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Quse  nc  dum  propofitionum  dependentiam  , fed  & rerum  ordinem 
obfcruat.Et  comple£biturea  omnia, qua?  de  quantitate  tum  di/creta, 
tum  continua  abftrafta  fpeculari  queunt.  Refeftis  fuperfluis 
demonRrationibus,&  requiHtis  omnibus  profuse  coadunatis. 
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REGALIS  CELSITVDO- 


OLIjI  htc  , i]u*  Vniuerfdlit  Afathematic* 
limpidifsimas  demonUrationes  candidis  finuhus 
concepere  , inJoluMi  obligatione  deumita  , 
mole  ojjiciorum  coaSa  , fub  auguflifsimo  no~ 
mine  R.  C.  V.  in  fcenam  literariam  prodire  glifcunt  • Illi  enim  glo- 
riofifsimo  fua  magnitudinis  iubare  obfcura  huius  voluminis  incunabula 
irradiare  iuuabit,  sjubd  ab  ea  facultate  deriuet,  qua  nobilis  inter  alias 
Magnorum  Principum  limina  familiari  terit  incejfu  , & modo  ad 
pedes  R.C.V.  p.  obf equio fd  prouoluit  in  tributum  profuf a illius  maie- 
Hatis  , qua  omnigena  virtutis  , & ingenua , ne  dum  in  Jolidifsimum 
columen  , & liberalifsimum  Macenatem  fe  fe  magnanimo  offert  fub~ 
fidio  : fed  tnfuper  Ihaumaturga  Mathematicorum  miraculorum  inftgni, 
vereque  Regali  architedura  corufcat  : ‘Palem  etenim  illam  plaudenti 
conclamant  afpedu  Fenaria  amanis  indruda  viridarifs , fubfirudtoni- 
bufifitoffuperbd  Utrrita  fCgiut,,^(npf,^um\.i  deliciarumque  thronus, 
auguftifsima  Palatia  , ^des  fumptuojlfsima,  aditus  triumphales  ma- 
gnarum vrbium  , aliaque  pernimt a fua  admirabili  protoplaftice  ex- 
cogitata , & ad  artem  vltimam  /olis  nutibus  , afpeduque  direda  . 

^ - Excipiat 


Exeifist  itx^ue-  R.  V,  C.  f sexto  vult»  ^ ferenstjue  elementis  ilUm  } 
qusm  toties  in  concipi  }n^  's  ftsbltmibsu  ideis  vsfto  ingessij  fisi  fsnto 
Jfostit  ssssthefim , & th  's  sdomsnds  exsssthlatos  Istorii  mei  eosts^ 
tus  i ^sii  fsmsd  opportunitstesn  mihi  speriunt,  &*  9*  totius  voluti* 

tstis  sues  dicstsjfsimas  vires  in  hoflism  oifesju^  | deuotique  cultus 
eonfecrsudi . Dum  sd  terrsm  demijfo  vultu  ^ofusdifsimum  m fe* 
seum  dedduus  regslet  vefiros  poplites  humtlhmus  sdoro. 
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^ BENEVOLO  LECTORI 

VM  inter  iJIos.qoi  inelemenu  Euclidi»  defudarunt , out: 
Ium  intueac,vaico  confarcinace  volumine,  qua:  ad  quantita- 
tem fub  genete  inueftigandam  faciunt , fecutus  foculi  ge. 
naum  , quod  centuriat , vtplurimtim  , & florilegia  condat, 
putaui  nequaquam  me  frugem  perderciG  huic  muneri  vniuer- 
infcruirem , Sc  Machcnaacica  rerum  exordia  ex  omni 
totunda,  & contornata  exiberem . Siquidem  ex  meo 
labare  didici,  cuiuspretij,  cuius  vtilitatis  id  operu  emergit  j quod  ea  omnia. 
Mathematica  luces , & euidentias  in  vnicum  lucis  fontem,  adeoqs  folem  ne 
dum  turoultuuia  collc<aione  aglometct : fed  etiam  otdinao  agmine  difpona , 
ia  fetiefqa  fuas  nautali  confecutione  diftinguat  ptxcipoe  illis , qui  nullo  Mercurio 
Itlimiii»  indice,  aut  duce  audeat  Ce  huic  ftudio  conhgnae,  & admodum  dihci- 
Jwprquinciaminfi^  Orcinam  traducere.  Pone  enim  me  tibi  offerte  pulcher, 
aiinam,  eamqi  vtiliflimen]  demonffraiooem , qua:  tamen  i aut  Perg*i,  aut  Ar- 
chimedia  , aut  Pappi  raidimos  libros  ad  (iij  euidentiaro  expolcat  , quos , aut 
nupquam  perlufttaueris , aut  ne  quidem  confequi  tepoffe  fidas:  quam  hauries  lu- 
•®***<* ^miam  adipdcetis?  aut  potius  quibus  tenebris,  qua  caligine 
aoa  ccwfuderis  ? Ideoqi  cum  tota  Mahematica  Iit  alligata  in  vnumq:  corou» 
aaturak  lege  deuindfa : quod  diuidi  non  patiatur  fine  totius  detrimento  , fi  qui» 
totum  non  ralligat,  nibu  colligit,  jefrugiperda  nixu  monffrum  nulla  euidentia 
animatum  in  mali  deftinatos  trahit  amplexu*. 

Scio  oiideta  Hetigonium  PaiCjs,  «eSchotum  in  Belgio  curfus  Mathemati-’ 
tt)»  erudidflimos  cudille : fed  hic  oAenfiones  Ixpius  folis  operibus  occupatu»  ex 
ioduftria pmerit , ille  multis  libris diuerfbqi  tempore  editis,vt  raus  fit  ille,  qui 
in  fuum  coinmbdum  congerere  poffit , inftitutum  profequutuseft . Quamobrem 
eum  nullas  in  kalia  huic  locubrationi  fe  dederit.  Se  exteri,  aut  nullatenus  obtineri  f 
aut  non  fine  magno  pretio  negotioq;  a fuocfloin  nollras  regiones  peregrinari  co» 
gantur ; non  ingratum  teipublic;  literai;  fore  Gilpicatus  ium  i fi  illad  laboris, 
^od  meis  priuatis  profe&ibut  defudaram,  publici  iuris  facerem : Maxime  quia  ia 
ulud,  quod  omne»  huius  rei  teriptpres  pollhabuerunt,  pr^cipue  animum  fixiivt 
propoficiones  ne  dum  inferiem,  quoad  earum,  vt  affolet,deriuationem , fed  etiam 
quoad  doAtina:  dignitatem , rerumqi  naturalem  fedem  digererem : Se  a fuperfiuis, 
^ 9*^*-  uullius  vtilitatis  erant  expiarem  ; nullas  aduenas  rogarem  afiertiones  ir» 
veriiari»  vadimonium  r dodrinam  in  le  fe  redeuntem,  fibiqi  ipfi  famulam  ab  othoi 
alieno  iure  abfoluetem,  vt  qui  legit  nihil  aliud  ad  perfeaaim  captum  defidetet, 
qua:  smnia  non  fine  eluaamento  obtinui.  Odoppum  meprxftiti  j nullifqi  pan. 
«w  vetbi»,aut  figuris,  amfradus,  alioquin  fenticofos  , petricofiafqi  ab  omni 
pffeodkulo  immunes  io  via»  ve|uti  confulare»  aperui : £t  nc  aliquis  fubroftrariu< 
mihi abraurmuret,infallidiumqiveifustorcubribus incafliim  defatigatis  miferea. 
«ur  i non  omnia  ex  p;nn  rurido  antiquitati»  prolata  •,  lapidem , & nos  protulimu», 
4e.antiquos  Maihefis  limite» aliquantum  fiibmouimus.  Herculeos  enim  termino» 
ptzterlabeoti  ingenio ooujedodiinatum regiones,  ill;qi  ferace»,  &vtilesdetcdf 
Multf  olleofiones,  aut  quod  null{  exiabant , aut  quod  proniores  exoptarentur 
lafttudf  i quidam  tt»/^ams  denuo  magna  ex  parte  adornati  *,  aliqni  exintegro 
conditi , paucis  non  additum . Quae  pmnia  allcrirmis  ptfnotaiti , aut  ialtem  plu. 
tima  ( in  pappis  cnit^  pc  incuria  prpterauflom ) Scilicet  ne  videar  alieni»;  penaj» 
-ii-p  amici- 


amiciri  mal^  ominata  corniXi.lt  ^ c;rv6t  Vtnoftracaiitiiu 'exCipUttur  itan- 
quam  nulla  audlpricacc  iuff^lta,  & (i  aliquid  erratum  fuerit^  aut  in  meliiit  feliciori 
ingenio  rrftituatur , alit  faltem  ab  humanitate  ledorum  mej  imbecillitati  condo- 
netur. Noui  hominum  non  vnatn  ede  indolem;  cuicunq;  neccde  eft  fuoi  ante  Ile 
cernere  antidomot.  Tuos  audire  antiilhrofos.  Vacelqimihifumeoi,qui  omne  ea> 
c^nifmum  ftomacantur  vindice*  tnnofltatis  qu^fituros  in  fcirpo  nodum , vt  qaj 
culpent,  nancifcantur  . Sed  faciant  per  me ; licet.  Talibus  infoRunij*  alTueui. 
Meu(  , etenim  libet , quem  mfcripfi  Plactu  Philofb^a , & Pafi(iic.cunoni  dedi  aq- 
noi6tf5.  iam  pridem  in  hoc  detrimentum , Sc  quideih  a limine  incefpitauit. 
no  enim  ifSj,  loannes  Bomfacius  Bagatta,  qbondarb  metis  auditor  CurfumPni- 
lofohcum  edidit,  qui  ne  dum  philofbfkhtium  'mote  multa  in  qu^ftionem  pro« 
tbrait;  fed  videtur  maiori  nixu  me  pctiequi  . Omnia  vetefraf.  Audores  plurimi 
faltem  aliqui  anonymi  iam  fcntentias  orones'raeas'  prop'ofat^',' dicant,  vel  falteta 
accinant,  vel  etiam  pamitda  non  alludant, venini  iemper  eitidcm  iam  protuliile.  Id 
meas  aliquas  rationes  inuehttur  non  tarmen  in  omnes  fetdcefcid  (edbec  quidttll 
earum  meminit , vt  fcilicet  credatur  flinditils  pttmia  proftrauide  .'Sententias  non 
lemel  meas  ampleditur;  Sed  quali  in' oceuko  eas  diuerfis  verbis  perfonatas  pro> 
ponens,  quafi  piaculum  fniei  ,nicape'tfo  viiltu'(equi , & aliquando  m verba  Ma- 
gillri  iuralle.  Sed  quod  diilimularenCqneo  ^ nie  vocat  in-memetiprum,  Bt  co^ 
conira  fas  in  me  ,& iniuffe quidem',  pugnare.  Et  ne  videarinVcntois'^rn  hOC 
fiue  aliud exempinm  infpedaculumproducatn.  Ipfcenim  Sec.'z.  de  prz^.  P;77‘ 
n.  1 4.  in  reip.  vbi  tanrtim  aliqua  mea  argumenta  olfendeiicia  Modom  prf dica<i 
menti  dignitate  non  potiti  fubuertCfe  nifituf /dicit.  Ooniif  ftemdum  ctmmiatM 
fdnieniiam  , ysum , d"  i/^e  Guirima  filliHtt  tt(lm ^ fwitiiturfa'pritiicMmnid , <r, 

Mflirii . & czt.  Intuerean a£Honenb , dr'(ia{fiOfiCib  m diuerTa  pr^dteamenta  fecemii' 
cum  communi  fatear  ,8c  lege  meara  di(l)ilt;‘i'aiExp.  t.  lit.  B.  pag.  tof-  probat,  a. 
vbi  ex  eo  quod  aftifua  ex  pr/edicimemii  mn  iijfnnfuntxr  indietta,  vttHio,  (T  pajfio 
arguo . Diidifiomm  eniis  in  JtcempntJidunemU  poliis  per  madnm  exempli  xt  /Iripoietc 
itdJsum  i tjsum  cimi  exifUmduenteem  tfjt  bonam  , aie^uaum  . Et  ibidedi 
conc.  a.  allero.  QiidwiytrceriipuiicamentaappellantiiTfuntficblldniidttraccideni. 
Si  itaq.  duo  tantum  przdicameota  flaluo  fubllantiam , 6c  accidens , qui  fullineo 
adioiiem  , te  paflionem  przdtcamehta  quoqi' multiplicare  l*Vtdilli  ne  : vt  iiia 
confarmet , quam  me  verlaritem  efficiar  1 Sed  & patere  aliud  huius  rei  fpeciroeil 
adhuc  proponi . Concluhonem  Batuit  dif.  r.  (ec.  t.  in  t L.  philic.  pag.  54.  eonc.  a. 
B.  1 1 . Fornum  mattrulem  fkbjiantidlem  nm  effi  entitetem  iiflmUam  i maierit  { fei  effi 
OsHnalcm  ItimnnmfnbHtntidhnintrmfeenm  timiem  mtwiie , i i{ln  materia  taliitr  moii^ 
fraid , &‘*^Pl4,&‘termmala  «mSituilnr  m iet/rminau phifui^fpeoe i)  Fu potent  ad 
tonfnnania  ea  omma , qnceai  totalem  eorftrnxtnnem  compijiti  fpeflant . Deinde  fubitas 
fert  . «I»  enem  a/iqno  paflo  defendit  Gnarinut  afferendo  eam  ej!e  puram  potentium.  Sed 
heu*  fequere  1 ne  qu;fo  mancha  proferas  effata;  quid  pon6  dif.  3,  phiGde  couc.-f'.’ 
P»g-  1 15)?  Non  ne  hic  affirmo;  formam  de  fe  non  habete  vllam  entitatcm  i fed 
eile  puram  potentiam?  quod  deinde.declaro  pag.  zoo.  I.  D,  conc.  a.  Dicimns ; ia 
quiens, /mam  ef]e  puram  poiemiams  quia  dpent natmale per  fnas  operaiiorui  mhil  alimd 
fulti  mfi  imprimere  quondam  potentiem  m mauna  per  quam  efficitur  fibi  principium  fuao. 
tum  accideniium  conjeruaiiuum , tf^Tepeiaiiuum , Cy  eiiam  ormuum  aliarum  operalitnunu'. 
Tolle  ergo  a tua  'TbeG  verba  qu*  patebiheG  clauduntur ; veluti  ea  , qu*  ex  eo 
quod  forma  dicatur,  naturali  lege  fequamur,  & ipfiffimam  defendam  opinio» 
nmi  non  ajiquo  paflo  inaltabor  r Sed-^uiddti^e  in  mea  argumenu  buceinas  ? ad 

quid 
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^id  ifflincritd  me  cogis?  vt  tibi  videaris  cflScaciflimum  in  me  vibraiTe argamen* 
tum  inquis  . Si»fcns  nalHrale  non  haktrtt  vmniem  producendi  ex  nihilo , Hoc  enim  ad 
confirmandam  propoiitioncm  ailumpii  . neque  formas  accidenules  pofjet  producere  ^ 
quodumennec  ipfe  Guannus  afferere  poiefl . Sed  cur  accidentia  ab  agente  non  produci 
affirmare  nequeo  f Non  ne  difp.  14.  logiezexp.  5>  pag.  117.  accidens  ab  alijs  acci- 
dentibus ed|  per  modificationem  diuerfam  probaui .» Non  ne  eadem  difp.  eap.  4, 
te  difp.e.  phificz  exp.  10.  conc.  i.pag.  1x4.  affirmaui  accidentia  de  fubieflo  in 
fubieAum  peregrinari  , te  per  communicationem  produci.  Non  ne  dilp.  5.  de 
gener,  te  corrupr.  exp.4.  conc.  z.  eiFeAum  formalem  ab  efficiente  dillinxi,  & pofle 
accidens  10  fubicdo  commorari  abfque  eo , quod  vllura  fui  indiiium  pi^beret  ia 
mouendo  fubiedla.  Igitur,  8e  fi  aliqua caufa  denudata  accidente  videatur.  VG. 
aqua  feruida  frigore  i frigus  tamen  latens  in  fe,  vel  in  minimo  gradu  tuetur  quo- 
ad entitatem  , quamuis  non  prodeat  in  frigefadlionem  ; quod  remota  caufa  tffi- 
catiori  calorem  extraneum  de  fe  euanelcentem  vt  dico  dilp.  eadem  exp.  1.  in  refp. 
adarg.  a. facili  dcf1jcit,&in  priflina  fereflituit.  Sempet  itaq;  exeret  accidens, 
ez  aliquo  gradu  fui  1 cum  nunquam  a materia  elliminetur . Voi  ell  ergo  ex  meis 
principijs  formarum  accidentalium  ex  nihilo  prolatio  flue  in  compofiti  piopriot 
finui,fiuein  alienos  ? 

Hzc  autem  non  dixerim;  quod  virum  in  crimen  vocem  , quafi  ez  inflituto  , 
tcartefubdola  hzc  mihi  inuffirriti  neqi  enim  candidos  eius  mores  ea  fufpicione 
Izdare  fas , te  honeflum  permittit : Sed  quod  aut  tzdio  viifus,  vel  agendorum 
machina  preflus , non  potuerit  totum  volumen  petluftrare  . vel  quod  feriptorum 
meorum,  quos cztemporaneos  ,tc  fublcflos  eccepit  aliqua  forti  pofitionedelufus 
iudicauit  eamet  typis  mandaffe  . Quid  quid  cauf?  id  fuerit  non  potuit  in  adeo 
reltgiofo  viro  ; quod  in  me  adum  efl , non  nifiab  honeflatit  amore,  fludioqi 
veritatis  excludi . 

Debui  tamen  meis  non  deeOe;  beneuoloq;  ledori  dementum,  improuidamq; 
allucinationem  aperire,  nc  quis  putaret  mea  tela  mihi  inimica , te  in  mea  przci- 

Jiitia  zdificafle . Contineat  eigo  fidem  fuam  quis  quis  zquus  iudex  in  illum  Cut- 
iim  Pbilofoficum  incideriti  donec,  & noilra  cuoluat,  &quod  mihi  tribuitur, 
meum  efle  dignofeat;  auritus  vtrinqi  fit,  nec  reum  damnet,donec  in  ius  compellat, 

& denunciatos  lapfus  ipfa  re  intueatur. 

Interim  hunc  Libium  eccipe,  in  quo  non  muliz  opiniones;  omnia  folidiflimis 
demonflrationibus  illuflrata  , ex  quo  facili  dignofees  an  in  Placitis  Pliilofophi- 
cis  adeo  inconllanti  voce  vibriflare  potuerim,  & alternatione  tam  continuau  lu- 
dere. interim  dum  rerum  menfuras,  & Symbolizationes  flupendas  eccipis  Di- 
uinam  anem  admirari  non  intermittas ; qui  omnia  trutina  examinauit,  laaceqs 
fuz  omnipotentiz , vt  femper  admirabilis  dignolceictut  appendit . < 
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IIB  R V M hunt, eu!  titiilui  Euclliei  liiuam.  *r  mttlioJicai  i doailEm»  Pitre  D.  Cainnn  pu«- 
rini  coTifcriprun  vidi  iu(Tj  Reu:rcodi(Hmi  P.  Magiitri  TSomt  Oraocti  Genenl»  Inquilltoni 
T«uiincn  in  coq,-  nihil , qnnd  onhodo.i  religioni,  vel  bonis  moribus  iduerfeecir,  deprehendi  ! quinimo 
pr^elarnm  hoe  opus  omnibus  mathefeos  ftudiofis  vtiliffimum  , ft  publica  luce  dlgnifllinuai  cenico. 
Datum  in  Colleggio  Societatis  lefu  diegL  Marti)  id?!. 

FrAtKijhu  dt  MaUms  StfittMts  t€jk 

tn  CtlUito  Tdurintnfi  JiiUurnm  PrsftUtu  • 

T;  CO  infrarcrlptus  Sser*  Theologi*  Ledor  de  mandato  Reuerendifliml  Patris  F.  Thom*  Camotrf 
J1  Inquifitoris  Taurini  diligenter  perlegi  opus  , cui  titulus  eft,  Euclides  adauSus,  Sr  methodicus  ala 

Adm.  Reuereodo  Patre  D.  Gusrino  Guatinio  Ordinis  Clericorum  Regularium  cooferiptona  , 
Bc  elaboratum , It  nihil  in  eo  animaduerti  Sind*  fidei , aut  bonis  moribus  aduetrum ! Imo  omnia  in  eo 
eonteota  perutilia  fote  Relpubllc*  literari*  , «r  Mathematicarum  artium  profcfloribus  . In  quoniin 
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De  Tangeocibus. 

0eiatctccptis  diametri  portionibus  inter 
eoniingcnccm  Ac  aliapunda  iniplo  impiclTu 
L>e  Vmbeiicts. 

D redia  inclinatis  4 coutadibus  ad  vm« 
belicos. 

De  Dimetris  fecundis. 

De  fcCtionum  aqualitacr. 

De  parallclu  ad  diametrum  fcdionit. 

De  Afympcoto  HyperboIarum(p.4|.1.77. 
alterno  V A L lege  t xerroo  P A K. 

De  lineis  in  Tectionibus  vt  cumque  dudiS 
applicatas  Tcu  paralKJas  fccantibus. 

Dc  finnlitudinc  figurarum  ('pr.f 4. 1 10,  fe- 
mipararnetrum  adde  jl  4.vt  feniidiomecer  C A 
aJ  remipacametrum. 

De  defcriptione  vniurrrali  fcdionum. 

De  circumfcciptiooe  figurarum  conica* 
rum, 

Oe  paraboli»  rpedalicer  tlelcribeodis  (pr. 
da.  I.  }6.  lutra  irge  iuita. 

Dc  Hf pcrbularum  pai  ticuhri  d<  fcript<one 
^pi.64-1  V proportionalis  adde, Ac  fiat  vi  K ad 
UlamoKd<ain,ficA  D ad.Sc  lio.S.portio  lege 

pro  'octiO. 

be  defcriptione  pirticuUri  cilipfiam  (pr. 

Arconucrtcnuo  lege  ( crmucando. 
bcAiooes  omnes  dcur<b«.ic  ope  paraliclo- 
grammi. 

De  tranfiumtione  figurarum  conicarum  i 
circulo. 

Dc  mutua  figuratiUD  uanfiumptioae. 


E X 

TRACTATVS  XXV. 

£0jtQt0nib»f  t0rf0nm€0m00famf§r 
fliUMt  ftip0rfti0i, 

I r Xpenfio.De  fedione  coni  tuiaTcamqiac  per 
planas  fupcrficieS. 

^ DeconTcAionibus  In  lineam  defineocis» 

3 De  redione  fphrroidis  per  plaoaa  fuper* 
ficies. 

4 De  ftdionibaS  coooidis  paraboUcI. 

5 Dc  redioDibui  conoidis  Hypeibolici. 

6 De  fcdiooibus  Cyliadronum  pes  plaius 
fuperfi.ies. 

TRACTATVS  XX  VL 

Dt  Pr$ii(Ii0BibMt  t,  I>0Ortb0gr4firi4, 

I p Xpenfio  Quid  Ar  quotupleX  fic  proicdio. 
a ^ Oe  Orthographia  partium  ruperficici. 
i De  proiedione  Aiperficieram  In  geoert. 

4 De  f^upcrficiebus  rediiineis  proiiciendil. 

y De  proicdiooe  ruperficicrom  circulariom 

6 De  fpeciali  proiedura  circuli  io  ordine 

ad  hpram  defcrtbcodam. 

De  St0r00gr0phi4  Pdrtii 

I CXpcnfio  Dcproiedura  linef. 
t ^Dt  proiedura  circuli  (pr.  n.  l.xf.  partem 
adde  frmicircuii. 

3 Dc  I roiedura  fupetficiei  cuiuslibet  inde- 
pendentrr  a rphera(pr.iA.l.ratftcreognpho 
pJanoH  R Q UgeorigioarioplaneS T V Q. 

TRACTATVS  XXVII. 

TVigseeaerrie  P^rt  1.  De  erinage/ie 
fUt.iS  )W«eadi/. 

I f^Xpel>fio.t>e  triangulorum  planorum  redo- 
C rum  lollutione 'pctfinua  ■ vel  tangmtei. 

3 De  rriangulurum  tcdangulorum  fullutio. 
ne  adhibitis  logarithmiS(in  ipfa  pr.i8.in  ero* 
ris  Itge  cturc  &*  coroil.  1.  3.  crurum  lege  an- 
gulotum. 

Psrt  2.  D0  $ri4B^i$Uifpb4ri<ftf0lmmti0. 

1 Xpenfio.De  rcdangulisfphfrlcis  foluendle 

^ perfinus  ^pr  4.1.*?. dele  arcufque  PD 
em  complementum  arcus  crurrfque  BA. 
t Dc  langentrbus  od  idem  prefiandum  Cpr* 
fd.1.17*  IV.  ad  J O tangentem  lege  1 B tau« 
gens  ad  1 0 finum»  Ar  in  ipf&pr.ip.  1. 1.  com- 
plementi deJe. 

3 De  fcranrbus  ad  idem  pr^ftandum. 

4 Kcgule  breuillimzt  Ar  facillima;  pro  ro- 
dangutis  adhibendr  prpcipud  in  logarltbmit 
(pr  47  (^Inpcnul  cruslcge  angulus. 

5 Dc  lub(litutioncfigurarDm)&'latcrumfpA 
49.1. 4a.Ar, lege  A T. 

6 Dc  triangulis  obliquangulis  (pluendis  re- 
ducendo ad  redangula. 

7 De  obliquanguloium  Iblluciooe  per  duas 
tanuiffl  operationes. 


TRAC 


*T  R A C T A T V S I.  - 

^ \ PRiELIMINARis. 

' : cpentia  Q^ntitatis  continue , 


N TE  OyA  M agamus  cum  Euclide  de  proportionibus  Ma. 
thematicis  quantitatis,  nccellarium  videtur,  eflentiam  quan- 
titatis ipfius , proprietatelqueMctaphy/icas  cognouifli;  De- 
imitiones  enim  primas  vi*  independencerab  eflentia  quan- 
titatis potell  haurire  cognitio  ; Q^rum  notitia  obfcurius 


percepta , cartera  omnia , qu*  ab  ipiis  dependent  in  apertum 

! ■ . _ Verum  quidem  eft/quod  nec 

ipia  quantitatis  eflentia  probi  dignofeitur ; nifi  dependenter  i multis  propoiitio- 
nibus.  qui  deinde funtollendendxtVnde  nos  tanquam  Pliilofophos  geren- 
tes, quibus  anticipate  non  infuetum,  & prxfuponere  non  indecens.earum  proba- 
tionibus , aut  principijs  adoportuna  loca  feruatis . qux  ad  quantitatis  notionem 
taciuntTheor^ata  hic  vfurpabimus  , tanquam  nota,  &oftenfa,  vtfoliim , 
quantum  neceflitas  repofeit , percipi  poffit  ipfius  quanti  conftitutio . 

EXPENSIO 


I. 

hqiucmfiflet  ctnctjnHs  ijiuiuilatis  in  gri. 
nert , (y  in  quot  j^ccies  fecernatur. 

HAnc  qoeAionem  dlifufiOs  agicaui  In  no^ 
ftris  placitis  philorophicis  dif.  IJ.pag.  119. 
ttqtu  dirputatioqeHceacaliquSi  quxmagisad 
Mathemactcamfaciuotjbic  delibare;  rt  deio- 
M eoidemius  Ipfa  quuulcatis  eflentia  refe  ia 
•pertom  prodat . 

PRaCASSVMPTVM. 

COmtnanis  bomioum  conceptus  In  Idcon* 

^ ffinc)  ve  quantitatis  nomine  notet » eum 
ceocinaaai  qnandam  rerum  fuccelEooem  > aut 
micitQdiaem  » tum  vnlus  rei  extcafam  molem  • 
Ecqoamuis  Virtutum  f pocentiarum»  acclden- 
jpnque  iatenflooem»  & ?im  operatiuam  quaa- 
t^is  meoTuris  fublganc : an  tamen  vere  fub 
quantitatis  definitione  veoiant  • incertura  » 8e 
^od  Philofophos  cootrouerfnm*  Motus  quoque 
A temporis  ineertaiA  anceps  quantttitluadeno* 
"ibutioj  licet  menrurentur«  non  propterea 
certum  e(l|  quantitatis  fub  genere  contineri. 
Quamobrem,  n omnino  pateat,  qiaacnam  Inter 
quantitates enumerandaflot,  prius  Quantitatis, 
quar  apud  nullos  eft  controuerfa , vc  ell  fuccef. 
nu , continua , 9c  difercta  1 coaceptot » defi- 
Bicioeft  inquirenda. 


CONCLVS.  I.  PROPOS.  I. 

quantitatis  in  genere  eocor^tflifs 
vt  ft  capacitas  quadam  tniitatis  ad 
partes  habendas  j vcladlu,  vcl 
pocen/fa,  vel  /altem  per  in- 
tcllcifius  defignationem, 

X I^Robatur.  Q^a  hxc  definitio  omnibns 
1 quantiseciam  rpirkualibus aptatur.  Nam« 
Ar  quantitas  molis  «Arinteofionis,  ie  TucceiEo* 
nis,ar  numeri,  dr  temporis,  & loci , exten* 
iionis  I te  omne  aliud  genus  quantitatis  fine  par- 
tibus concipi  nequit , flue  Ulx  adu  fint,  fiuc  po- 
tendi,  fiue  dofignacione  concipiantur . Sic  H 
numero  adfunc  partes  aSu  ■ In  quantitate  molla 
fieri  queunt , in  Ccclo|,  fi  eflet  ineorruptibile  , 
ialtem  concipi . 

a Probatur.  Quia hxe capacitas  ad  obtinen- 
das  partes  ^ omnium  aliarum  propnetacom ; qux 
de  quacumque  quantitate  dicantur , fons  efl  , & 
origo . Prima  eft  apud  Vafq.  T.;.  in  }.  par,  dif. 
90.c.;.n.  ijr.;  Qubd  det  aliquam  diflindionem 
nucerix : Nam  fi  partes  fint  realcs,dat  diflinftio- 
nem  realem , fi  fadibiles  , vel  coacepcibilcs  dat 
diflindionem,  aut  virtualem , aut  per  intelle- 
dum.  Secanda , quod  mea  furet  , aut  meo  fure- 
tur t Nam  fi  capacitate  ad  partes  confequendas 
potitur  i ergo  erit  inter  partes  , qux  excedat, 
qux  exxquet  , aut  ab  alia  quantitate  deficiat  • 
Tertia  ell  numerari  $ nam  parces,  vel  adu  fade, 
vel  delfignacxplurea  fune  : Quamobrem  nume- 
xacioni ^noxic  erunt.  Quarta  eft  proportio. 

A Etenim 


£ T R A C T 

Etenim»  vbl  fuatpartei  ^«tur  maios»  minarqae* 
tc  rbi  <Utur  malne » ant  minu » dator  maior  qo»> 
qae , Tcl  fiynor  continentia , irel  totlua  • vel  aU« 
quarum  partium  clua»&  Ideo  maior  9 aut  minor 
proportio  » que  io  bac  cootineotla  conltftic: 
Qufnu  eft  vli  quaedam  oeeupatlua  loci . Qup« 
niam»quodparteababeteateoraa»  fecundum  eam 
extenfionem  lococorrefpoadere  poteft . Sexta. 
Qubd  obtineat  partes  In  femetipfa  ordlnaus » flr 
fe  inulcera  excludentes  ,*  Nam  vbi  diuifio  c(l»vel 
conceptlbiliii  vel  adualis»  vel  poflibillt ; Ibi  ne- 
cefle  eft»  vnam  partem  excludere  aliam ; alioqula 
fikxc  aliam  fui  ipfi  entitate  inuolueret  > non 
poffet  > nec  quidem  IntelleSus  concipere  cum 
fundamento  jiartet;  quia  rei  conceptus  forma- 


lia earum  excluderet  multiplicitatem . 

Dicet  forti  aliquis  ex  Mecaphylf cis . Ratio» 
perquam effentia  alienius  rei  fecernitur,  debet 
efle  omnibus  alijs  praedicatis  elfentialibus  prior  j 
fcd  extenfio  eft  prior  capacitate  partium  j exgo 
extendo  erit  rario  confticutiua  quantitatis . 

Sedrctjpond.  Idoptimd  fe  habere,  cum  plures 
proprietates  adfooi  eadem  vniuerfilitate  pollen- 
tes» qux  rem  aliquam  conftituant.  Tunc  enim 
Inter  multas  rationes  eodem  modo  diftindluas » 
cdm eadem»  8e  equa  fpetie  fe  diffundant»  illa 
debet  feligi»  que  radix  aliarum  fit»  8c  alijs  prior» 

8f  prxeminens  habeatur . At  In  contrarium  res 
eft . Si  quidem  extenfio  Itcct  In  quantitate^moIU 
fit  ratio  prior  » & per  quam  Illa  partibus  frua- 
tur»  ve  aduerfari)s  morem  geramus » non  tamen 
udeo  latd  patet ; citm  nec  quantitas  dlfcreta » nec 
eirtuils»  nec  temporis  extenfionepatefcat.Ve- 
rOm  » nec  equidem  concedo.  Extenfionem  lo 
quantitate  c&tlnua  efle  partium  habitudine  prio- 
rem» cdm  mh  encltas  partium  exiftes  fit  illa»que 
«xtenfioDcm  caufat  ; cikm  vna  extra  aliam  eft: 
QMoiam  11  pcnetteonir  extenfio  non  manet»  8c 
umen  cfleotia  quantitatis  adhuc  eft » fr  corpora 
^uini  virtute  penetrata  quancitatiiefrentia  non 
expoliantur. 

X Dices  . Diuidere  aliam  quantitatem » cfietH 
tiaquantitatia  nbcft»*  erso  neque  diuldi.Venilm» 
oec  diuidere  » nec  diuldi  cfTe  quantitatis  coofti- 
toit : Neque  enim  In  hac  feotentia  fumus.  Sed 
id  afferimas  »*  ex  eo  quantitatem  conditui : qnbd 
fic  cncitas  talis»  cuius  vna  pars  od  fit  omnis  ^rt» 
8ctotiadxquetnr.  SI  detur  itaque aliquodens» 
cuius  hxccntstaadefignau  non  fit  alia  fimpUei- 
ter » & fine  reduplicatione  intelleAini ; hoc  erit 
ens  quantum  » 8c  hoc  eft  confequl  capacitatem 
partium  Caitem  dciSgaabUcm . 

CONCLVS.  n.PROPOS.  II. 
Sfectes  tju^ntiutis  fex  funt.  Quantitas 
Molis,  Numeri,  Temporis,  Mo- 
tus, Vinutis,  Ponderis. 

PRob.  Nam  quantum » aut  eft  rubft3nclale»aut 
accidentale . Si  fubftaAttaIecft»auc  confide* 
ratur»vf  extenfum  loco, vel  n habens  plures  par- 
ces In  eodem  loco.  Si  confideratur»  vt  loco  fub- 
ftantia  extenfa  » iam  quantitas  naolis  eft  » que 
trinam  dimenfiooem  conrequltur  altitudinia.lon* 
gitudmis» latitudinis.  Siverb  eius  partes  vna 
intra  aliam  latent  » & eundem  locum  occu- 
pent 1 tunc  eft  qumtitas  ponderis.  At  fi  quan- 
tum efl  accidentale  $cunc»auc  confideratur  acci- 
dens in  fubicdo  extcafum , & tunc  com  fe  aceo; 


A T V S I. 

modet  fubieaocinJ«mconftItiiit  rameo  molli 
qtiantititcm  t licet  proprii  «tenfionii  voccror . 

Si  verb  Io  eadem  parte  fubieai  fe  colligat ; tone 
eftqaaotitaiTlrtutia.Ira  intenHonia.  QuOdri 
fidrllantU  , feu  accideni  Intelligantot  mouen  > 
tunc  quantitas  motus  enafciiur  , & Ii  pctfeuctet  » 
in  motu  , quantitas  durationia  > feu  temporii 
emergit.  Tandem  fi  fubfiantia»  aut  accident 
motus , 8t  duratlo  intelligantur  diuifa,  «t  in  pta- 
res»artcs  feinnfta , difereta  quantitas  eft . *tto- 
catur  1 quantitas  numeri . 

COROLLARIVM. 

Tnc  cnenit»  qubd,  cdm  quantitas  molis , 

& numeri  finr » tum  fubftantix  > tum  acci* 
dentium , in  fuhftaneia  eitenforura  , quod  etiam 
ab  Illa  dependeat  quantitas  , 8f  ponderis  i St  mo- 
tus t St  temporis  » virtutis . Et  hinc  qn^  de 
illia  primo  difeurrendum  fit  > vtpoti  , quod  vni- 
iierfalc  prxbcat  fundamentum  ad  alias  quantita- 
tes penititis  confider  andas. 

Conilae  autem  hoc  de  quantitate  ponderis  t 
nam  i magnitudine  rei  pondus  dependet,-  cta 
pto  fui  quantitate  leue  pondus  In  fpecie  pollSe 
zquate  maius  . ratione  fnpetadditz  molli . Et 
iH  quiotita» motus , St  temporis  a multitudine  , 
magnitudineque  partium  pertranfenotium  depe- 
det : Sic  quantitas  virtutis  i mole , feu  magnitu- 
dine agentia  , feu  d numero  moucntium  * feu  d 
magnitudine  figuraque  rerum  motarum  caerit . 
Quapropter  inhoe  libro  agendum  de  ^amirure 
jol/mti , & ComlMi  i vtpote  in  quo  rea  mathfr 
mati»  vnlnerfalitit  traaantut!  ideoque  ie  li- 
lii tanquam  voluerfalifliniii  quantis  agendam, 
quarum  cognitio  omnem  aliatum  quantitatum 
cognitionem  fubaltetoat  , St  ab  illd  t^dentu 
prineipUnKrcantut.  Subefi  «t  infuper  alia  ratio. 
Nempe  omnia  alia  genera  quantitatum  fub  rt- 

tlonequintitatiidifctet*  , feu  contloaz  confi- 
denti, Tt  patebit  ( fi  Deo  dante ) ad  Ularum  at- 
tingendoi  traSatu»  deuenlimui. 

EXPENSIO  II. 

An  tdi^iud  Argumentum  mAthemAticum 
euidenter  ojiendAt  qUAntitAtem  % tx 
piMU  non  conflAre , 

Varauis  hate  quzIUo  requireret  legentem 


mathematici  imbatum ! Ciim  tamen  fit 
qooTIi  philofopbica.«e  Philofophi.licet  Matbeli 
non  «ornati  illam  percurrant , St  vcnaleiu  prr- 
fupponendoea,  qu  d Mathematica  draendem, 

vel  lumine  natutx  cognita , vel  ab  ei  dcmonim- 
ui  bine  eft , qodd  bie  eam  collocandam  duiert- 
mus , tanquam  ad  extera , qux  deinde  confide- 
cantur  pernccciraium . 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  III. 
PJuUum  mAthemAticum  argumentum,  ex 
punllis  indiuifibilitus  quantitAUm 
inolis  eonftare , ojiendii . 

faEc  conclufio  eft  negitiud  oftendcndi,- 
_ JL  nempe  argumentorum  eam  impugnantium 
euiJcnri  folutione  l Ptimb  itaque  aliqui  e«. 
dunc , ex  punaU  ranlUte  qiuntiutem  ex  ilU 

* * nPMOL 


DE  QVANTITaTE  conttnva;  ^ 

MO^LCaeU.|.p.i|,fn^a  probat  drculfialiu  fitfobJupliicjtij*itt»ra(IIJ  fc  r,  caf  fcralndl;  A 

I.  I . .L  A..  fub^uadruplu  cx Efgo fifioi fcrfiis E juh!» 

oorertc  dimidiofindt  redi  e s.  Atioquin  cum  fe- 
miradio  maiori  faceret  quadratum  mafua  t quam 
fabquadrupium  quadrato  Hnua  redi » dif  qua» 
dracom  fui  dimidt)  fubquadruplum  eft  ; Com^- 
jo  flnui  rerii  angulorum  minorum, quam  Gr.4f* 
n fune  anguli  R o6  arqueae  remiradiura  Crant 
min6res  { qua  v x Quod  licet  ex  defedu  princi- 
plorom  moJ6 fitobfcurum  , 8c  incompertum; 
pnerupon^ndum  umeo  eft  > re  eertiffimurtii  Bg 
euidena  apud  eoa « qui  Matheii  iaftrudi  fuot . 

Quamobrem  o c inFig.  i.  maior  erieeapor- 
cione  > qui  excreleuat  lacera  ■ c » dc  m fuper 
bafim  { cum  anguli  ad  M.&B  fine  acutiffimi ; eo 
quod  angulus  apud  c femtclrculo  ( excepto  rni. 
co  pundo  inter  90}  menAiretur . Ponamus 
itaque  Ulam  perpendicularem  c o lineam  cfle 
rallis  puodi  : Ergo  latera » nec  quidem  imico 
pando  faper  baltoi  excrerceoc : Quare  ba(i  eo  ia 
eafui  nec  pundo quidem indiuifibiU-cranC ma> 
lora.  Sed  minor  efto  c»  quam  d s:  Ergo  noa 
excrefeencibui  lateribaStOec  quidem  vukopun* 
do  indiuifibili  fuper  bafim  » 8e  Ideo  zquaUbas 
ipfi  bali  i erunt  tamen  Uteri  apud  verticem  c 
diftancia  I abafiinc  > & diftibunc  faltem  pan- 
do, 8r  tantb magis diftabunt  in  s,dD;qu»re 
o » & B erunt  duo  punda , dr  b m c trunguiQm» 
fr  litera  bc,  &cm  bafisM  maiora  non  erunt* 

* I Sint  duo  cireuli  E d , 8r  o l , eonimque 
centra  non  magis , qoim  pundo  dtfteot  ta  c , at 
Mjiilique  line  perfledli  rc  sb  sducrfsri}s  coa- 
ccduncur.  Ambitus  tuque  eorum  in  e,  dri,  oon 
diftabuAt  magis  r quim  duobus  pandis  t Ia  cH 
rnico  pundo  t Ergo  in  reliquo  Ipatio  rfquead  D 
minus,  quim  puudo  diftarent ; fic  qu^  punduni 
in  oialtas  ,raoicafque  partes  dtuideretar . 

4 Aut  coocadus  eft  ph/licua , 8e  reaha;  aoc 
aoo.  St  phfficuB  s cerrum  eft,  quod  quilibet 
circulus  ia  duo  poteft  fetari  per  inuginatiooem 
fakem;  itarenifail  tntbgritati  femicirculi  defi- 
ciat. Diuidator  itaque,  ddiuifio  in  punduB 
contadus  cadat rei  pundum  illud  ablumet,  8e 
cane  aliquid»  femicirculi  partibua,  rei  rtriique» 
rei  alcen  deficiet : rei  oon  $ d fic  In  duo  fecabk 
illud  pandum . • 

RefpondcrB  f erb  ( rt  irfpondec  quidam  ) cir- 
colum induas  aquales  partes  neauaqium  pofte 
fecari  » aut qu6d non  polEe  dmidi  mente:  nifi 
aliquod  ex  co  deperditum  imaginemur  , eft 
contra  machematicof , pugnare,  qui  id  cnidencer 
probant  ,3r  cuidens  probatio  fortids  cuincic  de 
diuifione  mente  concepti  • qninde  dluifio,ne 
applicata  materia. 

Obi|ca  s.  cx  Penetario  apud  Claulam . Om* 
nia  quantitas  fi  augeatur  in  infinita  poteft  qui- 
cumque  datam  foperare , fed  angulus  conudua 
circuli  cum  plano  » licet  audus  in  infinitum* 
■Moquam  poteft  angulam  redilioeam  c t,  la  * 
ctfi  minimum  fupetare  j Ergo  angulus  acutus 
contadus  t L c quantitas  non  eft » & ficouiltb 
minds  ipfe  coota^s  quantitas  erit . 

Huic  argum.  Fuad  refpondet  Clauiut  . Nos 
1111  refpondemus,  quatenus  nititur  probare  pun- 
. dtt  contadus  indiuifiblic  cffe.Rep.  itaqw.Qu6d» 
rei  angulus  contadus  fumituc  , re  inclinatio 
duarum  linearum,  prout  Eucl.  defin.  S.  Ilb.l.  rei 
pro  fpatio  ioter  lineas  iocUnaus  edeento.  SI  pri- 
mo modo  accipiatur  rerum  eft  $ qubd  angulot 
conudua  noacft  qaaatiut;  fedoec  angulus  r«- 

A a. 


dirculuaontaagere  in  pluribus  pundif,  quam 
mo,  fif  boc  adducit  Bagata  in  d.  lib.  fi»c.|.d.4.de 
quaothatc,  unquam  rnlcum , d inenitabile  ar- 
f^entum  ad  punda  indiuifibiUa  in  quantitate 
odendfda,ar  dtat  fallaciter  Euc.lib.  l.propoCid. 

Sed  ftefpoad.  r.  Euclidem  probare  circulum 
aoo  ungere  planum » vel  ( qu^  fpeeialicer  ipie 
probat ) circium  IntrioiVcds  la  pluribuspun- 
.Aia,quam  rnofeofibiliterdiffitis  ; oon  aoicm 
iBBaediatis.  s.  Oftendere, non  ungere  io  pluri- 
bna  pandis,  quam  vno  i fed  dinifibili  i fiquidem 
aooofteadic  Ulod  pundum  cootadua,  aat  cftb 
^oifibile , aut  indiuifibile  • 

Verum  dices.  Licet  id  ipfe  nonofteadates 
uhis  tamen  dcfflonftracione  colllglcar:  Nam  fi 
«angunt  fe  ia  duabus  puodia  1 tangant  fe  in  i d 
» ; iu  rt  hac  duo  punda  fine  ia  rtriufque  perU 
pberia , tum  maioris , cum  minoris  circuli.  Cer- 
ttim  eft  quod  in  omni  erUnralo  duo  latera  fimul 
/oat  tertio  m^ri  ex  propof.ao.  lib.i.  Elemeoc. 
At  fi  ■ pondini  in  circurafereacia  rtriufque  cir- 
culi eftj  trianguli  Mac  duo  Utera  a e , d c m 
cficot  tertio  aqualia  ; quod  eft  abfurdum,d  con- 
tra dutam  propofaa  M auum  paut  i nam  a M* 
npocc  radius  maioris  circuli  aquatur  linea 
as  o } cui  etiam  aquantur  duo  crura  m c,d  c a s 
QttoaUn  m c eft  eius  para » reliqua  vec6  parti 
e a crus  a c eft  aquale  $ rtpote  radiita  minoris  i 
ceotrocad  eius pcrlpheriam pertingens. 

* Haceftdcmonftratioeoi^ns  UU  quidem,  fi 
agamus  de  duobus  puodis  diftantibus : oon  ta- 
men immediatis . Nam  primo,  rei  agimus  de  li- 
aeli , qux  fine  indluifibUes , rei  qu«  fine  diuifi- 
biles.  Si  fiat  indiolfibUes.  Certum  eft , qubd 
Buior  eft  Istitudo  b d , quam  0 c s Si  ergo  b t> 
fine  duo  punda  iromedlaed  fe  tangentia , mulcb 
magis  fe  tangent  duo  puofta  c , d o;  remergo 
ctum  tpfa  erunt  duo  punda  immediata,  duc 
nuius  fpatium  non  erit  b d • quam  0 c { rei 
erunt  mlnfis  immediata , d fe  penetrabunt  pun- 
da o » d c : quapropter  BMC  noa  erit  triaoga- 
lam;  qaia  oulia  diAantia  loeericiecur  inur  c,  d o 
panda  lauicem  peoetrata . Si  rer6  linea  fiat 
dhiifibiles  ; Um  latitudo  rnioa  occopabic  aliam 
io  o,  d c , licet  in  b,  d D differant  Ipatio : Vnde 
nr^s  BMC  non  erit  triangulum  • 

* t Certum  eft  . 

Uoeolam  o c effe 
amiorera  illa  por- 
tkioe  » qua  exerc- 
leuat  Utera  ac, 

•d  M c fupra  ter- 
tiam cma  B M.  Qoo- 
aiam  » rc  potet  ri- 
dere ia  triaagujo 
tutx  Unca  f r,  d 
r T,qaarxcrercunt 
'ktera  Q^x,d  R X 
fuper  bafim  Q^R;rt 
raa  eft  minor  per- 
'peodicularl  vx  ; quU  funt  duo finus  rerfi , qui 
Bomquam  IntrUnguUs  obtuCiogulis,qaoram  re- 
liqui anguli  fint  minores  G.  45«  finui  redi  me- 
dieCatS  aequare j>ofluQC.Qale,  rtTb.  s.  exp.  a.de 
fio.  Quadratu  nous  redi  eft  qnadruplu  redigull 
exfemiradiotd  finu  rerfo:  Sed  In  }>fig«  femlrs- 
diua  fdperat  dlmidiu  finus  redi  G.4f  .R  b.  Qo6d 
eius  quadratu  tfic  quadrato  fui  dimidii  quadruplfi 
«sp.ff.Lsiemiradii  rcfb  duplui  cilm  exprfUil.^ 


j T R A C T 

V«rJ«  qoM*m  modtti  <jaantitai»  { 

yoik  In  genere  qtiintltaU  non  eft  fadenda  con- 
paratio » fedlAcHnatlools.  Cnm aatcm  liscaree'- 
Aff  i euroa  dUTerant  genere » hinc  eft  f qao4  io* 
cUdatlo  cnni4e  a3  redam  inclinatione  redf  Teoi^ 
pCT  caadac  maior*  te  rurua  magia  iacUoctaJ  pU« 
num* quim  r^da . Lieecdeiodefad^  compara» 
tionc  inter  lineas  Inclinatae eiafdem  generilifni' 
ta  peripherUrom  poflic  dari  minor » mino^uc 
)o  Infindam , proot  fe  drculi  angebant . $1  ve» 
th  Angulus  accipiatar  prout  dicit  fpaciumcom» 
prehenfom  Inter  lineat*  tanc  quidem  quantitas 
eft ) fed  cuius  Ingnota  menrora  fit.  Nam  aogu» 
Ius  quidem  redus  arcu  circulari  menfuratur  in« 
ter  cni  ra  comprehenfi : fed  * que  nam  fit  menfii* 
ra  anguli  cnruillnel  * incompertum  efi  t quare 
omni  acuto  redilineominor  quidem  cft  io  prio* 
cipio  fili  > ex  demonfiratione  Euclidit.  Sed 
BOO  feruct femper eandem  inclinationem*  6rcB 
accedena  ad  quadrantem  verfiia  c maior 'fiat  9 
an  abfolutd  dicendus  fit  minori  res  in  dubio  eft* 
& quo  /eafu  minor  dicendus  fit  * m^t  ancept  • 

* £t  hoc  quidem  de  angulo.  Verum  vlcima 
conferentia  nullo  pado  colliglrarinempe  qubd 
contadus  Ipfe  non  fit  quantitas  quia  angulus 
concingentic  omni  acuto  redliineo  maior  fit| 
iobd  contra  pocids  videtur  deduci  : Quia  cdm 
cuma  omni  redi  inclinante  alteri  reda;  magta 
ioellnet  * magis  etiam  fe  ilii  adaput : Vnde 
cooudua  ipfe  lincx  rede  cum  cumi  maior  erit* 
cfim  «laior  fic  inclinatio » quim  rrde  cum  redi. 
Datis  enim  duabus  lincit  materialibus*  &aJi- 
iquali  latitpdine  pollcntlbua»  contadus  carum 
maior  efi  *fi  inclinatio  maior  fici  te  ideo  etiam 
curua  > te  reda  feofibilia  fc  inoicem  tangent  ma> 
|;is»quimqu«ltbec  reda  tangat  redam  omni» 
modi  inclinitione  dati ; fed  punda  licet  imllut- 
fibilia  io  contingendo  * partes  babent  etiam  ius- 
ta  aduerfarios  ( bqaldcin  tangitur  vnlcum  pun* 
dum  i plunbus  pandis ) Quare  puodum  coa- 
tadus  poterit  dfe  fecandum  piares  partes*0r  pau- 
ciores > te  coutadus  poterit  elfe  nuior  * aut  rui» 
nor.Q^mobrem*  cilm  non  fitindiuifibUia  nul- 
lus» licec  puodorumindtnifibihum»  conudua* 
exeo  non  poterit  deduci  quantitatis  ipfiusindl» 
laifibilitas.  Quandoquidem  dito  etiam;  qobd 
pundum  plaui  i circulo  tangeretur ; nihilomi- 
nus fecundum  plura  punda  peripherin  iUod 
puodum  plani  pofiet  cootlogcrc . 

EXPENSIO  III.  ‘ 

jin  Jigm>iM-gumemmm4ihtt>niicSolle‘ 
idt  tx  fiinB»  ho»  couRare. 

Vidimus  punda  tndiuifibilia  io  quantitate 
nulli  clicaci  ratione  mathematici  confta» 
re  i Modb  videndum  ett  ; an  ficeliqna  ratio  naa» 
theoatica  *quc  illa  explodat* 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  IV. 
^'Argtimentd  f>tnrima  mathematica  oflendunt 
pkoSa  tadtmfhilta  tn  quantitate  non 
reperifi, 

ARgumentum  eft  vficatum  * qu^d  ooa 
poffet  fccari  linea  nouem  pundorum  lo 
' daas  parca  squales;  quUrcilicct  puodum  mc» 


A T V S I.  • 

dium  lo  duoefia  recaodoai  * 
a Quod  datis  duobus  pandis  ^oneemrfcla  tbt 
reperirentur  punda  in  snalori  * quot  in  mhsorli 
cdmdudii  i ccntrollneb  ad  omnia  punda  dr- 
conCrrentiar  circuli  maioria*llia  oecefian^traft» 
iicent  pertot  alia  punda  circuli  oiinorit  t QnitV 
io  Vtroquepar  numerus  pundorum  lateret* 
j Quod  Dtagoualia  in  quadrae  eifet  tot  pao* 
dorum  quot  latus  i efim  dtidit  1 pandis  omni- 
boa  bcerum  parallelia  * per  omnia  diagooaiil 
punda  ttanfireot . 

Qiubus  argumentis  geminam  opponuot  ad» 
saerfini  refpoofionem . Prima  tfi  negando  li- 
neam ii  lam  in  duo  fecarl  9 vel  duci  li  neas  per  om- 
nia punda*  vel  iacernm»  vel  circulorum.  Sed 
hoc  gratia  negatur  * cum  Inter  concefiiones  de 
pondo  ad  puodum  lineam  pofledud*  vc  omni- 
no conccdtbUeexpofcat  Euclida*  drfine*  quo 
Macbcmatica  nonconftarct.  Et  quoad  fedio- 
nem  Itnez  bifariam*  demonfiratio  Eucl.  propoC 
IO.  conuincit  Cilccm  de  fedione  mentali*  te  Me- 
thapbyfici  * vt  coidenseft»  nclfvalctcuiufdam 
vefp.omnino  futilis*  qnod  lineam  demooftfaue- 
ric  Euclides  omnino  in  duo  partibtlem , ex  fup» 
pofitione  ArtRoeelicc  fententlc . Quali  ou^ 
demoaftrationes  mathematicae  foiam  probabili- 
tatem confequerentur*  & prsclpuJ  illa  ex  fup- 
pofitione  probabili  procedacc*  que  coci  Maebo^ 
inaticx  cuideotia  fondamenu  prsbet . 

Secunda  cll  Galilpi  dialog.  p.  ai.iqnl  exIlU- 
suat  panda  indiuifibiliiln  quamiute^e  infini* 
«a  I fle  ideo  non  pofle  pandura  io  duo  deari  * vcl 
de  puodo  ad  pundam  > pecalla  punda  certa » fle 
determinata*  linea  dnd : Cum  nec  duo  * nec  de- 
cem » nec  aliouis  numerus  determinatus  pundo- 
tuminquantiutercperistur;  fed  IndcnDlnacu* 
Ac  huic  fua  erit  refprMifio  j ciim  ofteudemus  000 
pofiu  Infinita  punda,  feu  iodeterraioau  io  quan- 
titate reperiri . 

* 2 Sic  probo  fpetlali&s  politam  rencentiam* 
Sit  Cylindrus  a a c d excauatus  concauiiace 
-fphprtea  A B r Sitque  io  illodcfcriptus  comis 
ocD.  Dico;  qubd  fi  puodum itiud  extremum 
o mdiuifibUe  eft » Quod  etiam  tota  circumferco- 

cla  A B iocUuifibiliaed. 

Et  fi  ilia  circumferentia  diuifibilit  eft;  qubd 
etiam  pandurnoacremum,  quodcuque  illud  fic, 
diuifibilecfi*  Id  verb  conRabit , quiacircom- 
fereotiaA  b pandata,  fle  pundumoprobabni- 
rnrxqaaliaes  Luca  ValleriO  lib.  s.prc^f.  it. 
de cenc.  grauit. Quadratum  o 1 obaogulumrf- 
dom  E ex  47.clemcn.  Ecnobisp.tl.  lib.  a.  eft 
aequale  duobus  quadratis  ex  linea  o e ,flecz  lioea 
i'a  Lineo  ver6  01  * efi  zqualis  linea  sp*  flir 
OB  linea  e h:  Quare  quadratum  * es  linea  PB 
cllBqaale  duobus  quadratis  exi  fi*  fle  EU  Uoeti, 
te  quadruulum  eius  quadruplo  . Quadratum 
^ vero  ex  p Q.  eft  qua- 

druplum quadrato  et 
Pfi  , fle  1 V quadri^» 
plura  quadrati  1 fi:& 
u L quadruplumqua» 
dratlH£,flle  iu etiam 
erunt  circuli  quadrp- 
t!s  lorcripcl . Qure  circulus  * cuius  diameter 
p Q.  e(l  zqualis  duobus  circulis  1 v,  flle  h I ; Ab- 
lato itaque  a circulo  pq,*  circulo  iv  ,;refi- 
duusanoulus*  cuius  latitudo  Pi»  flr  vq.,  cflc 
nrqualis  circulo  u L . Et  fi  lineam  p Q.  eleuca 
rlqugad  ? Itimua  pandum  09  fasper  valebit 
idem 


w 

DE  QVANTITATE  CONTINVA. 

Uea  «{UMUiim,  Qaii 


^ire  psodoCD  o «rie 
lecirculoAi : Se4  cirntiM  At  dlttifibiiU  eft{ 
Ergo  etum  pandum  Ot  modcnniqtie  nininum 

tocipituir . Harc  auteoi  neatnoftrtfio  defcraut 
U*S  <|ui  iun  Matbcoucica  foociaftrodi»  fi* 
foterfi^utntes. 

* J Sic  oftcodieur  e*  propoC  *.  ExpeoT.  4^ 

Afjrmptoto  detnoaftrabtmM» 
kpperbote  fenper  ad  afpmptocos  aece- 
■^•Seauinauam  niofUngU»TcUccac,&fipo- 
•acur  quaelibet  minima  qaantitaa  inur  ipfoa.fi; 
Vpertaolem,  diftancia  tandem  etiam  HU  nfial* 
mi  quantitate  dati  minor  enadet . Sine  AiVpM^ 
d IA  & AC  • icdio  bppcH>ola  Ofteo- 

(iatn  eft  > banc  (imper  ^ quouTque  prolongaotar 
latera  qj.» 

fic  N A > A l)# 

accedere 
propHia 
nd  Af^m- 
ptOtOI  A 

sfr  A c ; 

iled  nnm- 
qoamUloa 
ungere. 

Detur  iy* 
qae  pun> 

■ aum  alt> 

qemd.  Cum  omni  data  quantitate  tandem  fpa* 
dnnrincerceptum  inter  AfymptcKoi  Ac8e  bjr* 
ptrbolam 0.1  M .enarurumnr minus;  euadeemb 
•itsdato  pando  t cum  tamen  adaerfarij  nolint 
ofious  pando  in  quantitate  pofiedarl. 

* £c  idem  erit  argamentu  ec  inferipeione 
perboUram  dedudft.*  Mam  ofteodic  Viocen.  Vi- 
dtoua  infigois  Geometra  de  r|azim.Arminlm. 
tib.  t«  p^  4f*id)rpcrbolac  per  diuerfos  Tcrcices 
dmul^luiptaa»  «erum»  qaarumMlemfit  re* 
gula , femper  iouicem  aecederoip  nunquam  tao- 

' gere.  Quare  idem  quoque  irgumeutom  ador- 
nari poterit* 

* 4 Prob.  Quoniam  onub  redangula  |.  Tt  do- 
cuimat  de  fuperfitie  conici  agentes  inter  Afjm- 
pcotos » dr  Hjrpetbolem  fada»  inter  fe  Tunt  equa» 
lia  i Sic  redanguium  fa&um  ez  lineis  tr  & 
ML  * cft*nquaie  paralleiogrammls  Interceptis  » 
Arqnibufcumque  slijs  quorum  vrram  latus  i>m 
fit  rni  Aymeoto  parallelii«stterttm  f t id  idem  pu- 
dum  Hf perboin  incipiens  fitaloeri  Afymptoco 
pcrallelumj&inprimomarfutpcocorum  A*c  dc- 
fioat . Sic  ergo  pundum  quantitas  aliim  pro* 
pofiu  > ad  quam  hjrperbola  femper  accedent  ad 
ulterasn  afymptotos»  iam  perueneric . Q^rere* 
dunguH  huius  pidi  incerpofiti  inter  byperbo- 
laa » dr  afyrapeocos  latitudo  erit  linea»?t^e  ab 
•o  pundo  deduda^quo  dlftat  hlperbola  ab  afjm- 
ptoeo  i quod  efi  abrurdum»&  linea  rquabicur  pa- 
nllelogrimmit  omnibus  alijs  iaterpofitls  V.g* 
paraileiogrammo  rLMA»  quod  hem  abfurdum 
<ft>  ctim  linea folfimlongltudinefitdiaifibiUi» 
dparalleiogrammum  etiam  Iscitudine » 

Contra  veth  hocargumentu  ea  refponfio  n* 
lerec » quhd  ponda  fune  infinita , dr  ideo  > qnbd 
nec  lo  cono  vUimum  pandum  aiEgnacI  poteft  > 
■ec  In  hjrpecboli  ea  dUUntia  • que  pnndum 
«quare  queat . Qu^obrem  rt  euidentiam  huc 
argnmeoca  fortUntur » h«c  queftio  cft  rcfol- 


EXPENSIO  IV. 

PtmSd  infmu  m in$4alitM  f-miUmilti 
icbcMt. 

POfla  kccqmrftio  igitiri  deponahf  <)«r 
adn  fine  In  quantitate  diftinWf 
fttomeCet  atque  oumerabUlbos . Poficc  etiam 
incelligi  de  poodls  » qn«  in  qoantkate  adu  non 
dlftionaocur;  fed  meotalitcr*rel  per  diuifionem 
roecemnam  feparabtlia . Si  hoc  fecnodo  modo 
inceUigacur»coiocidit  ctIm  opinione  Arifioce* 
lici  I quod  parces  fint  In  Infinitam  multipUcabi- 
ies  abfqneeo,  quhd  carum  rltima  poffic  attingi. 
Nam  t neque  hoc  pado  pondum  rictraura  rnec 
quidem  intelledu  aflequi  pofiemus ; cum  rafioi- 
tnra  ezhaurlbile  non  iit  > dr  fi  vUimum  afligna* 
returyiam  infinitum  dTecezaafium.  De  pandis 
Itaque  adu  diftindis  ■ dr  adn  numerabilibns 
fermo  cft  t de  quibus  fie  afiero  • 

CONCLVS.  J.  PROPOS.  V. 

infinita  in  quantitate  oHu  difhn* 
Ba  nequeunt  admitti  *• 

I nRob.  Qopniam  mnnerus  Infinkus  dari 
I.  nequk , ergo  neque  ia  quantitate  punda 
Infiuita  . Nam  numerus  numeratus , fublcdaai* 
queuarocrieftrauiticudo  ipfa.  QuarefimaUb 
tudo  infinita  pandorum  daretur»  etiam  infini- 
tus numerus  daretur . Infinitus  autem  numemt 
dari  nequit  j quia  toininmabMis  «fiet.  Quare  In- 
finitus numericttf  per  eiclufionem  efieoticoa* 
meri  confiitueretur . 

a Vel  punda  illa  fimul  addita  conlUtuuot  ma*' 
lusiTcI  non»  fi  nopi  ergo  quantitatem  non  cxceo* 
dunc » ve!  malus  confitCUunc » & fic  cdm  corun 
multitudo  fic  infiniu>decorumqoodlibetmalvs 
quidsdiac»msgnicudiaem  infinitam  confiituenc. 
Sunt  enim  infinita  fimul  addita»  quorum  quod- 
libet  cztenfiottis  aliquid  iaeit  t Ergo  Iftadquld 
exteflfionis  mukiplicatur  in  infinitum:  Ergom* 
cenfio  erit  infinita  . 

* I OmneinfinHnmnquale  efii  alioquin  vbt 
conciperetur  alterum  msius  » ib^  minus  cfiet 
«xhattfium»&  finitum  • Ergo»  cfim  io  qualibet 
quantitate  punda  fine  infinita » quclibet  quanti- 
taraffignata  maior  A » minor  s punda  infinita  in 
fe  concludet  »&  ideo  aequalia  mnltitiadine.  Sed 
iodiuifibilia  maenieudlnc  funt  etia  omnia  zqui* 
lia  ; quia  indiuiubilia  (nnt  1 Ergo  exibebunt  ex* 
tenfionem  «qualem . Propeerea  quantitas  maior 
• A extenfionc  cquaii  pateret » ac  quantrus  minor 
n ; quod  effe  nequit  > 8r  omnes  quantitates  dTcnt 
«quales » quod  item  abfurdum  efi . 

DicesexCalUroDialog.pig.a;*  Qubd  ne- 
que fioc  infinita»  nec  finita;  (ed  tot»  vc cuilibet 
alEgnato  namero  re^ondeanc . 

Nam » vel  hzc  aCfignatio  poteft  fieri  finita  In 
Infinitum»  &fic  idemeft»  ac  admittere  punda 
finita  in  infinitum  Inquantltatc;quod  ipfenon 
vult,  vel  finita  tantilm , 8c  ficiam » nec  punda  In 
quimitatc  funttafinita»  vtpote  correfpondenda 
finkls  numeris.  Deinde  quzro  de  omnibus  pun- 
dis.  An  omnia  finito  alicui  onmcro  eorre 
ipondcaniidc  hocn^t.  Igitur  alicui  infinito  | 
Ud  hoc  non  datur  g Ergo  alicui  incerto » fr  in 
determi' 


tfeterflUatta  • Qflire  punftorum  lo- 

ecrueft»4r  Isdetemiiuu  j8ri^»AaaoaeHt 
Jiftinda : S Iquldcm  omne , quod  eft  a Ad » deter- 
minacum  eti  ara  cft  • Ar  certam  t micate^  fu* 
8e  fiap^Iaritate;  qui  polEe  Talcatfbaa  au- 
merlcis  correfpondert. 

4 De  omni  • quod  affignatar  qtunttcatla » lUod 
Ueecmlftlmuraa  qttcrltaraocorrerpoadeaccul» 
camque  numero  afEgnato>fiue  non  : fi  corre* 
fpon^e»  cdm  omnis  quantitas  maior  allquacenna 
Illi  9 eandem  prorfut  correrpondenciam  conCt- 
qoacar , erit  squalis  minori . Et  fi  dicas  corre- 
Jpondere  quidem  in  muicicadine  punAorum  ooo 
aotcm  in  extenfione  • 

Contra  efi.  Nam  omne  panAum  » edm  noa 
fit  edm  aiio  penetratum  * te  per  adnerfarios  otn> 
bIs  fint  eiufdeni  rationis  > te  fubftancis  omnia 
equo  modo  rubftantiam  extendant . Ergo  rtlm  ■ 
8rqoaoticacis  magos  panAa » te  quantlcaiis  par* 
«a>  omni  affignato  numero  correfpondcaat  t 
«qualiter  extenfionem  prsfiabunc. 

5 Cdm  omni  numero  indeterminato  correfpon> 
deant»  lam  > te  ip(a  punda  erant  multitudme 
indeterminata  t Sed  ranititudo  eorum  extenfio- 
semdat : Ergo  efi  etiam  indeterminata  exteafio$ 
qnod  eft  abfurdum . 

6 Deus  ridet  omnia  UlapanAaj  imbATecer* 
sere  « & fepare  poteft«  Separet  itamci  relrci 
▼cl  cognitione.  Tanc>aat  illa  puAa  iunt  Infinita 
▼ei  'finita . $1  infinita ; nulU  numero  corrcrpnn* 
dent  t edm  numerus  infinitos  dari  nequeat.  Si  fi* 
Bttatergo  non  omni  affignaco  niimcro  j Ted  alicui 
finito  co^Tpondere  deoene  • 

EXPENSIO  V. 

In  ijtutititttt  pmes  infinita  cnptcitatu 
.■mrliuUt  ,fe»  mtnulit  cnpncis funt. 

LIcit  cxclabrlniiif  paadilnfiaiulnqiint-' 
titace  9 te  iodeterrainata  9 quz  a Au  fintjoon 
tamen  quandam  infinitam  capacitatem  partiam 
«xclufimus»  quambae,  ie  il^ucnti  expeofione 
io  animo  eft  declarare  • 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  VI. 

h pMTtcs  in  infinitut/t  crac/pi 

poffunt^  dummodo  quM^watconcipidtur, 

PRobatur  . Nam  cflentia  quanthacisln 
eiura  capacitate  confiftit  : Ergo  fi  quantitas 
concipiatur  9 capacitas  partium  concipienda  eft  • 
* I Matbematicd.  Docet  Euclides  Ijb.  xo. 
clemcn  propof.  la.rcperire  Uncas  longitudine 
alteri  linee  incoouneafuxabUes»  quarum  natu- 
ra talla  eft  ; vtfaAa  qualibet  In  eia  diulfione» 
quamuis  minima.  A quacunque  adhibiti  pmium 
snultiplicatlonci  nulla  tamen  para  polEc  deferni- 
re  pro  communi  menfura  illarum  { fed  femper 
inulcem  pars  vnius  » parci  alterius  comparata 
Incqoaiis  inueniatur.  V.g.  bxe  diuidatur  in  lo» 
▼ei  100, vel  %oo,  paitesi  illa  in  7,  aut  >5,  aut 
aue  quoquo  modo  in  partes  alionotas  xnomquam 
. tamen  vna»  alteri  coramenrurabitur;  feraperque 
f aitcs  di/Edcbant  > quonfquc  erunt  partes.  Hinc 
autem  deducitur , qubd  erunt  in  Infinitum  diul- 
fibUca.  Alioquioj  fi  cax^em  adnuniroaa  dcttfi^ 


coffleflcc;  lare»  oimomniaralnlms fiat  sqtxalii» 
parces  fiiAp  aequarentur  > contra  euideotiam  de- 
monftracionis  • 

* % Docet  Eurlidet  propof. 49.  Jib.  IO  elen. 
d medii  • qnc  eft  irrationalis  linea » infinitae  ir- 
rationales facere  rquc  nulli  antecedentium  irra- 
tionalium parti  fine  In  aliqua  fol  parte  arqualet , 
Ideft  omnibus  irrationales  ; Ergo  eadem  quanti* 
Cas  poterit  habere  partes  infinitas  falcem  concep- 
ua  inccIleAu  ; cum  nequeat  Inuenirl  pars  ad» 
minima  , qu«  alteram  eapquet.  Alioqain  ean- 
dem aliqua  reperirecur  eadem  cum  aliqua  ex  an- 
cecedeneibut » vel  tota  » vel  in  aliqtu  fui  paite  s 
Si  enim  punAis  conftarct » Io  numeris  ea  ponAa 
numerantibus  proportiones  illarum  exprimi  po(^ 
fent{  Sr  ita  ficuc  omnis  numerus  alicui  numero 
eft  proporrionatusi  fic  reperlretur  IrratlooaJIs 
alicui  irraciofiall  confeociens  • cuius  proportb 
in  numerii  exprimi  pofTet . Quare  irrationalis 
non  eifec : Ea  enim  eft  irraclonaliura  Incommae 
furabilieas;  que  nullis  numeris  eftari  pol&c . 

* ; Probatur.  Du Ait  parallelis  a h » A 1 c » & 
perpendicularibus  a a , A c l.  Ac.  Ducantur  ab 
A punAo  rcAc  a » A a c,  A a a.  A a c » Ac.  ia 
Infiaicam.  Dico  quod  c 1.  diutditur  Io  partes  mi- 
noret» A minores  in  infinitam : A taegea  nom- 
quam  finiri  poeeft . 

Nam  primo  in  x bifariamj  deinde  per  b io  tres 
partes : deinde  per  a v in  quacuor»  in  quinque  per 
AC  t in  lexper  Aox»  ita  vc  ol  fit  fexta  para  to- 
cluB  ct,:  A femper  lines  inferifia»  A iuferiba 
dluident  in 
partem  mi- 
norem »Ite- 
mmque  mi- 
norem » A 
nuquam  ad 
pun^uml 

peruenient » quia  ax  , aut  quarlibn  aJis  loo- 
giiis  in  infinitum  du  Aa»  femper  magia  dtftabie  w 
o;  quam  in  a ditnea  ah;  cum  faebe angalara 
A o L • Alloquio  fi  coouenirec  in  o » 000  efiet  r^ 
Aa ; Tt  prarlapooitur . Sic  lines  c x » A m d » A 
IB  femper  breuiores  erunt  In  infinitum  r Qais 
M0miooreritKC>At  e minor  »qulm  m d»  A 
Vfi  qudm B I » vt  oftendemot  dante Deo  intra- 
Aatu  perfpec.  A quilibet  ex  fe  poteft  concipere. 
Quapropter  Uls  lines  poterunt  diminui  Io  Infi* 
uieuta;  A femper  fnpcrerit»  quid  auferatur. 

Probatur  4.  Trac.  de  annnlit  foiidla  demon- 
ftramoe . Anauloffolidos»  per  qoorum  folidl- 
tatem  eooolAs  parabolici  fuMrficiea  traoliti  efie 
Inter  fes^alca  » A eorum  lupcrficiee  horixon- 
talea  Inuicos  quoque  squaln.  Sic  craflirado 
PB  in  tonuiure  b,xx  foiidnm  circa  conoldem 
B AC  Aexa»  A per  cuius  fbiidicacem  per  b>  Ar 
conoidisfaperfieies  eranfict  ifte  inquam  annn- 
luttftsqurilsannuiopigraffitlei  maioris!  fcd 
minoris  arabkQs » A etiam  annuio  1 d»  Acaodera 
DB  Cylindro.  Hiver6aoaali»Aruperficieae^ 
ram  orixootalea ; dum  dillataotur  gyro » reftritt- 
guncur  folidicate/uperficlcque  io  infinitum. Vel 
ergo  femper  rapericur  folidiuatAfolidius.-fa- 
perficies,  Arupcrfidci;  qus  minor  fit  Io  infini- 
tum » A io  infi^cuffl»  vei  noQ  1 Si  noa ; ergo  de- 
aeniemus  ad  vlcimum  Indluifibile  in  fuperfide 
annulari ; qu«  erit  clrcumferentb » A in  annu- 
to folido  »d  vlcimum  Indiuifibite  fbiidicatia» 
quod  erit  fuperfidea  vltima , in  quam  defi/c  fo- 
iWcu  4 qus  foiid^i  Cyliodricg  o r squalb 
crit| 


tractatvs  k 
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DE  QyANTITATE  CONTINVA. 


•rk}  qooj  «ft  abfar- 
iam  t <dm  Taperfi- 
dei  ad  corpus,  KrJl- 
aer  ad  faperficiem 
fiilU  fie  proportio ; 
fiU  fune  ia  dinerfo 
graere,  8r  primo  Kjod- 
dmts.  Deinde  tunc 
pnbola  A P t de  P 
sagulo  ad  alceruiQ 
sagulum  B more  dia> 
eoaalii  aoa  crsnftret ; cum  oulls  efTec  graflities  t 
led  parallelae  p f congrueret  j quod  contra  nata- 
ram parabolp  eft ; ctttn  nanquim  parallela  diame» 
trolinea  parabollcacflepolfic.  Quod  li  graOl- 
ttei  P B numquam  ad  vltttnum  fat  clTe  pemenicc  • 
Ergo  foliditas  eft  dtulfibUis  tn  ioftoitum*  Ea- 
demque  ratione  fi  fuperficies  be  nomquam  ad 
f klmoin  fui  efie  peruenit . Ergo  dluiditur  in  in- 
finitum . 

• 5 Docet  Archimedes  t 8e  nos  de  folidis , & 
dc  (plurra , 8e  Tpharr*  (operficle . G)rpus  feg- 
mentis  conoram  Cphxn  ioferipeum  elTc  fua  foli- 
ditate  minus » quam  qoadruplum  faperfictei  cir» 
culi  maximi  fphera  Infcripci.  Ec  femper  crefeea* 
obot,  & multiplicatis  lateribus  quocumque  nu- 
mero quadruplo  , accedere  quidem  femper  magis 
ad equalicatem,  tum  foliditate quadrupli  coni  in» 
ftripd  t tum  fuperficic  quadrupli  circuli  maxi- 
mi s W nuquam  ad  eam  perucnire  creflente  fem» 
per  figura  conica  U foliditate  > 8c  fupcrficie  j fed 
fimper  minoribus*  mtnorlbufque  Incrementis  in 
iofiokom.  Ergo  quantitas  illa,  qui  deficit  figu- 
ra conicis  fegmeniis  cooftans  fpiuer*  inferipea, 
tuo  fupcrficie  accedendo  ad  quadruplum  ma- 
ximi circuli , tum  fdidiute  ad  quadruplum  co- 
ni inferipei,  recipiet  infinita  augmenta  In  infinl» 
tomibfqueeo,  quod cquetipfum quadruplum: 
Mre  quantitas  Illa  per  quam  fit  accefius  ad  aoa» 
mplu  dreuli,  vel  coni  erit  diuifibUis  in  innni- 
tuojciim  additione  minoris,  & minoris  * quancli 
nomquam  ad  quadruplum  deuemre  poflic . 

6 Probatur.  Nam  licet  angulus  contidus  fit 
mlnoromni  acuto  angulo  • Ifte  tamen  angulus 
poceft  diuidl  tn  finitas  quidem  partes^fed  in  infi- 
nhon.  Pofiunc  enim  fieri  circuli  centris  d li- 
nea, quam  tangit,  perpetub  remotioribus  : Sic 
poterit  fieri  circulus  femidiametro  digiti  vnius, 
icaidigltl , dr  fic  In  Infinitum . Sed  illi  circuli 
femper  faciont  anguium  cout^Aa*  loiofioicuca 
minorem*  Ergo sogulosUlc  in Infioitam diuidl 
poteft . 

* Probatur 
vlttmb  ex  li- 
nea qnadratrl* 
ce  CA.  Equi- 
dem; etli  fi  vl- 
iIbu  pars  qua- 
drantia c v di^ 
nidatur  , Be 
ibbdlaidatar 
io  infinitum} 
fient  , Be  vl- 
cimipars  pro- 
poctionalis  fe> 
aiAametri  o 
Brird  partibus 

fiibdiulfis  circumferenti*  , ad  centrum  rea*»  vt 
Bv  ducantur.  Sicut  drd  partibui  einfdcm  ratio- 
nis femidiametri , perpeodiculaKS • Tt  oxj  In 
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mutuis  occurfibus , Be  Interfedionibai  X pun- 
fta  quadratricis  femper  , femperque  appro- 
ximantia m»is  ipfiut  bafi  exibebunt ; fed  num- 
quam  ad  ipum  bafim  b f peruementia . Qua- 
re QuadracHx  per  ea  punSa continuata,  num- 
quam  cenfequecur  fuam  bafim , aut  ad  eam  con- 
iungetur  • vt  nfteodemus  coroll.  a*  expen. 
erae*  de  lineis  fiexis  in  fine . Vnde  partes , <ju* 
Inter  bafim , 8r  datam  panem  vltlma  quadratri- 
cUrepenuntur , vtr  x, erunt  in  infinitum  dU 
uifibilcs*  Mulufuoc  in  idem  coorpiramia  ar- 
gumenta philofopliiea , fed , qu* , vt  extera  con» 
Litb  relinquimus , cum  fatis  fuperqueh*c  con- 
ttincere  videantur* 

E X P E N S I O VI. 

An  pdrtes  ejunntiutts  phtficam  diuifioHtm 
in  infinitum  fubtte  poffint , 

r^c  quxftiophilofopMcd  foluenda  eft,  cOm 
[ hoc  • non  ab  ipfa  quantitate  dependeat} 
fed  i rerum  natura  : Licet  enim  res  donec  con- 
cipiantur quante  femper  viterius  diuifibiles  con- 
cipi debeant.  Nihilominus  poteft  efTc ; quod  res 
determinatam  quantitatem  ad  fui  exifteotiam  re- 
pofcaoc,  fic  ipsi  earum  naturi  pofcente : fe  ideo 
qu6d  licet  viterius  , vt  quant*  diuifibiles  fint,  (i 
tamen  diuidantur , pereant , cum  lanveiquanti- 
cate  non  potiantur , qo*  ad  tpfarum  cotiftltutio- 
aem  requiritur . 

CONCLVS.  I,  PROPOS.  VII. 

ProhalfiU  efi  in  diuifione  ^Udnti  tandem  ejje 
neceffarto  quteficendum . 

I DRobatur.  Qualitatis  per  gradus  augmenta- 
t bilis  primus  gradus  a Deo  , vel  produci 
poceft;  vel  non.  Si  poteft : Ergo  Ulc  eft  Indiul- 
fibilis  : Neque  enim  fub  minori  quantitate  in- 
tenfionis  , qualitas  illa  produrlbilis  eft  ex  fup- 
pofito  , alioquin  alEgoaius  lite  gradus  primuS 
oonefict*  Si  ver^  dicas.  Nequaquam  «d  pofTe 
facere  Deum.  Illa  igitur  qualitas  primum  gra- 
dum non  habet , i quo  produci  incipiat,  Sr  quo- 
modo habebit  fecundum , & tertium  i 
a Efticiat  Deus  primam  panem  rei , quam  po- 
.teft  facere . Sed  non  repugnat,  q«od  faciat  I>eus 
Id  ,quod  poteft . Et  ideo  non  repugnabit  confe- 
quenter,quod  primam  partem  rei  pr^ucat.  Qua- 
re neque  renugnabit , quod  vUimam  relinquat. 

3 Multafunt,  qo*  videntur  per  folam  diuifio-  - 

nem  proprias  formas  deperdere,  & alias  confe- 

3 ut*  Ergo  etiam  erunt  aliqua,qu*.dniifa  fefub- 
ttcenc , & in  nihilum  abibunt . Nam  diJficulter 
poceft  oftendi  In  aduftiooe  ligni, quod  forma 
ua  cinerum  ab  Igne  introducatur.  Cum  ignis 
formam  cinerum , vaporum,  carbonum , fpuma- 
nim  , fcoriarom » Bc  tam  diucrfarom  rerum , in 
quz lignum , 8r aliafimilla  Ia  fc  adurendtfcon- 
nettuiicur,  non  contineat.  Quod  fi  noua  forma 
non  eft  ab  Igne  j d quo  erit  ? aifi  a fola  fegrega- 
ttooc , quam  przftat  ignis  , tanquam  i caufa  ifc- 
ftruente  connexionem  fub  quimcircpcrfeAio* 
rl,  & fub  forma  altioris  ordinis  detinebantur . 
Qui dcftruAi fubicAum adallud,  aj  quod  erat 
iopbtcatia.facellit.  Slergo  res  per  folam  di- 
UlUO- 


8 T R A C T 

«)fioii£  poAuae  motarljergo  etil  In  olhilfi  rcdigf. 

4 Vitiearia  deceriDmatos  limite»  pani itadt,fir 
magnitudinis  recognofeunt  Ita  ,Rt  dati  raiurca* 
loCquc  ipecicf  Aib  minore  quamkate  produci  ne- 
queant. Jta  ergo  non  Improbabiliter  poterit  de 
iquacumque  re  inanimata  concludi , licet  tamen 
repugnantiam  ; cur  fub  minorr  quantitate  efTe 
nequeant , cunlentcr  non  cogooreamus  . 

5 Deus  ridet  omnes  partes  fa^ibilesln  qoan* 
tOf  quz  Hmul » Scqu«rucce(liu^  fieri  queunt. 
£rgo  prpter  illas  diuifiones,  quas  videt , Deus 
nullas  alias  agnorcit . Ergo  partes  funt  ad  vlci« 
roum  Tui  efle  redadr : Alioqoin , fi  idhue  efTec 
capacitas  partium  • non  elTcot  omnes  partes  ac- 
cepta; ; quat  videret  Deus . 

6 Dens  quoque  agnofeit  extremo  fignato  A , 
qux  pars  immediata  fuccedat ; Q»c  erit  Indiuifi- 
Dilis;Siquidero)  fi  multas  partes  conduderec » 
lam  noncirer  pars  Immediata . 

.Obijeies  fi  in  quanto  partes  in  infinitum  con» 
cipipoflunc.  Ergo  etiam  fieri. 

Refpondetur  dluerfam  elfe  rationem.  Nam 
concipi  quidem  polfunt;  quia  Aip^nitur  id  quod 
paites  cfieniialiter  recipit:  At  fi  per  ablationem 
rubiedi  tollatur » 8e  quantitas ; tunc  fievt  quan- 
titas non  cft  »fic  nccdiuifibilitaa  ampltds  con- 
cipi potefi  . Nos  autem  dic.imus,  qu&dfubfian- 
tli  determinatos  limites  paroiutis  obtineat , Ita 
qubd»  cdmad  Illud  vliimum  deuentum  fuerit» 
pereat  » 8e  deficiat.  Vnde  neque  perdiuinam 
potentiam  polfie  in  minutiores  partes  difeindi  s 
nifi  pereat : Eo  qu6d  cfieottaliter  Ita  pofeat  efie  » 
sec  fub  minori  parutcate  coartari  poilic . 

Dices  nulla  ell  ratio  alfignabiils  j cur  dato 
quolibet  minimo  quanto » minus  etiam  dari  non 
pollit ; Ergo  quantum  cft  diolfibile  in  infinlcuoa. 

Refpondetur  eandem  rationem  efle  de  multis 
aiijs  in  natura  exiftentibos » in  quibus»  licet  nul- 
lam poiSmus  reddere  rationem  { cur  non  potue- 
rinj  aliter  efle  } adhuc  tamen  ita  neceflarib  funt . 
Scimus  coim  repugnare  mundam  non  exiftere 
in  ahqua  capedine ; 8e  fcimus  item  In  Ipati/s  ima- 
ginarijs  infioitau  capedines  repcrirl.  Sed  non 
pofrumuacognofcere.  Quare  Deus  potiiii  ele- 
gent hanc  capedinem»  quamillaro.  Sicooneft 
maior  ratio»  quod  motus  diurnus  tendat  In  Oc- 
cidentem potius » quim  in  Orientem ; 4r  tamen 
illa  tendentia  rfiue  inhanc»  fiae  In  aliam  parcen 
neceflaria  eft  . Itaque  fic  philofopbanduni  de 
quanto  ; Quamuta  enim  non  repugnet  vlterlhs 
diuldi  j non  tamen  Inde  aflerenduroi  qubdpolEc 
femper  diuidi  • Licet  enim  repugnantia  ex  par- 
te quantitatis  non  clfet : poflet  tamen  i fobftan- 
tia  } feu  qualibet  rerum  corporearum  fpeeie»  re- 
pugnantia fuboriri . 

Dices  inter  ens » & nihil  eft  infinita  diftantii: 
Ergo»  antequam  dcuenlatur  ad  luhil  > infinita 
diroinutio  fieri  poterit . 

Refpon.  Semper  fa^a  qualibet  diuifione»  efle 
eamdem  diftantiam  rei  k nihilo.  Vnde  > cdm  per 
diuifionem  non  procedamus  ad  nihil  > diftantia 
infinita  non  em  in  caufa  i cur  iofinltus  procef- 
fus  iu  diutdendo  fieri  queat . Quare  concludi- 
roui  generaliter  nooeflV partes  in  infinitum  fa- 
dibilesin  re  quanta  ; nec  quidem  io  ipfaquan- 
maie  t nifi  ex  lappofitione » qu6d  maneat  quan- 
titas ; Sed  quia  diuidendo  in  infinitum  perit  om- 
ne fubieAum  corporeum}  perit  etiam  quantitas 
ipfa.  Vnde  infioien  diulfibiliutii » feu  in  infi* 
jauum  tendentis  capax  non  eft  • 


A T V S I. 

7  Probatur  etiam  conclufio . Agerts  naturale 
V.g*  Ignis  attingit  omnes  partes  fubirdi  d]f- 
grtgando » cdm  In  omnibus  fit  calor  Vel  ergo 
omnea  partes  fafilbiles  difgregat » 8e  iam  partes 
lo  infinitum  dtftloguibiles  non  habemus  ; fed 
qux » omnes  tandem  difgregarf » 8e  fciungi  pof- 
fint.  Quod  fi  aliquas « Tunc  non  cft  maior  ra- 
tio de  vna»  quam  de  alia:  cum  calor  fic  in  qua. 
cumque  parte  fubiedi  » xqualiccrincenfus)  & 
fic  fubieQum  fecundam  omnes  fuas  partes  adu- 
flum»  non  eflee  dilatatum»  cum  aliquae  tranfireoc 
Immunea  ab  eficacia  caloris  . 

EXPENSIO  VIL 

Quid  pt  fundum  pbtpcitmf  <y*  renie, 

CONCLVS.  T.  PROPOS.  VIIL 
PunHumphipeum pdftes  habet  non poffihiles^ 
vel  faHibiteSifcd  deffignabtUs  tantitm  \ 
dtfpgnabtles  fjMtdem  effcntid  pc 
popcenteinon  fa^tbtles  autem  per 
accidens . 

T7  X didis  harceonclufio»  quxpundi  pbifici 
Jrl  cfrcnciam  explicat  eruta  eft . Si  quidem » 
cumprobauerimus  panda  per  fe  indluifibUia  nO 
repeririin  quantitate  j reftae,  dilm  etiam  exclu- 
dimus progrtfium  In  infinitum ; qobd  tandem  ad 
aliquod  pundum  per  leeident  faltcm  indiuifibl- 
le  deueoiendum  fit  j quod  quidem  parces  conl^ 
quacur»  que  tamen  diuldi  neqaeaoe  ; non  quia 
ilUentitas  ratione  quantitatis  capax  non  fic  nu* 
ioria » fe  vlceriorls  diuifionis : Sed  qola  non  cft 
capax  ratione  fubftantie»  & fpeciel } que  fub  oil- 
nori  quanchateeooreTuari  nequit . 

Dices.  Si  ergo  paites  iopundo  concepcibiles 
funt  I ergo  etiam { cum  fubfit  quantitasfpfahu- 
ius  deifignabiiitatia  capax } in  illa»  vc  correfpofi- 
deat  noftris  conceptibus  lo  infinitum  progre- 
dientibus » partes  minores » & minores  io  lofiat- 
tuminuenicocur. 

Refpoodetar  . Non  coofeqni  panes  dcfilgtta- 
biles : nifi  ex  fuppofieione » quod  fic  quantitas . 
Et  fada  hac  fuppofieione  p<^e  ioccHtdum  in 
infinitum  procare  in  fubdiuidendo : quia  fid* 
Hcee  rationem  formalem  incoetar ; ob  quam  vl- 
tvrioram  dluifioocm  concipere  poteft.  Verda 
abfolotd  nequaquam ; neque  colm  io  illo  pando 
talis  fubeft  quantitas » que  illarum  diuifionom 
fit  capax  . Quoniam  illa  quantitas  eft  quantitas 
fubiedi } quod  refpuic  viceriorem  diuifionem»  fe 
fi  fiat  perit  fubiedum.  Reperttur  iuqoc  in  pon- 
do ratio  formalis  vlterioils  diuifionis,-  non  ve- 
ro eocicas  illi  correfpondcos . Sicut  In  homine 
xeperitut  ratio  formalis  voiucrfalis  i non  ipfum 
vniucrlalc  » fcilket  vnum  quoddam  in  mulcis} 
Et  ciim  concipimus  animalicatem  » concipimus 
voum  quoddam  io  multis  commune  Homini » d 
Leoni : nec  inde » fi  quando  dicatur  de  Homine » 
cft  etiam  Leonis ; verum  fic  Ipfius  Hominis » & 
propter  fuam  Ipfam  animalicatem  dicitur  Homo» 
animal.  SI  ergo  In  pando  quantitas  concipia- 
tur » rt  quantitas  partes  t^tmet»-  at  fi  coofide- 
ictur  > vt  coardaCa  pando  j 8e  In  fubftanda  tali  > 
parces  habere  nequit . SiepietasinDeo»  vepie- 
tu  » cft  diftlnda  i iufticia  : cum  tamen  io  ipfo 
Dto  fic  rauia  qaidi  & idem  attributum . 

■ Dices 


DE  QVANTITATE  CONTINVA.’ 

DIect  remidA^  Idea'  panAaa  hebet  pertet 


Orlenralee,  Oecedentalee  . Sre.  cdfflrndi<|aed 
Cmilibqi  puofiit  ungi  polEt , Ic  eoa  eU  miri : 
«f»  pinrei  In  iUa  piecee  reperirl  poflnnt . 

Rcfpondetur , Quantam  aliquod  pode  pinta 
fihlsqoaliacanlaogere  , qn<a  plura  rcainora 
itrpcan  fup  roltdiuiiatlu  et  oinar  fit  proportio 
xefumcqnalla  rolfditatta  Te  alteri  quanto  n con- 
Inngemium  ad  quanti  a foliditatem quia  al- 
•orla  ad  Ipfam  rolidttaaca.  Sic  Cubua  fet  libi 
«aboiatqualesconlungcrepocell  dbrexxqnalea 
rnpetficiei  iquibut  circun  datur . 

Iu  et  proportio  cuborum  cqualium » Ic  alteri 
fiilcquall  conluogentium  Iit  et  d.  ad  r.  Ac  fi 
cubi  airiorea  acclpiancuCfV.g.  quorum  np.cqudc 
cubum  Ai  tunc  quxlibet  ruperficles  fibi  eonlun- 
get^cobn  miaoret  eo  oa&d  comprehendat  p. 
<|udraus  faperficles  arqualea  balibua  eorum , Se 
Ideo  erone  cubi  ambieoiea » flf  tangeneea  cubum* 
nakarem  14. ; fr  bine  cmm  cubua  miior  fie  pofi* 
tua  cuborum  eobia  tangentibua  cqualium 
cr«nt,?C  $4.ad  *7.nempe  rt  o.ad  i.Et  (1  cubi  tao- 
feates  dimminuamur  rcfpedu  cubi  a • & ^4. 
■doorea  integrent  illud  maiua  in  fua  folidiu* 
te;  tonc^uelilKe  rupcrficiea  cure  fit  itf.  ^adra> 
talorom  at<]ualium  bifibua  cuborum  paruorum 
Uigtntium,  erunt  taogeorea  «abi  9tf.  nempe  n 

ad  S4.  nempe  rt  a.  ad  j.  Se  fic  coofequenter  • 
Vbirideaartjualia  habere  matrem  capac'tatem 
•d  ibi  coniungeodum  »|uaiia  .*  quimminora . 
Saperfieica  ergo  etterna  qusanti,  qg^  tangit  aliud 
«qualetreevhiW  a oluribiia  ungendamarquali* 
boa  I quin  Inatqualibua:  Qvare  etiam  punAum 
licet  in  fe  non  habeat  partea  folUas , qux  omni» 
bos  pondia  «qoalibut  tingeratibus  correfpon* 
deant;  Potent  tamen  confequi  fup«rficieatadb 
lea  plarca : quim  qisbl  ipfum  fic  id  fua  folidita» 
tCp  inqutbus  tangatur.  Cdm  fit  b»c  omnia  quan. 
Ciwia  proprietas  j Cumque  pundum  i ratione  $ 
hreflentiaquancitatia  non  excludamus  htnccft. 
Qubddeeiut  tcrminatioaet  ■ n pofeie  elTe  qtun« 
tiucist  ei  concedamus . 

Diceaboc  pandum  ungeret  aliud  fecundilm 
^erfieiera  exteriorem . 8r  nonfecuniumlnee- 
rioitni  t Ergo  panes  complederecur  exteriores» 
d interiores.  Refpoaietur  negando  conrequen» 
tiaa.  Nam  rnperficieaqaantitnoneilpara  quan> 
ti;  fed  eiuaeermlnua  exterior » fi  prxcisd  ruma> 
tur» dextri nfccd cantdm.  rt  infraofleaJemus» 
Todua  rerb  extrinCecuseR}  quare  ab  illo  tadd» 
Mi  non  ed  recunddra  follditateffl»ad  partes  foll- 
•taooa  eft  arguendum.  Nam  tunc  argumentum 
valeret ; fi  partea  folidat  ex  fuperficiebui » prout 
tanguntor, dqoatynda  tanguntur,  conftarentt 
prout  rerd  fune  talca»nulla  profunditate  gtu  ict » 
tr  ideb  nec  foliditatem  aJipifcuncur.  Cum  ta- 
dus  noo  fic  I nec  in  oiintmaquidcmparte  pene- 
tratio. Qtureruperfictcstadepaftetroltdasln- 
tegrare , Se  cooAituere  nequeunt  1 rtpote  Indlui- 
fiwlea  . Vt  rer6  hoc  indiuifibilitas  fuperfide* 
rominteUagenda  fit  infra  dicemus . 

Oicea4.  Si  fine  duo  circuli  concentrici » qnl 
foperdoas  lioeaafimol  fe  roluant  pcmsnieotcs 
ad  eundem  terminum » oqualem  iineam  percur- 
leot:  Ergo  duo  panda  i circulo  minori  in  motu 
fimiU  occupamur  { ergo  pandum  circuli  partea 
babet»  quod  pluribus  pundta  in  lineaiquam  per- 
carricgcot  refpondeat . 

Refpoadetur  moneri  circulum  minorem  re- 
lociiisiq;!imouiorcircultta«  Velocius  auun 


notos  eficaBra»qiibdfimuloccttpet  duas  partea 
tdociOTgfrmlnor circulus  t dum  maior vnum 
phfficum  indiuifibile  pertranfit  tardiori  motu . 
Nam  Illa  corretpoudencla  motat  ad  duaspirtes 
oofieftfimuiMedfucceffioa.  ^are  «licui  fu- 
perficiei  etiam  lodiujfibifl  plures  oquales  partea 
corrcfpfidcrc  poffunt  fuccefliud  1 Imb  fimul.quod 
concadua  tadioiribiiiom  fic  diuifibll/i.  Veloods 
itaoi  mouerj  eft  acquirere  plores  partes ; da  allod 
tardius  acquirit  partem  aliquam  indiuifibnem, 
ar  ficuti  dator  indiuifibile  phyficum  I fic  dator 
mournt  cardiffimura,  qub  cardiua  dari  nequit: 
quia  fcUicet  virtus  motioa  fub  minori  intenfio- 
nia  grado  nequeat  prodoci , quo  eft  ad  vnum  in  - 
dttifibile  pbfficom  quanciuda  • 

EXPENSIO  VIIL 

Qu/J  fim  Mdihematicd  iniiuifihtlUl 

TRia  funt  Mathematica  fndtdliibitia.  'Pim* 
d«m,e«ioa  pars  nulla,  linet  ^ quo  partex 
habet  fecandihn  longitudinem  eantdm  . Snperf^ 
cfer,qoo  partea  obtinet  feeunilumtongitudi nem» 
Se  latitudinem»  non  fecandilni  profunditatem» 
de  quibus  aduri  fumus  . 

PRifiASS  V MPtVM. 

OBferuanduffl  eft  autem  . Qubd  etiam  pri- 
uatio  corporis  eafdem  commenfuracio» 
nes  { Se  figuras , quas  corpus  obtinet » confcqiif 
poteft  relatiod  ad  corpus  yfirabufiud.  Sic  cape- 
do corporis  cubi  cuba  eft » Se  cubi  palmaria , co- 
ba  eft » dr  palmaris  Sicae  etiam  nrioatio  lucis » 
nempe  vmbra » longa  , lata  eft  » 8r  vt  lux  roooe- 
tur  t ve  lux  «figuram  habet » quam  i corpore  illo- 
minato  confequitur  • 

CONCL.  I.  PROPOS.  IX. 

Suptrfciei , linei , pnnPtum  funt  t/iiid  rt*- 
le  ininu^ile , tuxt*  illud  e(Je  fectm- 
accipiuntur  : non  ab- 
foluti. 

PRobatur.  Nampriuationea  quantitatis  eife 
nequeunt , dr  accipi » vt  vltimum  non  effe 
quantitatis.  Nam  non  datur  priuatio  prluatio- 
nia;  At  verb  linea,  chmfit  terminus  fuperfictel» 
elTee  priuatio  fuperficic*  { fed  ipfa  fnperfieies  ef* 
fet  quoque  priuatio » edra  eftet  vltimus  terminus 
corporis  s Ergo  efiet  priuaiio  prtoationis»  quod 
efle  nequit . 

% Corpora  fetangantinfoperfieie;Sedoonre 
tangunt  In  nihilo , feu  prioatione ; quia  conta> 
dus  nihtll  > nullus  eft  : Ergo  ruperificies  eft  ali- 
quid rei . Sed  illud  rei  non  h bet  profunditatem 
d iquam » chm  corpora  fe  cangcncla  non  fe  pene- 
trent: Ergo  eft  aliquid  rei  indiuifibile . 

I Superficies  ySrline*  figuram  cooftituunt»vel 
planam , vel  corporis  folt>li . Ergo  noo  fune  ni- 
biti  I fed  aliquid  rei.  At  figura  partium  interio- 
rum non  eft.  Ergo  exteriorum.  Vertlm  id,  quod 
eft  puri  excerihs  nulla  profunditate  gralTefcit  »11 
ftt  corpus ; nulla UtUodiOe  dilatatur  { fi  ficlH- 
pcrficiea.  Ergo  fiiperficies » lincaque  iadioibl- 
iit  eft . Et  idem  dicas  de  pundo  1 cum  imes  cx- 
crtmomfic.  Neque  valet  recttrrereadioulledfii 

B quia 


f 


tractatvsi. 


10 

* ^aeootftftiit;  fifart^ruocqoidimcici. 
V^cts.  Si  foDcrficicfl,  linea,  puten  funt  qmn* 
thitea,  Ainc  mdtnUibilea  • Ergo  «jaaotnm  cs 
io4iuiiibUi|Kii  cooipooltv. 

Refpondetur  id  mon  (eqvl  • Nam  noa  fnot  Io- 
dlnliSbilea  abfoliitd  { fed  indinifilMiea , rt  Wtioie 
te  coneiogentef  tlind  TecandAm  foi  Tleimiia  el- 
lie  : SiaoeemeA  vlttmnm  cfietjutntj , ooa  po. 
teft  coafequi  femnd^  iUod»  in  «joo  eft  ?ld» 
raiim,fr  lecundiim  ittud  , ioqito  taogimr,  par* 
Ca*«  Nam  , n foperfidfs  V.  g.  partti  efinmrra* 
lee  , Ula  noo  cflet  deimum  molia ; nec  proprid 
tangeretur  { fed  penetrareeur : cum  illud  , «piod 
tangeretur  • non  cfletcxeeriui  { fed  ^«Id  locer* 
nam.  CdmigicDrfimiadioifibdet,  vt  ▼Icimr 
fune , 8r  quitenoi  ude  { (IU  tamen  qaantlui»n 
tada } b Tlilma  non  fubftftie  $ aec  efle  Doteft  fine 
partlbas  incrioreeU , ob  quu  eltlma  dicitar  i fi 
enim  partei  iotemc  non  ^eot,  hac  non  efliet  rl* 
tima , nec  exterior . Quare  licet,  vt  vlcima,  par* 
tei  non  ainpledatarpr^oadaa  »b  vt  tada  t quia 
tamen  (e  foti  noo  eft,  nec  efiepoeeft;  hinc  emer- 
git • qubd  noo  fit  abfol  ati  indralfibU  ia  ; Sed  di* 
iilfiblliutem , Tt  eompofica  ex  ali^a  nandrcactr  • 

CONCL.  II.  PROPOS.  X. 

e^ri  vUimt  indui fkilis ,nectfl,tuce[[c, 
nu  conapi  fottji  fine  tliji  cmpiiti$lm. 

P Rabatur . Qood  dTe  oeqaeat  fine  ftus  eoa* 
panibiai : tum  ex  didia . Quia  Ula  fc  foU , 
eucefictqaantiua  molia  , aut  diueric  Ipedcl, 
ooo  noUa  j quia  ttioam  d^enfiooetn  noo  coa> 
fequeretttc , noo  alterius  fpeclei : Quia  allan  en* 
ticatem  jqaamquaotitatU  molia  oonobtioeret, 
eilm  fit  terminus  corporis  folldi . 

Qi^  verb  nequeat  concipi  fine  Tulfl  compar* 
tibns  perfedo  conceptu » prt^atur.  Quia  fiiperfi- 
^ cies  t linea , pundum  &nt  vjtimum  effe  rei  t 
Quod  autem  vltimum  rcfertar  ad  primum.  Qua- 
re eft  quid  relacmum  : ReUtlua  autem  fun^- 
mul  cognitione,  nee  voum  fine  altero perfedd 
concipi poteft.  Quare,  nec  Tupeificies  poterit 
concipi  finealijscompanlbus. 

% Si  pundum  poflet  concipi  fine  alijg  partft>ui 
V.g.fiae  linea  dd>eret  condiH  prout 
Euclides.  Cmys  pars  aaffa  .*  fed  id , quod  nullam 
liabet  pafteiD,quaotitatis  nlbil  eft , ergo  deberet 
concipi , rt  prloatlo  quaotftatla , b rt  nihil » ft 
Idem  dicas  de  linei , 8e  fuperficie  fecunddm  eam 
rationem , fecunddm  quam  indluifibilea  funt . 
Dicea.  Tadasaooprzfdnditrbtamcsicao. 
b rit  folam  fuperficitm ; Ergo  fuperficiea , fi  fe  fo- 

Ja  tangi  poteft  t etiam  (e idi,b  dTe  ibcoodpi 

poteft , ' 

RefpoDdecur  • Tadum  efle  naodnm  qucodani. 
Modus  autem  non  eft  aliquid  faperadduum  rei , 
cuius  eft  modus . Quare , cum  ut  Idem,  ac  ipCi 
(operfictesmodificau,  ficut  Ipfe  I.  realiter  re- 
bua  fuperueniat  • nec  ^e , nec  concipi  fiot  illis 
ralet , que  modificat  • Sk  oec  ipfius  rei  modifi- 
cata ab  alija  , quibus  dTeotialiter  annedltur  p 
coocepeus  diftioeuere  poteft  { fi  deperfedia  c6- 
cepeibus  fermo  fit , ficut  nec  modos  adlooia, 
qubdfit  fadahoc,  rei  alio  modo  rim  habet  fe- 
InoRcodi , oec  realiur,oec  per  intcllediun  ipfam 
ndioncm  i motu , b paffiooe  Hcec  modus  adio- 
Ala  paffioooB  nullo  modo  afficiat . Sicfitaiooo 


e&dt.figurani  fine  re  figurata  pdTe  fubfiftcK^i* 
oct  figuram  ipfam  affidat , b eam  mtitet . 

I Probatur  rtraquepars.  Qnandtasmoliaooa 
datur ; nec  condpi  poteft  fine  fuperficie,  ficut 
nec  fuperfides  fine  linea , nec  linea  fine  pondo. 
Alioqumcfietquid  infinitum  . Ergo  neque  fii- 
perficies , linea,  pandum  fine  quantitate  molk, 
cdm  quanttus  molis  non  fit  aliquid  latidt  pateas, 
quim  ipfius  cerminstiones . 

COROLLARIVM. 

CVm  ergo  fuperfides  , linea  pundum  ooo 
fit , nee  efle  poflic  fine  corpore : hinc  eft  , 
qood  non  fint ; nifi  rt  tales , indtuifibiles  / non 
autem  abfoluid,  b conceptu  adaquato  concepte, 
bqubd,  neeeottceptus  fuperficiri , nee  itoec, 
nec  pnndi  perlednt,b  tdi^atus  hauriri  qncati 
b idra , quod  in  faperficte , linrl  pando  femper 
partes  cdcipieudc  fint,  fi  fit  adarquacus  c6cepcus« 
Quare  i Mathematicis  dcfiflitar,nee  fuperfidit, 
neclinea,nec  pundum,  fecundum  fuum  adeq^t- 
eum  conceptum.  VerUm  fecundum  id  j qnodp^ 
cisd  dtcunc , b explieied.  Skot  definlm  i Theo* 
logis  pictas  Oes » licet  idem  fit  cum  iuftrtis,  non 
quidem,  rcidetneft  cttmipfa,  b prout  ia  foo 
conceptu  ea«  im  pHcac ) fed  espi  id  td  proot  ab  Il- 
la cooceptu  inadaequaco  prcci  fs  condpltar . 

CONCL.  IIL  PROPOS.  XI.* 

Snperfcies . liam . &•  pmlhtm  ftcunUm 
fnum  tfft  imiiddjMnm  i Mdtbtm*- 
lii.-k  nccfimunr , 

PAm.  QgU  definiant  n efle  qocdm  Indt 
uifibilia , ant  omnino , aut  fecunddoi  quid . 
Sed  etiam  defialuoe  illa , rt  quantkates . Ergo 
coafideraut  ioadrqoate.  Cum  quancius  «dequ*. 
td  concepta  ouUia  indiuifibilibua  integretur . 

CONCL.  IV.  PROPOS.  XII. 

Snper/icits,  lintt , pnnHnm , nccipiinmi 
qHoqtu,  vt  tugationit  vlufinit  tx- 
lei^tmu. 

PRobat.  QuUfupcrfidea  noo  Cemel  aeelpl- 
tttr  in  aliquo  corpore  folido  pro  eo  , qood 
mediat  inter  rnam  partero » b aliam  non  realiter 
fadam  .*  fedtancdm  conceptam.  At  id,  quod 
inter  rnam , b aliam  immediatam  incerijciMr  • 
nihil  cftib  folOm  negatio  rlteriorls  cutenfioott, 
prout  taliter  limitatur,  aut  limitata  fuit  ab  iaed- 
ledu  : Ergo  fuperficiea  etipm  pro  nvgatiooe  ex- 
teofionis  rlteriorls  accipitur.  Idem  de  linea,  b 
puodo  Intelligi debet.  Nam  linea  diftingooit 
iuperficiem  in  mulcas  partes , eft  inceptio  baiot 
partis , b deficio  alterius  io  eddem  fuperficie  c6* 
cepta.  Dices.  Noopoteft concipi  negatio  oe- 
gi^ois.  Refeoodetur  concipi  hiper&tiei,  non 
rt  negatio ; ffid  rt , quid  pofitiuum  ioadxquacd 
cooceptum,  in  qoo , b eitins  poteft  negatio  COO* 
clfl, 


EX- 


DE  OyANTITATE  CONTlMV/tr. 


EXPENSIO  IX. 

4»  lUtis  tHdiiufibiliha , iBt  jmijkt  effe  oi- 
itSum  MaihenuUct»  , 

BOoaacniari  Cijiillcriut  per  indiuIlbllU  , 
libro  ad  Id  eonfcripco  • non  ^ot  inge- 
okuir  fubcilieate  Matbenudeam  ic  promouere 
prcmcecur}  Et  ex  contempiatioae  pandorum  io- 
diiiiitbilium  io  Qaantts  exiftemium  c^oalieaeett 
ft  proportione»  Mathcmaticocura  corporum  ia- 
'tieoire  . 

Vode  rcd2  bic  quzrimu»  ^.aniodmifibilia» 
a fappofitiooe^ubd  darenuir»  poflinc  delniiire 
■pro  c^iedo  j ^od  r^culacioni»  Matheouuc« 
capax  exiftac, 

C0NCL.  I.  PROPOS.  XIII.  . 

fimpiiciter  non  fnm  ohuSnm 
! . ■ ‘ ! ! "MathmotfCit , 

* C. 

• ' ; 4» 

coatra  predidom  » Veram  comiawU. 
rX!!i  inter  NcotaHco»  ^inum  par^^pilo^la» 
aiia>  fiulluidi  de  linei»  /piraflbua  propol^f. 
.'Noe.  %.  Viocemii  Mucii  de-Maaimi»  t & Mm|r 
JDU  lib.  u propoC  17.  Primu»  ^wd^ip  diradd 
inpognaC|Aly  verbamini($ad>fp>i  jaudUaelDga- 
fiuiiD  f cautc-camcn  rfurpapdaa  dodrioacn^cea- 
^nc.  Rt  uodeiaGoldipu»  de  cenuo  graoitatia 
hanc  dodrinam  iituerfimo(U  carpit 
r I Ppfobacor..l4<CKeniaiindHai^U4  Ibquan* 

. tUateiaeereae  laoo  taman  condat  \ An  finc  ^1« 
.U«,rei  ioEoka.  ^gononp9(lontprsilarefui^ 

.damaoturn  euideaadeobaftratJM^ 

% .duppodtia  pondi»  fioida . i^ntur  line*  !»• 
rtdoiWea,faper$clcf(j»e , «r  corpara  • Sir«crb 
JWdia  finUtabccconftaac»  Kt^oaales oulio 
o>odoeirc  queunt  «ctiaipunda  finita  aU^ironi^  r 
■ero  exprimi  pcdBnt:  Ptrtea  reto  linearum  In- 
commeofurabUium  oollo  numero e£Pari  pofTuoCy 
n Coo  loco  dicemus . 

^ces  indiulfibilia  quidem  proportione  rad(^ 
oaltpodrip  leocfim^ddUlnbutiad  fumpeau  non 
autem  collediud. 

Sedfruftra.  Nam  coUedlo  finitorum  nihil 
aliud  eft{qnam  ipfa  dtftributiud  rumpcorum.moi- 
dcodo.  Vod2  fi  diftributiud  dicunt  omnia  pro* 
ptmtoflea^,  drnumeris  indicari  poiTuat*'£r|^/> 
edam  omnium  colledio  numeroaibiuo  cxnrhni* 
bilis  efi.  . 

Deinde  Ilccc  finita  ; non  tamen  ornata  accipi 
po^ntired  aliqojji  quibus  paritas  ad  alia  accep- 
tibilia  deducatur.  Sed  (lU aliqua  rationalia  fune. 
£rgo  etiam  radonaiis  erit  aliorum  proportio. 

I Soppofitis  itero  pundis  finitis.  D<mru'chec 
opinio  lineas;  fiiperficierque  potencii  cantum .1 
eoramenfnrabiles . V.g.  Latus  quadrati  ineom* 
menrurabile  eftdt»oaali;ljceL^um quadrata 
commcoforabilia  fint  , nempe  n 1.  ad».^:  Sed 
omnes  linee  xquaies  laceri , ex  quibus  conftat 
quadracunaex  latere efiTedum fune  incommenfu- 
rabiles  diagonali , & omnibus  illi  «qualibus » ex  « 
quibus  confiat  quadratum  diagonalis , firgo  to>^ 
lom  quadratum  laceris  Incommenfar^tle  cfiec 
quadcjto  dugonaiis.  Cum  Une*  omnes , ex  qui- 
bus vcrunique  quadratum  conficitur»  fincinui» 
ccD  inconunenrnrabUes . 

./  r T 


4  Datis  pundis  infi  lids . Ca  ex  Rocltdr  prO- 
portioocfidicune  ; qn*  multinlrcata  pofiunt  f« 
Inuicem  fbperaiT  .■  SeJ  ftlmicum  multiplicari 
nequit  t neque  aiiu^fuperare.  E^.dacispun^ 
dis  Infinitis  ,\uantitaeea,  y t ex  ip<«  confiantel» 
confiderat*  null^  dicent  proportio» 

nem.  <^od  auten»  in^itn*  multiplicari  ne- 
^|caaa  paut^  Quiaidareeur  infiditum  triplum » 
quadruplum»  cenruplum  : Ei^  daceturinfini- 
com  alio  maius : Si  autem  vnum  jofiqkqmcoo- 
cedatur  maius  alio  «lam  ratio  ii^niri  Mlfs^in 
minqrl  { CiimJbi  fiiMac^»  vbl  incipit  aJiudpu-  * 
geftwe.'  ^ * 

S  Prob^ur.-  Quoqlam  de  finito  ad  infinitum  * 
arguere  non,  licet»  cuminfinitl*  8c  finiti  auHa 
fit  proportio.  Sedlnargumejitls  omoia quanci- 
tactaaaectpinequeunc»quia  infin  ta  funt  1 Ergo 
.aliqua  V.g.  10.  aattovltneas  ex  quarum  «quali- 
tate s vel  proportione  ad  alias,  arguitur  totam 
planitiem  ^eri , rel«qaalem  relpsppqr» 
tlooaiem  . Etto  vgumentom  procodic  ^ -al^ 
quibus  lineis  odeunnes»  Sudali^iuc  fraiMs-funt» 
O^es infinitar > Ica^ ergumeotum «rguita-fi- 
■Uoad  infimeum;  fiquul^lupcrfickscoceuip 
1 1 h-'  - 

• Di*Kft>mnia  aliarum»  etii  fi  finc,infiaitdZm^ 

4iataiiodemoisfin»ar,  Scidegalufpmquamuit  ** 
dufioicarivn  ideuiargumeaeum  nget  . ' i 

-o<Rdfpofid«uir  ooilam  nj^nem  «qualiqusiyql  . 
dncqualiutiAin-indiuifibifibus  reperiri  ;qupaik  * 
tbot.adiuii<crc^cumpiitidam  fit,cuius,pars  npi- 
lax..Vnd«tqc4  mcqualitas  rejicitur  In  miroecum 
^mi^brumiquibuolinearconfiantjqai  numgros  ^ 
cumffie  infinitus  omAqin  quoque  proportionem 
obUterac.  Deinde  cum.neKiamus  an  in  quantlr  ; 
jaee  fit  maius » sut  ipniMs  infinitum  alio»  rU 
icqutlc  . Siomneiofin^meft  «quele»  dcftmlt 
«<uiuifin)p(^uruoa<Hnm4itV’i*  • aut  minprts  ifi- 
x^aTicatit.  .Si  admittuntur  infiixca  io«quallia 
^aoppuCTamusfcire  siofinsplura,  «4I  pauciora; 
'fldam  oportet  i|ifep;opoaiaj  qqaf  lacqn|^ 

MCeram^tacionemmUitatpMlIiiero  inccnoTn-; 
diuifibilium  dcR|U9CMr  . 

6  P^bijtun  vniuc^I^^  Nam  ex  hoc  feque- 
^ctur ; qbo^mlnus  metirquale  maiori  Dicunt 
cnimaducrrarii:  Redan^um  a se  r»  lo  fchema- 
<e  inferioriftfe  i^pale  red jngulo  b c o f » vt  ve- 
ri efi » & pfiendit^^ciide/tib.  I*  propof.^d.  Sed 
iFoa  ed  ddinnfiralione  Eoclidj^  |Ten^  , qg^a 
inter  linea»  ^b»ef  non  poflir  interemi  ; nifi 
‘ multitudo  linearum  parallelarum » qua- 

"li^P^xipfaofi^H.  Qubdfiitaeft  . Ergo  e c ^ 
eitec  rqsUlit  a»  nam  lin^l^mnes  » qu« 

duci  poijunc  Ittflbrjparalleias  f f » ^ a d occupSt 
omnia  pefoda  Itutarum  e a»  Ar  e c »*  Ergo  e a»& 
tc  cqt^i  maltltudine  pun^rtim  confiabunc  . 
Qoare  E c erit  i^alis  line*  e a maior  minori  ^ 
qilbdcfie  nequit:  Ac  fi  maiormulticudopQndo- 
rum^iaccri^rgo  nontota  e c lineis  ptodu-  * 
^(s  occupata  cilli  cum  tamen  toBm  fuperficicai 
ilA  o £ F inc«^r9bc » 8e  extendant . 

D^vle  » fi  maior  multicudo‘puadorum  efi  ip 
Ec;'^amB  a:  plures  ergo  line*  iuci  poteruntj 
cdm  ex  omnibus  puhdis  laceris  e c parallcl*  du- 
ci^eanc  : Ergo  maius  flanum  erit  s c D F;  qua 
E A R F contra  Euclidis  demonfintionem  • 

* 7 Probae.  Nam  fine  dugplan»  in  fi^raaltio- 
ri  parallela  a b » b f.  & fedio  c d exifiac  4<f  angu- 
los redos td  & Ejfincquetru^uiic  Ap,  &rcD  • 
^ulcrora;  Erunt  creo  inter  parallcUs  t *f8c  ab. 

R a ^ int 


1 


\ 


TRACT.  1 DE  QVANTIT.  CONTINVA, 

1 I la;  • cum  eadem  multitudo  ftundorum  in  e A re^ 

^ periatur  I qu«  in  ea,  qu<Sd  umen  faJfum  eul- 

^ tientetelU 

j S Probatur.  Quia  dantur  figurc  rroperiraCtnt* 

A -■  ^ur  TcUirct  A*b  eodem  ombjtot  linearum  » drla- 

/3'^  / lerumrupetfidieicomincntinasqualci.  Quf  tt« 

fncnDoaetfcnt:Cum  eadein  mulritodopuaAo» 
rum  ia  lateribus  amUs  in  multiiudint  duct  U* 
Deas  rupeificicro  iccantes  expofeeret , 
maliitudo  linearum»ttim  huius  • tum  »lrcrios  iiK 
peeiictci  (fletaqualit)  rupcrficica  (jiKXjue  efieae, 
«quales  contra  prcfnj^fitum . ‘ 

Dices.  Ex  «qualitate  omnimn  linearam  t qoi? 
doci  poflunt  ia  circulo  ^ centro  ad  circomferea- 
ciam  t arguitur  «quidifUntia  circumfereocUt  i 
ceocro.  Skex  omnibus  anguliaredistquoi  facit 
lincfs^eredaf  & infiftens  cuin omnibus liacit» 
quar  fant  In  plano»  arguitor  > quod  illa  linea  fit 
perp^icoUrla  llb.  if.  prop^»}.  Eucl. 

Refpoadetur  . Hic  neque  «qualitatem»  neque 
propoctiondn  argui  t fed  Aslutn  fituro . Vadecft 
dilpar  ratio.  Deinde  i multitudine  Uncarum 
«qiiali»  non  arguit  Tllamcqualiutem:  Sed  ablp* 
fis  lineis  «qualibus » fiat » quot  quot  fuotscqui* 
diiamiam  ^finlt.  Ita  rt  argumentum  in  oainc- 
ro  linearum  non  fundem  t fcd  rd  in  fita » rei  la 
niifiul itate  earum  / Vnde  patet » qubd  ab  iafid* 
cate  > moltitadlneque  earom  omaiob  pntfciadk» 
Tandem  non  amiti  lineis  » rt  ladiuifibtllbw 
ad  planitiem  » (edi  Mneit  ruraptis  prose  fimt  di* 
«Ifibiles » 8c  feeundilim  longttadlncm  r VadeaOQ 
tranfit  de  genere  ad  aliud  grou  qnaatitetla* 
Hinc  autem  ernltsr . 

f Aftumentum  . In  MatbewetWt  doq  aft 

iafe-  bMailftfiotcdmfittraiifitiiadcgrnereadalliiil 
incis  genus  quantitatis  »V.g.  i linea  «d  foperfidem» 
cura  inter  prima  genera  noa  fit  prpportio  i Sed 
Cmallerius  argumcntatsr  a)>  iouulfiliiUbas  ad 
^anitiestdtd^anis  ad  corpora»  Ergoeiuaar* 
gamenta  rcxlt^k  cnideaci  UlatloM  noo  cnacln* 


qoc  fecant  “ 

triaguiucn  .y[/^  ^ 

€Di:Erg|0 

erit  (qualis  _\^  * ■ ' 

fupeificiei  ET  t ' 

c A D > fa* 

perficiei  c D > » cdm  tot  Hneas  feAlonttms  plcbai 
rum  Insprefias  recipiant  amb«  % vd  eamdem  msl- 
citndiocm  planorum  fccantium  coorinuoramrVt 
sfi  X o terminent . Sed  ?erd  funt  in«quales : ■la'- 
iorque  eft  e n i » quam  c a d » ergo  faperiicieaee> 
rum  dem  Haearam  capax  maior  dTc  pottrit;qa£ 
alU;  Quod  fint  ln«qualei  » patebit  cx  dicendis 
Propof.i.  lib4«E!e.  qubd  ea^m  bafis exifiac » lr 
iacqualheonimaltUado  • * 

pices.  Lineas coofiderandas fecundi^aiass* 
dem  fitun»  nimirdm  parallelum . Sed  huic 
).  iedlonirtrtqueaddiNRrum  proximd  probatio* 


quim  C A , ®r  ideo  c Ap . «c  a d erant  «quaies 
iuperficiet . Quod  rerum  non  cft  a cit.  £u^ 
l«propor.  lib.  d. 

Pdnde  feqacretar,qnod  lines  CB  eficiit  «qnb* 
lesliacpCAf  ftb^fccniKtoiUuiii  fitiunacccpr 
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TRACTATVS  II. 


t 


. .P  R iE  L I M I N A R I S. 


De  ef  entia  tjuantitatis  difereta. 

' V 

i VM  mulca,  quar  de  <jaantitatis  numericaceflentia  did^uri  fumus, & 
etiam  «c  pane  ea , <]ute  diximus,  dependeant  i qdantitatis  difcte- 
t«  cognitione . Hincell,  quod  antequam  ipfas  Mathematicis 
propoficiones attingamus,  aJiquamde  quantitatis  difcrccaccnen- 
tia  haurire  cognitionem  iit  omnino  opportunum ; nam  planiori , 
'liberiorique  pede , ciim  difcreta;,  tum  continux  quantitatis  relationes ',  Sc  ccfpe> 
ftus  percipiendi  facultas  erit . 


E X P E N S 1,0  I. 


t vnilat  Humerict . 


VNlut*  ougis  fimplex  eft*  tant^ 

laborfoGu»  peaeeracur»  rtt  relot  mdiuifa, 
•b  IfNtlledo  non  pofle  feccrnl , 8e  ia  foa  przdh 
CTUMai^t^dcatur.  ViKie  apadMcdiaphincot 
flijrameft»  qaot<]iuntc<{tie  opiaionci  de  mths 
fCmtia  vtaUlcotnr.  Sed  nos*  <)uc  certiora  fune» 
Ikcaidcatlora  cx  ooftrit  Pladria  philofbficU  hic 


CONCL.  L PROPOS.  I. 


'i' 

i 

i-.- 


fVtat  HltmtrdlaeffetJm,  ac  indJiudiu-^ 
lis  lum  re , tiim  ratitme . 

S Arift.].Me<lia|>Ii.Ki.l4.  ^mrro 

I eMtmfium  iUere,  tut  ftnx»l*re  nihitdifferii 
tUatm  finguUrt  iUimus » quod  numero  vnum  efi  • 
« Ratione  prima  pars  oftcodicur . Si  vnius 
iodvidoaetooU  non  dTcc  eadem  cum  rnicaee  nu- 
aserl : nulcicudo  qaa  opponitur  eoketi  umeri  $ 
aon  opponeretur  indiaiduacloni  a fedeirecqaid 
Af^ratuin  ; n hamidhat , quia  non  eft  coocri- 
- ria  firigori  a difparatura  reTpedu  caloria . 

Vade  cum  calore  morari  poceft  i Sed  qualibet 
jultirodo  deRruit  a cdm  vnitatem  numerienm» 
tdm  iodloldoalero  { eftqt  contrarUatdm  vni>cu(n 
aUeriiErgoidf  e(l  eoitai  indiuidaalis«&  numeru 
j Eatends  entia  funtmnttiplicsu  a quia  nume- 
r^IUa  a it  i contm . Multiplicata  verb  Tunc  a 
nuit  dioiOi  fuat  in  fe«&  diui^  i quacumque  alio; 
Sedcffediuifumlnfea  ^ diulfum  i quocumque 
alh»  cft  vokas  indluidualis  : Ergo  hxc  Ipla  eft 
ttlam  numeralis  • 

4 Si  eollaeor  per  intelledum  omnis  rnitasna- 
ai^U  a iclinqueodo  iiffubic&o  raiucem  indi- 
niduationit:  Ita  vel  erunt  numerabilUa  vel  non. 
^i  poterant  numerari ; Ergo  concra  hypocclim 
ftaitas  numeralis  adhuc  in  Tubledto  latet  $ cdm 
«puncum  numerabile  ediciat:  Si  verb  noafnnc 
numerabilia  i Ergo  contra  prrfupontum  vnam 
«lient  ( Siquidem  illud  voum  cR ; quod  onmqca- 
li  pluricati  non  corccfpoodet  • 

5 EucuaumcrauctnRituuJitauaierum.Qaia 


r^rit  lotelleiRus  mulcitddinei^  a^ne  mulcl* 
pHcttionem:  Sed  nulla  alti  entia  I parte ret  piul* 
lipUcatloaam  adipircuntari  nifl  indiutdoaleni : 
Ergo  voitu  indiuidoaliaiCtiamnumeralis  fiieda. 

Prob.  t*pan.  Tunc  aliquideum  fundamento 
diRinguit  potentia  intclicdiiua:  quando  reperka 
vel  capacitatem  in  reavcl  cquioaltndatn  ad  plui4 
a&u  diilinAa  .’fed  har  duc  vnitatea  oumertciadlr 
indiuidualis  diuerdtatem  lacer  (c  non  habent  a 
ne^Iuribus  feparatis  aequinalent.  Ergo  uitellc-* 

. Aus  iUaa  dilUngoere  nequit.  Quod  diucrntatem 
louicem non  fement  I quia  indluidaa  etiam  a vc 
indiuiduaa  numerabilia  fune ; Et  quia  numerabi* 
litas , 8r  indiuidnatio  vnitatem  non  varianCa  nec 
vnum  numerale  alto  paAo  fe  gerit , ac  indiuidua’ 
le.  Qttbd  verb  in  ordine  ad  aliud  nondiRingoa- 
tur  a id  facit . Quoniam  vnitas  numeralis  , Sc  in> 
diuidttalis  noncqulualent  diuerfis , cum  vnitas 
luuneralii  illis  omnibus  xquiualeaCa  curcqulua- 
let  indiaiduaiis . Cui  enim  ift^  vnitaces  arquiu^> 
icrepoiTunt?  nili  alicui  vnicati^  Pluribus  «nim 
vnitatem  habentibus  rubicAum  habens  vnitatem 
oumericam  fimnla  & iodiutdualco  correfpoode- 
te  nequit.  Illa  enim  vnitatem  duplicem  haben* 
tia  vQumquodquea  & vnitatem  numeralem  , & 
vnitatem  indiuidualem  poRideret . Qiure  tum 
voum  a tdm  aliud  vtrifque  voltatibus  namcrali , 
9e  indtuidualt  correrpoodcrcc . 

Dices  I.  Subfbntip fpicitnales  fune  numera» 
bileta  licet  non  line  iodiuiduf.  %.  Multitudo 
ipfa  eil  quoque  numerabilia  t Nam  exercitus , 
congregationes  a acerui  numero  TubelTe  poiTunc . 
g. Gradus  Methaphiiici  etiam  io  eodem  fubicAoa 
& modi  numerabiles  funta  & tamen  indiuiduapo 
fune:  Ergo  vnitas  indiuldualis  numcricanoneR. 

Refpdbdecur  hpc  omnia  efle  nunterabilita  quo 
pado  luat  dlttifa  a & voa . Nam  quoad  lubftan- 
cias  rpirinutes  diuii^  ver^  funt  ^ muiceqi , St^ 
rationem  indiuidnam  veram  habeat  fecundilm 
Theologos  numerofiores.  Quoad  vero  ea  * 
funt  vnum  per  Kci^oS  ; lam  Rcuc  fuoC  vnum' 
per  accidenlFi  ita  numerantur  per  aecideosa  BcEr 
rnura  dicuntor  y tdm  oumericd « ti^m  indiui» 
dud.  Taoduip  de  gradibus  metbaphiiicis  non 
aliopaAofentienduma  quia  ciim  fine  quid  plu« 
I ribus  commune  veram  vnkatem  s6  partidpaot : 
^ r-  8C 


-#  ^ ih.  9* 


•*»  t 


i 


H T R A C 

Sedeam»qa5 

owai  nofba  pr^icindeodo  illi»  tradit.  Quare 
ficvt  reri  fuot  vnum  In  inteUeAu  prf dicau  ef- 
feotUba»  TtTaQ  <opuu  verd  noroeruUia  fant; 

& n io  mente , numerabilitatem  eoorequancur 
. propriam  , rt  propria  Tttitat^gandetit  | «emp# 

* lotelledu^t  «d  in^tationem  oamerab^Jicacii  « 
prte  re(.  Sed  tolle»  quod  appofult  bupiana  mms 
^iuti»>«ut  diuifionia » df  nunaerabilia  non  er&t. 
M^iirer6  malcipilcantur  ad  Ab^candam  nume- 
rabllitatem  per  folam  fiAionrm  noftri  Intelle* 
^ui  » qui  alTumit  idem  fubiedum  multotic» » & 
rA  vt  fubiedom  dluerforuni  modorum  plurificat . 

Kon  ea'm  poteI>  conclpiiuodus  Gne  re  eurus  rft 
ntodus;  & ideo,  cdm  concipit  duo»  modos  impIU 
citd»  ebeipit  ttmina  viee  fubiedum,  in  qoo  funt» 

^ fic  idem  lubiedum  multipRrat  unquam  Gbi 
notum  ex  gAlnararieute.  Veriim  modus  ab- 
foluU  noraerabilis  non  eft . Cdm  arcib  pyire»  -J 
modi , vt  modi  funt  • non  fiot , nce  pluR»  cncip  _ 
tates  • nec  quid  pluribcatum , im6  ab  eodem  fub* 
ledo , tn quo  innt  ftttnc,  net  fe,’nee.raiioncdl- 
ftinguantur , d modus , nee  quidem  poflit  coo> 

* <ipi6oc  re,  cuius  eft  modus.  |rgo  uotb  mU 

oAs-numefiri^' 

1 Dicet  contra  ».  partem  . Poteft  intelledus 

' concipere  vnitatem  tndiuidaatam  ia  ordine  ad 
aliud  indiuiduum . Numcricamin  ordine  adfc, 
qui  numerare  poteft  : brgo  poteft  per  diuerfias 
rei^edaa  Iftas  duas  vnitatea  diftinguere  • 

Refpond.  Pofte  quidem  iatrltedua  conAdC" 

' rtfte  dnaerfos  reipeftus ! fed  hoc  non  eft  multi* 
plhrare*concrptuaipGasrci . Ac  relaciooea  di- 
•erfas  in.  ipfa  re  confidetare . Qubd  maxioA  af- 
feras de  prpdicamentaiibos » vtrmtiftf.  Nam 
etiam  peraltqooa,  nee  quidem  cranfceodentales 
letationcsraom  multipliant  cooceptum.  Cum 
per  multos  adio » paffio » 8c  motus , nec  ^dem 
rarionc  dtftingaantur,  8r  tamen  fantreipedus 
crandeendenulcs  opbracionis  ad  agens , 8c  paftG. 
an  Sieanimal,  licet»  TCgenus , dkat  ordinem' ad 

intelledum » Ar  vt  animal  > ad  naturas » In  quibus 
cft } obn  tamen  genus , 8e  animal  dno  concepta 
fuot  inipfo anintali » fed iUud ipfum  animal ge- 
*n^cum  eft,d  prout  fubftat  noftris  conceptibut.  ' 

^ CONCL.  II.  PROPOS.II. 
yniloi  rmmmlis  eft  iniimfo  in  fty  di- 
mfio  i quocnmim  nlio , 

PRob.  cvprpfata  conci.  Quoniam  vnitasnn- 
meraliaeft  idem  re,  ac  ratione,  quodvnitas 
indiuidualis.  Sed  vnum  indiniduale  dcfinkurj 
Qobd  fit  io  fe  vnum » at  diuifum  d quocumque 
alio.  Igitur  tale  erit  quoque  vnum  numecicum: 
Vnde  eius  vnieas  erit  indiuifio  in  le , d diuifio  i 
quocumque  alio. 

CONCL.  ni.  pROpqs.  III. 

Qjftniiiat  cvatinua  ift  fnntbmcmum  vni- 
* IM»  pejfthilu  nnmeralii  m quocum- 
que fuhij^lo. 

PRobat.  Nam  omne  coitinnum  dtuldi  poteft; 

qu{  verbdittifa  fuot  tndmidaa  fune.  Vnde 
dnumerabilia.  '* 

C O R O t L A R V M. 

«T  I Inc  eruiiu/.  IqccUcdum  In  re  quanta  fuf- 

ficUaa  fuaiaa^uim  ojocifei  numeraodi  * 


T A T V S II. 

partta.  Qaiaadcftearnmpoffibilitaf,  obqnam 
laltcmpolentii  numerabiles  funt,  ficut  8e  funt 

poteotia  multiplicabiles.  Vnde  bene  Arift«s. 
Metiiaphir.cex.1.  inquit»  cojpieA***^^^*^**** 
>t  tpMUtim , 4Mi  vno  , *Mt  numero  } autem 

w<nrrW  : fiMare^mae  f frtmt 

^t^aafrmo  bo^9gno/eitur 
ipftm  >nnmt  propter , ^aadvavw  , priutt  unum,* 
ptiacipium  tji  numert , proni, pumwtf  rfl  • 

CI^NC^VS.  IV.  PjlO^tfs.  IV. 
Quontitas  inienfonis  quoque  eft  fundamen- 
tum vttiiatii  numeralis  ptffthilis . 

PRob.  ex  noftria  plackia  PhiIofophteU.’Qtio- 
■iam  accidens  feparatum  a fnbicdo,  vel  fri- 
tem  diuint  omnipotentii , IndluUoum  coofti- 
ituara  poteft  . Quare  fi  tres , 8r  tres  gradus  aed* 
piantur  calor»# , St  fine  fbbtcdo  contineantur » 
excient  duo  iqdiuidua . Ergo  etiam  qualitas ; 
e&m  eonrequeruf  indluIduapofllbniaiCTU  fun- 
dameotu  multipftncloDis,  Se  volutis  ouaqcal^^. 

CON  CL.VS.  V,  PR  OPOS.  V. 
QudttuitM  fuccfffiv^pront  diep  respeftrs»^ 
fettnttSi  tH  numerabitis  , auta^lu^ 
aut  potentsdm  ' f 

PRob. QoUomne,  qabdmouctnrfacccflittd,' 
aut  extenfuo , ant  ioteofum,  autdtfcreuun 
eft,  fed  hpc  proprid  numerabUig  fnne.  Ergo 
etiam  quantitas  fucceffiua , qup  confiftit  in  mota 
iftanim  quantitatum oomerabitis  eft  ,■  quoad 
partes  vi  motus  peitraofettnces  , io  quibiun» 
tio  temporis  confiftit  • 

COROLLARXVM. 

Et  bine  emergit.  Qubd  tempus  quoque  nu* 
merabile  fit  { Quia  fciiicct  numerantur  par- 
tes {quali  duratioDC  pertranduntea  , aoc 
propociionali  • 

EXPENSIO  II. 

AnmnitM,  nuwerufque  difUnguanlur  ret- 
liler  d re,  in  qua  funt. 

CVM  dicimus  mum,  aut  numerabile  operg 
pretium  cft  fc ire j anintelligamusdefdb- 
ledo,  aut  in  fiAiefto  fit  aliquid  aliud  >qubd  ou- 
merabile » Se  roum  appellatur . 

,CON,CLVS.  I,  PROPOS.  VL 

ynitaSi^uaeP  principium  efuantitatk  di* 
/creU  I non  difltngustur  reatiter  d re 
vnitatemhatfsme. 

E St  cooclufio  Doft.  Pafq.  difput.45.pae;xi 
fec.  J. 

Probat.  Namfivnltas  efiet  accidena  aliquo4> 
fuam  vniutem  indiuidualem  poffideret . HfC 
voitasiuquc;  auteft  viMaI<i  quadaiq  fupec^ 
ditavnitate',  aut  eft  voaexfe,  ficxfevnitau 
Ruitur ; Ergo  etiam  fubiedum  vnum  efie  pote* 
nt  ablquehac  fuperadditi  vmuee.  Si  ver6  re* 
qutrituralia  vaius*qu{  fit  accidens  fuperadditu; 

^ lam 


. ^ » 

♦ . 


DE  QVANTITATE  DISCRETA. 


Imi  «d  btiie  raiutem  «lii  rcqaireretor  t & ite  ia 
laBaieora»  <)uod  repugnat, 
t Per  btKeonftitditur  aliquid  indiaUuam  ov- 
mero ; fit  *nim  :v  tUnifitm  i ijmnmifne 
per^iqoM  extra  fe  non  poceft  quidquam 
eCTe  iadioifura  in  Te,  & diuifam  i quocumqialio* 

XaecTsIcitem  numericam  confequi  poteft  t 
r propof. exponitor . Nam  per  hoc*  qu6d 
fobfbntia  fit  atbi,  non  eft  alba  in  feproprld  t 
oria  de  fe  edam  nigredinii  capax  cft . Vnde  de 
le  • neque  alba  cft , neque  non  alba . Iu  i fi  alU 
qdIdeneCTiHim  in  fe  per  aliquid  fuperaddici|m> 
deuret  elTe  tndiirerens  ai  diuifionem  > 8e  iodiui- 
fionem  j nempe»  neque  efle  diuifum , neque  non 
draifoni  tqnod  efl  impoiTibile. 
j Si  IniluiJnatioeil  forma  ruperadjanda{po> 
terit  dcftrui  a [>eo . Dcfimatar , Itaque  illa  na* 
tara  tam  iniiuidnattone  expotiau  { rei  erit  i 
qoocutnqae  aliodittifa»  vel  non?Si  non  erit  dU 
oifa : £rgo  erit  iJem  cum  atiqua  alia  nacora  fin- 
golari»  drficeflecfingularia,  ex  aleeriuttcum 
qna  ?ttum  eft , fingularitate  • Qood  fi , nec  qut* 
dem  tpfa  fingolaris  eft  > cum  alta  tdem  feqtiere- 
nr»  & fic  de  alifa»  donec  ad  nataram  fingularem 
aK^un  deueQiremu$,8r  vltimam,qux  vtique  da* 
curtffttanciUadTctena»  cOmfiivlt^mai  quod 
cft  abTordnm  eum  dentur  multe  nature  fin^a'* 
rea.  Vel  edet  dmifa  i quocumque  alipillana* 
tura  fiimlaritate priuata  i Deo.  Et  iam  fingu* 
laria  efl^ . 

Deinde  4.  A parte  rei  vnum  io  muItU  non  ad* 
mtcdtnr*  ergo qnriibet  natura  in  reeftdiuiCi 
Io  plura  Tuppofita.  Alloquto  fi  in  fe  eflec  iodioi- 
ij,  Sr  permultas  fuperaddlus  rohatet  dluHa» 
cffleTQiiatrfalei  pnrte  rei . 

5 Natura  oon  eft  poffibiUs  fine  ladiuldult:  Er* 
Mimereitu  pnrdicaucfieotialialnuolulcarUi* 
mridnatio » ic  Tolua « 

4 Aeenstfermlnat  ad  fiogularet  Ergo  natura 
de  fe  M finguIarla.Qabd  ad  eam  terminet  agens. 
7 Tandem  i Sibfctrniut  cft  fuperaddka  repa- 
ittarloulledu.Etqnfro  deentitate  IlUfui  vdi> 
cateespoliaeateftoe  Taa»aac  mttldplci?SI  eft  rna: 
Efgo  nne  ropcradditiooe  alicuiua  entia  > quid 
Tfutatem  pr^beac  f na  eft|8r  finguUria  t Si  multi- 
plex . Ergo  fine  diaifione  aliquid  poceft  fieri 
multiplex.  Deinde  aJboc  vnum  erit  > cdmplo- 
ncuex  vniutibaa  conftet:Vnde  perabiacioQcai 
vaiitt  plnrea  coorequeretur  miuua  . Si  quid 
mediam  ftadm  apparet  abfurdum  } quoniam 
tmim  I dr  multiplex  ocgatlud  o^nuntur. 

CONCL.  n.  PROPOS.  VIL 

Nn»iem,vi  numerus  1(1, 

fVnUmirenmirtti. 

COotn  Anlnnun  J.  M«h.pli.  G.ktannm  > 
noftmra  Morandum  • 6r  alioa . 

Probatur.  Quia  oomerua  componitur  ex  vnlu- 
tibua.  Sed  Toitater  non  funt  > qulddiftinftum 
I re  vni : Ergo  nenue  nnmerua  . 

s Si  eflet  aliquod  acctdena  i fobiedo  f^am* 
bHe  numerari  poftet.  Ergo  numerabilius  tm~ 
metaretur.  Qubd  eft  inconuenlena  •' 

} NomerabilcuadicU  pofle  numerari  I nempe 
quaodara  potengpm  ad  adualem  oameratioocm . 
Sed  aftoalia  numeratio  nihil  ruperaddlt  aliud:  sl- 
i epna  InttlUdas  ■mactitU  t firgo  nec  nute*^ 
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bilitsi  tfind  ftiperaddct  t nifi  poffibittfit  noerf* 
ioteliedoa  numerantia  . Qobd  rea  In  elTe  fso 
polfibiH  ealecfint  • quaka  mefleaaQaliquoad 
eflentiaiii  Inueutuneur. 

4 Stnumerua  eft  acctdnu}  in  quo  tnburet  ? 
Non  in  omnibus  numeratis  r alloquln  dxretnr 
vniuerfale  d parce  rei  { nempe  aliquod  vnum  in 
multis  diuifis . S!  autem  tn  aftqoo  tantdra,  aut 
cft  vnum » aut  duo  1 aut  «rta . (^rc , ctlm  for  - 
msexpoficx  fuos  efFcftus  fornulcs  oon  poifiht 
fufpendere,  trias  in  fubieao  femper  trinum  de- 
nominaret (abiedum,  drdualicasduo.  Q^are 
nunquam  pofiet  fieri » aut  quieuor  , aut  quin- 
que. Deinde  voicompoffecdenomtoari, trinum, 

duo ob  formam  trladii  , vel  dualitatis  fubie* 
doittbcrentem . 

5 Si  numerus  V.g.  quinque  eft  ens  fine  fri>ie* 
Ao  erit  etiam  vnu  fine  fttbiedo;  quia  vnum»& 
eos  conuercuntur . Quod  fi  non  obtinet  vnita* 
tem  fine  fubiedo { vt  patet;  neque  erit cni  fine 
fobiefto  . Quod  verb  numcmiiVt  numerus  vnl- 
tatem  no  c6fequatur,patecp)nia  nuraemt»vr  nu* 
merus  cft  formalrrur,  in  multiplicatione  cofiftie. 

4 Non  poteft  feparati  ratioteniari)  i tri^s 
lobledis . Ergo  non  eft  accident  1 nvn  fi  tale  cC 
fec , poiTet  auferri , Se  fic  tria  indiuidua  cCent,l^ 
nooefienttria.  E^ent  enim  tria  : Quia  adhuc 
nuacr^t  indiuidua  tot,  vt  erant  prii^s;  cumnul* 
iumdeftrudum  fuerit  t non  «fient  autem  tria; 
Qsta  ab  eis  ablata  cft  ratio  ternari) . 

Dkcs.  St  ergo  numerus  accidens  non  eftinec 
aliquid  rcale  t Ergo  Muficiidr  Arithmetica  agens 
de  numeris  erit  feientia  fiditis  . 

Refpood.  Agere  de  numeratis  ipfii  rebus, pro- 
ut obiiciuoturooftris  conceptibus  » eirquelub* 
funt  • Ideoque  efle  feientiu  reales  • 

CONCL.  XII.  PROPOS.  VIIL 

y4kat,0»nMmerusmeUpf}ifici  confiderd- 
nu  dicit  dli^md  ^dter  natur Am , C7* 
Juftradtungit  alujHam  rathuem 
fnmaiem , 

( n Rob.  Tunc  eft  diucrfa  formalitai . Qntn* 
1 ia  conceptu  affirmatiao  poceft  concipi 
vnuu) fine  alio.  Sed  batura  poceft  couciptfine 
iodiulduatione,  & numsro.  Se  dicere  . Natura 
non  cft  vnius  Indiuiduatioois  • aut  numerut  . 
Ergo  Cuper  natnran  addit  numerus,  Srvnitas ali- 
quam formalicatem » 

« Omnes  natum  coouenhinc  In  Indiuiduacio- 
ne  ; fed  oon  omnes  conueniunt  innaturi . Di- 
«erfificatur  quoque  numerus  mulcoties  , Ar  non 
nacora  t Ergovaitas»nBmerorquc  dicit  aliquid 

Jirfter  naturam , fciUcecvaicat,  indinifionemin 
e,  frdlmfioacm  I quocumque  alio : Numerus 
vtf^  huius  racionU  roultlpUcatloocm  in  pluribus 
fubkdls. 

EXPENSIO  III. 

An  ttth  huUni^nstiinu  conUIlnt  in  iiffti 
rtntU  dliqnn,  oi  qn*m  ftnrijicem 

ajijs. 

CVm  «liqui  ex  Pbilofopbls  diuifionem, qu^ 
riiquod  Taumlmbce  ab 
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T R A‘  C T A T V S II. 


iibiGo  dUCmlHtudiAl*  * dUlio€Ho{  ta  rer6 
jIttiGo  reaUs  per  Teparatioaem  TiAftaocip  cifefta* 
Hinceft»qu5d*  rt  pcoitut  efienUi  troitatiapcr* 
aeftigemus»  fit  qaoqac  Tideadum  > ao  allqaafiif» 
ftrcmia  adferat  luac  raitatcm  fio^arltacis 
fobiedo , Vet  per  foiam  diuifionem  ootioeatur . 

CONCLVS.  I.PROPOS.  IX. 
ynitat  nuUam  importdi  di^emitm  mfiu 
formaliuit  > tuqiie  vU*  dipinSme 
(onUiiHilHr  aC  tlijs  fUtrifictu. 

COatramaltaa  PhilofopfuHi  qai  IdafleroiK 
de  vaitate  iodiuidoatioaU  t pratdpu^  Fon- 
fectm  in  Methaph.  cap.io.  qu^.7.  fec.}.  Soarca 
ioMetii.  difp.  fec.  6.  Zachar.  Pafqual.  aoftr. 
Tora.  s.  Meth.  difp.  44.  (ec*  a.  num.  10. 

1 Probatur.  DioiGo  non  ingerit  diffcrentiaiD 
' Inter  fubllantiatr  cGm  nihil  producat  » nultara- 
que  formam  noutm  fublcdo  aduehae  > fed  per  fo* 
lam  diuiGonera  indiuidua  molciplicantur;  8e  in 
valtaces  plores  eranfeont;  Sicut  per  eontuodio- 
ocm  duarum  partiam  integraliura  iovnumcoa- 
lefcunt.-Ereo  vnitaa  aQUaradi^reotiim  &cam 
aduefait  ex  fmo  formali . 

* s Prob.  Huic  aiEgaatoeai»V.g.  huic  indi- 
ulduo  oon  repugnat  creari  indiutduum  omninb 
fimilci  oe  dum  fi^ftaneit ; fed  etiam  io  omnibus 
fnis  accidentibus*  eCque  ad  poGtionem  in  eodem 
loco*  8r  Gtuaelonem.  EctunccxpoGuio.  An  h^c 
fine  duo  indiuidoa  • Quod  fi  funt  | hoc  eil  quod 
Tolumus*  duas  rnicates  reperiri»  que  tamen  nul- 
li diiferentii  diiTentiant*  <^od  fi  duo  oon  funt; 
hoc  cft  contra  diuinam  potentiam  pugnare » cui 
fimitis  indiuidui  creatio  denegatur  • 

* I Prob.Sihillitudo  eA  relatio ) qu«  funda* 
menta  fupponit  proxima  ad  relaek>netn  fundan* 
dam.  Sed  fundamenta  relatkmia  non  poGuntef* 
ile  mi  nila»  quam  duo.  Quod  fi  fundamentaom- 
aifflodx Gmilitudinis duofunt : Ergo abfquc  ali* 
qua  diflimiiirudine  duas  Tnitaecshabemns. 

4 Prob-  Diffirailitndo  eft  relatio;  fed  relatio 
ptrfupontt  pro  fundamento  plura  t Ergo  ipfa 
non  facit  pluraliutem. 

* 5 Sane  mulca  rnitate  pollentia  ; Ergo  io  gt' 
flere  rniucis  conueniunc ; Sed  oec  diferepam  In 
ratione  talia  vnlcads  ; Qniaf  cdm  rnltas  po* 
fleret  genus,  tunc  ratio  ulls  Toitatii  adutherct 
difiereactams  Ergo  tunc  conftltaeret  fpcciem , • 
feiiiect  aliqnod  rnumin  multis, idcA,  ooooiih 
oinb  vnura  contra  prafupofitum  . 
d Si  qufl  funt  roum  repofeerent  ad  fui  plurita- 
tero  difieremiam ; JJIa,  rei  eflet  accidentalls.vel 
ciTeatiatia  ipG  rnitati . Si  dicas  accidentalem ; 
vim  pIuriGcaodJ  non  confequltur,  cilm accidens 
effe  rei  nonconAituatr  PlurJGcatio tutem  eatl- 
tatumab  lotrinfeco,  Ar  in  relcntitateconfiftit. 
.Si  diess  efieoeiaJem  , iam  res  dicerent  fpecie , 
non  numero  ; cdm  polDbilia  efient  alia  indiui* 
dua  eamdem  rationem  participantia.  Quare  lam- 
illa  differentia  eflcntialif , 8c  participata  i pluri* 
bus  Indiulduii  fpcciet  effet . 

7 multa  indiuidua  dantur  inter  qun  flul* 
JapotcA  reperirldinerGtaSfVCduxgcmmrom* 
ninb  Gmries . Sic  multa  dantur , qufl  diffimiiia 
funt*  Sr  tamen  r Dum  conftituune,  vt  partei  dif- 
fimiiaret  in  bominc;  quz  corpus  humanum  in* 
tegraat:£r^ differentia,  ncc  multiplicat fgi* 
s nec  fimilitudo  voiutoi  conAitoitk 


CONCLVS.  II.  PROPO  S.  X 

T«/4  rM/o  m»liiplic»ti<»uf  indimJuorm 
eB  foU  tbmfia. 

PRobatur.  OioiGofonnaliter  Importat  UH- 
ttoaemt&rdcftrafiioaeoiTnionU.  Verte» 
qof  vnione  non  copulantor,  vonm  non  (nnt.  Er- 
go multiplicata  funt . Sed  occ  genere , ncc  fpe- 
cie  I Quoniam  nulla  inucAa  eft  differentb  s 
g(\func  multiplicata  indiuiduatione»  & vnitate 
nuaerici . 

Dices.  Multa  indiuidua,  que  oullo  moool 
fubieao  diuifa  fune.  Vt  Accidentia  materhr. 
Anima  corpori , AAus  mentis  tpfi  intelledui,ft 
inter  fe  » Ens  facccOiuum  TubieAo,  Se  Modi* 
Quapropter, cum  bzc  Gnt  indiuidua.  numeroqnc 
multiplicata,  Ar  tamen  indiuifa,  diuifio  vnitt- 
tem  numericam  non  conGituct . 

Refp.  Hcc  omnia, demptis  moditeiTcdioer- 
ranumeroafttbiedoiinquoinexiAunt,  nd  aftft} 
(ed  potentia ; quia  encUatem  pofiident,  n faltem 
dioina  operante  potentia  Gne  fubicAo  commo- 
rari polEnc.  Adidverb  de  modis  refpoodetor 
non  confiituefe ; neque  In  fubiedo , neque  inur 
fe  ploritatem  numericam,  fed  foliim  rpectficam  I 
cGm  nec  fine  fubicRo  cbocipi  poffint . 

CONCL.  III.  PROPOS,  XI. 

ynitiu  numtrict , fen  rulis,feu  pottalUlu 
per  altgium  diffirmtum  iigmfciM . 

PRob.  Qnx  differentia  oon  funt  ab  ifitellcAu 
diftingui  nequeunt : Ergo  ea  omnia , qu«dl* 
ftinRacogaofcantar,aliqnam  differentiam  (e- 
cum  ferunt,  ob  quam  digoofcaotur . At  C ab  Io* 
tellcAures  non  difiioguantur  ,rt  unumconct- 
pluotur:  Ergo  ad  hoc,  vtiotelleduspluresvoi* 
lates  concipiat , dAct  recogoofcere  aliquam  dif- 
ferentiam, ob  quam  diftingult . Quodserb. 
002  diftinffa  non  cogoofcuntur » vt  vnnn  apre* 
hendantur,  patet  experimento . Nam  pone  mi- 
hi aliquod  corpns  omulnb  alteri  fimile  eodem  lo- 
co » ac  aliud » Se  deinde  dico  ; an  GtaltqoU  in. 
telledos  humanus,  qui  poiSt  Illa  duo  corpora» 
Tt  duo  recognofeere . Ec  fi  aliquando  oculus 
dicat  continuum  gjrnun  efle  Titionem  plufibm 
locis  celcrrimo,fir  circulari  motu  dcucAura;  quia 
ob  celeritatem  jpea  non  difiinguit  f Taotb  ma- 

J|is  Id  anercndnm  G duorum  eflet  omniob  idem 

ocuf.  t,  r ’ 

2 Prob.  Ratio  lodiuiGonis  in  fe » & diumowr 

b quacunque  alio  cft  eodem  in  omni  indiuidw* 
Ergo  hnc  noo  poieft  penes  imellcdu»  rem  a re 
dittcrfam  demdnftrart.  Igitur  different 
dcGderamur , ob  quas  rerum  dUUnAio  mani»- 
fia  cuadK « 

COROLLARIVM. 

Hinc  autem  deducet ; quid  Hcetdiffereml* 
non  conAituant  indiuidua:  ea  tamen  oRen- 
duDtj&qundam  noe*  funt.Af  charafiercs,r»qof 
TDitatesdigoofcuntur . Vnde  oon  eA  mirum  J 
qubd  inteilefius  allueinetnr  quaiKMue , Se  coi^ 
eipUt  iadittiduum,vbiefi  folBa^olIibile»v*i 
ntUiomodo  reperiri  poieA.  Qma  Icilicet  ioi«- 
tw  lUqoam  ditfircniLun » ob  qni  folct 
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DE  QVANTITATE  DISCRETA.  ^ 

£4{apKrc.  Vode  prim6  ob  diS'erencust  vcl  a«*  obi;eltor  nihil  mopluat  eordnf  i (ptihui  i parte 

ckfeotalea  , eel  Toblbntialet  eoncipic  plora  j n rei  adncdicur . Stccoocepcus  perfedoacllah!* 


CBcnie  in  omniboa  heterogeneir.  Sccunddob 
{pliat  defignacionem  > vc  Ia  oreoibua  homoge* 
Bcia,  in9iilbaa  iateiiedus  dcfignat  parces»  fir  de 
IHia  agit»taaquain  fi  eflent  plura  adu  iadiuidua. 
Tmib  accipere  c^andoque  pro  pluribus » qur 
SMito  laodo  ia  plura  faceficre  pofiunc.  Quia  d>f* 
fcrtmias  percipit»  ob  <pus  diftioguic  ea  > qu 
ftlom  fune»  Ia  plura.  Quartb  Ar  aliquando  ron> 
cipere»  ee  mum  t qoc  veri  duo  fune,  fic  fi  Luces 
d diuetfislumiaibus  prodeuotes  in  coiem  fora* 
mine  decuflemur , vtdcanir»  tt  /na  lux , cum  u> 
mcadu(  luces  (nctounecodifiiada;. 

EXPENSIO  IV, 

Amvmtoi  numtrumsot^ituu  • 

NVoieruses  vnleatibus  cdnfiirequiburdam 
dificile  eifum  c(l  \ cdm  micas  oppofiea’ 
mfilcisudiai  videatur.  Verdm»n  remdeceraU- 
nenMs»fi€. 

CONCL.  i.  PROPOS.  XII. 

Vititas  efi  idrm  obteiliui ; ac  numerus ; non 
frmaliter^  tP*  redupbcatsui  •. 

PRob.  Plura  Tunc  numerus  obled'u^ : Ea  re- 
rb  fune  ab  innicem  diuifa»  8e  in  fe  finguti  ne- 
quaquam pbirificaea : Ergo  quodiibet  vnum  eft  • 
&go  numerus  tx  rnitactfus  conflat . 

Dicet.  Vnum  , 8e  plura  opponuntur . Ergo 
plurltas  ex  mitatibus  conflare  nequit. 

Refpondecur.  Vnum»  8r  plura  opponi  difpc- 
ratd»  ooo  negatio^  j neque  contrarii.  Nimirum 
cx  foppoficione  quod  iutelledus  conceperit  rnu» 
noQpoteli  cognoutfTe  quinque.  Hoc  autem  ne 
dum  rnitaa  habet  j fed  quilibet  alius  ni^merui 
pruter  rnltatem . Natn  cSdem  oppoficione » qui  * 
opponuntur  rnum  »Ar  fex  i duo»  & fex » refjiao» 
Br  repcemcoucradicuQt ; quia  nec  duo  pofTuncef- 
fe  fepeem  > eodem  nodo » quo  nec  rnum. 

pices.  Qmnque » Se  duo,  V.g.  conueniunt  io 
ratione  plurium  . Non  vnltas»  quit  nuUi  nume* 
ro  eonueoit  »*  nec  alicuius  communis  proprieta- 
tis confors  cll « 

Refp.  Nomemm  fignifieare  impliciti  mira* 
tem  fumpeam  cum  aliis  . Quare  folirnitate  non 
componitur  numerus : Sola  i^tur  vnitts » rt  fo- 
la  • coutradiclt  OoiiRro , cflqae  ea  contrarietas 
Impropria » Se  per  reduplieaeionem.  Quam  eclara 
oos  fatemur . Sic  etiam  decinue  oumersa  firepli- 
' «ibus  opponunt  ur,ft  tamen  ab  eis  conflituuntur. 
a Pr^.  Vnius  efl  quadratus  » cubus  ; par , Bc 
midtas  fii^»kt  nucncri  propriecacei  concioet.  £r> 
goefl  fiometut  alioqum  ifiopponcrctur  fpdeie  ipfi 
aamero»eafdem»quas  aumerus,  proprietates  ooa 
enumeraret . 

.EXPENSIO  V. 

An  vnitis , numerufque  frdfcmdantferfi* 
Si  k naturis  numeratio* 
f)  RcGciudere  perfedd  efl  concipere  aliquid  ta- 
r Ui  nature ) rt  eius  cooccpc«s»qni  iotcUedol 


maJis » quia  ille  conceptus , prout  In  Intellcdu 
efl  rationalitatem  » qux  ci  i parte  rei  in  homine  . 
connexa  efl , non  inuolule . Ac  fi  ego  concipiam 
ens.  I fle  conceptus  » prout  memi  fe  nbijcic', 
non  efl  perfedus;  quia,  edam  quttenuammeif- 
te  efl,  fine  fubflaatlaquid  clumericum  euadercc. 

CONCL.VS.  I.  PROPOS.  XIII. 

Iniiuiduationumerica  i rebus  iniimduAhf 
perfeSi  nonprafcindtt  m 

PRobacAHfl.S.  Meeaply  texe,  i^./a  praileo^ 
tioKC  >'<ai  hem»  aan  addit  aliqtid  aliud  , qaam 
bma » fient  & ip/nm  tffe»  prater  qa[d  eff  , ant  fu/- 
• ie  f am  quantum  , 0^  >ul  tfic  > efl  efit» 

Sic  J»  Methapb.  tex.  jO.  Idrm  enim  >a«/  homo , 
tus  homo » n<.m  fi^n  ficat  Oinerjim  aLqrnd  fiam* 
ddf»  diHinBitnem  repetitam  bomet  CTcaxIismo»^ 
■Ttnnt  homo . , 

PrcdMCurque  ratione.  Voitas  numeralis |Br 
indiuiduacio  idem  funt  , rt  fupra  didiim  cll. 
Ideoque  vnltas  efl  efrcindiuifam  infe»  & dioi- 
fuma  quocunquealio.  Sed  nec  tndioifio»iiecdi- 
wfioabalijspotefl  concipi  fine  rclodiutfa  in  fe» 
Se  abaltjsdiuipi.  Igitur  nec  vnitas  numera(js» 
nec  numerus  vnitacibus  conflSDa  fiue  ipfis  rebus 
numeratis  petfedo  conceptu  poteft  inct|ligi  ■ 

CONCL.  II.  PROPOS.  XIV. 

Naturdj  neque  ipfdy  ab  vniiate  numerali 
perfeHi  prafandit,^ 

PRobaturex  AriA.lIb.  lo.  Metha^if.tex.S., 
autem  id  efi  qmdammodofi^nlficet  vaw», 
emt , patet  f qndf  fimlliter  fe  habet » fient  ea/, 
s Prob.  Quidquid  efl  in  Petro  diuifum  Ifl  . 
V.g.  i Paulo,  8r  omnibus  alijs  i Ergo  quidquid 
efl  in  Petrq  vnum  efl . 

I Prob.  Quoniam  conceptus  niiurz,  fi  prout 
eft  in  mente » confideretur  non  potefl  ftluarijfi* 
ne  vnitaie , Se  lodiuiduatione  t Ergolouqlait  in- 
dsuidnationc falcem  poffibiicm.  Nequeenimpq- 
tefl  dici  natura  h»c , quam  concepi , fine  iodiui- 
duacionc  efie  potefl  ;1icuc  potefl  affert  • Natura 
animalis  fine  racionalitateefle  potefl . Cum  au- 
tem natura , ve  intellcAu  cognita  non  potefl  fc- 
iungi  ab  aliquo , perfeAe  non  prxfeiodit  ab  illo. 
Qumobrem  cOm  nec  fine  indiuiduaciooo  natuf& 
concipi  pofltc  affinnaciue  iideo  nec  perfe^d. 

CONCL.  UI.  PROPOS.  XV. 

Datur  conceptus  communis  vmtatis  , non 
autem  pluritatk, 

E St  mnleoram  Philofbphorutn  |.qui  Id  de  In- 
dluiduatione  fentiont . 
pr.  Omne  indiaiduum  conoenit  Io  boc  cum 
alio } qubd  fit  vnum  in  fe»firdinlfum  i quoeump 
que  alio : Sed  h*c  ratio  poteft  concipi  ab  intel- 
Icfiu  alijs  non  conceptis , Sc  fine  hoc,  vel  alte- 
ro indittldno  cogitari.  Eigo  falcem  impetfrdc 
pwfcindi  poieft.Maximd  qula,ficut  iodiudoitio 
C peifecld 


a tracta 

i BAtiirl  nM  prcrclndit  t fic  n«  aAtarA 
/h  iodi  uldiutiooe . Sed  natura  poteft  rondpl  fi- 
ne •nditriduatiooe:  Ergo  etiam  iodluldutciofiiw 
. oaturl . 

Pn>b  t.  pa^e-  PlarieatnSbnadditTnItatiifti- 
fi  aliam  ?aitatcm»8rvoumvmi  Etgoabvnoifir 
rno  prefeiodi  oeQuic . 

t Ratio  prxeiia  ciTemialiter  e«el«dtc  plorita- 
eem : Quia  debet  cfie  quid  vnum  commune  mol- 
tU  t «t^ue  coDucnieni . Ergo  pjoritaa  * ?t  pla- 
ntat prxfcindi  nequit  • 

Dic*eacoQ.I.  partem.  Rationes  contrabibitcf» 

Ir  contrahentes  debent  ede  diuerGe  . Se^indiui- 
doatio  prxeifa  cft  e«dem*t  ac  iUa  > de  qna  dicitur; 
cbm  fit  vnum»  8e  idem:  Ergo  aon  datur  ratio 
contrahibilis  emtacit , fr  per  «oafeoocot  nec 
prccifa* 

Refp-  Totum  concedendo  dempti  vicimi  «on- 
fequeotii . Mam  rea  t ^un  I parte  rei  rontrabie. 
lodiniduatiooemi  nonefi  t oifi  ipfum  iodiolduu» 
nempe  boc  » 8e  Ulud.  Non  requiritur  autem} 
qobd  hoc  contrahens  t fr  illud  fit  aliquid  diaer- 
fum  I conceptu  meo  mentali  { nifi  per  accident  • 
Ratio  cft  ':<^a  IntellcAua  nmltiplicat  concep- 
tus fnoa  non  latlone  diuifiooii  t Sed  ratlooe  m> 
ftindionis,  Cdmque  diuifioiparte  rei  nullam 
diferenciam  dicat  t Hinc  eft » qubd  pet;  iplam 
conceptas  fuos  multiplicare  non  polEc,  annolo- 
ra/ecemerci  nifi oftenfionc huius»  telUUasi 
ver(  fi  adfit)  medUnte  aliqua  diflTerentia  ntrio» 
feca*  . 

Dices  con.  t»  Mathematica » rtpote  Ccieiitia» 
pr«rcindU  i rebus  nucerialibust  Sed  numerus 
cilobicdum  mathematice . Ergo  ab  indioiduis» 

Ia  quibus  ineft  poteft  prxCeiodi . 

Re^.  Przfdndi  quidem  oumenim  ab  hoc » fr 
alio  indiui  Jiao » fed  non  per  fe  ipfum » at  nsedian- 
ee  TOicate  * quam  cflentiaiiter  dicit  » fresqul 
.methapbificd  compoaitur,  Idcoqae » ctlm  nume- 
rus fit  idem  > ac  rnitates  » fr  vnkai  praelia  rt- 
periatur » etiam  numerus  prarfeiodi  potent . In- 
qoils.  Ratio  pracifa  importat  immaltipticatlo* 
nem » vt  didtum  eft  i Ergo » neque  radoae  rnita- 
cis  prcTcindi  poterit . 

Rcfpond.  F^e  naturam  abftradiam  inindiol- 
dua  abftrada  mukiplicari  i Vt  quando  conci- 
piantur  plifra  animalia;  certomeft»  qobdoon 
concipitur  bocffeu  iltud  animal . Sed  concipitur 
animal  abftraAum  ab  hoc  iodinidno » fraoinul 
abftradum  ab  alio.  Namficot  rado  animalia  i 
p^luribua  abftrabi  poctft » Ita  etiam  ab  too  umu» 
Confideratur  ergo  animal  qoodlibct  taoquamab 
eno  pnecifum » fr  cum  ipdtmduattone  abftradU. 
Qnare  fi  rpcciea  > fr  genus  abftradi » concipitur 
nultlplicacum , tanto  magis  ipfa  V oUaa . 

COROLtARlVM. 

Hinc  poteft  agnofei  rationem  combiunem  inp 
diuiduationis  efie  Tniuoeam.  Ratio  eft»qala 
tunc  tollitur  vniuocatio  f quando  in  Ipfa  ratione 
vniuoci  fefe  ingerit  aliqua  diifimilitudo}  itare 
re  parte  quidem  fit  firaUis  » cx  parte  ddfimilt». 
Verum  ratio  > per  quam  cbeuntur  rakncea»  fiml- 
les , nullam  aduebit  diCmilitndiiirni»  quacorCr 
Roqutt  raiaocatioocm » 


T V S IL  . ^ 

E X P E N S I O VL'  “ 

jtn  poffit  d^ri  numtrm  infinnm* 

Ad  complementum  traft^antecedencUlise 
EapenCo  nceefiaria  eft  ;na«  fuppofico.onp 
merum  infinitum  dari  non  pofle : Nec  ipta  quaa- 
dua  continua  infinitis  puoi^ ^ { rtpote  numera* 
bilibus  conftare  poteft : At  fi  nuroeriM  infiokaf 
MM  repugnat»  ibi  ftatuta  ei  parte  debUitaocnr» 

COI^CL.  1.  PROPOS,  XVU 

7V0»  pote/l  ddri  infinitum  aB$t  in  muUi- 
tudine  • ^ 

PRob.  Molrlttido  Infiniu , rt  perfplctium  eft» 
nunscrii  aliquibus  finitis  conftat.  Quare» 
cdmfint  finiti  t omnes  fumi  poflunt.  Snmaii* 
tus.  Eritque ea» qme fupcrsddeiur»  roitas  ex- 
tra omnem  finitatrm : Ergo  infinita  per 
ncra  huius  rnitacis  ea  myltitudo  efficietur.. Ror- 
fufque  infioita  non  erit  t quia  per  additionem 
rnius » numerus  finitus»  ionoitua  non  enadit» 
cdm  fiuitum  additum  finito  n6  faciat  infinitam . 

Neque  dicas  • Hoc  argumeatum  contra  Del 
«ternitatem  militare : hoc  entin  falfum  eft » quia 
srernius  numerabilis  non  eft  | cftifi  fit  cou  fi- 
mol  i nec  fiuat  per  parus . 

% Vel  io  infinito  numero  adfunt  partialea.  ou- 
merl » rcl  noo . Si  oon : Ergo  quantitas  difereu 
fummam  rnitheem  polEdet ; cdm  nngieroa  par- 
dales non  amplexator  • Et  fic  infinitos  oume* 
rusraiuseft.  Si  rerb  numeros  pardaknpolE- 
det.  lllli  rcl  infinidfunt»  rcl  finiti.  Siinfioi- 
d t Ergo  totum  partibus  infinitis  cooftac  » cum. 
qut  non  detur  infinitam  maius  alio»  pars  erit 
«qualis  tod.  Neque  dicas»  boc  non  rerificari 
krlafinito  » rt  aiunt  Conimbriceotes  la.pbfC 
cap.  t.  q.o.  ar.4.  »fr  in  eo  totum  fun  parti  effn 
^ «quale.  Nam  hcc  propikcasefteftencialiscoQ- 
cept^  totius  > fr  parcis  | nec  fine  iiU  concipi  pn» 
ceu.  Quare  fi  cooccdiuiuirpartea  in  infinite  t 
Faccodum  qnoqttc  eft  partem  in'  eo  totum  adhn- 
quare  ooo  pofTe . , 

Neque  dicas  poflie  admitti  infioita  nomcronmi 
in«qudia » & maiut  aliquo  infioito  concipi  pof- 
fe . Nam  fi  hoc  coQcedatur»etiatn  multa  mfioies 
poterunt  rcperiri«quslia.  Sed  numerus  iofinl- 
Ctts  rnieus  folum  c^e  poteft»rum  omnis  per  eam- 
den  feriem  nninemrum  naiuralium  augeantur. 
Ergo  cum  mulu  noo  denegf  infinita  cqoa!ia»oe- 
que  inequaliaadmitd  poteruoe.  Quodrerornl* 
Ctts  numerus  cantdm  fit  > patet : qua  non  loqui- 
mur denumero  rebus  appliesto . Sed  fecundum 
fe » dr  abftraXe ; qui  tnicus  eft » fr  immuUiplica- 
bibs»fic  enim  n«]uc  plura  4»  neque  pi|tra  5»  dan- 
tur }Sid  taotumex  fingulls  numeris  rnum.  Sed 
bm  adfecuodam  panem  DUIdmatis  iranfeamus» 
£c  fi  admittuntur  partes  huius  infiniti  omnus  fi* 
niut.  Ergo  totum  infinitum»  finitum  eritiCum 
quidquid  io  eo  partium  reperiatur  finitum  fi| » fr 
totum  maius  fuis  partibus  fimul  fumptii  non  fic. 
} Qma  Aduerfsrij  contendunt,  auemiibA  nu- 
merum in  infioito  dfe  innnmcrabilem  • edam  fi 
fic  rchid  pN  ipfius  lofioiri.  Quoto  i an  diub 
deodo  in  Maitum  feoper  repriam » quidquid 
ftittlfioDfita  iofijlium  ajclaoa . Si  numerum 
“ * fiuitum 


DE  QVANTITATE  DISCRETA. 


finhomQUllura  loaenio  • Cr^  infinitus  numc> 
rui  Bumcris  non  confist « cim  in  numeris»  duo*' 
crU  » ^oiiuor  efleatJjlitcr  reperisntur ) «jui  cert4 
Duaeri  infiniti  non  runttSi  inaeniosliquos  fini* 
Cor*  V.  g.  dooi  Ergo  infinitum » finitis  numeris 
eonfiacySr  per  medium  dioidi  poteft;  Vnde  8c  duo 
MBcrorum  infiniti  direotar  eoum  maius  alio . 

* 4 Secetnr  numerus  infinitus  proportionali* 
•er ; kan  minus  eitremum  fit  ad  maius » st  ma> 
hss  ad  lotum  »8r  de  minori , & minori  eitremo 
M fiat  in  infinitum.  Certd  illud  extremum  fm- 
per  hac  dittifione  minus  fiet  > fir  In  infiniefi  pro* 
ecd£do  fiet  minus  omni  quantitate  propofitfi.  Sic 
ergo  propofita  quanutas  4»  Vei  ergo  hac  comi* 
ttua  diuifione  manet  femper  infinitum, & fif  da* 
bltur  aliijuit  numerus  infinitus  minor, quam  4» 
sel  fit  tandem  finitusi  rdm  ergo  lu  fit  ifte  numc* 
nis  finitus  sltimo  repertus  ad  maius  extremam  1 
Tt  maius  escreaum  cft  ad  totum  { 8r  fic  eonfecu* 
cindycrit  etiam  maius  cxtremumfinicum « cOm 
finiti  ad  infinitum  nulla  fit  proportio . Quare  8c 
totum  erit  finitum , non  infinitum » st  i prioci* 
pio  Tupponcbatur . 

Ne<}oe  dicas  contra  hoc » fir  antecedens  argo* 
mentum : Duillcatet  in  numero  infinito  e(fe  in« 
fieitas , ficuc  te  txiadas » 8r  quatriadss  » firc.  Refp. 
enimi<^r«qaiiDcdDenifs,«}uodio|  Argnm.Nfi 
omniobvoitates  plurts  erunt  dualitaeibus  » Sc 
dualitates  miods  erunc  numnro  quaternarijs.- 
Quod  fi  fic.  Ergo  adhuc  rnum  infinitum  e(l  ma 
iusaiioy  Ir  aliud  includit.  Quod  fi  non.  lam 
luter  numeos  infinitos  non  datur  proportio, qu» 
eoofiflic.  Qtfbd  vna  quantitas  plures  partes  de 
alia  coQie<)UJtur  t quam  qubd  ipfs  contineat,  tcIt 
pauetorei » velcquales*  Si  vcri^quantitates  id* 
finite  proportionem  excludunt ; iamdr  quanti* 
tatis  eflenciom  exuunt ; qu(  inter  prpdicata  eflen* 
tUia  proportionem  enumerat . 'ta 

S Vel  proedTus  finicorum  onmefonim  petfi» 
nltos numeros,  vfque dum  peruenias  ad  infini* 
tum , repugnat , vel  non  . Si  repupnat  , cur  In 
iufiniets  deinde  admittitur . Siquidem  temarij 
in  infinito,  licet  infiniti  yoaterunt  addi  infinitis 
quaternariis  , te  hi  quinarijs,  te  fic  In  infinitum. 
Vnde  infinitus  elTet  numerus  in  infinitum  ou* 
fuerorum  • qni  facerent  infinitum  numerum , II* 
cec  naturali  ferle  per  1 , s,  4, 8rc.  progredien* 
tes  , 8c  Te  augentes.  Quod  fi  non  repugnat.  Er- 
go repugnabit  infinitus  numerus  { ciim  admiflb 
perpctttS  finito , infinitus  numerus  excUidacur  . • 
*S  Si  datur  infinitum  maius  alio,  vt  sidetur 
concedendum.  AdmifTo  numero  infinhoqufro, 

Au  infinitum  minos  includat  omnem  numerum 
poflibiiem.  SlincMU  omnem  numerum  pof- 
fibilem  iocludic  etiam  maius  fe . V«  g.  infinitum 

?asicriuriorum  concludet  infinitum  decimaru  • 
t non  amplefiieur  omnem  numerum  pofiibild . 
Ergo  Doq  eoum  (criem  naturalem  Dumecocnm 
includit . Sed  feries  naturalis  numerrunin  noa 
tou  finita  eft.  Ergoetiamiiiud,  quod  dicitW^^ 
infinitum  I finitum* 

* 7 Dantur  nuroeci  quadrati  , qui  narcuntur 
ex  ranitiplicatione  fiu  in  feipfis,  vt multipli- 
catus per  Itfacic  p.Daotur  quoque  fimpHees  nu- 
meri non  «quadrati  iqulomnes  quadratorum  fune 
radices,  cum  in feipfis multiplicari  pofllnt.  Et 
idem  dicas  de  nuineris  cubicis  1 nempe  gemin* 
vice  in  fe  multiplicatis,  qui , te  pto  radicibu^ha- 
bent  i,>fos  numeros , qui  quadratorum  funt  ra* 
d;cu  . Quare  ciim  omnes  aumeri  fiat  radices  a 


fiiamqucquadratam,  8r  cubum  obtlneinei  ToO 
erunt rpiadraii,  cabi  .quot  mimeri . Quare  fi 
fimt  infiniti , etiam  r^adrati , cubique  erunt  an*i 
finiti.  Sed  inter  quadratum,  te  radicem  ^ mter 
cubam  $6e  radicem  multi  necclfafibruatoumerr 
Intennedij,  vt  inter|,4ir9,rant4«  c,&d»Arc«. 
Et  rpio  maiora  quadrata , maiorcfquc  cubi»  eo. 
pUires  funi  numeri  intermedij  . Ergo  datis  nu* 
merisinfioitis  erunt  plurrs  radices  { quam  qua-, 
drata , {^cubi . Sed  (apra  oficofum  e(t  ciTecot». 
quot  numeri . Ergo  «quales , te  ioxqualca ; quod 
repugnat . 

* 8 Quantb  magis  procedimus  in  numeris,  eo 
pauciores  numero  inueoiuntur  quadrati  numeri» 
multoque  pauciores  cubi  ,&  tantb  ampilAs  pau- 
ciores mperfolidi  • Sed  numerus  infinitus  de- 
bet confequi  tot  cubos  , tot  quadrata » tot  fuper* 
folida , quam  numeri  i Ergo  quo  magia 
dimur  in  numeitbeo  magis  elongamur  ab  infinU 
to quadratorum,  8c cuborum,  vel  ruperfolido^ 
rum ! Qiia  rariores  eoa  inueoimus-  Sed  noa  poC> 
fumus  difcedere  ab  infinito  quadratorum  , te.  ^*^ 
borum  ; quin  difcedamns  ab  infinito  radicum , 
qui  numeri  fimplices  fune;  Ergo  multipUcand9- 
numeros  ab  infioito  difcedimus . 

* 9 Si  numerus  infinitus  toulU  infinitos  ou* 
meros  partiales  claudit}  maltiplicctur  infioituim 
partiale  per  infinitum  totale . Vtique  produ- 
cetur numeros  planos  maior  ipfo  roeali;  Ergp  ip* 
fe  non  erat  totalis;  ciim  maior  illo  detur.  Sed 
rurfus  erit  totalis , vt  prcfiiponicur , cOm  om- 
nem numerum  poffibilem  includat.  Ergo  tota, 
tis,  fr  non  totalis* 

Quod  fi  dicas.  Hanc  moltlplicatienem  adhi*> 
beri  oeuriquam  poflciErgo  illud, quod  dickuv  io« 
fiaicum»nuroerus  non  efi ; cum  multiplicationi 
excludat, qui  numero  efieotialisproprktascft.. 
Ac  fi  numerus  c<^is.  iromulciplicabilit  efi ; nu- 
meri partiales  forcd  oon  erunt  • Multiplicencur 
ergo  irraicem  dux  mediecaccs,vei  proximi  nume- 
•ri  totalis,  0r  producetur  quadratam  quadruplo 
maius, quam  dup  medietatestQuare  totius  infini- 
ti totalis,  duplo  maiiis  infinitum  etic  produdum, 
Tt  prius . 

EXPENSIO  VII. 

jtn  namerus  ilftHiMm  coaftquuur. 

FRaflw Ariihtneticus  numeros  rpeculirrtor. 

G oolhnftircmijm  polTnletcnt.Nequeenim, 
Tt  Tolunt  PhSofophi  vetiflimo  deertto  , enti. 
p«ticcidtn,jcicntijs.qii*funt  iternr  »ema- 
tit  foficient  fundamentum  pnberc  polfunt; 
Sed&IdmclTcniiz  tcromiqui  immutabiles  fune, 
& ztefoar.  Videtur  autem  numerus  nulla  efien- 
tii'firul  , /f^m  Gt  »num  (ler  accidens  , Tt  lapi- 
dum  aedtuus,  tcI  Tt  mulmudo . Verum  Gc, 

j CONCLVS.  I.  PROPOS.  XVII, 

Namtru  tlJerumm  non  fojjidtt  vt  nume- 
ras ej{ . 

PRobatur.  Namerus,  Tt  numerus  , efl quae- 
dam multleudo;  fed  mnltieudo  eGcntiam  non 
• obtinet , cilm  Gt  ens  per  accldeni ; Ergo  neque 
nuinerua  cflcntll  potitur  • 

* Multitudo , 8t  numetul  excludant , Tt  talia  , 
TUitatcm  s Ergo  quid  effeotiale  non  funt  ■ Patet . 

C , Omne 


te  TR.ACT.  IT.  DE  QVANTIT.  DISCRETA. 


Oone  ctfeftdale  eos  eft . Omne  ent  eft  vouid  { 
cUta  rattfn  Areoi  conuercaotir.  Erfo  noa 
fie  OMoe  raomi  oe^e  eoi  oamerot  c^eotU  ooo 
gaodebit . 

a Numeriujrearsinltvla  ordine  HiMelle* 
Aum  > 8t  root  plurei  eint  opmtiooes  ad  plad- 
tocn  fUt*  , Tei  in  ordine  ad  rea  nooeraita , te  ^ 
noititifdoadpUcitiim  coadnnau  t Sedeocia  ad 
placitam  nullam  efleotlain  adIpifcMtv  • Ergo 
onmcma  eOentti  dcEcit  • 

C^NCL.  IL  PROPOS.  XVia 

l^Mmerus  , frout  iscit  partes  t^Odntisatsi 
' tmmctauu , eUemiam  peffides  • 

PRobat.  Qnantitat  llla  proot  fala  partlbue 
Integrata  dTentli  potitor : Ergo  etiam  na- 
merna  i rt  eam  exprinent  fai  gandct  efleatil . 
V.g.  fi  4«  aflumaeor  eaomam  qoacnor  partea  all- 
eaiaa  pUnitielioecefiarlo  maiciplicaoe  in  fe  pro* 
ducent  cnbom ; Qaia  cabua  • <{ui  fnperficiea  fuaa 
{oqnataor  partea  diniba  hab^t  neeefiartb  am- 
plcReturii»  cubof  partialea  > «{ooran  qalllbcc 
faperficlem  f nam  habet  tbi  ex  UJia  4,  aequalem  » 
Rfie  dieudcaii;a« 

CONCt.  III.  PROPOS.  XIX. 

Nmerm  ^Moque  poffidit  effemiam  in  otii- 
m ad  (fera  mfiri  inulltHits . 

PRobatnr.  Opera  noftri  Intcllcftai  eflcotlall- 
t$r  connexa  fant » lo*frgaendo  dependen* 
tia.  Nam  pritla  oportet  cogomeerei  deinde  In* 
«UcarCf  tandem  ^cnrrere.  Sic  qnod  acceptum 
cftyTtprifiatfemper  acceptnm  erit»  <r  ftante  et 
ace^eoc  p puRiuiiie  c#e  non  pn^  qnbd 


ordmatuffl ; ordinatitm)  Qtmd  fimiie;  Cmile«ftv. 
Quare  lntellefios.fi  acclp*t  dnoa  numeroa  dicen* 
cei  relationem  arqualitatia ; vel  proportionit  ad 
alloa>occrfiari6  lili  numeri  talea  erunt  t quia  fci* 
licet  iocellefius  accepit  numerum  talis  refpefitto 
participem  »lr  difcnrrea  de  alqt. 

Dicea.  Euclides 7. lib  S.firp  abfqoexliado* 
pendentia  aboper<boa  inceilefiut«  rei  i quanti* 
catecooeiool  affvfiionet  numerum  demonfirat. 
Ergo  nnmeri  fecundum  fe  eirentiim  i quam  de* 
monflrcmosi  palfiooefqiie  poiSdenr . 

Refp.  Euclidem  7. 0. 8r  9.  lib.  afiefiionct  no* 
meromm  deaaonflrarc  per  rrdofiionem  ad  Im* 
poCbUe  quoad  primas  propofirionca  > qux  Ia 
riija  vgnendi  fimdatneota  fiCTnuot . Deinde  ar* 
gaere  t rarione  comiaentii»'8r  contenti»  menfo. 
raneia  » fr  menfarati » qu;  rclationea  funt,  Ib 
applicarionea  eoiua  quancicatia  ad  aliam  no- 
Ariltttcllefiaa  leo  quod  V.g.  fi  afiumatornn* 
merus  ; 1»1  «t  pars  alterius  a { qobd  etsam 
erit  pera  maioris  I cuius  a pars  cft . Relatio* 
ncf  rerb  licet  prtbeant  fundamentum  cuiden. 
ter  arguendi » non  tamen  entia  eam  relationcai 
habentia  per  eam  efientialiter  confittucintari 
c6m  per  multos  Philofepboa  relitlonei  nilitl  fint 
d parte  rei » fir  foidm  per  opot  nofiri  imeilefioa 
comparantia  habeantur  1 Cdm  itaque  numero* 
mm  demottfiranrar  paflloota  I operatlonora  no* 
firi  Incellefittt  ionceipieo^a  mitatibus  demon* 
ftrantur » que  taliter  aceepor » alb  modo  accipi 
Aeqoeunt»  alioquin  implicantia  Io  Ipfia  opera* 
tfooibua  fcquerttur  • 

Et  Ueet  operationea  Intcllefiot » n fimplieltcr 
calet  t fint  ad  jacitum  »tc  a.  prob.  ConcL  i.di* 
arimua  t ooo  tamen » wt  relatinc » dr  dependeatea 
lonicem:  nampoficia  quibnfdam  cognltioBibna» 
ad  tali  modo  operandum  deinc^a  in  fequemibaa 
mena  impellitur  ab  Ipalaim  yccnUtiinQMi  M» 
^ s rt  Lofki  MMrm  • 


?Racta: 


TRACTATVS  III. 

De  Mathematica  eiujque  jlffeSkniliu . 

, ViCDAM  de  ipii  Mitheroaticaprxcognofcendai  aotequam 
limina  ipiius  teaten>us,&  pr^cipui quodnam  Iit  cius  obicdum; 
qui  modus  procedendi , & Gmilia  i qui  animum  doceant , quo 
modo  in  mathematicis  fe  debeat  gerere ; qui  primus  & ioaUue. 
Mtjuir  — tuseasaddit.  Sic.aeinattibus,congmuroeftt  vt  quieas  cal- 
Iere  velit , inllrumenta  priiis , & materiam } qux  ei  traftanda  funt , nofcat , mo- 
dum quoque,  quo  ea  tenere,  & manibus  vctlate.adilcat)  vt  deinde  inipla  ar- 
te proptius  fe  exercere , vt  illa  potiatur,  facultas  Iit . 


expensio  I. 

te  oktao  Matbtmatica  eluffi  atfuWaiie. 

PRiBASSVMPTVM. 

QV«m>et  fef tot!»  « vt  Lofieot  docet , oble* 
^«m  materiale  t formale  coore^tur . 
Matere  rpldem  eft  Ulud  • <paod  ab  illa  (cientia 
confideratur  t Formale  vcr6  eft  illa  rado  Cob  qoa 
coofideracur  t Sic  Medicus  confidcrac  corpas 
•nlmatom ; fcd  nCioabile.  Sic  Phjrficua  cooG« 
^at  corpas  aatorale  ; fed  vt  mutabile.  Sic 
T^loguiDcum  rpecttlatar;  fcd  n CMOofcl* 
bilis  lumine  rcuelato  medio  difcurfu  • Vnde  Ia 
aae^dna  corpus  animatum  erit  obieAutn  mate> 
sUle » fed  eius  fanablUtas  obieAum  foti&alc  > 

PR^ASSVMPTVM  II. 

ITcm  coofiderandum  eft ) ^bd  oolli  rcieocla 
iotuetur  fnom  obiedum } Tt  Io  .finguUrl* 
bttsf  fed  » vt  abilradum  ab  eis  . Nt^e  enifO 
Medicat  confidcrac  corpus  Petri  t vt  Petri : Sedp 
vt  corpas . Ratio  efi » ijaia  non  vt  fingaUrc  ra> 
donem  formalem  participat  * fed  vt  vnioerCale . 
Qaare  fub  ea  ratione  confidentum « debet  etiam 
concipi  p non  vcfingoiirixatam . At  vt  inferto- 
ribos  » partUularibufque  naturia  denudatam  j 
com  Petras  p vt  Petrus  ^asficp  non  fanabUe 
corpus.  Et  tantb  magia  p quod  omnia  feientia 
rei  fpcculetareirendara:  qu«iparticuliciboa« 
kiadiuiduis  prdciadlt . 

CONCL.  L PROPOS.  L 

OiidlMm  Malhtmatica  tf  em  fumml 
vt  meafartiiU . 

P Robae,  ex  Atift.Ub.1.  peft.cip.lo.  Hjun 

pnfltT  CtmctTsdima  ■ 

caiii^  dii^eraar  p>f  «oriayiat. 

Prr4>.  Nam  p qobd  fit  ens  motam  p pKet  • 
Coofidertt  enim  trlnaoi  diocoHoiieio  lM|icodb 


nem>  latitudinem  p fr  profunditatem»  qu^funt 
dimenfiones  ens  quantum  .conllttuentes . Con- 
fiderat  quoque  quantitatem  eorum  , qux  corpo- 
ra Aon  fune;  Ergo  cias  cogoido  Utida  paeetp 
qoS  corporis » 8r  ia  ente  quanto  coofi  ituenda  efi. 
a Agit  de  Conia  p CjrJiodrisp  Sphxris . De 
nomerta  p de  tempore  p de  luminis  IntenlioocB 
de  quantitate  motuum  p qux  coauenmnt  cantdm 
io  ratione  entis  quandudui  i Ergo  ratio » per 
quam  Mathematica  ad  UU  perfcrucanda  fertur  p 
cft  entis  qaanti ; Nam  enim  de  illis  ageret  om* 
Dibus  i nifi  in  aliqoi  ratione  p comienlrent  ob 
quam  in  illa  firntil  pofiet  incenare . 

Dices.  Agit  de  Superficiebui  Lineis  Anatis  i 
qwc  enda  quanta  noa  funt»  cdm  fine  negationes. 
Iccmobicdump  culafcufnqucfdendx  debet  ef- 
fis ablira&am;  vnde  edam  obieSum  Maebems- 
dcx.  Qt^apropten  ciaa  obiefium  erit  potida 

quantitas  ipfa  i quam  eos  qoaotuai. 

Rcfpondetur  ad  primam.  Superficies»  lineas  v 
pimAa  efle  corporis  extrecoa » ab  illo » nec  quU 
/jcfwi  otence  p fcparri>iUaB  vt  diaimus , Vodi 

agendo  de  UliipImpUciUtgicdecorpore.  De» 
ladcmuiuinfcieotijacoDfideramur;  qux  qub 
demobieflgm  non  funt . $cd  foldm  aflitmuutar» 
taoqoam  neceffarla  ad  perfeaara  cognkteoeai 
obleai*  Sieagit  medicina  de  piantia;  qu&dilla 
«ogoitio ad  fanabiiitatcm corporis  indagandam  i 
conducat.  Sic  Theologia  de  Angelis»  Stcra- 
mentis » Peccatis.  Qux  licet  Deus  non  Gnt.  Or- 
dinantur tamen  ad  cognitionem  Oci  fub  ea  for- 
malicatCtfnb  qua  confiderator  d Theol^o.  Vo- 
de  licet  fuperficici » linex  , punda  entia  quanti 
co«ecptu  non  frucremur;  eorum  umen  c6men> 
faraciooes  deberet  Mathematicus  confidcrare»ve 
ad  corporis  quand  cognitionem » pemecefl arias» 

Adfccondum  rcfpood.  Obicdumcuiurcanq; 
fcieodx  debere  dTe  qoid  fubfiftcns  > 8e  quod  di - 
redx  fit  pofitum  in  prxdicamcnto  fubliaotix  • 
Qoaotius  verd  noo  pookar  in  prxdicamcnto 
iiibftaotix ; fed  ens  • 

Prob.  quoqaefccandapartpqubdioens  quan- 
tam ceodeat;  fed  (ob  ratiooe  mcnfurabilis.Nam 
intendit  acquirere  cognitionem  entia  quanti » 
Quanti  verd  eficotU  Io  capacitate  partium  confi- 
ftk , Quare  c&Sp  vt  partibus  conlidns , 9c  io  par- 

* td)us 


11  T R A C T 

eilu  coaacaS«fli  » «ai  direoanaf  kof  cum  alio , 
debet  coi^oTci , qiureft  ntio  meniura.  Deinde 
tocadirptmeiOf^uar  inter  Matheraaticoa  Terfa- 
m proportione!  eorporum  rimatur  f proponio 
Tcrd  incomfflenrurabtlitaeee‘>nfii(ic. 

Diceiagildelineit»  ruperfieiebu! , corpori- 
bDfqvirrati9nal)bui{  qu*  aoilam  commenAi- 
rabilitatem  pofSdenc . v 

Refp.  Prifflo  quantitates  incommenrorabifes 
non  effie  omninbulcs  . Sed  folt^m  rerpediuj  ad 
•liam  quantitatem.  Vnde  de  illis  Itmplieitcr 
agere  poteft  . Deinde  agit  de  ipfis , vt  ad  cogni* 
rionera  cemmenAirabiiitatii  conducant  : nifi 
cnlmfcirec,  quenam  linee  efTent  incommenl^- 
rabiles.  nec  commenrurabiles  agnofceret,aut  di- 
ftingueret.  Sicuti  PhyCeas  agit  depriuationibus, 
negationibus  • de  vacuo»  de  fpatijt  immagl- 
aarijijlieet  entia  non, line  naturalia:  Qinaadco^ 
goitionem  corporis  naturalis  defermu»  . 

CONCLVS.  IJ.  PROPOS.  IL 

AJdt/femdtJcd,  quidquid  confidnai  dhfrd* 
3i  co»jiicr4a , cy  dh  tmt  imimJdiu- 
li  pr/tfemitt . \ 

ex  Arlft.  1. 1.  Mcthspfi.  etp,  ix.  Md* 
t€ria^xU  m/i»fih:lh,  ijux  mm  /«^^elra&iiu; 
Stnfihlit >r  «/ij^aont . /nttiij^lhUu  >c- 
96 1 f*4  m /ofibas  exMit , aon  prmt /chjibilU , >s- 
pet'  M •thematUa, 

Probatorverb  ratione.  Quoniam  Ii  l»rerec 
fenitbus  t tunc  multa  falfa  mentiretur  { dum  li- 
neam alteri  nqualem  omntnb  dicir « cdm  ta- 
men linea  alteri  prpeisd  cqualtt,  vel  dari  nequeat 
in  rebus  malerialibuspVel  ^ri  l^cem  certum  non 
fit.  Sie  redam  elTe  dudaa  » qux quidem»  an 
poIKt  rediflimddaci.dubmmeft  . Sic  circum- 
lerentiam  circuli  perfedam  I quat  in  circamfe* 
reati;s  materialibus  non  repentur.  Quod  edam 
aduertit  AriR.  i.  poft.  csp.  lo.  inciens  » 

Ctomeirj  /alfmm  fifp  m$  ^tmadmoium  nairmi 
re  deceitu^  ^d-MH  dfmnet  fdl/o  ■ tti  fico- 
mctr4m>et6mentn$dimtemp»d^em,  moa  pede- 
ifW|  ‘•mtfeffamde/i9  ptxtm  aeartdamtanAsv.fns. 
OtOmetfaifer6  BiAiJ  cmtdmdi/  f nujmul  kje  m ff 

Jr-im  tojt  loquutus  efi , fid ejuM per  kdc  sfleadoisqi i 
ic  Procluslib.  a.cap.  a.  ^ h JenfihUihv 
Uf  ermpefitus  tm^OddinediRaas » «ccirrnrnris- 
ne  diminma/ » ac  iiieftUrm  pler.ks  xh  ifnmaccr/«t- 
ttam  paritxte  lotigi  dtfieUn/ . Ceometria  >erd»  cm 
^ Idtjxatar » aSfirc  diajNctro,  i$ 

fdfflon.hkj  t <>•  sjfefi.oaiiatt  qaa  ad  drctdam  Jpe^ 
^aat » R0S  deJenfibUlbas  datet,  aae  dl/frrit , ab  ipftt 
^!dtm/epararc  rMa/ae  ( vaiaerfaU  ipjum  toaft^ 

Prob.  9.  Nam  oAendimus  panda  impartibi- 
fia  nequaquam  dan  polTe,  i materia  Teiunda  par- 
tetque  in  infinitum  dimlibilei  dTc  prout  confi.' 
MrStur  6 Mathematicis.  Cdm  itsqne  Mathema- 
iJci  pnfuponant  partea  In  infinitum  dtuifibilet» 
^tet  lumere  ens  quantum»  vt  quantam  cRj  4e 
Ideoj  vt  femper  partium  capax . Non  autem  fu- 
merc  ens » quod  eft  i parte  rei  : quod  diuifibili- 
t«'s  infimic  capai  non  eft,  aut  falrcm  incertum. 

Sic  m cuculo  lyponit  Marhematicua  figuras  in. 

Icr  't  bilrs  in  infinitum.  Hyperbolcm  ad  Aff». 
ptotumaccedicrcin  infin-tum,  8e  mulca  aha, 
cene  de  cebua  icafibilibus  oon  pofiooc  ve- 


A T V S II. 

rificaripfeddelpfia.vc  abilradif»St  vitales  fiini. 

Dices.  Matbcmacica  docet  operari  in  proble* 
mitibus  { Sed  operari  eR  circa  res  feniibilesp  ^ 
vtfunt  i parterei . Mathematica  igitur  {altem 
In  problematibus  i materid  non  abRraliic . 

Refp.  Docere  quidem  operari  > ftd  adhuc  U- 
lam aperitionem»  vri  matfrid ei 
non  applicatam  confiderare . Vnde  Proclus  lib. 
9.  com.  inqu-c.  "Proprii  in  MAiieMJtUis  difiim 
plhis  problema  9acator » ^irdrf  ad  cea/rinp/driMnis 
operantem  pTopanitor . nam^te  in  hhfit  ,fi» 

nem,  c ntempia/iorem  babu t & jiepeiumeto  nU 
dm  eorum  » ^aafitri  non  fffuet , t^madam  probU- 
mata*tcart , Igitur»  cum  Mathcmaeicul  pro- 
blema proponit , 8e  docet  operari » inRruir»  quid 
operetur » non  circa  rem  materialem  » licct » vt 
plurimOm  etiam  id » per  dodrinam»  quam  tradit» 
pmRari  queat  i fed  circa  rem  conceptam»  Be  eam 
operationem»  vt  verfantem  circa  resabRradas 
confiderat.  Quare  Sr  aliquando  docet  proble- 
mata. qur  fieri  n<‘queaDt,  piout  rea  ka  fe  bobeut» 
nonabfolut^»  V.g.  datum  pondus  dati  quacum- 
que potentia  mouere  • Quafi  quod  eflemus  cu- 
iulcumque  poceotte  vltimis  viribus  mdrudi» 
Vcl  cum  docet  Alticodioes  RellarO  fixarum»  la- 
titudines. logitudines  mefurarettaquS  fi  eflemus 
ia  centro » cdm  nec  ibi  cfle  poffimos  > fed  in  Ai- 
perficie.  Stc  deferibere  Horologia ; tamquam  fi 
planum  horixontale  fubeflet  centro  mundi»  8ti 
centro  in  ilkid  planum  vmbta  decideret . 


EXPENSIO 
Dt  Machcmdticd, 


li. 


Difficulter potcR apprehendere » quis  quod 
proponitur : nifi  nec  nomeb  cius  quod  pro- 
ponitur nouerit.  Quare  in  primis  qucrcodua 
quid  fit  Matbcmat  ica . 

Maihemsticf  nomen  deriuat  I G^^co  nomine» 
quod  Latmo  deprumptu  fignificat  dodrinS : fen 
dirciplinam»  eoqu^a  veid doceat;  qubd  nihil  » 
nifiper  oAcofionem  » vtplurinmm»  affirmet» 
8e  nibil » nifi  » aut  per  fe  cuidens,  aut  probatum 
ad  arguendtm  pro  principtjsalTumac . Alinve- 
rb  rcicotbe  pro  maxima  fui  parte  potibs  proba- 
biles. Aiot»  quam  euidcnces»  vnde  pouR  dcfloiri. 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  III. 

Mathematica  eff  fcieotia  oflenfaa , cuius 
ohkilum  ejiomne  tHud^qu^  menfum 
ran  poteft . 

HMc  Conclufio  probatur  ipfo  experimento 
quoad  primam  partem» 


_ . cum  omnes  eius, 

propofitiones  oRenfius  fine . 

Olces.  Suot  aliqui  tradlatas»vt  Optica  ARr^ 
logia » Sphfra , & mult*  aliz  partes » qu*  ratio- 
nibus probabilibus  Inituocur.  Refp.  id  quidem^ 
elTe  verum  faftem  penes  aliquas  eooclufioncs  » 
8r  tunc  non  appellatur  fimphelref  Mathematica  t 
fed  Phifiomathrmatica;  qubd  fic  exigente obie- 
'&o  psrtim  Mathematica  fit  > quoad  mcafurstio- 
nem » paruiil  verb  Phjfica » qub  ad  eas  concln  - 
fiones » quae  menfurauoni  deferuiant»  V.g.  Sphe- 
ra.qubd  probet  fluiditatem  Caelorum  erit  Phpn-^ 
cs)  quatenus  verb  ex  fluldlcacc  motus  Plaoeearu 
bjrpo- 


DE  MATHEMATICIS  AFFECTIONIBVS.  ' i, 

9c  conmeofiir«loaes  ooJIigit » 8rea  foMm  tradltar  qucJam  fundamenrairt » 8(*prinu 
dodirinai  &trducprifi»i.atlitaa  adproi^Mtdiores 

rpectUatioaes  aperiuntur » in  alija  ver3  libn  ele- 
il^cartbui  circa  eadem  obieda  profundioratjui* 
dem  cognorcuocur , red(]^elemenearcrcogn|- 
tlonea  nequaquam  dicipolunc  , quoniam  iiinea  ' 
oon  aperiantfic  JElemenu  e£ci«nt|alijf  rpecuJa- 
tiombus  • 


Iqrpotefet . 

domini  {appofitao&endie,  erit  Maihematica. 

CONCLVS.  IL  PROPOS.  IV. 


. M4ibfm4ticd  in  tres  pdrtes  diutii  fotefi  m 
Mdthematicdmt  Vaiuerfalem,  Cof- 
micam , & Microcoimicam . 

PRobacnr.  Quia  eiua  obieAum  in  trei  bat 
^cctea  laceiUt  I Namauc  eft  Tniuerfaltffi* 
«nm  ,iti  quocumque  obie Ao  ipcciai  i pr«rcin« 
4ic.  Eehoc  d Matbemacica  Tniucrrali  confide^ 
rator ; Aut eft rpcciale » arboediuiditur  induas 
ampliffimas  parces » nempe  asMubiW)  bom'ium: 
Qitc  coofidfcrac  mundum  eiulque  proportiones 
dickor  Ctfimes ; quz  bomlnem  Mtcrat^fmita  ap» 
pcllari  poteft . 

Priou  eft  duplex  t namalUefti  qusagiede 
qnamkace  Di/crtts , alia  de  CsariaM « Secunda 

raqie  duplex  eft,  alia  agir  de  Cmio , altera  agit 
Terra*  terrenirqueomnibus  » que  menTuris 
fabfunt . Tertia  quoque  duplex  eft . Alia  enim 
pcninet  adoaturambominit ; ?t  rlfus  circa  qud 
fcrfacur  Optica  • AIiafpeAatadertem  * nMe* 
duQiea  t & buiurmodi  • 

Hoc  autem  Itbro  tradirbut  Matbenutlcam 
Voluerfalem*  quz  de  omni  quantitatein  com- 
nuui  peragie  * te  omnibus  aliis  Mathematicis 
partibus  apitum  aperit.  Omnes  verb  Matbe- 
matic*  partes  polTunuendere  Iu  fuuiQ  obiedum 
promircud  • Modo  illud  rpccnlando*  vt  quanti* 
casdiTcrceacd»  modo»  vt  quanthas  continua . 
Quiarcilicet » te  quantitas  , n licrumptai  6t 
mmodastSebomo,  in  fc  quantitates  diferetas 
coottntias  an^eAuntur*  in  anas  poteft  tendere 
IntrllcAui  ; ynde  promifeu^  ueundiimquod  res 
exiffit  * Ar  dependentia  obieAorum  reporcit»mo> 
do  fit  Geometria»  modo  Arithmetica:  Vn^  tc 
haeaa  Ctieotiuura  naturam  exponere  oponet. 

COMCL.  IJI,  PROPOS.  V. 

GesmetrJd  e{! feiensid  openfudjftd  de  ^udn~ 
titdte  continui' pertrdHAt : Arithmeticd 
nm^efi  fcktftid  pariter  ofienfiiUy  ^ud 
quantitatem  dtfcretdm  intuetuTyO* 
amha  t/laa  qudntitaitSyVt  men- 
lurabiies  cot^derdnt, 

PAtet  per  remet  conclafioe  fi  nomen  Aritb** 
meticx » te  Geometrice  fecunddm  fuam  la- 
ym  fignificadonem  accipiantur.  Verum  non 
imperitaeft.  Geometrixenim  ?t  plurimdmfi- 
gnificac  eam  partem  Matbematiee  > quz  agit  de 
pianis  oomtne  vniaerCiii  fibi  Q>eeialiur  applica* 
to»qoz  proprid  Panchometria  dicitur  • Aritb* 
metica  quoque  ftriAlds  accepta  illa  eft  » qu;  dat 
rcgalai  Tt^putandi  nuUis  adbibitis  demonftra* 
nofiibua  . Mathematica»  itaque  vniuerfalU»de 
^ hoc  Ubro  agimua  partim  per  occafionem 
GaemecriA  > partim  Arithmetici  contUns  » in 
dnas  quoque  partes  (ecernitur  intuitu  modi  pro* 
cadea<R : Namaiia  eft  ElemenurU;  alia  rerb  ne- 
qaaqoam»  de  licet  eadem  traAentnr » tum  in  Elo> 
mcnceH*  cum  in  altera  parte»  Ar  elreaeadem  ob« 
iaAi  laniatio  vcc£Kar.  Xa  ^Elemeotit  taawa 


EXPENSIO  in. 

• De  tituik  Mdthemdticis, 

COngroutn  eft  libroram » Ar  partium»  quz  in 
ipbi  reperiuntur  tituloa  quandoque  expo* 
nere » n magis » quz  ipsi  contineatur  oratione» 
l^enideottds  ionotercant  t Ideoque  cum  Mathe* 
matica  fuit  prz^at  propofitioiybui  titulos;  qui 
non  explicati  poR^ » Aripfins  rei|  deqtliagi. 
tur , obnubilare  euidentiam : binceft » quod  eos 
declaraodiproUincUm  fumplerim . 

QVID  SINT  ELEMENTA. 

De  Elementis  inquit  Proclus.  Tctlat  nteme» 
trlafiint  ^dain  thetrc"  tta  Ce 

odea,  friaeipif  ratiutm  MeKtky 

Ekmenta  af^ia»tar  . BUmentariM  >erd /tiHt» 
yiMsafu^M  extenfam  m maltitMdin$»i  (oxmtimtm 
nuTi^enr  • Et  deifflie.  ^pn  amne  > Ument um  ve- 
enhitw.  torrum  iny^ff^ncifAtlJimi/inteormt 
faein  rei^t9afttian»fknt  eanSiUua, 

itaque  Elementa  funt  quzdam  Tbeoreftiata  « 
Tcl  etiam  problemata;  quz  in  re » de  qui  agitur 
Tniucrfalilfima  Tunt » & plurimarum  propofitto* 
iram  font » te  origo  Quas  Tifam  eft  Mathema- 
ticiSffeorfim  ab  alijs  propofitionibus  i fe  depen* 
dentibus  regregire  # rtpoce  illz»  quz  non  foidm 
propofitionibus  de  eidem  materii  agentibus  de^ 
fefulant  j fed  multis  alijs  poiCnc  aditus  aperire* 
Vnde  n magis  efieoe » ad  manus  » te  familiande 
adifeerenturin  enam  (eriem  coordinata  Tuerut : 
Maximi  quia  > oee  cognitio  quidem  omnigena ; 
quz  extra  Elementis  erat  ; licet  camdem  mate* 
riun>»qDzia  Elementis  rerfaiaeft»  Ipeeulsre' 
lur  fiepeoumerb  poterat  perfici  : fine  EJe* 
mentie  ad  illam  materiam  rpcAamibust  Vnde» 
aedumfeit  utUe,;  feS  etiam  neceflarium  » £le* 
micares  cognklooes  ab  extraelcmf  taribus  rcion* 
gere:  xc ipfis fingulis omnia  Elementa  » vt  res 
pgAuUbac » pofleot  ioferuire . 

QVID  SINT  PRINCIPIA. 

aVooiam » Tt  ait  A rift. » omnis  cognitio  fit 
^ ex  przexiftenti  cognitione . Etiam  Ma* 
themeiica  quzdam  habet  principia  adeo  elara»n 
proisbs  ne^ri  nequeant  »■  nifi  ftuJtd » Se  impru* 
dencer . Talia  fune . Oasar  totum  eff  maim  fna 
p.irte . In  quibus  ab  alijs  omnibus  rcieociip  dif* 
firre  • Nam  principia  aliarum  feieatiarum  mulca» 
•ut  negari  pofTunt » aut  explicari » cilm  vera  feo^ 
per  non  fine  principia  t M quzdam  potius  per* 
Aiaftpnes  mente  firmiter  radicacas^qnlm  eutdea* 
ti».  Mathematica Tcrd»  quz  principia  ponit» 
Mt.omain&  innegabilia  fune » auttalM,  quz  » 6 
negantur»  protinde  per  reduAlooeRi  ad  impotb* 
bl^oftimdac.  ^ 
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"TRACTA 


DE  DEFIMITIONIBVS. 

DEfioltioneS  »pad  Maihematlcot  Tet?*ata- 
ramrei  non  explicant  ex  eorum  loie«io- 
oe  jciim  effentiam  rei  explicare  { fed  tantilm  no- 
men exponere  fit  apui  Ipfos  in*definUionibat 
confiitutom , et  fenclt  CUoiut  tn  prolog  tfc 
Galilaruc  in  dialng.  contra  Brtifiam  Id  eer4 
pater  i<joia fi  naturam  rei  expHetrent  j oporte- 
ret t <{u6d  cam  definitionem  ofienderent  quiddi- 
tatiuam  efie , 8e  naturam  rei  exoonere  $ ound  ne- 
quaquam efficiunt . In  roneeffis  tamen  efi*t  qu6a 
etiam  aliquandb  naturam  rei  exnonant . Sed  id 
notr  curat  Mathematteutt  fiqnidem»  fi  curaret* 
maximi  in  id  incumberet  | vt  talem  efle  ret  luto- 
ruD  i qualem  definitio  dcfcribic  > comprobaret  • 

DE  POSTVLATIS. 

POftoUta  funt  quedam  t qn»  faciliter  conce- 
duntur» vc  fiant.  8e  qinfi  axiomata  fufic ; fed 
b*e  folfim  fpecolatio» ; Illa  eeri  operxlua.  V.g. 
et  licear  lineam  luce  r.Vt  liceat  ,ili»ea  jdiMHgcre . 
ptf  liceat . i^rrwnfwe  diFf  t*ti4  ei^eulm  dn  ere» 
Vertam  non  omnia ) qnc  clara  funt  • 8e  concedi- 
blHa  pofiulantur  etiam.  "PretUeere  Une^ 

4^dlem  alitri . aut.  ^ ac$nufne  diRarrsinem 
pr'd«ccre.  potuifiet  pefiulari  abEnclider  quod 
tamen  non  fecit  : Sed  ea  fineqoibui  pereulBi 
aulia  poflet  inchoari  Mfhemacica  operatiO.Cfim 
debeamus  pofTe  aliquid  efficere,  fine  probatione  » 
Ttoput  prim&  ei  operatione  cifedom  oftendatur 
cuidencer  fe  bene  habere . 

QVID  f IT  THEOREMA. 

THeorema  eft  para  fpecolatio  tUculusptf- 
fionis  quaniitatiox  eutdens.  que  nullo  mo- 
do ali  ter  efle  poteft,rocatarqoe  Theorema ) quU 
Ia  puri  rpecnlatlone  fiftit » 8r.  nihil  efficit. 

QVID  SIT  PROBLEMA. 

PRoblemaToeator  fic . Quod  fit  circa  opera- 
tionem , qoc  » aut  alio  modo  exequi  p^et  » 
tot  circa  illanl  materiam  aliud  effici  t n fi  quan- 
do demonfirat . TrU»f$Jmm  Jupif 

reSam  eanfiitM''re , hoc  opus » tot  alto  modo  exe- 
eutiooi  mandari » aot  aliquod  altud  tnangtUum 
fuper  illam  redam  ronfiitol  pofiet , & ideo 
Troblem^  vocatur  ad  fimiUtudinera  Pi^lematit 
dlaledici ; quod  firot  in  vtramqoe  conrradido- 
rlam  affirmari  potcA  ; fic  8r  Problema  Mathema- 
ticum I Ahoc  modo  alio  effici»  & circa  cam- 
dem  materum  aliud  in  oput  demandan . Vade 
illud  ) qoodaliomoio^cffici  ncqotC}  nec  de  ea- 
dem materia  aliud  fabricari » nun  vc  Probleina} 
fcd  vt  Th  orema  proponendum  efi . Sic  fi  quia 
proppoeretio  fcmicirculo angulum  redumeffi- 
cere  .*  Omnino  errorem  acciperet ) cum  omnia 
angulus  in  femicircolo  redus  Iit : vnde  cum  alia 
modo  effici  nequeat  t nec  alius  angulos  in  fnm- 
circoto  conftitu»  pofCc : Non  cmhoc»  vc^ro- 
^/eas4{  proponendum  I fed  vt  Theorema.  At^ 
inquies  tfiintqazd4m>  qua  ad  modum  problc. 
matis  »&  Theomnatispn>,-oiupofi‘uau  Idenim 
verum  efiiA  Itccc  aliquod  1 heoreou  poffic  ethun 
fttbire  rauonetn  problematis ; non  tamen  vice 
veisi.  Vnde  aucotius  coafi^rasduffl  ed  | aa 


T V s iii: 

ea»qaa  problematlf  fpeciem  ferunt.  Verd  llUui 
naturam  alTeqtiantar.  Antiquorum  verh  fentea* 
tiara  Papeus  refert  deTheoreraate»  8r  Proble- 
mate . Dirr^aor  » ioquiens  » Theeeema  efft , <fitoi 
prnpwUvr  prefufmdemcnltrAtlenfm.  Efo. 

htrms , fM-l  tfertm  U coaftTMSt^tum  prepefy^  ^ 
ideft  propofitionii « 

QAMD  SITPORISMA. 

POrifffiatis  nomen  etiam  apud  antiquos  fuit 
controttcrfum . A videnjf  Pappus  triplicem 
efferre  Porirmaiis  fignificatiouem . Primaof  ex- 
plicat » quam  antiquioribus  tribuit  { dum 
ait.  Hjramaarew  fpttiet  tmne$  iw^ire ‘PraS/rmu* 
tmn»  Re^><crbr  : fcd  mrdiaM  ejueeiem 

merhjtef^mdm^&natitram  habent; 
df,  yt  'Xmiilt  tCtomemi a y qitidemex genere^ 
Treblrm  ita  , alif  »t»d  TheanmatJ  eptnatlfmt» 
Secuda  ver6  inuiorfi  affert»inquiCs»  ImmntaU 
eff  autem  fute  Ttrtfinatii  dtfi»lti>  apiid  inniera ,& 
deffinierunriFeeifma ef?,«uW  kypetheft  defiea iUc*- 
• It  Therrrmate,  Ideft  , quod  nullam  confeqoitur 
hypothefim  ,feu  fuppofitionera : Pro  quolcko- 
dum , qu6  Theorema  triplici  modo  poteft  coofi. 
derari.  Primb.quoad  modum  proce^ndi  iu  pro- 
batione. Secundh  quoad  ea  , qu(  antecedont  de- 
monftrationem . Tert*i  quoad  ea,  qu»  iode- 
monftrsttone  oftenduntur , 

Modus  procedeudi  qusdroplns  eftjnam  sut  dl- 
uerfat  partes  enumerat,  aut  pluresoafusi  aut 
dfcerios  progrtffus  probaado  prids  multa  alit,* 
antequam  ad  vltimam  couclurtoncm  deueuiat, 
autfimplex  eft,  nulUque  vel  partium,  vel  pro- 
grtffuum,  vel  cafuum  multiplicitate  diferiniJai- 
tnr . Porifma  itaque  videtur  appellatum  Theo- 
rema multiplex  ex  aliquorum  reotentia , aut  par« 
cibus,  aut  cafibus,  aut  progreflibna  . Quaic* 
inquit  Pappus  Fori/mn  * multis  fu  inteUtX^tuf^ 
>r  ar  t<AeQ'i  ftt  ad  ^n^iyftm  grauierumt 
Jeui‘ffitH:9rMm  problemttnm,  & xenemmmem^ 
perberfibilcm  multitudine  prdbekte  ipjorum  natura , 
Si  ve^  Theorema  coofideretur  quoad  anieceu- 
tla  { in  triplici  quoque  diffccentia  vcrfantnr.Alii 
praCuponunt  aliquid  In  gratiam  aduerfariorum . 
Alia  prxfupponuot  aliquid  fadumi  quod  non  eft 
operi  demandatum  * vt  Arcbufiedea  prarfoponk, 
V.  g.  Spheram  effe  proporuonaliter  Tcdam  per 
talem  fuperficUffl , 8c  probat  deinde  • id  verd  ta- 
liter fe  habere.  Alia  iubent  ad  demoufl  rationem 
efficiendam,  talem . aut  tali  modo  operationem 
fjciendam.  V,  g.  taldm  Imcam  docere . Tandem 
fi  confideretur  Theorema , quo  ad  ea,  qo*  in  de- 
•monftratione  oftenduntur  duplex  eft|  nempe  lo- 
cale , te  non  locale.  Locale  eft  illud  , quod  often- 
dic  locum.  V.g.  lincaaefie  parallelas.  Extremum 
alicuius  line»  e(Te  in  rircnmierenua.  Tale  pon- 
dum  efle  ih  medio  circuli  j qu»  proprid  circa 
quanucacem  non  fgnt  j nifi  redudiud » quateudi 
locua  eft  proprietas  rei  quanticatiu».,  8r  deferuic 
ad  illius  cognitionem. 

Dtcic  itaque  Psppus.  Quid  fecundum  luolo- 
res  Porifma  non  eft  Theorema  locale  , co  quia 
prcfupooac  Hjrpothenm»  feu  aliquam  fiippofitlo- 
nem  , quam deiodeoon  explicat,  cuius  fit  illa 
foDpoficio,  feuqoxnam  Mnfuper  illud,  verbum 
de/SnV  ambiguum  eftj  nefeimus  cmm  i Ao  deficiat 
l^la  hjrpochefis  ad  hoc»vt  fit  theorema  localeiAo 
Ipfum  Theorema  deficUc  a locali, Ideft  localis  n*“. 
tari  odaficqaatiuricib  quod  Hjpochefim  obcmcnc. 


DE  mathematicis  A FFECTIONIB VS. 


Verdm  Proclut  in  Eocltden  lib.  (ic  Porif- 
im  defiaic.  ToriJmj  etUm  de  ftibujdtm 
iiktit  dUUtir  mjtu  fimt  sh  EteKde  <c  n/cript* 

WUtM , ^r^prti  >ero  uUs  diea»titr  ; ^*ando  ex  de^ 
wmfieetit  «imi  elt^aed  Tbeerme  "oiii  ncn  ptopo^ 
nmtixf  emerpt , ^ «fertw ; Qped  peeptefeet  Po- 
ttlma  appeUaexstl  tfut^  Ixertem  ex  ftlent^c*  dtmw^ 
fhatifmeehiter  , prater  expeSathnem  feRu»»  • 

I Iraqtte  habeiAui  chr  om  duplketn  feofum  t pc> 
nes  <yaem  Porifina  accipi  queat.  Primum  ex  Pap> 
po  iuxtaantiquof.  f.  quod  fit  quid  medium  tnur 
ProbknM.  & Theorema»qu6d  & poffit»  vt  Theo- 
rena  vt* Problema  proponi.  Secundum  ex 

Proclo  • Quod  fic  uetuti  quoddam  Corollarium 
es  demonfiratione  colledum  • & breuicer  ex  di* 
dltoftenrum  • Obtinetmu  quoque  aJias  duas  ex 
PxppoPorirmatis  acceptiones ; fed  obrcuras*  flr 
xactpiccs : Nempe » quod  fit  aliquid  fimilc  Theo* 
tcmati  locali . Vel  quod  fic  Tb^ema , vel  Pro* 
Uema  quoddam  multiplex . 

, QVID  SIT  ZETEMA. 

ZEtemaefltita!us{  quem  Algebrlci  folsope- 
* ratiouibusprcfigunt : ciim  eaimea  > quse 
Algebra  docet  non  demonAreneur  t fed  in  ipfa 
operatione  nota , 8e  coidentia  auadane  j propter 
boe»ncc  Problema,  nec  Tbeorema  appellare  po* 
raceaoc:  vnde  quam  medio  nomine  Zetemaap» 
pcUaiacruati 

QVID  SIT  LEMMA. 

LEmmata  rufltpropofitioncs  minus  principa* 
les , 8e  que  obledum  $ de  quo  agimus  , non 
reTpIcluat . Sed  umeo  ad  demooftrationes  alte* 
xiot  propofictonit  omnin^  necefiarip  func.Lero- 
na  Itaque  eft  deraonftratio»  Teu  eonftruSio,  que 
aeccfiarib  ad  demonAraodam  aliam  propofitio* 
nem  principalem » 8e  ad  rem  fpe^atem  preter 
ioftitutum  aAumitur . 

QVID  SIT  PROPOSITIO. 

PRopofitio  cA  nomen  quoddam  genericumi 
qu^  cdm  Porirmati , ti^m  Problemati  > tum 
Tbeoremati  conuenit,  Ar  nlbil  aliud  fignlfica^ 
mfi  qubd  proponitur  aliquid  oAcndendam  • 

QVID  SIT  ANALYSIS,  ET  SYNTHESIS. 

ANalpfii  nihil  aliud  cA } nIA  quedam  cxpll* 
catiore!  I que  proponitur.  Spnthefis  ve* 
rb accipitur,  cbm traditur  modus  operis , qubd 
fieri  linetur  • 

EXPENSIO  III. 

De  M4ihetruuic*  inSiruRione . 

MAtbemattca  ioAltudo  » aut  poteft  fumi 
iuxtafubieduma  aut  penes  modum  in* 
ftraendi . 

Si  penes  modum  inAruendi  i Modus  quidepa 
eaidens  eA . Sed  Syllogtrmis  non  procedit',  ac 
EAthimematum  cootlouaca  ferte  , qux  breuliis 
probant.  Ratio buius  rei  eA:  Quia,ciimlaepd 
repetant  cafdcm  literas,  fi  eres  propoficioa^  tf* 
Aceteoc  , vc  requirit  S/llogirmus,  pronam’ Ib 
mencein  audieatium'  coafuiloacm  loduccrelit  • 


n 

Vnde  Eoejmemaeibuf  vr8'ur,qup  cbclufiniic  hiH 
mediatam  habeat  ,8r  qua:  probata  Spllogifmi  de^ 
monAratiui  cficatiam  confequuotur  , 

X Quod  incipiat  i primis  principijs  , 8e  paula^ 
tha  deueniae  ad  conclufiunet . Vnde  cootrari» 
modo,  ac  Pbiiofophiafacit , i^uidem  bcc  eoo*, 
clufionem  immjrdiaie  s premims  deducit  tmme* 
dbtioribus  , Ar  detnde  aAumptas  prxmiAas  pro- 
bat euidrneioribus  altis » donec  ad  prima  princi* 
pia  deuentum  fit . Ac  Mathefis  i primis  princi- 
piis incipit,  Be  pauiatim  per  diucrra  Enchimema* 
ta  • dinerfarque  conclufiones  , ad  Ulam  vliimom, 
quampropofuit,  tandem  accedit,  AtioilUcon* 
quiefeit , 

I Mathematici  nunquam  anticipant , neque  ve 
probata  accipiunt  , qu«  probanda  poAmodum 
fnnt,  Vnde  Proclus  ad  ii.  Eucl.  propoC  ait. 
Dtmexfirationem  tutem , perjemicuiilum  fit ; 
net  eemmemerare  difftxm  rA  t Multa  enim  pruff 
poait  eorum , <jm  pofierOtt  eiieudtndafm.tt  eb  £/c- 
mrHtartfijuen/litutmittedire  omnin^  recedit . Ec 
propof.  S}.  relfciendo  operationem,  qui  fiunt 
anguli  arquales  ex  peHpherljs  Ineercepcls  atquolU 
bus inquit.  Huiufm»di  itaque  oRenftomtm  f tan^ 
ejuum poHeriorihux utentem , ab  eltmenturi u^itii» 
tione alienam  efie  eert/emut» 

Aliquando  tamen  ipfe  Proclus  anticipaule 
oAenden  Jo  ad  propof.  S4.  Eucl.  quz  fequentibus 
indebant  ad  fui  oAcnfionem,  in  hocverb  fe 
geirntanquam  interpres,  Ar  non  vt  abfolutb  pa* 
reret  euidenttam;  fed  potibs,  vt  imiigicarec  falla- 
cias, qux  in  ea  propofitione  potuinenc  accipi. 
SicClauius  contra  Pclletarium  anticipat  , Ar 
Commandinus  , vel  qui  addiderant  propof.  ex* 
cremas  lib.f.Eucl.  fupponuntenimpropof.ts. 
lib.  6.  Nam  verd  non  |weA  dici  demonflratio  » 
nec  intclligi  quidem»  qux  pexfanonit  non  oAen- 
fa , fed  potibs  credulitas  » Ar  obfcurius  : cbm 
addifediem  opporceat  credere  ea  eiTe  demonAra* 
ca{  vt  hxc , quxob  illis  dependent , fibi  perfua* 
deae  , Ar  capere  nequeat  illa»  quorum,  nec  qui* 
dem  figuram  afpexic . Vnde  valde  illi  culpandi 
fnnt)  qui  Euclidis  Elementa  perperam  augentes, 
ea  introducunt , qux  multa  cognitione  aljamm 
propofidonum  inmgene , non  dum  haoAam,  vt 
fuam  euidentiam  Dancifeantur  . 

4 Peregrina  fugiunt,  8e  qux  ab  InAitoeo  rece- 
dunt . Sic  Proci,  lib.s . cap.  10.  enumerat  condi- 
ciones , qux  ad  inAitutionem  Mathematicam 
neccAarix  fnnt ; & ea  Inter  primas  cA  ••  yj**d  fient 
neeefiarta  non  omittat  f pe  Juperflua  «en  imtff&at  | 
perfipieuitatem , & hreui^atein  ferunt . Et  ratio 
cA.  Quod  imperdnens  fit,  fclentiim  extra  fuum 
obie&um vagari , Ar  alia  obic&a  contemplari, 
qux  ad  ipfam  non  fpcAant . Cboique  partes  Ma- 
menuticx  fint  fclentix  maximi  fubordinatx ; 
quaru  voa  ob  alia  aliquo  femper  lubalternarionit 
vinculo  dependeat  j omnes  commifeere,  cA  om- 
nes confundere,  nihilque  certi  tradere  j dum  om- 
nia fine  oeceAariS  dependendi  traduntur.  V nde 
In  lura  Mathematica  maximi  lUi  peccant , qni,vt 
ex  vngue  adlfcamus  Leonem , dum  vnam  pro- 
Mfidonem  probant,  alias,  qux  illius  loci  non 
luot , prox  es , piopofitionefque  ex  aiijs  o(^  co- 
gnids  oAenfas , aut  tancummodb  aAercaa  odfe-, 
tunc  »Ar  fic  mentes  difeentium  tenebris,  oAun^ 
dubt , Ar  in  ambages  vrgent. 

^ Eandem  probationem  multoties  repetunt  j 
dunurodo  propofitionideferuiat,  qoam  ucmoii* 

Arare  fatagunc  V Sle  eandetn  dcmonAtatioiiam 
p 9.Ari». 


IS  T R A c 

^.ftfi«propof.priffi(Cttet!deiKpUe«e»  ftptf» 
£m  vbtqoe  ri<lere  eft , 

6 Licec  niuntar,  que  proeonnat , oAea<fere 
Mathematici  > altqua  tjmcn  lunt  j qa;  nrmniit 
probabili  ratione  atttogunc ; Vode  MaihcCafe- 
coo<)um  omaei  fuar  partea  enldena  oon  eft;Nam 
In  molfa  fuiapareiboi  ob  defedum  principio* 
rDm»abinftittitocle(iclc»  8e  probablliucecoo* 
qoiefeit : Sic  Aftrologia»Opcica»$phpra  qooqoe» 
fc  Theorica  Planetarum  > frmalci  aJi;  tradatai 
ez  parte qaidi  cuidenteg  funt,ez  parce  Tcrd  pro- 
babile# eoadune  » rnde  fr  Pbifiomathematici  di- 
«umur.  Omnei  aucem  pruea  Mathcmatlcf  pro- 
b^ilea  fuac . Quia  enim  credat  Te  dioifffTe  per 
leftiffimi  lineam  bifariam?  Cireniam  pcrfefttr> 
Hmum  duxiiTr  ? 8e  circloutn>aut  crure  fegtrance» 
auc  pede  Immoto  parumper  noadiuaricalTe»  8r 
ficdealija.  Qua  de  re  Problemata  Mathemati- 
ca f rt  monoimua»  abftrado  femper  fum  iotelli* 
geoda^  irteoidentercoocladaat. 

EXPENSIO  IV. 

Peillii,  qui  Pudijs  Muthemuticif  tferum 
nummi. 

SCiant  illi  fruftra  terere  tempua , 8e  lo  rencoa 
niti:  fl  poftponcia  £lementii,&  prprequifi- 
tia  iradatibus , velint  poftcHores  Matbematicat 
ijernoodraiionea  haurire.  Duplici  enim  decaa- 
fa  nuoquam  intelligcnc . Primb » qubd  ea « ou9 
ia  demooftracJa  apud  Mathematicoa  funciobura* 
ra  per  fe fiat» fr  qu«  migmatis  formam  prffe* 
ferant»  n putes  de  tripae  Apollinem  loqui, 
firabfoleta  cAri . Imbflr  aliqua  i probabiltcate 
remotiflimafunt:  oi/i  dcmonftraciooe  firmen- 
cur  ita  qu6d;  nec  quide  probabilem  alTcofum  eia 
lotelledut  prxberepodic  proprio  lumine  ad  id 
fuadencc.quod  ndeDenicinalija  fciencl;t*Siqai- 
dem  »qu«  V.g' Pbilofophi  alTumunc»  vt  preioa* 
ta  » 8e  demonflrata  io  antecedeacibua  talia  fuue » 
Tt  iotrllcdua  proprii  vi  impellente  non  abnuat » 
Vndefi  nooemdentem  , faltem  probabilem  co* 
gaitionem  alTequuotur» 

9 Termini  Matbemadci  ebfcorl  5 neque  pro» 
»ri«.a  uid  figniliccot » At  quo  pado  Imaginationi 
raprefentari  queant»  nefcitille»  qui  prima  non 
▼ideriu  Sicut  enim  propoltcio  fine  figuri  licet 
SBultia  explicata,  8c  clarUEmia  rerbia » argumen- 
tifque  oAenfa  percipi  nequit . ItamultbnUnua, 
^ prcccfieruot  intelledul  , feu  imaginatio^ 
foccurrere  queunt » cdm  tum  demonlfratioac» 
tum  figuri,dcfiieaantur . Quamobrem  patienter 
procedendum  eft»  &cumUadacua  primus  alteri 
udicom  prarbeat » per  omnes  fucceiSa^  tranfeon* 
dum.  Verum  tamen  eft,  quod  non  omnes  tra- 
datus  «quali  nexu  fe  rinciunt,  aut  adeo  necefia- 
rio,  rtquia  aliquem  intermittere  non  polfit» 
dum  ad  alios  fcftmetj  fed  nplurimdmfe  necef- 
farioaftringui»  vlocuio  » aut  certd  multbfaci- 
Jitts  erit  aatccedentia  lcgifi*e » ?c  fiogula  poftre* 
ma  omniob  percipiantur . 

Verum  eft  quoque  Mathepjacica  praxibua  Ttt, 
«mr  indepcodeoceraboffloi  dcmooftratiooepoC 
fine  exerceri  • fed  nunquam  incclligi.  fithioc 
artifex  Mathematicus  excellens,  ft peritiis  eoa* 
dere  poteft  fpreets  demooftrauooibusjqup 

^ cxgf ccadb  peaiby  MwUnnt  • 


T A T V S III. 

Ne  tamen  a]iqu’i  , qnl  vnsm  » IttCalcerifli 
Mathefeos  partem  confequi  exoptat » non  om- 
nem animo  amptrd> » mole  rerum  adifrendanmi 
obrutus , deficiat , fr  ab  incento  fe  abfterreati 
fingulis  tradacibus  indicabimus  , qu«n>m  nc- 
ce^arid  prYcognofccnda , qu«nam  canctkm  rtili- 
ter,  vt  facili  pretermitti  polfint  { Et  per  omnes 
partes  expediti  omnibus  fuperftuls  amputatis  db 
fcurremus,  vt  quantum  innobireft,  omntsfa- 
cefiat  difficultas,  Ar  planum  fteroaniricer  ndoip 
ait  inceljigeoda. 

Si  quis  verb  exquirat.  Quinam  incenia  ad 
ftudia  Mathematica  apta  fine.  Ifff  rc^nfum 
erit  • Pueros  omninb  ablegindoi , fi  de  demon* 
ftrationibos  agatur , felumqoe  ad  primaa  defi* 
niciones*  Ar  praxes  admitti  poterunt « Dciboo- 
ftrationei  enim  Mathematice  ardue  liant , d io* 
teiledum  perfpicacem  Aracueom  fummoperd  re- 
quirunt, maximis  ciim  agitur  de  propordoob 
bus . Et  fi  quando  querit  Ariftoceles  * 

^nod  pM^r fieri  Aiarhmariciu  potefif/apieKS  .ikim» 
0Htnitnralii  iria  perefl.  Non  incelfigit  fimpUcI- 
ter  de  puero  { Sed  de  iuuene.  Sieeoim  affirmat 
6.  mor.  cap.  8.  itaiefief  iictt  oeamefrict , 
matiei , & i»  einfmpd  rebut  fapitntet  euad mt  f pru* 
dcisc/  af$:em  engdireno»  yidentnr.  Quod  Ar  poteft 
incclligi  circa  praxef  j ficut  Ar  prudena  fpecul»- 
ciudiuuenis  fieri  ,*  fed  non  pradic?  poteft;  hi» 
uentute,  Ar  femore  animi*  rcrumque  inexperieu* 
cli  prohibente  axiomata  prodeati;  ad  opus  redi 
demandari . Sic  licet  tuuenes  exercitatifiimi  In 
rebus  Mathematicis  fint  | non  tamen  io  demon* 
Arationibus  exhauriendis . Cdmenim  luueoum 
animi  inftabiles,  Ar  ad  obledamentaaclinei  fint» 
parim  ad  Mathematicam  babilrs  videntur,  que 
Ingenium  patiens , ftabilc , remotum » Ac  foiiu- 
rlum requirit  > Arixuxim?qabd  hodie  Mathefit 
In  tantam  molem  exercuerit ; vt  qui  omnia  pro* 
bd  aouerit»iamadeattoa  feperiteaificeamlpla 
perddione  dodrinc  experiatur . 

EXPENSIO  V. 

Ve  Principes . 

PRlncipIa » qu«  primo  Elcmentornm  libro  !o* 
feruiunt » ea  coti  Mathematice  aditum  fter* 
nant » ficut  Ar  ipfe  primus  liber  lanua  ipfios  eft» 
Ar  iiroen,quo  pofthabico»  nullum  aliunde  in  eins 
dcmonftraciones  fefe  iter  aperiat . Sunt  autem 
ia  duplici  differentia  j nam  quedam  fun'  > qoc 
pertinent  ad  materiam » de  qua  agitur»  vt  tietot* 
tiones ; alie » que  ad  difeurrum » Ar  argunieou- 
tionem  infcruiunc : vt  funt  prinu  principia  per 
fe  nota  > Ar  conceflioncf  • 

DEFINITIO  I. 

jp  t^iSasi  efi  p udn$  pau 

DEFINITIO  II. 

DEFINITIO  121, 

Syperfiaa^p  ^ImiittedUm  , & /a/Aedi- 
Rcxi  raxnbn  halet , 

Dicitor  pMftMi  ouliaffl parum  habere; quia 
■"  ■ xcci- 


\ 


DE  MATHEMATICIS  AFFECTIONIBVS: 

Acdpltur  f ?t  vltima*  (crmimtt  !ine«.  8e  Hnea<Tt 


.Tldmus  tenninu  Tuperficici : Sopcrficics  auton» 
vlttoim  ccrminas  corporis  concepta  explici* 
ce • ioad^aato . Ideoqtre  i Tuperficie  «tcla> 
dtincar  purrs  rectmddm  eam  rarionrtn  « tn  oaa 
coocipitur  terminus^  nempe  penes  prortindita- 
ten  t oon  tjaidem  pofitiu^  • 9e  conceptu  'fli<’nia- 
duot  fed  aeeatiud  prefeindendo  ipartibuiCe- 
cnodijmprolondicaeem»drde  illo  concentu  lo> 
ouitur  Euclides  io  ruperficie  definienda  rxduJd- 
&0  parces  , quoad  proruoditacem  i fiiperfide 
proac  ioadequaed  concepu  , Se  prout  ftat  in 
IncclleAii . Et  eodem  modo  loquitur  de  linelda> 
cicudinem  ab  ea  excludenda  ( quia  prpcit^«vt  ln> 
ad^qoatj  concepu  » prout  terminus  funerficiela 
partes  penes  lacttiidinem  excludit.  Eiquiapun* 
Ai  fune  quoque  termini  line^ ; btne  eft  , qu6d 
etiam  i punfto  debuit  excludere  partes  fecun* 
ddm  longitudinem  , 8e  quia  erat  in  liaea>  Sk  per* 
cinebat  ad  quid  ipfiosicum  effet  eius  ricimus  ter- 
minus ; hinc,  etiam  debuere  ab  en  excludi  par- 
tes penes  latitudinem)  Se  quoniam  linea,  quid 
erat  ruperficiei , vepote  terminus  ipfius ) hinc  flr 
i linea , Se  tdeo  etiam  a pando  debuit  excludere 
partes  penes  profunditatem . Ideoque  pundum 
CISC  famptom,TC  terminus  linee  debuit  ex- 
elodere  partes  t Sc  penes  longituncm,  8:  latitudl- 
oem,  Se  profunditatem.  Vnde  bend  definitum 
eft  rMM/  p«ri  RStlaj  non  quidem  i parte  rei  $ fed 
prone  robftat  nofiris  conceptibus  negaciuis  ex- 
piicicis'8r  inad^quacisicuna  pundum,  eoam  pro- 
ut e(l  in  intelledu ; fed  ad^quatd  conceptum  pu- 
tes obtineat. 

DEFINITIO  IV. 

Llncd  satem  rcrmiRi  fant  panffa  • 

Non quodomnis  linea  terminos  conTequa- 
tnr , cum  mutue  redeant  in  femctipfas , vc  CircH~ 
Itru . SHptics , OrhkatiirU . Sed  quia  omnis  li- 
nea , qup  terminos  coarequhur  punda  vice  cei^ 
minorum  recognofeae ; fir  quod  omne  pundum» 
rt  terminus  alicuius  linep  concipi^dum  fit  { cilm 
Ic  (olam.  Ttquant^tu concipi -nequew ea  ruio- 
ne , qu6d  nnliam  fine  linea  partem  obeiaeae ; Er 
partibus  autem  * n didum  eft  i quantitas  eflen- 
tialiter  conftu . 

DEFINITIO  V. 

Reo  4 Vtnea  e/?,  ex  sqno  fiat  htetiseet  piOlt, 

Ideftivt  exponit  Proclus  , «^vad  qaxa- 
ta  fit  p««dorMNi  slieriu  ah  alteta  dlfianeist 
Santa  fit  nOsUaeat^Mahxpfis  terminatar  atagak 
tadoist^  boe  tfi  ex  xaaa  inter  fas  paaOa  eoUaeari, 
Quare  linea  reda  efi  Dreuiffima,  qupdepundo 
ad  pundum  duci  queat  , vc  patet  in  l.  figura.  Si* 
quidem  pnndatat^  maior*  qudmcootinuau  li- 
nea , que  inter  A>dc,  punda  mediant. 

Regule  ver6  allcmus,  auc  cupref , aut  llgoest; 
qop  dcferuic  ad  ducendas  redas  lineas  examen 
^Si  ei  adhibiti  ducatur  linea  a s ab  a In  a pan- 
da. Deinde  inuertatur*  n regulf  fuperior  fu- 
perficies  fit  inferior  rcl  inquendo  excrema  ipfiuS 
ad  eas  partes*  ad  quas  erAAC*dexcrum  ad  dextram» 
fiaiftcum  ad  finiltrom » 8r  ducatur  alu  linea  * de 
pnodo  A ad  pundum  s , nam  fi  per  primam  li- 
neam incedit  operma  eft,  fi  ver&  oon  incedit  fal- 
le. K^cloeft)  qiua  Imea  reda  eadem  excrema 
ceofequens  > Ipatioa  oon  occupat»  vt 


DEFINITIO  VL 

TErmini  /aperfieiiram  fimeltaex. 

Superficiervm  * Se  linearum  terminantium 
exempla  Proclus  aflignat , >mhrat , que  ci^m  pri- 
ustiones  fine  * Se  nihil  confeqncncer  altitudinis 
habeant , latitudinem  tamen  , 8r  longitudinem 
poflidcic  lincirque  terminantibus  circum feribi- 
tur.  Illud  nansqoe^  in  quo  vmbra  finit*  lux  in- 
cipit * quod  equidem  indiuifibiJeeil:  nifi  . pm- 
oumbra  oblitcretur.  linea  eft  * vmbrofam  fuper  • 
ficiem  terminis  definiens.. 

DEFINITIO  VII. 

Q yp/rfitiet  pUma  efi  ea » ^ ex  a/jae  laat  interia- 
^ tet  lineat . 

Scilicet*  qux ad  infisr  alicoins  fperuli * nihil 
anfradnorum»  impoli  tum  » aut  montnofum*' 
rugorumueeontinec.  Eftque  fuperficiet  breuif-- 
fima»*  qux  de  linea  ad  aliam  lineam  » duci  queat. 
Ec  fi  fuper  eam  ducantur  rdde»  omnes  fecun- 
ddm  oninem  fuam  Tuperficiem  * fabledum  tan- 
gent) Vnde  modus  expcriundifuperficicav»  eft 
regulam  exadilltmam  Illi  nraitlmodd » 8r  penes 
diuerfos  fitus  applicare . 

DEFINITIO  V I II: 

Planae  an^alnt  efi  daarunt  linearam  in  plana  /g 
mntao  tenjienttnm  oltrfint  nd  alteram  im^Hantio, 
Angulus  plaousi  Mi  fit  i linett  redis  hic  fpe-^ 
cisliter  definit  ab  Euclides:  Quamuis  * Sr  an- 
gulos curailineos  comprehendat  » qui  Mdem 
plano  iacent . Licet  enim  multx  lincp  curuh  ai 
fefe perpetuo  flnxu  Inclioeoc,  vt  ciicultrs»  Elii- 
, peiea , Spiralis » fir  tamen  angulum  non  confit- 
tuanc . Nihilominus » Se  ipfp  angulum  efficient» 
vel  ad  aliam  cumam » vel  ad  redam  IncliiuCf  .qug. 
fequellam  fu^  inelinactonis » flr  normam  non  imi- 
tetur» vc  vides  figura  8r  q.  Se  %.  At'duqciren- 
lonim  portiones  a i,  fir  xc  dodf  durius  centris, 
fi,  fir  D angulum  non  confiituunc  * qura  licet  dis 
nerfo  centrodacamnr , aiccsxumen  alterios  Aak 
dum  fusuUer  Tequicur , 8r  inclinatiooen  emol- 
lit. Sicut  enim  t«dq  I rtdttudinedrfiitdcntes 
anguium  confiituunc  .*  Sicquoque  curuptuam  in- 
clinationem» fir  dnduni  noncomieuancesangua 
Itim  coofiituenc . 

^ Nota  verbi  qobd in artgnloduopofluQtccnfi- 
derari , fir  Ipla  linearam  inclinatio,  fir  fpacian* 
'quod  inter  Uncas  rcdai  ab  IUI  inclinatione  re- 
linquitur . EttclUlef  verb  noft  legitur  Ue  fpatio) 
fed  dedpfa  inclinatione.  Vnde  frigidam  ell  il- 
lud aliquorum  paradoxom  ; Lineas  mutnb  Inclip 
natas  udos  angulos  confiituere » licet  enim  duo 
fpatia  relinqnant , nempe  At  ac  extimum  * 8c 
A t c iotimnraj  adhuc  tamen  rna  eft  inclinatio  . 
Quare  fir  vnus  angulus,  qm  rplinquit  fpatium*ci- 
tetius  A a c E vteumque  terminandum  * 8r  non 
vnici  redi » 8r  internum  a s c » quod  dudi  linei 
redai  pundo  a sJ  c terminari  poteft  * 8;  hoc 
fpatiam  eft  proprii  anguli»  qui  circumfcreneli 
AC  metitur  fado  centro  in  fi  vcnice  inclmatio- 
nts  i Itaut  maior  ille  angulus  dicatur » qui  h ahe- 
td  poted  xqualis  Circuit  interpofitam  maioreni 
eireumfereattam  inter  crura  a s,  fif  fi  cj  mtnor 
vert  i qoi  minorem  inter  fua  crura  comple^  "»^ 
PeupherUm.  ’ « 

D * D£z 


T R A C T A T V S ML 


: DEFINITIO  a. 

Cf^m iMtem  lke4  r$^ 

fUtfimint;  reffUinem  Hh  giigMl>*t  sptCattir, 
Pxtet  definitionem  odaaam  dcinguliendl- 
JloeU  pnrcipuj  loqui : qnU  untdm  lunc  redili- 
neofum ponit  definitionem.  Sunt iurem  plorei 
forme angulorum  rrdilioeorum.  Srmirtonrai, 
de  quibus  hic  ruperflod  loqueremur  . ‘Tantum- 
nodb  gencric^  aduerte.  Mixroeeos  HTc^  qui  cur* 
tti  , heredi  continentur,  vt  io  fig>jra4. CuruU 
lineos  autem  duobus curuii>vt  in figurari* 
dereeft. 

DEFINITIO  X.  . 

CP^m  attitm  retia  (:»ea  fiper  *eff4m  infttlene 
lineam  angui  s faci»  4elneept  at^nale»  , reOtif 
m ytenfme a^naiinm  a^gnJ'Ttim;& 'mTiRit» 
re3a  linea  perpeniindan»  yeeatar  «V»'  . 

Anguli  deinceps  Tunc  ilii , qui  ab  eadem  linea 
ritracontadttffl  produdi^fc abaltera  inclinati 
fiunt  ad  idem  pundum : Sic  apud  d.  figuram  ao- 
gulusSAD  , arangnlusDAC  ad  Idem pundnm 
A effedi,  anguli  deinceps  roeltantur  SI  ergo , 
!n  ipfa  6.  figura  , In  pundo  d.  reda  a 6.  cadat,  8e 
angulum  a d t,  «e  alterum  • d a , qui  fune  anguli 
deinceps»»qaalet  fecerit ; itaut  d a non  magis  in. 
clinet  in  hanc , aut  alteram  partem, anguli  illi  re> 
di  dictantur. 

DEFINITIO  XI. 

O Btufus  angnlns  efi , rrd«Mator  efi; 

DEFINITIO  XIL 

Cueut  >erd,  tml  mhrared  relh. 

Acutus  itaque  angulus  erit  b da^qnlim!* 
aor  redo  eft  • d A . At  rerb  cdi  redo  maior 
erit.  An^ullautem  apud  Mathematicos  itibus 
literis  defigoantur,  8r  media  literifemper  figni* 
ficat  illud  pundum,adquodfit ioclinaLioa & ip^ 
{«m  aagulum  denotat . 

definitio  XIU. 

TErminot  eSi  aliemut  rei  ttirtmim  i 

Vodefunttret  termini  quantitatis,  Fnn* 
dum,  Lioea  , Snperficfti;  quia  eam  (eenn* 
dum  tres  rationes  terminant  • 

definitio  XIV. 

Figura  rH,q««/iifirn0,  yti  flurlbnt  ttrminu 
iomprebtnMttnr , 

IgUur , nec  pandum , nec  angulus  figura  efij 
quia  terminata  non  funt  fula  termioia.  Angu* 
luaenim  licet  fi  cliufolduobus  terminiijaoo 
tamen  rndique  t Cdm  ab  ea  parce , qui  linee  pa- 
tent • licet  pol&t  terminari,  ?el  reda , eel  corui^ 
d fieri  triangulum ; non  tamen  de  fua  e(rcncta,he 
fecundfim  efle  prectAim  angulua  id  coolcquitur  • 
Fundum  rero  iecundum  rationem  puodi  ter« 
minus amnigeaer  efi,  cum  nallampartcmam* 
pledacur:<j[iuderd,  nec  plures  termi»os,aut 
ambitum  cootequi  poterit  hinc,  & inde  claudeo* 
tem  i alloquio  io  partea  difiioguerccur  • Sic  nec 
^***^-M^*  i etiam  fi  aljquihu  cenabis 


ebuderecur;fi  tamen  ab  aliqui  parte  fu  Infioltiini 
pateret  , figu'f  af^>dlar'on<  m merrrenirjqnU 
terminis  rodiqui  non  comprehenderetur . • 

definitio  XV. 

• 

Circulus  eil  fi^nra  plana  fnh  vaa  linea  em» 
preherjk  • q*A  Perlphcria  apfiatnrt  ad  q«ffW, 
ah  vnapnrMo  earum , intra  fgnram  frmt  ,000- 
netteS*  'itiea  tcrmi^antttanuaietjnnt. 

Si  io  figura?,  omnes  redpi  pondo  a in  peri- 
fdieriam  terminantes  , vt  a • , Or  a e»  a b , & a i 
fiat  squales  « ille  vocitur  ciaeulnt.  Poeeft  etiam 
hoc pado definiri.  Orca/arcd/?^»rAp/eat » 
defcrihdtarilineafiwUa  altero  manente  rrmnerMM» 
ailo fe  awart/c  j doarc  ptrurnirt , a4  idem  pimHim* 
i^dife^tmotut  • Sic  fi  linea  a emanente  a 
moneatur  , donec  alterum  rxtremnmB  fe  mo- 
nens perueniat  ad  puodum  Idem  t,  i quo  incepit 
motos,circuluffldrfcribec.  Differunt  autem  iftg 
definttloaet,  quhd  hsc  c^ufam  efficientem  ex- 
plicet , illa  formalem . Gemious  apud  Proclum 
rocat  lineam  circularem  rompofium;  nempe  re- 
fradam , 6e  tn  (efe  Incli  natam , 9e  angulatam » 9e 
Arift.  r. de Ceeloinqnrt. Circulum  mfinitiiao- 
gnliscooAare  , quod  intelligendum  efi,  non  A 
parte rd  tquafi quod circulus  materialis  infini- 
tis angulis  plicaretur,  chm,  nec  quidem  infini- 
Us  partes  confequatar:  Sed  quodez  fuo  concepta 
debeat  via  pars  concipi  inclinata  ad  aliS.  Ciamq; 
in  quantiface  partes  quidem  in  infinitum  concep- 
tibiies  fiat  { licet  uon  fadibilcs ; hinc  efi  * quM 
infiniti  anguli  io  clrcuto  concipiendi  fiot}Dcm- 
pe  quxiibet  pars,  qus concipiatur»  fi  n circuli 
concipiatur,  oportet  concipi,  ad  aliam  inclinat^ 
iacerids  minor,  exterlils  maior . 

DEFINITIO  XVI, 

HOe  yeth  pnuffm  Centrum  dreiiJi  oppeBatMr2 
Itaque  nullum  aliud  puodum  rcniFxiMi  oi- 
fi  circuli  dici  poteft  , eo  quod  debeat  effe  in  dr- 
culi  plani  medio,  ^n^  autem Cearnmi circuli 
dicitur  pundum  , licet  eo^  nullas  concludat 
partta  1 omnes  tamen  liocai»  quz  i circumferen- 
ti* ducuntur  terminat . Quod  nec  lines  recon- 
dam, id  iuxti  quod  in  pundum  feruntur,  parttt 
obtineant ; nimirum  latitudinem,  2^ hoc  Metfu- 
ph^fic^ , 8e  abfirad^Kum  fundamento t.*men  Itl 
re,  fcilicct  in  ipfa  diuifionc  circuli  infidoret» 
irteft  fedor  1 as  ,ciin  eolmdiuifionearpatinia 
non  occupent  in  latitudinem,  mente  concepta  / 
nec  illud  »quod  terminat  ifiu  diuifioncs  , partes 
habebit  in  latitudinem  * Sed  neque  in  longitudi- 
nem :cum  linesterminus  fit.  Verum  materia- 
liter I & in  ipfa  quantiute  pundum  proprii  noa 
cfi,necio(liutfibile,  cum  nulla  para  in  quanti- 
tate ipfa  iadiuifibtlis  fit ) rc  fupea  didiHD  eft  • 

DEFINITIO  XVII. 

Diameter  autem  CtrcnlieS  re3a  qitAdusp  il» 
nes  per  nntrum  duQa  » ^ fitis  extremis  im 
pei?phrriain  ttrmiaans\ aua  cifOilum  hlfertd fecat* 
Tales  fune  in  fig.  7.  lines  1 c » & b v ; Tran- 
suat enim  per  eemrfi  a,  hr  io  pccipberU  finhmt 
iuis  extremia  1 i & c,  ficuteti^  e,  & vidre». 
Jiunque  bifariam  fecant ) quia  per  pundum  me- 
dhnncraafeaat.nempc per  centrum.  Quamob- 

f»  r fi.fi^cfickt  drcttii  pUeasstor,  In  pundis, 
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nr,  con^roerct  circuli  iiTpartiKDvj 
cam  A B fic  «qualis  Unce  a d . 

DEFINITIO  XVIIIi 

SCmUirtMlks  tfi figw*  t ^ /itk  dU- 

metre , dmt£o  perl^her'-* . 

TalU  c(l  yhfitVirrW«/E  DV,  ^ui  concjDeturfttb 
peripberia  i d v « & fub  diametro  t v . 

Porrb  rcgmencum  cirmU  erit  illud « tjaod  fub 
Peripherie  portione  » tc  linea , <)uf  diameter  noa 
6t » contineatur . Sunt  autem  eompofite  ligurp  • 
& mlxtp  ex  euroa , 8e  rt6k»  linea ; angulun^ue  ti 
regreenti,  cum  remicireoli  mixtus  cfti  comat 
rcdt9tte  comptebeoruiyTc  a e o , 

DEFINITIO  XIX. 

RESilUeM  fytird  fiukt  , fiA  reSis  lUas 

roatixratar. 

CencM  explicat  Redilinearatn  figurarum. 
Non  aaten  earum , qnpvnica  linea  contioean» 
tur  . QuoJ  in  ifiit  libris  agat  quidem  de  pltiri- 
boS  figaris  rcAilindiide  (blo  autem  circulo  fer> 
snoncm  fit  fadorus.  (^apropter  non  fuit  ne* 
ceTsc  explicare  genus  gurarum  enico  ambitu 
compreheorarom . Venam  polTent  fic  definiri 
orbicMU'rt  >aire  / «ea  dai^  , ^ m (ije  re» 
irHitur,  FIgurf  verb  plurium  larerum  ; fed  eu^ 
•orum  definirentur » tieti  fUui  lineis  consistentur. 
Mu((  autem , fiA  estruis,  ^ re£Hs  r/oMboinir. 

DEFINITIO  XX. 

TR*noc4  figstrs  fisns » fM  fub  trthui  Unas  C9»- 
tissentut , 

, DEFINITIO  XXI, 

FniriUtern » f im  fiA  ^uutsior, 

DEFINITIO  XXII. 

MFUiUttrd , (fuu  fiA  jsImrAut , funm 
tuor  rrdi'Mct'i  comfrehenduntur  , 

Quoniam  fpecies  figurarum  reditineanim  de* 
fompc(  I multitudiaeTatcrum  Ininfinltu  progre* 
diuiKur . Ideo  omnes  aliat  generali  definitione 
compleditur.  Attamen  explicauie  trilateras»  & 
q«adrilateras;qubddeiftis  boc  primo  libro  tra- 
det »qup&  omnibus  ali  js  fundamenta  prebenc» 
9e  proprid  ad  Elementa  pertinent;  cumomntt 
figura  redllinea  pUoa»  n ridebimoa » Ia  criaa- 
gda  refolnarar. 

DEFINITIO  XXIII.  ' 

TRi/ereraranN4NrrmirgNr«rMM»  ^fUUtertm 
e/I  triMgulumtquod  iria  Utera  habes  aqualia, 

D E F I N I t'  I Q XXIV. 

ISofetUs  oMtem , ^uoi  im  Utera  ajuaUa  iMfii»- 
ssoodd  taiet* 

D £ P I N I T 1 O XXV- 

S Calenum  atum » ftod  tria  soaf m/us  bsAet  /*> 
fera. 

Nam  • uiangoIoiB  cribos  Ucdibus  cUo-. 


datur;  in  tres  etiam  foeeies  diuidicur  S!  etenim 
omnia  latera  finc>qualia»eonn>rultur  XjfuiUte» 
rurstt  vt  fig.  8.  Si  duo  tantum  ifofceUs,  vt  lo.  fig. 
Ar  1 1.  Si  omnia  in{quaiia»rc  fsg.9*  Sesinum  c08- 
llituitur. 

DEFINITIO  XXVr. 

Ad  hac  ttiam  trUaterarum  gurarum,  rfdan. 

gulam  padem  trian^sm  eH » fsod  re3usu 
an^uUm  hahei . 

Vtfig.  to.  vel  II.  H(c  autem  fecunda  trian- 
gulorum diuifio  non  eft  fubordlnata  prime  ; fed 
srquivniaeiralicacepatet , oec  el  vMo  pado  ad- 
nexa. Nam  vc  ben^  aduertic  Proclus  ad  hanc 
definitionem  poTTunc  pertinere  figurp  lacerum 
^atQor  y que  tamen  tres  angulos  (olutn  obti- 
neant» n triangula  Cilogoota  » Sr^Accidoides 
cufpidi  fagiccp  fimilia  , vt  fig  la.qux  carnea 
tres  tanttlm  angulos  obtinent.  Deinde  triangu- 
lum redum  angulum  bobent  pocell  clTe  » & Ifo- 
feciesy  & Scalenum  y non  autem  e^tUterum. 
Vnde  patet  hanc  triangulorum  diflindionemi 
primS  non  pendere.  Licet  magnitudo  angulo- 
rum b lateribus  quafdam  infignes  obtineat  dc« 
pendenttas;  vt  videbimus. 

DEFINIT  IO  XXVII. 

AMblygoniumaairrmy  ohtujum  am^utum 
habet  . 

Velotl  fig.iE.  apud  circulum.  Quod  etnmpo-, 
seft  dTe  Scalenum  y Ar  Iforcelum. 

DEFINITIO  XXVIIL 

OXigonInm  a»rew  * f*od  tres  habcl  acutet 
anxulos. 

Velat  fig.8.  Quod  etiam  poieli  rife  Scalenumy 
irofcelesy  8c  jfiquilaterum.  Eo  quod  in  omni 
triangulo  tres  quidem  poflint  efle  acuti  anguli; 
led  redas  »8e  obnifus  foldmvnut  ede  potell. 
i^amombrem  reliqui  duo  neceflarlb  acuti  erut. 
Qnjl  fi  erunt  eqwks.triangula  quoque,  dgo  late- 
ra^uilia  obtingunt : fi  Injquales  inuiccm,duo 
latera  quoque  fubteotaetunc  in;qualia , 6e  fem- 
per  latus  tertium  angulo  abtnfo , vel  redo  fub* 
cenfum  mai«;s*ob  anguium  maiore  rcliquii,quem 
fubtendlc . 

Oxlgonlum . cum  tribus  acutis  angulis  potia- 
tur latera  poteft  confequi  omnia  in^qualia,  vel 
duoyveltriaxqualix,  * fic  rife  .«quilaterum, 
Ifoicelum , 8f  Scalenum . Nam  dari  poteft  trian- 
gulum , vt  cum  Barocio  aduertit  Clauius  ad  pro- 
pof. i5.1lb.4.Elemen.  Oxigonium*  quodlatus 
babeae  , tum  hoc  y tum  altero  erute  fcorfim 
furapto  malus;  etiam  fi  crura  reliqua  inuicem 
fiat  «qualia . 

definitio  XXIX. 

g^VaAilaeransm  figurarum  quadratum  eff, 
^afpiUaterum , CT  fcdaagidii»  tfl* 

definitio  XXX. 

Altera  ferte  ioaiior  figura eO  t fa»aaf»a»- 
luia  nuUemefi , dr  non  afuilatera  . 

DE- 


/ 


DEFINITIO  XXXI. 

tSl. 

D E F I N f Y I O XXXII. 

RHomboIde*  * oppapta  , & Uttra  > d*  PJP’ 

lalot  afaalia  taalim  haitt.t(aa  amia. 

DEFINIT' IO  XXXIII. 

REli^a  yeri  ab  bh  ^adrilatera  Trapetia 

tertiir  , 

Ia  iftis  Dcfinieionibuf  illud  «duerte . Qu5d 
«b  altera  parte  loagioH»  qualia  eft  fig.  rj.  diiferc 
quadrata  a.  non  In  ingulist  fed  in  lateribus can> 
«m  : Rhombo  eerb  fig.  t^.  exprrflb  In  angulis{ 
at  DOD  io  lateribus:  A Rhomboide  fig. fi- 

fnato  in  angulis  fimul « 8e  in  lateribus  ; ficut  8c 
Trapezio » fig.  i ^ . defignato . 

definitio  xxxiv: 

Paa^raBeU  ettm  m foJ/m  ftnt 

fi-tno  » ab  parte  f€tUm  fi  ininfiuttuiH 
pr*'^Hfa»tHT  , ia  nrtirraiM  partem  fiH  mniitb  iaeldit. 

Tales (unt  in  fig.  17.  Paralleli  a i,  8r  cd. 
Quare  duas  conditiones  efleotiales  requirit  Eu- 
clides f »t  Jinec  parailelr  » ideft  arquidifiantes 
fintj  Prima, qu6d  fint  in  eodem  plauo  » alioqpin 
in  djuedfs  certum  eft  non  conuenlre.  Secanda 
qubdnumquam coeant;  licet  in  infinitum pr<^ 
ducerentur . QuoJ  licet  nequeat  cognofei  ex- 
perimento leognofcitur  tsroen  animo , 8e  ratio- 
ne . Qu6d  • ciim  diftantta  Inuicem  non  fit  Im- 
minuta , dikm  procedunt  vfque  ad  certum  fpatifi 
seque  terminum^  nec  vmqnam  imminuetur, cum 
par  fit  riuode  ilioproceuu  ad  quamcumquedi- 
ftantiam:  neque  dJcas.pofie  illam  quidem  diAan. 
tiamelTc  imminutam}  ledoon  TenAbilicer:  nam 
non  loquiinur  de  Irneis  {enfibilibus;  fed  sbftra- 
61S»  ^ animo  conceptis , in  quai , »t  fupradl- 
ximut  Ataihematica  j eelut  io-fuum  obiedum 
fertur . 

Definitiones  f quf  Tequontur  Euclidis  non 
fune . Ab  authoribus  tamen  adduntur,  vt  occef- 
farifad  ea,  quj  prtmo  libro  traduntor»  perci- 
pienda . 

definitio  XXXV. 

PArallelogrammomrilfjf^e^Ma^rilarrrs  pth 
raiitlit  tfpofitls  lattr  im . 

Sic  fig.  ij.  14.  i4.  a.  Parallelogramma  funt » 
efique  nomen  genericum  conaemens  quadrato » 
Rhomboidi  Khombo»  & altera  parte  longiori» 
fed  non  fraptaio . 


TRACTATVS  III. 

oull^  alip  redp  ia  paraltelogrammls  dudp  efll* 
ciuoc . 


definitio  XXXVI. 

Df ifl  paraUdaj>rammo  eS  H»ta  / 4«« 
d;«id:r  angulos  oppofitot.  er  latera  bi/artam. 
HocaJuerm  Aiift.libjt.  Probl.i  &a.  Cur 
diameter  apprlletuP,  quf  de  angulo  ad  angulum 
dndafic  , vt  A a,  8e  oon  quplibct  ulia  bifarum 
figuram  diuidens , fir  reddit  irtionemi  quia  diui- 
dit  bifariam  non  fidum  latera , iu  »t  Uuo  rema- 
neant hioc » duo  iau£  i fed  ctum  angulos , quod 


DEFINITIO  XXXVII. 

Q / paraHelm  la  paruUel^amm  dantur  per  id? 
1!^  dmmetn  p-<x^smtp«rrc/ , per  quas  tratifir  dia- 
merer,  circa  diametraro;  per  ^uat  >eri  nou  tranfii* 
complementa  eicuntur. 

Sic  dudts  parallelis  A 1 , tec  d per  idem  pan- 
dum I»  nigra,  per  qu;  diameter  non  tranfit»  Pa- 
rallelogramma  roMpIcMeara  ; &aJba  , per  que 
tranfit,  vocantur»  'ircadicMciFMw»  confifiedtia^ 

POSTVLATA- 

I nOftuiecur.  Tt  d ^umtpmQoad  queduie 
R punSum  UueareBa  duci  conceddtur, 

* liaeamrtBam  terminatam  iu  cearMsiuii  reOi 
produ  ere • 

J feirr»,<^  iuteruuBo  e'reuJum  Je/eribert. 

4 Omuimu^uUudtMedatu  ptfiefumi  maiorem . 

PRIMA  principia. 

QV*  etiam  folent  dici  Diguitater^xiomara, 
Tronuntt  ta,  Effjta,communet7i(ptlouetg 
Alia  omninb  prima,  qu;  adeo  funt  clara  , repri- 
mo conceptu  indubitata  euadaat;AIia  oon  item; 
fed  quifi  immediaur  primorum  principiorum 
concluliones . Primi  geueria  funt. 

PRINCIPIVM  I. 

Qf^a  eidem  funt  aqualU  t & inter  fi  fine  aqua* 
^ lia  f quod  uni  aluaiium  maius  eB ; maius 

etiam  alio  ntctfii eH  effit  & fi  mmut uno  fimUiter 
minus  *lrer>  * Etfiunuma^uaVumeH  maiusjma^ 
gtiuudt  -e  quapiam  » aut  uttuus  alterum tjtoqtaquao 
Itum  ea  magaitudiut  maius  efl , aut  mitms  • 

PRINCIPIVM  II. 

Et  fi  aqualibus  aqualia  adieBa  fueriut  » rotj 
erunt  aqualidi  Et » fi  ab  aqualius  aqualia  ab* 
lata  fuerint , tota  eruut  aqualia . 

PRINCIPIVM  III. 

Et  fi  iKatfualibus  a^mUia  adieBa  fueriut  rema» 
nent  tUSpriuiuaqualtAt&fiiifdem  iua^itaGa 
iaa^l.a  quoq^aidunturifid  maius  maiori,minut  rm- 
norifOdbue  sit  iuaqualtaiEtfi  ab  ittaqualibut  aqua- 
lia ahlata/iterlnt  manentt  >r  pribt  iuaqualia,  fluid 
fi  abqfdem  tuoqualia  ablata  fint  mais/nrihW,  aisasr 
msfiri  TtmaueKi  luaqutdlap 

PRINCIPIVM  IV. 

Et  qua  eiufdem  dupiyu  fuutpinter  fi  funt  aqua* 
lia  t & qubd  fui  aqualium  duplu  m ifi » duplum 
etiam  efi  alteri . Et » 4M  eiufdem  Junt  dimidia , *is- 
ter  ft  funt  aqualia  t Et  > qua  fint  '^qualia,  eitffdem 
dupli » /int  dimidia . 

PRINCIPIVM  V. 

Et,  qua  mtttub  fibi  eengtmunt,  iuter  fe  funt 
aqu^a  i Simirim  gosadr  Ttutm  alterum  hmI» 
laparuexteditt  ) 


PftlN- 


V 
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PRINCIPIVM  VL 

TOhm  pu  fsttt  m^s  tH . 

Qoiba*  «adores  a<Mklcrc  leqaeoUa: 

PRINCIPIVM  VU. 

OMmetttwmefi  dfulemrnlbasfiirptrtibntfi’ 
mul  fimptU  • 

xi  MifutUbuf  ns^Ua  adijaMtut  ,trJt  AKsnws 
txetfut  cxtt^ni  mifutdU  i €t  fi  if/dem 

hufiftdihard^MM/tddddnu^  traat  adlnifexuffiii 
MNnr»  > ^ adimnSwum  m^alei « Sic  fi  d t^mertd 
Sfulibas  btffutia  dmMUiartMt 
lU  ifient  mcaam  exttffnS » &"  ^ttoUUrrnm  a^uitUc. 

V.G.  fi  ilnobusiNilmisaddancur*  hioe  tres 
patror  palinj » lade  pslmoi»  differcncU  erit  ho- 
ram compofitomm  vnius  quarte  palmi » vcdlf- 
ferebaot  prii^i  tres  quarts  palmi  d palmo » ance- 
^oarn  addereocnr.  £e  fi  crUbus  quartis  palmi  pal» 
vos  • 8r  palmo  palmus  addatur  quaotftates  addi* 
t«  difierent  vna  qaarta  palmi  $ rt  difierebaot 
prtds  eres  quartz , fir  palmus  aotequam  vqos  pal- 
mos fiofniis  adderetur : quod  efi  dlccodom  pa- 
riter de  ablteiooe» 

Priocipisfqa;  minus  clara  fant,fir  Ideo  ofteodi 
pofluoe. 

PRINCIPIVM  VIII. 

iia«^n34n9nh4lHnt>M$m&idtm  fe^ 
wtemt$im  cmmmc  • 

Ideft . Neqoeunc  repcrlrl  duc  llnef  quarom 
TDa  para  fit  eadem  cum  altera » ita  Tt  eandem  li- 
neam inttgret  t Reliqua  vero  fit  ab  illa  remota , 
V.  g.  io  fig.  7.  1 A V fit  vna  reda  »1  a c fit 

altera  reda»  qu(  coofequaatur  eamdem  partem 
I A • d In  ipfa  idem  fint  ; Reliqua  verb  in  duas 
partes  abeat . Si  enim  hoc  efle  poiTet  > vt  o^en- 
dit  Proclus»  1 D ▼ efict  femlcircuiut  j quia  iinea» 


qttp  Cupponitar  reda  » A v*tranfiret  percentru ; 
^nde  pars  circuli  1 a » v ab  ipfa , 8c  ipcripbe- 
rla  conclufa  eifet  femicircolas  > 8r  ideo  s^ialU 
t A c D V (emicircalo » quod  efle  nequit . 

PRINCIPIVM  IX. 

l:»e«  ad  idtta  punSam  concarftntis » fi 
pniMCJfnar , fc  martii  fitant. 

Sic  AC>d  At  infig.7.qoc  ad  Idem  pandum  a 
«oncurrunt  produdfinDidi  remutud  fecant. 
Id  autem  poteft  oftendi . Nam  fife^on  fecant » 
congruunt  ( Si  enim  prodocantur  vtique  retrb 
non  redibunt  ^ d t a erit  idem  (egmencum  , ac 
A D » d idem  erit  cum  ipCi  ’$  quod  w contra  prx- 
cedens  pronuncUcum. 

PRINCIPIVM  X. 

D^a  tinea  reSa  ia  aadem  panQa  coacurrnTet 
fpatiam  non  coneprebendimt» 

Sic  in  prima  figura . Si  i puado  a » in  t 
alia  linea  reda  ducatori  cadet  in  lineam  primo 
fadamtd  per  cam  dudustpfius  linep  incedet  * 
nec  iaccreas  fpatiura  medi^it*  vt  mediat  iucer 
poodaum*  d redam  ab. 

PRINCIPIVM  XI. 

OMntt  angali  rtdJi  fimi  a^alte . 

Quoniam.fi  ciTcat  inarquales  alter  efiet  ma- 
ior redo  I vel  minor  • d fic  eflet  acutus»  velob* 
tufus  { qu^  efie  nequitj  ci^n  efict  redus , vt  Tup- 
ponitur  ; non  redus  autem  » qu»  minor  altero 
redo.  & fic  redusiS^noo  redus. 

PRINCIPIVM  XIX. 

SJdaas alias  liBus  atiafeaw,  aagtlv  iatfa  i>- 

fas9&  ytrfiueaadampartmtWMrtfdmiai 

rrffir 


5 TRACT.  ni  DEMATMBMATICIS  AFFH31QNIBVS. 


n 

ffffii  fjtiMtt  tlM  lines  t r.drmeniftimnt. 

Quit  eft  alcert  » ad  altrrani  inrllnari ; vnde 
ci^m  aon  finr  »qnidif)sntrt . neccifarf&.CaW^tn 
coooentjcSirqaU  angui*  in^.9*adc«t>i  S' 
ad  eafdem  ramei , Uneat  L 'nei-I^St  vel . 

fecantduac  aCi  8r v fuat  minorta  dlM^i  | 
red'Si  neeeiririd  uod^^»ncth:rene.,dumiAo*  > 

do  ducantur  parte^rmrersqaalri. 

R^tiocft  ^Qnif /i  1 e procedendo  i a in  cal^ 
fumat  alimianl  parcem  Wantig  | V.  p.  fcxtarrt 
e I » en  eadm»ac  iTla  » <]uc  rf)  i « fr  D . 

Si  producatur  etiam  peraltafllkpartrm  k^ualem  i/ 
abfumet  rurfut  aliam  parteni  jiqualrm  CrinaqiJ 
Cumque  parcet  «qualea  inrer  t,  d infintCg  nbn 
(tnc . Ideo  tandrm  omaet  abfumet » 8e  fic  perve» 
niet  ad  aliam liiieami  c<  Ilicei t Dantur  Hoef  ■ 
af)rmpcocaIei » quf  ad  redNm  accedunt  femper ; 
nec  vnquam  eam  alfeqauncur  . Refpondecur  eat{. 
aut  efle  flmt « deiAiinon  loqu  murjaur^e 
redat . Scifkfnon  ducuntor  per  partes  arqiiifeit 
(ed  fcmper  minoret  > 8e  minoret Vnde  eR  difper 
ratir  . 

Nam  Sint  due  redp '» Vt  in  fig>BO.  a c » 8r  | C> 
fed  tali  modo  ducantur  Producatur  ADvdque 
ad  D « Sc  V e vrqueadA«'Sr  Jocatur  E D.  Deinde 
mediecat  ed  alTumatur » 8c  ad  eam  diRanciam 
ducatur  parallela  c r * poRea  producatur ; a D 

inr»friEinc.  AITumpci^ierurfus  medietate 
e v I quf  eR  minor ; quam  £ d ducatur  alia  paral* 
lela  H I » dr  ad  eam  ducatur  a d in  t.  8r  s E in  m • 
Itaque  Mathematici  oRcndunt>qu6d  line^  dc  pa- 
rallela in  paraileUm  .nctoierem  du^f  * 8e  femr 
pef  inminoresuBinocciquediRancUi  conttnuatp 
qiialee  funt  a d , d r . & v i j numquam  ciTr  per- 
uenturai  ad  punAum  c » in  quo  fe  coniungant  • 
Ho  quod  rpatium  Acfic  diuiAbile  in  infinitum. 
Sed  hoc  cR  ducere  hoeas  inuicem  mcluiaut  per 
partea  fcmper  mmorei » 8c  confequenter  minori» 
'euttoriqne  augmento  eat  prolungare»  ac  non  per 
partet2qualcti&  «quali  additione  eateontimie* 
rc.  Parut  verb  fcipRapcrpetubminorei  faltcm 
MetbapbiAce  £xp.  i.  craA. i.  admifimne.  Noo 
autem  xqiulca  i quf  ipfo  fcnfn  lodice  infioicf  in 
quantitate  non  repetiontur  • 

- EXPENSIO  VIL  ^ 

Ve  £lementis  in  geoere  • 

SVpra  nomen  Elementi  » vlmque  explica- 
ttimnti  modo  dc  eint  differcncia  > atqiie  diut- 
/ioae  peragendum  • 

Eicmcntaret  inflrtucionet  i variji  olim  imien< 
tat  collegerunt  aneiquiti&a  aliqui  Hfpocracet» 
Chios  . Leodifcipuiot  NeocUdit,Theudioe  Ma- 
gnes» Hermotinut  Colophonius  » Omnium  ao- 
cem  Eudidet  prfRitil3amua»qai.eiim  longo  tepo- 
re Alexandrif  docuiflcc»re  leRatur  Procl.l.a.c.4. 
AhltJ  evafirsxit  comm  '■»  -sis  sb‘Ettdoyo  Smlts  xerd 
perfria  eoCion  » a Tbesteto  reperta  frersnt . cp* 

ea  jrstereat  ^ua  dpffer;^#  moilhre  kratUc  ffim» 
fapKTait , 4<t  eat  "viept  iemeniratiotes  { ssa  aer 
roaf^w»  nee  eenmrei  psfinnt . Vnde  etiam  Ramos 
lib.  Sebo.  Math.  c^atur.  \sOnt  psralegijmta 
«W/*  Spemisjrspifts .» -sfu  ihmentit  faciidir  fin* 
but^samqsam  fenrrsm^-reat.hut  anrmi  dmeni ps^ 
tslt.  Nec  foldm  Elemcam»  fed  multat  aliis  io- 
figoet  lucubrationes  edidit  quarum » qu^  ad  noc 
perueocruot,  fuscOpiiea  »Cacoptrica  » MuRce 
dcDciiures  ioRkiicipMs>  Ph^aomcaa  Datotuoi 


liber»  8r  lnfupcr»qaas,  non  habemut»  operat  IU 
berde  dinUtonibus » 8e  Conicis:  vnde  infignem 
laGcomethcii  cenfecntus  efi  »flr  primam  Uudd. 

CpNCL.  KJP^OPOS.  VI. 

-V  ' 

Elementa  hi duplid^ord/ne^ftent^  atiafnU 
.alternata  ,‘4//«  fultalternantia , 

^ AteCtquIaallqusdependettcdprlBisifrfop- 
I poAtisillii  probantur:  Eego  afiqo*  funt  fob- 
alternantia » idrR»  qu(  alift  prima  principia  prf* 
bent^lia  dependentia,  ab  -llifque  principia  mn- 
tuanr»!^  ex  eis  eaidcntUmadipifituntor » Vnde 
proprid . I^  ver^  Elementa  non  font.  H«e  verb 
fant  I qup  n , 8e  fcqaeotibus  libris  Cxplictntarf 
mAim^  quia  non  adeb  rniuerfalia  funci  fed  ad 
certat  Agarat^nemperolidas tales»  ant  tales 
ftringuntur. 

CONCLVS^II.  PRQPOS.  VII. 

Ordo  Elementortmf  decem  lihru  comprehen», 
forum  fj/>f  ffZfPr/ffi3  afiturde  proportio 
nei  Secmtdo  de  proportionum  fimi^ 
lituJJne  i Tertii  de  quantitaik 
VtfcreUj  O Continua  compa~ 
ratione* 

PRob  Qnla  primis  4-  1'brii  oflendlt  Agnra» 
nim  » ant  partium  in  ipfis  fadamm  ptopA* 
tionem » 8e  ant  «quales » aut  maiores  » aut  tnt«m 
res  probat»Primo quidem  lineas  triangula  parab 
Iclogrima  quoad  Ir»  Secando  lineas  quoad  caram 
potentiam»  TcrtioeircaJos»Qoarco  alias  figuras 

planss explicans.  Libroxerb  T. 

tionum  fimil'tudine  In  genere» Sexto  de  propof» 
donum  fimiiMndine  in  quantitate  concinna» 
Septimo»  Odauo,  Ut  Nono  de  proportionum  fi» 
mUiendinein  numeris.  Decimo  comparat qoas* 
titatem  Difcrecam.fr  Continuam»  8e  caram  pro» 
pordones  componit»  aiiafq;  conueotre  cum  pro- 
portionibus muBcrorttm.aliat  non  coniaentre  af- 
firmat » dr  IdcO  numeris  inexprimibilcs  > StUrs- 

cionales  aflerit  » frqoamuispafCm  agatdecffi» 

dlione  figuraruffl»vt  cu  agit  de  conAituendo  trU» 
gulo  «qoilatero  * dr  quadrato  «Ac.  Accameoin 
ip(a  premtione  oRenditur » earum  parti nm  adinr 
uicf  m «qoabtas»  rei  quod  rna  altera  fit,  rei  ma» 
lor  • rcl  minor . Vnde  fcmper  i^it  dcproportJ»> 
ne  corporum  t rei  eorum  partium  adtnuicem  » 
Non  agit  rerO  de  proportione  oumcroriKD»  quia 
in  ipfa  prolatione  numeri  Ratimagoofcitnr  » ao 
numerus  fit  maior»  aut  mmor » aut  «qnalls.  Va- 
de faperfiuum  erat  de  hae  re  demonftratiooco 
cxiruere.  Agit  itaque  dc  proportione  lo  genere» 
1. 1.  g.  &r  4.  libro . De  proportione  rerb  io  fpe> 
cie»  eam  comparando  atteri  proportioni»  idcoqf 
de  proportionum  fimilitudioeg.4.7.8A  p.librot 
dr  tandem  10.  de  quaaciutis  CoDtiooc»  fit  Db 
fcTcue  cooptruioae  • 


/ 


TRACTATVS  IV; 

I 

In  primum  Liimm  Elementorum . 

HBER  primus  Elementorum  agit  pratcipui  d:  lineis  inter  fe 
compatatis , quoad  (itum , zqualitatemque , & de  triangulis 
duplici  modo , primo  item  io  fc , comparando  latera  angulis , 
quibus  fubfuot.  Secundo  etiam  rcipetfhi  aliorum  triaqgulo^ 
rum , odendendo  quznam  (int  zqualia  > q^z  vero  non.  Tan- 
dem agit  de  quadratis, & palallelogrammis  ^erfus  Hncm.  Agit 
autem  duplici  modo  quxdam  (peculatiue  tantum  fio  fheoricc , quaaiam  vero 
Problematic^ , & in  ordine  ad  operationem.  Ordo  veto  confufus  ed ; non  qui- 
dem , quoad  rerum  dependentiam , cumaptiflime  in  hoc. procedat  ■,  (cd  quoad' 
materiarum  diucrfitatem . Siquidem  primo  agit  de  triangulo , inde  de  lineis» 
lurfus reddit adtriangula,  &c.  Nos  vero  hunc  ordinem  auflfumus  paululum 
iromutare  i vt  etiam  lecundus  ordo feruaretur in ipfis rebus  tradandis . Et  quia 
modo  nominantur  latera , modo  anguli , angulos  nigro , alboque , vel  fub  nigro 
didinximus  i at  lineas  literis  notauirous , vt  magis  pet/picua  edet  demonllratio , 
Ic  literarum  fere  eadem  repetitio  intelledtum  legencitun  non  confunderet . Sic- 
ca vero,  & nuda  ponimus  Elementa,  quod  k iple  Euclides  ita  faciendum  duxit, 
vttedaturProclus  hb.  i.  cap.5.  PucipiiiveiSciru  Geometricam  Elementorum  injU- 
tuthnem  e»w,nempe  Euclidem,y»/^/4»»  admiraiitur^rofter  ordmem,  o-  elelUonf  «riJ, 
^ ftr  Elementa  dt^ibuir,  etenim  non  ea  ajjumppt  omnia, ijua poterat  dicereiCed  ea  dum- 
taxat, ^ua  Elementi  potuit  ordine  tradere.  Vndeputo  grauia  per  fe , k difficilia  pri- 
mo ingrelTu  e(Te  Elementa  ivt  contra  ius  faciat, & an]uitatem, illum,  qui infu- 
per  ad  augendam  fafcem , aliena  vocet  in  Elementa , & ex  alijs  principijs  depen-. 
dentia,  k ideo  obfcuriffima , & altiotis  Adinis,  vt  tenebras  offundat  clariffimis, 
proponat . Satiufque  exidimaui  fobtic  me  agere , k neceffaria  (olum  proponerd 
cbbfulens  ftmul , & breuitati, <Sc  claritati . 

taradidempundumci  ericque  fidum  uUngu- 
Ium  ACI  rcdilincumf  diuttffe 

PRy£ASSVMPTVM. 

p Rimo  fuppoQendam  liant  tridat  i circam- 
1 fecntia  «d  cctrum  efle  zqualet  ex  didit.  Sc« 
cood5  (piod , <)uv  fuat^u^Ha  *Jicui  terti*  rede, 
efle  linett  *<]uaies  iauicem  ex  l.  proaunc» 

Prob.  Liae«cteft*<]iulitlincz*A;redod* 
» ceoero  • ad  pandam 
~ "'■"•^circumferenti*  A,8rc. 

Linea  4uoq;  alteta  a c 
//  eflzqaalis  eidem  AB, 

- l/  M ob  eandem  raeione.n  » 

^ ^ B 4uod  dude  fiot  a cm* 

trt>  Aadpundacircu* 
ferenti^  c > flr  t ; Ergo  cOm  line*  cetei*  a b,  duo 
enirtACiftCBfintcqaalia,  cruoc  & inuicem 
zqiulia . 


EXPENSIO  I. 

De  TrUngulis  coHpituendif. 

CVm  TrUoguIum  prima  figurarum 

quzdam  etiam%)ter  lioeai  exerceri  nequic 
fioe  eorum  coofideratione  $ Se  Jefliedione  $ ideo 
pciniu  limet  ia  triangula  ingreditur. 

PROB.  I.  PROPOS.  I. 

Sufer  Jmu  ltnt4  terminat*  Triangulnn 
dtijitilaterMm  confiitme , 

Sit  linea  B A finita,  fuperqnam  triangulum 
«qaiUcerumfit  cooflituendum . 

Centro  b trahatur  circulus  intemallo  a > rt  In 
poflnlaciB  cooceflum.  Iteromque  centro  a eo- 
dem ioccroailo  a b alius  circulus  defetibatur . 

$e  interfccabuot  In  c { Trahatur  igitur  td  il* 
lod  pundum  iaterfediomt  c i pundo  b linea 
reda  c b « d item  i pando  a alia  reda  a b duca* 


If 


E 


PROB. 


^ TRACTATVS 

PROR  n.  PROPOS.  II.  Ettci». 


IV. 


X>4/tf  tribus  fsriibiuinvtuttH*,<j^»m 
dntt  Jimul  fiimpu  reltquA  media  fint 
maiores,  confUuiere  iriangii/Hm ha- 
bens crura  illis  aijMalia. 

SVnt  J«*larea»Dip>rteiD<'.,a(  • 

(<)aalctilt  tu  plicuerlt.fi ngaJf  ffugulls  A.c,i. 
Debc4t9ttt  rriiogulam  confticui » cuuu  crut* 
4idi«  ptrtibat  dot  ««{«aUi  • 


FiAb  centro  ia  t circolnt  docatnr  internallo 
F 1 . Iterumqoe  fjAocentfO  in  c interuallo  D c 
etrculai  dncacur  « qui  Te  incerfccabuot  >a  h. 
Dudit  igitur  *d  h reai»  « H , fc  r H erii  fiBum 
trisHSkthm  c H F . C«J»/  i*fis  tfi  c f >*«  , 

linea  r.  h 4(jntlU  c o nlitn  forf-t  &tH  tertia  far* 
tlfta 

Probator ; qu’a  funt  duc  o c p & c h cqoales » 
▼epote radi)  eiurdrm  circuli dua{ centro  c.  Sic 
quoque  duc  F H > & f £ iunt  cqualei»  vtfote  ra> 
Jijliul  rdem  circuli  dudi  centro  r jTertia  aoiem 
CF  eadem » que  prida . Ergo  crura  huioa  trian» 
golicF  N.  tnbuapartibua  lioec  Dc,  Bear » 8c 
FEfuiitcqiialca. 

Qubd  autem  circuli  fe  debeam  interfecere  i 
pacec  ex  conditione , quam  pofuimua  in  propoli- 
cioncjqubdduc  dcp&  fb  reliqui  medii  fine 
maiores  fimul  fumptc) quia fic circulus  fh»  & 
c Hin  linea GFrnusi  vbi  alter  eft  , fecunddra 
eliquare  fui  partem  cadet : Vnde  neceffiribdeue-  • 
fti  ad  »•  dum  alter  exit  ab  altero,fe  ioterfecabU  • 

PROB.  III.  PROPOS.  IIL 

* DatotrUngulcyti  trungulum  dequdU  ad 

altam  pariem  conlUtuere, 

Ab  antecedenti  Propof.  emergit,  quod  dato 
triangulo  a ■ c poflit  fieri  aliud  triaiv 
culu  B H c luper  eadem  bafim  a c alteri  cqnaJe . 
Interualio'*  A deferibatur  circulus  , drinceruaU 
loCA  deferibatur  rursds  circulus;  vbiergo  fe 
ioterfecant  iti  h i punAls  »,  & c ducantur  rcAe 
• UpfrHC»  Et  ertifaBum  nta^gnlam  % h a s^aa~ 
le  trienf^m  o • a C . 

Probatur  latera  enim  fune  cqnalla;NamB  a 
crus.lk  >H  cruF  funt  eiufdem  a b Hradij  ;Ergo 
cqualia : Sic  8r  a Ctft  c h crura  funt  eiufdem  cir- 
culi A xa  radij ; Er^  cqualia»  Crus  rerbic 
commune. 

Anguli  autem  (inguli»  angulis  erunt  cquales; 
Nam  fi  aliquis  eft  incqoalii  ;Sit  V.g.  bch  , qui 
fit  maior:  itant  CQ.oiger  dicatur  angulo  ac  a 
cqualis  . Et  tamen  Utera  fint  lateribua,  fingula 
fiogiiUa  iriangoit  t a c cqualia»  Ergo  • q.  crus 


crtc  atqualc  ba  : fcd  i a eft 
cquaie  cruri  B u { Ergo  etiam 
BO^eruseiTet  Incquale  cruri 
BH»  minos  maiori ; quod clTe 
'Bcqu’t.  Ergo  omnes  quo<ne 
anguli  erunt  cquales  : Cura 
idem  argumentum  fit  de  reti* 
qu  s*qt^d  verb  poifinucdit. 
cere  circuiu  interuallo  dato» 
& centro  V .g.  e:  boe  poftuJa» 
uit  Eucl.  8e  fecit  in  prima 
Propof.Wa  io  ducendo  poAe- 
riori  crure  cquiUtcrl  tria»> 

ggli  interuallum  alTumpfit  idem » quid  pri*s 
to alibi  centro. 

COROLLARiVNf. 

Hinc  eft  vnloerfaliteri  qubd  fi  detur  trlaa* 
gulum  habens  duo  crura  innixa  eidem  baiq 
V.g.  BC  vel  cquali , «f  crus  mum  vnl , altenai 
alteri  fit  cquaie, qubd  8e  triangula  fiogulis an- 
gulis infiftentibus,  Ijfdem  lateribus  cquabbua 
erunt  cqualiatSic  angnil  ad  c erunt  cqualesj  quia 
cqualibus  > h,  Sc  b a cruribus  iofuat,vel  infillfiL 

PROB.  IV.  PROPOS.  IV. 

Datum  angitlumj  O^bofirnt  ^quicrarum^ 
triangkUtm  htfariam  fecare* 

• o It  datus  angulus  i a c*  qui  in  dno  fccidus  fit 
O centro  A Interualload  1 bttum  a b docstut 
circulus  B ▼ D » fe««6  «tus  a c in  i>,5f  reda  di- 
tatur B D.  Fado  deinde  centro  in  d interuallo  o a 
ducatur  clrcuJttS.&  idd  fiat  in  b interuallo  B a.  Et 
I punflo,  Io  quo  fe  interfecit  In  i , ducantur  t*. 
ac  B ■ • D B . Apondo  deinde  a,  ad  e cx  poft*^ 
ducatur  ab  . Dico  aninlnm  afnd  a efit  mednu 
ItBtm  , M dietatem^ne  nigyem  nlha  efie  a<fn  km. 
Probatur . Quia  a o , B a » Ttpote  elQfden 
circuli  radi)  funt  cquales ) 
&BSeft  lineacqualii linee 
B A ob  eandem  ratlooemioec 
non  b o > ipfi  A o.  Ergo  etii 
cnfnti  Tt  illa  a d , & b a,  in- 
ter fe  cqualia  bcc  poftrecu 
crura  b e » Br  s d.  Ergo  trli- 

Et  ADB  fuper  eandem 
AB»  ex  prcced.  erit 
cquaie  triangulo  ex  a.  Et 
ficut  fingula  latera,  fingolla 
lateribus,  fic  Be  anguli  finguli , fingolia  anguJii | 
Quare  ai^loa  niger  erit  iNuaiis  albo , apud  a. 

DicoKcuodo  bafim  XD^  duo  fedam . 

* Prob.  Nam  ; fi  non  eft  feda  bifariam  , erit 
pars  altera , vel  ouior , vel  minor.  Sit,  V g mo* 
ior  u B , qup , vt  eflet  pqualia , deberet  eflit  B T » 
Be  ducatur  ab  v linea  v a . 

Qufro,  an  V a fit  cqualis  A D,  vel  non?  Si  o6. 
latiuumus  extra  prffupofitionem : Nam  a o»  fit 
A X prefuponireni  cqualia  crura : Vtpote  Ifoec- 
lis.  Siveibcquat  V A crus  AD.  lam  habemus 
V AH  triangulum  equis  cruribus,  fingula  fingu- 
lia  correfpoodemiboi  trianguli  A h d ,fic  bafiu 
communis  t £i^  etiam  anguli  ex  pt^ccd.  crune 
cqualea  . Quare  angulua  apud  A interr  a,  fit 
AH  eriteq^is  angulo  ouiori  h ad  nigro,  fit 
confequenter  albo fibi  cquali  bah{  para  toti, 
qubd  efiit  nequit . H^are  bnftt  BB  sMcr^asaaer 
iaftHDtJtiaauaUto 

•Pto. 


IN  PRIMVM  LIBR.VM  ELEMENTORVM 

• Prob.  j.|Mr9:  Qiibdetl«m  criiognlumB  a d ^ — -• — - 

OQMr  fidum  fit  bifariim  fedum . Nim  com 
omnia  duo  crura  trianguli  b a h>  fir  h a d>  vnam 
1 A » vni  A B » Sfallud  B k.  alteri  H D correfpon- 
demi  fint  arqualia»^  baiii  h a cdmunii,«rue  trii 
gula  Ipfa  inter  fe  arqualia^cx  prgced.  BAHid  uad 


3? 


EXPENSIO 

Pe  limis  fecaruUs, 


U. 


Licet tiacc circino fccart  poffint , 8e «<]tulca 
afTumi » 8c  inter  poftulau  id  potuifTctcoo- 
nnmerari  i vt  liceret  lineam  > ad  plieicam  diftan- 
tiam  docere.  Id  tamen  notoic  EueUdea:  Quia* 

irt  adoertit  Tart3lea>  poterat  ofteodi  j SripfcTO* 

loit  oSendere « quidquid  oflcndtbiie  fuit . 

PROB.  I.  PROP.  V.  Euc.a, 

A dsuo  funilo  iau  reil^  aqHslemftHsm 
ducere  • 

Sit  linea  datapunftati  B e • 8r  datam pun> 

dnmA*  OporteatqucBbillopaado  Adu* 
cerc  redam»  qup  fit  «qualia  dat^poodate  sc. 

Coniungatur 
pundum  extre- 
mum illiua  linee 
puQdacc»qo(  da- 
tur I cum  pundo 
A dato»  8c  fitli* 
nei  cooiungent 
A B . Supcrqoe 
eam  conftituatur 
triangulum  fqul* 
laterum  i o a t 
Deinde  pudot» 
quod  coniudum 
cft  ad  A(  imeruallo  • c Eat  clrcului  t ft^ei « o 
produdom  latna  trianguli  in  e . Centro  pQitea 
« reiticc  trianguli  I loteniaUoprolungaii  late- 
rlaf  oclrculua  deferibatur*  Poftea  lacua  alw- 
rura  B A proloogeturrfque  ad  hanc  fecundi  cir- 
culi peripheriam  B c » » nempe  rfque  Id  t. 
Cr  enr  A f r<  Lnta  » /weA 

fnOMtti  B c« 

Probatur  lincf  b f > 8r  p B funt  «qualca.Bt^ 
te  radi)  maiorla  circuli.  Vnde  demptla  cruribot 
•qnlcrntii  trianguli  o a » & P B » reftdup  por- 
tionea  remanebunt  «qnalei  e b i 8r  af  ex  pro- 
mnc.  t-  Sed  etiam  bb  » 8c  pundata  bc$  npote 
radi)  oinoria  circuli ; funt  «qualea  > Ew  du( 
A F » de  AC  cqoalea  terclp  b e , lour  iceranc 
«qualea. 

PROB.  IL  PROP.  VI.  Euc,j. 

Vuahm  JdtU  lintit  iiu^Hdlikia  it  mtiori 
itqiuUm  mmori  redjim  litu*m  dt~ 
Irahcrt  . 

DEdtardiue  refi.  Atmiaor.  c D maiori  Ea 
iuxea  prxccdens  Problemai  .tpuo&atpll- 
pe«  » 8f  circuli  oftendunt  4 pundo  P ducatur 
«qualia midbti  ABlineaDBt£tducaturc£tro  p 

iateruallo  P E circuJaa  ; qui  fecec  p b in  r • 
Dieo  Xr«c<»nii  PP  AB. 


Probat.Qtmniam  funt  «quales  enl  terttri^ri 
linea  a b exeffedione  luxta 
pr«cedcna  Problema , f p 
Tegmentum , vepote  radlua 
ciufdero  circuli  centro  o du- 
di . Ergo  etiam  funt  inul- 
cem  «quales  ab*  &r  b b . 

Patet  itaque  quod  lines 
red«  In  tantum  afTumuntut 
«qualca ; quia  funt  eiafdem 
circuli  diametri*  quod  forti 
Intendit  Euelldei.  Etidcb  noluit  id  inter  po- 
Aulata  exquirere  > tanquara  coneedibile  ; cdm 
hic  proprietatem  «qualium  voluerit  demonftra- 
re  i Quod  fcilicet  potentia  fiat  eiufdem  circuli 
fcmidUmetrl . 

PROB.  III.  PROP.  VII.  Euc.io. 

pAtMit  teHsm  tinesm  finitam  htfarium 
Jecure  , 

S It  linea  reda  daUAB;  qo*  non  In  Infinitum, 
extendatur;  8rqu«  in  duaa  partea  «qualca  fit 
diuidenda . Super  eam 
fiat  triangulum  cqnila- 
terum.Ex  prop.i.A  B c. 
Cuius  angulua  c bifa- 
riam ex  prop.4.  diul- 
datur.  DUolittfm  a b 

ta  dM4t  pAftet  AfKe/ea 
tffe/edAm . 

Probat.  Quia  In  pro.^ 
p^.illa4.  oAcnfumcA 
fegmentam  D b bafis 


A B «quale  Tegmento 
A D cittldem  i Ergo  Ia 
dou  partea  cqualea  feda  cA  ■ 

EXPENSIO  ly. 

De  linetrum  fe  tanj^enlinm  fm  . 

QVoadfitamlmefeonfiderat?  feculftmf.  » 

non  prout  figurz  rliculu»  Utrra^uiccni 
rcfetrTpolTantf  qor  fu«  in  duplici  differcnii.l 
•liz  pjrilell* , qu*  nuo<)uim  fe  ungunt , etum 
in  infinltnm  produO.  f J'*  *eri  le  • 

.el  frltcro  produ&z  fe  ungunt . df  delflir  ler- 
mo  In  przfenti  eft  . 

PRO».  I.  PROP.  VIII.'  Eue.11. 

Ddti  reSi  lioti  i punSo  in  iBdJdtt  liiudtn  _ 
TeBdM  di  dnptdoi  tedes  txcildtt  • 

RESi  line»  detur , qu*  fit  * . ' * I’""’ 

aum  c , i quo  lioea  perpendicularia , qu* 
def,K..drfcrip..eft.f.eed.eeoda^^^_^ 

altero  in  ea*  V.g. 
ia  1 . £b  prop.d. 
Portioni  c b au* 
hratur  pqualiaad 
alteram  parrem 
c D ; lu  vc  c fic 
pudum  medium. 


Bk  cs  docua.  ptopoT.  i 
' " Ei 


fuper  fi  B triangulum 
«qul^ 


T R A C T A T V S IV. 


\ y 

i 

D 0^/a  H 

«auihtenim  conAltiueur  D E F . Etipnndoc 
•df  xt&i  ducitur  :IUc  enim  kjifiet  fitftrrtSam 

d4tjm  A t piTfeudmUrJtr , 

Probatur  crus  c b »&’dc  ruotarqoalia,  8r  i f 
eres  alteri  f d ; bafis  ?er6  c f communis. 
Ergo  totum  triangulum  nigrum  toti  all>o  trian- 
gulo erit  xcju  ale»  etiam  quoad  angulos  ex  Coroll» 
pfop.  Aogolui  itaque  niger  • eft  squalis  albo 
. «pud  c exiflcoti$  IdraqucFC  erit  perpendicu* 
hm  I «X  dc6n.  lo. 

paOB.  II.  PKOP.  IX.  Euc.i». 

'Suftr  daUm  refiam  inimitdm  ^ ddto  pwh 
Boy  quod  in  ed  non  fit , fierfendtcula^ 
rtm  ttBAm  ductxt . 

HAnc  lineam  indefinitam  vult  elTe  Eucl.quia» 
fi  eHcc  nimis  breuis  pofTec  euenire  • cir* 
colum  ad  operationem  neccfiarlum  ipfam  non  fe- 
care  ; vel  qu6d  pundum  » ita  extra  eam  edet  po- 
ficum»  vt  ipfafrolungata  io  illud  mcideret>& 
fic  circulus  necefia.  IUS  ad  operationem  » vc  opor- 
tet,duobus  pundis  no  (ecaret.Tt  fi  efict  Irnea  f q^» 
Sepundum  h:  iuquc  * 

In  puQ&o  dato  C|  quod  in  Uneaoonefl»  fiat 
cenemm  elcdo 
i C , radio,  ^interua* 

\ y'  I Io  tali » vt  redam 

datam  ah  Tccct  in 
duobus  pnndis 
A,  & B . Et  ab  fi- 
lis duexntur  ad 
pandum  e dos  reds  ac  , &c  ■.  Deinde  ex 
propoCS.  ca  dinidatur  in  duas  partes  squales  ia 
t> , 8;  dudi  c D . Br? » in  propof-  prcmlttUurt 
pmrptwdlcidnrij» 

Probat.  Nam  trianguli  nigri  crui  Dtalteriita 
triaguli  albi  cruri  ADexcofifudione  efi  equile, 
9e  Mcjt  ^rus  c B >crorl  A C Ttpote  r«dij:Bafia  rer6 
» c communis;  ^.rgo  totiim  trlagulu  nigra  etiam 
quoad  angulos  toti  albo  eft  equile.  V ode  angulus 
niger  ad  ocorrerpond^ti  albo  ad  berit  pqualU» 
frldebex  dcfin.io.DCerupcvpe^ascaittri . 

TH  E O R.  I.  P R O P.  X.  Euc.ij. 

Cum  uRi  linea ^ufttrtSdmcouffttHSdah 
gulolfacit  tdHtiuos  rellos^  aut  dua- 
tut  reSis  uquates  ejfcit . 

INcipit  bic  fola  rpcculatio,  8r  primam  pro- 
prietatem Jineafum  fe  tangentium  demon» 

■ ftfat . 

Sithaqoe  reda  a b ,rupcrquAm  confifiat  c d, 

& fi  quidem  anguli  hinc , inde  funt  squales  » fu- 
mus extra  qusfiionem  » Nam  ex  lo.  defio*  ilU 
■nguiiredi  lUQt . Quod  fi  anguli  illi  fiot  Ins- 

?ualcs:  Oicit carneo  £ucl. duobus  redis,  fimul 
umptos  efie  squales  . Quod  st  ofiendae , impe- 
rat ex  propof.p.  d pundo  c dato  erigi  perpendi- 
cularem ci. 

Probatur . Quoniam  ex  7«  pronune.  omne 
cotum  cfi 'squale  omnibus  fuis  partibus  fimul 
Aimptis  ; redas  angulus  ic  B erit  squalis  ni- 
gro , Or  albo » vtpoce  fuis  partibus : Si  verb  ad- 
daa,  tum  redo  angulo  i c B.tom  albo,& nigro, 
nigerrimum  aci  xcdua»c£cietor » vt  aibui 


nig'er,&  nigerrimos  additoi,finc  squales  duobus 
redo  1 c B , & item  eidem  nigerrimo  et  addito  •* 
ex  a.  pranunt.  qubd  mestoru  tenendum  . 
Progref. X,  Rurlus  Angulus  acd  cx  eodem 
pronunt.  7.  eft  squalis, 
vtpotc  fuis  partibns  angu- 
lo nigra  1 c o , &r  nigrrri- 
mo  A c I : quare  , fi  addax 
Tcrifque  angulfi  album»  ef- 
ficietur, vcangulut  acd» 
8-  angulus  albus  ad  c fine 
sqnalea  1 ribos  albo » nig  ro  , & nlgc  rrimo  ad  c . 
Iim  itaque  Fides  angulum  ic  B redum,  & ni- 
gerrmumliem  redum,  Ttprids  probatum  eft, 
tribus  albo  , nigro,  8r  nigerrimo  efle  squales. 
Rurfufque , vt  mododixi»  ACDobtufum  , ic al« 
bum  acutum  fados  i llocioc,  tribus  albo,  nl. 
gro , A'  nigerrimo  Item  efle  squales,  n modi  de. 
monftraui : fed  qup  eifdem  funi  squalia  ,«f  inter 
fc  fune  squalia  cx  i.pronun.Ergo  nn^nlnt  a c d,& 
olbxiidc  Junt  nqinttnrinlttduobHCiCM.  rede, 

(jr  redo  rimo  aci. 

COROLLARIVM. 

C''  Oltigequofcumqae  angulos  fuper  redam  i 
j pluribus  lineis  infiftentibus  effrdos  efle 
duobus  redis  srquales , ficuci  hi  tres  albus  , ni- 
ger , 8e  nigerrimus  duobus  redis  ofteofi  funt 
squales  • 

THEOR.  H.  PROP.  XI.  Euc.14; 

Si  ad  aliquam  redam  lineam,  tttq;  adeiut 
pwidum,  dua  redie  linea  non  ad  tafden 
paties  duda,eos,qui  funt  deinceps  angulos 
duobus  redis  aquales  fecertnn  indire^ 
dum  eruat  iniei  fe  illa  linea  reda. 

ELigendum  ellpandumc  in  linea  ai  , &ali 
eo  dus  lines  embends  funt  ia  dinerHu  par- 
tes » ideft  ad  oppofitaa , vc  funt  c o , & c e . Mo- 
d6  inquit . Si  ilnc*  an^uUs  » ^ ex  eorum  rrx» 
flione  Hs/cMtur  duobui  rtOj  fiierint , «e- 

afiwrio  erunt  in  dir^xm,  & vnleam  rinenm  redum 
coariBMjbiiAr.  H$c  veropropofitio  conuertlt  fu- 
periorem , Ibienim  probatum  eft  cx  cedis  liaeir 
•afeentes  angulosjdcbcre  efle  squales  duobns  re*« 
dis,  bieprobatur  lineas>r/?«s,  ic  tu  diredum 
pofitat  forel  fi  angulos , quos  hinc,  inde  faciunt» 
cum  linei , fuper  quam  cadunt , duobus  redis 
squales  fecerint . 

Probatur.  Nam  fi  anguli»  quos  fuper  lineas 
CE,  fr  C O fa- 
cit c A duobus 
redta  funt  s- 
quales}  ficuta: 
illi,  quos  B c 
efficit } ic  ta- 
mmoCtAr  cs 
io  di redum  no 
fure.  Linea  DC 

prelnagata  non  «solncidet , nec  fnper  lineam  c n 
incedet : $ed  rtd  fiiprl , vel  infri . Cadat  V . a, 
fiqtra , fr  fic  dc  i reda,  prone  inquiunt  aduerla- 
ri).  Itaquic  Afupri  DC  LAsdens,  fuper 

redam,angulos  nigerrimum  d c a»  & album  aci 
duobus  nidi  f sqiulct  efficiet  ex  pr^cedeti  Prop. 

Veriim 


0 


IN  PtUMVM  LIBRVM 

Vertam  I<)  pnfupontrous  t & ficere  a c iofiftens 
ftpcroCt&CB.  Quamobremici^m»  exU.pro> 
DUO.  omnei  redi  finc  «quales  t emergit ; vt  tum 
anguli  fadi  ab  a c inlilleate  fuper  lineam  a c 1 1 
quam votuQC  aduer.'etUm  redam» quales  fune 
oegerrtmus  > & albus » quim  anguli  afredi  ab  ea« 
dem  A c cadente » 8e  lauileote  (uper  ^ c » & c b» 
qoaica  Tuoc  niger  cum  albo , Se  nigerrimus » in- 
vicem eife  «quales ) repoce  omnes  duobni  redit 
vqualcs;  5i itaque  auferas  DC  A nigerrimum  ab 
etrirque»  reminereac  xquales  albus  tantum  » 
cum  albo,  & nigro  itmul  Gimptis  » neuipe  pars 
loci , quod  elTe  non  poteil . Aft  H dicas  infra  ca- 
dere lineam  prolungatom  oc>  eodem  argumen- 
to perurgeris  : rade  oportebit  confiteri  s qubd 
eadrr  im  d/re^m*  d c ip/i  c s , c*  fadd  e^Jem  i» 

iMUCSM/ueaj»  d/rijaator* 

THEOR.  III.  PROP.  XII.  Euc.iy. 

Si  Jitje  recide  (ine4  fi  mutui  fccuerint : an- 
gulos ad  veutcem  aquaUs  inter  fi 
ejjtcitnt . 

PRo angulis  ad  rerticem  mtellisit  ens,  qui 
iuxta  interfedionem  fibi  oppouci  funt ; rt 
eflin duobusiincis  fe inter fecantibus  ac^bo» 
angulus  nigerrimus , Br  albus  a . 

Prob.  de  angulis  obtufis  primb  ex  Propof.  lo. 

/ Ctim  linea  • e infi- 
Hat  fuper  lineam  AC, 

. faciet  angulos  (uos  , 

nempe  album  e »{dr 
■«.A  nigrum  duobua  re- 
^ dis  squales  r Rur- 
fus';  quia  reda  ce  infiftit  fuper  redam  to  fa- 
ctet Hem  ex  eadem  lo.  propofitionc  angulum  ni- 
grum , atque  nigerrimum  squales  duobus  redis: 
Omnes rerbredi  funeiouictm  squales,  exia. 

r nunc,  Vnde , 8c  duo  albus  B niger  angu- 
duobus  nigro  eidem,  fie  nigerrimo  squali- 
tate commenfurabuntur.  Aufer  iuque  angulum 
nigrum  rtrifqoe  comundum  »&  annexum » quia 
Idra  ib  nrifque  abRuURi  \ ex  }.pronunc.*^«x^ 
bu  a/bw  apud  e.  Se  nlteninun,  «9**/rr  remanebuf. 

Simili  argumenti  fpeeie  de  angulis  acutis  rte- 
rfi,qui  funt  niger  , 8f  albus  oppofitus  , cura 
eceoim  a b reda  infiRat  reds  b d { faciet  ex  pro- 
por.io.cic.  angulos  duobus  redis  squales ; nem- 
pe o^fum  album  £,&  acutum  album  :C^6d& 

prsftabic  » b cadens  fuper  ac:  Quapropter  an- 
gulus niger  acutus  cum  albo  obtiuo  e,  ficut  8e 
angulus  albus  acutus  cum  alboobtnfo  fi , erunt 
squales  * vtpote  duobus  redis  squales . Aufe- 
ratur communis  obeufus  |albus  e i reraanebunc- 
que  albus , Se  niger  acuti  squales . 

C O R O L L X R I V M I. 

EX  fentcntla  Procli  colligit  primo  Euclides  : 
Ineas  fi  ficaaits  facere  (ptataorau^itloh  qua- 
f«r  re  7/i  aquales  j nam  In  dcmonlirationeoRen- 
lam  ed , nigrum , Se  album  f.  tffe  duobns  redis 
squales  5 ficuc  & nigerrimum  cumalbo acuto. 

COROLLARIVM  II. 

Et  hinc  colligitur  fecundo , Omuti-^uoUum* 
,qui  ckU  aitfwdfuniSim fieri  fof- 


ELEMENTORVM.  )? 

fint  tautum  effe  quaner  redis  aequales  . Namque  fi 
multiplicas  redas  ad  pundum  e terminantes» 
nibilalind  efficies,  quim  diulderein  multas  par- 
tes quatuor  angulos  didosad  i confiitueos » qus 
omnes  fimul  fumptp  totis  fiits  adpquantur}  Cum- 
que illi  angulis  quatuor  redis  fint  squales  i hinc 
cft , vc  omnes  quotciinque  anguli  circa  aliquod 
pundum  confidentes  quatuor  folum  redis  fine 
squales  . Qwe  & omne  fpacium  circa  aliquod 
pundum  confidens  non  ,oifi  quatuor  redis  an- 
gulis, poterit  squtualere. 

EXPENSIO  IV. 

De  froftieuuhus  Tnanguterum. 

TRiangula  pofiunc , aut  confiderari  In  fe,  aut 
ronliderari  quatenus  cruaparanuir  cum 
ali;i . Primo  agemus  de  criangulh  in  femet  con 
fideratis . 

THEOR.  I.  PROP.  XIU, 

Si  fit  triangulum  ita  dtffeSlumivtcrus,(ruri, 
alterum  crHSyaltert  fit a:juale\angitlus 
^Udifialitilis cruribus cUufus  angulo 
jit  se'jualts.Bafis  ^uofyeritbafi  aqua~ 
lis , O*  totum  triangulum  toti, 

S It  triangulum  E ad  lineis  fedum  iitaquM 
crus»  A fit  squale  cruri  a t,  derus  bc  cruri 
B i , anguli  rer6  ad  • » flr  i squales . Dm  Brfim 
A F bjfi  KCt& triaKjula  perJeQionem  fa^a inisi- 
cem  ejfe  aqualia . 

Probatur.Nam,fi  bafit  bafi  non  ed  squalis, fit 
maior  a r,  qu(-|Ve  efict  ?qua- 
les , deberet  cfle  V,  g.  v a > 
Tunc  qufro  dudi  re^ 

, f V ijan  h^c  fit  squalis  cruri 
^ BC{  Si  non  ed  squalis, cft 
^ contra  h^pothefim.  Sieerb 

ed  squalis  V i crus  cruri  bc, 
iainhabemustriangulur  A I, 
quod  habet  vnumcrus  vi, 
cruri  »c  squale, & alccmm 
» A alteri  a i , bafimque  v a 
bafi  A c squalem  • CorolL  Propof.  p, 

cocum  triangulum  toti  erit  squale,  Se  angulus  ad 
1 niger  erit  squaliS  angulo  apud  a j Ecidcb  an- 
gulo fibi  squali  AXE  (mioigro , quod  effe  de- 
quit;  Cdm  niger  fit  eius  pars,d  ille  i a r coeugt , 
Aridem  contexes  argumeotum»  fi  crus  a^f  fit  ma- 
lus i Nam  A c erit  minus , Se  eadem  operatio.  Ac 
demondratto  raJebie. 

T H E O R.  II,  P R O P.  XIV.  Euc.f . 

cinguli  Ifofcelmm  frUigittorum^  qui  funt 
fuper  bifim,  funt hmicem  requnles  , <>• 
fraiullU  eturibuSfUnguli  infru  hafm 
funt  etinm  inmcem  jtqunles . 

SJ  Triangulam  duorum  squalium  erumm 
AB  c,  Ar  ca duocrura  producitur  A »ioo.  Ac 
A c in-F  , Ar  ex  Propof.  y.  i b,  Ac  c » poriiopcf  ad- 
iundy  fiant  inuncem  pquaiet  { Ar  reda  bp  con* 
iungantnrpunda  b,Acf,  ficut linei  dc  panda 
d,Acc. 


r 


}8 


TRACTATVS  IV. 


0 »8rc*  ti  eo  4n^»tot ptper  hafm  b c 4pud%,  cr  c 
^e  inideem  <cfii  ilet  i <Sr  / infra  hafm , >r  yc- 

nln  i^cr  B » »i^er  ad  c tffe  qufitji  InuUi  atfaaltu 

Probat.  fecuoJa  para  >&conn  Jercntur  oac» 
&dca;  tanquam  duo  trian* 
gula;  que  ?c  uli  racioae  c<^i* 
taremur  fcciinus  feparata»  rc« 
plicando  in  iplit  triangulum 
idem  Ifofcelum  bac.  Quo- 
niam iitq;  anguli  ad  a in  triaih 
gulo  Ceminigrot  &aIbo  funt 
equalUt&crua  vnum  BAvni 
AC  ex  hypothen  alterum  ab 
ex  etfe^ione  alteri  a o dl  zquale  j Ergo  ex  prf- 
ccd.  BFbaCaban  nc erit zqualUiSr  totum criaa* 
gulum  feminigiumtoti  albo  erit  e^uale. 

Progr.  B.  Dcroe.  bac  triangulum  ab  verifq;  ft 
qu(^  rcGduum  c(l  e* 
qualium  > triigulorum 
nigrum  albo  B Dc  cric 
cquale : j^ere  t & «- 
Jw^tT  fld  c , fe~ 
mtlbas  DBC  erunt  a- 
malet , /ant  infra 
hafm  an^uil, 

Prob.  i.parS.  Quia  triangulum  ACDtrlan* 
gulo  B A r tft  squale  ex  l.  parte  privat,  erit  angu> 
Ius  apud  B totus  angulo  apud  c toti  zquale . Et 
eadem  ratione  pars  nigra  apud  b particcruce 
/ignateerit  zqualis  ; qubd  triangulum  nigrum 
(tCfquaiealboBCO.  Ablatia  ergo  partibus  z- 
qualibus  angulorum  nigra, cruce  fignatS  ab 
angulis  totis  squalibus;  erpafj.  \,rtmAuhMnt 
aifutUs  uuguUfitfra  befim  rcGdui  apud  b,  8f  cj  ni- 
mirum CBA>flrACB,  quod  erat  oOeodendum. 

corollarivm. 

Hinc  emergit  triangulum  squilaterum  habe- 
te  omnes  anguioi  aquales,  Prob.Nameu 
duo  crura  a b,  & a c fiut  cqualia, anguli  fupra  ba- 
Cm  o niger  >B  albus  ecunt  equales  ex  pr^cd. 

Sic  quia  duo  crura  ac  , & cb 
funt  equalia  angulus  femini- 
niger  ^nd  a,  & albus  b erunt 
equilct . Ouo  itaque  anguli 
leminiger  a , Se  niger  c vni 
tertio  B funt  equales;  Ergo  ex 
ProQ.  1.  sut  aquales  tnuicem. 

T HE  O R.  IU.  P R O P.  XV.  Euc.tf. 

SiintrUngulodfto  anguli  jequales  inter  fi 
fuerint ; O*  fub  aqualibus  angulis  fub~ 
tenfa  latera  aqualia  inter  (e  erunt , 

Licet  hoc  Theorema  faellicer  polfit  coli igi  ab 
antccedcuti;  cum  fit  conuerfa  eiurdem  pro* 
pofRioAthilomious,  qulaaliquefunt  propoficio-i 
nea , quf  eonuerti  nequeunt , ex  logicis  : Po- 
nendo prcdicacum  loco  fubiefti;  eo  qubd  predi- 
eatnm  Gc  minus  rniuerfalc  fubiefio ; »i  hfc'«»- 
nit  bema  ell  animal , eonuerti  nequit  i'&dici« 
MMXc  antmat  eJf  tporno»  Cum  animal  magis  pateat, 
qu^  prpdicatum  hopiinia  j fed  dici  dcbet,«f<W 
animal  tjl  homo . Ideo  confutuere  Macbematici 
etiam  conuerfas  pro^Gtiones  oftendere , ?t  de- 
rnooRrent  illas  propoGciones  eonuerti  feruau 


A 


quantitate , Se  qualitate  earum  j nimirum  eGe  af- 
Grmatiuas,  & eodem  pado  vniuerfilesi  coucrff; 
vt prius  erant;  qu^euenit  in  iGa  propoGcsone. 

Dicit  itaque  Hucitdci , quod  G Gc  triangulam 
B A c,  culus  duo  aoguliGne  fquales  B niger»  It  c 
femialbuS  ; tjand  tatcafubu>  fa  a Byrm/ai^o»  ^ 

A c Biyro  a^HeUa  inter  fe  ernnt . 

Qjipd  G aliquis  neget; ponatur;  quod  lAGt 
crus  matus » quam  a c » 8r  ideb 
quod  od  hoc  > ?t  Gt  aquale  de» 
WatcfTeB  D . 

Probatur  itaque»  quIi  lo 
eG  (quale  cruri  a c cx  aduerfi* 

. rijs:  Crus  reroBCeG  commu- 
ne ne,  Se  anguIusBniger»com- 
munls  quoque  » tam  triangulo  nigro  minori» 
quam  feminigro  maiori:  Ex  prop.i|. erunt  trii- 
gulu  nigrii  bcd,  & feminigrr  bc  Asqualia;pars 
nigra  coci  b c a , quod  cfTe  nequtt . I 

COROLLARIVM. 

S Equitur  ex  hac  propoGcioneomne  trUgulun 
squlangulum  cfl*e  quoq;squUatcrubi;qu6d  tft 
conuerfum  procedentia  Corollarii»  cilm  coia 
anguli  B albut  in  Ggt  pr(ccd.CorotI.  It  c niger 
Gnt  squales » latera  a b » Ir  a c erunt  zqualta : 
Item , cilm  angulus  a feminiger»  Se  angulus  b al- 
bus Gnt  squales, etiam  latera  a b , & b c erunt  c- 
qualia:  Quare  omnia  latera  erunt  squalis. 

T H E O R,  I V.  P R O P.  XVI,  Eoe.?. 
hafts  aliemni  trianxali  termiao  cruri  Hjleiati 

analis  linea  » ab  altem  extremn  alttriefUri 

alia  liata  aqualis  no»  difcedet , tjuM  Sermi- 
ntt  ai  almd  funfiumiquim  ad  Bcrricem 
priorU  trianxuiUiummodoyerfns  eoa» 
dem  parttm  linea  dneantnr » ix 
fiMW  crura  eimueniunt . 

MVlcg  requirantur  conditiones  ad  hoc»vt 
Theorema  veriGcetur;  Primb » quod  li- 
nea squalis  cruri  exeat  ab  eodem  extremo  baGss 

j.  * ideoque  c A ,&  BD  funtzqua- 

A ® les ; Sed  non  exeunt  ab  eodem 
I \ pundo  c » quod  requirit  pro- 

I \ poGtio,  flf  ideb  deeii  nonU^ 

■nl/  quitur. 

Secundb»qabd»  eumhse 
linea  Gt  (qualis  vm  cruri  » cum  altera  squalis 
alteri;  nec  fuficit  squalitas ‘vnlui  cruris  cum 
vna  Unca»  8r  vcBO,Srt  x Gne 
zqualea»&  v o,Se  v M in(quales, 
Se  ideb  de  Iftis  non  cft  Icr- 
mo. 

Tertib  requirit  » qubd  du- 
^ LC  Aj.  canuir  rersG  s eafdem  parteit  Et 

^ idc6  licet  las,  8t  i L Gnt  s- 
quatea » & k m»  Gr  hl  ; 
quia  tamen  ducuntur 
ad  duaa  partes  oppoG* 
tu  M » & L . Idcb  nec 
de.iftis  loquitor  propo- 
Gcio« 

Multos  verb  habet  cafui » hzc  propoGtlo  fe- 
cundum «nbd  pundum  hoc  prope  verticem 
trianguli, in  quMcoaucoInat  collocatur. 

CaTos 


i 


IN  PRIMVM  LIBRVM  ELEMENTORVM 

C«ras  I . SI  ergo  duf  lioef  diceotur  conaenire » 

Iroon  ioiwRlcecntr>«nguii|<]tMntm(]Hp9aerao 
crnri»d  coiuieitrecnodifceditffqtietur.  SictUud 
paoctun  alEgnjtumoipro  primo  earuiic«  n linee 
®c  d puoAo  c dilcedeni  Toper  crui  ca  docetur  1 8t 
pcmeoiated  o cu  alteri  iDccjuelie  elteri  cruri  ea. 

Citre  triangulum  cab.  Sed  hoc  euidenter  im- 
plicantiam  iouoluic,  te  fairumeft.  linee 
CDcflet  maior*  ^uem  cruf  ca  contra  hrpothefim  . 

Celue  1.  Idem  ent . Si  puo^um  cadat  in  latere 
•liSttOiV.g.cuinfig.a.Neri’ 


3? 

THEOR.  IV.PROP.  XVII.  Eoc.j»; 

Cumfciimjiie  Iriaitguli  ms  ntani  mguli 
iutAus funi  refht  ^ijunles . 

Ei  vno  crure proJuHoteximiui  unctius  Jut- 

hui  iniernis,  Cf  opfajitis  ejitjuulii . 


•Ai 


pe,<]ci6d  linea  i a equalil  cru- 
ri eo»8r  linea  ca  difcedene  ab 
c*  dr  fuper  crui  ro  duda  con- 
ueniant  io  a Infra  rerticcni 
trianguli  Et  hoc  etid  extra 
hypolbeiim  | ijuia  lloea  Ca  fC- 
^fet  minor;  quam  CD. 

^ ^ Cafua  Si  punAun  hoc 

cooearrue  ponatur  intra  trianguluna  in  a;  vt  In  3. 
fig.  Et  tunc  offendetur  propofitio , ex  propof.14. 
Pr^dU  cnlio  linee  ac,4c  crure  ce  ducator  reda 
Af;  Ethebtbimus  duotriangula;  ex  adperlarije 
«qmcrtiracAr*  8r  aer . 

Qoie  ergo  ba  bnee  cruri  Of  ex  aduerfarijs  c« 
tjuatur  { erunt  anguli  fuper 
bafim  Ar ; nempe  a femini^ 
ger*  dr  niger  f equales  ia 
triangulo  bf  a • Angulus 
ccr6  F eff  pare  angui  1*1  BA 
lofrabaiimA?  trianguli  al- 
terius ABC  * dr  At  I totum  . 
Ideoque  angulus  femloiger 
, A » toeo  illo  iFA  minor  erit* 

' fr  para  ipHin  nigra  ad  a 
anltb  minor  ongnio  codm  if  a infra  bdim  trieo* 
goH  ACB  exiffenci . 

Para  rerb  ifta  nigra  anguli  ad  a cft  infra  balim 
AB  trianrati  acv*  Sunt  ergo  duo  anguli  infra  ba* 
EfliopiidA,  niger  AydriFA  incqualea.  Sedrurfum 
fime  «qualea  c«  propof.  14.  qma  linea  ac  ex  ad- 
aerfarijls  eff  fqualls  cruri  cB . Ergo  clCent  squales* 
aoMualet  anguli  infra  bafim»  qobd  e(Te  nequit « 
C«iu  4.  Qum  fi  pundum  concurfue  ponatur 
extra  triangulum  fit  illud  in  B.Et  produdis  cruri- 
bM  triaugoli  lAc*  8e  duda  ai  * drproduda  ci 
idem  cooccxei  argumentum . 

Cafosj.  Eff.  St  pundum  concurfus  cadat  ex- 
tra tTUngulum  in  1 afltgnatum  ab  aducrfari)a  ta- 
li modo;  et  altera  linearam  pofferius  dudarum 
fecet  aliqoam  ex  primo  dudis;  V.  g.  fecet  liocam 
sf*  tt  excurrat  In  pundum  1 . 

Coniuogatnr  reda  M * critque  fadom  *rian- 
gulum  c 1 F i c ws  duo 


cruri  cf  . Quare  pars  ni- 
gra mpH  fecninigri  apud  f erit  minor  angulo  ni- 
gro CfP»Brmnitb  minor  addjta  ei  parte  nigerrima* 
rt  fiat  MgulutBiF:  Sed  angulus  niger  r*d^totus 
at  B niger  fnot  quoque  squales : qubd  fine  anguli 
ad  bato  lo  altero  uliogulo  bi  f»  cuius  linea  11  ex 
odserrafijsrqnatur  cruri  BB  jbrideb^ex  pr.14  fint 
squalet.  ErpsqodcSidIr  inzquales  * quod  efle 
•eqalt-  QaareauJiibi  pundum  coacarfut  linea- 
rum poAremb  dudaruai  pouff  cadere;  nifi  in  ver- 
ticca  txiaiiguii*  igitur  rcra  propoficlo . 


SI  triangulum  abc  . Volo  primum  offendere 
angulum  ai  Aalbnrn  *c  feminigrum » '»1- 
grum  ooinet  ineernoa  efle  squalet  duobiu  redii  t 
■ Qu6d  Bt offendatur. 

ProgrdToa  1.  Ducatur  perpendicularis  i 
pundo  c ad  bafim  ai  cx  propof.  10.  8e  fic 
■ c , Produdo  deinde  Ac  In  T *frl  detrunce- 
tur ex  propof.  f.  CI  squalis  A i * ft  A r squalis 
sc;  Et  cx  propof.  a.  eooftiruatur  truagulum 
aHC  ; quod  erit  squale  eX  Coroll  prop.  3.  tm«i- 
pio  ABC;  Ideoq;  ad  ■ angulus  CM*  €e  ha  claurns 
erit  squalis  angulo  redo  nigroapod  ■ . Ducator 
deinde  hb  ; ErtcqucrurlSs  triangulum  rcb  squa- 
le triangulo  hai  ex  prop  3,  quod  flt  fuper  eao- 
dembafiraHt»*  inter  crura  vnum  Hcrni  ai* 
ie  alterum  ca  alcen  ha  rqoalia  e«  eiFediooe ; Sed 
hsc  duo  componunt  totum  a H c a . Qu6d  pnda 
erat.  Ergo  ambo|fimai squalia  triangulis  aci; 

A H Cjqusprius  erant  i Sedillaerant  squalia 
ramrfc  *fr  ided  dimidia  ciufdem  rocioa  t Scdhpe 
etiam  funt  squalia  inter  fe  , A dimidia  ciurdem 
totius;  Ergo  squalia  cum  pnmit»  VodcHCS 
erit  pqualecriangulo  A fic  * & angulus  c inipfo 
femioiger  * angulo  x nigro  redo . Sic  dicat 
de  angulo  feroinigro  apud  A»qu6d  erit  squa* 
Kc  ai^alo  u albo  * eel  a nigro  redis.  Vndt  re- 
di erunt  angulus  h ae,  tV  hce  . 

Eodem  modo  procedemus  in  conftiruendo 
triangulo  C L a;fff  eodem  pado  argumeocabunor , 
offendendo  aoplumc.dri  femulbos  in  trian- 
gulo  acL*  er  cBL  efle  redos  angulos . 

Prog.  a.  Qp6  pofito  • Sie  prima  pars  propofi- 
tlonis  prob.  In  parte  aci ; qu$  prima  confi- 
deratur . Angulos  apud  a niger  eff  squalis  sogu- 
lo  apud  c nigro  » ft  albus  apud  c albo  apud  a ex 
propof.3.  Coroll.  eo  quod  sqois  cruribus  Infi- 
ftanc.  Qiyre Interni  trianguli  olgsrapudc, fi- 
mul  cum  albo  apud  a , fune  squales  coti  femialbo 
XAH*  nempe  angulo  redo . 

Prog.  z.  Iterum  m fpaito  i c s angulus  ntger 
apud  a*  8e  niger 
apode;  vtpotes- 
qualibus  cruribus 
tnliffentcs  s c » 
er  SL  ^ales  fune. 
Item  albui  s*  ft 
albus  apud  c s- 
quales ; Ergo  al- 
bus apud  ni- 
ger apud  t angulo 
rc^o  t B X » vel 
ict  erum  pqualet « Curo  ergo  ia  triangulo  a c ■ 
anguli  Aca  uigra  pars»  cum  angulo  a fic  redo 
squalis  ex  primo  prog.  er  in  angulo  Item  c pars 
alba*  cnm  nigra  apud  1 fic  redo  sqnalis*  qui  10 
triangulo  a c a fonc  interni  aogult . Patet » quod 
omnes  anguli  Interni  trianguli  acs  duobus  re- 
dis eruncsquales. 

Prob.  pars  a.  Et  producatur  latnS  aliquod*  V.g« 
H A . -Quia  angulus  b a h fcmUlbua  redus  cft » 

erit 
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cric  quo<]oe  aogdlas  WAll  redat}  8r  ingulus 
cxternui  HAC>frincemuscAB  eriit  «^le«  dtio- 
boi  redit  ex  propof  io.  8c  propeere»  tnbutinter* 
olttQgolittriidgiilicA»»  Tolle  iocernum  com- 
monem  album  apud  a : remanrbie  itaque  folut  aa- 
gulut  exteraut  nac  ^quaht  duobus  iaternit,&  op« 
poiitit  feminigro  apud  c»  8e  nigro  apud  » . 

Hincqoe  eu  quadrangulum  qnodlibet  habere 
anguloa  quatuor  fuot  quaruor  redit  cqoalet  t 
Cum  «nim  cHai  in  duo  triangula  diuidatur,& 
quodllbet  triangulum  Culs  angui  s duos  redot  ta- 
gulos  cquctj  pacet  omntbut  augultt  fiilt  quadran- 
gulum qiutuor  ledot  «quare . 

COROLLARIVM  I, 

Hinc  c(l  primotqoed  angulut  externot  maior 
/tc  :quim  quilibet  oppoficus  > 8e  interout 
fcorfim  fumptut ; quia  duobut  Internis » 6r  oppo> 
fitlteft  «qualia  } quod  oUeodit  Eocl.  propof.  l5« 
primi>  alta  ratione  Tatit  didicilt  • 

COROLLARIVM  IL 

SEcundb  deducitur  cuiufcumq;  trianguli  trei 
angulot  (imul  fumptoi  «quales  efle  tribui  an- 
gullt  fimul  fumptit  alterius:  Quia  tum  ht|Cum  Uli 
wnt  «qualet  duobus  redis . DeJuciturque  eti|ra> 
qubdtU  duo  anguli  eoius  erunt  «quales  duobus 
angulis  alterius  trianguli  jqubd  reliquus  angulus 
reliquo  erit  «qualis»  8r  «qutengnlum  etit  triangu; 
Ium  alteri  quoad  omnea  angulos  • 

COROLLARIVM  -IlL 

COnftac  etiam  In  omni  triangulo  Ifofcele»co^ 
Ius  angulus  latecibas  «qualibus  compre* 
heofos»  fuerit  redus  I quemlibet  reliquorum  cfe 
femiredumi  cum  omnes  tres  fint  «quales  dob- 
biu  redisA  tertius  e»  ipfis  ponatur  redus  . Qua- 
re, cum  duo  reliqui  inter  fe  fine  «quatcS.cz  prop. 
1^  erit  quilibet  eorum  femiredui'.  At  fi  angulus 
cruribus  comprehenCus  fuerit  maior  redo,oempe 
obtufus,  qui  ad  bafim  fuot , erunt  mioua,  quam 
temiredi  j Si  »er6  minor  redo»  Ideft  acutus»  teli* 
qui  eruntmagif»quamfeiniredi* 

COROLLARIVM  IV. 

PErfpicuum  quoque  fit . Quemuis  angulum 
trianguli  «quilaceri  efle  doat  tertiat  partes 
anguli  tedi.Tcl  leniarapartem  duorum  redorum. 
C^ta  omnes  tres  inter  fe  «quales»  ez^quanc  duos 
redos. 


COROLLARIVM  VI.  ' 

CViofeumque  trianguli  duos  angulos  duobus 
redis  efle  minores  omnifariam  fumpeosi 
Quia  tres  duobus  redis  funt  «quales . Ergo  duo 
tantum  erunt  minores . 

* COROLLARIVM  VII. 

Colligitur  quoque  sngulom  eztemura  fupe- 
rare  hunc,  fiue  illum  internomm  reliquo 
angulo  oppofito.  V.g.  HAcesternumin  fig.prop. 
ruperareoppofitom  internum  acs  tantum»  quan- 
tum efi  angulus  aniger . Et  etiam, quod  duo  an- 
guli interni  caiufcumque  irianguf!  deficiunt  i 
duobus  redis  reliquo  angulo  Inieroo  • ^ 

COROLLARIVM  VIIL 

Hinc  etiam  manlfcfiom  cft  ex  Proclo.  Ab  eo-  • 
dem  pando  ad  eandem  redam  non  pofTe  # 
deduci  plurcs  lineas  perpendiculares,  quS  vnim  • 
Quoo  fi  fieri  poteft  ducitur  ex  a pundo  ad  re» 
dam  ac  du«  perpendi- 
culares; nempe  as,8r 
AC»  facicnt<]M  triangu- 
lum ABC  { Ia  qoo , <piia 
AB  cft  perpetidicnlariB 
faciet  angulum  p Inter- 
num nigrum  tedum  1 
Rurfufque , quia  ACpemendicufarls  pr«fupponi- 
tur,  faciet  angulum  c album  toternum  rc^im; 
qo6d  miistat  contra  pr«ccd.  prop.  in  qoa  pAea- 
fum  cA,angulos  duos  internos  cuiufcumque  triafl^ 
goli  clTc  duobus  redis  mtoores  I <um  treS  fint 
quales  duobus  redis  • 

COROLLARIVM  JX. 

S Equitur  quoque  tz  pr«c.  propof»  onuria  trlao^ 
gula  habentia  mum  angulum  itdwm»  vel  ob- 
tufum  reltqpos  obtinere  acutos  i>  cuin  enim  dno- 
anguli  interni  fint  duobus  redis  minores,  Tequt* 
turj  vt  fi  ?nus  fit  cednstaut  obtufusincntpe  maior 
redo  j quod  reliqui  fint  redo  muhb  minorci» 
nempe  acuti ; namque  fi  reltqul , vel  vnua  eorum 
elTct  «qualis  redo,  vcl  masor,  lam haberemus 
contra  prpced.  propof  doot  angulos  jn  tuangulo 
duobus  redis»  aut  maiorcS,  «ut  «q«al|;f,requitor 
quoque»quod  vnus  fit  alterius  complimeniumcoax 
>mbo  rniredo  fint  «quales  fi  umus  fit  redus. 

COROLLARIVM  X. 


A. 


COROLLARIVM  V. 

Fit  etiam  nunifcllum.  Qu6d  fi  ab  vno  angulo 
A trianguli  «quilaieri  bac  perpendicularis  ao 
ad  latus  oppofitum  bc  ducacur.cooftitui  duo  trian- 
gula Scalena  aoc  , & sda*  quotum  cuiuflibet  an- 
gulus ad  D redus  ctitduo  b,&  c quifquc  duas  ter- 
tias anguli  redi  j reliquorum  vero  ad  A{  vepote 
partes  «quales  vnius  anguli 
^ in  «quilateto  vnam  partem 

tertiam  anguli  ccdl  ouifquc 
concioebic.  Quamobremfi 


Iv  •** 


fuper  latus  AC  perpendicu- 
laris  ab  A eleuetur  ea  e* 
■"  ' propofp.  habebis  angulum 

redam  inter  crura  ea,  df  ac  diuifum  Ia  tres  par- 
tes «qualesi  vt  fiiQt  EAE  > Bc  » ao»  Bc  oac  anguli . 


O Equitor  quoque»  quod  fi  lloca  reda  cum  alll 
w redi  angulos  faciat  hinc,  inde,  obtufum 
vauro  , alteram  acutum  , linearo  perpendicula- 
rem 1 quou's  eius  pondo  ad  aMam  redam  de- 
milTam  , cadere  ad  partes  aiifiuli  acuti . Faclac 
. enim  linea  a b reda  cum 

JU  redi  confimill  nn  angu- 

Ium,  nigrum  quidem  ob- 
y'  /I  tufum  , album  verb  cro- 

/ J ce  notatum,  acutum,  fr 

'c  ^ pundo  A demittacor 
{serpendicularif  ao*  Ca- 
det  vtique-ad  partem  anguli  acuti  albi  cruce 
Infigniti  ; nam  fi  caderet  ad  aliam  partem  anguli 
obtofi  nigri , vt  facit  linea  altera  ap  } iam  duo 
aoguU  ioieroi  efiene  duobus  fcdis  maiores  | 
nempe. 


IN  PRIMVM  LIBRV 

«<rn:>e  > quia  vnui,  quem  perpendicularis  effice- 
re, dier  rw«3us»  alios  ver6,  vt  nigerefretobtufut 
«J  • coorri  pofitam  propofitionem.  Itaque  fi 
perpendicularis  rcAum  angulum  incernam  ni- 
gerrimufQ  efficit  ad  o*  altus  debebit  cfle  acutis  • 
vt  cftalbus  cmcenncacusi  j(ie  enim  pofid  fimul 
minoresjerunt  duobus  redis,n  oportet  ciTe  duos 
logttlos  tocernos  • 
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Scalenum  «fl  illud,  quod  habet  tria  latera  Ini* 
qualia,  vtcft  ruprapolieum  ac  ■ . Si  autem  ma- 
nis fatus  maiorem  angulum  fubcendit  feqaitur, 
▼t  angulus  A fit  maior  reliquis  c , cel  b . Itemmq; 
quialatut  A c efi  maius  ,quim  a » • eritquoque 
maior  angulus  » angulo  c:  Vnde  omnes  erunt 
inaequales.maximut  quidem  a , minor  reru  B,mi- 
nimus  tandem  c . 


A 


T H E 0 R.  XI.  P R o P.  XVIII,  Eae.  J J.  T H E O R.  XII.  P R O P.  XlX.  Eac.l,. 

Omnis  tridngisli  mnior  angulus  maiori  Ia- 
mi  futtcnJilur. 

PRopofitio  conuertit  prpeedcntem  i Tunc 
lutem  inguliu  nuiori  laleri  falttcnilitar , 
eidi  i regione  illiut  eft.Sr  Tuper  eo  aperitur  ; ita 
Tl  ei  maius  latui  deferuiat  pro  bafi,  eiulque  late- 
ra oeaat.  Sit  itaque  triangulum  a ic , cuiut  an- 
gulus maior  c fubtenfutfitijtetiAB.dir.tiArar 
A • lefiy/aridonwrtaf  a(a/i(e4,„,^r 

Prob.  Nam  fi  A » non  eft  nijiu, . lalus  A c. 

C aut  latus  C 8 ci  ,aut 

srquales  erunt  » aut 
eo  maiora:  Hoctc* 
r6  cfle  non  potefi 

JL  ' *B  primb  oflendemus  id 

de  latere  a c , qu6d 
ftlicet , nec  xquale Uteri  A B,  ticc  eo  maius efle 
poflit.  Nam  fi  dicatur  cqoalc  etiam  angulus  b 
cui  fubtenditur,erle  «qualis  angulo  cer  demon- 
ftratis  in  prf  cedenti  propofitione , in  qui  often- 
dlmus  Utut  mMiuttmMiarem  AngWirmyibtendcre,  8c 
per  confequensxquale,  cqualcm*  lam  wb  In 
faypothefi  , fiepropof.  fuppofuiraus  angulum  c 
omnibus  alijs  efle  maiorem . Quod  fi  dicas  latus 
A C efle  maius  latere  ab;  tantb  nugis  vrgebit  ar- 
gumentum. Nam  angulus  b con^uenter  crie 
maior  angulo  c,ex  l8.  propof.  eo  quod  pr^fumas 
A c latus  fubcenfum  efle  maius ; & tamen  in  hjr- 
pochefi  i^uppoaimui  non  angulum  > , fcd  c etfe 
maiorem  • 

Sed  mevio  probemus  laras  a c efle  quoque  ma- 
lus Utere  c b,  & eodem  modo  argumentandi  ?ce- 
mur.  Nam  fi  c • non  efl  minus  , fequetur  vel 
efle  maius,  vel  efle  «quale.  Sedpofito  b c la- 
tere maiori  ,vcl  arqoaii , angulus  a,  cui  fubten- 
ditur , ex  propof.  antec.  erit  quoque  angulo  c, 
aut  maior,  aut  «qualis  contra  pr; fuppofitum , 8c 
bfpothefim.  Mutor  in  /ea  4pm‘- 

tioMeutuoremllueumre^ulrit ; eui  fuhtcuiatnr 

i wgioae  fit.  ^ 

COROLLARIVM. 

SEqnlturex  hac  propofitione  lineam  perpen- 
dicularem cfle  breutffimam  inter  omnes,  qu^ 
idatopundoadfiibiedam  lineam  deducuntur. 
Dicatur  «x  a pcrpcndkularii  , qu*  vnica, 
(vcex  Prop.  17.  Coroll.  8 
cum  Proclo  deduximus) 
efle  potefl ; 8c  poflmodum 
alip  ab  eodem  punfio  de- 
fcendaot  fuper  s 1 . Bre- 
uiflima  omnium  perpen- 
dicuUris  erit  AOI  Nam  fi 
flatuatir,a]iaro  efle , V.g. 
AB  . In  triangulo  itaque  AU  E,cum  angulus  o ut 
redus,  alius  b erit  acutus,  cum  duo  anguli  in 
oollo  crUgulo  poffinc  efle  du^us  redia  «quales, 
F ex 


Omnis  trianguli  maius  lalus  maiortmani^ 
gulnm  fuhstndit, 

MVltl  declaratione  non  indlgee  propofitio» 
cum  clarum  fit,  dici  Illud  latus  anguium 
aliqnem  rubteodere  , quod  ^ regione  illius  efl  , 
flrcoaiurigit  duo  latera  angulum  Illum  compre- 
Iiendcntia;itac  B Tubtendic  angulum  a conflantf 
medietate  nigr5,  8e  alba ; quia  i regione  eius  efi, 
Ir  copulat  duohiera  AC,&  AB,qup  illum  angu- 
lum nigram  ,&  album  a comprehendunt . Igi- 
tur ponatur  «triangulum  AC  B habere  latus  CB 
maius  ali)s,^(CiV,  & ait^uium  a n!xritm,ttlbtm^itfe 
olkt  maUr<m ; nempe  angulo  c , aut  angulo  b.  Et 
prlu  s probat  de  angulo  c , & ad  id  proflandum  ex 
fiocum.j.propof.  detruncetur  latus  in  otali  mo* 
do;  vt  reda  b d «qualis  fit  laceri  8 a ; ducaturque 
reda  a 0 • 

Probatur.  Quia  a • efl  «qualis  > o,  anguli  ad 
bafim  A o , Tt  pote 
trianguli  irofcelis,  qua- 
les fune  ad  o nigerri- 
mus , 8e  ad  A albus  flel- 

Q — P — - ■ ■-  !■!*  notatus  eruat  inui- 

cem  «quales  ex  i4.prop. 
Sed  angulus  nigerrimos  ad  o ex  Coroll  i.  prop. 
fj,  vtpoce  externus  trianguli  a o c efl  maior  in> 
terno,  fle  ^polito  c:  Quamobrem  , 8r  angulus 
albus  A flellula  notatus ; cdm  fit  «qualis  nlgerri- 
moado;  erit  maior  anguloc;  Sedtfte  efl  pars 
totius  anguli  a albo , nigroqoe  conflantis ; Er- 
go ifle  angulus  niger , albulque  maior  efl  angu- 
lo c. 

Sed , vc  probetur , angulum  a efle  quoque  ma- 
iorem angulo  > , replicetur  idem  triangulum,  $e 
2 c B latere  maiori  ^rucetur  «qualis  lateri  c a 
fitque  c c , trabatur^nc  AC  t eodemq;  genere  ar- 
ggpKnii  oflendetur, angulum  nigrum , albumque 
A efle  maiorem  angolo  a . 

Probatur  itaque.  Nam  angulus  niger  a,  niger- 
rimufque  c fiint  «quales 
cx  propof.  14.  eo  quod 
trilgilum  A c c Ifolnlei 
fit . Vnde  8e  anguli  ad 
^ bafim  , quales  funt  ni- 
gerrimus c » nigerque  a, 
runcxquales . Sed  angulus  nigerrimus  externas 
rerpedu  trianguli  ac  b efl  maior oppofico,  flr  In- 
terno b.  Quare  etiam  niger  A «qualis  nigerrimo 
c maior  erit  Ipfo  angulos:  Scdangulus  niger  a 
cft  pars  anguli  A nigri  albique  totius  trianguli 
acb:  Ergo  erit  multb  maior  angulo  b.  £t  ecce 
ttbi oflTjum  ungulum  A,  ulbwa  ngrumaut  tfft  ma- 
mi  alijt  ut-itUit»  ctd  maius  Utv  b c /koun/um  tH  • 

COROLLARIVM. 

S Equitur  hinc  omnes  tres  angulos  trianguli 
Scaleni  efle  locqaalcs.  Triangulum  enim 


A 
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cx  Coroll.tf.  Picj-of.  17.  QoaitfxIucProp.  19. 
cum  angulus  rcdus  D fic  nuior,  (juam».  > obti> 
nebit  (juoqnc  latus  > cui  fiibtcnditur  » nunpcAK 
maius t quam  latus»  cui  (ubtenditur angulus  & 
acutus  > quod  latus  ell  perpeodicularis  a d : Er> 
gob^epcrp^dlcula  rii  minor cft  crure»  a ;qubd 
icmpcr  eodem  pado  concludes  pofitis  alijs»ali|r> 
que  lineis  ab  a cadentibus  fuper  b b«  vt  manite- 
Autncft* 

THEOR.  XIII.  PROP.  XXh  Euc.u, 

Omnis  triangult  duo  latera  reliquo  (urt 
maiora  quomodocumque  fumpta, 

Dicit»  quod  Ii  fumatur  (Imal  inoUter»  trUn* 
guli  cuiufcumque  ; Hoe  hcc » fiue  illa  alTu' 
rnaS , ve  tibi  placet . comparata  caw  reUfuojtmpcr 
efie  eo  maiora . 

Ad  quod  oilendendum  Euclides  facit  iriangu. 
Ium  quodeumque  a s c ; Prolungitqoe  vnum  ex 
lateribus  >quod  libucnc , V.g.  ac  m o , «rquod 
ex  documentis  d.  propof.  perOuc*  a d xqualem 
facit  line;  a B.coniungitque  r?ai  d b : Ita  quod 
triangulum  conAituacur  a d • duo  latera  habena 
xt/ualia  A ■ A D . 

probatur . *Nam  cdm  in  triangulo  a ■ d duo 
latera  ex  coallru^iooe  con* 

P ATtuta  Aotzqualiaj  nempe 

/\  ba  I dr  J3  A fit  ( vc  exproba* 

\ cis  in  14.  propofic.  conAat) 

^ qu6d  anguli  b aigcr»&o  £qc 

arquales  > vc  fone  in  Ifofce* 


/ . 

— *\  anguli  fuper  bafim  : 

_ _\  Quamobrem » cum  i niger 
^ angulus  fic  pars  anguli  ni- 
gri > a<blquc  b , trianguli  d B C » fiet » vt  angulus 
> niger  albufque  fua  pane  nigra  maior, erit  quo- 
que maior  angulo  o > huic  parci  nigre  squali. 
Hinc  ver^  enafcecu  r,  quod  latns  o C , vtpoce  Op- 
poficum  maiori  angulo  b albo,nigroquc,erit  ma- 
ius , quam  latus  a c oppofiram  minori  angulo  o 
( vc  exprobatisinanteced.prop.conAac^acto- 
ta  i>  c cA  «qualis  duobus  lateribus  trianguli 
A s c»  nempe,quod  pars  c a fic  voum  latus,&  pars 
A D ex  coArudione  fit  squalis  lateri  a b.  Quam- 
obrem  fi  tota  d c eA  maior  latere  b c , etiam  ma- 
lus erit  lacus  b a , tc  AC  eodem  latere  ac.  Et 
eodem  modo  argumentum  contexes  dequibuf- 
cunque  alijs  dudbus, lateribus  refpcdu  tenij  re- 
liqui. Quafropttromtxt  n\a»%riRdaa  Utera  ftUm 
quo  erum  maiora  , 8ce. 

THEOR,  XIV.  PROP.  XXI.  Euc.ii. 

Ss  fuper  trianguli  vno  latere  ah  extrtmita* 
ttbus  dua  reflue  linea  mteriies  conjfttuta 
fuerint : Ha  conftituta  reliquis  triam^  • 
guliduobusUteubus minores  qui» 
dem  erunt  j maiorem  verd  40- 
gulum  continebunt, 

DVas  partes  hprpropoficio  habet ^ Prima» 
que  depedee  in  Probatione  ab  anceced.dicir. 
Q^d  fi  ab  excremtucibus  rniui  lateris»  puta 
Bcdue  line^  ducantur  In  angulum  o intra  crii- 
gulum  ABC  coueoieotea.  IIU  ortmt  mimores  exte^ 
rmibut  laterlbua  a B»  ^ A c • Dicic  aucem  ab  ex* 


T V S IV. 

tremitatibus  vniui  lateris  cAc  tr.hcdas  pred  ^|as 
lineas  interiores,  quia  poicAcfic,fi  trahatur  a 
medio  tc  vna  carum  ( ve  intrtanguio,  lec^an- 
gulo , vel  ambijgooio  j quod  Imcf  interiores  fi- 
mulfuroptf , fint  maiores , vc  prob.  Procius.  $c« 
eunda  verXpars  cA  * qu«  in  Cotoll.  d.  prop.iq. 
fundatur  $ Ruod  angulus  D,quem  eonucniemes 
in  apice  lin^f  ab  extremitatibus  lateris  v nius  B c 
protradf,cftctunt,  eritmaior  angulo  exteriori- 
bus compr^henfo » vt  eA  angulus  a in  cnangulo 
ABC.  Debent  autem  i & hic  lincf  protrahi  ab 
extrcm;catibus ; quia  angulus  tunc  , quem  con* 
Aitu'^nt  linc^  non  ab  extremis  du^e  » fed  ab 
io-.ermedi)S  partibus , vc  idem  Procius  oAendic» 
poteA  (fic  maior , aut  rqualts'  angulo  exteriori-, 
bus  cruribus  eifcdo . 

AdoAendendu  verb  id»  quod  propofitio  pro- 
ponit. Altera  earum,  V.g.  bd  continuanda  cA  , 
vfquc  ad  latus  alterum  ad<i.  Quofidto  .‘irapr^ 
mum  affertum  in  propofitioneoAendetur . 
Q^niam  ex  propof.  amccedcnti  duo  latera 

. AB,fr  A trianguli 

B Aq.maiorafunc  late- 
re « q..  St  addamut 
vrrifque  latus  re- 
manebunt latera  a a,8t 
— C ^ adhuc  ma- 

B iora^tfuim  duoBQ^.de 

<^C . Rurfus  • Si  vertamus  confiderationem  ad 
aliud  triaogulum  OQ.C  ex  eadem  propofanteced. 
concludemus  duo  latera  d & q^c  efle  maiora 
latere  d c » & fi  addamus  huic  d cficut , & duo- 
busDQ^,  &tic,  latusoB  : Maiora  adhuc  erunt 
hfcduoDQ,'&<lCfU®  addito  DijquimDC, 
cum  addito  eodem  bd  . Modo  rcafuroamus  id  » 
quod  probatum  eA  primb,  nempeduo  latera  B a. 
«f  A c ciTc  maiora  , quim  • q^,  «f  <^c  . Quod  & 
verum  eA } cum  & b Qj  & Q.C  fmt  maiora , qua  m 
BD.ar  Dcfequiturill*  , nempe  b a , & a c efle 
latera  multi  maiora : Tiempe  exterr.a,  intern  i ab 
elfdem  extremitatlbut  dnOn  • 

Secunda  verb  pars  oAendieurquoque:  Nimi- 
rum, qubd  fit  maior  angulus  D , quam  angulus  a. 
Nam  angulus  niger  o^externus  rcfpedu  triaguli 
abq.cA  maior;  quam  eius  internus  nigerAfibi 
oppoficus : fcd  angulus  Dcxternus  rcfpedu  alte- 
rius trianguli  d ac»  «A  maior  interno , 8c  oppo- 
ficonigroainwx**'"  triangulo  oac;  ffjo  «- 

^nUs  D mr  multo  maior , ^am  an^uiut  ni^er  a 
'quidem  fupirat  nl&rum  ojuperantem  nigerrimum  a. 

EXPENSIO  V. 

De  comparatione  tria  ngulorum  ad  inuicem, 

Omparanturhie  triangula  prout » aut  late- 
y ribus,  aut  angulis  talibus  eooAanCypropeer 
que  euadanc  «qualia  (Nam  infra, vt  partes  parui- 
Iclogrammorum  comparationem  quoque  fubi- 
buot ) 8e  demonAratur  quod  datis  aliquibus  late- 
ribus, aut  angulis  «qualibus  t fequilur  deinde» 
totum  triangulum  coci  dTe  «quale . 


THEOR. 


f 


IN  PRIMVM  LIBRVM  ELEMENTORyM:: 


THEOR.  I.  PROP.  XXII.  Eac.^, 

Si  Juo  trianguU  h»htm  crus  vnum  vni,  & 
ulterum  uucri  aquale  > & ungulum  ijs 
comprehenfum  uquaUm  I iufmquoq-, 
hthehunt  uquuUm . 

Et  [lotum  triangulum  loti  erit  ecquale. 

Sit  triangulu  d i f nigram»  cqIus  angulm  ni- 
ger o fic  «qoaltsalbo  a trianguli  lACcrnl^ 
<|tte  vaum  t o voi  a i » alterum  o f alteri  a c fic 
cquaic . Dicit » ^u6d  bsfu  E f ^uo^ue  bafi  • c «rit 
4jiuUi$  $ totun  irioM^uIum  t»ti  atb*  Mfutidiur , 
Probat  Eucliiiea  ruperaoltcione . Nam  Ii  in* 
telligantur  vnum  alteri  mperpooi  • rt  e i»  a d » 
FC»  trianguli  angulua  d angulo  a congruet»  te 
fiet  vanaangului  ao  > erat  verb  vnum  D e arqua> 
le  ?ni  A E congruet  quoque » te  In  idem  punSam 
finiet  In  E i;  Sic  fiealterulatutoF  alteri  ac  (qua* 
Ic  finiet  in  idem  pundum  F c.  Ergo  bafit,  tum 
vniut»  tum  alterius  in  eadem  duo  punda  e •» 
& F c f finiet . Ergo  es  lo.  Aziomate  erit  eadem 
linea  }Quiadu(  linee  in  eadem  punda  termi- 
nantes latitudinem  non  faciuattquaiU  clTetpfi  ter* 
minoret  altCTA  <B  ipfit  ad  X . 


THEOR.  II.  PROP.  XXIIL  Eac.8. 


Si  Juo  triangula,  Jua  latera,  Juoius  laltri- 
tut  aqualia  habuerint  , vnum  vni,  al- 
terum alteri  ; habuerint  veri  c?"  ba/ini 
bafi  aqualem  . Angulum  quoque  fub 
aqualibus  reliis  lineis  contentum  angu- 
lo aqualem  habebunt  i Totumque  trian- 
gulum toti  aquale  erit . 

HMc  propofitio  connertlt  antecedentem* 
Nam  Ibi  ab  arqualitate  rnius  anguli»  te  dur^ 
niin  crurum  conclufimus  «qualitatem  bafis » te 
ide6  totius  trianguli»  hic  ab  «qualitate  bafis  . te 
duorum  crurum  concludimus  «qualitati  anguli* 
Sic  iuque  datum  triangulum  » cuius  bafis  a ■ 
bafi  D fi  alterius»  te  cras  rnum  a c rni  o 6»  alte- 
rum a c alteri  fit«qnale.  D:ee  enguUimcni* 
j>»im  si^re  c efJedtfusle  lateribus  AC.&  • D «qua* 
ItbttSfacque  c a»  & c s item  «qualibus  concentot, 
Prtdaaturbafis «qualis  Afioafi  (quali  oa  Tu- 
perpooatur  {Tunc  ab  eodem  pando  extremo  ba* 
fis  D » dr  etiam  A*duo  latert  eiient  «qualia  o c»8r 
raperpofitum  ac.  Sic  i pundo  b»  idemque  a 
duo  crura  «qualia  prodibant  trcrsds  eafdem  par* 
tes  f.  crus  t C|&  fuperpofitum  ac.  Ergoex  prop* 
t4,  in  idem. pundum tcrroinabuQC  c»  drecrie 
idesn»  aco.  Ergoeundem angulum conftttuent; 
te  idebtoeum  triangulum  toti  CTir  «quale» 


Pofiene  autem  h«  du(  propofiuooet  colligi  ex 
didis:  h(C ex Corolf.  propoC.J.  illaexpropof.4* 
Verum  eoidcQiius»  drvmuerralids  hicremcoo- 
cJadimua» 


'Ai  datam  redam  lineam  i datumque  in  ea 
fundum  conSituere  aqualem  angulum  , 
atque  etiam  triangulum  alicui  dato 
angulo  rtdihneo , ftue  triangulo . 

HOc  Problema  parum  dlferti  prop.j.  Tan- 
tdmque  in  eo aliq^uod diferimen  patitur» 
quod  pr«fuponat  datas  duas^neas  angulum  fa* 
cientes  »6c  tertiam  » quxdc^at  trahi  » aut  tra* 
dam  triangulum  complentem»  qu(  tres  linc(  in 
illa  dantur  »vt  partes  vniut  line(»  abfque  eo 
quod  faciant  triangulum . 

Sit  itaque  Angulus  scomprehenfus  lineis  as» 
8r  A * ,compleatar  ffi  non  fit  completam)  trian- 
gulumidr  trahatur  s » » dr  5>o(lmodum  crada  Ii- 
nea  indefinita  diuiditatur  in  tres  partes»  fioguic 
fioguiis  cruribus  «quales»  ex  prop.d.drex  prop" 
3 . luper  eam  conllituatur  triangulum » quod  o^ 
tineat  latera  tribus  trianguli  iam  fadi  lateribus 
«qualia»  nempe  c d laceri  s * » Sr  d f alteri  «a  » 
B; undem  f c poftremoAS.  Nam  boc  pr(lUto 
f erii  d^uelii  esgWe  A . 

Ratio  eft»  quia  ex  propof.  anteced.  h(c  trlao* 
g-ri.  duo  latera  duobus  lateribus  vtrunqne » mi» 
quefibicorrerpoadeoti»Tcbafim  bafi  «qualem 
^pircuntur . Quare  dr  omnes  angulos  corce» 
fpondentes  «quales  habebunt  ideb  aogulux 
'a  erit  «qualis  angulo  f . 


VerUmfaeilifispraxis h(c fiet»  fi  in  s »8ro 
pofito  centro  fiat  ad  interuallum  quodlibetci^'* 
culus»fumaturq;.iadaco  «sa  portio  circuii»qu( 
Intercipitur  Inter  s*  » dr  s a , dr  transferatur  in 
altera  portione  circuli  st  n } Nam  » fi  per  punda 
M » N crah%c  d » dr  c f » i c habebis  angulum  c 
«qualem  angulo  s.  Docet  Claulus  hic  • 

THEOR.  XV.  PROP.  XXV.  £«.14.  . 

•5*/  trianguUiduo  Utera  duohus  IdtUrilftis 
aqualia  habuerint  fVtrunque , vtrique: 
Angulum  veri  angulo  maiorem  fub  a- 
qualibus  redis  lineis  consensum : Cf‘ba- 
ftm  bafi  maiorem  habebunt , 

S It  triangulum  a ic  »cuius  angulos  a» cum 
angulo  » trianguli  alterius  df  n com, 'ara- 
tus dignorcacur  maior  , cAm  tamen  latera  am* 
F X bieotia 
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Wentla  hoiKanguIam»  qQaUafantAtt  arxc, 
4u  htcribut  «Iteram  angolum  D claodeacthus 
correrpoadeinc»n  vaum  nt  cqaale  rni>V.g.  a *» 
& D f , & «Iterum  «Ueri  j ?c  a c » & d o . Con- 
cludit Euclides  1 qnod  l»e  trUngulatH  a i C bafim 
f»dm  1 C cmfet^tniHr » altc- 

rtkt  bifis  fii , jcnwpe  f c , yt  fft^iaur  • 

Fiatexanteredencipropof.  angulus  i>  rqua- 
lis  prxdiOo  angulo  maiori  a trianguli  a bc  tra- 
hendo latus  pundacum  e h.  Hoc  autem  latua 
fenper  cadet ettra triangulum  » quiaangulusad 
dEc  maior.  Sitquehic  angulus  maior  ad  d al- 
bus nigeri  Longitudo  autem  huius  lateris 
* pundati  D H Etstqualis  lateri  Dc:  Trahacurque 
FH»  qusr  triplicem  occupare  ficum  petell  fe- 
cundum diuerfitatem  triangulorom » quar  fiunt » 
nimirum  fuprar  s > rt  efi  in  propofito  triangu- 
lo; In  ipfam  rr.,  ita  vt  rna  linea  fiat . Vel  infra 
re  ad  partes  exteriores  I qui  tres  cafiis  diuerfam 
probationem  requii^un^  . Vnde  lo  tres  partes 
probatio  Jiuidenda  efi  . Primo  itaque  ponimus 
cadere  fupra  versui^fum  triangulum»  vc  efi  r u. 
Coniungenda  itaqR  fimt  extrema  h > dr  e liocd 
n 0 . C^6  pofico  fic  Euclides  conuxit  argu- 


A T V S IV. 

que,&  latus  d F»prout  ruppontmut»fir  cquale  la- 
teri pandato  d M » cx  14.  prop.  fic « quod  anguli 
infra  quales  fuot  h niger  i 8r  albus»  9e 


Probatur.  Quoniam  enim  latus  p f eft  acgnale 
lateri  a t»  ficutStDii  pudatum  laceri  ac  angulus 
quoque  D ex  albo  otgroque  integratos  angulo  a 
prioris  trtan^i . Sequitur  fecundum  documen- 
ta BS  propof.  quod  dr  bafis  pundataF  u ficacqua- 
Ui  bafi  1 c prioris  trianguli . Rurfus  oportet 
confiderare»  quod  8e  latus  dc  > vt  pr^ruponimus 
cfixquale  lateri  pundato  o H i Quare  anguli  ad 
bafim  niger  c » & feminlger  h * ex  dod.  l4.prop* 
erant  «quales  . At  pars  nigra  huius  auguli  h»  ex 
6.  proa*efl  minor  «quam  totum  ipfum  nimirum» 
^am  pars  nigra  fimul  cum  alba . Ergo  » 8e  an- 
gulus niger  c toti  h «qualis»efi  maior»quam  eius 
pars  nigra:  Sed  fi  addatur  angule  nigro  c altera 
pars  alba  fielluia  notata » multo  maior  euadet ea- 
dem parte  nigra  > anguli  ciufdem  h . Igitur  ex 
dod>  prop.  ip.  fiibtcndet maius  latus,  quodeft 
FH,qaam  pars  nigra  anguli  ad  h»  culus  latus 
fubteofum  cA  c f . Linea  ?er6  f h «qualis  efi » 
▼c  in  principio  oftendimus  bafi  b c prioris  trian- 
guli . iifiiur  F c b^s  pofiericrif  rriasgid.'/  eru  mU 
ntripft  b c ,quod  probare  oportebat# 

Cafus  fecundus. criaogulu  primu  a icacn. 
tangulum,  aliudqi  df  Gfecunduro»habens  augulu 
D mgrum  minorem  angulo  A , huk  vero  angulo 
x>  nigro  addatur  talis  pars , vt  fiat  «qualis  angulo 
A • ex  antcced.  propoL  trahendo  latus  pundacuot 
DH  vfqueadM.  Abrcindatun|ae  «qualis  ex  d. 
prop.  lateri  o f » Ar  fit  d h . Coniungantur  dein- 
de fimul  H » A;  c liuea  » qu(  cadet  infra  bafim  f c« 
Rurfus conlungatur  m f ^Aeuudem  prolungetur 
larus  D r vfque  ad  n • 

Patet  iuque  in  primis  h c bafi  BC«qualem  ef- 
fe » ex  prop.  ta.  quod  angulos  o albus,  nigerque 
fic  «qualis  angulo  a » At  lacera  fecundi  lateribus 
primi  trianguli  fibi  correfpoadeoeibas  «qualia, 
nimirum  o u Uteri  a « » Ar  d c laceri  ac  » Cdm- 


augulos  alter»  FNtohit niger  fiuc «quales. Va- 
de hic  cocus  niger  r erit  maior  parte  nigerrima 
Mgull  H : Angulus  verb  Idem  f niger»  eft  para 
anguli  corios  comprehenfi  lineis  hp  , Ar  Po» 
be  altera  eius  compars  cruce  notata  cfi «quare  to- 
tus F nintlrU  pars  nigra , Ar  altera  cruce  notaca  fi- 
mul » erunt  multb  maiores  «quim  pars  nigerri- 
ma anguli».  Quamobrrm  totus  angulus  F»  cx 
documentis  19.  propof  habebit  fttbtenfum  ma- 
ius latus, nempe  » c lineam , quim  pars  nigerri- 
ma H cni  fubtendltur  F G : Sed  tam  in  principio 
didum  efi  H c efie  «qualem  bafi  b c . Igitur  f <t 
bafiserlangal!  df  c , eft  minor, quimbafis  ■ c. 

At  fi  tertius  cafus  detur, nimirum.  Quod  fh  ne- 
que cadat  infra , neque  fopra  Fc,  fcd  tn  ipfam  » 
vt  fiat  rna  linea . FacHis  eft  probatio.  Nam  cum 
angulus  niger  ad  d fit  minor  angulo  a ; fi  fiat  «• 
qualis  addendo  partem  albam , Ae  trahendo  D H • 
Patet  ex  dod.  propof.  a s.  qu5d  fubtendet  bafim 
H c «qualem  c B#  Ar  coafequeater  maiorem» 

quam  F c* 


THEOR.XVL  PROP.  XXVI.  Euc.ij. 

Si  duo  trianfMUiduo  l^ttrA^dnohus  Uterthm 
halfHerint,vtTunqiVtrtijuet  Bs/im 
veri  h^p  maiorem : O*  angulum  fub 
aqualibus  re8'a  Itneis  tontentum 
angulo  maiorem  habebunt, 

DVoIateriAC,  & CD  trian^ll albi  fine  » 
qualia  duobus  trianguli  nigri  Di»ArDa 
quodlibet  fuocoriefpAdenri:  bafis  autem  ab  tria- 
guli  albi  maior  fic,  quim  nigri  f c.  Oicit»Ac  aa- 
gulumcalbicriai^li»  qui  clauditur  inter  li- 
neas c A , A;  c B efle  maiorem  angulo  o » qui  U- 
neis  D F , Ar  D c continetur  • 

Probatur  aucem  faciliter  • Nam  fi  angulus)  c 
non  eft  maior 
? k.  angulo  D i eri^ 

aut  «qualia»  auc 
minor  ipib-Sed 
fi  eft  «qualis» 
fequicurex  do- 
dr.  Bs . prop. qo&d  bifis  quoque  a b fit«qualia 
bafi  F c cooera  pr^fuppoficum.  Quia  iam  quoque 
prffuppoaimns  latera , quodlibet  fuo  correfpoo- 
deoci  efle  «qualia  j cum  nigri , tum  albi  triangu- 
li j Quod  fi  dicatur  aogulu  c minorem  angu- 

lo 


c ? 


IN  PRIMVM  LIBR.VM  ELEMENTORVM 

Io  »>  eao«&  oiagit  abfurdatq  {t<]u{torf  N««ipc» 
te  b«fii  A » fit  miaor  bjfi  » « . Cam  cfleta- 
AUt  f fle  Duionm;  cdm  pr^  (upponaaius 
i)ue  Utera  fibi  c6rrerpoadentU  > tua  aU»i , cum  ai* 
gri  triaoguiiefie  oqitalia*  felitur  es  propoCaa- 
cceerWnu « bafim  eiiara  a ■ eflc  mloorem  bafi  fo  t 
ficac  Mgolo  o minorem  finguac  aogolum  c« 

0oare  c^m  noa  pofllc  efTc  angulua  c aut  miaor  ■ 
aoc»i)nalia  «ngulo  o { oecc/Tarib  cam  <{ri>cbimut 
fateri  maiorem » 
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THEOR.  XVn.  PROPOS.  ZXVII.  Euc.ttf* 

Si  dm  trUftftla  duos  dteguta  duobus 
bs equtUs  hahuenHtfVtrum^utvirt^ue, 
vnumijue  ^uodbbet  Imus  aUeri  lateri 
4tptab‘iO*  reliqua  UteTareltquth'^^^»'”' 
qut  vtfiqi  correfpondenti  aqualta  canfe- 
qmtntur . 

DCatar  duo  trUng^a . Primum  ab#  . Se- 
cuodom  oic  • Primam  babeat  eagulum  c 
cqoolem  aBgalo«»4r  aUom  quoque  aogaiomiV.g» 
fibleorrcO>64eRrt  feminigro  oeo. 
Xofiaper*fi(Uiaf  obeiBttC,  fiuequod  oi^ualtbtu 
aagnlU  «dUcett  fiiie^ood  alicui  ex  cli  fubcea* 
dlM.  Ecfit»  ^ood  adjKct  Bc  aquale  alteri  o A 
aJUeeotl  ( vc  priii»  propofitioacm  ofteodamus 
ttkoc.J  Dide  Igitor* datis omoibttc  UlU  eoo* 
dMooii>at  foro  Moque  cqualU  reliqua  Utera  j 
qaodUm nempe  luocorrerpoodeaciyldHcetBA 
fraBicrUagoll  lateri  m altcriui , te  latus  CA  ta« 
lerlODtx^qotri. 

* Neget  IgkoraliquU  • quod  res  ita  fe  babeat^ 
twe  Me  deMIt  affignare  Utut » V.  g.  • d>  qoW 
fiC(  velmalgii  vel  rolous  Utere  ac.  St  dicat  elTe 
■aiot^  detrooccturper  propof.4.  o u portio  c* 
gulis , te  dotscar  reda  ■ ■ . 

PsalMttr  itaqae  propofiUo  • QoonUm  iara  b»> 
bemus  es  hy- 
potbefi  togo> 
Ium  c fqua- 
Icm  angulo  o » 
te  ■ (qualem 
Q angulo  os  St 
etiam  ex  Cor. 
l.pfopofJT.aogniol  reliquus  A erit  eqaalisreli* 
.qMO«  Sod  Bclacut ex bypMhefi(q>i>< Istos sn« 
^ eH  arquat  Utus  ac  lusta  id  quod  effecimus  %x 
doerUnonun  feotencia  t quare  es  st«b.  cum  hec 
latera  fiogula  fingulii  correfpondeotibus  equalia 
ittoganc  aognloec»  te  Oequalct  etiam  angulus 
n aquablttur  sogoIoA»  fed  aogulus  a cquacur 
«gdoDi  ergo  etiam  sogutusuarquabitorangu. 
b B eoocra  prop.U.  bulus,  nam  linea  i ■ Interior 
UctcmaioremannlumHiquamo.  Quod  fi  dl* 
carar  latas  co  dUmitnts  latere  ac  addatur  pua- 
dau  Db VI tota  Gl  «qualis  fit  ipfi  ac.  Elidem 
•bfiirdoo  fcquetordum  totos  angulos  puoda* 
to  latere  i ■>  d m cUofus  efiet  cqudis  atfguto  d» 
«piis  «sputur  angulo  A»vcdixi,eo  quod  fit  i ango* 
bssdbafimtrla^ulii  cuius  Utut  to  cquacur  la- 
tirfAclasuadacTUrioiideo  ipfi  ac  exhypo* 
tbefi  t d G togulas  angulo  c I idcoqoc  etiam  au- 
gdoiS  cqoarecur  aogolo  o contra  prop.  si.  h* 
Aiiaeiamot*quod  UiusnqoaledscamficcxiJIts» 
■OB  rubceo^tor  vni  es  angttIU  aeqoalibus  V«g. 
itiG  «gualc  lauri  aci  doppofiuit  ei  angulus  a 


rqoetor  angulo  b»d  c anguloe  «ngob  •»  cnoi 
etiam  tertiui  angulus  i cquabicor  ex  Coroll.b 
propof.iy. angulo Dto  ; fiergofit  latos  aiig^ 
DO  maJui.  quam  c A detruncatur  co  crus  «quale 
cruri  CAy  Br ducatur  m , Tunc  lequeuiridemab-* 
furdom  H . QqU  enim  s6  ctoi  «quitur  crod 
K»d  CM  erus  ctori  ac  ex  adaecUnUi  te  angulus 
c angulo  c efiet  angulus  h «qualis  aogulo  A»d 
ideo  ipfi  «qual  t es  bypccbefi  angulo  o comr.  prv? 
pof.21.  buius. 

Quod  fi  ea  aduerfarljs  fit  minus , luoc  addatur 
lo  pundaca portio,  iu  vc  ialMci  cquetur  rruri 
£A,  d ducatur  SI . Quia  ttaqMC  «quatur  «ngulo 
c,  d crus  to  oppofitii  angob  yOi  «qualiu  d (qua* 
tqr  ex  bypoihefi  cruri  $c,te  i Gdatus  ex  sduecla- 
rijs  fecimus  «quale  lateri  ac  etiwi  angulus  m ad 
bafiroex  prop.as.  huius  cqoabirur  angulo  a,  d 
Ideo  ipfi  A zquaiiex  bypotberi  angulo  s comro 
St. prop.  buius* 

I^cc  etiam  probari  propofielo  deoioaftraado 
fecotumm  Illud  «bfurdum,  quod  pars  Htr.  ai^oli 
Dtc  «flet  «qualia  tod  ipfioao  fi  dicatur  altq^ 
latus  D6  dTe  malus,  quim  ca.  vel  augoii  ji«  ptre 
MO  efiet  «qualis  ipfi  itc  toti . St  latus  «o  ab  ad* 
ucv&rl)s dicatur  miaiis.  Nam  angulus  nte  efiet 
cqoalis  soguloAsc,  coi  «qoaretur  t d angulos 
MXG,  vel  Ito  esoduerraris  obUrot  ic  «quale 
Uteri  ted  latos c*»v«ioi  aflcRomabipfis  «• 
qoalelauriCA  clxudenda  aaguiotC*  desqua- 
Ics. 

COROLLA  RIVM. 

S Equitum  demonfiratlone  buius  Tbrorema* 
us,touetiam  triauguia  quoad  areas  eflev 
qualia;  Nam  fi  latera  a s,  dic  lateribus  Dv,d 
re«qualiafunt{  conctnoentqaeex  hypotbefian 
guiox  «quales  ■ , di,  eXpropof.  n.  huma  eruat 
quoque  tota  triangula  «qualia  iouicem  • 

exrensio  vl 

PefoH  lintdrum  fe  mmiu,  nei  fecMutwn, 
nec  tangentium . 

CVm  iam  vifa  triangulorum  comparatione 
velit  triangula  ipfa  pacJleJogranunit  com* 
parare  Euclides  j oecefiWfti  vt  hanc  comparatio* 
num  cognitionem  , do«  nociones  procedant  \ 
Prima  en  de  parallelis  lineis,  qaomodo  fe  habeant 
ad inuirem,ddeiadeex bac  paraHeii]grammoruai 
hauriat  cognicbacro ; qoibus  cogoiiis , inde  pof* 
fit  paralielcgramma  edanguUs  comparare , vel  vC 
eorum  ptrtcs  dignofeere  • 

THEOR.  1.  PROP.  XXvm.  Euc.  ay. 

Si  in  iu4i  reHu  lineus  reU*  inciAens  tineu 
alterntlim  ungulas  te^/^s  inter  fe  fi- 
ctrsttfurulleht  erunt  Itneu. 

IN  4au  redis  iqu;  fiat  in  eoJem  plano  ^ hoc 
«oim libro»  vt  notat  Clauius,  agitur  depli. 
ois ) iocidatllnea ; nempe  eat  arabas  fccct,  vc  fa* 
cit  iocidsns  ab  iu  lineas  CD , d o H { £c  h«c  fa- 
ciat angolos  alteraoa,  nempe  hinedode,  vnus  «J* 
laccae  parallele  c P niger,  d inde  alter  aiiaccat 
tlicfi  ltac(  paralklf  «ST»  vc  efi  oigernmuf» 
facias 


4<;  T R A C T 

fKlae  inguia  bos  «agdos  f qtulet  t Puit  Hiat  /i* 
MJefip*rMaiist»^/cmperd^dtfiamu» 
Quodtfiaii^U  hoc  neget;  Igttur  adtooicem 
/ fem(>cr  iieflt 

_ ^ / propTquioree 

- - / P V.  g.  rcTSti* 

H^D:  <J«*- 
re  tandem  c6 
aen>ft|  qaod 
fi  c-Sttcoient; 
facient  tria> 
gohim » cuiat  verteic  erit  vbl  conueniunc ; ban* 
verb  erit  a»,  fr  angulua  » nigerrimos  erit  exter- 
nus; angolus  ver6  niger  oppontos  a»  8e  internost 
qol  ex  hypochefi  inneniuncur  CQualcs  contra  pro- 
bata in  Coroll.i.  prrtpor.17.  vbl  oftendimns  in 
omni  triangulo  externam  angulum  qaolibet  op- 
poljto»  8c  tntfrno  efle  maiorem . 

Quare  maior  debebit  eiTe  angolus  Bigerrimas 
ad  ^Ttpote  externuSi  8e  opoofitus ; quam  niger 
apud  A eocafuf  qub  conoeniant:  Cum  itaque 
fine  cqoaJes  anguli ; line«  cd  , 8r  ch  non  con- 
neoient*  Qoodaatem  linee  rede;  quae  fibl  io- 
vicem  appropinquati  tandem  fint  coiture  incom- 
munem vtrticrm ; inter  principia  pofuimuS»  com 
Euclide.  6e  errd  pcincipium  cenfendnqi  cH  t nim 
nulla  io  oppolltuffl  h^fiiatio  animum  pullet , fi  de 
•pproximacione per  partetcquales  agatur»  etibl 
declarauimus . licet  Proetus » 8e  Clanius  nimia 
fcrupulos^  dubitent » ft  ofteofionem  aftroaat  ad 
id  peobandum  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXIX.  Eoc.atf. 

Si  in  duasre&as  linns  reBa  incidens  Imu 
externum  angulum  interno , O*  oppofito, 
0*4d  tafdem partes  4<!ualem  effiat , aut 
inter naSy  O*  <td  eafdem  partes  duobus  re- 
Bis  4(fUoles,  ParalleU  inter  fe  erunt  ipfe 
refl4  line4. 

Sit  angulus  externas  fados  ab  Incidente  ax  » 8r 
linea CD cruce  fignatus  ; Angolus  internas» 

8r  oppofitus»  fed  ad  cardem  parces.  nonautc»Tt  in 
anteced.  prop.  hinc,  inde»  qui  eft  niger  apud  i fa- 
dus  ab  incidente  a ■ * & linrd  aitera  oh  . Dicit « 
en>/i  /Mn;  4fiis/cr  $ & /utce/ eye-di- 
fijntei.  Cf  panUti*$  f»iurtt  tfjt . 

Dicit  quoque.  Quod  fi  eadem  ab  cadens  foper 
redas  cP»&cH  fecerit  angulos  ioteroos » dr  ad 
caldctn  partes*  *teR  angulus  niger»  & angulus  al- 
bus aReriTmo  notatus»  duobus  redis  arqualcs;  ad- 
bucillz  parallelx  erunt . 

Pn)b.rer6 1.  pars . Cum  namque  angulus  ni- 
gerrimus apud  b fit  (qualis  angulo  cruce  notato 
cx  bypothefi  ; ifq;  cruce  notatus  fit  «quatis  angu- 
lo nigro»ex  documentis  prop  la.  ( Namque  linea 
AB  fecat  co ; vnde  anguli  ad  rerticem.vt  cR  niger, 

6r  cruce  notatus  cqf^Ies  lunt . ) tncernui  angu- 
lus niger  adB>&  niger adoeruntzquales,qui  funt 
anguli  alterni  : 
j)  Quare  ex  prpeed. 

■ prOp./MT4  CD.OH 

erunt  per*ieil4t . 

- - ^ Prob.  X.  pars  . 
a A • “Nempe» fi  faciat 

/ internos  » & ad 

eafdem  paxtes  duobus  redis  «quales»  incideas  U- 


ATVS  IV.  ' 

nea  ab  fuper  duases,  fr  «Hi:  eas  etiam  effe  pe-' 
tallelastSlntiuq;  angolus  internus  niger  0,&  • 
alter  afterifmo  infignitus  doobus  redis  «qualet . 
Sunt  quoque  ex  10  propof.  angolus  nlgero.aral* 
ter  comprebenfus  lineis  Ao.dr  do duobos  redit 
«quales ; qubd  linea  DO  infiftat  fuper  ab  . Quam* 
obrem  ab  ato  angulo  nigro  communi » qoieom 
angulo  o duosrcdos«quat.&  item  comannio 
afteriimo  notato'»t  pr«fupponluius)remanebunt 
angulus  externus  AOD»lncernufque.&  oppofitus 
aRerifmatus.  «quales . ex  prxcedeotl  pro* 

{H^tioae  linea  cd,  & «h  enat  paraUel* . 

THEOR.  III.  PROPOS:  XXX.  E»c. 

Si  in  pdrJIcUs  reflas  lineas  reda  incidat 
linea , aliernaiim  angulos  inter  fe  aqua- 
les e ficu,  esu  externum  inierno,ey'  ofpa- 
fto,0'  ad  eafdem  pones  aqualem . 

Et  internos  , ad  eafdem  partes  duthus 
redis  aquales  facit . 

HJtx  propofitio  duas  antccedetitef  coBOcr* 
tit , vt  pcrfpicoum  eR ; trefqoe  partea  ha- 
bet . Namque  inteodit  probare  prlfflb.  Quod  fi 
In  duas  parallelas  cd,  & oh  incidat  linea  ab  sag*» 
Ui  jlieraet  nl^rtim  epnk  A,  ^ nigritm  epud  • afu» 
Ut  ‘fp* •ato 

Prob.  fieper  redudionemad  imMlfibile.  SI 

/ iRi  duo  angott 

C /M  n fllgw.fro»?*'- 

yV  * rimits  non  funi 

Y «quales»  maior 

« ^ cblequeorercriC 

B lUorum  ; 

/ Is  itaque,  V.g. 

dicator  ntger  apud  a . Vtrirqoe  per  imaginatio- 
nem adiiacur  angulus  cruee  impreflos»  cruntque 
niger  apud  A , 8r  crate  notatus  fimul  maiores  ni- 
gro apud  B cum  eodem  angulo  cruce  figoato.  Sed 
aiger  A»  & croce  fignatus  ex  10.  propof.  fune  «• 
quales  duobus  redis  ; Quare  niger  apud  *»  8e  cru- 
ce fignatus  erunt  minores  duobus  redis . Vnde 
cx  propof.aS.  coibunt  ille  tinep ; quia  tunc  inter- 
ni nigri  «quales  non  enent  dut^us  redis . Quod 
cR abfurdum,  cdm  cd»&ch  ponantur  parallele. 

Secunda  pars  intendit  oRendere ; angolum4 
externum  (qualem  clfe  interno, dr  ad  cafdf  purtes, 
vc  efi  niger  apud  B , qui  funt  ad  eandem  partem 
dextram . SI  ltne(  co,  Sr  «h  fint  parallele- 
Probatur  ex  modo  deroooRraets  . Nam  angu- 
lus niger  apud  a eR  «qualis  angulo  nigro  apodi, 
idemqueex  propof.ix.  eR  «qualis  angulo  a exter- 
no: Ergo  angulus  A externos  eR  «qualis  angulo 
interno  oppofito  » & ad  eardem  parteS  oigro 
apud  B. 

Tertio  intendit  demonRrare  angulum  iuter- 
num  cruce  notatam, & angulum  nigrum  t oflt 
«quales  duobus  redis  . Si  ct>»  d oh  parallele 
cooAitfttefioc. 

Nam  angulus  externos  a,  dreruee  fignatus  io- 
ternus  funr «quales»  ex  10.  propof.  duobus  ru- 
redls.  Qu6d  linea  ad  cadat,  S;  infiRac  fuper  ti- 
neam AB ; Sed  lam  oRenfum  eR,  angulum  a exter* 
nura  dTe  «qualem  engulo  nigro  apud  • oppofise» 
Be  ad  eafdem  partes  linee  ab  . Quare  angulos 
crucc  fignatus , Be  ojgcr  apud  » duobus  redis  10- 
oianebaoi  «quales . 


THEOR. 


3 
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redit ; iti  vt»  <jac  i fiaiftriparce  diTcedit  lincf 
c Diconiungac  (inifU;im  partem  liare  A »•'  Itcuc» 
Srqaei  dextra  difecdit  lineare  d » annedac  <]ao« 
que  dextri  partem  alteriu»  a x { vt  fadunc  a c,  & 
t D . Dleit.  Hjs  liHCJt  eonmrsgciitet  y ^ effe  tufna^ 
Ut  t&  tffe  f4ralicl4i . Quod,  vc  premet , opor- 
tet trahere  diametrum  a o ab  a in  d * iacidetque 
liaeia  A»,CDy8rACyBD. 

Probatur  itaque  . Nam  ,ciim  a d ineidat  ia 
parallelas  a t • & 
B co;  ex  probatis  in 
^ V |o.  propoC  aogu* 

^**'***^^/  Ius  niger  ad  a , flr 

C ^ angulus  niger  ad  o 

erunt  srqualet . Qaoniam  funt  alterni  ^ qui,  rc 


TUEOR.  IV.  PROP.  XXXI.  Euc.?o. 

Qk^  cidt3!  rtS/c  lintic  [faralleU  [unt  , O" 
inier  fc  funt  p4r*U:l^ . 

PR^ropponatur,  quod  tincf  a i , 8r  c x in  eo* 
dem  plano  exiilentes  iint  alteri , rt  punda* 
tp  c Dtparallelf.  tiUit.  Jltat  inter fe  iehere  eHe  pa- 
TitUdtu . Qubdy  *t  oftendaty  fuper  eas  trahit  ii* 
neam  »vtc«Qque,quar  Ccmh, 

Probatur  propoE  Nam  anguli  alterni  niger 
/ apud  M , 8f  (leltula 

A B_  __  notatus  funt  «qua- 

ies»  (iquidem  Une^  a 
—• -*  Bydrc  P exeonRrul 
dione  pr^fupponu* 
tor  parjlld^,  ideb 
facientes  angulos  al- 
terno* xquales  , ex  propofitione  antecedenti. 
Secundd  angulus  niger  ad  n cftarqualis  angulo 
eidem  dellula  notatot  Quii  c d , & c k cx  con- 
flrjd>one  prefupponuncur  parallele-  Quare  ex 
propof.  antecedenti  aogalusinternut  niger  ad  n 
erit  «qualis  ct  angulo  Ocllula  notato ycsterno» 
8r  oppMto , Tt  patet . 

Qvare<onctuditur,qaodyCtt  duo  anguli  niger- 
rinws  ad  m,&  niger  ad  n fine  «quales  tertio, fiat 
moqaeiotet  fe  «quales  i fisd  funtqaix].*  alterni « 
Q^raptcr  ci  pr^oCaS.  erunt  a b»&  « x lincg 
loutceoi  parallclf. 

PROBLEMA  V.  PROPOS.  XXXU.  Enc.jl. 

A dato  pKoSo  paralltUm  liniam  ducert 
data  rilhelineit. 

APnnfio  A docendi  (ic  pirillclilincyic. 

Dacitnrcc  a id  • c reSi  a d,  faciem  ao- 
golnn  qneniciin<]ac  , V.  g.  nigrum,  haicque  an- 
gulo ic<]oalis  conftltoitur  alterum  olgcr , ei  do- 
comentis  propof.a^a  trahendo  lineam  r £s 
UirV  flj-  fxrattUs . Vbi  iduerte  punSum  A de- 
bere efl*e  citra  tincam  s c , n ad  cam  Unca  du- 
eipolfit. 

Probaturexdidis  prop.  »8,  Quia  auguli  ul- 
F /A  E 


T yS  c 

cenii  alger apuda  , & niger apnd d per conilru* 
diooem  «quales  fune  . Nota  parallelas  facilids 
duci.  Si trada linea  ■ c eodem  interuallo,  8c 
aperitione  circini  fuper  duo  panda  qu«cumque 
diflantia.re  funt  «,  Sr  c fado  centro  ducantur 
dn;  portiones  circulorum  «qualium , ve  funt  r , 
dE.  £c  poRea ducatur  linea  eas  portiones  tan- 
gent , rt  linea  r &.  H{c  enim  erit  parallela; 
Qoiapondac,  & & diRanc  eodem  interuallo, 
repanda  B,  & r ob  radios  circulorum  aquales  • 

PROB.  Vf.  PROP.  xxxm. 
iincjt , qtt£  tequuies , (y  parallelas  ai 
eafdem  partes  coniangunt  ; Et  ipft 
aqndtSy  0*  paralleU  fitnt  • 

Sint  rede  Uacf  a b i d c d «quales , atque  pa- 
rallele » qufcooiuogaotur  ad  eafdem  partei 


ibi  demonRraeum  eR , «qoalet  funt:  Quaprop- 
CCT  triangula  ab  d » & c o a «qualia  erunt  Quo- 
niam ex  aa. propof.  ea  funt  triangula  «qualia , 
qu;  habent  vnum  angulum  alteri  «qualem  , vc 
cR  angulos  nigrr  A,  & niger  o,  8r  lacera  eluf- 
dem  angiilt  fibi  corrcfpondencia  «qualia ; vt  hic 
euepic;  nam  ex  hypothefi  a a , & oc  funt  «qua- 
les redx «liameter  retb  a p cR  idem  latus  , 
quoddeferuit  vcrtfque  . H;c  mauam  triangula 
bafim  quoque  bafi«ipialempo(fideat. 

rem  sc  t&'»D  erant" odfKalet  ) Quod  erat  primo 
probanium . 

Probatur  itaque-  Quod  etiam  fint  pacaltcl« 
ex  eadem  propof.  ta.  In  didiS  triangulis  a c d » 
fr  AB  D Rabentibus  angulum  angulo,  Sr  latera 
lateribas  vtrunq;  vtclq;  fuo  correfpondfti  fqua- 
lia  , etiam  totum  triangulum  eR  ^oti  triangulo 
«quale.  Q^re  angulus  albus  ad  D,  & angulos 
albus  ad  a erunt  «quales . Sed  hi  funt  alterat  re- 
fpedu  linearum  a c , fc  b'd  > ergo  ba  inea  a c,  ct 
B D erunt  quoque  para&eU , ex  propof.  a8. 

EXPENSIO  VII. 

X>e  Parallelogrammis , &-Trapi^s. 

HJEc  Eipcnlio  diutditur  in  iret  pirtei.  Pri- 
mi igit  de  proprietitibni  pirillelogrim- 
morum , tuminic,  lum  diimctro  diuiforum  . 
Secundi  compirit  Innicem  pirillclognmmi . 
Tertii  docet  «jnidrilum  conllitucrc  prfcipuam 
intcrpirillelogrimmi  figuram. 

THEOR.  I.  PROP.  XXXIV. 

Paralltloffamrpotum  If  at  iorum  tn^li, 
latera  aijualia  funi  inier  fe  i ex  ad- 
nersi  fihi  funt  \ Uls  veri  j^ana  dia- 
meter iifariam  fecat . 

SIc  Parailelogrammum  abcd  habens  qua- 
tuor  latera,  quorum  duo  fibi  aduerfa  fine  pa- 
paraliela,  vtfunc 
latera  a B,fc  cn. 
Item  A c , fc  B o • 
Dicit  primo  . 
p Qttod  hec  figura 
poilidet  quoque 
hdt  Utn  » I tpa  fibi  ex  ainertb/nnt  aqudia , nem- 
pe «qualia  efleAC,  fcBO;  ficutAB,&CD. 
Deinde  dicit  quoque  fibi  ex  aduerto  er  - 

uentes aquales » nempe  • , fc  c ficut  fc  a » fc  p 
plbus  nigerque.  Poflrctnb  diametrum  quoque, 
li  ducatur^  rt  a d , diuidere  IpatI  um  contentum 
d paral- 


4g  TRACTA 

i pjrallclogrimmo  duM  partes  xqusles;  8e  bec 
voo » eodetnque  argumento  olteodit . 

Probatur.  Quoniam  diameter  inter  paralie* 

1 »s  A B I Bt  D c reperitur»  erunt  angulus  niger  ad 
A»niger^uead  d aequales  • exprop. 30.  vtpotd 
alterni.  Et  quia  ad  eftetia  inter  parallelas  ac, & 

B D eodem  modo  angulus  albus  ad  a , fir  angulus 
albus  ad  D » ex  propoC  eadem  JO.  1 quia  funt  al- 
terni , erunt  zqualeB  • Quapropter  trianguli 
a«d,E^  ACoduoB  angulos  xnuales  duobus  an- 
gulis , quilibet  (uo  correfpoadenti  $ iafuper , 69 
latus  idem  polHdenc  j nempe  diametrum  ad  , & 
hinc  et  demonftratis  In  17.  propof.  latera  corre- 
fpondeotia  ad  inuiecm  «qualia  quoque  erunt, 
nempe  a x,  8r  c d oppolita  ad  ioulcem ; Heue  ac* 
frBD  oppofitainuirem.  Quod cft  primum. 

Probatur  fecunda  pars  . Nam  angulus  b,  8c 
angulus  c oppofiti  erunt  arquales,  ex  eadem  pro- 
pof  17.  £t  qul>  A nigro  apud  d, 

Sc  albus  apud  a albo  apud  d oftenll  lunt  pquales, 

Ci  fimul  componatur  niger  albufque  apud  a erit 
rqualis  angulo  apud  o nigro  , Bc  albo,  quod  cft 
fecundum  propoficuni. 

prob.  tertia  pars . Nam  fcqairur  quoque  ex 
CoroH.  propof.  B7.  totum  triangulum  a b o toti 
A c D cfle  «quale.  Quare  fpatium  parallelogram* 
tni  diuifum  efl  bifariam  a diametro  a n ; nempe 
in  duo  triangula  «qualia  a bd,  & acd* 

THEOR.  II.  pro  P.  XXXV.  Euc.47. 

In  mni  ParMogrummo  cemplcmenu  n- 
rum,  tjiucircA  Jidmeirum  funtinier 
jt  Junt  tiijiulU . 

VId<  in  ikfi>iic.,7.Quiil  (int  conlillcntU  circi 
diametrum  i & complementa. 

Dicit  ergo  propoittio  . Quod  complementa 
nimiruminparallelogrammo  acmc  parallelo- 
grimmaalba  H r , Bf  OC  fint«qualta. 

Probatur.  Quoniam  ex  propof.  pr«eed,  trlao- 
^ B gula  AC  M , Sr  AC  M , 

**  |U(  diuidit  diameter 

unt  «qualia.  Eadem* 
que  ratione  In  paraU 
lelogrimo  nigro  ma* 
iori  M B duo  trian- 
gula ABD,  fie  AHO 
funt  «qualia  ; vtpote  ^ diametro  bifera.  Sic 
etiam  io  par^lletogrammo  mmorl  nigriori  dm 
duo  triangula  n r m,  Br  ox  m funt  «qualia.  Deme 
ergo  i triangulis  totis  maximis  a c m , & a r.  m 
partes  «quales  » nempe  huic  acm  triangulum 
nigrum » Br  nigrius , 8e  deme  deinde  alteri  trian- 
gulum quoque  nigru,  8r  nigrius,  qup  primo  dem- 
ptis «quiualent,&  relidua  u r , Br  d c complemc- 
ta  reinaaebuot  «qualia,  st  in  B.  pronune. 


THEO  R.  IIL  PROP.  XXXVI.  Euc.ij. 

pdraBelogramms  fuptr  fadtmhafti  inijf- 
dem  pdrdllelis  conHituu  inter  fe 
funt  dquahd  • 


Dicitur.  Aliquod  parallelogramum  efle  cum 
alio  inter  eafdcm  parallelas » quando  duo 
jatera  oppofita  partes  fuot  parallelarum  i Tt  la- 


ir^ 

7 

c 

T V S IV. 

tus  AD*  Bcce  partes  funt  paraltelpLM,  /reut,^ 
r G Cii  pars  parallelp  i h . Dicitur  verb  (flV  fuper 
eandem  ballm,  cum  latos  alternum  in  parallela 
commune  vcrifquc  eft,vesc.  Dicit  itaque  h«c 
paraMelogramma  inter  fetflc  «qualis  , non  quo* 
ad  latera  , 9c  angulos  , fed  quoa^  capacitaton,  * 
arcam  .'Propofitto  verb  habet  tres  cafus  . Qua- 
re requirit  tres  p^^pbationes . 

Probatur  . Sint  duo  panlldogramma  fuper 
bafi  9 c eadem , Br 

^ A ? ® inwf  parallela»  LM, 

& I H , nimirum 
ADrc,*r  cBSo, 
cadatqoe  latus  f c 
fecundi  fuo  extremo 
C inter  latera  primi 
Inter  puoda  a,8t  d. 
NamciimlatUB  a opHml  c e fecundi  ffntl«- 
qualia  fiie  bafi  communi,laterique  oppofito  r C » 
cx  preced.propof  fit  vt  fint  «qualia  inter  fe.  Au* 
fer  itaque  mente  lineam  Co  { que  ftrifque  defrr* 
uit , cirque  eft  communis , remonebunt  adhuc  «- 
qualia  aC  «Btd  a Tegmenta  . 

PrugrefT.a.  Similiter  iam  confiat  ex  prop. 
latus  AB  nigerrimi  trianguli  eiTe  «quale  lateri 
nn  albi  trianguli  a, > vtpote  latera  parallelogram* 
mi  fcmloigri  ntgerrimique . 

Progrj.  A ngulus  vero  a nlgenimus  efi  nua- 
lis  angulo  albo  d ex  propof.  70.  otibd  mus  fit  ex* 
ternos,  alter  Internus  inter  parallelas  a p,&  d c, 
Ciim  itaque  habeamus  duo  latera , quodlibce  fuo 
fibi  correfpoodcnti  «qualia , nimirum  a c,  & o B 
iouicem  ex  i.  Prog.  Sicut  ab  ,& o nad  iaairc , 
cx  s.  Prog.  Angulumque  a nigerrtmumangulo 
Da!bo«qualem,ex7.  Prog.  propof.  duo 
triangula  nigerrimum  a c rjk  fecundum  album 
DEC  erunt  «qualia,  quibus  vtrirque  fi  addatur 
commune  Trapexiun  nigrum  c d f o,cum  vtrif- 
queidem  addatur;  adhuc  erunt  «qualia.  Quare 
triangulum  nigerrimum , 8c  trapexium  iotegtao. 
tes  parallclogrammu  a o f c T rapexlq,  atq;  trii- 
gulo  albo  integratibus  parallclogrammfi  IVcun- 
oii  CFGE  equabutur,quo^demdftrarc oportebat. 

Secundus  carusefi.  Si  fc  lacus  fecundi  pa- 

''  o.Tuoc  enim  ex  eadem 
ratione  AD,  Btde  re- 
d«  erunt  f vt  primo 
Prog.  ofienrun  efi  ) 
r C «quales  ficut  Br  a F ,Br 

c D , f vt  fecundo)  Et  angulus  A nigerrimus  an* 
gulo  D ribo  «qualis.  Quare  duo  triangula  niger- 
rimum D A F,  Bc  E D c album  «qualia  erunt , Ad- 
dito itaque»  tam  «ni,  qulm  alteri  commune  tria- 
gulum  nigrum  dfo  complens,taro  cum  nigerri- 
mo , quam  cum  albo  triangulo  parallelogramma 
nigrum,  Brfemialbum;  ^remanebunt  adhuc 
«qualia,  nimirum  a OBC,  Bceopc  parallelo- 
gramma . 

Tertius  cafus  efi  fi  f c cadant  extra  pandum 
D , ita  vt  fecet  la- 
tus u o in  c . Cum 
itaque  redp  a d,8t 
C fi  ex  fupradjda 
ratione  i.  Prog. 
j*  ^2  «quales  fint  . Si 

TtriTque  additur  d c itKcr  eas  medians  Linea  a d 
cumadditaoc,  &CS  cum  eidem  additi  dc 
erunt  «qualea . Sicut  Br  f a , & c D ex  prop.  74* 
£t  etiam,  fupradida  ratione  3«  Prog.  angulu%  *> 

niget 
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vIgtr.r.CDK  cxterouSiflf  angulus  a oiger  internus 
r^ales^runt.  Qdjretrhngulaoi  1 1>  g i & c af 
eruntxqualia.  Aufer  itai^ue  (riangulam  nigrum 
DC  t per  imaginationem  commune  vtrif<]ueire> 
mancbuQtque  duotrapexia  primum  fabnigrum  a 
PPK  ffir  fecandum  album  c i k o adinuieera  s- 
ijualia.  Ve  itaque  fiant  parallelogramma  xc]ua> 
lia»  adde  vtrifque  mente  commune  triangulum 
nigerrimum F o Kt&habebiseaxqualia»  nempe 
ADFG1&  c & F 0 ; quod  demonftrandum  erat  • 

THEOR.IV.PROP.XXXVn.  Euc.jff. 

P^raSelo^am/ru  fuper  aquMut  hafihtu  , 
0*  in  ttfdcm parJUfat  conflitHU  in- 
ter  fe  fitrtt  4quAlia . 

Slot  duo  parallelogramma . Primum  a icd. 

Secundum  rerb  f e o h inter  parallelas  af  » 
8r H c condicuta »'  8e  fuper  xqualibui  bafibus  c o» 
trFE  Gia  . D cit  (i^c  «fic  . Quod.rcpro* 

bet»ctM)iuogit  buGm  primi  cum  latere  bafi  oppo. 
fito  fecundi  » nimirum  punAa  extrema  ad  ean* 
dem  partem»  V.  g.  Gnidram»  vt  funte» 
redacB.  Similicerque  duo  punfta  terminatiua 
ad  partem  dextram  f » fr  d reda  d f . 
probat  rerb  odendendo  prius , has  lineas  po- 
* dremb  eradas  c 

A ^ ^ ■ .jT  E » & D F cum 

bad  primi  pa- 
/ rallelogramml  c 
D » & bafi  fe- 
' eundi  f E facere 
pjrallelogram- 
mam  » ex  24.  propof.  Nam  ct>®  • * 
condi , & c D bafis  primi  fine  parallelf » 8e  xqua* 
lesfit»  vt  ibi  diximus.  Quod  ce  »&  f p po- 
ftremb^cradx  fine  parallelx  ,*r  xqualcs*  & ideb* 
qoodcpFB  fic  parallclogrammum  » cbm  eius 
definitio  requirat  tales  prorfus  conditiooes.Quo 
pofico  fic  adruitur  intentum.  Que  eidem  fune 
xqoalia , Br  inter  fe  funt  xqualia : Sed  parallel<^ 
grammum  primum  aecd,  exprpeed.  propof. 
eft  {quale  parallelogramo  podremb  fado  c d £ f; 
Eidemqueed  xqualecx  cade  parallclogrammum 
ietuodum  I T G H»ob  bafimjeidc  e r,*erw  bec  ne- 
pe  primum » 8f  (ecundum  erunt  inter  Ic  xquaila. 

COROLLARIVM. 

COIligitnr  trapexia  quoque»quorum  oppofi- 
i{  bifei  inter  fe  xquates»finc  inter  pariUe- 
lastioterfe  xqualiaefleinam  trapexiu  ae  Gced 
cqoale  inpexio  • p f h fiquidem  duo  parallelo*' 
gramma  1 , fta  fune  inuicem  xqualia.  Trape- 
aium  rerb  XDl  g rtrifque  commune  : Vnde 
edam  idem  dicendum  erit  fi  alterum  latua  alteri 
fit  idem  f &oppofiti  lacera  fintxquaiia. 

PROB,  V.  PROP.  XXXVllI.  Euc  .46. 

A dtt4  reifa  lineu  quadratum  deferthere  • 

S It  data  reda  linea  a a»  fuper  quam  quadra* 
cum  deferibere  necefsd  fic . 

E duobus  pundis  a»  & a ipfi  a agemln^  per* 
pendicularcB  erigantur»  per  9.  propof.  Br  fine 
xqualcs  per  propof.  d.  ipfi  a 1 » & puda  c d eoo* 
nebantur » c/*  quadratum  cr:r  toa/iiiHtum  • 


Probatur»  quia  illud  erit  quadr4t am . Qj’al 
xquianguium»  Crxqtitijte* 
C - jj  fum  cft  ,fed  figura  ex  fido 

habet  xquilia  latera  duo 
nempe  ac*  8c  io' ipfi  a S{ 
Tertium  verb  nimiru  DC  , 
quod  rcperKmir  inter  per* 
3 peodicularrs  AC»firtD  «Br 
ideb  parallelas»  cx  prop  sp. 
qubd  anguli  a»  tV  x fint  duo 
redi.  Quamobrempe»  rtpote parallelas  con* 
iungens » Bc  xquales  erit  xqualis  ipfi  a J , Br  pa- 
rallela » cx  propof.  fi . Omnia  itaque  latera  fune 
«qualia » Br  parallela  • 

Probatur  fecundb  de  angutls»  nam  iam  duo 
■ fune  redi«*quare  Br  alij  duo«  d,  Br  Civepote 
eppofiei  Idis  »tx  propof.  34.  erunt  redi  3 cura 
conditueum » fic  quoque  parailelogrammum  • 

EXPENSIO  VIII. 

Dt  triangulorum  cum  paralltlogrammia 
trafti^jjftfue  paraBelis  conflantibus 
comf  aratione . 

PAiiIIelogrimma  in  trianguli  diuiduntur; 

Vnde  iam  incipit  comparare  triangutajcum 
toto » qubd  primb  » Br  Immediati  componam ; 
Cxccr{  enim  figur{»  licet,  ex  triangulis  compo- 
nantur; plura  tamen  ea  componunt:  Trapexia 
rerb » & parallelogramma  cantum  duo  . 

THEOR.  T.  PROP.  XXXIX.  Euc.41: 

Triangulum  faraltelogrammi  inter  cafdcm 
parallelas,  &•  eidem bafi confliiuli, 
dimidium  efl . 

SIe  Parillelogrammum  feminlgnim  » a dc»Bt» 
triangulum  bce  inter  parallelas  a e»& b o 
& fuper  eandem  bafim  i c condicutum . Dteo  ef- 
fe  triMfMltmtBCdlmiaium  fgrdlUhgrammi  Je^ 
m/si.tri  A D B c. 

' Quodrt  probetur  ex  propof.  j a.  i dato  pun^ 
do  educatur  parallela  ipfi  bk  lateri  trianguli, fi; 
erit  fadum  parallclogrammum  BCt  P»  cuius 
diameter  c e . Oiuidacur  deinde  parallelogram* 
mom  femlnicrum  bifariam  dudo  diametro  ac» 
Quo  polito  fic  propoficio  probatur  . 

Nam » cbm  parallelogramma  album  » & femi* 
. _ album  fine  fuper 

A ? I j 1^—  eamdem  bafim « Bc 
W \ yy  iotcresfdcmparal- 

lelas  . ex  prop.jtf. 
^ funt  inter  fe  {qua- 
’ tia  } Sed  illorum 
earallelogrammorum  xqualium  dimidia  fut  trii* 
gula  nigrum  l»  8;»,  ex  prop.  J4-^quia  l«€r« 
eorum  AC  primi,  Bric  fecundi  fini  parallelo- 
gramraorum  diametri.  Quxrerbxqualiumlum 

dimidium » ex  pronunc.  7.  inicc  fe  ncceffano  x- 
qualiafunt.  Quapropter  triangula  primum  ni- 
grum * & fccunSum  album  inter  fe  xqualia  erflt . 
Sed  nigrum  ed  parallelogrammi  feminigri  di- 
midium. Ergo  etiam  triangulum  album  a em 
eiufdera  parallelogrammi  dimidium  • 

G CO* 
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TH.ACTATVS  IV. 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  patet  (|ock1  triangula  fuper  eandem  ba* 
fim » & intet  eaCdem  paralleUa  conflituu 
fine  inuteeoi  «qualia  t Nam  funt  triangula  ai- 
grum  I > fr  album  a dimidia  xqujlium  parallelo* 
grammorum  a c femioigriidr  alterius  aJbi  l rt 
In  Tcrie  dcmonflratioai#  oftenfumell. 

COROLLARIVM  II. 

ETIatn  ciTe  veram  prt^fitlonem  conoerfam , 
Df.mpe  iruH^HU  e^iia/aper  ciitm  hafim, 

fortes  €onfi:tktj$JJc  inter . 

Namiint  triangula  IA  c,  6e  » DcatquaHafn- 
per  eandem  balim  conflituca  ic»&duda  per 
eorum  vertices  a o linea,  non Ht  parallela bafl 
» Ci  Ducaiurparallcla;  harc  cadet,  vel  infra, 
vel  fupra  lineam  vertlce^coniungentem  a d. 

Cadat  primum  fupra » Ht  a e , fr  produda 
9 D , in  £ cootuogacurc  s • Itaque  triangulum 
KEjquod  inter  parallelas  exadueriarijs  iit, erit  z- 
quale  triangulo  • 
CA.  Sed  eide  ex  hy. 
potheG  eft  zquale 
iritngulumiDct 
Ergo  triangulum 
• B c maius  efiet 
zqutlc  minori  BD 
C,  Ttpote  quod  dot 

vni  tertio  b k czqualia , quod  eil  ^furJum . 

Quod  n cadat  infra  ad  s , vbi  Incidit,  ducatur 
c P , flr  erit  triangulum  r c p zquale  triangulo 
B A c eo  quod  ex  aduerfar  Ijs  fint  parallelz  a f , 
Br  I c,  8r  coorequenter, minus  i P c<zquale  triaa* 
gulo  B c o ctutori  j quod  dTe  nequit . 

THEOR.  II.  PROP.  XXXX. 

TtUngulum  pdraltelogrdmmi  inter  tdfiem 
parMlelod , O"  srqtait  l?dji  confttHtt 
dtmtdium  efl , 

Sit  triangulum  lmc  notatum  numeros»  8e 
paratlclogrammu  femmlgnim  d s a c inter 

{urallrlas  o o , Ar  i L , & conilituta  fuper  zqua* 
es  bafes  bc»  Ar  H Lj  l)lco  triangulum  s efle  di- 
midium parallclograromi  fcminigri . 
TrabaturHBparailelaiatcri  trianguli  lo  i 

r>  J r r " ’ ** 

— 2 r — tT  ^ 

I j yj  erunt  duo  paral- 

I I / ieiogrjmma  ,ex 

^ Ix  / 17-prop- 

~ B OH  ^ L lia » & erit  h o 
parallclogrammi 
•Ibi  diameter.  Trabatur  quoque  diameter  lAia 
feminigro  paralletogrammo . 

Quo  fa&o  probatur  propof.  Triangula  nigru, 
Ar  album  s , vtpote  dimidia  zqualiumparalleio- 
grammorum  femialbiilraibi  inuicem  funt  qua- 
lia. Ergo  cnaMulum  serit  etiam  medietas  pa> 
Jalleiogrammi  (onialbi  • 

COROLLARIVM  I. 

Colligitur  hinr;triangula  fuper zqualemba* 
fim » Ar  inur  eafdcm  paraliebs  e(Te  Inuiccm 


zqualia . Quia  funt  dlmfdia  «qualium  parallelo* 
grammorum  iemioigri , it  albt  • 

COROLLARIVM  II. 

ESse  qooqj  veram  propodtionem  conuerBm 
pr(ced.CorolI.  trionf^nla 

per  d^Um  bnfm  «d  ra>dtm  pirtes  ewHitkU  tfft 
tuter  pnrnUetst  . 

Kam  eadem  ratio  militat, quz  foperiori  s.  Co« 
roll.  prfcedcn. 
propof.  Nam  (i 
A D dufta  per 
vertices  trian« 
guloruro  I A c» 
Ar  B D p zqua- 
iium  non  cft 
parallela  Hoez 
BPfcrit  alrerajqued  caJet  fuper  a D,vt  Ac,du- 
Aa  p o.dettrijgulu  x p o , quod  exdtdii per  ad- 
ocrrarioszqaaoitur  triangulo  a ic.Ar  c6lcquen- 
ter  dbi  ex  hypothed  zquali  e r * maius  minori , 
quod  e(Te  nequit  { £t  (1  cadat  iofrl»  vt  a h . Efli* 
cietnr  triangulum  E H F , quod  vtpote  iorer  pa- 
rallelas A H , Ac  j F erk  srquate  triangulo  • a c , Ae 
ide6  fibi  zquali  trUngulo  e d P j minus  maiori  » 
Quodeife  nequit . 

PROB.  I.  PROP.  XXXXI.  Euc.4». 

Ddto  triangulo  sequaU  parallelogrammufH 
conBitucre  tn  ddto  dngulo  rcHtUneo. 

Da  tum  triangulum  dt  a i c , Ac  datus  angu» 
Ius  re&iiiaeus  D . Oporteat  autem  facere 
parallelogrammum » quod  fit  zquale  triangulo  t 
Sed  quod  obtineat  angulum  internum  aliquem 
zquaiem  angulo  o . Sic  e£cere  oportebit . 
Trianguli  dati  aliquod  latus,  V.  g.  ic  diuidatur 
per  medium  in  H,ex  propof.  7.  Ac  perdoS.  pro- 
pof. S4.  i pundo  daco  h fiat  angulus  zquaiis  an- 
gulo o jtrahaturque  H m » vt  lubet,  duc  ad  dex- 
tram , vt  in  exemplo » duc  ad  dmftram , d com- 
moditas podulet . Deinde  per  propof.  }t.  traha- 
tur parallela  a m ad  b C I pundo  dato  a.  Rurfuf- 
que  per  eandem  propof.}s..ducatur  k pundo  da- 
to c parallela  ad  h m ; qup  occurrat  parallelz  prt* 
motrade  a m , Ac  proJungate  fi  oportuerit  in  n . 
Eritque  fadum  partlUhf^rommtmi  m n h c *^iule 
iTianxnlo  A • c ;qubd  vtpicd>etur  iinea  a Heon- 
iungatur  pundum  h cum  vertice  trianguli  a « 
Probatur*  Nam  parallelogrammum  hcmn 
A M tr  duplumcil  triaa* 
J \ ' / "7  " / guli  AHc,  pro- 

/ \/  / / pof.jpjdqoidein 

/ Vk  / y 

-/  \f  k/  Jj  bafimHCiAfiii- 

it  /f  c ^ ""  ter  parallelas  an, 

&IC.  Sed  trian- 
gulum A H c eft  dimidiam  triaguli  totius  • a c , 
eo  quod  duo  triangula , in  qupdiuifumeR  , dnt 
zqualia , vtpote  fuper  zquales  bafcsiH  »Ac  H c, 
Bc  inter  eafdem  parallelas  a n , Ac  b C confiiiuea  » 
ergo  totum  triangulum  a ■ c erit  zquale  paralie- 
logrammo  m n h C,  Vtpote  ambo  eiufdciDtrian- 
gttll  AHC  dupla  • • 


C 0- 


IN  PRIMVM  LIBRVM  ELEMENTORVM. 


COROLLARIVM. 

C01{lmarexPcllec«rio;qu6(l  eodem  pado 
poceft  coofticui  eriangalum  in  dato  angolot 
^vod  iit  cwate  dato  alicui  paraltelogramioo  , ve 
la  figura  tialuS  propof.  datum  paralleiogram* 
mum  fic  M er  H C(  ere  pun^o  dato  fiatangulut 
Digetrimustiaquoponulacurj  ve  fiu  triangu- 
lum.Traiieado  A e , flcprolungato latere paraJIe- 
logrammi  m n • vique  dum  occurrat  in  a linee 
unguli  dati  nigerrimi  a c i aiTomatur  in  linea  s c> 
S H (qualis  linee  R C|  traliatorq;  i pundos  linea 
Alt  quf  compleat  irlaogulumi ac«  quodeft 
duplum  paralleiogrammi  mh  hc,  vtpote  er  pro; 
badone  fii{kerioris  propofitlonis  conilat* 

THEOR.  III.  PROP.  XXXXII. 

TridHguU  Traptl^s  bipsrtiiii , dmiufifM 
Itatriiia  pMdlUtii  clan(*  Mer  fe 
funi  ti^unlu. 

SlatduocrfangulaABCiI^  ilD  claufa  Trt> 
pesijis  bipartitis  * fr  parallelis  ducdius  lateri- 
bus I ve  funt  ACIO»&BClf|&ABS  D» 
habent  latera  a o • & c 1 1 8r  r fi  paralleb  > Sc  bi- 
partiu  linea  l n . D'.t9  hd«  manguid  tffi  ufNdiia » 
Probatur  Trapeilnm  acio  linea  tl  laten 
bipartiente  eft 
diuitu  Induas 
partes  «quales. 
Namprodudis 
lateribus  vt 
cooueniant  in 
T ( erit  trian« 
gulum  A V L 
triangulovLD 
«quale  ; qu6d 
fit  inter  eafde 
parallelas  > 8r  fuper  «epulem  bafim  { fic  dicas  de 
triangulo  CTVifcv  T Ablatis  ergo  crian* 
gulis  iilis  CTV»abAVL»  8e  Tvii triangulo 
V fi  o trjpexium  refiduum  a c t l erit  «quale  re* 
fiduo  T L t D.  Et  idem  dicendam  de  parte  c r fio, 
qubd  fit  «qualis  parti  T o fi  i in  tcapexio  • t j & 
m parte  A SOL  ; quod  fit  «qualis  parti  lobo» 
lo  trapetio  fiO  jStergoab  ifiis  partibus  «quali- 
bus trapeaj  magni  auferatur  partes  arquslestra- 
pesiorun  c o ,&  c a fi  T,bioc  ab  a oj  inde  t s,* 
lTtx>aboO|  remanebunt  refidua  triangula «- 
qualia  a fi  c » & 1 1 d , quod  erat  oftendendum . 

PROB.  II.  PROP.  XXXXIII.  Euc^. 


que  a fi  in  H,  ita  vt  fi  » fic  «qualis  dat«  % . De- 
inde per  pundum  h extremum  duda  parallela 
MO  ad  SM  occurrat  redf  m n psrattel(  b n .In  o t 
Erltq;  fadum  parallclogrammu  album  N h.  quod 
diametro  ot  bifariam  (fluidatur  > producatur 
vitra  L in  c • donec  occurrat  lateri  s m nigri  pa- 
ratlclogrammi  produfio  in  c,  deinde  ex  c duca- 
tur parallela  ad  a h » vfipie  ad  latus  o «» produ- 
Aum  in  D.  Pofirerob  producatur  latus  n L para!* 
IcJogr.  N L nigri  in  v.  Erteque  alterum  paraJlcIo- 
grammum  nigrum  longius  , cuius  latus  fi  h , vel 
V D eft  «quale  dat«  fi.  Probandum  ver6  eft  quod 
ftr  angulus  nigerrimus  ad  t fit  «qualis  dato  <^«  & 
ipfum  V M triangulo  dato  pun^ato  i e a . 

Probatur  itaque  primb  de  angulo . Nam  ex 
prop.is.  angulus 
ad  L nigerrimus 
fecundi  parallelo* 
grammi  nigri  16- 
gforitcft  «quatis 
ai^Io  L alterius 
nigri  primi  pa- 
raHelogramml»qnod  fiat  anguli  ad  verticem.  Sed 
angulus  L eft  «qualis  ex  conftrudione  angulo 
datoQt  ErgoSr  angulus  L algerrimos  fecundi  vu 
eft  «qualis  eidem 

Pr^atur  fecundb , quod  totum  parallelogra* 
mum  nigru  fecundum  v h fit  quoad  aream  «quale 
triangulo  dato  O b AjnamcilmfitTnumex  cocn- 
plementis  eonim  paraUelogrammonim » que  cir- 
ca diam^rum  funt,fit  • qubd  ex  propof. } fit  «• 
quale  paralletogrimo  primo  nigro  fi  n : Ac  illud 
eft  arqoale  ex  conftrudione  dato  crianguioa  » a. 
£rgo&  parallelogrammum  fecundum  nigrum  ei- 
dem «quale  erit » (piod  oportebat  demonftrarc  • 

PROB.  III.  PROP.  XXXXi V.  Euc.4J. 

Dulo  rtRilhuo  ttquale  partUtlopram- 
mum  conjiituere  in  imo  angulo 
rcSilineo . 

VVlt  hic  Euclides  docere  modum  > quo  qu«H- 
bec  figura redilinea etiam  fi  triangularis» 
8c  Inrqualis , ram  angulis » tum  lateribas  poiEc 
ad  figuram  parallelam  reuocari . Sic  Itaque  fi- 

furaquxeunque  redilinea  i,  s,  (jac  in  coci- 
cm  triangula  refoluenda  eft, per  tineas  ad  vnum 
angulum  procradas  j Ex  inde  fic  anulus  o iuxu 
quem  parallelogrammum  «quale  i;s  triangulis 
1»  s»Sr  I oporteat  cofticueretad  Id  verb  efficien- 
dum obferuanda  eft  primo  reguta.8r  praxis.quam 
in  41.  propof.  docuimus  » 8r  confticucndumcft 
parallelograamum  Afics  album  habeas angu- 


^ ddiam  rtR*m  lirusm  ddto  trungulo 
pdToiletogrdmmftm  dpplicare 
in  ddto  angulo  rtHflinto  • 

Sit  triangulum  datum  pandatum  • a n ; an- 
gnlusverb  datus  (2.)  linea  verbdaUfi.  lam 
nofti  ex  propof.  41.  facere  paralielogrammum 
«quale  triangulo  dato  bac  » quod  parallelo- 
grammum  angulum  «qualem  angulo  dato  obti- 
neat . Fiat  igitur  > d fic  parallelogrammum  ni- 
grum M N s L , habens  angulum  i (quaic  dato  (2.S 
ipfum  verh  totum  fecundilm  aream  «quale  fic 
cruogulodatq  punditofiAc.  Extendetur  ica 


Ium  c «qualem  dato  angulo  o»  fecundo  triangu- 
lam a reducendum  eft  ad  parallelogrammum  ni- 
grum per  regulas  propof.  ancecedeocls » vt  vides 
fadum  in  fcquenti  figura  fistuca  numero  a^quod 
anguium  nigerrimum  ad  o datoanguio  D«qna 
lem  poffideat  I & lacus  Infapercu  «qnale  laceri 
G a BB 


TR ACT.  IV.  IN  PRIMVM  LIBRVM  ELEMENTORVM, 


p i connr^uatur ! Hoc<^uc  tran»fcrendi>iti  cft  ai 
I figuram  mterA»,«fCB  paraJUlai  prolung»* 
ta<  I ita  vt  o M coBucniHj  ^ Wcitj  fiat  cum  latere 
t£;  quod  autem  hoc  cmcipoflit,  ex  probatione 
cooA;d}it  ; Tertio  de  g 
triangulo  idem  efficlen* 
dum  e(l  9 reducendo  il* 
lod  ez  inilitutinne  prx« 
cedentia  Prop.  ad  paral* 
lelogrammum  nigrum  , 

▼c  in  tertia  figuri  fa. 
dum  eft  ) faciendo  an« 
gulum  oigru  ad  x squa- 
lem angulo  dato  o,  8e  latui  1 1 «quale  lateri  b e; 
deinde  inter  parallelas  a i » & c e prolongatas 
quantum  opus  fic , conllituendum ; Itavt  apud 
parallelogrammum  fecundum  nigrum  colloce- 
tur > & e L cum  Utere  m o idem  fiat . Fadum- 
que  erit  parall  elogrammum  a n c p quod  confla- 
bit tribus  paralleipgramniia.7»  V»  nigro  j dr  9 
«qualibus  tribus  rriaogulisiquodque  nempe  fuo 
redllineo,&  per  cdfcquens  toti  redilinco 
Quod  ergo  hic  probacignem  repofeit  eil«  qood 
parallelogrammum  fe- 
cunds  hgurs  nigrum 
poffit  transferri  inter 
parallcUi  a n*  & c p, 
illud  fimul  adaptando, 

Tt  pr^cepiiDUs  lateri  g g, 
Ec  prids  quod  latus  c n 
parallelogrjmmi  nigri  in  fecunda  figura  poffic 
zdapeari  lateri  iEpatet>9**‘®  huic  i e percon- 

ilrudlonem  fecimus  «qO^i*  i^tus  c a • Quare  | 

cum  eo  congruet.  At  quia  angulus  c nigerrimus  1 
cA  «qualis  angulo  dato  O*  cui  quoque  «qualem  ^ 
fecimus  angulum  c»  & per  coofequens , 8e  an- 
gulum externu  e nigrum  ioi-fig.ez  prop.|o.an- 
culus  G niger  fecundf  figur;  capiet  prorfus  , & 
le  «quabit  cum  angulo  ■ nigro  > 8r  latus  c in- 
cedet fuper  £ o.  Sic  angulus  h nigerrimus  fecun- 


de figurf  capiet  adamuflim,  A conueniet  prorfuf 
cum  angulo  nlero  b prime  figurz»  co  quia  aiigu. 
Ius  » fti  complementum  anguli  £ ad  «quanoos 
duos  redos»  fiquidem  ambo  fimul  • rcpocc  aia> 
bo  intrmi  later  parallelas » dr  aJ  cafdcm  partes 
fune»  ex  prop  )o.  «quales  duobus  redis.  Et  hanc 
eandem  cooditionecn  babee  refpedu  anguli  ni- 
gri c,  dr  confequenter  refpedu  anguli  fiol  fqua- 
lis  E in  aleerd  figuraiioguius  u ntgerr.  in  bac  fi- 
gura fecunda  in  parallelogramoc  ft  cu  fine  tuter 
parallelas  Qjc  • dr  H R . Quare  &r  etiam  ipfeeric 
complementum  angulis  ad  duos  redos  «quan- 
dos» de ideb Ipfi  B«qualis.  VndeanguluvHCoq- 
uenieti  & idem  fpatium  «quabit,  ac  angulus  i, 

&HR  incedet  cum  parallela  em.  Quare  fi  fise 
Eosqualis  hr  tradoparallelo latere  m o erit 
BEO  parallelogrammum  «quale  nigro  c r fi. 
gurf  fecund^.  Eademque  probatio  applicabitur 
paraltelogrammo  nigro  figur«  ollendcndo 
K 1.  ex  confirudione  conuenirc  eum  m o:  Angu- 
lum nigerrimum  x bene  collocari , occupare 
idem  Ratium , ac  angulus  o exterior  aibus  in 
prima  figur^fr  angulum  L nigeni  in  Eg.|.  bend 
conuenirc, dr  cfTe  pquale  angulo  ar  albo  .n  prima 
figura  i Quiatdm  vnus , quam  alius  compleant 
«qualcsangulot,  nepe  nigrum X,  dr  alburno, 
ad  duos  redos.  VnJecuenit » quol  parallelo 
grammoS  nigro  pofEc  fiiperiddt  perallelogr.  9 
album  inter  parallelai  an»&cp,&E  ri  tocum 
^ralielogramum  a m c ? «quale  rediJineo  M,), 
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Ne  mireris  { nos  hic  primum  librum  finire; 
neccfid  enim  fuit , ve  Propoficionem  47.  Eucli- 
dis cumalijs  eiufdem  generis  poneremus  in  fin^ 
fecundi  Libri, 


TRACTATVSV. 

Ja  fecundum  Librum  Euclidis  de  fquipotentta  linearum. 

N hoc  (ecundo  libro  agit  Euclides  de  linearum  xquipo- 
' teotiumdiuerlis  generibus.  Dicuntur  autem  Imexxqualicer 
polle  i Cum  fuper  ipfaspotell  heri  quadratum  zquale  alteri, 
vel  quadrato  , vel  parallelogrammo  d duobus  lineis  elfcillo. 
Quando  autem  du{  line;  dicuntur  «qualiter  polTe,  de  quadra- 
tis intelligitur . Quoniam , quando  non  intelligitur  de  qua- 
dratis, tunc  exprimitur,  quod  polTitxquc,  ac  re^tangulum  tale,  vel  tale.  In 
quatuor  vero  expenliones  tantum  hunc  tradatum  fecabimus . In  prima  agemus 
deprindpijs.  Secunda  potentias  linearum , vt  fiint  latera  quadratorum  ohendet. 
Tertia  quatenus  funt  latera  triangulorum Et  tandem  ducere  lineas  zquipoten- 
tes,  vel  eas fecare docebimus . Superfluum  vero  ell  texere  huius  libri  laudet  ,& 
vtilicates  enumerare.  Ciim  experimentum  demonftraturum  Iit,  nihil  fete  fine 
hac  doiffrina  in  Mathematicis  pofle  probari, 


EXPENSIO  I. 

DepriiKtfqs  huic  libro  mferuienlibiis .’ 

Ne  laboremus  in  Hngulit  propofittooibus 
oftcndcaioparallelogrjmma  parua»  <)ux 
{o  rcAangulo  maiori  i pirallelii  ad  ipHua  latera 
fiooc  tffie  rcdangula.  Hic  id  duximus  ofteoden- 
dmufetnel;  vc  hft  ▼nicademonftracio  lingulis 
desBOuArationibus  infra  ponendis  deferuiat  • 
Aduerte  autem  parallelogrdmum  redangnlu  fo« 
lo  oooiioe  ccdanguli  ab  Euclide  appellari  * 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

hf4r4Selo^dmmo  omnes  anguli  reelifuntt 
fi  *vn$ts  fit  reflus . 

PRobatur  eo  quod  omnia  latera  paradelogram* 
mi  fine  parallela  ex  eius  definit . Polito  itaq; 
a angulo  redo  | cdm  a c incidat  parallelis  a d>  & 
CBsCX  prop.90.1.1. anguli  in* 
w teml  crnnt  duobus  redis  «- 
quales : Sed  a eft  redus » es 
hjrpotbefi  t Ergo  etiam  c, 
Qubd  fi  A , & c redi  fuQt  s 
Ergo  etiam  oppofiti 
Mfall » cs  propof.  94*  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Si  fit  rtlUngidum , O-  iniia  iffum  ad  Ute- 
ra paraSeU  ducantur  , qua  (e  inter fe- 
fondo  faciunt  funt  reRan^ula  parat- 
lelo^ramma . 

Q Ic  redangulu  a b magnum  contentum  lateri- 
d busACi  flcci:  «d/drrra  hae 


Si 


iMCdntar  ptrulUia  i w » & 11  m i & rurfus  s Ot  & 
I N » /f  Mterfetando  rffiure 

Probatur  primb » qobd  habeat  lacera  squalia 
paralielogrammum  quodlibeC 
inclurum  > V.g.  NB.  Nam 
latus  o E » efi  zquale  lateri  F n, 
quod  fit  locer  paraileUs  o n>& 
s p.  Sic  o N , flr  £ F fiim  zqua> 
les ; qubd  fint  inter  parallelas 
cot&FN»cxpcpp.j|  primi. 
Emnc  quoque  omnes  anguli  redi : Ddm  c an- 
gulus albus  redus  efi  ex  bjrpothefi  t Ergo  etiam 
angulus  E niger,  quod  ex  propof.  p fint  zqua* 
iet , Tcpocc  internus, & externus. Q^arc  ex  prop. 
anteced.  etiam  omnes  reliqui  o,  n,  f . Idcircd  > 
cim  latera  omnia  probata  fint  zqualia , 6e  angu- 
li oftenfi  fintzqoales;  erit  o s n F paralielogram- 
mum redangulum  . Quod  autem  dicitur  de  boc 
parallelogrammo  i dicatur  etiam  de  alijsi  cum 
parficrauo; 

COROLLARIVM  I. 

S Equitor  ex  hac  propof.  Duas  parallelas,  qus 
ab  zqualibus  partibus  lacerum  angulum  re- 
dum  comprehendentium , hinc,  inde  proue- 
niunt,  fcdecuflarein  fegmenta  zqualia  ;qoia  ab 
zqualbuifegmcntis  procedunt  , firided  edicere 
quadrata.  Talis  efi  figura  feminigra  mo,  quia 
cnlmtF,&Hi  funt  zquales  j « M , tcon  luat 
quoque  zquales , 8e  idcb  eft  quadrata  • 

DEFINITIO. 

OMnt  pzrulle/ojjrtfwww»  re8anjutmf0»ti»e- 
ri  dieUiir  fnh  re  Si/  du«biu  lintit  re- 

flum  umpuhcndint  ^'is  • 

Sit  parallelogtimu  redangulu  a c b d prop.  1. 

■'  Dicitur 


]i  TRACTATVSV, 

Dlcicarlioe  parallclograffiu diiobut  redis<6d* 
neri{Nain(]{  licet  qoatuor  linets  ver^  coprcheJa- 
tar»  duf  tamen  Tunc,  qup  loarqualcs  inuiccm; 

Illud  a quadrato  difttngunt.  Sici&  vnum  angu* 

Ium  > Iiccc  fint  quituor  » fufficit  nominare ; quia 
pcf  rcdum  angulum  Cecernltur  a Rhombis » &*  i 
Rhomboidibus  t qu{  angulum  redum 

obtinent . Patet  autem  definitio  ex  propof.  i. 

In  qui  dcmooRrauimu»»  qu6d  in  parallelogram- 
mo , fi  vnus  anguini  fit  tedos  » omnes  aJij  tres 
fine  redi  quoque. 


figoatas  fomperatioaei  agemus  io  kaeeapen. 
fiooe. 

T H E O R.  I.  P R O P.  m.  Eac.i. 


COROLLARIVM  II. 

S Equitur  tut{  ex  hae  antecedet!  definitionei  Ar 
propofitione  omnia  paratlelogramma . i pa> 
rallelis  ad  latera  In  parallelogrammo  maiori  Il- 
la continente  fida  , contineri , vel  fub  ipfis  fcg> 
mentis  . rei  fub  «qualibus  ad  tpfa  fegmeota  d 
quibus  iil(  parallei^  dudp  fune.  V.  g.  redan* 
gulam  feminigru  he  dkitur  cocludl  fub  Tegmen^ 
tis  c H » &c  E ; Patet , ex  definit,  quia  angulum 
c redum  coocludunc  j quod  rerb  Mofeminiger- 
rimum  concludatur  fub  «qualibus  H i.  8r  c r.  pa- 
tet { qulalitus  OM  cquatur  Ef»  cum  fit  inter 
ptrallclas  { 8r  n m lacus  lateri  h i eidem  ratione. 

definitio  II. 

I^emsi  para/leh^rammo  eonm  > 

circa  dkmrmnfi  /nnt  par  jQehgrammorum, 
eum  duabus  co«p/e«ieiiri/ » C*omon  voeetur, 

Dich  In  parallelt^rammo  accm,  rnum  pa- 
rallelogrammum  diametrum  a m smbiens  > V.  g. 
oigrum  cum  duobus  complementis  albis  d c.  fr 
X)  • recaodom  ciTc  Gnomenemi  Vel  alterum  ni; 


gerrimum  minat , com  dutdius  complementis 
ijfdem  Gnomonem  appellari . Igitur  tolle  mente  i 
’ mrallelogrammototo  ACe  M,vtromhbeat  paral- 
lelogrammorum  nigrorum  diametrum  ambien. 
eiom  ,8r  reliqua  remanens  figura  Gnomon  vo- 
eabicur . Sic  deme  parailelogrammum  nigrum 
AOi  reliquam  erit  Gnomon  hm^,  rei  niger- 
rimum  d m « Ar  reliquum  erit  Gnomon  £ a f . 

EXPENSIO  II. 

Ve  potentes  lincATHm  imerftmodi  feSarum 
ad  aditanda  fuoram  figmentorum 
reclangula  • 

POtenti;  linearam  fumuntor»  rei  tote » re  eo- 
rum qnadrata  , Ar  redanguta  «que  poifiat.ac 
fegmeatora  quadrau , atq;  redangula.vel  coi?  cu 
aliquo  regmcnii » rei  quadrato  » vel  redangulo. 
vel  non  tote  { fed  partU alicuius  potentia , nimi- 
rum eius  quadratum , dicitur  «quale»  vel  fotum, 
vel  cum  aliquo  rcdaogulo,  aliji  fegmentorum 
redangulis.  De  iftisergo  potcoeijs , idefi  qua- 
dratis,qu?  lincf  pofiuntefficerci  luxta  tresaf- 


Si  fuerim  dua  reBa  tinea  ,feceturtjue  ipfa. 
rum  altera  , m rfuotcumque  figmenu : 
ReBan^ulum  comprehenfum  fuh  duebut 
illis  reBis  lineis  aquale  efl  ommbus  re- 
Bangulis , qua  fub  non  feBd , c?*  quolh 
het  figmcniorum  comprehenduntur . 

SJntdu?redeA,A;BC*,  quarum  tc  in  fi^- 
mcntaaliquadiuldatur»vt  libuerit»  V.g.iit 
partes  XD,&^DE,Atsc.  Dico , qubd  fi  ex  om- 
nibus Hlis  partibus  fiant  redancula  , i fiogu* 
lis,  Ar  non  firdilincS  a comprehcafa : H«coa> 
oia  erunt  zquaiia  redangulo » quod  fub  UneaA 
Doo  feda,  tc  linea  reda  feda  sc  continemr. 
Praxis  I.  ConlUcue  itaque  parallelogranknum 
redangulum  erigfdo  duas 
perpendiculares  (quales  U- 
nez  A ab  extremis  a, c»  & 
redarum extremitatetCfAr  ' 
t redi  conjugantur.  Kam, 
rt  probatum  cd  propof.  jR. 
primi  de  quadrato,  omnia 
latera  oppofita  erunt 
rallela,  Af«qualla,aromnes  anguli  fcdi.  Qw- 
reeritfadum  redangulum  fub  a non  feda  , tc 
fcdS  • 0 tota  comprehenfum. 

Praxis  a.  Deinde  ex  diuifionibus  o , Ar  e trahe 
parallelas  alteri  perpendicularium  vfque  ad  alte- 
rum latus  oppofitumc».  Nam  ex  propof.JJ. 
primi  erunt  «quales  perpendicularibus , tcI  c i, 
vel  c F , 8r  confequemer  Iine«  a doo  fed« : V n. 
de  erunt  conftttuta  redangula  fuper  partes  red? 

B c,  album,  nigrum  medium , te  alterum  nigrum 
B F,  ex  panibus  b o,  d e,  b Ci  Ar  lineis  «qualibus 
dat«  linc«  A . 

Quare  facili  ofienfione,  qu«  ex  Ipraefledio* 
ne  eruitor,  ofiendltur  propofitio.  Redangol* 
album,  nigrum  medium  ,Afalterfl  b f funi  coa» 
fiituta  ex  partibus  linee  fedf  • c » Ar  linea  a ooo 
feda,  »t  a.  praxi  oftenfom  cft  i Sed  h«c  omnia 
Integrant  redangulum  a tota  redS  » C » * non 
icdaA  comprehenfum,  Ar  Idem  fpatium  occu- 
pant. Quare  ei  erunt  «qualia. 

COROLLARIVM. 

Hinc  colligit  Commandinus.  idemfequi» 
etiam  fi  altera  linearum  In  quotcumqi^ 
fegmenta  diuidatnr , Nam  redangula  fada  • 
partibus,  fegmentirque , tumvnius,  turn  alte- 
rius , «quatur  toti  redangulo  i lineis  Illis  dua* 
bu  integris  confurgeote.  Id xerb patet.  Nan* 
diulfa  Ao  in  quoccusnqaf 
fegmeota  ,Ar  a ■ pariterA 

i fingulisdiulfioDompaf-* 

tibus  dudis  parallelis  l* 
infecabunt , Ar  IIU»  Inter* 
fedionibtts  fc  diuideoi  W 
parcet  illis  fegmentU  (qo** 
Ics  , i qnibus  ducuntur, 
erutq;  redangula, ex  pr.».Qiiare,ctt  omnia  ea  re- 
dengula  , n i»  a,  I,  4,  T.d»  Arc.  i redangulo 

loco,  linbis  a i,  &Aocomprehcfo,cocludaiuur, 

— ...1:.  theo* 
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iUi  erunt  «qualia. 
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THEOR.  II.  PR0P05.  IV.  Eoc.i. 

Si  ttlh  hma  fcHa  ft  vicum^ne,rtcltiigiita, 
qujt  fah  101»,  cr  ijuolibu  fegmttuotum 
CQinprehtndMntur , nifiuUa funi  illi, 
quod  u 101»  ft , qu»ir»to . 

Sit  reda  A a dtoifa  vtcuo<]ue  in  e • 8r  fuper 
eam  conftituatur  «juadratum  a a c o.  Dicit 
bot  fuiratmn  fore  tcOm^uIU  k roia 

• A , ^ fgrtc  A a « o*  4 tota  a A » ^ altera  farte 
sa  eamfnbeaps. 

Trahioir  i diuiftone  e parallela  ad  alcemm 
laterum  ( fadaqac  eruQC  duo 
redanguta»  de  quibus  .fermo 
ellf  Oigrum  » 8c  album  ;quar 
ex  a.  propof.  i.  Coroll.  conci* 
nebuntur  nigrum  fub  Tegmen* 
co  E a»  & coca  a a > rcl  «quali 
a D » fir  album  fub  coca  a a » vel 
«quali  A c » Ar  Tegmento  a b. 
Qnapn^r  eum  barc  redangula  album*»  Sr 
nlgrusn  io  quadrato  c a contineantur » eiq;  com* 
meoTureotur  t P«m‘  «qualia . Vcl  prob.  ex 
prfeed.qoiaAaTeaa  eH  i vteumque,  acACda- 
u «qnalis  lp(i  a • » vade  redaogula  a<grum»  & 
alb«Hi » rx  tota  » & Tegmentis  a a » erunt  «qua* 
lia  redangulo  » c i Teda , 8c  non  Teda  compre- 
bcofi». 

COROLLARIVM. 

ELiciet.  Quod  Ifcce  propoficio  devnicaTe- 
diooe  loquatur;  adhuc  tamen  verificatur 
de  pluribus  Tediontbus»  ne  dum  vnius  lineat » 
Ted  veriuTque ; eadem  enim  lute  prop.qux  c(l» 
alfiqobd  an^«  line«»  qus  dantur»  htc  ponun* 
tnr  «quales  » qu«  coropreheadunt  angulum  re* 
6om»  fridcb  hic  faciunt  quadratum»  ibi  vcr6 
ioc^lea»  & faciunt  rc&angulum . Vndequz 
«erificaotur  de  procedenti  » etiam  de  bac  vera 
fitat . 

THEOR.  III.  PROP.  V.  Euc.?. 

Si  reBd  Imta  ftBafity  vteumtjun  re^IdH- 
gttltm  (ub  tota « O*  vno  JegmentorMm 
com^rehenfitmf  cfl  djHale  re^htngttlo^ 
/ubambobm  fegmentis  continetur , 
O*  quadrato  i quod  ahipfo  fegmento  ejfi’- 
ctiur» 

Dlaidatnr  linea  ac  vtcnmque  in  a,  8f  eli* 
gatur»  qu«  pars  magis  placuerit»  V.g.  a q 
fiacque  rcdangulum  comprchcTum  a tota  c a»  dr 
Tegmento  ac;  nuod  fit  i femialbun^.  Dein* 
de  i pundo  diuitionis  a 'meofuraco  io  p m duca* 
ear parallela  a r.  Nam» quiaapcft «qualis par* 
ei  a A » fir  p q.  parti  a c erit  re^angutum  album  t 
ilJad  fub  fegmentis  contentum » de  quo  loquitur 
propof.  pariter  cdm  i m » fir  m n fine  «qualia  fcg- 
mento  a c»  rcdangulum  nigrum  m t ctic  quadra* 
cum  illius  fcgmcim,  Tubquo»  8c  tota  ,redangu* 
Ium  continetur  mmirum  M q.  Dieoita^;  reSan- 
irniam  ty  qaairatH  m Tsx  jeg,menn 

to,  e(St4t-ia*\u  nUaa^do  M Q^coAteaio  alnfjojc^* 


n^ntoMH  talmlnmafuaU  »Ct&  tota  P u aqua» 
li  tinea  c a . 

Probat  ex  I*  propof.  Quia  linea  p m Tcda  efi , 
vt  nobis  plicuic.iuxea 


inenfunm  c a » & data 
e(l  altera  ooi  Tcdla 
«qualis»  vtpheetip* 
fica»  nimirum  m n. 
Vnde  rcdangula  al* 
bum  , 8e  nigrum  ex 
non  Teda  m n » & Teg* 
mentis  p a » 8r  a m contenta  «qualia  erunt  ex 
huius  redanguloextota  Tedap  M * te  non  Teda 
M N comprehenTo ; Probatur  ctUm  alio  modo. 
QuU  redangulum  i cx  Tegmentis » & quadratam 
nigrum  ex  Tegmento  a c cx  confirudione  conch* 
nentur  in  redanguloMq..  Et  idcm<rlc,fieli^ 
alterum  fegmemonim  »d  fiat  eodem  modo  ro* 
dangulum  m q»  quod  eR  i. 

COROLLARIVM. 

Hinc  eR  t fi  cotum  redangulum  t , 8r  redan* 
gulnm  a componerentur»*  qu6d  Tacerem 
quadratam  • dummodo  Tecunddm  latera  longto* 
ra  N q»  vel  p M fieret  compofitto.  Patet,  quia 
lacera  longiora»  V.  g.  P m confiant  exduoDus 
Tvgmentis  maiori  a a » & minori  ac . Sed  minora 
lacera  Tunc  duo  eadem  Tegmenta  mains  redangu* 
li  a «minus  redanguli  i . Quare,  fi  compona* 
tur  Tacient  cotum  latus  P m ; Vnde  latera  erunt 
«qualia  totius  compofiti , te  ideo  totum  cmnpo- 
fiium  ex  duobus  rcdangulis  i»  d a»  integratum 
erit  quadrarum. 

THEOR.  IV.  PROP.  VI.  Euc.q. 

Si  reH»  litu»  fctl»  fit  vteumque , Quadru- 
tum , quod  » tot»  defcrthiiur , uquule  iB 
liti»  quadrAiii , quje  deferthuntur  d fur- 
tikui , & infler  duoius  reil»ngulil,qu* 
ifiUthus  comptehenduntui . 

SI  linea  a a » vt  libet » dluldatur  Ia  p . Dico  | 
qubd » fi  ex  pane  at  fiat  quadracum»&  aliud 
ex  alia  pane  p a » & ex  ijTdem  partibus  a p • dr 
p • duo  redaogula  fiant;  hat  omnia  jon  aqualia 
quadrato » quod  a tota  de/cr'.h$tar  . 

* Probatur  ex  prxceden.  propoT.  Nam  fi  fiat 
cx  tota  A a • 8r  parce  p aredangulum  qa»d  in  eo 
per  parallelam  h P d pundo  H 
«quali  Tegmento  P a defcribatuc 
quadratum»  habebimus  quadra* 
tum  nigrum  ex  Tegmento  » te 
redangulumlex Tegmentis » te 
totum  qa  ea  concinens.  Item» 
fi  id  fiat  cx  pane  minori  a P , ha- 
bebimus quadratum  nigrum»  & redangulum  I, 
e*  Tegmentisi&  h*c  continens  qa.  Qux  redan» 
goia  I , a , d quadrata  nigra  ^uant  compmhen* 
TaTubtota  , te  partibus,  vt  fune  redaogula  ea 
concinentia  qa» &qA : Sed,fic Coroll. propof. 
antecci  ea  fi  conlungantur,  faciunt  quadratum 
«quale  quadrato  ex  tota  a i drferipto  j Ergo 
duo  quadrata  ex  partibus  deTcripta  » te  duo 
redaogula  ab  ijs  compreheuTa  {quantur  quadra- 
to ex  tota  A e dcTc  npto . 

C O- 


/ 


TRACTATVS  V. 


COROLLARIVM. 

HIdc  elicitur»  lineas  Huphs facere  quadrata 
fua  quAdruplicu*  Nam  fi  detur  linea  v»  & 
dupla  A > , fuper  quam  ffac 
quadratum Asco;  ft  «fi- 
uifis  lateribus  fingulis 
per  medium  * trahatur  pa- 
rallelf  ad  latera  hg; 
quf  fc  intercipiendo  ex  a. 
huius  propof.Cor.  arquatia 
cflflcient  regnMnta»quodfint  dimidia  rqualium 
laterum  quadrati  magni  c * . Sequitur  omnia  qua* 
dratadTe,8r  arqualla  inulccm  , & conrequenter 
quadrato  v pundato  » cui  ob  lacerta  a h , quod  fic 
dimidium  A a , «qualitatem  »ex  cis  vnum»  V.  g. 
nigrum  quadratum  arquatur  j Ergo  8e  omnia : Sra 
h('C  quadrata  fiint  quatuor . Ergo  quadratum  il> 
Ia  continens  c a quadruplum  elt  quadrati  pun- 
^ativ. 

COROLLARIVM  II. 

T7  Licitur  quoque  i contra  i quod  fi  quadra- 
JlI  tum  fic  quadruplum  alteri ; lacus  maioris  ef- 
fe  duplum  minoris  Uteri:  Qma » cfim  quadratum 
nigrum  in  minori  quadrato  lit  equalc  minori  pfr* 
d^sto  V » fequitur  { vt  lacera  quoque  fine  ei  arqua* 
lia:  Quare  a h aequale  erit  Jinepv.  Sed  a h e(l 
aequate  line^  h ■ } quod  quadratum  eius  femini* 
grum  fic  «quale  ex  hjpotbefi  nigro . Ergo  etia 
lacus  H a efi  «quale  lateri  v . Quader5  cocuin  la* 
tus  a terit  duplum  lateris  ▼. 


COROLLARIVM  IlL 


Hinc  quoque  manlfcfiatur.  Parallelogram* 
ma  circa  diametrum  quadrati  efie  qAadra- 
(a  : Quia  demonfirabitur  duAam  diametrum 
{n  figura  propoficionis»  c F,8r  F a in  quadratis  ni- 
gris cfTe  vnam  f 8e  eandem  lineam  i fi  redangula 
c P>  & componantur,ita  vt  parces  fque  com- 
meofurentur.  Nam  tnne  latus  ? f rcdahgull» 
&Q^F  alterius coincident^Ar  eandem  lineam ficc 
cum  lateribus  rcSanguionim  nigrorum  ; Vnde 

Stiadrata  nigra  fe  tangent  io  punfio  F » quare » 8e 
iameter  c f » &r  f ■ fe  tangent  in  eodem  pundo  • 
Erunt  etiam  Io  diredumiquia  anguli  apud  p redi 
a diametro  bifariam  diuiduntur , ex  propof.  ^4. 
8r  latera  fubtenfa  fune  «qualia»  vepote  latera 
^dratotuiCum  itaq;anguli  c F q.  h f • nigri 
fint^cmiredi  > & angulus  F redus  »*  Ergo  lioep 
c F » & F a iocideaces  in  lineam»  V.  e.  q^f  faciunt 
angulos  femiredum  nigrum  > & album  cum  aU 
tero  femiredo  ad  eandem  partem  nigro  duobus 
redis  «quales  { Quare  illi  ex  prop.ii  .lib.  1.  dia- 
metri c F f Ar  F 1 in  diredum  erunt  , Be  erit  rna 
linea ; 8e  idc6  diameter  quadrati  c s maioris.  Er- 
go parallelogramma  nigra  circa  diametrum  qua- 
flratic  smagni  erunt  quadrata , 

C 0. 


■s 

A 


THEOR.  V.  PROP.  VII.  Eue  j. 

Si  reSj  Imea  fecttur  in  pirus  ittjUilrs , Cr 
. i«ittjUiles,Tefhniulum  fnb injtiiuMus 
fegmeKiis  Souus  compnhcnfum  , vni 
cum  quadruo  , quod  nafenuni  sma- 
medii  fiHimum,  aquale  tfl  eiquaJru~ 
to,quodi dimidii  defer itiiur , 

DIuiditur  linu  « B In  partei  *qo alc» , »t  in 
H , & non  iqualci  in  o -Superque  mrdit- 
tatem  M 1 fiat  quadratum  j iraaoqucdiamnro 
Bc,  abopundo  inzquaiium  partium,  ncitetur 
parallela  ov  lateri  quadrari , V.g.c*,  Serbi 
fecat  diametrum  in  h dueatur  q.i  parallal.  id 
*'b  , 8r  durSa  ab  a ei  perpendieulari  a (jj  edt  re- 
aanguIurao(i,ex  parte  nigrum  fegmentiB  iox- 
qual  ibus  A o , Se  o B contentum  , de  ««diVu;  mii 

dmi/iiiJrMex  uo inlarm.diifiBlorm /.  p»,. 

draio CH,  fa iquile  ^Hidnn  d medier.re  de/tr». 
futt. 

Probatur.  Nara  pro  ProgreiT.  prirab  ex  Coii. 

3.  antcced.  prop.  Re- 
C _ V _ dangula  nigrius  > & 
sibum  fune  quadratsg 
vtpote  circa  diame- 
trum C aconfiftentia. 
Quadratum  verb  par- 
uum  album»  ex  prop. 
Sb  Coroll.  I.  huius 
fadum  fuper  nh»  dicitur  ctUm  fadum  fuper 
M 0 intermedia  fcdionum  { fe  latus  o h redangu- 
ii  Q.oex  parte  nigri  «quatur  ipfi  oi : Vnde  habe- 
mus redangolum  <2^0  » fe  quadratum  paruu  c H» 
de  quibus  loquitur  propofitio»  fe  dicit  clTe  «qua- 
lia quadrato  B C cx  dimidii  • 

ProgrdT.  a.  Confiderandum  deinde  comple- 
menta nigrum»  fefeminigrum»  cxpr<^r.|f. 
primiinuicem cife «qualia » quibueFtrtfque,  fi 
addas  quadratum  nigerrimum  per  imaginatio- 
nem adhuc  remanebunt  «qualia . 

ProgreiT.  3.  Complementum  autem  aiecrura 
nigrum  M o»  cum  quadrato  nigro  addico  «qua- 
cur  redangulo  albo  mq^,  v^ce  ex  propof.  3j. 
primi  inter  parallelas  > fe  Uiper  «quales  bafes 
A M I & M B pofita . 

ProgreiT.  4.  Idcircb  concluditur, qnod  fi  com- 
plementum Icmialbum » cum  quadrato  nigro»  ex 
a.  ProgrdT.  «quatur  complemento  nigro, fe  eide 
quadrato  nigro:Ac  huic  tertio, tx  l.Progr.rqua- 
tur  redaogulum  album  } quod  etiam  fiat  «qua- 
lia inuicem  redaogulum  videlicet  album» 
quadrato  nigro»  cum  cpmplemenco  fcmialbo» 
ProgreiT.  5.  Adde  Itaque  vcrifque «qualia» 
nempe  redangulo  albo  complementum  nigrum» 
fe  fic  rcdaogulum  cx  Tegmentis  inpquilibus  o q^» 
& quadrato  nigro,  complemeocoque  fcmioigro 
idem  complementum  nigrum,  vc  fiat  Gnomon 
N a V : Ericque  redangulum  ex  regmeacis  in«- 
qual.busQ^o  «quale  Gnomoni  &ikv:  Adde  nirfus 
vcrifque  quadratum  album  c n »er«rfBC 
i»m  q^o  cum  quadrato  c h » dCfi$jU  Gnoncni  m B v 
cum  djBMdralo  eodem  c m complente  ifoadratom  > w- 
muitne  B/jrdmi<f;j»quo4erat  prohandum . 


THEO* 
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modum  priijc  ene  z^uaJe  Gaomonl  t 9tiod  ro^ 
THEOR.  VI.  PROPOS.  Vm.  Euc.d.  Jebatpropofitio. 


Si  rfBa  UntA  ddt4  hifarUm  ficetur  > O*  illi 
" //W4  in  reHum  ddijcU^ 

$mi  re^dnzulum  comprehenfum  d toti 
ddtl,0*  additi  t tamquam  vno  Ume  ^ 
0*  oditBa  folum » tamquam  alio,  vnl 
cum  quadrato , quod  dcfcTtbitur  1 dimt^ 
dta  j 4quale  ejf  quadrato , quod  1 medie- 
tate , &*  adiunila  t tamquam  val  linelf 
deferihitur  • 


•THEOR.  VII.  PROP.  IX.  Euc.7. 


Si  refla  lirtea  ficetur  vtcumquc',  quod  1 to- 
ta, quod^  ab  vno  figmentorum  •utroque 
Jimui  quadrata  fiunt  aqualia  funt  illi , 
quod  hU  fub  totOtO*  di^o  fegmento  com- 
frehenditurreflangulo,  0*tlli,  quod  1 
reliquo  fe^nento  fi  quadrato . 


SI  deta  tinea  a o diaifa  per  mrdiam  in  d,  8r  el 

I 


SIt  data  A s»  ncumqoc  fcRa  Ge  Itt  o . Di- 
co, quod,  G Gaoc  doo  quadrata,  rnum  minue 


alia  addita  Gt  o s . Dicit  propoGtiO}  qu6d  G 
i dimidia  , 8e  addita  Gmal , oimlrum  o 8 , Gac 
qaidratumc  8,Sr  er  tota  A o data  * camadieda 
tamquam  voa  linei  A e»  & adleRi  lolum  pro  alio 
O k { vel  arquali » ? , Gat  redangulum  » • t j^>Md 
hoe  Pr^4 t^e/Nm  trU  tqHale  lUt  tfMdrato  c 8 > am 
ramra  fefolmmi  ftdct$m  fudrttov  c fieret 
eeoo  dimidia . 

PfogrefT.  I.  Dttdi  linei  o M j & diametro  c i 
per  M . Redangulum  a v babet  latus  s v cquale 
•diefteo  I»  ex^pothcG  % Ergo  nigerrimum  re- 
Ai^olam  • cs  Coroll.I*  propoC  6.  eft  circa  dia> 


ex  Tegmento , quod  eliEcris»  rt  • oj  alterum  ma- 
ins  c 8 ex  tota : Deinde  Gant  duo  reRangula>Tt 


A N , &r  IP  fub  tota , 8r eodem 
Tegmento coroprehenTa,  enflic 
Ulu  ijiiadratit  annalia  addUo  ta- 
men reSjnj^itUt  quadrato  olre- 
R rint  figmenti  ao. 

ProgrcG*.  1.  Si  re&angula 
A N , ftr  p • Gaperponaniur»  Sc 
latus  malus  ^nauir  Tuper  mi- 


nus efGcictur  pars  on  quadrata,  cumoB,  Ar  8 n 
Gntarqualeaparti  mlnorlo  8;  Ar  Ided  inter  Te» 
quare  clGciccur  Gnomon  a a p «quale  duobus  re- 
langulis  pon  Toldm  tamen  { Ted  addito  quadrato 
algru  o N , cdm  causi  TuperpcGtionis  lilud  qua- 
dratum o N nigrum,  quod  in  duplici  redangulo 
trat  duplex , in  Gnomone  fidum  Ge  vnicuoi. 

ProgrcRU.  Adde  deinde  Cnomoni  a i p qua- 


■Ktrom,  8^  Idfb  quadratam : Ergo  latus  b • eft 
«qeale lateri  ■ V : Alterum  verb  latus  A8eft  to- 
ta dats  A O , cum  adiedi  o a , Idc6  eft  redangu- 
lea,  de  quo  loquitur  propoT. 

Sic  c N eft  quoque  quadratum , qubd  Ge  circa 
diametrum,  ^exCotoll.  a.  propoT.  a«  dicitur 
coutioerid  linea  00  dimidii  { Ergo  eft  quadra-  ' 
tum«  quod  cum  redangulo  pr^dido  «quale  pro- 
baudom  eft  quadrato Ck  ex  dimidia  oo,  & ad- 
dieda  o > , tamquam  rno  latere  coafedo  » ve 
ynit  propoGtio  • 

ProgrelT  t . Nunc  conGderaOdam  eft  comple* 
mcuta  ianicem  .ex  propoT, primi  cife  «qua- 
Jta  oigrum  t o,8r  Teminigrum.Sed  compleoiento 
nigro  eft  «quale  redangulum  album  p o,  vtpo» 
te  io  parallelis, 8r  Tuper  «quales  baTcs  a D,fir  d o» 
ci  propoT.  17.  primi.  Ergo  redangulum  album, 
ent  «quale  complemento  Teminigro. 

Progrclf.  Addamus  complementum  nigrum 
To,  Ae  quadratum  nigrum  redangulo  albo.  Ac 
Gct  Kdangulum  P 8 da  quo  loquitur  propoGtio: 
Addamus  quoque  eadem,  oigrumcomplemcn- 
nun,Ar  Tuadntum  nigrim  complemento  Terni- 
albo,Ar  Get  Gnomon  t a m r Vnde  additis  vtrii>* 
qaeijTicm , redangulum pd «quale  prids, exn. 
Progreir.  coai^lemento  Teminigro  , erit  «quale 
Gomont  T 8M. 

Adde  rurTus  quadratum  C n album  , ex  dimi- 
dii) ipG  Gnomoni  Get  quadratum  c a : Adde 
quoque  redangulo  P • etiam  hoc  quadratum  al- 
btmCM)  Aecric«^aale,qttadracoc8,quemad- 


dratum  ev  reliquo  Tegmento,  ex  pro|k  a.  Coroll. 
*•  complebit  quadratum  magnum  c a , nam  ex  eo 
Coroll.  quadratum  CMcft  fdem,  ac  quadratum 
ex  Ao:  Itaqukquadratum  c a magnum  cum ‘qua- 
drato nigroo  N ex  Tegmento  eft  «quale  duobus 
redangialis  A N , A(  p 8 pigria  ; Ted  non  Tolis; 
verdm  addito  illis  IpTo  qu^mtob'  m ex  a O alte- 
ro Tegmento,  Qm^^vuU  propoGfio  • 


THEOR.  VIII.  PROP.  X.  Euc.8. 


Si  reda  linea  fecetur  vtcumf,  redangulum 
quater  comprehen/um  fub  tota , O*  vno 
fermentorum  cum  eo , quod  Ireliquofeg^ 
mento  fi  quadrato , aquale  eft  et,  quod  1 
tota  , 0*  dido  fegmento , tamquam  ab 
•vna  linea,  defer tbttur  quadrato . 


^ It  linea  a 8 Teda  vteumque  Io  o . Dicit, quod 


G Gant  quatuor  rcdangula  comprehenTa  d 
tota  A 8,  & altera  portionum  , quam  volueris, 
V.  g.  o 8 ; A;  poftei  cx  reliqua  portione  a o Gac 
quadratura  : h«c  omnia  Tore  «qualia  qua- 
drato ex  tota  A8,  fr  ponlonc  » qu«  pro  redao- 
gulis  comprehendendis  eleda  eft  .Nim.nim  o i, 

H GU- 
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I 


V 


j8  TRACTA 

Aliaee  toti  h^cpan  iofaper «ciderctur*  &6e< 

tec  AM. 

F«Ao  quadrato  fuper  a m , quod  Ac  m h » ab 
extremo  datj  x , & fe- 
dioms  pudo  o eccU 
tencur  pcrpeadicula> 
ret  ov,  &BSi*  perque 
puoda4.  8r  L in  qui- 
bus fecaoc  diametrum 
JX  amantor  parallel{  RXt 
&T  I . 

rrobacor  modo  pro- 
poAcio  » cx  ipCa  con- 
ftrud‘one. 

PmgreCi.Itaqae  {o- 
primii  redangula  a i aigram  » 8e  femialbum  i, 
fune  quadrata  • xtpote  circa  diametrum  cxl- 
ftcncja  t cx  propoC  6«  Coroll. Et  cx  CorolK  0. 
propof.  1.  funt  fada  exos:  Ergo  etiam  reliqua 
duo  alba  icx  dcAn.  r.quiacbrum  angulus 
4»  continetur  xqualibui  hteribos  femtoigro- 
rum  quadratorum » erunt  quadrata « 

ProgrclT.  a*  Kedangula  ouoque  oigra » & Te- 
minigra>  tc  on  »8;  aha  tria  fune  xqualia  inuicc; 
Aqoideoi  xqualil|ui  duobus  lateribus  compre* 
henduQCur  a6  S^o  B|  ex  Coroll.  t.  prop.B.  ha- 
ius>vt  per  fe  pacet : {^aro  i v e A «qualis  T Li&c . 
Sic  A K cqoatur  laceri  v s , ite» 

Progr  j.  Adde  Itaque  redangulumo  r , qua- 
drato o ) erhq;  redigulum  K a t } coprehenlom 
fub  rota  a i«  8r  regmeto  o > ) 8r  A reliquis  Angulis 
quadratis  addas  Angula  tedangula  quadratis  fe- 
miaibisfemialbaredangulaf  albis  quidratis 
nigratedanguia»  emoc  quatuor  redaogula  ; de 
quibus  loquitur  propoAuo  fub  tota  a i » 8r  Teg- 
sneotoo  > compreheafa  • qu«  cum  quadrato  b l 
nigro  alterius fegmenti  a o integrant  quadratum 
magnum  ex  tota  a m coafedum , & ei  adarquan- 
tur»  quod  crac  oAendendum . 

EXPENSIO  III. 

P(  potenii»  Uterum  Triongulorum 

EXcerpAmuB  propoAtlonem  47«  8r  48.  d pri- 
mo hbro  ; & hic  fub  fuD  titulo  appofuimusl 
vtdi^o  feruaretui  macerTarum  » 'l|>rctis  nume- 
ris : Vade  audacie  venia  dabitur « qup  in  mdtus 
ceAerlc . Eximiam  autem  hpc  ExpenAo  confe- 
qultur  nilitatem:  qu^d  in  ipsi  menfura  eHan^ 

gulorum  t quood  arcas  fun^tur*dr  feri  valner- 
Mathematica  DoAximi  in  hac  inixa  Ac  $ vc  vl- 
lustradatusioeairix  reperheur;  qui  multas  ex 
hac EapeaAone probationes»  prlneipiaque  non 
deruosac . 

THEOR.  I.  PROP.  XI.  Euc.47.Primi. 

Ih  Iriatigulii  reSititgulu  rjunitatum , tfHod 
2 Utert  rrflnm  angulum  fuiiendenie  de- 
feuhieut , requale  efl  duithia  quadratis , 
qud  2 Uterthue  angulum  redum  conti- 
nentibus defer  ihuni  ur . 

F lac  tedangulum  habent  redtim  angulum  Aj 
duo  vero  latera  qoomodocumque»lea«qu3* 
lisyfeu  inxqualia  A*.  Ar  A D angulum  k clauden- 
tia «baAA^e  lubtcofa  angulo  redo  a Ac  n d.  Fiat 


T V S IV. 

itaque  ex  propoC  38.  primi » quadratum  4 fuper 
a b )dr  aliud  a fuper  a o »Sr  cxbaA  bd  Aar  ahod 
quadratum  13.  OUaiti^eprofcfttioiQno^aM^ 
aratum  1 J bafit  fit  aquale  quadratis  S > tT'  4 laip- 
rum  aux»lum  reiium  Hloautlum  . 

Quod» reprobet»  iKundum  documenta prt^ 
pof.  iu  i pando 
dato  A : nempe  ver- 
tice anguli  re^  du- 
cit parallelam  A f 
lincf  B E » qof  diui- 
dac  quadrature  i | 
in  duas  pafcer'l» 
j . Deinde  ab  an- 
gulis quadratorum 
ad  angulos  triangu- 
li oppoAcos  re^ 
ducuntur  • vt  co» 
&BP»&  cclamtA» 
8r  u A ab  angolU 
quadrati  baAs  ad  angulum  redom  a.  Qu#  dadat 
faciunt  triangnla  hinc  quidem  CBD»  d ®*At 
Inde  verb'  adh»&bdp  infra  conAderanda  • 

Probatio  autem  in  tres  conAderationca  fecer- 
nhur.Vndc  Progreflur  1.  Intendit  probare  Ute- 
ra quadratorum  exeroribusa  qu«  angulo  redo 
adiungunturin  voaffleaodemquelin^^na  conue- 
nire>cum  cruribus  IpAs  trianguli  angulum  re- 
dam claudentibus  » quale  cA  latus  C a quadrati 
4,  8e  a £ quadrati  a;  ulmirum  vnicam  lineam 
elTc  B a > d A t Acut  A D > d A c . Hoc  autem  Ac  * 
oAendicur . Ctus  aB  incidens  in  crus  a d angu- 
lumredum  a triaoguli efficit»  dlatusquoque 
quadtati  as.  Incidens  in  Idem  crua  a oangulum 
redtim  nigrum  efficit  quadrati.  Ergo  h«  dupli- 
nep  incidentet  in  eandem  j d faciencetduoo  an- 
gulos redos  in dircdnm erunt»  cx prop.  il.pr. 
d vnam  redam  b l efficient.  Et  idem  erit  dc  li- 
nea c a rcfpedQ  linep  AO»Qup  incidentes  Io  li- 
neam B A angulos  redos  efficiunt  quadeatt  ni- 
grum » d trianguli  a . Vnde  c A»d  a d erit  ma 
redalinea  o o. 

ProgrdT.  B.  Vergit  ad  probandum  triangula 


CB  D » d ABEdTe  zqoalla.  SImiliterque  bdp » 
d ADH  : quf  claritatis  grat.l  In  duas  Aguraadi- 
ui Arnus  t Itaque  In  maiori  Aguri  s.  habemus 
triangulum  a d B,d  D b p»  de  quibus  dico.  Equa- 
liaefle.  Si  quidem  illa  triangula  fune  inuicem 
«qualia  » expropoCss.  Primi  » quorum  vnum 
crus  vni » d alterum  alteri  eft»  d angulu  conclu- 
fum  «qualem  obtinent ; quod  de  cnjguhi  bdp* 
d ADH  propoAtis  veriAcatur . Quoniam  latus 
DP  vniuscA  «qiule  lateri  a o alterius , eum  Aut 
eiofdem  quadrati  S»  d latus  b d prioris  late  ri  p h 
alterius  pbderioris  ; quod  Anc  latera  eiuldem 
quadrati  ij.AnguIus quoque  adp  niger  » cll  al- 
teri angulo  albo  •DB(qualis»vtpoce  ambo» 
d fpa- 
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IrTpBtUinT  B AD niprH^s commane  nrlf()iie»^ua> 
.tetotp» aogulus  niger BpudD Abdico fpAtio  bda 
totum  Angulum  album  a^ud^, addico 
illo  fpacib  codenvB  da*  qu!  fune  anguli  eriao- 
gslorum^^ualibiic- cruribus  concluft  : Quare 
ipfa  triangula  cruntM(]ab«  squalia  i d p*  fr  a d h. 

Huc  autcit^adem  prwatio  oflendic  eeiam  c- 
qallliateffi  criaogtHorum  CDB*drA«Eia  alte* 
ra  figura  minori  •}.  Q?oniamUtcaABvniu$»& 
icatcerius  rumxqualia»  npote latera elurdem 
quadrati  4 . Item  lacera  1 1 vnlus  * 8r  • D ilte-' 
nui  * qu^  lint  lacera  quadrati  l }.  Duo  que^e 
saguli  A B D «rquales  jquoDiam*quidem  angulus 
irt^uli  ad  B nigrior  communis  vcrirquereli' 
quui  ?erb  niger  * in  quo  bi'c  non  occupat  al> 
terno  album  apud  b angului  reAut  eft  > ficut  8r 
tibui.  Quare  uiangula  c b o * 8r  bba  erone 
cqualis. 

PtogreiT.  j.  Comparat  trtaognla  eum  quadra- 
tis i 8e  intendit  oftendere  quadrata  quoad  coati* 
ncsKtam  t&areameis  efle duplicia:  Pro  quo  re* 
oiailceoiiimell  id*qood  diximus  in  primo  Pro- 
grefl*. nimirum  c a.&d  A.&nmilitcr  a L *dr  ab 
efle  lineas  In  dtre&um  politas  * & vnam  lineam 
redam  conficcsc.  Deinde  reducendum  cft  ad 
meooriama  Quoidfecerimut  lineam  af  paral» 
IdamUceribus  b e * fr  o H quadrati  l J & idc6 
diuidere  illud  in  duo  parallclogramma  hlcf» 

Quo  pofico  confideremus  pridi  psrallelogranH 
BOO  I comparando  illud  ad  triangulum  N d a*8c 
videbimus  ambo  fuper  biltm  hd*  Sr  cfTe  Inter 
parallelas r A f & 80:  Quare  concludemus  ex 
propof.  ]p  Lib.  I.  parallclogramroum  1 elTc 
duplum  trianguli  d h a.  Codcmqiargumento  vte- 
Bur  ad  probandum  panium  parallelogrammum 
I efle  duplo  maius  * quam  Toum  trUogtdum  r b a • 

A 


Eodemque  methodo  probabimus  de  qnadra» 
dsi nimirum  elfcdu^la  fuorurn  triangulorum. 
Sic  quadratum  malus  a efl  inter  paraddas  Ofjfle 
Bl^bl  enim  efl  vna  reda » rc  odendimus  Pro- 

SreC  I. ) & fuper  eandem  bafi.n  d p . Vnde  qna- 
ratum  b critdoplo  maius  trianguli  bdp. 

Idem  quoque  argumentum  Trgebiedequadni* 
to  4 refpedu  fui  trianguli  c b d : Mam  inter  ps- 
nlicluoD  *drci  ,&  funer eandem baficB coi. 
locatum » duplum  eric  trianguli  c b d . 

ProgrdT.  4.  Quibus  omnibus  odenfis  argu- 
OMotum  clauditur  odendendo  parallelogrAmnu 
quadratis  * quodlibet  fuo  correrpondeocl , firad 
eandem  partem  redanguUcoditutocquari.V.g. 
Paralieiogrammum  1 cum  quadrato  i * de.parall^ 
locrammum  3 quadrato  4.  '* 

Hoc  verb  deducitur  a PeogreiT.  g.  Nam  * cun 
trUngula  fida  ruperbafimparallelograosmi  t»de 
quadrati  B*  fciliceCBOP,&  adh  » (tnc  probaef' 
«qualia  : Ergo  ctlacn  parallelogrammum  1 • & 
quadratum  B*  'ftpote  dupla  triangulorum  ^unc 
«qualia  ad  inuieem . & cale  erit  parallelogram;' 
amm  g > & quadrafuro  4,  v^te  ddpla  fuoram 
triangulorum  «qualium*  * 


Quoniam  itaque  qoadrata  4 » & b fune  «qualia 
parsKelogrammisj*  firi»  qu«  integrant  cocum 
quadratum|ifadomex  bailaDj  ErgoqWfa- 
fauc  rar  a D rtOnfiAtendente  Mquatuf  djt»^ 

hiu  ^uadraiit  ftflit  tx  lattribiu  B a*  tP  A D <ragN* 
Um  r$OuM  Mfidudcniibitt  • 

C q R O L X A R I V M I. 

EX  bac  ptbpontione*  quadratum  diametri  du- 
^um  quadrati  htcrh  »aiguitur.  Quoniam 
angulus  > cui  diameter  a ^ubttndieur*  qui  V.g. 

ed  c » redCoscft  trianguhim 
^ ACB  redangulumcd  ; Quare 
quadratum  diametri  cft  «quale 
quadrato  Aluorum  laterum  $fed 
illa  laterum  quadrata!  fune  inul- 
cera aequalia  i £r^  quadratum 
dUmeeri  erk  duplum  irnius  eqrufeotfimfdmpti. 

COROLtARIVM  II. 

T7  Licitor  quoque  quadrarum  diaificfti  fgune 


r, 


o 


altera  paite  lodgloris 
'^cquale  efle  duobus 
quadouiBjkteruut  a c» 
9c  cb":  Quta  diameter 
A Brubccndlc  angulum 
redum  c »■ 


THEOR.  II.  PRO P.  XII.  Enc.48a.l* 

Si^UMdrdtum  j ^uod  Jr  vm  latentm  tridH» 
guU  iefcrihitur  ^jiktle  tH  eU , "tjut  1 rti 
hquis  Utmbtu  trUniult  itfcrihuntkr  > 
quadratu  , ongulta  cmprtbnfia  fui 
riliqua  trianguli  lateril>ui  rtSut  efi . 

COnuertle  bfC  propof.antcccdentcm  sd  hoc* 
vt  odeniat  fecurum  fore  argum^tum 
ab  «qualitate  quadrati  bafis»  U Uterum  ad  redi* 
cudinem  anguli. 

Sit  iuq; triangulam  ab  c.  Dicit,  qubd  fiqqd- 
dracum  confedutn  fuper  latus  malusAC»fir«- 
quale  quadratis  fimul  fumptis  crurum  a b,8c  b c* 

Vc  autem  id  odendat  erigit  fuper  vtrumllbet 
]aecrum»V.g.  Ati  pando  b anguli  * qui  maiori 
Uteri  oppnnicur  * rerfus  partes  exteriores  per- 
pendiculum BD  aequalem  reli]tio  taceri  eiordem 
anguli  B C : Podea  eoniunglt  extremum 
extremo  laceris  b a > fuper  quod  perpcndiculiflb 
eredaed.  . , r * 

Ptob.  Progr.ItBafis  ad  trianguli  n<gn  delcrl- 
blc  quadratum  «qoale  duobus  quadraut , quf  de- 
feribuntur  l lateribos  a b , ^ i d angulum  re* 
dum  A , ex  e<fedloae>cUudeocib4s ; rc  preced. 
propoC  odenfum  ed  • 

luque  quadrato  cidem  ex  bad^erunc  «qua- 
lia qnadraCa  ex  cruribot 
ab,  A.BCfelbi  criangu. 
lisqubdcrus  bc  fit  ex 
effedlione  «quale  cruri 
B o <>  & erus  A B com-. 


roupe,. 

Tdebreo  etiam 


qu». 


dratumex  bad c^xguale quadratiscrurum  albi 
uuoguli»  cx  hjrpocheltf^oQlcquenccr  «quibitur 
H B quadrato 


rfb  T R A C T 

<](udratofx  baH  nigri  iriangoHi  vtpote  cquali 
•reatibus  qaadratts  crurum. 

Procrcfl.  a.  Cum  haquc  quadrata  bafiom  aCi 
& AD  une  cqualta  ; ipff  quoque  line^ erunt  fuua* 
lea  A o > A Cf  qu6d  quadrata  c^ualia  xquaabus 
«ciam  condent  lateribut. 

Quadere  et  propoC.  aj.  Iib.  i.  angulus  apud  • 
albus  erit  «qualia  nigro.  Quia  crura  cruribus 
lingula  lingulis  1 8r  baiis  baAbften(a  eft  «qualisj 
Sed  angulus  niger  apud  s reAua  ed'ex  ene&.  » 
ergo  etiam  albus  ■ erUredifs  . 

THEOR.  yi.  Pfi  op.  Xlll.  Euc.ii. 

Itt  Amhlyftn^s  trian^Mlis  ^ludratumt  tjitoi 
fitlhaJi^yulumohtKfum  fulfttndtntt^ 
, qujt fiunt  i cruris 
bm  eumtim  angulum  comprehendenti» 
bu4  reftungulo  bnfis  comfrenenfo  fub  nl» 
tero  ex  tfik  cturAm » tn  quod  perpendi* 
culnris  J vertice  cadat,  0*  fubadmnfla 
iinea  , qux  inter  ptrpenduuUrem,  O* 
crm  alterum  intercipitur  • 

SIi  triangulum  Amb  l^rgonium  a > c , 8r  angu- 
lus apidi  niger  (Obrufus»  Sr  perpendicula* 
ris  c D cadatextrotriangulumincrus  a « pro« 
lungatum  In  d | nempe  ad  partem  anguli  acati* vc 
CoroU.taprop.  l7.fpoirec  etiam  cadere  In  latus 
B c ab.  A * U placeret . ) Dico  > quod  quadratum 
defcrlptumab  AC  bali  angulo  obeufo  Tubieasi 
tffmaiMS  , ^aamemfimal  ,qH*  iiftrlb»ntnriuxt4 
Wfen/iiram  Itfentm  A n i&bc  angulum  obtufum 
ambientium  I 0'0ccedlt  iBgreQanxaiis  dMohae, 
duntaerve  a i.»  in  quod pri^udum  per- 
pendicdUris  du^aed  , 8r  i Tegmento  exteriori 
DA*qiiodcd ioter  cb  cruialtcram»&CDper* 
pendtcularem . 

Prttgrcir.  i.  Probatarltaque*,  cum  enim  refla 
A D diuifa  Iit  vtcttoique  io  i * rx  propof.tf.  erit 

?|uadratura  rrfl^  totius  a q»  xqoalc  quadratis 
egmtiuorum  a*  8r  7, 8r  tcflsngulis  du<Aus  f,8e 
8e  T in^gmentis  coinrrehenlis : Ex  pr^ccd.  tetb 

firopoCqaa<^atum  aqcx  bali  obtufum  angulum 
ubtudenite  punflacum  * td  cquale  duobus  poo* 
flatiscMf  fl  o M crurumperpendiculiriuiiicPa 
8;o  A)  qu^  angulus  niger  d lie  reflui.  Qua- 
propter AQ.CX  baderit  xquale  qua- 

dratb^M  perpeBdicolarii  <^o>  Se  duobus  qua- 
dr^s  }»  8r  xex. Tegmentis  > dmiil  cttm  reflaa- 
guTts  duobu^f'^  s Tegepentorum  IpTorure. 
Progred.  i.  ^adratum  vero  cruris  esan* 
gulum  obtufum  1 
ambientis  (qubd  ti- 
bi mente  fupplen- 
du  ed ) erit  xqtia- 
le  duobus  quadrai- 
tii  ^ ex  perpen- 
diculari D ^Srque* 
dratotx  Bo  • nimi- 
rum qUA^ato  a ex 
eadem  antecedenti 
propofStione  * qobd  dt  fubtentum  latus  aogulo 
mgro  o rrflo . Pon#  itaqu^lllud  i^nic  con^ep* 
tiim  ez  c B pro  Idis  duobus  ex  o cp  adbuc 
quadratum  maximum  puflaium  aq.cz  leteie  a c 
erit  pquaie  quadrato  imaginato  cx  C a -quadratoqi 


A T V S . IV. 

j ex  Bifduobar^creflangttlU4>&  T ex  figmen» 

tis.  Quapropter  a ertrjHaiMi 

ifuadratis  ^raraim  ohtu^m  cUaetiiitim 

C9t&  B A,  dNo^«/rcV7Ai}jal<i4^5*fb«  jahjeM* 
faenrij  o B|dM  A co«rMeniau^*^tod  erat od£d6& 

THEOR.  IV.  PROP.  XIV.  Euc.ip. 

In  omni  iritmgnltOxigonioQnnitraliimln- 
lerk  nngulum  ncutum  futtenientis , m/- 
niM  Sumi  Uttrihia 

tUum  acutum  comfTtheadentibta  tt-' 
Hangutk duobus comfrchenfis abeo  late» 
retintjuodpapendiculark  cadit, 
mento  eiu/dtm  inter  perjitndicularem, 
&•  angulum  acutum  imercepto . 

Sit  triangulum  a b c » quod  crus»  V.  g.  a c op* 
politum  angulo  dato  acuto  B nigro  babeac. 
Dico  quod  bxc  baiis  delcribit  quadratum  a x mi- 
nus quadratis  bt*  & a verorum  illum  angulum 
ambientium  a b * fl  b c ; Quantitas  autem  » qui 
looenitur  minus*  funt  duo  rcflanguls*  qup  com- 
prehenduntur  pro  vnolsierc  i toto  crure  cx  jjs  » 
qup  Kutum  angulum  ambiunt , V.g.  a b,Id  quod 
perpendicularis  cadat  * Se  pro  alio  latere  clauda- 
tur ab  eo  Tegmento»  quod  intercipitor  inter  pun- 
flum  OtflBecticemB;  Nimirum  inter  ponflum 
Illud»  in  quod  cadit  perpendicularis*  0r  acatum 
angulum.  Itaque  quadratum  punflatum  a z mi- 
nus  eft  quadratis  ay*  & bv  punflatis  reflan- 
gulis  a s*  & OT  . 

Progeil.l.  Dedufla  perpendiculari  ad  alterom 
crurum  ez  ambientibus  * puta  a b t Latos  a b erit 
fefluro  vccumquein  o*  Quamobremex  propoC 
^ huius  reflanguladuopunflata  A s*firo  Y com* 
prehenfa  i crure  toto  a 11 , flportJooeoB*  xet 
«quali  Bs  * fr  quadratum  ) 1 ex  AO  Tunc  Hmol 
atqualla  quadrato  toti  AY*fednon  foli*Yeriina 
ftmul  cum  quadrato  os.  Quamobrrm  addito 
quadrato  O T puoflato  ex  perpendiculari  o c 
Bttioque»  sdhuc  hpe  ilHs  renunebunt  «qualia/ 
nempe  reflangulaAS»8ro  Yqudratum^  b*8tot 
nuper  additum  «quabontur  eidem  o r*  flqna* 
drsto  A y * fir  quadrato  o s . 

Piogrcff.l.  Quadratum  faflum  fuper  cmsci 
alterum  Iambica- 
V tium  angulu  ni- 

<**S.  /V  gruni  acutum  B* 
\ nempe  . v.  . ex 


\ propof.  II.  huius 
eft  «quale  duo- 
bus { nempe  ei 
oT  «quod a per- 
pendiculari fit» 
fr  alcen  minimo 
os  propter  an- 
gulum nigru  re- 
flum  O*  cuifub- 
tqiditur . Qjiapropter  bv  potmt  fubftitui  loco 
^orum  duorum  * qutbus  «qua(ur.  Et  hinc  cmer. 
get  quod  reflingula  illaduo  as»  flo  y *qu« 
cumquadraCl9>,o,T>fl  erant  «qualia  cri^t 
quadratis  in  Ppogr.  i .nlmirotn  a Y*fl  0 s*fl  p t lic 
QU^  cu  ijsjiot  «qualia  duobus;  niiBiru  qu^rato 
B V ex  crure  >fl  quadrato  a r ex  altero  crurp  an-j 
gulum  ACuUinfi  ambientibus  * 

pro- 


IN  SECVNDVM  LIBRV 

^ogfefl‘J  C^Wratum /s  exban  Acrubeeitfa 
niffviO  «rmo  B»  rx  propoF.  ll.>(|bj|e 
f®  * ? » 4*  v.u«4rJ'0  o T nc  perperuiffulan.  Q«a- 
Jir'li  ci  aUdercncor  rc^angula  A f»  Aror^qua* 
Ax  cHct  <|iioqatf  raiule  ijuadraco  miaxifno 
A T cx  < rare , & j ▼ (jua^ratocx  iJiero  crure  aro« 
bttnriu  angulum  icntum  Bt  QoonUm  cx  i.  Pro^ 
grrir.  illa  duo  quadrata»}  >fcoT  cum  rcAaa* 
gulU  iftlt  duobus  > quadratis  a y i fr  b v ex  cru* 
nbof  erant  aqualia  t Vnde  vice  quadratum  t } , 
SroTpoUtoqtudratoAxex baii  accu  redigu- 
lisqfdem»  quadratis  ex  cruribus  xquabitur»  8e 
prepeerca  quadratu  ax  ex  ac  baii  erit  minui  qua* 
draeii  crurum  a b » & b c duobus  redaogulia  a si 
fcOTa  qwxi  erae  probandum. 

EXPENSIO  IV. 

Dc  refaitndis  ^quipolmtibus  linelt. 

LIm  ad  plenam  huius  inquintionis  cognitio* 
nem  particularis  tranatus  Infticatus  fic ; vc 
lofra.  Hic  tamen  Ulius  primp  bafes  laciuntur , 8c 
docet  Euclides  dato  aliquo  redilineo  reperire  li- 
nettDiqup  podit  efficere  quadratnm  illi  xquaie s 
Vel  etiam  ita  fecare  Irneam»  vt  Tegmenta  cqud 
poifiot.  Quod  fuit  Dcceifarlam  prpcognolcere 
maxtffl^  ob  10.  Libri  plcoam  cognitionem  • 

PROa.1.  PROP.  XV,  .Euc.li, 

DAtam  lineam  redam  lt^recare,n  redangu^ 
iom  Tub  tota » 8c  altero  fegmeotorum  ml* 
BorI  comprehenTum  i aequale  fit  quadrato » quod 
Et  I reliquo  Tegmento  . 

Data  Gt  reda  a b , quam  ita  oponeat  fecare  • 
ntota  cum  Tegmento  minori  poflit  comprehen- 
dere redangalumaEqnate  quadrato » quo<f  a ma« 
{oriieememodeferibitur. 

Delcribatur  ex  a l quadratum  A d,  fr  lllurl  la- 
tas » quod  cura  data  a b angulum  redum  claudit» 
rteftcAdluidarurlnduas  partes  arqualei  Ino. 
Trdiatarque  reda  o i ab  angulo  b ad  illud  diml< 
diomo » &«quaic  ipG  o b prolungetur  latus  bi- 
fariam dlni  Tume  a ab  o medietate  vfque  in  a.  Et 
excedet  medietatem  o a portione  a r : Huic  ergo 
portioni  a p detruncetur  xqualis  ex  ab  data  por* 
tioAc » fle  iam  id  fecimus»  quodpoRulae  propo- 
€Ao t s$ipuiem  quadratum  ex  ac  wea'orl  partiauc 
erit  aquate reSiUgdatx  k%<^c  ■ eere»  &mlu9e\ 
perstoae . 

QubdTerb  a c poffit  detruncari  patet » quia 
Ao>  fle  A • duo  crura 
funt  maiora » quam  o i 
Crus  tirciQ  ex  prop.  so. 
Ve  aute  probetur  pro- 
poGtio » Gat  iuper  a o 
maius  Tegmentum  qua* 
dracom  a h i pundo  c» 

8e  redafigulum  c o»  ex 
toca»&minorl  Tegmriv 
to : Et  dico  hoc  quadra- 
tura nigrum  refiangu* 

golo  nigro  elTe  xquale. 

Progreir.  i Quoniam  ex  8.  propoT.  huius  re- 
dangulum  » quod  a tota  cum  adicAa  pro  vno  )a- 
t?re»fle  ab  aoieda  TolAm  pro  alio  vni  eum  qua* 
dnto  d<m\da(  totius  arqualia  Tune  qttadrato»quod 
deCxriH  tur  a dimidia  Gmulcum  adiunda ; nlnc 
cG»qi6d  qBadrxtuffl  pundatumex  mediate  ao 


M ELEMENT^ORVM.  «t 

dbm  re^angiiloCNcx  tota  c A eum  aJied«  a p , 
proTnolatrre.^  aiiobtereabsdieda*A  P|TcI  p it 
comprehenToent  ^qoale  quadrato  o m cxditni- 
dido  A I &*adred2''A  f.^^ma,c3nnituto. 

ProgrelT.  a.  Quadratum  rrro.  o x eft  |IIud  » 
quod^eret  Tuper  o i j quia  latos  eios  o p arquatur 
ex  conftrudiooe  laterfo  t*  At  quadratumvVo  > 
ob  redam  angulum  apodA  album»  ex  propof.l!, 
cquafur  quadraioex  a o dimidii  » Ar>quidrato 
c B^exA  B tota»  ei^  etiam  aequalibus  redangulo 
c H,d  ipG  quadrato  a o»«quabitur  ipTum  a o qua* 
dcBtum^  flrc  b » ex  a « data  quadratum  . 

ProgrcC  Abijce  Itaque  mente  ab  vtrifque 
quadratum  a o nimirum  1 redanguloc  H»  8e  qua* 
arato  c B,  fle  adhuc  remanebunt cqualia,  vtprids 
erant  aGociata  cum  Ilio,  Ruifus  deme  i redan- 
gulo  eodem  c h » flr  quadrato  eodem  c b commu- 
ne Tpatium  album  CCj  <St qujdrAtum  ni^Min , ex 
A G Tegmento  reSaugutumque  u^rumy  ex  tota  b d» 
flr  altero  Agmento  o b reflabunt  nquatta  » quod 
erat  oGendendum . 

.PROB.  n.  PROP.  XVI.  Euc.14. 

Dato  rc^tlineo  aijuaU  quadratum  condi- 
tuere . 

SItTrapexium  nigram : quod  ex  doci/mentit 
propoT.  44.  primi  rcducaturadredangulum 
Alco  Quod  facllimd  efficies  G eu  diuidas  in  duo 
triangula  reda  pe»  quorum  diuiTo  bifaitam 
latete » per  eam diuiGooem  agantur  parallelf  ad 
pe  t nempe  ab»  flr co»  & eas  perpendicularibus 
cdiungaa  ab  extremis  p»s.  Verum  G in  reSilineo 
plura  capiant  triangula 
ca  bina  » flr  bina  td  pa- 
railclogramma  reducet» 
flr  inde  per  propoGt. 
44.  in  vnieum  parallelo- 
grammum  ea  componet  • 
Sit  ergo  latus  huius  re- 
dangullA»  : quod  prolungetur  In  ojitaut  ic 
pars  prolungata  alteri  laceri  b d xqualis  Gi.  De- 
inde dhildatur  per  medium  tota  AC.  Si  medie- 
tas reperieur  in  pundo  i erunt  aequalia  latera  a b» 
flrBO.  Vndetedangulum  erit  ipadntum;  ncc 
aliud  hoc  caTu  faciendam  erit.  C^od  G pundum 
inonGcmeiium  » per  medium  diuidatur  linea 
A 0 In  H • flr  centro  u Gac  Tcmlcirculus  a e c » ad 
interuallum  medietatis.  Pollea  prolunjKtur  al- 
tcrum  latus  BO  , in  quo  centrum  non  cft  vfque 
ad  s dtcuii  circumferentiam » cricque  linea  b k 
perpendicularis  »8r  h^  erit  illa » que  qu(ritur»ac 
^a  fi  fiat  quadratum  tubae  erit  aqoate  reUangu- 
U AO- 

Ad  quod  ofiendendum  d centro  ad  b.  dos  ex- 
tremitatem ducatur  h e , erlcque  triangulum 
fl  i 1 habeas  angulum  redum  1 * 


Pro- 


6x  TRACT.IV.IN  SECVNDVM  LlBRVMjELEMENTORVM. 


ProgrefT.  I*  Lioca  cfl  in  xqualis4n 

H , & non  «Qualfii  in».>  Vn4e  ejt  propof.7. 
haius  rcdaogutomcompr^cnrani^ul’  fcgoi^ia 
lnci}aatft>iu , Yt  eft  a" tf » culoi  lans  ■ n zc|uatur 
Ipfi  ( ex  effcAlone » hoc  > loquaro » tedangu- 
lum  > fr  ^drttum  ex  imennediA  h • > 9uod  eft 
pooAatumparuumsfimtli»  eft 'c^uale  ^otdrato 
anafoo  pundato  u s ex  dimidia . 


Progren.x. Q^uadratum^uoi^e  hx  crctSum 
(qpet  R£  ba(i*iequatur^^uadratoi  ex  incermc* 
dia » & ^adraeo  i v ex  perpeodicalaH  • cx  prnp. 
II.  hnius  : Sed  hoc  tpudraeum  b x‘e(lz^ualo 
qa^raco  »i«  j Quia  fcjllcet  eorum  latera  e * & 
runcx^a^lia  > Ytpote  radi|  eiufJcm  cifcuii  t 
Ergo  quadratum  n x cxbad  erit  «cjuale  uuadraco 
1 ex  intermedia»  9e  redangnlo  a d fi^uidem  ea  t. 
ProgrcfTii  quadrato  u s ca  oRcnia  funt  aiqna* 
lia* 

ProgreC  j.  Cum  itaqne  quadratum  » cx  m- 
eermedia,  & x V ex  perpendiculari  fint  xquaJia 
quadrato  HxJ  Rorfofque  idem  quadratum  a ex  rc* 
ftaaguIuroAO  fint xqualia quadrato MX . Ergo 
Inter  fe  erunt  cqualia  quadratum  »v  cum  qua- 
drato lA’  redangulum  a Dcum  quadrato  item  a 
Aufer  itaque  commune  quadraturo  > i & rcBam 
^ulum  ADrrjdafcif  Ajaa/e  quAdrat9  ex  iv,quod  erat 
ofte&deadom  • 


♦ 

5 R ^ 


I 


•.ucitats  LjWrum  tertium  de  Circulis. 


j G I T in  duobus  primis  Libris  Euclides  de  primo  genere  fuper- 
' Ecierum  i nimirum  de  redLilineis,  Sc  non  quidem  de  omnibus  s 
fed  folum  de  przcipuis , & quz alias  figuras  planas  integranr, 
& componunt , vt  funt  triangula , Bc  quadrangula , nimirum , 
vt  eas  lolum,quz  erant  dementares  attingqtetiln  hoc  vero  ter- 
tio Libro  agit  de  circulil , quz  figdra  eft  origo  , 8t  princi- 
pium  omnium  linearum  flexarum,  puta  Hypetbolz,  Parabolz,  Ellipfis,  alia- 
rumque  (imilium,  vt  Ccuti  rc£tilineorum  Elementa,  et  flexorum  quoque  do- 
ceat, his  enim  principijs  fete  omnia  fundantur,  quz  tum  de  Iph^ra , tumdefe- 
ftionibus  conicis  oftenduntur.  ObieiSum  v^rb  huius  Libri  eft  idem,  quod  pri- 
mi, & fecundi , nempe  de  lola  circulorum  squalitate , vel  actuali,  vel  potentia- 
li , vel  linearum  io  iplo  defetiputum , peragere . 


E E N S I O I. 

De  Prine  ffijs. 

Llcetall^f  Definitiones  sd  initium  prini 
Libri  crsditx  fint  edcirculam  rpeAsnees» 
n diametri,  femteirculi  »&c.  IIlc  tamen  taa- 
tdniexbibie^  funt,  qup  ad  illum  Librum  pertl> 
nebant : Mod6  fuperaddtutur  ali(  • que  proprii 
boina  loci  Tunc  • 


definitio  n. 

R^tU  line*  auutum  Unxtre  , ^.e  cAm 
eirtulinH  fuduha  \&nm  «m  fitat  • 
Vtrefia  MMcircttlum  I-scft  tangit  in 
quia  produAa  vitra  t io  alteram  partem  non  fe» 
eat  circulum , vt  eum  tangit  n i , qup  produSa 
vitra  t io  o fecat  ipfum circulum, &idr6  non 
dicitur  tangens , quia  tangeret  foldm  adu  io  i> 
potentia  tamen  cum  (ecam  in  fui  produdione. 


DEFINITIO  i; 

i^«le/c>ra/</liar,  ^worum  diametri 

£x^  «yva.Vr » vel  fmtrnm  r.dy  funt 
Cdmeounex  dudu  linee  , &g.  ad  altero 
extremo  a manente  , tanquam  clauo  alSxo , ddm 
extremum  alterum  Te  mouet  vfqne  ad  illud  pun- 
Aum , d quo  difccdii,  circulus  confurgat , & ab 
boc  duAu  efficiatur  , patet  circulos  fore  at* 
piales ; quorum  radius , vel  remidlameter  4 o 
alteri 0 tt  fuerit  «qualis,  vel  quorum  dianieeer 
nimirum  ■ c fuerit  «qualis  i ipfi  e f , quod  facU 
liter  potcfl  ofiendi  ex  Tuperpofitione ; Nam  om- 
nia punda  circumfcrcturum,fi  circuli  t ,a  fuper- 
poocrentuf.  Ita  ut  centrum  centro  conueniret»  8e 
Memfir  rcc,  flbi  inuicem  inciderent,  8f  eandem 
cireomfereatiam  integrarent  ob  (quidem dilUn- 
tiam  ab  eodem  pun  Ao  medio » 


DEFINITIO  m. 


C/renIi  /e  mtni  JUnntur , fni/e/<mk» 

t*d  fjiix^nta  Je  /c  mutho  spn  fefMl . 

Vt  efi  circulos  s.  ia  intenus  cigeat,vel  op  cx- 
terids  ungens  coculum  c a , qui  illum  non  fe- 
eat,  vtfacitcircuittsuc  ,qui(ecat circulum 4 c. 


DEFINITIO  IV. 


IN ctrenh  .tfMaliterdifiure^cewfr»  nQd  Unu 
dUuntar , cAmferfendkaUtcs  adlpfudtentta 
iHeunnir  utpuUi  , C*  maxis  difia^e  iMa  dsc.  t«r  i i» 
^nam  «a.V  fetpcndknlvit  taait  . 

Sic  quia  in  duas'  i nJSc  m q^rpendicolares  p v, 

& V q.  cadentes  a centro  y fune  arqualci»  luiep 
prfdtdp  iK  , & M q^funt  «quali  difianria  i cen- 
troremot( ; Ae  linea  o N magis  diUabtt ; quam  * 
q^M  i quia  perpendicularis  V u io  eam  cadeps  ma^ 
^r  ^ , perpendiculari  v q.,  vt  in  4.  fig. 

D E n N I T I o V. 

Clntdi  fegnntum  ctl  , pia  Jvh  rtOa  /1- 
•a*  parte  perlp^k  tempreherJltut . 


i 


«4 


T R A C T 

definitio  VI. 

-ptrh  tn^ulnt  cff , t^tn  fub  rtQa  Umcm  , 
^ ctrculi  priphc  $J  crjHpnhend^mr . 
SeSmrcura  iu<]ue  circuli  efl  fig.).portto  circali 
A tc.  Angalus  vero  » niger eil  c:  Quia  tum  fi- 
gura t tum  angulus  circuli  pcriphcri;  porcinae 
A B c > & linea  reda  a c concluduntur . 

DEFINITIO  VII. 

I^/e^mcffroaffgidi  fitnttfim  crura  claudentia  rfr- 
(um/crentiam  » mtiVe  attingunt. , & baftm 
habent , re^am  ftxmentum  efifient . 

Illi  vefo  periphcA;  ionitccc  dicamur , quam 
erura  angulum  claudentia  intercipiant . 

Angulus  itaijue  nl^r  apud  a$  eft  in  fegineo- 
to  B A c*quodeiu«  vertex  fit  in  circumferentia 
in  A » & pro  bafi  sc  lincSjqup  Agmentu  a a c A* 
cie  I obtineat  : Ac  angulus  iden)  niger  infidere 
dicitur  in  peripheria  ane»  qu^  ci Ora  fe  fe  ape* 
riencia  a a > ^ a c conclududc . 


definitio  VIII. 

SEfilor  efrtuli  eft  $gura  emprabemf»  i du^r  ra^ 
drt  anxhUh  faeleutiltut » Ff  *b  Ulit 
comprebenft ... 

Sedor  itaque  circuli  eft  a ac  duobasradijs 
1 A I & A c > fc  peripber  U Bxc  comprehenfus  . 

definitio  IX. 

Stmlliaelreuii  fixtnenta  fint,  tfaa  anieiatCA' 
fiunt  xijkaicsi  aut  in  quibus  anguli  interfifunt 
annales . 

Videtur  aliquibus  j qubd  Mc  Euclides  antici- 
pauerit>&  definitionem  ponat  > qup  ^enfione 
indigeret  ad.  Libro  dependente.  Verum  tquia 
definitiones  a Mathematicis  non  oftet^untur; 
fedAcripiuotur  umquam  nominum  explicatio- 
ees : hinc  eft  > quod  hpc  Oefinitip  » licet  quoad 
probationem  dependcrcta  6,  L>brO|  fi  propone- 
retur tamquam  propofitio  . QuU  tamen  tam- 
quam Oefintcio  exbibetur  » i nulfo  dependet.* 
nifi  I fola  explicatione : $int  itaque  duo  circulo- 
rum legmenti  a a<^>  & o c s . qup  excipiant  an- 
gulos nigros  xquales  a • dr  s.  Dicit  quod  illa  feg- 
menta  d^cbunt^ppclJari  fimllia.  Nec  tamen  hic 
intendit  Euclides  agere  de  fimilltudine»  vel  pro- 
Mmonc  fiue  circylorom»  fcd  regmentoram; 
led  tantum  de  gqualiute  i ad  quam  oAendendum 
erat  oeceflaria  b{c  Definitio . 

EXPENSIO  l 
De pHtifliSy  tum  centri^  tum contaBuum. 

P Vadum  duplici  'modo  poteft  fumi , aut  in 
meJio circuli  «aut  ineircqmferencta.  St  in 
medio  > fit  fic  tot  ent  ceatrum>  aut  extra  centrfi. 


A .T  V S V. 

Si  in  peripheria  > 8s  tuae  erit  aut  cootadus » aic 
fedionis.  In  hac  itaque  expeafione  agemus  de 
pundis»  tum  meditulij»  tum  circuroferentic 
quatenus  tamen  referuntur  ad  circulos:  Nam  de 
pundiscontadunm»  aut  fedionum  redf  linee 
c um  circulo  fequenti  expenfione  perageania . 

PROBL.  i.  PROP.  i.  EaM. 
Datt  arcuit  centrum  referire  J 

SIe  datus  circulas  A b C D » cniut  centrum 
oporteat  inuenire. 

Ducatur  linea  vtcomque  1>C|  ex  prop7.lib.i. 
diuidatur  bifariam  in  B } 8r  ab  eo  pando  cleoe* 
tur  perpendicularis  > qu^  extremis  fiiU  puodrt 
circumferentiam  attingat  }&  fit  ba.  Poftexhfc 
quoque  bifariam  diuidatur  iox  . 7i(am  tUud  fun* 
iium  dlnifianU  , erit  centrum  ^ t^uod  ^narititr  * 
Probatur  • Nam  fi  pundum  x centrum  ooa 
eft.  Aftigneturab  adoer. 
farijs.  AiEgnabitorquCt 
vel  io  ipsalinex  BA»vd 
alibi. 

Non  ia  Ipia  Haea  i Af 
Quia  omne  aliud  pudum 
diuidit  eam  inxqualiter^ 
Se  confequenter  , contra 
Defioitionem  centri»  noa 
vtrlnqu^  I circumferentia  diftaret  arqoaiiter. 
Sed  nec  alSgnabitur  extri  lineam  prxdidam- 
Nam  fi  poteft»  aflignecur » Se  fit  piftldum  v.  Ou* 
camur  itaque  ad  illud  ab  extremis  0.  SeCtSe  me- 
dio e Hnep  c o primodudp»alif  treso  v ,8ecv» 
&EV|  Quo  fado  ita  exordiemur  probationem 
per  redudionem  td  tmpoftibtle  • 

ProgrelT.  i.  THanguH  b v cnigri» firoxv  fe- 
mioigri  duo  crura  ex  eifcdione  (uot  lautcem  ae- 
qualia * nempe  medietates  o e » 8e  £ c . Cmt  ve- 
rbsv commune»  fle  deferuit vtrlquer  Reliqua 
verd  crura  D V » flrv  c licet  verd  incquilla  ; Alt 
uerfari)  tamen  debent  ea  dicere  arqual’a » vt- 
pote  nidij  ob  centrum  pofitum  in  v . Quamob- 
rem  expropof.  aj.  primi  anguli  apud£  niger»  flr 
femialbut » qup  predidis  radijs  d v . flr  v c iofi- 
ftuot  .deberent  diearqualcs  . Quare  illi  anguli 
erunt  redi  > cx  10.  defin.  * 

ProgrelT.  a.  Cum  itaque  angulos  remiolgcr 
D E V dicatur  redus  : Et  eiofdem  pars  alba  apud 
1 fit  quoque  angulus  redus  ez  effedioiM » erunt 
arquales  anguli  albus  > Se  fcmialbus  » pars  Se  totfi» 
quod  efi'e  nequit.  Idem  verb  femper jMtcft  oftea- 
di  de  omnibus  puodit  .que  altb.  amgnarencur: 
Quaderc  » cum  non  poflit  cfte  alibi » quam  io  me- 
dio liocp  B A)  pundum  X erit  cemrom  circuli* 

C0R01.LARIVM. 

Hinc  maaifeftum  eft  j fi  in  circulo  aliqua  re- 
da linea  bifariam  fimuique  ad  angulos  re- 
dos  fecet  aliquam  aliam  redam  in  fccantedTe 
centrum  circuli.  Namexeo»  quod  a B reda  re- 
dam D c » bifariam  > St  redanguld  fccct  oftflrun 
fujtpundnm  eius  medium clTe  circuli  ceauum  • 

THEOR.  I.  PROP.  II.  Euc.^^ 
St  duo  ciratii  (e fe  mutuo fccant ^nonertt 
illorum  idem  centrum . ^ 

SEcentfe  mutuo  duo  circuli  pandatus»  flr  ooa 
pundatus;  Oicoearidim  centrum  nauf^fide^ 
re.  Se  oftcoditurper  r^dudioncm  ad  impolfibile* 
Alfi- 


IN  PRIMVM  LIBRVM-EtEMENTORVM. 


Adignetar  itaqoe  pandam 
Ciriiif  f]ao(i  6t  ceat^^um  commune  mio/que  cir- 
c(tlt  ■ d lie  o . Ducatur  itaque  ab  boc  centro  o 
iJ  ioterredioncm  circulorum  f Uoeepuodita 
prbadpcripbcriampttndatam  BD  { qu«  Tectt 
alterpm  in  c* 

Probatof  luq;  propofitio  o eeatcum  efteom* 

, manertriquc  circulot  n 

meoiaeiter  affiroMtur.Ef  * 
gottdiuc  cirCalt  ndpnn- 
f f \ \\  dati  cD  erit  cquaiit  radio 

f D pudaco»  & Ita  H D eidd 
ndio  9 D zqualis  cu  pun* 
datos  fit  raduta  rtriatoae 
in  9 ioterrediood  cireuio- 

rum  pertingtBi.  Ergo  H D» 

k » c tfliat  >qulu , p«* .» totum , quod  effe 
otqait.  IdnxjucKntruraD  ooa  erit  rtciul^e  - 

«mnahfc  fieprob»!»*» 

Vmk  uur  ftttm  tfit  fmaim  «utrum 

mifirntuammc,  .t  ■ ■ 'il^ 

THEOR.  II.  PROPOS.  IU.  Euc.d.  :d 

Si  h»  etrcali  /e  fe  rnamo  ntttius  UHgdut , 
'non  eril  illorum  idtrti  ctnitum , 

HMx  Propofitiopneeedrotsfim  Ha  bmniob 
eft.  Sit  ergo  circulus  pundbtua 
taofK  eootinuum  io  ••  Dico ^od, non poOit 
obtinere  idem  centrum;  quododeodetor  per  rn> 
findionen  adbnuoOIbiie«- 

itaque  ib  aducrrairljs  • quodnam 
cenrrtim  fit  commune  miqoe- 
**  - o -careolAp.ffiit.V  9.  n.  Dtida- 

turqt  ad  contadum  c reda  t c, 
9c  ad  periphe^^  ctrc^di  cen- 
' tioui  pundrta  linea  t^.qux 
fecet  in  |i'ei^uium  punda- 
tum ; qu^  fad(9^«  — jiv 

Pcob‘.W%pia(,  f o efi  riAua 
«tawfque  WeuK  pandW,  & 
non  pnndaci  , n^ote  pcrtinfi^sjdcpnitnune 
pnnAtm  r in  prriphrm  ipforumt*t^propier 
Nindius  ponda(ip  ei  radjo  ennamuni  b d erit 
o^is  p rorru^ne  a.  a ra^aa^roatinuixircoii 
CMem  radto communi  c « erit  cqadit  t ergo  in- 
terle  l e h e dTent  j^alcs  t p4r> » & totum » 
^and repugnat;  EcSOiaifignacums  centrum  non 
eritcircolorum  commune  • Qaoddicasakquo^ 
oiaqae  alio  alfignabili « 

i THEOa.  HL  PR.OP.  IV,  Euc.p. 

SriHcrrci^o  acceptum  fuerit  punHumaiL 
qMod»  0*u  arcumferentict  ad  tllud  C4- 
tJUfld  plures , ifuam  du*t  reil^  Itncse 
eeqnaletf  acceptumptenilum  (en~ ' 
tfum  tfl  tpfm  circuli . 

^ I pooduro  datum  h « ad  quod  i circumferett* 
dd  A o o fiot  tradx  jWiaeerTq***”'  <b*?  red* 
Uaeearouaies.  V.g.  tres  a o h > & d H.Oicos 

qnM il  1 aderit  centrum  circuli. ' 

Qj|od.»vedemoaarec»eboaeftit  poadn  rc^ 
dk AO» fitoo»  quae  medim-dinidit ian >fic  it » 
dptr  poodona  dtuidens  erigit >peependsculare? 
pnnftccns  M H I fir  tr.u  quo  pr  fftko  • 


Prob.  Nam  ex  cooilradloaA  Crue  an  nigri  • 
trianguli'  efi  •vqntlriceuri 
oorrrrtiOnilenti  n m-atbiip'> 
crus  ver^  aliud  irir  vtnr<|l|p> 
xkrerein.  BafesquoqubiiflAi 
• frn  pprnfuppoauturKqiia* 

■ ktiSQuarc  angijus  ad  n ni- 
'gen^uius  ' ifbM  H* 
i.lmac  iangonerurit  eqwcs» 

. ^ I 'nempe  tedi  > ey^prqpoM^ 
ri'>;pniki . 

,EcidenimodoMpiUbir>an$ntu  ad  m ntgrt^, 
fir  album  tum  huiun  alba  b cum  alterius  nigri  'ciTe 
«quales  jQurc  eedp  MlbMH.que  redanguld»8r 
bifarii  diuidu*n^no,Vo-j>/pnMbuac  pereemru/. 

H tr.t  ceutrumo . Si  enun.cflct  aliud  ponfibam 
notraafirce  rcrsqme  pei.eoicrumpr^  pcoMi^reft^ 
ci^rpi^tnnloiiam  (cppfir-dacredainoa*odiim.* 
pUpdoUCOOUauir.Cpii^Pt;  ; ’ '3 

. «.  . ..  .J  — • . ::«bK  >• 

,*T  HE  O R-  lY.. PHOPp  V4  Bnc.io>d*b 

...  i!  i - - ' ■ i-j  • • --  •yt  tt 

Orcnlut  cirthltm  i»  phitiitufHiofHn^ithB 

St^dircumlerentia  pnn&itiiyqqg  fdceeeke^ 
.Ind»  eomiisunm  rapindit  pliiribM  piqnani' 
duobus  A.BpC,D.  OiVe  eam  drutn/vwmibmifoi^- 
fuiurn  tffe  ae«  pfiffe»  ^ , 

Qand»r%  ofteodhMirOareii 


^r.  ,&x9.i)iiBAiUarfi^cofVrom 
propof.  prrced. 

ProbacucprppofitiEK.Q'^  E | 

■ t»  P*® 

que  cum  pundaueperf- 
» cum,,  circulot 

^cVintHM^od^Ap  Bi&C 
i^crt/qqf.cpmmupi^ . 
'.Sed  jCicfi^ife  Icca/vcs  i 
, .# rppoT.  i.nu.us  noo  ha> 
^Jqtj^ct»  centro»  5 
,1  Jjw  ppffunt  eOit  a®^li- 
* mul  circuli? fcdfalter  co- 
’’  rdbi  circulus  noa  erit , 

V.g.  circumferent  pupdata.' 

H E 0 R,.  ^ ° 1 

Siduocinuli  Sum 

accepi»  fiUfHWkoram  ceitira.  Ad  eo- 
arum fefl}  ^ . 

■ prodaha  itt  cwtilfum  cnca^orim  . 

• ‘ elidet . ' 

■ 1«^'  • ' r...  t • 

§r  duo  eircuU  conUnuum  , &r  pun^«bm  (e 

ungant  in^A^mitidi  exilScndo  vduf  Trttfl 
alium.&dudafiUincaLN  ,qu4f  cnwditeo- 

rumeentTaL.Sty.  Dleo>qnSd  fi  Wtcpfodu- 
catur  Tlque  ad  circumferciitiam  iw  cnaundum 

rcdudloaem  ad  iml>ofli^iftoien- 
ditur.Si  enim  ita  non  eft.Sic  altuJ  pudum  centru 
circuli  continui  * quodeumque  eligant  aJueria* 

rii  • V.  6.  o,perqaodtMu6ens  rtda  P<i.> 
centrum  t non  endat  io  coumdnm  t lld*  alibi » 
1 puu 


T R A c T 

p«tsla(i^velia»  • Doeaatiirergoii  centro  i, 
fti  centro  mendaciter  ftatate  o m cootafton  A 

dac redcicneqi  ccofticsiam triangulam  aoi. 

exhibico  proooT 

Pcobatiir  • Naa  fi  o eft  ccntram  circuli  ana 
pandati  *o  bafitffr  re- 
da oq.  debebant  cfiec- 
^oales  TMoce  radij  d fao 
centro  aa  faam  perl|Ae- 
riamdaftj.  Hoc  autem 
efle  aon  poteft  { qubd 
oi  » ^ eft  doapara , 
fieberet  efTe  maior, 

A o bafia : Qjare  o 
fct  Bilaor  , ^ttlm  faa  para  ot. 

C^ood  aatem  o t debeat  cflV  ratior ; qoam  a o 
bafif  paodaca,  patett  Nara  eioa  pars  o l eft  cma 
triangaii , alhid  yerb  erat  a c eft  rqaale  rdi^of 
portioni  t B,  cara  t fit  eeatraraeircnli  ptaodadi 
c6  qabd  daeatttr  i foo  centro  l , qaare  tota  o b 
efi^  maior  bafi  a a f cot  latera  o t*  fc  L a, 
«*  ao.  propor.i.fuat  bafi  pandata  oA  maiora . 
Qnimobrcra  ob  para  cflce  maior  • qtidm  o a » d 
con(eqBeoter»qalm  o ^tota^eldem  bafi  pandat^ 
cqualii  ( et  didam  eft  ) Et  lemper  eodem  modo 
argameatabiear,(pttbaleamqae  poadia  alEgna* 
tb»qu«nonfiatLM.  Ergopee  & m duda  ma 
ta  CDotadom  A cadit . 

THEOR.  VI.  PROP.  VII.  Eac.it. 
jy  diia  circuli  ft  fc  aettrius  eantmgdiu  Ii. 
mdreStf  cjtuad  cchit*  torum  adiuu- 
■gaur  fer  comaHum  trta^it , 

PRobinr  l>(c  PrapoAdo  |wr  ndadloncn 
ad  ifflpolEblle^ali  modo. 

Nam  datis  duoboacircolii  (e ungeodbita pfi- 
fiatom  I dt  continuum  > Ir  naa  a s,  <juz  ccatrs 
prout  rolunt  adutrractj  A . dr  * ncaat  taomi 
perconiaaum  o uoatranrcAt,  fcd  Infecida.  Ad 
boc  Tt  oftcndttur , id  tiTe  faMum  > ad  contaRum 
i centris  prtfumptis  a.  It  * tnbaatur  rcO.  a o. 
dc  io>dt  cccciibiabfurdiimAa^ltf litor. 

Namque  Aoi  tria^lum  eQ.ft  coafcqoCtu 

• ”P«l>of'»o.  primi 

^ ^oeniraAo.dcio 

/ X «oentcfTc  maiori, 

^ iq»‘>»l>.fi.A.,  H«e 

I Tctb  a alio  capite 
debet  efle  maior.  Ni 
en®  B mendaciter 
dicator  cfcrum,  pars 
elui  t Qjrtpote  i cdro  ad  penpbcriam  duda  eflet 
>qaaiif  emri  o b . Sicqae  ali*  par»  a n,  vt  radmt 
d centro  A • vt  fairo  a/Tericar*  *d  ambitam  du* 
dasaqoalit  dTeterariAo.  Qoare  nedam  tota 
A B non  efiet  didis  crariboa  minor  j fed  potius 
maior,  ironiam  portio  quoque  inter  circum* 
ferentiai  ifirererpea  n Qjuperaddcretur« 

THEOR,  VJI.  PROP.  VIII.  Enc.l|. 
Circuliii  circulum  uou  imgit  lu  pluriim 
fuuUu , ^uim  vutfui  imus, fiue  ex- 
ui uugot. 

R^cirar  anotjuc  bee  pso^rioad  impoC- 
bifc , du^oe  peties  poBdet . Prima  enim 


y0: 
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jo^tur  de eomaa.  lateriori , fecundi  de  eite. 
nori . Ponamoi  itaqae  circumferentiam  poi»da- 
tam  tangere 'cireulom  io  duobus  puodt*  At  Ar  • , 
artrabacurrada  per  duo  centra  o,fr  m. 

Vd  rrgo  bsc  reda 
tranfieos  per  ctacrai 
rum  puadati  cir- 
^ r M coii  , rt  mendadter 

^ prf rnpponkar»tam  c6> 

cioui  crifie  per  ambos 
contaduti  TcI  per  aeu* 
trum , veiper  alteram 
coram,  & fic  trer  caftis 
nmet  ifta  propofitiojde  quorum  fingulia  latae- 
re  oportet  probationem . 

Cafuai.  Itaqne  beatur  redam  AI  contadaa 
ipioa  coaiungerc » d boc  non  poceft  efle  . quia 
fic  eadem  linea  diuMeretur  per  mediam  tadoo- 
bua  pandis  { qubd  eft  abfurdam  ^ cfim  eaim  pan  • 
da  contadasjquia  funt  communiatdtftcnt  «qoc- 
Iker  d fuii  centris , clarum  eft , qnbd  qaodiibec 
centrum  aflignaturn  diuideret  caro  «qualiter » fli 
bifariam.  Vndeduo centra inqnatooe medeta* 
tes  eam  fccareoc  Ao,doB.AM,daiB. 

Cafuaa.  Acfirclkadacrrarius»  qubd  lioea 
tranfienspercentra,  rt  eft  pundata  incoata* 
dus  ooo  cadar,  hoc  eft  contra  fl.  propof.  huiut» 
qMrefaieera  invaam  concadam  incidet  > digc 
itaqae  quod  eia . 

Ofusf..  Si  digia  conudumA.  Ad alteram 
concadam  b doo  centra  copulabis , lioeis  c B , flr 
BM, Arcadem  fi>rma  argomeatt  raleblt-adofteaB 
deadam  isnpoflU>ilUatem»  ac  efi  fumus  io  6,  pro> 
poT.  balus . 

Nam  icqoeceear,  qubd  « a debent  efle  maior, 
qudm  M b;  quo  tomea 
mei  cquaHat  ▼tpotp, 
qubd  fint  radij  d centro 
M dudl  ad  circomfe- 
reatiam  circuli  nApfl* 
dati  in  a ,iri  ,*  Quod 
«erb  A M deberet  efle 
maior,  qudm  M % pacet. 
Qimiam  c m . flr  eB 
fimul  fnot  maiores  $ qoim  m b » ci  lo.  propof. 
Bcimi  |.fcd  c B,  flr  AC  y vtpote  r^ij  fpurij  circo* 

Ii  puodsti  foat  «quales  ex  aduerfsrijs . Adde 
c M ipfi  A c t Fietque  tota  a m maior  { qadai 
M B , vtpoee » quod  fit  feciiiiddm  lui  partem  e M 
crustflr  fecuoddm  alterd  partem  a c (quabs  cruri 
c I fimul  maioribus ,qoi  Mibafis  trianguli  aigri. 
Quod  flr  concluditur  per  idem  argoaicntani 
etiam  fi  duo  rontadus  ponantur  ricraius»  qufl 
ia  fecunda  figura  pundum  a , A pandum  B,  ut 
probauimus  Expeaf.  a.  Tradatus  Pralimloecie 
de  <,^ncicace  Continua . 

3.  Para  probatur.  Quod  fi  extcridsfc  tangant, 
000  fe  ungat  ia 
duobus  pandis,  Nfl 
fi  unmtDC  In  pondo 
oci  dJiiaius  linea  re- 
da cMiungcns  cen- 
traMM  pcrconudfi 
ocranfibit. 

rnil.a.  CbalugaturUIccoauSw^tdm- 
w.  ftt  rcAu  H <i,»c  EsitqK  triugd  m 
N q.M , cuius  duo  crnra  firaui,  craot  radiis  ia  bo> 

B . w n<«lU,Tt,oc*,qui.rtit  radij  ,ictel<  ia 
poaftiun  q.rttiarf«  ciscuafcRati;  dtBiKatt., 
keafca 


Sint  ergo  Juo  circuli  fcgmWM  nmtUa 
A ■ B primum » dr  a b e fecundum , 
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& e»*ra  Ipfi  OH  deixbSt  efle  luioriiquii  a do  rnuni  fuper  diu J rrgnentam  pjppro  defcrii(2 

propoTo  BOo  pdmi  dtto  laccca  caJafcan^e  crian*  •"*“ 

Kli  quomodocumque  fumpu  reliquo  mak>r« 

U;  Vode  implicaaexa  admitteretur . 

EXPENSIO  U. 

J>t  ferentis  Ciradornm . 

PAt«(»lt  Ue  traditam  fuifle  Inter  principia 
fegmeQtorum  limiiium  definitionem  > oon 
adhoc^n  eorum  confideratio  circa  fimilitudi- 
flem  t eorumque  proportionem  eerraretur  * Ted 
tantum»  vt  ea  fimilicudo  mediante  definitione 
fiicia  declarati  pr^beret  fundamenta  ad  ofienden- 
das  regmentorum  longd  diuerfas  afie^iones  i 
proportione  . 

Fuit  rer6  necefiarium  agere  de  Tcgmentit» 

«bdpofiemas  e*  fegmedtii  ipfoa  circulos  agno- 
ItfrejaraQgalos  quoque  in  (cgmeocts » autelfi- 
ctre  9 aut  eorum  propricuces  agnofeere . 

THEOR.  I.  PROP.  IX.  Eac.aj. 

St^ff  tJJfW  ftHA  Juo  ch‘cttlornm 
fegountd  fimitu , iiutijiulu  non  ■ 
conjliiMintur  nd  tafdrm  parits . 

REJoeit  Mc  EacliJu  demondritioiicm  aJ  im. 

poSbile  demonfiraoilo  for*,  » non  fortS- 
■dlLi  fmenta  fimilia,  8r  Inarquilla  fuper  dfcm 
reaieftda:  Q»“*  « oftendjr  lianc  (inmilt) 
ftperdacamAl  dupportionfidrciilorumfimi- 
iMAO.&xoaf  CtatMn  Id  fieri  poteR ) Mi- 
BifcaiuDcftn  diSia  j.propof.liDiat,  oiiod  fo- 
Um  fe  luerftcabunc  tnduobui  pnnaia , *t  In  a, 
ft  Bl  Qv^uncitaiU , nonnifi  In  dnoSa»  pan- 
aitfe  intttftcaiit  • Qnare  peripherla  rnfoserft 
citra  peripheriam  alccrios  1 Quo  polito  traha, 
tn  reda  AD  fetant  l„  i„ 

e,  ac  D,  dcM  i|i  pDoait  dtr  reS*  dedueantur,. 

nimirum  c b , Stdb:  Ha- 
bemufqoe  trianguium  ni» 
gmm  cuius  angulus  o ne- 
eefTarid  , ei  prqpbf.  1 7 Co> 
roll.  l.-primii  minor  eft  ex- 
terno alboc. 

Prcrfiatar  autem*  Nam 
fegmenta  fimilia  fuot  iUa  , 
qu«  capiunt  angulos  fqua- 
lea » ex  definitione  9.  hu- 
Itts;  Sed  angulus  niger  d imernui  efi  maior  albo 
C ettcmo.Ergb  Acs.fr  adb  fimilia  n6  sut;alioqoin 
«ogohis  D niger  efiet  angulo  c arqualls»  xtTo* 

Inoe  9 fr  minor  , rt  ell  oftenCum » quod  eft  hn. 
poCbtle. 

Q^re  colligit  Oautui  > fr  fi  auguli  non  fiant 
td  calcem  partes,  idemtequi  ,qu6d  «quali  feg- 
Bsentoei  j V*g.  a x b • quod  eft  ad  alteram  par- 
tem 9 ad  eaadcm  partem  cooftituio  j idem  ablur- 
dom  fcqoacur . 

THEOR.  II.  PROP.  X.  Euc.14. 

Sifer  jeqiiililms  reUa  lineis  fimilm  circu- 
los ssm  fegmenu  [uni  intssrfe  uqHjlt*. 

HMc  propofitio  oftenditnr  faciliter  fuper 
pofitioDC^  nempe  imagtnandoi  rd  ponen^ 


Ec  ad  probandum  ponatur  vnum  fuper  iitiad 
per  imaginationem  , rcl  proprii  defcribendoal- 
rerum  eoruro.fr  clrcdmrecifa  charta  fuper  aliud 
realieer  ponatur»  xcl  congruet , icautcoruitas 
rnius  eodem  loco  inexiftat , fr  feratur  , ac  cur- 
uttas  alurius»  vel  non.  Sinon,  vel  intra  cur- 
nabitur»  rt  punftituro  fegmentum'A  T b»  ret  fu- 
prs  9 fr  extra,  vt  aliud  punaatum  a d ■ » fr  fic  io- 
ciderous  in  abfurduro  propof.  antecedentis  • 
Quod  fimilia  fegmenu  caperent  angulos  in«- 
qusles  contra  dcM.  9.  »•  Vel  parum  fupra  par- 
tlm  infra»vc  facic  eirefiferemta  pd^au  a nc  k 
fr  fic  contra  f .propof.  huius  circulus  fecaret  cir- 
culum in  pluribus  pua^ic^quim  duobus»  oem- 
peioA»e,B.  . ci  " 

PROB.  I.  PROP.  Xi.  Euc.ss.' 

CircHli  figmekto  <lMo  \tifiriLfreciratlum3 
€nms  eB  fermentum . 

Q Itfegmencum  quodcumqite  b t c{,  vel  malus» 
h V vd  minus  ,'vel  «quate  fem*circalo  s conne- 
ftatiturqueputtfta  BC  reAI » cui  diuifx  per  me- 
dium io  D : in  ponRoD  erigatur  perpendicularlf 
D T » fr  indefiry  t^  prolungeeur  verfus  a . Deki- 
de  trahatur  d pundo » vel  b,  vel  C»quar  reddfov 
pufaairousiXd  punfrom  T,vbi  pernfdiculans  mo-' 
do  duda  circumferentiam  fecat  reda  B T * quat 
angulnm  faciet  nigrum  ad  T.  Huic  ieauiic  angu- 
lo nigro  alius  angulus  ad  b niger , fr  albus  con- 
filcoarur  «qualis » ducendo  lineam  b a , qu« , vel 
ca4et  excea  lineam  BC » fr  adinngee  partem  ni- 
gram » vt  hic  vbi  portio  data  femiclrcaloeft  mi- 
nor » tei  intra,  n cum  femicirculo  maius  eft  feg* 
mentum  datum»  fr  Ideb  portione  nigra  diminuit 
anguium  b , vel  fupra  ipfam  b c cdm  femiclrcu- 
Itfscftfcgmentnm^tum»  fr  fic  nccdiafinaici 
oecaddic.  Sedquomodocumque id  accidarfem** 
per  angulus  b fiat  «qualis  angulo  t . ex  14.  psop. 
fr  A erit  centrum  oft modum  trahatur  linea  a c. 

Probatur.Namtres  )tne««A»n'mirufli  ac»& 
A rfunt  «quales  » quate  ex 
propof.  4*  nuiuf  a erit  cen- 
trum circuli . Quia  illud  cA 
centrum  , vt  ibi  probatur 
in  quod  plures  , quimdu« 

linc«  «quales  cadunt.  Quod 

• verd  tres  linc«  did«  sa, 
aempe  AC»  fr  AT  fiot  «quales  confiat:  Nam  in 
triangulo  b t a angulus  niger  ad  t . fr  angulus 
Bfrmmigerex  cofirudionefuntarquiles  »*  Ergo 
fubtendunt  bafes  «quales  r a » fr  a b » vt  ex  pro- 
pof. 15.  Deinde  puedaca  a c cfi  «qualis  redr  b a 
quia  funt  «quales  dito  irianguti  mget,  fr  albus» 
fiquidem  anguli  ad  D niger  , fr  albus  redi  fonc 
ob  perpendicularem  d a : Idcb  rquaies  » fr  quia 
habent  D a ctus  commane » fr  alterum  crus  d c, 
aiictt  o B cx  confirudiooc  cquale  j eader^.fr 
I 1 bafes 
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^CsfSAvflf  AceriitKrqttile»*  Vndetret  Ilnc9 
AS^criicec  A C(  & A T radii  erane,  & A centrom. 
Sed  «zpediciut  datam  cirenmfereottc  portio* 
ncmcircalarem  ,Ttcom<)ae 
in  B,  c > o diaide  , 8r  refttt 
B c » 8r  c D punAttm  diuifio» 
nit  cum  CBtremis  pimditt 
\F  ▼<!  quibuflibee  ajiji  i»8e  D 
^ €oninnge ; diuififque  reftt* 

X3  bifariam  trabe  perpendicu* 
larcf  r A ) 8r  I A per  punda 
dlulfionli , & Io  A efi«  «emnim . Probacur.quia 
«tCorolI-propef  prime  due  pcrpendicalaret 
traofeant  neeeflarib  p«r  ceotram  * qobd  edo  fit 
vnicum  neceirarib  1°  ^ conaenire  debebirac ; 
qaarepanauoA,  in  9^o  conueniunc  erltcca- 
uuffi  eircali, 

Suficitquoqae  eiehare  perpeodtciilaremfiflB 
traaiooe  liofamm  i e » 8r  C o 
fi  ei  punais  c,i>»  trabantui 
pertiont*  circulorum  fe  def« 
caiMfttcsiSr  per  eat  doe  rede 
dotantur : qoia  non  aliter  fie» 
ret:  SI  fuper  lineat  itm  tradaB 
efiene  perpendienUret  erigen> 
dx , Ttpote  ex  prop.  8 . prtsii  | 
VnHe  licet  non  ducantur  c p, 
9cc  1 eadem  operatio  rakbit. 

EXPENSIO  III. 

De  lineit  intn  circalim  JuBit 

COgnitio  linearum  Intra  circuloo  duae- 
ram  deieruic  tu  ad  cognitionem  Hnua^tum 
«loognicioi»cinParaUaxium>tum  ad  cofpiieio* 
nnBa£xc£tricitacui  8r  ad  mulu  alia,  quare  in  Ele* 

oMtBtit  aliquM  primaa  cogn  itiones  haud  re  opor> 
cetyVtl^iUor  ad  ea  fublimiora  pKcac  adieme. 

.THEOR.  I.  PROP.  XII.  Euc.i, 

Si  in  cifodi  periphfrimn  duo  t^lihtt 
3 a eltB4  ^rmt.  Re3*  Une* , qme  *d 
ipft  funBa  tdiimytut  tou  inir*  cir- 
culum cuJel. 

HMe  prepolitio  » 'qnafi  eft  prlnclolimi  i St 
per  re  noca.Vnde  breuiut  eamprobabiraot» 
Incireolo  a <>  > rumantarduopunaa  , qos 
reaa copulentur»  hnt  rtfiabi- 
Q rrtcirrnitm  ctdre»  Quodfioon 
cadit»  cadet  in  ipfam , vel  extra 
ipfam  ciccumfcrentiam.Quod  fi 
icatur  » aut  idem  erit  cum 
circumferentia  aco,  aut  magii 
flexa  , quim  Ipfa  » vc  aco. 
Quod  fi  adhuc  obfiinatius  afle» 
ratur  redU » vc  cos  iu  dicentet 
coQuincamut»  dueantur  adcB* 
trema huiot  Hoec  aco»  rede i centro  n a » & 
H o,  & ducatur  Inter  Jpiaa  »c  eia  vtrique»  ouc 
nqualit  ,aut  maior  »cum  vel  exeat » vel  cennlnec 
ad  circumferentiam  ^ fed  (ure  eaibm  neeeflarib 
<fl  minor»  fi  a c o,  vt  mendaciter  afleritur,cft  re> 
da.  Ergo  reda,  & non  reda,qu6d  eft  abiardunu 
Probandum  eft  itaque  , quod  debeat  efle 
minor . Id  vero  d prop.  14.  primi  eruitur  • Nam 
ibi  habemus  togulotadbi^  Xfiafceliu  efletquB» 
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letivt niger D,  SralbuiV  !a trlangulnar^- 
cruri  a o h , cdm  bafii  eurua  ab  aduerfarlis  dica» 
turabfurdd  reda  . 

Secundb  angulus  albus  ad  C » vtpote  excernat 
eft  maior  angulo  interno , 8c  oppofito  o nigro » 
ex  Coroll.i  prop.  1 7.  primi.  Quare » Sc  erit  ma> 
ior  angulo  huic  equali  ad  a.  Sed  ex  propof.  19. 
primi , maior  angulus  nulus  etiam  larus  fubcen* 
dic.  Ergo  A MeHt  maior,  vtpote  fubtcnfa  an- 
gulo maiori  albo  apud  C , qodm  h c,  qusr  fnbcei». 
ditor  angulo  mloori  ad  a.  Quare  h c,  ed  a a erit 
minor  ,Ted  fupra  didum  eft , quod  eflet  maior  »' 
aut  aequalis , qnod  eft  abfordom . 

THEOR.  II.  PROP.  Xlll.  Eoc.g. 

Si  in  circulo  quei/mreBu  linea  fer  cerrum 
exienfd, quamdam  non  fer  centrum  tifu- 
riam  (net,  eam  quoque  ad  angultnre- 
Bos  fecain , fi  fectt  ad  angmot  reBoi 
iifatiam  quoque  eamfecakil. 

PEr  centrum  a cIkuIi  i c d tranfcit  c t . fr- 
cctque  aliam  quamcunque  in  circulo  esiften. 
tem  B D non  tranfeumem  per  centrum, per  me- 
dium } Dicit  propofitio  » qubd  8e  ad  angulos  r^ 
doafecabie  » dr  harcefl  prima  pars  huius  pro- 
poficionis  • 

Ad  quod  demonftraadBm  i pundis  drciniiflB 
reotif  cxtrcmirquelincf  ID , trahancorAdec» 
trum  A redf  a d , 8r  a » pundat;  < quo  Indm  • 
Ptobatur  prop.  Latus  d o trianguli  ni  grteii 
exbypocbefisrqualcalbi  tnangutlcTori  e irb». 
fea  quoque  pundant  B A » 8e  a c vtpote  ridij  fine 
aquales.  CnuveroOAcommuae:  Ergoexpci^ 
pof.  s}.  primi » aagulu»  ad  o niger  erit  arqutlid 
albo,  Ucm  ad  o : Ergo  eruat  aognli  redi  » 
Secunda  pars  eft»  quod  fi  linea  per  centnw 
dudaciakexi  non pet  centrum  dadr»«r  b» 
ad  angulos  redoe  fit  i quod  bd  cciaiDfedaB^ 
bifariam  • 

Probatur  • Nuncrnrapundat»^  vtpote  radif 
(une aqualia.  Quare touim 
O triangulum  femialbum  • AD 

babebte  angotos  B , 8r  D Bd 
bafim  aquales;  funtgooye 
cxhjpothefi  niger  ad  0»  & 
i Albus  ad  o aquales  i Ergo  in 
/D  duobus  triangulis  habeat 
du6  crura  pundaca  aqualia» 
9c  anguli  D niger , Sc  B albiiB 
aqoalcs » & mrfiis  aoguli  ad  o niger » 8e  albus, 
aquales  i £1^0  ex  17.  propoC  primi  , rcliqiu 
ryioquc  Utera  reliquia  lateribus  ecoflCinpulUf 
nempe  b o » dr  o o . 

THEOR.  IU.  PROP.  XIV.  Ene.4. 

Si  i»  circulo  dud  re£U  Imtdtfi  mutuo  fecmt 
non  per  centrum  dedufldC , fe  fe  rnmu^ 
t Jnftrtam  uon  feceiuni, 

DVa  reda  linea  fe  mutuo  fecent,  V.g.  % na 
dr  B r in  circolo  s d r » qua  per  centrum 
non  fittt  deduda  { dicit  nomqusm  pofle  euenire» 
vt  fe  in  duas  partes  aqualu  dioidanc.  Lic^  eolaa 
vaa  o ^fis  polfit  cfte  bifariam  dioiia  » aben 
" tamen 
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umeo  neoaaqoam  in  parttt  caaales  remaoebie 
dlBifa. 

Probitar.  & (i  roa  tx  iftia  triaieit  Mr  cea> 
tntm  «Hi  000 » diram  eft  » quod  craauens  per 
centrum  bt&riim  non  fiecatur : Eb»  quii  in  cca- 
cro  folbm  blfirtam  diuidicur»  ex  prop«i. 

Ac  n aeucri  tranfeic  per  ceoerum.  Tuae  ad 
cim  ledlooem  ducitur  perp«odicalirii  i centro 
iaaeacotelprop.i.  buiua^uod  fiacquaicda* 
dnc4eft  dirurmei  prop.  lateced. , ncucrioi  foci> 
ri  bifariam  • cim  ad  nuUam  ex  Ipfia  tranfieoa  per 
eeatrom  perpendicuiaris  da* 
ci  queat.  Qi^  (i  ducatur 
adalceram  i^ram»  TtxD. 
Tuae  dico  alteram  8 r bifa- 
riam non  dTefcdam  :)Nam 
fi  feda  ■ r bifariam  eft;Ergo 
cUam  cum  ■ e li  centro  ca- 
dens c o faciet  anguloa  re« 
dos  »«x  prop.  anteced.  Quare  angulus  x albas 
rcdtts  crk  nqualis  redo  femioigro  c od  ; quod 
affe  ocqatc*  cim  angulus  albua  x fit  pars  aoguli 
Caninigrl  c o d. 

THEOR.  IV.  pKoP.  XV.  Enc.y. 

Si  ih  areiili  di*mtit»  fumatur  pm>(lum, 
jKoJciimp  jaad  circuli  rrnimm  mnfil, 
ab  eo  in  pciipheriam  linet  rclUca- 
• da» ; maxima  era  ea  fue  fer  centrum 
I ducitur. 

Miuirmverireti^ua,  i/ua  indirecium  ai 
' c^i^tam partem  teniil . 

Aliarum  meri  femper  maior  e^ , qua  pru- 
pinquim  e^  maxhme . ' ' 

El  illi  iutt  tqui  propinqua  ttautummoii 
■ tKfules  eruut. 

SVttaar  pittet  enamtru  hxc  propoGtIa . 

eft  «««inii  G eligatur  ali- 

puidum  In  diametro, quoJ  o5  Gt  centrum, 
V.g.o,&a  eoducitur  per  centrum  t addr- 
eomGRmtiam  > reda  o«, illam  fore  maiimam 
irnlnm  Ad  quodprobamdum  ducaturqu*!»- 
beealU»  q«cplacoerU»V.g.ocpuaaaea . tt 
panAactflc  r reda  iungancur.  Namofteode- 
esr  oaefie  maiorem » quaas  oct  quamelegifti* 
Pnb.  in  ciiaogulo  c o s duocruracr»  8r  vo 
fuac  maiora  bafi  puadata»  es 
propof.  ao.  primi  > Sed  bsc 
duo  latera  funcffqailia  redx 
per  centrum  dDdzos;ciim 
crusoF  fic  eius  para  j&  rc 
fit  xquaie  reliqux  f s , vtpo- 
te  radip . Ergo  tou  o s » vt- 
pote  ^^ualis  duobus  cruribus 
dl  maior  bafi  pundau  o c . 
Secanda  pars  eft.  Qobdo  k fit  omnibus  ali{s 
aofaior»qaK  ab  o lodiredu  maxinui  o ■ docitar^ 
Sr  fit  xaa  cum  Uli.  Ad  quod  oftf dendum  ducatur 
oz. » dreoniungatarL  f » dr  probabitur  ol  efie 
maioma » qirfm  oh. 

Prob.Nambifisi.rcfi  aupor  cruribus  tO|dr 
F o 9 ex  propof.  80.  primi  in  triangulo  nigroj  fed 
coesbafis  L F eft  xqualis  f h * vspote  radhis  j Et 
»o  cfi  erua  parfqoe  Unce  F M > ergo  reliquum 
o u erit  mino»  ccttce  L » . 


Tertia parsefi.  Qo6d  ex  Kaeissb  o 
qoc  funt  propinquiorcr  msximar.  reficis  re- 
motioribus fint  maioies.  $ie  oc  errematori 
qudmLo»  quod  fit  propinquior  maxUnx  o x. 

Prob.  Nam  duo  crura  f c.  dr  f c » que  ducun- 
tur a centro  ad  circumfereosiam  Jjpnc  equilia  . 
TtpoteraJij . Crus  vtrb  of  idem,  pro  ambobus 
triangulis  deferaic  albo , 8t  nigro  * Se^  angui  us 
ad  F feminigeraiiior  cfi  angulo  ad  F nigro ; c6m 
fit  niger  eius  pars : Ergo  ex  prop.  se.  primi  ma- 
ior erit  bafisco.  quamoL.  Quod  & rcrifica* 
tur  etiam  fi  pundum  o > fic  in  rircumferen- 
tii  ipsi  9 vcpoce  in  figura  appofita  L c o. 

£Ncic  uadem  ab  eodem  pundo  duci  pofie  tan- 
tummodo duas  lineas  rqua- 

y les  ad  Inniccm  9 hinciivle. 

Quod  9 Tt  demonfirec  9 ad 
idem  pandum  f faciendus 
eft  angalus  albus  xqualis 
nigro ; 8r  fit  o F m ducendo 
ems  F M 9 A^poftea  erus  o m. 
Nam  oftcndecuroM  clTc*- 
qnalemlinef  o i. 

Probator Tcrb fic.  Qola crura  ntgrl  trlaa. 

gali  ) 8c  albi  fune  «qualia 
▼nam  quidem  communes  09 
- aliud  Ferb  L F»  alteri  as  F 9 et- 
pote  radij  1 «quale  « angulus 
qooque  albos  ex  eftcdiooe  «- 
qualis  nigro  eft.  Erra  ex  pro- 
pof. It.  prhni , balet  quoque 
L o 9 & o M eram  «quales  • 
<^od  veib  nulla  alia  prxter 
iftas  poffit  efte  ifiis  aqualis  colligitur  ex  probatis. 
Nam  queiibet  alia  erit  * vel  ijs  maxim«  pro- 
pinquior 9 vel  remotior . 8c  i deb  nulla  Ifi  is  L o . 
tt  om  erit  «qnalts.  Cbm  ift«  fine  «quidifian- 
te»  ob  «qualem  angulum  nigrum>  dr  album } qui 
ad>  aquali  circumfercncia  fnlKendicur  l H9  d h u. 

THEOR.  V.  PROP.  XVI.  Eac.14. 

In  crrealo  dtijudles  tefLe  line£  dtjHdJtter  dh 
fla»  i centro  ,i^quaaquidtter  iifla» 
i ce»ro  aquales  jnnt  inter  fe  . 

Sine  imra clrculSi  st  v»eaios eenenimodos 
red«  «qoales  T x » dr  s v.  Biclc  prima  pars 
propoC  «qualiter  i centro  dlftare. 

^adhoc.vt  afiumptum  probetur  s ducantor 
du«  perpendiculares  POrQ,.o  a centro  o ad  pre 
didas  redas  x t » & s v.  qux  ex  propof.  i) . feca- 
bunturab  ipfis  In  duas  partes  «quales . Deinde 
d puodis  Peripherie.  8e  extremis  datarum  reda- 
rum x » 8e  s redf  ad  centrum  ducantur  tdr erunt 
fada  triangula  duo  album,  8r  nigrum  • 

Probatur  autem  ex  propof.  11.  fecundi.  Nam 
cOmlurc  duo  triangula  fint  rcdaogula>quadrata 
fada  fuper  bafim  ^lenfam  angolo  redo  erunt 
«qualia  duobus  quadratis  fadis  i lateribus  an* 

fulum  redam  condoencibos , quapropeerqua- 
ratum  ex  o X bafi»  quodfeorfim  detiaeauimus» 
erit  «quale  dtwbua  in  ipfis  deferiptis  a cruci- 
bus ▼ x mediocri  > & mimmo  p o . Et  idem  af- 
leras  de  alio  qoadratofado  fuper  bafim  os» 
quod  eft  «quale  duobus  ioclufis  ex  cruribus  c^s » 
& OQ^. 

Secuodb.  Duo  quadtau  maiora  Inter  fefunt 
«quilla  ob«qualtuccra  bafium  a centro  ad  cir- 
cum- 


^ T R A CT  A 

<nfj^fercatl<ai  Juftaru  m o t i 8r  o a.  Sed  duo 
qiudrAU  ffledlocna  Tiint  «qualia  inaicem»  ftpote 
Inper  nedietauf  P R ■ &4^«<piiliumd«earum 
ia  peaxi  fad« . Siqaidcm  R 7 » & s v ptcfappo- 
fiue  faiit  «quilcs . 


Qaanol>ftm,fi  quadrata  miolma  ex  P o>  fr  o Q. 
cummedk>eribus  iuo&a  erant  xqualia  maximis» 
8c  per  coofequens  inter  TeJis  mediocribus  abla* 
lis  per  imaginationem;  qup  eraqrinuiccm  zqna* 
Jia»adhuc  quadrata  minima  remanebunt  xqu^ia» 
4r  confeqaenter  eorum  lacera  po»d^oQ^y  qaR> 
.curo  fine  perpendicularia!  roenAiranc  difiantiam 
linearum  datarum  r t » & s v a centro » Tt  con- 
fiat. ex  Defia  4.  buins  d.ibri  > 8t  ideb  zquales  re> 
fix  R T , & s.vxquaiiterdtAabunti  eencro. 
.-.Dicit  quoque  inuertendo  prinam  partem. 
Quod  datis  refiia  » V.  g.  R T » 6r  s v ; qup  xqui- 
difient  2 centro  j qobd  bx  Unep  inter  fe  erunt 
arqoales.  Adquod  oflendendum  ducend;  rnerua 
autperpjdicuUres  ro»&OQ«qupex  Def.4.huins 
cruruxqnatesinfuper  «&  redas daeaaR  r , IVsv 
bifariam  diuideoc»  quod  perpebdiculariterdu* 
caBturiccntro»?cexi;.propof  buiut»  ^nde 
crabendpRo»«ros.  Qu^polito. 

Probatur  propof.  eodem  tenore » ac  pars  ante* 
cedens  probata  etl . Nam  bafes  r o » dr  o s 1 vc* 
pote  squolca  ladij » dant  quadrata  pqualia  maxi- 
ma qux  fune  Ro»  8ros  ) qop  etiam  funt  «qua- 
lia ijtt  qup  includunt  mediocribus  R > Sr 

minimta  o ^ Sr  o 7 ; H tamen  vnd  mediocre , 8e 
minimum  ad  maximum  cnciudenarefeiamur  • 8e 
boc  I quiaproueniant  d cruribos  triangulorum 
ojgri  I & albi  angulnm  refiom  a*  & e cooeju- 
dencibus  . vt  cx  propof.  1 1.  fecundi  confiat ; ma- 
xima vero  i b^fi . Minima  aocem  qnadrata  «qua» 
lia  funt  inUicem  j Quia  defcribuncur  i perpenib- 
cularibus  «qualibus  o ?>  (Iro Ergo  fublatia 
ifiis  oiiuirniaper  inaegioacioiicm  quadrata  me- 
diocria Inter  fe  «qualia  remanebunt » 9c  percon» 
fcquens  Utera  eorum  «qualia.  H«c  verb  funt 
cruraio  trungoiis  albo  p r , & nigro  s qu«  , 
8r»  7t  diximus»  funt  quoque  medietates  datarum 
R 7»  Vode  u tnceJetates  funt  «quales $ 

fequicur etiam;  quod  utegrp  linee  datf  «quidi- 
fiantea.a  centro  R 7 » & s v fiat  i^oales  • quod 
oportebat  ofiendere . 

THEOR.  VI.  PROP.  XVII.  Eac.15. 
Jncinulo  maxtma  qmdim  Iwen  e(l diami^ 
meter  t aliAium  AUtem  proptnqutor 
centro  remotiore  i femper  mAtor» 

SI  detur  circulus»  in  quo  dentur  dup  protra- 
fie  quomodocumq,-  V»  g.  2 & 7 v»  qup 
cranfeac  per  centxumsR.  Omnium  maximam 
dicit efietR»que per cencrumtranltci  reliquas  , 
quo  ei  propinquiores » c4  maiorcs.Q^od  ?t  pro- 
berur  ad  datai  non  tranfeuoces  per  cenernm  z 
fc  XV  deducitur  perpendiculares  ab  iploccntro» 
qu«  fint  P L » & p N » QUf  Cium  remotior  cfi  » »t 
Aq^exDcfin*  quaitabuittamaiuccin  perpeodt- 


T V S VI. 

cularem  habebit . Detruncabis  Itaque  alteri 
nori  pcrpendirulan'  ab  hae  maiori  «qualem  por- 
tionem , qu«  erit  P u » dr  per  hoc  punfioffl  m • 
ages  aliam  perpendicularem  rx  huicPL.&ptta- 
fia  » in  quibus  circumferentiam  tangit  refils 
Y ? I & p X cum  centro  p connrfies  • Idemque 
fiat  de  remotiori  Hara  t Q..coonefiendo  punfia 
extrema  in  circumferentiam  defiqentia » eum 
centro  p redis  px>  & pq^. 

Probatur  primo » quod  .iata  per  centrum  tran- 
fiens  s R fit  maior  quamo» 
que  alfignctur  » & fit  a(fi- 
gnota  z Q..  Crura  trian- 
guli nigri  in  centrum  de- 
finentiapz»fr  PQ.firoul 
funt  «qualia » vtpote  radij 
medietatibns  s p > fi  p r 
diametri»  fi  per  centrum 
trinfeumis  s r > qu«  » fi 
radljfant.  Sed  duocrora  culafcuroqoe  triao« 
gutii  ex  propof.  xo.  primi  funt  maiora  bafi; er- 
go. fidiameterx^ualis  cruribos  ifiis  erit  milor» 
quambafisz  fi  ita  probabitur  de  omni  alia 
linea  afiignabilj  » qiut  Mino  per  centrum  noo 
tranfeat , vt  pacet . 

Probator  qooque ; quod  propinquiores  cta~ 
trofint  maioresfiifiaotioribus. 

Dof  linep  c t v aflignau  efi  «qualis  protrafig 
pundatp  y x { quia  srquaiiter  difiam  i centro  ob 
perpendiculares  «quales  procradasp  M»dr  ps»:  8e 
cx  propof.  anceced.  quf  «quidifiaoc  d centro  «- 
quales  funt  iouief.  Sed  ailignaca  remotior  z Qjeft 
minor.quim  pundata  T x : Ergo.fi  minor  quim 
alfignatarv.  Quod  verb  fit  minor  » patee  cx 
propof.  s r prii^ . Nam  crura  trianguli  nigri» 
fiaitertaSTXP»  vtpote»  quod  omnes  fint  radtj 
funtrquaiia*  Angulus  verbadeentrump  niger 
minor  fecomprehendemcTPx.  Ei^»&bafis 
ZQ.»  qup  efi  afiigoata  remotior  efi  minor»  qudm 
pundata  Y x » fi  confrquencer  minor » qodm  al- 
tera affignau  huic  «qualis  T ▼ . 

^4  r 

EXPENSIO  IV.J 

i -.jp.;. 

De  lineu  circulum  tungemihm  exterius 

Vlfis  proprietatibus  linearum  Intra  circu- 
lum • remaoeot  exteriorum  proprietates 
exaimnandp  verb  mirabiles  propter  angulnm  c6- 
tadusjquitcfi  fit  in  infinitu  augumetabilis»noo  ta- 
men minimum  angulum  acutum  redilineom  fa- 
perare  poteft » nec  angulus  rcdilincns  quaotnm- 
libec  diminutus  «eopocefi  dfe  minor . 

T H E O r"  1.  P R O P.  X Vlir.  Eae.l* 
Ulme  ut  extremo  cuiujcumque  diumtiri  si 
ungulos  retlos  ducitur,exiru  tpfum  cirat‘ 
tum  ducetur. 

Et  in  locum  inter  ipfum  reSum  lineum,  O* 
periplrerium  comprehenfum  ulteru  reS* 
Imeuducinon  poterit. 

Et  femtctrctdi  quidem  ui^ultii  quouic  nin- 
gulo ututo  re  fhlineo  mutor  efl. 

Reliquui  vai  jninor . 

VIcM  piitci  complcfiitiir  prepoGd..qiiu 

JLVl.  fiagiiUi  dcclintioiulMU  Uhiftmc  apo.  eft 
priuM 
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pnau  eft  9 tttod  fi  adfit  dtamtter  A I «dcuiutex* 

tremam  a aocitur  pcrpemficalant d ac.  Dicit 
^oeextracirrulom  Cadere  . £c  probator  per  re* 
AaAtonem  ad  impoffibile  • 

Si  ttaiiHjue  poubile  exifiiniatur » quod  iatra 
crrcoJom  trabi  queat.  Trabator  a r comongator- 
foe  rios  extremum  ccotro  reda  ^ 

Probacor.  Nam  aoguius  niger  ad  a per  adoer* 
farioa,  edm  mendaciter 
afierane  a r efieperpen. 
dicuUrem , efi  rrdoa  | 
Sed  angoluf  ad  p eft  ei 
arqaalia » Ttpoce  irqui. 
cnri  trianguli  anguli 
ad  bafim » ex  propoCi4. 
primi  propter  «qoalei 
radiof,eruraque  q^p 
^A.  Ergo  triangulum 
APQ.doof  angulof  A, 
atPredotbabeM.  eft  impofltbtle.qoia 
« propoC  17.  primi , omne  triangulum  omnes 
loos  Trta  angulos  duobm  caotdm  redis  «quales 
obcioec. 

bf  c pars  pofitiud  boc  pado.  Nam 

aflempeo  in  perpendiculari  >o  quolibet  pondo, 

Vg.  e iungontor  o cum  eigo  huins  truMult 
sJbiaitf^us  adirediu  fit  erit  angulus  ad  omi- 
***^iT*!e  * ^ P*^®i » quare  erit  maior 

qpbafit » npote  fabeeara  angulo  maioii  redo » 
g lyopof.  ly.  primi , quim  ■ Q.aogolo  o fub* 
teata,  & coni^uenter  pundum  o exua  circulum 
trii  t Sr  idem  git  de  quolibet  alio  pundo  alCgna* 
bili . 

Ifl  fecundi  bv  parte  aflerit  inter  circufereotii 
APid  perpendicularem  adextremum  diametri, 
AP,redam  altam  non  poffe  wabi  i puodo  a,  qu^ 
Of^arcrcamm |non  iagredUtor  ex  parte.  Et 
prostor  per  redudionem  ad  impoffibile.  Nam 
fi  boc  eueoire  poecft  ducatur , & fit  puodaca  a k, 
adquani  k puodo  obducatur perpendiculgis  <ur 
adqoodlibet  cius  pundum  T« 

Frobacar  angulos  ad  r re^a  eft , quia  q^y  fa- 
w eft  perpendicularis  f ergo  angulus  ad  a 
erit  minor , ex  17.  primi . Sedex  propof. 
ip  primi  y maiori  angulo  maius  lacus  fubceodi- 
£|tgoreda  a q^robteofa  angulo  maiori  r 
quim r q. fubtesira angulo  minori  a« 
WiUa  eft  icmidisauter  t ergo  qjr  minor  fcml- 
dametro,  Sr  tamen  fi  pondauA  E »00  inaacir» 
caderg , fcd  extra  deberet  efle  maior  iemi- 
«eroteo  ad  boc  , et  pundum  r,  «piod  eflec 
estra,  copnbrg{qaiobrcm  puodum  t intra  erit. 

T^a  pars  affirmat  quoque  aognlum  inceno* 
rnh  ndom  i drcnmferentu , Sr  mamgro,  n eft 
Q..I  T efle  maiorem  quolibet  acuto  redi* 

lineo. 

Probatur . Nam  linea  facient  quenUibrt  acu- 
tum angulora , nempe  minortoi  redo , eflet  yc- 
luci  pondau  A E , rei  qn^ltbec  aliafimilit  ei,  qug 
A inter  perpendicularem , ie  circulum , 
ifomsiiorera  angulum  efficeret.  Sediamoften- 
fam  eft  A X a Ar  quamlibet  alii  intra circumferen- 
tum  cadere,  ngo  portio  circumferenci;  remi* 
necibrg,V.g.Y  A.S^h«c  portio  circuli  facit  to* 
guinm  internum  didum  circumferentia  disme* 
tcuqne  conclnfum . Ergo  bic  angui  us  erit  maior 
qoim  acutus  ad  a 4 pundau  dtametroque  con* 
chifos. 

Didt  randem  angulum  cooringeatie » qui  di- 
citBr , 8c  angulas  Ecliquus,  ^salis  eft  aoguliit  ni- 
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gerras circuarmiitiai  T.  ti  liiKscirtumfc- 
rraium  tangrm  in  . coourrhrnras , quitf^e- 
Ikjuus  anguli  interni  i penplieril  liiametroijue 
concilii . Dkie  ingiiain  fiune  angulum  contin- 
gentix  , 8r  relicuum  , omni  acuto  rcailincoefle 
minorem. 

Probatur  . Nam  fcquitar  ex  didis.  Bttmm 
anulus  internus  eft  maior  omni  acuto  angulo» 
fcd  bic  eft  reliquus  eius  ad  complendum  rtdom . 
Ergo  minor  omni  Kuto  angulo,  qui  poffitefqoe 
ad redum, alium KQtom  redilineum complere* 

COROLLARIVU. 

’Inc  maoifeftom  eft  redam  i diemetri  ex* 
tremitate  oithoguualiter  dudamipfumcir- 
colfi  taogerc.OQenram  enim  eft  cadere  extra  cir- 
culum , quare  in  folo  UJo  extremo  diametri  cir- 
culum attingit,  tc  fi  prolungetur.cam  8e  prolun- 
g^orthogonaiis fit  ad  diametrum»  cadet  extra 
circulum.  Vade  non  fecabK*  Quare  tangen- 
tem ad  quodeuoque  pundu  m circumfgcneiq  du- 
cemus » fi  trado  ad  illud  dumetro»  perpendicula* 
rem  ad  cius  extremum  excitabimus . 

PROB.  I.  PROP.  xrx.  Eu'c.17. 

A ddto  funda  txirinfen  redam  lineam  du- 
cere , quu  datum  tangat  circulum  . 

T Angens  linea  ea  dicitur  ex  s.Def.  huius, qur 
ciscolu  tangens,  etiam  produdi»non  fecat» 
quod  fcilicg  exuriorem  circumferentiam  radat*, 
Yt  inanteced.  propoC  eflet  s o j intendit  ergo  hic 
docere  modum  quo  h(C  trahatur . 

Sit  itaque cir^uiycoius  centrum  E,  8r  fit  pan- 
dum datum  V » 4 quo  h^c  tangens  deducenda  fit. 
Connedacur  centrum  r , cum  puodo  dato  v fe- 
caatev  n»  flr4  puodo  Ybi  fecat  r excitetur  per- 
pendicularis Deinde  centro  e ad  incerual- 
lom  E tertio  fufficient  circuli  ducatur, ad  cuius 
circumferentiam  prolflgecurperpendieularit  y 
Yfque  dum  fecet , 8r  4 puodo»  vbi  fecat  Q^ad  cen- 
trum E reda  ducatur  qji . Q07  fecabit  circulum 
datum  minorem  in  t . A puodo  igitur  dato  v 
•d  hoc  puodum  fedioois  t,  reda  ducatur  :& 
h«c  erit  tangens  qusfiuiqup  tanget  circulum  da- 
tum in  T. 

Probatur  angulas  ad  t niger  redas  eft;  ergo 
qu(  expofciiur  tv  ad  an- 
gulos redos  sddieoKtnim 
T E incidit  • luque  eft 
ungens . 

Q^o  j verb  angulus  niger 
ad  T fit  rrdua  probuur- 
Nam  angulus  ad  r niger 
redus  eft.  Sed  hi  anguli 
funt  «quales  ,*  ergo » 8c  an- 
gulus T eft  redos  • Quod  rer6  fine  «quales»  pa* 
tet  ex  n.  prop.  1.  Nam  triangula  v t e , 8r  aliud 
q^Y  E habent  crus  Ynum  minus  y e «quale  alteri 
RT , YtpoteloQidiametri circuli  minoris»  8r  aliud 
VE  alteri  tq^Ytpote  femidiamecri  circuli  maioris. 
Angulus  verboiger  adccntru  E, eft  vtnfq;com- 
mnoii . Ergo  fecundflm  eam  propofirinj  at.  pri 
mi  triangula  tota  erunt  «qiulia»flr  angub  quoque, 
qui  fibi  correfpondent»  «quales  > vt  eft  an  gutu  ^ 
niger  p,ae  angulus  niger  t « Quare  erunt  redi , 
cfim  niger  p Ynuseoru  talis  fit » ex  effed.  Vode 
T Tperpendi cularis  git , 6e  ideo  ungens . 

THEO- 
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Si  circuliini  timgal  rtfla  qutipitm  thuit  > 
i centro  veri  dd  eontdSum  ddiungniur 
relldijiuidm  Imedyqwe diimiBd fue- 
rit dd  ipfdm  corttingentem  perpen- 
dicularit  erit . 

TAitgat  reda  ab  drculum  in  c t & ab  hoc 
pando  coatadusydacaniradccntrunitci* 

Dicit  efle  perpeadicuUrcm  ipft  a v . Qubd 
probabitur  perredadioncmad  impofltbile.Nam 
ducanrr  qualibet,  alia  > qt>(  fit  perpendicularia»  96 
hjcV.g  fitsv. 

Si  itaque  s v » vt  aduerfari)  fabulantur  pe rpen> 
dicularit  efi » erit  angulua 
^ C 7 . >d  Y rrdua  > reliqui 


is  cquf* 

cur.'  Sed  quia  omnis  crian* 
guli  maior  angulus  maiorem  bafiro , latufqj  lub- 
Tendit, es  ip.prlmi.F.rit  itaque  ac angulo  nigro, 
quem  cedum  appe  lant , bafia  rubteofa  maior , 
quam  s v minori  angulo  c rubtenfa » at  c i eft , 
n retnid]abieter,rqoalis  femidiametro  a R , qnt 
eft  pars  totius  sv.'  Ergo  pars  cflet  toti  maior; 
^iiod  eft  abfurdotn.  ' 

THEOR.  III.  PROP.  XXr,  Enc.l»: 

Si  arcufum  tttigerit  refla  audfiam  Itnea : 
J ccntjflu  veri  ad  angmos  reSos  refU 
linea  ipfi  tangenti  excitetur , in  exci* 
tata  erit  centrum  circuli » 

STt  circulus , quem  tangat  reda  t c in  pundo 
D I Sr  ab  eo  pundo  erigatur  perpendicularia 
D r.  Dicit  in  hac  ccmnim  reperiri.  Quod  fi  alb 
quis  negaucrit,oRendecur  quodlibec  pundum  ab 
eo  afiignacum  pro  centro  impoffibiliuteminuo- 
luere.  Aifignetar  itaque  , & fit  pundum  a,  ad 
quod  ducatur  a contadu  d reda  a o,  qup  ez  eit, 
queoRcndimua  In  procedenti  propoT.  erit  quo- 
que perpendicularis. 

Probatur  itaque  faciliter.  Quia  ctlrnoA  ad 
centrum  a fidum  duda  fit,  per- 
A 3>  Q pendicularis  em  , facietque  an* 
“ gulos  hinc  inde  tedos.  Sed  etiam 
o rduda  eflad  anguloa  redoa. 
Quare , ^ctim  omnes  cedi  fint  c- 
qoalea  , angulus  lineis  d c»  & d a 
claufuB  albus  effet  cqualis  ango* 
Io  crunbnt  d c , Ar  d t leminigro 
comprchenro.Qut  albo  csa  parte  nigi  I mator  cft. 
Qnadert  totum  efiet  fup parti  «quale»  quod  re* 
pugnat. 


Si  extrd  circulum  fumdtur  pundum  quod^ 
pidm,0'dl>toducdm»r  rtUd,  vndpeo 
centrum  irdnfie»s,Tcliqud dJU htCdUM 
ptriphcridm , vel  conuexdin. 

Edrum  i qud  tn  cdUdm  protenduniut  irdii- 
fiens  per  centrum , maximd  i cdletd,  qui 
viciniores  funtlined  tronfiumi  percenr 
trumei,mdiores. 

Edrum  dulem,qud  in  cormexdm  termiiuat, 
mimmd  eH  tlld  , qudmter  punSum  ex- 
terius djlumpmm , & peripheriam  con- 
uexam  iiuerponiiur  tendendo  dd  centm  » 
Rehqud,qui  hmc  viciniores, eo  ntinmes . ^ 
Vmeveri  dquoles  foldm  in  peripieridm  c»-. 
dunt  vtunque  moxiitue,  vel  minim/e . 

HiCcPropoficio  quinque  partes  habet»  dio 
omnibus » vt  i;.  propof.  cifdem  principijt 
innititur » eiccepta  4.  probatione  ,Ar  eodem  mo^ 
doargumentan^  procedit»  vnde  ex  ea  facilia  » 
d expedita  eOadit.  Dkit  primb  itaque} quodfi 
eligatur  aliquod  pund'um,  V.g.  A extra  drcoluffl, 
dcxeoincotidauam  pcripherlam  cadeoa  reda 
traoleat  per  centrum  o : H«c  erit  maior  omni- 
boa»  qofpoffiot  In  tfdam  concaoam  periph^ 
riam  cadere . 

Qiiiod,fi  negetur»  trahatur  qu{cum^e  linea  i 
pundo  A in  cauam  peripheriam»  Ar  fit  a c.  De 
hac  enim  > & de  qualibet  alia , qof  alfigoetur, 
probabitur  tfle  minorem  linea  per  centrum  du* 
da  AB.  Ad  qnod  oftendeodum  ducatur  I puo* 
do  c pc  ripbcrip » qu$  ab  ca  tangitur  ad  centrum 
redacc. 

Probatur  duo  crura  funt  maiora  reliquo  mmi* 
ram  bafi  c a in  triangulo 
albo  AC0,ex  prop.aO.primi. 
Sedemsiedro  a<f  circuo- 
ferentiam  termioana  c • cR 
«quale  portiooi  e b Itoeg 
A i per  cAtruffl  tranfirunua  r 
Cma  verb  aliud  cR  idem»BC 
A c alia  portione  eiurdem 
per  centrum  tranreuntia  11* 
nep.  Ergo  tota  A a per  ceu* 
trum  traofieni  cft  maior» 
quia  A c , qup  per  cemntm 
non  cranfit » Ar  fic  probabi* 
cur  de  omni  aUl » oup  poflet  affignari  • 

Secunda  para  eft ; qubd  portio  a o » qup  cadit 
Io  peripheriam  conuexam » Ac  fi  protendatur » lU 
centrum  caderet  , fic  omnium  minima » qup  io 
circumferentiam  connexam  cadunt . Quoa  fi  06 
credatur  I aflignecucqupcumqtteA  fit  AD.  Coo* 
iungaturque pundum  D»  vbi  peripheriam  taa* 
git » ad  centrum  linea  e d»  habmulque  trlangu* 
Ium  feminigrum  d A c • 

Probatur  icam . Io  hoc  crlangalo  bafia  • a eft 
minor  cx  propof.  ao.  cruribui  fimul  fompcla  • D» 
& a D . Sed  c D eft  aequalia  portiooi  o o > cdm 
Ycraquc  d centro  ad  circumferendam  pertlOM’. 
Ergo  o A«ftmioor#qaimAD)quodroleoam 
oAcodere  • 


n 

m 


COR,PLLASIVU  U, 


IN  terti  VM  UIIIWM  emmpj^torvm: 

Oftradere » 8r  vald»it  in  qa«lib«t  alii  Unci  • que 
aiS(9^V|[idein  arguoif  nCDOTr 

TertUparseU.  Quo.1  fi  allf  prp^er  Ai 
traeffrantem  pcrccfuruciiia  caoam  peripbciiain 
proceniUncur , vt  a c,  8c  a m,  illam  effe  maiorem,* ' 
que  mapa  propinquae  crtnfeuntl  per  centrum 
AB  . <^od,rc  ofiendator  coniungatur  c r.,!^  cm, 
cmoBqtic  daoerianguUfemiiiigrum  ac  c»  fcio> 
ema  album  A c M . 

. Probatur  autem  • M^m  cnii  trianguli  feml* 
pigri  c • cft  cquale  cruri 
crijguli  albi  m e : Sunt  enim 
ambo  radii;  nimirum  du^i 
i centro  ad  periphenam:. 

Crui  verb  aliud  A o lU  acn- 
bobui  triangulis  Idem  efi«. 

Scil  angulus  ad  • trianguli 
albi,  rbm  fit  pars  ,efi  mtnor 
angulo  ad  o trianguli  fcml- 
nij^ri  t t^uod  .infuper  addat 
portionem  nigram : Ergo  ex 
propof.  19.  primi  bafis  a m 
erit  minor « quim  a c> 

Qurtapatsaflrrit  Infiiper*.  Q^d,  qup  funC 
eicimores  portioni  lini;e  tranfeuntis  pcqcentru 
extra  circulum  ao  fint  minores  remotioribus ; 
qu9  i dido  pundo  A'  in  conoexam  periphe  riam 
cadunt , n funt  AB  , Xr  A Nani  linea  a perit 
br  eator,qaim  a q ; qubd  fit  vicinior . 

Probatur.  Nam  dudis  i centrb ad clrcumfe* 
rcQdam  red  s o ir  • q^d  ppiySa , vbi  prpdi- 
A P,  fir  AQ^tam  xonttngu^r*,  'erunt  equales . 
intra  tnjnguiufii"nf)mV  a q^o  ab  extremis 
A,8f  odup  redf  caduce P^frPA.t^uf  ex  prop.^l. 

&at 'minores  duab\|s  V^'d*'<fi'<^rr«nbdiulah. 
guilAQi.o«  Atiarotbioradil^n  p idntsjunt  se«’ 
qi^jies  t Si,'itiquc  4jiif^uWr\iT^Tcmaiicbir'A^mi> 

Bpf,  gu$M>  ^ 6t  fic  ofiend^f  de  quibulVtih’* 
epO ^f^fi**^**^  ^^i  * ' 

^ Quiiita'  pars  efi  tiAdeni : ObMl  dup  Tcdr 
^ ibioc,  &^iftde'dbci ppfltiw^  lioeaA^rlia* 
f^ot^  peir  cehtreni  eqbfdrin^es,  dfie’iTnr 
l^alks'.  trfl^lc^ljgbTXm^brbll.  feqtieM  *'*“ 
jC^uodf  vt  «ipd^K*nnr7  fiat  angulo ^diD- 
t(um  0 atbo^,  anguldsir^MtfVrlger  l itembd^e^ 


7$- 

V ^ 


COlff^tur  X lien  EucU^lec  demon- 

firaiis  de  ltnei%, cadentibus  ad  ynam  par-, 
terojverificatur  tamen  etiam  de  linpia  cadentibus 
hioc,8r inde } cum  fic  par.argunieati  raex) , dum* 
modo  vfu  fic  remotior  alteri . 

expensio  V. 

De  Angulis  in  circulis  imxiflemtl'tu , 

DVplex  eft  angulus  redillnfus  in  circulo  in» 
exillent  • alius  efi  ad  centrum,  alius  eft  ad  ' 
circumferentiam*  Comparat  veri  iftos  angulos, 
tum  inte  r fe  , cum  prout  fune  in  Tegmentis  , lom ' 
in  peripberijs  $ quibus  infiftunt , cum  angulis  , 
quos  facit  contingent  cdm  aliqui  linei  iotrinfe*' 
cirftfomnet  iftp propofittones  verbfundametw 
tales  Tunc  ;ciHmeiipfis  multa  , multaque  Jedo» 
cantur  ad  Parallaespr^elpu^  (pedantia , Sr  ad 
figuras  defcribendu;  Mbfious  fnoenlendos,  Src. 

•THEOft/l.vPROP.  XXriK»  Eac.io; 

/ij  circuh  atigul'0  k'tl  centrum'(lMj>Lx  ejl 
unguit  t^^circHftficemUm  » eism  fucr. 

'ftteudemcmulfctrcufnftt^tHttu 

lofisfitigulorum* 

TRibusmodIf  notoft  arcideiT';  qobd  eadem* 
circumferentia  fia  bafis  an^uFomm  dao-' 
rum,  quorum  vertex  vnius  ad  centrum  terminet , 
aliui  verb  vTqj  ad circumfcreiulam  extendatur. 
Nam  potclhruMitro^ubd  crt»«Mt\cipientia  ab 

ijfdem  pun^p«rig]^if,  Kg.  e^ri 

a/cruj 


aogu- 
girc,Qubd 
nda  fi* 


t^Wq^tiiger,  tum  Tntfc  ar<{iiafet,8r  cfm 

cofiimune  I Ergoeipro^  Bl.  pHthI , bafei^c^ 
if^D erant cqua^ClV  ‘ " ' * • fm  >. 

* ouIIb  alia  Iftrs  »qbal!s( 

pjKpt.ex  eo , quia 'deberet  crab\r^cl  remor/lJr»Ttf 
proplnqulbt  ad  tindatn  '^Qtralem  c'a  , 8r  iam 
pn^atum  eft  lineas  red;  traaTeanc]  per  'emtri^ 
prp^dqulorcs  dfc  mlnbres  { remotiores  verb 

- • ,{  ■ ;;#a : <>1:11  ; 

C6niee«  qool  I icet  CdcTi- 
dcf  ipibm  dcMoiiftfaric  do 
KnciBCadeUtibus  In  clrcumft* 
^fcntiameooucxam,  eadem  tt* 
roea  deraiopftraclo  valet  In  H* 
neis  ,cadent<bUs  Ib  coQcauam, 
' vt  patet  de  lineis  « a,  & x a . 

r-uop  . 


rantur,  vtfn  prim»  figdra /crura  , 1 
guli  ad  pclij!jb«rlm  c/a  p cpdynt^ 

Ium  ad  cen^m  c v p'.  vel  pdtoft  <T 
vnum  crusdePasoefb^r  aliud  ^ 

gura  c A ducitur  fuper  c?r  ,titlelt..j_ 

cit . Vel  candenp  ^te^  eucAfre  ; quod  vnum 
crua  anguli  ad  ol^mqferentiam  fecec  aliud 
anguli  ad  centruli^^t  io  jrrnli  figura  c a fe* 
CaterusvD.  Sed qfi^odqcgmque id cueniat,a(^ 
firmat  Euclides  j qubSTIfinper  angulus  ad  cen- 
trum : nempe  c ▼ o cft  duplus  anguli  ad  circum- 

fewu.ro  c.*»,,ap,.;pll.,  Te-.,,,.- 

Ohtlt!  - ■ 


Probatur  primi  quoad  primum  cifum  J 
do  hoeam  a 1 , quf  per  vtromque  verticem  v , 
Atranfeat,  & diuidat  vtrofque  io  duaS  partes  : 
Et  primi  probabimus  de  voa  parce  • 

Triangulum  itaq»  nigrum  a V c habet  ex  pr^. 
14.  primi  angulos  ad  a,  & c tnuicc  «quales, cum 


I 


TR  ACTArvS  Vr. 


Kt  triatigtifiMB  TfarcdH ab  emra  daor  a»  fr  t c* 
^ttc  fant  rtfliiditmctfi . ScJipfi  Ijde^jAOgnli  c« 
■r  Aoc  propef.  17.  primi  Tuat  «quales  «xterno 
«Ibo ad cemramirs Ergoangnluia  albas adcf* 
iram  «ft  dnplui  angulo  oigro  a i <{ai  «ft  ad  cii^ 
Cttmfereotlaffl « 

Ddndc  i(kra<pioqiKoftcndetur  daalll  parte 
fimill  prorTua  argumencatloOe  • THangolom 
album  ATDirofcciea  ob  crura , dr  radios  coalet 
A V>drvi>habetaogTilosA,arD  cqaales.  Sed 
angulus  externos  ad  v niger  eft  «qualis  Iftis  dtio- 
bos:  cft  duplas  rni  eorum # V.g*  angulo 

albo  A : Md  angulus  nlgarifr  albus  ad  a angulum 
«tocum  integrant  ad  perlpheriam;  ficue  angulus 
niger»8r  albus  ad  v Ineegrit  angulum  ad  rentrumt 
igtur  n partes  anguli  v erant  dupla:  psrt  bus  an- 
guli A j 6r  totum  erit  duplum  toti . 

Probatur  In  fecundo  cafu  eodem  prorfus  argii- 
mento . Nam  triangulum  ntgrum  a ? o in  t.  6* 
guracftlfofcclea*  Quare  anguli  ad  bafimoqua- 
lea  font;redaagulttaTalbucadcentrum,irtpoce 
ettemus  cft  coaalia  illia  dao^  t cx  propoT.  17; 
priad.  Ergo cfidupluarol  eorum {jnliBirum an- 
gulo A. 

Progr^C  I,  Probator  quoque  In  tectio  cafu. 
Nam  trada  I punAo  a per  centrum  v refta  a «. 
Eient  duo  anguli,  rmii  «d  centrum  c r pa 
alius  ad  peripTieriam  oao,  fuper  eandem  cir- 
eumferrntlamon.  Et  eadem  prorfus  , qo*iu 
fecundi  ligari  dc  hae  dicemus.  Nam  crus  c a 
deicruUprovtrifque.  Vnde  idm  argumentum 
valebit» dr  angulo  nigro  ad  o,  femioigerrimoq; 
ad  A «rttarquaiiainguluaad  ecatnm  icmiallMie 
cfPr^  ideo  duplus  ipd  a. 


ProgrdT.s.  Trissgolf  qooqoe^rtei  dlAorvni 
maiotum  funt  eiurdem  rationis  » se  io  fccnodo 
csru,neaguidbus  «vc  • dr  nl^r^mus  tac  . 
Namcr^PUdcfcruitVtrifqiit  i Quare  albus  ad 
centrum  r /fl  duplus  niger^ifii  ^peribheril  a. 

Cnm  itaque  hirc  pars  alba  drWika  i^d  t Hc 
dupla  parci  n^rnmf  apud  a l&tcrnf  io  triangu- 
lo c ▼ A,drcfProgr.r.  totus  quoqi  angulus  o ? o 
externus  ilc  duplus  angulo  toti  intemo  c a o in 
triangulo  v a d } fi  atilcratur  , inm  tb  angulo  to> 
co  ad  centrum  e r pretcJ^opais  alba  » cnm  ab 
angulqtoto  ad  c A'unife«ts(ria«ninumo  nigro 
apud  A nigcmna  part:  qupd^<”duum  erit  an- 
gulus oiger  C tr  x)*ed 'ctnafrumcrit  ,dr  refiabit 
duplus  quoque  anguli  ojgri  cao  adcircumfo 
/eutiam*  ^ ^ 

■»  - - L -i .ITA 
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THEOR.  n.  FKOP.  XXIV.  tM.li; 

,ln  circtda  ,^»i  in  teita  ftgmmio  fmu  4i»> 
guli,  funt  imticem  ^ejiulei  • 

T*fiEc  propofitlotret  csfuspoteft  habere. 

1 H menefi  enim  circumferent!» , vel  pneeE  ^ 
fe  malus  femlclrcuto»  vt  In  prima  figura  fegmta* 
tum  c A t D • Vel  minus  • vt  in  fecunda  c a t &• 
Vel  ej  «quale, vt  In  tertia  figura  fegmemfi  caiO. 

Sic  Itaque  boc  fegmentnm  femicircnlo  maiat 
▼t  in  prima»  In  quo  fine  duo  anguli  a albus»  9t 
• niger  ad  circumferentiam  . Superqveeam  cir» 
cumferenciam » fuper  quam  Inexlfiunt  » vt  c o 
iuxta  propof.  antecedentem  fiat  angulus  x ad 
centrum  totus  niger  trahendo  crura  c x de  s D. 


Probatnrquc  propoficio.  Angulus  a albui  di 
circumfeccatUm  luxps  pi^ced.  propof.  cE  feou^ 
fis  snguli  nigri  x ad  ceotnim : Sed  eiuOem  njgrf 
XAd  ceotrumeft  qnoque  fcmilSt  angulus  i nigef 
ad  circamferentbffl  • Ecgocdm  I niger » % al- 
bus A fiat  mcdtecApciufdd, inter  fe  crooc  TqntlM 
Ad  pr^aod^  fecundam  • dr  tertiam  par^ 
finwl.tiecefsd  cft  dixere  fngulos  a,  par  li- 
neas UAofeuoiM  ^ centrum  A s > dr  B • ^ef». 
libet  io  duas  partM  nigram  rfir  albam . Jafu^r 
9r trahere  femidiameiros  c x>  de  x D»^dr  lam  ri- 
des aquulompartfaleqi  ad  A album»  clmfena* 
dg»*gnam  sera^jfigur^liabere  anatum  a<f  CCO- 
xounc^ldgfo*  nigcrnmoque  integratum cx^- 
eandem  nigerrimum  ■ dr  album  & xppbd^ 
nere  quoq;  alteram  portionem  nigrftt  an^Exj 
portionem  verb  albam  anguli  a in  vttaque  figi* 
tababera  pro  angulo  ad  centrum  angulum 'af* 
gpiiOjC.yat  Sicut  draogujt  Aporcio  ni^ra  obti- 
net pro  angulo  ad  centrum  angulum  album  D x t* 
His  perceptis , . * 

Probatur  fif . . D.oo  anguli  ad  centrum 
dr  nigerrimus  c x s fune  dupli , cx  prfce^.  pro  * 
pofitione portioni  albf  anguli  a.  Angufds 
albus  ad  centrum  • x s ^ portU>ni>  ai^rp  ad  a 
duplus.  Ergo  niger  nt^rAmus,  ftraibusfimttl 
eft  duplus  toti  angulo  pigro  alboqoesd  eireuol- 
ierentiam  a.  ^ed  oI  tres  albus  niger  nlgerriranl^ 
que  ad  centrum  fune' dupli  quoque  toclosangoU 
• ad  citcumfereociam ; Siquidem  niger  eft  doprne 
alufdcm  • pordoois  albp.  i nigerrimus  i Er-aibias 
t xoadcftrum^rtionis  ntgrgad  s*  Q^rean- 
gultts.»  niger  albufque  totos»  ^ angulus  a albot 
nigerque  totus  fuot  fcmiffis  inguli  tortus  por- 
ti'iu  bus  alba»  nigerrima,  nigraque  eonftantie 
Adccncrum.  Qum  inter  (e erunt  «quales. 

THEO* 


THEOR.  III.  PROP.  XIV.  Eae.M. 


IN  TERTIV^H-IBRVM  ELEMENTORVM.  7f 

Quare  fcquuur  quoque  feeuoda  pars  . Nam 
fi  fiaoe  anguli  jd  perlpheriat  arquales  Ji  t 8e  a 
infificnc  qualibus  repiemis  ex  eadem  debo.io. 
Quare  ijalegnencis  a circulU  zqoai-bus  ablatis 
portiones  ctrculotum  «h»  & rs  renaocbunt 
cquales . 


QH4dr/ldierort$m  in  drcnlit  dtfcrtf  torum 
* • tx  odnnfoy  dttohusrtHii 

funt  xqtules . 


lekj  quod  fi 


circulo  iorctibaiur  cabd  Ullos  aagall 
oppeficl, quales  funt  s,«rc^e  4,*o  funt  duobus 
r^iscquales.  Quod  « n probet  « trahit  duas 
diagouajes  lineas  a d>8t  c ■»  qu^  angulos  in  duas 
portiones  dluidunt . 

Probuur.  Nim  anguli  a para  nigra  ell  xi)ua- 
lis  pani  oigr(  anguli  s » 
ex  pr^c.propof.  qubd  fine 
in  eod£  regmenco  c a s D. 
Similiter  etiam  pars  alba 
anguli  Apqubdiie  Ineo* 
dem  regroemo  s a c t d • 
erit  arqualia  parti  albp 
anguli  c . I^tor  totus 
angulus  A femiolger  cqustur  duabus  portioni* 
bcis  nigr^  • > Ar  albe  c ^ Sed  addamus  iftis  portio- 
nibus albp  c » te  ni^p  ■ simulum  D feminigrum 
Corum  erunt  iftig  ex  propoU  17.  primi  duobus  re* 
Ais  arquales ; Siqulde  fuot  Interni  triangulo  ctD. 
Quamobrem  angulus  totus  a niger,  aiburque 
vice  harum  pontonum, quibus  srquatur,  ntgrx  s> 
Arslbf  crubilitutus  , cum  angulo  nfeminigro. 
Factet  duos  angulos  duobus  redis  xquaies  t £o> 
dem  Dtodo  procedet  demonftratto  in  oppofitis  s» 
te  c.  Quare  pacet  propoficio  • 

THEOR.  IV.  PROP.  XXVI. 
Inx^Mslthui  ctrculis  aauales  angiti  xqutt» 
limes  ptripherijs  infipunt , ad  cc/i* 

. trajfiueadptrtphtrteUConHnmi 
ififillant . 

SI  fiat  duocircnli  squales gqoibui fiaot  duo 
anguli  (qui»  vel  ad  centra, ve  (une  nigri,  vd 
sd  circumferentias,  vc  albi . Dico  illos  angulos 
fidsccodere  portiones  circulorum  squales , vel 
^indUere.  Quod  eft  idea. 


Probatur  prtmb  de  angulis  squalibus  sd  cen> 
erum . Nam  Tegmentum  primi  c il  h squale  eR 
figmento feeuodi  ra  Si  Arcocl  arculi  prpfup- 
nooiantur  arquales.  Ablatis  ergo  i circulis  zqua* 
Iftss  fegmeotis  squalibus  portiones  squales 
remanebunt ; nimirum  o h , fir  r s« 

Quod  vcr6  fegmenu  c s H,  & B a $ fi4t  squa* 
Ua  probatur.  Quia  ex  defio.  9*  ea  Tegmenta  luat 
squalla*  quz  angulos  squales  includunt  r Sed 
M tte  A Tunc  squales . Siquidem  dimidij  funt  • 
ex  propof.sj.  huius  squalium  angulorum  nigro* 
rom  nd  cenctum . Quamobrem  circulorum  por* 
cioaes  OiBS»BMtAs»ia  quibus  ioTuaCg  erunt 
squales . 


» THEOR.  V.  PROPOS.  XXVir. 

In dqualtbua arculis^  anguit  qut  xquMus 
ptrtphet^s  infifluiUyfunt  tnter  featfua- 
ies  y fmc  ad  centra  yfme  ad  penpl}t- 
riae  confittuti  tnftftarft  • 

Hific  propofitioconuertit  antecedcntem.Sed 
allopado  ofienditor.  Nempe  per  re«lu* 
diooem  ad  impoflibile . Dftur  itaque  duo  circa* 
li  squales , & anguli  in  illis  a , & a , vd  ad  cen* 
trum  c.  & D ( qui  infifiant  peripherijs  squalibus 
B & M N . Dicit  eoi  a»gv/«/  fore  . 

Nam  fi  non  Tunc , ducatur  pundata  c x'»  quf 
f^lat  angulum  nigrum  adeemtum  c primi  cir* 
cuUstqualem  angulo  albo  ad  o centrum  fecundi 
circuli  * prout  volunt  aduerfarij . 


Tunc  probatur  angulus  n^gfr  ad  c centrum» 
vt  falfo  mentiuntur  aduerfarij  cR  squilh  angu- 
lo s albo  fecundi  circuli . Ergo  infiRaut  pe« 
ripberija  squalibus , ex  propof.  anteced.  Quare 
port-.o  periphcri(  P x ell  squalis  portioni  mm 
fecundi  drculi.  Sed  eidem  ex  fuppofitione  eft 
squalis  portio  P Ergo  portio  P Q^crit  squa. 
lis  fuf  pani  » x . Qupd  eft  impoflibile  • 

Eod^  modo  probatur  de  angulis  ad  pcrl* 
pheriam  a , & a . Nam,  fi  non  funt  squales.  Ad* 
uerfarius  faciat  cos  squales  trada  Unca  a uiErtt* 
qtic  angulus,  niger  ad  a,  f qualis  angulo  albo  ad  a. 
Quare  peripher;  portiones, quibus  infiflunt,N  r» 
te  P oberunt  squales  « Sed  quoque  portio  M m 
eft  squalis  eidem  pq^  Ergo  portio  mmor  nr 
dTet  squalis  maiori  n m . Quod  eft  abfurdum  • 
COROLLARIVM  1. 

Colligitur  hinc  primo.  Quod  fi  du^  line; 

in  circulo » vt  a b , 8r  c n intercipiant  duas 
squales  portiones  circuli,  vt  c a , &r  a d fore  in- 
nicem  parallelas,  quia  trada  a d incWlcate  angu- 
li nigri  alterni  funt  squales  ob  portiones  squa* 
les  , quibus  infifiunt  ex  pr;mifsi  i Quando 
rh  anguli  alterni  fiunt  ab  incidente,  vteft  ao 
squales»  dos  fuper  quas  cadit  ,paraUclp  funi  , 
ex  propof.  b8.  primi . 


' - COROLLARIVM  II. 

FLilcitur  rurfus  duarum  linearum  feredan* 
guld  decuftaotium  , &per  centrum  tran* 
fennttum.  Angulos  ad  centrum  qua:t(  circnli 
infiftce.  Nam»chin faciant  quatuortcdosAicD» 
K i . &om* 


7<  T R A C T 

IroiDneffC^  ir^ualcifiat » oponebict  ctiatn 
circumfcroniaii  quibm  Ia» 
nftuacefrec<]uales  : Et  i4e6 
ctrcumrerentiam  ia  qoAtiior 
poruonei  cflc  diaifanii  qnf 
dicuntur  quadrante» . Qua> 
requoq;  cniden»  eftjomoeni 
angulum  acueum  inltAcre  ml-  < 
oori  portioni  quadriocla  | 
quia  eft  m>norredo : Obtufum  99th  maiori  cir* 
cumfcrenri^  > quam  quadrans  fit  j quia  cft  nutop 
redo, 

COROLLARJVM  Hh 

Colligitur  item « Qu^illpique  In  etreo* 
lo  coniungunt  pa^eJas  «quale»  areas 
tercipl^te»  ad  parces  oppoficas»  Tt  Tunc  ao>  to»ar 
I F pundatf  conlungence»  parallelas  arcus  pquon 
Intercipientes  eoad  A o »&  a «adir,  sdlmn 
efie  psraJJelas , Ratio  eft  «quia  «edat  ac  fit  Io* 
(idens  io  punctas , dr  anguU  alterni  fint  arqoa* 
les  ob  «qualitatem  ponionoia  dreali  p o,dr  ac» 
quibus  infifiunc»  ex  propof.  jo.  primi»  pandat* 
quoque  cquidiRiotea  erunt  • 


COROLLARJVM  IV. 

DEducituretiam  . Quod  fis  epundata  pro» 
tendatur  tSrfimiliter  diameter  vfqoe  dum 
occarrant  ino, «qualem  focurj  diametri  portio- 
nem »quf  extra  circulum  prolungatur.vtcfi  do, 
dr  lineam  A c in  circulo  ei  «qunlifianicm.  Ratio 
cfi  » quia  se  >dr  a d pandat;  fune  parallei;  fini* 
liter » dr  o p»  dr  A o.  Quare  a o e d erit  paralie, 
logrammum,  ex  def.^T  priini . Quare  expro- 
pof. 94.  primi»  latera  aduerla  erum  inter  mk* 
qualia.  Vndeop  erit  «qualis  r<d;Ae,drfi 
alias  protendateodem  modo  idem  fequetor.Qaa. 
re  diamerer  produdum  extra  circalnm«qa^i- 
cur  omnibus  m circulo  exifientibus  fibi paralle- 
lis > vc  efi  c 0^  qu;  «quatur  tributio  circulo 
exilicntibos » & fibi  paralleUs  c 0|  dr  a o»  & K r» 

COROLLARJVM  V. 
OlligUurquoque  rede  » c poniond  eircall 
rubtendenti  effe  parallelam  lineam  ADtS« 
gentem  pundum  medium  pertpberip  TubcenCp 
B A c»  quale  efl  A . Quiailiffont  parallel;»  fu- 
per  quas  reda  cadens  angulum  facit  externum, 
dr  internum  oppofitum » dr  ad  eafdem  partea  «- 
qualem . Sed  angulus  a niger»  dr  s 19.  albos  fuat 
«quales»  ctim  rcdi  fint»  vt  didumeft  . 

Ergo  funt  tangens  a d»  dr  rubteodeot  sc 
parallcl;j  vt  figura  Tequenti* 

CORor.LARlVM  VI. 
Olligitur tandem.  Quod  fiic  feceturper 
medium  per  aliquam 
lineam  d centro  pro- 
ucnicAtem  » de  por- 
tionem circtthiquam 
fubtendit  fccari  per 
Acdium»dr  riccuccfa. 


A T V ? VI. 

Nam  anguli  ad  ceoernm  cqaales«qaallam<rlaa. 
gulonim  » qualia  fune  oRenra  album»  dr  oigrum 
ad  9 habent  etiam  bares  «quales » ex  sa.  primi 
p B » jir  a c » dr  «qmlibus  peripberi)»  lnfilln«x , 
TC  A c t dr  a B » cx  pr^ecd.  ft  ideb  erunt  «quiJds 
portiones  s a»  dr  c a. 

, THEOR.  VI.  PROP.  XXVIir.  toc.ii, 

/*  fircuU  4ngulus  » /n  ftmtcsrei^o  rt* 
{Im  ffi , autem  m maiore  fegmento^ 
mworreHo:  qut  autem  tn  minore  maior 
ep  relio . Infuper  annutus  matoris  ftg~ 
menti » reilo  quidem  maior  efi  ^ minoru 
yerb  fe^mi  angulut  minet  ep  rtfio , 

HAc  propofiiio  qninque  partes  habet . Sed 
qo; » primi  oftensi  epter;  faciles  euadanc. 
Primam  itaque  partem  primd  declarabimus.  Di- 
de itaqae » qaod  angulus  in  femicirculo » n eft 
c • niger  nigcrrimnrqne  fimul » evios  rertex  Ia 
dreumfitremia  eft  > bafis  rerb  iliom  Tubtendeat 
totos  diameter  a a » rtfius  eft . Qpod » ve  ofiea- 
datur»  ducenda  eft  reAa  co»dr  prolungtadm 
latus  c A io  o. 

Probatur  ingolus  externus  albus  c eft«qaalis 
angulis  internis»  6e  op- 
pofitis  A » dr  • tocioi 
trianguli  a c a » ex  pro- 
pof.  17.  primi  . £r«o 
eft  etiam  pqualis  aognio 
interno  ad  c » qui  niger- 
rimus oigerque  fimul  . 

Probatur . Nam  an- 
gulus A » dr  angulus  B 
luoc  «quales  eius  duo- 
bus portionibus»  8ta  quidem  oigr;»  aogolo» 
Terb  B portioni  nigerrim; ; Ergo  dr  e;dcm  por- 
tiooessuc  «quales  angulo  externo  slboc.  Quod 
Terb  angulus  a fit  «qualis  portioni  nigre»  patet 
ex  propof.  14  primi.  Nam  fune  anguliadbafim 
In  triangulo  IfoficleAC  D > cum  duo  eruta  fint 
femidiametri  a d » & c o . Quod  ver6  b fic  «qu> 
lis  portioni  »dr  angulo  nigerrimo  c»  eodem  ar- 
gumento probatur . Nam  triaugulum  cotan  ni» 
grum  ob  crura»  qn;  funt  femidiametri  eft  Ilbfco- 
ies » rnde  b»  c nigriores , rt  anguli  ad  bafim 
funt  «quales » 


Dicit  quoque . Quod  fi  in  mak>ri  fegneiMo 
fit  A B c angulus  erit  minor  redo » dr  fi  aogolns 
A n o » fic  io  minori  fomento  erit  re&o  oialof  • 
Quod » n probetur » trahatur  i paufto  a diafl» 
ter  io  vtrifque  fegmentis  a d • Trahaturqnc  cras 
«Dfacicns»expr;ccd.  probat  angulum  redom 
Bad.  Nam  angulo  ia  maiori  fegmenio  ABC» 
«ddit  partem  nigrajvnde  ABCoUnor  erit  reAosat 
angulo  in  minori  a b o parte  nigra  minor  oft 
idem  redus»quare  a i o maior  ertc  redo. 

DUit  undem  cimunfercnciam  maioris  fi^- 
meoD  facerpeum  rsda  fubtenfa»  angulu  redo 
maiorem : Ac  minoris  fegmemiredo  mioorean» 

ad 


IN  TERTIVM  LIBRVMELEMENTORVNf. 


A^quod  odeadendnm  iorpklatarprimafigDra 
Kaa  CB  eric  fubcenlai  Be  perlpherla  regmcoii 
iMioris  c B B , minoris  verb  c x s « ci^m  ergo  an> 
^laa  c r:das  fir,  8e  reda  c a ioera  circulum  ca. 
dat:  Patet;  «]ubd  circumferentia  extra  cadens 
c A faciat  Aiam  angulum  , ciUm  redae  b maio* 
rem  redo . At  in  minori  fegmcRto  peripheria 
cx  lineam  co  foras  relinquit:  Qaare  facit  cum 
c A angulum  redo  minorem ; quia  angulus  o c b 
maior  redus  eil » rt  prima  pane  huius  propof* 
eftoAeaAim . 

COROLLARI  VM. 

Colligitur  hinc*  Quod  fi  fiat  eriangulum 
rediogulum  qundeumque»  Ar  maior  eius 
bafii  b;far>am  diuifa  aiTuraatur  pro  centro  inter- 
oalid  medietate  eius  pr^iKOte  » circulum  oecef* 
farib  pcf  tres  vertices  cit'-emos  augalorom  re* 
daagali  efi*e  cranilcurum.Quoniamiii  non  tran» 
fifct , rcl  feraret  • vel  fupra » fe  fieceret : Si  feca* 
rec , ergo  tam  intra  illud  red angulum  trlangu- 
Imn  pqujie  el  pofTet  conditui  rontri  propof.  il» 
primt : St  fuper  tranfiret»  pofict  conditui  man* 
gnium  anguluna  redum  comprehendens»  8e  tuae 
angulos  redas  redanguli » vtpotecofflpreheo* 
fosy  ex  propof.  Bi.  primi  efiet  maior» 

THEOR.  VH.  PROP.  XXIX.  Eac.|t. 

Si  circulum  tetigerit  aliquu  reH*  lined, 

A contd^n  ver^  producat  ut  ali  qu4  teHa 
itnea  circulum fecans  i AnguU  , quos  ad 
contingentem  facit , aequales  funt  iSU 
MBguits  t qui  tn  alterni  Circuit  fegmemis 
confilunt, 

Sit  tangens  ctrcnlam  c L In  puodo  a » a quo 
reda  educatur»  quf  fecet  circulum  in  duo 
feg menta  * vtcA  a d » Hk  vel  per  centrum  tran* 
fibit, vel  non.  Sitrannbitpcrceotrum»eritpri> 
mus  cafns » de  quo  prknh  demoaAratio  erit . 

Cafus  1.  AfTcrlt  itaque  » qu&d  h^c  cranfien* 
per  cemnim  a d faciet  angulum » cum  tangente 
«qualem  angulo»  qui  compreheaditur  ab  alter- 
no fegmento  i nempe  ai^lum  nigrum  ad  a dex- 
trfi  angulo  c mgro  fini£l  regmeoii : Angulum 
Terb  nnifirtun  ^ a album  angulo  iegmeutl  dex- 
tri • albo. 

Probatur  verd»  Omoes  redi  anguli  funt  (qua- 
les . Sed  anguli  fegmtoto- 
rum  c*  & B redi  (uot  > ex 
prpced.  & anguli  c a d » & 
LAn»  quosperpeudicula- 
rls  per  centrum  tranfiens 
facit»  cum  tangente  funt» 
ex  propof.  aa  buius  redi : « 
Ergo  omnes  funt  cqualet. 
Cafus  a.  Dicit  quoque  Iden  ciTe » & eucnlre . 

Si  Uoea  dpuudo  a egrediens  non  craafeat  per 
centrum»  vt  io  hac  fecunda  figura.  Nam  angu- 
los dexter  albus  nigerrimufi^ue  ad  a i fecaote  a d 
taogeoteque  o L fadui  cft  «qualis  augalo  c feg- 
mensi  finiftro » ficuc  dr  alius  niger  ad  a ell  «qua- 
lia alcera  nigro  B*  Quod  »vc  probetur  trahenda 
cft  A f » qu(  tranfeat  pet  centrum  » It  triido 
crure  o f conAituendum  ell  rcdaogulum  tnao; 
gnlnmAOF.  ^ ’ 
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Probatur  propoA  Angulus  n/ger  o a o e/l  a 
qaalis  angulo  apud  r in 
-A  I»  triapguJo  AOF.  Sedifte 
angulus  fcA  «qualis  an- 
gulo nigro  a . Ergo  an- 
gulus B nigrr»  lr  niger 
apud  A funt  inuicem  x- 
quales.  Probatur  cx  pro- 
pof.  14.  huius » qubd  an- 
gulus r in  triigiilo  a df 
ut  «qualis  nigro  i : Q|^a 
eil  in  eodem  Tegmento  A B F o • Probator  quoq; 
quod  idem  angulus  f • fit  «quatis  nigro  a : Quia 
niger  d tz  anteced  red'>s  cft»  quare  ex  propori7» 
primi  > reliqui  nigerrimus  apud  a » & apud  f voi 
redo  erum  «quales : Sed  angulus  niger » niger- 
rimafqae  apud  a redus  cA : Ergo  ablato  angulo 
nigerrimo»  cum  quo  angulus  apud  f»  8t niger 
apud  A«qaaottfr  vni  redo  » rcAabunc  jauicem 
auguliFiIt  A niger  «quales.  Quamobremao- 
gulus  B angu  Io  f «qualis » cquablt  quoque  angu- 
lum nigrum  spud  a • 

$|c  probatur  de  angulo  dextro  L ad  » quod  fic 
«qualis  angulo  finiAro  ac  d in  fegmento  : Naro 
B niger » 8t  c albus  in  quadriiatero  c a d b > cx 
propof.  B(.  buius «quanturdutdius  redis » It  fi- 
militer  anguli  niger » ft  L a o apud  a «quaniat 
duobus  redis  j Sed  iam  oAeofum  <A  angulum  b 
nigrum  elTe  «qualem  sngulo  a nigro . Ergo  reli- 
quum nigerrimum»  8r  album  ipllus  eric  «quale 
angulo  albo  c an  triangulo  aco  fegmenei. 

PROB.  V.  PROP.  XXX.  Euc.JJ. 

Sufer  data  reHa  linea  deftrilere  fegmentum 
ctfCuU  \ quod  capiat  angulum  aqua^ 
lem  (Ut9  angulo  rtHilineo, 

DOcet  hic  confiituereqoodlibet  fegmentemi 
fttpcr  quamlibet  rcdam.quodcapiat  angu- 
lum «qualem  datoanguloredilineo . 

£c  quidem  fi  aogulas  redus  datus  fit»  non 
oportebit  » nifl  diuldereliueam»  V.g  cd  bi- 
fariam » It  ibi  centro  polito  in  l deferibere  fe- 
mtclrculum . Nam  ex  didis  propof.  x8.  capiet 
angulum  redum»qui  erit  (qualis  dato  ,*  cum  om- 
nes redi  fine  (quales.  Sed  fi  non  fic  redus  » at 
acutus»  vt<^» tunc  rosgis operis  requiritur. 

Sic  itaque  angulus  datur  ^acutus»  cui  «qua- 
Irs  capax  fuper  linei  c m facere  oporteat  aliqubd 
fegmeucum  circuli . Ducatur  ad  initium  eiusc 
linea  b a»  quj  faciat  angulum  acutum  nigrum 
(qualem  angulo  dato  ad  eam  ericatur  per- 
pendicularis» exiens  i pundo  c»  qu(  fic  0 C > &: 
portione  nigerrima  compleat  angulum  rcduoiK 
Ir  ab  «Icero  extremo  m pundau  alU  ducatur 

X c 


verfut  perpendicularem » qu«  faciat  angulum  ad 

Si  nigrum  ^qualem  angulo  nigerrimo  ad  c.  He 
namque  pnodat;  c L»  It  l m»  vt  fubtenf(  angulis 
(qualibus 


7»  T R A C T 

Ir^alibot»  ex  prApoT.rf.  prini  ernnt  «qualei. 
Quare  fa&e  ceatroin  i ioteruallo  Lcdefcribi 
poterit  circuiutfQoi  tranlibitper  M»npoce  per  fe> 
muliametrii  cqualem.  Si  luquc  in  hoc  Tegmento 
Cnm  Tapcr  Irneam  c m coaAitoaturaoguIattf* 
Itieerit  Mtfhslis  «n;  »/o  acute  xigra  ad  c . Qui  eft 
aequalia  angulo  ojato . 

Probatur  autem  ei  pr«mi(Ta  propofitlone  facU 
liter . Nam  angniua  ad  c niger  i c m eft  angulua 
ad  contingentem.  Ergoeric  xquaba  angulo  al* 
terni  Tegmenti  > qui  en  angulua  n • 

Quod  (i  velimoa  facere  angulum  obtufom » 
V.  g.  K.  Fiat  angulua  eodem  pafio  t quo  Tupra 
A c M ei  angulo  i arqaalis,8r  fado  circulo  d ccfi- 
tro  1 io  Tegmento  c b m hat  angulus  a . Nam » 
ci^mittes  prscedenti  propoT.  in  Tegmento  alter* 
DO  c B M erit  cqualn  angulo  obnifo  a c m » fc  n. 

PROB.  VIII.  PROP.  XXXI.  1 Euc.j^, 

A ddto  circulo  frgmentum  olffdnJeTe  C4* 
ficHS  ungulum  dqualem  doto  angulo 
rtBdtnto  • 

SIe  datua  angulus  oporteat  i circulo  da* 
to  A B cabicindcre  portionem  « qur  capiat 
angulum  «qualem  dato  angulo  q..  Ducatur  re* 
da  Dc  tangens  circulum  tn  pundo  a»  i pun- 
do  A ducatur  reda  a B > quar  faciat  cum  tangeo* 
tcDc  angulum  «qualem  angulo  prout  d^et 
propof.  24.  primii 8r Tegmentum  jitemum  ae  b 
capiet  angulum  b arqualem  angulo 

Probatur.NamcxBptpropof.huius  angulus  in 
Tegmdo  alterno  a e B 
capiens  efl  «qualia 
angulo  oigro  ad  a . 
Sed  angulus  niger  ad 
A Tadus  eR  «qualia 
angulo  dato  q;  Ergo 
Tegmentum. AB  B ca* 
pic  angulum  «qua- 
lem dato  angulo 

EXPENSIO  VI. 


A T V S VI. 

circullt  primb  , ^ Tecundb  auferre  TegmeoCi 
fqualia  Tcilicct  rfluidere  quahbet  Tuum  circulQ  hi 
duaa  portionrtiqu«  & fi  non  fiot  «qualestlnuic^ 
ill«  t qu«  Tunt  eiufdem  circuli  1 comparanda  eft 
maior  primi  circuli  • cum  maiore  fecundi » Arbs 
circuli'pp>tlonrs  erunt  inu'ccm  «quales  { ficut 
‘'R^l^or  primi  comparata  minori  fecundi. 


Probatur.  Nam  anguli  ad  centrum  Bi  Ar  L 
triangulorum  a.bt , flt  nigri  Tunt  «quales.  Ergo 
infjftunt  Tegroencit  % Ar  peripheri/S  «qualibus 
minoribus  as»  Ar  co.  ei  propoT. sA. huius » 
qu«a)bat«  'ab  «qualibus  circuUs  per  imagloa- 
tiooem  relinquent  portiones  pcripnerip  maiores 
AC.  B » Ar  c ■ n «quales . 

Probatur  verbs  quod  anguli  ■ albat»Ar  L niger 
ad  centrum  Tunt  «quales  t quemiam  baTcs  a B«  ftr 
ci>,  ex  przfuppontione  fiiK  «quales  t Latera 
Tcrb  t rt  Temidtametri«qualiumctrculoruffi  «• 
quales  Tunt,  totum  igitur  triangulum  nigrum  » 
coci  albo  «quale  eft . Quare  Ar  lugulua  ad  cen- 
trum > ex  prop«B|.  primi  e albus  enc  «qualia  oi- 
groL. 

T H E O R.  II.  P R O P.  XXXIII.  Euc.ip. 

IndejuMm  circulis  ffBultned  quatequor 
perifheruxs  fubtendunt  ^unt  uquales . 

E St  ebnaerfa  prfcedentls , ArTequItur  I vf» 
buiua » qop  8c  ipTa  conuercit  sA.  Sine  itaque 
peripberig  «quales ab»  Arcn»  qup  redit  Tub- 
tendantur.fuotque  anguli  ad  centrom  B»Ar  o cra* 
dis  femidiamecrit  a t»  Ar  e a conficicnciboa  trli- 
gulum  album  > At  ali js  oc»Atco  nigrum  dcli- 
•can  cibus . 


De  Peripherijs, 

Hic  agimus  de  Peripberljs  eas  comparando 
ad  inoiccmiAr  oftet^ndo  quales  fint  pqua- 
les , qualcTqoe  non  Tubeaot  «qualitatem.  Do- 
cemus etiam  peripheriam.  atque  adeb  circulQ  bi- 
fariam fecare  : Et,  Iicct  b«crxpenfio  fit  facilior 
pr«cedemi  , oportoit  tamen  poTponere,  cQm de- 
pendeat in  aliquibus  i demonftracionibus  angu- 
lorum prchibicis . 

T H E O R,  I.  P R O P.  XXXII,  Euc.aS. 


Probstur.  Qnlapcnpberixc.D.ArAi»  V*g* 
minores  prqTupponutur  pqualet,  anguli  b albos* 
Ar  c niger  ad  centrum  » ex  >7.  propoL  hoins  lunt 
«quales ; Sed  At  crura  Tunt  «qualia  ; Q^e  om- 
nia Tunt  Temidiametri.  Ergo  ex  propof.u.  prl' 
mi/lf  balita  «quales  erunt  quales  ionc  ABa  c D« 


lif  dquMus  ctrcufrs  > aquales  reHje  lineae » 
uqHales  peitpher/04  auferunt  matorem 
quidem  peripheriam  dqualemmatortaU 
tertus , minorem  verd  vnhutequalem  mU 
nort  alterius . 

Dicit  lineas  «quales  In  circulis  «qoalibtn 
(qubd  etiam  inuHigitgr  de  eodem , xt  oo- 
utClauiui,)  ft  AiQt  A B » At  C D in  «qualibus 


THEOR.  III.  PROP.  XXXIV.  Enc.|o. 

Datum  peripheriam  h furiam  fecare» 

Ad  hoe  «t  peripbcriaABc  bifarism  Tece* 
cor  • Ducatur  reda  Tubcendena  a c , St 
dioidatur  Ufiiriam  in  d , Ar  ab  ca  dtuifiooe  n eri- 
gatur perpendicularis  n s xTqj  ad  peripherii  pro* 
tenfa  ( h«c  namque  diuidct  eam  in  duas  ptrtcs 
«quales , ad  quod  probandum  ducende  Tunt  duc 
Uftee  niffliium  ABsftBC. 

ProbEtor 


/ 


nictci  portkm« . Quodri^^MwaftfCtur  ccafcca* 
m cfilcmidumctcf  o I « 


IN  TERTIVM  trBRVM  ELEMENTORVM. 

mod6  xrUkf  foiit  «qnies» 

Er^n prop.  httttu» 

8r  pcripberi^»  qu«  fnb> 

Wndaot  AB>&BCc^* 

In  Taoc. 

Probatur , qnbd  fob-  O 
teoff  fint  squales.  Nsm 
bafet  fuot  triangulorum 
squallom  ABS.a^UOC. 

H(c  verb  criaaguU  pro* 

, baotar  «qualia » «x  prop. 

**^^**®^  * ■ » eft  commune  r alterum 

▼erdcfus  sc  ex  cooftruAione  fecimus  «quale 


® ^ <0^1  tAe  anguli  ad  0|  adi»&ii>c 

xetti  fuot.  Quare  Sc  1m(S  am,  Scb  c «quales. 


expensio  VII. 

, o*  oram» 


Oe  fhculo  infcrifiu 
fcriftk  • 

QVemadmodum  egtcEdelldrs  Lftrofecniw 
^ dep<«ent»js  laterum  triaagnUi tum  re- 
Aaognli  t tum  obtufanguli  ad  «qualis  quadrata* 
• rtdaogula  conftitnenda . 

poitntijs  lloearumi  aut  In  elr- 
«ilo  fe  lecantium  * aue  circulum  tangentium 
V ’*  ^*‘^'***»  «dangulaqnedefcnbenda. 
Vtilifiou  ^niom  eogoitio)  quippe  qui  conicis 
SQime  weruiat,  tangtntiburqne  repertendts  * 
» recentibus  maximi  profit.df  rolidis  ipfis  fphp* 
ricUtConiclIque  ad  ioueaisfldam  eortun  folimca* 
ttaaditQafternac. 

THEOR.  I.  PROp.  XXXy,  ' 

Si  "I  ehcuto  itu  lltwit  -ft  fe  mutui  ft. 

cuertni  reaun^ulum  comprthenfum  fui 
/tgmenm  vuim  ^e<fu»ie  ci  rraun^t, 
jued  fui  feginentk  alttriut  (omfnhtit-. 
auar. 

C 

«fu*  ptopofitto  bfc  aoumerat. 
V^Vam  yel  mhf  lincp , quf  fe  in  circulo  fe- 
~ ™ primis  cafus,  Velrna 

mmm  ijMreiauicemrecant  ad  angulos  reaos; 

fecundna.  VelXna  caram  diameurcfts 
M 00  n fe  focanc  ad  angulos  refios  | ft  erit  ter- 
tMS.  Vcitandcre  neutra  earum  tranfie  percen* 
” angulos  rcftos  * feu  ad  non  rc- 
«os  recet . * ericquartus  cafus  : Qui  finguli  di  - 
•erus  pfsbarionesexporcunt. 

Pi^tts  calus  , Sit  igitur  drenlus  a s c D > la 
M doo  fMMtH  A » » ft  1 c fe  fecent  io  i dicit 
t«ftangttlapcs  regmcQcit  si  ftficroiuspft 
tsrtgmcodtafcerius  Ai.ftoa  f,aa  inaicem 
ifecqialis. 

Fauc*  quiacdm  ftgaieota  iSnt  fcmldlametrl 
uot omnia  «qualia.  Vade 
ft  «qualia  rcftangula  coo* 
ftitacne  • 

Cafus  s.  Sit , In  circulo 
CBS»  linea,  qoercftd  feres 


Probatur  verb  ex  propof. 7.  fecundi  redangn> 
Ium  nigrum  fiftum  ex  a m , ft  m b vna  cum  qua* 
drato  parao  om  cx  intermedia  om  eft  «quale 
quadrato  ex  dimidia»  quale  dl  pandatura  bo; 
quod  diameter  a b fedus  fit  In  «qualia  in  o » ft 
non  «qualia  io  m . Sed  huic  eidem  quadrato  ex 
dimidii  «quale  efi  quadratum  cx  dimidia  me; 

2uaie  eft  M c lunfto  tamen  eidem  quadrato  mo. 

Tgn  fi  boc quadratum  H o.  tum  i redaogulo 
nigro,  tum  i quadrato  M c auferatur  remanebunt 
quadratum  redangulumque  olmum  inter  fe«- 
qualia.  Remanec  probanda  minor . quod  duo 
quadrata  M C > ft  M o paruura  «qocntu  r quadrato 
pnnAato  b o . hoc  autem  patet.  Nam  quadratum 
oB  eft  «quale  quadrato  os  cilm  fint  femidiametri» 
ft  lioep  «quales  • ied  qoadnium  ex  o b rdm  fit 
bafis  fubteora  angulo  redo  m • cx  propof.  11.  fo> 
eundi  eft  «quale  quadratis  ex  m B > qnt^  eft  m c »i 
ftMoparuo  . Ergo  eiidem  qnoque  eft  «quslo 
quadrsium  pandatura  ex  o b.  i^«are  redjx.falinB 
trii  dqudli  pMdrdre  M c , quod  proban* 
dum  erat . 

Cafus  |.  Dide  tere  Ib.  Qubdfi  lines  CBfecnt* 
rie Aidiametrira»  ftnonadangulos  rcdosiad» 
bncTcraerit  propofitioj  Et  quod  redangnlonf 
comprdienfom  fub  fegmeuti*  vnins,  V.g.  fub 
c M > ft  M E erit  «quale  redaOgulo  compr^eolb 
fub  fegmentisaherias4ifp«<^»n>«<dMB.ftMA. 
Quod  > Tt  probet . trahit  perpendieularem  i mt»- 
dkute  linep  c b;  nempe  i pnodo  e.  qup  cadet  ex 
propof.  i.buliKCoroU.  in  centrum  e . Deinde 
cooluogic  ceotnim  cua extremos  redi  o b • 


Probatur  paulb  operofida  * quam  prpcedcns 
prt^ofitlonfa  pars.  Diameter  a b eft  fe^s  in  O » 
In  «qualia,  ft  in  m In  non  «qualia  : Quapropter 
rcdangulom  fub  parttbua  inf  qualibus  a M.ft  m s 
contentum  .quale  eft  nigrum  mab»  ft  quadra* 
I&  A Qjix  intermedraM  o femlnigrum  fimul  font 
«qualia  quadrato  ex  medietate  diametri  o s.  ex 
propof.  7*  fecundi » quale  eft  o b . ft  quod  idem 
eft  propter  «qualitatf  linearum  quadrato  ex  o b . 

. r<cxc  icces  Se<(  hoc  quadratum  cx  o b . vel  o B eft  quoque 

diametrii  in  M . Oicit.qubd  «qualrpropterpropof.il  fecnndi  quairatiacR 
fflexMi  ft  exo  B hoc  cll  knimigrof  ft  ex  «B  pandato  F R. 
' **  p *o«ja:  .aimnho;  Rf  pui.darum  vna  cum 

qua  tnito  fcuilr  • .'O  aua«Au  tnt  pqualc  r.digulo 


fxitdrerxmfaduffl  . 

M C » #>f  r./fd-.r.  1 . ft 

do  « «X  A M portione  disMri , ft  m b alu  cU' 


ts  TRAcnr 

mgrs  AMi  cit  Ctgmcatu<iumetru  ioafia  nm 
•nidrato  q^a  n o m • 

Sed  mod6  hoc  qaidrattira  q.a»  n propof.  ii. 
fecundi  eft  rqoalcdaoboe  o m.  fetninigro  > Se  m 
X minimo  nigerrimo  ob  angulum  reftum  x . 

Quapropter  poterimus  fubHicucre  loco  illius 
hfc  duo»reiniaigrom  ex  o x»  Se  mx  roinimu  ni- 
gernmum.  Q^re  quadratum  pundatom  x r>vt 
diximus  > cum  quadrato  feminigro  erit  cquale 
huic  redangulo  nigro  a m ■ aflociato  cum  qua- 
drato eodem  feminigro  o x * & minimo  oigerri-* 
moMX» 

A 


AbijciaCnr  Itaque  ab  Ttrifque  comes  ifle  fegu- 
niger  o x»Sr  remaoebut  adhuc  xqualia  triangu- 
lum nigrum  ami  cum  minimo  nigerrimo  qua- 
drato» quod  rrmanfit»  8;  quadratum  pun^aeum 
X F fadum  ex  dimidia  X X. 

Sed  huic  quadrato  punAato  n r fa^  ex  dimi- 
dia x a efl  «quale  redangulum  nigrum  fafium 
ex  Tegmentis  ioequalibos  CM  »fir  Matinc^CE» 
nimirumc  > rni  t cum  quadraro  ex  iutermedia 
X M h&o  I quod  eft  minimum  nigerrimum  X M » 
expmpof.  7.  fecundi  r Siquidem  linea  cx  cll  di. 
«ifa  in  «qualia  in  K»Srnen  «qualia  in  m.  Q»re 
dtioredangulanigra  A»  u nimirum  ex  Tegmeo- 
tis  dumetri  ,SrcE  ex  Tegmentis  altrriusalTocia*, 
ea  duobui  quadratis  mtniniis  nigtrnmt#  funr  «• 
qosUa  vni  tertio  | nempe-  quadreio  x F ex  1 e . 
Vade  erunt  «qualia  inuicem . Tolle  itaque  lUa 
qoadrau  minima  nigemma  , cum  fine  etuTdeiii 
qatndtatis » vtpote  eiuTdem  iocarmedic  x m > cir. 
Mwaae^snr  A^Mreci4»^«(irai 
MaB:r  iitmetri  am  «4« 

gnm¥e3»ng»l»m  ce.. 

Cafus4.  Sint  undem  dirp  redf  • quf  in  citcn- 
lo  quomodocumque  Te  fecMt  cflaiSro  x loM* 
Docaturqueperpunfium  M ad  centrum  diame- 
terAt.  Dicit  { qudd  redasge/am  ex  Tegmentis 
lintp  c E «^a/cefi  rcAaagx/o  ei  Tegmentis  lineg' 

XG. 

Probatur.  Nam  cxprfcedenti  cercia  parcere* 
^angulum  ex  Tegmentis 
A c M » & M E lincf  ci  eft  «- 

quale  re&angulo  ex  Teg- 
mentis diametri  a M,8r  U s* 
Sed  ex  eadem  rcdangulum 
Jq  . exTegmenus  cm.»  ie  i/t  m. 
gr-  ' lineae  X efi  eidem  re&aa* 

gulo  ex  Tegmentis  ditmetri 
AMjdr  Mx  «quale.  Ergo  re- 
pagulum cx  Icgmr  ntis  li- 
nee c s » rcpngnium  ex  fegmeiQLii  lincg  x • 
Tunc  «qualia  inuiccm . 

COROLLARIVM. 

COIligicurhinc.  Quomodo  datis  duobus  li- 
neu  m «qualibus  poterimus  eas  ica  fecare^ 
vt  cx  earum  Tegmentis  rcRangula  componantur 
«qualia.  Nam  It  eas  m circulo  accomodamus»ica* 


ATVSVC  « 

gula  ex  f.gniciuis  *)•  confeft»  *<ju*buntiir  ai 
iouiccm. 

THEOR,  IL  PROP,  XXXVl». 
iT»  exir4  tirculmn  fumatur  punlium  aU~ 
quod,  ab  eogue memutum  radant  du4 
ttiU  hnc4  , quarum- alter*  orculum 
tangat , aittra  [eett.  Reliangulim,quod 
■ ftJr  tota  fecantt , <y  portione  exterius 
inter  punUum  affumpmm,  fy  ennue- 
xam  peripheriantintercrpta  comprehen- 
ditur , aquale  eft  ei  quadrato , quod  de- 
fcTilutur  d langenee . 

DVos  cafui  h«c  propofitio  enumerat  • Nam 
Tecansi  rei  jJer  centromtranfic  » rei  Oon. 
Si  per  centrum  tranfeac , rc  eft  in  appofita  figa* 
ran  A 

Pt  imus  cafus  eric  1 intendat  demooRrare  re* 
Pngulum  Tub  tota  d Arfir  Tub  portione  i>  c*  qug 
inter  peripberlam  conuexam.  8r  punAum.aflum- 
peum  mediat»  comprehenTum  nigrum  ciTc  «qualo 
quadrato  ce6g  tangenti  dS|  Quod,  rf  periiciaty 
a pundo  copiaSus  ad  centrum  ducit  X e , quft. 
es  ao.  te.nqperpendicularisetic. 

Ex  propoC  8.  fecundi  cum  diameter  Tc^a  fic 
iB  s ift  par- 
^ . tes  «qualesf 
8r  ei  ^iada 
fuerit  iciRa 
excchds  x>c> 
rcdangulu  * 
quod  eft  ni- 
gruoAcntn 
prebenTum  i 

-C(^'D  A.fr 

adieda  oc,-  cora  qiiadraco  ex  dimidiae  * nimi- 
rum radio. .quod  eft  c.i  . cuias  Goomon  m- 
gfr  eft  asquafcqn^ato  ex  di  dimidiaifc  adiecra 
confedoy  nimirum  maximo  D x*  - 


Sed  hBScquoqod  ou\ 
ximo  txO'»  et  ( 


pofji.icct 
(qualia  duo  quadra* 
upondatQ  ex  D M 
8r  alterum'  M radip 

XBi  quodoftidea» 
ac  i|ltt4>cNiu«  Qno* 
moo  niger  cxx« 

Ergo  redangulum  nigrum  »a  inAdo  eodea» 
quadrato  c E Bf  culus- Gnomon  niger  ellr  «qoa- 
leiQucnicuciftis  duobus»  pandaconunirumiiE^ 
doeodemcE».  Quare » fi  Roc  c A * aitfeiatttr 
abrthTqqeremjfclHMr  rtOtagideMuigfem  d a» 
^ ifMdiirattim  punQatMm  ex  d a 

£^dt  quoqi  hanc  propoficionem-fcrificari  qui- 
vis refi  ‘ /eraaipcr  ceairaw  ecn  trMufrat » rt  eft  in 
feq.  figura  D.A.  NamcoUDA»8rpor^DC  ex- 
terius intercepu  faciet  rcAangulum  Aquale  qua- 
drato cangencU  ■ D . Vcver6probn.  Infamis 
trah^apuodo  concadui  ad  centrum  perpendi- 
cularem a E»  ex  se.  huius.RurTuTque  cfiuiti  c a bi* 
Tatiam  ia»E»abcoducic  petpendicalarcm  ad  cen- 
trum B I ex  I j . huius . Deinde  ducit  n^um  c e • 
Prob.  Quadratum  puodatum  cx  A r dimidii  $ 
* fie  adie- 


IN  TERTIVM  LIBRVM 

Se  «}le^  cft  cqujie  rc^ogalo  oigro  ex  tou 
A o,  Ar  adieda  d c » comite  quadrato  ex  dimidix 
Cf  ex  propoT.  8.  iecundi*  8e  addiio  xtrin^ue  «qua- 
drato mioinio  tr»  quadratum  e r cum  pundato 
V o I & redangulum  nigrum  cum  eodem  s f > Sr 
alto  quadrato  c f tam  fibt  comite  remaoebune 
•qualia  • 


ELEMENTORVM.  Si 

COROLLAR.IVM  III. 


rTT 


rlijF 


Hfc  autem  duo  quadrata 
romltaotiarcdangulum  nU 
. grum  • vtpote  ex  cruribua 
" C F|  fir  r ■ aquantur  quadra- 
to ex  femidiamccro  quale 
cft  c ■ 1 1 cuiua  Gaomoo  nl- 
^gcr,  ob  rcdum  angulum 
’ ’ * ex  propof.  II.  fecundi  • 


Ergo  pofluiaut  fubfUtaere  bocproiJlia«  9e  ite 
reSaogulum  nigrum  quadrato  boc  scicomilo 
squatur  quadrato  9 1 pandato  > flr  addito  mini- 
mo nigroFB. 

Athfc  duopuoAatumt  dr  nigrum  rainlmuni 
•qualia  funt  maximo  quadrato  de  , npoce  £ido 
ex  bafi  • flr  fubteala  angulo  redo  f , ex  pcop.  u. 
fecundi.  Qoamobremi flr rcdingulum nigrum 
comite  quadrato  t c sex  radio  1 c nuper  fub(U- 
cutoaquabkur ipfi maximo  fio.  Sedflrhui^idfl 
ed  aquale  quadratum  ex  ungente  o a>  6c  qua- 
druum E c • ex  radio  b 1 • ex  propof.  1 1.  ob  re- 
dam angulum  ».  Ergo  8^  ccdangulo  nigro  vna 
cum  quadrato  ■ c i erunt  aquaba . 

Tolle  Itaque  ab  ttrifque  quadrarum  bc>  ex 
radio  B B > aut  b c I quod  idera  cft  i rema»ehMttj>ie 

fxa/ta  fiudra/MM  DB,^re0dax«/xiM  ntgrmmex 

0 A»  C^DC. 

Quod  flr  verifkabimr  fi  ^ 

linea  d a non  cadat  ad  alte- 
ram  partem , fed  ad  eafdem  . 
panca»?t  in  figura  fecunda  ^ 
videre  Ucet . 


COROLLAR.IVM  I. 

Hinc  manifefiatur  { Quod  fi  plurim^  linef 
cadant  fecantes circulum»  omnia  rtdan- 
pla  d totia  ijt  iincist  8e  earum  partibua  extra 
eircaJum  remanentibus  inter  fe  efle  «qualia  ; 
quoniam  fuut  arqualia  omnia  toI  taOMntia  aU- 
ctiiua  ab  eodem  pando  exeuntit quadrato. 

COROLLARIVM  II; 

MAnifefium  quoqt  eft  tangentes  ab  eodem 
pondo  dudas  inuieem  «quales  exiftere  • 
Ratio  eft  ;quia  omnes  line^i  quz  tangunt  » fa- 
ciunt fuum  quadraturo  rcdangulo  alicui  fecantis 
«quale  ; Propterva  » flr  quadrata  debebant  efle 
«qualia.  Quare  flr  Utera  eorum  quadratorum 
«(jualU  efle  debebunt . • 


COnfiat  quoque  ab 
eodem  pundo  ex- 
tra circulum  affumpto 
non{  nifi  duaa»  tangen- 
tes duci  poOe  : AHo- 
quin;  fi  alia  duceretur» 
aur  infra  iDy  aut  fupra 
caderet»  & fic  duda  a a 
eius  eontadum  coniungente  effet  maior»  rei  mf* 
nor,qu6d  dfe  nequit  A angulus  ad  a cifet  maior» 
Tcl  minor  redo»  quod»  nec  efle  poteft . 

COROLLARIVM  IV. 

COnftat  quoque  »qnbd  fi  duf  redf  aquales 
ii  quolibet  pundo  exterida  bmimpto  in  co». 
uexam  peripherlam  Incidant » 8e  vna  earum  fic 
ungens , alteram  quoque  tangere  { Qnla  fi  non 
tangeret»fecaret«  Quare  ad  alteram  partem  pan- 
data tangens  duci  polTet » qu(»flr  ciTet  «qualia 
tangenti  alteri,  V.g.  oa.  in  circumfe- 

rentiam abeodempoodo  inciderent  trea  «qua- 
ieicontra  documenta  propof.  bb.  huius, 

THEOR.  III.  PROP.  XXXVII. 

Si  extra  drcultm^  fumatur  fwtBum  ali* 
quodf  ah  etujuefwilio  in  circulum  ca* 
dant  diu  relLe  Itnea,  fiarum  altera  cir* 
culum  fecet^olteta  in  eum  incidat . Sit 
autem , tfUtU  fuh  toti  fecante » exte^ 
rtus  mer  ^unBum , 0*  conuexam  peri* 
pheriam  afjumpta  comprehenditur » re* 
^angulum  aquale  ei , quod  ah  inctden* 
te  deftnhitur  qUadrato  » madent  ipfa 
cifodum  tanget . 

E Xtra  circulum  «fatum  funwtur  pundum  n>. 

flr  ex  pundo  du*  red*  incirculum  cadant » 
quarfi  rna  fecet, flr  factat  redangulufub  fuo  feg- 
mentooc»  flr  tota  a b comprcKenfum  «qualo 
quadratoex  tota  alterius  Incldctub»  V.g.  ex  ao. 
Dicit  eaw  ■ D ciradnm  tangere  M ».  Quod  , Tt 
Atmonftretur » dneendaeft  tangens  aliqua,  V.g. 
DFiflrconittngtnda  funt  cum  centro  pundum 
cootadut  huius  reda  e P,  & pundum  • iaciden- 
tif  alterius  linef  redi  Bs  t Et  fi  non  tranfeatfe- 
cana  D a per  centrum » ducenda  eft  altera  fecana» 
quf  per  centrum  tranfeat , qu{  fic  D B- 

Probatur»  Nam  triangula  album»  flr  nigeru 
fqualu  funt  lateribus 
fibt  cortcfpondenti- 
bus  t Quare  ex  aj. 
primi  angiili  f . flr  » 
eruit  f quales ; Sed  an- 
gulus  F redas  cft » ex 
propof.  BO.  quod  o F 
circulum  tangat.  Ergo 
8e  angulus  1 redus 
eric.flr  cbfcquderexCocoiI'  prop.ifl*  oa  urttUum 
tamjiet . 

Remanet  probandum . Q^d  triangula  latera 
halant  concfpondencia  fqualia . Nam  bafis  o s 
L commu- 


■ M 


it 
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jr A . nr<\  n#r  nrrum  duAam  diuidcrc  an?i 


communlj  e» , cru.  • u & • f nJiiii  cft : 
re  rcnuoet  probandum  dc  littro  crnrc  B «A  »». 
Id  »eri  ottendiiur.  Nam  quadrarum  fadom  rx 
B f eft  jquale  rcfiangulo  faSo  t»  tota  a Di  fc 
feciocnto  ejterhif  inter  perlpheriam . pundum- 

que  alTumptum  intercepto BC.  Sed  fc  hute ei- 
dem rcdanguloponituriiipropof.  hac  ei  fappo- 
fitlooe  equale  quadratum  ea  » 0 : Sed  quadrata 
equalia  lada  funt  ea  fquallbga  Imeribua.  Ergo, 
L latna , criifque  o • ell  {quale  cruri  D r. 
CoUi|€  bioc  lioeam  i poafto  citerlui  aflom» 


ptoper  centrum  dudamdiuidere angulum  in > 
comprehenfum  i taogentibua  ab  eodem  pundo 
nafccntibut  bifariam  a Ratio  eftgtjaia  predaata 
funt  duo  triangula  hinf » iotk  f-juaha.  Quare  g 
fr^coouerab  reda  diuideni  b fariam  angulum 
» • r neceflarib  per  centrum  tranfibit  | Qp6d  B 
non  tranfiret  per  centrum  al  ibi  tranfirct . V nde 
duda , <jup  tranfiret  per  crnttum»DE » am^um 
par  bifariam  diuiderct : Eft  autem  impolBbile , 
oubd  angului  io  duubua  locia  bifariam  diui* 
«cur* 
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TRACTATVS  VII. 

Jn  Ltbrum  quartum  EUmtmorum . De  infcriptwne,  circumfcrtp- 
tione figurarum  in  circula. 

MB  ER  quartui  agit  de  defcriptione  figurarum  refp«aiu4  ad 
circulum  i licet  enim  triangula  , & quadrata  pofSnt  fine  cir- 
culo  defcribi , commodids  tamen  cum  reliquis  figuris , aut  in- 
tra circulum,  aut  circa  circulum  defcribuntur . Vfui  reto  hu- 
ius Libri  pemcceflariuscft,  tum  folidis  in  fph*ra  .infcribenS 
dis , Se  circumfcribendis , tum  ad  comparationem  ezternz  fi- 
gurz  folidx,  cum  interna,  ex  qua  Archimedes  loliditatem  fphxrx  adinuenit, 
tum  ad  lineas , ehordafque  arcuum  inueniendas  , Se  tandem  ad  Miltutes  deli- 
neationes fortalitiorum . 


EXPENSIO  I. 

De  Prhuipus  , 

ANteqaatn  propofitiociet  ipfaaa^rediunur 
aJima  principia  > dcfiniliooer<}ue  ad  hunc 
libroxn,  fpccialiter  ^cftaiKes  op«it«c  aj^ce* 
rc  { ift«  Tcrb  fuD(  • 

DEFINITIO  I, 

ftffUnea  In  fx^^steOHinet  ditittni. 
Jr  nb«  fibgnUfuifyifrM , in/ctihitur  MMpiU 
fingnia  Uttra  «W/ , Im  ftn  Ufinhitnr  . 

Cdmdrbeai  agere  Relides  de  figurarum. lo« 
fi^ripciooibtis  , 8e  circumTcdpciombD*-  pauci* 
deurat  »9ttid  fic  figura  inferibi ».  At  cUcumferi- 
bi:  Quare  dicit  I ^bd>  fi  fic  triangulum  abc# 
cuinaeenlcraomaea  angulorum  taigane  latera 
alceriua*  vttangic  criangulum  pnrdiAumlate* 
rafigurp  • iopundls  *i  B>dr  cj  ^nbd  figu- 
ra caogena  in  veriicibui  Atia  eric  infcnpu  > alce» 
xa  ta^  ialaceribui  vocabitur  clrcumlcripca* 

DEFINITIO  II. 

SimflUtr  gtinm  fyy^n  dHnmfictibi  dlfkm 

amtircmuftriptn  Uter*  /of^nla  tnninat  aa- 
gida/  finfelci  in/aipts . 

Hcc  Definitio  cfboppofica  prpcedentli  defi- 
Aidjoe  clrcnmfcrjptam  E?  c t dicitur  tal'i  eb 
^•od  lacera  ciuacangaocaogaloa  Asia&c  alte- 
jiuabilcrlpcat. 

DEFINITIO  in. 
uSiline*  m eirenU  Uferihi  iutm  i-cwu- 
Jfjaru  njtripu  nngnli  tengnnt  eircnli 
fefipheriam* 

Sic  tiianguluiD  a ic  clrcolo  iofcribl  dicetur » 
^a  extremi  aplcea  angdorumc  » a c&  tanguoc- 

DEFINITIO  nr. 

Flgira  >erd  rtStlinan.  ciWe  efreamy^^i  dfW- 
tnr  i afim  fu^nU  c/ar»  f m drtnmitrihtnr, 


ttra  Hngnnt  etrtnH  per-pUriam  l \ 

Sic^nadrllateruffl  tv  s t circnmrcrlbltardr- 
calojquiaeloi  lacera  eircttlom  tangunt  ia  pan- 
dit M o Tt  fig^  I. 

Quare  pacet;  qnbd  quadratum  In  triangolo, 
nec  qoflibet  fimra  poffic  inferibi  inalia^cdai 
aliqa^  latuainiCTlptp,  eft  Idem  eum  dreumferi- 
bentia  latere»  vtquadratunrq^cangic  dicomlcri- 

R tam  figuram  xzT:  Ihnc  tamen  lofcriptionem 
ccc  Impropriam  admittit  Claulua  in  fine  Lib. 
F.num  ifi. 

definitio  V. 

S luMiterthcnhu  iafynra  reS  Unca  inferlht  dl- 
tiW,  raui  mendi  pcrtpitcrje  Utera  fign* 

r^ciremn/triptaeomingit^ 


Ireulas  aatem  akcafyitram  reffilinaam  de/crihe 
j cam  elrtkii  pcrlpbcrUrtfKgir  fmgdot  aagnU^ 
figura  inferi fta . 

Sic  circulus  NOFqerit  circnmrcripeaatriia. 
gulo;  qubd- apicca  dus  tangat  in  aiCtArin- 
icriptua quadrilatero  avsTi  qubd  eioe  lacera- 
caogu  in  pundU  m o P 

D E F l N l T 1 O VU. 

RSffa  linta  tiraUo  accmod  ri,  fem  eaaptari  di- 
rtrer}cdmciWcxir«9M  ut  rirntli  peripberia- 
firarint . 

Iu  oec  reda  A B>»  nec  cx>-  eft  coapuu  dreo- 
iojqubdciuadao  extrema  non  tangant  clrcu- 
L a Ium  i 


• "Dif 
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Ium  { Ted  roIiImErj<)ui(ieiusduo  ntrrma cir- 
culum tangant,  SrJn  circulo  fine  nfig.^. 

lemma  PROBLEMATICVM  PROP.  I. 

In  <Ulo  circulo  rcBom  lincom  occomodure , 
q»4  circuli  diametro  uon  fn  maior . 

COaptanda  fie  in  circulo  ab  d reda  «qoaltt 
redf  B»quar  efTe  debee  no  maior  diametro; 
^ia  diameter  eS  maxima  linearum » <}uat  in  ctr. 
culo  capere  polTunt,  rt  docuit  17.  propof.teRi). 
Ducatur  Itaque  diameter  a c d . Et  fi  ^crit  dia- 
merro  rquabe  dfetta  i»  Padum  erit  quod  quarritur. 
Nam  coaptatoi , A accomodatua  diameter  ^qua- 
lia refic  eft.  Si  etrb  b minor  Puerit ; Ex  diame- 
tro abfeindator  el  «qualis,  vc  a c , A ctmro  a , 
heerualloferAiC,  circulus  pandatus  cfercriba* 
tnr  fecans  circulum  priorem  b:  7i(gm  duQareQd 
A f attm^data  CirCiiU  A B d erh  dat^  b . 

Probatur,  qaiaefi  f qua- 
lis • ipfi  portioni  dm- 
metri  a c , quam  detrun- 
cauimusrrunt  enim  A ac, 
A A 8 radij  » 8c  femidla- 
metri . 


E X P E k S I o a. 

Ve  mutua  cheuii^  & trUuguit  infaiftio» 
ne , cr  cercumfcrtptfone . ^ 

Mc  Expenfio  vtifis  admn<{gm  tfl  pr^cipud 
quod  5;  propof.  aperuerit  taduain  «-dat.f 
tribus  pundts peripberiam,quar  tranfit  per  ilta, 
inueniendi;  A daca  portione  f isf  uli  centrum  re- 
pciica^i  quz  inucotioimmeofiM  vfua  habet* 

PRORL.  I.  PROP.  IL 

Jn  dato’ circulo  trjongulum  defetibete  dato 
ntaKgu'o  4i^ut4ngu^um. 

SIe  dercribrndum  ia  circulo  a bitrlangulum 
AE  D «quianguluffl  dato  triangulo  coicumq; 
V.  g.  V I R. 

Ducatur  reda  tangens  circulum  in  a » quf  fit  . 
c B » A i pundo  h.  coocadus  reda  ducatur  a o 
faciens  angulum  nigerrimum  apud  a cum  tange- 
ce  «qualem  angulo  $ ; ducator  quoque  alia  ab  eo- 
dem pundocontaduS,quf  fit  A s , qu(  faciat 
cum  tangente  angulum  n gruoi  «qualem  angult^ 
m I coniungaturque  ■ o ; B ir'.angiiUtm 
fiUutum  donUp^nli>m  triar^nU  v s x. 

Dices.  Lsocm  as,A  AD  pofie cadere vnj  fuper 
aliam  »aut  Bnirlcra  aliam } itaut  uon  cadat  >0  ij 
fcd  a d akeram  partem » V.  s.  r . Refpondecur 
enim  id  non  polTeeuenire.  ^ia  duo  anguli  ni- 
gerrimus » A niger  funt  minores  eluobus  redis  • 
quod.fint  «quales duobus  angal]R,Ai«  qui  m 
quocumque  triaugulo  Cunt  mtooret  duobus  it* 
dis  • cum  omnes  tses  ango  It  fine  «quales  duo- 
bus redis,  ex  propof.  17.  primt . Oeberene  au- 
tem eiU  duobus  rcd’s  «qualcE»fi  roa  liuea  ca- 
deret lupcjr  aliam,  cx  ptopof.  10.  pcimi  • qui« 


A T V S VII. 

tunc  Infiftcret  tangenti  cB.qusmobrem  malo» 
res  efie  quoque  deberent , fi  altera,  in 

alterius  partem  tranfiiet , puta  Inter  ac»  A ad 
In  B . Softito  boc  fcrupulo,  propofit*o 

Probator . Que  funt  «qualia  eni  tertio,  fiint 
zqualia  inu'crm . Sed  angulus  s ex  cooftrudi^ 
ne  eU  «qualis  angulo  nigerrimo  apu  l a ,A  et*< 
deasnigersiaaecfi  qubqoe  «qualis  angulos  albus 
X in  alterno  Tegmento  ab  d , ex  prnp.  Vf  Lib.g* 
Ergo  inter  fc  angulus  s , A b erunt  «quales. 
Eodem  modo  angulo  nigro  apud  a cfi  «qualis 
e*  conftrudione  aa- 

e A _B_  gulus  R , eidemquc 

nigro  apud  acR«* 
qualis  angulus  apud 
d in  legmc  r>  ABDI 
alterno,  ergo  R,  A o 

angult  micr  le  eruut 
^ zquiles . 

Sed  infuper  anguli  trianguli  eu^ulcomq;  foot 
«quales  duobus  redis-  Qii_ire etiam  horum  di^ 
nim  triangulorum  a E o » A v s R anguli  duobos 
redit  «quabuntur.Ablatis  tranuel  quolibet  duo- 
bus «qualibus  , i dato  v E$  angulis  R»  A s A 
ab  Infcripto  a b B angulis  e , A i>correfpnnJcn- 
ter  «qualibus»  reliqui  albus  a«  oi  a , A T truoe 
inuicem «quales.  Qiiamobrcmomn- s angui»  a» 
E,  A D trianguH  infcrtptt  erunt  «quales  omni, 
bus  angulis  v,  s*»  A t trianguli  dati,  pfout  opor- 
tebat oftenJ;re  • 

PROBL.  II.  PROP.  m- 
Circa datumitiCdlum  tnangulum  dcfitihe- 
re  dato  triangulo  a juiangulum A 

Sit  datum  triunguTsnt  nlg'um  , A circulus  s 
AB;  oporiestque  circa  hunc  ciientum  de- 
feribere  triaagulum  «quianguiumtriaiigirfo  ni- 
gro dato. 

Prolungetor  bafit  X s , et  ruentane  doo  angnti 
extoriorca  albi  x«  A s » Kepertaque  ruxta  1.  prop. 
icrti|  centiiQ  c » dutatur  ricumque  reda  fc  c ; Et 
diiode  alia » n^mpe  a c d centro  c educatur  »'qo« 
cdm  primo  duds  rapiat  angulum  adc^rnimcro- 
ce  ootatnmcqualrra  angulo  externo  albo  ■ dad 
teiangali  oigrr  Rnrfafqoe  aliaduda  c B cnm 
hac  alium  angulum  ceficiar  ad  centrum  «qoa* 
lem  alteri  «nguJoeiteiioii  aibo  dati  trianguli  ni- 
gri ads.  QvtbisBrnbiMfnnidiamerrit  durantuf 
perpendicuiares  » qu(cx  CoroM  propof.  18  ter- 
tij erunt  qooqud  tangentes,  quf  prndudecoa- 
ocaicntrmnccminfKMdtsO’  D.  L,  Aco>.ArAexB 

c D t ihfkmfirifnum  ««/a  max^/a  di-' 
gra  «quiangutum . 

Dkcs  Lineare  svAt  X noncoknrailnD. 
Rcfpondcttfr  cn>m  f;iatium  ad  centrum  clatt- 
fumc<.discB»  Acfandlala notatum  efieanga- 
Ium  » A confequ-nter  tradam  redam  pwidB« 
tam  Bfi  . ( Debet  cnim,!!  fic  videbitur,  trabi) 
incidentem  in  didaa  redas  d a . A B d facere  ao- 
gulo»  ad  X , A c nigros  minores  duobus  redfsg 
cu  radij  x •»  A c x angulxs  redoB  coodkMac  ijX 
maiores , vt  vides  : Quare  ex  def.  iB.  primi  ne-, 
cellarib  cooueniciK  inDHoefA:««A  ■ L I quod 
idsm  potent  ofteodr  de  Itoes  o A»  A in.  Qum 
conuenienc  In  l » propter  quod  fpatium  c ad  cco- 
irum  fie  axgulaeet  conirudloAe , A delinea 
L A , A D B ; qof  conueniei  io  c ; qubd  fpatiu  cru- 
ce figoac6cx,codcadiooe  aoguius  ladus  facriu 
Quod 
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Quod  »er^  eruni  f^atiotn  ftcMoIa  notatum 
angului  fit , quoil  prjrijf»fHjrw , fic  oftendiiar  . 

Nam  Coroll.  %.  propof  ii ; primi » totum  fpa* 
ciam  circa  centrum,  quod  Utera  c , cruce , ftel- 
lola  ootatuni  eft  » quatuor  redis  ;tquale  eft.  Item 
anguli  ad  & albus  eaternus  , nigerqae  internas 
funt  squales  duobus  redis , cx  propof.  io«  ficut 
8t  anguli  ad  s externus  albus , 8c  internus  niger 
fune  «quales  duobus  redis  »qni  duo, fr  duo  fimul 
fum  quaioor . Quamobrem  , cum  angulos  ad 
centrum  cruce  fignatus , 8c  alius  Utera  c notatus 
fadi  fint«(^ales  albis,  8c  externis  ad 
fpatium  llellulanocatum  erit  «quale  duobus  ni- 
gris internis  ad  s , d R.  Sed  illi  duo  interni  futre 
minores, ex  prop.t7.  duobus  redis  j Ergod  fpa- 
cium  ftellula  notatum  mioos  erit  duobus  redis  . 

Quare  lincp  e c,  & c i i pando  centri  dndp  non 
erunt  io  diredura*  ex  Dropof.li.  primi  ;Sed  fa* 
cknt angulum,  dquidem  non  Terfuscrucem  . 
vel  c illi  enim  anguU  maiores  fune  duobus  re- 
dis . . Qn,are  angulum  efficient  vetfua  ftcllu^ 
iamliflcis  ec,d  CBconclufum* 


8c  niger  s fune  atquales;  cum  redi  fint , ^(fg 
vero  A V eadem  in  rtrifqoe  triangulis  nigro,  d 
femialbo. 

Sed  fi  duo  triangula  hibeie  duos  sngolos  cqu*> 
ies  infuper  , d alios  duos  item  «quales,  l^nfq; 
aliquod  «quale,  arqualia  quoque  efie,  quoad  reli- 
cuos angulos,  d latera  cx  propof.  17.  prirnteon- 

Ergo  latera  v R.  d v a equalia  erufit  inuirein. 
Idemque  demonfirabinirdevR, d vt.  Quare 
tres  Uner  s v»  d t v,  d r v erunt  «qualesj  pote- 
runtq;  deferuirepro  femidiantccris , d^  io  quo 
coooeoiuot  pro  centro  . Quare  defcfiptus  ex  v 
circulus  tanget  punda  s t r laterum  trUbgult. 
Vade  triangulo  erit  infcriptua* 

COROLLARIVMI. 


Frobarnr  modb . Quod  hoc  triangulam  fic 
«quiJOgulum.  Namquwiltnettm  ceac  ,quatuor 
angulos  habet  «qoalet  4-  redis  vt  r;.  pr. . Quare 
ablatis  duobus  red  s A;  d e per  imaginationem, 
reliqui  duo  remanebant  duobus  redis  «quales. 
Sedd  anguli  dari  trianguli  ad  R cxtrnutalbus 
internus  niger  fune  duobus  redis  «quales  t Er- 
go erunt  cquilet  inoicem  fimul  fompti.  Sed  an- 
ulus cruce  notatas  e(l  «qudis , qu6d  ita  feceri- 
mus sngulo  externo  sd  R dati  trianguli  { Ergo 
oppofitusoerit  «qualis  0 gro  ad  r interno.  Eo- 
dem modo  probabitur  de  angulo  i.|  qubd  fic«« 
qualis  angulo  nigro  ad  $. 

Sed  omnes  anguli  cuiufcnmque  trianguli  fune 
duobus  rcd>s «quales . Ergo, eum  duo  Interni 
s,dRfiot«quales  duobus  c*  d Lj  d 

angulo  reliquov  daitirianguli  re- 
manebit «qualis  . JljMjrcaagidicLOXTmiSmirar 
AsgaU/mvs.  Quod,dc. 

PROBL.  in.  PROP.  IV, 

U iito  ir Ungulo  Circulum  itferihere 

Sit  deferibendus  Circulos  In  dato  triangulo 
A • c . Dioldantur  per  pundarss  av,  viduo 
quitibet  anguli  bifariam  an^ituS  a »d  anguins  i, 
di  puado  V,  in  quo  fe  iaterfecant  punda» 
ducantur  dd«  liltribus  perpendiculares  , q«« 
finev  T,  dv  s,  Y R • Qu«  probabuntur  *qual«. 
Vode  pereart, extrema  tammam  femidisBaetro-^ 
rnm  poterit  pcripberia  tranfire  s t r . 

probatur  itaque  lineia 

C,, -T  jp>rp»nrfifnlarei  ad  late- 

ravR.dvs,  primi  elTc 
«qualtfs  . Algull  ad  a 
albui\^d  mg«  ptrdlol- 
fioQCBle.quam  linea  pun- 
data  raci>funi«qOa»*» 

• angulliqtto<]plcnigpfd, 


r^OlIige  ex  Io.  Baptifta  Benedldo  doo  latera 
fuperare  reliquum  lineis,  d fegmentis  fiils 
(ingentibus  circulum  v.  g.  duo  latera  c i^  d a C, 
alterum  a» fuperare  fegmentis  tangentibus  cr, 
des.  Nam  demonlirttum  efi  bafim  a R elfe  «- 
qualem  bafi  AS  ^«quilltatem  fuorim»  triaugti- 
lorfi,  d qma  funt  eangentes,vt  ex  Corol  a.  propi. 
gd.  tertij,  d idem  dicas  de  bafi  t s,  d i a.  <^are 
h«c  duo  fegmjta  a s,  d b-t  reliquum  erus  a b in* 
tegrabunt , d refidua  remanebunt,  qnibus  exce- 
dunt sc,d  CT,qo»etUm  fune  tangentes, deofr 
fequenter  «qoalet  *d  fi  angulus  c redus  elfm, 
quod  hic  non  cR,pqualea  etiam  femidiainccris  rd, 
d TY.  ' 

COROLLARIVM  11, 

. r 

COiltgitnr  quuque  quhd,  cikm  fegmeau  ei^ 
ccfTas  huius  e <,  dCT  fini  ^ageocet ; e» 
rum  quadratum  , fi  quodlibet  fegmentum  fuma- 
tur feorfim  »etie'apq«afci  d*  prup*f.  jd.  tertij  re- 
dangulofado, diota  fecaote  c 4.  dfegmento 
extra  drcnlum reftnojtuteq  j.esiamlfc  4 traiP 
firet  per  centrum . Quare  fequltttt  «pioquc  fi.  fA 
per  duo  fegmenta  eteefue,  tamquam  vno  litud 
fiat  quadratum  . IlJud  fit  eidem  feSaftgidO  qfiR^ 
druptum:  Quoniam  eft  quadruplum  qu^drifi  e* 
vntcofcgmentofadirtcoUeg  ad  propof.  d.  fe- 
cundi . Quod  fi  angutus  C redas  fit , em  hoo 
quadratum  ex  duobus  fegmentis  fidum  «quale 
quadrato  ex  diametro  deuripto.  Quoniam  h«c 
duo  fegmenta  ei  diametro  «quantur  ea  ratione, 
vt  dixi  IO  primo  Cocol.  quod  pqitantar  dttobui 
femnEametris . 

PROBL.lV„  PROPOS.  y. 

Ctrca  datum  triangulum  circulum 

dtfcrmte.  • • 

Sit  triangulum  ai, d 1 c,. circa qood debeat 
circulus  duci  . Diuidantnr  bifariam  qu«iu 
bet  duo  eius  latera,  d ( Who  qOod  fic  nlerfiaeium, 
fed  facilitatis  gratis  ) a{rumantur.duo  latera.qu* 
maiorem  angulum  clRudaosv,»^  * 
difque  dimfioois  du«  perpendiculares  exuen- 
tur V R,  d I tx^qu«  cotiueoleea  in  r s vt  plRet,| 
fiduceretnr  reda  ab  » 1«  a- 
pundatit  pcrpeodicularibus  angulos  minore^ 
#edif.  Quare  ax  prop.iB  pr  Coo- 

hiogantur  itaque  vertices  trianguli  rtdis  a ^ gi 


ts  T R A C T 

9%,ti  C%..  7imfmh^Juiowneni»tUtp^ 
deftruirep  0 /tmidumetris  ptr-fbrrta  ABC» 
^ pumGfrn  %.  ctntro  T%9  (•■re*lc  dn*  >€»/#• 
putxtremeitrunfM»  Aic  trMfgnHtt, 

Probandum  i u^oe  primb  eft;  Quod  rcAr  a k » 
^ & t,  B nnc  zqualca  . 

— Triangula  nigrum  » 8f 

album  (uot  «qualia  . 
Quare  » & bafec  a E. » fr 
BE.erunt«qoalea.  Quod 
vero  triangula  fint  pqua» 
)ia>probacur.  Naro  rnum 
crtta  A V nempe  albi  cft 
«quale  alteri  f % nigro  (ibi  correfpondenti . 
Crus  autem  ? il  pundatum  commune  • Angidl 
quoq^adf  n'ger.&  albua  »qualei»eo  quod  reai  • 
Ergo  ex  pronof.n.  psirai  tota  ttianguU  nigrum 
nempci  & album  erunt  «qoalU  • 

probatur  deinde  ^ quM  etiam  linea  ^ c fit 
«qualis  line«  ■»  & Ideo  «qualis  quoque  IJnec 
E a Qopnii  triangula  E b 0^»  dr  eq^c  habent 
crus  BQ^t  drQjc{«qualia{crus  verb  EQ.comfDU> 
ncangulorque  ad  q redos.  Vndebafes  rubtco« 
£«  E 1 1 dr  E c erunt  arqualea  . £r/ic  cif culus  cea- 
tro  E per  A B c tf»t(ihu » quod  erat  probandum. 

COROLLARIVM  I. 

HTne  ellicltur . Quod  fi  edtrfi  intra  trUngulu 
cadat.omnea  anguli  rriieull  dati  Hnt  acuti. 
Quia  Innt  in  maiori  cirrnli  Irgmemo  . Siverb 
rrntrnm  cadat  in  aliquo  laterum  angulum  oppo> 
fituro  hu>c  larrri  rlle  re^um . Qirod  fit  io  fe> 
iBtcirrulo.dr  larua  In  quo  crnrril  fitSiamrter  . Si 
Vcib  cadat  iDira  tnigulu.anguiu  lateri,  cut  cetru 
p«ope»cR  oppofituiiffe  obtuau  1 quiacA  In  mino* 
«i  UgmentOiquc  omnia  patent  ea  propoCaS,  l.|. 

COROLLARIVM  IL 

HIne  quoque  rcqoitur,  Id  quod  fupra  dixN 
mus  propof.  f r.  l.^.qnoroodo  datis  tribus 
ptioAisnon  io  di recuro  pofitit  louroiatur  cir. 
ComLirntia.qu*  tr..nlrat  per  ea  punda  : nam  fi 
cogitet  apices  utanguli  AtcHTe  tria  punda  da- 
ta,^ ea  iungat  laterHaua  bc  . A ba»  Sr  c«tera  pre* 
Rei  VI  in  propof.  propoficura  exequeris  t &ea> 
dem  probatio  militabiC.Viiie  qu«  citau  prop.ii. 
1.J.  diximus. 

expensio  III. 

Ve  muiU4  ^atulreli,  &•  circuli  infcriplio- 
ucy  O"  cucumjertftiane . 

Slcot  (jcilu  elt  I|{C  qiutnio,lta  non  admodam 
utilitatibus abundattvnde in  illa irarooran» 
dum  000  cft . 

PROBL.  L PROPOS.  VI. 

laddto  circulo  ^uadrM$tm  defcnbae, 

Sit  datus  circttlua  a • c o > cuius  centrum  T» 
io  QUO  deicribendum  fit  quadracum  . Da> 
cancur  duo  diametri  fccaotca  icad  angulos  re* 
dos  AC»  &BD  lupgamurqoc  extrema  eorum 
quiiuor  lineis,  n aj, co,  dc»  a« 


A T V S VII. 

fatimtaue  quadratum  .*»  dide  iirtulo  infcrlptuM  • 

Procatur  triangula  alba»  8r  nigra  funt  «qua- 
lia ex  i4.propof.priroi  pro- 
pter «qualitatem  lateru» 
qui  funt  reraidiametri , 6e 
angulorum  ad  centrum  r 
aJbi.fr  nigri  «qualitatem 
cum  omnes  fectr.mus  re- 
dos{  qoare»fr  bafes  B a»  fr 
AD»  fic  B c , & c D erunt 
«quales  . 

Autbrenids  anguli  ad  centrum  funt  omnes 
«qusles . Quare  ex  a^-  terti)  arcua  quibus  infi« 
ftuot,  fr  fubcent*  i)t  erunt  «quales.  lqluper,fr 
anguli  omnes  a,  fra»  frc.fro  funt  «qualcsi 
cum  fint  io  remlcirculU  . Ergo  figura  abc» 
erit  quadracum . 

PROB.  II.  PROPOS.  VII. 

Circo  dotum  circulum  ciuadratum  deferibere» 

IN  circulo  ducantur  doo  diametri  ad  redoc  bo* 
guloBA  B»  fr  CD|  ad  quorum  rxtrtma  du- 
cantur perpendiculares  oc.frcP.frBQ.fr  t^o» 
qu«  conueoient  in  quatuor  pundis.c^  ran/ri» 
tent  euadrattm  OcQf  tltiumf  rip  « ci*rrWo  ACBO. 
Ptobatur  latera  poAremb  trada  funt  linee 
perpendiculares  diaroe» 
eris  t pro  rt  lecimua»  fi- 
cncjy&illi  fibl  inuicem 
funt  perpendicutarcB  • 
Quare  latera  eruoc  dia- 
metris parallela  ex  bS. 
primi.cum  angub  interni 
T.g.olgriE»frofint  re- 
di . Propterea  cx  prop. 
]l  inuicem  quoq;  erunt  parallela  h«<  latera , fr 
fpatium  Qigromlcrit  pirjllelograroum  ficur, 
& album . 

Sed  omne  parallelogramum  cx  propof.iq.  pri- 
mi babec  angulos  oppofitoi  «quales  t Ergoan- 
guli  o » fr  c nigri  q,.  fr  P albi  funt  redi : Quo- 
niam anguli  oppofiti  nigri  ad  c » fr  o,  ac  albi 
ad  o»  fr  c cis  oppofiti  ront  redi . Infuper  cx 
eadem  propof.fr  latera^pofita  «qualia . Qua- 
re latera  o c»  fr  q p»  fivoc  rc  0 q^.  fr  c P 
arqualia  erunt  diametris»  fr  ideo  iMcrfe.  Vnde 
figura  o o Q^r  erit  quadratura  circulo  circum- 
feriptum. 

PROBL.  111.  PROPOS.  VIII, 

In  lUlo  cjunirule  circulum  defcrihcrc. 

Slc  quadratura  e<^s  T»  In  qno  necclTc  fit  de- 
feribere  circulum . Oiuidantur  fingula  Ikc- 
ra  bifariam  io  aocb»  red«que  ducantur  ab, 
fr  c D Et  fb’  fe  decuiraat  io  v fiat  centrum  io- 
teruAilo,  rt  placet ».  g v^.  /^cmtirailuitram- 
fihit  per  OMMU  atia  pM>da  d,a»c  ta  lamh  uda. 
Probatur  quoniam  V » lioe«  v a , v c » fr  v d. 


r 


> ^ -X 


funt  «quales  : Ergo  pro 
diametris  deferuire  pol* 
funt  • Quod  rerb  fint  •- 
quales»  pacet»  funt  enim 
inter  parallelas  «qoalet» 
fr  fimul  funt  parallele  «- 
qualium» cum  de  medie* 
tate  in  niediccacem  dud« 
fine 


IN  QVARTVM  LIBRVM  ELEMENTORVM, 
fine  t Qoapropter  (i<'uc  Tunt  cquiles  dimidio /a> 

cenim  , ita  erunt  a;i)ualei  inter  fe.  Nam  et 
propoC  }$.  primi»  <)ux  parareJIai , 8e  c^ualea  ad 
cafdem  parte»  cooiiiagunt»in(er  feiequjIeaApa' 
nJiela;  Une . 


PROB.  IV.  PROPOS.  JX, 

Crrc4  tUmm  ^Hairatum  drculHm  dcfcrtlxre 

TRahaacur  in  quadrato  dato  a ic  o duo  diA- 
metri  ad  anguloi  re^oi » a o » & • c : £( 
pondo  K • in  quo  fe  fecant  fado  centr»  inter* 
oallo  MC  ducatur  circulua . Iftc  enim  per 
ocreic ca  8r a»  do.  traniibit»&  ideo  eriteire^ 
* B,  quadratum  • circulua  ciccun>fcriptua . 


Probetur  Attalus  »ac  redua  ,&•  laeerai  a** 
dACBqualia.  Ergo  anguli  ad  baftm  B»  8rcB* 
qualea  in  triangulo  b.  a.c  % Ideo  (emiredi  e*  pro- 
P0H17  Cor.  |.  primi.  Idcmoftendeturde  alijt 
anguiia  b a m . &c.  Quader^  lineat  b m » & m c» 
ficuc»  dr  A M » d M D erunt  xqoalea » vtpote  bafet 
aqualium  angulorum  habentium  anguloa  aqua* 
lea»nim<rum  femiredoai  Ergo  centro  m eircn« 
luB  duduaper  a a c d Terticea  traufiblt : Vod^ 
eiit  dreomferipeua  arculoa  quadrato  a a c o • 

COROLLARIVM» 

Colligitur  hinc.  Quadretum  cfrcumferlp- 
tudTedapInmquAdratilnfcHptf;  Eoqnod 
latera  i^cripe!  fint  diagonales  quataorquadra> 
torum»  ia  qua  diuifum  eAcircurofcriptum  pan- 
datum , VoJe  iUa  ex  prop.jq.lib.l.  diuidunebi* 
fariaro  . Cum  ergo  quadratum  inferiptum  oc^ 
cupec  quatitor  medicutes  circamfcrt|^  folum- 
Biodo : Circumferiptum  erit  quatuor  med|etati«. 
boaixuiui»  Propurea erit  duplum» 

expensio  IV. 

Dt  Ptnugoni , chedif,  mutiu  mferiftid 
iK,  O*  circHmfaiftiont . 

D)  Cdlior  c({  hzc  qnirtla,  qam  przcedeBi  i 
icd  cuna  maiori  rtilitate  contundi  eR»  fi 
4aidem  fundamentum  cA  Icofaedri  fph^ra  m- 
fcnbcodt  » d innenien^  chorJaa  » quamplurl- 
> n fuo  loco  docebimai»  la  trigonometrlA 
■cccflariaa « 

(.EMMA.  PROPOS,  X. 

tftfctles  lrunga'mncod}itiiere,^K(>d  hdrtat 
vtrumqiie  ttrum,  ifu*  ai  i-ifim funi, 
tugdarma  Jupliim  ttUq'u . 

LlneaquacumquemedU  » d extremi  ratione 
IcceturiVt  docet  15.  ptop.  litcuadi;  iu  rt 


redangulum  fub  fegmenco,  dtoca  c^prehenTum 
cc»d  cv  aquale  fit  quadrato  ex  maiori  leg« 
mento  fado»  nhairtim  c v . In  hoc  itaque  ext^ 
momaioriafegipenti  v fado  centro  deferibatur 
circaluaadinteruaiium  totioa  vc>  dabextrc' 
mo  c accomodccurinhoc  circulo  aqualia  linea 
maiori  Tegmento  v o.qaa  fite  Dcoaiungantur^ 
extrema  T,d  Dcrure  vp.fadumquceritwf/A/i, 
tmusdm  «aga/i  «d  hafm  c$  & ^ tfiiifito  v ei  1110 
tfunt  dnfluU . Quod  repofeit  propoficio. 

Quod  vtoftemiatur  ducenda  efi  dc  punda- 
ta,  d per  (ria  punda  t nimirum  o»d  oducen.* 
dttacRcttcaIua»ex5.  propof.  huiaa* 


Probatur  anguli  ad  bafim  c»d  o id  omni, 
triangulo  irquieruro  fune  aquales  ex  »4.  propof, 
primi»  Sed vmiaex ifiia» niimrum  o eAduploi. 
anguli  V.  Ergo»daieer. 

Probatur  minor.  o fit  duphaa  atigul) 

V.  Siquidem  angulua  v eft  aqualia  parcfalbta 
anguli  D.  Sed  pars  alba  efi  medietas  anguli  co> 
tothu  D I Elgo  angulus  v eft  minor  dintidib  an* 
gulo  toto » vtpoce  eius  medietati  aqualk . 

' Si  negea  maiorem  propofitiottcm  , Nempe  atN 
gulurc^epqualcm  pacti  albe  d aoguHjieaoRati^ 
detur. 

Linea  CD  ungens  eft.  Quare angulutalbot 
•d  o i tangente  co>  d fecante  «.o  fadus  cx 
propbf.  ap.  tertij  Muabitur  angulo  v.  afttrni 
frgmenti  evcip  ( nqaidem  oo.pecipbprU.re» 
manet  pro  alio  fegdiento)  Q^e  erit  ^ali« 
d.  Qi^rerb  CD.tMg^nifirtnoncltdubirBite 
dumexpropof.  }7;  tciiii.  Quoniam,  redangb. 
lumfab  tota  fecante  v c»  dCcgrnemoexteriAs 
afiumpeo  cc  efid)uale  i^adrato  ftdo»  ex  CD. 
Nam  DC  fecimus,  pqual^  linef,o^qtf^-*ilia 
eft  ( n eius  quad^tum  fii^quale  redangulo  fub 
tota  vc»  d-  portione  c c comprebenfum. 

Si  eero  neges  minofeffl^hnimm  albam  pa  rteny 
efie  medietatem  totiut  ahgult  d . 

Probatur.Triangnlum  nigrum  eft  «qnKrrammi 
Ergo  anguli  nigri  v • d d ^ bafim  ltim(qu«lea» 
Sed  angulua  ad  D albus  eft  f^^uatis  angulo  v»ec 
diximus.  Eigo eft mecfictattotiur  anguli  d>  d 
pars  nigra  alia  medietas  t Comtum  pari  alba  r' 
tum  nigra  anguli  o tpff  angub  Vfquencur»  d 
ideo  Inter  fe . 

Quod  eerb  triangulum  nigrum  fie^quicna* 
ram  j probatur  . Angulua  c eft  (quales  angdo 
D,rt  dixtmusilgolua  d eft  fquilis  fuf  parci  oigrp 
d angulo  nigro  v»vt  probauimus.  SedanguTut 
albus  o rtpoce  exterior»  eft  pqualis  cx  propoC 
17.  primi  iftia  duobus  nigris  inccrtonbuti  d op- 
pofitia  ad  V > d ad  D . Ergo  eft  etiam  ^luKa  an* 
gulo  c quamobrem.  cx  prop.if.  pnmi. angulus 
C*  d angulus  o»  tanquim.fqttaiea » babmunt 
bafea  (qual^t.Co»  d cD.  Sed  cd  eftTqualia 
ccirl  V o cx  dfedHoiiBt  lrgo»d  c«  cric  cma  ci- 
den  fqvak  « 


co- 


ss 


T R A 

COROLL  AR.IVM 


C T‘A  T V S VII. 

occupcnc»albus  addittii  daai  ftipTraddctt  vt  fiaot 
fex:  yndecotuifex  panes  occupabie^aquuao* 
guU  duo  redi  diuidereotur* 


OVare  H partumur  duot  redoe  angulos  io 
ao.  parces  angulus  v duas  panes  fibl  yfur» 
pabicT*  Relidi  md  ad  balim  ijuUibec  excis 
continebit  i)uacuor  partes . (^la  omnis  trian- 
guli eres  anguli  duobus  redis  fuoe  «({ualcs  > ex 
prop.17-  primi.  Quare  cum  c»doad  baftm 
contineant  duplum»  ?t  oAenfumeft»  fi  angulus 
«d  A aiTumat  duas  panes  t reliqui  > vt  lo.  panes 
duorum  redorum  compleant»  qnilibetquatuor 
partes  fibi  efurpare  debebit . 

P R O B.  I,  P R O P.  XI. 

In  <Uto  circulo  penugoimm  <cijmUlcrum, 
&•  icqwangklim  mferibere . 


Ad  deferibendum  in  date  circulo  pencago« 
oumtequilacerum  tfr  cqo'angulum  con» 
ftruatur  triangulum  Ifofceiet  E QJ*  habens  duos 
ungulos  ad  bafim  duplos  reliqui  luxca  prstceden* 
tem  propof.dr  lo  circulo  Ateof  dato  triangu- 
lum fiat  habens  angulos  omnes  ei  aequales»  vt  es 
prepof.  t.  huius  eScrre potes»  & fecundum  do* 
cementa propof. 4.  primi diuide  angulos  c»&o 
btfanl  redis  cr»  tc  di  coniungeque  punda  re- 
dis A • » 8e  1 C » 8c  rurfus  alia  rtdit  a r > 
fp.  £nt^  hm  jf^sra  pcarago.-:Nui  Cfaf/clerarui, 

Fart  I.  Probatur>oeape  quod  fitpquilaterum. 

Dux  partes 
anguli  D ui« 
^ gra  » fc  nl- 
gtrrlma»fi- 
cuC)  & aJic 
duc  anguli 
C nigra  > & 
nigerrima 
funtcquales 
nigro  angu- 
lo ad  A : Si- 
quidem ambe  fumpep  fimnl  duplp  ei  funt . Ergo 
ex  propof.  stf.  tert>j»  & arcus » iuper  quos  infi- 
Runt . Vnde»  & rede  bos  arcus  i^ubteodeotes» 
oempe  iaura  pentagoni  ai»&  »c  dccufunc 
louicemcqualct. 

Probaturi.  Pars  de  angulis»  Namequabbus 
quoque  penfpheriis  infifiur>t.  Ergo  cx  propof. 
17.  tertij  inter  fe  funt  cqualci . t.  g.  angulus 
pentagoni  a claufos  later  bus  ai»  d af  infi- 
fiit  perifpheric  confiaoti  cnbui  partibus  fd> 
& ic  > A;  c o»  que  edequalis  perifphcnc  ako{ 
cui  infiAit  ingulus  pentagoni  r quoniam  cqua- 
libns  circuli  portionibus  ai  » k » dc  » vt  didum 
cA  io  prob.  prime  parcis  InfiAic  • 


COROLLARIVM  I. 

Colligitur  angulum  pentagoni  equilarerl^Sr^ 
equiangulicompledifcx  paitcaex  decem» 
in  quas  dno  anguli  redi  diuidetentur  • Nam  tres 
anguli  ad  D niger  nigerrimus  » 8r  aJbusequaics 
fontiouicem»  vtequalibus  arcub.»s  infideoces* 
Quare  cum  es  coroli.  propof.  praced.  duo  ni- 
gerrimas a Iroigerquacuor  cs  decem  partibus 


COROLLARIVM  II. 

SI  quis  tamen  velit  conAroere  pentagonum 
facilius  fuper  datam  redam  ax;  diui.latur>vt 
fuperius  io  c luxta  documenta  propof.  fe- 
tundi » deinde  proi  ungotur»  6e  fit  ida  additio  c- 
qualis  mjiori  fegmento  ac»  ica  tc  pundate  ad- 
dite ei  fint  equales ; Interuallo  denique  date  ai 
fado  centro  in  pundis  esiremis  & I » duo 
arcus  defcribantnr  tqui  fc  inierfecent  in  i»  fie 
eodem  inceroalto  fado 
centro  in  a » fr  p duo  alij 
arcus  fe  intcrfccent  m 
s { fadoque  centro  in 
ijs  intericd  onibus  e a 
Ar  $ eo-lem  Interuallo 
manente  defcnbaiicur 
duo  al  i arcus  « qui  fe 
interrecent  in  T $ coo- 
iungantnrque  red‘S  punda  interredionum  r» 
s ( E » B » Ar  A • Eritque  conditutum  pencago- 
oum  . 

Quod  erit  quidem  equilaterura»  eo  quod  om- 
nia lacera  fint  protrada  eodem  interuallo  ia» 
Infuper»  com  duo  triangula  a p s » d qjE  1 fine 
equicrura,  Ar  a p » vel  bafii  fie  maius  feg- 
mentum  iuxra  to.propof.  huius  angulus  P.  V.g. 
continebit  duplum  » quam  sngulus  s.  Q^re 
angulus  estrrior  a » albus » qui  ed  pentagoni 
continebit  ex  propoC  17.  primi  duos  iocernos» 
Aroppofitos  sp.  Propeerea  conttoebtr  6.  par- 
tes es  decem»  io  quas  duo  redi  diuifi  eiTeoc  » 
qoibus  6,  partibus  equantur»  vt  in  corolli  di- 
dum ed»  duo  anguli  p.  A-  s . Quare  a angulus 
ent  angulus  pentagoni.  Et  fi  bieed»  reiiqoi 
quoq; erunt»  quod  debeant  idiseqoilcs  efle  • 
Nam  fi  non  eflent,  poflcot  fieri  | Et  fi  ii  - rrncja- 
tera eorum»  vel  caderent  fupra , vei  infra  Imeai 
ET»  Ar  Ts.  Quamobrem,ex  propof  ti-  primi» 
cficnc  maiora»  vei  minora  Jtneis  ET»  Ar  ts: 
Vnde  deinde  peatagonum  non  edet  (qutiate- 
rum» 

PROB.  IL  PROPOS.  XIL 

0>C4  datum  erreuium  pentagonum 
Idicrum  > O*  ^tquUngulum 
defeuhere . 

NOn  poted  circumferibi  circulo  peotago- 
oum;  Nifi  prtiit  in  eo  inferibatur:  Qija- 
re  datocircuioes  10»  in  quo  fit»cx  antecedenti 
propof.  inferiptum  pentagonum»  poterit  deinde 
circa  illum  ita  peotagonumcircumfcribi . 

Reperto  cius  centro  a ad  angulos  peocagonl 
ducantur  femidiamecri  ab»ac»  as  » ao  Ar»  a f » Ar 
eis  ducantur  perpendiculares  circulum  tangen- 
tes. Nam  hc  produde bioc inde  femutuooc- 
currene  exdtfin.ia.  pnmi»  cum  anguli  albus  f 
Ar  niger  s,  Arc.  fint  red<s  minores » quos  facit  li- 
nea V.  g.  F • iocideoa  io  duas  » L » Ar  h as » Ar 
fiede  cfceria.  SlnMdtrt  CbnflitueBt  peMta^Mkm 
r(^0$litum  a^Uitermm,  aipiun^Mlwm  l vc  au- 
tem id  probetur  ducende  fuut  rede  a cen- 
tro ad  punda  u >Ar  x. » Arc.  in  que  poRrtrab  dude 
conueniuot  • pro- 


!N  QVARTVM  LIBRVM  ELEMENTORVM.' ^ «s 

Probator  iuq;  prima  pars  > fic  xquilacc-  rcripcxzqutlateraaiiarp^Dunguhm  . Siquidem 

prooabicurdudtsad  earum  mutuum  concurfum 
aceocroredlstveiopeara^no  fadum  eftetus 
aflgttlos » tc  lacera  later  fe  efle  «qualia  • 


rum  . Nam  qua- 
dratum faAum  fu* 
per  Aneftex  prop. 
ai.l.a.  «quale  duo- 
bus quadratis  fa* 
dis  ex  FAf  ArFH; 
fimiliter  quadratis 
A a,  H I propter 
angulos  redos  ol* 
miram  ■,  Ser  fe* 
mialbos.  Sed  qua- 
drata rcraldlamecrorum  a a > Sc  r a fune  ^qua* 
IU  iouicem  . Ergo  , & quadrata  ex  hb, 
dr  ■ r » dr  eonrcquencer  ipff  quoque  lines  au, 
Ir  H F • Et  hoc  pro  prima  parte  probationis . 

Nam  fiiodooftend<ndumcft»h3s  liacaaaH»dr 
H F efle  medteutes  laterum  i quorum  portiones 
fam»dr  coarequenter  omnia  latera  hLi&hm» 
k cptera  efle  arqualiat  rcpoce  ex  medietatibas 
«qualibus  coofeda . 

THaogula  tota  remlblgra  H » A»  & h p a ha- 
bent «qualia  Utera « qu«  Hbi  correrpoodent,  er- 
gocxprop.S.  primi tdr anguli  correrpondeotes 
Mualetrant.  Ideo  anguli  in  eis  albus»  dr  niger 
au  centrum  a erunt  «quales » licut » dr  anguli 
albus,  8e  niger  ad  h»  dr  Hc  In  omnibus  slijt . An- 
gulusaatem  adeemrum  a totus  albi  * nigrique 
portiooc  integratus  eft  ex propor.a7.Ki.  aqualis 
omaibus  quatuor  alijs  ad  centrum,*  cum  ianftanc 
«qualtbaabafibut,  dr peripherijs  FB)driC(8r 
c«t.  pentagoni  inTcciptl.  Quare,  dr  eorum  por- 
tieoes  inulccm  (quales  tum  nigr« , tum  albz 
erant.  Proptereaqueaagulut  V. g. ad  cencruqi 
HAS  niger  , qui  probatus  cH  «qualis  angulo 
albo  ad  centrum  H AB,  eft  fquallsetUro  angulo 
albo  ad  centrum  f a si . Sed  anguli  quoque  ad  f 
Incriangulis  h f a,  dr  uf  a,  vtpoteredU  ra- 
diotangcnteqnx  eiPefti  fune  pquales;  radiufque 
AFcftcruscommuneaixibobus  triangulis  adia- 
cc«s.  Ergo  ex  propof.  17.  primi , ^am  latos 
M F ciit  (qoale  lateri  r u • 

Idan  quoq;  argumentum  ralebleln  triangulo 
iLA,cniuslatasBLerit(qua!e  Uteri  a h.  Qua- 
re totum  Uras  h t erit  cquale  toti  m u i Sicq; 
probabitur  de  alljs  rueeettud  • quapropter  pea- 
eagoQum  circumfcriptum  erit  (qulUternm . 

Prabatarquoqtedepqualesangulos*  Ablatis 
pqualibastqup  reauodt,fant  pqnalia:  fed  In  triS* 
g^is quibufeonque  hfa,  drFAM,dr c(t. oro- 
Bca  aimli  ad  centrum  a tum  albi,  tum  nigri  o- 
ftenfi  rant  pquales  in  probatione  prlmp  partis . 
Anguli  quoque  f » dr  1 , & c faAi  i radio  a f 
taogeuteque  f m • d^  e^t.  fnnt  redi , dr  ideo  «• 
quues:  abUtU  Iftis,  reliqui  ad  m , h , 

rara  albi , tum  nigri  funt  pqaales  . Quoniam 
omnes  trianguli  tres  anguli  lunt  iuulcem  (qua* 
lct,edffl  omnes  ex  prop.17.pr.  fint  duobus  redis 
fqnales  • £t  ideo  cum  omnnes  anguli  h , 'dr  l » 
o»  drc.  fint  eompofiti  ex  medietatibus  albis, 
oigrifque  (qualibus  , omues  Inoicem  erunt  (- 
qoales. 

COROLLARIVM. 

Q Equhur  Uoc  illud . Si  io  circulo qu«cunqoe 
O ligara  «quiUtera,dr  «qulanguladefcrlpca  ac, 
8r  femidUmetri  de  centro  ad  angulos  Gngulos 
protrahantur , blfqueperpeodiculsres  ducantur 
circulum  tangentes  delcrlbi  figuram  Gmllem  io* 


P R O B.  III.  P R O P O S.  XIII. 

In  iMfem*gono  itjml4iero,0-  nquitn. 
gttio  circHlum  difcrthm, 

* P Enu,0Di  dati  duo  latera  bifariam  diirijan^ 
1 tor  ia  A A •,&  1 punau  perpendiculatea 
Tt&i  trahaatur.quatrc  mutuo  interlecabunt io 
7.  Ibi  ergo.fado 
centro,  fi  rlquead 
iutercapedind  per- 
pedicularium  V.g. 
7 1,  extendatur 
iocerualluro,&  de- 
feribatur  eo  inter- 
tcruallo  circulus : 
Is  circulus  rrit  In* 
feriptus  , dr  tan- 
get latera  In  pun- 
dis  A a c D a . 
Quod  7t  probetur  c«cer«  quoq;  i dimidijs 
latemus  c,D,a  ducendx  ad  centrum,  ner,  t>r, 
dr  deinde  ad  aogulos  o r , dr  r l,  drc.  Et  rurfua 
pundatx  c H , dr  L M,  drc. 

Pro  probatione  obreruanduro  ed,  nos  hic  adi- 
builTe  eandem  regulam  : quam  fupra  dedimus 
propof.  ( . huius  ad  circumfcribcndum  circulum 
triangulo,  relue  triangulo  c L h . Ideoque  tres 
dud(  0 7,  dT7L,  de  7 H erunt  ex  probatione 
propof.  (.  «quales.  Latera  quoque  ax  , dr  an 
funt  «qualia,  rcpoce  dmidia  «qualium  laterura 
pentagoni , anguli  reroadiacentes  nigri  a , & a 
«quales,  quod  redi  fint  : Ergo  triangula  nigra 
AL  ?,dr  7U  B erunt  «qualu ea  propof  asJib.  l. 
dr  crus  r a cruri  r a . 

Idem  argumenctun  ralebic  In  triangulo  L h m . 
Quare  rc  erit  «qualis  lincxrn,  de  confequen- 
ter  «qualis,  rt  oRenfum  cll  linee  r a.  Idem  qu« 
arguffiencuminalijs  vrgebit  « Cum  ergo  omnes 
Hne(,quas  fecimus  perpendiculares,  nimirum 
7 0,&7  B,de  prcdi^  inuicem fintzqualeapo- 
terit  fieri  centrum  in  r,  drtnteruallo  rna ca- 
rum V.  g.  7 • circulus  circumduci , qui  lambat 
punda  A B C D E • 

COROLLARIVM  I. 

7 Ollige  prlmb : quomodo  etiam  circulus 
poliit  circuferibi . Nam  cum  ex  (.prop. 
Hnc(  70,&7t»dr7H  fint  «quales  ad  api- 
ces tnanguli  r.  L u dud(,  dr  eadem  ratione  m 7 , 

6 B V , & 7 L dud{  ad  apices  trianguli  L H m , 
fequitur ; Tt  omues  fine  «qoales , Se  confequen- 
ter  i quid  fido  centro  in  7 inteniallo  vna  ca- 
rum V.g.  7H  tranfeat  circulus  dudus per  ver- 
tices 

COROLLARIVM  II. 

7 OUigitur  fecundo  hoc  7a|ere,  ne  dum  In 
penugoao;  fed  etiam  in  qualibet  alia 

figuli  pquilatera , dr  (quianguli  j quod  valeat 
ijfm  argumentum  in  omaibus  tada  eadem  ope- 
ratione ob  latera  (qualia,  dr  aogulos  (quales,  qu( 
M con- 


TRACTATVS  VIL 

coDftUuunt  omnu  trianguli , in  quj  per  opera-  trl  dncintur . SI  rrg»  «rtrrwa^»» 
.ioncn.d.uiJi.at.„oalia . 


P R O B.  rv.  F R o P O S.  XIV. 

Circa  datum  peittagmum  a^mlaicrum,  cr 
aquiangulum  circulum  dtjcrihtre. 

INfpice  figuram  ptxcedentii  propofitionii . SI 
rcpenator  pentagonom.  circa  qnod  Bcccflc  fit 
defcribete  circulum  . DiniJcmui  omnes  eius 
angulos  bifariam  reais  hv,  8i  Ms.&c.quas 
dicimus  futuras  efle  iquales  . jjaa-c /ifl»  cm- 
tn  is  V iutnsUo  y h porrrir  irfalhi  circ»/»j . jui 
trenficKt  pef  apica  h. !■><*»  NiN,  pentagoaum 

cireanfcrihet . 

Probitur  vero  t quo«  oir  > & ecterx  diiax 
debeant  ciTe  aquales  alio  modo,  scio  coroll. 
pracedemi.  Nam  anguli  niger  ad  l eft  aqualis 
oigro  ad  H i cum  fit  dimidium  aqualium  angulo- 
rum pentagaoi,  angulos  Tcrb  a , fr  a funt  rcai; 
Crus  autem  AI,  cruri  sh  aquale  cum  Cnt  im- 
diumaqualium laterum:  Ergo  es  propor.a7.lib.I. 
triangula  ad  a.  8t  l nigra  aqualia  erunt , fc  ent 
I T aquale  crus  ciuti  t it . Idem  dicetur  de  tri- 
angulo  nigro  y M c , quod  erit  aquale  eadem  ra- 
tmne  triangulo  » b H , & crus  y M cruri  y h , «r 
ideo  cruriyi.  «t  fic  de  aliis  «y.St  oeicura 
ergo  fint  omnes  aquales  yi,  «rc.  ad  angulos 
pentagoni  pertingentes,  ctteulus  per  earum  ea- 
trenu  <luci  poterit  ■ 

COROLLARIVM 

Hinc  ellicies  idem  «Iere  in  qualibet  alia 
figura  aqullatera  , »e  aquiaugula  . Vade 
eadem  arte  circa  eam  clrculua  deferibetur . 

EXPENSIO  V. 


Dt  Exagoni,  &•  Quiudecagoni  in  circulo 
infcripliont . 

CIrcumferiptionera  exagoni  circulo , A cir- 
culi Infctiptlonem,  & circomfcnptionem 
pretermitit  Euclides, 8e  per  accidens  agit  de  quin- 
decagono,  ytpote  de  figura  confurgente,  ex  tri- 
angulo aquilatcro.&  Petagonoide  alijs  aotemh- 
turis  plurium  laterum  non  agit  i Nam  qua  ytiles 
lunt , ex  f rididis  facile  colligontuw  qui  yeto 

difficilet,iutfottd  inuentu  ImpoBibiles.iut  mu- 
ules,  yt  figura  feptem  laterom.pt»tetmittunturi 
fed  de  iflis  cum  de  finubus  ampliora  agemus:  lut- 
fecit  Enclidi  rudimenta  primatum  figuratum  tra- 
dere. 


A 


£ 


Prob.Prtino,^  omaU  later*  fint  «qaalt*s  Tree 
anguli  nijgri  ad  Q.centramp  ab  infiftentibBSQ^i* 
&;  Qj  mper  diametruni  c c eflfedi  > fune  ion»> 
cem  «quales.  Ergo  ex  propoC&tf.  tertii  circum- 
ferentjf  • quibus  infiftuoe  fune  ioutcem  «quales : 
Vade expropof.jj. terti)  fnbtcotsc  »»  & iti 
&EC  runc  Inuiccffl «quales.  Sed Ulis»  quslibcc 
fuc  oppofitz,  iinex  ac»  8e  AH»frHC  Tunt  «- 
,qualcs . Ergo  omnes  «quales  » & cqaUaterum 
efl  hexagonum.  Id  autem ofteoditur» quia  tnfi- 
Aunc  arcubus  «qoal  ibus . Et  srcus  aquales  funt. 
Quia  fuper  eos  ^cendune  anguli  tres  albi  ad  ecn* 
erum  Q^quales»  Sunt  autem  «quales : QuUp. 
qualibus  nigris  «quantur»  quUibec  Tuo»  cui  eft 
ad  serticemex  prop.  tt. primi.  Remanet  itaque 
ofleodendumiquod  tres  anguli  nigri  pquales  fint. 
Id  autem 

Probatur  . Naro  funt  faAl  fnpcr  diamctntm 
c^o  ab  mfifteatibus  » 6;  » te  Ideo  cx  pro- 

pbCi|.  primi  «quantur  omnes  duobus  redis,red 
duo  ex  Iftis  oinurum  oouti  quilibet  occupat 
tentam  partem  duorum  redorum  > ergo  cerUos 
reliquus  tertiam  panem  reliquam » quare  omnes 
«quales  erunt. 

Quod  rerb  duo  cruce  loCgniti  teniam  pertea 
duorum  redorum  occupent  oftendttnr  . Qma 
quodUbec  triangulum  cq,,»»  nempe  »lr  a^t 
^«quilaterum»Ttpote  quorum  latera  funt  (e- 
mtdiatuctri . Ideoqueex  propoCl4.  primi»  & «• 
quiaogulum.  Sed  omnes  tres  anguli  cuiufcnnq; 
trianguli  funt  «bobus  redis  «quales } Ergo  qui- 
libet angulus  tertiam  partem  duorum  redomm 
occupabit  , & fic  anguli  croce  oocatl  quilibet 
crlc  tertia  pars  duorum  redoruoi  • 

COROLLARIVM  I, 

Hlncmsnircftura  eft  hexagoni  latus  «quale 
efle  femidiametro . Nam  c • lacus  eft  fema* 
diameter  circuli  cqE, ; & ideo  «quale  femidiame- 
tro qj. 

?OROLLARIVM  U. 


PROB.  t PROPOS.  XV. 

In  dato  circulo  hexagonum  aquilaterum  t 
cy  lequiangutum  defcriotrl . 

OPorte»  io  (ttocIrcDlo  bexigonam  defeti- 
bcrc.  Doaodiimetro  ab  todem  Iniecnd- 
io,  quo  defeciptos  eft  circulni  fiAo centro  in 
citcomfcrcntix  io  ipotiio  clicull  duntur.qui 
tn  c,&  E citeumferentiam  fecet  , i quibus 
punftii  per  cenerum  cranfeuntee  duo  diAinc- 


COIIlge  quomodo  poflit  Infcribi  trliofulm 
iquilitcrum,  Oc  iquiangulum  in  dito  cir- 
culo . Nam  fi  coniungaa  yerticei  c.  A,  B,  Id  erit 
fadum  j erit  euim  xqudia  QuUibec  angulus , Se 
lacua . Quia  circunfereijtijs  iqualibus  ille  ioG- 
flit , boc  lubteniiiur,  yt  funt  c t e , & i c A,8ce. 


PROB. 


IN  QV  ARTVM  LIBRVM  ELEMENTORVMT.  «, 


PXOB.  II.  PROpOS.  XVI. 

h circulo  <juinJecu»onum  ttijUiUu- 
ruM,0-  tijuiMgulum  difcrihcre, 

DEGcribamr  ia  circulo  tricogulum  rguihte* 
rasi « 8r  »<)(ttaamlum  ak»  vel  ez  G>roU« 
pcscedenci  • vel  ex  s.  huiui  propoC 
Rarfulqoe  defcrilmar  peotagonum  «quiUte- 
tam«  9c  cqauogalam  ex  propof.!!.  huius  ap- 
pUcasdo  aus  angulum  aliquem  vertici  ttUngoU 
cttl placaerit) V. gt  a.  Dxiade arcus  Intercep* 
tns  inter  primum  latas  pentagoni  incipiendo  ab 
Affir  primum  latos  triangali*  nempe  inter  ad, 
flr  A • > qui  eft  arens  » p , diuidatur  in  duas  par* 
tescqaales.  Ducantarque  rcAp  db,&ei,(^ 
iml4ttra  ^dtc*gombabthimusiftorim  4l/$s  t$. 
tdfict  cirem/iratUd,  >s  if.  U$*ra  €omplcMtiir^ 


A 


Frobatarcreiamu,  qnfimian^l  trianguli 
loMantyTcl  quibus  latera  pmialia  wtcnduotttr» 
cipropof.a6.  vel  |a.terti}iaatpqnalet.  Ergo 
i diCDmfcrcntis  tota  fit  diutia  Io  qundeclm  par> 
tei  quilibet  arcua*  vt  Ai  qtunqae  carum  compr»* 
bo^  cerda  pars  • 

^ t §Scas  quliiqn^  tam  peata^ 


oi  rubtenduntur  iunt  pquales  t ergo  ez  ijCJem 
partibus  i y,  eres  quilibet  arcus  comprehendet , 
vepote  quinta  pars  totius  circuli;  quapropter  ar« 
cus  AD  tres  partes  totius  pertpherix  condnebit» 
at  AC  quinque.  Vnde arcus  as  Intermedius  duas 
continebit . Quare  eius  medietas  vna  ex  quinde* 
clmpareibus  erit.  Re^ajitaque  di  Aibccndet  de- 
cimam quintam  partem  totius  circumFerentip. 
proptereaque  cfterp  quoque  appficarp  quflibec 
decimam  partem  fubtedet»  Se  anguli  omnes  erunt 
pquales»  vtpoce  in  pquaii  fegmento  * infifientes  * 
nempe  In  Icgmcnto  o s s*  qui  duas  totius  pcrl* 
pherip  partes  pquaJes  comprehendir; 

COROLLARIVM. 

Collige  hie  eum  Claulo.*  Quod  cali  modo 
pofl^us  reperire  figuras  multllateras*  c- 
quilateras»  8r ^quiangulas ; Quia  eo!m  as  de- 
nominatur i ternario  * quod  fit  latus  trianguli* 
ft  AD  i quinario,  quod  fit  latus  pentagoni  poT- 
fiimus  deuribere  figuram  IJ.  laterum;  nimirum 
confurgentem  ex  multiplicatione  teroari;  cum 
qnlnarloj  Et  quia  ternartus  exceditur  i quinario 
duabus  vnitatibus»  ideo  arcus  interceptus  inter 
extremam  lateris  trianguli  dat  duo  latera  qoin- 
decagoui . Tali  quoque  ratione  in  alijs  lateribus 
aliarum  figuraram  idmeueniet. 

Nam  latera  pentagoni*  Sc  hexagoni  facient  fi- 
guram }o.  laceram  j nimirum  confurgentem  * cx 
moiciplicacione  y.  cum  tf.  Srquia  fexagonus  ex- 
cedlcquioarlum vnltaccaidcoarcns  interceptos 
inter  extremum  lateris  pentagoni*  8c  hexagoni 
fubceadet  ilDea>qtip  erit  latus  ngur;  lacerum  30. 

Sic  latus  quadrati  * 8e  fexagonl  relinquet  ar- 
cum»  qui  fubteodec  duo  latera  figurp  14«  Quo- 
niam 4.  multiplicatus  cum  d.  reddit  a4.  drdlfi 
fierencis  inter  4.  fr  tf.  eft  s.  Sic  latus  quadrati* 
dc  penugotd  rdioquec  Inter  fua  extrema  arcum» 
cui  rubtendetur  vnlcam  latus  figurp  so.  laterum» 
fitficdccfutit» 


TRACTATVS  VIII- 


ARITHMETICA  SIMPLEX. 

Ccneialii  imegromm  mmtromm^ 


VM  Um  de  quantitatis  continux  xqualitate  latis  cognitioniSi 
qux  ad  clementuin  foificere  poflit,  ediderit  Euclides  in  i.a. 
& 3.  libro,  & Lineas  xquales  , Angulos  xquales  , Triangula 
xqualia,  Parallelogramma  xqualia  , Linearum  quoque  poten- 
tias xquales,  tum  laterum  parallclogrammoram,  tum  triangu- 
lorum tradiderit ; Infuper  ex  quarto  libro  docuerit  figurarum 
inferiptionem  , qux  pluribus  , quam  duobus  triangulis  conflabant . lam 
aliam  prouinciam  aggreditur , & Proportionem  In^qualiutis  prxeipue  confide- 
rare,  vel  faltetn  iam  ab  xqualitate  prxfcindere  incipit . 

Venimi  quia  Arithmetica  ita  mifcccur  Geometrix  , vt  alreraflne  altera 
claudicet  , & manca  euadat  1 ideo  antequam  ad  vlteriora  progrediamur , 
Arithmeticam  generalem  tradere  oportuit,  quod  proportiones  inxqualitatis 
rationales  melius  explicentur  numeris,  quam  quantitate  continua:  Vnde; 
quia  adhibendi  erant  numeri  in  proportionibus  declarandis  i proinde  hic  de 
Arithmetica  generali  primum  agere  oportuit,  tanquam  primus  aditus  ad  pro- 
portiones quafcumquc  bene  cognofeendasi  cum  ipfa  facihus  proportiones 
explicet , 8c  maxime  fi  de  numeris  integris  agitur . 

expensio  i;  DEFINITIO  II. 


De  principijs. 

QVod  Ht  numerus  vidimus»  Sr  Ipliui  eflen* 
tiam  iam  fpeculati  fumus  Trad.  x.  prir- 
liminari.  Vnde  hic  foldm  numerorum  Deli* 
nitiones  fune  explicdndz  * Sr  ilis  fune , quas  Eu- 
clides 7.  libro  cxponitjfiquidem»  cum  ad  prae- 
fencem  tradseum  deferuiant,  faic  tranfcrlherc 
oportuit . 

DEFINITIO  I. 

\T  Ni ta$  efl,  fectmdumqttam  vnumquod^ 
* que  eorum , qu4  funt , vnum  diaturn 
In  quaaducrtendum,qu6d»  Heut  puodumab- 
Hradum  cH  indiuiliblc»  lic  roitas  abftradiud 
iumptt  vnum  eft . Nam  quodlibet»  quod  dicitur 
vnum » femper  conlidcratur  abftradd  > vt  vnum 
io  fe  s & diuifum  i quocumque  alio  : alloquid» 
(i  acciperetur»  vt  i parte  rei»  iam»  cum  nihil  Itc 
plurcs » fcu  partes » fcu  rationes  noo  obtinens « 
plurihcatum  ciTec « 


efl  ex  vnitunbut  com^fiu 
multitudo. 

Hinc  euenlt  } qubd  omnis  numeras  lic  com- 
menfurabilis  { cum  babeat  partes  alCgna* 
biles»  fecundum  quas  vaumquo^{  numerus  dl- 
citur^  V.  g,  8.  componitur  ex  odo  voitatibus» 
^ 7*  feptem.  Vnde  vnitas  omniu  numerorum 
cric  communis  meofura » qui  omnes  menfurari 
poterunt « 

D E F I N I T 1 O Iir, 

p Ars  eH  numerus  minor  ipfius  maioris  ««• 
fneri , qut  metitur  ifffum  maiorem. 

Signifiest  , quod  minor  numems  fit  ap- 
pellandns  pars  numeri  maioris  » qui  mul- 
tipDcatut  totum  metitur  i itavt  nihil  fuperfit» 
neque  deficiat . Sed  ex  *quo  1111  eommenfuretur. 
Sicd.  metitur  numerum  |8.  quia  multiplicatas 
per  euadic  in  numeru  eundem » nihil  addendo» 
Tcl  diminuendo . Omnis  verb  pars  alTumic  no- 
men abeo  numero»  per  quem  muitlplicau  me- 
titur maiorem»  vt  6.  dicitur  tertia  pars  numeri 
iS.quia  6.  multiplicatus  per|.  metitur  nume- 
rum i8. 


DE- 


'W 


arithmetica 

definitio  IV. 

P irtts  dutem  i ciim  non  metitur  , 

Nunurus.  <)uj  aliam  nuioremadamarslm 
non  metitur  » fed  aliquid  remanec  > dicitor 
ooopars,fc4  partes  j quia  fcilicec  faltetn  com- 
prehcO'*'t  wt  mitaces  ipiius , qu*  fuot  omnium 
communes  panes»  V.  g.  y.  erit  non 
pars  numeri  |8.  quU  comprehendit 

quinque  roiutes,  quarum  quelibee  eft  decima 
odaua  pars  numeri  iS.  Parces  »er6  nomeu  acci* 
piuQC  ah  eis  n umeris » qui , & parces » 8e  cotum 
adamurstmmi*ciuntur  pereunde  numerumi  V.g. 

6,  eft  partes  numeri  lo.  quii  metitur  6.  per 
).  8r  totum  pet  5 . inJ^  6»  dicetur  ciTe  eres  quintas 
partes  numeri  10.  quia  tres  metiuntur  5.  nume- 
rum» & quin<]ue  namerum.io.per  eandem  men* 
furam  > qux  eft  s. 

DEFINITIO.  V. 

Pitjplex  autem  maior  minoris^  cum 

minor  metitur  maiorem . 

SIcuc  numerus  minor  dicitur  pars  maioris*j  iTc 
maior  dicitur  multiplex  minoris . Sedeantiim» 
c4m  minor  fuerit  maioris  pars»  non  ver6  parces . 
Sic  l8.  dicitur  multiplex  numeri  6,  quhd  ex  ^quo 
menfurecurab  eo:  Non  autem  numeri  y.  quia» 
licet  tllius  vniuces  » qux  numeri  y.  partes  fune 
eontineae , noQ  tamen  i namero).  adamufstm, 
menforacur . 

» E F I N I T I O VI. 

far  efl^  qui  bifariam  ditaii 

poteft . 

Ve  nomerus  s. 4.6.8.  fune  pares», qui<  ia. 
doai  partes  aequales  diuidi  queunt  •. 

D E F I N 1 T I 0>  VIL 

TM^4r  veroi  qui  bifariam  non  diuiditm^. 
vel  qui  vnitate  differt  d pari . 

Ve  onmeri  11.  ij.  17.  7.  quia  non  poflunt 
dinidlbiCiriam»  vel  quia  djlferuncl  paribus  |o, 
U.  18«  6.  Ibla  vnitace»  dicuntur  impares  • 

DEFIKITIO  VIII. 

'pAriter  par  numerus eif^quem par  numc2 
rus  metitur  per  numerum  parem  • 

V.G.  S.quiai. 8t4.  metuntur»  ipfumS. di- 
citor pariter  par:  Nam  4.  eftpar»  qui  paribus 
vicibus  acceptus»  nempe  duabus»  facit  8.  ideoq;. 
diclearnumerus  8.  pariter  par  , 

DEFINITIO  IX. 
iv 

nAriter  impar  numerus  e(7 » quem  impar 
numerus  metitur  per  numerum  parem. 

Numeras  )0.  quem-iy.  Impar  nomerus  rae- 
thor  mttIUplicatus  per  s.  aumenini  parem 
dicetur  p«ruer  impar ..  Aduereendnm-.eftiaatem». 
quod  kl^  ‘^uas  poodk^epaftcerpar»8r  pa* 


II^TEGRORVM.  j, 

ri«r  impir.  « 1 1.  Nim  metitur , te  numero  «. 
multiplicMui  per  1.  & fic  el{  pariter  par , Sr  nu- 
nieru  j.  multiplicatus  ptr  4.  Se  fic  eft  panter 
impar.  ' 

DEFINITIO  X. 

JM/i4r/>rr  autem  numerus  impar  epy  quem 
impar  numerus  metitur  per  numerum  m- 
parem. 

Vt  numerus  ly.  quem  metitur  l.&y.  ambo 
Impares  numeri  dicitur  impariter  impar . 

DEFINITIO  XI. 

p Rimus  numerus  e/7,  quem  vnitas  fila 
metitur  I 

Si  detur  namque*  namerus»  qu»  neque  I pari» 
neque  ab  impari  patiatur  dimenfionem  » fed 
d fola  vnitate  ille  numerus  dicetur  primus » vt  s. 
3. 7.  II, 

DEFINITIO  XII. 

numeriinter  fe  fine , quos  vnitas 
fota  metitur. 

Licet  enim  quilibet  poQit  dimetiri  per  parem» 
feu  imparem  » nili  ille  numerus  menCurans 
fte  communis  dimonforvcrlarque»  dicentur  illi 
numeriinter  fe  primi » V.  g.  8.  Ar  9 Q^muis 
etenim  a.  multiplicans4  numerum  8.  mcnfurec» 
&y.  multiplicans  3.  menfuret  9.  quia  tamen,nec 
4.  nec  s.  meofarac  alterump.  nec  3.  huius  nu- 
meri 9.  menrura»  illum  numerum  8.  nienfurec; 
ideo  iUi  numeri  peimi  intee  fe  dicendi . 

definito  XIII. 

^ Ompofitus  numerus  r/?,  \quem  numerus 
qufptam  maitur  , 

Silicee  excepti  vnitate»  quam  Euclides  non 
vocat  numernm  . Perfpicuum  autem  eft  om- 
nes numeros  pares  przter  binarium  cfTe  compo- 
(itosi quia  faltem  binarius  eos  metitur»  ex  qub 
ellam  euenit  omnes  numeros  primos»  rempeo 
binario»  efle  impares.  Nain  ex  paribus  bina- 
rius folas  eft  primus  • 

definitio  XIV. 


f~'Omjx)fiti  moneri  inierfefuni,  quos  tm- 
merus  aliquis  communis  menjurn  me- 


Igitur  funt  compond  inter  fe  illi  numeri.qui 
ad  dilFeccaciam  primorum  inter  fe  » aliquam 
habeat  communem  menfuram , ve  »4.  fir  18.  pto 
communi  mcafurafortiuniur  numetumtf. 

definitio  XV. 
f^merus  numerum  multi fUcare  dicilun 
cum,  toties  comfiofiius  fuerit  is  , qui 
mulliplicatur,quot  funtmiffo  muliipltcan- 
tevnttatti,  &•  procreatus  fuerit  aliquis 
alius . 

- Vt 


94  T R A C T 

Vc  oumCnis  y.  4Je«or  raaltiplkare  nanx- 
rum  <5.  cum  totie*  fumltur  namenii  6.  quot 
funt  Trtlute»  in  numero  5*  * qoiJ>quie»  jccef: 
tus  producit  t]ium«  nempe  jo. 

DEFINITIO  XVI. 

Umerus  numtrum  diutdert  dicttietyCum 
^ nmnctus  dhus  dcctptui  fuerit^  tndicans 

^uis  vmtatihits  vtces  > penes  quM  dmidtns 
HumerHS  in  diutfo  continetur . 

Vt  Numerus  6.  dicetur  diuidcre  numerum 
1 1.  cum  accipitur  iliui  numerus  i V.  g.  indi- 
cans fuis  vnititibus  vices  iuitta,  quas  6>  contine- 
tur ia  l8.  nempe  tribus  vicibus  • 


t T V s vm. 

bnifiet  anteponi  , quia  definlaimnt  mulca  per 
mutuam  commenfnribilitaeemj  redqoia*  te  h«c 
illas  fupponebat  j nempe  definitionem  multipli- 
cationis faltcm»  Ideo  poftpofita  eft»  cim  hoc  li- 
ceat In  Mathenutlcis  definitionibus  * quas  noo 
probantur. 

POSTVLATA. 

Pojli$teim  cnibl>tt  numero,  quosliiel  fojje 
fitmi  ttqMoles,  velmulliptiees. 

Secundi  quolibet  numero  pejje  fumi  muto- 
rem . 

AXIOMATA. 


definitio  xvu. 

■p  Atio  efl  duorum  numerorum  mutua 
^ m ratione  menfur antis  > O"  menfurali 
relatio  . 

V.  g.<)o!i  4.iti«imr4.TiiiciTleeiertptoi,St 
1,  metitur  gemina TiM.fc}.  TnlciTice.fc 
, Ideo  dicuntue  nitmeti  ifti  Rationem  ha- 
bete. Omnia  autem  numerus  obtinet  Ratio- 
nem eumtpioeunque  alio>etiani  rationaleratqulat 

.t  dlilraui,  alium  ialeemper  Taltatet,)u*  iniplo 
iiuit,  metitur. 

definitio  xvin. 


TiRoporlio  fimilit  ,Jeuratio  inter  memerot 

* eft,  cum  primus  ad  fecundum  in  Jimili 

menfur  a funi , ac  tertius  rtfpeSu  quarti . 

Proponio  fimllU , te  Ratio  e«  tpuedam  6mU 
litndog  non  namerorum}  fed  Ipfarum  Ratio- 
fium  In  ratione  continentis » 8f  conttntl  > fea 
metiti  I fc  meofurantls . Sl  ergo  numeri 
fint ; qui  fe  contineant»  vel  menfurentur»  vt  duo 
aJij.  Eg.  *•  metiatur 4*  w numerus},  metitor 
6.  dicetur  Ita  }.  ad  6.  in  proportione*  ae  ». 
ad  4.  quia  ficati  4.  dnalitatem  gemina  vice  coad- 
nec»  fic,  te  6-  ternariam  gemina  vice  compiti- 
tar, 

Vode  hinc  colHgas  | qnbd  nomerus  mnltipll- 
cana  habet  eam  proportionem  ad  vnltatera  { qui 
genitos  habet  ad  multiplicatam»  V.  g.  mnltlplU 
cati  %.  per  4.  faciant  8.  aameros  ItaMerauldpII- 
cana  % ha  fe  habet  ad  vattatem»  vt  ^ gcnltua  ad 
4.  multiplicatam } qala  ex  defiT.  tot  viclbos 
nitaa  continet  muliiplieatiim»qiiod  raoltipllcaot 
voiutnn . 

Secundo»  qnod  naments  dinirus  habet  ad  dial- 
dintcm  eam  proportionem»  qoam  quotiens  > fea 
diuidens  habet  ad  vnltatem»  qulaquoerlclbua 
diuidens  concinet  vnitatem » tot  quoque  diuifut 
diuidentem  compleAitartx  definitione  Id. 

DEFINITIO  XIX. 


1^  ymerus  numerum  metiri  dicetur  per  il- 
^ Ium  numerum  , quem  mulliplicans , 
vela  quo  multiplicatus  litum  mtttiumpro- 
ducit . 

P.ftpoaitur  ifii  definitio  prediAU;  efin  dc- 


I. 

Qui  numeri,  vel  aqualium  mmerorum, 
vel  eiufUm  aqui  multiplices  funi,  inter 
fe  funt  aqnales. 

Quorum  idem  numerus  aqul  multiplex  eft , 
vd  quorum  duo  multiplices  funt  aquales, 
illi  inter  fe  quoque  funt  a quales. 

III. 

Qui  numeri  , aqualium  numerorum,  vel 
eiufdem,  eadem  pars,  vil  eadem  partes 
fuerint,  inter  fe  funt  aqnalet . 

IIII. 

Quorum  idem  numerus,  vel  numeri  astualet 
fuerint  pars,  vel  partes  eadem,  illi  in- 
ter  fe  aquales  funt . 

V.  g.  quia  y.  eft  eadem  para  aameri  *c 
numeri  culufdam  Equorum  * numerua  Equo- 
rum efkoqualis  numero  to.  Quod  fi  y.  numerus 
fic  dimidia  pars  * cum  numeri  10.  tum  numeri 
Equorum»  numeri  Equorum»  dr  K>.  erunt  aqua- 
let , Sk  fi  y.  dr  numerus  qoidam  Ouium » fit 
tertia  pan  noraeri  ly.  nomerus  Oulum»dr  5.  font 
cqoiles  namerl . Et  fi  nomerus  w.  te  numerus 
Ouium  fine  caedem  partes  nempe  e.ex  tribas  par- 
dbus  ouoKriiy.  oomeros  Ouium»  dr  io«  enmt 
«qualei^ 

V. 

ykitds  enatem  mmetum  per  vmteuts%  fSM 
in  ipfo  numero  fm  metitur : 

VI. 

Omnis  numerus  ftipfitm  metit»  fer  vmtth 
tem . 

vn. 

Si  numerus  numerum  multiplicuus  dliquem 
produxerit , metietur  multipltcMS 
du8um  permuUtpUemumi  mdti^u^ 
tus  AUtem  eundem  per  msdtipUeemtmn 
Si  .namque 4.  mahiplkec  }.  producet  is.i( 
4*  'I*  nempt  uiboe  vidbua  acceptae  » ftl 


}.  fimilitcr  ptr 
producet  ii. 

VIII. 

Si  wtmerus  numerum  metimur,  numerus 
vices  numiuns,  eundem  ijuuque  menfu- 
rusum  numerum  metietur,  ty  numerus 
metiens,  vices  huius  numerubit  perfuis 
vnstdtes . 

Sic  fi 4-  menrurec  ao. tIccs  numeribic nume- 
ros s • quinquies  eninl  numerus  4.  concine- 
tur io  numero  so.  8r  boc  per  fuss  vniutes  nem- 
pe per  5.  vniutes . Et  ifte  numerus  p.  vices  nu- 
ncrsns  osenrurabit  quoque  ipluro  20.  fed  alter 
primo  metiens  nempe  4,  nnmerabit  vices  huius, 
iasca  quas  concinetur  in  20.  quia  quater  capit  5. 

Io  numero  201  Et  hoc  per  Alas  vniutes.  qoz  io 
munero  4-  qoatuor  Ainc . 

IX. 

Numerus  numeros  metiens , compofilum 
quotjue  ex  ipfis  metietur  , 

V.  g.  fi  2.  menfuret  4.  & 4.  menrnrabic  quoq; 

10,  qui  componitur  ex  4 & 6. 

Numerus  numerum  mrliens  meliiur,quoi]ue 
omnem  numerum,quem  ille  metitur . 

V.  g.  fi  2 . meoAiret  4.  menfurabit  quoque  nu- 
utenimlt.  I6.&20.quos4.  metitur . 

XI. 

Si  numerus  numerum  metiens , eum  per 
flem  metitur  multiplicet , vel  ut  eo 
multipltceiur,praelucet  eum,  sjuem  men- 
[urat. 

Sic  Eg.  4.  qui  meoAiret  24.  per  6.  dicit, 
^od  fi  4«  malriplicet  6«  vel  a munero  6.mul* 
ttpiicetar » producet  H*  meafunc  per  oiu 
atmm 

EXPENSIO  I. 

De  integrorum  numeratione  l 
I?  Xprimere  quanciutem  numerorum  multo- 
r.  tum.  non  quilibet  fine  aliqua  regula  facili 
pocell ; Vnde  de  hoc  primo  agendum . 

THEOR.  I.  PROP.  I. 

Omnes  numeri procedutu  ,&  continuantur^ 
per  proportionem  decuplam . 

PRobatur  ea  eft  proportio  numeri}  quando  tot 
Heibos  fumiiur»quot  lo  numero  proportio» 
nem  denominante  funi  vniutes»  V.g«  Ula  eft  pro. 
portio;  tjuara  habet  }.ad  l»  qox  aftiimit  alium  nu- 
merum» V.  g.  4.  toties»  quot  in  3.  funt  vniu- 
ees » rt  eft  numerus  is.  vt  ex  iS.  defini^  colle- 
gtmns : fed  in  dlfpofitioae  oumerorum  aflumltor 
toties  Ko  tjuot  vnitates  funt  In  lO»  8c  faciunt  lO, 
Jterft  eflumitur  io.toticsquot  voitates  funt  ia  10. 
1^  fieiuot  lOQ.  Iierumqueafltimltur  100,  , toties» 
^■oc  voiwes  funt  in  lO.  8r  fiunt  lOOO.  Iterum 
aflomlear  tot  vicibus  106O.  quot  Tniutes  repe- 
riuatnr  in  la  8e  faciunt  decem  millia : Ergo  cre- 
feit,  propagatur  per  proportloMOi  decuplam 
eomic  ouincrua  oacuialis  • 
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PROBL.  i.  PROP.  II. 

Victbut  proportionum , ty*  nomini- 
tus  earum,  jfdcili  ijuilitel  numerus 
cxtmmi  pote/l . 

PRcfuponendum  eft  locum  > In  quo  numeras 
eft*  vices  proportionum  ex  inftituto  homi- 
num fignificare,  V.g.fi  fint  134.  numerus  4. 
primo  loco  exiftens  ^dexter  enim  apud  Arithme- 
ticos primus  locus  eft^fignificat  vices  vnitatum, 
quj  accepte  funt.  Nempe  vnitates quatuor  cfTe 
aceeptasaSecundus  locus  n.t  fignificat  vices  de- 
cimarum} nempe  pro  vnitatibus  acceptas  fuifle 
decimis  vnitatum»ita  vt  a;  quia  eft  fecundo  loco 
non  duas  vnitates  » fed  duas  decimas  vnitatum 
exprimat . Tertius  rer6  locus  numeri  i.cft  centu 
multiplicati  per  10.  ideft  fignificat»  non  iam  ac- 
cepus  fuifle  pro  vnitatibut  decimas ; fed  cente- 
fimas  vnitatum ; ita  vt  ico.  vniutes  pro  vtia  vni- 
tate  accipiantur . Numerus  autem  ipfe  fignificat 
vices»  quo  vnitates»  vel  decim«,vel  decjnue  deci- 
marum» ideft  centefitna;  accepcc  fuerint » Quod 
fi  foiazifra  adfit, fignificat  nullas  proportionum 
vices  Illi  loco  cduenietesexprimfdas  rcperiri.fic 
fi  adfit  numerus  100.  nihil  em  ynitatum » nec 
decimarum  t fed  folum  numerus  erit  centefi- 
marum,  8e  quia  eft  a.  du«  erunt  centefimz. 

Secundi  nomina  proportionum  cognorcere 
necefle  eft ; hoc  autem  ex  hac  ferte  cognofeetur- 
Si  vnitas  accipiatur  decies»  decem  vocatur . 

Si  decem  accipiatur  decies  > centum  vocatur» 

* Si  centum  accipiatur  decies  mille  vocatur  • 

Si  milledccies  aflumantur»decc  millia  dicitur. 
SI  mille  centies  fumator»  centu  miiiia  dicitur» 
Si  mille  millies  fumatur»  millio  vocatur . 
Deinde  aflumuntur  iterum  milliones » tan^ua 
vniutes»  8;  incipimus  iterum  a capite . 

Si  millio  decies  fumatur  »deccmiliiones  dicunt 
Si  millio  centies  fumatur»  centum  milliones. 
Si  millies  8flttmatur»m[lle  milliones . 

Si  millio  fumatur  decem  vicibus  tnillieside- 
cem  millia  milllonum  dicantur . 

Si  millio  centum  vicibus  miihes»  decem  ralllla 
mllHonum  dicantur . 

Si  millio  fumatur  mille  vicibus  millies»  docl* 
lio  vocatur»  Sriudueliones»  triltones»  quadri- 
liones  incipicdo  ntrfus  ab  vnitate  in  infinitum . 

Iu  ergo  legendus  eft  numerus  loooo.quia  1. 
eft  In  quinto  loco  »8r  ciceri  omnes  non  funt  nu- 
meri» fed  xlfrf } ideo  non  fignificant»  nifi  locum 
numeri;  &hoc  dcieruit»  vt  numerus  fuoloco 
p9fitus  fignificet  vices  proportionum  >qu«  i|Ii 
loco  conueniunt . Igitar  i.  quinto  iocopofitus 
fignificat  4.  ordines  proportionum  prxcedere 
primus  numerorum  fimplicium  in  primo  o.  fe- 
cundus decimarum  in  fecunda  zifra»  tertius  cen» 
tefinurum  in  tertia  xifrafquartus  decimarum  cf- 
cefimarum  nempe  miilianum  in  quarta  xifra  qui- 
bus locis  licet  numeri  non  adfinc»adeftumen 
xifra  j qup  locum  feruat » ie  operatur » quid  i. 
vim  q|uinci loci  obtioeat,&ideo»qu6d  1.  fignifi- 
cet  decimas  miUialioru^inpe  dece  millia»  quoi 
fi  eflet  a.eflenc  viginti  miiiia, fi  3. triginta  milliJl 
Et  quia»  vcdidumeft»  primus  locus  in  quo 
numerus  exlftit»  fignificu voitates  addecimas 
afeeodeotes . Secundus  vero  numerus  fignificat 
decimas  vnitatum  acceptas  canquam  » It  eflent 
vnitacca 


ARITHMETICA  INTEGRORVM.’ 

4.  ideft  quatuor  vicibns  acceptos 


TRACTATVS 

»nitat«  afcenJeiKM  aJ  centcfimai . Ir  quia,  « 
potcft  vlJcri  1 fcric  fnperpofita.  piKult  homini, 
but  ad  quamlibet  propottioof  triclei  acceptam , 
mutare  nomina  proportionum  ; ideo  faciliorem 
regulam  ad  legendum  reddere  polTumut,  difimS- 
tii  per  ordinem  nurocria,  primo  incipiendo  ad 
dcairam,  «r  ad  omnei  tertioi  duobui  intermiOia 
applicare  punaum . Tt  eidei  in  boe  eaemplo 


VIII. 


THEOR.  I.  PROP.  lH. 

Cuilikil  numero  jiiilil/et  aliui  nimerus 
competens  ddii  potet! . 

» p Rob.  Nam  lam  concelTom  ^ in  podu. 


145«48oi^9007>>-  * fuper  quodlibet 

fecundum  nunaum  incipiendo  ab  Toitate  appli- 
cate numerum  tali  ratione , »t  primo  nihll  appo- 
natur neque  fecundo  punao,  tertio  apponatur 
vnitai,  «r  .no  Interm.lTo  punao.uuinto  appona- 
tur  * Mic  confequenier  . Nim  hoc  modo  leie- 
mu» . vb'  primum  puodam  reperitur  effe  numc 
rum  fimpliccm . Vbi  fecundum  elfe  millmla  ac- 
cepta tanquammitatei  . Vbinumenurfemd- 
Imne.  accepti  tanquam  .mtatea . & duo  eife 
duelionei.  «e  lic  confequeotet  augendo  in  Infioi- 
tum  . Et  iM  oumcio»  toperpofitu»  pronuntubi 
tor.  Nimirum 

1 4 f ® 

rriamaw.t*'  f""" 

4 

Itmetiowereeonm  oHnn^intomillit , tr  entom 

4 500  7 

fUiMtoiitrmte,  nns/ouo  mUU,»  feftwiau 

11 

iuodecm 'pnMMtet . 

Vbi  Iterum  adaertendttm»qtiW  "Q**®® 
sifrif  attribuitur  t quia  BOO  figoificaiit ; nifi  Io. 
cu  numeri.vt  numer  oa  fuo  loco  pofituinricc»  p^ 
portioou  figolficet.quibtti  vmtaa  eft  aflumpta.  vt 
In  hoc  numero  lOO.  du«  *i fr« , ju«  vmutem 
prxcedunt,  lolum  dcmonftrant  Illam  vnltatem 
non  fipnificare  vnitatem  firoplicOT  j fed  aeque  fi- 
goificjre  vnitatem  decjmamm»fed  vnltatem  cen- 
fefimarum  eipromere » nempe  proportionem  10. 
gemina  vice  acceptam . Nam  fi 
plico  per  IO.  facit  i o.  quam  decimam , fi  adhuc 
mulopltcoper  lo.facit  centum  . Ecce  gemma 
vice  aflumpta  proportio.  Quare»  fi 
meri  pnecedentci  effent  o nihil  « 

fiante  fequcrenireo»  fola  vnitas  adfiniftrtm  fi- 
gnificaret  luxu  locom,w  quo  reperltur . V.  g. 

1 I 

loooooooeooeo.  ifie  numera»  fignlficatduel- 
liooem  » quia  nimirum  xifrn  antecedente»  rel« 
Cium  Illam  vniutem  ad  decimum  tertium  iMum» 

_/>  ( • • ji.  de  numeratione  • 


Cium  Illam  vnttatero  aouccuMUM.  i 

<juieftlocuidoeUioni»:&h«cdenumeraUone.  • exemplo. 

expensio  II. 


lato  fecundo  numerum  pofle  fumi  alio 
numero  maiorem  fint  ergo  numeri  fimul* 
addendi  8r  4.  fummo  ergo  numerum  *- 
qualem  ifli»  duobus  ftmul  nimirum  7.  Sr  iam  fi», 
daeft additio,  namque 7. continet 4 «rj.  Pro» 
biturvero,roeduobu»  numeri»  p<^e  fumere  r* 
quaid,n5  ex  *,Poft  pof»u  fumere  vni  iJlorfi  vtlibec 
maiorem,  fif  ex  l.  Poli  cuilibet  jtqualem,  ergo 
poflUm  fumere  maiorem  tribu»  vnitaiibo»  , iu 
vrhxc  maiorita»  fit  «quali»  numero  J*  & iam 
duobus  numeri»  J.  » 4«  xqaaicm . 

THEOR.  II,  PROPOS.  IV. 

PsJttmeti  diUimiUs  dijpmlthus  nS  addendi  • 

* Q Int  numeri  decima»  fignificante»  40.  8e 
^ fint  fignificante»  numero»  fimplice» 
7.  Dico  7.  numero  40.  addi  non  poJTc  { Nam  fi 
fieri  pot^,  addatur:  Erit  ergo  vel  9.  vel  90.  xi« 
fra  appofita » fed  nec  9.  nec  po.  efle  potefl  t ergo 
neque  addi  potefi, quod  verd  neque  90.  neque  9. 

polfit  probator  . Nam  non  90.  quia  quinque 
vnitatet  foper  quadraginta  vniute»  non  addunt» 
nifi  id  quod  funt  ;-nempe  quinque»  ergo  erit  45. 
9e  non  90.  Sed  nec  9.  quU  qnatuor  decime  funt 
magU*  quam  quatuor  numeri  fimplice» « fed  qua* 
tuor  fimplice»  additi  7.  fimplicibu»  Sciunt  no. 
nem : ergo  quatuor  decimz  magis»  quam  aoucn. 

PROB.  I.  PROPOS.  V. 

Si  f miles  numeri,  &•  eundem  proportionem 
fgntficuntes  adduntur  pmthhut  numeris, 
eundem  proportionem  fignefieuntiius 
tnt  optimi  fudu  udditio  . 

CVm  ergo  certum  fit  ex  preced.  addendos 
numeros  accipiendo»  efle  cinfdem  propor- 
eionis{  iuxta  eorum  proportionem  ita  difponen. 
di  funt,  vt  fioguhe  proportiones  addende  loco 
correfpondeant , 8c  digalute  vt  videre  ell  in  hoc 


*945 


Ve  integrorum  coBeilione  i 

Vatuor  pticipu*  optratloOM,  & .nlotrf»; 
V / liflima;  clfC»  nuitieto»  intcgTO», & natutt- 

l«Srrcentiit,quionmafiib»iioTOmme  M- 

rnhjlbmi  cdprtbcmluiKur ; atque  Mte  fMt  eJ*- 
\lotMtnai9,mdi:pruaM,tc  duitfioo  Hic  agi- 
mus de  additione,  que  dati» pluribu»  numeri» 
eos  in  vttam  fummam  redigit»  atqne  aha»  appel- 
latur ce//rf7«iM,  Sr 


Nam  omnes»  qui  funt  In  primo  407 
loco  ad  inuicemfibi,flrpcr  redam  ~ ^ 
lineam  Tcfpondent»  artu»  qui  in  9^79 
ceteri»  locis . Quo  fado  lineola  fabduda  diflin> 

J!ucadl  funt  numeri  addendi  d numeri»  addid» 
upponendis  . Pofiea  addantur  fimul  tre»  primi 
ordini» 7. 9.  & 7.  Incipiendo  ab  inferiori,  arfii* 
ciunt  1 9.  ar  quia  habe»  duos  numeros»  quorum 
primas  9.  eft  eiuldem  Ipeciel»  cum  UIi»,qui  erant 
addendi  j Id^  fub  ipn»  redi  pono  9.  tanquam 
ad  primum  colledum  ordinem  pertineo»»  8e  traf* 
fero  I.  qui  eft  decimarum»uoquam  ad  fecoodum 
ordinem  fpedansjBraddo  fimul  hoc  i.ar  deinde 
ceteri  fecundi  ordini» o.  %.  4.8:  faciunt  7.  (nam 
O.  nihil  addit, ) ar  quia  eft  numerui  flcnplex  de- 
cimarum» pono  fub  boc  fecuodo  ordioe»fpcdea» 

ad 


ARITHMETICA  INTEGRORVM. 


aJ  decima»  » Deinde  aiTumo  teitij  ordi- 
timui  addici  faciune  1 4.  & qala obtinui 
duos  nameroiiprimumtf.  eiufdemordini»i  quare 
illum  pono  apud  7.  fubcertioiadquefn  fpefiac.» 
ordine  jfr  craifero  fecundum  I.  ad  ordinem  aN 
ttorem»  & requcntem:  addo  igictir  timui  171. 8e  fa> 
riunC9.apudd.ponendum.  Habeoquc  numerum 
coIieSum  9679.  aequi ualentem  lilii  cribui  ordi- 
ne potiti».  QuodpromifTum  eft  tn  problemate, 
et  aacecedencibus  Tkeorcomibu»  requitu» « 

EXPENSIO  III. 

De  fatiuclione  munerar  mn  integrorum . 

SVbdudlio,aac  rabcraSioeti,cdm  duobus  nu- 
merti  datis  minor  aufertur  i maiore  ad  obti- 
nendum rctiduum,  qui  numerus  etiam  appella- 

THEOR.  i.  PROPOS.  VI. 
nttmciHs  minor  J ejHolilfet  maiori 
corrcfpondemi  txtrahi  poteSl . 

CVm  oamqiexdetia.omocQumeriivnicataa 
menrorentjio  numero  maiori  erunt  tot  vni- 
utts  I quot  tn  numero  minori , ic  amplius . Sed 
es  t.pou.cuilibct  numero  licet  accipere  Tqualcm. 
Soniam  igitur  ex  numero  maiori  «qualem  alicui 
nunero  minori,  V.  g.  a f.  potium  fumtre  nume- 
nicu  cqualcm  numero.4.  quo  ablato , quod  reti- 
doum  ertc,numeru$  a fubtradione  retiduus  enc> 
^exquiritur.  . . > . 

COROLLARIVM  I. 

QVbd,ti  timui  addantur  4.  Rr  i.  efiicen(,qiiod 
etit  i cum  fine  partes  tptinsg. 

THEOR.  U.  PROPOS.  VII, 

Numerus  d numero  ftmilis  proportionis 
fubiucendus  . 

* nRt^atur.  Nam  ti  pofluncdiucrfe  propor- 
X donis  numeri  auferrljminor  d maiori  au 
•feraocnr,  V.  g.  [5.  d 70.  Q^a  etgo  abtiuli  i 70. 
retiduus  erit  numerus  10.  Sed  addantur  timui 
rurfus  iuxta  di^a  prop.  5.  anceced*  to,8c  I.  faciuc 
t^a  Sed  debebant  c/ficere,quod  prids  erat, nempe 
oumerom  70.  ex  Coroll.prarced.  Ergo  non  po- 
teft  tieri  fubdudio  numerorum  t niti  tine  eiuf- 
dem  dignitatis . 

PROBL.  1.  PROPOS.  VIII. 

Si  i numeris  mMoriius,  eundem  fro- 
partionem  huhentibut  numen  minores, 
i9‘  tundent propariionem  habentes, ac 
ipjil  demuntur , ^ct  optimi 
fubiruBio . 

SIc  Tubtrahendus  numerus  «qualis  huic  #78.  d 
numero  1157.  Qma  proportionales  d propor- 
lipAd) ibus  fune  auferendi,  ica  collocandi  time 


ve  ioeo  , idcoque  proportione  rclpondeane, 
ve  in  hoo  exemp/o  . Et  tiibduda  iineola 
ditiindionisgratid,  deindeatiiima-  tiS7 
tur  a fuperiore  numerus  cquaJia,  6^i 
numero  primo  8.  & ti  non  pofllc  id  ■'  ■ 
tieri,  quod  7.  minor  tiudnumcro  579 
fecundo  proiimo  accipiatur  vnhar  drCrmiruuS. 
detine  I7.deducaturqj  abeo  numero  8 «|inl{s,  Ar 
retidoDs  eriep.  QuiiVt  numerus  vadearumT»  Ttib 
vnieacibus  feribendus . lamuue  accedimus  ad fc* 
ctindum  numerum  rubduceninmA'qtih  fubtiuli^ 
mus  d 5.  vnieatera  dectmammr  ideo  euatif  4.  Vf- 
deaturergojan  7.  fecundus  fubduccn.lus^a  nu- 
mero 4.  auferri  queat,  6c  cum  non  polBt,  iterum 
d prxcedenci  afTumatur  vnicas  decimarum, dr  tine 
14.  cx  qaibus  7.  ablatus  relinquit  7.  igitur  Tub- 
fcribo7.  numeris  fecundi  ordinis  apud  9. 

Etqaiad  pr«cedentia.  abtiuli  i.  ideoreman- 
fere  t.  d quod.auferrt  nequeunt;  Igitur  vmcas 
prcccdens , qu«  eti  centetimihim' -additor  , dr 
tianc  11.  ablatos  fi.  rctiituit  f . iuque  retiduus  erit 
S79.  fubdudo  678.  a maiore  numero  isT?* 

Qnbd  ti  in  prxerdenti  non  reperirctur , nec 
quMcm  vnitastlcdsilrattunc  accipienda  efl  adhuc 
vnitas.non  quidem  ab  illo  loco,  fed  d fuperiori 
faltem  vtrrualitert  vt  io  itiu  terminis  • 1 00 

Si  enim  volo  tiibduccre  8,d  prinid  ' 8 

o.nequco;  quia  numerus  qon  eti,  ac* 
cipio  itaque  vnltatcm  decimarum  ab  9» 
antecedenti  i fed  nequeo  ; quia  e(l\0.  Acqpio 
ergo  ab  antecedenti;  qui  Ucet  tic, i.  efl  tamen 
numerus  vnius  decimx  decimarum , ideti  cen^eti- 
marum;  idcoque tiibduco 8.i  to.  tetiduuserit  a. 
at  vcr6  lO.  tam  non  efit  u.  (cd  9.  quoJ  vn^  de- 
cima ablata  tic  i Ideoqtie  retiduus  erit  9». 

Poterit  quoque  facilitatis  gratia-,  vnicasablacs 
-fiumcrofequfnti  retilcdi , V.  g.  ti  lOoO  S 
tic  fiat  s.  a Q.  nequit  tieri,  fcJmu-  7&- 
■tuo  accepta  vnltate  d maiori  fiet,  •— 

IO.  d quo  fubduAusi.  retiduus  9x8' 

crltS.  quisabaucccedenci  Vjiiutem, 

ideo  fecundo  7.  ei'a9do,8r  fient  V.  demo 'itaque 
8.  d 10.  eodem  modo , & fiunt  a.  & .quia  ab- 
vnltatcm  ; ideo  cam  tiibduco'»  Vetiduo 
ic.  & fiunt  9.  habetur  retiduus  9»tf»  Il- 
lud enim  augmentum,  quod  tiibtrabefldo  qume* 
ro  fit,  «quiuaiec  diminuiiont  faA«  in  numero,  d 
quo  aufertur . 14*>uta  eO,  ti  anferanmr  8.i  10. 
quam  ti  auferanfir7.a9.  In  prima  vw  regula 
eogitauimus  numerum,  dquo  fubducitur  dimi- 
nutum : hic  ver6  numer^im  fubtrahendum  auge- 
mus vnitatei  vt  Idem'" relinquat}  ibi  cogitatur 
iam  ablata  vnhas  i hic  tanquam  ti  non  effec  abla- 
ta, cum  numero  lubduccndo  aiif-fiur . 

Poteft  etiam  Geri  jlio  modo, vt  ti  auferendi  fint 
d numero  io3i.  numeri  479.  difoorio.yc  fupra.Qr 
quia  9.  ex  i.  auferri  nequit,  ideodilfcrentiam » 
qu«ell  inter9.&lo.;nimiruml.  atiumo,*  eafn 
addo  numero  rnpcriun  numctoi.  8r  fiunt 

i.  quoitiibfcribo.  Ita  7- f*f**‘'duin  »081  . 

aufero  17*  * numero  fuperiori  ( ell  479  ; 

enim  7. non  8.ob  vnitalcm  ablatam)  ■.  ■ 

8e  nihil  remanet  i Vode  fcnbS  6.  id  itfo» 
hoc , vt  feruetur  locus . Deinde  quU  4*  nequit 
deduci  i o.  aflumo  diiTcrcntiam  inter  4*  ® 
manent  d,  quam  numero  fupetibrt  rfon  addo, cum 
xifre  non  potiat  fieri  additio,  8c  ideo  feraoo  d.  8c 
deinde  fcribo  i.  Ica  enim  rcmanfic , qu6d  vnitas 
ablata  fit  d numero  2.  propter  10.  mutub  ^ump- 
tosprids.  Qnl  omne»  modi  In  idem  recidum. 


p*  tractatvs  viii: 

expensio  IV. 

De  numeris  multi flicandis , 


MVItiplicatlo  ell  daplcii,  «lia  fimplci . ilU 
coflipofita . Simplex  eft»  cdoi  vnui  fim- 
plex  nomerut  per  atioro  mnleipUcatar*  compofi- 
uver6»  ciim  vel  plurea  numeri  per  rnum  muU 
liplkantur»  vel  piam  per  plarea . Agcmaa  prld» 
deprimi»  vrpotede  laeUiori . 

theor.  i.  prop.  vim. 
Quilihet  Humtriu  fotfff  multifhcMri » 

PRobaeur  naltiplkart  eft  Tumere  totiea  alium 
aamcrum»c)uoe  numerui  multiplicans  habet 
vnitates  I comque  lieeac  alteri  numero  addere 
mantum  quirque  vult  ex  poli  i:  (i  V.  g.  af- 
lumam  4.  licebit  mihi  addere  > quantum  voto . 
Addam  ergo  el  rurToi  4.  te  mrlUs  4«  toties  quoe 
vahates  Tuntinp.  frfic  habebo4.  ter  acceptos, 
Qood  eft  multiplicare  ex  definit,  tf  • 

THEOR.  n,  PROPOS.  X. 

Si  [it  numerus , vel  medhut  decima  ^ vel 
medtetdSem  deesmu  excedensy  multipli- 
ceturq;  per  ultum  excedentem  vnitutem^ 
cum  fuerit  multiplicatus » vel  aqualut 
decimam,  vel  decimam  fuperahit  i 

PRobitur  facik  { quia  minus , qulro  s.  aflumi 
nequtt/necminusf.  pro  numero  multipli- 
eando,qa«  faciunt  IO.  Quare» li  ali;  aflumaiuur» 
patet  decimam  Tuperataroa  • 

THEOR.  m.  PROPOS.  XU 

St  pnt  duo  numeri  fe  fe  mutuo  multiplicau- 
tess  quorum  vnius  medtetas pmul  cum 
toto  alto  pofita  fit  magis,  quam  medie- 
tas decima  , tUi  numtri  multiplicati 
decimam  {uperatuut* 

PRobatur  faeiU.  Nara  , Ule  numeros  4. 

adiundlut  numeri  multiplicantis  ^.medietati 
qu;  iit  I.  4 Tacit  . Quare  li  tantiim  addatur 
Iterum  4.  & i.  ~ multiplicando  per  a.  facient 
magis»  quam  10»  Quia  gemina  vice  accipiemur  • 
Ergo  tanto  magis  b multiplicatur  4.  per}. aut 
quemlibet  alium  maiorem» 

COROLLARIVM 

Hinc  habes  numtros  tales  generare  numeros 
ad  duas  proportiones  pertinentes » vel  ad 
vnam  tantdmifcd  Temper  fuperiorem . Sic|.  Br 
4.  generant  duos  numeros  u.  quorum  primua 
a.  ell  eiurdem  proportionis » ac  multiplicati , fe- 
cundus verbi,  proportlonia  immediatd  fequen- 
tis decimarum . Sicli  f.  multiplicentur  per 6, 
generabunt  numerum  }0.  qui  ternarios  non  erit 
numerus  fimplex:  fed  ternarius  deciraarum»nem* 
pe  ordinis  inunedutd  fequentii]. 


THEOR.  IV,  PROPOS.  XU. 

Numerus  fimplex  mstltiphcma  numerum 
fimplicem  ttt>u  potefi  geuerure  uutuerumi 
uifi  proporttems  tJilorif  immeiiuti  fe- 
tjututis, 

PRob.  QoU  numerui  maximus  fimplkliira  eft 

9.  qui  multiplicatus  per  9.  maximum  item 

fioplicium  producet  numerum»  nouies  ootne- 
rum  9.  continentem  i fed  proportio  alHoria  or- 
dinis» quSpropordoois  immediatd- fequcotll  nu- 
meros fimplicqs  continet  decimas  decies  • 
Maior  autem  eft  numerus  condoeos  partes  plu- 
res,  te  maiores»  quam  uul  condnec  pauciores»  If 
minores.  Ergo  erit  minor  numerus  coodnens  ; 
oouiesnoutm;  quim  decies  decem  . Ergo  aoa 
poterit  cfiecre  proportionem  Ul5  terdam . ftsod 
If  maximus  fimplicium  id  nequit  . Erg<roee 
ccterl . 

COROLLARIVM 

Hinc  eft » qubd, etiam  fi  numerus  multipli- 
cans alium  figntficec  decimu  » vel  de- 
cimas decimarum ; qu^  eadem  ratio  erit»  te  pro- 
, ducere  nequibant  numerum  pertinentem;  nifi 
ad  proportioni  immediatd  Tequentetn » Tt  patet , 
quid  eadem  ratio  fit  de  numerit » vd  Tompds»  ve 
vniutca  fimplices»lcu»vt  eoltaces  decimaram» 
fen  vt  centefimaroffi»  flrc. 

THOR.  V.  PROPOS.  XUI. 

Omnet  numeri  fe  fe  multipUetmes  fucium 
numerum,  quicompreheniit^um  vnius, 
tum  ullirius penes , 

PRobatur . Quia  Id  vnumquodqne  continet  $ 
ex  quo  componitur;  Ergo  cbmnumerua  fit 
compotitus  ex  multiplicatione » tum  voios  » tum 
alterius»  debet  coram  parus  io  £e  habere. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XIV. 

Si  numerus  fin^ex  multiplicA  uon  finali' 
cem , numeri  geniti  fimpUas  nem  erunt : 
fed  eius  proportionis,  euinsejl  rnulliplim 
catus,  vtl  immtdsetlfequentit, 

Sit  numerus » qui  muitiplicec  f.  numeri 
ISO.  Dico»  qobd ingenito  is.  numeras 5. 
non  eft  fimplex  1 led  eius  propordoola»  cniua  eft 
in  numeroxjo. 

prob.  Nam  io  numero  i5o.numcrut 
libet  vnitate  decimam  fignificat . Ergo  quzilbee 
eius  vnitas  tricies  accepu  decimarum  erit . Igi- 
tur etiam,  fi  eodes}.  fimul  fumatur  gcniins  de- 
cimaram erit  ex  propof.  tx.  Coroll.  oumeraa 
uero  I.  io  genito  15.  ex  propof.  11.  Cordi,  fi- 
gnificabh  proportionem  immedlacd  feqtifoctffl  • 


THEO- 


ARITHMETICA. 

THBOR.  VII.  PROPOS.  XV. 

Siaumtrusnon  fimplex  multiplicet  non  fini- 
plicem  producet  eum  proportionem,  ijure 
tum  vnius,  tum  ulterius  uivnitute  di- 
fiuntii  conficitur. 

Sit miown» 7. in onmero  70.  8r  nanenit 
Ia  aamcro  f o.  qai  ft  inuieem  maldpitcent. 
Dico  quod  numeruf  gcntou  ede  citu  proportio* 
oistquz  ex  diftantia  > tum  uniuii  tum  altcriui  i 
primo  aoracrodersi^s  liniQram  recedk  { Arquia 
loca  per  zifrat  ootau  fune . Ideo  dico  rece^re 
aifns*  com  halu«t  tumaleeriui  numeri  nimirum 
duabus  zifris,  eritque  Jloo. 

Probatur 'iQoia  ex  aoteccdettti  nnmenit  (im* 
plex  primas  mulciplicxns  recmidum  generat  no- 
merum  fecundo  loco  ponendum . Ergo  fecun* 
dos  moltipUcans  fecuodam  generabit  numerum 
tertio  loco  ponendum, 8r  ideo  fecundus  multipli- 
rans  tertium  generabit  numerum  quano  loco 
ponendum*  & oioc  tertius  mnleipllcaos  tertium 

n rabit  oomerum  quinto  loco  poneodum  > 8e 

:cmtu 

ASC 

Quod»  utabgis  pateat*  fit  nomeriu  & 
oir  t» 

la». e(l  terelo  loeo>f!iHummuItlwi 
plicet  f s.  crie  genitos  ex  n.  tertio  loco  ponendus 
cxpropof.attteced.  droAendet  tres  eeotebmasf 
«t  unitates  futfle  aceepeas  . Quod  (i  multipli- 
eeti.E  oamerofflA}.  eundefflilignificabic  tres 
ceocefimu  oon  iam  bla  acceptas , fed  dualitate 
decimarum»  ideftuigefies  acceptas.  Ergo  geni* 

IUS  000  iam  fignificae  unitacas  ceotefimaruns 
Icd  decimas  ceocefimanim . Iduo  ieenndo  loco 
poApriaum  collocandas  »idcA  quarto  loco  po> 
aeodus»*  Et  fi  illum  Ds.  maltlp^aCj  iam  non 
erunt  dniauccotefinuru.  Sed  coaeelimar  cen- 
tefiounim.ideo  numerus  genitas  tertio  loco  po- 
nendos poft  prUnum*  Ideft  quinto  loco  coUocan* 
dusj  9e  fic»  ii  alij  adlint  argumentabitur  . 

PROB.  I.  PROPOS;  XVI. 

Si  omnes  numeri  Rmplices  in  quudrusu/nfe- 
riemitu  difporuintur,  vt  ptimu  Jertes  fit 
cemtinuu  udditio  vnitutum  > fecundu 
duulitutum , CP*  fic  conjequemer  tfque 
ud  lO,  Tuiulu  tulit  ordinatu  erit,  qu4~ 
numerorum  fimpheium  muliiplicutio-. 
nemtxiieiil.  - 

DVcuuarliBoe  «pliliftinMd  Und«lm  > 8t 
Iftas  decuiTintes  allc  undecim»  Deinde 
^ctibantur  nnaerl  in  pdnia  fecie  ponendo  uni*; 
stes  (sbi  inuicemaddi^s/ in  fecunda  dualltatcs 

&1  foperadiutl^s ; 'In  'tertflr  'triadat » & lic  de 
carteris . Nam  tabula  tti\ confe&aiquc  i Pftba* 
gora  prlm&  inuenta  eAj8f  ab  citis  nomine  Pjrtba* 
gorlca  uoetture  Qoam  dico mimerorum 
dnn  miilstfeanoltiplicitlonem . a 

Probatur  multiplicare  eft  fisoicre  numeroe 
nuUtipllcandos  tot  uicibus»  quot  fune  in  nume- 
ro fQulcJplkante  unitates : cum  ergo  quilibet  nu* 

f'1.  ’ r 


INTEGRORVM-  5? 

meros  fimplex  additus  fic  alcen*  tot  uicibus.  quot 
numeros  liAicc  Ipfa  decima»  V.  g.  unitas  unitad 
ro.  uicibus  addlcacA.  daafitafipte  dualitati»erias 
trIadiiSrc  hxc  erit  numerorum  fimplicium  mui- 
ciplicacio . 
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Vfut  eriam  clarus  eft  . Nam»  fi  reperiod  la- 
tere finiftro  nuraeram  multiplicantem»  dr  in  fu» 
periore  parte mnltipltcatum ineo  quadrangulo» 
ubi  feries  Inoiccm  concurrunt  »ent  numerus  ge- 
nitus . Sic  8.  per  makiplicatus  erit  »4.  ubi 
feries  A»dr  n oecorrunt  in  c.  Obferuaque  ex 
propof.ii.  numerum  tsbulati  d excedere  fimpli» 
ces  oumcros»dr  proportionem  fequeatom  indue* 
re  • 

* Verum  qolaoonfcmperharc  tabula  in  prom- 
pto eft } & quandoque  in  multiplicationibus  nn- 
merorii  malomm  poteft  fuboriri  diificultasj  ideo 
h«c  regula  poterit  obfcruart  ad  facilitatem  fe- 
Asndtm. 

Volo  Eg.  cognofccre  8.  multiplicatam  per 
p.  quem  numerum  gignit X Video»  (p>c  nume- 
ris diftec  minor  numerat  S«  i 10, 8r  rideo  efi*e  s. 
differentiam  • Aedpib  ergo  9,  gemina  ricc  » & 
fubdnco  i 9.  addito  o»  nempe  a 90.  Bc  refiduom 
71. eft  numerus  quxftios  t Stc7.  per  tf.difieren- 
tiaeftq.  quam  mairiplico  per  7.  & faciunt  $8. 
fubduco  i 70. 8r  dant  4t.  ntimerum  genitum  ex 
multiplicatione  7»  in  ^ Et  ratio  eftj  qoh  70.  eft 
7.  dedes  acceptus.  Qu6d»  fiauferatur  ai>eo7. 
quater  acceptus»  clanuncft»  qu6d  remanet 7. 
ffxdes  accepeus»jiempe  per  d.muUiplicacus  .*  b^c 
autem  rcgulacomodior  eft  in  msgnis  oumem  i 
cnnrdtffercncut  i lo.  parun  funt»  8e  ia  Ulu  de- 
fensU  • 

— MOB.  n.  PROPOS.  XVII» 

numeris  non  fimbliciltus  in* 
uicem  muluplicdndistp  qndijbet  nume* 
rns  per  dtlium  multiplicetur,  O*  frrHctttr 
proportionum  locus  vhique , 0*fummx 
: cuiuslibet  muUipltcsUonls  coUigMur,tril 
muUiplicutto  compoftorurn  numt^ 
rorum . 

Vlfa  fiuill  muldplicsttone  numerorum  fim* 
pliciam»  ridendiuB  eft  quomodo  ex  ess  nu* 
mf ri  maiorea  multipliccntar . Sint  ergo  multi- 
pHe>ndlo54.pcr4;.  ciimfit  fecuandiu  propor- 
tionis locus»  debet  minor  fub  maiore  fubfcnbi 
tali  modo»  254 

TC  numerus  rnlcatum  fub  rnitatibus » 4I 

N ».  de- 


.eo  T R A C T 

^clmaram  fab  decinis  » & omne»  alii  oumerl 
corrtrpoadcDter  coUocennir  . Et  <]aii  quilibet 
per  alium  mulciplicarl  debet, ariun  coftiofc» 
quomodo  multiplicentur  numeri  firapllcet.  Ideo 
multiplico  3.  per  4.  & faciunt  la.  filicet  eapro- 
pof.  10.  & II.  numeroa  gemine  proportionli, 
primum  fimplicium  vniutum,  fecundum  nume^ 
rorum  decimarum,  8c  proportionia  Immcdiatd 
fequerttU:  ideo  a.  vnitacibua  fubfcribo,  at  a.  de> 
cim.a . Poftea  3.  per  J.  fluentem  n»*-  »y4 

merum  multiplico, &*fjoiuot  if.quo*  41 

rum  primu*  5.  locum  ne  propof.  14*^““^"* 

proportionli elofdem,  cju^  effnume-  i* 

ri  T.  debet  occupare  nempe  fccun-  l 5 
dum  . Vode  numero  i.fubfonfaendua»  6 
vtvide«,8M  numeri  15.  ad  iwlom  ‘ 
locum  pertinebit  , eutrt  fii  pmpor-  16 

tionia  immedlatd  fequentit . X)clade  *o 
muluplko  3.  p#r  ^ faclut»  d.  8 
numerum  teitij  loc! . ....  ** 

Itaque iam prinu  figura  inleriofia  lopia 
numeri  mulciplirata  ett  per  omnea  figura*  oume- 
riroperiorie  r Modo  multiplieuoda  cft  fccuod* 
figura;  Ideoque  accipio  4-  fc  molriplicoper4i 
& faciunt  16.  & quia  4.  «ft  fecundi  ordinis  in  nu> 
Inero  Ideo  genitu*  ad  «undem -locum  fpuftat 
ci  propof.  14«  nempe  fecundum . Quare  ipfiiM  1. 
ad  tertium  dcuenlt  ex  propof.tj»  Poft modum 
rum  multiplico  j.  per  4«ac  faciunt  ao.  cuius  pri- 
ma* o.  c*  propof.  15.  debet  bccupam  tertium  10^ 
cttohfe  ideo  fubfcribo  tertio loeo o.  dc  a»quartio. 
Deisde  ».  per  4,  & faciunt  S.  qaano  loco  ponen- 
da*. Tandem  congrego  omnea  fimult  «nique 
fumma  numeri  ex  multiplicatione  geniti  lOpaa*- 
Hraaici  tamen  breuiiail*  grati*  non  oennea 
numero*  dfftinadfcribumi  fsd  tranaferuot  ad 
allotauterioref  , V.  g.  ki  pracedeotlexmplo, 
nonftttbcnt  numerum  ta.fed  a* quidem  fcUificC 
numerum  vixb  i.  mente  retinebunt,  donec  mul« 
tlpiicent  feqoentem  4.  per  3,  & producant  i%  cih 
ius  numero  5»  addent  illara  Trtitatcm  mente  le- 
ieoum,&  iciibettt  &.  9e  alterum  i.  menu  eoo- 
feraabunt » donec  iterum  per  3.  multiplicenc  a* 
& faciant  6.  cui  addeia  1.  mente  feruatum,  uc 
Ixnbeftt  7.  8f  fic  in  fecond»  mulupHcttione  na- 
rtcri+rlSriuntTt  hic  ridere  liea 
Namfolom  fcnba  6 8c  i.cooiuogeat 
euth  aCi.  *i  fint  a 1. 8f  feribeut  1.  fle  a.  * 
conlungent  cum  numero  8.  vt  fint  10. 
quem  tandem  Icribent . Deinde,  vt 
pridi,  furama  eoiligltur 
' Si  quando  numerus  stfris  cooEat , 
fuficic  ponere  tot  aifraa , quoc  luat  in  numero» 
tun>  multiplicato»  tuin  mulcipUcante,  & deinde 
vlttmum  nomerom  multiplicare  iiiferiorit,  eum 
firpcriort»  fle  ent  fa^  raukiplicatio,  xoooo 
V.  g.  fint  multiplicandi  aoooQ*  per  $oo 

300.  QuiafuJit6,*ifr*iavtroque  ■ »n  1 
eas  omnes  fe  r*bo,  deinde  muftipKco  tfooOooo 
3. cum  a .8t  vlcimo  loco  pono  6A  erit  fine  fuama 
confeda  multiplicatio . 

Qwd  fi  numerua  alter  confiet  xifri* , ac  alter 
nequaquamjalter  per  alterum  multiplicandus  cfi: 
EtcoAfbftamulciplicaclcmefamiiuiund  uddeoe 
dc  fttflt  tot  millc  t quoc  fnocln 
alario  ipfonmhVt  '15 

ride* in cxempld.  . 'a  ' " 
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A T V s vm. 

expensio  V. 

De  numerorum  integrorum  diuifumel 

DIuifl»efi  innentio  numerHqol  fuk  vnkttl. 

bus  demonftret , quoties  numerus  mbior 
continetur  in  maiore;  flf  metiatur  maiorem. 
Duplex  efi  autem , ^iaenloi  eft  numeri  6oipli« 
cis  qnemcunque  alium  dinidenris»  aUu  numeri 
cotDpofirbalhnn  pariter  diuldcacl* . 

THEOR.  I.  PRoPOS.  XVUI. 

QuMet  ntmerus  maior  fropor- 

itomsper  qucmlihe^almm  numer$fm 
partiri  pote  fi . 

Sic oumerus proportionb  decboumm 80. IM- 
co  quod  per  quemlibet  aHamnomerum  mi- 
norem , feo  cqnatem  dinidi  queat  • 

Prolmarpnmod«miiioii;qai  fitV.g.  4.VeJ<' 
qoe  cgfo  poliam  afiomese  busc  numero  4.  pqud 
multiplicem, vt  mihi  placet,  expofl..a,Acct- 
ptam  ergo  numerum  multiplicem,  qui  80.  non 
exoedat  proximd,  ha  vt,fi  femcl  adbuc  multlpli- 
ccm»excedat ; Iterum  poffum  exprimere  nume* 
rum  muitiplicltaris,  id  eft  quot  viabas  afibmpfca 
rim  • Si  eoim  ^umo  multiplicem,  etiam  quot 
vicibus  aflnmpferim  Ignorare  non  debeo . SI  cr> 
go  exprimam , exprel^t  numeros  erit  ille,  «i 
qusritur , 9e  appeilabUur  Qiotieiis , ideft  indl- 
cpns , quot  vicibus  coocmeatnr  4.  ia  SO»  qol  m* 
idcrus  vicium  erit  ao» 

. Probatur  etiam  de  fqnalli  qria,  fi  cft  aqoalis 
cSmenToratur  ipfi,ergo  vmca  vice  capiet  in  Iplo. 

Quare  patet,  numerus  culualibec  pro- 
portionis pe^oemlibcc  dinidi  pr^ci  cita  per 
nuDorem,  9e  aqualem,  vt  libet  rUuidaUu  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XiX. 

Quilihet  numcTMS  minor  , vt  minor f per 
maiorem  partiri  neqntt . 

PtUbatur  ex  definitione  16.  Minor  nullis  vi- 
ribus continet  matorvm ; Ergo  rices  fecnn- 
dunquas  coodaec, esprimi  nequeant.  Quare 
necdiuidi. 

Dixi  autem,  nmeriu  minor , wm*«er,  quia 
onineri  minoris,  vcpoccquamitacUinpartesde- 
figoabilcs  plurcs  fecari  poterit  quolibet  vnku, 
Se  fic  augeri  numero . C^arc  auftua  numero, dl- 
uidi  poterit  • 

THEOR.  ill.  PROPOS.  XY., 

Iw^lihet figur*  memeriea,  ntm  poiefltii{- 
dem  prof  orthias  maior  numerus 
eafere , quam  9. 

P Robae . Ntm  tnfiat  maior  omneras . lam 
euaditio.  Ideft  atceriiu  pr^orriodifls  «m* 
pe  vaiM  dorimariA  • 


THEO- 


ARITHMETICA^ 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXI. 

A/*»  omnis  nmersis  fer  nlim,  iu  iiuiii 
polejlmMtnJo  eshfJtm  rntioms , vt 
nonfnperfitoli^nid. 

PRobitu  r diaidere  eft  ct^nofctre , ^oc  Tici* 
btu  numerus  datus  contineatur  in  diuideodor 
fedooo  omnis  numeros  ex  c<]ao  omnem  nuoie- 
nta  metJenr » cum  non  iit  eius  parsi  fcd  mulco* 
det  panes  es  defio»  4.  Ergo  tunc  aliquid  rema* 
nere  debet. 

THEOR.  Vi  PROPOS.  XXII. 

Ulnel,  jHod  Temtitti,jtmm  efi  alijnn 
fors  numtri  Mudentis . 

PRobatur  i Nam  ex  Aziom»  6.  omnis  omne* 
rus  fctpfum  per  raHacem  metitur  : Ergo 
^teralibec  aiium  ex  Axiomate  9.  per  raitatem 
setietur.c^a  numerus  quemcuq;  numeru  metl6s 
Aettturctiamonmemnunerumi  quem  ille  metl- 
ur.  Quare  iCtlm  Ttiitts  metiatur  omnem  nume* 
nm  i^teoi  per  rnitatem>numerus  remanens  me* 
decor  numerum  dtuiforem  faltem  per  rnicacem  • 
fn^erea  hoc  erit  exprimendum. 


COROLt  ARIVM 


/^Voniam  1 
pars  nu 
rusnams  t !i 


t mtmenu  refidinn  S diuifione  ell 
t numeri  dittidentit . Ideo  erit  nume- 
} ideft  non  erit  totum  ; fed  aliqua 
pars . Vade  bic  necefTarib  docendam  erit  t quo* 
modofradi  fcribancitf,fr  quomodo  partes  eorum 
noimaencur:  Numeros  Itaque  fra^s  necedarib 
exprimendas  duobus  numeris  j qnla  ex  przeed. 
prop»  cOm  tt6  fit  numerus  abfotutus  j fed  ralatl- 
ttus  • fe  habext  tanquam  para  ad  cotum.  Rela* 
dua  verb  ex  Arift.  fiot  fimul  cognitione  con(e* 
queocer  exprimendum  erit  cotum,  firparstall 
modo  V cognoCcetur  enim  numerum  fupe* 
dorem  concludere  in  fe  tres  partes  numeri  d. 
Utoque  ).  numerus  fuperior  dtcetor  numeratori 
qnbd  numeret  partes : xc  inferior  denominator, 
qui  exprimit  totum,  8e  indicat , cuius  totius  par* 
tea  fine  fuper  lineolam  numeri  defcriptl , Nneola 
vero  Incerijdtar  dlftindioms  gratia  . Superfor 
quoque  numerus  poceft  dTe  maior,  firinfeiior 
minor  ; qnla  aliquando  oecdTe  eft  exprimere  ha* 
bltudlaem , 8e  relationem  numeri  fuperioria  ad 
Inferiori, vt  vade  more  fraftorum  id  fitt  qubd 
In  fradls  esprinunir  relatio  tocItu,fr  partii  • 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXIII. 

HfRduimnitmtri Atiemus  vniiotis  mttioris 
fottR  hdtm  tot  vnitalts  in  minori 
profortione  acebas,  jmM  po(^i 
diniit  fer  ttmiem  numerum  , 
ipio  prior  diuifut  *B . 

Sle  «Euldendus  numeras  po.per  t.  lara  certum 
eft  8.  In  9.  vnka  vice  esMre,  8r  refidusm  cflb 
voimeem,  quii  oon^apic  8i  fed,  quia  illa  eft  vm^ 


IKTECRORVM.  ,oi 

tas  decimarum,!!  decima  acciplacor  tanquam  nn* 
meras  f!mplex,arproportionia  Immediace  rufe- 
riorit,  lam  habebit  numeros  10.  capaces  fcmel 
numeri  8.  cum  refidua  vnitate  • 

P R O B.  VII.  PROP.  XXIV. 

Si  viiedua  quoties  numerus  minor  comi- 
^enlur  in  muneris  nuiotis  cuiuflibet  pro. 
portionis : Deinde  fuceejjiui  in  tdijs  mi- 
noris proportionis  cum  rejiduo  remanente 
i diuifione  tumeri  maioris  ,0-  ha  vices 
feribaniuT  per  ordinem  erit  folia  iiuifo. 

QVonlam  , vt  diSum  eft  propof.  i8.  in  hac 
operatione  proportio  non  eft  feruanda. 
Sed  qullibn  numerus  atmm  diaidere  poceft,  cu- 
ittCcumque proportionis  fit:  Ideo  ponemus  nu* 
roeru  diuidencem.V.g.jf.  fub  numero  diaide  ndo 
7tx8.abrquerefpcdu  locl,&qukrefiduum  ma- 
ioris numeri  poceft  iterum  diuidl  ex  prop.  sj.  in 
minori  fequenti  proportione  : ideo  ponemus 
numerum  dimdentem  fub  maiore  numero 
diuidendo,  ad  hoc  n cx  eo  diuifo  remaneat  refi- 
duum  iterum  dindendum,  fed  acceptum  in  mino* 
rl  proportione  tali  modo,  Arducatur  7818 
lineola.  Vldeoquot  vicibus  numerus  »4 
ptlmui  dlutfor  I . capiat  in  7.  Ar  cognofeo  vicem 
efle  duplicem,  fimulque  etiam  afpiclo , ii  eadem 
gemina  vice  numerus  4.  poflic  capere  in  numero 
lequente  8.  cnm  eo,  quod  remanet  i primo  na* 
mero 7.  Sed  hic  poteft  capere;  ideo  feribo  a. 
feoriim.  Et  ad  hoc,  vtfdam  numerum  fubtri* 
hendum  multiplico  t.per  & faciunt  6.  quos 
fubducoi7.&remanet  i.* 

Scribo  Itaque  t.  reftduum  \ ^ 

fuper  7.  delcoque  7.  tali  mo*  ^ Lav-irt 

dthvc  pofEc  cognofcl, lineola 
fuper  7.  dudS  . Iterumque  ^ 
multiplico 4,  per  a.  Ar  faciunt 8.  qnoi  fubducoab 
8.  Ar  nihil  remanet.  Q»refcr!bo  fnperS.xirra* 
& deleo  8.  Delcoque  etiam  cocum  numerum  J4* 
vt  nihil  iam  tmpHui  eo  loco  dcferuieot.qobd  nu- 
meri Ulius  proponioais  lam  linc  diuifi . Quam- 
obrem  feribo  loco  Immediati  Inferiori  fub  refi* 
duo  numeri  diuifi  ad  diuiden-  .. 
dim  proi^rtionem  inferio* 
ris  ordinis  , Ar  confidero 
Quoc  vicibus  capiat in  re- 
iiduoio.  tanquam  numerum 
inferioris  proportionis  ac-  * 

cepeo;  A;  video  tricies . Scri> 
bo«rgo|.  apud  X.  feoriim,  & eodem  modo  mul- 
tiplico perj.  Ar  faciunt  9.  quos  fubduco  a lo. 
Ar  remanet  1.  Deleo  igitur  i.in  numero  lo.Ar  zi« 
frae  deletx  fuperpono  i,quz  cum  1.  facit  is.  ihul* 
ciptico itaque 4.  per  ^.rurfus,  & faciunt  la.  fub* 
duco  itaque  11.  i I a.  Ar  nihil  remanet:  Vndede* 
ieo  I.  Ar  s.  Ar  fuperpono  o.  eoqubd  nihil  rema* 
neat . Deleo  quoque  numerum  diuiforem,  can- 
quam  non  amplius  eo  loco  deferuientem , fed  ad 
vlteriorem  locum  promoueadum  • Quare  feri* 
bo  fequenti  loco  numerum  diuiforem Thac  enim 
mutatione  loci  fic,  vt  accedat  ad  numerum  refi- 
douffl  acceptum  in  minori  proportione  ex  pr^ced  ^ 
propof.  2|.  Ar  ideo  diuidi  potut : Si  tamen  aliquid 
remaneat  fufficient.  Hic  autem  nihil  remanet 
fulciens, c&ffl  cantum  relinquatur  8.  numerus 
primus 


102.  ^ T R A C Tv 

pffmot  fimpliclara  Toltarom»  In  qao  niimertw 
J4.  capere  nequit,  9e  l<fco  Io  qootiente  apud  J. 
n^oo.  c6  quod  io  ritimo  numero  fliiml  loci 
nulla  dioifio  potuerit  fieri , quWfeinperferuati-. 
dum  eft  » quotiefcumque  occurrerit  numerum 
diuiforemin  aliqua  proportione  non  capere*  led 
diuirorrm  efle  promoaendum  adhuc  ad  minorem 

numerum . , ti  t , i 

Kefidoum  verhs.  eft  pars  numeri  diutdenm 
n propof.  M.  ideo  feribendat  eft  apud  alloa , fed 
vt  minutia, nempe  fuperiiis  8«  interleftalioeo» 
Ia  numerus  diuifor  J4.qi»are  diuffo  numero  7® »S 
per  J4.  quotiens  erit  a jo.  tV  nr«npr 
fnper  e*  trigiota  ^ascr /arfi^ir  ia  qnihw 

dit>i/4e/i9,  P*rt<t,  ^ 

Quod  fi  aliquando  occurrat  m eltimo  Iplo  nu- 
mero versds  finiftram,  qui  primus  omnium  di- 
uideodus  eft  non  capere  numerum  diuiforem,TcI 
vUirnnm  capere : fcd  non  peoultimum , rei  au- 
tepenultifflu»  t tunc  ad  fecundum  locum  infe> 
tiorem  prououendus  eft  • 

Sic  numerus  diuidendus  7p|o.pcr  794*  q“'» 4* 
prlmusdiuiforlsnon  capit  In  ideo  alfumenda 
eftpfopprtiominor,fcpriou  diniCooe  non  de-, 
bfo  dluiderc  79I.  quia  nequit . Sed  numerum 
7970.  Coniidcro  iuque  quot  vicibus  capiat  7,  In 
79.  & video ) quod  nouem  vicibus,  (neque  enim 
amplius  capere  poteft,  vt  fupra  propof.  »0.  quam 
9, In  qualibet  proportione, licet  aliquando  minu») 

iil^ue  multiplico  per  9.  diulforem  794-* 

7*44.  auferendi  adiuidendo  7930.  S:  fada  erit 
'diujfio . Qu<>d  fi  ifte  deferas  eueniat  uon  in 
principioTled  in  medio,  ytfi7945.  diuidantut 

per  73.  Tunc  appofitaepud  quotienteip  stfrajad 
locum  inferiorem  diuUor  promoucodus  . Sic 
femcl  73  capit  in  79-  Ucoque  quotiens  eft  i.  9c 
refiduum  eft  6 qut  cum  q.nuroero  fequeatii  pto> 
poaionis  facit  64.  in  quo  deberet  capere  diuifor 
iuimcrus  73.  Cum  ergo  non  capiat , ad  aliam 
proportionem  tranfeundnm  eft,pritls  appofit4  al- 
fri  apud  quotierttem  * vt  fignificet  lO.  Et  eft 
deinde  dioideodus  numerus  44^.  per  73.  Et  quia 
7.  capit  in  44.  nouem  vicibus,  9c  3.  non  capit  in 
refiduo  l4.  nou:m  quoqi  Ticibus  t ideo  dico  oAo 
vicibus  cjpcre  8r  pono  8.  apud  quocientemj  vt  fit 
108.  fjda  mulciplicanone  cueniunt  584.  quqs 
fubduco  a 646.  fiunt  4s.  refidui  pro  fraws 
ponendi.  Quare  quotiens  erit  io8. -f-r 

Alius  mddas  tinifiimut  diuideodi  erit  ^ Mpl- 
tiplicare  prius  fenfim  numeros  dtuiforU  per nu- 
rae^Qi  fimplices,vlque  quo  eorum  fumma  eueniat 
maior,  qiMm  correrpoodentis  fipir*  numeri 4i- 
ifidendi  ;dtjnde  catrahert  fummam  proalmeml* 
Doivm  a numero  dimdcQdo . . 

V.  g.  fit  dtutdendus  numerus  (9^4)9  per 
t47.  Pnus  per  numeros 
firoplicei  multiplico  diuifo-  *47  * 

rem  147.  hoc  modo  hic  494  * 

latcrajitcr  appofito  prids  74*  S 

per  I.  deinde  pcf».  &c.  vfqne  988  4 

qao  perucniam  ad  numerum  l*3f*  ^ J .1 

luaiorcm  numero  993.  conflante  tribus  vltirals 
figuris  diuidcndi,quar  debent  primo  diuifori  cor- 
rdponderc . Quo  fado  videoj  an  reperlatur  991* 
in  his  numeiis  ita  multiplicatis : Et  fi  non  repe- 
rio,  fumino proximi  minorem:  nempe  988.dedu- 
coque  a 993.  8f  remanent  y'.  8c  quia4-appofui 
apud  988.  notando  quod  988.  eft  »47.  quater  ac* 
ccptuii  Idcirco  appono  proqQ0tienie4.  991  Hl 


A.T  VS  vm; 

Deinde  alTumo  alum  Bgtifjm  a numero  <S«- 
dendo»  nempe  feqoenrem  4.  8t  pono  apud  5.  & 
conRdcro  In  numeris  mult.plicam  , Sf  gcnim  i 
diuiloteper  numeros  fimplicei  duao  1 au  adfii 
Me  numerus,  tc  viJeo  non  adiffc  . necuuidem 
proximi  minorem, fed  omnes  msiores,»ode  apud 
4 Ijuotienteip  pono  alfram  , k affumo  I 40 

aliam  figuram  nempe  7,®r  eideo,  54^  I " 

an  Inferie  numerorum  adfit  Me  — 

numerus  547.  Sr  rideo  nec  hic  quidem  repetiti  t 
fed  proaime  minorem  494.  ergo  quoeieuti  40. 

appono  1.  lateralem,  8r  deduco I 49» 

i pndiao  J47-  numerum  I J47  J — 
494dP  refiduum  eft  p|.  deinde  j 494 

vitimam  figuram  aflQmo,nem- 1 
pe  o,  d dinidendo,  drappoao  I ii 
ad  53.  & faciunt  Jjo.  Rcperloq; 

nmqerum  ptoximd  minoreji  efle  494,  quem 


deducoa  J30.  & apudquotien-—  | 
tem, itera*.  lateralem  appo-  I * 4®** 

no&faaafubtradionercfi-  | ■ — 


duum  eft  36.  quam  more  refi*  | 

....  I 


iJO 


fiuorum  apud  quoticntem  ad*  • 

(crlbo  . Erltque  quotiena  I • ' 

40*1  VtV 

Sed  licet  tutiffima  fit  hxc  regula;  Attamen 
prolixa  eft  . Quare  poterat  deferuire  in  aliquo 
nugno  numero  diuidendo  per  alium  aliquem  ma- 
gnum numerum  ; cum  enim  ibi  error  fit  auximl 
difpend  ) temporis, 8f  laboris ; op^unltls  erit 
hoc  modo  operationem  cootutarij  Et  nota  ex 
pnrccd  Prop.xo.  multiplicationem  numeri  diui* 
foris  non  effe  continuandam  vitra  9.  quia  magis, 
quam  nouem  vicibus  non  poteft  contineri  figoea 
diuideue  i**^**idcnda»  ^ 

Tertius  modus  apud  Italos  vfitatus  eft  talis. 
Sicdiuidendus  numerus 4480.  per  numerum  37- 
Pofito  numero  diuifore  feorfum,  trahatur  ia(n 
ipfom  lineola.  Deinde  video»vt  fupra  feci,  quot 
vicibus  3.  capiat  in  4.  nimirum  qubJ  vnica  viCC;. 

pono  i.pro  quotiete  fnper  lineola»  8;  per  11- . 
lunl.  multiplico  diuiforem»&  oumerumgeni- 
uim  fub  dttabns  vlumia  figuris  dluidcndi  fub- 
firrib^  . . 

Eiex  Inde  fubduco , 9e  refi-  I * 

<hium  noto  fub  lineola . Mul-  46®®  I " t 
tiplicatis  ergo  i"-.  per  |.  gene*  37  37  ; 

fjX  37,  quos  deduco  i 8c  — — 
reiiquunt  9.  Aflumo  deinde  98 
aliam  figuraro,  nempe  8.  i dl- 
uidfffd^  ft»  pano  apud  O.  Et  Video»  quot  vicibos 
calcat 37.  in  98.  Cognofeoque  caperebis,  quie 

lKCt3.capiatterio9.nontamencapit  7.  in 8, 

ter : quare  dico  bis  , 8f  fic  7.  capit  1®  cum  re- 
fidooexf-eiUmbis,  «c licet  capiat  magis;  oll 
intereft  . Ergo  apud  quotientem  l.  appono  a»ft 


4<s8o 

37 

74 


37 


multiplico  per  diuiforcm37- 
& faciunt  74.  quos  deduco  3 
98.  ^ refiduum  eft  »4.  Affumo 
rurfus  vitimam  figuram  o.  Bc 
appono  apud  a 4.faciuntq{  »4®« 

Video  igitur , quot  vieibua  ca* 
piat  j.  in  *4  Ir cognofco,quod  •— 
ofties  t Verum?,  in  o.  nullo  »40 
modo  capit  . Affamo  Itaque 
minus.ar  dicojdn  *4>cap««  fepues,reroaneotqi 
30»  in  quibus  7»  fepties  non  capit  • Affumo  itaq» 
rurfuT  minos,  dico  capere  3.  in  fextie* , 

refiduum  eft  tfo.in  quibus  fextles  vtjque7.  ca^ 
quia?* moItipUcatttapcrfi.facitfolum  4».!^ 

* ■ * • ■ • apod 


ARITHMETICA 

ap«J  ftuilcBUm  ii>aiirriba  I 

niiiKrara  S.  (ignlGcantcia  f«  46|i>  I — _ 
ntibiH  numcrnm  diai*  97  97 

■ lorctn  Ia  dialdeado  con-  — - 
dfmkoiuliiplicixiac  p*r  6.  ii.  9S 
ailocain  J7.  1!  gtnicat  eft  74 
Iit.  <)oof  (fedoco  i s^.  Sf 
rc€douin  eft  |8.  qaem  ninnc-'  940 
nuB  more  refidoorfi  apud  quo*  1 1 
tienccai  icribo*  Eftque  que*  ^ a^ 
U«ui>6.f-f  ,( 

EXPENSIO  VI. 

t>e  Prahttimihus , 

QVoaitas  In  calcnlandit  naoKrli  non  nr4 
coeoiuacerrorci{oaac  modui  tradeados 
«ft»qMmrtu9tu^af  regntl  opcritiooei  fi  At 
ciimioeatttr  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIV. 

Ahl^09  9,  ex  fpMlthtt  pro^tione  inteptd 
remutut  numcrm  fimplex  denomiMns 
e*m  proporttoom . 

* nomerut  70.  i qno  «ufcntar  9.qao> 

JLx  eict  aofed  pot^ . Dico  qood  reraanebic 
•ommu  deoomliUBS  em  proportionem  $ te 
q«a  denomioibatur  d 7.  IdM  rcmtoec  mune- 
rw?. 

Probetur.  Nm  V.f.70.  figaificat  feptcm 
decfam ) fi  autem  ex  decima  qualibet  dematur 
9.  la  qoalibec  decima  raaererit  1.  cdmque  fiot  7. 
deeimri  eruat  refiduc  icpccm  TaUaua,qaf  coo« 
ftiuuac  oiimeram  7. 

COROLLARIVM. 

* X 1 loc  eft*  quod  fiae  aomeri  afiamantur  • ve 
figaificantes  decimasi  fiae  decimat  dccl* 
manon»  tee»  Innper  cqaali  om^  idem  reroMifu- 
ram  fimplicem  proportfonia  denomloatorem; 
ac  fi»n  aantcri  bnplicca  accepti  fuHreot . Nam 
ex  qaalibet  ablatiooe  ctUoTcumquc  propordonia 
Uaiptt  reouaet  rnitas  | rt  fi  eq  lot.  auferatur 
9.  tot  ricibus  * oaoc  poccft  auferri,rctiuaet  oa> 
menu  tx.  d quo  ocdaAui  p.rclioqukur  oomerai 
|.Ulelpre;qai  reftaret,  fiaumeruai. &t.  tau- 
qaaa  fimplicet  roitatci  ia  numero  loa.  accepte 
Mfieot.  Item  d munero  770.  aufero  p.  qutuiet 
fieri  ^efi»  idell  Tkibuafio.  refiduum  em  lo.d 
qoo  M aufero  p.  remanet  i.  idem  auaerai»  qai 
reo»sct  d 7«  A 1«  rtfimplicibiu  acceptta  • 

THEOR.  II.  PROPO&  XXV. 

Si  numerus  decimarnm  muUi^Ucttnr  per 
nMmettm  qiumtumquCf  & i multipli- 
culo  ot^utMT  $.  quotus  feti  fatijl , n- 
linquetue  numerusuu  fi  fimflicts  muneri 
futritU  inuicem  nmlttplicuti . 

SI  fmmenulo.mulclpllcitnipcrj.argtnmt 

940.  .Oicoi  ^uddfii  tfo.  anfentnr  »4.9i> 


INTEGRORVM  105 

tdm  fieri  potefi»  relinquetur  numerat  talia  i ac  fi 
8.  fimoficiter  per  p.  fuerit  multipllcatui. 

Probatur , Nam  relinquitur  numerus  deno* 
mlnaua  eam  proportionem  > te  anteeed.  Meoq;  i 
loo.  auferatur  p.  quantu  fieri  poteft  remanet  i .te 
■ loo.  reftat  t.6e  d qc^.rcmanet  4.  Quare  ablato  p, 
d Xfo.quantC  fieri  poterit  remanet  14.  nempe  nu. 
merut  ille  «qui  faAui»  A genitui  fuifret)fi8. 
fuifiet  multlpiicatui  per  7.  Sed  fit  numerua  mul- 
tiplicana»  te  multiplicatas  decimarum  V.g.  Io.  te 
to.  adbuc  idem  fuccedet  • Nam  producet  1400. 
i quo  ablatui  p.  relinquit  numerum  14.  quem 
pxodaxifieot»fi  falflenc  limpUcef  • 

COROLLARIVM 

Hinc  ell ; Quod » fi  d numero  aliquo  genito  d 
fimplicibui  auferatur  9«  quantum  fieri  po- 
teft j quod  relinquetur  idem  reuduO;  a«  fifuilTec 
numerus  genitus  d numeris  decimarum } fi  d 14. 
zelinqoiturdt  A d 1400»  relinquitur  adbuc  fi. 

Qubd»n  fit  conlnnAus  cum  aliquo  fimplici» 
ideraeoeniet|fiabefs  priiis  auferatur  9.  quan- 
tu  fieri  poteft  {oimirfid  77.oAies  remanent  7.  A 
ab  86.  ooaiea.remaneat  7.  qui  fimplices  numeri 
inmccm  multiplicati  generabunt  talem  nume- 
rum f d quo  ablatus  9.  quantdm  fieri  poteft,  idem 
refiduum  relinquet  j ac  fi  in  fua  fpccie,  A ab  illo- 
rum genito  ablatas  9.  fuifiet»  quaotdm  fieri  po* 
fuifiet.  Sic 7.  A 5.  inuicem  multiplicati  faciunt 
19.  Aablatop.  relinquot  6.  quod  refiduum  dge- 
nito  6470.  ex  numeris  77.  A 86.  reftat.  Ratio 
eft  I quia  afiumptus  7.  A 7.  vel  8.  A fi.  n fimpli- 
ces» idem  relinquunt » ac  afiumptij  vt  decies 
fignificances»  fic7.  A7.  faciunt  11.  Aablato  fe- 
mel  9.  remanet  7.  qubd  remanet  ablato  9.  oAiea  d 
77.  A ab  8.  A 6.  vt  fimplices ; nempe  d 14.  idem 
r^doum  remanet  ablato  femcl  9.  ac  remanet  ab 
89.  Qouies  ablato  9. 

Quare  ex  prsccd.maltlpticads  Inuicem  lilia 
refiduis  7.  A 7.  fi  i genito  dematur  p.  idem  refi- 
duum  dabk.ac  fi  d genito  ab  eorum  primitiuorfi 
77.  A Ifi.  mutua  multiplicatione  p.  quoties  fieri 
poteft  auferatur . Oportet  ver6  ab  illis  prldi  au- 
ferre 9.  quantum  fieri  poteft»  aiioquio»  fi  femel 
poflet  auferri»  non  efleot  fimplices ; led  decimas 
fignificantcf . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXVI. 

Si  i mtmen  coStHo  in  vnam  fummum  uu- 
firatur  aliquis  numerus , (fi  colligen- 
do idem  numerut  auferatur  debtnt  refi- 
duAy  tum  colleBi , tum  colligendi  rema- 
nert  aqualia. 

A 

Probatur  • Nam  fit  fumma  • 169.  te  41 
numerus  colligendus  fit  prids4t.  A 77.  77 
A 8 1.  A 9.  qui  tunt  notati  litera  a»  A au-  81 
feratur  idem  numerus  ab  vtrirque  » V.  g.  p 
81.  Oieo  ifuod  rtfidua  craar « f »«/ia . • 

Probatur.  Nam  fi  ab  cqualibus  rqua-  l6px 
lU  dmaS;  qun  remanent  fnnt  cqualla»  fed  nume- 
ms eoUlgeiidas  a»  AcotleAui  x funt squaleat 
Ergo  ablato  eodem  numero  81.  ab  vtrirque  erunt 
•dhuc  rtfidua  nquaba  • 


PROB. 


onA  39 

5.  V / 
A» 

[uo-  19  ' /V 
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7^4  T R A C T 

PROB.  I.  PKOPOS.  XXVII. 

Colle^ionem  j an  fit  hen^faflai  examinare. 

AVferatnr  k numero  coIIefiOf  & coUij;eo<b 
9.au»ncum  fieri  potcft>Dumerts«vt  /impU- 
cibus  jd  fetandam  fieilitaeero  afTumpti*»ex  co> 
roll.  propof.  4.  Nam  t idcm  numerua  remar 
Rct»  fada » tumd  coliedo,  tum  a <1 

d coli  getido , ablatione  * bont  39 
eritcollcdio . 

Sit  numerua  colIipenJua 
fr  i primo  J9.  auferatur  9.  quo* 
ties  poteft,  remanent  $ . qui  cum 

faciant  8.  fr  cum  t.  faciunt  9.  1341 
qui  ab  jciatur  f & deinde  jfTuroaitfr  1.  cum  5«  fr» 
ciunt  4.  & cum  I.  facium  7.  & cum  9.  cueaiuAc 
16*  i qmbua  abijeio  9.  refiduum  cA  7.  quem  feri» 
bo  feorfum. 

Deinde  ad  fummam  I accedo  nimirum  134.  Sr 
addo  {.  ad  a.  faciunt}.  &}.  ad  4.  fir  faciunt  7^2- 
qualia  nimirum  niimerua  alteri  7.  iamferipto; 
V nde  bend  erit  fada  diuilto . 

Dicet  aufertur  maior  numcrui  i oomero  col- 
ligendo ab  A»  quim  i colledo  • : nam  ex  nume- 
ro A roultotles  aufertur  9.  at  a colledo  nulU  vi- 
ce : quare  non  polTunt  re/idua  remanere  zqualia 
ex  propof.  i6. 

Refpondcturpone  occurrere quandoque  erro- 
rem illo  folo  caiii » It  error  in  colligendo  com- 
milTua  He  iQcermiirotautfuper-  49  c 
addito  9.  vc  patet  in  numero  c>8r  51 

eiua  fumma  o , qu;  falifaeA;  tf 
e6  quia  9.  Hc  incermidus » 8c  u-  19 
men  idem  numerua  7.  remanet . 9 

Ceterum»  cum  hic  error  rarb  — ^ 
occultat . hme  cA;  quod  regula  0114'^ 
jfic  bona;  quia  licet  9.  auferatur 
pluribua  vicibua  d numero  colligendo 
A»qudm  a colledo  n,  nihil  tamen  inte- 
rci!; cum  idem  iit  auferre  9.  i numero  a » & non 
Auferri  a numero  ••  v^limplexi  dum  tamen  au- 
ferri poflit  in  ruaproportioaeacceptusiVtCoroL 
proi>.  34.  Lt  patet . Nam  idem  numerua  rema- 
oct|  a auferatur  9.  abSo.odica»  ab  t.  fumpto» 
Tt  *.  nulla  vice.  Semper  enim  remanet  8.  pro- 
pter proprietatem  numeri 9. qusoAeofaeA  Pro- 
pof.  ,4. 

PROB.  U.  P R O P O S.  XXVIII. 

SatirtHioium  exdmintre : vtritm  bene 
fuerit  confiHu . 

AVfcr.turp.  Q^ntum  firri  potefl  i fub- 
tradOi  ic  reliduot&;  id  quod  remanet  note- 
tur /imiiiicr  a numero, d quo  deducitur}  fub- 
ducatur  9 qUantum  fieri  poteU  . Nam,  fi  refidua 
fint  «qualia,  bona  ent  fubtradio  . Sit  numerus 
A,  j iiuo  facienda  cA  fubtradio,  nume-  }675  a 
rus  fubdudus  • refiduum  ver6  fit  c.  4}9  s 
Accipio  refiduum  c ; & aufero  9-  quoties  1 
fieri  potell,  dicendo}. 4e  v faciunt  f.  }s}4c 
.&}.  fariautS.  8r6.  fKiunt  14.  i quibus  ablato 
9. remanet  5.  frfcrvbq  feorfum  ad  latus  crucie. 
Dctadc  aAumo  numerum  ■ fubdudum»oempe 
4.  cum  }.  faciunt  7.  & 9.  abtjcio  feribo  7.  ad  alte- 
fu  latus  crucis.  Addo  hoc  7.  cum  numero  priori 
»U/.  ^ 


ne  IV  i qui  V } /* 
. 8e  feribo  5^.  , 

redo  ad  nu- 
ro6.8efa-  ' 


A T V S VIII. 

feotfim  feripto  y.  & factant  1».  i qui 
bus  dedudus  9.  reftanf  }.  & fr-*»- 
fapcrcrucem.  Deindearcedoa 
merumA,&J.  addo  numero 6.U  ... 

ciunt  9.  quem  abijeto^firy  8r  7 faciunt  is.  i qgg 
tbijcio,  9.&  remanent },vt  prifis . Idcoque  fub- 
tradio optima  eA. 

Ratio  eA . Quia  numeros  fubtndus  canre- 
fiduo  cquatur  numero  > i quo  fit  fubtrsdio. 
Vnde  9.  ab  vtsifque  xqualiter  dedudus  debet  re- 
linquere idem  refiduum . 

PROB.  in,  p R o p o s.  XXIX. 

Multiplicationem  explorare  : an  l^tnefhi 
cor^it . 

AVferaturp.tumi  ouinero  multiplicamt, 
tum  d numero  multiplicato  * quoties  fieri 
pote A,&  k refiduis  quoq;  inutcem  muUipheatls  9. 
auferatur  quoties  fieri  pote  A , 8e  refidoam  note- 
tur. Iterumque  i BUmero  genito  auferatur  9* 
quaotfim  fieri  poteA . Si  refiduum  fit  ^oalcrefi* 
duo  prrcedeoti  iam  notato,  multiplicatio  beni 
‘ fe habebit,  Arabfoluta  confiAet:  pro  cxeomlo 
fit  numerus  }79s.  multiplicandus  per  97-Aufcro 
9.  aflomendo  prius  }^8r  deinde  7.  8r  faciunt  to. 
abiedo  9. remanet  1.  abijcioque  fequentem  9 A I. 
cum  s . faci  unt } . quem  fc  nbo  . 

Abijcioque  i multiplicatore97*  f*r* 
me)  9.  ^ refiduum  efi  7.  muitiplieo  * 97 

quoque  7 per}.  & faciunt  11.  abie-  — 

^tsp.  rciinquieur  rurfus  }.quos  feri- 
bo*  vt  vides  7.  ad  partem  crucis, }.  ad  }4< 
alteram partem»&Ylumuro}.  foper  • 

crocem . 

Deinde  accedo  ad  numerum  geni-  7\  J /i 
cum ; 8e dico }. fr 6.  faciunt 9. quem 
abijdo;hlnc7.  8f  8.  faciunt  If.  8c 
abiedo  9.  funtfi.  & cumV  funt  8.  / I \ 
&cum4.  faciunt  n.*i  quo  abjeAo 
9,  remanet } numerum  iufri  crocem  collocidoib 
quia  ergo  }.  Infra  cruce  cu  }.  fiipra  crucem  «qiu* 
lea  numeri  funtildeo  multiplicatio  bene  fe  haUc. 

Probatur . Nam  fi  alTampfimus  numerum  moJ. 
tiplicacum,  8r  multiplicantem,  ve  numeri  fimplt* 
ces : Numeri  verbfimpUees  inulcem  muIttpiUa. 
ti  producunt  fx  corolL  propof.  15.  numerauu^ 
quo  ablatua  9.  quoties  poccA  demi  relinquit  ou- 
oierum  «qualem  refiduojquod  i genito  rcAat, 
fi  ab  eo  fimllitcr9.aafcratur  . 

Qubd,  fi  occurreret  ipfum  9 relinquqabijcia* 
tur  umen,8r  ad{latera  crucis,  6c  fuper  cruecine. 
ponatur.  Nam, &o. infra  crucem  collocabitur 
pnito>ablato9.  Dihdrclinquente.  $icy4.&}9 
inuicem  mulcipJicaUa  faciunt  iied. 

Ablato  itaque  a 54.  9,  remanet  c.8r 
ablato  a }9.  idem9.  temanet}.  qui 
multiplicatus  cum  o.  producito,  si-  jr  q \ 
fra  fupra crucem  ponendam.  Qua- 
re, & genitus  31  ablato  9.  relinquit  0. 

PR-OBL.  IV.  PROP.  XXX. 

Dmifionem  examinare . 

EOd£  modo  fit,ac  in  multiplicatione, f^eadf  ra. 
cto  valet . Sit  V.  g.  7945.  diuifos  per  }}.  te 
■ quotleiu  fit  asp.  Auferatur  i gy.  numerus  9. 

quo- 


arithmetica 

4|uoes  6«l  potcn,«t  .OHit  t.  & i »7.  reauwiii 
l.Mlti{>liceaturiiiiifctiii  (uim  it.i  ouibaiabU- 
Bj».  reliaiguit  7.  Otlmle  i aancto  V. 
ilatimio  y^y  lofencur  f,  n fnpri  * 

fSiim  eft.ar  rtlinqnn  7;  Qair^bcne 
ftabitdiuifio  t At  fi  atlfiat  niiau(ur  V,g,  £ ,j;Qj 
eflt^pjo.  «tiolfor 

TVVjran^-ttfitncnttftj,  coniquotie^ 
Dooi.flrabcop.  Quotiet  fieri 
fiotcft  demtndDi  g 8e  rclni9uccur.7. 


dcodus 
(iensM; 

terameikias.Arabeop.  <]uotlei  fieri 
.]ut  mulciplicatiis  com  ft  refigo  cBtfi- 


drotii»  dat  ^4.  i Quo  fabdudus9. 
i^tum  fieri  potefi, 
i aamero  dtuideodo  79^.  reiedu  9.  proae  fieri 
poceftptelin<]uitiirt.VQdefadi  diuifio  bendfe 
geftt. 

PROB.  V.  PROPO^  XXXI. 

ClM^cmHijae  regtUoperatioiitmper  uliam 
eXdmifutre . 

SVoma  Qomeroruai  fubtraAioo«  colleAonmi 
probatur . Sic  AiiDma  117.  exarni-  36 
Bitor  Tubtrahendo  39.  8r  41  te  117.  4» 

Nan  fi  remaoce  j6.enc  beoe  fada  coi»  19 
leRto*  Et  d eoQcra  fabtradto  nume*  - -» 
roromeoiledione  examinatur}  fici  fi  117 
refidoum  17.  i Tubtradione  numeri  |t.  i H- 
■uBCOi  colligator  oim  nooier»  |B.  49 

^1  imaiori  Ibbduciturifir efficlac^p.  3B 

vt  pri&ii  Tubtradio reda  erit.  mmmm 

Rabopatec.  (^la  fi  aureracorid. 

40od  addkum  «R » cR  fabfiodtre 


integrorvm:  ib, 

t^dinqojtttr  oweffivii  i^MpJcrqt . * fi  atkWK 
W»  qood  ablatam  eft,  ideai.qaod  erat»integr«ar. 
Qttarc  fibend  eritfada  colledio . Aibtr&ione 
idem  reftituctor , qtiod  pnd« . ft  fi  bona  eR  ftab- 
dudto,  addleiooe,<]uddprifiaerar,in>egraf>itur . 

UHkiplicaMoqcm  numerorum  e*  d>uifiofe««/ 
P*^*^f*  Nam  fi  muldi^lcation^aI  fumma  ber 
numerum»  rei  multipltcattira , nlmultiplican- 
Umdiuidatur»  aecefieell  alterum  ex  ipfii  proue* 
nire»4u&(K  fi  ffcn  fVoueniatr  fignpap  eRcolle- 
dlonem»  rei  oluldplicacfoaem  noB*  fiilfie  exa» 


--  «.«  utuuc* 

nire»4i|0(fi  fi  rftan  fVoueniatr  fignpQp  eRcolle- 
dlonem»  rei  ahiU'  *'  * . - 

dam . 

Partitio  qiio^e  examinatur  multiplicatione  : 
Nam  fi  numerus  quocient  cum  numero  dmidence 
multiplicetur»  additis,  fi  forti  fuerintireliquiji» 
debet  fumma  mokiplicationis  arquare  numerum 
dluifumj  qubd  fi  non  xquee»  fignum  efi  diuifio» 
nem  oon  efie  perfedaip,  ftd  In  aliquo.defit^fp^r 
Ratio eR»quia  dioldcre  eft  numerum  in  tot 
partes  fecare » quM  fuot  in  diaidente  vaiiacei.  8e 
m^iplicareefiaumecumiacegrare  ex  alio  nu4 
mero , taoquam  pars  afluiiipto  ebdes , qtioc  fnor 
in  muIripUcance  nutares»»  def  15.  & jd.  Vodp 
. .<laf9  jnuUiplicasCet  q«i  quotiens  ' 

plicato , qut  erat  dimdens , necefie  eft  > rt  IJem 
nuberas  rurfus  ideegretur . Sicut  dico  eodem 
getticq»8r  Integrato  id  eodem  ditttiienajiecefla 
eft»  rt  Idem  ^uouens  numeras  rcRuuatur»  qui 
multiplicatus  ftaerac . 


TRAC- 
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1 V S IX 
IN  V-  LIBRVM  EVCLIDIS 

P A R S r M A. 

'Dc  Proportionum  Notione . 


) VM  deGnitiones,  quas  ad  initium  Qmnti  libri  tradit  Euclidn 
multa  luce  indigeant,  vt  percipiantur,  vifum  eft  earum  expli- 
cationem profufius  profcqui.  Ac  ne  dum  eas , vt  Machematico- 
rura.  moi  elt , tanquam  nomina  explanare  ; fed  proportio- 

- mim,  quam  explicant, eGenriam  probare,  diuiGones,  modumq; 

eas  cognofeeadi , & in  eis  argumentandi  exponete : vt  hac  cognitione  prxuia, 
qux  deinde  5. libro  oGenduntur  generic{  proportionum  habitudines  faciliori 
captu  comprehendantur . 


EXPENSIO  I 


Quid  fit  RmIio. 

RA(io  eft  quedim  qaanticatiaa  retado.' 

Keiatk>  fccundilfn  noftra  principia  philo- 
fophica  cipenf.4.  de  rclatioe  conci.  T*  ^ tapenC 
concl-i.eftqtuedaffldependentia  obicdonim 
in  di  cognorcend»,  que  fundatur  ia  aliqua  po> 
fitiua  s feu  dependenda , feu  falcem  applicadooe 
Toius  rei  ad  aliam  . Ideoque  Rado  erit  qucdim 
relatio  quandutisor^<uli^flkado0e  redi»  aut 
pofltbili  ad  mimis  quamitatis  ad  aliam  quandu* 
lem  . vt  inuicem  coiumeorarentnrtvel  uicem  lo- 
oicem  fe  contincantv  aut  fe  faperent,  8e  bcc  pof. 
bilis  quantitatum  coemnenfuratio»  vel  adudJa 
eR  Illa , ob  quam  tnteUedos  conlideraC  alteram 
quantitatem  dependencer  abaleera*  8e  locer  caa 
refpcdum.  & relationem  rccogoofcic.  Ctuner* 
go  Ratio  in  reladone  partit*  te  todua  coofiftat  * 
te  commenrorationia  f opere  prartium  cRprida 
partis»  te  totius  deiinlcioaem  declarare  • 

DEFINITIO  I. 
efi  me^iiUiedcnMtreilg 
mnUIplkuaeem  met^urat  t>t Rlbitme*^ 

fututa  mahrii  Jtifafa» 

Duplex  ex  parS  alia  ^U^tiota » alia  . 

Aliquota  bic  definitur»  qur  ulisell»  rt  toc  vlcl* 
bus  capiat  in  maiori,fint  ille  vices » quot,  quoc 
iint,  vt  nihil  nipcrHc  tale, quod  illi  adamuffim  n6 
commenfurctor:  Sed  totum  muldplicads  Jllic 
vicibus  pfoitds  correfpondeat . Sic  vncia»feu  di* 
gitus  metitur  lineam  4 digitorum  quater  accep* 
tus,Ar  linei  rexdecem  digitorum  fex  decies  accep* 
tus: fed  ii  aliquid  fuperiic  in  toto»quod  meofuraod 
quapticaci  nonadxquetur»  fed  eius  alicui  parti» 
tunc  dicitur  pars  aliquanta,  dequa  deiloitionoa 
cR:Sic  digitus»  iinc«4,  digitorum»  &-rdi* 


cecar  part  aJiqotflCe  1 quia  id  quod  fnpercfi  qo»* 
tuor  digitocom,  volca  quarta  puia  ipfioa  digial 
ancofuraatia. 

DEFINITIO  IL 

‘RX  yitiflex  c/7  Mtam  msior  miMorU$  cAm  mu^ 
iVl.  merirnr  ma/ormi . 

EiTe  parda  eft  relado  minorla  quantitaela  ad 
maiorem ; Multiplicitas  vcr6  eft  relatio  maioris 
qoandeatis  ad  minorem  j Inulllgitur  ver6  mul« 
dplicitaa  non  refpedu  parcit  aliquanta»  fed  ali* 
quote  iu^  VC  vicea  quiboa  menfnra  adhibetur 
•qoeoc  plndes  replicata;  tandem  malorem»&  (Ibi 
multiplicem . 

DEFINITIO  III. 

2E  j^aAnid*ip/icei  HU  w^urrwdiaei  dtetml» 
XMZ*  cam  ^tpialihiu  aausev • oidhai  i minoei 
iiuu  menf»Mtnr  • 

Dua;  lines  quacuor  palmorum  dicuntur  aqat 
multiplices  vmua  palmis  quia  palmus  quatuor 
vicibus  adhibitus  fucceffio^»  drhanc»fir  aliu 
oseofurat . 

DEFINITIO  m. 

RUtl»  tfl  duerum  mxg^tndlnum  ni^flem  generie 
fiemikm  tpuenutaiem  habitudo . 

Qudm duaquasdeatea jfiot  Illa»  feu  liaea» 
feu  fuperficiai,  feu  folida  inuicem  comparaocur» 
fune  eiurdem  generis  fecunddm  qn6d  vna  ma- 
ior  eft, qui  alia»Ku  minor,feu  aqualis ; tunc  illa 
magnitudioaiineerre Rationem  conrequl  4icufl- 
cur,8rhaKcotIauo»reu  compando  dicitur  Ra* 
clo,ab  aliquibus  etiam  Proponio)  Quare  patec{ 
cur  debeant  ciTeciurdemgeoeris:  quia  fciliccc,vt 
inquit  Arlft.  io.Methapo.cex.4. men/maeim/da» 
Xeaeris  tSi,  magaitMdiKum  namque  ma^aiVado  » 
fttmium  yaumtfuodtiue  iou^Uudmt  tou^imd»  » ta- 
titudiuit  latitudo»  yoeum  >ox, grauitatit gramtat  j 


DE  PROPORTIONVM  NOT/ONE. 

crr.  Com  ergo  nugnittidnict  Imiiccm  r«ferl»c 


VTom.  yatnce<iit,vt!  attonat»  vd  ab  alia  iteficte» 
oinc  eft , ^ood  drbeartr  eiul^em  generit  «fle  : 

alk>c]o{Q  loterca >quc diaerii  genem  iioQt>ne€ 
nuTttttjtildf  oec  mintttj  necc^ualeeft;fimi\«. 
dem  «irmerua  non  poteft"dici  ar^alts  alicui  fu. 
|>crficiei , jm  maior,  aut  minor  ? edm  io  cod^ 
genere  noo  reperiatur,  fr  ratio  luadameotalia 
eft,'aaia  imer  ea,  qu«  dioerfl  geacrla  funi  non 
poeeft  fieri  realia  applicatio;  rRdehabtrudo,ou« 
in  raalt,  feu  poflibtii  applicadone  fundatur,  locer 
ea  re^riri  o6  poteft.  Maxime  quod  mffora  debee 
not  inducere  Io  cognitionem  rei  meofurae»;  ac 
quomodo  id  evenier,  fi  quod  roenfnratur  aiieriua 
geoeru  cft;  oec  fuarmeafurc  conforme  repe* 
ritor. 

Dicicurquqgue  fecundum  quantitatem?  qufa 
comp^atio  penea  qualitatem  Katio  non  vocatur^ 
biK  Hne»  referri  Ratione,  qu6dambz,V.g. 

albz,tut  nigrar . Stcdkjtur  kshitwdo  tn  ^nere, 
occexffkatar,inqttoeonfiftac  IRa relatio;  an  in 
rariorte  menfuraatis , te  menfuratl  : quia  |(cet 
banc  proportionem  dicam  inulccm  allqur  quan- 
titates ,qux  d<cuntur  rationales  t non  tamen  om* 
nes  Id  babitttdinit  afTequaocur,  cdm  qncdam  di- 
Bm  Irrationales  nullam  commenfuratiotKm  adi> 
pifeantur , fed  earum  proportio  Io  eo  confiftac ; 
qobdamplms  nonfint  rafpe^  alterius,  quam 
mod  funti  te  nibil  vitra  quancitatis  obtineant  ad 
dwfam  colla» ) quinifqQbd  ctmfequutuor.’ . 

Verum  fuodameatdm  huius  relationis  dkltur 
d Mathematicis  aacflccdros  cerminas  rerb  eon- 
fcquedt.  Ste-liaea  'palmorum  colUta  ad  lU 
neam  d.  palmorum  dicetur  antecedeos;  te  linea 

d.'ptlmorom  fubfeq«eM»dlrd  contrario  quoque 
llnead.  palmorum  relata  ad  linci.trium  palmo. 
nMDdfeetnrantecddcas,^t  illntricuii  palmo* 
m eoaTequeoi  • 

DEFINITIO  IV. 

P eff  w'mmn  fimitUtiio*  • • i- 

Proponlodli;icdretiam  analogjra  j abEu-' 
cllde  autem  vocantur  quoque  proportio,  te  eft 
ia  ratione  contlneotis,  vel  comenti, vel  rMorjs, 
ft  raiBosir^ttut  VhpiaSis  fitnllttddb.''Iia  qut^  fnn- 
danienta  huius  relationis  oon  fint  quantiucet 
Ipfiej-fMqatttltaniiniiabicadiM*.  ^ 
Cum  ergo  reperluntur  dux  magnlcodlnet  | vt 
a.  ad6«qua  fe  rerpiclincln  datione  malorit,  8? 
oiiiioris,  velxqualis,  vt  alli^  V.  g.  vca.^d  la. 
totte'  dttx  illd'' i»'te6t  X^^ar 'eohfeqdf  etndeia 
analogjram,arpropdr¥!ooeB  , quadi  4.  tt  l»! 
Dixi  amem  fn  ratione  maiPrir,  8r  minoris ; ' vel 
•qualis,  non  In  ratione  menfurmtis,drmenfb:- 
raci : quia  fiint  aliqua  qoaBCicaceS,vt  Innui  fnpta, 
frfequenti  expenl.  plenius  dicam, qup  trrationa* 
les  oalla  cbmeafurkienu  IdtfiMm  wferfcrit&rN 
Qaare  firailiiudo  earum  Ita 'erit,  vtV.g.  quanti* 
tan  A coUata ad qoantkaceia  v fic  unu,droon 
amplias,  vt  quantitas  c refpedu  quanatatii^D, 
kaqubd  licet  vices»  quibus  a menfurat  •,  aut  vi- 
ces, quibus  c,  meofurat  o,  non  poiliot  exprimi , 
adboc  fimiles  fiot : i«d  ad  pleniorem  huius 
rei  d^Uraeloaem  vldeamns , 'Vnde  dignolcatur 
ia  qtuUKi^^tibus  Aoaiogjra. 


EXPENSIO 


107 

II. 


tn  ^unaiuaillns  tfnnnnn  fmt  proparlioais, 
notioms  . 

SCienJotn  ril  qmntiutM  rtfptaii  altcnui, 
*liai  irrationales  efle,  atias  rationale. . Ra- 
'ionatea  «mantitatesllint  Jof,  rei  plarci.in  qna- 
rnm  ana  lepcmar  aliqua  pars  xqualii  altcrf  parti 
alttnus,que  menfaree  imbas  feu  per  xqualem  re* 
plicatioQc illius  psreis  metifurantis,  feu  per  in*- 
qnald.  V.g,  rationales  dicentur  linea  dux.quaru 
vni  uc7.palmorii«ltcra  so.palmoru:  quia  palmus 
P*rs  pqualls,p«r  quam  ita  metiri  po- 
teti  linea  7.ptlmor0,vt  nihil  remaneat  ex  ea,cum 
tota  longitudo  7.palnut  xqualis  fit,  ficut,&  linea 
»0.  palmorum  vigefies  muitiplicaeot  palmos  c6* 
pledttur,  vt  nihil  remaneat.  Irratlonalea  verd 
funt  tales  qixdtm,  llnex,  vel  quantitates,in  qui- 
bus {Mrs  niiMa repetitur,  qux  fit  xqualis  parti 
alterius  quanticitir  > perquam  ita  metiatur,  tum 
voa,  cum  alia;  vt  nihil  remaneat.  V.g.  djame* 
eerquadrariffirlacusfanc  Itnex  iocommenfura. 
biles  f Quia  nec  palmas , nec  femipalmus,  nee . 
qoarta  pars  palmi  ,'nec  aliqua  alia  meufura ; qux 
excquomenfuret  vnim  V.  g.  latus,  vt  nihil  ex 
eofiiperfie,  menfurabit»&aiteram;  quia  femper, 
ane  idiquid  fnperablt , aut  aliquid  deffictet  , & 

( quia  faciliora  funt  antd  proponenda  J ponemus 
primb  defiaidonerA  h:d>itodiais  rationalis  volas 
quMtiiads  ad  aliam. 

D E F I N I T I O V.* 

Rvd/rMcn  hahrre  dfrsnraf  rarhu^fef 

oc/.cdor  VS4  e/feriurfartet  «//«porxi  roariav»  *' 
- Farees  aliquoras  apprilamus  eas,  qux  muldpll- 
catx  toeam  quantitatem  xqoant,  vt  diximus . 

• Cdm' ecgb'aliquik^  qttamieat  eonrincc  partes 
•Icerlai,  illa  rVl)»ed(i alterius  dtclcar  habere  ra- 
rionecn , 8r  habitudinem . Diximus  ver6  pattet, 
0011  aSgnando 'quot  fif;quis  fiuepartec,'qau 
concinet,  prima  quantitas  A,a)enrnr«nc  quao. 
tica^em  alter anf  1 per  eundem  numemm,  (eu  eam 
fiperenc,  feu  minas fim,  nHiiiintereRiftitaU. 
■aea- 7«  palmorum  habet ' Rationem  linex  d.^ 
palii»ortta),fle  lineo  7.  palmorum,  fr  linex  soipaT 
moramiTeu  fo.heet  caihenaoneiafdemfpecfci* 

• tisqu  . ■-  lUrn 

DEFINITI  O Vi;- 

r^rttioHaMjnwtftarc/  laaifc»  hihiiMdine  refi* 
fmiw,  eif^ef^orte» «»«  Jt  l«d— 

<9m  ran/Dvre  I • 

Ratio  huius  definitionU  cR , quia  per  conci- 
nentis partlttin  nequaquam  poterat  definiri)cdm 
mlti  pars  in  mt  ficut  nec  in  altera  deturjqup  pro 
communi  meofuradefcroirepolfic.  Vnde  pro- 
cedens definitio  non  poterat  defei^rc  : licet 
enim,  ti  hxe  definhlo  rationalibus  quantitatibus 

tsqueconuemac;  non  tamen  ilfat  per  bane  de- 
iiionem,  qux  parum  obCcurior  eft,definire  eo- 
oeniens  vifum  en  ob  facilitatem  fedandasi)  Ikec 
Euclides  id  fecerit  • 

Quod  autem  quantitates  , quorum  vna  multi* 
plicata  fuperare  poteft  aliam  V.  g.  duo  latera 
diametrum  voum,  ficut  diametrvduo  lacera  duo, 
8r  fic  continui,  habitudinem  dicam, patet.  Nam 
fecondam  magis  , 8r  minus  fe  innicem  excedant, 
O a.  &Ueo 


JoS  tractat 

tg  Ideo  lMbitu<Iinem  talem  babetiei  vt  faleem 
qttCMd  omieiplicatioof  comparabUe*  Hat : Nam 
motrfplicaucfaftem  poterunt efTe  fiindameotnm 
propoftionif»  fc  Iu  fpeculatiooi  Mathematic» 
(ubi)ci . V g.  circumferenda  ad  diametrum  pro* 
portionem  habet , fed  irrationalem  ; idet^ue 
poced  ede  fundamentan  proportionis  • Nam  po- 
terit dari  aliqua  alia  linea  refta  Irrationalis  ad 
quam  (e  habeat  diameter,  vt  ad  circumferenilam. 
Si  verb  multiplicata  oon  faperct  aliqua  qaiotl* 
eas , aut  oon  ruperetor,  hal^tudo  inter  Ulu  non 
efl . Sic  Infinita  quantitas  ooQi habet  relationem 
aliquam  quanticatiuam  ad  alteram  quantitatem 
Infinitam ; quia  infioitum,quantoma{a  multipU» 
catum,  infinitum  oon  fuperat . Qubd  autem  hie 
mutuus  exceffus  proportionalium  quantitatum 
Hc  fundamentum  fimilitudinit  alicuius  potet. 
Quia  quaotiutes  duz  A,V.g.  ads  In  omni  multi- 
plicatione quantiutis  A,qts«  adhibeatur  polTunc 
Inoiceoi  fe  babere , ac  duc  ali;  c,  & d,  fi  Ar  ipic 
tot  vicibus  multipliceatnr  nimirum  fundamenta, 
vel  termini  ^quo  numero  vicium  muItipUcaca  af- 
fumantur : nam  potefi  eflfl,qubd  (i  fandamentfi  a 
iDuItiplicatd  so*  vicibus  minos  ioncolaturquam 
a terminus  Tuus}  qobd  Ac  quoque  fundaiMn- 
IU  c lo.  riclbusmulciplicatum  minus  inuenlstari 
rralm  fimi  terminus  o:  Vel  fimaltlplicetor  Aid* 
dsmentum  a si.vicibus.ac  maiu#  inncniarur.qui 
fiius  termino»**  Qood  fic  qnomie  fundamen, 
tum  c tl.  vicihus  alTumptun  luo  termino  p 
maius  inuenUtur  • 

Atfi  d contra  tcrraiol  cnnldplicetitoTdusbus 
vicibus,  Be  fiat  maior  ■ fundamento  a,  ft  deinde 
terminus  alter  o multiplicetur  duabus  vicibus, 
quod  firnUitereuadat  maior  quam  cAfiefem- 
per  in  omni  multiplicatione  equis  vicibus  adhi- 
bita  » aut  fundamenti  , aut  termini  fucctda^  4 
Omnino  in  hoc  A,ftri  wantitatea  fe  refpicicnc 
fimiitter,  ac  c • Ac  d,  & fundameniu  primum  ha- 
bitudinisad  fuaro  terminumbabebicrimilittidi- 
nls  rdatkmem  eandem,  quam  fundamenaun 
^ eundum  ad  fuuro  terminum;  quia  fimill 
A B nodo  in  omni  auilciplkaciooe  • quae 
C D .pc&c£eri  fundamentum  primum  cicedie 
fuum  tetmiaom  , Acut  aljpd  fecuadnm 
fnodaaseoesm  excedit  quoque  fuum : VeJ  A 
tur  primum  • equator  quoque  recundum,  vel  ff 
primum  Aindamentum  termino  iuo  At  mlnils»< 
hnc  quoque  (ccundum  fundameotism  relailooU 
fimicrmiooefi  miniis>  £cce  ergo  w UUs 
damentia,  que  mnUlplIcau  faperant  fuos  termi- 
nos , vel  raiperaotur  sb  IpAs»  aliqua  in  bac  mu- 
tui termini»  Aiadamentiq;  fiiperatlooc,  AmUits* 
dotedm , Ac  aliud  fundamentum  squali  multi* 
pllcatione  multiplicatum  Tuperec  quoqoe  fiuui 
eerminura  4 

! At  fi  Jaretiir  aliqua  quantitas,  V.  g.  angulus 
coocaduS  tanqoam  fundamentum, qui  ad  fuuBi- 
terminum  angulum  rc^illnefi  comparatus  feoa. 
per  minor  loueniretur,bcc  habimdo  alteri  ha- 
bitudini, V.  g.  alterius  anguli  conu^us  cum 
altero  angulo  reftilineo  comparari  nequit.  Nata 
angniua  prinus  conta&os  nunquam  poceft  , aut 
cquare , aut  fuperare  fiium  urminum  ledili- 
ncuffl,-ficuti  nec  alter  angulus  concafius  poteit 
voquam  fijperare  fuum  { 8c  Ideo  nullam  aliam 
habent  fundamenta,  cum  fuis  terminis  AmUitii- 
dioem,  oiA  qohd  minus  fune;  ,ai  A Anc  minus  eo- 
dem modo,  & Amiti  racipDe,fcu  bsbUudiiiedif- 
Amiii  dign^ipcqMit:.cftm  nec.Aat  quoad fiua 
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partes  comparabiles  ,eb  qubd  Ant  IrratioaJeaj 
neque  earum  Amilitudo  proportionum  qub  m 
omnem,  moltipUcationcm,  Ac  gencricam  AmlU- 
todinem  probari  polAc . 

Pattt  Itaque, cur  habitudo  duaruiq  proportio- 
num irrationalium  definiatur  per  carum  mutui 
faperacionem  t fi  mlriuplicentur : Quia  hoctan- 
tdm  prebet  fundamentum  fimilitudioUlpCiniQ 
proporcionum  . Et  bcc  Amilitudo  proportio- 
oum  eft  illa,  que  fpeculauooi,  dcargumeatatlo- 
ni  Mathematice  deferuit. 

expensio  IU. 

Quanm  quantitates  frofortionm 
confcqmntur , ^ 

OPcrc  pretium  tfk  coguofccrc , quenam  Ant 
Uic  quantitates,  que  proportione,  Ar  ideo 
analogja  gsadeant ; ne  aliquando  fumaraua  eas 
quioticates , que  nulla  proportioM  aUtmilarl 
pofiiiac,  unquam  in  ea  fimilcs  ; Ar  Ac  ab  euidea. 
tiaininanifeAos errores  incidamus  • 

CONCLVSIO  I.  PROPOS.  I. 

illiti  ai  injimtum  nulla  ef  proportio* 

PRobatur , quoniam  infinitum  multiplicacofli 
oon  poteU  fiiperare  aliud  infinitum  1 neque 
illud  cootiacfc . Siquidem  infinitum,  vt  vote- 
re  aatiqulores  eft  illud,  cpiod  m fe  cootioet,qaUI 
quid  eft  conceptibiie  iUios;  fi  vero  multiplicaen- 
tar,lamefletaUadloAiiicni%cum  quo  mulupli- 
ciucem  conftitacrcc . ■ 

Deinde  iuxtcArift.  eft  illud  infinitum, Ia  quo 
eft  femper  aliquod  vitra  accipere  I fi  aotentinfi- 
nitoro  oon  adMuarec  infinitum  raultiplicatBOia 
in  eo  iam  non  efl^  vlcra  quid  accipererpr ; Aqui- 
dd  acceptfi  efiet  quid  quid  eius  eflet  dum  aliu  ad{< 
quare  nequit,  ergo  infirntumnon  pocefth^>|^ 
aliud luAnUum maius  Ce,  irideo  f^tlplicatuni 
erit.'  1- 

CONCLVSIO  a PROPOS.  IL 

, • ' »1  . . • *w 

Fmitmn  n»Utm  ikHTMimemtitmr\-  : 
infiniti  - , ^ 

Pl  Robitur , quli  G.lnua , G nunctt  Gnitom 

, auquafflsutpquabit,aotrupcrabitiQAQ]com; 
led  Ule  quantitates  inuUem  dicunt  proporUooip 
qaqie.  mutuo  pofiunc  Cuperare , ergo  fioituo^  ia^ 
finito  nulla  proportione  conformatur  . 

CQNCLVSIO  UL  PROPOS.  UL 

PmiH*,ij»dfitnt  in nliijiMifiuntitntt  utL 
hm  diemi  frofartumm  Mnthtnu- 
tum , &*  cognofabiUmt  cum  , . 
ftmilis , quti  funt  in  aliu , 

PRob.  Ea  cniai>  Tcl  Gnitt  Giiu , nl  InGntta. 

SilaGniticapncedcntinallim  ^cuQt  ia- 
uicem  rationem, fi  finita ; vel  funt  iodiAingut- 
bliiajAr  indetermiaa,  reInoQ.  Si  iodetermioa 
i*m 
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iin.iui)aniiit(eifiuicciii  GiperMT  t Nam ipiad  neam),  palmonm  ,*  amolfdi  < tt  Imu u-llim 

tndnenninatan]  eft  molapiicart  OR)oit;cdmehu  palmatum  non  contlnec  lionm  l^tcm  palmo- 
nc<]aakw,ne<)iK Ula  paraadfic,  nec  (i muldpli.  rnminiSfKuoJu^iii^ltqiioailaliauotpalimi. 
ceturpijluotieas  illius  muldplicacioais  agaofei*  ^ 


tor . 

Si  detcrmifUla  fuQ(t  vel  funt  arqutHa  quantiu- 
tC)  6r  iioc  cft  falfum  t Nao»  omaet  liaex  eflieat 
c6oienruiabiles,vel  quacMiMte  iiuequalu:  At  ea> 
ram  quaotlns  floa  agaofeitar»  oec  determiiuta 
cft.  Kamquaiitius  pandi  faltem  fub  indialfi' 
biliote feo&biJi  latet:  Ergo  tmiletplicacaiiacer’ 
tttfii  crh  > aa  fe  Copereatt  auc  cqaenc , fiue  non . 

2.  Probatur . Naa  demofleatloni  Maehem«> 
ticc  d^eraire  non  po0uac{  c&m  ad  boc  Us  inter 
Pbjlofopfaoapcodeat ; anfint  puada»*el  partess 
ao  fiat  finita»  rd  iofiniu  { aa  diftinda»  £ea  iodi* 
Oiodat  00  xqaalta»  rcuiosqoalia.  Q^reoec 
rUa  proportio»  fi  qua  efiee»  certa  rcperirctor»  & 
fodi^iubtiis»qac  fundamentum  demoftratioai 
Obomcuicc  firnun  peatberee . 

CONCEVSIO  IV.  PROP..  IV. 

hier  /wnfl. » &•  lineae . Infer  lineas , ir 
flferfciei . Inier  fnpeifciei  > <T  cor- 
pora nuUa  proportio  intitcedtt. 

PRobatur . nec  pundimi  qnantumuit 

ffluliipncaeureliaeam  adaequare  poteft»  oee 
Uoca  ropericicm » oecruperficMtcorput»  cum 
vel  hifiota  fiat*  tcI  iodeterminacr»  oulloquc 
meo  omoero  «ompithcodaocur  e Quare  (qud 
inohipiicari  000  p^uot*  curnoarom  aumerua 
owiagjwdirituf . 

. ' •'.<!  • } - 

COROLt^ARlVM  : 

•-  -ntM'. ' 

TT-toe  babet^  qabii  caCeometriai  qnc  io  U*« 

XA  <fiaifi>aIiiimpT<ipoc«»aiboafaodanirom> 
nioo  rafpcda  fit ; licet  emn  coaclufioociiqtiaa 
dedocfcfVrdxdpciuasturt 'oooiodetacocA  btne 
illa  cectiMdiMBi  acquirit  ijrel;  fai  punclpiit* 
io  lUadoiiibui»miin  i pmniffiaial&  rcidm  w 
q«i  pofiit,  vt  Logici  Utesitar.»7m.paict«hac 
oaUMs  bomo  eft  beliua»  omiklt  beillu  cR  viucoa» 
ergoomoiabomoeRviiieosu:.- 

E X P E N S I o ' IV. 

. De  Mtiifiont  Ra$ionitm  * 

RAtto  apud  Matbemaeicot  vocatut  etiam  pro» 
portio  :.qnia&ioaiit  fitodimantum  propor* 
cionla  pro  ipia  proportioiia  <•  Vode  diuifiooets 
qucTequoatur  Raciooum*  eocantur  etiam  pro. 
portionum. 

CONCLVSIO  I»  PROPOS.  V. 

Pr«f«rth  fdtioHMifs  dlniditHr  in 
inaqualftttiiSt  0^dqudiuth» 

PRobatur : Quia  aliqoaiqotnthM  itacondnet 
aHamJ^dsea  coadoeatoe,  et  du«  Im^ 
7.  poienorum  le  inoicem  oommeofoMt . Am 

ecrb  cootioel  migif  aiiam^-qoimqoou^ooti- 

oeacur  ab  ea : Yt  Uoea  7.  palmonuB  «onuot*  1*“ 


CONCLVSlO^  II.  PROP.  VI. 

Ratio  hjt^naiitdtis  qU4cnmaue  etiam  hr^ 
tional tSi  qujt  femper  tH^qnalttatU  ep, 
diuiittnrmpropcftionemma» 
torii  in^qualttatis^  O* 
minoris  imequalitatis, 

PRoRNam  qointiiatu  inaqualiom»  eelmalor 
«onfertur  ad  mtnor£»ar  bccmatoris  inlrqua* 
ilutis  eil)  Ycl  minor  ad  maiorem,  8r  hoceft  lore* 
quaiiatJs  mioorii . Neque  tibi  eideacur  maior 
id  minorem  eidem  relatione  referri  * qui  minor 
ad  maiorem  t eil  enim  dtaerfa  relatio  » St 
proportio . Qaonlaro  quantitas  maior  V.g.  qaio. 
que  palmorum  linea  ad  minorem  trium  palmo- 
rum habet  maiorem  proportionem,  quim  minor 
ad  &tCu  ea  continem  femei»8;  infuper  ipltot  duas 
tertias  partes : 0r  minor  ad  malorf  collau  mino- 
rem proportionem  habet  • comminas  ipfiuacoQ* 
tineati  fiqutdem  oee  rotam  quidem  coo(met,‘red 
tantum  tres  parcet  e>  qoioque»  quibus  confiat. 

Cum  e^o  maioria  ad  minorem  maior  proj>or> 
tio  6c»quam  minaris  ad  maiorem  pacet  cfiit  dumr- 
i^s,  dridcodifiiogui. 

CONCLVSIO  111.  PROP.  VIL 

Raliorationatis  maioris  inaqualilatisfeca- 
. tnr  in  fex  genera.  Si  pcopoitioaeqi 
‘ >G^ualitaits  Riulnplicem , fuper* 
pamcularem  , ^lupcrpaftientem  in 
(nultiplicem  &pctparcicularem,0< 
multiplicem  fttptrparticntem . A 
minoris  inaqnalhatis  in  eafdem  fpeties 
- 'qaoqne  fe  ticrpit  verim  ai  diftinguen- 
. dtm,  CrMfaniuaii  qndi  fit  minoris 
ittaqnaUiaUt  aiiitnr pariicnU  fub : iu 
f’*  iietmr  fsAmdtiplex , fnhparticnlarls, 
.fijepattiens,&c. 

PRobMui  > tr  fimul  Aiijat*  propoitioaa  illi- 
gnitz  cxplic.onir . 

Niq  milor  condntt  minontn  ■ nt  CcanI,  aut 
pluries . Si  maior  continet  minarem  plunbus 
Ticjbttt  ex  zquo  t vt  oUiil  fuperfit . it.  vi  minor 
Daioria  para  aliipiou  fit,.,  palmut  eft  pari  deei- 
ma  linez,  ejun  fic  decem  paimorum  | dicitur  mul- 
dpia . Muitiplicacurqne  Ceeunddm  rices , quas 
cootinet  minorem  V.  g.  dicitur  dupla  , tripla, 
qusdrupU,  quz  continet  miuoeem  bis,  ter, qua- 
ter. At  fi  minor  conferatur  ad  maiorem  dicl- 
turfobdupla,  fubtiipla,  fubqnatroplaiqoAdmi- 
noc  eooetue.iur,i  maiore  bis,  ter,  quater  ,8cc. 
Ac  fi  continet  plurifant  ricibua,  8r  aliquid  infu- 
per  retnaneae  j tunc,  aut  id , quod  remanet,fKlt 
^ puti  aliquoca  minotia,aut  aA,rcd  plure,  pu- 
te. s fi  fuit  ruam  partem  aliquotam  minaris; 
toncdicliu  nwltipltu  rupet  putlculacis; Sic». 


lio  T R A C T A T 

ad  4»  Iiab«c  proportionem  aulclplieem  fiiper  par* 
dcttfarem  * quia  bta  4*  eoDCioec»  & inropcr  quar- 
tam ipfiua  partem  * ha  atf . ad  6*  habet  ratiooem 
mulclplicnn  hiper  parctcularcm  i cdm  quater  fex 
contineat»  9e  iafupcra»  nimirum  tertiam  eiua 
partem  • 

At  fi  ne  dum  ploriea  contineat  j fed  infuper 
plures  partea  eiua»  quar  non  conficiant  voim  par- 
tem alf^oeam.  Tunceff  miriripiex  f^erpar* 
tiena  V.  g.  a?,  ad  j.  comprehen^t  eoim  quin* 
quies  8c  iofaper  duas  eius  partes,  qux  aliqoo- 
tam  partem  non  confidunt»  cum  non  menfurene 
numeru  5 ex  cquali;fi  auUf  coaficcrent  enam  par* 
irm  aliquoti.iam  illa  cITa  Ratio  multiplex  fuper- 
partiooUria  propter  voici  partem  aliquotaoi»qqp 
fupera^et » vt  ell  %6.  ad  d.  nam  a«  qui  fuperfuoe 
tertiam  panem  numeri  <5.  coofieiunt . 

Fk^Tuoc  autem  b«  duc  Rationes  in  dlnerCu 
fpeciesique  denominantur  luxti  partes»  quasc6> 
tineat  E.g  fi  multipkx  rupparticuUrii  laits  fit»vt 
maktrbiscomiaejUmjnoreArcffiaaeatpara  di* 
midia  dicitur  dupla  fefquialtcra » fi  bts>dr  tertiam 
pattem  mineria» dicitur  dupla  fciquitertia;  fi  ter, 
te  inrupcr  qoirtam  partam»  dictcnr  tripU  ferqui* 
quarta»  dre« 

Cfterum  fi  Ratio  eOet  mioorix  Inaequalitatis 
tunc  adderetur  particula & diceretur  fub- 
dupla  fefquialteEa  fubtripUfefqaiqaarta. 

At  fi  de  multiplici  fuperparttence  loquamur, 
bpc.quoqtdenotni(vatar  iuxu  vices»quaa  maior  e6 
tinetmtnorcm»  te  luxu  id»  quod infoper conti* 
net  V.  g.  Si  quinquies  minorem  contineat»  te  in* 
fuper  j*  et  quatuor  partibus, .qbibus  trano/  eoo* 
ftat,vt  efi  s|.  ad  4 dicitur  Ratio  quintupla  fuper 
tcipax;iens  quartas»  ftc  fi  cfia  as.  ad  5.  difsrccu^ 
quadrupla  fupetbiparticnsquintas , &c.  Et  hoc 
quoad  fttoltiplicetn  piroporribnem  maioris  inc* 
qualitatis  . Vefvm  fi  .fit  minoris  incquafiutts 
idcmdicenJumproifus  }nifiqu6d  particula  fkb 
fii  adnendapro/jijpef  V.  g,  qbadrupla  fubbipar- 
tki\a  quintas»  Tripia  fub  trlpAriens  o3auas,&c. 

. At  fi  maiorcoquoeatminqrcm  fcmeltancfimt 
tunc  afi  qualitatis . ' Ver^  fi  concines  femel» 
<r.‘  infuprr  voam  ‘etus  partem  aliquotam ; tunc 
d^hur  fuperparticol4tu,V.|.  S.adp-  babm.Ra- 
cionem  lupcrpar^icuJarcrp^  contuadt  8. 

trmel»^  te  infiipcr  odauam  eiiis  partem ; fic  io.  ad 
fiAiRitioaem  fuperparticnlarem  tenet  1 quia lo. 
fi^inel  continet  numerum  8. 4r  infuper  cius  quar* 
partem,  que  ell  s. 

Que  in  fpeciet  mulus  fecstnr  Inxta  dluetias 
partes, quas  infuper  maior  continet  minoris  qua* 
altatis  I Nsm  fi  minorem  quanutac£  conainest  ^ 
mei»  Sreius  dimidiam  dicitur  fuperparticiilaris 
Icl^ialtera»  fi  tertiam  panem » dicitur  fitiquicer- 
tta»  Scc. 

1 A(  fi  fimel  contioeat»fir.iQfupcr  aliquas  parces 
amplexatur  rnara  aliquotim  non  istegrsaeet»  ?c 
9.  concinet  7k  femel»  te  iniuper  duas  parttc»que 
7.  non  diuidantex  eqno»  nec  funt  eius  pertes 
<diqumg;canc  efi  Aatio  fupe^triiculans  parcifs. 

. .Que»  & habetdiuerfas  Ipcciet  iuxu  parces, 
quascoatinec  maior  minoris  vitra  coacioentJam 
totalem  ipfiui  nuiorisf  .Sic  fi  contineat  maior 
mino(emfrmcI,&i.  panes , ex  10.  vt  ic  habet 

ad  IO.  dicitur  Kacto  fuperparcicalaris  tripae^, 
deos  dccimas»fir  icadealija.  &b(  funt  Rationes 
m^ria  in^quaiiutis;at  minoris  mjqaalirutusfic 
ipto  cpdcm  : nifi  quod  pru  panicula  /apr/  adda- 
tur particula SicKauoa.adi.eriifiab^* 
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. tlcnlaris  fefqifialtera » fic  B ad  *tO.  cric  propor- 
tio iubparticularisfefquiqaarta  * Sic  $.M7.erit 
Ratio  inbparticularU  bipartiens  quinus»  frc. 

PROB.  I,  PROPOS.  VIII. 

JXif«  duolfHS  ttumris  repfrirc , t^u^m 

ttonem  ex  dtcunt . ‘ 

DEntur  primo;,  te  so.  dequibua  rolomiw 
agnofeere,  iaqulRatiofleinutcem  fiot{ 
dioidatur  maior  per  minorem,  Ar  quotiens  erit 
4.qniaergo  eft  numerus  plurium  Tmutumtft 
nihil  remanet . Dicoquod  ell  Ratio  multiplex, 
8r  dicitur  quadrupla, quia  numeri  ao.  eft  quar- 
ta pars  aliquou:  Igitur  ad  ao.  erit  Rado  mul« 
tlplex  fubqnadrupla,  te  xo.  ad  erit  Ratio  miil« 
siplex  quadrupla . 

Detur  fecundo  rr.-Jr  Ofaiido  rurfus  malo, 
rem  per  minorem,  8r  quotiens  ell  a«  remaneatq; 

diuido  rurfus  per  hoc  refidnum  numerum  mt« 
norem,  8r  quotiens  efi  3.  Quia  itaque  primus  nu. 
merus  quotiens  eft  a.  dicodre  rationem  rauht- 
pliceradnplam.^quu  verb  fecundus  eO  ).  pars  ali- 
quota  numeri  t;.  dico  efie  duplam  fefqaicertiam . 

Verum  fi  aliquid  adbuc remaneret  v.g.  fi  efiet 
datus  nnmerus  16.  te  tunc  primus  Quotiens 

efiet  S.&  ideo  Ritioefietdapla»&  rerfdofNbfTf 
fent per  quod  diuifus  numerus  tninor  1 6.  alb 
quid  remmiet  nempe  I.  ideo  dichur  Ratio  certq 
generis  multiplex,  te  fupcrpartiena , nec  fecun- 
dus quotiens  qitzritnr,alm  refidmira.nBmecJjBiK 
noris  pars  aliquoci  non  fic,  fed  rterque  numeros 
minor,  8r  rcuduumexprhnicnr»8tdicictir  dqp/s 
tripariiemi  ob  refiduum»  drcima/j^xraiob  t5. 
nomernm  minorem»  ^hde  pSi  *ddt6.  habet 
proportionem  multiplicem  duplam  criparcieote 
decirnasdimat  jideft  oompJefteoseabhisAlnof 
aem,  8r  infuper  eres- panes  csi6.qnas  nnmneut 
rahiof  comioecw  '"i  ■ . ■ 

> Eodem  modo  agendum  eft  1 fi  eft  Rado  fnpe^ 
panicabris,  vei  tuperpardcuUrUpaitienn^  Sie 
6qucratsr,qufiiuRaxioto.  adl»diuideilduseft- 
SMierosmisioPio^pee  S,&qnodeas  efl4>  renur 
aentq}  a.qno  dimfiis  ft.dat  Mr  quociencem  4 dico' 
Itaque  proporcioneoitm  ad  B.efie  fiiperpuriien^ 
larem  fefqolquartam  j at  fi  numeras  minor  non 
cfittideretor  ex  irqu4,^«liqbid^ei^a>fet  f tunc 
non  efiet  (nper^articuUris ; fed  fuperparticns,vc 
fi  quarratnr  Katio  io.ad  7.  lym  quia  7.  diuidic  to. 
femel,  Arquocieos  eft  i.  dictta/fujpe^^rcicuJaris, 
ac  quia  3.  reroanenc,  per  quem  ex  xquo  non  diui- 
ditor7.'ft’aUqaiiremaoet«  Ideb ell fpparpSrd. 
ctilwds  triparcknsob  |.  sefidmanvfepcimiiA|ufi4 
iiUiitoamentm minorem 7.  , • ' 

C O R O L L A R 1 V AI  1 

S lquisrolec  exprimere  Rationes  per  nume- 
ros . Si  fiat  maioris  in^qualitatit  multiplicis 
camexpriffletcomodo,quofmenc  fradioaes ex- 
primi,ponendo  tamen  fi  fic  maioris  inxqnaliiatfs 
numerum  maiorem  fuper  liaeam,  te  minorem  in- 
fra eam*  V . g,  fcribee  proporcloacm  duplam,  fic 
•f  triplam  >f  qmdrnplam  4- 
Ac,  fi  fic  multiplex  fuper  particulaHs , exprii 
met  per  ioc^om , Atfradioaem,  vt  quintupla 
fefmiqiuru  5 4*  vel  reducendo  totum  numerum 
ui  fradioQca 

Si 


DE  PROPORTIONVM  NOTIONE; 


«rSlautetn  fit  roultiplrt  (ap«rptrH«nt  expri< 
metor  ntfiUorelnui  perintrgrumt  AfFrsdioneoi 
codcim  modo  vt  «.  ft  exprinie  Raclooem  do* 
plani  tripartiencem  TeptimM » rd  ctiim  poterit 
exarari  reduceodo  cotum  io  fra^ioaem  feriben* 
<io  Et  Ita  agendum  cft  io  ruperpanlculart  ex» 
primeodo  eam  per  eoiutem  canqutm  per  loce- 
gruin»  & per  fra^ioQef,  vt  Retjo  8.  ad  lo.  nem* 
pe  ruperparcicularia  refqniquarta  exprimitur» 
vel  numero  t » vel  per  vel  per  -~ 

Idem  obreruablcur  in  exprimendo  faperparti* 
culari  multiplici)  8c  efficietur  i -J-  vel 
e(l  Ratio  ruperpantcularis  cripartieu*  fepeimat. 

At  fic  exprimenda  Ratio»  ^uam  habet  nume* 
tua  minor  ad  maiorem  numerus  minor  ponetur 
Tuper  lineolam,  8r  maior  Infra . 

Sic  rubmulcipla  erit  multipla 

robparticularlt  erit  Multipla  fubpartieoa 
~V  Tubparticot  V? 

EXPENSIO  V. 

Dt  rttionuti  compofitimt. 

CVm  pfoportbneiiRatioaanKpie  fit^itndl- 
Bcs  dabeamua  declarare  pr^micceotU  eft  ea* 
rsn  compofitiO)'4uc  eam  ImMitat  fimtlca  pro* 
porciooes*  vel  diinmilea  componendo . 

Obfenu  aiiam  efle  proportionem  duplam»  tri> 
piam»  8tc.  adiam  duplicatam»  triplicatam » aliam 
compofitam. 

>gnportio  tripU»  quadrupla»  9ec,  cR»  cun 
quancHac  maior  continet  maiorem  ter»  qaater» 
qiusquiea»  arc.  vt  t.  continetur  i 4.  vel  vel  lo. 
Atpeoportio  duplieau»triplaeaea*quadcuplte^ 
taeRjcdm  numen»»  vel  qoantkaa  multiplicae 
9t  fuum  proiudum  »&  produdum  produdi»Rr 
fie  fecodiuti  t Qnotiea  enim  icKeraeoic  h«c  mul- 
ciplkacio»euc  uicibue  ffidtorBialciplicacatficii 
femel  fiat  e(l  Amplex ; G gemina  vice » eft  dufdi- 
cata)  fi  cer»  efi  criplicau ,*  vtfi  a.muUiplicecie» 
& fiat  4.  bre  eft  proportio  fimplcri  ai  fi  iterum 
a»  nmlciplicet  4. 8r  fiant  8^  duplicata»8r  fi  iterfi 
».  naltipUcetRar  fiaM  t6.  eft  cripltcatai  a|l8. 
onadrupiicata  eft  proportio  huini  onineri  adi. 
Atfi  harcmulcipUcatio  non  per  eandem  propor- 
dooc»  fiat  dicitur  compofita»  V.  g.  fi  ».  adA  da> 
eae  proportiutteflii  ft  d.  ad  p.  proportio  9.  ad  a. 
dichor  compofita  ex  proponlm  aodd.  Ir  4.  ad 
^.Innalkiqtiealiod^^tddaplicatai  nifiquod 
illa itmperaadM  eft»  freontinoa  hicvcrbpro- 
^ortloMOCOQcinua 2 6ep9»%7.  fiint  nnnMrl» 

quicMtioaafvoportiQOcprogr^aiicoc;  Idonq; 
ip,ad|.dkitur  habere  proportionem  dupHca- 
tam.  At|.d. 

9.  funt  numeri»  quicontinoapropordooc  noo 
corrtrpoodent  j neque  enim  fimllia  Ratio  eft 
ad  tf.  quam  d.ad  p.-cdai  erimafit  fubdiipla»n^|m 
I.  ad  1.  Secunda  verd  rubpariicularia  felquN 
akefaolinlnim».ad|.dfldw9.  dicitur  habdfe 
ad  1»  proportioima  compofitam» 

Itaque  proportio  tripit : qoadrapla,  te.  « 
premit  Ratio  > *e  «w  Aipftcata,  wUcata)  vd 
edtmcompofiueft  Propotoo pofibiUi  r n^ 

i ni.  r V.  g. » «.  po*u«  liitcKl»^  » Intntri 

dtiff  proportionaier  numeri  dicentes  iamcem  »• 
milemproportiouem»&  Analogiam  filicet  4.  Jr 
8.  inter».  8f 

milltudo  iqscf  mediabit  aimirufflS.ad4.prlmi»  4. 


ad  8.  iecunda,8.  adift.  certli.  Sic  compofita  eft 
proportio  poflibilis  * quarpoteft intercepi  blter 
duos  nnmerocf  feddifiimiHs,  Sr  Jtuerfs»  fi  leter 
cos  plures  numeri  interficiatur  . Sic  s.  ad  10. 
habet  proportton^  c6pofii5:  quia  duo  inccfoiedtj 
diuerfam  proportionem  dieenc»  vta.4. 5. 10. 
Nam  proportio  t.ad4.  eft  dlFrrene  ab  ea»  quam 
habet  tf.  ad  fo.  cdm  hcc  fit  fubpjiticularis  qua- 
dripartiens  fextas»  at  Illa  fubdupla . 

Aduerte  autem  vniot  quantitatis  ad  alteram 
non  efic  vnicam  compofitam  proportionem ) fed 
multis  pofte  eam  rcfpicere  eompofitis  pro. 
portionibus  pro  vt  funt  quantitates»  que  inter 
vnam»  8t  alteram  mediane»  que  funt  infinita; , ita 
9.  dicit  proportionem  com;^tara  ad  f.eiusj  qui 
habet  d.  ad  fed  etiam  erit  compofita  quam  4.  ad 
} 8r  quam  ad  Sic  inter  too.  8r  f . multe»  roul* 
teque  proportiones  interponi  pofTunt,  ex  quibus 
omnibus  dicitur  componi  proportio  100.  ad  ^.vc 
loo.ao.y.  loo.To.f.  loo.jo.;.  loo.io.8r5.fictoc 
erunt  compofitae  proportiooes»quot  numeri  pof. 
fisnt  interponi  incer  100.  A f . 

Vnde  proportio  compofiu  eft  etiam  fimplex ; 
prouceamaoimaduenesi  Nam»  fi  V.  g.  io.com. 
paret  ad  f.  crie  fimplex  j ac  refpeftu  A 7.  erit 
compofita  et  proportione  f.  ad  7.  A 7.  ad  10. 

Racio  vrrb; cur  later  voam  quantitatem,  Aalii 
politi  quantitate  intermedii  extrema  ex  illi  di> 
catnrcomponi  eft  .‘quia  cumV.g.loo.  habeat  in 
fic  eas  partes»  qoaa  To.poflIdct  tot  vicibus  cocu 
tentas  prout  eooetnettir  in  100.  V.  g.  duabus  vl> 
edraanecefle  eritiquod,Aabtioeat  omnes  parcet 
fiteundum  quas  numerus  IpCt  90.  continet  7.  qu{ 
funt  to.  ideoque  f . decies  acceptus  componit  9 o. 
Actiam  in  duplo  maiore  proportione  (umptus) 
aempe  (iecundtlm  cam.qui  too.refpicic  yacompo» 
net  numerum  loa  Sic  proportio  10.  ad  f.  com> 
poakdr  ex  proporrione  alicuius  numeri  lnccrme> 
dij»vc  S.Nan  f.ad8.eft  vt  1 -V  vel  *f  nimirO  qui- 
cicaa  T»cum  tribua  vaitatibus»vel  partibus  accep* 
tacquatS.  at  8.  eft  ad  10.  nt  r Q«rnp«J  fi  A* 
Hddanir  inarta  eius  pars  cqnacio.  Ergo  quanti, 
ms  fi  auftacrftni  partibus  ipfiusf.  nempej  A 
quam  parte  ipfiusS.  nempe  t.  stquabit  10. 
foproportioid.ndj.ronftaeex  propoitiooejleo 
ptitihut,  quibus  8.  continet  5 A his  quibus  ipin 

ntirst  10.  eodUnet  8.  comparata  ad  5.  A 8. 

I ««rb  fi  ad  vnnm  fimplicem  nuncnim . 
Echine  licet  definitiones  harum  proportio^ 
oum  colligere . 

definitio  VIL 

P^forttoreplicatA eft)  ran  wjgaifndi  — 
nam»  ve/p/nr^at»»  eadem  eft  ratie  pr;me  ad 
mtdiam»  mtdU  ad  tertiam,  & tertid  ad  faarta 
prima  enim  di<iturdMfdkata  habere  propertieaem 
ad  tertiem  1 triptUatam  ad^  tfaurtamt  ^ fit  toafe- 
qutUit  doate  icrminl  extiterUi  • 

definitio  Vlll. 

R^riecewpi^tiefl,ca«  r«nwMn  eptmUaiet 
di^em  gemitu  fotknm  iterft  muUlpiita- 

Rationum  quantitates  funt  denomlnatores  Ra. 
tionwn  V.  g.  rationis  a » 4*  denominator  eft  p 
quia  Indicat  fala  vnitatibus  quomodo  d.  contl- 
oeac  ».  vel  quot  partes  Ipfius  6,  lo  fe  coocinese  ». 
•CDpe  ccrcMQ  .di  ergodenomintcores  multlpU. 

cencur 


111  • TRACTATA 

centor  Inat^em  alicoiut  proporttooit  niminim 
denominator  proponionis  a i & c o ~V 
nomioator»qui  eft  4«  producant  it.deoomioato* 
rem*  qnl  denominat  proportionem  compoHtam 
es  A »*ArcD  nimirum  u f~rr  ^ exprimit  quod 
6.  Io  7%.  contineatur  vicibw  duodecim»  quia  er- 
go denominator  proportionis -pV  Ecu. 
producitur  ex  multiphcatlone  denominatorum 
4.  qui  denominant  proportionem ; }.  quidon 
rationis  A 2«  adi  6.&4.ratioois  C|.ado  is.  ideo 
proportio  H v -pV  producitur  4 proportionom 
compofitiooe  a 1,  & c o • 

PROB.  1.  PROPOS.  IX. 

Ddth  dndhus  proportionilmf  ijuatuor  ntfi. 
meris^  ex^eJJSs  reffcrire  tres  lermiaos 
eafiem  proportiones  habentes  • 

SJt  data  gemina  proportio»  oimirum  ad4. 

frt.ad).  Oporteatqjreperiretres  numeros 
eandem  proportionem  exprimentes.  Difponjtur» 
vt vides*  Deinde  fundameou  Ra- 
tiennm}.  &t.  ionicem  multiplica 
& fient  6.  Poftet  fuodamciG  vnlus» 
- termino  alterius  multiplice- 

^ ' tur,  vc  cum  j.  8e  fient  l Tan- 

dem ipfi  termini  roultipliccntnr  inuicem»fr  fient 
10.  Dico  quod  6.  IJ.&  20.  habent  eandem  pro- 
portionem I quam}.  ad4.&  a. ad 

Probatur.  Nam cdm numero j.rauitiplictue- 
rimus  a.  8c  5.  produdi  6.  & 1$.  conftabunc  tot 
eeroarijst  quot  vnitates  erant  in  a.i^  ; . ei  defio. 
15.  Trad.  8.  Ideo  dicenteaddem  proportionem 
«X  dcfin.jr.huius»quami.fr  f.  Deinde  qoia  f. 
multipiicauit ).  9e  4.  producis  ao.  8c  15.  confla- 
bit toi  qutnarijs»  quot  vnitates  erant  in  4. 
ex  cit.  defio.  Ideoq  ex  defio.;,  boius  dicent  k.  Se 
90.  eandem  proportionem,qttam  4.  qubn  tot 
quinarij  fintin  vtroqneinwtipl]cato»qnoc  priui 
erant  in  multiplicandis  voitates  t Quare  Ita  erit 
io  proportione  d.  adi;,  vti.  ad;,  quddficut 
continet  ;.  voitates.  Se  a.  duas»  fic  15.  cootioenc 
5.  ternarios»  Se  d.  duos»  & fictat  4.  continet  qoa- 
tuor  vnitatcs»&7.  tres:fic  ao.  concinet 4. qui. 
nirioa»  & tres  quinarios:  Qaareicaerito.ad 
vt  0.  adif.dr  ij.  ad  ao.  vt ).  ad 4.  qaederae 
proflandum . 

PROB.  n.  PROPOS.  X. 

Vdtis  Jttahus  proportionihus , qnilms  pf^ 
portio  aliCHttis  quantttdtis  ergn  dlinm 
coHpat , cognofeere  9 qu£HAn 
fit  ippHS  dd  dltdm 
proportio, 

Sit  data  proportio  quantitatis  a ad  quantita- 
tem 1»  quo  dicatur  compofita  ex  duabus  pr^ 
portionibus } quam  nimirum  habet  linea»  vel  nu- 
merus), ad  a.  Sc  linea  »leu  numerus  4.adi.vt 
cognofeatur  quonam  fit  Aad  B quantitates  quaf- 
cumque  proportio  ; Inuenianturex  procedenti 
irci  numeri  eiufdem  proportionis»  ve  fune  ».). 
12.  vt  fit  la.  ad  ).  vt  4.  adi.  dr  )*ad  2.  ?t  prius 
erant.  Dico»  qubd  eaeflproporcio quantitatis 
A ad  quaMiucem  a»  quo  eft  19.  ad  a.  nihil  ca- 


S IX.  PARS  1. 

rando  de  intermedio  ). 

Probatur.  Quia  la. numerus  habet  proportio* 
nemcompofitam  eam.  quam  la.  ad|.  fir).ad  a. 
qnoeflcat  qnam  babet4.  ad  f.  drj.ad  a.redh;c 
efl  gemina  propordo»ex  qua  componitur  propor- 
tio quaociuus  a ad  quantitatem  a es  iuppofi- 
tiooe.  Ergo  proportio  quantitatis  a ad  quanti, 
cacem  b efl  Ula  quam  habet  la.  ad  a. 


OB  P m Er  < -r-H 


COROLtARIVM  L 

* ¥ 1 1nc  ergo  ellocet;  Qimmodo  prendo 
1' 1 compofita  dignorcator:  nimirum  ticom* 

parentur  extrema  relidis  medijs.  Vode  oeqoe 
erit  necefle  reperire  tres  numeros ; fcd  folum 
duos  extremos  inter  quos  compofita  propoitio 
reperiatur»  hoc  autem  fiet  ex  pmced.  9.  propof. 
fi  mulclplicemus  fimuI.Racionu  aneecedeadatfim 
fnndamenca » V.  g.  9:  Et  ).&4.&5.  terminos  1 
Nam  numeri  produdi  6.  Arao.  habebonc  pro- 
portionem compofitam » quam  ).  ad  4.  Ar  a.  ad 
Iu  quoque  in  lineis  poterit  fieri.  Nam  fi  detur 
proportio  b ad  v • Ar  c ad  d non  eadem;  Se  mut- 
tiplicerur  c fundamentum  coc  vicibus»  quoe  par- 
tes aiiquodc  fune  In  antecedenti»  feu  fundames- 
to  s>  Ar  fiat  o ieeromque  confequeos  d multipli- 
cetur» feo  terminus  lecuodum  partes;  qup  fiiBt 
in  conrequenflffen  termino  v»  ArCecnadomqoas 
dicit  proportionem»  Ar  fiat  P;dico  o ad  b habere 
proportionem  compofitam  { cum  idem  fiat  qood 
in  numeris  efledum  efl  . Vnde  fi  quantitas  a db 
catnr  baberc  proportionem  compofitam  ad  b li- 
nee c ad  o»  d 9 «d  F babebit  eam  propostionem 
quam  o ad  P . 

COROLLARIVM  II. 

* TT  Iac  etiam  eft  t <^od  fi  dentur  piaret  pro* 

portiones ; quam  due  rx  quibua  aliqm 
alia  pre^rdo  componatur»  idem  agendum  fit 
«uklpiicando  fundraenta  inuicem » deinde  ter- 
minoSfVC  fi  fit  proportio  ).ad  4A  i.ad  ; .Arn.  sd  7. 
Ar4.ad;.  multiplicabimus  omnia  antecedeo^ 
ducendo  primum  In  fecundum » deinde  tertiam 
in  produflom  ex  primis  vc  fiam  94.  deinde  eo- 
dem modo  confequences  terminoa » Ar  fient  Tcn. 
Ergo  prt^rtio  700.  ad  14;  eft  eompofiu  ex  pro- 
portioaibns  affignaiis  omnibus ; qnod  etiam  po- 
teft  fieri  reperteodo  quancitues » qos  comins^ 
fint  proportionales  • 

COROLLARIVM  III. 

T Dem  prorftts  a«ndum»  Ar  facUidi » cum  pro- 
J.  portioefl  eandem»  quemnltipiicaiidafic»  vt 
ioncoiatur  praporcio  rcpHcaUific  a.  ad  4,  d ).  ad 
10.  inusoiecar  proportio  duplicata  10.  ad  4d.vt 
pacet  in  Iftit  onmerlt  lO.  9o.  40.  inter  qnos  eft 
eadem  propoitio  primi  ad  medittob  qunmedtjtd 
vltimam  • 


ERPEK. 


DE  PR.OPORTION VM  NOTIONE. 
EXPENSPO  VI. 


• u 


^^»*m  tjiuiitit4les  proportionem  confe- 
O*  ohitntdnt  n 

CVm  lAari  fimot  dcmmfoir^m^titandf  <fe 
yna  proportione  ad  alteram  , & ris  argu- 
uini^auf  in  eanindem  fimilitadioe  conft. 
llae  { ideo  prlua  qnraam  Inter  quaa  quanti* 

**^*^P*f*«uf  proportio  cognofeere  oportet. 


definitio 


IX. 


rh(^  entem  rar&w  >#rf?arr  dir»»r«r  tfies  eim 

teftJdt  iiefj  fitfri/4mi^orttm  nrni  mul^ 
tiplute  i feemdd,<^  qearuMefi  teminonm  Mui 
mdiiffiielhii$  f 4*1  fuferentmrt  awr 

fitpefMt  iMMta  emnen,  muirtpiicdtimem , qM  eibU 

beetur . ' 

■Qu|a  dantor  quardam  quaotftatra,  nempe  trra> 
MOOalei » vt  ftipra  diximus , 00»  nulla  rommuni 
meofurapoffuntmenfnrarl.  ar  ideo  neque  earum 
peoponlo  indiuideta  manlfeftiri ; ctim  non  co- 
gnoTcatorr  Ideoin  hac  definitione  proportio  tau* 
tdm gmeriea  exprimitur» quam  omnii  propor- 
tio pottdet,reu  rartonaliitreu  irrationalis : nem* 
fi  maltiplicentur  fun  lamenta  equd  Ideft 
periModem.  numerum»  8r  termini  «qu^  ideft  per 
eundem  numerum  j non  tamen  neeeffarli.  quem 
«dhibuimus  In  ruadamctis,fr  reperiatur,qu&d  fu- 
damenta  (tmper  fimuUexcedune»  aut-arquent»  aut 
minus  fint,  adhibiti  quacumque  multiplicatione 
dicendum  effe  Pundamefita  ad  fioa  terminoa  fiiu 
ff^raportioue  referri . < 

cft  . Q^a  ImpoOibile  eft , quod  funda- 
mencaeom  terminis  non  fint  in  eadem  propor- 
tione» deiode  femperarqoo  pacto  refpe&u  terraf- 
o«nm  fa  habeant  data  qualibet  raulciplicatfoue 
poffibih . \ 

Nam  fit  maior  a»  qulm  b partieoU  c,  quar  be- 
baret abefiV,  n efiet  fimiKs  proportioni  t>  ad  k : 
icaqobd.fi  HJa  deficeret,  tnnp proportio  aad* 
effrt  fimtlis  pnoporcionl  d ade.  Certum  eft, 
oMdfi  A»  ftD  funda meneorum  «qud  moltroTIcfa 
IMiaacari  ft  etiam  a.  fe  a terminorum  . Qtiod‘ 
t»rmio«aaerefeetniagjs;qvim  a rerpedoEra- 
datoeatorfi^ar  ooofimili  augmento»  quiaTemper 
e pmicuU  abundaas,  & fimilicudiacm  auf^eot 


'Mf 

r*j  , 


Hf  . 
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edam  Ipfa  multiplfcdiltar  • Cdm  ergo  oreTcat 
maj^  • t quam  1 , ft  non  fimHiter  augeatur»  nt- 
edluib  aliquando  eueniet , qu6d  fi  -a  proxintd 
pqaetur  Tuo  fundamento  o Io  aliqui  multiplica- 
tioae,  vt  clarum  eft  pofie  eueoirc  , data  qualibet 
multiplicatione  f ita  vt  deficiat  pars  c,  vel 
minus/]aam  c,cUeniet  linplaiiisqubd  ac  lam  ;qua* 
bitur  Aio  fundamento  a , vel  etiam  Caperabit  t 
Q^propter,  tuc  terminus  ac  cquabltur  fuo  fun- 
dameqco  a,  vel  illud  fuperabit;  dum  terminus 


»non  eft  inibr.  nKirqait  fiiam  rindamentum 
D.  Eicm.lam  fit  la  aumcrii.  Se  diciotur 
efle 

fundamenta 


5 

*d  T 2 


terminos 


Samanturque  .qui  maitipllcei  randmntonim, 
•.  ritndamenri  4.  8e  6.  fundamenti  j. 

Sic  quoque  terminorum  is, termini»?,  <^io, 
censini  T.  Vtdecur.quod  fit  proportio»  qubd  ter- 
minorum ambo  eque  muitipliria  Aipercot  pari 
confenfu  fundamentorum  eque  tnulrjplieia . Ve- 
rdmalia  multiplicatio  Adh ibeatunft  fundamen- 
ta quinquies  accipiantur , cruntque  rauleipliela 
fundamentorum  ao  Sriy»Terminivef6rumaii- 
tur  tricies  I cniDtque  terminorum  arqu^  multi- 
plicia I f . & iS.  ViJes  ergo  iam  quomodo  multi-- 
plet  1^.  termini  ^ tricies  acceptus  arquet  multi- 
plicem fundamenti  quinquies  accepti:  at  ter- 
mini d.  tiicies  accepti  multiplex  18.  Aiodamen. 
d Ali  multiplicem  ao>  quinquies  acc^uoon  c- 
qutei  Igitur  inter  hoa  numeros  finul  s proponio 
000  eritico  quia  inuentum  fit  alkauando  Ainda- 
mentum clTemaiasAioeermino.cum  altudAin- 
damentum  fuo  tecmino  non  fit  maius  > cdm  fun- 
damenta fqualibui  vicibus , cum  tcrmmi  rqualt- 
bus  vicibus  licet  non  ciufdcro  numeri » ac  funda* 
mentorum»  fuerint  muJcipticau . 

Dices  omnis  poUtbilis  muUiplicario  eft  infi* 
niu.  Ergomimquampofiumus  icire  : auin  ali- 
qua multiplicstionc  contrarium  eueniat;  cum 
omnis  muiciplicatio  adhiberi  'ob  fuam  infinita- 
tem non  poilic . 

Refpondeo  io  votqusque  maceria  Aippere  ta- 
lea probatiooes»<}ia<e  oftendunc : quhd  idem  cue-, 
alet  in  omoibua  polSbilibus  multiplicationibus, 
qnod  euenitia  muUiplicattonibusde  pr^feori  ad- 
bibilit , dr quod  Cempei cei  iu  procace.  Quo^ 
nimn  per  fit  nui»  de  Ofimi  mulclpltcadooep^- 
bilifAC  de  illls»qu«  in  prefemurum  adhibeatur^ 

DEF>N1T10  X. 

E utiiiem  uerbbshentei  retienem  magairudMer 
frepmimuia  iUitue*  Hoc  pet  fe  ciaraia  eft« 

D £ F.l  N 1 T J O XL 

Fm/eu  Imiuqptm  primumiuxteuUfmmmid^ 
V.J1  tipiUaeuuem  esnedii  /mm  rcr  msaaiu»  tr/uu» 
itemudtMM  feamduM  imm  terminiim  nm  txeedit  | 
rana  pvtMunir /Nudaaiciiraiu  bdibef  meiorem  propqr^ 
tlmem  »4  fimm  tenmeum  e quam  jetunium  ml  firnm 
ttnmeum . 

Rado  huius  rei  eft . Quia  fi  aiu^uendo  condo- 
gatrqubd  fundamentum  a. crefeat » ttaquod  fu- 
perat  termraara  a»altefo  fundamento  a iunm  ter* 
minum  D noa  Aipcraace»in  aliquo  etic  maior  s 
V.  g.  in  c»  quam  requireretur  ad  hoc»  vc  diceret 
eandem  proportionem  ad  a ; quims  adoex  an* 
teced.  Linea  autem  maicMT  dicit  maiorem  propor- 
tionem ad  aliam  » quam  Unca  mi nor  cb»  quod  re- 
quiritur , vt  fimiica  fint . Namque  fit  linea  r ad 
A.,  Vt  B ad  » illa  erit  minor,  quam  s:cum  1 de- 
beret detroofuri,  vt  Aipponicur,  fi  ad  fimilem 
proportionem  E ad  D deberet  reduci . Cum  ergo 
• fit  maior,  qoam  t dicet  edam  maiorem  propor- 
dooem,  quam  i»quia  linea  maior  • conunet  plus, 
vel  plures  panes  linee  a » quam  lineat » & ideo 
eeodoebic  etiam  mjg»s  delinea  a,  quam ■ con- 
dneat  de  Itflea  D^qu^  tamu  deea  oa4c{De>»qaUn  > 

4ca.  p cg- 


,,4  TRACTATA 

COROLLAKIVM. 

CVm  ergo  dttir  qatntititef  lAcqnele* 

rancor  ad  maiorem  V.  e.  Pei  is . yociafuni 
palmoa  6. 8e  paflba  71.  Pea  diacar  habere  nuw> 
rem  rationem  adpafluroi  qoawa paliwua  eo,  qo64 
ploret  partetetotconrinett/ocmpc ivcompal- 
mut  (blsm  6*  contioeac  eo  rncif  1 7».  At  fi  paf* 
Ibm comparet  oim  pede>fir palmo»  nempe  cm 
nuaoribntt  pafiot  habet  minorem  propomoncm 
com  maiori  nempe  com  pc<lc,qwim  c«m  rninon* 
aimi  rum  com  palmo;  qoia  peim  oondocc  ibiom 
ioceiciboai  ac  palmam  i>.  viclbw|  Aideoeft 
maior  proportio  palTot  ad  palmmn ) qoim  ad  pe> 
dem  t minor  » eerb  ad  pedem,  quam  ad  palmum. 

StTtrbdoat  qoantitatet  locqaalea  comparet 
cim  minori  V.g.  pafi«m»dr  pedem  com  palmo  • 
Maior eft  proportio  maiont,Mam  minoria ad 
c«m  { quia  plof  continet  maior  de  ea  V.g,  pafiui 
de  p«lmo,quimmiDor,nefDpepet  de  Ipfo  palmo. 
A<d  contra  minor  comparata  com  doabat  icur. 
qnaliboa,  fe  m^ribot  t Minor  kcc  ad  minorem 
V.  g.  palrnoa  ad  pedem  maiorem  propertloDem 
habet,  qoam  ad  maiorem, rfim  de  illa  minori  con* 
tineat  magii,  qabd  palmot  pedit  conrineat  me- 
dietatem; at  ?cr6  pajTat  t».  partem  • 

SI  tandem  mediocris  eorop aretar,  cnm  maiori 
Ce»  fr  com  minori,  Tt  pet  cum  palmo,  8r  cum  pal^ 
fni mediocris  magU  coocioet  de  minori  f cum  eam 
totam  contioeac,  Se  infDpcr  aliqoid  amplidt 
de  maiori,  quam  nec  totam  continet.  Vodeoa* 
bet  maiorem  proportionem  eum  minori , quam 
cum  maiori . Ac , fi  minor  ,St  maior  ad  mcdio> 
erem  comparentur,  maior  dicet  ob  eandem  cm- 
Cam  maiorem  pr^orttoaem  ad  medlocrem;qnini 
minor  ob  concinentiam  maiorem , quam  habet 
ciHB  totam  c4gBco«ti  Seat;  non  «Ktnm  minor  nm» 
dioertm. 

D E F INITIO  XII. 

PAppar^  in  triinu  tenmw  td  msaurcM/SSir . 

OoMiCum  fit  propordo  ReUanemn  quao^ 
duarum  ,6r  Rationum  fimilitudo,  8c  ad  relatio» 
nem  requiratur  fundanieocam  , Sc  termioot  ad 
hoc,  et  inoicem  compareocnr  relatiooet,  fr  fimi* 
lea  inueniaocur,  oportebit  afigoare  fundamen- 
tum , 8t  terminum  bine , inter  quu  reperiacur 
ea  relatio ; Se  fiudameurum,*  terminum  lude  ; 
in  quibus  confiftat  alia  relado,qo«  rebdoueaA 
frhabicudineaideiadcfimUetdicutar.  Vettini, 
quia  eadem  quantitas  poteft  refpedu  euius  dft 
nadameoram ; et  4.  ad  S.  fc  refp^  aiceriM  cer» 
minut,et  a.  ad 4«  io  quo^.  eft  tarminus  rripuAu 
mlnorts*  8r  fandamentoui  relpedlu  maioris  t iden 
propordo,fr  rttlonumfimiitciido  in  tribiia  tur- 
miuis  ad  minus  confifiit . 

DEFINITO  XUL. 

T T OrnoU^MjcmfimiUt  ftuiemt  msgvorikar  /Ssu, 
JTx  Mntece4tntet  ftidtm  anitttdtaiikiu,  idsfl  An- 
damrara/Mrdcmarir,  ^ un/e^ntwm 
hujt  idefi  termini  lerssMtr , 

Docet  ne  dum  dsrl  fimilitadinem  radonom» 
fen  habictidinum  miut  quanettadf  ad  aliam»  que 
rclaciones  fiioc  fiindamcuu  prosiuia  fimiUtadi- 
uis , fied  etiam  fuudamcata  remoca , ideft  ipCm 
«uantitant  Rationem  dktoccs  ia  fimiliadiM 


S IX.  P A R S I. 

com  alia  proportione  conueoieotem,  diciArlpCi 
fimilialo  hoc;  quod  duuquandtaus  dcCeniiaot 
pro  fundamentis,  fr  in  ratione  fuodimemorum 
conuenianc , & duu  pro  terminis  dereniiant,qu| 
noo  eft  finplea  denominatio  t fed  necefte  eft 
fimdamema  in  hoc  conueoire  » qubd  aut  am- 
bo fiat  aqualia  terminis,  aut  ambo  maiora , aut 
ambo  mliiora,alioquia  fi  eoum  eflet  naius,  aliud 
minus  fuo  termino  non  ciTct  eadem  proportan 
cum  eoa  eflet  maioris  Uaqualitads  * alcen  mb; 
ooris. 

DEFINITIO  xnr. 

OAdfueSa  prsperfio  0/I ; edas  ra  dt^Ua  ferk 
^UM$tiusma  prtf^tionm  diemtium  t»dtm 
fumtixMes  medd  dejUrtiimt  pr$fim4etmw/9‘  ^ 
mino  Matiani/  • 

Sint  do«  lieries  quaodcatnm  proportboeliHin 
Prima  «14 
Secunda  468 

Rcfcracnrq;».ad|.  et  refert1ar4.edfl.Amr- 
fua  ad  4.  nfl.  ad  8.  ita  qubd  termini  |.8r4. 
deferulaot  etiam  pro  fundimencisi  Et  fiat  qui- 
dem termini  rcrpcRu  proportionis  aoiecedcucMi 
fuodamcata  ecrb  refpcfiu  fequencla  .*  Ouamuio 
propordo  sotecedeot  non  fic  eadem,  ac  i^nensc 
fed  diuerfa,  nihil  Intereft»  dicit  quod  hoc  erit 
ordinata  proportio  • QMnIam  eod^ ordine  diE 
pofiti  termini  inulccnue  refplcinnt  procedamdm 
verlu  citrtoaos  tennioot  4.  & 8. 

DEFINITIO  XV. 

PErrsrhsfe  preperris  ^ | cd«  He  difiid 

tjiuntitnttm  prcfcrtionem  dientimit  meditm 
termima  immt  dtfmit  ptofmdmnen  nr- 

rrciu4  ^usnutMuf  «r  frndmiunttm  nlutim  d^/hms 
pm  UrmiM$  rejpthm  primd  pmtitntU . 

Sint  duo  Icries  quantitatum  propnetinaaUmmu 
Prima  >14 
Secunda  fl  8 12 

Ordo  ecrb  eana  penurbatua  fit , Ar  referacinr 
2.  ad  g.  et  8.  ad  la.  Deinde  refieracur}.  cermi- 
naa,etfttadauieotum  ramptosad4.  ecalU  qumo» 
dtaad.rcfercur  ad  fuodamcncam  S.luqu6dcer* 
minua  prime  fenei  | - deierniat  pao  fimdameMm 
ad  aliud  tertiam ) at  fundamentum  Iccundu  ferlcd 
S.deferuiat  protermino  ad  aliud  fumprnm , vc 
fundamentum . Si  e^  ica  fine  ordinati  ceratai. 
eocabitur  proportio  perturbata^fir  oportebit  po- 
nere illud  aliud  in  prima  ferie  pro  vltima  quantl- 
ute,  et  io  fecunda  pro  prima.  Vocatur  autem 
proportio  perturbata, quod  non  feroetnr  idem  or- 
do, cdm  in  prima  ferie  media  > Se  fecunda qoants- 
cu  fit  terminus,  flr  fundamentum  : refpeau  qol» 
dem  prim(  qmantnatis  termimu ; rerpefta  eerb 
aflumptz  extcemrfundameucnm . Ac  in  ^eun- 
da ferie  fecunda  quanticu  fialom  terminas  eft  ref» 
peda  primu  ; ac  prima  eft  fundaraencum,  Ar  ter- 
minus;  termloiu  quidem  reipedu  ■turpuEt»  uf» 
fumptu,fundMnenram  reib  refpuda  fiscuadn  fug 
quautiucis  • 


EXPEN- 


DE  EROPORTIONVM  N0TI0*NE. 


EXPENSIO  VII. 

De  modis  arguendi  in  ffoportionihus . 

PHint  lendum  cfl  d«  modo  timendi  io  geoe- 
re ; deinde  de  Hogolit  modis  in  fpetie . 
Prcfappooeflduoi  ex  r.og!ca , SolAm 
mum  inter  argumenta  k Logirls  enomerata  effi- 
eadrerconeludcre:  Vodcj  vtargumeotain  pro- 
portionibus fundata  eim  adAridiuam  adipifean* 
Cur>  8r  iQteileAttffi  euidentid  conuincant»  opor- 
tecjicet  Enthymematis  modo  prolata, ^ubdtamd 
ad  (yttr^fnium  reduci  poilint.  SyUog^fmus  ?e- 
rb  conlfat  trd>as  propofitionibufe  t Prinus  dua 
dicuntur  Pnemiir«,flt  ranmi  priim  eft  Maior»  fe- 
cunda Mloor»rl(ima  dicitor  ConcluEo.  PrpmilTp 
Tcrbconftant  ei  Sttbiedo,ftfPredicato  termiois» 
8;  Copular  hx  tcrmlnos.quirephcatur  In  maiori» 
4r  mioori  dicitor»  fUfilnf  trrmimr . $k  » fi  dica- 
cur  opR  Ii  bomoeU  aa  'idj/ » hsccft  maior  propofi- 
ficio>8r  kmo  c(l  fubieQam  efi  copula  aa.-ma/  Pre* 
dicatum,  coi  additur  minor  1 Sed  omne  nnlmnl  r/f 
>f»cai ; ^nar » rc  prima  componitur  ex  ijfdem 
pardbiis»red  fiibtedueft  medius  eerratoui  nempe 
tnmji } <}aod  repllcanir  in  maiori»  Be  minori  i Se 
amba;  harpropofitiones  dicantur  .Tan- 

dem deducitur  Conclufio  etildeos . omntt 
komoefiyinm/»  Qu^ritor  ita^uein  ar^mentis 
proportionum,  quaroam  fine  partes  ad  fyllb^r- 
raum  oeceflariu  } 

CONCLVSIO  I.  PROPOS.  XIII. 

Argmnettta  profiorUiinism  iuo  extremd , 0* 
mtdtum  i^os  R4- 

sionet  I copuU  efi  ^ropmio  afferUy 
qtu  fArtienU  vt  expUuittr . 

PRobatorSit  argumenttnA  Mathematicam 
memt  i.rAodi.yij'.«dtf.9rdwy.ad6.Iiar/9 
4.  uf  8.  Ergo  I.  ad  a«eft  rt4.  ad  8. 

- Nonert  ipfi  non  fiinccermini  I nd, tunc  argu- 
■Katomconfrqueretorrea  terminos,  rt  funt  fex 
deoerfi  oomeri  • argomeotum  ver6  conftans  plu- 
ribus eermioia  {quttn  tribus,  non  coocluificex 
Logicis ;fed fallax eft»Scdeficit  informa. 
Qmire  crle  terminus  ipfa  proportio » que  locer 
doos  ccrmiooi  reperltor  • ' ’ 

Coafirmacorque.  Nam  propoficiones  roodalet 
pro  cermiois  integra  propoficione  gaudent  rc  a#- 
c^rfifieaajaeme^uNiws/»  illud  enim  neetffe^ 
ttie^m,  at  hominem  efle  animal » eft  prrdl- 
catum . Sic  »|&  hic  1.  eA  ad  t.  fublefium  eft*  & 
3.od6.cft  Prxdicacum » nempe  due  relationes  al> 
teraiqac  eft  inter  i.  8r  s.  altera  rerb,que  miltcac 
tocer  g.  cp*  6.  medius  rerb  terminus  erit  pro- 
portio media  g.  ai  6.  qur  repetitur  in  maiori»  Se 
mlimri. 

Probatur  lecunda  pars  . Nam  copula  eft  illa» 
qos  femel  eft  in  maiori , femelque  in  minori»  Se 
hs  coofequencia  . Sed  ults  eft  particula  yr  fi  fit 
afliertiua»  vel  negacina,  nempe  innAa  eum  rerbo 
cA,  rei  Mo  rfl  { quoniam  reperitur  in  omnibus 
tribus  propofitiooibus . Ergo,  >ieA  erit  copula. 

Prostor  fecandb . QuonUW»  tota  ri»  argu> 
menti  ex  proportionibnsSedu^Hi  Ttpropof,i6. 


huius  confiftit  io  identitate  firnllltudinis  propbr. 
tionum:  Ecexeo,  qo^  propoitiones  dua*  fine 
fimilci  aiicul  tenip, arguitur, cfTe  idem  fimilitudK 
se  inter  fe  . In  hoc  enim  probiulrifiis  rnluer-' 
fiUker  in  nofirit  Placitis  Phylofophkis  vim  lyU 
logifticam  ftaeuendtm  1 Sed  vr  efl  fignificac  h»%r 
relationem  fimilirudinisi  indicat  proportiones 
efiVidemin  fimiHiudiae)  Ergo  in  el  pattieulS 
copula  latebit  j <uni  copola  fit  illa , qux  fignlfi^ 
eat  identitatem  Prsdtcati  A Subfedi . 

Sed  iam  accedamus  ad  parCMOtam  tuodoaai- 
plicandos»  quibus  vfuntur  Mathematici ; qui  fex 
fune  jSlteer.atiCi  IS$$ie*fio%  conepvfkiot  Con- 

uerfio  > AtjuMia.  Ec  licet  fine  ali)  moJi»vt 
cxpllcabimiii » boa  tamen  particulariter  pWpriji 
definitionibus  illuftraait  Euclides » vtpote  di^ 
clllores  ,&  in  quibas»  ec  plorimiim  termini,  Sr 
fundamenta  fedes  mutaret,  Sc  alterum  vices  alte- 
Hos  in  dedudiooe  cooriufionis  fubiret . V.  g. 
aDCceedens^drfundamentu  a In  prpmtfis  ponitur 
In  cOoclufione,can^i  terminus,  fl^eonf^oens . 
Ac  nos  siios  etiam  modos, hi  quibus  nulla  termi- 
nomen, fundamentorumque  vicllficudo  repcrkur» 
perfpicuitatia  gratia  explicabimus . 

Modi  itaque  argumentandi  funt  qurdam  en- 
ihlmemata  conftancia  ex  duplici  propofitione 
perfedi  ,Se  afiirmatiyl;  quorum  confcqaentid 
femel  probata,  ex  inde  e/facaciam  fylloj^lfticam 
confequuntur,  Se  euidenter  oftendunc . Quia 
omne  Bnchynaiema , <uw$  confeqileolia'  probata 
fit,  vim  fyllogillicam  confeqaieur;  vc  Iffe  angm~ 
tm  e/1  h fomkmiMott^Ko  rW9«r  eH . Si  aliude  con- 
ftet, omnem  aneulutlferedu  in  femleirculo,  nlt 
ac  fi  integram  lyiiogifmure  con(icerel,c^  diceret 
Oimns  «nptlm  ia  /cimVlrcirfo  reiht  cA  . tHe  in  femi- 
ririile  feperitnr  t Srm  roQns  erit . Quapropter, 
8e  modi  arguendi  MtthemaHci  in  proportionibus 
fum  efficaces  » . quia  licet  fiat  Enthymcmata,eo* 
ritm  tamen  confequentiam  ciTe  bcnededuftam 
In  f.  libro  Euclid.  oftenditur . 

Iftii  itaque  perceptis,  obferuandum  eft,  dopli- 
cem  efie  modum  argumentandi:  Alium  abfolu- 
tum,eiimqttanticaeef  dicunt  quidem  proportio- 
nem fimitem,  fed  non  fe  habent  Inuicem,  vt  con- 
tioens.l^  concencum } vt  pars;  Se  totum . Alium 
rerb  efie  relatioum,  in  quo  quantitates  fumun- 
tur,  catKfuam  dicentes  relationem  totius.  Se  par- 
ris . Primb  itaque  ci^licabimus  modos  argumen- 
tandi sbfolutos  a reQ^h parcis,  &cocias.  De« 
inde  rriaiiuoav  ‘ 

definitio  XVI. 

AUernatf.a  fermrtatn  ratio  eH  fnmfUoMtt^ 
eeieatify  ^ fnniawtentlt  & rernaiai  mtiMS 
froportionit  tnuMam  fnniomenta  in  roar/a/fenr»  >t 
fe  refertntii  nifuniarnerntumf  & rennlwain  ateerhu 
pmportionis  t tar.ifiiam  ei  fnot  termmot . 

^ Ifte  modus  eft  t Cum  ponitur  fundamenti  ad 
fuum  terminum  fimilis  proportio,  quae  eft  alte- 
rius fundamenti  ad  fuum  terminum : Ec  dciode 
infertur . C^od  fundamentum, ad  fundameocam 
tSdem  fimil^abitttdinc  refertur,  n ceroiinus  ad 
terminum  . Sic  fi  ponantur  clle. 

1 ad  4 
**  } ad  tf 

Deinde  poterit  deduci  > Ergo  erte  etiam 
Fundamentum  s.  ad  fundarpcotum;.  pro  termi- 
no fumpeum,  Vt  terminus  <f.  pro  fundamento 
furapeum  ad  terminum  6. 

P t Qnl 


Ite  TRACTAT 

Qui  niodat  argumcataadj  cficaeiter  cooclv- 
dcns  demon  ftratur  propof.  ip.  lib.  5.  Qn<>d  ia- 
celUgitar»n  fandamenUi  8c  termini  fioc  eiuidem 
^Dcrii  . Nooeoimred^  mfereturex  e6»^u6d 
linea  a ad  lineam  s e0ct  in  proportione)  vt  ntt« 
aaerut  a.  ad  numerum  ) ^uod  deinde  e^et  eti» 
linea  a ad  numerum  a.  vt  linea  • ad  ODroerum|. 
Tt  cUnun  eft  { cum  nulla  proportio  Jiner  ad 
numeru  • Hanc  ver6  argumenrsttoiie  Dodorco 
cxprimunt.cum  ei  etuaturtdicendoifi  a.ad4.T( 
|.adtf.  ergoperOMitaodo  a.ad|.n4.ad  6* 

definitio  XVII. 

IKmrfd  rgtto  efl  1 eim  fkninm$a « inreaede»» 
ti4ilHjrgp’  ftmimtgkmun$mf  proleraunirtC^ 
rerm»a),/c«CMycf«earl#  4?mvMinr  im  (Mtlafim 
prn/^Ndanieari/ , 

Si  ali<)uic  argueret  t Quoniam  eft  fundaanen- 
tum  It  ad  fuum  terminum  4.  n fundamentum  f* 
ad  terminum  d.  Ergo  etiam  erit  terminus  4.  ad 
fuodameDCum  t>  vt  termlnua  6*ad  fundamentum 
3*  vfurpandoin  cooclufione  termiooa  profun» 
dament(s»&  fundamenta  collocando  pro  termi» 
nii ; kic  modua  dicitur  ianer/s  rarie»  & hunc  mo- 
dum efle  demonQratiuum  conftabit  exjCorolLpr» 
4,  par.  fequentia » Eipriouturquc  dicendo . Er* 
go  permutando»  6cc» 

DEFINITIO  XVIII, 

Ai^uere  ex  gfUaiUste  cU  , tgm  fiat  pUru 
pMarifarri , f aaw  dau  grduittsm , ftg  ptf 
tttrbatam  prgpgrthtiem  dir«a/ei,<^  arxuiMr » tffeei 
proporttoHcw  igur/imijmitHim  wr- 

mnitm  vaiai /eriV.,  ac  ‘ua^/itMdtmtitUim  ,&  |rr. 
minum  aiterlm  yltimtm,  ttUdU  iarmuedai . 

Dentur  plurcs  magnitudioeif  ^udm  duc  di- 
centes proportionem,  veluti  aliae  eiurdem  nume- 
ri, feu  proportione  pturbati,fcu  ordinati»  & fine 
Ordicuu  {•  s.  6,  Perturbau  4.  8.  it. 
n j.  6. 18.  vt  z,  j.  6, 

Si  ergo  relinquantur  media  aflumptia  extremla 
in  conclulioae,  te  primum  fmuUmentum  1.  dica- 
tur referri  ad  vleiraum  cermioum  0.  vt  funda- 
mentum J ad  vltimumtermioura  iS.ezeo,quod 
fine  I.  ad  s.  fic).  ad6«8cs.ad0.  fic0.  adx8.  bo- 
na erit  illatio  in  ordioau  proponione  f 8c  bona 
quoque  in  perturbau ; 8c « eo»  quod  fit  4.  ad  8, 
vt).  add.  6r  8-  adia.  vt  a. ad),  efficaciter  dedu- 
cetur coaclufio » efle  quoque  4.  ad  la.  vt  a,  ad  0, 
Jn  qua  proportione » vt  valeat,  rit^  ordinandi 
fune  termini:  nam  fi  a.  poneretur  vltimo  loco 
poft  6.  in  ieeunda  ferie,  tunc  rltima  relidit  me- 
diis, vt  patet,  non  fumeretur » Quod  fi  fint  plo- 
res termini,  quim  ues»valet  adbuc  argumencumj 
fic  fifint. 

Ordinata  t.a.0. f.  Perturbata  4.  8.  la.  i8. 
).6.i8.a4.  u ).  0.  9. 

EiccbitadJiuc  in  proportione  ordinata  argue» 
rCjiVt  I.  ad  V.  fic  ).ada4«  fit  perturbau  vt  4.  ad 
18.  fic  a.  ad  9.  Hunc  vcr6  modum  efle  efficacem 
m offiui  proportione  etiam  irrationali  ,*  licet  fine 
leriei  diuerfi  generis  ofieoditurpr.  04.  & a), 
«ib.$.  Sr  cam  ^nificant  Io  arguendo.  Ergo  tM 
J^hv,ft,8cc. 


V S IX:  PARS  I. 


At  0 t> : ^ D D i T r, 
DEFINITIO  XIX, 


EJ^ttmeratio  rstoni/  pottR  diri,  (implmhia 
ifugntltdtUta  oriingtiittfug  4ifMt  tnniem  frm 
pi^tiotum,  aJfimaitMr  omun /mndgmennh  >t  dice»^ 
tid  emu  propgrthntm  gd  omngt  tgrmuM,  »r  >mm 
gd>uum. 

Si  dentur  ouilu  proportloo«$Ofdiaat«,fcfioc 


• .Tfci 


•d  ad  ad  ad 
a*  0,  8.  IO, 

£t  lilia  poOtia,  deinde  inferatur  efie  i),  oempt 
omnia  fundamenta  ada0.omnea  terminoc  fimul, 
vt  fundameotum  aliquod , V.  g. )« ad  termiotiai 
fuum0.  ifiemoduf  poteft  vocari  Enumeratio,* 
coquia  ad  fimilitudinem  cnaiseraciooia  Dialo- 
AIccpofitiaNuribuapartieuiaribus  proportio- 
nibuacoclafiodedacacnr.qup concludat  t 

ft  probatur  propof.  17.  lib.  5, 


» E F 1 N I T I O XX 

f^Oi<motHtenmpUiriiim  ^uggtitatmprgpgf 
t*^t9i0rdigatamdieegtuimA^iiw$ggtgrfimdgm 
mintgf^  tarjniflj  >nikt  fimkl,>r  fgndgmenttmu^ 
ggttudtHt  gdfimdgmentgt&’  terminet  gittritu  pro- 
^umt  rgg^Hgm  sd  tmje^gentemf  itt  ttrmuum  t 
titgeJfimnigiUgmgigi  >t  fgadmef^ 
tum  nli^Modad  aUmd  funigmentum « 

Sit  proportio  ordinata  propofita 
i.adt.&hocad  g.arhocad  8. 
vt ).  ad  0.  & hoc  ad  1 8.  & hoc  ad  14. 

Si  hac  poGtione  infempr . Quod  etiam  ornai. 
lundamema.termmiqne  i.  a.  e.  t.  nempe  17.  Gnc 
ad  altermt  feeiei  fundamenta , eermlnofqtie  a.  tf. 
18.  a^f  niimcum  ji.rt  aliquod  ip&rum  a.ad  aliud 
correrpondens  «.  bona  em  illatio,  & oBcndcinr 
^roll.  a . propof.  19.  potell  .eri  h*c  illatio  ef. 
fe  integra,  «e  dimidiata:  Nam  omnia  fundamen. 
U,«e  termini  prfnot  colligi,  .cl  eorum  aliquot 
in  prinu  fem,-  dummodo  colligantur  correfDon. 

dentia  in  fecunda  ferie . 1 

SieCeoUigantuc  eatrema in  prime  fe- 
rle,  fc  fiant  s>.  «r  item  In  alura  ferie  correfpoa. 
dentia  }.  & aq.  dr  fiam  a,,  erit  eadem  propof 

9.  ad  ap.  q«  X ad  «.  „1 ad  ,.  «I «.  ,d  S. 

»«"!“  lue  quoqu*  fundamenta,  fc  termini  dni 
bent  effe  elufdem  raemnia,  8r  fpcciei  alioqnlal  S.^ 
cut in  permutata,  tefii  illatio  noo  fieretV 

R p E F I N I T 1 O XXI. 

tfidHtmea  aede/  trxHmtuaii^t  qeo  tNnae 
t^nr , ed  ror aa  rrffmtat , M 

par/  p partea,  C deiade  urgnitir  cx  Im  ixomt, 
eut^iUum  4d  tefiimm,  *t  terna,  ed  tetaa  . 

Sit  V.  g.  proportio  15.  ad  totum  |.  n para  t. 

^taitotluaidpartemaliuix  Erit  quoque  refi- 

dui  10.  primi  totiue,  proportio  fimilia  pronor- 
tioiu,quceft  A^alcersm  partem  refiduam  inaliur, 
Ifte  verb  modus  arguendi  eft  diucr^w  ab  iis» 
oe  quibos  a&uri  fumus , qui  U referunt  j vt  uh 
tum,  8tptfs.  Nam  blc  para  non  coafeitHr  mni 
toco  inoj  fed  cum  parte  aJius  totius . Fropterca. 
que  non  eft  proportio  pani» » vt  partia  proprii  f 
cum  Don  rcfpiclat  fuum  totum  ,*  (m  partemulte- 
ram , non  fibi  compartem,  alccriui  totius  • Ifte 
VC16  iBodqsofteiK4i^  pcopoC  la. 


de- 


?•!  g S-SS-Trl 


XXII* 


DE 


D £ F J N I T 1 O 

REptiiitti  »ttfi  iio  meiiu  sr^enii  j eum  icr» 
mlMH/f&fuudamgnti  repUcgts^puefiimuueurf 
ddfimdMmntum,  et  termiuum  emjftrwttur 
tepilemoi  » fimpiieu  , uitgrmt  em^ 
iiMMtimij . 

SUV.g.  f.  $J  4 
Vc  »d  $ 

PofliixD  jrgnerc  cfle  quoqutauldplet  oen* 
pe  9.  ad  r«um  ctrmiaum  u*  multiplicem  c<]ui 
numen  4«  quemadmodum  eft  6*  ad  fuum  termi* 
num8»q0odoftcudctur  propoC|8.1ib.f.  Idemqi 
argomcatum valebit»  fi  quoque  combjaauooi» 
alcerius  zqod  muiUplicla  rumancur , V.  g.  a4* 
numen  8.  18.  ouncti  S.  eric  namque  9.  ad  u. 

?ci8.ad»4. 

DEFINITIO  XXIU. 

DEtnQi9  foiefi  diei  meiut  sriamem4ndi,CMm 
ex  Mtaedtntl^t  eomfi^uenti  ptrtet  properwtK 
nuUt  detrebuerur,  et  itr  tfie  refiduum  fuxie- 
meutiedrtfiduumtermUii*  ut  timd  fkndamenttm 
M uttumtitmMumtUtpflks erue  totum fimiemeu' 
tum  ed/uum  terminum  tetum . 

Dicatur  quod  8,  fit  ad  »4. 
veluc  I.  eft  id  |* 

Si  ex  8.  fr  ex  «4  detrahantur  partet  proportio» 
nales  8e  9.  remaoebuac  te  ly.  SI  ergo  argua» 
tOTyquedq.  fiead  t5.vtf.adl.  tfte modus poc«- 
rU  vocari  Detraffipi  te  ofteoditur  ? alere  in  pro* 
portiooe  ipultiplici  propoCd.  bb.5.  Inquacumq; 
pn^ttio^c  G>rolI.pip|»(i5.  eiiildem. 

DEFINITIO  XXIV. 


PROPORTIONVM  NOTIONE.  ,,7 

Sit  propoJtioa  » partii  ad  tcpartem  { vt  ptoi 
portio  alteriuf  pertU  o f , ad  alteram  partem  t c. 
& colligatur*  eam  (pioqaecfic  proportionem  to- 
tiua  A c t nempe  antecedentis  com  confequeiue  • 
fuodasaeoci.fir  termini  proportionii  fimul  ad  ip* 
fam  coafequentem*  reutcrmioum  nctvt  aliad 
totum  0 B fundamentum  * cerminuique  al* 
tcriua  proportionii  ad  Tuum  terminum  b v ; di- 
cetur buiufmodl  argusiftumCompofielo  ratio- 
nis eo»  quod  ex  confequentcyf^  antecedente  com* 
ponatur  aliud  nouum  antecedeniyrcu  fundamen* 
tum  • Demonftraturquehic  modus  argumentan- 
di propof.  »1  lib.  5.  EucUd.  te  quando  illo  veun* 
tur  Mathematici ; ita  arguunt,  rc  a aad  b c;  fic 
p F ad  r B * ergo  eomppnendo,  vt  a c ad  c « { fic  db 
ad  V B . Sed  forte  explicabitur  mellds  ifte  modus 
argumentandi; Quod  fit:  d proportionis  partis  ad 
cdpartf  totius  eiurdemfimiiitudine  proponioni 
alcerioi  partis  ad  copart^  alterius  eodui,  deinde 
deducere, quod  etiam  totum  prius  fit  ad  partem 
fuam,  ficuc  totum  pofierius  ad  partem  Tuam,  qoz 
partet  fuerint  ambz,  vel  tcrmial,  vel  fundamen- 
ta * 8r  d contri . 

V.  g.  fit  pars  I.  ad  partem  B.  totius  a ; 
Veiuti  pMS  1.  ad  partem  s.  totius  i j 
Erit  etiam  componendo  totum  A adfuam  par- 
tem 1 ; vt  totum  B ad  fuam  partem  s. 

Vel;  fi  fit  pars  i.  ad  partem  B.  totius  a, 
Velat  pars  i.  ad  partem  a.  totius  b: 

Erit  quoque  totum  a ad  fuam  partem  l; 

Vt  totum  B ad  fuam  partem  i. 

Vel  d contrarii . 

St  fit  pars  I.  ad  partem  b.  totius  a; 

Vt  pars  1«  ad  partem  s.  totius  b.  ^ 

Erit quoq;  pari  T.  ad  totum  faum  a; 

Vt  pars  I.  ad  totum  fuum  »; 

Vel  etiam  erit  pars  a.  ad  toram  fuum  a. 

Sicuc  pars  s.  ad  totum  fuum  B* 


Rlfieulopotefi  ilei  moduf  «r^viueBlAmfi , tim 

4mfimieme»ta'ifeue9te(eimtute<iTfm  r^ 
rmtur  ei  peirum  terminum»  fimilt  propcvriwie , yt 
elU  duo  fundumenta,/eu  euteeedentia  ed  Juum  lerjuh 
Mum,Jeueo»/e^uenf  i Deinde  fnhdemeuta  prime  fi* 
mui /umiturtiirer^Uitur  obttnere  eandem  pvoperfte* 
Bim  i 9MXS  elU  duo  /iiixdJBsralu  ftmul  Jumpte  ed 
fimm  terminum  • 

Dentur  duo  fundantou  B«  qni  referaQtnr 

•d  terminum  d«  ficaliaduo  d.  ft  4.  qui  referan- 
tnr  fimili  proportione ; ac  prardida  ad  fuum  ter- 
minum  it.  Si  deiode  arguatur  cfle  quoque  dno 
foodameota  fimul » fcu  antecedentia  )»te%.  nem- 
pe S‘  ,ad  fuum  cermioum  6.  vt  fund^enta  6. 8r 
4.  nempe  to.  ad  fuum  terminum  11.  $ erit  bona 
fiedndio,  te  eficaciter  concludet  • 

Probatur  verb  ifte  modus  propof*  ty  lib«  5. 

Modif^ui  inuoluunt  rationem  totius, 
ac  partis . 

definitio  XXV. 

COmpofttlo  vaWmm  rR  fumptlo  enteeedintit 
cum  eonfequente » Jeu  yniut  hoe  totum  c*f- 

Utmmudifdimt  eo^fequtntem  • 

6 $ 


I- 


‘T 

F 


DEFINITIO  XXVI. 

Dlul^o  rationis  efifimptio  exerffus » ouo  enfe^ 
^ntemfupetet  antecedens , ad  Ip/um  roV^ 
ijuenttm. 

Sk  proportio*  vtinprzc*figura,AC  totam  ad 
B C partem  vt  d B totum  ad  v b partem  * fi  dcin* 
de  arguatur*  quod  excefTus  quoque  a b,  quo  ante- 
cedent f nempe  cetiim  a c fuperac  confequeostfic 
ad  fuam  psrcem  1 c «onfequentem  . Velut  excef- 
fus  p f»  quo  item  antecedent  o k fuperac  confe- 
quentemrs*  nimirum  tocum  fuam  partenfyaH 
iplam  F b coofequantem  * ille  modus  arguendi 
appellabitur  dtuifio  rationis,  eb  quod  dioidancur 
antecedentia  * feu  fundamenta  proportionum  in 
foas  partes,  te  oftenditur  ifle  modus  propof.  ao. 
lib.  5.  Eucl.  Io  diuifione  autem  rationis  , dum 
deducunt  conclufioncm,  Iu  loquuntur  audores 
et^i  diuidenda,  8rc. 

Diuifioitaq;  rationis  ad  boc,vc  remclattus  ex* 
plicetnusicft  cui  fimilitudine  proportionispar- 
tis  cum  toto  fuo  ad  proportiond  partis  com  alio 
toro  fao*qu(  partes  fintambe  homologe  fciUcet* 
Tci  fun^menta,  vel  teimtni , deducitur  fimilltu- 
do  proportionis  compartis  alteri  parti  eiufdem 
totius  ad  proponiooca  comparcis  alceri  pani  al- 
cerius totios  • 

V.g.  fic  cocum  A ad  fuam  panem  I. 

Vt  totum  B ad  fuam  partem  I* 

Eric  ergo  Diuidtndo  compars  ».  adfuemcom- 
partem  1.  totius  a* 

Tt 


,,g  tractat' 

▼t  compari  i.  ad  fuam  compartem  i*  totius  i* 
Vel  ?t  totum  A ad  Tuam  fortem  i. 

Sic  cotum  B ad  Tuam  partem  i. 

Ergo  erit,  rt  l.  para  ad  compartem  *.  toti  us  N 
Sic  I.  para  ad  compartem  a.  totius  V: 
Vrl  etiam  ficvt  I.  pars  ad  Afuumtotum; 

Sic  i«para  ad  a Aium  totum  t 
E^o  n para  i . ad  partem  t.  totius  a | 

Stc  para  I,  ad  partem  ••  totius  > • 

DEFINITIO  XXVII. 

C0nMerfi»rai9ris  eflfumpM  «reardeatri ed«. 
ctffum , fnpetM  M}\t9ttdtns  'tffitm  fpfy- 

Veluciin  pnrcedefiti  Agora  es  eO|<]uod  Ht  ac 
*dsc,rt  B E ad  r s { Ergo  eadem  tou  Acad  es- 
ecEum  a s>  fie  altera  rota  d8  adeacdTum  ost  ifte 
iBoduI  arguendi  dicitur  Co*tttrft9  rairosi/ , fc  o- 
ftenditurpropof.  ip*  lib.  J.  ie  cum  Mlo  rtuotur 
Mathematici,  fic  inferunti  Igitur  per  Conuerfio- 
nem  rationis, 

Itaque  ConuerHo  rationis  proprideft  arguero 
i hmiUcudine  proportionis  totorum  cum  fuis 
partibus, ad  (Imilicudlnem  psoporcioais  totorum 
cum  nliquis  fuis  partibus. 

V.g.  vt  cocum  A sd  fuam  partem  I. 

Sic  totum  s ad  fuam  partem  i. 

Ergo  conaertendoTC  totum  a ad  reliquam  par. 
cero  fuam  a. 


s IX.  PARS  I. 

Sic  totum  • ad  reliquam  partem  fuam  a . 

Tandem  aduerte,  quod  proter  conapoficionem 
rationis  aflignaiam  datur  et>am  alius  modus  sr« 
gumenuodi,  qui  eft  compofitio  ipfarum  propor* 
donum,  & differt  propter  hoc  ab  aiUta  j qu6d  il- 
la fit  compofitio  ipfarum  quantitatum  proportio 
ocm  dicentium?  b«c  »er6  ipfaruiwraMonuro  . S! 
enim  fint  du*  proportiones  .f  & * du*  alis 

Iftit  fimiles  -f , «f‘*rV  * ^ " pr>m'»  * S»® 
docuimus  propof.  li.  rnlca  proportio  compona- 
tor  fecundis, 8f  fiant  erit  adhuc 

eadem  proportio®. «d  IT.  qos  J».  sdtfo.  vtpote 
es  Ijfde  ^portionibus  cbpofita;  fi  ergo  pitA.pro 
portionem  a sd  s effe  compofitsm  ex  lifdem  pro- 
portioaibus  ex  quibus  eft  corapofits  proportio 
quantitatis  c sdi>}benesrguecur  effe  a ad  i,  re 
cado.  Vndedabiturquoquealladiuifio  raeionis, 
nempe } ablatis  rationibus  fimilibut  d fimOlbus, 
qu6d  etiam  refidua  habebunt  eandem  proportio- 
nem; fie  ablata  proportiofl* d proportldoe  4l 
8f  item  proportione  4“  ^ proportione  -j-Virc®** 
nebant  refiduum  primar  • refiduum  iWuaihi 
qui  fimiiem  proportionem  dicent  ad  Inuicf; 
eritque  10. ad  r».  ti  40.ad  48.  Vndc  fi  quis pro- 
bet,abiatasfuiffe  d fimilibus  proportiodibus  A 
ad  B>  qus  eft  C ad  D proportiones  fimiles;  refidua 
quoque ('pourit  deducere) effe Inuiccm  fimilia: 
quod  oftcndemus  agcntca  de  proportiooaliuti- 
bus  Rationum . 


T R A c T A T V s IX- 
IN  V-  LIBRVM  EVCLIDIS 

PARS  SECVNDA. 

De  Proforiionibus  in  genere . 

BOraicis  Rationum , Proportionumque  definitionibui , modumqi 
ilut  tradandi,  & in  illarum  cognitione  fe  exercendi , ad  pro- 
ptieutei  earum  geneticas,  ac  vniuetlaliffimas  accedimus . Eftqj 
hic  tradatus  veluti  MetaphyCcaapud  Phy lofophos . Nara  ficut 
illaeutia  vniuerlkLilima  accepta  cognitione  intuetur  i Sic  ille 
liber  proportiones  , atque  earum  Hmilifudines  fub  tota  vniuerfalitate  ani- 
tnaduertit'.  Primoque  agit,  vtpote  notiori  de  proportione  multiplici ; fecun- 
di de  proportione  plurium  quantitatum  ad  vnam  comparatarum,terti6  de  plu- 
ribus quantitatibus  ad  plures  collatis  in  ordine  ad  cognofcendam  eatum  ia 
proportionibus  dillimilitudinera,  & tandem  de  plurium  quantitatum  ad  plu- 
res in  Rationibus  (imiiitudme  , io  quibus  modi  argumentandi  fundantur, 
lile  veto  Tractus  a primis  quatuor  libris  nullatenus  dependeci  fed  tantum 
ab  antecedenti  Tra£Iatus  parte:  verum  , quia  eius  cognitio  ad  fextum  ne- 
ccllaria  eft , cui,  & primus.  St  fecundus  libet  defcruiunt  i conueniens  erit 
primum , fecundumque  librum  legiffe  faltem,  vc  mens  iliis  libris  exercitata 
facilius  per  huius  propofitionei  excurrat . 


: .1.351 


EXPEN- 


DE  PROPORTIONIBVS  IN  GENERE. 
EXPENSIO  I.  THEOX.  II.  rxopos.  n. 


De  fimiluMdiiiemiJtif  luium  quemiUUMm. 

aVonun  proportio  ffloldplox  licUia  eft, 
/ocMKoIni  Alit,  n ipft  td  perdpkii4i« 
^ mdiocm  cuaiTcaiii^ae  proportioaU 


theor;  i.  prop. l 

Si  fnl  faotcnmqiumegnitiiiinesqiiotcwm^ 
que  mtgniiudiium  dqutlium  nimer»  , 
fugdutm  , tqul  mdtiplictsi 
Qj^m  mnlupltx  r|?  unius  vn*  moffii- 
tuio  i s*m  multiflua  auut , (f  tmues 
tmuium . 

SI  fotcar qaoccaiii^ OJgalco^hMs  • «Ini- 
rara  duc;  Aijatiiera  miucpalai ) at  d roius 
digni,  drdcacar  deiadenqud  niltiplices  alin  «•, 
qinks  aranero , V.  g.  • i ipfi  a , Ar  n c jpfi  d . 
Dtekpropo6aot^iiidfiomnaftmmlp^i»iirf  awi* 

mihu  104  cornffitMfmtdjtms  §md$tmc 
ftfinittnutsfii  malufUutt^t  ernt  prid/  • 


Ntiipcj^n  «foitiBor  pafml  roociocbaot 
prUa  liocaa  ^iMron ; fic  aoac  ^ootaor 

potoonm  iiaea  i Ar  fatuor  tUgiconm  f«4fcr 
contiact  lioeara  palmi,  dr  digiti  roiui . 

Piobator  ei  Ma.  prae.  Tn^  Illa  dicao- 
tar  mahiplicca  tpa^tacc*  / aqoia  aa* 
maro  Tidbtta  voa  coatlonar  ia  alia  • Qaaexrc 
A^nattroQoiiacbtcttrio  »a,  Ar»<]aactrmuc. 
Si  ergo  dtai<ljtttt»ia  roar^ae  partas  diftri^oattir 
M»dt  B cfiogaln  parces  poloaras  eraotes  aa 
cfcRa,  Cogala  digtules  n m c . Addaacur  iu* 
ijae  SngdlB  partta  digitales  paloaribas  fiagalis; 
ba  fiogulc  lioeis  fimplicibuacompadis  fimul  a» 
9t  D»  «tjaioalebui» . £x  s.  caira  proaaac.1.  t, 
B^ualta  addita  p^aalibus  pqaaliucera  non  tollaat. 
QoapropeerA»  Ddcntrifiogolis  palmis,  digitir<{s 
BijBiaaiabU,  cwiae  fiot  ^aatuor  digiti,  Sr  qaa- 
taor  paJrai  ex  hjpoceiiptpabd  fiat  molcipli- 
CCS  0 Ergo  A , Ar  D voica  liacz  coadntbantur 
«ater  la  liaels  moltipllcibus  i a ; Ar  h c fimul . 
Vc  prtAs  «oauaebaatar  faaiptK  SimAm  ia  fiaga» 
Us  iaoffim  fampcU  • 


Si  ^imafn$$ndje^^frfrtt  trmltrpfex,  ae 
sersU  qX4TUi  ^tTUdmemt  O* 
frcmnU  y Btfte  fext0  mt  o* 

compofiu  prim0  cum  quintdy  stquimuU 
liflex  feamle  , fem  eft  tertis  cum 
ftxuqusru . 

Stc  doplcx  ordo  llneamm  | Prior,  Io  qoo  fine 
tres  magateudinet,  almiram  prima,  9e  aoce> 
ctdens  palmornma.  Tequens  palmorum  4.  fub(e« 
^aens  c palmoran  8,  Deinde  fic  pofterior  feriet 
criam  qaoqne  magnicadiDam ; qua  antecedeacf 
foa  D fiat  Muf  multiplicetivc  fuac  prioris  otdt> 
nUmagflicadiaesaocecedeacifcta  A.  V«g.fiance> 
cedens  d eft  digitus,  erit  a fcquens  duorum  di- 
gitorara,  Ar  f fabfeqaearqaatuor  digitorara. 
Dicit  propoficio  cmptfitoj  ^aspsr  /hhjjqmmtm  c 
exnmtmt&fifuntemB  prima  Aprimi  ordiais, 
efTe  4^  wnltipt!<tf,n  in  pofteriorl  ordioe  cA  me- 
dii tpAr  feqaeati  extrtma  § empofits,  tH  prima  o« 
Probator,  NamliaeaAmeofurat  Imcam  fe- 
quentem  a bis : Quater  retb  fubrequentem  c • 
&go R addantur  firaul  s,  ArcbU,qiiaeerque ni- 
mirum fex  xictbus  eadem  a.  ambas  mearurabte. 

Sed  In  pofterlori  ordine  antecedens  d cx  bppe^ 
thcfi  tnenfurat  qnoqne  bis  feqoentera  1,  Ar  rabfe- 
qaentem  t quater . ( qoiamenfarac  fuas  fequea» 
tes,  n in  priori  ordine  antecedens  fnasfe^ea* 
tesraeofu^at)  Ergobic  quoque  antecedens  D 
fiisi  fcqaentes  t,  Ar  f firaul  pofitas  bis,  quaterq; 
menfunbie,  nimirum  fextlesi  rt  fxiebaat  fc- 
queos,  9t  fabfequcns  compofica  in  priori  ordine» 
quod  arat  ofteodendum  • 

Adocrteqne  priraam  cAc  a,  fecondara  a,  quin- 
tam c I tertiam  s , quartam  n , & fexcam  r»  IW, 
quia  ifte  modus  explicandi  ridetur  ooa  adeo  per- 
(^«■SvlUuni  riudaus ; licet  alioqui  landaciffi* 
mos  • ' ^ 

THIOR.  III.  PROPOS.  III, 

Si /it  prim*  ftcunle  squi  multiplex,  se 
tertis  qusru  t Sumsutur  veri  squemul- 
tilias frimt,0‘  tertis  erum  ex  squo 
fumptsrum  multiplex  , sliers  quidem 
ftcunds,  slters  utri  qustts . 

Sit  doplex  ordo  magnitudinum.  Prior,  {aqt» 
fit  prioui,ft  (bqocospal.f. multiplex  iecundr 
Ajcucfit  Io  palmi  i huic 
^ ^ rcro  fumatur  lubrequensc» 

qiue  fit  fequeoti  multiplex, 
1-^  Ar  eam  V.  g.  contineat  bis . 
3 Deinde  PoAerior  Or^ 
fnmatur  magnitodinuro  ea- 
dem mulciplicicate  conci- 
^ nenciarum  conformis  prio* 

ri  Ordini  • Culufque  fequeos  1 fit  crlum  digito- 
rum rcfpcRu  prinut  d mius  digiti . Illi  auten 
fcqnenti  1 fumatur  squetn^tiplex  s , nempe  bis, 
Tt  in  priori  Ordina  • 

Dicit  propofitio  bas  fuhfeqtuutet  c$&f,  tum 
prisrt/jrawpaRtWsri/  Brdhiiejfe  etiam 
Ptimt  fidi  tntttedentihu  a,^ d . 

. Pro- 


JIO 

Probator . N*m  fi  c fubfeqoent  prtmi  ordinit» 
8r  r fubfeqttcnt  ordioti  fecoodl  rx  hf ootb«n  bis 
multiplicant  fuas  psrtesxqualci  fuperfcquentes 
B,  Jrs»quz1ibct«x  illit,»  veluti  zquabitor 
fu*  fequrtti  E,  & cofttziirro  fequenti».  Sed 
ift*  fequentei  ex  bppothefi  quoque  funt  seque 
mnltrplkea  anttccd^tiam  Ai&d.  &quc)ibet 
V-  g.  ■ multiplicat  tot  partes  zquslcs  fuper  a * 
quot  E multiplicat  partes  squales  fuper  d . 
Ergo  etiam  partes  fabrequevtium  c o » & 9 
TCpote  fequentibus  zquales  : Sed  ali*  partes  re* 
iidux  in  hU  lineis  TubTcqucntibus  c*  8r  F Tone 
px*diAisco»&FQ^«qoalu.  Ergo  addA*  Iftis 
adhuc  facient  totam  lineam»  quamcomplent  , 
*quc  multiplicem  exaot  propof.  i.  Vndec  to- 
tjqf  continebit  A»quoues,f  cofuioebic  O)  qu$  fune 
miilppUces  prim*»8e  terti*»quod  erat  prt^aadu  • 

THEOR.  IV.  PRO  P OS.  IV. 

Si  prim*  ad  fecundam  eandem  rationem 
habuerit, quam  tertia  ad  quartam:  etiam 
'I  atque  multiptica  tpfatum  quantitatum 
iuxta  qutmuis  multiphcaitonem  ean- 
dem habebunt  rationem  i fi  prout  inui- 
item  refpondent  i ita  fumptat  fuerint. 

S lot  duc  combioationes  oisgnimdioao AC 
priofiSD  pollerior»  fitque  a ade»  vt  a ado/ 
nempe  a in  c contineatur»  xelutt  continetur  t in 
ifitquc  A p(ima»c  fecunda»  s tertia » p quarta» 
$umirurque  horum  fumMcnentoruin  a»  &sarqu^ 
muitip^ccs  quantitates  S»qup  contineat  a cricicia 
de  p,  qo*  contineat  suicioA»'  Tcrminit  quoque 
c»  Jr  o iuxta  quantuiamuUiplicatioDem^  prima 
fundamentorum  dtuerfam  fumatlturdus  aU*  K- 
multiplices  intee-fcmmirain  j > qupbisenP- 
tmiec  c»  & Uf  quebif  coauoqc.p.  Oidtitaqnc 
ptoppfit io  t ^Aod . ^ktt  midtificu  t»uU«m 

cAmitm  pra/>nrsie0mi<tfiv>«rqsrasi 
ddithait  t . Et  fic»quod  iUAA*: 

feratur  E multiplex  magnittfdfnia  A»adt  mul> 
aiplicc  magnitadi|ili  c velug.ipultlpfrin  migni* 
Rudinis  s refereursd  multiplice  h magnituchnls 
pilclq*;  multiplicia  ^damdCQrfijvt  fudameta  refe> 
rdkiciK' ad  mukfplirii  tcrminoram  tanquam^r* 
aioos.  Quod.vtprobetorfUlia  quoque  afinmea* 
dc  funt  zquemulcipllecs»  fundamentis  quidem 
f*» fr-* mumptiebs  V»  8tl»&  terminis R»ft  i» 
aliccqucmuitiphcea  M»JTK» 

Probatur  modo  propof.  Secundum  par  com* 
JIldoatioQum  e » & e eft  «qne  multiplex  fuddatn^*. 
iis  A » • » & I > u eft  eque  multiplex  terminaa  C» 


Jlfir.  Quare cx  dcfiniclonep.autcqualicercre* 
fccnt,  aut  zqualiter  dccrcfcent»  aut  cquabunturj 
iSiultiplicia  fundamentorum  . refpefiu  multipli* 
cium  tcrminurum  : Itatme  crefecnte  e fuper  i » 
e refeet  & « fuper  h:  at  deficiente  £ , ab  ij  defi- 
ciet quoque  c ab  H I & fi  cquencur  e.  & i ^qua- 


buntoro»firH»  eo  quia  ex  hpporhefi  fimpllcet 
quantitates*  iqu  bus  mqltiplicet' funt » inoicem 
proponionem  dicant,  Jr ex  dcf.p.  ille  mantlca- 
tes»  qu*  proporrionem  dicunt»  habent  fuasmnl- 
tiplt^s  hae  eondinone  erenientf,  decretnemi»*f 
squalitatis  prxditas. 

Teniom  veri  par  *,  t eft  quoquo  mnicipfex 
refpedu  fundamentorum  a » s » Ar  aliud  M » Ir  * 
refpedu  terminorum  c»  & o»  ex  aateced»  prope 
Quod  quziibet  linea  in  his  tertijs  paribus  mnfti- 
plex  fit  fuz  correfpondenti  in  fecundo  pari  • f 
quzlibec  hatum  correrpondenciiun  fecundarum 
partum  fit  zque  mulfplcx  fundamentis»  8e  ter- 
minis fibi  corcef  ondentibua . Vode  x erk  mub 
tiplex  A ,Ar  L ipfius  ■»  at  m Ipfiua  c»  tandem  n 
ipfiusD. 

Proptereaque  etiam  Ipisr  magnkadioos  tertiz 
eam  conditioacm  coofequentur  creuncoti#  decre- 
menti» vel  squalitatis  in  omni  muItipTicarione» 
quamfecundf  mtHripIieet  iiOtEr  i»»  . Ci^tikn* 
teque  N refpcdu  m crefeet  l fuper  M»  Ac decre- 
fcente  decrefeet » fe  zquante  zquabitur . 

Cum  icjqaeiprcfeciisdp  muieiplices  Sil.fbodta 
menta  K«&c  icnnini  quoque  u»i  habeant  ter- 
traa  multiplttea  x»  t fundamentorum} « n ter- 
minorum ilhus  conditioiiisi  quz  requiritur  io 
def.p.  sdfimilitodiuem  proportionum*  cremen- 
ti» drcrementi»zqoalitans»truiK  proportioasles» 
Ac  Iu  erit  A sd  i»?t  oedu. 

COROLLAR IVM 

T T3°ccRq«»d  fi  y mimum  ilji*.conihiin- 
tionea^deqior» «antecedens  a ad  fcquen- 
tem  c dicat  eam  proportionern^quam  antededens 
sdicic  ad  fequentera  o { quod  dicent  etiam  pro- 
portionem d coararib  c W a , ot  lyod*  R«o  «fi: 
QuiafisvArcRMltipllces  fiindaioearoram 
■rVcffimul  fuperanc,oel  fimal  *qnant,Ttl  firoal  • 
deficiunt  r d multiplicibus  terainorom  iuxu 

qustnuismultlpIicaciooempArideoeft  Asd  e»vt 
Aodo:  Panterquoquemulripltcestcminorum 
1 ■»  Ar  H Gmul  drficitiiu*  ?el  fimul  scqiunt»  oel  &- 
mul  fuperant.  hiotaxauamcumquo  «ulciphcsoia. 
nem  iiMlfiplicM fiiniomentorum  »1  Aro : Vode 
ctdcstfEtlotiecehcsdA»  tre  osdv» 

THEOR.  ViPROPOS.  V» 

■ 1 

i5*i  ma^itndo  maptitudtnH'  ieqni  fitetit 
. mullipUx  , V/  ablata  Mata  i eltam 
retiqna  reliqua  erit  multtpiix,  vt  tota 
totius  • 

SI  fint  dmr  «Agaitudiiies  AVfiMk>ri>irc  d 
minor»  quibus  fingulia  auferamur  do*  psr* 


A,  . V ,» 

CM»»i«Miln|P  <s 


tes  A E > Ar  c F 1 qn*  imneem  eam  multipllciu- 
tem  dicanr»  quam  cot#iBuicecn  dlcebatic  | Licet 
cum  fula  totis  non  efient  Ulz  partes  commeofu- 
labilea » sut  cert^  IjTdem  partlbua  oon  compooc- 
rcocur) 


^TRACTATVS  IX..PAR.S  IH' 


D B PROBOUTJOHI 

rmtiir^MiiKi^tCJUt  «atm  attendendi  eft  v*iut 
pajrcis  r<r])<Ati  sltenutt  Acur»  Arrociot  ad  aliud 
tntnm  I totius  fefprAu  patris  Sint  itaqut 
abfati  pars  a s»ira  miilcipira  rcfpcAu  c f ablatCs 
*e  eft  multiplct  a a tottim  refpe&u  c d totius. 
AfTerit  p^sfsoiitio . reftdknm  manrtV 

erit  m^hifUxjrt/^eSii  minerfst  vt  erat  teram 
maimj  mmhiflex  a » reffrOa  retia/  miaori/  C D . 

Ad  id  probandum  aOtimitur  aliqua  alia  quantl- 
tai  c,  coi  fit  multiplex  s t refiJuum » rt  eft  refi* 
dnum multiplex  maius  ae  rerpe^u minoris  refi- 
dui  c r . Certum  cil ; ^uod»  fi  eddatiir  bzc  quan> 
titas  c portioni  abtatar  CT  totius  minoristiea  erit 
multiplex  totum  maius  a i ad  totum  Hoc  compo- 
/itum  deoubive  cll  parsablata  maiotis  a ■ rerpe* 
fio  ablatae  minoris  cr  • Sed  boc  totum  maius  ab 
e(l  ex  Tuppofiiione , ita  multiplex  ad  totum  mit 
nus  c D I vc  erat  ablata  portio  Aii  maiori  toto 
refpcfiu  ablate  portionis  cf  i minori.  Ergo 
boc  totum  minus  c o 8^  ruifus  eiuepars  ablata 
c F aflbeiata  cum  airumpta  c » iouicem  equabun» 
tar{Ftpote  quibus  fit  totum  Apeque  multiplex 
ex  6-  pronuQc.  Aufer  itaque  ablata  poniond  cr; 

id  quod  remanet  r d»  & • qoanckates  remane* 
buiu coales»  rtpocciqubdabrtraqiaeeademCF 
abUu  fuerit,  oue  priiia  quidem  cum  c d totum 
minat  irtt^rabat,  at  cum  c aflbeia^a  fuerat  . 

Sed  huic  airumpte  c , ita  efi  multiplex  refiduu 
I B corius  maioris,  vt  ablacum  a b id  ablatum  cr* 
cxbypotbefi.  £rgo>&buic  refiduooF>kaeft 
multiplex  s B refiduum  maioris  »vt  ablatum  a I 
ad  ablatam  c f t & coDraqupoceri  n totum  aj  id 
totum  c o . 

THEOR.  VI;  PROPOS.  VI, 

Si  diu  magmiudiHts  diurMm  mt^iludi- 
num  lintiti}iii  multiplicis,  &•  quuium 
dctralU  fmi  turum  ui/ui  muliipliccijO" 
ntupu  t»rundem,»itt  mpulis  erunt, tut 
itjun  multiplicis , 

SI  fint  due  magiiitadioc*CB,&BF,qumini 
prima  fit  arqu^  multiplex  alicui  a,  ficut*8ral« 
terat  r.eft  mulcipiex  alccei  alicui  d>  V.g.  repeiea* 
Et  auferantur,  cum  a prlnu  c t»  tura  ab  altera  e r 
squd  imilciplices  portiooea  earuiulem  a,  & o. 


Ht-1 


BWS,  IN -CENICXE:  Ii,' 

re*  parces  Feftabunttiicq^vSrevibd^oqBeeraiir 
rqud  molcipiices  refidue  e P'i8c<is , aoc  eoa  » V. 
id^  erunt  «qttalet  Jpfi«'At  8e  o.,  qutbut  prBus 
aote  decrafijoiiem  eratu  equd  mult^ioes  : - m 

EXPENSIO  H;  * ^ 

‘ \ 

De  proportiune  ad  vnicam  ^utptsiatem 
rtlau. 

■ f 

HIe  agimus  de  pluribosad  vnlbam  compa-^ 
ratis,  4r  ipfat  qnaaucacea,  vr  fe  Jnbene  <,  ad'' 
ajtqaam  quancitacem  examinxmui  tSnjoldaii 
cilifis  eR  duarum  quantitatum  ad  Fokam^Hitfo^^ 
( cdm  multipbcitaa  fepd  Jirpifis  roo6ifionanrin-> 
ducat ) quam  plurium  quantorum  inoicem  oom*  > 
paratio.  Agemus  autem  prim6  defimilicadiiid T 
deiode  de  diifimilitisdiiia Ia  duabus  qaaotiiacibust 
ad  Foam  cou6erendi«^rt  magis  ex  ifi&nUitudMe 
iprafimilicudoAocaeuadai;.  r 

. /t  ■ - . :i 

THEOR.  L PROP.  Vih.  aiivt.u 

. - - «J  . J ■ • I i H 

o/£^ualfS  ad  eandem  eandem  huhent  ratio^ 
nemyO*  eadem  eand$mratian§m«m- 
fefttm  ad 

Sint  A»&B  arqualet.  DIcie  etnfetjai  tandem 
rarisarm  ai  alsem  c . Quod  n probet  recur» 
rW ad  «qu^  raultiplleea,qtta;  V*.g.  oa^ooMlobaub  , 
ter,  fidiStf  . Linee  rerb  c afluowmur  equd> 
multiplices duarR,&  Liqneeruataqualfs,  vc- 
poteefufdem  equd  oioliiplices*  ez*pflMtfnp>  d. 
Probatur.  Nam»  cura  raultipUcetot  <S^F 
qualium  fine  imticem  rquaiei  fimol  ciefeene»dc«< 
crefcent,fr  zquabuntur  refpefiU'miUiiplkiiM*:. 
Toipa  c fecundb  alTumptaium  H'*  8e  l inuictm*. 
quoque  xqutiium,  8e  hoo  iuxta  onaocm-mulupli-^ 
catiooem  . Qtupropter , quancitdtca,  quibuoi 
muUtpHces  fune » caudem  dicenc  proportionem#  * 
8ta  ad  c propoctiooabicur $ vt  B^ad  idem.Qaq 
Parlterque  etiam  c ad  a eandem  habebit  fisiaer 
nem,  ;quam  idem  c . ad  tj.quia  eiuGiem  aukipli^, 
ces  u»fci.ad  mulclpiieeso,  8r  B babem  cop* 
dibooctn.quam  multiplices  quEoiiuuira  iupro* 
portione  lunilmm  r«q«uniai,*clsqualiiacif  fi- 
nuilunce»rcldiauauaMus,.veUugiocauticralt« 


nismnim  q»,  « . 
Q * F . Dicit  refidaa 

. d 

— r~' — ca.tf-ei’ 

^uJaA^I-i^ 

^ A » ^ o rememrct  1 

.•ir  • 

' Ci  - 

. , «,  aataouaUat  aata- 

denti  ipfi  a ,<>•  i f ip/i  o • 

'Probatur.  Quoniam  propof.E. probatum eff» 
qnbd  fi  (kipifqtd  mulbplices  duarum;  vt  c.CLmul- 
tiplex  A»  8fiF  multiplex  ®,  &alip  duf  P 

camodem  a»*cd  *qod  moliipncea  componan- 
ca*dnc,8rdae,quc  reCpefiu  ctnrdem  quantitatis 
multiplices  funt,  etiam  compofitae  c b , • ftr^ 

■ao^une  *qud  mulcipltcea  rcfpefiu  earundem 
A,aro.  Ergo  etiam  detrafi*  equemulupUcea 
» F ab  «qud  nwltiplkibui  totis, qo*  rema- 
ncQC  erunt  cqu^  multipUeea,  aut  lalcem  squales» 
cum  quelibet  para  oiultipUeium  fit  «qualis  da 
quintttadbtts  * quibus  /uai.ptultiplicea  . Vode 
detr*fii««qu^  multiplicibus  » F i mU pl«r 


THEOR.  II.  PROPOS.  VUL 

Indqualium  magnitudinum  maior  ad  ean^ 
dem  m%tot^'  rationem  | «Ww 

minor  yt?*  f^dem  ad  mmoremmjrbrW 

rationem  hahet^quam  ad  moioreni* 


Aiorem  rationem  htbere  •ft^magi*  de 

^ quantitate  «quali  alterius  quantiiaiis  In 

fc  eootinete,  quamde  alta  V.  g.  6.  palmi  comi* 

nent  4*  j>alinos,idcoque  ad  lioeam4  palmorunj 

maiorem  proportionem  habeat » quam  ad5..pal-  • 
~ ■ moa 


iTi  TRACTATV 

9M»  c«0  4.  p«lmo«conciMit  fcmcl^  dlnidb» 
0OD  aatna  s.  paian« . 

Dttas  rerb  panes  habet  h«e  propofldo . Pii* 
ma  eft  : si  dtnttr  ditM  ^tkirim  >»«  fi  m«/«r 
><  A iU*  MMor,  >r  B : ^ eomsarrsrHf  ad  a/.ae», 
qaamUbet,y$  h:  Ma  orixet»  nAbgft  Mdiorem  fa> 
liVem  tfdrasiH»  minor  w 

Diuldacor  a ita  n ca  'fit  arvalis  minori  qoaa* 
titaii  I : Sumaturq;  pam  minori, fiue  He  c A.fitfe 
relicuum  cc,  multiplex  f K,  adeoqae  replicetur» 

euadat » vel  maior , vel  faltem  «qualis  Ipfi  h , 
&cidcmmalelplicivK  addatur 'molciplex  iXktot 
vicibus  replicata,  quoteft  ipfa  r 1 » que  tamen 
repi  icet, fle  oMlcipHcct  maiorem  partem  c A,ericq{ 
Di  maaor»<msm  ve  » fle  conrequeocer  maior» 
quam  n » quod  v ■ ei,  vej  aequalem  feceriousivel 
maiorem . Sumatur  ver6  ipuntitatis  h multi- 
piet  ulis  Lac,  qu«  fit  proximd  maior»  quam 
BD»  itavc  I B,  ooQ  cxeiRlac»  nifi  ad  Tummum 
quascitate  >nune  enim  m i non  poterit  foperare 
P V»  quia  excellas»  vel  equaiis  ipfi  k,  vel  minor 
non  poceft  Tuperare  v i»  qu«  «quae » vel  iuperae 
H»flelic  ov  multiplex  ao  non  orft  minor,quam 
MLifleiDminor»  quam  M L.Uoea  dp  vero 


tt  P*  buine  eil  mofclplev  quamitatls  a g»*  eo  qola 
eomponartirOK  multiplici  ipfi  ca»I^  ex  multiplici 
Jpfi  eo.  Sic  Fp  efi  moitiplex  quitkatis  ac  ex  effe- 
dione»  6t  fdeo  quamttatit  ■ ei  «quali . ( Vel  fi 
mauis  vi  eritduiitipiexcc,  qonnquabknr  ipfi 
B;  fi  > fuerit  taliter  afiumpta  »qu»  relinquat  c A 
inaiorem»quam  b . J 

Probatur.  Multipli  antecedenda  a G»nimtrom 
pv  excedit  mnitipheem  Lac  fnc  requemia  h 
In  prima  combinatioae . At  multiplex  d a ante- 
cedentia I mahipliccmtMquaotlutif  b iterum 
pro  Tequenie  fumptn  in  poftertori  combinatioae 
oon  excedit.  Ergo  eft  maior  proportio  a o ad  h» 
quam  i ^ x ex  dcf.  n.  prcc.  part.  qaia  con- 
tingit aliquando  qood  mokiplex  antecedenda 
AO  excedat  mnitipiicf  fcquflcia  lm»  quido  multi- 
plex Eoanteced.  leandf  moldplicd  non  excedit* 
Probainr  quoque  fecunda  para  ( f «ad  h dicof 
maloran  proportionem  ed  minorem  b j aunm  oi  xaa* 
iorem  A o , mutando  folum  comblnacionein . 

Nam  LM  multipla  H,vt  antecedent furapea 
maior  efi  multiplici  on  requeotia  minoris  x» 
quum  eadem  multipla  L m eiurdem  h » etiam  hic 
pro  antecedente  furopta»*non  fit  maior  in  hac 
pofteriori  combinatiooc  multiplici  d r fequentia 
AC  . Ergo  H dicit  maiorem  proportionem  ad  b» 
quam  ad  A 0 ex  def.  Ik  prcc.  pan. 

THEOR.  III.  PROPOS.  IX, 

Qiu  4d  eandem  pojjident  eandem  rationemy 
dqiuUs  fuBt  tnter  Je : Et  *d  quas  ladtm 
tandim  haiti  rationem;  ifia  quoque/unt 
inter /e  rtquaies. 

HAc  propofiiio  onenditurperredudloneiQ 
ad  impolCbile , & coonertit  vtramquB  pBcw 
ua  Theor.  u buju« 


S IX.  PARS  n. 

Aflumanturitaqnedun  Jinmr  A,  frB»qtur  ii* 
aot  eandem  proportionem  ad  c«  DicU  propo- 
ficio»qndd  At&M/MMtiuUm  «fecler* 


C' , 


Qubd»fi  non  fanc  «qaalea  J 
Sit  A maior, fle  B minor.  Erit  ergo  ex  prvced* 
propofitiooe  maior  proportio  maiorii  a»  quim 
minoris  b ad  eandem  c contra  hjpothefim . 

Probatur  quoque  fecunda  part  . Quoniamifi 
c refpidt  per  eandem  proportionem  a»  8r  b,  Rt 
non  fon^.  aquales  t Ergo  ex  a.  parte  pneced.prop. 
c diceret  maiorem  proportionem  adt»  quim  a4 
A contra  b^pothefim . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  X 

Ad  eandi-mmagmiuiinem  ratlortem  haberi^ 
tium , quu  maiorem  rationem  habet, Hm 
maior  efl  t Ad  quam  veri  eadem  mu- 
iorem  rationem  labet,  iBa  minor  efi  . 

HJtt  propoC  coonmit  duas  partt»  proport. 

le  Ipr.  ipioquc  probacui  per  rcdiiaioaca 
adimpol&bile. 

Sic  A » qu«  maiori  ratione  refirratur  ad  b » 
quamc  refertur  ad 
^ . ipfam  ■»  Diat  n. 

5 ' I * jf  quoque  maio- 

ri  j . I remjqoiroc. 

Prabuor . Nam* 
fi  forent  «quales  a» 
& c»  haberent  a prpmifla  propof.  eandem  ratio- 
nem ad  B,  qubd  eft  contra  Hjrpodiefim . SI  vcr& 
A,quz  maiorem  racionfl  babet  efiec  minor»  qndfvx 
Cpconrequcrecur  contra  prsrnppofitom  minord 
rationem  ad  b,  qudm  c cx  propof.  S.  Ergo  erit  a 
maior*  quim  c . 

Secundoj  fi  eadem  b refpicit  proportione  ma-' 
ion  c » qudm  a . Dicit  efie  minorem  c,  qoirn  a • 
Qood  oneoditur  2 Nam  non  erunt  «quales, quo- 
niam B ad  eafdfl  a p.  pn^oT.  eandfl  rationem  ba- 
bcret.  Rorfua  oon  maior  c»  quira  a minore 
quia  Btuncad  A minorem  quantitatem,  maiorcoa 
rationem  haeret  a 8.  propof.  quam  ad  c : £1^ 
erit  c minor,  quim  a t cum  non  fic»  nec  «qua- 
lia jpfi  a » nec  maior  ipsi  • 

EXPENSIO  III. 

De  flurium  quantitatum  ad  flures  qua»i 
titates  dtjpmili  comfaraiioue  . 

VTitIs  adiwxlan  «ndic  bce  fpeculitio  .d  a- 
fleodendo.  modo.  .rgiuiiau>ndt  In  ornei 
geaere  proponionum  etiam  itrnioadinm ; ita 
rt  buiut  ptopofitlooe.  fi«  ..loti  quedot  Lem- 
mata id  propofitioilc.  de  plariam  qauitiimnm 
proportlooaliBm  fimiUtndioc  ad  diam  Item  pia- 
ilam  quntitwim  praportioodiom  firailhodi. 
nem  pecdpieaduiiper  fum,  deinde  aeriutea, 
te  firmiuiem  wgunitotnnim  Uulieiiucbieoniai ' 
eogqnidnu . 


THEOK. 


DE  PROPORTIOmBVS  IN  GEN&RK. 


THEOR.  I.  PRqPOS,  XI.  Euc.ij. 

Si  primd  ad  Cecundam  eandem  rofionem 
halfuertt,(jU4m  lertia  ad quartami  tertia 
verh  ad  quattAm  maiorem  rationem  ha- 
^nenti  qu.im  quinta  ad  fextam : prima 

n'jue  ad  fecundam  maiorem  rationem 
ekit  \ quam  quinta  ad  fextam . 

ASfum«Q((ir  trec  combinacionei  quantitatum 
p»  quarum  duE  niml* 
nim  A»Si  Ar  Cf  OidtcanrproportioneoH  ita  vt  a* 
qocdlcttur  primat  antecedens  ad  ■ (uamTe» 
auentcai  copar^taiita  Te  gerat  in  ea  cootineda,  vt 
fecQodfCombinationitc  antecedens  ad  d feque* 
tem  rdata  . Hcc  ver6  antecedens  fecundat  com- 
binatiooia  » oienirum  c ad  feqttentein  Aiam  d 
coUata  maiorem  proportionem  dicat,quam  terti; 
combinatlonis  antecedens  ■ ad  fequentem  Aum 
t • AlTcht»  ifuidt  ijr  aatettiru  fnwta  «•mbiihnio- 
n;>Ad:crr  mjtorem  proporihaeia  ad  ft^untemfui 
tomhlnaiUnli  tertia  aateeedenta  adfium 

Probatur  . Accipiantur  mulripltcn  antece* 
deotium»  feu  fundamentorum  In  lingulis  combi' 
ludoaibua  LMN|dcmultiplicea  requcotiuai  JdcR 
tenaloomm  Of  pj  quv  fisguls/undaaento- 
rom  fiot  Abi  atque  multiplices^  Acue  etiam  termi» 
aorun  Aru  ^larqud  maltlplicts^icetddferaacd 
fBuUiplicitite  priorum  • 

SI  Uoqne  antecedens  fecundat  combi  natlonh  c 
ud  foam  fcqamuero  o dicit  eam  proportionem» 
^sm  prime  combinationis  «atecedeiu  a dl- 
ettaduMm  fcqoentemtj  Ergo  multiplice*  «a» 
nam  antecedentium  ex  p<  deAn.  pr.  p.  huiat 
crcfceot  Amul  femper  decrefeent  > «quabun- 
tar  adhibitS  qualibet  multipltcatlooe  refpe* 
An  fequeatium)  itaTCi  cim  Asperat  Tua  antece* 
deo*  fequentem  fuam»  Aiperet»Af  alia  antecedcoi 
fetMcntem  fuam ; A nquai*  equet  $ A rna  deficte» 

dk£ciac,  Aralia. 

Sed  huius  fectind;  eorabinatloms  antecedent 
c ad  fequentem  d maiorem  proportionem  habet; 
ooira  antecedens  (ertle  combi  nationi»  e ad  fuam 
feqnencem  * : Ergo  « ii«  defio..  e^*<«i« 
aliquando ; qudd  creAat  multiplex  m Aandaraenti 
c fecundat  combinatlonis»  & confequenter  cum 
•o  muUipltcc  t fu*  fimpbcis  a pnorl»  combina- 
tionis  fe  angendo  pariter  luper  multiplices  ier« 
minorum  •*&  p»  i non  crefeat  tamen  n fuper  q- 
Quia  argo  non  creult  u magis»  quam  q^»  eum 
creuit  »i  magis,  qua  p»atcu  creuit  M>msgts  qusm 
p^creuit  (emper  l in  priori  combinatione  magis» 
quam  o » 8e  femper  l fequitur  m»  non  autem  n t 
Ergoborum  multiplicium  Amplicei  dicent  ma- 


C  • X— < 

■ T 


lorem  praportlonem , fcfi  dicit  imiorem 

•omoaem  c.dD<  qoimm  *l  Fi  etiam  e.  li- de- 
goit.  dicet  ouioiem  proportionem  » ad  • , quOT 
a ad  F 1 quid  multipiea  t emplieia  a firanl  eam 
moltiplici  M fimplicia  c maiot  Inoenta  fit  aliqua. 


do,  quam  multiplex  o»  ffr  P cermlnorum  Aiorum; 
non  autem  n multiplex  a maior  inneata  Ac  multi- 
plici q.tcrmini  fui  * » 

COROLLARIVM 

HOc  etiam  argumentum  demonArae»  qu^d  A 
fecunde  combinaeionit  fundamentum  cad 
terminum  d dicat  minorem  proporcioocm»qudm 
(Ucacfi  ad  F;eam  quoque  dicere  AadircumAcuc 
M multiplex  minor  fic»quam  p,Ac  ,8ei  multiplex 
minorAt»quamo;  cum  tamen  n aliquando  ma» 
iorAcpVelzquec  <^. 

THEOR.  IL  PROPOS.  XII.  EucLiq; 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  rationem 
halmertt , quam  tenta  ad  quartam ; Pru 
ma  vero  > quam  tertia  fit  maiori  etiam 
fecunda  maior  erity  quam  quarta  i Quod 
fi  fueut  aqualtt prima  xerua^  erit  etiam 
aqualis  fecunda  quarta  ^ fi  fuerit  prima 
" 'minor,  quam  tertia  erit  etiam  fecunda 
minor,  quam  quarta  ^ 

T Res  parte»  propoAclo  enumeratrquexqfRea 
Angui*  faciliter  pr^n^.  Si  do* 
combinatione»,  quarum  antecedens  a»  qnam  di- 
cte prionm  ad  feqtteptem Lfum.voca^  Ipcundapi 
ita  comparetur  io  proponione » vi  alterius  com« 
binationis  c tertia  ad  fej|ueatem  o quartam . 
Dicit  propoAilo  i tjitaVtt  attere  antaedentim 
fuerk  repeda  aiuriai  anUtidniis  t Etiam  oftera 
/tfucniiiim  rr/^Ou  juafufaeaUi  ulis  etit » A maior 
antecedens  A antecedente  c;  maior  erit  quoque 
fequens  • fequeate  p » Ii  aqualia,  *qiults;A  mi* 
nor  A,  qtiim  c,minoc  quoque  erit  a»quAm  o* 
Quonii  ponitur  maior  \ itccedfs  anteceddtac» 
eric  maior  proportio  a ad  >,qaacad|.ltaq;  funt 
tres  c6binationei  qoaacitatum;primi^aft.cado» 
qu;  ita  refertur»  Vt  in  fecuJa  CQbioattoncAada; 
Venim  b*c  fecunda  A Ad  » np  «a  tcfcrtqr.vt  ter» 
tia  c ad  > : fed  t^ior  eA  prqpoitio  a ad  » fecuadp 
combinationUjquatp  6 adpc;^ti*.vdnfciacipio 

dixi  s Etgo  ex  pr«ced«iti  jaaior  erit  quoque 
pioponio  in  prima  cofiibioat<®ne  c ad-p^quam 
In  tertia  cad».  Cum  eigo  ;adcoi  c dicat  maio- 
rem rationem  ad  Di  *;  Idcoqu;  miiorem 

adB»quim  adp,  Ideo  ex  S.propof.  maior eri( 
a,  quamp. 

Probatur  fecunda  pars . QmaponiiurxqttalU 
antecedens  AanteceJeotic^erit  eadem  propor- 
tio a ad  a i quam  c ad  » J COm.  ergo  ex  bypo- 
ibeAAt  Aa4»»vtc»4D»«Ot  etiam  eadem  pro- 
portio c ad  o ; quamcada  : Ideoqaep,dra  ex 
propof.  p.  iouicem  erunt  equalea . 

» ■ .ite* 

X)- 

Tertia  quoque  par»  patet  ex  Coroll.  propof. 
pnrced*  Nam  A minor  ^ a»  quamc  » eriti^oot 
proportio  A ad* » quamc  ad  t.  Itaque  inftitue- 
mus tres  combinactooes : EriPjue  prima  cado 
in  eadem  proporrio*e»  quam  a ad  a ; fed  h»c  fe- 
cunda A ad  » non  erit  in  eadem  proportione, qoi 
Q 2 »n 


,t4  TRACTATV 

In  tertia  caJt»  VerOmn^nor  erit  proportiOA 
ad  • i ffuim  c ad  » : Ergo  ez  pnrced.  Cofoll.  mi- 
nor <)uoque  eri  t proportio  c ad  p , (juam  c ad  i . 
Ideoque  c ad  • habebit  maiorem  proportionem, 
quam  ad  0 , qaare  cx  9-  propcf,  • erit  minor 
quimp* 

COROLLARIVM  I. 

C Larum  autem  eft  ob  jrqualttatem  proportio- 
num; Quod  fi  anrecMcnsA  fua  fequente  • 
fit  malor;qu6d  etiam  antecedens  c fua  fequeoteO 
futura  fit  maior : Quia  alloquio  fi  a effet  mo- 
lor, quim  > , dr  c minor  quam  o , aut  rqualis  ipfi 
pillaquantirta  A diceret  proportionem  maiorit 
Inrquaiitatis  ad  v i at  quantitas  c diceret  ad  d 
proponionem»  aut  minoris  inequalitatia,  a\itc- 
qualitatls.  Et  idem  aficras  fi  Afit  miaoc,quam 
B,  etiam  c futuram  efie  minorem»  qui  m p , A fi 
rquaiii  fit  A,  fc  i»dr  aliaa  quoque  qoantiuttt  c,8e 
p eadem  (qualitate  potiri » 

COROLLARIVM  H. 

COIlieitur  quoque  • Quod  fi  fr  c fit  eadem, 
?el  fiat  equatea;  quod»  fi  A ponatur  maior, 
quim  c » ipCa  c etiam  erh  maior,  quim  P •dum- 
modo fit  A ad  t,  et  c ad  p I quia,  cum  • fit  maior» 
quam  P ex  prep.  n»8c  e fit  d » cqaaUi>erit  etiam 
Ipfi  c milor»  qnam  p* 

THOR.  m.  PKqPOS.  XIII.  £ad.>f. 

Si  jtidtuor  mdgnUudines  froportionsfts 
fiterinv,  maximutO*  mimmd  rtU^m 
duJfMS  maiores  ermu  • 

Sint doc  magnitudlaea  ac*  qup  fe  In- 
tticem  proportione  ea  refpldant , qui  alir 
dripfic.Afi.  Sitque  ac  maxima  carum,  & h 
minima.  Dicit;  quod»  fi  iftcfimul addantur} fa- 
dent  quantitatem  maiorem  » qnSm  reliqup  mc- 
diocret  fimul  compofitP»nimirum  p,  8c  kc.  Nana 
fi  ex  A c maxima  detruncetur  paro  a s aequalis  II- 
near  p»  ex  media  i e ponio  ^alia  ■ r Uoese 
minimx  p»  c6m  fint  squales  additae  fimul  ai» 
cum  a pro  primo  toto,&  d cum  1 1 pro  fecuado 
toto squalia erunt.  Siquidem  ipfin  prioris  to- 
tius squalem  decruacauimus  i r partem  additam 
Ipfi  p»8r  tpfi  lines  D poflerloria  squalem  freimus 
• As^itam  partem  ipfi  m . 

Sed  portionea  refidos  ic  mazirastftr  fo  me- 
dis fnot  insqualea , maiorque  efi  raaximsrefi' 
duum,  qnim  medis  ; Ergo»  fi  hsc  refidua  addan- 
tur» refiduum  nempe  ■ c priori  toti  a • , & h » 
& medis  Pepofieriori  coti  sf  A Oitxuius  erie 
pri&i  compadum  ex  maximi,  8r  minimi » quim 
pofteritts  t^um  compofitum  ex  medlja. 

e— Lf  ■ p , 


Remanet  Itaque  oflendcodum,quod  refiduum 
maaifflsic,  ficnuiua*qaaai medis  PG.  Id  xer6 
probatur*  Tou  ac  maxima, eft  «d  fuam  medio- 
crem £ c , rc  D mediocria  «d  mioimam  h : Ergo 
p«rtea  abJats  i maximi  pan  a i » fir  ex  mt£l 


S IX.  PARS  II. 

X p eandi  dicent  proportionf}quia  mediocri  o»fc 
minims  m funt  (qoaletiQuare  cx  prop.d.  refiduo 
0 C»  fr  P • eandem  dicent  proportionem » quam 
fua  tota. Totum  xerb  a cmaida  ponitur  eb, quem 
fit  maximum;  quam  £ «;ergo»&  refiduum  ic»  crit 
inaius}qalm  pc.  Alioquin  fi  effet  squale,  aut  mi* 
nus  non  diceret  »c  ad  p o eandem  proportionem 
maioris  iosqualitatia  quam  ac  ad  o c » fed  pcl  ar- 
quailcatis,  vel  minoris  tnsquatttacis. 

Propofitio  autem  veri ficatnr  pro  nunc  rantfim 
de  pcoportionallbua  multiplicibus  ob  propoTr 
6.  in  qua  fundancur;fed  infra  extendetur  adqaaC^ 
cumque  proportionales  Coroll.  propof.  t<- 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XIV.  E«d.so. 

Si  fint  tres  magniindiPteStO*  ipfis 

ItSy  numero,  ^U4  kntt  ,0’/n  etdtm  r^ 
tiont  fumuntur  i tx  4^H0  veri  prim» 
maior  fuerit , quim  terti* , etitm  qu*r- 
/4  metior  eritiquam  fexuc,  fi  fuerit  etqikt- 
lis,  erit  quoque  ejutru  [extee  aquuliti 
fi  fuerit  M minor  , hac  quoque 
minor  erit» 

SVminiur  tres  magnltudlnet  a , >»  Ar  c,  Ar 

tlis  tres  D , c • 8r  p»  qnarmm  combinariosass 
in  eadem  rerione  fint  a ad  • prioris  ecrnarif»xt  d 
ad  t pofterioris,  Sr  v ad  c Drions»  vt  ■ ad  P.  po» 
fterioris » Dicit  primo;  qu^  fi  prima  A,fit  maior 
tertiae  in  priori  ternario,  qnbd  etiam  prima  ip 
crit  maior»  qulm  tertia  P in  peftcriorl. 

Probatur.  Nam»qo6d a«x bypotbcfipoiiamr 
maior»  qulm  c,  erit  cx  propoCt.  maior  propor* 
tio  A ad  • » qulm  c ad  n | Br  quia  eadem  eft  pro^ 
portio  a ad  c » qulm  i ad  p » Br  ideo  ex  CorolL 
propof.4.  c ad  •»  quam  p ad  1 1 dicet  quoque  A «d 
■ maiorem  proportionem , qulm  P ad  t . Sed  a 
ad  n eft  eaoem  proportio  , qnam  o ad  s ex  fqrp* 
Ergo  D quoque  dicet  maiorem  proportionem 
ad  i.qulm  p ad  s:  Ergo  cx  prop.to.  ccU  maior  au 
quam  P. 


»■»'»  f , 

a-iO 


Probatur  fecunda  pars : Nempe»fi  fit  squaHt 
prima  A tertie  • priorlt  temarl);  quM  etiam  talia 
fit  pofterioris  ternari/  prima  » ad  tertiat.:  P»  boc 
eft  squalem , eodem  argumento . 

Quoniam  fune  sqnalesA»Bcc,exp.huiaa  a 
antecedent  ad  fcquentem  primi  ternarij  b ertt,vt 
fequena»  Br  tertia  c ad  Ipfam  mediani  b : fcd » vt 
hsc  media  a eft  ad  vicimam,  8e  tertiam  C|  fie  eft 
media  alterius  ternarij  i ad  fium  extremam  t,8e 
i coatri  ex  Coroll.  propof.  4.  huius » nempe  vt 
c ad  ■ , fic  p ad  I ; Sed  didum  eft,  qubd  c ad  b» 
eft  vt  A prima  adi  mediam,  Br  ex  hjrpothefi,vt  a 
ad  • } ita  D pofterioris  ternarij  ad  1 mediam  ( Er- 
vt  o prima  ad  a mediam, ica  p cercia  ad  1 ean- 
dem medum . Quare  cx  9.  propof.  erit  o squalis 
ipfi  p »quod  erae  probandum  • 

Prober  quoque  tertia  pari»  eodem  argumen- 
to» quo  pars  prima  » nempe  fi  fit  minor  a,  qulm 
c, futuram  dfe  quoqiN  auoorcm  o»  qulm  p. 


THEOR. 


DE  PROPORTIONIBVS  IN  GENERE. 


THEOR.  V.  PROPOS.  XV.  Eucl. »}. 

S/  fini  tres  nugtiiidiius , &•  alU  iplis  jt- 
tjiidlts  numero , ^nn  iime  ,0'  in  etien 
Tdtione  ftmtnmn  jnetit  veri  fetturha- 
t4  earum  proportio  i exai]uo  autem  pri- 
ma terni  motor  fuerit, er  it  tjuarta  maior, 
tfuim  fexta  i Si  xijualis  prima  lertU, 
etiam  tjuaru  fexu  erit  aqualis ; fin  illa 
miuor,  CP*  l>xc  minor  Ierit . 

Sic  Mrnitium  linccrnm  A.i.c, StcIIimI cerae* 
rium  D,  Si  F ; Qujrum  proportio  (it  pertur- 
bata nimirum  reUtiOi  Be  proportio»  <)u«  interce- 
inter  primam  A t Sr  fecundam  i priorii  ter« 
naH)  imitetur  proportiotiem»  (]us  eft  in  pofterio- 
ri  fecunde  i ad  tertiam  r . Que  rcr&  proportio 
repentur  Inter  fecundam  • , 8e  tertiam  c priorii 
cersanj  (imilit  fle  proporeioni » quam  habet  d 
priiab  poflea  ad  fecundam  ■ • 

Dieoiqobd,  fl  lo  prtori  ternario  prima  miuor 
erit»  qnim  tertiat  etiam  In  poftedorl  prima»  qol 
Eaclidei  vocat  quarcam^maiorcrirtqiiim  cercia» 
quam  vocat  festam . 


Probatur  bee  prima  pari  l Quoniam  maior 
ponitur  a pnon  > qnim  c terda  : Ergo  maior 
erk  proportio  prime  A ad  mediam  ■»  «juirater- 
df  c ad  eandem  mediam  i ; Sed  In  eadem  propor- 
tione repentur  • ad  c»in  qua  o ad  i » & Ideo  es 
Cotoll.  propof.  4.  c ad  » > quim  s ad  d . Ergo 
iBUor  proportio  a ad  s»qudm  s ad  n:vt  erat  maior 
qoa  c ^ a . Kocfut  eadem  proportio  rcperltur  a 
o4a>  qua  t ad  v.  Ergo  efl  maior  proportio  ■ ad  f; 
^m  E ad  D.  Igitur  es  prp.io.D  erit  maior, qua  r. 

Probatur  fecunda  pars  de  nqualitatc;  nempe ,'fi 
A ponatur  squalis  Ipfl  c»q«bd  D erit  squalisipfi  v. 

Qaoaiam  a » Br  € funt  squ  alci : Ergo  es  prop. 
7.  eandem  rationem  habeat  A»Brc  ad  %i  fed  ratio» 
quS  t refpicit  c » efl  eadem,  qud  d rcfpicit  ■ ,*  Bc 
CK  Goroll.  4.  eadem  quoque  ratio  e(l  c ad  a*qaam 
■ ad  o;  Igitur  eadem  ratione  a refertur  ad  s,qdi 
s ad  D : >ed  mrfus  a proportionem  dicic  ad  b,  vt 
B ad  v . Ergos  refertur  ad  o eadem  proportione, 
ac  ad  r:  Ergo  v,  & o erunt  squales,  cs  propof  9. 
huius  • 

Probatur  quoque  tertia  pars  eodem  prorfus 
argumento » quo  prima  pars  ofteofa  eft;  Q^ 
fcilicct  poGto  A minori,  quam  c In  priori  ceroa- 
rio»  minor  quoque  In  poflerlort  fit  p,  quiro  f • 
Quia eokn minor  eft  a,  quamcdketmiuorem 
proportionem  ad  ■ • qo  Jm  c es  8.  propof.  Sed  a 
nd  ■ eft,  vt  s ad  F : Ergo  s ad  r dicet  minorem 
proportionem,  qulm  c ad  t • Sed  vt  e(l  s ad  c , 
M c(l  D ad  t,l^  es  Coroliprop.4.c  ad  s »vt  s ad  d$ 
Quare  erit  idnor  proporrio  t ad  f , quim  s ad  d$ 
Tode  D erit  mUor,  quim  f . 


EXPANSIO  IV. 

De  modis  argumentandi  s feu  fimilitudine 
proportionum  • 

Y T Vcufque  comparanimui  quantitates  fecun- 
JTA  dum.  qu6d,  aut  maiorem,  aut  minorem 
proportionem  dicebant , ftfcroperdi(Gmilemc8r 
fundamenta  proiccimus,  quibus  modos  fupra  de- 
feriptos  argumentandi  In  proportionibus  often» 
damua  optimos  , Breuidentes:  Nunc  ad  Ipfas 
oflenflooes  horum  modorum  animus  delegan- 
dus . 

Obferasndumeft.  Ctmuerfmem  TttwHit , Itm 
fupra  Coroll.  4.  propof.  fuifle  ofteufamtNam 
fuit  deuioaftratum  fqubd  G Gnt  dus  combina- 
ciones  quantitatum,  io  quarum  prima  Gc  a ad  1, 
vt  Io  fecunda  c ad  o,  qubd  etiam  i coanersb  erit 
sadAiVtoadc.  Vode  Ucebit  arguere ; fl  eft 
A ad  B , vt  c ad  D I erit  etiam  o ad  c , vt  • ad  a 
conuerceodo»  Hic  itaque  alij  modi  erunt  oflen- 
dendi • 

THEOR.  i.  PROPOS.  XVI.  Eod.ii; 

IJjirf  eidem  rationi  fitnt  aedem  rationet,  0> 
inter  /e  funt  aedem  rationet . 

Sint  pioportioaale.  ionicem  qiuntlutec  A. 

in  prima  combi  natione , & quantitates  b v 
In  fecunda . Iftifque  quantitatibus  b f flat  Item 
proportionales  quanciutet  tertis  combinationlt 
c,  Dr  Ita  vt  flmilicudo  propontoQuroi  que  efl 
ter  combmaciones  prlmamiBr  fecundam  non  fle 
diuerla , fed  eadem ; qus  eft  inter  proportiones 
fecunds^  tertis  combinarionta  . Dicit  propofl- 
cio  i qu6d  bs  proportiones  quantitatum  prims 
combmationis  flat  fimiles  proportionibus  teo> 


tis  combiftstlools  , 8r  ponitur  vnloerfale  funda- 
mentum,  Bf  generale  arguendi  In  proportioni- 
bus; fiquidem  omne  efficas  argumentum  ftinda- 
turln  hoc,  vt  proportiones  flnt  Gmiles  ahcnlte^ 
cis  proporciont , es  quo  deducitur  ciTe  flmiles 
itroicem . 

Ad  Id  ergo  probandam  aflumantur  alia  paria 
combtnationum  flnguiis  ilUs  combinationibui 
multiplicium, Ita, vt  multiplices  fundamentorum 
squali  vicinm  numero  conflent ; Terminorum 
quoque  licet  non  cum  primis.iouicem  tamen  Gnt 
^ui  multiplices , haque  Fundamentorum,  fen 
antecedentium  a,  s,c,  flnt  squi  molttplices 
o,  L,  o.  Terminorum  verb  fioi  squi  roultiplb 
ces  s,  M,  H»  ... 

Prob.  Cum  pooamus  primam  combi  nationem 
A , 8r  t dicere  proportionem  eamiem  fecunds 
cdbinationis  quantitatibus  i,Br  fi  Ergo  es  defln, 
9.Crcfccnie  multiplici  aliqua  c in  omni  multipli* 
catione  ipGus  fundacncnci  a fuper  altam  corref- 
coudenum  multiplicem  s ccrmiuia,  vcldecre- 
^ Uente 


,te  TRACTATA 

fcrnte»  vrl  illi  fr  cquante*  crefcctdccrcreet 
qu»b>nir  fimul*  8e  alcrra  fundamrnti  t mulcipl» 
t foper  fuam  corrcrpondcntem  m termini  f • 
VciTmii  quia  ponitur  quoque  eadem  proportio 
ioter  quantitates  lerctc  combinationia,  fr  feeon- 
dz  j el\que  E«adr«vtcad  o i multiplices  fun. 
dameocnrum  crefccnt » decrercent » aequabuntur 
pariter  rcfpeSu  multiplicium  terminoruro»  L» 
V.  g.  fuperante  multiplicem  m»  fupcrabit  qqpqpe 
e multiplicem  Tuam  Ni  vel  bzc  zquabiuiri  ill£ 
fe  «quante»  vcl  dcfficiec  iill  defiicicRte  • 

leaque  multiplices  c » o fundamentorum  a»  8e 
C combinactonum  excremarum  concordabunt  fi* 
mul  in  crefccndo»  dccrcfcendo , & fe  «quando 
rerpeSu  multiplicium  e»  n terminorum  t,  &d: 
dum  concordant  In  eodem  cremento»  decremen- 
to» 8r  equatiene  cum  media  x,  n^ulciplici  funda, 
menti  i»  refpedu  multiplicis  m fui  termini  r . 

Itaque»  ci&m  a»&  c fundamenu  habeant  fiias 
mul(tpliccso»Ar  t refpefiu multiplicium  e»&n 
tenninorum  Tuorum  e»  & ocrcfccotes  fimul » fi- 
XDulqncdccrerceotcs»&fimul  fecquantes,  h^e- 
bunc  fundamenta  ad  luos  tenninotfiaulem  pro- 
portionem» 8e  A erit  ad  •»  tcc  ad  o . 

THEOR.  U.  PROPOS.  XVll  Eueja. 

Si  ftm  mdinituiines  quotcumque  profiowo* 
tudes  i quemadmodum  fe  habuerit  vna 
antecedentium  ad  vnam  confequentium  i 
ita  fe  habebunt  omnes  antecedentes  ad 
omnes  confequentes  * 

IN  prima hui«s demoaftratkme  boeTheore* 
ma  ofienditur  In  proportione  multiplici  f 
Klodo  eerb  htc  ofieoditttr  In  proportione  qua- 
cumque etiam  irrationali  * Dicitur  iuqoe»qubd 
ii  dentur  tres  combinacioaes»  aut  etiam  plurest 
quaru  antecedens  ad  requentes  fuastfundamftaq; 
profmrdonum  eermmis  eandem  obtineant  pro- 
portionem • & fit  to  prima  combi  natione  a ad  • » 
fecunda  c ad  x>»  ?t  ia  terciaa  ad  w , qu«  om- 
nes fimilitudine  proportionum  correlpondcanr  • 
Dicit»  qu6d»  fi  omnes  antecedcttcea  fimul  acci- 
piantur A»c»s»  Se  comparentur  ad  omnes  fequien- 
tes  fimul  1»  D»  r f omnes  antecedentes»  ad  omnes 
fequentet  fimiJi  proportione  correfpondebuoc» 

▼t  aliqua  antecedens , ex  ipfis  V.  g«  c ad  fuam  (e- 
queotem  d proportk^tur . 

Prob.  Namacceptispqudmuleiplicibusc»ii»t 
adomneaancecedeaccsA»Ci  e»  erunt  omoca  li- 
raul  «qud  multiplices  ad  omnes  antecedentes  a» 
c»E»  fimul  furaptas  ?t  Tnafciliceeo  ?nl  earum 
A ax  prima  proM.  huius  . Acceptis  quoque  e- 
qud  multlpJKibiuE,M»N,fequeQtium  a.o»  r» 
erunt  omnes  multiplices  fimul  colica*  x,  m,  w, 
ad  omnes  fequeotes  a o t icem  fimul  fumptas,  »t 
ana  mulclples  i ad  vnam  fui  fequentem  ■.  Sed,* 
aocecedeotes  fingul*  proportione  eonfequuncur 
ondem  ad  luat  fequeotes  ex  h/potbefi  . Ergo  ex 
.dcfio.9.  part.pr. huius  aquabitur  fimul >dccrcfcct 
CKicetque  multiplex  vnius  antecedentis  a rcfpe- 
ou  multiplicis  fuz^requentit  a cum  multiplices 
omnes  o»ii»L»  omnium  antecedentium  a»  c»  e» 
in  omni  multiplicatione  coofimili  gradu , tcI  de- 
crefeuot»  vel  crefeunt»  vel  «quamur  refpeau 
multiplicium  k,  m»  w»  fimul  fuorum  fcqucacium 


S IX.  PARS  II. 

St  itaque  omnes  multiplices  c»  H»t»  omnium 
antecedentium  a<  c»  s»  reiaiz  ad  multiplices  oA- 
nes  x>M»  N»  omnium  requencium  B»D»r»  crefcuoi» 
decrefeunt » zquaotur  quemadmodum  vna  V.  g. 
c relata  ad  fui  correfpondemem  x . igitur  ei  de- 
finitione 9.  omnes  antecedentes  a»  c»  e»  fimul 
iunde  ad  omnes  fequentes  a»  j>»  f,  fimul  vnitas 
dicent  proportionem  eandem»  veluci  vna  antece- 
dens» nempe  a ad  fuam  fcquencem  a comparata. 
Qood  erat  probandum . 

G r.„i  i,s 

A—  C»-^  I.*— I 

F— 

Z .-.-.T-.  M » « a » I < . 

Hk  ofienditur  modus  argumcotandi»quem  ad. 
didimus»  primus  { cum  enumeratis  multis  C(kd« 
bioatiooibuf » quz  eandem  proportionem  ha- 
beant «exinde  arguitur  omnia  fundamenta  cfie 
ad  omoes  terminos,  vt  vnum  fundamentum  ad 
fuum  terminum : SecREntbimemma»  quod  alia 
robatione  non  indiget  > cAm  remaneat  hic  pro- 
atam»&  redadum  ad  prima  priQcipia»fie  totalem 
culdcatiam»  ve  patet . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XVill.  Euc.iy. 

Pitr/es  cum  pariter  multiplicibus  in  eadem 
funt  ratione  yp  fumantur  pro  vt  in» 
Htcem  refpondent  • 

Sint  fotrum  pardum  a ^ & L M»  «qn^  multi- 
plices linee  AP,  & i o didt  fingulaa  efie 
propoftiot^es ) io- 
2)  ^ uicem . $i  ita  fumao- 

I I I I I -iA  tur  prout correrpoo- 
Q , ^ j ^ dent, nempe  fi  refera- 

tur  pars  ad  partem» 
ita  totum»  ad  totum . 
Probatur.  Nam fingulf  partes  lioez  ad font 
rquaJes  inulcem  ^ Ergoex  7.  propof.  omnes  ad 
voam  earum  V.  g.  sd  AI  eandem  habent  ratio- 
nem, fic,  8c  io  linea  lo  omoes»cum  fint  zquales» 
ad  vnam  eandem  earum  V.  g.  ad  t m habent  ean- 
dem rationem. 

Igitur,  vt  fe  habet  rna  antecedentium  a «ad 
TttamcoDfeqaentiuLM  V.g.  iu  fe  habebunt  om- 
nes firanl  ancecedeotes»kiefi  tota  linea  ad  ad  om. 
oescooTequeoees»  nimirum  L o » ex  pr.i7. 

THEOR.  IV.  PROP.  XIX.  Eucl.  itf. 

Si  quatuor  magnitudines  proportionales fm- 
ftntyO*  viciffim  proportionales  erunt,  ^ 

Hic  dcmonftratnr  alterna,  feu  permutata  pro- 
portio, quz  tradiu  cfidef.  Id.  Si  namque 
fioeduc  combinatiooes,  quarum  In  vna  antece- 
dens A ad  icquentemaeam  proportionem  dicat» 
quam  in  fecunda  combinatione  antecedens  c 
dicit  ad  D. 

Dico  quoque  eam  proportionem  dicere  ambo 
antecedentes  inuirem  a , Ar  c , quam  fequeotes 
inuicem  dicuc  a,&:  P,quod  tamen  inteiligcndum» 
quu  propoitioQca  funt  m eode  gencre»n  patebit* 

Ad 


DE  proportioni 

Adldrersprabiiidaiii  in  priou  com&inatio- 
ae  uucnlcnri  n,  &r«]aenti  ■ fninintar  nolti. 

^ » 9***  complt&antur  numerum  partium 
enualem » Se  idem  Rat  in  iecunda  combinacione 
adunundo  muliiplicee  c,«r  n,  qnn  licet  non  cum 
primia.adiiuc  tamen  faltem  inuicem  partei  equ». 
Iu  Q umeri  lubeaot  • * 


iC 


Probatur.  Nam  aateee<lctiom  raulttpUcet 
• ererceot»  fquanturpdecrercunt,  rt  fe<]aeatium 
moldpiicet  f,  & « . Ergo  Ipfp  iauicem  antece- 
At8e  c proportioDem  dicunt  eam»  <]uam 
eooreaucntet  i,  Sr  d . Probatur»  quod  crelcane» 
decreicaot.f  quentur  moltiplicci  antecedentium» 
et  malcipiices  fequentlum  cxdefia.9.  quiadi» 
eunt  inuicem  proponionem.  Qubdrerb  dicant 
^portionem  patet  j quia  eidem  dicunt  propor- 
tboem : nam  ex  propof.  prrced.  ita  proportio- 
natar  multiplex  ■ multiplici  r fequeneia.itcut  an- 
tecedena  a prqportionata  eft  ad  fcqaentem  • / 
fed  prsiupponicur  quod  anteccdeni  a ad  {equeo- 
tem  lia  prima  combioatione dicant  eam  propor- 
tionem »quam  aotecedena  fecunde  combinatio- 
alf  edicit  ad  o . £rgo»8r  multiplex  b anteceden- 
cii  proportionem  didt  cum  v multiplice  fequen- 
tU  t vt  antecedeoa  c fecunde  combinatlonit  ad 
feqDCSteOlD. 

Sed  Idem  quoque  ex  premilTa  propof.  de  ronl- 
ti|rflci  e refpedu  fuc  aoeecedeotia  c»  9e  de  multi* 
pfoi  n refpedu  fue  fequentis  o.  tn  fecunda  com- 
blnatioae  aflerendum  nempe»  qubd  dicant  eam 
proportioocmtquc  reperteur  inter  antecedentem 
c»  & fequeocea  o huius  iphua  fecunde  combina- 
tionla  . Ergo  muIcipUcea  in  prima  combinacione 
icmicctn»  Arraulcipllccs  fecnndc  combinationis 
Inuicem  eam  proportionem  dkonc»  quam  aotece* 
dena  c»  8r  Cequens  D . Quare  dicent,  ex  holua 
eandem  proportionem  Inter  fe  dup  i ad  r , re  duir 
cadHtiEqaabuatur»  itaque  crefcent»&  decre- 
fceot  eqaalitcr  ex  u.  pro^.huiua  in  omni  mul* 
ciplkaeiMe.  Vade»  quantitates  »qaibua  fuot 
mnletpliees»nlmiromantecedeateaAadc,^  fe- 
qoeotet  lad  d Inuicem  dicent  eandem  proportio- 
acm  ex  defin.p.  part.  prime . 

COROLLARIVM  I. 

VNde  coUigu  pofle  mutari  rationem  altcrod 
fislum  in  proportionibua  eiufdem  generis» 
qsla  fi  eflent  diuerfi  generis  non  pofienc  dlcl » 
malcipiices  prime cot^inationisidrlecuadp  vn« 
^OMicqoari » tcI  ciTe  maiores»  vel  minorea;  quia 
qnnodeatea  dinerfi  generia  ficac  a>qualitacem  non 
bibot»ia  occ  poflunt  dici  maiores»  vel  minora. 

COROLLARIVM  H. 

Hlacyftex  pr^mf.  17.  Illum  modum»  quem 
■Ifigoaaimus  fapcmumerarinmtA  definit. 
•O'  appeliaalaaa  Collediooem  probare  poifii- 
BMB  a NamdifpofitiacerminU. 

» r 4 

fi  9 It 

IanficB.ad|.nfi.Bd9'fir  l^adfi*  np.  ad 
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I».  erit  etiam  permutando  *.  ad  fi.  n|,  ad  9. 

ad  9.  vt  4.  ad  It.  Quamob  rem  ex  propof.  17.  po. 
Knmus  colligere  omnia  fundamenta  limul  In 
hac  proportione  permutau  *.  j.4.  nempe  9.  com- 
parandoad  omnes  terminoa/imul  fi.9.1».  feilicet 
*7*  & dicere,  qu6d,itific  ».  ad  fi . vt  9.  ad  »7. 
nempe  vt  fundamentum  aliquod  1.  ad  Aium  ter- 
minum tf.iu  omnia  fundamenu  9.  ad  omnes  cer» 
minos  feilicet  37, 

PROB.  V.  PROPOS.  XX.  Euel.i7.' 

St  eSpofita  magnitudines  proportionales  fue~ 
rintjfta  queq\  dmifie proportionales  erunt. 

DEmonfiratur  his  modus  argumentandi » In 
proportionibus » qui  dicitur  diuifio  raiio- 
nii  . Namque  fi  tota  magnitudo  ac  » fit  propor- 
clonau  ad  fuam  partem  i a,  velutl  tota  o r ad 
fuam  partem  1 d . 

Dicit  quoq;  diulfaa  eandem  feroare  rationem» 
oradhucclTe»  ve  pars  a lad  eiafdem  partemaite- 
ram  sc»ita  para  os  ad  eiufdem  totius  panem  al- 
teram B f . 

Quod  vt  probetur  aflumendf  fune  duarum  par- 
tium A B»  Ar  B cnqu^  inuicem  multiplices » que 
erunt  L M »1^  M N . Deinde  duarum  parrhimakef 
riuaquaneitatisoB.ArBi  equd  muinplicea  inuted^ 
Arrapr»«i»/ op»fr  p^,  Vot  confidtraudueft » es 
prima  prop.huius,  qudd  His  multiplices  partiunt 
fimul  p^ts»vto<^arLN,  fune  quoque  saod 
muUiplicet  totorft  Ac»Sr  dp:  Q^o  nocteo»  rarius 
accipiantur  squd  multiplices  parelii  ab  » & d 6 » 
9e  ad^cur  primia  ipfarummcc  aflumpdt  mul- 
tiplicibus fimulq;  pofitf  ez  fecunda  prop*  huius 
erunt  adhuc  squ^  multiplices,  nimirum  mna. 
quenticaci  ab»  4r  » ^s  > quaatkati  de.  * 


Quoniam  nm  prima  Jn  priori  ferle  et  multi* 
plafccuods  ab,  vt  In  polleriorl  qpeft  multi- 
plex fccttods  D BI  ft  N B.  tertia  prioria  ferid,  lea 
eft  muiciplcz  fus  feeuods  a ■ » ve  tertia  q^s  io  po*; 
Imiori  ferit  ^mnhipicx  fuf  fecundas  fi.Hdra» 
ac  ibi  docccur»ficnul  compofits  prima,  certiaque 
M u erit  etiam  ita  multiplex  feeuods  A 1 prlorit 
fenel»Arpofterioria prima  cum  tertia  ps  fiuafa- 
cundsDs. 

Quo  pofico.  Afiumantur  pro  prima  comblnatio-' 
ne  tots  quintitata  Ac»&op»qtts  vt  fupponitur 
dicunt  fimilem  proportionem  cum  fuis  pardbiiB 
1 A»  0r  DE,  qu(pro  fecuoda  combioatione  eflu- 
mends  funt,  6c  ita  fit  a c tota  ad  a • partem,  vr 
D t rota  ad  D B partemi  quare  earum  multiplicea 
fimul , squantur»  crefeant  fimul,  atque  deern- 
fcuot  in  omni  multiplicatione  ex  9.  defio,  oimirfi 
L N Ar  oq.tocomm,  8c  fundamentorum  rcfpcfto 
M M a , Ar  P q.1 , qus  funt  ranluplica  partlnm,  Br 
temunorum,  fed  compofits,  vt  diximus  . Abla^ 
tlt  itaque  partibus  Ulis,cx  quibus  compoouatnp 
ab  cquA  mairiplidbus  m n bioc  Ar  p inde , qus 

fuot  communes,  cum  mulclpUctbua  totonam,tum 
molcipticibtts  pardum  { cim  creienae»  creiccni 
adbnc 


It»  TRACTAT^ 

■dhuciCiHndeActaiU»  (iefieient  quoque  * rtim  c 
quantur»  nmihcerxqutbunror  remanentri mnl* 
tipitcct  hinc  rfftJuetotorani»rerpedo 

quantitatum  (imilitcr  renduarum  panium 
Qj  . Sed  har  remanentes  funt  etiam  rauitipli> 
ces  partium,  nimirum  L M partis  c po  partis 
f ■ ex  h^potkeGi  inpriraa  combinatione ; At  in 
fecunda  ji  m exoftenf.  eft  multiplex  partis  a a» 
9e  i partis  E D . Ergo  partes  ab  ad  ac  inui* 
cem  proportionem  dicunt  vt  de  ad  ap,  ex  9.dcGn. 
cdm  carum  cqu^  muitipUees  fimul  frcfcBatade* 
crercant»  fi;  xquantor  iuxta  quamlibet  multipli- 
cEtioQcm  aotccedeniiu  refpedu  confcqaeatium  . 

COROLLARIVM 

C'^  Ollige bine  pofleargumentariyqubd,  fi  pars 
j ad  cotum  proportionem  dicit,  tc  ajia  para 
ad  fuam  toCumtctif  pars  ad  partem,  vt  altera  para 
ad  alteram  partem  dicat  proportionem, tam  re<3^»' 
qtum  conaers^  argumentando  i nimirum  ne  dum 
Cpfid  dicendoi  vt  ac  ad  AB,  ita  s p ad  os  : Ergove 
A • ad  B Ci  ita  o B ad  t F ; fed  etiam  coauerad»er«>' 

gO»ncjad  ABiuEPadoc.  -i 

COROLLARIVM. 

DEdacItur  fecuod6,n{hil  intere(re»qDod  fom* 
tnantur  pro  prima  combinatione,  partex' 
aaiores,  aut  minores ; quia  xquo  modo  valecar» 
gumentum.vt  patet . Nec  qu6d  sfTumantur  pridt 
maiores  partes  j vt  totis  proportionales , ex  qoo 
•fgttaeuri  quod  etiam  partes  erdem  maiores  fine. 
xefiduia  partibus  proportionalrs , n fi  dicatur  tc 
AB,  ad  AC;iUDB  adoF.  ErgOTtABadBCj 
lUOBsdBF  . 

JHEOR-  VL  PROPOS.  XXI.  Eiic.18. 

S/  diHifd  magnitudtnes  fim  {>f'iporiionales\ 
quoque  compofoa  erum  pro^ 
portiouules. 

Htfcpropofitio  demonlirac  Illum  modum  ar- 
gumentandi io  proportionibus  efie  bonum , 
quo  d^ucitur  vt  dcfioitiocie  34.  qu6d , fi  diififz 
nugoitudines  fine  propordonalesjconiudlas  quo-* 
queea^ctu  proportionem  femare,qui  modos  ar- 
guendi filatur  Comfofium  ra/iMif . Si  dentur 
Juquc  diuife  magnitudinesj  nimirum  AB  ,fi;  bc 
proponionalea  ^ vc  funt  o r ad  r b . 


S IX.  PARS  II. 

N B partem  t fed  ex  hjrpothefi , vt  eft  a • pars  ad* 
• c partemi  fic  quoque  efi  d F pars  ad  P c partemr< 
Ergo  ex  16.  propof.  buius  pars  d n ad  partem  ne* 
aliignatam  obtinebit  eaodem  proportionem»  qui 
pars  DF  ad  partem  fb  primo  pofitam  : quod  ei- 
rum  proportiones  fine  fimiles  tenie  proportio* 
ni ; nimirum  A Badie  . Sed  antededens  ob  po- 
niturmaior,  qqim  antecedent  DF;ergoctum 
fcquens  n e erit  maior  Tequente  F b ex  propo^i|. 
ho^autem  tbfurdam  efi , quia  ponitur  mtnoV  ab 
aduerfariis . Qu^  fi  pars  SM  maior  fiatuatur  ip^ 
PE,{^  velint  adu^ffariUqubd  ED  totQ  ad  UE  partf, 
fic  in  eait  proponione,  qua  reperitur  a totum 
ad  BC  partem ,incidimus  adhuc  in  idc  abfurdum  t 
Nam  tunc  erit  minor  me,  quam  bf,  qua  me  eft  af- 
fignaca  ab  ipfis  maior  . - ' 

Et  probatur  fimtii  argumento.  Quoniam  enim 
ex  oduerfarjseft  Aptotum  sb  bc  panem  $ fic  de 
totum  ad  M £ partem  | poterimus  diuidete  ex  an. 
ceced.  8c  a(Tere,qu6d  ab  pars  fic  ad  a c partem;  fic 
DM  pars  ad  M 8 partem.  Verum  etiam  pars  df 
eft  ad  partem  pe,  vt  pars  Aiad  panem  ac  ex  by* 
poebefi  : quader^  DMfimili  proporcioocconfea» 
tiat  ad  MEl  ac  OPadPE;  quod  coru  proportiones 
tertiar  proportioni , quae  militat  intcrt  a,  b c 
fint  fimiles  ( Sed  antecedens  dm  ponitHr  mioor, 
quam  antecedens  df  : Ergo  etiam,  fi;  conrequcos 
Sia  minor  cftet  fequence  F fi, fi;  tamen  maior  bs« 
ab  adnerrari|a  cooftituu  eft  quam  k r . 

COROLLARIVM  I. 

Collige , qubd  nihil  intereft;  an  aigoaa  priua 
coouertendo  termiDos  , 8;  vtendo  coouerfiooe, 
V.  g dicendo;!!  proponionem  dicit  ab  ad  feqiiC- 
cem  partem  io  prima  combinatione  bc,  quam  di* 
clt  OF  antecedens  in  fecunda  eombinieiooa  ad  fui 
requemem  PS,  igitarconuenendocerminoa  erit 
fequeos  bc  ad  fuam  antecedentem  ab  in  pruna  c6* 
binatione,vc  fcquena  » e ad  antecedentem  fecun- 
de combinatiools  d f . Deinde  fequatur  is  ar- 
guendo compofitione  rationis  $ Ergo , fie  erit  to- 
ta AC  antecedens  ad  fequentem  ab  fuam  partem 
vt  eft  antecedens  DE  tota  ad  requencem  o F Aiam 
partem.  Imo  poffura,  fi;  adhuc  comrano  modo 
fumere  terminos,  fi;  arguere  fieqncntem  quoqoe, 
quBeft  pars  a 8 fe  habere  ad  totam  ac  antece- 
dentem, vepars  o r fequens  ad  antcccdeotei^to- 
camDB. 

COROLLARIVM  II. 


^ — • r I M Dicit  compofitas 

' ^ 9Qoq;  «fle  fimili  pro- 

portione correTpon- 
dentes , fi;  totum  a c* 
ad  panem  i c referri , n totum  o e ad  partem  fe. 

Probatur.  Si  enim  totum  ac  non  eft  propor- 
rieoatum parci  fuarBCt  vtalcerumcocumDEAiB 
^rti  FBI  erit  falcem  in  aliqiso  totocoruffi  aliona 
pars,  cui  correfpofldeactotum  fuum,vt  parti  iaae 
iterum  totum  refenar . 

. Afligoecur  itaque,  8;  fic  in  linea  db  pars  m «u- 
Mt.  { Sjcque  iuxea  Bdiierfarios  a c totum  ad  bc  par- 
tem, fc  D fi  totum  ad  N 1 partetn*qub  pofito  Tequi- 
Cur  abfurdum  tali  modo . 

SI  enim  eft,  vt  ao  totumadse  partem.  Ita db 
locum  ad  m ■ partem  ; Erit  quoque  diaidendo 
^spartad  Bcpanemcx  peae^vt  am  pars  ad 


COIIIgehinc  Ulum  modum  argumentandi  ia 
pieportionlbos  c6firinari,quo  arguitor  ex 
proportionis  fimilkudine,qBam  habet  prior  linea 
ab  cum  fua  parte  bc,  comparata  proportioni, 
quam  habet  tota  pofterior  lioea  o a,  cum  fua  par- 
te fb, quod  etid  tota  prior  AB  ad  fuam  reliquam 
partem  ab  fimili  proportione  referauir,quaa  to* 
u poftenor  de  ad  fuam  reliquam  parcemor. 
Quod  ergo  ifte  modus  argumentandi  bonus  fic . 

Probatur . ' Nam  cnm  tota  priorjr  a c fc  habeat 
ad  fuam  partem  bc,  vt  pofterior  de  tota  ad  fuam 
partem  b f, potent  quoque  argumenurt  diaidndo 
ex  }•.  buras,  fi;  aflumeodo  refidua  pro  tods,  qaa*' 
rercliquapErSA  B,  in  priori  linea  erit  ad  abla- 
tam c B ) quo  pado  eft  d s reliqua  in  pofteciori  * 
linea  ad  ablatam  f st  Quamobrem  ,8;  poterimus 
conuercere  propofidonem»fie  i contra  dicere, 
quod  ablaa  c b in  priori  iioes  ad  refidnum  ab  eft. 
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DE  PROPORTION/BVS  IN  OENERE.' 


llkPt  abljtaiv  adrcfidaam  Df.  Iicrumtjue  Com- 
ponendo ex  propoCii*  biiiusi  tjuud  Heue  fe  habet 
toea  AC  prior  ad  Aia  parti  rehdua  a Btica  ie  habeat 
tota  ne  poiterior  ad  di  fuam  rcAduam  partem . 

THEOR.  VII.  PROP.  XXII.  Eucl.ip, 

.5*/  quemadmodum  totum  ad  totum  , ita 
ablatum  ad  ablatum  i & reltquum 
ad  reliquum^ , vt  totum  ad 
totum  fc  habebit, 

SVpra  Id  quoque  ofteorom  eft  ab  Eucl.  In  pro- 
portione multiplici , vt  quid  ficilidi » licet 
demonftratk)  ab  illa  nuilo  paAo  dependeat , entn 
tamen  imultiiaotecrdcntibus  i vcl  mediati,  rei 
irontedutd  dependcniiim  obtineat.  Hic  itaque 
generaliter  oftendit  , «r  diUtat  propoljtiooeia 
etiam  ad  proportiones  irraiionales . Si  itaque 
repetiatur  aliqua  quantitas  ab  , qu*  tota  ad  aliam 
D B firoilis  in  proportione  fit , vt  eius  aliqua  pars 
Bc,  cft  proportionata  alterius  parti  b f , Dicit 
quoque  reliquum  AC  ad  reliquum  df  fimilem 
proportioaem  eoulequl . 


Ji  I 
2>f 


9 C 


Probatur . Nam  n propoA  ifi.  fi  in  prima  c6- 
blnatione  tou  antecedens  prior  Itoea  a b^  **!_**“ 
queotempofteriorem  totam  D B,  ve  pars  a priori, 
linea  B c antecedens  in  fecanda  combinatiooc  ao 
fitqsenteni  i f partem  ablatam  altetias  pofterio* 
ria»  hceblt  permutare  terminos  i Sr  affirmare  e* 
propof.  tp.  permutsadoi  Antecedentem  quoque 
totam  A • ad  antcccdrateii  BC » qu*  eft  fui  abla- 
ta pars » dicere  eam  proportionem»  quam  lequeM 
tota  Oi  dicit  ad  fcquentem  iF»qu*eft  Au  i fp 
ablata  pars . Iterumque  ct  propol.  to.  poterimus 
arguere  dicere  j Quod  fi  eandem  pro- 

poctioal»quaro  dicit  to^  antecedeps  ai,  in  priori 
linea  ad  antecedentem  bc,  qu?  eft  ablata  Cbi  pars, 
dicit  quoque  tota  fequefls  Dtin  pofteriori  linea 
ad  ablatam  Aii  partem  b f j Quod  etiam  reliqua 
pars  AC  prioris  line*  ad  BC  refiduum.in  eadem 
proporttoiie  fine  ; quampofterior  of  adpofte- 
flofcm  iqdieebai.*Quare  lurfns  permutMdv  em, 
vt  AC  fundamentum  ad  d v fundamentum,  vt  ter- 
mious  fec  ad  terminum  fb.s  hoc  eil » vt  tota  qs  ad 
B OB,qu*  c*  bjfpoth.Tt  BC  ad  BF  comparatur. 

COROLLA RIVM 

Ine  apparet  propofitionena  xj.  efreintelli- 
jL’gendam  voiuerfaliter  j cum  vniuerfalitcr 
: verumi  quod,  fi  fit  totum  ad  totum»  vt  ablatum 
l ablatum ) etiam  leliquum  ad  rel>quum,  ita  ent 
totum  ad  totum  j & ideo»  quod , cum  fit  a c 
aior,  quam  B o , quod  etiam  fit  refiduum  i c mi» 
a quam  fo  adbibita  figur.  propof.  illius « 


H 


THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXIII,  Euc.u- 

Si  fmt  ^Kotcumijue  magniludmet , aliit 
ipfu  /eijiules  numero-,  ijut  kint  in  et- 
dem  rttione  fitmtniun  etitm  ex  ttjiuli- 
tale  in  eadem  ratione  erunt . 

DEmonftraatt  fuperluK  Eucllilff  In  propnC 
l4«quod  bine  Aiinpt*  in  eadem  ratione 
quantitates  efienttvel «quales,  vel  minores,  vcl 
maiores  alijs  qumihatibus  fumptts,  vt  bin*  pari- 
ter fecundum  ppoportionem  Amilem  ad  primas : 
nunc  demonflrit  effe  etiam  proportionales , ex 
quo  defuffiiturraodus  argumetandi  ex  ^quaiisaie 
vocatus . 

Sine  itaque  magnitadinci  abc.At  allatres  mr. 
Sitque  prima,  Sc  antecedens  a ad  Aiam  fecuodam« 
frfequentecn  B,in  priori  ternario, vt  in  pofteriori 
prima  d , 8r  antecedens  eft  ad  lecandam,,  A*  fe- 
quentem  b . Sit  quoque  amodot  vt  antecedens 
pofita  ad  tertiam  C foam  fequentrm  in  priori  ter- 
nario» vt  io  pofteriori  fecunda  E fumpta,  vt  ante- 
cedens, eft  ad  tertiapi.-f  Icqnctucqi  (uim  ■ Dicte 
cx  xfMa/uate  prim-i  A ad  ttrnam  C in  priori  terna- 
rio ifa  rg/erri  , vt  io  poftetiori  prima  D Ai  tertiam 
F incermiffisaediiaterinlms  B,fr  b. 

Quod,  vtoftendatur, accipit  finguUs  quanti- 
tatibus prioris  ternarij  fiogulas  liocas  l»m,n,  qua- 
rum quplibet,  icamultiplci  fu«  cuique  line*  aA 
fumantur,  vcafiomuotur  In  pofteriori  teroario 
multiplices  o»  f,  o.»  correfpondentjbus  iioeis» 
Line«iuqueL»dr  Oi  fintrqud  multiplices  pri- 
marum A,  dr  D,.  V»  g..dupic:  M verb,  drpfiot  «• 
qu«  multiplices jfecundarum  s,  &r  b,  V.g.  triplcs 
H obundem  fiQt«tqudm«lcipUcea  tcrtiai  um  V.g. 
quadrupl*.  . 

. Probatur  , Haas  tum 
in  priori,  tum  in  pofte- 
riori tertiario  primarft 
multiplices  l,o>  relatx 
ad  tertiarum  multipli- 
ces N,  8e  q^creAun^ de- 
crefeuat  pulter  atf  qua- 
cumque mnlciplicatio- 
nem,  vel  ctiasn  eis«- 
qudtuf.  Er'gopYim«A, 
D qoibuf  funt  multi- 
plices ex  9.  definitione 
io  eadem  proportione 
erunt  refpeAu  tertia- 
tum c, ^ F , - 

Remanet  eneee.  probanda . Probatur  autem  ex 
14.  propofitione  hoius . Nam  multiplices  bin« 
io  eadem  propoctione  fumuncur,ita , vc  In  priori 
ternario  multfplictnm,  ita  refpiciac  pruna  multi- 
plex L fecundam  fuam  m,  ficuc  io  pofteriori  mul- 
tiplicium ternario  prima  multiplex  o , rcfpiclt 
fua  multiplice  f,  8e  ide  dicas  de  fecunda  multipli- 
ci M relata  ad  multiplicem  tertia  n,  qu«  ita  fe  ha- 
bet ad  cam»vc  in  pofteriori  teroario  multiplicium 
fecunda  P ad  fuam  tertiam  <^comparata . 

Ratio  huius  expropof.  4.  huius  defumieur. 
Quod  muitiplices  antecedentes  ad  fequeotes  fuas 
eam  habeaot  pioportiooem,quam  habent  fimpli- 
c«8  aotecedentes,  quibus  multiplices  funt  ad  uias 
fcquentes  fimplicei  • Quare,  cum  antecedens  a 
ad  fequencem  b io  prtorifimplicium  linearum  ter- 
R oario 


,jo  TRACTATV 

liirlo  In  pofle  riofi  antecedeni  d ad  fcquen- 
temt  cihypothefii  fe^ulrur,  Tttali  quoqofpro» 
poriionis  (Imiliiudine  afficiamur  earum  multi> 
plicce  ita,  vt  fit  L ad  M.  ve  e ad  P*  Ruifui 
cum  pariter  ex  bjpothefi  xadc  prioris  tcroanj 
fic,  vt  E ad  F } quod  earum  multiplices  quoque  in 
proportione  fimilitudinem  dtcanclta,  vt  fit  m 
ad  M,  vt  p ad  Cum  itaque  ita  fit  L ad  M,  vt  o 
ad  p ; & M ad  N,  vt  p ad  Q^eric  perpetuus  ncxus.ea 
fimultas  ex  propof.  14.  hujus  L , fr  o in  cremento 
decremento» & cquatione  rcfpedu  extremarum 
M,  8r  Q^.  Quare  ex  defio,  p.  flinpliees  eandeiti  <£< 
(ent  proportionem,  8c  A erit  ad  c,  vt  d ad  p . 

COROLLARIVM  I. 


S IX.  PARS  II. 

Probator  ternarium  multipliciora  com  xUo 
multiplicium  trrnario:n  ratione  perturbata  eon> 
uenic  ,*  ita  vt  prioris  prima  l ad  fecundam  m refe- 
rariir  fimilitcr , ac  in  fecunda  p ad  tertiam  q.  to 
pofieriori  ternario : hoiut  vero  prima  o ad  fecun- 
da » referatur,  vt  in  priori  fecunda  m ad  tertia  s* 


A L . 
B M- 
c N ■ 
D 0 

F o ► 


QVbd  fi  fint,feu  maiores,  fen  minoret  eodem 
pido  probatur  V.g.  ponamus  in  priori  ter- 
nario adelfe  x,  qua;  fc  ba^st  ad  A,vt  in  pofieriori 
% adD»erU  quoque  ex  eodem  argumento  x fumpta 
vt  pnma  ad  1 que  tunc  erittenia,  vt  in  poflerio* 
ri  z prima  habet  ad  fi , que  tunc  erit  tertia , 8c 
codrm  modo  de  alljs  qulbufcumqne,vel  antece* 
dentibus,  vel  fcquentibus  oftendetnr . 

COROLLARIVM  II. 

Colligitur  fecundo  efle  bonum  Illam  tnodam 
arguendi , quo  dedoclturt  qnbd  ex  eo , quia 
proportionem  fimilem  habeam  r ad  c,  vt  fi  ad  P, 
quod  etiam  fimilem  proporcioncffl  lineai  adlU 
neam  pudatam  Ipsa  c quadruplo, vel  vt  libec  ma- 
iorem habebit,  ac  altera  D ad  lineam  punAatam, 
quadruplo,  vel  vt  libet  pqu^  maiorem , Maioret 
enim  ille,  ctim  fine  in  propordone  multiplici  ei- 
dem, poflunt  fuml,vt  tertis;  i vndeex  a^oalica- 
tis  argumentatione  licebit  inferre  earum  propor- 
tionem, cdm  primis  , 8r  dicere  : exeo,  quod 
c fit  ad  fi,vt  p ad  fi,  multiplicem  qnoque  celfe  ad  - 
s,  vt  multiplex  Ipfiui  f ad  b . 

THEOR.  IX.  PROP.  XXIV.  Eucl. 

St  jint  tres  mjt^ttudints^etlujue  ipfs 
lesnumero^qudhin^meMem  ratttme 
fumantury  fiterit  autem pcrtMtha~ 

U earum  proportioytttam  extt~ 
^uaiitaietH  eadem  rattane 
'erunt. 

DEmoiAratar  hic  argumentationem  ex  ^aa* 
litate  efie  bonam,  etumfi  proportio  fueric 
perturbata:  Sicergo  ternariam  prius  linearum 
A BC , ^ aliud  pollenus  d a f,  in  cMorum  pnorl 
proportio  primf  A ad  fecundam  fi  aifimileiar  pro* 
portioni, quam  babet  fecunda  t in*poHeriori  ter- 
nario ad  tertiamfi»  ac  quam  proportionem  habet 
prinu  O buius  pofierioris  ternan)  ad  fecundam 
faam  a 1 habeat  quoque  fecunda  fi  prioris  cernari 
ad  tertum  c.D\citi‘}u6dprm«  a ita  fraforttohcrc* 
feretur  ad  ttriiamcin  friart  teTnartotjuatia  /9- 
fleriori  prima  o ad  tertiam  F rtf  irtur  . 

Qubd  vc  probet , sfTumiccque  multiplices  in 
fiogulisterturijs  ita,  vt  primx  A,dro  cqud  mul- 
tiplices habeant  t.,d^o,  V.g.  duplas  i fecunda; 
vero  fi,  dr  t cqud  multiplices  obtineant  V.  g.  tri* 
plaa  p:  Attertinc,  Ac  f srqud  muitlpljces 
aaacifcaotur  N,  & V*  g*  quadruplas . 


Sed  tsm  probatum  cft  IT-  propof.  holus , qub4 
In  ratione  perturbataprim*  V.g.  o,8rL,crefcunc 
deerefeunt  aequantur  fimut , firvna  in  qualibec 
multiplicatione  8e  refpedu  quantitatum  n,  0c  C2^ 
tnuicem  increfcend<r,&decrcfcendo,  vei  fex- 
quando  femper  tndiuifibiles  comitet  codeoMno- 
dofe  gerunt . 

Ergo  linea;  fimplices  nimirum  a prima  dicet 
eam  proportionem  com  tertia  C in  priori  terna. 
rio;qualem dicit primanad  vhimam  f iopolle- 
riori . 

Probandum  remanet  itaque  * quod  multiplicet 
tum  huius , tum  alterius  teroan)  in  ratione  per  > 
turbata  coodeniant  ,cx  propof.  18.  quia  partet 
com  pariter  multiplicibus  in  eaJem  ratione  fune, 
fi  fumanturprout  inuirem  ref^^ondene : Cum  Igi- 
tur fimplices  fintpartea  multiplicium,  qu5d  ca- 
rum psrtibus  fint  «quales,  patet , quod  it  fimpli* 
ces  in  ratione  perturbata  fibi  corrcfpondeac  » 
eodem  paAo,&  multi  plices  fibi  currei^ndcbuit 
in  eadem  ratione  perturbata ; Vode  KiL  erit  ad 
M,  ficut  r ad  8;  o ad  p,  vt  M ad  N . 

THEOR.  X.  PROPOS.  XXV.  Euc.»4. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  haltHcriern» 
tionem , ^uam  terna  ad  quartam  : If/in 
huerii  autemy  O*  tjuinta , ad  (ecundatn 
eandem  rattonemy  quam  fexsa.  ad  quar» 
tam : Ettam  compefita  prima  cumquim^ 
ta,  jd  fecundam,  eandem  hdMit  ratio^ 
nem^quam  terna  cum  fexta,  ad  quartam* 

QVod  demonfiratum  eft  s.  propoC  de  pro- 
portione multiplici , modb  hic  de  omni 
proponiune  etiam  irrationali  ofienditur  . 

Si  fint  iret  magnitudines  in priori  ternario, 
quarum  prima  a ad  mediam  fi  eam  dicat  rationem, 
otum  in  polleriori  prima  d ad  fecundam  s,  & rur- 
lut  ad  has  medias  nimirum  ad  • in  priori  terna- 
rio tcitiac  eam  proportionem  dicat , quam  in  pc^ 
fteriori  tertia  f ai  mediam  ■ habettAmrmat  tam* 
pofitat  f Aoyar  prifii.tm  a.  & tenlum  c,  quod  in  pu- 
datis  exprclTum  eft  prioris  ternarii  fimili  pro- 
portione refpicere  a , ficui  compofiess  primam 
odrterciam  f poltcrioris  ternacij  tpfam  fi. 

Probatur  itaque  obreruando  prlUi  i qu6d  cum 
tertia  dicat  proporctonem  ad  fecundam  tum  in 
VQO,  tum  In  alio  ternario  ex  hypothefi,  cor.uend 
arguendoctiam  media  in  quottbec  eoru  erit  pro- 
portioAalts  terti; , iu  vt  i fit  ad  c eodem  modo. 
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- f K cfl  « J r : quia  cx  Itjrpothcfi  c c{l  ad  B.  ^eoi> 
! dmodmn  i c(l  ad  b . 

\ 


T» 


Jjll 


Quo  fuppodto.iam  poflumut 
arj{ucrcfx  squalitate  fccundt^ui 
documenta  propof.  i|.  quia  ha- 
bemus binas  in  vnoquoque  ter- 
larjottum  priorli  cum  pufleH»* 
ri  (ibi  proportione  (imili  ref- 
pondentes;  namque  ItaedAsd 
■ in  priori  ternarioi  vt  o eft  ad 
E in  poflerlori,  Sr  ita  ■ e(l  ad  c 
in  pr.orti  Gcttt  s cfl  ad  r iopo* 
(iciHori . 

Ergo  ex  iu  prima  a in  priori  ter- 

nario proporcionabicar  ad  tertiam  C|  vc  in  pofte- 
riori  prima  o proporcioaatur  certi«  t . £c  tam 
poteris  arguere  rempoarsdo  cx  documentis  prop. 
31.  addendo  A primr  Hnea  c » quod  per  pun- 
datam  exprimitur»  dicere  quod  tota  av  nimirum 
continua,  &c  pundata  ad  c dicat  (imitem  pro- 
portionem; vt  dicit  tota  DQ^nimiru  continua  cum 
rpundata  ad  f . 

Ac  ad  hoc»  vt  tandem  deueniamus  ad  eondu- 
fionem  oportet  confticuere  aliam  argumenutio- 
nem  ex  «qualitate,  lam  enim  habemus  eX  didis 
xfque  adhuc  a primam  cum  C pundata  s.  av 
proporcionatam  ad  c Geue  prima  d Q.proportio- 
Dtcnr  ad  t f Sed  ex  h/pothefi  quoqutc  cftadv 
proportionata»  n eft  f ad  t . Ergo  ita  erit  ex  *- 
quhcace  tota  av  » nimirum  continua  ac  cum  c v 
pundata  ad  »;n  c(l  proportionata  tou  DQ^iOiinb 
nm  coivinua  o r cum  f pundau  ad  n • 


C (fligit  hic  Clautna ; quod  hoc  modo  argu  - 
meotandi » quo  rG  fumus  po(Te»  fir  demon- 
drari»id  quod  oftenfum  e(l  propof.  d.  dt propor- 
tione rouicipllci  coaoenire  omni  proportioni. 
Nimirum»  quod  G du«  magnitudines  ad  duas  ean- 
dem habeant  proportionem » & detradz  quzdam 
babeot  ad  caldem  eandem  proporciooemkdr  rcli- 
qaas»qos  remanent, ad  eafdem  eandem  proportio- 
nem babicarat.  Nam  poGti  eadem  Gguri  a(Tu- 
mes  pro  prima  prioris  ternarij  totam  ac  cum  pu- 
datacp»  dr  pro  pollcrioria  ternarij  prima  or 
eu  pundata  r ^ Si  ergo  anferator  f ,&  po- 

nantur rurfus  pro  certi>a»ica  quod  ad  fccudaa  fuat 
I»  & I eam  habeant  proportionem  * quam  habc> 
baotfWando erant coniunde. Reliqup  ac, fir  or 
ad  eaulem  iecundaa  •»  & t eam  proportionem  ha- 
bebunt,quam  prii^a  habebant  incegrz  ad  x»  fir  a . 
Pr.  Naro  c cG  ad  BiFt r,ad  e : Ergu  conuertendo, 
n fecimus  prius»  a ericad  c»  vc  ■ ad  r , Quare 
ex  «qualitate  tota  a c v erit  ad  C,  Tt  tota  d f q.eft 
ad  F ; Erga  diuidendo  iu  eft  a c ad  c , vt  df  ad  r ; 
Et  quia  ex  hjrpotheG  ita  eft  c ad  a » rc  f ad  a;  Ideo 
ACffilr  DF  poterunt  poni  pro  primis  c»  fir  f pro 
medijs » & I , fic  a pro  cerujs»  fir  ex  «quali  argu- 
mentari, ita  cfte  Acad  F ad  ■>  quod  eft 

pfopoGtum. 
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Dc  proportiofte  ^junutit^iss  continui . 

■ Ifi$  propoitionibus  gcnericis  id  particulares  dcfccndimus  itixta 
' diucrfitatem  materia:,  quibua  prxeipue  applicantur  i Nara  alia  eft 
M proportio  numerorum,  alia  cll  quantitatis  continux;  C^antrtatis 
^ veto  coDtinux  duplex  eft,alia  rationalis,  alia  irrationalis  . Modo 
veto  agimus  de  quantitatis  cootimix  proportione  prout  prxfcindic  ab  irra- 
tionali , Teu  rationi . 


E X P E N S I O I. 

Ve  principijf  huic  /ntHni^  /pe^anliiitf. 

PRincipia.qiur  huic  cxpeniioni  maximi  defet* 
uiunc  fune  definitiones  tjuzdam  figurarum» 
proportiones  fundant  • 

DEFINITIO  I. 

S/i»i7«  figurd  rcBUintf  fttHt,qn4  & angulotfn- 
guloi  finxuils  Mtfaaki  hsbenttat^e  ttiam  Uferap 
^ (irc4  dquiL  / proportioHoIla  • 


£ 


Figurae  illc  fimilcs  dicuntur  »qQC  angulos  s* 
quales  habent)  vt  fune  • niger  angulo  a»&  Disn> 
gulo  E)  & c angulo  B albo»  8e  latera  proportiona- 
lia circa  zquales  angulos  ; ita  vt  fit  trianguli  ni- 
gri crus  C D ad  alterum  iDciurdemj  Veluuerus 
B E albi  ad  crusAE  ciuTiletn»  que  complebuntur 
angulum  £ album  equalcm  angulo  o mgro»quem 
crura  przdibaDC»&  B D complebuntur»  &fic 
de  alijs  cruribus . Quapropter  quadratum»  & fi- 
gura altera  parte  longior  non  funt  fimilei  figurei 
quia  latera  quadrati  habent  circa  quemlibet  an- 
gulum rcbum  propoitiood  zqusiitacis»’  atfigu- 
rz  altera  parte  longioris  proportionem  in^qusli- 
Catis,  licet  aHoquin » tum  vnius  | tum  alterius  fi- 
gurz»  anguli  (tot  zquales»  npote  Kbi.'  Vnde 
etiam  confiat  omnes  figurassquzrc&ilinesgiTunt, 
zquilatcrz»&zquiangulz»  8c  numcio  cod^o» 
tum  laterum»  cum  angulorum  confiant,  efie  inui- 
cem  firoilcs»  licce  maxime  fine  inzquaJes . 

DEFINITIO  II. 

n Eciprocd  fimtt  eum  in  ytrj^ue  fyura  u»> 
1\.  fcccdcAfr/ » ^ ionjequaita  ratl«KMm  termini 


idefi  * cum  io  prima  figura  fuerit  fundtmra- 
tam  proportionis»  ie  io  fecunda  terminus  pro» 
-portionis  eiufdera:  in  eadem  Tcrb  fecunda  fund»> 
mentam  reperiatur  alterius  proportionis  corrrC- 
pondentis»  & huius  terminus  in  prima  »iun 
duarum  proportionum  fimilium  nulla  fit  tota  in 
TBica  figura  j fed  fundamencum  fit  in  vna  renni* 
nus  tnaliarhz  dicuntur  figurz  reciproez.  $ic 
infig.  przced.  fific  as  ad  bd»vcbc  ad  b a di- 
cerentur illa  duo  triangula  figurc  recipro- 
C{iquU  AB  efi  fundamentum  vnius  proponioois» 
&BA  terminus  alterius  in  triangulo  albo»  fic 
& BD  eft  terminus  priinz  proportionis » & bc 
fundamentum  fecnndp proportionis  io  triangulo 
nigro  • 

definitio  III. 

Steundim  rz/rmam»  & medism  rntienem  ri8i 
HntdfeBM^edicitUTtcim  W tota  ad ma;$u /tf- 
mentum,  Un  maius  figmentum  fuerit  ad  minur . 

Si  iioea  data  a b » ita  dioidatur  in  c»  ve  correi 
pondeae  eadem  proportione  fimiii  tota  ad  malos 
Icgmencum  AC»  vt  idem  maius  fcgmentutn  ac 
ad  minus  CB  refertur;  tunc  dicitur  feba  loca- 
A C B crema»  8e  media  ratioae . 


A Ltltudo  cmuili^t figura  rft»  perpendleuistrisi 
yertUe  ad  baftm  deduBa. 

Ptolomzus  in  librf  de  Analemmate  Inquit. 
Meniuram  debere  c(Te  certam»  Se  drcermlaatam» 
Pfoptcrea»  qum  omnes  rebz  linez»  qu^ i vertice 
aWcuins  figurz  ducuntur  incertz  fint»&  indeter* 
minaur,  merito  fola  perpendicularia  rationem 
menfurpfibi  vendicae»  dr  altitudinem  cuiuflibec 
figurz  metitur  * fic  figurz  q c a r altitudo  eft  ec 
cadent  in  latus  qa  • Poteft  tamen  quodiibet  aliud 
litus  conftmii  proba(i»&  linea  perpendicoians 
a remotiori  angulo  deduba  (acamen  enim  Uliu< 


definitio  IV. 
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anguli,  rerteirtft  ^dicitur  «Ititudo  figura  illius, 
fic  V A ia  htus  c Q.  demtlTi  cm  almudo  ^uo<}ue 
iigura  • No(«  defioicion^  de  compofitione  Rjtio> 
Duro»  quam  ponit  bic  Euclides  ciferupra  explica- 
tam Tud. 9*  £xp.  Def.7,  pan.i. 

DEFINITIO  V. 

PXrjliett^awmum fetunikm  reJIam 

acuas  spplieditim  dtfiitrt  duiiur  par.Meit^ram^ 
me;  f nando  hoh  ecenpet  totam  //acuas ) Exetdcre 
>eto  tikanie  octupas  malonm  Ctnaam,  qkjim pt  ea  p» 
tamikm  ^aam  appl  taturi  ita  ruwca,»r  parallela» 
Srammitm,ij09d  d^c/r»  v./  exttdit  lUl applicato eaa- 
dtm  baboit  ahUndlnemt  tpignt  Ipfum  pataieioptam* 
MaM  applicatam  ; & teaUitoat  caw  cs  totam  >aam 
parat  la^rammom . 

Sit  data  rcAa  linea  a b,  fuperquamconflicua* 
car  paralleiogrammum  acos»  cuius  latus  ac 
totam  longitudinem  iiaear  ab  non  xquct,  fed  de- 
dcc  B{  tunc  paralleiogrammum  as  erlc  deficient» 


Jr  fi  imerrogerur,  qno  defcdu  / htcdeftdoS  erit 
paralldogrammura  s s nigrum  ocespant  reliquu 
lineae  B,  & eandem  altitudinem  cura  deficiente 
AB  obtinens,  8e  cum  co  paralleiogrammum  vni« 
cum,  rt  o B confiituens . Deinde  fic  h nea  a c , & 
ct  applicetur  |>arailelogramu  maius  t o,quod  ipsa 
excedat  lasere  ASio  parte  cB{tuocpsrailetogram- 
mam  erit  abundans , autcacedens;  Bxceflus  au- 
tem erh  paralleiogrammum  nigrum  si  habens 
eandem  alntud>nem,cun  prardtdo  BO  Secumco 
idem  paralleiogrammum  confitrueos  ob  • 

DEFINITIO  VI. 

HOaaa/o^a  patt  ^mtiiates$  cim  • rnatfanda* 
Msear «,  ^ aMcredcaiia  proportionem  , altera 
OermUet  o^atiatt,  rei  eonpftenttt. 

Cnm  kaque  aliqua  quantitas  habet  in  fe  funda* 
saenca,  antecedentia  racioountt  alia  terminos 
corrc(poodcntet4U?  quantitates  dicentur  bomo- 
log* . 

V.g  in  fig.def.i.Si  fit  crus  Ai^albi  sderus  BC  al- 
terius si^ri,  vc  AE  albi  ad  bo  nfgri,*dicuntur  trian- 
gula figurc  homologe  cum  tundamenca  ambo 
AB,  dr  AS  fine  in  albo, termini  bc  , fc  bd  ambo  in 
nigeo. 

EXPENSIO  II. 

XV  fTofottione  Uterum  triangulorum  • 

CVni  triangula  principium  figurarum  fiac,8r 
caex  qtfibuB  figurx  reliqua;  confiituuntur: 
Hinc  cll , qubd  in  primis  de  proporttone  late* 
nun  pgatar,  que  ea  a^iun* , atque  coofiicuunc  • 


. ' trr  A 4 ivaa  = 


THEOR.  L PROPOS.  I.  Euc.i. 

Triangula » O*  paraOelogrammj , tjuor^m 
eadem  fuerit  altitudo , tta  [e  balent 
inter  fe  ^ vt  lafes , 

CVmtriangnla,  9e  parallelogramma  ex  def.^ 
habeam  altitudinem  eandem , cum  fuerint 
conditura  lnter|eafilcm  parallelasuab  eandem  per- 
pendicularem, qaam  confequuntur.  Coaflituin» 
4ur  primo  duo  triangula  nigra  inter  parallelas 
Au,  & uc . Dicit , quod  hxc  triangula  proporci»- 
nem  fimilem  ad  inulcem  polTident,  quam  bafes 
Quod  vt  probetur  in  parallela, qal  bafes  tilftifir, 
afiumemiar  fiint  bafibet  squales,  nimirum  ba/?M4 
trianguli  bha  irnaxqualis,  qux  fit  h c , coniun* 
gendi^e'runec,>&>A-,  fieique  triangulum  » ac 
«quale  triangulo  nigro  fibi  contermino  ex  i.Co- 
^dli.propot  19.  primi . ' 

£.urlufque  alteri  bjfi  f E trian^ti  nigri  alTu- 
mendn  fune  «quales,  V.g.  duats  o*&ociton- 
iungendcqee  fontredir  ob»SrDGt  fjciencqt 
triangula  eoo  , St  ooo  cx  Cordlhv 


Probator . Bifes  trlengulontm  slb6mm 
tes  funt  bafibus  rtfgrOram  triangulonam  ; Ifkaqi 
trianguTa  filis  triangults  conterminis  pfi^batA 
fime  es  Coroll.  i.  propof.qd  primi  «qualia:  Er* 
go  funt  «qad  multiplieia  bafis,  Kr  triangulum  sl^ 
bum  bafi  fu«  contermiox , 8f  nigro  triangulo 
V A M pro  priori  par» . Sicut  trtan^l»  duo, dujqj 
eorum  bales  Ro.&ec  funt  «qu^  multiplicet  eiuf- 
dem  bafis  » ». , dctrianguli  nipri  roi.  pro  fe- 
cundo pari : nimirum  balci.  quidem  bafibus  raul- 
tipllees,  ficuc  triangula  triangulis  • 

Cum  ergo  in  quacunque  multiplicatione  ba(fi 
tu,  8e  trianguIlxAM  «qud  mulsiplices  in  pfimo 
pari  erefeant.  ?el  decrelcant,  vcl  «queneur pari- 
ter relat«  ad  «qtrb  muicem  multiplices  bafii  fl» 
fr  trianguli  nigri  rou  infecundo  pari:  diceodum 
'eft  ex  defio.9.  ctaS.9.  triangulum  nigrum lAtta^ 
n grum  f d E.'^m  habere  proponionera,  quaih 
habet  bafis  bh  ad  bafim  n.,9i  ideo,  qubd  bafiu«i 
ad  bafes , 8e  triangulorum  ad  triangula  fit  pro* 
Porcio  fimilts . 

Probatur  qucKjue  de  paril>«logr$mis . Parcel 
cum  pariter  moltiplictbur  In  eidem  funt  raiiooe 
ex  18.  lib.f-  Sedtrian^la  funt  dimidia  paralie- 
logrammomm  expropof.  jo,  primi : Er^  cum 
trianguli*  in  eadem  funt  ratione  j Sed  thsdjoU 
in  eadem  funt  ratlone,n  bafes  j Ergo,  8c  parall»> 
logramma.  Et  erit  paralleiogrammum  ia  ad  ps* 
rairciogrammamkP,Ttbsfisikradbifim  in.* 

corollarivm 

C Diligitur  cx  Commendido  pqubd,(i  trian- 
gula habeatit  «qpidtmArel  eandem  bafim  (e 
habrre  ad  inulcem  I vt  alricodinea » V.g.  trian- 
gulum c D L nigrum , ft^clangulum  Ume  nigrum 
cruQt  xQuicem,  rt  «Ititudmcs, nempe  pcrpendieu* 
lares 
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litci  pmiaiwlD,  «TBFjNimqui-,  G trahitur 
SH>^  ci  rruiu  tra- 
gula puudata  CTD.Sr 
H K V.  ?c  alticuiinci 
• D,  &Hrpro  ball- 
buf  vfurpatf»  n^ut* 
dem  erunt  Inter  pa- 
^ raliclat  AC,&D»,& 

inter  r Hi  A;  ec  : 
Sed  triangula  pandata  funt  at^ualia  nigris  cz 
prop  99.  t.  Coroll.  vtpotejnter  eafdem  paralle- 
las, 6r  fuper  eandd  balim  conflttuca : Ergo  nigra 
triangula  in  eadem  proportione  funt,  ac  atticudi* 
Desjlir  vt  altitudo  bd  ad  altitudinem  f H»lic  cpl  ad 
IMS ; ()ubd  & dicendum  eft  de  parallelogratnmis* 
cdm  Gnt  dupla  triangulorum»  prout  io  probatio* 
ae  propofitioois  didum  cft. 

THEOR.  il.  PROPOS.  U.  Eocl.s. 

S/  dd  vnum  trUnguli  Utus  paralleU  duRd 
fuerit  uBd  audddm  (inesjy^ec  proportio^ 
ndliter  ficdhtt  tpftns  trUnguli  Uterdi  O* 
f tfungtAt  Utera  ffroportionaliter  feHd 
fuerint  f <^ud  ad  fflioms  iunSla  fueriti  • 
reHa  Itnent  erit  dd  reliquum  ipfius  trtdH» 
guli  idtus  paralleld . 

ASfrrit^qubd,  fi  In  aliquo  triangulo » vtla 
triangulo  ABC  ducator  parallela  ad^Hquod 
laterum  V.g.  OM,  l>4C  prt  ptriionatiter  Jt<abU  tru’ 
rartliqua  A»,CfAC,8eht>c  pro  prima  parce. 

Ad  quod  drmoofirandum  duc  t lineas  DC,  & IB 
pQodaias»quz  faciunt  duo  triangula  minora  fu- 
pereandrm  bafim  oi  eonftituta,  dr  inter  paralie- 
ImK,  & DI*  nimirum  trUngulum  D t 0.  & aliud 
ps  C>  quz  cz  propof  19  1 ^r.i  erunt  cqualia. 
Probatur  triangulum  ngrum  eft  ad  puoda- 
^ ttim  DC  B,  vt  bafis  AO  ad 

bi>fim  DB . 

Kutlus  idem  triangu- 
lum nigriim  rfl  ad  aliud 
pundatum  DSC  io 
eadem  proportione  ve* 
luti  cR  bafis  AE*  ad  ba> 
fimicex  prop-ii  huius  • 
Sed*  vt  ir.angulum 
nigrum  fe  babet  ad  vnum  ez  triangulis  pundatia 
V.  g.  BDE,  ita  fe  bibet  ad  aliud  DtC,  ez  propof.7. 
quinti» eum  vi  didum cft  h*e  triangula  note* 
qualia:  Ergo  vc  Te  habet  bafia  trianguli  nigrt  da 
adbafim  pundaiiOB;  ita  fe  babet  eiurdem  tiian* 
guli  bafis  AE  ad  bafim  pundaci  ic.  Quare  cru» 
AB  eft  (Vdum  proport'onallterin  Del  proponio- 
nc*  qui  fcdum  eft  crus  ac  proportionaliierin*!. 

Secunda  verb  pars  conuenit  priorem»  Brdicic» 
quod  fi  trianguli  latera  abc  feda  fucrinc  propor* 
tionalitcr  in  d*  8r  b pnWia  (MJiugei 

eiit  parAlleV* , 

Prt^atur  verbex  eb|  qubd  triangula  DECfdr 
DE  b fincarquaiia  j Ergo  ex  Coroll.  s propof  |9. 
primi  inter  cafdcro  parallelas  DE,flc  bc  funt  autem 
«qualia  ex  9.  quinti  j quia  eidem  triangulo  tugro 
funt  proportionalia.  Sunt  etiam  proportionalia 
eidem  nigro  ex  prima  buius  | ropof.  quia  habenc 
baics  ciufiK  nigri » bafiboB  fimiluc  r proportiona* 
Icsjft  cR  DA  ad  oD*Tt  AE  ad  s € cz  byp,  & infuper 


fucit  mier  eafdem  parallelas  AB,SfPE*8r  inter  ac»& 
Dq.i  fiqui  iem  cum  defimne  in  eundem  verticem: 
ettam  inicr  pitalMa»  eatdem  erunt  . Hrgo 
vt  bifiaOA  adbjfimDB,’fic  triangulum  nigtum 
ad  triangulum  BDE:  &'VC  AE  ad  fic  baftst  fic 
triangulum  nigrum  ad  triangulum  DEC:  ErgoaU 
biDEC»&BDB  erunt  inuicem  «quales  ez  9. 
quinti . Quare  ex  CoColt.B.  propof.  jp.  cmot  in- 
ter parallelas . 

THOR.  III.  PROPOS.  III.  Fucl.j. 

5*/  trianguli  dngufus  bifurUm  feRus  fueriti 
[eunt  dutem  dngulum  refld  Ituea  fe- 
cuerityi^hdfimyhajis  fegmtntd  eandon 
ha^chunt  rationem,  quam  reliqua  ipjius 
trianguli  latera . 

Et  fi  hdjif  fegmenta  eandem  haheant  ratio- 
nem , quam  reliqua  tpfms  trianguli  la- 
tera j re8a  linea,  qua  d vertke  ad  fe- 
SItonem  deducitur,hfartam  fecat  tpfum 

angulum, 

Sit  triangulum AOC;  diuldaturqae aliquis an- 
gnluseius  V.  g.  a bifariam  per  redam  a b» 

' affirmat  primb*  qnoi  iac  in  » ptitiBa  Jitat  bafim 
D C la  dnai  porrrner  * qua  inulctm  ita  proparta- 
naU/unl,  yt  fuut  (ountxafihi  rvara,  V.g.  Ua  eft 
Da  ad  >c»  vt  da  ad  ac  . Qubd*  vt  probet*  ad  ab 
I pundo  D ducit  parallciam  dm  { deinde  proluii* 
gat  latus  AC  vfque  quo  coeat  10  H.  Probat  amem 
eoicurai  has  lineas » quia  anguli  niger»  albuCque 
fimul  ad  D, qualis  ao^oinigroob  parallelas  cz 
f rop.90.  te  niger  ad  C ez  Coroll  6.  prop.iy.  funt 
minores  duobus  redis , f vt  in  omni  crian^o 
euenit)  deberent  verbefle  «quslesex  propouap. 
ad  hoc,  vt  DH,  fr  MC  cflentparaUclf*  tt  ideo  000 
pofleot  coire . 

Ad  hoc  autem»  vt  pro* 
pofitio  immediatd  pro- 
betur,probandu  eft  pnds, 
qubd  crura  o a»  & aK 
fini  inuicem  «qoallt  • 

Id  oftenditur  ex  aequa- 
litate angulorum . Nam* 
cdm  crus  D a incidat 
in  parallelas  D n » k 
AB,  faciet  angulos  «Iter- 
DOS  pquales:  nimirum  nl* 
grfiad  D.Sr  albam  crure  fignatfi  ad  Arx  propof. 
)0.  pnmi.  RurfufquecCimcnis  ha  incidat  ineaf- 
dem  parallelas  bd,&  ia  faciet  angulum  externum 
nigrum  adAoppofito,  tc  interno  B «qualem  eX 
propof.  90.  primi.  Srd  angulus  niger  »&  cruce 
notatus  ez  hypochefi  fadi  funt  «quales  ; Ergo,  te 
angulus  H,  aro  niger  erunt  «quales.  Quare  ez 
propof.iT.  primt  latera  hos  angulos  «quales  fub- 
tcodcntiaerunccqualia  jQuo  fuppofito  probatur 
propofitio  • 

proportionem » quam  habet  portio  a H td 
a c eandem  habet,  cum  fic  crus  ei  «quale»  o a ad 
AC  ex  propof.7.  quinti . Srd  pars  babs  OB»  vtpote 
smer  parallelas  OB.  & a B imercepea»  parti  aiceri 
K fimili  proportione  refertur , qui  h a ad  A c ex 
9.  huiuspropofitione.  ErgoBDadCB  dicit  etiam 
fimilem  propocciond»  quam  diclc  crus  D a «d  ac. 

S«- 


IN  SEXTVM  LIB 

SecuaJj  pari  o!*pofita  primar,  dtciccjue  e 
concrah6  i <}a6d  Ct  batts  fefta  fit  io  parteipro- 
port  ionalcs  ei  proportione»  quam  latera  ioter  fe 
habenr » f MtgHim  ^ frQuttrt  kif*riam  » Top* 
pofitaq*je  praxj  antecedenti  trahendi  parallelam 
HD.Sr  prolungaodi  latui  am»  lia  probat . Angu« 
loi  ad  A crace  figoatui  efi  ft}aalii  angulo  alcemo 
nigro  al  o,  alterq^  niger  ad  a eficqoaiii  angulo  u 
cxceraus  incerno  ei  prop.|o.Sed  i(li  niger  o>&  h 
runtinuicem  «qnaleit  Ergo»  flr  angulus  croce 
lignatus  ] &*  niger  ad  a funt  inuicem  cqual^t» 
Quare  angulus  ad  a trianguli  i>  a c propofici  fe^ 
das  efi  birariatn  . Angulus  autem  Hi(quod  pr^ 
bandum  efi  ) «qualis  inuenitur  angulo  nigro  ad 
i>  ex  t4.prop.primi  { Q^ia  lacera  ijs  robtcnfa oa» 
fr  AH  «qualia  funt . Sunt  autem  «qualia  ex  9» 
qaiaci ; quia  erdem  ac  eandem  dicunt  rationem  t 
Icadem  vero  dteunt  rationem  ad  ac 'ex  ii  quinti: 
quia  dicunt  eandem  rationem  ad  a c » quam  para 
ImCs  o b ad  partem  i c.  Ar  Itura  da  quidem  ex 
hppocefi  I HA  vero  ex  a.  huius»  quod  fic  inter  pa« 
rjilellaa » vt  pars  d • ) paraJlcl«  enim  fune  ex 
cooAruiSione  d h » 8T  a B . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV.  Euc.4. 

t^jman^ulofwn  trUn^$Joru'n  > propottio~ 
rntlia  [»nt  Uter*  j qut  circHm  ^eqiules 
Mgutas,  homologi  [uit  Ultr* , qm 
iqiMmMgulit  fuittnduniur, 

Ad  probindam  hanc  propofitionem  aliqua 
prids  io Jpfb  probationis  apparatu, Ar  praxi 
pr«ruppodeada  AiottAr  etiam  probanda  . (taqi 
6 detur  duo  triigula.nigru  nigriurq;  qoe  h^aat 
angulos  cocrefpondentes«qua|es  V.g.angulfiad 
Aaigerrimumaagolotd  o olgro»anguham  «1  c 
nigerrimum  angulo  tligra  e angulum  verb  ol- 
gerrlmuro  a angulo  njg.*o  ad  c.  Dieic»  qubd 
riaWtiar  magalostSu  imiUtm  pro* 
p^iomt'u,pto  prima  parce.propofitionia  t niml* 
rom  dicare  V , g.  crus  b c ad  a c fimilem  propor* 
ciooeoi.quam dkit quoque  cmadiot  quoniana 
claudum  «qoalesmiguloi  nigerrimum  #cAr ni- 
grum E»Sruc  Acas  de  ali^v.  Quod»  veoftenda- 
cnrponendafiMit  duo  triangula  iuper  vnam  re- 
&4mBt»AB  pcofaioganda  fisnc  latera  ba»  Ae  oe  ad 
lioCiVt^at  ttiangulummalflsBBB  t namque  fup* 
ponjcoccefKirib.ceiiueoireiAr.coqttbd  pe«rup<r 
pooatatq(u}flni/B»Ar  angulum  iambos  non 
ie  effe  r^os»  Arceo  fequemer  ex  propof.  sp.  pri- 
mi non  pofie  rlTe  parallela  proluogata  crura  xr^Ar 
ir . Anguli  rc^  UU  redi  ambo  efie  acqueoot  t 
quia  Cuiafruiqoe  trianguli  duo  angdt  fane 
doobus  redis  minores  j fi  autem  ■ ponatur  redui 
oigerrimus  ad  c erit  mioor  redo»  Ac  conCrquen-* 
ter  angulus  ei  «qualia  e. 

Sed  antequam  probetur  propofitio  probandum 
ell  primb  quoque»  redas  ar»  Ac  c o rife  parallelas. 
Id  verb  ofleodccur  . Si  confiderefur  ac»  qu« 
incidit  in  eas, A;  facit  angAlura  dcb  nigrum  extcr> 
num  angulo  ad  a nigerrimo  incerno»  ^ ad  eardem 
partes»  vceit  h^pocefi  coo^aC»  «uuslem-»*  Quire 
ex  probatis  ap. primi  bf»Ac  co  parallele  funt;  cdm 
ineidens  in  eas  be  faciat  angulum  externum  in- 
mroo»  Ac  cafdemptrces' «qualem. 

Probandum  quoque  eR  fecundo  Ilncaa  a c»  Ac 
Pi  rife  parallelas  00  eandem  prorfus  caufam  • 
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Nam  eadem  linea  bb  incidens  in  eii  in  pundii 
€•  Ars  facit  angulum  aex  nigerrirnum  nigro  e 
«qualem, et  ex  hfpotbefi  confiat : Vnde  rpacium 
illud  album  r ad  cerit  parallelogrifnmtim,  vtptH 
te  parallelis  contentum . Quare, 6^  latera  corref- 
pondentia  r o,  Ar  A c erunt  «qualia  ex  propof. 

primi » necnoo,  Ar  latera  rA » fr  dc  • 

Progref.  l.  Probatur  propofitio  linp«FB*Ar 
DC paralteis  funt.  Ergoext.  propof. huius ob 
antecedens  ador  fequetu-m  > vt  c b anteccileut 
ad acrequentem proportione  referuntur.  Qm- 
re pcrwitfe/ide»  vcex  tp.  propoC  quinti»  vel  ex 


F 


def.id.ipfa  crura  triaguli  o>gri»qu^  fecimus  ante- 
cedentia erunt  ad  lnui'‘em  « vt  parces  r d»  & • c 
quas  pofuimus  tanqeam  confcquences»  de  erU  oe 
ad  ci»  vt  FD  ad  ac  t Sed  pars  r d srquatur  ex  pr«- 
Jidit  cruri  ac  t Ergo  cras  db  erit  ad  cras  c > 
nigri  trianguli,  vtcrus  ac  cruri bc  nigerrimi- 
ambientia  angulos  «qodesB nigrum» freniger- 
rimum . 

Progref.  x.  Idem  eodem  argumento  probabi- 
tur  de  cruribus  AB»  fr  >c»  quae  iuuiccmei  pro- 
portione confenriant,qu4  co»fr  ce  . NamAceft 
parallela  ipfi  FB^Quare  portio  cruris  cb»vc  .ante- 
cedens Ita  rcfpoodebit  proportione  ad  aliam  ■ c 
fcquencem»  vtAFpm  alterius  cruris^  vt  antece- 
dens ad  aliam  partem  ba  Icquenccm.  Quire  pir- 
matuade»  ita  entnr  antecederes  inuicem  ce  ad  at» 
Tt fequentet inuicem  BC  adBA;  fedAFclipqua- 
lia  cruri  cb  : Ergo  c b ea  proportione  refpicle 
CD.  qua  BC  refpicit  • a.  fic  iam  de  cruribus  an- 
gutoa  «quales  C nigrum,  fr  b nlgertimam  «m- 
biemibus  propof.  ofienCi  efi ; probatur  tandem 
de  cruribus  «quales  angulos  D»fr  ambientibus. 
Vcendo  argumento  e^  quod  docet  ap. 

propof  quinti . 

Progref.}.  -Namiimhibes  primam qttanti- 
tatemccuria  o i habere  »d  fecun^met  eam  pro- 
portionem in  priori  triangulo  nigro»  quam  habec 
prima  quantitas  OA  ad  fecundam  i c In  fecuqdo 
trtcagulo  nigerr;mo  ex  primo  progrdlu . Et  ex 
fecundo»qubd  (eciinda  quantitas  primi  nigri  cria- 

?;uUcB  refpicit  o c tertiam  ea  proportione » qua 
ecundi  nigerrimi,  trianguli  quantitas  line«  c b 
rtfpicit  tertiam  BA.  Ergo  e*  «qualitatis  ar^u- 
memo  prima  cruris  quantttss  nigri  de»  ita  refer- 
tur ad  tertiam  DC.  vt  criMgtrif  nigrioris  fecundi 
quantitas  AC  relationem  dicit  ad  a b . 

Secunda  verd  pars  pacet  ex  definitione  A.  ho« 
mologarum quantitatum  f nempe fimilium,fiml- 
les  enimqiiantitares  dteumur  111«,  qu«  gemln« 
in  aliqua  quantitate  poflunc  fummi  j vt  antece- 
dentes» vel  vt  confeqnentes . Boc  autem  habent 
lacera  triangulorum  «quiangulorum,  cum  «qua- 
libus an^hs  fubtenduntar  • Nam,  vt  potet  con- 
fiderare  Iu  procclTa  probationis » latera  , qu«  vt 
antecedentia  fumpta*  vel  confequentia  fune»  fue- 
re femper  ea  » qu«  «qualibus  angulis  fubtenfa 
fuere»  fr  ideo  crus  a c cR  fimile  cruri  d b ; quia 
confiderata  fuerunt,  vt  antecedentia ; aempe»vt 
fundamenta  proporctonts»qof  angulis  «qualibus 

ade 


Ii6  T R A C T 

ad  c nigro, &Bfubteaduocur.  Ste  cs,ftr  tc  funt 
fimiiia , homologa ; quia  vt  fe^uemia  pofTune  af* 
fumi;  nempe, vc  termini  proportionis,  uint  autem 
lubtenfa  angulis  D «qualibus  •&  ita  de  olijs 
duobus  DC,&  AI* 

COROLLAR!VM  I. 

Hlncht.  Lineam  re^ao,  q«c  parallela  du» 
citur  vni  lateri  in  triangulo,  auferre  trian- 
gulum toti  triangulo  fimile.  Nam  in  triangulo 
£BP , Cum  linee  fi,  8e  oc  parallele  (inc, incident 
io  eas  reda  ra  faciet  angulum  nigrum  cacernunti 
D interno  r ,Sra  leardem  partes  ex  }o.  i.  equa> 
lem  . Rurfus  incidens  ta  idem  prefiabit  ficien. 
do  angulum  externum  c nigrum  «qualem  inter- 
no B,&  ad  eafdem  partes;  angulus  verba  efl  com- 
munis . Ergo  erit  equiangula  pars  nigra  Cdb 
toti  triangulo  fbb  . Quare  habebit  latera  equales 
angulos  ambientia  proportionalia,  dr  promde  cx 
def.  I.  huius  fimilla  erunt  triangula  • 

CORQLLARIVM:  U. 

Colligitur  quoque:  Quod  fi  bafi  V.  g,  h V. 

parallela  bo  agatur»  fir  ab  angulo  c*  ctri  fub- 
tenfaeftyV  g.  reda  ad  bafim  ducatur,  qu^ips* 
rallelam  dluidat»  arbafim  ;eas  diuidere  in.pAi^s 
proportionales , elfeque  d u ad  ti  B,  vt  p o ad  jO  a , 
Nam  ex  precedents  Coroll.  triangulum  totum 
c A p , S;  triangulum  eius  pars  dbc  funt  fimiJ^  • 
Rurfufquc  triangula  opc , & pars  eius  qifc v Et 
fic  triangula  hbc  t,8(;0;Aq 
^ fimilLa  funt . Itaque  ea 

proportione  rcfpickt  c o 
» crus  CF,  qui  OH  reiettur 

%d  pOt-RurfuCqu^  eadeot 

- CD  adcindemcp  fofsre- 

C tur,vceD4dPAltaqucee 
1 6.  lib.  r.  erit  dh  ad  po  * vc- 
luto  a ad  p A.  Quamobrem  perm«raffdi>  funda- 
mentum , (^pars  PH  rerpteiet  fundamentum»  dr 
totum  oa,  vt  ttrmious,  &parf  po  refpicit  tumi* 
num,  A totum  PA.  Quare  diuidendo  eidem  pro-' 
portionem , dicetpars  o H ad  panem  h n>  pars 
roi ad  pattem  oa« 

THEOR.  y.  PROPOS.  V.  Eocl'.,.  ** 
Si  duo  trUnguU  later*  ftofortionalutha- 
beant  , te^nianguU  quoque  erunt , & 
eequJes  habebunt  eouingulot,  fub  qnibui 
homologa  latera  jubteuduntur . 

SIc  triangulum  AfC  primam.  Aliodqueo»: 
nigrum. cuius  lacera  fine  lateribus  primi  pro- 
portionalta,ideft  fitOHad  pa,  vt  ia  ad  ac  V.  g. 
comprehendant  duas  certus  partes,  quorumlibet 
correipondencium . Oici t,quod  hoc  triangulum 
nigrum  erit  primoequiaogulum . 

QubdpVt  probet  facit  triangulum  pundatum 


X 

ntx  triangulo  pttmoequlangBlum  BAC » • 
Probatur.  Nam  crus  ab  ex  4.  huius  dicit  eam 
proportionem  ad  bafim  K primi  trlangoli  vt  crus 
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pundatum  OK  ad  fiiam  bafim  DE  . ** 

Sed  ad  eandem  bafim  dicit  qur>que  ex  hj^pothe- 
fi  eam  proporctooem,  quam  ra  ad  bc  crus  DK  tria- 
gali  nigri . Ergo  rqtialia  erunt  hec  crora  dh,  Se 
oxexp.  quino.  Eodtmmodoargumeocum  pro- 
cedet dr  crure  pundato  ex,  quod  erit  ^uale  cru- 
ri h ■ trianguli  n-gri ; quia  dicunt  eandem  pro- 
portionem ad  fuam  bafim  db,  quam  crus  Ca  pri- 
tni  trianguli  sdbafim  fuaiSBC . Ergorxai  prop. 
primi  aogulus  e angulo  h eft  «qua!is{fiquidcm 
dksfis  eft  communis»  Se  crura  correrpondeona  «- 
qnalia . Quare,  A*  anguH  ad  bafim  correfpondcn- 
tes  erunt  aquales  nimirum  niger  , Sc  albus  ad  d, 
Ife  niger,  A albos  ad  1 . Sed  anguli  trianguli  pan- 
dati ex  cohfirudione  fom «quales  angulis  primi 
triangultiAC : nimirum  anguJat  d albus  angulo 
9,  Ergo,  & angulus  corrcfpondfs  niger  D.  Itera 
angulus  t albus  angulo  c : Ergo  Se  correfpooilcns 
niger  a eidem  eri  c equalis  . Et  tandem  x anpulo 
Aquare,  Aangulus  h niger  eidem  a eric  «qualis 
vnde  triangulu  DHc  nigrum  angulos  primo  bac 
eDscquoshabec,qui  homologis  cruribus  infunt. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  VI.  Eucl.  tf. 

S/  duo  trUn^uU  vnum  angulum  vni  angu» 
io  dtquaiemy  O'  circum  tefjuatrs  angulos 
iatna  proportionalia  huhuefint , eeejut^ 

' anguld  erunt  triangula^  deifuaUfeptean- 
gulos  hithebunt  fub  quibus  homologa  /«• 
tera  fubtenduntur  • 

HOcellqoafi  idem  Theorema, ac  antecedens» 
fiquidem  eodem  argomenti  methodo  pro- 
batur, fionliquepraxi  ioicitur.  aihilqoc  aliud  dl- 
derfi  habecinifi  quod  dluerfam  eood irionem  fup- 
ponhi  nempe  vmrm  angulum  vid  «qualcm,latera« 
que  propornonalia,qunhUnc  angulum  ambiunt. 
Si  itaque  crlengulum  bac  primum  , 0t  aliud  ni- 
grum, quod  h^eatangiilum  ad  d nigrum  angu- 
lo primi  narqualem  f fintque  lacera  illud  conclu- 
deoti»DH|.ad  oai  isceribus,  ba,  ad  • c proporbo- 
oalia.  Drcic  retiqiaoB  angulos  reliquis  dfc  «qua- 
les. Namficverificabicurqooqarrccundvpars, 
nempe  fimtlia,  dr  homologa  efleilia  faterA , qoc 
«qualibus-an^is  fubtenduntur:  nimirum ba,& 
OH,  queiubcendont  angulos  «qacbsn  nigrum, A: 
c album  efiefimiles  , vtantecedeotes  proportio- 
num, drac^Ar  DBbafes,  qu«  angulo  a,^  h fab- 
tenduntur  efio  quoque  ^iJes,  V.g.  terminos 
proportionumi  Venutem  id  probetur, ficieoiius 
eft  puodatis  i^ei»  aogulus  ad  o albus  «quilie 
angulo B,dt  sDguius  ad  e albus  irqoaiib  angulo 
vt  rn  prccedcu  pcopoCaagulufqac  rex  CoroU.a» 
propoL  17- prtmir erit srqaalis'angiijD a:  Quare 
triangulum  pao&atnmeric  «quiaogulum  primo 
triangulo  bac  • 


ProbKnr.  NnA  trfingalam  puflaatiim  .ft 
equiMpifimi  tfiangrtor  primo  . SW  tM.ngulo 
huic 
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tnie  pooSito  eR  iqulaBpliim  trUnMlooi  ni- 
grum t ErgotriangalnmungracftnqaTingulum 
triangulo  primo  • Quod  autem  triangulum  ni- 
grum fit  aquliuguium  triangulo  ponftutn»  pm- 
n Datur  euntm  per  lingulos  angulos  ruflSeientl  fio- 
gulorum  enumeratione»  anguina  ad  D niger  eft 
ex  hppotheli  cqualia  angulo  n primi  trianguli  I 
vt  eadem  angulus  albus  pondati  ad  D ex  con- 
ftmdlone  eu  ntmaliat  Ergo  albua»fir  niger  ad 
» tnuictm  «quales  funt.  Reliqui  reti  anguli 
probabuntur  «quales  ex  «qoalitate  laterum  cor- 
rel]!ondentiam  . Nam  ex  »a . propof.  primi,  tri- 
angula babentli  etura  duo  fqualia  ambientia  an- 
gulum  «qualem»  «qualia  quoque  funt  quoad  ba- 
firtr»  et  reKquor  aogulot . H«c  autem  trlangnla 
habens  duo  crura  duobui  «qualia . Crua  enim 
DE  io  bit  triangulis  punaalo » Sr  nigto  eft  eam- 
mune;  quare  remanet  folum  probandum  dc  crure 
DK,  8c  Dir»  quid  fint  «qualia  » 

Probatur  aeri  »•  quia  nr  eam  proportionem  di- 
cit ad  DE  1 quam  dicit  an  ad  ac  primi  ttianguliex 
4.huius  ptopof.cum  fiotiquiangulis  ex  effeaio. 
ne : Sed  eam  proportionf»quam  dieit  aa  ad  ac»ft 
ideo.qua  DX  adoE'cx  id.l.T. imitator  quoqjex  byp. 
proportio  DU  ad  Da  in  nigro  triangulo . Ergo  ea 
prop.p.  I.y.  pqutlia  funt  inuicem  DHidtDx.rtpot*' 
rni  baR  ao  eandem  proportiooemdteeotia  . 

Quapropter » cdm  iem  babcafflua  duo  eraru 
pnoAati ; *duo nigri triangtdianguloaadDni- 
grum»fc  albo  ambientia  «qualia»  angullreliqui  ad 
t niger»  le  albos,  te  anguina  H,«t  a ctunt  «qualea 
ex  prop  ai.  primiidt  ideodtwtriangbla  nigrum» 
& punfiatam  erunt  «qniao^a . 

TH  EOR.  •yU.’  EROP.OS,  VIR  Euct.p. 

Si  ino  trioMgiiU  vnmai^iil»"vni  Mgu^ 
io  ttfkdmt  citet  vnitlioi  tmulot  It- 
ttrt  fnfoTthwtlit  kthetat , rifi^tortm 
tutem  fmuL  virumijue  , aut  mimrem, 
tui  nen  mmartm  rtSo  : 
truitl  irUngult  , & t^ueles  htbtbimt 
eos  angulos  » circtOn  quos  profonioate- 
tiajttMUtert-i 

DEotttf  Aio  trianguli  (nniaAumySrnlgntnr 

«f  habeint  angulos  nigroi*qn*lc«  E.f« 
A) p fr  mn  alios  angulos  Src  ambUtitio 
pfo^rciMatia , fcilicct  »c  ad  cn  in  {emialb^ 
pn^itionetur»  vetuti  f c ad  c d Io  oigro . Rtli- 
Qdi serb  anguli  non  dinbiient,  fed  fiat  aot' 
wwiwl  minores  rc^Og  aut  finul  non.cniaoret« 
ItieA  rcli<}noi  anguhis  lAmri  & acutua»  fi  r 
eft  aratus ; aut  fi  t Iit  obtnfas » talis  (jaocjue  fit  f;. 
«ot  fi  • eft  redus»  talia  ^oque  fit  i . Nam  fi/pc« 
cie  dfirefltiunt,&  vaus  enet  acutus*  t\tet  obtiirus* 
liar  fola  Tkima  condiciope  deftkUau  propofitio 
aoQ  verificaretur.  , 

Probatur  ?er6  oftendendo  AHt*)S  condmoiii* 
bus  duorum  angulomm  «qualmm,  dr  ktcMm 
propoccioualium  circa  alios  duos»8f  fpeciei  eiof- 
dem  reliquorum  , reliqttos  fpede  folum  noto^ 
efle  inuicem  equalesp  9c  coafeqoentcr  ea  propoh 
17.  lib.  primi  etiam  reliquos  duos  proportionali- 
bus lateribus  feptos,efTc  pqualesjSehoc  ofteodei^ 

(b  altcrii  eorii, nec  maiori  eflepoffc»  necnuoore. 

Cafus  I.  Sit  i^uc  angulus  a angulo  o «qu*»- 


'n? 

lia*  anguli  a*  8r  f rpecle  noti  g nimirum  minores 
redo  • 9t  angulus  c fic  claufus  cruribus 
proportionalibus*  8rfit  ac»  adcB»?t  anguli  • 
crus  DC  ad  crus  pc* 
Dicoangultl  c angu- 
lo 6 elTe  «qualem  • 
Quod  fi  non  credatur: 
Sic  * rt  inquiunt  ad- 
uerrarij.femialbusan'' 
gulus  c maior  j quam 
o»quivt  efiec  equilia 
ipfi  e » fufiiceretpara 
nigrae.  Igitur  triangula  nigra  louicem  erunt 
«quiangula  i quod  habeant  omnes  angulos  «qua- 
les * dquidem  a*  dDCx  bypothefij anguli ?erb 
c.  & c ci  aduerfarijs ; anguli  h niger,  8r  a ex  ne- 
ceflartS  coodquencia  ob  piop.iy.I.l.Cof.a.  Quf* 
obrtra  habebunt  latera  proportionalia  ex  propoC 
5*  huius»  8r  c A erit  ad  c«iTt  dc  ad  cf  : Sed  n ac 
achac*  ka  peoportionatnrexhjrpothefi  00 ad  cf  : 
Ergo  ex  prop»  iftaQuiotl*  fc  ac  teferturpropor- 
tionc  ad  CH  ! Sic  Idem  ac  refertur  ad  ac : 
ex  9.  quinti*  cOmead^  etseande  dicaoipropor* 

elonem,  crura  HC»acca erunt eqoallii  idcoque 

ex  propofa  14. primi  h»  d aAOguli  albi,  rtpotc  «• 
qualibus  fubcenfi  cruribus»  «quales , Sed  angu- 
lus acxhypothcG  eft  nunor  redo:  Ergoii  albus 
erit  minorredo , d confequenter  niger  h maUr 
redo : Sed  oftenfum  eft  angulum  nigrum  h dfe 
pqual^  anguloF  oigro,&ideo  minore  redo.Ergo 
effet  minor*d  non  minor  redo,  quod  tfle  nequit. 

Cafus  ».  Sit  deinde  Alic  niger,  «r  angulus  a 

io  ipfb «qualis  ingolo  D»fc  fit  AC»adcH  I Ft  00 
adcF,d  pooantnr,vtprldsK angulos  niger,  dr 

F,  minores  redo,  «e  dicatur  ab  adowfari  js,  angu- 
lum nigrum  c efle  minorem  angulo  o,  qui,  Ft  eU 
fec  «qualis,  deberet  dTefemtaibusc.  Tunetn- 
aogulQ  BAC  femlalba  nigro  erit  «quian^lu.  8e  » 
angulo  Fex  pr0p-i7.lt l•Co*■•**‘*^‘*®’**®•  a»  fco- 
«quales  n hy^Aefi.  «f  fcmUlbum-C , 8c  nignim. 
c ex  acluerfan  ja  • 

EreoerieexT-  bulus  AC»td>C,  rt»oadoF-.. 
Sed  ei  bypolhefl  eft  etiam  ac,  ad  cm, at  oc  ^ «Ft 
Emerit  AC  ad  uc,  rt  ao  ad  mc:  Erunt  itaqim 
«qualesexp.  quinti  KC,dr  ac.  Seda«gului  B ni- 
ger eft  «qualis  angulo  f minori  redo  * e*  "7?®" 

tcfij  ergo  H albos  maior  redo,  8f»  el^quali» 
bb  laterum*  qaftriit  infiftone  «qualitatem  ex  pro* 
poli  14;  inaior  quoque  redo  comra  oftcou;  ^ 
OSenfux  eft  enim  «qualii  angulo  oigro  a,  q.i 
pooieur  minor  redo  * 

Cifu»,.  Sint  dein<te  ingniuxiifc  angulo*  ' 
non  minori  duobus  redis  ideft , «el  fiot  redi » 

Felobtufi,  d dicatur  ab  aduerfarijs,  anguem  C 

femialbum  effe  maiore»  angulo  o,  qui,  Ft  wet 
quafii.debereteire  niger  c.  Itaque  Ftpnacirl- 
aogula  nigra  erunt  «quianguia,  ob  angulum  a ex 
hypochefi  angulo  o nigro  «qualem,  8f 
oigrtimcob  didumaduerfarionim  angulo  «*- 
qualem  j ft  Ideo  angulus  H niger  erit  «qualia  an- 
gulo r : Uccraque  erunt  proportionalia , eriique 
AC  adcH»  Ft  DO  ad  Fc,d  ex  hypoihcfi  ACa«c«, 
IcaDc  adcF.Igttur  erit  ac  idcH^i*  ac  ad  Ci  : ex 
Erunt  ergo  ^quales  ex  prop  9l*5'  ca. 
Ideo^e  angulus  albus  H erit  «quatis  angulo  albo 
1.  Sedangtduaaponitur,  Fclredus,  fcI maior 
redO-Ergo  talia  eflet  angulus  k albus>d:  fic  cdtra 
propof.  17.  duo  anguli  trianguli  eiTenc  «quates 
duobus  redis,  rei  eia  tiuiores.  & angulus  niger 
■ efiec  minor  redo,  qui  oftenfiu  eft  maior . 

S Cafua 


M«  T R A C T A T V S X. 

Cafui  4*  5ir  quoqae  oftendetur  pfQpoficM; 

(t  dicant  aducrTarij  angulum  ad  c elTc  miooccm 
«ngalo  c»  rt  fupra  nftcnram  cA  ia  Amilt  caTa  u 


COROLtARIVM  II. 


A 


THEOR/VIII.  PKOyX>S,  VHJ^EucI.8. 

Si  in  triangulo  reflan^ul»  nh  teHo 
in  hajim  ptrptndtculafh  du^A 
fiunt  a ptrpendtcuLri  trtunfiHla , tum 
■ toti  triangulo , tum  tpfa  Huer  ftfimtfu 
funt . 

IN  triangulo  a»c  ineuluc  lac  i 

^uoadba(i«i  perpendicularia  agatur  ad  . !>{• 
dt  iriangoia»  In  ()uar  a perpcodicularl  caa 
f riaiugd*in  partitur  albuni  • ie  oigrum  4/r  JimUio 
& ttum  , 

Pl4^tar  . in  triaogulo  totoanguliu  tocuaft^ 
cnulbui  A rcAua 
eil;  Et  pariter  re* 
dos  eA  angulu»  o 
«Ibu»  triaaguU 
nittls  albi : Angu- 
lo»  fctb  ad  a eft 
€ i communia  ergo  ei 

CoroU«a«  propoC 
■ 7«  rcliqniis  niger  calb^apud  a erit  ctjualis; 
Vndecdjoaguiam  cab  (otua>  <ric  x^uiaaguliun 
fw  parci  alhar  das  . 

Cum  itatjue  brc  tciangula  fiot  xqolaogila : 
Iioinologa  ehinc  czpropof*4*  bolua  ea  crara» 
90«  aoguUa’»9iulibua  fubtenduncur . Ideoqoe 
Itcaceftacbaia  angulo  redo  oppofita»  nante- 
cedens  ^innpca  id  craa  ca  in  t ftittiaibo  triangulo  s 
Sic  eft  B A bafte^i  triangn4  oppo- 

Eca  ad  crua  DA  angulo  » ;opi9^|p^  t&  ftcocnA 
croa  ad  A<3  crua  maaorM  c/)apg^i&>  iic  Dicrma4 
DAtnmioori.  Qsare  l4t«ca<ii}ap  ^^^ualibiu an- 
gulis opponuntur  erunt  homologj.:.  Qma  bf&s 
angulis  reAtaoppoficfderct^ntgco  fundamen- 
tjB»dkitureoi(Btftc<ft  ^bai^ppcgus  Ca»  rt  ba^« 
Ea  BAadorul  oa  ftcuc  jdap^crt^^protermuiis-^ 
Probatur 9UD9UC  de  parte nigff  podem  modo, 
Nam-ft  m triigiilo  oigco  aftg^.l^  o niger  aa|^o 
A (dnialboaccjttatpr  j eunt  amboje^  ftnt  i.  angitn 
luac  niger  comuaia  > Ergo  religtnu  ntgcr.apudA 
reliquo  aogulo  » tx  CoroU.a^prQp.t7*  erit  xqisa«^ 
lia.  Cucn^ergo  triangulum  njgtum> & femial-^ 
bum  totum  c a ■ ftnt  zqalapguia ; patet  efle  £• 
reUii.  VndBjCumalburat  ikoigromftntfimilia 
leaialbo  toti;  eonoc  etiam  Emilia  iouicenu 

COROLLARIVM  I. 

> • X Aaifcftuffl  hinc  eiutbt  perpendicularem  ab 
iVJLaogolorcdo  in  badmcad^tc  efle  mediam 
proportionale  incet  duobafis  ftcgmentaid;  ea  pro* 
portionem  dicere  id  ad  40  r quam  4 d ad  qd  • SU 
quidem,  qualia  eft  proportio  ab  ad  ac,  talia  eft 
propoitio  OB  ad  da  • Rutfufque  qualia  eft  pro- 
portio BA  ad  AC,  talis  reperitur  proportio  da  ad 
Dc:  Ergo  ex  prop.id.lib.  5.  eadem  proportione 
rcfertjtfi«Bad  da  qua  da  adoc,  Seideuenic» 
quod  D A Ut  crus  minus  refpedu  albi,  & rcfpedu 
eugri  6t  crus  maius , dr  duo  munia  obeat . 


FRnlcurquoquej  Crus  quodlibet  e(Te  medion 
proportionale  inter  totam  baftm  , Sr  ilhm^ 
bafta  partem,cui  vnicur . Nam  oftenfum  cftiqubd 
luEbabetBcbafts  ad  crus  ba  io  triigulo  maiori, 
vt  eade  ba  bafts  in  minori  ad  db  crus . Sic 
ie  habet  bafts  ca  ad  cras  ca  , fteue  fe  habet  idem 
crua  cA^  bafts  ad  crua  cd;  Et  hoc  eueoit . Quu 
CA,ABcrurarunt,ftmuibarca,  df  duplici  munere 
funguotur,  ob  quod  pofluot  deferuire  pro  terrm* 
JK>,  & fundamento . 

THEOR,  IX.  PROPOS.  IX.  Earja. 

S/  duo  trid/rgu/d  iuoldterd  duobus  luttriius 
proportionata  habeant , O*  fecmium 
•unum  angulum  componantur  > ita  vi 
homologa  latera  fint  etiam  p^ralleU^ 
tunc  tertium  vtriufque  Utut  m nHam 
lineam  cmlnt . 

SlttrianguIunY  propof.  4.  bac  nige<'(Ii''*''^r  ^ 
COB  oigrueivfteiucoJloceocur,  vc  ab  oppo* 
ficum  angulo apndcaftt  parallelam  crUr)  coop- 
pofitmn  «qoali  angolo  t . Sic  ^nia  ac  parallelum 


cruri  DE,  quz  cquaEbut  angulii  nigerrimo  fpdd 
B,ftr mgroapudoOfq>oMiBCor.  Ec lueronceru- 
ra homologa  paralleid^N^ta^uod  crura  angulia 
opp<diti  cqqalibus  ftntproportionum,ant  funda- 
menta, aut  termini D«eb'enia  BC  ftr  Ct,qti»  re- 
manent in  roam  redam  euteodl  rqumoft  9«^ 

. Probatur  : Angulus  apud  a Qi|crrimus  , qui 
zquatur  albo  apud  c , quod  a c Inhdat  ifl  paraile- 
latUTffr  <;d ex  |0- pnini . Angnlua  item  apud  t 
nigerrimus, qui  nigro  apud  c «qualis  eft « Angu- 
lus tandem  nigerrimus  apud  c,hi  tres  faciunt , 
ctj-fint  angeli  ciBfdc  triaguliduos  angulos  redoi, 
ergo  nigerrimus  apud  c»  9c  albus  zquafis  nigqo  A$ 
& niger  cquabao^rrimo  apud  b etiam  Ipft  crynlt 
pqus duobus  redis.  Ergoez  pr^.iU.t.linex 
■o^rcE  in  diredum  erunt;  cum  etbcjahtj  cum  H- 
oca  ACg  vel  co  angulos  duobus  redis  zqualct  * 

B X P E N S I O lir. 

Deree^cdtione  Ultrum  in  fgnh  . 

Licet  hIc  folum  Euclides  de  paralfrlograin reis, 
ftrtrianmbs  agac,  cum  umeo  ftnt  hz  ftgu- 
rcomnium  liguratum  jol^,.bzc  expen(io  vide- 
tur ad  omnes  poOecx^nii , vtpoce  omnium  recw 
procationem  peruadans . Reciprocatio  vrrb.cft 
vtdtaimus,cilm  f^^mcqtum  propqrtiontf  eft 
Io  viia  figura,  terminus  reto  ciurdem  in  alia,  Sc 
In  hac  alia  fundamentum  ftmilii  proportionis  re* 
pertCBr,&  urminus  inprioriftta  rc  queiibet  com- 
bioatio  partim  iavoa  figuraftttpartiin  io  alia . 

THEOR. 


IN 


THEOR.  I.  PROPOS.  X.  Eocl.  14. 

ty  vnum  vni  ha^en- 

tittm  4n^ulum  paralieiofTdmmorum  re% 
ctproca  [unt  Uter4 , qtu  arcum  u^ua~ 
Ics  Angulbs . 

Et  ^MTurn  pdrallelogrjmmorum  recipro^ 
C4  (unt  tdttTAi  circum  ^etfUJtUs  4n?uloSy 
cy  vnus  ungulus  niteri  u^UdliSf  iiU  funt 
dtfsnlU, 


DVa»  pMe«'  btkee  h^c  |>ropofit{o  > 8r  fecun» 
it  primam  conucrdt  . Prior  Itaque  cft  % 
«loodfi  dentar  duoparallelogramma  cqualia.Quo 
Inropcr  MSguIum  angvlo  cqualemobeinetiUth^ 
babirara  qa^ac  latera  »qiue  funt  circa  arqualea 
«agnioa  rociproca « 

Siat  itiquc  redtoMla  duo  aibd  PQ  fcmt- 
aJbum.  Olcic  latera  norum  ede  reelpr^a » qux 
ambiaoc  Mfulos  ztpulea,  8c  ita  cAe  0A  hiHui 
mulbi  ad*  At  alcerina  alb>i  vc  «iteriui  laiua  ac  cft 
•dbuiuf  latoa  iA. 

AJ  probacloaem  rerb  prerapponendum  cft» 
qabd,  fi  duo  parallclogramma  vtitonittrin 
ce  cqaalifia^oior&,lupoeerfiee6ftltui}vc  keera 
ifl  voi  refii  coeant, arUcua  da  r.g.paraficl<^mi 
oatrmiaJbi  mam  re&am  faebt  cum  latere  ar  alte* 
rioaaJbi.  Hoc rerb coUigieur I propof.ia.tib.i. 
rbi  dicitur  iineai  rcAMafguloa  aquales  ad 
(Icem  cfficere>cdm  roi  coeunt.  Id^necomao* 
fuli  albi  apudAhuiusfint  zqaales  tum  paralie. 
Tognmmi  o* » tum  altccius  ao,  Sr  latua  da  , cum 
AT  penes  redam  lineani  fic  po/itum,neccire  eft,n 
cdaaaliod  UtaaAciadiredofflfitcamUtcrcAi^ 


SEXTVM  LIBRVM  EVCLIblS  ,jj 

ha  rt  proportionem,  qur  efl  c a , ad  a i imiretcir 
proportio , <]UC  tft  da  ad  AF.rraaognla  Ipf,  fore 
.«Iiiaiij.  Supponitgne  probatio  eandem  coqiltu- 

dionem,  qux  perada  eR . 

Probatur  ex  9.  tjninti,  fi  paralielogramma  aibu 
A o.  dr  DI  femiaibotn  aJ  nignim  eandem  dicent 
proportionem,  .(joalia  erunt  t fed  eam  dicunt: 
Ergonjualiafiint.  Wiair  trerb  argumenti  con- 
fiat; C^uia  paraileio^rjmma  eiufdem  altitudinii 
eam  dicunt  proportionem  . quam  fuat  bafei  ex 
t.  huiua  . Ergo  paralielogrammum  Ao  album, 
aliud  nigrum  el  proportione  fpeaabit , qui  fua 
bafiiAC.fpeaatbafimAanIgrIcdm  fit  eiufdem 
altitudinii,  ac  nigrum . Ideoque  afferaa  de  paral- 
lelogrammo  fenJalbo  d>,  qo6d  cura  fit  eiufdem 
alcitudinit  cum  nigro  eodem , eam  dicet  propor- 
portiooem,  quam  fua  bafii  ad  ad  bafim  ai. 

^ Sed  bafium  DA , dr  Af  proportio  , qud  fe  rtf- 
piciunr  ex  prufuppofitione  eadem  e(t , ac  ba- 
finmAc.df  AI,  Ergo.de  paralielogramma  album 
Ao,dt  femialbum  »i  eadem  proportione  re/pi- 
cient  nigrum  Idem . Quare  fune  .qualia  ex  pro. 
pof.  9.  Iib.  j.  dtata  • 


B 


•Boqnin  rcqutrttnr  angnien  id  eertlrem  apud  A 
effe  rqnalea  ■ dr  lineM  in  dircAum  nequibam 
pofitaa  efie . 

Quo  fuppofito,  producendum  cft  htoi  IH  rfq; 
dum  occurrat  iateri  01  produAo  In  t , iam  bu. 
bemus  mrallelogramfflum  nigrum  al  • 

'Et  fic  Probatur  propoT.  Paralielogrammum 
nigrum  efi  eiufdem  altitudmii.ac  album  Ao . Er- 
go ex  1.  propof.  huiua  erunt  iunicem  re  bafci , dr 
ra  erit  parallelasrammum  ao  ad  nigrum,  re  ac 
bafii  Ipmai  ad  Aioafimnigri.  dr  alteriuiDx com^ 
munia  . Eodem  paAo  phllofophare  de  femialbo 
refpeftu  nigri . Nam,  cfimfiteiufilem  iltitndi- 
nla  cum  iploiiigro,refpiciet  illud, rt  fua  bafisDA, 
IligTi  refpieit  bafim  albo  parallclogrammo  com- 
muntm  af,  trltque  Cemialbumad  nigrum,  rt  d a 
udAi. 

$cd  ex  7.qulnti,cfim  alba  purallelogrima  equa- 
Itf  fine  lnnlnm,cx  hpp.eidd  nigro  eandem  dicunt 
proportionem . Ergo , dr  bafii  ca  ad  bafim  aa 
eandem  dicet  proportkmempquam  bafii  da  ad  ba- 
fim AF . Qinre  latera  reciptoed  fe  refpideut . 
Secunda  para  primam  connettit  r afleritqueiqu&d 
fi  latera  da,  dt  af  ; fic  ac,  dr  ai  circa  angnloi  ■- 
qualeaapnd  a rccipruca  fiicrint  in  pcopottioQe 


THEOR.  II.  PROPOS.  XI.  Eucl.ij. 

t^ualium,  0"  vimm  vni  hdtn- 

lium  Mffilnm  trUngulotnm  reapne» 
fnm  later* , <jut  che*  aqutles  anguks . 
Et  £iMTMm  iriomilttriiin,  vnnm  nngnlum 
vni  *gn*lem  haienlinm,  reciproca  funt 
■ lattr*  t qute  Circum  tetfmdct  tmgnlot  1 
iHafuntitijuali*-» 

DEnturduDtrisngtilsz^ualu  bec  sibom,  R; 

nfgmm  ADB  habentis  sngafoi,  qni  sd  b z- 
^ualei;  Afleric^  8e  crura  fore  reciproca  in  pro- 
portione { niaufnm  effe  albi  crus  ei  ad  eras  nigrf 
BDf  ?t  crus  AB  eiufdem  nigri  ad  crus  bc  trianguli 
>lbi.  Quod , vt  orobec ; collocandi  fant  nH 
nodo  triangula  (e  ia  verticibus  tapgentia  *rt 
crura  vahuicaai  craribas  alterius  vasm  redam 
efficiant  V.  g.  lipItBCficut  erussB,  etao. 
Hoc  autem  ficrii  re  in  procedenti  dnimua 

propter  aoguJoa  arqaalcs  ad  b album , fr  mgrom» 
Coniungamur^oe  D,c , 8c  Eat  triangulum  niger- 
rimum dbc  • 


Probatur . Nam  nigrum , Ar  nigerrimum  tri- 
angulum funt  riufdcm  altitodiois  • cdm  conue- 
niatM  in  verticeb , Ergo  e»  propof.  i.  huios,'cam 
proporcionem»qusm  triangula  dicunt  ad  inutcem 
nigrum  ad nigerrimum  «dieenr,ftbafes  ab  ad  bc. 
Idem  dicas  de  triangulo  albo,  8e  nigerttmo  funt 
enim  eiufdem  aJtUudinis , qubd  conuentanc  in 
punito  c:  Quare  eir  eadem  ^ima  buiut.baGf  st 
albi  ad  biGmiDnig^rriifli  eandem  dicet  propor- 
tloaempquim  album  criangulam  ad  nigerrimum. 
Sed  tum  criangularo  albumttum  nigram  cx  prop. 
7.  quinti,  eo,  qubd  e«  b^poebeit  Giu  xquatia  ean- 
dem (Gcttotproportaoocm  adutgcrrtmamtErgo, 
S a 8e 
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&criis  E t»  ad  crus  ds  eandem  dicet  proportio^ 
nem>quafnAi  ad  . 

Secund)  t^erd  pars  Theoremicia  eft  conuerfa  pre- 
cedentis. 8r  dicit}  qaod  fi  crus  ei  ad  aliud  recipro* 
cum  Bo.dicat  eandem  proportionemiqud  refertur 
AiadBCi«qttaita  fore  eriaoguia:  Nam  ve  bafea 
lea  ex  prop.  i.  huius  erunt  quoqite  triangula  al* 
bum,&  nigrum  ad  nigerrimam»  cum  fine  eiufdem 
alcitudinis:  Quare»cum  eX  prop.  9.  quinti»  que 
eidem  eandem  dicunt  rationem  a;qualia  fine » fe» 
quitor  ve  aequalia  quoque  fint  trunguU  album»8e 
nigrum  cum  bafes  AI  ad  ac»  & BE  adao  ex  pne* 
fuppoficlooe  eandem  proportionem  dicant . 


EXPENSIO  IV. 

l>e  lineii  propvrthnttitet  fectndis 

Vidimus  primolibro  CeAionem  linearam {■ 
partes  fqualea : modo  klc  illam  Jntucbl** 
mur  io  partes  proportionales ; nec  tamen  TeAio* 
nummodlomoeakaccxpenfiooe  concludcmua : 
plurimi  enim  fune  { qui»  cum  non  fine  clemenu- 
rei,&  tanquam  prindpia  generalia  o6  fe  hsbeaot» 
nec  .Deccfiarlj  ad  elemeiiu  ipfa  percipienda  fiOK : 
Imo  multorum  cognitionem  fupponaoe  non  dum 
hauftam»rt  queant  intelligi»  ideo  ci  io  proprium 
triAarum  rdecimus . I^ic  autem  oecefiarium» 
m|iHmolib.  fecirani,«gereprifis  de  triangulis  | 
n hf  operationes  fecaodarii  lineatu  oftf  derdtur. 

PROB.  I.  PROPOS.  XII.  Eacl.*.'"^ 

'A  idd  ttSl  liiua  U^rtUnn  purum  4»- 
fern. 

IMperetur»vc  ex  linea  ai  auferraeur»  Vgiquln* 

. ta  pars,  tx  a ducatur  rcAa  aC»  rteuoque»  qup 
tamen  angulum  aliquem  e£datifiA»  & Jnnu 
linea  ac  tot  partes  ab  a incipiendo  fignentur 
quale*  afiigQats  ad  placitum  magoiuidJai»  quota 
pars  eh  ea»  qux  defideratur  detruncaxi»  vt  in  pro* 
pofito  exemplo»  alfumcnde  Tunc  quinque  parces 

3uia  quinta  detrahenda  eft » A ab  vltima  parte  c 
ucenda  eft  linea»  quat  extremam  alarius  a coo^ 
iuogatfiu  nfiat  triangulum  A^i  ..Huic autem. 
ipunAo  penolcimo  r parallela  agatur  ravcritque.- 
XI  pats  quiota  Jinen  A*  abfciTa  • 

i ■p.-.  •-.) 

il^  " 

Probatur . Nam  ex  propof.  3.  btilus  ea  pro* 
porcione »qua  refenur  ai»  adm»  ci ipA  av r^* 
pte^  ac . £rgo  componendo»  n docuit  argumen- 
tari II.  propof.  quinti,  ita  rcfpklt  aicou  par« 
tem  fuam  be»  ficut  ac  tota  partem  ruam  cr  • Sed 
CF  efi  qulnu  para*  coci  na  ac»  Ergo  & is  erit 
quinta  para  toUnt  ai  » 

COaOLLARIVM 

Hinc  deducitur.  & i CoroU.l.prop.4.  Pofle 
quoque  ab  aliqua  V,g^  pi  parces»  qualicua- 
que  placuerit^sufeui  • Si  Irneam  ducas  ei  paralie- 
lam  maiorem  il>Quam,qu(fic  a?»  eamqu^ui* 
das  in  panes  qualcumquc»  £.g>  In  duas  io  de^ 


Inde  extrema»  8r  omnia  puAa  diuifionoiB  ad  ideni 
quodeumque  punAum  c,  ducas»  quod  fit  vitra  li- 
neam dtuidendam  minorem  di  itaqibd  iome- 
dioipfa  reraaueat » & Imcn  in  punAum  c conoe* 
nieotespeream  tranfeant»  vt  funt  pc»  8r  oc»  A 
AC  . lAsr  enim  diuident  lineam  propofitam  oa 
in  partes  proportionales  ijs  parcibutsqiM  in  ia 
fecimus:  Erttque  dh»  hi  in  linea  di»  vt  vo  ad 
AO  io  linea  IA } quod  ofieoditur  indpio  CcmU. 
B.propoC4.cniesfigaramhie  adhibemus»  V 1 

PROB.  JL  PROPOS.  XHI. 

... 

Vdtdm  rtBdm  iincdm  infeffam  fimdtm 
fecdrciot  idtd  dUaA  nUdJ^diutrit . 

Hac  ferre  c/l  eadem»  qaxfflperioei  problc* 
mace,  SU  reAoAiifeeaodt  incoi  partea» 
qu«  proportionem  eam  inter  fe  femcni  • qnam 
panei  alicoint  alterius  date  imer  fc  confcnMoe. 
Coaftitnatur  itaque  r«Aa  ifiigaau  ac  uB  modi^ 
vtfaciat  cumdJuideoda  angulum  A^dr  inaAitei- 
tsemitatibuf  Jioea  Bc»ad  hanc  ai  i puAia  dtuifi»- 
on  r»A  c^ducanuir  paraUebr  bm»A  ^m.  Nam  Ibea 
Ai  eritdiuifsiTtpropoCiepofcleyin  parcei  fimi- 
leaiioceAC»  vcqiieldpcnbtciiridacKiir»op«i- 

AataWA»P«nll«l«»  rr:-.  * 

-II,  - ^ - • -5  >•<  ';e  t .ic;^ 


Probator.  Nxm  ex  propof.  t.  huius»  vt  efi  ai 
ad  IQ^»  ita  fe  gerit  para  am  refpcAu  pa<^i>  **  ^ 
go  proportiones  faut  eadem  proportione  am»A 
MN»  qua  erane  partes  ai  ad  pq^ 

Eodem  modo  valet  argumentum  de  parte  pqj 
8sqp«  que  lottlcemiamproporuoQcm  fer^abunt» 
miam  io  linea  puoAata partes  pLi  &i.eob  ean% 
dem  propof.  huius  3. 

Sed  panes  poaAate  pl  » & lo  funt  equalct' 
partibus  uM*&  AI  expropoC  32-  primi»  quod  in 
parallelis  lineis  figoatxfiac,  8c  i parallelis  cRe- 
dUi.  Ergo  etiam  pq^  A 09  iuOioc  proportione-' 
Jea,vcMN|&ni»  ^ , 

COROLL  ARI  VM 

SOlligkurhoc  rnodope^  fecari  ab  (ectm*^ 
dum  propoiuonem  quamcumque  datam 
irum » fi  prtfiii  fignemus  io  ac  indetcrrnuaiU 


«aa  parces  habeotes  eam  pioportionem^u|m  to* 
lumus»&C9cera  preReocur»vc  pnusiquando  iiaei 
AC  vt  in  propoljtionciprefuppaocbatur  U diot(^ 

COROJULARIVM  ■ ' 

Colligitur quoqueiinca%siuaapn^rtiopijl* . 

ter  ingeminispjaaAiidiuifaa  b^requoq; 
inter  medias  fcAiooum  proporcioqalei  V.g.  di-  ’. 
uifa  AC  inq^nlmirum  jaduaaceniaapene«>8c 
lo  p nimirum  in  fuam  cerua|qj>ancm  ibcenoedia 
feAioott  cric  cim>4>^ec  proportiqn^  eum  > 

AP,  feu  qcjquani  d)c^iotcrme^  fe^ioouniMH 
‘ ad 
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ad  4M  »v«i  N»«(i  fif  AI  /t<iiilicer  in  eisdem  propor» 
ttoiulfs  parcet  frcrrur  in  m > Sr  m # Nam 
iibtliaeiiyn  facLmc  aa^wluia  ia  a idem  l^ood 
>n  propoiicmne  etnlieauiniui»  valebit  argumcQ* 
luoit  vtpacec,cuni  iic  eadem  figura* 

PROB.  III.  PROPOS.  XIV,  Eucl.  ir. 
datis  re^ts  Itnds  tfrtUm  fro^r' 
tionalcm  imenire . 

SIOLduar  reSc  AitBr  ac,  ica  d>rpo(it«,  rt  an> 
gulam  Io  A confUtuanc  , producaturque  ea, 
^am  volumua  cooBittfece  pro  aoeecedenci  V.  g. 
AC,arta  parte  produdl  capiatur  cQ^nqaalii  alte- 
ri A«y(]uam  volumus  elTe  requentem  . Duda  de- 
inde r^a  id  excremicacet  »c , ei  i punAoci.  pa> 
ralicia  agatur  , que  iaoeniat  in  P lineam  ai 
produ&am.  Amrmat  propofitio,  ivrm/amprt- 
nimirum  eam  dicere  proportio' 
nem  AC  ancecedentem  ad  ai  reqooacem  qod  ref- 
pUk  ipCi  ^ fe^uena  ceruaa  fubrcqueaccm  i?« 


Probator . Nam  <x  peopof.  i,  haioif  Iu  prn^ 
portione  refertur  a c antecedens,  ad  ca  requeih 
temin  priori  crure  AQ  ,vt  Ai  adtf  ttfermr  ^ 
fecundocrure  Ati  Sed  Antecedent  ac  iu  reftr^ 
tur  proportione  ad  cq^elut  ad  ai  ancecedeni  fn 
poRerlbriffuref  CquidcmAi,  Arcct/xcooRru- 
dioae  fiyic.  ipqualei)  £rg9  eam  proportionetB 
cz  7.  qninci,  quam  dkit  antpcodeiu  ac  ad  ai,  fe- 
qucoumfiiam  dicet  quoque  ai  adtecedent  etiam 
ipfa  ad  V fequenum,  & uc  ai  erit  me<^a  prqpor- 
tioailit : Nimirum  (equent  refpedu  Ac  anteie- 
deocat,8;  pariter  antecedent  lefj^dp  fubrequftU 
V,  Ac  ii  tertia  proportionalit»friC|Tt  toI.  P^oj^ 

COROLLAKIVM-  * 

COUige  eodem  modo»  8e  quartam  propor* 
tionaiemi  6r  quaCcunque  a^at  poCTc  inueoi- 
riinimirufi  poRerioribut  duabiUfUrtu  inuenia- 
tucpcoportionalis  regulapratced.  Ibuenta  enim, 
cumcribat  priat.inacacit,quacuor  erunt  pio- 
portiooalu  , d fic  Ii  alias  cupiat  fenper  eadem 
prail  rteria  • 

PROB.  IV.  PROPOS. 'jnr.  Euc.lt^ 

Trtiar  lUiis  nSh  lineit  proptr- 

ttantlim  n»tnire . 

DVas  habeat  Ilneai  ab»  & ic»  quas  io  dire> 
dum  collocdsit  ica  vt  Ttum  redi  conlli- 
ftunc  ACirellqoa  verb  ad  Iu  coUocemr»  vc  fKiac 
angulum  quemcumqueln  a cum  primi  ab.  Sic 
verAfipnricndAquacu  proporttonalii  iUi  qubd, 
Acut  AI  proportionf  habet  id  ic,ica  reliqua  angu« 
Ium  l«cIeaiAO»cuinAlI^  repciiemin  proporuo- 
nacnexiRac.  Coniungciuqne  extremitates  d,& 
I redi^  iD»&  huic  coaiuugeoti  i pundo  c duc 
parAllelacp,a)u«occorrtfU^  APprodudamin 
M . Nam  D ii  erit  quarta»  que  qo^ritu  iU|  vt  ro* 


dem  modo, quo  fc  habet  aoeecedensAi  prioris 
«ruris  ad  fequentem  eiufdcm  ic  . Sic  referatur 
antecedens  poAerions  crnrb  ad  ad  Tequeniem 
ou  in  propoxeione  • 


H 


Probatur  faciliter  cx  a.  propofitione  huius: 
Cuan  enim  o«  Itt  ex  conRrndione  parallela  ad  ch. 
£rn  Acut  teferTUr  ai  ad  ic  In  priori  crure  i Sic 
refertur  AD  ad  dii  iapoRcriori . 

COROLLARIVM, 

COll^e  cnm  Pappo  . Quomodo  reperlre 
poms  quartam  proportionalem  s que  lic  ad 
terthm , vc  prinM  ad  fecundam  Inuerfo  ordine . 
Nara  inoerfo  ordine  tertia  ad  crit.coniungenda 
-«ba  ad  extremum  pdme  A, fed  ad  ext^cmumi^li 
fiesnndr,  vt  pet lineas  pandatas  fadunl  videt.  8e 
itterts  minafcnliiDOtareieR  enim  eadem  AO.  qu^ 
id  • Naro  tunc  ex  eidem  pn^of.!.  Acut  antece- 
dens» dr  prima  ai  fe  habet  ad  11  fecundam»  ita 
qntCa  b»  d fc  habet  ad  tertiam  d a . 

PROB,  V.  PROPOS.  XVI.  Eucl. i| 

T;  ^ ''  A 3 

Dtulfits  datis  rtBis  lineis , mediam 
proforiionairm^pmenirei'  'i 

SltdujE  redr  Ai»>dt  ic»  quibas  media  propo^ 
tiorialis  inucnienda  Ac,.  DIfpontaeur  in  dirn> 
dum  ka»  vt  Aaot  vm  linee  ac»  quam  bipinies  in 
Mf  in  £^one  1 fadbvntro  iaccruAliovrqueud 


extreniitatem  alterutrius  extenfo  V. g.  a» (emi* 
circulas  defcribacur  ado  . Deinde  fuper  1 cfrga« 
tuf  perpeudicuUris  1 0 .•  Nim  h<c  eiic  raf^ 
dia  prc»orcionalts  inter  ai»  &r  ic».quod  vt  pro- 
btvnr  durends  fubt  r^dar  isD.  dc,  qu>  cx  pro- 
pof,  iS.  certtj  ftdeot  anguium  redem  in  o . 

Probatur  verb  prppo|icioc^  CoroU.propof.  8. 
Nam  d b cadit  fuper  baAm  angulo  reooco- 
ti  Drubcenfam:  quare  imer  duas  eius  portiones 
AI ».fc icerit  media  proportionalis.  Angulus 
vero  Dpundatis  fidutA  redus  cA,qu6d  in  femt* 
ciEculo  ex  propoC  iB,tcrcq  cxiRac  • 

C O R^O  i.  L A R I V M 

H.Inc  cR  . Quodperpcfidicularis  excimafti^ 
per  dumetrum  i quocunque  pondo  elos>Ae 
medium  proportionale  inter  duo  diamccrt  fegoid- 
t4»Ttclard  cooRat,cumespropof.»ft.  ecrtij  letnr 
per  Aoc  angulus  redui  Ac » quoquo  pundo  cir- 
cuAferauia;  vmex  ciut»«eperiacur« 


PROB. 


I 4t  T R A C T 

PRO  ».  VI.  P R O P.  XVII.  Eucl.jo. 

Propofium  rtdam  linexm  termtuttm  tx- 
tremi,  £5"  wediiralhtu  fecrure  . 

TC  refiaAitfr  ex  i^.t.s.  fie  feAa  Inc  ita»  rt 
Cj  rcdangalum  fub  tocl  AB)  & minori  fegm€- 
to  cB  contentam)  Htxquale  quadrato  ex  maiori 
fegmeoto  AC  eredum.  Dico  hanc  lineam  extre- 
mi ) & medii  ratione 
dfe  Tedam.  efiequcAB 
totam  ad  regmentum 
mafia  aop  ? c f^^meop, 
tam  idem  ac  ad  minu 
BG  in  proportione  re- 
peritur. 

Probatnr.'  <^oonii 
enim  quadratim , fcu 
paraJIelogramum  ni- 
grum ex  maiore 
mento  a^  efl  xquale  redangnio  nigro  ex  minore 
fegmentO)  6r  tota  cdFcdocoerltBD  tota  rccipr^ 
ex  propof.  lo.  huina  ad  oh  maiut  Tegmeotna^ 

VI  CAi  idcIfxqualitcHadoaregmcncamttunna. 

V nde  eum  tota  ita  fc  habeat  ad  iegmentum  nudoa» 
ri  fegmentum  maiua  ad  minui,  linea  ai  in  o erit 
feda  extremi)  & medii  ratione  cxhuiuidef.j. 

expensio  V. 

Ve  ^quip^jiHtiafrtftfrtioHdlimn  linedr$tm, 

HIe  agitur : dada  lateribtnproportlonaKbOi, 
vel  quatuor  ^ veJ  crtbna,  quM  poIEnt  duo 
rcdangulaxqoalia  confiituere,  eelqQadratam)Ar 
xediogoIumlicetiDuiecmfioe  inxqaaUa,  Per- 
tradarur  itaqncdc  linearam  proportionalium  c- 
qaipocencia  io  genere  • 

THEOR.  1.  PROPQS.  Xyiil. Enr.td. 

Ii  SiquatmTuB^tUneMpTQpmiomdtsfiKTint^ 
^Hod  fuh  extrmts  comptthtndttmr  re- 
iUnguliem  efl  it^nale  tllt , qttod  jub  me- 
dijscomprehendstUTy  reHangulo . 

fitb  extremis  comprehitt/um  reiUmgih 
Ium  4qu4te  fuerit  et\  quod  fuhmed^s 
conttuetur  reBuufiUot  tlU  quutuor  re- 
BdC  froforttorudes  erunt , 

SJntqnatuor  rcd«  proportlonaJei  a,»,  c»d, 
Dicoprimb  ,11  ez  A»  I^D  extremis  redaogv* 
Ium  componatur,  tc  cR  aJbnm  oa  , 8r  ex  medijs 
aliud  redanguium  nigrum  bc,  hzc  duo  redangula 
fore  aqualia.  ' .7  - 

Probato  t . A ngull  funt  xqualeAilger,  & albua 
- ea  A,  vtpqte  redi  latera  qaoque  reciproca  pro» 
portionalia  ex  hjrpocbefi , nempe  (imili  propor- 
tione refertur  ex  dei*.  *,  buiui  poad  ac,  rt  ba 
ad  AP)  quia  fic  m viraque  figura  te.  minui, 8r  fnn» 
damentum  relationis  cU . Ergo  ex  lo.  buius  par- 
te a.  redangula  album#  nigrum  erunt  xqiuUa* 
Probatof  fecfida  pus,qux  cft  cuaiierfa  priorii; 


A T V S X.  • 

nimirum ,qabd  redangula  xqnalla  habeant  redis 
fub  quibus  continetur  proportionales . Colligi- 
tor  rerb  probatio  ex  prima  parte  prop.  le.  Nara 
eum  bic  habeamus  angn- 
Ts  ios  ad  A oigrum)dr  album 

f"\  I * xquales,  & reciproca  Ia- 

I I I f f 9 nimirum  Te  fimi' 

i 1 j J proportione  refpicicn. 

^■ppA.  IcS  tiapolineam  AC)rtBAlu 
neam  AT;patct  Uncas  c0*e 
O propoitionales  , 9e  ro 

efic  ad  AC,  vt  BA  ad  ab. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XlX.  EncLi;. 

Si  tres  reBd  lintd  proportiemdes  fuertnt% 
teHongulum  , quod  fub  extremis  com- 
preUmitUTi  uquale  eff  ei  quadratotquod 
cmfnebendUm  /ubmedu. 

Et  i contrurio  fi  fub  extremis  ivmprehen* 
fum  reBangulum  uquatr  fit  ei  qutdra- 
to , quod  d med/a  defer ibttur , iQu  tres 
Imtd proportionales  erunt . 

Slot  tres  Hnex  A,i,c  proportionales  ita,vt  qua 
proportione  refpicit  a requemem  a.fequent 
«oque  rtrpldae  iubrequeniemc.  Dicic,qu6d 
fi  ex  extremis  a,&  c fiat  redanguium  Bc,  & 
a media  c fiat  qoadratum  q.b  ,*  Quadratnai,  ftr 
redangulam  fotura  efiexqusiia. 

Probitar.  Qnia  accipiam  pundatiffl  AQxqiii- 
lem  medix  B . Quare  eam  proportionem quam 
dicit  A ad  pundatam,  dicet, & • ad  C «-Cum  Mgo 
Cnc  iS  qnatttor  proporrionales, patet  ex  prxced^ 
propofitione)  redango- 
lum  qaadratfi  bq.  es  pan- 
dati ) 8e  linc^  » , xtma- 
libuSfdr  medijs  confiltu- 
tum , efie  xquilrrtdaa- 
gulo  ex  extremis  c,  & a 
confihuto  ex  ant. 

Secunda  pars  cpn  ucr*. 
th  priorenk  eodem  fan- 
damento  llnex  pnndatx  prxfuppofito,ar  eodem 
argumento,  qui  fecunda  pars  prxeed.  Tbeofcma 
probata  eft;  com  enim  xqualia  fint  quadratum, 

8r  redanguium,  erit  proportio  b a ad  pandacAoi 
qualis  efi  ba,  ad  ac,  fed  pundata.&  ba  fqua- 
lea  foni,  ergo  erit  ab  ad  ba,  rt  ba  ad  ca  , nimi- 
rum  trium  proportionaiiom  A>*)C  • 

EXPENSIO  VL 

De  proportione  duplicot* , O"  compojit* , 
qitamfigiareituerfepoffidentrefpe^ 
Uterum  homologorum . 

COmparantur  In  bac  Expeofiene  latert^gn- 
rarum,  eumfimilium, tum diffimiliutniQ- 
uicero)8r  quam  proportionem  obtineaot  confide- 
racur,  rt  ex  inde  cognito  genere  figurx»fr  pro- 
portione laterum , fadliter  etiam  inocefeae  pru- 
porcio  iplanun  figuraram , rei  d cootri  • 


THEO- 


^ . 


IN  .SEXTVM  LIBRVM  EVC^IDIS 
THOa.  I.  PROPOS.  XX.  Encl.io. 


Simili*  iriiDgul*  inter  fe ^unt  m duplic*- 
la  rxtione  Uterum  homologorum  . 

DVo  triangula,  vel  dnai  Rgliras  habere duplU 
catam  proportionem  heert^m  hotnologoru* 
nlbt)  aliuij  eft  • quini  quAd  ita  fit  figura  ad  figu> 
raro  proporcionata , ficut  inter  tres  lineas  pro* 
portionales  prima  linea  proportionatur  ad  tertU» 
ita  enim  proportio  duplicatur  gemina  vice  • nam 
dicicurficut  eftaateced«o»a4le^neoteai»&  ecee 
prima  pr<^rcio,lta  e(l  Tequens  ail  fubtcfjuentea 
«ccc  bscuoda:  V.  g.  fi  bafis>  qu« ponitur  antpce* 
deos  triangulorum  ficnlUum  fioc  ve  i .ad  i.rcqu«ii- 
loiuirUnguIa  erunt  inulcero  vc  i,  ad  4«  ninunam 
icpetaudo  proportionem  gemina  vice : nam  ficui 
ft  habet  i.  ad  a. Iu  propocclonatur  t. ad  4. 

Duples  autem  poteft  efie  caTus . Naro  vel  Li* 
tera  homologa  fune  cqualia  > ^ fic  etiam  figurc 
erunt  «quales,  curo  «qualia  cepetitis  propoctio- 
robuaiempee  «quo  nodo  Te  habeant»  & fi  volo  re* 
pcncc  alium  numerum » qui  dicat  proporiioncmt 
quandieit  a*  ad  2.  non  pofium  repenre ; nlfi  a» 
atennproportio  efiiwquaUtaeisi  tunc  difhcul* 
taa  «U»  $e  Id  demonllrare  oportet , ■*  :L 

, SintergoduotriangulifiroiUanigrum  »8:  a(* 
bnasADB»  abfcindaturqtte  ex  propor.14.  bafihu« 
A%  fle  V"  tertia  proportionalia  mt  la|are  a a fiil 
AC)  duciturqoe  reda  oc,  erttque  triangulum  as^ 
precandum  priiils  > & demonfirandum  «quale  tri> 
angulo  nigro  antcqaain  ipCaA  >propofiuonem 
probemus* 

V'  . . ,'Uabo^  . • '«j 

»my  «dt  I» 


h.  rt’i 


,!  .(ij  .iL 

Probatur . Es  hjrpothefiiVt  eft  ad  ad  AB,ita  eft 
LM  ad  LN  fUgo  'fetptHt4^p  fxfp*  lib.^ . trit  fun- 
damentum AD  adfundamantumtM)Vi  terminus 
40  ad  cenain um vt -c^i  ad  lm>  iia 

RF" 

poniQpq  fprnilmdqhifi  A»  adi.H,,vot,>i 
Ergo  hxc  trlanguU  habgbual  lucx 

rarcciptocaii  Stqui4cn.^M^4Alacncumpri^l«  cp) 
bioationisi  flr  urminua  alteriufieft  I9  ya»  tri^n,' 
mIo  4D,fle  Af^9e  corndaua.pCM|4>^p4a9»e°tu9*<l» 
tMimd««l)iAaliotrijagalO)«iniicum  nLi&lm. 
^^uuobrOBi  ex  it»  buius  eruac»tcuagula  «qualia 
piMsdatttnH  quod  «quale  f^unus  nigro  ^ clarita- 
tip  ^etia^  & crian^um  aoci  *im  fuppofito.lta 

pfopofiuo  L r L 

Probatur.  TrcaUo<«tiumuwaAabartS)ba^ 
LM»  flr  LNbafi  AC  eonunuaro  dicunt  proportiopet 
Vjgde  Cicpaduia  fupeiidseapllc#a  A««dAC  du- 
plicatam dicet  proportionem  : Sed  'irUngulun 
album  maius  adi  eam  ad  nigrum  refertur  pre^ 
porcionC)  qui  bafis  ai  ad  bafim>AC  t Ergo  dupli- 
ca nd  Illud  proportione  refertur  . Afoiarvero 
rfrj^Muieroi  oKenditaT)  oimirum  i^uoJ  triangulum 
ADB  ad  nigrum  rtferatut^vIbl&ABadbafiro  ac. 
Quia  triangulum  maius  album  dicit  cam  pfopor- 
tioaemtd  nigrum, quam  dicit  adtrilgulum  acdj 


quia  Um  b«c  duo  triangula  nigrum  • & aco  pro. 
bata  Aint  «qaalia , fed  ad  trunguliw  aco  dteit 
proportioncm,qujm  bafis  ab  , ad  bafi^in  ac  ex  pri- 
ma huius,  quod  in  eunJem  verticem  o finiant» 
Ergo  refertur  quoque  ad  nigrum  el  proportione, 
qui  bafis  AB.adwfim  ac  duplicata  ab  afi  bafim  ln. 

THEOR.  II.  PROfOS.  XXI.  E«L»3 

StmilU  polfgon*  in  fmtlU  trijngul*  di. 
■uidiiMur,  (f  numeri  ufiat:*,  (yho- 
molog*  loiit , CJ.  polygon*  duplicocnn 
hnbent  eum  rationem,  ^u*m  huiet  Utus 
homologum  ad  latus  homologum. . 

Q Int^Ijgona  fimilla  albun^  & nigrum  hahei^ 
t J tia  angulos  «qualeS  fingula  alba  fingulls  ni- 
gris» vt.A  angulo  B,  flr  c angulo  o > flrc.  :»ic  & la- 
tera proportionalia  cir. 
ca  angulos  ^qualcsy  g. 
; fit  AC  y ad  BO  ) yc  Bq.ad 
B fi  . Dicit  pro  prima 
parte  hte  duo 
dutldi  in  rnaBgA/ujva»*- 
ha»  ^ «wmere  ^ 

Nam  ducantur  redt«.ab 
vno  Bngulo>adr4'-PM)p- 
^ofitos,  vt  ab  angulo  olinez  oe,  ox»  fic  ab  aogu- 
c re^ci^^.q:^  eruotque  triasgula  oumro^f 
^afU»  vt  patet.  ProbMaritaque,qubdh«c  tri- 
an^afinc  fimitia:  Nam  primb  dlx  nlgfot  cft 
fimile  triangulum ccH  albi  polpg  >ni . Katio  ell 

auia  auguj^^  n|g^  elbofl  iflt,  evn 

foslateralex  hjrpotbefi  funt  proporclonaiia.Er- 
gq  ex  prop.  fl,  ^dff*i. , triangulum jaus»  efi.^- 
tnrte  trlan^lb^R  . Vcide  etiam  annK  refiqilt 
cruQt  «qnalrs  V.  g:  bfhid  t;  0rn  in  MMbMan- 
golis,  flr  ex  propoCj^hqtii»  iuera  ax . flr  ch  , vr- 
pote  angulis  «qualibnsinxquianguiiS  triaugulis 
qppqficaerun^  ^pS^lp»»,ideo«ric.pK4^|^V 
LXad  GH*  S^^ob^a^nitudlncm  poljcgopoain^ 
Vtirt  ».ita  Eigo.wpqua 

erit  vt 

Ibs  9puJ  K tptus 

Ju^ue  aa|>'^i  W 


»ngpTo.apu'd  41 , d!.  «tca 
^iA»  4f  reliquis  ah Jfiargu- 


habeat  «quaJem « 
l^qs  proportion^ia » 

tqentabicur  . ’ ' / Wt 

, R'rob.2.  ciTe  bomok«a  tods.Ni  ttiangulf  ul- 
ghira  O L Cr&  c p ^ aUapm  ^Bt  firoUia  inter  jE^ 
idpoque  halKbunt  duplicatam  rationem  lacerum 
boroologorum  oxA  CH  eX  prec.  Se  etiam  eandem 
hajicbunc  dupUcitam  rationero  triangula  finalia 
DEX  nigrumyS;  CQtl  albu(D»qiiodcoilem  latere  dk» 
triauguJa  nigre,  & eodemCK  uunguUalha  pr«- 
dida  mesUlan^*  Qujire  triangula  OLx  nigruia 
ad  albam  coii  eani  habebit  rationem,  quam  eri»- 
gulum  nigrum  Ofix  ad  albumcQii,Ttpow  cturJcn 
proportionis  lateris  aJlaCus.^uplicaum  vt  dixi- 
mus Trad.p.  Def.  a 7.  in  line,  8e  idem  fiet  argu- 
mentum de  reliquis.  Cum  ergo  fint  proponio- 
lialia  triangula  polygoni  fugri  uianguliaalbi,iu 
vt  omnia  fundamenta  proporrionuin,  fcu  anteeo 
dentia  fiot  in  vnoySr  confequentia,  Icu  termini 
ia  altero  . Ex  propofitiouc  vero  «7«  qumtuvt  cfi 
* vouro 


C; ; .'..-d  bv  Goot^I».' 
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»num  anteceJeni  •dtnom  conf«<jueBii  Ctc  fuat 
omnia  antrcecicocU  ad  omnia  conrMuentia.erunt 
omnia  triangula  nigri  polygoni  ad  omnia  albi» 
nempe  totam  aJ  tocu  in  eadem  ratlone»vc  ali^ood 
nigrum  tri|Rgutam  Tuo  correfpoodeati  albo . 

Probacar  tandem  tertia  pars;Qdod  polygonam 
•d  polygonum  Ht  in  duplicau  rwooe  lateris  ho> 
mologi  ad  lata?  homologum  . Probatur  inqaam. 
Quia  ita  eft  polygonum  nigrum  ad  album»vt  tri- 
angulum V.  DLK  nigrum  ad  albam  Itmileccn  s 
Sed  fimiliatrianguladaterum  homologorum  du> 
plicaum  habent  rationem  ex  prcecd.  Quare  etia 
polygonum  nigram  ad  album  duplicatam  habe» 
bit  ratioiK  laurum  homolc^orfi  y.g.KL  ad  ch  . 

COROLLARIVM 

HlnceRiquod  fi  foeriot  tres  linee  propor- 
portionaleSy  et  eft  prima  ad  tertiam»  ita 
effe  polygonum  deferiptum  fimile  Toper  fecundi 
ad  polygonum  fuper  tertiam  deferiptum » vel  po> 
lygonum  fuper  primam  ad  polygonum  fimile  fu> 
per  ferandam  deferiptum  ^ quiaenim  prima  lin^a 
ad  tertiam  daplicatam  habet  fecunde  .rationem^; 
PolygoQom  verb  fuper  primam.dehneatum  habee 
daplicaum  primz  lines  rstiohem  ad  polygonum 
fuper  feeondam  formatura  j patet  r nm  fic 
civfdem  proportionis  lines  primz  ad  fecundam 
duplicata  proportio  prime  eiufdem  Unes  ad  ter- 
tiam» 8e  polygoni  fuper  primi  ad  polygoad  fuper 
ferudidaplicata  ^oo^{i<|itbd  erir  cadi  libeg  primg 
ad  lineam  tertism  > ^«am  polygoni  adpolygo- 
gonuffi  proporuo . 

THEOR.  lU.  PROPOS.  3^X1.  EOC.IJ. 

fatOtlofftmmijmtr  ft  eam 
haittil  ruiiamm,  fu  (X  fnporutiu 
' laterum  eemffunur , 

QVinritu  coaipefim  i^j^ilicrliu  lubet 
rnkmcmt  ^ili  nc  illw  rccuaii^in 
*vium  proportionem  refp!tjr»ied'recaodti/nplu- 
ves»  V.  g.  linea  dt«itpropoft|nnem  ad  aliam  tan* 
quam  lo.  ad  y.  ita  vt  ffliooret|f  fuperet  medietate^ 
I>eiode  hsc  minor  ad  minorem  fc»  dicit  propor* 
tionem  tanqoam  y.  ady.  Tlla  malM  lo» 
panium  fqualium  habtk  ad  flaeani  tflum  partium 
radonem  compofitam  | nimiruih  eattf»*  qus  efi  lo* 
ter  y.  dr  y.  etr  inter  y.  Ar  lo.  ita»  fi  rcl]piclac  illam» 
iic  dum  fuperaodo  nm  medietate»  vc  fuperat  y. 
fed  iofuper  eam  fuperaodo  duobus  quintis  vt  y. 
fuperat  y.  vt  diximus  trtA.  9.  pr.  pan.  def.y. 
Dkit  itaque  Eoclidea»  qubd  paralttlogrmms  S- 
(jsaiotM  dugniorum  eam  proportteum  habent , qoz 
«I  latenbus  eomponitur : nimirum  aream  redi» 
Jinci  ABHt  i ne  dum  ciTe  maiorem  redilineo  ne 
paruo  proportione  «quseR  inter  AS»  Asc  hoc 
cA  dupla  t fitdSe  ea»  quzeA  inter  dn»  8rto » qus 
cA  E.  g.  5.  ad  y.  Quamobrem»  fi  oc  minus  redl- 
lineura  continet  tf.  Rhombos»  ne  dum  ai  eoa- 
cinvbit  10.  Rhombos»  quscA  proportio  y.  ad  y. 
Sed  inruper  alios  10.  mairum  10.  qus  cApro* 
portioi&i.  EtitaRhombus  ab » dJek propor- 
tionem mjltipiicem>quta  bia concinet  Rhombum 
i>c»fc  infuper  proportionem  fuperparticulareni 
biparcicotem  fextas»idcA  femei»Arduas  exeios  lex 
partibus  • 

5^°^  fieri  comparatio iater  ab»  dBO 


A T V s X.  ' 

latus  pro  vna  proponiqoe**  * »c  pro  alia»  A 
idemeiieniet»  vc  funtio.  8.  d.  vel  tf.  ly.  *a* 
mi  namque  proportionem  babenc,  quam  y . ad  B. 


&4  ad  y.  fecundi  vero  proportionem  habent» 
quam  1.  ad  y.  6e  deinde  y.  ad  4.  Vt  autem  pro- 
pofitlonem  demonAret » coniungit  rediliaea  ad 
apicem  b,  angulorum  squalium » ita  vt  io  redam 
vnam  conueniant.vt  fecimus  fuprapropof.io.  Ia* 
tera  reciproca  As»dr  >c  ficut^acus  bd  eum  bb:  pro» 
lungenturque  eodem  modo  litera  tc»  8r  nb  » do- 
nec fibi  occurrant  in  o » 8r  conAituatur  rcdiH- 
neum  nigrum  lo  . 

Probatur  reddieum  matua  ex  i.  huius  dicit 
eam  proportionem  ad  nigrum»  quam  dicit  latnt 
ABsd»c.  Nigrum  vero  dicit  eam  proportionem 
ad  minus»qua  dicit  ei  aJ  sD>ob  eandem  alcicudi- 
ofifed  ex  pr.p.y.def.t.  redilmeu  maius  adminua 
dicit  proportioni  compofi  tam  ex  fua  proportio- 
ne ad  nigrum>  A nigri  ad  minus : Ergo  dieic  etiam 
proportionem  compofitam  ex  lateribut  ABadtc 
pro  prima  proportione  componente»  BB»adnD 
pro  fecBodiu 

COROLLARIVM  I. 

COIlige»  Quod  eadem  eA  ratio  in  triangttKt 
hahentii^s  vnura  angulum  alteri  squaleas» 
vt  eA  videre  in  triangulis  bdc»  R Ati^  cdm  enim 
triangulum  fittnedietas  redUiael  in  eadem  bafi, 
Se  eiufdem  altitudinis  lequirnr»vt  triangula  eun- 
dem angulum  habentia  eodem  pado»ac  redilinea 
fe  habeant  id  inuicf  • cilm  ita  fe  habeat  duplum  ad 
duplum»ficnt  medietas  ad  medietatem  ex  pre^of. 

COROLLARIVM  I|, 

* OlIigitarqBoqjqubdvedrairitngufaom* 
Vv  Qta  eiufdf  altitudinis» AbaAt  fiik  sqtto- 
Ha»  ficati  dfaralleiogrammd»  frqulturiqhbd  tri- 
angulum V.  g.  BCnfcbabeat  ne  dum  ad  Irianm- 
uml  Ase  { fed  etiam  ad  quodcunqoc aliud  eiufdem 
altitudinis  ,Brbsfit,  ytpofe  Illi  squalibus  eodem 
modoi  ficut>8r  quscufiqoe  triangula  eiufdrm 
altitudinis»  ac  triangulum  maius  aBe» quia  fune 
Ipfi  squalis»  refpideni  icn  triangulam  miMIiflr 
qobdeunque  illi  squale»  vt  fiintei  omnia»  qu« 
cum  hoc  minort.eiufdera  altitudioit  ruoe»Srbafie 
eadem  ratione  * quare  verum  erit  illud»  qtibd  dlf- 
Aciliori  arguoMneo  demooArat  Cocnmandimts, 
triangula  inter  fe  rationem  habere  compofitam 
cx  proportione  bafium » 8r  aiutudinnni  a Ir  idisn 
dicas  oe  paraUelogrammie  • • 


EX- 


IN  SEXTVM  LIB 

EXPENSIO  VII. 

De  f milium  fieururum  notione, if 
effiHione . 

TOta  bcc  quzflio  de  ft»uHs  Hmilibat 
CAgnofcrnitiscft*  8e  id  cx  quadruplici  pria> 
dpio.rea  loco.fcilicet.vcl  ex  cognitione  Uterum; 
yel  ex  fimiiii  alterius  comparatiooei  quodduz  at> 
teri  (inr  nmilea»&ideo  inter  fc)  vel  qudd  pars 
fimilitc'  Iit  defciiptat  ac  Tuum  totum;  veltan* 
<lem  qu6d  ligur»  ipfe  (Tmiles  efficiantur » ideo 
io  primis  docet  eas  efficere  » & datam  figuram 
laiuri . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII.  Euc.18. 

A dato  refld  tinea  dtfcriiete  reHdineum 
fmilt  fimililerriue  foetum,  ac  alterum 
relUtmeum . 

SIe  reftilineum  paruum  x , cu!  opnrteat  faper 
datam  radam  AS  deferibere  leddineum  fi- 
aile» fimiliterque  politum»  oiminim  quod  ha- 
beat angulos  equales  > 8e  lacera  proportionalia 
parvo  rcidiitneo  X . 

Sie  itaque  iacieodum  efirreroloator  figura  par* 
va  X in  triangula  nigrius.mgrum  ,8r  album  » fiue 
etiam  in  plura  » fi  pluribus  lateribus»  quimafC- 
gnata»  confiet . Deinde  fuper  ai  ad  a fiat  angu> 
Ius  niger  rquallaangoln  nigroL»  fimiliterque  ad 
jfiat  angulus  altus  nigrrpqaahs  angulo  nigro  m, 
&ex»7*Pfni  angulus  e niger  angulo  nigro  t 
Italis  etit* 

Rurruaidem  fiat  fuper  lineam  At  faciendo  an^ 
gul'im  album  ad  a angulo  albo  ad  l rqaalem  . Pa> 
riterque  angulum  album  ad  s angulo  albo  ad  px- 
qsaleffl»  reiiquufque  o reliquo  o cquaha  erit. 
Tandem  idem  efficiatur  de  angulif  nigerrimis  ad 
s.fr  e }quz  etfucntur  angulis  nigerrimis 
€ ruenietxqualta  aoguIoN . £t  ita  redilineum 
AI»  ccdihoco  X ciit  limile  » fimiliterque  poli- 
tum . 

Probator . Nam  anguli  eodem  ordine  cquan- 
tur»  6r  latera  proportionalia  funt.  Ergo  fuatfi- 
mihi 

Probatur iuque de  angulis;  qubd^quenture 

i-ic 
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les  ambiunt  angulos  . Quapropter»  vt  fe  habet  io 
proportione  ab  ad  is»  fir  ie  ad  ic » ita  fe  habet  in 
taianguloparuo  lmiJ  mp»  8r  MPad  mn  . Vnde  ex 
ettfko  Ita  propnrtionabicur  ai  ad  iCiVC  lm  ad  mn| 
Et  ex  4.  huius,  vt  efi  ic  ad  c&i  ita  mn  ad  np:  Ergo 
bxc  tr>a  latera  ab»  ic  . & ct  inuicem  fimiliter 
fe  habent  ae  tria  eorrcrpofldcDtta  in  figura  x,  quae 
funt  LM.&  MH»  8t  NP  . 

Id£  autf  prorfus  argumftfi  xalet  de.  alljs  tribus 
AB,  fir  AD»  9(  D£  figunt  maiotis  » qus  eodem  ritu 
probabuntur  proportionalia  tr'bus  figurn  x ; ni* 
mirum  lateribua  lm,&  Lo,ltOPi  Ergo  reSilmcfi 
maius  minori  efi  fimile,  fimilitecque  politum . 

COROLLARIVM 

COIltge  ex  Claulo  angulos  quoque  aquales  fie* 
ri  diUideodo  figuram  in  tnangaia,  duo  ni- 
gra, album  • produdil 
Jitieis  diu  dcnttbus  aC|8t  ai 
ficutySr  lateribus,  anguli  a, 
ex  quo  proleiinc  ad»  j^AS 
lingulis  reliquis  lateribai 
ON.UN,op  pa'aliclat  duc£- 
do  DI,  8r  IC»  Sr  cs.  Ita 
enim  triangula  maiora  inclulls»  8e  minoribus  ( vc 
ex  Garoll.  propof.4.  erone  propouionalia  V.  g. 
album  maius  AiD»albo  minori»  anm  » 8ec.  confe- 
quenter  tota  figura  maior  confiant  ex  crangulti 
umilibus»  fimilii  erit  figunt  minori  inclufc* 


THEOR.  II.  PROP.  XXIV.  Eucl.  ii. 

Qua  eidem  reflilineo  funt  fimdia  } «y  inter 
fe  fum  Jimilia. 

Sint  duo  redilinea  album » 8e  nigrum  nigerri- 
mo LM»fimilia.  Alfene  ciiam  tnttr  [t 
pfmlia . • ' ' 


Nam  para  a|ba  ad  a part*  albae  ad  t , ficut  nigra 
slisA  » 8e  I nigravqualesfune;  Ergo  lotoi  an- 
ulus A toti  angulo  L «qualis  erit . Idem  philo- 
baphare  de  panibus  anguli  E»qu«  partibus  angoli 
S nqoantur»  fic  de  partibus  s partibus  m «quali- 
bus, 8e  Isoc  ex  confirudione:  ijmque  probatum 
cft  anguium  o angulo  o.  fle  angulum  c angulo  n 
elTc  aequalem»  quamidsrem  omnes  anguli  eodem 
ordine  tu  TCraque  figura  rquales  funt . 

Probatur  quoque  de  lateribus  . Nam  «quian- 
gula  funt  triangula  ex  confirudione  . Ergo,  fle 
lacera  rracproporiioQsl^  ex  4.  huius/proiu  fquA- 


Probatur  faciliter . Nam  duo  anguli  eorref- 
pondentes  a»  & o funt  «quales  angulo  L . Er>;o 
fle  inter  fe . Item  b»  fle  angulo  m ; item  c*  fle  p 
angulo  n:  vnde  «quales  inter  fc.*  later  aque  an* 
guloi  «quales  amplexantia  ex  4 propof.  huiuB 
.er^nc  proportionalia  . Siquidem  ca  efi  ad  ct,  «c 
aN  adMM.fle  LN  efi  ad  nsi,vc  t>oad  Ergoex 
«quo  CA  erit  ad  cb,  rt  po  ad  pq..  Ec  -dem  dicji  de 
alijs  crurbua$aique  adeb  per  definitionem  . Su 
milia  erunt  triangula  nigrum,  fie  album  , qubd 
fine  fimilia  nigerrimo  lnm  ■ 

THEOR.  m.  PROPOS,  XXV.  Euc.14. 

In  omni  juroBclo^rammOy  circ4  dia- 
metrum funt  puraQelogrjmmjiO'  tott 
O*  tnur  fefuHt  fimiliA  • 

ADfitparallelogrammum  aomc,  ioquodtio 
cacurdumctcr  AM,flepcr  quodlibet  eius 
T pun- 


I 


• 

T R A C T 

^fidutn  D ^ocafitnr  (foc  pmllelr  ad  lattra  cMt 
8r  MC  i <]uar  lint  b f >St  hb  « ihcU  ftrdSelo^rsmma, 
^4  ({> e*  i'nmttrnmjunt  •lirumt&  «/{crriBism  tffi 


Probator » quta  conftituumar  trianguHt*  Mf 
irallclz  auferunt.  Vnde  ex  Coroll.  propor4. 
uiuiitriannla  ea  erunt  nmiliatriaogulttcociust 
V.g.  paralTclogrammum  malui  nigrum  confti- 
tuicur  dunbuirr  igaittxqualibui  ex  prop*4i*l  <• 
fcd  quorfi  quodJibetj  vt  abd  eft  fimiie  vot  ex  duo- 
bus tnangulistex  quibus  conflicuttur  totun»idcft 
triangulo  ACM  ob  parallelam  bd  ipfi  cic  t erl*rt« 
golum  quoque  nigerrimum  minoris  oem  fimil* 
cll  eidem  toti  trianguloAHc . Ob  parallelam 
ipfiACf  Ergo  parallrlogramma  quoque  nlg"rri* 
num>&  nigru,  rcroce  eis  triangulis  dupla  crUU 
fimiliatoti  Quare  8r  fimiiia  inter  feeiiit  exprp- 
ced.  rei  ex  idJib.f.  qu«  eoim  Toi terti*  funt  cp- 
dem  rationes»  & inter  fe  fune  e*dem  rationes* 

THEOR.  IV.  PROP.  XXVI. 

Si  ^udtHor  rciU  Itne^e  proportionales  fue- 
ftnt ,<>■  ah  eis  rcBtlmea  firmltayjirmltter- 
que  defcrtpta  proporttonalta  erunt  ^ 
£tfid  reflts  itneis  fimtlta  , ftmtltter^ue  de~ 
fcnpta  re^lilinfa  proporttonafh fuermt^ 
ettam  tpfa  lint^proporuonales  erunt . 

PRima  pars  bolus  Theorematis  eft  . Quod  ft 
ftnt  quatuorlme*, CUIUS  antecedet  abio  pri* 
ma  cobioatione  ad  Crqucnt^DE  ratione  rifcracbr 
ftmtli  rationi,  qui  lo  porte^iori  combinatione  rc* 
fertur  lm  antecedens  ad  lequentf  i*q^  8c  conlli- 


totntur  fuper  rcAat  prime  cambinatlonla  duo 
rcdiiineainuiccm  fimilia.fimiiiterquepoftea  V.g. 
duo  triangula  album,  nigrum  . Ruriufque  fu- 
per  redas  Iccund*  combinationis  alia  rcdilinea 
dinerfi,  cttam  genetis  a pr>mia;  fcd  tamen  inui- 
eemlim  lia,  fimiliterquedeferipta  V g.  duoqua* 
drata  album,  & nigrum . Affirmat,  fao<r/wc  r«di- 
Iiiie4e«.i.t/)f<»pOTr.  ae/ie.iea.rt,  Ikut triangulam 
album  ad  nigrum  referatur,  ita  quadratum  album 
adogrom  refertur , quod  rt  probetur. 

Jnucnienda  eft  tertia  proportionalis  redis  pri- 
nur  combinationis,  querrit  Sicut, pofte- 
rions  con  b'oattonis  reperienda  eft  tertia  pro- 
o'tional.s  s,  fecundum  documenta  14.  propof. 
ttius hoc  polito. 

Probatur  ex  propof.  ai.  ^oU*  vt  eft  baRi 


A T V s X. 

ABad tertiam prorortiooalem  li,  Icaefttrlanga- 
Ium  album  ad  nigrum  . 

PariterqucTt  eft  latus  LM  ad  tertiam  propor- 
tionalem s ita  ex  eodem  Coroll.  eft  quadratum 
album  ad  nigrum . 

Sed  balis  ab  trianguli  dicit  ad  fuam  proportio» 
nalem  n fimiiem  proportionem, quam  dicit  lm  ad 
a . Ergo  , 8e  triangulum  album  refpicit  nigrum 
ti  proportione, qui  quadrarfi  aibu  lefpicit  nigni  . 

Minor  dtgumenti  eontitu  ex  BJ.  quinti  nimirum 
quod  AB  Giadkveluti  lm  eft  ads.  Quoniam» 
ctlmiL,fl;s  nncterciz  proportionales,  rx  4'N«| 
argumentando,  eam  proportionem, quam  dicet 
ABad  fuam  proportionalem  a.,  eandem  dicet  LM 
ad  fuam  tertiam  proportionalem  s:  Quoniam  db 
cebane  eandem  proportionem  ad  fuas  frqueoccB 
DB»  6r  Vqj  ex  bjrpothen . 

Secunda  eero  pars  vertit  prtmam,Sr  pr*fuppo- 
nit  ad  prubatioocm  inueniendam  tribus  AB,nimU 
rumDB,  & LM  quarta  proportionalii  yz)  fuper 
quam  conftituendum  eft  re^anguluroGmlle,  G- 
milicerque  poGtum  ; ac  redJineum  lm  , dr  quo 
probandum  eft  ptids , qubd  Gc  zqiMl*  rcdilineo 
ad  hoc  , vt  conuertatur  prop<iGtionit  prima 
pars,  8r probetur  , qubd redilinra  redilioeis 
Gmilibusid  Gmiliter  deferiptis propotitonalta» 
lineis  conGent  proportional.bus . 

Probatur  autem,  qu6d  Goc  cqualil  duo  qua- 
drata nigra.  Quia  ad  tpfa  dicit  eandem  propor- 
tionem quadratum  album  t quam  >icit  ABad  DL,6e 
quidem  ad  quadratum  nigrum  PQ.ex  lupprGrto- 
nt;  ad  quadratum  v.rb  Tz  exeo  quod  Gc  fuper 
quartam  proponioQalcm  rz.  vc  ex  antecedemi 
probatione  huius  propoGnonis  conftat,  vnde 
erit  tiiangulum  «tbum  ad  nigrum. ita qua'^ratum 
album  ad  nigrum  eoquia  Gc  ab  a 1 ds  vti  lm  ad  TZ. 
Quare  ex  propof.  9.  qumti  cum  eifJem  quadr»- 
tli  nigt  is  eandem  ^cae  proportion:in  aibuui  qua- 
dratum»erunt*qujlia  quadrata  nrgra 

Probatur  modo  fecunda  pars  propof.  Duo  qa*> 
drata  nigra  funt  in  duplicati  ratione  fuorum 
terum  ex  ao.  huius  ; fed  h*c  probata  fune  *qUB» 
iiai  Ergo,  8f  latera  vq,.  d tx  erunt  xqualia. 
Sed  latus  LM  dicic  eandrm  proportionem  ad  latua 
Yz;  quam  baGs  ab  ad  bTtm  ed  . Ergo  etiam  eaan- 
dem  dicit  ptofonionem  latus  ML  ad  latus  pQj 
quamb-Gs  Ai aJbaGm  ed. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXVII.  Euc.zy 

Dato  reihltneo  fimde^  fimthtenfue  po/itum^ 
teHthnc  S cp*  alteri  dato  aquale  con^ttnere» 

Sit  datum  redilincuro  a V.  g.  pentagonum,' 
cui  conftftueoJum  Gt  reailmeum  Gm  le,  fi- 
milttcrquepoGtum  : fcl  alteri  dato  squale  V.g, 
triaoguloB.  Itaque fecundumd  . a inam  prop<5{ 
41.  primi  reailincom  paralhlogrammum  d c 
«quale  reailitieo  a coftituatur  fuper  latus  quod- 
libct  eiufdcm  reailmei  imitandi  a,  & huic  reab 
hneo  pacallelogrammo  Gat  al  ud  otgrunl  Gmilc 
fuper  latus  alterum  CP  iJeft  ch  , fcd  squale  re- 
adtnco  s • Inueoiatur  ergo  latenbur  DP,  &pic 
paralielogrammopum  nigri,  6g  albi,  qus  sqiiallB 
non  funt,  media  proportionalis  ex  propof.  i6. 
huius  pv,«f  fuper  hauc  Pv  reailioeum  conftl- 
tuatur  nigrum  Gmile  priori  luxta  regulas  propof* 
%j.8e  hoc  erit  illud,  quod  qusritsi  • 
NampeaugoaumBigtaiii»iafik  fecimos 

le» 
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Icifffflilitert};  conflitatQ  cbto  a . Quare  Tofum  re> 
auoec  demonflnnd-jm  i qu6d  triangulo  ■ lie  c* 
(fiale » id  ver6  oftendf* 
tar  . Nam  cft  «quale 
reSangulo  nigro  ch  » 
fed  fioc  efl  rqualc 
fitimmi  triangulo  • . 
Ergot  pencagodadi 
nigram  en  «qt^e  tri> 
angulo  1. 

probatur.  Nam 
dtrit  eandem  prt^r- 
tlonem  pentagono  a j quam  dide  re&ilineumcH{ 
qu  terh  eidem  eandem  dreunt  proportiooem» 
iBiitcem  «qualia  funt  e*  propof.jr.  quinti’ . 

■•'  Quod  rer6  nigrum  pcntagonum,  & nigrum 
■pi^allclogrammumdirant  eandem  proportionem 
pentagono  a oftenJitur  i Nam  dicunt  eandem 
proportionem  I quam  parallelogramino  oc  J Sed 
boe pentagono  Aeli  «quale 4 Ergo,  fir  pentago- 
ao  A>»7.  'quinti  eandem  dicaorproportiofim. 

Probandum  cft . Quod  paraMclogramnm*»c 
eandem  dicant  proportionem  oignm»  pentagoni» 
Stoigrum  parallclogrammum.  Nigrum  paralie* 
logmmrfliim  ad  parallclograminfiin  oe^pro* 
poniooe  refertur  ex  prop.i.  huiut,ca«  (inccluC* 
^ alcicodinif»  qua  bafti  op,  fif  >R  • Sed  ea  ero* 
M«iooe»qUa  referuntur  balet  DP»kPit*.pema- 
gonam  nigram  idid^m  paraflelogr^mmum  reler* 
tar  t Ergd  ^fertu^ad  c o ptppotticme  pldra 
peoeagonu  nigrum,  qua  re^anglHum  ajgniq^cy . 

Pacet  hrc  miner  figurs  limtlei » fimilirlrque 
podee  fuper  primam»  & mediam  lineam  referun- 
tur» n reftrturprlnia  ad  tertiam  ex  CoroUip7op. 
9L  Sed  peatagbnum  nigrum  aft  politum  fuper 
taediam  pvt  ergo  dicit  ad  pentagonum  AiCvHnni* 
leefl»  ic  fiailitef  politum  eam  proportionem  » 
qsam  dicit  prima  PHad  tertiam  dP.  Sedpenta- 
goaum  A ex  eonftrudione  eft  «quale  panfleio- 
gTwnmo  DC  . Ergo  ad  hoe  parallelogrammiw» 
dicit  ex  7.  quinti  eam  proportionem , qua»  pri^ 
tta»  qu«  cfl  bal*«>  mp  dicit  ad  tertiam,  quf  eft  balit 
pd;  quod  erat  eanJem  probandum.  Quare  pen* 
tagonum  nigrum  ad  parallelogrammom  album 
feriretur,  vc  pr  adop,  fed  taliter  «tiara  oigrom 
parallclogrammum  adalbfi  maius  refertur : Ergo 
oigeo  parallclogf  ammo  nigrum  pentagonum  erit 
tquale  | quare,  de  ipfi  » tnangulo 

EXPENSIO  VIII. 

De  fmitim  fguraHm  iMilioue,  O* 
fukraHtoite. 

PRimo  parallelogrimmofura  defielentlum»»el 
abundantium  propr ietater  ponit,  ex  inde  do- 
cetiddere,  vel  fubducere  alicui parallelogfara- 
■M,  8r applicare  dat«  line«»vel  Cum  defeftu,  vel 
cumexceflu  ,vt  placet , defefuitque  h*c  dodri- 
Ri  maximd  Ilneli  irrationalibut*de  quibua  lib.to. 
agit  Euclides  • 


ISO’* 
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THEOR.  I.'PROPOS.  XXVIII.  Eue.itf; 

Si  a rfandUU^rammo  fttrdUtlogrdmmun 
dSldtum  fit  fimtle  toti  > CP*  ei  fimiliter 
pofitum  , communem  cum  eo  ha^ns 
guUmihoc  circd  idem  dmmetrHm^  fi- 
ctu totitmy  confifiit « 

DIcic.  Quod,  Ii  il  maiori  parallelograrotifO 
Axoc  auferatur  parallelogrammum  minat 
(«v«L»quoddeindeipfi  accommodetur  » ve  ango* 
loi  fuper  «qualem  angulum  latus  fit,  vc  vtdethi 
D.  Dicirboc  paruum  parallelogrimom  cooltfteae 
•circa  diametrum  cotittioaj  quod  probat  perxu* 
dudionem  ad  impoilibi  le . 

Namlidicatur.  Quod  do  aainvnam' r«* 


non  conueaiant.&rideoiqubd  noti  polSt  ef* 
T«  jlamctee  idem  trabdetr  4ia«ir}er,er  fit  punttb* 
ta,  qu«  tranreac  non  i nr. , fed  per  aIiquo<i«tidd 
pudu  . Itaque  E.g.  tralibit  per  trada  hm  pa- 
rallrlogTffnnyMB.P  ^Icho^  e»M»o  ex 

sf.  huius,  quia*ex  adueriarijs  ctiva diametrum 
fiant : Quamobrem  laterAinui^m  erunt  propor» 
tionM)a7T?a  n quSpra^'riiSlfe'oA  rel^iclt  latds 
coci&s  .»0»  lic  latus  uliom  n*  aafpicuc  dm  4 fed 
8ridem^l4tHs.Df  rarpicitbc,  ex^m  proportione» 
qui  qA  refvrcic  dci  quia  'pirslleTogrammum  f odl 
eftfiinUd  t^  «X  tf*  huidxr  ElgoCi^a  ad  idem  df 
CAOdcin  dicant  proporcipnem  M- p.  quinti  dTene 
«quales  OM»  8c  ol  pars»  & totum,  quod  repugnat. 

THEiOR.  JI.  PROPOS..aoax.  E#c.-a7. 

OmniS^  fariUtii^ammorHm  fecunium 
fftadtft  itf- 

jkUittutm  f turis  fUnMliaegUmmis  pm- 
trhus  purcBo^um- 

'mum  mtximurn'^ ii t.rjuoi  a dimiii* 
dtfmhiur  , dummodo  iefe&ut  cjuorim- 
curyu;  alioriim  defe^hu, 

rjuodfptil  parMoffummmmftudiHum 

d dimidia  de/cripntm  : " 


n 

3-Jt 


DEtur  reda  Ai,cui  «ppUecMr  paralielogram^ 
mum  nigrum  AP^fieiena  adeompiendam» 
occupa^amque  totam  liiKla  'Aa  portione 
Aftcr{e,(piod»ri  boic  deficientifiPt  fuper  dimidiam 
cn  coafticatumfit  fimile  pamlMo»ammum, qua- 
le eft  ex  prop.  tt»  huius  slU»  cum  ut  circa  diame- 
trum V deficientis  fuperficki«  AITerit  inquam 
Mad  partilelogramaumcx  dimidia, fed  deficien- 
ti fuperfictei  fitniic,  effa  malus  parallelogvammo 
nigro  AP,8rquocuaqoealiocum  didis  conditio* 

oibusfado. 

Probator  para  a s bigri  panUdogrammi  fig.  ad 
T t dex* 


\ 
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^terim  eft  eqtullf  part!  ci  parillelogrami  M ex 
cpt<tieuee  dercnpti  m t Reliqua  ycc^  para  c r 


paraIlelo|^ammi  nigri » cdm  fic  complemeotua 
cqaatur,Ar  Tapplerurper  aliud  complementa  pq» 
quodeiprop.)f.l.t.eieft  xqualci  ergo  rediiineu 
ex  medietate  Tapcrat  parallelogrammap  ai> 
gtum  AP  reliqao  parallclogrammo  &iP.  Ita  etiam 
ienenitj  fi  parallciogrammum  nigrum  ap  fieret 
•Itittaparalelogrlraoex  medietate  dcfcripto  an» 
dummodo  hoc  parailelogrammomt  rt  Cupra  dixI» 
cfiet  fimile  defcdui  xp , nempe  exifteoa  circa 
-diametrum  foperficiei  deficientis  nigro  re^ilineo 
ad  occupandam  totam  lineam  as»  n potea  vi  Jece 
in  altera  figuta . 

Probatur  eisdem  modo.  Nam  aq^  e(l  «quale 
paraUelogrrmdio  tQj  ablatia  Itaque  ab  vtrirque 
complementis  «qaalibatt<^i&s«.  remanebunt 
«quales  adhuceefiduc  partea » nimirum  hinc  fe- 
minigra  iLtindeparallelogrammom  ap  nigrum 
adiundo  ei  paruo  reftilineo  ?s  x Ergo  nigrum 
paralieiogrammufPAP  cft  minus  fereiidgro  s»  9c 
deficit  ab  cius  pqiulicatt  hac  portiOM  ti  addttl 

..  -..1« ' ,•  • • 

PROK”l.  tiOPOS.  XXX  EikL>S. 

. -.'1.  .,1.1.5 ■ -1 

''M  datum'  ffSdm  limttm  faritr 

telofnamimim  mjiult  dato  nSilmeo 
dtficitns  i fit  ft^irfeie  pardUelo^am- 
mJ  , jit  fimtlis  alterii-^oBel»- 
mammodato  . Dammodo  dai»m  rtfll- 
lineiun  , cui  aquale  applicandum  efl , 
mm  fit  manis  to,  quod  i dutisUaldc- 
jentt  quiret , fimile  deftSui  dato. 

Sr tibi  nibeator  rcAi  Itnn  ai,  id  ippli- 

candum  fit  par^lngrammom  aequale  tejan- 
gulo  nigro;  Ccd  qnbd  deficiat  adtota^  lineam  c6> 
plendam  in  Cda  Tuperficie » portione  tili  »quc  fit 
limilU  alteri  date  o.  * ' 

£ft  primo  adnehendum»  quod  hoc  triangulam 
OOD  debet  efie  maius  » quam  illud  redangulum» 
quod  dcrcriberetur  1 oiedictate  ; nam^e  delFe- 
dittt  deinde  non  poiTet  fimilit  redilineo  dato  d 
confthuiiqubdt  stprobammut  in  preced.  propof. 
refiilinea  applicata»  qu«  deficiunt  iimili  deredu 
Mfiilineo  dacoea » que  funt  fuper  medietatem» 
fmtimaxima  ommym  .•  Vnde  fi  eflet  redilineum 
naioa,  ^m  ^aod  fuper  medietatem  poflet  fieri, 
deinde  dcffeduafianliaaioo  dfet  rcdilioco  dato. 

Preerptum  t,  Oeferibatur  itaque  fiiper  a S 
rediUoeuoa  D»quodficpundatumAC,tradoq; 
diametro  ia  ind^nit^»  erigatur  i pundo  medie 
Ppaialleialateeipuadatoci,  que  occurrat  dia* 
metro  BA  in  I,  fiatque  totam  redilineum  aphi 
liiper  medietatem  t de  quo  primo  videndum  eft: 
ao  fit  «quale  triangulo  nigro  per  operationem» 
quam  vidci,  0r  quam  docuit  Euclides  propof.  41. 
primi . Siqaadem  lado  reRilincosc  in  dato  aa- 

4 1 


gulo  A fecuuddm  longitudinem  linee  ap  » cqualc 
triangulo  nigro.prolungatlfqae  lateribus 
transferendum  efi  rcdilineum  as  ex  medieta* 
ce  fuper  illud  t nam  fi  excedatur  k redilineoro, 
operatio  non  potefi  fieri » vt  ^idum  cft  t fi  eidem 
redilineo  commenfuretur » Sr  fit  ei  «quale»  nibil 
aliud  expofeitur » fadum  tnimefi  »qm>d  queri- 
tur defedus  EB  erit  fiaulis  rcdillneo  dato  d» 
tc  fi  matus  fit  redilineo  vc  . 

Precepeum  a.  Tunc  cx  d<^.  propof.  ba- 
las loaeniatur  cxcefiul  inueutb  cs  parallelograra- 
mum «quale  bn»St  ad  Idreperiatur  iuter  Qfi  latus 
redilinei  triangulo  «qualis » 8e  latas  ca  latus  ei* 
cefius  media  proportionalis  ul  • Tuper  quam 
trafiitaminsofiat  parallelogrammum  bm  fimile» 
fimiliterque  pofitum»ac  defedusEi:  producitur- 
que  latera  on»  8c  nt  . lamque  erit  appltcatum*ii< 
nef  ABredtlineum  an  «quale  triangulo  nigro; 
Icd  quod  deficit  redilineo  nigro  ks  Icilia  redi- 
lineo  o, 

Dequo  doo  probanda  funt.  Ptimum>qabil  fit 
fimile  redilineo  D deledui  niger  mb:  fecundo, 
qabdredilincum  AM  fit  «quale  triangulo  nigro . 


. :cPr0g-i.  Similitudo  itaque  probatur.  Quia 
figura  deficiens  bbcO  finutia  figur«  ex  medieta. 
teANsr,  quecfi  contermina.  Sedb«e  fada  eft 
fimilis  figar«  oyErgo  etiam  illa  deficiens  bb  fimb 
liserit figur«D.  Sedbutcquoque  eftfimiliade» 
ficicnafigaraminoriaciufaTO»  Ergo»  8e  reli» 
qua  nigra  bn.  Patet  confequena,  quia  ex  prop. 
s8.h.elt  circa  idem  diametrum  totius  BF,qu«  verb 
rirca  diametrum  funtex  propof.  x;.  huius»  & to- 
ti» 6e  inter  fe  (uot  fimilia . 

ProgrelT.  i.  Quod  verb  parallelogrammum 
AN,a;quale  fit  triangulo  nigro »■  Probatur.  Nam 
AN  efi  «quale  redilineo  ao » in  a.  fig.  Sed  Illud 
tr.eft  «quale  triangulo  nigro  cx  confirudioQCs 
Ergo,  & rrdibneuffl  am  efi  «quale  triangulo  ai- 
gro . 

Probatur  maior  propofitio . Qubd  paraJIelo- 
grammum  an  «quale  fit  redilineo  Bc»  nam  eft 
«quale  gnomoni  tbo  . Sed  hic  efi  ^qualis  redi- 
l>aeoPC,qubdfint  gnomon  tbo,  Br  pc  refidoa 
ex  «qualibus  ve  ex  1.&  B.pr«cep.  ps.fir  bs  . Ergo 
AN  efi  quoque  ei  Pc  «quale.  Quod  ver6  an  fit  c- 
Qualc gnomoni ofienditur . Nam  pars  PN,ciiaa 
fit  complementum»  efi  «qualis  pard  no»  ex  prop* 
jy.  primi , Pars  autem  at  , cum  fit  fuper  pqnall 
bafi,^  inter  eafdem  parajlclas  efi  «qualis  ex  prop. 
37.  primi  aluri  parti  tb.  Ergo  an  «quatuff 
gnomoni  tbo  «Quapropter, cum  an  redilineum 
applicatum  linex  Ai  fit  «quale  gnomoni  Tao;  hic 
veri  gnomon  xso  fit  «qualis  redilineo  pc,qahd» 
vt  dixi»ambo  refidua  fine  «qualiam  en,  8r  cb.  re- 
diiineorum  ab  «qualibus  e a,  8e  m ablatorum  . 
Redilineum  vero  PO-fit  «quale  ex  efFedIone  cH^ 
angulo  nigro;  Etiam  an  redilineum  erit  et  nigro 
triangulo  «quaie»applicatum  autem  «fit  iiac«  ab» 
8c  deficiet  r^ilioco  olgro  nb  fimile  redilineo  r>. 


PROB. 
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PROB.  II.  P R O P O S.  XXXI.  Eu.ip. 

* 

(Utam  re^MH  lineam  dato  re^ilineo 
djuale  farallelogrammHm  appltcare 
excedens^ura  paralUloffram* 
ma^ifud  fimiltspt  ^aral- 
lelo^ammo  alteri  dato, 

EXibiu  libi  fit  lioe«  as,  ad  quam  oporteat  ap- 
plicare xquale  triangulo  femtoigro  paialle> 
fogrSmumexcedeas  Ipfam  figura  parallclogram- 
ma«  nimirum  oi,quat  fimitis  fieparallclogrammo 
alieni  dato  V.  g*x. 

Coaftruitor  Icaque/Cuper  dimidiam  ASpidelt  cb 
'parallclogrimum  erra , fed  fimlle  parallelogra- 
no  X , fimiliterque  pofitum ; quo  fado  reperia» 
Car  quadratum  squale  huic  paralieiogrammo»  fi« 
nolqiie  triangulo  reminigroi  quod  excquctnaip 
n videt  in  fecunJafigura,  primo  ex  dod.  44* 
primi  coailituendo  in  dato  angulo  redilioei  x fi^ 
per  latut  xo  squale  lateri  ci  reditineum  uigrura 
toir  squale  triangulo  finalnigro , 8e  luxta  Illud 
poaemui  reAiUndumTHMi  fimile,  8r  squale  re» 
Sillneo  cTfi.  Hoc  enim  poterimus  facere  ex 
propoC.  44.  primi  propter  squaliutem  aofolo* 
nm  correfp«kfcmium,8f  lateria  Ti,quo  fado  oH 
tocfi  redigemus  In  refiangolfi  punAatu  squale  ex 
propof j7«  primi»  vepote  inter  eafdewpst^lelas* 
Tuper  eandem  bafim . Huic  rerb  xcdang|ilo  fa- 
ctemus quadratum  pquaie  omm  ex  profV»^ Tecuo- 
di . Taodemque  buie  quadrato  fiat  rurlus  piral- 
Wosrammum  squale  ex  prop.jy.  velexpo^.4J. 
primi ; fed  fimilc,  fimiliterque  pofitum» ac  paral- 
Uogrammum  x » £cilket  qnrl  • 


Hoc  itaque  parallclogramrouro  fimlle  cfi  alteri 
rcmiuigrocy  ex  medietate  fadofimile,  fimiliter- 

2ae  pofito,  rt  X ; fcd  tamen  maius , qu6d  ne  dum 
uic  CT  redtjineo  femlnlgro,  fed  etiam  triangulo 
fitmiaigro  squale  fit*  Quare  ob  fimilirudioan» 
9t  fimllem  pofirionem  poterit  deferibi  fuper  s s { 
ha  vt  exce^ut  fit  verrus  t»  1»  llr  excedat  tribua 
pembus  feminigris  guomonii  ccT»rc  perfpicuum 
cft  • Trado  itaquelatcre  ax  parallelo  tpfi  ab»  8e 
cv  produdo  in  a,  erit  parallclogrammum  so,re- 
qnifitum  j quod  erit  squale  triangulo  femtoigro 
excedens  datam  lineam  ab  figura.kmiQtgra  ao  fi* 
milirediUneodaiox. 


Probatur,  n in  atRcced.propofitione  ao  rcdl- 


lincum  eft  squale  gnomoni  c o T 1 quoniam  patf 
^ Kc  efi  squalis  parti  EttVtpoce  duo  dimidia  totius 
KB,  8t  Ideo  complemento  sp  squali  ipfi  es  . Sed 
gnomon  ccr  efi  fiqualU  triangulo ftminigro: 
Ergo  AO  rediliocumefi  squale  triangulo  femi- 
nigro . 

Quod  autem  gnomon  fic  squallsCriingulorc-' 
minigro,  ofienditur : nam  efi  squalis  rediiineo 
To  nigro,  quod  tB»8r  ho duo  tota  finc-squ  ilis»  8e 
CY,MT  dup  partes  eor(lfintarquales»excooftrud. 
Ergo  gnomon  ecp , Se  redtlineum  yo  parces  te- 
manentes  ex  cotissqualibus  erunt  squales.  Cum 
itaque  gnomon  ccY,  drredilinenm  Yo  fine  squa- 
lia . Redillneum  rer6  TO  ex  confitudione  fic  z- 
quale  triangulo  femintgro.  Ergo» dtAc redill- 
neum  applacacum  squale  gnomoni  » Se  ideo 
rediiineo  nigro  YO  erit  eandem  squale  triangulo 
feminigro. 

Patet  autem  tnood  excedat  lineam  ab  datant, 
redilineosafimilercdilineox)  quodtotamxp 
fic  ex  confVmdionecl  fimila)  ergo  talia  erunt 
etiam  redilines  cicca  diametrum  ex  propof.  tS, 
huius . Circxvcrb  diametrum  repefitur  to  redl- 
lioeum. 

EXPENSIO  IX. 

Pt  ItUaiim  figurarum  profiriiouali 
potiutiu  . 

Licet  fuprt  egerimus  de  potentia  proponte- 
oalium  Uncarum  ■ quam  bibent  ad  confli- 
tuendum  alteri  pqoale  rediUneomt  non  tamen  II* 
neas  confideraairous,  Yt  in  aliqua  figura  exiften- 
tes  ad  connitoendum  rediiloeum  proportionale. 
Modo  hic  eas  confidoramus»  yi  latera  alieoiui  fi- 
gurp  proportionalia  alteri  quacumque  proportio, 
ne  . fic  primo  confiderabtmua , unquam  latera 
trianguli  rcdanguli  {deinde  canquam  latera  sii- 
cuiuf  quadrati, vt  fecimus  fecundo  libro . Eucli- 
des quidem  hcK  6.  libro  de  foll potentia  agit  tri- 
anguli redanguli,  de  potentia  verb  lacerum  ali* 
cuius  quadrati  hb.ia  tradat»  fed  noaeziftimauU 

mua  btc  dfe  propriu  earu  propofitlonum  locum  • 
THEOR.  1.  PROPOS.  XXXII.  Ene-ix. 

Ih  reBangnlis  triangnlh  figura  i 

latere  angttlum  reflum  fuhtendtnte  de* 
feripu  defualis  e(l  figuris  fhi  ipl*  fimi* 
Ithus , fimiltter<iut  pofuis » qud  d late* 
rilms  defer thumifr  • 

TRianguIam  fit  redangulum  asc.  Defcriba- 
curque  fuper  sc  quscumque  hgnra  redi- 
litMa  BD » cui  fimiles»  fimiliterque  ponts  eonfif. 
tuantur  fup ef  crura  ba  figura  so»  Se  ca  figura  ch.  • 
Dico  figuram  bd  fuper  bafim  4t^nalem 

/rfe*  eruti  K,&CH  , . 

Prob.  Sicut  eft  ex  cAouadraturoprimaqoan. 
citas  ad  quadratum  ex  CB  fecundam  quAncitatem 
in  prima  frne  j fta  eft  rediliiKmcHprihw  quan- 
titas ad  redllineum  lO  fecundam  quandeatem  Io 
pofteriori  feri^  ( debes  autem  ims^oari  fuper  la- 
tera redangull  deferipea  quadrata  l.  id.  fig.  non 
exprimat.) 

Hoc  autem  patet ; qu6d  fimilUer  quadnu  • Se 


...  --  . . -j — -.- 

tvm  td  quadratoiOiTC  6gura  ad  (ignram}  quU  laat 
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fignnerehabeaatyeoqoMfitexprop.si. quadra-  qudd^GnguIc  Hot  rqualrt  radio tc«  8e  A^aidcm 
£* j M.. i.  Tn.»  et  €on(lrudk>ne;tu  rfr&iqo6d  fi(  radioa.  Qua- 
re eiui  figura  fimtiis»  fimilicerqtte  pofiM^erir  «r- 
qualia  duobua  figurii  fim'libua»  fimiJkefqae^- 
mis  ex  OH»&ek  cc . Quamobrem  figuraex  ay* 
qualia  figurx  ex  EU  fimilia,  liniiliterqoe  potita 
erit  naior  tigori  ex  eo«  9t  Ideo  ex  • libi  cquaJI  to- 
ti tiguri  ex  CH  tinuli » fimiiicerque  potita  j quod 
erat  probandum. 

THOR.  Iir,  PROPOS.  XXXIV.  Eb.i|, 

Si  rcBa  lirua  fecetnr  fetandum  mediamtO^ 
..r.  extremam  rattonemy  nujus  figmentum, 
cum  dimidio  totius  iuuHum  , ijusmu- 
pium  potep  effluere  quadratum  maius  » 
qudm  d dimt^ta  tonus  defertium  • 

S Beetur  re^a  ai  ia  c media » Be  extremsftfi»* 
ne . Sitque  maiua  fegmencuai  tC;  Preloog^ 
tor  in  o ) tir  ID  dimidia  totius  ai  • DicopM» 
draiMa  «rcof  «iliurniaaci  rjr  ma  ti  fomenta , e^ 
MmUk  m.at  effe  quadra- 

euutkm^a dimidia  ub%quod  tH%f* 
a'  Fro^ur«  (^ijuiranMi  a«»  ex  ab  tecti etit- 
ideo  dapU  linea  bd»  eii  quadniplas 
u -y  - quadrxtiexipladaiBa- 

* I duBO»  ex  propeCd* 
IP  ■ 1 1-  Erhmc qu^raio 

tj  dl  ^ -i  «qtuiia  tiiat  redaB^ 

gula  duo»  VDum  AH 
iub  tota»  fir  minore 

- . , fegfn«oto-AkeruiDCo 

B V ex  toCa»&maiorc/cg- 

- 1 . «itntoexprop.v 

n]  [ P Primo  quidem  rc- 
■;  daogulo  AH , rei  ap 
— Ij.  cxtota.l^  minore  feg- 
l A mento  pquJe  cR  qua- 
dratu' XX  maiore  ieg* 
mento  ca » quod  eft  CL^  ptl  xi  «x  propof.if  J.i. 
Alteri  rero  rrftangulo  coitx  tota>Sr  ma  ore  Teg- 
mento Tunt  «qualia  duo  refianeula  ex  ci»  & 10 
qualiaTunt  bx»  &ro  ex  maiori  Tegmento»  Ar di- 
midii totius  elfeAi , Xr  ideo  itqualia  inuieem. 
£.0^  t*ainm  reAaneuH  re  fubRttuamba  aequale 
lT.q«i6d  titeom  plcmenram  redanguJI  bx  in  qoad» 
ideo  ex  prop.y5.l.f  cl  xquale»tirliinc(qdale» 
reftangblo  Kc . igitur  c^^dratom  at,  rxteeaell 
oqihleredzngolrs  duobus  ex  taaiore  Tegmentd» 
Ar  dimidia  ir,  8e  ri,  Ar  quadrato  CL»  Ideft  «quali 
xiei  Tegmento  maiori  . 'ideohee  omnia  erase 
quadruplicia  quadrato  ex  dimidia  BF»  rt  eR  oRea- 
liim»  Cale  HTe  quadratum  An»  cui  aquamur . Ad- 
de omnibus  iRis  timui  rcdangulis  >x»&'Fr»fr 
qihdro  'X j quadrarfi  n ipTum  ex  dimidia  »D,8f  om- 
nia erunt  quintuplicia  iptiui  quadrati  ir.  H»e 
autem  omnia  timu(»  nempe  duo  redangoli  cum 
duobus  quadraiia»  ex  dimidia»  & ex  maiore  Teg- 
mento faciunt  ex  6. 1.  a . quadratum  ex  co » idell 
CE  eredum  Tuper  Tegmento  maiori  CB»Xr  addita 
medietate  bd;  hoc  eR  Tuper  co  ; Ergo  hoc  qua- 
dratum erit  quintuplua  quadrati  xo  • 


toroin  propoftlooeadaplle«t«eiardnnpropor- 
tlonis  laterum  Acad  CB  . £t banc eandem  ra- 
tionem quadratum  ex  e a in  prima  Terle  etrtbi 
quantitas  ad  quadratum  ex  ac  ia  eadem  ferie  fo- 
eunda  quamitaed  eft»  ticuc  jvdilineoin  ■ o certlb 
quititas  TeHci  pqRerioris  ad  10  rcdilintumicem 
fecundam  quantitatem  eiuTdem  Teriei  poRerioria. 
Qiu  propter  ex  prppoT.  ip.  Iitl.5;  ,Cofppo|ta  pri- 
ma quantitas  cum  tertia  prioria  Teriei » nempe 
quadiraca  ex  ca»  6r  ba  erit  ad  Tecundam  t nimirum 
quadratum  ex  K>  xt  In  poReriorf  TiHie  pHmaqud- 
tius  redilineum  cy  cnm  tertia  quantitate  redili- 
neo  ic  timui  Tumpta  ad  rediltueum  bd«  Sed 
qcudrau  ex  ia>  & ac  dicunt  f roporuoocm  slquas 
liucts  quadrato  ex  bc  ex  1 1 fltWi  redtlio4 

sq . & CH  dicant  pxoportioaca  (quaUotia  c«ftU 

liOBOBOeXBC» 

THEOR.  U.  PROPOS.  XXXUI. 

Datis  duabus  Itneis  rnaqualrbus  reperire, 
qutd  p>fpt  plus  maior , quam  minor  * 
iu  ordme  ad  fimdes  figuras 
ionpituendas . 

DEntor  duf  linee  a maior, fri  minor .Aedpia- 
t«r  alia  quadi  dupla maieni^st  co,  Xs  el  41 
nisi  per  medium  in  i,  eo  in  pundo  centro  fado» 
Interuallo  eius  medietatis  lO,  ducatur  Terni* 
circulus.  Inde  i centro  X mentiiraex  longitudi- 
ne minoris  dtt«  x vTque  ad  c'»  ibi  drigatur  per- 
pendicularis» Xr  dcducacttt  vTque  ad  xlrcumfe* 
rtntijm  »&  pundum  contadus  m centro  e redi 
IR  coofungacur . Dico  enim,qa5difi  fiat  tigura 
cx  CR  timilis  tignne  ex  A eRirdu  •tiad  ofl  f^atiam, 
quo  figura  ipfa  eXK  effeSaJuperat  figura  fihi  fimliem 
ex  iiu4a  a ireHam  $ Bc  Id^quod  a cR  in  pocenva  ■ 
maiori,  quim  Badquamcunque  tiguram  conRi- 
tueodam cmuTcnnque  forma»  feu  magoitudinia 
toulweacH* 


il/3i 


Prtdiatcr  exr>ropof.  praccd.  Subtenfa  angulo 
ndo  Bt  ftlllcec  Ri»eR  cqBalia  IIbch  diur  a»  Ideo 
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(t  mcti  vtf»ot«  qaadratora  nuiorit  rcgmcnij , 8e 
infupcr  quadratum  4crx  tota  conttnrt  n dangu* 
Ium  AL  ei  cota»fl^  minore  Teginenio  iffi  i»  qaaora- 
tomaions  fcgmcou  xquale  . Et  infuper  fl  "di* 
gulum»  cui|  u adJas  quadratum  minom  fcgiucocl 
tL,  eiit  cquJe  rcdanguloAt»  ftconrcqutni  r 
AC  quadratum  cum  »L  iam  tenio  cquat  quadratu 
IF  maioris  regmeoti . V nde  quadratum  totius  Ca 
cum  quac*fato  il  minor  atriplum  faciunt  quadra* 
ti  i maiore  fegmemo  defcripti  j qu6d  piopofi* 
tum  fuit . 


THEOR.TV.  PROPOS.  XXXV.  EB.3.I.11. 

SJ  reffa  Imta  fecundum  medum , O*  tx* 
tremMm  rationem  fit  fefla^  minus  feg^ 
mentum  dtmidto  maioris  additum  t 
^uintupfum  fottfl  cius  y (fuod  k dtmu 
ito  maioris  Jcgmenti  dtfathttur  • 

Sit  data  rrda  ab  feda  freandtim  cxtrrmara»  & 
mediam  rationem  in  c;  Siique  minus 
mentu  ac. cui  adijeiatur  dimidium  da  maioris  cb 
Dico  vc^ffe  t^trt  qaa  rataiii  asutai  1 

^im  AD. 

* probatur.  Ita  proportio- 
naturtota  ab  ad  ri  maius 
figmentum,  n cai|  fum  ad 

AC  . 

^ ^ ^ - Qua  de  re  fB  ' 8.1  { etiam 

^ 1 ^ ® medietas  totius  ad  mrdieta* 

tem  ftgrornii  maicris  fe 
babebit » ?t  Tegmentum  roaiua  cb  ad  minus  ca« 
8r  ideo ro'iuert endo  m<raicA  ad  maius  CB  1«  g* 
mentum  (-  hjb.  b t,et  dimUiu  ad  Tegmenti  maio* 
rtsad  dimi  iium  a 1 totius  ab.  Vodi.  ex  I7.1ib.). 
minus  CA  cum  dimidio  maioris  Ti.gmeiKi  Te  habe* 
bic  eodem  modo  ad  maius  CBcum  dimidio  ai  tt^ 
tius  AB, et  Tegmenti  maioris  dimidm  ad  ad  diml* 
dium  totius.  AI . Ideoque  etiam  quadrata  harum 
linearum  taliter  Te  habebunt  ex  prop.  ai$.h.  Atq; 
adeo  erit  quadratum  Tegmenti  minons  {imuJ.cuni 
dimidio  maioris  Tegmenti  • tanquam  vna  linea, dr 
latere  ad  quadrarum  maior  % Tegmenti  cum  dimi- 
dio totius  line«.Ai  canqui  eno  latere,  vt  quadra- 
tura direidij  DA  Tegmenti  maioris  ad  qua  Iritu  di* 
raidiA  totius  Ai  Ergoetii  permuundoerii  qua* 
dracum  mioons  Tegmenti  cum  dimidio  maioris, 
tanquam  eno  latere  , ad  qaadratum  dimi  Iq  Teg- 
raemi  maioris  , et  quadratum  mato  is  Tegmenti 
cum  dimidio  totius  . tanquam  vno  latere  ad  qua* 
dratum  dimtJi^  totius : Ted  h.ic  quadratum  ex  prp* 
cedenti  cft  quinta.  Ium  q .a  'ritt  dimidie  louus. 
Ergo  etiam  quadratu  cx  dc  minore  Tegmento , 8e 
dimidio  maioris  eff-dnm  <ru  qumtuplum qua- 
drato Tegmenti  d a dimidij  maioris , quod  erat 
probandum . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXVI. E11.4  Uu 

JV  rell*  littrtftcttwr  ficui  tum  txtremtm, 
ty  medum  raiionemi  Qiod  itol»,ijiiod- 
qut  i mtnoie  feimento  virjijie  jimul 
qiudrMt  trtpU  funi  eius , qu^jmait- 
rcftgmemo  defcnhuur  qutirM» . 

Sic  AC  feda  fecundum  nwdi.m  » te  excrrmiol 
rationem  in  B.  Dicoquadiatum  ac  totius 
c,  8e  quadratum  bl  minoris  Tegmenti  e(Te  tripla 
quadrato  I V maioria  Teg- 
mcnci « 

Probatur.  Nam  ex  if. 
lib-t.  R‘dangulum  Tub  x<y 
ta  AC,  & minore  Tegmento 
BC , nim  rum  al,  cll  xquale 
quadrat  ) maioris  Tegmenti 
IV  • Itaque  tr,vtpote  p.ua  quaorati  ac  iam  {quae 


8e  quadratum 

■FR 


H 

\ 

F 

THEOR.  VI.  PROP.  XXXVII. 

St  refla  hnea  fecundum  extremam , Cr  me» 
diam  raiion>  m fecetur  . /Ippcnaturejuc 
ei  a^ujlts  maiort  fegmemo  ; hoc  fii  mf- 
Uks  fegmentum  refptflu  totius  maior tfy 
qua  modo  fe  hahet  tanquam  mamsfcg^ 
mimum,' 

Sit  AB  Teda  recuoddm extremim , 8r mediam 
rationem  in  addaturqueeioB  «qualis  ma- 
iori fet^menio . Duofuid  DA  r/I ./^4  oao^/e- 
€unOum  'M  r ttnKHM  ia  B: 

mMtfcme^tnm  DOimtlut^pefotK, 

Prob.  R*danguium  iF  contentumTub  tcaa,Be 
Oiioore  Tegmento  cx  I.  s efl  equal  quadrato 
DI  maioria  figmcnri  db 
additi  . Aude  Itaque 
ttriique  T atium,  qu6d 
eiscncomune:  f-rnntqj 
«qualia  rcdigulun  au» 
& quadi atumBF  • Kc- 
daiiguium  xer6  conti- 
netur Tub  tota  o A,  Hr 
maiore  Tegmento  DB  addito  AtquaJratuaitx  11* 
nra  BA  , que  erat  a pr  ncipio  ■ Ergo  ix  17  1 hu- 
ius Ita  erit  da  ad  ba  » vt  ia  ad  bo  ; ideoque  OA  erit 
Teda  extremi , 8c  media  ratione . 

COROLLA  RIVM 

QVare  Ita  potena  erit  OM,  cum  dimidio  DA  ad 
^ qnintuplum  quadrati  dimidi)  oacx  pr.}4« 
buiui,  8etx  prapoT.|{.diisidium  ab  curo  ob  E- 
roul  quintuplum  poterit  dimidij  At.fir  ex  prxced* 
DA,  Br  BD  diftindix  poterunc  duoquadrata  Emui 
triplum  quadrati  ex  ba. 

THEOR.  VII,  PROPOS.  XXXVIIU 

Si  re(U  Ime*  media , &•  extrema  ratione 
fecetur,  Vci  ad  iitur  minus fegmentum'. 
Quod  lota  cum  hac  additione  poiefi  ef- 
fetre  quadratum , gmntuplum  tft  ems, 
quod  a maiore  fegmtnio  efiettur . 

Sit  linea  ab  Teda  io  c fecundum  mediam , $e 
extremam  latiooemA  addatur  ei  minus  fi.g- 
roentumDA.  Oico totum  da  quintu^lo  maiup 
efficere  quadratum  { quam  C a nuiui  fegmect- 
tum . 

Probatur . Quaitr  icnm  Aq>  xt  Tepius  d>xi » ex 
tniioreTegmento.se  rcSanguKim  CX  rx  cocbea, 
demmoreiegmeato  ACxquAHturinuicem . HoC 
autem 


D 

M t. 

P 

X 

1 

iji  T R A C T 

autem  redangulum  ter  funptum.  vc  cxi  8e  xt.& 
PK  cum  quadrato  AQ.quater  arquant  aq;  ad>fc 
o<  m redangiilutn  ml  cum  quadrato  px , 8t  addet 
cqualf  vni  ex  prxdidis  partibus  cx:  Cdm  tua;» 
<]u  t RQ,  redangulam*fr  PX  quadratum  XQJ, 
Tii  Je  totum  crit  arqualc  re^angulo  coci  cx  ex  to- 
ta, d:  minore  fepmentoj 
dt  propteri  quinta  qui- 
titas  etil  «qualia  qua- 
drato qa:  Sed  harc  om- 
nia rcdancola  cum  duo- 
bus quadratis  arquant 
quadratu  ap  lotius  a D » 
vt  conftat  ex  prnpof.ic. 

Itb  t.  Ergo  quadratum 
ex  DA  quintu{ Ium  cft 
quadrati  ex  CA« 

EXPENSIO  VIU. 

De  proporlionilfKS  circuli , &“  [itriiius 
tffius . 

QVamu'i  Euclides  vnieam  pronofitionem  de 
^ Circulo  foldro  adferat,  adhuc  plur^-a,  il» 
lafque  elementares  efle  ncceffarias»  experimen- 
tum docet , Cumarea,q*i*  de  parallelis  in  Cof- 
'tnograpbia,  8e  de  figuris  iroperimetris,  Sc  mulu 
alta  , hzc  fundamenta  expofeant . Et  fane  ctim  }. 
lib.  mulca  de  arqualtbns  eircul's,anguha*  figurifq; 
circulo  infcHptisdida  finc>hic  etiam  de  propor- 
tionalibm  Circuit  panibus  lautius  agendum  vi- 
debatur. 

THEOR.  I.  PROPOS,  XXXiX.  EucL  n* 


A T V S X. 

Ius  minor  quoque  arcus*  Et  Ita  dicas  de  angulo 
iDN,  &r  arcu  en;  fi  enim  angulus  son  equet  oj* 

T 


grfiangulom®, arcus  iNpquabIt  ■»  arcum, fi mi- 
nor fit»erit  fnino'-»excedet  fi  excedat,  vnde  ex  def. 
9.T>  ad  9 fi  angulus  nig.  c panai  rrima  quantas, 
Sc  D ftCunJa  St  terminus  In  nrion  rombimtionef 
Atio  pofieriori*  Arcus  ai  circuli  c pro  funda- 
meoto,^ arcus  EFcircuJi  opror  rrnino:  funda- 
menta, nempe  angulus,  &r  arcus  circuli  c,  «quali 
pafTa  excedent  terminus ,ideR  angulum,  Ar  ar-  nm 
circuli  D:  arquabuntur,  vel  d<  ficient,  Sc  hoc  luxta 
quamlibet  multiplicationem  . C^areexilla  drfi. 
Ditione  ficut  cflpnma  magnitudo  ai-fceandam, 
nem.-<e  angulua  niger  apud  cad  nigrum  arud  o, 
ita  afi  arcus  A»,  ad  arcum  ev 
Et  eodem  argumento  probabitur  de  red<>rihor, 
qubdita  fit  fedor  a c • , ad  f d «rem  eov,  vt  tn- 
gulus  niger  inc  ad  angulum  n.^rumapuu  v quod 
vc  faciunt  arcus, vni  cum  angulis  crcfcanttdccre- 
fcanc.  Sr  sQuentur  . Et  qutaauguli  ad  creumfe* 
rentias  dimidij  funt  angitiorum  aJ  centrum , ex 
prop.  9.  terti)  tta  erit  ex  17.  quinti,  ang-ilus  ad 
circumferentiam  p ad  angulum  ad  ctrcumfcrcn- 
Ciam  Qj  vt  arcua  as,  ad  arcum  ef  , Scc. 


Jh  tcjuMus  circulis  unguli  eundem  httknc 
tunoncm  cum  peripherus , tjuikus  infi- 
f}uni,fiue  ud  ctnira,  Jiue  ud  dreumfe- 
renuof  conpiiuii  Jint  • infuper , (y  fi- 
li tres. 

Sint  duo  drcoti  squalet, quorum  centra  c,Sr  o, 
fintque  in  ipfis  duo  anguli  n<gri  ad  cAtra  fub- 
tendentes  arcus,  av,  8r  ev  j fedorefque  acb  , Se 
XFO  . Oicoque  itaqM  sr<r 

C,ad  anjikUm  - 1.1^’'"*  err*/  as  ad  arcum 

£F,^>/  frffar  AC9,  «i /darent  E DF . Ducantur 
AS»&  EF  red«  in  circulo  v^roquealiar  Ifils  fub- 
tenfis  «quales  accnmmbdcntur  m ctreuloc  Unez 
SH,  &UL,  &c  vfque  dum  placet , &ln  circulo  o, 
Aii«  tot  numero,  ac  prcctdeDCesj  fed  «quales  if, 
eruntque  arras  iubtenfi  »circuli  quidem  c aquales 
arcui  A a cx  ^ a tert!j,8r  ex  i6  anguli  quoque  albi 
apud  C nigro  c,vt  finguli  albi  circuli  d erunt  «- 
quales  nigro,D  necnd,Sr  arcus  fiibceofi  fm,&  mm 
erunt  pquales  areni  £F  . 

Probatur  itaque  propof.  Quam  multiplex  efl 
aggregatum  angulorum  apud  c,  quod  efi  acl, 
«ngait  nigri  c»ia  multiplex  efi  arcus  al,  arcus  ab, 
&lcdo  AO.  1'edoris  nigri.  Item  quam  routei- 
plex  cfi  aggreg  itum  angulorum  t o x anguli  nl— 
gi  I D in  orcnlo  d,  ta  moltiplcx  eft  arcua  em  arcus 
SF,  drledor  bdn  fcdoris  nigri . 

QiurCifi  angulus  Aci  fit  «qualis  angulo  nigro, 
etiam  arcus  fubunfus  At  arcui  Ascqualis  enc,  fi 
«alor  angilusi  maior  exit  arcoi » fi  minor  angu- 


THEOR.  II.  PROPOS.  XL. 

Qh£  in  errent  is  fmslia  polyiona  inter  fe  funt^ 
k dtAmesrts  qucedrata . 

Sint  Polygonum  in  circulo  abcdc.  Se  fhilm  ta 
minori  circuio;Oico</««j(/l  ^«/v  sMmIuper 
AB  ad  polygonum  fuper  fh,  vt  qnadratum  cx  dia» 
metro  ad, ^quadratum  ex  diametro  lf, 

Dudo  emm  diametro  ad,&  fl,  nec  aon,& 


BT>  rid>teni£,&  Rt»  erunt  triangula  boa,  Sf  VHt  fi* 
oiilia,  curo  fine  in  fimilibus  fegmentu  ob  firoili- 
tudincpr«ruppofitam  polygonorum.  Quare  VA 
erit  ad  ad  diametrum  ex  4.  fexri , vt  vh,  ad  fl  $ 
Sc  permutando  erit  ba  ad  fh  , vt  diameter  ao  ad 
diametru  FL,fcd  ex  prop.  ad. h cdm  bafium  propor- 
tionem duplicatam  habeant,  vt  cfi  bafis  ad  bafinn 
Ita  polygona  fimiJia  cx  i)t  bafibus  conftituta : 
Vnde  ita  erit  polygonum  fuper  ba  ad  polygonuoa 
fuper  FU,  vt  quadratum  cx  ad,  ad  quadratu  ex  FU 


/ 


IN  SEXTVM  LIB 

COROLL  AR IVM 

Hlne  «llici«s  Mcm  dtcendom  de  quocamque 
tlio  Iitcre  comparatum  ad  aliud  Hbl  corref* 
poadcQs  AS  V.g.  ad  (M  . 

THEOR.  UI.  PROPOS.  XLI. 

CVrcw/i  initrft  funt,  vt  ex  diamelfis 
^»*dr4ia . 

* nRobatur.  NamfipoIygoaafinUiaineir- 
X culU  iCB}  & FLM  prxced.  propof.  muiet- 
pliccDtur»vrquedum  queant|multipitcariiremper 
eorum  latera  cqud  multiplicaodo  erunt  ad  inui* 
ccm>nquadrata  diametrorum:  fed  ctrculuioo- 
Ijrgonum. culus  latera  multiplicata  Hoe  quoufque 
multiplcari  queantinon  excedit  Nam  fi  excede* 
icC|a<ibuc  in  fegmfto  clrculi>vt  eft  pars  nigra^BA. 
fr  uf  poiTent  latera  delineari . Ergo  erit  ctia  cir- 
culus BACDB,  ad  circularo  f bilMi  n quadratu  ex 
diametro  ad  ad  quadratum  ex  diametro  fl  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLII. 

Amiims  fimilis  Polygoni  circulo  infcrifti 
eR  ud  amhstum  alterius  , vt  dia- 
meter vnius  ad  diametrum 
alterius. 

* nRobatur?tendo  eadem  fig.  Nam  ba  prima 
IT  quatitas  cft  ad  ad  fecildi;vc  fh  tertia  ad  fl 
quartam.  Habet  autem  quinta  bc ad  fecundam 
ad  eandem  proportionem ; quam  hi  fexta  ad  fl 
quarum . ErgoexpropoC^f.  quinti  compofita 
quoque  lA  prima  cum  quinta  BC  habebit  eandem 
proportionem  ad  ad  fecundam)  quam  tertia  fb 
coffl  fexta  Ht  ad  quartam  FLi  8e  Ita  dicas  de  omni- 
boa  alijs  lateribus  repHcaado  idem  argumentum. 
Sic  quia  quantitas  prima  abc  habet  eandem  ratio* 
nem  ad  ad  ftcundam/lr  diametrum  ;vc  fki  tertia 
adquartam>  nempe  diametrum  FL:  habet  autem 
CD  quinta  eandem  proportionem  ad  diametrum 
ADi  nempe  ad  fecundam  quantitatem  » quam  iLi 
fexta  ad  quartam  nempe  ad  diametrum  fl  : babe- 
bit  etiam  quantitas  compofita  prima  cum  quinta 
AK»fir  CD»ad  dtametru  Ao;nempc  ad  fecundi  ean- 
dem ratione  qua  ifb»  8e  IL  fexucu  tertia  ad  quar* 
UDtnempe  ad  diametrum  fl»  8t  fic  de  egteris  late- 
ribus argumftu  vrgebit  donec  totus  abitus  fic  co* 
plecus  . Cdm  ergo  ambitas  poligoni  fit  ad  dia- 
metrum circuli»  inquoeft,  vt  ambitus  alterius 
ad  fuum  diametrum;  erit  etiam  tonuertend^  Am- 
bitus polygoni  ctecuio  inferipti  ad  ambitum  po- 
lygoni fimiiis  in  alio  circulo  ioferipti » TC  diame- 
ter ad  diametrum  • 


RVM  EVCLIDIS.  ijj 

THEOR.  V.  PROPOS.  XUII. 

Circulorum  circumferentia  inter  fe  funt, 
VI  diametri. 

* n*Robatur  . Nara  fi  polygona  fimilla  ia 
X circulis  fig.prop.40.ABCDE»fr  fhilm mul- 
tiplicentur» vfque  dum  multiplicari  pofiunt;  fem- 
per  eorum  lacera  fimIUter  numero  augendo  erunt 
ad  inoicem  ex  prxced.  vt  diametri : Sed  polygo- 
nus  multiplicatas  io  fuis  lateribus  • vfque  dum 
multiplicari  poteR»  arquac  ambitum  circuli : nam 
fi  non  xquarecin  fegmentis  circuli,  quibus  exce- 
dit poligonum»  alius  polygonus  poRet  Infcnbi 
pluribus  lateribus  przdiius  contra  hypothefim  i 
quae  fupponic  vicimum,  qui  poflie  inferibi  efie  In- 
fcnptum } Ergo  ambitus  circuli  ad  ambitura  alte- 
rius circuli  cft»  vt  diameter  ad  diametrum . 


THEOR.  VI.  PROP.  XLIV. 

chorda  vnius  circuli  adehortfam  fimilem 
altus  alterius  chculteH^  vtdiamcscr 
ad  diametrum  • 

PRobacur  ex  prop.proximd  prcced.40.Nam  ibi 
probatum  eftAScfTeadfB,  vt  diameter  a h 
ad  diametrum  FL  obfimilitudinem  triangulorom 

AkD»  FHL . 

THEOR,  VII.  PROPOS.  XLV. 

Arcus  cuit^ltbet  circuli  ad  arcum  fimtlcm 
alterius  circuli  eandem  hahens  probro* 
lionem\  quam  chorda  ad  chordam  I Et} 
contra» 

PRobatur  . Qm  vt  in  fig.  propf.  40.  arcus 
fune  fimiles : Erit  arcus  ia  ad  arcum  HF,vt 
circumFcreficta  abcdb  ad  circumferentia  fhilm  : 
Sed  circumferentia  abcdb  ad  circumferentiam 
FHILM  eft  » vt  diameter  ad  ad  diametrum  fl  ex 
prop.  huius  4}. : 8r  chorda  ai  eft  ad  chordam  FM» 
vt  diameter  A D ad  diametrum  fl  ex  propof- 44. 
Ergo  ex  equo  erit » vt  arcus  ba  ad  arcum  hf  » ita 
chorda  fubteafa  arcui  ba  ad  chorda  fubtffam  ar- 
cui HF  ; Quod  argumentum  facili  etUm  ad  pro- 
bandum prdportionem  conuerfam  valebit . 

COROLLARIVM 

^Equitur  hinc  fi  arcus  non  fine  fimlIcs»eof  non 
^ habere  inuicemicandi  proportione:  Si  namq» 
‘ eam  haberent  edent  fimiles;  coaahrrfende»  vt  chor- 
da ad  diametrum»  ita  arcus  ad  circumferentUm . 


y 
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TRACTATVS  XI- 

IN  VII.  LIBRVM  F.VCLIDIS 

P AR  S prima. 

De  proportionibus  Numerorum  in  genere . 

'Ic  agit  Euclides  de  numeris.  Diuiditurque  in  tres  Ezpen» 
liones  : In  pruna  agit  de  fundamento  proportionis  in  numeris , 
quz  ell  ratio  mutua  menfurz,&  menfurati  i Secunda  agit  de 
proportione  numerorum,  in  qua  modi  argumentandi  etiam  in 
numeris  veri  demonftrantur  , qui  veri  vniucrfaliter  demon- 
ftrati  lunt  lib.  j.  Tertia  agit  de  numeris  minimis  primis  inter  Ce,  Sc  hoc  vt 
odlauo  libro,  deinde  agat  de  proportionibus  numerorum  priinorum,ilcut  eo- 
dem libro  agit  de  propdrtionibus  planorum  numerorum , & folidorum,  qui- 
bus primi  numeri  funt  radices . 


' expensio  i. 

De  ptincifijs. 

PAuca  lilc  principii  ponenda  funt , cdm  feri 
omoi»appoCa«rima$  crad.S.qujdoWe  Antfa> 
netlct/tmplici  egimus  I & C4»quj;  rpeculicer  ad 
haac  tradstum  rpedanc  Tuoe  requeRtta« 

DEFINITIO  I. 

PHoper/ioHumcreritm  habitudo  tjutdamvniut 
namtri  ad  atiiim  Jettudim  <mbd  continat , 
ioatinttar^  ydjemeitifti aiujaotitt nJiiptraU- 
tUiui  parttm  ytdp*rt(t. 

Sapra  tfaft.  8,  def.  17.  breaiui  proportiooem 
Duroerorum  debniuimus  dicendo  elfe  habitudi* 
nem  numerorum  in  ratione  menruranciSi&  men- 
furati • Verun  bate  definitio  per  omnia  genera 
proportionum  accuratius  in  ratione  quaque  men» 
furantist  ieu  mcnAirati  progrediens»  rero  fpecia> 
Ilus  aperit.  Eas  vcr6  fpecies  proportionum  ex- 
ponit , de  quibus  fupra  egimus  trafi.  p.  expen.a. 
cor.), 

C6m  dicit  eontiagt,  >el  ronriRS/ar»  explicat  pro- 
portionem maioris , Bc  minoris  Incqualitatis , fi 
adfit. 

Cum  dicit /eme/ explicat  proportionem  equa- 
litatis^  cum  dicit  explicat  proportionem 

muJtiidtcem . * • 

Cum  dkit»  mfiper  aii^am  twj  p.rrrr«i  expli- 

cat fa|)crt  »el  Tubparticularcm  etiam  multiplicf» 
fec&dum  qu6dc6tinet,  Srcdtinetursvel  fcmcltvcl 
aliquoties»  & infuper  aliquam  contenti  partem  . 

Cdm  vero  dicit  partet  explicat  proportionem 
foperpartjentem»  vel  ful^ariientem  etiam  mul- 
tiplicem : nam  fi  femel»  Sr  inruper  aliquas  partes 
efi  ruperpartiens»&  fi  contineatur  fubpartiens: 
qu6d  fi  aliquoties»  & inruper  aliquas  partes » tunc 
cfi  fuper>vel  fubpartiens  multiplex . 


D E F I N I T I 9 II. 

TEniinif/tH  radica  propntionu  funt  dmnit* 
mert$  quibas  la  iUa  piopotuone  minoret  /and 
nequeuut  . 

DEFINITIO  m. 

Cymtret  nutnai  fpcrtionaUsfucriutt^rlmMt  ai 
tertium  dupittmtem  rarieiic»  habere  d/r.Vtr, 
pr-.mt  ad  fetundum  . Jft  eum  quatutr  r.amer' praper- 
tionalet  fiserint  primus  ad  quartum  tripUcatetm  ratio^ 
tem  habtre  dicitur  primi  ad  fecundum  t ^fimptr 
dtintcpt  >s>  amplius,  quam  itUpreport'o  extuetit, 
Hcc  definitio  explicata  eft  lupra  trad  p.par.l. 
def.  7. 

Itaque  fi  fine  trea  numeri  eadem  proportione 
gaudentes  V.g.  ».  4.  8.  proponio  a.  ad 8.  eA  du- 
plicata proponionis  %.  ad  4.  «r  fi  fiat  quatuor  eft 
triplicata,  V.g.  x.  4.  8.  id:  numerus  X.  ad  i5.  bi- 
bet proportionem  triplicatam,  x.  ad  4.*  fie  coo- 
lequencer  fi  fiat  quinque,  V.  g.  %.  4.  p.  ^ , j 
numerus*,  ad |*. quatmpliestaro  proportionem 
habet  eius,  quam  ».  ad  4,  ^uod  4:  intelligitur  in- 
uers^»quodnumerua  maior  vftimus  ad  primum 
habeat  proportionem  repetitam  , Be  replicatam» 
quam  fecundus  ad  primum  . V.  g.  ad  ft,  eft 
quadruplicata  eius»  qux4.  ad  *. 

DEFINITIO  IV. 

OVot libet  numeris  ordine  p^fitis,proporth  primi 
ad  -nltmum  componi  dieitur  tjt  proportionibus 
primi  ad/teundum  ,& fecundi  ad  tertium,  & terttf 
ad  quartum  i & ita  detaceps , donec  inw  medu  exti- 
terint  numeri . 

Harc  quoque  definitio  explicata  eA  par.i.def.8. 
crad.  9.  Vnde  breuiter  : fi  ponantur  crdJne  nu- 
meri crereentet , quoquo  placuerit  augmento 
V.  g.  *•  8.7*  P- 1*.  16  vltimus  id.  componitur 
ex  proportionibus  primi  a.  ad  fecundam  8.  Be  fe- 
cundi 8.  ad  tertium  7.  4riertij7.ad  quartum  p. 

Be 


i 


DE  PROPORUCNIBVS  NVMBROVMvTfJ  GEMERE,  kjj 
•dquiotumi*.  t.* 

hitfrpoo<renamefom»fl  plure#,  V.g.  hjrtf  . • P ROfr^L;  I.  • PROPOS.  II,  raet 
7.arp.  dJcHtif  qaoqoet».  «df.  noiIlTef  dppo<l- 
tis  pn>£orcioaibus  componi . 

axiomata: 


C^,  4b!titim , metitor, 

Sit  V . g.  numerus  9.  <]ui  metiatur  45.  Se  abU* 
•tuA  17;  Dico , reli^wSi  1J. 

Nm  ed»  m^Mur  totum  diuidi  poteric.4ocim 
in  pjftes  ipfi  9.  7(]oales  ( nempe  in  ^prn^ou  'feo- 
Maurios.- Cumque  metictutnoblMim  quoque^ 
liM  ablatum  17.  diuidi  poterit  in  partes 
^iaJot,  nempe  to  ckM  ooaeoarios » dr  retnane- 
duos  noaeoailoe-ifdctpiaiidnin  totmi 
go  dUo'  ndtieoariyibcdAmne  seiiqouai  rr<|te  ad 
4oaplememunvtocki949^cnipeid«  «n  «mn 
* AvioiaBcatcilqaadaft/gviiabckicar.  /.rrtA 
inaiBASi;]  <rQt^  tttanmi 

'E  K P^B"N’'S.t'Q ' 

: I i'1  na  ‘.m  auisraoR 

• latulft  toii 

vef4ftthmnHm&ort$m 

mcnfHTAnutim . 

, ■ o<i '.rT  M .ao  r 

Ad  hoc,Tt Hcrnit  iur ad numcricas propar- 
tUoc*.iMclli^ada.^EiicH<iH  niipjuie^ 
de  pirtibui  oumvotlim , tJtiim  opmeruin 
pofint  menuirare',  rtpOte  qteooip  nae  mutua 
meal^ta/vd  tnuut,'^  dlbMti’pa^t  pViportio 
eorum  coomiat , . ^ 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

r ■ ' :#  ■ • T 

Siduehii  nkmtrls  ‘iiuqutdilnti  itirJAiir 
^ flicfM 

JumdlUonc , Jemfet  fkpirHi  Jiqmil, 

■ ifciiW  Nkmri 

prmQi4ff»mfU  fiim  ater  fi  erutu 
. >*,  ■ e ‘ • 

• ' t.»’-  tj.  »,  , 

Sic frafoHiH  «taneriM  tf,  maior, a. mlatr, 
•^uidetMhasurd^pHoriqaotiet  fieri  poteR  ^ 
aeaipaduplictrlce,  deiade  ilii  ^rsdiofie^ftfi^ 
daomdQiiA(f.MrerrpiM»qaate,  .V.g.5.  dedratM* 
wr  viefflem  A reMMoeat  voitas  Ma,  «t  hic  re^ 
ihAm  . "EMcirpropofitto,  fMddehi/  Hameri0ity 

ntmcundiimfitt  fni>d inniccm  frimi , Idefi , f«dd 
foldm  ymiutem  prs  tommwK  metjfifs  poifiieant  • 
Pragrefr.  i. ' Pitbatur . NMlOaliam  obtine- 
reat}b«c  cfTet  oumcniauAlor  ruitate.  qui  meti> 
retor  rtrofque  nempe  totam  maius  vj.Sc  ablarum 
nitiusd.  Ccdcadtia0;Ta;  aOMeriis  mtei^a^na} 
ttfM,  dr  flaram,*  mettear  ^oqbereliqaom  ••  llir 
argo  dnmcCitt  maior  vnkica  aaec|rtt«r  i*  c«|id 
' V‘  “itffp 

»PMgiv(r.  aciEtTorrusapdrariuargumaaei^ 
quia fecunda  detradione  ablatuoi  efi  i A detu» 
primo  progrelT.  onmerusine  maior  rnitate  me- 
titur cotum  6Jr  ablatum  metietur,^  reliquum 
X.  Ergo  numerus  maior  rnlcate  ipfam  ynitatem 
metietur,  quod  cft*  abfardiinv  <^^de  communis 
meofura  nulla  i7,dr.d*«dNeCeMrit,oifi  rnitas^ 
Ergo  erant  iniuccm  primi  es  dcf.ss,trad.$. 


*l>HohMS  nttfhetis  d*its  non  primis  imet.Je 
mAXimam  torum  communem 
^pkr^rMreptftre  u-  H 


.1 


DEnVor^dliumerf,Vt<.  Stii.  TVettaliattir.' 

que  minor  i maiore  quoties  fien  potell;re- 
manebunt  4.  Detrahatur  rurfus  fecunda  detra- 
dioQc4.  i «ninore  6t  St  remanet  as  Detrahatur 
maciiis  tertr^dsdfti^aoa  a.  ag.Sr  mhti  reln^uilrf* 
manet.  >D$c*ti^'ttmmemntbormmme»/uf,iti^ 
elTec  nercAe  aliantk  draliarn  decrafiio* 
«esn  reieerare,4d£ar, donec nihti  reasaneirb' 
UicenimpoRccttfBsnamerus^iciittii  dctriAioi 
:ocmihri'rdaaneO,'erit  commifm#  alfigiutornm 
.nnmerorons  ‘menfnra  masima^  ' 

Prngrcifc  MmPrDfatuwpriHsh  f Qoodhoc  At 
corotnuni*wroiur>.V.||.;3; oucnertcf.  Srnurneai 
ns.  ac  pnwiut)d.i<A  tqiAI;i(Piam  humems  auma 
«nm  mortenAnwicorqiioqttdvmarni?  mnnermni 
Quem  iilcmrtituri  fcd  numnrns-t.eEimo  cema» 
Jsanpnati  rur  4j*niNn<'nibt(^a  c»,  fiidd  detra  Ao- 
oe.quoties  fitrtfoctft,  rtmA^fcric  Erg«>mc(«(af 
iqi^QepaiteMdafJnrqaftesv^i^aa  mnnetdc  idem 
4xp«r  UecinftMsahA  aMnhrdFhtttnere  ttunou.  fip> 
^nienetur«f»oqar  Aitnerit  fiBinainran»  rt.  qnroc 
Ijv  parcibns-coaAabac^ft.  le  vksmoi  rc6du«'V.  A 

] Ci  siuiflani  /I»  «uto^'v  ac  :»  i>.  1 

Prqgrefl*.  s.  Sed  nnmerus  6.  ^4.  mmsontuc 
immcriNn  primlim  adjO^tAvg^qiairqianbus 
deam  Ais  nempd  tribw  esribw  nomeimA  >&4  » 
«fuetur  refidi»0^;|L/^o  uiumM  nefiduoc^d.  om# 
tlturqooque«nme<um  primo  pobpoimtmmt. 

Patre coofaq.  qnk  nqeckuritr  prhno^img.qp 
89  d.'qui  numeri'incegraat(ruaCtxmv^fimo^fi.( 
ttimsa.-  '’iJi  "..poup  .1  »di  ^ 

u>  Probator 4tcund6i>i  tor  Ac  masfiisa 

matkna . 'Nbiii>  fi  hie  miMnr  ».  ffunnnm  nssnt 
forifKMrMqerkaliqalSnktoiqiquawk/  qniinaa 
fiotdrettbfque  ne  pr<iq.  Xb^^liuun 

metietur  quoqnopriiiKimmfidutithdvqnlaimociM 
tnr«ocikv&t:dbehtiisiMii!4E  Sed  esdem  pariuiv^ 
quia  metieur  totum  6.8r  ablatum  4.  mciieuirqad* 
que  refiduuma.  Maior  creo  numerus, Quam s.' 
commenfurhSiVui  AihaclotiOjSm^sR  abmrdum. 
Quod  fi  dat<s  duobus  humeris , 8r  fiAa  decra- 
tenuiM  • numefaicmiaifeentiyiiy 
tihi  ii{9  twnmmn  Me  n furv  M sMrt», ‘vt  c A»,  n u 
itHie^el^  aM«UavAmi)ifMmtacef  ft  oumemna 

mdloAni^  fithVeflkatioatctn . . .0  a{?> 

. , 7l  aui  TTC  : mon  ■ ..ir  • -j 

rai,-  ..<;iOR:>0  li  L A^R  I V’  M : . c • 

it.  fcliltr  • uPIa  »«  rri  1 ',.1 

irte  iHintfcftfi»  eil*fi<imcrqm  imtiememi 
Jt^'  dooe  nofMveSvmetinqnoqtic  eorum  cokm 
m(t(i^mttaxini)mmed(«niiia‘NaRiaueb«c  iuom 
oi^ureRnqeMitaViucmlnor.  (itMierenim  efie 
rftm  po^,  «um  i fdsm  duo  numeri  du«  maxima» 
inarquales  menfuras  habere  non  poUim^  Bngm 
II It  numcrus.fi  efi  zaualit, metietur  conu 

munero  ndcAfuAinVcnidqAtAi  r*i  fi  eft  ndbr,  idem 
valebit  argumeatum : nam  maxima  meofura  cft 
rtMbrti 'vMlnnm  • '^hire  6 roecitar  cecubi> 
Ar^abf  Aatrf-)  mtcieturetiunomala  refidosTiacccf-i 
fiUArnmfcl^ksdiPMndemiiuthaam  qnpipcam 
V t rou- 
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munem  meofuram  { S»c6.«ft  maxhnamenrur*.& 
iimol  refiduum  oumen  42.  8e  11.  quoc  II  n«n<  rus 
l.menlufct)  du  <)UJter<tcctcs  10  aa>nero)tf  Icxdet 
in  11.  ined. meufur«b.c  qi^oc  6.  qu6d«orub 
rdjJuum  csiliit. 

P R O B.  II.  P R O P O S.  III. 


muni  mdcua«iooemmu«fu*  mcnfur*ab  iprot 
menTu''!  mJxjUM  inuenifturj  ill*  crt‘nicnt  qw- 
tuor  numerorum  mcnfura  eotnmutus . 

THEOR.  II.  PROPOS.  IV^ 

M ‘ • 

Omnis  Humo»s  efi  cuiuslibet  iuti  numeri^ 


Trtbus  numeris  d4tis  mn  primis  inter  fe 
■ eorum  cemmmtm  menjuram 
fepertre . 

41«  iS.  8.  menA»r«  t. 

DEanir  Ires  uumrri4i.  qaorwn 

communit  me«rura  rrpcnri  debrau 
Inueotatur  primo  ma*n»»  mfnlura 
rom  maioiani  V.  g.  4».  flr  al^  cx  ••  propof.  q«c 
fictf,  B ergo  hmnnifnamenfnrucapratiotet* 
tio  numero  ex  «quo  ita  , quod  nikil  remaoesC: 
brc  erit  nax>naa-ofnaium  commusis  meofars: 
At-ltafiqaid  remaneat  rxrrt4atur  per  muipam 
«ktfad Ionem  regula  traditaeprsc^fiopor.qnottei 
opua4ft-;detr«ihatuir^utS*  gitf.ubs.  qoocics  fie* 
ri  poteft . Remanebunt  a.  milut  lal.cx  Itib* 
dueatur»  Bih’1  remaoet. 

rfii:t>ntieUJUfm  t^ijje'miimntmer9riau^t.lt, 
i.  nmrntr.rm 

probatur » quod  dt  tnum  cMunuuis  menrun 
«V  pnc.  piop..  Poftrtmuai  robduum  t.  efi  mast» 
|oa.meofura  numeri  tertij  8.  & maxime  meafiirc 
C duonun  prMBO  aBuaiptoium  mtmerorum.% 
£igo  ciiam  ipCotuiD  cfi  meofura  ex  pronnnqMto 
I.  bmuos:  ■;  ' >2  / 

«Piobutac  quoque  lecuodb  parSf  Quod,  ficom- 
MupiuiUm  maxima. mentura  . Nam,btioucft> 
«ritaliquiiowiueruamaior  V.  I.-Kumortmii  qui 
cum  mcaiatat'  duoi  aumeroa  primo  propofitoa 
4p.4e  tB*  mfdetur  quoque  eorum,  commuuem 
meoirutaind.  ex  CoroU.  ptarcedemii  fedcxhp* 
|K>thWt  metitur  quoque  tertium  numerum  8.  Nu* 
•wnaaaUePlumorbA^rx  addtrian^  dicatur  trifi 
datmttmaHSfneiorum^msaiinrimMura.  £rg|0 
metitur  totumocfppuB.lr.ublatximd.QMde  r« 
mceieturquoqua  reliquum  av  Sed  ille  Nuumnun 
«umaf ua  pooebatm  maioa » ^uaim  x.  Ergo  nam*, 
na  maior  ;»  quam  ifbmu  Atturctur»  qqod  eft 

ablurdoii:*  . ru;n!<^' 

. COR^I-tA&l.VM 

HTnc.dlkics  iduA*  quod  iftpr*ecd.Cc»atf« 
BumOrum  jiKUcutao  irea  oumecoa  mciifi 
«tram  roaximimeorum  meoruraiu)  Naqa  aaior 
efle  non  poceft  ipsi  maxNDul  mculuriifi 
lis  clarum  cR  cum  nurocrusomius  Ic  pervnita- 
tes  fuas  metUtur.  Srbtmiuor  eodem  n)9do»quo 
fuprapr  ibaiur  • Quoniam  maxima  meofara  eft 
telK|UQnimiriuainuu)<corttcn»  {.igoeamcfrup 

ta  mtnoff»  qoar  mcutui  crea  futnecoa » nempe  to* 
curo  ptimu*&abla(oarcliquoapcrmuiuamiub* 
traSioocm»  metitur  etiam  vicimum  leliduum» 
oempe  ommum  uium.  smuimam  communem 
mcafuam» 

COROLLARIVM  IL  ir 

SI  verb  aisquia  cupiat  plurium  oacMtoru*qu4 A 
trium  communem mearuram>idcmp.*uR^. 

duaca^ftiauciuauittAaraianaquw*  pc^. 


nut  pars  ^ aut  partes 

PRobatnr.  Vcl  funi  primi  Inuieem.n 

Dumerut  minor  eft  pirtei  numeri  ma* 
iortt{  Qutaioc  b^ber  rniiatei  V,  g,  q»«  fum 
parua  miiona  Aimcri»  ra  quibua,  adduia  ab)C»  t, 
compoottorf  . . 

Vcl  duo  numen  aoo  ruoi  inuicemprimwIrBc 
fi  ininor maiorem  metMfur»  vtq  otetuueS*  tunc 
!4  eft  para»«  pea  fe  patet»  uuroeh  8.1  Qgpd  fi 
non  metitur»repeiiatuc  ^corum  communis  raen» 

fura»qualiaefi4.oomcttA8r  9.  Aflrttuua«4tt.iiue 

i minori  numero  ei  communi  menfure  tot  partes 
cquaief}  qi^  poflqm  >mi  V.g.’^.  9f  p lam 
numeros  minor  cft  partes  numeri  marotiSjqnU 
ciusplures  paties  comprcbeodii^cum  j.  j.  iu^ 
grentflomc^ftfd. 

THEOR.  ni  PROPOS.  V. 

lot  loKj^inbc  .T,-  . ■ * 

Simmmusnumeripafspterh^ 

tertus^ea/emyars y Jimul  vterque 
vum/fite  udeMfijr} 
v/uuvmts. 

■•O'.  . ■ IH  . 

propof.  eR  I.  f . propof.  i.  voloerialirer 
propo^fi  j mpdo  b)c  in  oumeris  oRcodi* 

tur» 

partes  $.  con^fiH  j 

Istegri  1».  8«  BO 

Drnuir  plprcf  numeci.fed  facilKads  g.  dvo»n 
X.  fr}.  quocfi  primus  X.  diuidat  8.  tn  tot  numero 
parta» V.g.  {94.  luqaotj.diaidttu*- 

Dua,  faoJ  eompofiu  t-  e^  |.  dmi/arcr,  pt  fatitMt 
S,At$idet.iqito^efmfofa9iUiimefit.&  ix.aem- 
paao,mtof  uaauere  partei  > H pride  diWeiMxi  • 
Probatur.  Oiuiide  numeros  meticoa  I*  firit. 
ia  panes  cqoalea  meciencibus  oumeris  x.  Ir 
babebifqiK  cx  b7poibefi  aqualem  numerum pa^ 
ciumeifingaiiametitis  oumeria»VS  cx8.  eroa 
4.  docoarioi  » «xM.  verd  4.  teraprios*  AA 
it  itaque  fioguloa  dueftarioa  aqualci  x.  mctkari 
X • »0  J 

8 ax 

xxxa  .1  $33i  ui  . 

-.T.  -1  . 5«J 

n-'T  ' . XO  • 

tacmrijtvqu^R^***  metienti  J.efficiefque  4.  qab* 
iMiios  aqualea  mecientibua  x«  A fimul  addi^  t 
Srga  tepertiecquinariua  mcticos  io  fimul  additM 
qumanjs, nempe  vkeoario  4.  qulnarioa»  ideft  fi  a 
guiaaparuaa^ttfcunqttsmeuci  ix«  8r  8«  fimal 
additu* 


lEagaea 
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THEOR.  IV.  PROPOS.  VI. 

Simimnin  numeri  fttusfMrrit , CT*  thtr 
Jierius  ebriem  pites,&  fmut  vierf,. 
vtttufiut  enden  ptrtes  ettt , . 
qUit  vHUi  -vnius. 

HiSc  propnfitfn  eadem  eft,  ac  antecedens  { fo> 
lam(}ueTult,c)u6dnt]meru<imetient  coda* 
prebealic  non  rnampircem,  (ed  pluret  partcc 
■etjti . Sint  ergo  ploret  nomerl , fed  pro  nnnc 
dao  V.g.  6,  mitirnt  namerums.coiuscomrren* 
dat  daenario*  ex  cpiatuor «quibus  S,  conOat*  9c 
9.  Mcticns  js.  comprehendat  «jaogae  ex  eo|.. 
tenartos  cx  4.  (juibat  conftic . 

Partes  6.  9 cempofid  tt 
Integri  8.  1»  xo 

Dtttt 

tndem  trctpjrtct  comprehendent  e.r  8.  & it.  fhnul 
sdi'tifjt:emp<  yrcnariih¥t  ^Mtfimflketfmitbant 
futlilKt  rxfno  aamere  wer.is  • 


<s 
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Proba  tnr.Diuide  mime  ros  mecientes  !n  partex» 
fivandum  cpia»  metiuntur  Toot  metieot  V.  g.  5. 
tB|.  daenaraos,  9.  In  temanot  >(]uat  fttml 
•ddei  ideft  ducoarios  cum  ternarijs  rt  fiant  9. 
goiiiari;  s Ergo  mrtiemet  compofiu  t nempe  15. 
compreheodet  tres  <]umanoi  • Sic  eft  facietidnm 
de  aetitU  fioguH  enim  difirtbutl  io  parcet  med- 
tat  V.  g.  8«  in  duenarioi , 6e  it«  In  eeroanos  ex 
kjrpothefi  > tum  dneoari} , cum  ternari)  ncpiaies 
■omrro  cnmc,  nempe  4.  qui  fimnl  addici  erunt 
qunrii  4 : prooc  numeri  metitl  conftabanc 
boguii»vel  8.CX  4.duenari)i,Tei  n ex  ^tcrnariic. 
Cum  ergo»  tom  rnetUi  compofid  eundem  nume» 
cum  partium  4.  quinarios»  & mecientes  quina- 
rios» fecundum  quem  in  menfura  prius  corref* 
poa^anc»  integrent;  patet»  quod  etUm  compo- 
fiti  alter  alterius  eardem  partes  erunt.  ld£  autem 
cdameucniet»  fisuefrados  afTamas»  au  li  plu* 
ro.  ' 

THEOR.  V.  PROPOS.  Vn. 

Si  ntimerMS  numeri  pjrs  fuerit^  vt  Matus 
ahUit : 0"  nhjuus  reli^uj  eadem 
pats  ertt* 

Sit  aamenis  integer  eiJem  pars  numeri 
XO.  qua;  pars  e(i  ablad  1.  nuiucfi  d.  ablau*hic 
dxo.  Uled  f. 

Pars  a comoars  ) totum  f 
Pars  8 compars  ix  tocum  xo 
Dleo  rWdf  «JWt } . re  ).  ^ eaadem  pjetem  refUm 
IS . ex  mtrntro  XO. 

Prob.  AlToaM  pcobationis  gr.  quemeumquo 
tMmerum  Incognitum  Eft  rsns , cui  rrfiJamn  9. 
fit  eadem  pars » nempe  tot  efeibus  infit»  que  cR 
abUti  s.  abUco  coafeqacatcr»  qos  eft  tount 


5.  toti  xo.  ided  quatopr  vicibus  cx  hypothcfi  '• 
Ergo  metlentes  J dr  x.  fimnl  vt  faciant  9.  inue- 
nienttot  partes  ex  J.  propofi  hmus  inmeeicis  8. 
denumero. E^vo^vus incognito.  fimolvottis»qdOC 
X.  ablatut|8rmedtor».io8.  ablaeoifief.  totum  in 
totoxo.  Ergo  Illi  eompofitlnun^e^us  ®.  8e  nume- 
rus  £si»<HWai  facient  xo.  boc  enim  aggregatum 
aacticur  eadem  mcafura.5  nrmpci  fir  j.compo- 
fiti  per  vires 4.cep(icataseirdem.quibus  metiaba* 
Cur  menfuraj.totum  10  Quare  incognitus  Equo- 
quorum  numeru&entix»nempe  refi  luum  numeri 

8. exxo.qurm  metietur refiiuum|.vtxablataSt 
ablatum  8 . 8r  5 . totua  tocum  xo. 

COROtLARIVM 

0)Uge>qood  idem  Inteiligitar  'm  numeris 
/ frsdisi  * etiam  de  numero  maiori»  dr  mul- 
tiplici refpedu  roloorit . Sic  fiS.ablacd  fit  tot  v^ 
cibus  numero  x.  ablato»  quot  so  totus  tuimero 

9.  coci»  cric  edam  refiduum  1 X.  tot  vicibus  maior 
omnero  refiduoj.vtpatrc»cuni  fit  eadem  raao# 

THOR.  VU  PROPOS.  VIU. 

Si  numerus  numeri  /furtts  fuerint,  qntles 
'utUius  utlaii , ty  reliquus  reliqui 
eiedem  puries  erit,  vi  iteus 
solius. 

PirtM  6 9 eonjittt  i;  toenn 

Pirtn  8 t«  ■ cfcmp».  lo  io««iii  ' 

Sit aumcrui.. rfilitu»  1 ij. eadem  pannum*; 

ril.  ablatil  i*.(ciliceteiuito<vi<.ic<>mI> 
neat  V.g.  tot  daenarlaa,  i)*»  if.  integet  minoria 
nnmtci  continet  eicea  numeri  lo.  integ^ri  maio- 
tii  V.  g.qulnatimi' " ^ 

Oiem  ^*>d  rtfiium  ».  ««371  <5.  eam  aameriu  8. 
fiitrkMuuria  uitmrtrtu,  aeaepe  iKwiiui 
tniioei»  dUfU  ei«  pirs  ia  a»«»ro  ta.  nfidtiiu- 
irrU  aamtrt  10.  pusi  6.  ia  8.  wi  1 1.  ia  10. 

Probatur.  Aflaraaiuraliquli  alina  E^mr/tm  , 
qui  t«  .icet  concloeat  numtri  la.quoc  abiatm  6. 
ablati  l.rel  Integer  ly-nuracri  ao.  (^iungaiurm 
Ifte  numerus  BrUSrMtUtCam  refidtio  d.  At  la.  reli* 
dubm  eum  ablato  8.  Irti  etique . vt  pniit, facient 
M.  V.  g.  IfaaMoe* . Hfgo  Ille  nomenu  Eqwnan 
landui  com  6.  faciet  iq.Nam,  cum  incognitui  B- 
quornm  noracrua  fit  cardem  partes  iie  vt  6.  a tu- 
meri t.  Ergo  edam  lunftl  *.  fc  incognitus  ei  pn> 
pof.iS.bUihacrit  czdem  partta  numeri  8.  &11. 
raniunaomm.ac  vmii  vniua  V g.6.  telpeflu  nu- 
meri 8.  Sednumeroi.qui  fitadao.ved.ad8  aliiai 
non  eft  j nlfi  IJ.  Ergo  Ifte  numerus  Eqaomai  «m 
numero  6.  iunSua  faciet  ij.  Ergo  erit  Ille  nu- 
memt  Epioraai  9.  nempe  refidnora  numeri  if, 
ablato  d.  qittitaeftadia.  refiduum  numeri  ao. 
vt  ablatum  6.ablato8.vtl  totus  15.  toti».  Qurf 
& dc  nameris  qaibufctsmque  frafiti  iatcUtgi. 
tut. 
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Si  numerus  numeri  fmrs  fuerit,  <tr  ulter 
ulterius  euiem  purs  > Et  victjfem , tjute 
puts  eji  vel  purus  primus  unij  ^ eudem 
purs  em , vel  eudem  purus  feeundm 
tjuurtt,  -3, 

1.  Hondaum  II.  8.  Lapidom 

]Il.  £<]uorttai  IV.  it.  Nummontm 

iii  a»» 

Sit  primus  fiomcruf . V.  numeri 

S.recQodi  Lapidum  «Mcm  pars»  que  cft  j, 
nomeri  cecMi  rla<  . » Di» 

«0»  fMoii  Haminam  uupMVu  fiMucru  Equorum 
fatt  tSt  «d  parta  i ftm  rmwmiu  lapidmm  rmtKTC 
^immenm. 

Probator.  Nim  diuifis  lap  dilms  8 • fecundum 
Tke«;  quu  H«ninMMjeonui>«»-y.g  io  duenuiof» 
te  numerus  \io)iorMiN  fecuadum  vices»  qnas  coo« 
cinec  L^mrym  V.  g.  iQ  cpt  ternarios . erpnt  ter- 
ttarij  ^«»ora)ii  tot  vices»  quot  duenarij  Z.tfpid«iM 
eat  bjpotbrfi . Sed  ioffaipef  jerunt  omoei  duenarij 
cedem  partes  refpedu  ternariorum . Cum'  enim 
omnes  Tuffl  docnarijintt*cem»tom  temaiSf  inui- 
cem  fint  «quales  ((  » vt  ducnarius  to<  vnicates 
babeat  refpedu  voius  teroarij»  quot  alius  duena> 
ris  rcfpedu  alius  ternal^  1 '^rgo  ^ conjungantur 
omnes  doenarij  fimul»  vt  liant  8.  vt  prius  nume- 
rum lapidumt  te  teroarij  qaoq\|«  fimul  vntaatur» 
?t  Aanr  li.JKimnrjm  » vt  priuf  eadem  pars»fea 
parus  eedeo  roaoebunt  es  5vprppof.dr  ^ bums* 
que  vnm  voius.  oeospe  que  ducaarij  liamitthp 
^peda  cernarij  Eqoori^ , , 

JHEOR.  VUl.  PROPOS.  X./ 

■ 

Si  rtumerus  uumeri  purUt^fuetit,ty ulter 
ulterius  eudem  puries  f ir  vicifftm,  quu 
puistU,am  purus  pnmui  ienif,tu^ 
dem  Purs,  uul ^rreiefl  f- 
Jtcuadus  quuffi , _ 

;tff' 

Sit  primus  numenisJlMi/ffirm  6,  qui  latpsrtes 
icenndi  ouincri  g. » Sitquealter  lertiisf  ouj> 
«Mfue  8.  Iqmnm,  qui  fit  partes  ounuix.  quarti. 

I.  6.  Hominum..]),  p. 
si  ili*  8.  bqiwom  IV.  ISi  . ..V. 

. Dire  . Quoi  frimus  tumetus  ilmitufm  ttttlp 
Xfswvmn  tadtmfart  tH  ,/m  parili»  p.  Jann- 

SMi.  naoiarai  R»»rri  1 a.  fiMrii . 

Probatur.  Namdiuifua  io  foaspartes^.  nu- 
mtwiMow-intmi  iusu quas  capk in  p.ocmpc io  a. 
ternarios» & 8.  Sfuoram  iusta  quas  cspit  Inia, 
aca^pe  io  a.  quaternarios  fingvle  crunc  fuiio* 
tios  pars»  quia  t.  Honuru^m  numerum  habet  tot 
teroarios»quoc  Equorum  8.  quaternarios  > Et  in* 
fupererunt  eadem  pars»  taro  ternarius  numeri  p. 
quam  quaternarius  numeri  la.  ex  hyp.  VicilCm 
ergo  ex  anteced.  eadem  pars » vel  partes  doena* 
lius  frit  qujternarij»  qye  g.  numeri  la.  Ergo 
fi  iterum  iuogas  dtios  ternarios  Hominum , vt  fine 
tf.fimulque  iungas  duos  quaternarios  £^»ortt»<»vt 
fiat  8.  vt  prius  Ita  erunt  cx  te  6.  prop.hu.  iun- 
di  ccruarij  6,  ad  luodos  quaternarios  S.  vc 


vnus  y.  ad  vnum  4 te  t Jeo»  vr  p.  ad  la. 

Nam»  VI  ibi  fi  ntunerus  numeri  faerX  pars.aat 
partcs.A’  alter  altcnos  cadd  pats.fea  partes  fiinul 
vterque  vtrittfque  eadem  pars  erit|  vel  partes» 
quu  vnus  vnius. 


EXPENSIO  m. 

pe  proportione  numerorum* 

I Icet  modi  argumentandi  vniuerfalrter  fupra 
oflcli  fint  1.5.  Quia  tarre  in  quiritate  dtfcieu 
rpeeialibus  rationibus  comprobari  poterant*  no* 
luit  Euclides  eos  prartcnre;  quippe»  cum  pro- 
priet atci  quiritat  isdi  feret  ^odendert  apodfeco- 
fiicutum  babucrti » 8r  illi  prarcipuum  locum  In- 
ter palliones  numeronmi  tnueniantT adeas  peni- 
tds  ofieitdendas,e<iaminodot  ipfos  detnonft  ratio* 
nJbus  quantitatis  difcrctauiaturx  addidoa  profe* 

. qui  oecelTariom  fuk  • 

THEOR.  L PROPOS.  XI. 

Sifuerit  vt  totus  dul  totum , tta  jUdUus  ud  , 
dhUtum  i O*  reliejuus  ad  reliquum 
erit » vt  totus  ad  totum  • 

Sit  numerus  aliquis  totus  a i.  ad  04.  vc  14.  abis-  , 
tum  i 21.  ad  |5.  abUrumI  «4. 

Totus  ai.  ad  totum  14, 

Vt  ablatum  14.  ad  oblat.  lO. 

Reliquum  7.  ad  rcliq.  8* 

U quod  relifiMiB  7.  ait  la  eadau  proportiou 
ad  ftlufuum  8.  vr  14.  ■ ditf. 

Probatur.  Nam  cx  definitione  erit  totus  pars» 
vel  partes  corius»vt  ablatus  ablati . Ei  go»  6r  reli- 
quus  reliqui  ex  7.  & 8.  prop.  erit  pars  eadem»  suc 
partes  ablatos  ablati » vt  totum  totius . Ergo  di* 
cent  eandem  proportionem  jcdm  proi-ortio  nu- 
nierica  in  eo  coofiliat.qubd  vnus  rerpedualeerius 
fit  eadem  pars»  vel  panes»  te  c(b  vc  cx  «definit,  i. 
eonllac  • • 

THEOR.  U.  P R O P O S.  XU.  . 

Si  fint  quicumque  numeri  proportionales  y 
ertt  quemadmodum  vnus  antecedentium 
dtd  vnum  confequenttum » ita  omnes  fm 
secedentes  ad  omnes  eonfequentes . . 

Series  I.  j s ; colledl  10 

Series  11.  9 6 15  numeri  }o 

Sint  due  nnmeroru  feries»quomn>  numeri  fiat 
proportionales  ex  ordine  V.g.  in  prima  fe* 
rie  j.  a.  y.in  fecunda  9. 6. 15.ica  vt  primus  y.  re- 
fcraiur  primo  9.  vc  fecundus  t.  fecundo  6.  tc  ter* 
cius  5.  tertio  15. 

Diro  (oUedLt  numtros  prima  ftriei  tumeris  caUa- 
EhifctuiuU  Jariti  eadem  hroportiou*  refmi , quam 
eorum  ad  a/ium  poffidai  • 

Probatur . Numeri»qui  dicunt  proporclooera 
funt  eatdem  partes»  vel  eadem  pars  ad  inuicem»  vt 
fonc  numeri  primp  feriet » curo  numeris  fecunde 
Icd  ex  te  6,  propof.  numeri»  quifibnaaJcaa 
funt  eadem  pars»  vel  eedem  partes » fi  voianisr» 
8rcolliga[Uur»fiuKc^  eadepses»  valcademptr* 

tgi 


I 
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permacaodo  j,  cric  ad  4.  rt  p.  eric  ad  12. 


tfs  rnu  ad  alterum  fic  collediivterat  vrtua  vnius: 
£r<;o  Io.  numeri  pnme  rerirt  colledicrfic  eadem 
rars.fcu  panea  iiuraeroru  jo.recundcrenej  col- 
ledorum.vt  vniu  |.primz  rcrtelad  alterucorref* 
pondetem  9 in  Teconda . Tgitur  cum  adbuc  perfe- 
oerent  caEdeni  parrcs,feu  para  eolledi  eadem  pro« 
potuonci  finguli  (e  rerptcicac . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XTII. 

Si  quAtuor  numeri  proportionAes  fuerintf 
O*  viaffem  proporttonnles  erunt . 


COROLLARIVM 

IN  nameria  luque  licebit  argumentari  ex  e^ao, 
8e  poGrls  tribaa'numer{i»  rei  pluribus  t <{tfi  ia 
eadem  ratione  bim»  Arbini{  acallj  tres,  fe«plu. 
rea  fumantur»  poterit  argui  cflTe  pnmum  pro  >or« 
tionis  rundamenium  ad  rltimum  terminum  in 
prima  rerie»rt primum  rundamcmumadrltimum 
terminum  in  fecunda  fecie  io  proportione  ccr» 
poodet. 


4 ^ 

8 la 

S7t  4«  ad  6.  cpiemadmodum  S.  ad  II.  Diroeot 
ifNi  . IN  fore  prttpm:aies . 

Probatur, re  huiaa  9.  t^el  lo.propof.  Quia  pri» 
DC  combinationia  antecedeoa  numerua  4.&  fun> 
dimentum  relationia  eft  eadem  pars»  feu  Partes 
ac  8 . in  fecunda  combinacione  fundamentum  itd» 
dr  incecedens;  Geut  terminus  »&  confetpient  m 
prima  combinatjone  tf.eRad  cerminu(n»8r  con* 
[ fp^uentcmii. infecunda  combinacione.  Scdtjui 
fuoc  yictGem  eadem  pars  • feu  partes  dicunt  pro* 
pontonem  ex  deGnit.  I.  Ergo  cum  Gnt  vicifTem 
exJem  partes  viciGem  erunt  proportionales,  rt* 
riCcin  vero  GgniGcat»  quod  fundamenta  relatfo- 
I nadicaoceam  propprtionem  inaieclll|qaamee^ 
mini  • 


THEOR.  IV.  PROPOS,  XIV. 

Si  fnt  tfuotcumjue  numeri^  0*  ^lij  ijs 
les  mulutuime^  tfui  Uni  fumumuryO* 
iu  cddem  ratione , etiam  ex  xqualtta- 
te  in  eadem  enthne  erunt» 


Serfee  1.  a e 4 _ f ad  4 

Scrictll.  9 ir  la  Ergovt  ^ ii 

Slot  doc  feries  numeromm  prima  ).  5.  4. 

Secanda  9.  if.  12.  qui  bini»  8r  in  eadem  ra» 
dMefumamurr  nempe  primas  p.  ad  fecundum 
Gt  in  prima  ferie,  velati  p.ad  l).  io  fecunda  feriet 
Sic  io  prima  ferie,  Gt  5.ad  4,  vc  in  fecunda  c(e  if . 
ad  1 1.  Dicit,  4Nod  etiam  extremi , tam  prima»  tmm 
fieniajeriei  sa  eadem  ratlcae  eniat . Primufque  j. 
tertiam  numerum  4.  eadem  proportioae  refpt* 
ciet,  qui  9.  refpicit  12. 

Pr^refl".  i.  Nam  ex  hppotbeG,  vt  primus  J, 
In  prima  ferie  id  fecundum  ^Gc  in  freuda  primus 
9'  ad  fecundum  15.  & vt  f . ad  4.  Gc  ponitur  rf  .ad 

u.  Ei^pemuitandoi.eticadp.vcf  adir  Rur* 

foiqae  ve  ad  if . Gc  4.  erlc  ad  12.  Ergo  ex  5. 8r 
6.  propof.  erunt  edam  eadem  pars » vel  parces  3. 
ootnerl  9.  qu>i  3,  numeri  15.  Sie  quoque  eadem 
pars»  vel  partes  f.  numeri  r5.qua;4.  nomerf  11. 
Quapropter  eadem  pars,  vel  partes  erit  numeri 

9.  quas  4.  numeri  1 2.  Siquidem  fom  eadem  pars, 
*el  partes  alter  refpe&u  alterius  Gmilicer»  ac  e(l 
I.  numeri  ij.  propeerea  etiam  Gmilicer  erit  pars» 
rei  parces  9.  numeri  9 Geut  4.  numrri  12. 

Cum  ergo  Gnt  iouicem  nnmcr  s 3.  eadem 
pars,  vel  partes  numeri  9.  qua;  4.  numeri  12.  fe* 
qaiiQrex  dcGoitione  i.quod  i.Gc  ad  9. ve  4.  ad  12, 
ProgreiT.  2.  Cum  itaque  3 refpondeat  nropop» 
dooe  ad  9.  cadem»  qua  4.  refpicit  12.  Ergo  rurfus 


THEOR.  V.  PR01>0S.  XV..  * 
Si  vnitas  numerum  quemdam  metiatur: 
tequi  autem  alternumerus  alterum  que* 
dam  numerum  mettatur' y is*  vicifjtm 
vnttas  tertium  numerum  metietur  y ai 
fecundus  quartum , 

t Tcet  voltas  numerus  non  fic  tec(ind{lm  muf- 

ios.eafJem  tamen  prop|}Hates»ac>umcrut 

pr^er  pldHtatem  pntlHet  niiximd.'qubd  Gc 
pars  alterius  numeri  V.e.  . juerfnimodum  alter 
nomefu^^.pac*.4rit  num^;  ja  .puare  idem  ve- 
riGca^blniV^le  vnhitVqH-id  *i  <5u-n  c4  pro^toCp, 
Sr  l| . de  numerM,abf  u«*  eo  qn  >.l  eandem  demon- 
Rratlorem  We  reperaOtusf ^ ffjin  Mteili* 
gendum  in  Kar  propof.  pj^aialia,  vbi  Gc 

comparatio  numeri  ad  numefupi  i ^am  qui|ibec 
nirmeras'numeri  mrn!Ufat|‘R>  i^rtSfas:  V,^,  y, 
numeri  9-  fiunt  tres  cernarij,  Geutin  ipfo  3.  fune 
tres  vnitates  . OictC  itaque  tuclides»  quod  G i. 
metiatur  3.  Grut  4>metitur^2.^il6.i  vnitas  quoq; 
metietur  4.  Gcuc3.  m«citur  li.  Qi^eQ  tlicerc» 
quod  G Gc  r.  ad)I  ve  4.  ad  I2.  <^d  etiam  cnc  vi* 
^enj  i.  ad4.  vei.adia,  ex  prqppf.l|.  ^ ^ 

T H E O R.  VI.  P R O i>.  xvr. 

S/  Jw  numen  mniui  /?  ft  mnltiplienutes 
Jearint  nhqHos,  geniit  ex  fptxqifalcs 
interfeernnt m 

,4 

DVoTiomeri  tf.fr  4.  fc  fe  m.tuo  maltipll- 
faciant  aiiqitem, 

V>{eot<]Hddfm^  mnltlplUet  ipfi»m6.  fiat  Ipfi 
ammtrat6.mnlt'pli((t^  numerum  cuodemj|rc»« 
dire  » vel  duos  numeros  «quales  V.  g.  24  »4. 

Probatur.  Tot  erunt  in  produAo «4. quaterna* 
ri|i  Gd.  multiplicet  4 quot  innumero  d,vnita* 
CCS  ex  def.  if  .cr  8. 8e  ita  vnitas  metietur  d.Gcue  4« 
metitur  producum  24.  Quare  virifltm  ex  pr«c.‘ 
ita  vnitas  metietur  4. Geued.  numerum  prododu 
24  Quiaverbeciam  4.  mukipiicscd.  Ergo  pro* 
dudas  numerus  V.g.Ouiumcdcinebitd.quuciea 
funtin4.  vnitates»*  cilmergoin  boe  poGeriori 
produdo  Ouium  genito  1 4.  multiplicatore  nu> 
merid.  cociet  contineatur  fenas«ui , quoc  ia  4«. 
vnitaces,&  cilm  d.multipitcabac  4.feoaxjus  quoqj 
Coatioebacur  toties  10  produRo  14,  quoties  in  4« 
erant  vnitaees » vc  oRcafum  cA  j Ergo  fenariu» 
per  arquales  vices  menfurar  produdum  24.%  hoc 
produdum  Ouium:  ^apropecr  hoc  productum 
Ouium  erit  14.  cxpr.3.tr,8.  THEO^ 


1 6o 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVII. 

Sinumerm  duos  numeros  muhilrlicans  fece- 
rit aliquos  ■,  gensti  ex  tf  fis  eandem  rMit- 
nem  haietmns,  ac  msilsiplscanles. 

Eft  6 >il  8 

Multiplicini  4 

Vc  24  sil  }2 

Sit flamenu  4.  qui  multiplicet  6»  8e  multi> 
pileet  8. 

DUo,  ifMod  pr$du3i  24*  «««♦»» 

tn  proportione,  vt  6»  *d  8.  mnltipUceii  3 4»oi4- 

Probatur.  Nam  tf.  continetur  tot  ricibui  in 
24. 4U0C  8.  io  }s.  cum  tot  vicibus  contineatur» 

3U0C  rnitaces  fuiit  ln  4.  cx  hypoihefi  ■ Ergo  ex 
efin.i.  dicent  multiplicati cu Tuis  produAis  pro* 
portionem  eandem  cum  (ine  produdorum  exdem 
partes,  & erit  6.  ad  24.  n 8.  ad  Ergo  ex  l}. 
propoC  & ad  luuicem,  viciflemque  dicent  propc«« 
ttoocm,  & Ita  erit  6.ad  8.  multiplicati»  ficutpro* 
da&i24.v*d*> 

THEOR.  VIII.  PROP.  XVIII. 

Si  duo  numeri  numerum  ^nendam  multi» 
flicundo  fecerint  Jiquos ; Geniti  ex  ip~ 
fs  eandem  rationem  hahe^unt  y ac  muU 
ti^licantesn 

lu  S S 

Moltiplicatas  4 

Ve  24  12 

Sit  ouments  4.  qui  multiplicet  4.  qoem&f. 
multi plicee. 

Dico 24*  ^ prodaOos^eitMdd  fStticeaB»>i 

4«  ^ 8. 4<K  «a/rip/icajtffc  mmnerum  4. 

Prostor.  Quia  ex  id.b.produfti  erunt  Moales 
etiam  fi  4. 8r  8.  non  efiene  multiplicatores  red4. 
cos  multiplicaret,  fed  ex  anteced.  fi  vnus  numc* 
rus  duos  multiplicat  produdus  ad  produfiumt 
ieacRirt  multiplicatds  ad  multiplicatum.  Ergo 
Idem  fequetur,  fi  duo  numeri  vnum  eundemque 
anlupliccat»  Ideoque  4.  erit  ad  8.  n 24.  ad J2. , 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XDC. 

Si  quatuor  numeri  proftortionales fuerintyqm 
exprmoyty  vlttmo  fit  numerus  uqualts 
efi  ei  y qni  ft  d medqs . 

Vel  p numerus , qui  emergit  ex  multiplicam 
tione  prtmi  cum  vlttmo  pt  aqualis  ^rodu^ 
Ho  ex  medqs » iHt  memert  erunt  (ropor- 
tionales  • 

S*Ic  numerus  ad  numerum  j.Tt  namenu4. 

ad  numerum  4.  in  proportione  refertur* 
Oko  primi  i ^troi  rualtipUeatm  prinut  2.  am  yt» 
timo  Ungenerot  numerum  u^uskm^mto  tx  multi» 
plicxrioiw  mediorum  )«^4« 


■d  t.  vc  4.  ad  a.  Ginitus  12. 

Id  verb  demonfiratur  • Etenim  primus  nume* 
rus  2.  multiplicet  4.  medium,  8r  faciat  numerum 
quendam  Omm  V.  g.  8.  Cumcrgoidem  nume- 
rus multiplicet  quoque  extremum  6.  ex  hyr^thefi 
8;  generet  V.  g.  numerum  Hrmiuum  12.  et  it  geni, 
tus  Ouium  8.  ad  genitum  Homaum  12.  ex  prop.iy* 
huius,  vt  generantft  4.  & 4.  per  eundem  nume- 
rum 2.  multiplicati,  9r  ideo  etiam  vt  2.ad|.  CURI 
cz  hypothePi  fit  eadem  ratio . 

Rurfus:  quta  ex  bypothefi  4.  multiplicat}.  8r 
generat  numerum  E^unrumt  ex  efiedione  autem 
4.  etiam  rouletplicaca.  producit  numerum Oxi- 
amS  Ergo  8.  dicet  eadem  proportionem  ad  nu* 
merum  Eiptorum,  ac  generantes  2.  9e  }.  ideoque 
vt  2.  ad  }.  ita  8.  ad  numerum  £^rnm . Cum  nu- 
merus OaiamS.  diest  propoitioocm  ad  nume- 
rum Etmorum  , & Hominum»  quam  a.  ad  Teu 
4.3d4.qu»  cz  hypotheficfi  eadem  proport-o.Ec 
ideo , (dm  dicat  idem  numerus  ad  cos  proponio* 
nem  eandem,  erit  eoru,  vel  pars,  vel  partes  exdc: 
Quare  geniti  erunt  xqualcstcx  }.pr.cr.tf.cilmqae 
genitus  cx  2*£t  4.fic  1 s.numerus  NomurwiR,ecijm 
numerus  ffaoraM  ex  1.814.  genitus  erit  12.  cot 
cfi  esrdem  panes  numerus  8.  Ouium . 

Dico  2.  Quod,  fi  numerus  produdus  i primo» 
8r  vicimo  fic  cqualis  produdo  cx  medijs,  ecs  pro» 
daeettts  uumerot /orepropoMionsiiut , cr  mult  pU» 
tauiee^e  muiem»  yt  muhipUculi  , Sic  numert 
Hominum,  8r£fMrjUM,rifinccquales,crie  2.  nu* 
merusmulcipUeans  in  genito  HumiaNm  ad  multi- 
plicantem }.  in  nnmero  EquoruM  , vc  multi- 
plicatus 4.10  eodem  ad  multiplicatum  4. in  nume- 
ro Hominum  iu,  vc  reciproca  fit  relatio . 

Probatur . Nam  idem  numerus  Ou.  m ad  eoT- 
dem  numerum  inquam  Hominum,  9e  E^mnrmm , vt 
pote  ad  «quales  eandem  dicit  propoiciooem,  8r 
cam  ipfam  ex  propof.  i4.  quam  muleiplicaates  ad 
multiplicatos . quare  iucrit  8-  ad  numerum  12. 
Hominum, vel  Equorum, vt  2 . ad  }.per  numerum 
4.  generantes  8.  Ouium, & Hominum  oumerum 
11,  vel  vt  4.  ad  4.  per  numerum  2 . generaotea  8. 
Culum»  Ee  12.  Equorum  numerum  : Quare  cum  2. 
ad  },fic  in  eadem  proportione, ac  Omcj  ad  Homuet» 
8rin  ipsi  eadem  fit  4.  ad  4 etiam  iooicemer» 
corii  cade  proponio  ex  prop.i6.  tf.h.  Ee  lu  erunt 
2.  ad  }.  mulciplicances,  vt  4.  ad  4.  mulupUeatJ  • 

THEOR.  X.  PROPOS.  XX. 

Sistes  numeri  proportionales  fnerint  , ^ui 
fit  extremis  cominetur  xijisatis  efi  ei, 
ii  medio  efciiite' 

Slti*.d4.Tt4.adii.  Medius nnmeriu eft 4! 

qui  vc  duplex  cqualis  vCurpatur  . Vnde  hsec 
cQ  eadem  propoficio,  vt  prior  eademque  paritas  ^ 
Nam  in  alio  non  differt ; nifi  Quod  medij  nume- 
ri bic  fune  equaies  vc  4.  fr  4.  ibi  vero  incquales. 
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THEOR. 


DE  SPECIALI  NVMERORVM  PROPORTIONE. 


iSt 


THEOR.  XI.  PROPOS.  XXI.  Eucl.Ji. 

St  fuerint  tres  numtri,  <S*  elj  ipfismultiiu^ 
dine  requJet  i ijui  6tv  funumur  , & m 
endemmliont, fuerit  autem  ferturhtta 
eorum  proportio , ettam  ex  aquaittate  tn 
eadem  ratione  erunt  • 

< S u n 6 a.l  n 

Slot doz Cerics  nomerorum  Vna  i.  j.  4.  fif  al* 
ceratf.  S.  ii.  quirum  narnsf'  bint  f^imuncur : 
R«pcri2tur(|uc  eorum  nroportionem  cfle  pertur- 
bat jm:  nimirum  primoi  bmos  t.id  prioris  fe* 
rei  (iieere  inuicem  eam  proportiooemi  <)uam  8. 
ad  11.  bini  extremi  feeundx  rcr  ei»8r  ettremot 
bhioa prioris  feriei  j.ad  4.<ltcere  eam  propor-^ 
liooem»  i]uam  duo  primi  6.  ad  8.  pofterioris 
faiei 

ifl  radens 

ProgrelT.  i P>obitur.  Ponitor  ex  bypothefi 
i.adj.  Tt  8.  ad  II.  Ergo  es  19.  oropoEtion«»fi 
multtplicenrur  inuicem  extremi  numen  1.  8rit. 
fltmedij  8.  dabunt  genitos  arquates  14  8r  24« 
ProgrefT.  a.  Sic  quia  m hynothcE  ponitur  ad 
4 vt  6.  ad  8.  fi  eadem  multiplicitio  fiat  extremo- 
ntaf  gf  8.  & mediorum  4.  ftd.  prodibunt 
meri  geniti  arqualea  inter  fe  • Ergo  etiam  cum 
prids  genicis . 

Siquidem  «iam  hic  inuicem  Te  mnliiplieant}. 
fr  I.  in  Toa  multiplicatione  ficut  pitogreflu  pri- 
mo. Quare  ficut  ibi  producebant  14.  ficiSrhie 
producent»  cui  genitui  nnmerus  ex4.gr 6.  erit 
rqaalis»  ie  conrequenter  genito  primo  ex  nume- 
ro t.  gr  11.  Ergo  ex  19.  propofitionia  parte  fe- 
coada  dicent  proportionem  ad  inuicem  generan- 
tes numeri,  quz  vocatnr  ex  «qualitace.  gr  ita  ref- 
pondebitpropoitione  1.  ad 4.  in  prm.a  ferie,  ?t 
d.  ad  1 1.  in  fecunda  medfji  numeris  pofthabjtit 
}.*«. 

Quod  fi  fuerint  plures  nomerl»quim  tres  V.g. 
t.I.4.8.pro  vna  ferieigr  ^.d.S.ii.tta  vt  fint  etiam 
4 ad  8.  vitimi  Tt  p.  ad  6.  primi»  idem  prorfui 
fequetur  : Nam  cdm  fitofienfum;  itaelTe}.  ad4- 
ad  H relidis  medijt  y*  grS.  coorequeoter 
crooc  folum  crea  numeri  pro  vna  feriei.4. 8. 8e 
proaIcerap.tf.il.  quorum  proportio  periurbau 
irit  1.  ad  4.  vt  d.  ad  1 1. 8r  4.  ad  8.  vt  p.  ad 
1,  4.  8. 

3.  6,  Ji« 

Vode  eadem  ,quz  fupeniit  valebit  demonfira* 
cio  : Idem  etum  ofienJetut  in  quinone  numeris» 
ae  ifl  quatuor  etiam  fi  numeri  fint  fi  adi . 

£c  bcc  Euclides  de  proportionibus  numero- 
mn  . Verum  adfunt  etiam  proportiones » quas 
Ifcco  7.  vniucrfaliter  probat  dequacunquequan- 
^te,&  quas  cx  intimis  prmcipljs  Arithmeticis 
Clauius  hic  adducit  »qni  modi,  ciim  fundent  ar- 
gomenca  » qu«  ex  proportionibus  petuntur  ob 
oomffl  rtilitacem»  vifum  eft  non  przcerire* 


^ THEOR.  XII,  PROPOS.  XXII. 

Si  qnatuor  numtri  propornonahs  fint^ 
& conHtrtenJio  proport/on^lcs 

erunt  • 


Ni 


I Am  dttor  4.  qui  Iit  ail  ro. « II.  tll  > J jo. 

Etgo  4 

o<o,  ^vdwwevrMdeio.  frit  k tadem  sfo- 
pe  4.  j.»  JO.  «f  ij.  * 

Probatur.  Pontut  4 ad  Io  in  cadmt  pro.' 
portione,  qua  11.  refinor  ad  jo.  Ergo  rt  ri. 
pio^r  arncilEm  proportionales  ornor  Eritq- 
4-  ad  11.  «,o.  ad  ,0.  Qu.a  taqoo  rrftrrur  Io.  aV 
}o.  ai4  ad  ta.  Ergo  rurfua  nciliim  P'’or>nrtjo- 
••  »°  >1»  4.  at  ,0  aJ  ira 

«nim  propottiooamtomKrtlmui:  dum  rrrnimo, 
pro  lundanientis  lelationum  fumimui  ,Sr  eoor.. 
quencia  pro  antecedentibus. 

T H E 0 R.  XIII.  P R O P.  XXril. 

Si  compofiti  numeri  propomonsles  fuerint, 
dtutji proporttonaUs  erunt. 

COmpofiti  numeri  proportionales  runr;cdm 

cocnm  refertur  ad  partem  fuam.vc  aliud  to- 
tum ad  aliam  partem  faam . Sic  ergo  9.  qui  refe* 
raturad  fuam  partem  j.rtie.  refertur  ad  fuim 
partem  J . diuicianciirifll  numeri  per  eafdem  par- 
cet iuaa»aufer«nturque  partes  J.  k 9.  Se  erit  5. 
Rurfus  r.i  I j.  8e  erit  r«. 

9 totum  ad  j partem  vteompars  tfad» 
Vt  Ergo  ' 

Ij  totum  ad  J partem  fic  corepart  10  ad  y 
Dieot^aed  ftrs  J.  uftrtMr  ad  rW*4ir»m  6,  rt  asrt 
altera  t . referiar  ad rU-ejnam  faam  lO. 

Probatur,  (^iaex  prop.  ir.  fi  totum  ad  to- 
tum fe  gerat  vt  flatum  ad  ablature,  gf  reliquum 
ad  reliquum » vt  cotum  ad  totum  fe  habebit . Sed 
numeri  V.gr  J.grr.  funt  ablatag.gr  10.  fonc 
reliqua  t Ergo  fe  habent  prorsiis  eodem  paAo 
vnum  ad  aliud  correfpondena.  } nimirum  ad  y. 
ged.  ad  10.  vt  totum  9.  ad  totum  15.  ergo,  gr  inter 
r<  eodem  pado  fe  habent , vt  cum  loto  j qma  qua» 
funt  eadem  vni  tertio  fune  eadem  inter  fe* 

THEOR.  XIV.  PROP.  XXIV. 

Si  diuiji  numeri  proportionales  fmt.  f/i  quo- 
que compofiti  proporlioaalei  erunt , 

Vt  pars  7 ad  cotnpartem  } 

Ita  para  14  ad  compartem  5 

Ergo  vt  pars  14  ad  totum  lo 

Sic  pars  7 ad  totum  lo 

DEntur  numeri  quatuor  partes  duorum  ince*/ 
gror  jm  V.  g-  7.  pars  prioris  totius  10.  qui 
fit  ad  uam  compartem  j.  vt  alterius  totius  ao. 
pars  14.  eil  ad  fuam  compartem  6* 

DiCOi  faod  ttUm  tota mwVem  froportionalU 
fant  ea  prapovrione»4if4  parttSt  te  quod  eoaponradop 
fi  erit»  vt  7.  ad  fuam  compartem  J . fic  14.  ad  Atooi 
compartem  d.  hinc  etiam  erit  coofequencerco- 
X cum 
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eum  lo.  id  7.  partem»  vt  totam  jo*  ad  14.  pirtrm. 
Prob.  Ponitur  proportia7.  partia  id  com- 

f arcem  prioris  totius  vt  pars  14.  ad  6.  compartem 
D pofterori  toto . Ergo  propof.  i).  huius 
erunt,  8r  vicifnm»eric(}ue.7.  pars  ad  t4-  partem 
fundamenta,  vt compan  ao  6.  compartem  ter» 
minos:  Quadeid  ex  pec^of.  la.  huius»  vtvnus 
antecedentium  ad  vnum  coarequentium»  ita  om- 
nes antecedentes  ad  omnes  confe^uentes , 8e  (19» 
vt  7.  antecedens  ad  14.  confccjaens » Hc  omnes 
antecedentes  j^8c  J.  nempe  cotum  10.  ad  omnes 
confe^uentes  14.&6.  fimul , hoc  cA  totum  lo. 
proptercaqaecxpropof.  I}.  rurfus  vieiiCm  erit 
7.  antecedens  ad  10.  ancecedencciB»  vt  14.  confe* 
aucos  ad  sO*  confequentem  { nimirum  pari  ad 
luum  totum  »n  alia  pars,  ad  luum  cotum  eadem 
proportione  refertur  { ex  eo  ^ued  faerit  pars  ad 
tuam  coroparecnurt  alia  pars  ad  fuam  compartem, 
quod  eft  arguere  componendo  ex  defiait.sj.Iib.). 

THEOR,  XV.  PROPOS.  XXV. 

Si  comfofili  numeri  pcparthntles  fuerint  t 
hi  quoque  per  conuerfiontm  rationis 
proportionales  erunt , 

COnuerfioni  rationis  locus  datur, ci^m  totum 
refertur  ad  partem,  vt  abud  totum  ad  fuam 
partem  : Nam  tunc  poteA  argui  { qu6d,  & altera 
pars  fit  ad  cocum  rt  alis  pars  sd  fuum  cotum. 
V.g.  fit  9.  pars  numeri  it.Sr  la.pars  namcrlae. 
&9.referatar  fimili  proportione  ad  If.vt  it.adso. 

£>«#((»  4S0d  iU  fKOyac  fefetmr  rW/fKM»  tf.  ad  1 p. 
totum»  vt  uHquum  8.  refeum  ed  »0.  raram  /anw  • 
Vtpars  9 ad  ij  totum. 

Sic  pars  IS  ad  -so  totiiin  . 

Ergo  compara  6 ad  it  touim. 

Vc  alia  compara  8 ad  so  cotum. 

Probatur  . Nam  fi  eft  pars  9.  fundamentum 
relationum  ad  1 f.  totum » Sr  ad  termioum , vc  iv 
pars»  9c  fundamentum  ad  ao4erroinum,&  totum. 
Ergo  et  propof.  ij . 8r  vlcifiim  fundamenta  9. 9e 
13.  &parte«  dicent  eandem  proportionem,  qoaai 
term  ni  1 T.  Ar  ao.  tota . Quansobrero  fi  eA  totus 
Xf.ad  totum  30.  vt  ablatus  9. ad  ablatum  13.  etiam 
reliquus  A.tofioa  17 ^reliquum  9.  totius  to*  ex 
XI.  propof.  erit,  vc  totus  If.  ad  totum  so.  Si  Itaq; 
pars6.rc  fundamentum  re(picu  relaciooe  pro- 
ponicois  terminum  »&  partem  8.  .vt  cocum  If. 
tanquam  fundamentum  • cotum  30.  vc  termi- 
num: Ergororfus  vlcilEmex  i|.propor.inuicem 
fundamenu  eandem  proportionem  dicent » quam 
termini  imiicem,  Sricatefpicieccotum  15.  reli- 
quum 6.  ambo  fundamenu  ,*  ficuc  refpicit  cocum 
ac.  reliquum  8.  ambo  ternunl  • 

EXPENSIO  IV. 

Vt  minimis,  primifqut  numiris . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XX VI.  EkI. 

Prissu  inter  fe  numeri  funt  minimi,  qui  taih 
dem  proportionem  otiineanl , 

Sit  7.8r  4.  primi  numeri  ad  inuicem . Dicere/ 
miuimot  ^iort^mmorofumi^  /tofortioi 


nem  hg(>*nt,  au  » 4.  ed  7. 

Probatur . Nam  fi  alius  reperitur  minor  .quam 
7.  A*  4 Sic  illc  <fuormm  cpiidam  numerus  » qui 
przfu|>ponacar  mtnor.quam  7.&Zron«iiv,qni  di- 
catur ab  aduerfari/s,  mioor»  quam  4.  dicentes 
tamen  proportionem,  quam  4.  ad  7.  Cum  iuque 
proportio  numerof um  in  ao  fica  fit , vc  numerus 
numen  fic  eadem  pars  , vel  parces , quam  alter  fi* 
miliseis  In  proportionecA  pars,  vel  partes  alte- 
rius; requitur,vt  debeat  dari  al;quis  numerus.qui 
metiatur  Et^eot,  8r  leones  toties,  quoties  metitur 
4 8f  7.  Vel  ergo  ille  numerus  cA  vmcas,  Ar  ita 
cum  vnitaa  toties  capiat  jn  7.  quot  Tunc  f^vi, 
& cotieS  tn  4 quot  fune  Zrwarr, erunt  icpcaiq» 

Ar  Zetwirr  4*  nempe  idem  numerus  » qni  4-A(’7. 
non  autem  minor.vc  volebant  aduerfarii  Quod 
fi  non  fit  vnitas  ; Ted aliquis  alius  numerus , qui 
4.  8e  7.  metiatur, ficuc  t^uoj , 8e  Leonis  t iam  4.  8e 
7.  non  erunt  inter  fe  primi  t nam  primi  numeri 
inter  fe  funr;  quorum  communis  roenTurx  cA  004 
numerus,  fed  tantum  vnitas  . 

THEOR.  II.  PROPOS  XXVU.Eac.34. 

omnium  eorttm,  qHthtlstnt 
cum  ipfts  communem  TAttonem  primi 
tpuot^ue  funt  tnter  fe . 

SI  dentnr  7.  4*  qui  dicantur  minimi  ex  om- 

nibus, qni  proportionem  habent,  quam  7.ad 
4.  D:cit  oHod  tfii  tfuoque  runt  irttr  fe  prmt  • 
Probaturque  reducendo  propoficionem  ad  im- 
pofiibile.  Nam,  fi  non  funt  pruni»  erit  aliquis 
numerus  V.  g.  r/MV'ii*xicommuois  roearuratiu 
quod  numerus  ille  Homitism  capiet  toties  in  7. 
QttoC  in  Aabulo  funt  £4x1»  Ee  toties  iq  4.  quot  ia 
fylua  ruatleexr/.  Ergo  fi  inuluplicetur  narne- 
rus  Hominsm,  per  numerum  E^fuo^um  producet 
numerum  7.  Ar  fi  multiplicetur  idem  numetue 
nominum  perlr  mum  ourneru  procuccc  4.  Quam- 
ex  propoT.  i?»  numerus  Leonum  minor» 
quam4,  8r  minorquam  7.  ( cum  multi- 

plicati faciadt741r4  J dicent  inuicc  proportiond 
eaadc>quam7  •d4.Vndc  7.&4.n6cruoc  mfnyi4 
omnium  proportionem  dicentium» quxm 
ubd  LtouumtSeEifuoeum  roiooccs  numeri  ca% 
cmproportioifitm4iC4QC>quod  cil  cf^tcapim. 
fappoficuoi.  . 

THEOR.  ni.  PRPPOS.  XXVm.Euc.3i, 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerim  ^ qui 
njnum  eorum  metitur , numerus  ad  re^ 
liquum  prtmus  trttn 

DEntur  numeri  8. 8r  9.  qui  inulcera  priod 
fine,  Ar  4.  metiatur  8.  DKittfmi  4.  «d  r<^ 
^um  9.  priiuni  erit . 

Primi  8 9 

4 

Pro^tnr.  Quu.  SI  4 non  cA  primus  x4  nor> 
merum  9.  metietur  eos  aliqua  communis  roenfa- 
ra  prxter  voitatem  . StC  hxc  raenfura  aliquis 
numerus  Hominirut  qur  metiatur  4.  9 Hcc 

etiam  cx  II.  pronuoc.  metietur  8.  quoniam  4.  er 
hypothefi  metitur  8.,  qui  numerus  4,  d numero 
Mafniaimi  metitur  :qusre  numerus  Hominum  erit 
meorura  numeri  9.  ex  prsfupponto,  & numeri  s» 

vt 


% 
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?t  probiui  { riide  ^.8e  8.  non  erunt  inter  Te  primi» 
ctimhabejnt  aliquem  numerum  H0m'nym  prprer 
vmtncm  communi  ipforum  meafuram  » quod 
eA  abrurJuts;cum  prxfupponamus  7.&rp.prmios 
inutcem  • 

< 

THEOR.  IV,  P R O P O S.XXIX.Ea.sx, 

Minimt  numeri  omnium  in  fut  profortione 
dqui  metiuntur  alios  maiores  eandem 
proportio  nem  ha^enteSt  minor  quidem 
minorem y 6^  maior  maiorem, 

DEntur  duo  numeri  1 minimi  iouicem» 
alijque  duo  maiores  4«^  d.earidem  propor* 
tk>nem  habentes  . Dicit  ^tiod  i , tn'nor  mtfui  neti- 
rsr4.  ihi'«orriM,//rji*  maior  ^am  t a fuil  metitur 
6,  014. 

Prob  >tur . Quoniam  ponitur » vt  1.  ad  iu 
4ad  ex  prop.tj.vkilCm  proportionales  erunt{ 
aempe  fundamenta  proportionii  dicent  eam  pro- 
portionem, quam  termini,  8r  ita  erit  quoque  x.td 
4JTt).adtf,  Quamobrem  iuxta  I.  dehnitionem 
erunt  numen  minores  x eadem  pars»  vel 

parces  maiorum  4. 8r  tf,  V ndc  eos  metientur  . 

Probatur  etum»quod  ^qud  . Q^a  non  poAune 
ede  cardem  partes:  Nam  fi  dicatur»  quod  hoc 
euenire  polEc»  diuldantur  in  eas  partes,  quas  con* 
ficit  s.  numeri  |.  &'fint  ert,  quot  funtia 
^o,  ie  4,  numeri  6.  8e  fint  iot,quoc  O r/  fnnt  in 
ftabulo.  Itaque  erit  numeras  1.  iuxta  i.  defini- 
donem  ad  numerum  Equorum  fimilis  In  propor- 
tione» quam  4.  ad  numerum  Oit;'am . Quamobrem 
exl|.pn^r,fr  victffimttaerlt  numeras  Etfuorum 
ad  numerum  Oidaim » tc  i.  ad  4.  miuor  autem  vtl* 
que  eft  Ecuorum  numerus»  quam  %.  & Omam  quam 
4.  quod  fint  pars,  vel  parces  horum  aumerornm; 
eo  quod  fintmultiplicatorec  partium  eos  compo- 
leotium*  8e  ideo  neceflario  minores}  quod  eft  ab- 
furdum » cOm  x.  8r  4.  ex  hppothefi  unt  minim! 
in  hac  proportione  . Quare  x.  erit  medietas  nu> 
■eri  4,  vel  fl  aliquis  alius  numerus  locoexempli 
/ubAituatur»  erit  eius,  vel  pati  tertia, vel  quarta, 
non  autem  plutes  partes  numeri 4*  continebit. 
SicDC  nec  }.  numeri  6.  alloquio  necefTarib  daten- 
tur partes  minores » que  eandem  rationem  polfi. 
derenc  contraidypothefim» 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXX.  Eucl.  atf. 

St  duo  mmeri  ai  qutmpiam  prini  fuerint  5 
tttamtxys  genitus  ai  turtiem 
primut  erit  • 

POnantur  duo  numeri  y.8e  4.  qui  fint  primi  ad 

9.  Inuicemque  multiplicentur  7-  8e  8e  fiat 
«umcrui  x8.D;<ir4*dd,^  ««mcrai  x®.  erit  pri- 
mu  ad  9.  ■ a- 

Probatur  reducendo  ad  tmpoffibilc».  Nam»  fi 
x8,  fr  9«  nonfunt  inter  fe  primi»  metiatur  eoi  ali- 
is numerus  at xo, toties, quot sut  Leonti 

campo.  Itaque  numerus leexaw  multiplicatus 
per  numerum  W-m^ai»  • »cl  i contra  prodocet 
x8.  qui  numerus  producitur  etiam  i 4 & 7»  Vnde 
cx  19.  propof.  teciprocd  proportionales  erunt  »8e 
4.ad  oumctu»9xvuiifent»  tc  numerus  Leoni  adj. 


Pm^rclT.  a.  Quoniam  autrm 4 8c9:exh7pn, 
thcfi  fitnt  inutcem  frim*  » 8e  num  rus  Homi  tm 
metitur  9.ex  prj  funpofito,  fequeeur  iuxta  propof. 
x8<  qu6d  etiam  numerus  H m nm  fit  primus  a-l 
numc  rum  4.  dr  ideo, quod  fit  minimus  in  fua  pru 
portione  iuxta  propof.  \6.  £t  hinc,  quod  in  hiC 
proportione  fint  numeri  maiores  7.  dr  numerus 
qui  hanc  ipfam  dicunt  proportionem, cx 
progreAu  1.  Et  iux^a  propof.  anteced  quod  cqud 
metiatur  4.  numerum  £e«flj.Mficot  numerus  Ha- 
m;naM  numerum  7.  Cum  inrrm  numerns  H m - 
ntm  mrtiaturp.vt  ex  h/pothcfitdr  7,  vc  mndo;re- 
queretur»qu6d  7.  dc  9.  non  r Acnt  inuicem  pnmi» 
quod  communi  menfura  pnrter  vnitacem  mettan* 
tur  contra  h7potbcfim , 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXXI.Eu.x8. 

Si  iuo  numeri  ai  iuos  numeros  , qwf^, 
ai  vtrofque  primus  fit : Eliam  feniii 
ex  primis  iuohus  erunt  pnmi  ai  genitos 
^ex  po^remis  iuohus  numeris . 

t i » 

Primi  Geniti 

4 7 8 

D Encur  X. 4. primum, frdcindc}  dr^.Sic* 
queprimus  a.  ad  vtrofqne  ).  dr  t ficur»dc 
4.ad  cofdcm  vtroique  ).  tes-  primus  ex:Aat. 
Multiplicentur  fimul  s cum  4 ve  fiant  8.  Stf, 
cum  T.vtcuadanc  15.  D cir,  fuoJ  etiamS,  ^ tf, 
Scnri,  etant  prtm'  . 

Probatur.  Namx.  ponitur  primus  ad  drf. 
Ergo  ex  prcced.  etiam  genitus  15.  erit  primus  ad 
eundem  x.  Item, quia  4.  eA  primus  ad;,  dc  f. 
etiam  4.  erit  primus  cx  pr«ced«  propof.  ad  17. 
Cdm  'gieur  numerus  17.  fit  pr-mus  adi  At4. 
Ergo  ex  przced»  etiam  erit  piimus  ad  genitum  ex 
ipfis  8.  dc  ita  8.  ad  15.  primus  enc . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXXII.E0.x9. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint , e?" 
multiplicans  vterque  feipfum,  fecerit 
aliquem  i Geniti  ex  illa  muliiplnatio- 
ne  pnmi  inter  fe  erum . Et  fi  rurfiis 
ijitm  multiplicent  hos  Genitos,  & alios 
numeros  i^tant  . Wi  ienui  tefclB 
erunt  primi  inuicem  t Et  femper  arca 
extremos  hoc  cucnici . 

*.}.  9 . »7 

Primi  Gtnici  8r  rarius  Geniti 

»•  J ^ r . * 

Sint  x.Sej.  cjoi femultiplrcentt & J. fichi». 

«tl. faciat ».D;«pWino^.<S-,.  tfft  f tmos 

I.MiVtm. 

Probatur  . Quoniam  i.  & a.  funt  primi  ad  J," 
Ergo  « Jo.  propof.  huint,  etiam  ex  tlllt  genitus 
4.  ad  eundem  j.prtmua  erit . Cum  ergo  fit  4 pri* 

mus  ad  J.&  ideo  quotjue  ad  aliud  J.  Ergofi,  te 

3 fe  multiplicent  j 9.  Genitus  ex  pro|  ol.jo.pii- 
roUB  erit  sd  4. 

Dko  1.  Quod  fi  rurfua  a. multiplicet  4.  !t  fs- 
cisc  8.  fc  }.  multiplicet  9.  *t  facut,a7.  «odtm  rao- 
X » <lo 


> 
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^ (iBt  primi  Inutcem . 

i 9 *7 

Primi  ad  Gcnltl 

J ^ 4 8 

Pr-  bator.  Nam  t.  cft  priri^ns  ad  }.«  h^thrli 
Br  9 eft  prtmut  ad  a Siquidcm  j.&*)  funr  primi  ad 
X.  Ergo  <K  propdf.  $0.  9.  genitu*  erit  etiam 
prtmui  ati  %.  Sic  ?c  diiimus  rupr*4  eft  primus  ad 
3*  Br  Quare  habemus  duos  numeros^  quorum 
qutfque  ad  duos  al  loc  primus  eft*  nempe  t.  ad  ^.8e 
3. 8e  4.  ad  }.  Ergo  es  preced.  geniti  ex  tpfis 
nempe  8.ex  4.6r  s.fic  a- .es  p.erut  touicd  prl* 

mii  8e  dicendum»  etlimfi  2.  multiplicet  8.Br  3. 
17.  ISrHc  eodem  modo  rea  fuccedct»  cum  fempcr 
£t  eadem  rabo . 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXXIII. 

Omnmcompofttum  numerum  t dii  juis  pri- 
mus numerus  metitur, 

PRobatur.  Quia  dato  numero  aliquo»  V.  g* 
14  8r  dati  cius  aliqui  menluriiVt  8.  eelUle 
8$  eft  primus»  8e  iam  habemus  intenturo» eel  com- 
politus  { Si  eft  compolitus»  metiatur  eum  nume- 
rus V.g.  a.  qui  £militer»vel  erit  primus»  vel 
com politus  , quod»  Ti  prfmns » habemus  id » qu6d 
▼oiumustfi  non  primus  metietur  eum  aliquis  alios 
numeros  j cilmqne  In  numeris  diminuendo  non 
polCmus  progredi  in  Infinitum^  eandem  In  aliquo 
numero  primo  qulelccadamecit>neft  a.  rcipe- 
Au  numeri  14« 

THEOR*  IX.  PROPOS.  XXXIV. 

Omnit  tiumerm , ve/  eH  prbnHS , vel  eum 
Jiquu  frimne  mimerm  metitur . 

PRobatnr  «t  intmdrKl,  ml.  fi  non  cft  pri- 
raus  erit  coropofi  tus»  ideo  aliqua  menfura 
primi  alicuius  numeri  tandem  menfurabttur . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXV. 

l^umeris  datis  quotcun^ue  reperhe  minimos 
emnium  eandem  rationem  hnkentium 
eum  ipps « 

Slntionotcunque  numeri  17.  habentes 
qualcumquc  proportiones  > l^e  Hc  eadem 
proprtio»qun  5,ad9  fl^qustp.ad  liuenon  tifti, 
?cl  erunt  luter  fe  primi»  & lic  erunt  etiam  mini 
mi  in  ea  proportione  iuxta  propof  sdivcl  compo 
fiti.  Br  lic  iuxta  s.  propof.  reptriemus  maximam 
communem  menfuram  3 - quz  metiatur  eos  pri- 
mum grm.*na  elce  fecundum  cricies.cercmm  quin* 
quies D (i»»4iiod  uaeauriau  ierN«r.«i)  ^ 
narlttijum  nnmtrt  nnifcmprmiin  ta proporuane. 

Probatur  itaque  prim6 » quod  eam  propordo- 
nem  poffideant. 

<^oniam  numeri  ».3.7.  multiplicati  per  3. 
faciunt  numrros  prxdiAosO.  9.  & 15.  Sequltnr 
ex  propof.  18.  quod  babeaot  geniti  qui  funt  6.  g, 
8riY.  eandem  rationem»  ac  muluplicati  2.3.5« 
Probatur  quoque  quod  fine  minimi  io  ea  pro* 
portione»  fi  enim  tales  non  funt  dabuntur  aJiqui 
Ipfis  minores . Siat  itaque  cales  nummus  Hom^ 
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a«M»  c*  OMum,  qui  iuxta  propof.tS.  me> 

ti^tiif  tpfos  6-p.Bf  15.  «qu^»  Br  ideo  per  mimerum 
sliquem  V.  g.  l^um.  ^apropter  numerus  Ito- 
KfftH  multiplicans  nomrrum  Hotn't$km  factet  6, 
multipl  cans  autem  numerum  faciet  9. 

Br  undem  numerum  OM’iim  generabitis.  Itaque 
ex  ip.propof.h.  quoniam  duenarius  mulnpliestus 
per  numerum  3,  generat  6.  & numerus  Homl~ 
OMUf  - multiplicatus  per  numerum  leorum  qenerat 
itcmB.  ProfKirttonaieseVuntinuicemhi  numeri» 
Bffe  gerent  multiplicantes»  vc  multiplicati  reci- 
proc^tBr  erit  3.  multiplicans  sd  tetoa  numerum 
multiplicantem,  vc  ad  a.  multiplicati» 

fcd  Homlttit  ex  hypothefi  funt  minus»quim  a. nu- 
merus . Ergo  ex  pr0p.a9.etia  3.  numerus  erit  mi- 
nor» qui  Zroar/,qui  numeros  metitur  d.  9. 

Br  is.propofitos  per  numeros  Mamiiu«iw,£fMVMi» 
BtOk/iun  • Quare  numerus  ZrosMi  erit  commu- 
nis menfurs  illorum  numerorum  9. 15.  Br  ma- 
ior, quam  eorundem  communis  menfura  3.  con- 
tra fajpothcfim»qu»  maxima  fupponicur  • Itsqf 
altj  numeri  minores  ipfis » nempe  duensrio»  ter- 
oarioA  quinario»  qui  eadem  proportione  potian- 
tur» quam  tf.  9.  Br  15.  non  poterunt  dari . 

P R O B.  II.  PROPOS.  XXXVI. 

Daohus  rumtris  detis  referire , quem  iOi 
mintmum  metiemur y numerum. 

SIt  primo  exquirendus  minimus  numemsom- 
nlum»quem  duo  numeri  pnmt  louiccuitneia- 
pe  3.  Br 4.  metiantur.  Multiplicentur  inuicem» 
Br  procreatus,  puu  la.  ertt  numerus»  quem  me- 
tiantur. Nam  toties  capiet  3.  in  I a.  < '»trnica^ 
tes  funt  in  4 Br  4 io  la.  quot  vnicatcs  fum  Io 
|.  Qu^verb  i%.  fit  minimus  omoium»quer*  la- 
b numeri  metiantur. 

Probatur.  Nam,  fi fieripoteft» aliqner  « 
namerum  minorem  V.  g EifHor  m menft  , sie 
numerus  qu'dcm  3.  cocies»  quot  Ove'  fi  «1*  • cam- 
po numerus  rerb  4.  eundem  numei  «orwm 
metiatur  toties  quot  caar/  funt  in  f ' hsqi 
multiplicatus  a.per  numerum  Okjnsb  p.  .>dutet  ou« 
m<Tum  Et^crhm,  Brhunc  eundem  namerum  pro- 
ducet 4 multiplicatus  per  numerum  Cannm . Vn- 
deex  i9.pr.reciprocd  relationem  diccc  multiplica- 
ti 3.  ad  4 qc..n  muleiplicaotes  numerus  •^«Mn  ad 
numerum  CanM»,  Br  quii  etlam%.  Br}.  minimi 
ponuntur  in  hacproponione  mentietur  qnoqae 
3.  nuradrum  Oaiam»  Br4.  numerum  Cunam  ex  ao. 
propof. 

Progreir.  a.  Confiderandom  autem  eft  rurfot» 
qubd  numerus  3.  mulripllcans  numerum  4.  facie 
la.  Br  4.mnltiplicaos  ex  hypochefi  numerfi  Ouium 
facit  numerum  E^uor^mitrit  ex  1 7.pr  eadem  pro- 
poruo  4 ad  numerum  OMam»  quam  1 2.  ad  nume- 
rum Etfmrnm . Sed  ex  primo  ptogreflu  4.  metitur 
numerum  Oa^  . Ergo,Bfit.metifeturn  jme* 
rum ffaoram » mem  pofuimus  minorem»  tusm 
12.  quod  eft  abfurdum  • 

Siot  fecundo  dati  numeri  non  primi  tater  f.  .rt 
8.  la.inueoianturqueex  prop.  33.  h.  njluiui  ia 
ea  proportione  » rt  fit  a.  ad  . n 8.  «4 
ia.muUiplic€acurquciuxu  9.  p f.  extrema 
proponionum  inuicem  nempe  a fcia.rurful^c 
media»  vc  3.  Br  8.  fiet  idem  numerus  14.  Diro» 
ijoailtU  numtruttSl  WM/miu,  auem  ioti  nmeri 

ptliMnr  • 
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QaM  autem  8 8r  II.  menrurenc  >4.  clarum 
cftcumniultipHcati  per  ipfum  producant. 

Quod  vero  14. Ht  minimus  omnium, quem 
rarenc,  probetur  eodem  tenore  argumenti  vt  Tu- 
pra  . Nsm  (1  non eftminimusdabitur  aliqui»  nu* 
okcrus  V.  g.  £ifHonim  minor  iprotquem  menfura* 
bunc  8.  toties  t quot  Oues  fuot  in  eampo » 8e  Is. 
toties^quot  Canet  fune  in  platea : Quapropter  idc 
numerus  fiet  E^oonm»fi  numerus  Cannm  mulcl» 
plicccis.  Heut  fi  numerus  Onuim  multiplicet  8. 
Itaoue  dicent  eamdem  proportionem  ex  19.  pro- 
poU  multiplicantes  inuicem  » quam  multiplicati, 
reciproce , Se  ita  erit  8.  ad  is.  n ad  numerum 
numerus  Canum,  fr  ita  pariter  erit  s.  ad 
Tt  numerus  Car$m  ad  numerum  Oninm  cum  s.  ad 

dicant  eandem  proportionem, quam 8.  adis. 
Quare  t.Se  ( cum  pofiti  fint  minimi  in  ea  pro- 
portione ) menfurabanc  quoque  «qu^  numerus 
quidem  s.  numerum  Caai(m,8c  $,  numerum  9mi- 
M»  . 

ProgrtfT.  s.  Obreroandum  rurfus  eft,  quod  6. 
amlciplicans}.  producit  S4.  Sicut,  Se  numerus 
idem  t.  mnltiplicans  numerum  Oatimi  producit 
, aamerum  fjfuorum : Quare  Ita  }.  erit  ad  nume- 
rom  OaiatM  ex propoCl7.flcuts4. ad  numerum 
Iftonm . 

Proptcreaq;ctim  ex  progr.  primo  roearuree 
Bomeruffl  OWaas,  menfurabit  quoque  ex  propof. 
S9.  numerus  s4«  numerum  £q«erNai,Qai  poficua 
A minor  ; itaque  maior  metiretur  mtooram, 
quod  cA  abfurdum . 

COROLLARiyM 

Hinc  fitiqubd  fl  dno  mimeri  multiplicent  nd- 
oimos  eandem  rationem  babentes  , maior 
■inorem.  Se  minor  maiorem,  produci  minimum 
nomerum , quem  illi  meofurant . Nam  demon- 
ftratum  eA ; qubd , n primus  maior  7.  multipli* 
aos8.  compoilium  minorem»  8r  s*  primus  mi- 
nor mQltipli(ans  ls«  compofttum  maiorem  fa* 
ciont  S4.  numerum  minimumiquem  8.  Se  is.me» 
tUncQc . 

THOR.  X.  PROPOS.  XXXVU. 

«T/  duo  numeri  numerum  quendsm  menfu^ 
rent,  mtntmus  quoque  numeru!  men^ 
furttus  th  ipfis  numerum  il- 
lum menfurulrit . 

Slt4.&rfumeruitf. quimenfureotj»  8emi- 
merus  minimas  menfuratus  ab  ipfis  is.(Nd 
4.  Ar  tf.  multiplicati  per  s.  8r primos,  Se  mini- 
mos incudem  proportione  faciunt  is.  D ci(,qNod 
bieni-mterHi  \x.mtt’twr  *fM<iiie*f-metim  36. 

Probatur.  Nam,  ft  non  ita  eA ; auferatur  d 
numerus  i s.  quoties  fieri  poteA  » Atfit  pars 
ablata  numerus.quidam  H7aai(ina*,qal  IS.  ex  mu6 
concinebic,  per  hanc  ablationem  ncccflarib  lupe- 
rabit  aUqu  iil.quodcrit  minus. qua  ts.  ex  aduerfa- 
ri)S  t Hoc  ergo  rehquum  fit  quidam  numerus 
Oatuut.  Cum  Itaque  4.  Ard.  mcnfiirentls.  etiam 
nenrurubiicabUtuni  H .m  ajr,ex  numero  itf.&fvt 
prpfupponitur  ) cu  mciurentvquoqi  toiu  }6  men* 
(drabunc,  Oe  reliquum  numerum  OH'tm  ex  premof. 
buiusS  itaque  numerus  it.  comra  hjrputhcnm» 
oon  cric  minimus,  quem  4*  & ^ • metiancurj  cum 


metiantur  qnoq;Af  reliquu  OntHm  minus,quam  u. 
PROBL.  III.  PROPOS.  XXXVIJI. 

Tritus  nameris  dutis  repertrei  t/uem  ilti 
minimum  metuntur  numtrum. 

I 

).  4*^,  metitusts. 

^ It  inuenlendus  minimus  numerus»  quem  dati 
^ tres  numeri  4.  6.  metiantur.  Inuenia- 
tur  ex  propof.jtf. minimus,  quem  ^.8e  7. met  an* 
tur.  Se  fit  IS.  quem  etiam  6.  metitur . Dteo , ^n'ti 
IS.  eH  minmutt  rime^nt$  ^ncm  nttt  atfMt. 

St  enim  efiec  aliquis  minor,  is  elTec  V.g.  quidam 
Hominum,  ergo  numerus  Hominum  minor,  qui 
I s.  menfuratetur  quoque  a numero  Se  4.  viH». 
re  is.nontfletminiroui , qucm|.&4.  vtre* 
pertum  fuit,  menlaracent . 

Verum  (i  occurrat . Qubd  minimus  numerus, 
quem  duo  numeri  menfuranc , non  menfureturd 
tertio,  »t  cA  \6,  qtti  meofuratur  d 4. 8r  8.  fed  non 
menfuratur  d 6,  tertio  numero  . Inueniatur  mi- 
nimus numcrDs,quetn  itf.  & i s.  metiantur , fitq; 
48.  Dkotqnodiiie efi  nnmefnstqnem  tui  4.8.d'’is. 
SsexiaiUar, 

jnetitus  primus  i5. 

4.  8.  IS. 

metiius  fecundus  48. 

Probatur  primo.  Quod  metiantur.  Nam  4. 
Se  B.mcofiirat  id.hic  \6.  verb  mefurat  48.  Ergo, 
&4.  a’8,menfurant48.expropof.io  huius. 

Probatur  fecundo  Quod  fit  minimus  omniii 
eorum , quo»  4. 8.  & 1 a meofurant . Nam , fi 
datur  aliquis  numerus  minor, quam 

48.qoem  4.  8.  Se  is.  menfureflc . Sequitur, Ar 
qobd  eum  menfureat  is.  Af  I6>  fiquidem  i6.  men* 
luratur  i 4.At8,Quare  ex  prop.pr^c.  num  tf*  ri 
menfurabitur  quoque  d itf.  mimmo,  quem  illi 
mffuret.Ergo48.noncr;t  minimus,  quf  ta  ,Ar  itf. 
menfurent  contra  hypothelim,  cu  I6.  ex  proba- 
tione menfurct  numerum  kqnorutn  minorcm,qua 
48.8MS  .eunde  menfuret.vtfKJtc  urtius  nurderus 
eocu,qui  oumerfi  EquorSi  ek  aUuerfarqs  mefibrat 

COROLLARIVM  ^ 

SI  tres  numeri  numerum  quempiam  metiantur, 
etiam  minimum,*  quem,  illi  mctmmur,  eun- 
dem meniurare . Nagi  fi  numerus  is.  Se  id.mcn- 
furaot  numerum  Equarum  etiam  numerus  48. 
ex  prcced.  propof.  debebit  illum  menfurare . 
Cum  d minimis  numeris  numerus  meofuraius  , 
mdfuret  omnem  numerum  ab  UUa  naiolaiUinea^ 
furacum. 

: 

THEOR.  XI.  PROPOS.  XXXIX. 

Si  quifpUm  numerus  numerum  metiatur^ 
menjurnushabetil  fMtem,velfMtes 
a menfuremte  denaminaut  • 

M'Enfuret  numerus  7.  numerum  ii.  Dico 
numtrum  \%.haherepartett  ret partem  « 3. 
det‘i^minaum ; nempe  habere  tertiam  partem  . 

Ofiend^tur . Nam  3»  metiatur  is.  totica,quoe 
vnitates  funt  in  4.  Ergo  ec  Vnitas  metitur  4 fic 
3 metitur  xs.  Qusre  ex  propof.  13.  ita  quoque 
viciiCm 


l 
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▼icidim . Vnitas  manetur  ).  ve  4.  it.  £t  ideo 
eadem  pars  erie  Vaitasirfius  ).  4.  tpiius  1». 

Sed  Vnitaa  cfl  pars  ipiiuij.i}  denominara. 
Ergoeciatnia  habebit  partes  ab  ipfo).  deoomi- 
oataa  j nempe  partem  tertiam»  vel  duas  tertias 
partes,  &C(i. 

THEOR.  XII.  PROPOS.  XL. 

Si  ninnems  p4rrcm  ^uamlil;tt » 

metitur  tllum  numerus  i parte  • 
denominatus . 

Ha  beat  numeras  partem  ^ . qux  deflomi* 

neturi  ita»  qa6d  f.  (it  cercia  pars  nurne- 
fi  IT.  Dieo,quodT.®tnbjrabit  15. 

Probatur  . Nam  quoevniuees  erunt  in  toc 
erunt  quinquenartiin  numero  it*  Ergo  numerus 
quinquenariusi  parce  tertia  denominatus  metie* 
tur  numerum  ij. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLI. 

Numerum  reperhe,  qui  minimus  cum  ft 
baheat  datas  partes, 

Sint  datx  partes  tertia,  quarta,  quinta  , quas 
inueaienduB  aliquisminimus  numerus  po(C> 
dere  debeat . Reperiamr  aliquis  minimus  nume> 
rus,  quem  numerent  4.  Sr}.  ints  partium  da- 
tarumdenominationem,  qui  ent  do.  Oico  nume> 
rum  do*  ciTe  minimum  eorumi  qui  ccniam,  quar- 
tam, & quiocam  partem  habent . 

Probatur  . Nam  quia  4.  8r  5.  metiantur 
numerum  do.  clarum  cft,  quod  namenjsdc.es 
prxced. propof.  babee  partesi  3,  4«&  T*  deno- 
minatas . 
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Quod  >rrd  fit  mimmut  earnm  , 4«  taUt  f artes 

htbtHt , 

Probatur.  Nam  (i  dicarorefle  numerum  ali- 
quem Hominum  minoreris  qui  tertiam, quartam, 
quintam  partem  habear,  mcticnir  eum  numerus 
jk4.  &T-^  lic  non  erttdo.  minhnus  numerus, 
quem  4.  &*  5.  meniarct . Curo  menlurcnc  quo- 
que numerum  Hominum  minoicin  numero  60« 

THEOR.  XIII.  PROPOS.  XLII. 

Primis  quihufcumque  numeris propofit/s 
femper  plures  vitra  propofitos 
poterunt  muemn, 

Sint  propofiti  numeri  a. }•  T*  primi  inutcem  . 

>Uta  ipjoi  iui$enUt$4r  tl»s. 

Nam  fit  numerus  metitus  i propo/itis  ;o.  8e  ad- 
datur vnicas,8r  6anc  ;i.  lAe  numerus,  vel  cft 
primus  ciiro  propoficis ; vel  non  . Si  eA  primus 
habemus,  quod  volumus  { inueniri  nempe  altum 
aliquem  primum  numerum  prxeer  propbltros» 
SinoneA  primus  et  propof.  j^.cum  aliquis  pri*. 
mus  numerus  metietur  . Meofuret  eum  numerat 
Equorum.  lAe, vel  rAidcrocum  pnmis.firffA, 
vel  s vel  |.  vel  T*  & Ile  menrurabie  torum  )i.  cz 
h)rpote(i,l^ablatum  40  «tvnus  ex  di^is  . Ergo 
& reliquum  1.  quod  eA  abfurdum  cura  numerus 
vnitatem  non  metiatur,  vcl  cA  uiuerfus  i prxdi- 
dis,  & iam  intenturo  habemus ; 

COROLLAHIVM 

Llicies  modum  reperiendi  ouraeios  primosi 
Silicee  reperienao  primum  numerum, quem 
dici  numeri  metiacur.dr  ilU  reperto  adJendo  vnl- 
tacem,  nam  ille  erit  primus  ad  muentos. 


TRACTATVS  XL 

IN  VIII-  LIBRVM  EVCLIDIS 

PARSSECVNDA. 

De  /pedali  Mumerorum  proportione . 

Ic  libfr  agit  iam  non  de  proportionibus  nutnerici,  in  vniuerfali|i 
fed  de  iplis  in  particulari  : E primo  de  proportionibus  nu. 
merorum  fimplicium  . Secundo  de  proportionibus  numero- 
rum figuratorum  , quorum  inquam  vnitaces  fi  ordine  difpo. , 
nantur,  figuram  conllituant  . Vnde  opciz  pretium  erit  prius 
horum  numerorum  pertedam  habete  notioucm . 

expensio  I.. 

De  priiuipijs. 


definitio  I. 

CVmduonamerife  Temutao  multlplicuitei 
fecerint  alitjucm . gcniiu,  norocrus  phnui 
•pell.bilat,  numeri  »cr4  hunc  generante.  Uter, 
oiccncur . 


Planus 


DE  SPECIALI  NVMEROB.YM  proportione.  i fi? 


PUioi  <Iicitur  numerus  onus  ex  * * * « 
(luorummultipticicione;  quit  recun-  « * * « 
Jiin)  Tuis  voitates  ordine  difpofitai  « * ^ « 
parallelogrammum  conftUuitiYC 
fir4.factuQt  ift.  Pocefl  ver6  idemiSr  Tuusaumeras 
plura  habere Ueera ; cum  ex  pluribus  mulupiica* 
tionibus  generari  queat,  vc  la.  habet  latera  j.  8e 
4 fic  I.  & 6.  vc  ex  afterirmia  ordinatis  coniUc  • 

definitio  II. 

Cym  wo  tra  numgri  mutuo feft 

t€t  oli^ucmfecvrintt  4«  proereutut » eru  f$li^ 
da/diceiar»  & geucranUi  trit  na  ncrl  latera  dieeu» 

Uff. 

Qaianimiruni»n  rnitatcs  eius  diff>q,nantuf»vei 
(aountur  canquam  partes  fohd*  alicuius  folidi* 
IbliJum  connitucot,  V.  g.  li  i.  mulclpHcet ».  fv 
cient  4.  & ii  4*  multiplicec  J.  facit  ii.qu«  vmu- 
tes  Ibliiuiii  coaftituuQC»  vc  hic  videre  eil. 


:.-b  ni . 

D E F.LN  I.t.l  Q IJI, 

QVAipat^tuumerm 

fub  duobus  «apxtvu  eos/>aerjtf. 

Naan  aius  voitates  i^iuaguai,iacuinqaedifp<:^ 
fitx  quadratum  cooilicuuflt  • Sic  numerus  sf. 

procreatus,  dicitur  numerus  quadra- 
tos . 

Numerus  vero  generans  .dicitur  lacus » feu  ra- 
dix quadrata,  quz,vt  exquuatur,ruo  loco  oftcn* 
dcfldum  erit. 


definitio  IV. 

CFbus  omuoefus  «/I,  f ai  4(^aal^r  squalis  tffaa» 
liter, >el  ^Jubiwiu  dtfuMl^us  juuunrcea* 
fiaefar . 

..  Tuberibus  {.{cmnlttpUcantibuf 

ciatiactur  1 Gc  f . in  5.  producit  *y  8e  rurTus  9, 
»15.  producit  1 st.  qui  numerus  cubus  appella- 
(h%^numeri  producentes  dicuntur  latera • feu 
C4dv>^nbica,de  qua  fuo  loco  agendam , 

. E F I N I T I O V. 

Srmtlej /olidi num-ri, &pUaifMnt,  pai  prspsr- 
ti  m^ia  habent  latera  • 

Vt  planus  numerus  planonumero  Gmills  Gc» 
soo  requiruur»  qu&d  omnia  eius  latera , ex  quo* 
mm  multiplicatione  generatur  Gttc  pronortlona* 
lu  ocDO lateribus , ex  quibus  ajiut  generari 
poteft  14  fuot  pro,)ort>Qnalca  ; quod  ita 

fit  a.  arf  5.  latera  numeri  6.  vt 4 ad6  latera  nu- 
meri »4.  licet  numerus  Si.  habeat  alia  latera  i 
oemp.qx.A»»-  ficj.*  8.,qu*  lateribus  a.  8f  j, 
noq  peojiortionincur  • Sic  etiam  folidus  folido 
fimilff  evt|  j G aliqua  Uters  vnius,  lateribus  aUe^ 
rius pro|>ortioae  refpondeanc,  licet  alta  inueoiri 
poIfioC' a 90S;  talia  non  • Gc  S4. 8ri  9>r  Gmi - 
icsfunc.  qubdUtera  »4.  numeri  Gqc  % 1.4.  qu« 
kafuac  iauicem,  vc  4.  d.  d . latera  numeri  ips. 
hccc  adlint  aUa latera  numeri  V.  g.  Ips.  qu«  ooq 
lufeiiabenati  vtd.8^4. 


E X P E N S I 6 II. 

De  minimorurn,  mumerotHm  frofortio- 
mhtu , 

OVU  omnes  numeri  licet  ratione  non  tamea 

^ prof>ort*one  cortefponJcnt . Ideo  primo 

ridfdum  quinam  numeri  i nter  fe  primi  Gnt,  qui- 
bus po/Gnt  ioueniri  numeri  proportionales , 8f 
eturo  tradere  modum  illos  imieniendi , quod  in 
hsc  ExpenGooe  operi  demandatur . 

T HEOR,  I.  PROPOS.  I. 

Si  /tat  tjMotcwujue  mmtri  deincipi  pr»’ 
forlionaln  : ixirtmi  veri  ipf>’nm 
primi  Ititer  fe  fietini,ipli  omnes 
mintmi  m ea  proportione 
exW  \ 

Slot  nomerornm  4ein«p.  ptoportlonrfiiim 
■ n^mp.  continui  ,.  .7.  D./it  f— rf  ft 

ixprgut.a- 

'erunt  dati  omnes  numen  tneaproportme» 

Probatur . Nam  dentur  4.  numeri  minores  Ip- 
Gs,G 

Nam* cum  dicant  eandem  proportionem 
.innisura  etiam  ext^epw  eorum  «x  propof  14.  f«RU 
«qualitate  iq  eadem  ratioot  erunf  , & ite  erit 
itnmlnum  ad  numerum  Zetneai»Vi^8.  ad 
.»7- ^ S7.nnt primi  inuiceip  a 

ifp^ea  menfur  Jbunt  «x  xp.pf  apof.ftpt.  l.qu(- 

<lcm  mmiaei,  te  nwncri»  »1.  • PtmCf 

maior,  vt  ponitur  8.  Hossinet  numero  m>nnrcs,  df 
jiy,m»;nr  UoneSi  qui  Cupponuntuc  pauciores  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  II. 

pjumeros  reperire  deinceps  proportionales 
minimos  in  dari  ratione^  tfuoicimijiic 
injjeiit  ijHifpiam . 

deta  vatio , quam  l?abe?  S • ad  J.  Et  iube#- 
mur  primo  inucAire  trps  numeros  minlmoi 
fuccelSod  propoctionalfsinillA  data  propoitiq- 
ne.  Numerus  i.  multiplicetur  infc,  &G3C4, 
Deipde  cum  nqmpro}  4?  fi?'!*  tand«0  J.  in  fe, 
&Gic9.0ico  4.6-9  elTe  minimos  inea  jpportionc. 

probatur  aurem  pr  snb . Quod  Gnt  proportio- 
nalea.  Nam, cnm numerus»,  multiplicet  fe,  9e 
3,  ex  propof.  17.  Gfpt,  erit,  vt  ipfc  ».  ad  J-  ita  pro- 
dudi4.  ad  6.  Item  cum  numerus  3.  multiplicet 
*.  & lecricvts.ad).  multiplicantes,  ita  in  pro- 
portione erunt  proJucii  6.  9e  9. 

Probatur  fecundb.  Quod  etiam  Gntinulcem 
primi  ex  propof.  3s.l1b.lcpc.  Nam  extremi  4. 

9.  procreati  fune  ex  numeris  primis  inuicem  cum 
roinimi  Gnt  in  ea  proportione  multiplicati  In  fe. 
Ergo,  8e  extremi  4<  8r  9.  erunt  primi,  & ideo  mi- 
nimi mea  proportione,  ex  pro|>of.  ant.  Qu^re 
etiam  medij  erunt  minimi  inca  proportione  n 
eadem  propof.  anteced. 

lubcamur  fecundo  ex  ijt  repertis , inueolre 
alios  minimos  In  ea  ^portione  Gantex  a.  lo  tres 
taueiMos  4«  6.  9«  multiplicato , oumem  8. 11, 


i«8  TRACTATVS  Jff.  IN 

8ri8  Defnde  eir^.  In  ritimump.  fiat  #7.  Dico 
rurfri  8.  II.  18  17  pT,->^tl-re . 

Probatur  primo . Quod  fint  prormrtionales  . 
Nam  ex  propof.  I7.reptimii  numerus  l.  multipli» 
eant  4 rt.ar  9.  facit  aliquos  8 t».  l8.  Ipfi  geniti 
In  eadem  ratione  erant*  quam  4.  ad  <5.  6.  ad  9. 

que  quoque  ell  eadem.quam  dicit  ».  ad  J.  Siepa- 
ritcf  j.  multiplicansp  fecici7.&».  multiplicans 
Item  9.  fcclt  18 . ex  eadem  propof.  1 8 . Ar  %7.  In 
eadem  ratione  erunt , quam  a.  ad  j.  Frgo  omnes 
qiutuor  nomeci  nupei^r^perti  8.  u.  18. 17.  in  ei. 
dem  ratione  funt,  nuam  1.  ad  7. 

Probatur  fecundo  quod  minimi,  quoque  fint. 
Nam  I.  J eum  fint  primi  ^ minimi  funt  in  ea 
proportione,  ariA  eadem  extremi  funt,  8 8fi7. 
geniti  ex  » 8r  j gemina  vice  in  fe.Qnarc  ex  pr.j». 
Jepe.  erunt  quoque  pfmd  . Qoare  erunt  minimi 
in  ca  proportione  ex  propof.  ane.  quam  i.  adj« 
8r  fic  fempec  fuccedet,  fi  in  infinitum  Iduaris . 

corollarivm  i. 

Hinc  deducitu^ . Quod  fi  tres  numeri  mini- 
mi fint  continud  proportionales  extremos 
quadratos  effe . Nainfont  ex  ddUnltioneiS  «- 
qoallterzqujies  «fiqufidem  exTremi»  n 4.  fr  9. 
funt  faAi,  cx  multiplicstiooe  minimoruaiSi  & }• 
iofe. 

COROLLARIVM  IL 

D Educitor  quoqne  quatuor  numerorum  fni 
uentorum,  fi  rointmi  fint,«ctrcmo»  cubos 
efle,  nempe  8.  & «7.  Nam  8.  fit  ex  multiplicatio- 
ne a.ln  » «f  rarfos  ex  multiplicatione  ».  io  gcnirfi 
4.  Sic  fit  ex  multiplicatione  j in|.  8?  rur^s 
cxmaltiplicatiooe  j.  In  genitum  9.  Quar^S.  fr 
«7.  funt  numeri  «qualiter  «quales  «qualiwr . Si 
«erb  elTent  quinque^  extremi  eflent  quadrati  qua- 
dratorum, te  sHj  qui  in  Algebra  explicantur. 

COROLLARIVM  III. 

P XtremI  quoque  fecundilmbaoc  regulam  in- 
uemi,  rt4.  8r9.  fic8  & X7.funtprimiin» 
nicem,  vt  ex  J2.  propof.  Itb  fept.eonftat.  Nam 
coniurgit  4.  ex  multiplicatione  numeri  2.  in  fe , 
Sic9*  rxniultiplicauone  7.111  fe  . Quare  erunt 
primi  ad  tnuicem  • Sic  8.  $etj  confmgunt  cx 
snuIdpUcatione  a . rnrlus  lo  4 fr  |.rurfos  to  9. 

corollarivm  IV. 

COnftat  etiam  duos  minimos  numeros  in  ali- 
qna  ratione  metiri  alios  quofeunque  in  ea- 
dem ratione.  Quia  fcUiccc  producuntur cx eo- 
rum multiplicatione . 

PROBL.  II.  PROPOS.  IJl.  Euc.4. 

Ratianihus  datis  quotcumque  in  minimis 
numeris  repertre  numeros  deinceps 
minimos  m datis  rattonthus . 

Sint  dat«  du«  rationes  i.ad  j.8f  j.  ad  6.  Oper- 
tcatque  reperiretret  numeros  minimos  dein- 
ceps or^rtionsles  in  datis  rationibus , quod  fi- 
llcet  primus  ad  fecundum  fit,  n 3.  «ft  ad  j.  8e  fe- 
cundus ad  tertium, n f . rR  ad  ^ ita  fiet . Repe- 


VII.  IltiRVM  EVCLiniS 

r-ator  m'niir.(i«  ruiffirrus  cx  propof.  j6.  /ept. 
qurm  mrfiunti.r  t Rr  s.  fecundus, ^ tertios,  8e  fit 
if.  rxnrrus  rx  muItipI*catione  7 cum  f.  quia 
funt  primi  initiccm  { at  fi  non  efienr  primi,  eflet 
Operandum,  vc  in  fecunda  parce  eiufdem  propof. 
lubemuT. 

R iriones  »•  7»  5-  <5.  * 

CoiitinuHn illis  10.  17.  |8.  Propor- 

timlcs. 

De-nde  tertius  7.  multiplicet  prmom  1.  8e 
fiintio.  ficuc  fecundus  7.  multiplicet  vicimum 
6 81  fimt  18.  D'CO  nei  irptniot  to.  tf.  18.  effiia 
ta /r0pori*Are,<^'m  pf /Sde»!  a.«d  J.®*  7.  #d  d. 
ni  irtmtj/i  to,  ad  l^.w  a.  «d7.e^l7.<rdi'8.>r 
,J.  ad  a. 

Probatur  primo,  cpiod  eandem  proportionem 
‘dicsnc.  Nam  numerus  a.  &*  7.  mutciplicarido7, 
fecerunt  aliquUs  ; nempe  j.  ex  7.  numerum  10. 
ficut  7.rx  7.  numerum  17  Ergo  ex  prop.i7.  fept. 
erunt  in  eadem  ^ropohlnne  a ad  7 vc  10.  ad  15. 
fic  numerus  7.  8r  d.  multiplicando 7.  fecerunt  17« 
&18.  Ergo  erunt  In  eadem  proportione,  ex  ea- 
dem propofitioQC,  7«  add.  vt  1 7.  ad  18. 

Probatur  fecundb  Quod///ir  im  datU 

ratlon  b-s . Kam  progreff.  primo  fi  non  funt  mi- 
nimi erunt  aliqui  oumeri  minores  finguli,fingu- 
lis.  Qui  in  datis  tationbus  exiRant . Sit  ergo 
numerus  Equarum  mioor,quam  10  , qui  fic  ad  mt- 
merum  0«lMN,fn]oorem  quam  17.  vt  ai  ad7.  cum 
crg0a.Sr7.ex  hppothefi  minimi  fiat  in  ec  pro- 
portione ex  prop  Xo.fept.  metietur  t.  numerum 
Ermorm*.  fienr?  nsmerom  Oainm. 

ProgrelT.  a Pariter  dabinir  quoque  numeres  Oju- 
»m  minor,  quam  17.  tr  numerum  Zcasmii  minor, 
quam  |8  qui  fintlneadem proportione,  qua  5.  ad 
6.  Quare 7.  metietur  Oi»r/ A 6 leomf  cx  citata 
prop.to.  fept.  Vnde  7*Sr  7.  metientur  numerum 
0"iam  minorem  « quam  17.  namerua-quidem  7. 
vt  modoprobauimuS : numerus  verb  7.  espr«c. 
progrefTu . 

Quamobrem  <un>7  8:7  mcftfirTent  quoque 
17.  minimum,  quem  metiuntur.  Seq-jccui  quod 
numerus  15.  e»  propof.77  metietur  numerum 
Ouium  minorem : quam  17.  Ciim  17.  fit  minimus 
eorum  ex  tfFeSooe;quem7.Sr  7.  mcnfurmt* 
Qu&d  ver6  numerus  maior  metiatur  minoiuMa 
hoc  effe  nequit . 

Sint  deinde  fecundo  cafu  tres  rationes 
nimis  numeris 7.ad 4.  prima,  lecunda 7 ad#  cer> 
tiaa.ad7.  Et  fint  inuenicodi  quatuor  namerd 
io  datis  rationibus  deiaeeps,  tdcR  contUHd  pro- 
portionales . 

Rationes  7.  4,  7.  6.  t.  7. 

CoDcinudproport.iy,  ao.  84, 

Equi,  Bo«rs,  Leones 
a.  minores 

Tnufniatur  minimus  numerus,  quem  menfn- 
ret  numerus  fecundus  4.  te  tertius  7 te  erit  so. 
Deinde  multiplicetur  tertius  7.  ciim  primo  7, 
nempe  pervices,  hixtaqnat  4.  capit  10  xo.Sr  gi- 
gnetur numerus  17.  Rurfus  mulripifcetor  4.  cuni 
quarto  6,  nempe  per  eafdem  vices , penes  quas  4. 
capit  in  xo.  8r  producetur  numerus  14.  Eninc 
itaque  17  20.34.  tres  numeri  in  data  ratione  con- 
tinue proportionales  , Videatur  igitur,  anquin- 
tus  numerus  2.  menfurec  14.  Quod  fi  metiatur^ 
ve  facit  a,  propofitus,  qol  capit  la.  vicibus  in  24, 
pcf  has  vices  muliiplicetur  7.  te  erunt  84.  Dico 
iuque.quod  17.  ao. 24.84. habem  datas  rationes. 
Probatur  prun6.  Quod  fint  io  datji  rationi- 
bus. 


DE  speciali  NVMERORVM  PROPORTIONt.  irf? 


bus  >&<}ui(lem  de  tcibas  primit  if.  lo.  >4.eon- 
ftjt»cura  eodem  niodo  executloni  probleau  min* 
datum  fit»  sc  In  primo  cafii . De  tertio  vero»  <]ui 
fit»aJquartum  vta.4d7.fic confiat . Nam  a«me> 
thura4.  tot  vicibus. ()uot  7.tneti(ut  84.  cumam* 
bo  multiplicati  per  la.  eos  gignant . Ergo  14. 
9c  84.  ex  propof.  18.  Teptimi  erant  in  ijTdem  ratio* 
nibus  X ad  7. 

probatur  fecundo . Quod  fint  minimi»  & etiam 
de  tribus  primis  res  confiat  ex  primo  ra fu  . De 
cumeris  vetb  14.  &r  84.  cerciam  proponionem 
facientibus  clarum  efi»  <)uta  minor  numerus  dari 
oequit»  quam  84.  qui  capiat  la.  vicibus  7.  vt  24. 
capit  ta.  vicibus  a. 

Nam  fi  ao.  a4.fr  $4.  non  fant  minimi  indatis 
rationibus  ad  6>fr  a.  ad  7.  Dabitur  itaque  nu- 
meros qtiidam  Ecjuo^itt , qui  fit  ad  Bonum  nrnneru 
n 7.  ad  6.  fr  fit  numema  bouum  ad  Leonesi  vt  a. 
•d  7.  qui  tamen  fingiili  tfient  minores,  quam  ao. 
a4.84.  Quare  ex  propof.ap  feptimi  7.  medetur 
6,Boucs.Ei  ex  eadem  29  propofa.  metie* 
tur quoque  fievc/»vt7.  /eerei.  Quia  daCfiit* 
'tneri  a.7. fr5-  d.  minimi  fune  in dacit rationi* 
bos  . Ar  a.fr  menforantqUtoque  a4.  exeffe- 
dione  minimum  »qbem  poffint  metiri:  ergo  34. 
menfurabit  quoque  8ocer  nomeram  fe  minorem 
cx  propof.  77- fqnimi»quod  efi  abfurdum. 

Tertius  cafus  efi,  fi  qaintus  numerus  non  ex* 
peret  cqu^  in  94.  -vt  fi  efiet  tertia  propofita 
proportio  A 7.  ad  7.  reperiator  mVm»$  eamervr» 
quem  A 7.  fr  admetiuntur, & firixO.Quodeser- 
‘goaq.  metitur  Ito.  qirz  vices  fune  5.  toties  17. 
primos  numerus  mef  iator  situm  numerum  nem* 
-pe  mohiplicccur  7.peri7  fr  fiet77.IcemqQOcici 
34.  metitur  110.  tociexio.  fecundus  nanierbs 
-aliinn  numerum  mahlpilcMus  per  eas  vices,  qug 
*fuQC  quinque , metheur»  fr  erit  100.  Ac  quoties  4. 
netitur  lao.  que  fubt  24  toriex  7.  af mm  nome* 
nrni  raetiatur^lr  ita  7.  multiplicatus  per  24.  pro* 
ducet  l58.  Itaque  77. 100.  t2a  idS.  erunt  ml> 
nimi  in  datis  rationibus  • Quod  enim  habeant 
■datas  iMfoncs  oftenditur . Q^a  enim  17.20.  34. 
metiuntor  7t.  loo.  12O.  per  eondem  numerum 
A 7.  erit  eadem  proportio  inter  hos  quoque,  qur 
^tincerillos  . Illi  autem  I7.xo.a4.eatratio* 
nes  habebant,  quae},  ad  4.fr5.ad  6.  Ergo  eaf* 
dem  habebunt  77.  too.  fr  ISO 
- Deinde, vt  7.  metitur  120.  vicibus  viginti  qua* 
mor,  ita,fr7.  metitur  idS.  Ergo  Inter  120.  fr 
MB.  eriK  eadem  proportio,  que  inter  t . fr  7. 

' Prbb.  a.  Quod  fint  minimi . Nam  Progr.l.‘fi 
Bon  fune  tales.  Dabitur  aliquis  numeros 
fkm  mreor,  quam  foo’.  Boutm  mioer»  qoam  120I 
Bc  lt9nm$i  minor,  quam  idB.  qoi  tataeo  habebunt 
ditas  rationes  • 

A 

Rstkmes  j.  4.  J.  6,  7.  7. 

Cominoe  Prop.  17.  10.  24. 

Cofitinud  Prnp,  75.  fOO.  »2*7.  idB, 
i^aoJo  inoenti  EquiiBoues,  Leones  n.  ml- 
Aodrs,qoam  immediacd 
* tpfiifuperpofiti.  ' 

Humeruf  E^itentm  efi  ad  numerum  Bonum, 
vt  7 . ad  0.  fr  ideo  7«  metietur  numerum  £7x0* 
fUM  ex  propof.ap.  frqu»«fr7*fr^*  metuar»©* 
minimum,  quem  pofleot  metiri  ex  cficdione,  mc* 
detur  quoqoeio.  cxprO{K>f.37.  rcptlmi  nume- 
rum Eifmontm . 

Progrvif. »,  Quia  verd  ofienfoni  efi,quod  ficot 
bo,  cft  ad  »4«  fic  loo.-  id  i»o.  Et  Ita  quoque  «x 


aduerfarijs  fTn/fonc  ad  £owrr,vei07.adl2o.  Erg  > 
ex  iEfv»,  vcio.ad  24.  fir  E^vi  ad  Boutrt  Qnsre 
permutando,  vt  ao.  ad  E^uos»  fic  numerus  34.  id 
Bouet , Qusre  ficuccx  1.  Progrefiu  lO.  metitur 
Epso/ fic  24.  metietur  Botfft. 

Sed  7'  roenfurac  etiam  Ipfos  Boues,eoqnod 
-prarfupponatur  ab  adaerrar{)s,quod  ita  fic  f . ad  7. 
ficuc  B uet  ad  Ltonrt  iuxta  propor.  29.  fepe.  C<im 
itaque »4.fr7.  menfurenc  Jtox.'/ men forabit quoq^ 
fr  numerus  lao.  ex  propof.}  7.  fepe.  quem  illi  mi* 
nimum  menforanc  numerum  (qualem  reperimui 
ipsfi  ISO.  ab  inicio)|pfos  Bjuoi  : Ac  Bomt  dicutur 
minus efie  numero,  qoim  l20.  Ergo  nomeriH 
maior  120.  metietur  minorem  EaxnM , quod  cfTe 
nequit . 

THEOR.  IL  PROP.  IV.  Eu.id.i.p. 

S i dtto  numeri  primi  inttr Jefuerintinon  ertt, 
vtprtmus  ad  (ecundumfitd  fceundus 
ad  alrum  quempiam  . 

Sint  primi  incef  fe  6.  fr  7.  Dico,  quod  non  po* 
tefiefle,  vt0.  ad  7.  ita7.  referatur  ad  almm 
- quempiam  V.g.  ad  numerum  Oulum « 

• ^ vt 
7 Oues 

Probatur.  Quia  ex  propof  29.  fept.  Silf.clTet 
• ad 7.  vc7«ad  nanicrum  Oniumoportetet,qood  6. 
metiretur  7.  zqud.  vtpnte  fundamentum  feciin* 
dc  proportionis  7»qii{admodum  idem  7.rcroHous 
prim»  metiretur  numerum  Ouium,  quod  efic  oc* 
qaic,cikm  6.  fr  7-  fine  inuicem  primi . 

THEOR.  IIL  PROPOS.  V.  Euc.i7.1.9. 

St  fit  ijHocumijue  mmtri  deinceps  propsr- 
■ stoHtles:  Exiremivetiipfonimprimi 
imeffe  fuerinr,  mm  etit,vi  primus 
ad  fecundum , ita  vtiimut  ad 
altum  qutmpiam. 


ad  6 Equos 

DEntut  4.  ^6.9,  contfnu^  proportionales  quo- 
rum errretni4.fr  9 primi  fincinuiccm. 
Dico,  quodnon  efi , vt  4.ad6.  lea  p.adalium 
quempiam  V g numerum  C^acrirM. 

Pr^acBr  . Kamlt  itaefiet  4.add. , fi  ,9>  ad 
numerum  Sanorum  permutando  edet  quoque  4. 
ad  9.  vt  6.  ad  numerum  E^Morum  . Q^rc,  cii^m 
4.  fr  9.  fine 'primi  inuicem  in  ea  proporciooc4. 
vqu^  mciirceur  6 ex  propof.29iept  fr  9.  Equos . 
Q^ia  ergo  4.  menfurac  d.  fr  ponitur,  vt  4.  ad  6. 
|ta  6.  ad  9.  metietur  quoque  4.  ipfom-i^.  «qu^  cx 
proo.  1 8.  tr.B.quod  efi  abfurdum  • 

PROBL.  III.  PROP.  VI.  £uc.  18.1.9. 

Duohus  numeris  datis  confiderare',  anpofftt 
■ ipjis  tertius  proportionalis  inuenirt  • 

SInc  dati  numeri  4.  fr7.  Videndum  efi ; fi  fim 
primi  itratcem.fi  primi  funtjVt  affigoaii . Ex 
propof.  4.  hinus  euldent  cft , quod  Uiis  tertius 
propoicioaalii  nequeat  inucnlri. 
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Quod  fi  noo  fiot  primi»  vt  4.  & multiplice-  ^ 

turio  fe  numerui  fecundus»  vt  5.  Sr  Aaoc  Vi*  EXPENSIO  IlL 


deAtur<)uc  10  numerus  primus  4.  menfurec  jd.  fi 
meofurit,  tt  iffignitus  4.  qui  metitur  f^r  9. 
dicendum  efi;  qu6d  hibeat  tertium  proportiooa- 
lem»  6c  quod  ifte  fit  numerus  ille  9.  per  quem  pri- 
mus 4.  menruratgenitum}5.  ex  multiplicatione 
onmeri  6.  io  fe . 

Probatur*  quod  ille  9.  fic  terrins  proportioae- 
lis  ex  propof.  ac.  fepe*  Nam  kle» numerus 
producitur,  tam  ex  mulUplicatiooe  numeri  m«- 
dij  d.in  re»qutmexcnultiplicstione4.8r9>  inui- 
cem,  qui  funt  numeri  extremi  l fiqoidem»  et  Top* 
ponitur  4.  per  9.  raenfurat  36.  V nde  ex  ilia  prop. 
so,  ctit  • et  4-  ad  6.  fic  6.  ad  9>  Quod  fi  non 
meofurat  genitum  ex  multiplicatione  fecundi  in 
fe  oumerus  primus  » *c  fi  dati  fuiffeoe  a.  & ).  dr 
genitus  ex  efiet  9.  quem  a.  non  menfurat , di- 
cenduou  tertiam  proportionaleoi  non  poAe  iil! 
inueniri . 

Probatur»  Ntm  fi  illeefiet.  EiTec  V.  g.  nu« 
menis  Quare  cum  ponatur»  vc  a.  ad  3. 

iu  }.ad  ff««/,ex  propof.ao  producetur  idem  nu- 
merus ex  mulciplicatione  ).  in  fe,  nimirum  9.  Se 
gM  multipiicac)oac  a.  per  numerum  EqMrum. 
Qoamobrem  a*  metiretur  9.  medisme  namero 
ffwerwMj  quod  efic  nequit»  cum  ponatur  non 
metiri  a.lpfuinp* 

paOBL-  IV.  PROP,  VII.  Eoc.tp.l-#. 

7rr^«/  numeris  duitis  cmefiieTurey  un  poffh 
illi  ^uurtus  froporthnulis  snuenni, 

Sint  dati  j, numeri»  quorum  extremi , fi  fune 
primi : lam  neqok  quartos  proportionalir 
inucntri « propof.  y, 

8»  la.  |8.  %?• 

fii  vero  non  fint  primi,  tt  8»  ta.  1 8.  multipli» 
candi  funt  la.  8e  |8.  tt  fiant  a t d.  diuidendus 
efi  numerus  aid.  per  8.  n videamus ; an  es  pquo 
menfuret  8.  primus  numeras  numerum  a 1 d. 
Ditum  ex  medtjst  Si  ronfurjt,n  in  ailignato 
excmplo}  videndam,  per  quem  munerum  id  fiac, 
V,  g.  per  17.  £t  tunc  dicendum : tribus  numeris 
8»  la.  18.  quartum  proportionalem  laoeairi  pof* 
fe  i ipfumq;  efic  numerum  779- 

Ptobator  <s  propof.  19.  fept,  Nam  idem  na* 
merus  fit  tx  multiplicatione  mediorum  u.  8e  18. 
qui  <x  nwiltipiicatlooc  extremonim  8.  & 07. 
cdm  S.multiplicaodo  ny.geoeret  aid.fiquidemS» 
Ipfum  metitur  per  a7.  ex  proauiK.7.  tr.  8. 

QyfcS,  u.  18.  »7.  erunt  inaiccm  proportio» 
pales . 

Si  Tcrb  primus  datus  onmcrus  non  meniorec 
genitum  exnaedijs,  et  fi  efieoedati  y.  4*  10.  Nam 
I»  priosus  numerus  000  meofurat  ex  zquo  40* 
oumenim  ortum  i ouilciplicatioae  numerorum 
rcliquoru  4.  ^ so.  Tunc  dicendum  quartum  pio* 
portionalem  prediAts  numeris  inueniri  nequa- 
quam po0e  * 

' Probatur . Quoniam, fi  ioueoitur,  fit  illis  na* 
nomerus  OniwN. quartas propoxtlooaiU  . Nu- 
iDCtiri  3. 4.  >0.1^  numerus  Ohmmi  lunt  propor» 
tionales : Ergo  ex  t p.propof.fept.  medi;  4.  dr  10. 
producerent  tnuicem  multiplicati  40.  Et  idem 
numerus  producercturex  multiplicacioae  extre- 
morum;. drOuium  numero  i ^are;.  per  na» 
merum  Ouium  metiretur 40.  quodeft  ibfurduoi 
sdm  ponanuis;.  000  osctlri  4^ 


De  proportione  numerorum  non  primorum, 

A Liqua  etiam  dequibufeonque  numerorum 
proportionibus  funt  delibanda,  eaque»que 
elementi  vim  habeant » deferuuotque  ceteris » de 
quibus  agendum  eft . 

THEOR.  I.  PROPOS.  VIII.  Euc.8, 

Si  inter  duos  numeros  medij  continua  pro^ 
portione  numeri  cudunt  > etiam  tnter 
alios  canitm  muontm  eam  ifjU  halita- 
tts  loiidtm  contima  fiofoitioat  cadaat 
nameri. 

DEntuf  lO.  df  80.  inter  quos  medij  continua 
proportiooe  cadant  so.  df  40.112, qubd  fiat 
continue  propoctionales  10. 80. 40«  80.  Sintqi^ 
alijduo  numeri , q«i  eandem  proportionem  di- 
cant 6A  48.  quam  so,  ad  80.  Dico»  tfuafitui  iattf 
lo.c^  80-  c»4uMtd»9malil profottlo%U*s  70.&  40» 

ita*udminttf6a& 4^0 

10.  80.  4®*  . 

Quod,  rt  oAeodatur»aflumaotur  minimbqns- 
tuor  luimeri  io  ea  proportione,  in  qua  funt  i o.so. 
40. 80.  fine  I . a . 4. 8.  critque, *t  la  ad  ao.  ita 
I.  ads.&ficttt  SO-  ad40,  Iu  s.ad-4.  & ficut  4P. 
adSo.  iu  4.  adS»  Quare  ex  n to.  ad  80. 
fic.l.  ad  8.  df  ica4.ad48. 

Cumque  fint  i.dr  8.  rnlninu  io  ea  proportione» 
Its  menuirabit  1.  numerum  ao-  ficut  metitur 8, 
numerum  80.  es  propoC  89. 1.  fept.  df  es  eadem 
propof.metieturcttara  numeros  tf.df  48.babeotas 
tandem  proportipoem  cum  ipfis . 

Quotirs  igit uri. metitur  numerum d.  df  8.  nu* 
merum  48.  toties  intermedi;  minimi  numcii  8, 
de  4.  metiantur  aliquos  alios  |df  quia  i.  metitur 
d.fex  vicibus, dr  8.Qumerum  48.vicibus  item  fex» 
producet  s.  intermedias  minimus  multiplicaent 
per  eafd£  vices  numeru  la.dr  40! ter  intermedios» 
item  per  6.  dudus  numerum  14.  Quatnobrem 
geniti  in  eadem  proportioiw erunt  ex  propof.i7, 
Icpt.  ac  generantes  per  eundem  numerum  fena- 
rium multiplicatos,  df  iu  erit  1 2. ad  84*  vt  s.  ad  4. 
qua  eadem  efi,  ac  1.  ad  1.  dr  qun  4.  ad  8.  Erane 
Itaque  contioiid  proportionalu  6. 18.  84. 48.  ve 
fuot  1.8. 4. 8.  dr  ideo,  vt  funt  io.so.40.8o.,Ctta« 
que  maideado  numerorum  intcrmedjuntium»qni 
reperti  fune  n.8e  S4.  fit  «qualis  multitudini  no» 
merorum  mediantium  so.  dr  40.  patet  propoE- 
cum  : Quod  tot  numeri  medi;  proportionales  ca- 
dent locer  duos  numeros  d.dr  48.  quot  inter  tow 
te  8o*  eandem  proportionem  ciun  eis  habentes  • , 

CORO  LLARIVM 

Hinc  e(i  > qood  neque  inter  numeros  duplm 
proporuonis,  neque  fupciq>trticulsris,ne- 
que  fiiperiiipartieatis  poiCt  cadere  medius  pco» 
poruonalis,  quia  caderet  etiam  inter  numeroa 
minimos  fimilts  proportionis  • Illi  autem  medi» 
tun  propomonslem  recipere  nequeunt . Nam 
dupla  proportio  miniatorum  eft  inter  i.dri.  fis» 
pcraarticuiaris  verb  iotcr  oumeros  fola  vnitaie 
difistos»  loicr  quos  aiiilM  nuaeras  cad4«.^  2.  Er 
j.fo* 
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|.fuperblp»ftieni  »epb  Inter  nomeroi»  ^al  <ftu- 

butediffrront, (oh  mii» 

imercipiturtqtis  «fle  oe<{uic  racdms  proponioaa* 
Ili. 

Nim  flat}.'8r'f. minimi  in  «llqBa  proportU* 
ne rapeibipartiencc»  Srftt  nomerui  imer  eo«4* 
qui  flicitur  mediat  proporcionalU.  Ergo  erit p. 
•d  4.  Tt  4.i<l  r.qaare  e*  pr.ttU.yA  J.  abUtoi  i 4« 
iti  erie  ad  4.  ablatam  i 5.rt  refiduum  i.  2 4^ re* 
fliiom  t.  i f.ftideoj.cireead  4.  n roieii  ad 
«nitatem » qw>d  eft  falfuni»qaia  cflet  vc  iacqttalu 
ai  «(Usualem,  iu  arqoalia  ad  arqnalcm. 

THEORr  U.  PROPOS.  IX.  Eoe.  it. 

Si  inttr  duos  numtros , <y*  vnitatem  conti* 
»iw  prfffortione  ceciderint  numei  i i quot 
inter  tffos  t O*  vniutem  deinceps  medij 
conmuA  pro^rtiont  cadttni  numeri  toti- 
dem^ O*  inter  ipfos  medij  continUA  pro» 
portione  cadepS  . 

td.  40.  100.  2fO» 

8.  zo.  fO,  t»s» 

4.  I*.  »y. 

*,  5. 

y. 

Stat  ftumerl  proportieoalea  id.  8e  8e  hur 
pri  mum»8e  «mutem  ccea  medij  proportinn^ 
les  caiiant  a . 8r  4.  & d . ficac  > fle  inter  kenadum 
62f.Se  «nieatem  cadant  trei  medij  proportionales 
f,k*pSe  uy.  D!eo,^J,cf’attrtfJiiftraperUer 

Mci» /rtf$rfionalfc  nue/na*Hir . 

Nam  duo  minores  attmeri  iiieerpoflti  e.  flry« 
{cmucubmttitiplicct»procreabunt  IO.  minor  au« 
tem  eorum  a.  n^tipiicec  tum  modo  fadum  10.  it 
faciet  so.  tum  meiocrem  alterioa  feriei»  nimi» 
mm  ay.  flr  faciet  yo.  Taodemidem  numerus  a« 
muUtpl  icet  hos  faiSosoimirumfadum  ao.flrfa^ 
det  40.  flci  flr  Tadam  yo.  faciet  100.  flr  tandem 
maiorem  alterius  fenei lay.flr  fadet  zyo.  Oie» 
io/  foilremafe&os  efft  inter  dotet  id.d**  d*  y»  tne^ 
4f  iret  properrtoaair/ . 

Obfemaodam  rer6  cft  in  primis*  Cdm  I.  U.4* 
8.  flr  cpc.  ficue  l . y.  a y.  t sy*  dienntor  proportio* 
Bales  ab  vnteate»  t|u6d  flciic  imitaa  metitur  bis  :• 
fic  B.  metitur  4.  flr  4. 8 flr  cf t.  ficque  roius  meti- 
lur  y.quuKji  vicibus»n  y.iy.flr  ay.  metitur  ia$.flt 
ept,  QoU  iu  ponitur  1 . sd  a.  vt  s . ad  4.  flr  fic  por 
Bitur  I.  ad  y.  ?t  y.  adsy.  flrcpt. 

• Probatur,  Quia  omnea  Id.  40.100.  lyo.  fle  day. 
habent  eandem  pr;>porcionem,  quam  »•  ad  y.  Er- 
go faoc  continui  proportionales  . Quod  «erb 
eam  proportionem  b beant»  quam  a.  ad  y.  Patet 
nam  1O.40.  loo.  flr  ayo.  eandem  proportioneta 
ha^oe  cx  propoCi7.  quam  mutciplicati  ei  quibus 
prodiere  la.so.  yo.edm  fuerint  multiplicati  oer 
enndem  numerum  a.  Ifli  *erb  8.  ao.  yo.  eandena 
bibeae  ob  eandem  rationem»  quam  4«  flr  10.  cura 
^rifK  multiplicati  pei  eundem  a.  Et  rurfuaifU 
4.  flr  10.  iendrm»qQama.flty.  quod  Hi  per  s.fue* 
riDc  mulciplicantea»  e*  l8.propof.  £t  ob  eandem 
rattoaem  guoquesyo.  flr  daf.  quem  primo  poft,- 
babuirnua.  cruntto  eadem  proportione»  quam  ». 
ajy  cum  j ay  muicipHcatoa  perz.fecerltayo.  om* 
oruvat»  8e  ffiultiplicacus  per  5.  fecerit  day*  Vnde 
omaca  4 «mque  id>  40»  loO.  tyo«  & di$-  cnint 


continui  proponionalei*  nimirum  io  eadem  pro- 
portione» qud  a.  ady. 

EXPENSIO  IV. 

Df  numerit  fltnis , O-  feliJhl 

CVm  numeri  plani»  &folidJ  multas  Inflgnea 
proprietates  coofequanturiqup  maximi  de> 
ferulunt  in  Arithmeticis  operationibas»  flr  lib.io. 
aeceiraric  fint  » ad  cognofccadam  diuerlitatefii 
. ^uaocicaua  diferetp  i continua  h>ne  > eft  quod 
vilis  proportionibus  numerorum  flmpiicium;  bie 
debeamus  agare  de  numeris  liguratis»  nempe  pla* 
nisivel  fblidis>flreoraffl  proportiones  agnofccre» 

THEOR.  i.  PROPOS.  X.  Eacl.j, 

Plnni  numeri  inter  fe  rationem  hahnt  ex 
lateribus  compofitam  , 

Plani  8 15 

Latera  s.  4 3.  y 

Slot  dno  numeri  plani  8.  flr  r y.  flr  latera  primi 
l,flr  4.  fecundi  y.flr  f.  i>.Ve  proponionem  8* 
fnp^tt<imeXfr9portiom$lattTmm»  * t 
Prob.  faciant  latus  primi  S.  flr  latus  fecundi  p, 
nnmerom  6.  fe  mutub- muicipltcando . Itaque 
habemus»  quod  numerus  B.  multiplicando  4.  fvck 
planum  8.  & multiplicando;,  latos  alterius  pis* 
ni»  numeri  ly.  facit  d.flr  ideo  cx  propof.17.  Uiept^ 
iu  erit  4.  a J y . TC  8.  ad  d. 

ProgrelT.  i.  Eademquoque  radooe » q«am-;« 
mnltipltcans  a.  facit  d.  flr  multlplieana  y.  fecit  ty. 
erite^em  ratio  es  cit.propof.  a.  ad  y.qua  d.aj 
jy. refertur.  Quare S.  d»  ly.  fune  deinde  pro* 
portionales  In  proportionibus » quibus  refertu 
4.  ad  flr  a.  ad  f.  Namenbua  ija  mimeris  ordi- 
ne politis  ft  ita  refertur  8 . ad  d.  vc  latus  4.  ad  la^ 
tuay.&iu refpmdet in proponiont d.  ad iy«  n 
a.ad*f. 

Plaoinumeri  8 ly 

Laeera  4.  a y 

d mimemsea  B 8r  8 

Ita  refertur  4 ad  y flr  B ad  5. 

Vt  Saddflrdadif 
Sed  fiordo Uterum  iouertatUTf  fle  dirponatitc 
hoc  ordine. 

Plani  8 ly 

Laura  b.  4 y.  I 

so 

Vt  «ftrt.ri  »1  t , t;  4 ul  » 

jic  t ij  M > n >0  id  It' 

Erit  idhuc  cidcm  ritio  8.  ,d  lo.  qux  ed  >•  .d 
5.>r4.,d}.  qiwcftu-  »1  Iu  8 quacunque 
■lio  oofine  ea  latera  collocei  V,g.  4***.  J- 
»•1  aut  I.  4<  8t  d>5<  Nani  lo.autu.  produci  ex 
mediisiliterii  nutneria  eruot  adeitremosiiro^c- 
tloiulei  aelut  latera, k ita  referretur  4.ad  t.»t  8. 
ad  lO.Sc  IO.  ad  I).  Ti  a.  ad  ].  Sie  referretur  a.  ad 
j,  n8  adll.atll.ad  IJ.*t4  ad 5. :Ergo, cdn 
proportio  8.  ad  is-fit  efifcaa  ex  proportione  V.g. 
8.  ad  li.8rla.adl{.aut  cipropoitiona  8.  ad  10, 
Bt  IO.  ad  1 ;.  aut  ex  propottiooe  8.  aJ  10.  te  ao. 
ad  IJ.  aut  ea  8.  ad  d.  ar  d.  ad  tj.  te  bx  omnia  fine 
proportiooea  laterum  diuerfimodc  collatorum  t 
patet  ea  def.8.  trafi^).  patt.  I.  proportionem  pia. 
narum  8.  ad  ij.  componi  ea  proportione  late* 
Clim,qu0d.at  de  ommbua  all|a  plania  va*ct . 


TRACTATVS  XII.  IN' 

THEOR.  II.  PROPPS.VtI.  Eu^l.^^' 

Duorum  fimijium  fldrioriim  numerorum 
vnitf  meitus  l>r6l>or'Honiltre(l  numerus, 
O-  planus  dd  pldnum  dupUcaUm  halrei 
Utens  homologi  ad  Uliu.  Iiomologuitt 
rationem , 

Slnc  fltio  pl4nl  namf  ri  fimii»  filieet  habcM* 
tevhtm  propofCtonaliitlicjm.  V.  g.  ^ 

1^.  N«frt  ht«M  aii^iu  numeri  6,  funt  s 
f«int  pPeporeioflalta  atl^u  bus  hc«ribut  numeri 
& 6.  licer,:&aii^  fmc  noflirri , q«( 
cx  mutua  multiplicatione  producunt  6 8e  a4*S'*> 
pr^oruonerp  npirdieunr»  Tt,{{r<q9&'».  6c  auc 
$ 8.  latera  quoque  numeti  14. 

; Hlaoi fi#uc>  .^.tqa-Meubualt*' , 

Latera,  ‘4«  ,"?• 

Latera  itjqVie  numeris,  funt  a.  & numeri 
14  funt  4.  firtf.&r  cadere  pro^onione  gaudet», 
ad  »t  4.  ad  tf,  r ■ : “ 

D'.c  tt  4a«di«rcr  •mdiut  pr  'porr/e- 

mafn-numeriidUifMj . Nam  htutrifJicencur  ceht^ 
fhii  f rtmz  comblnatic^it  eitremb/cum 4.  «!• 
teriua  proportioait,  producetur  i».  Dko  £wnc  «I0e 
frtIp  tt  MMem  medium  • 

^bartfr.  ProgreCTiti  K Qiionbun  Iu  reforvur 
a.  ud-4 1 rr  4.  ad  P.  permueaodo-ita  quoqtae  eric'sl 

•i*^Prcgm0u»*.  Quoniam');  muMpHcanf».  fteh 
6.8c^  fecit  I».  ent  eadem  ^fropbitlo-a.  ad4^ 
cpiimd.  adr»  ft’ficquia  4 •nMlripUcani  fteie 
II.  6f  muttiplieaodod.  fert»  »4.  erk  eadem  pro* 
porto),  ad  tf. qo»-tSi  «da4^  Quart  proportio* 
naies  fuiie  hucneri  4.  it<  ft  »4.  Ergois*  cft  mi^ 
diai  proportloQiiit ' 

^Probooirifecuad»*  Qgbd  habett  d«  ad  »4.  dtl* 
pIIeKMnUfem  homotogi  ad  )aoii  homologurti 
rnionere.  Later»  hootol^UlafafiCiqujr  vtraqoe 
in  eadem  quantitate  funt  f fundamenta  pro^ 
portionis»  vel  icrmiifiiita  eruttt  ia  hae  ».  8r4; 
fundamenta»  it  it  6:  ambo  t*ra»ini  f pacet  au- 

tem cx  primapr^atiotie»  duod  ita  efl  5.  ad  la.  vc 
3.ad4.&ia.ad»4«i«)»adtf:  Quare  rum  6.  ad 
34.  eani  pro^rtronem  oStlnCac,  (jaa;  eft  e,-  ad  ta. 
8^  i»,  ad  a4.'eft  duplicarariimgeiiitiTi  vice  repe- 
tatur eadem  proportio » & eft  etiam  e»i  <pce.t«i 
tcrum  homologorum  %•  ad  4.  ve  ).  ad  6>  ^flene 
taidcn  etiam  alio  padd  diff^i  lKera»vt  ia  prtec. 

THEOR.  III.  PROPOS.  ?dr:  Euc:  l/, 

pMorum  fimilium  /obdoram 

dko  med^  proportfoihdff  funi  numu\ 
O^foftdifs  ad  [olidam  hab^ 

tatipnem^quam  habet,  fatas  !>omologutn 
adalmd  Utu>  homoh^utnir. 

- ^ Seflhfi  48.  Bf  ' • c 

- ' Latera  t.  4.  6,  ' ‘M 

^ Int  duo  numeri  fondi  frmdes  48.  8e  idt»  H 
^ primi  latera  fint  1. 4. &0.  Secandi  ver6'^i 
'p;  fune  autem  nmiles»quod  latos  a/ ita  refera- 
tur ad  4.  primi»  vt  lanis  fecundi );  Rfeitur  ad  d» 
Br  ita  latus  4*  primi  referatur  ad  d.  yt  ^atos  6,  fe- 
cundi refertur  ad  9.  Z>rc(i»f»od  lofcr  hci  nnmerot 
fU•^iQld^S.0‘  itfi.dxomrdy  proportion^et  eaiun$ 


% 4 6 

- . ; 


Vlir.  LTBRVM  tVGLIDIS 

• • Noeaadttjw  ttth  eft  in  primii  .*  quod  quk  p^ 
nitar  a.  ad  4.  vt ).  ad  dresit  «ciarp  permueaddo  4. 
«d  ).  ve  4.  ad  d»  Br  quia  pouiiar  4«ad  4r  pri- 
mi folidi»  vc  6.  ad  9.  latus  fecuadlyerit  etiam  pef- 
oMtando  4.add.vc  d.  adp  quartcciteadtin  pro- 
fortto»  veia.ad).  vel4.ad  d.  vcidodip.  Qimir 
4tun  lacera  ivuiua  foitdi  ad  Utera  akcrHts  (bUdl 
aolUta,edm  coaaoosaiit  io  intermedia  propordo- 
-flc  4.ad  6.  .:o.  1 

'■  Nouc»vtprabaatRpropof.  dH^on^u.)  Uterain 
ordioam » vt  placet  2 dummodo,  proforuoaoi  H- 
milcs  in  loeohufrerpoodante  Rnt^  vc  vade»  » U 

- 4ft03H  r 

7» 

‘ r»  . ;l„  ,nt  \L 

109 

■ ■ ■ i*. 

‘ vV.-tSt  . 

Deinde  .muJ^ljcaxidj  funt  a\  cu^  4.  la^i 
primi  Heut  8.  ucut'?.  cum  6.  latera  fecuodl  » Br 
liem  18.  plani  oumerl . fTefnddtefidinfts  primi» 
vet  coafequens  4.  mutiplicaqiUs  cR  cum  junda- 
mento  relationis»  vel  cum  antecedente  fecindi» 
qui  efl).  8ftfiAt.aa4Txadcmd.  paitpt » & 9-  Se- 
cundi hunc  ix.'tnuitipd(cenc«Br  faalenc^a.  Br  108  • 
Probatur  icaqitqpriipoi:  (^od  hi  numeri  73. 
te  to8.  Hac  duo  mtdt)pro|K>nioaales  inter  48.  Br 
ida. 

ProgrtlT.  I.  Quoniam  itaque  4.  multiplicxuit 
z^tef*.  fc^uiluf;cx  propoC  it»  !feptiaiiii:^a^ 
aadem  proportio- firtacergenicos  8«fle  la^iquofcii 
indrr  -maltiplicxfDs  1.  & 

;pr«grefl.T;  ltonm»qula|»innltip&aalt4.Br 
tij  ieqtdrar  er  exAmi  propof.qii&i 
multiplicati Itcutia.  Be  18,  gsnni. 
dftvS.futR  coneniuc  proportionales  4. ‘ (niVf 
-■  Psogreir.  ).  Soli^squoqttc  mirncrdrqSrf» 
fulfauitexmBlicplictttoorx  4.  ex  qua psodije 
tiataerua8.  Br  niribs  ex  moltiplicationrd.:  m.S. 
Vade-  fsdus  cR  aanMVDsdpf»  folidus  48.  Sic  di- 
cendum rft  de  tiumeTofolIdB  iBa.  ' 

Pvogreir  4:  t^mcruakaqufB.  latuaptimirc^ 
)tdi  muhiplscans  ea  iPettione  1t.rccic.7av  iuqoe 
mrvul  propoC  17.  nene  4!>.*id7a»  genitt»  qoa 
cR8.adt».  quarcRex  l.  progrtflti  a-Br).  1 v «i 
4 Ps*gTuRl  f.  Sic  quia Aumrrusp.  l>itn»  tertiam 
facundi  folRUmulciplicauircx^.progr.UiBrJiK.it 
iBr.Brex  etfcfisoiie  multiplicans  ivadocictoi. 
fit  ve  eadem  proportio  lit  inter  multipltcacou  it. 
8^  »B.q«3r  imcrgeaiioa  106«  Br  ttfa.  quasverobft 
tocert».  BriS.eRlIia,  qu9  cftiaeev4.  BcB.  ex  f. 
progreffu . * 

’ 'Prdgre0ir6.  T«odeni,quia  latut  certiamtf.  pri- 
mi foltdi  6.  fr.9-  Unas  ternum  fecuudi  folidi  moS 
cipiTcaado  it.  fecerauc  73.  te  108.  Seqniotr  pc 
dl*|>ropof.  17.  qu6  eadem  pr^icncioRc  lucr  B. 
ftpvqoveR  incer7t.lMoa.<^niiubrcm 
’ Concluditur  r QMd  ita  Ac  in  propoitioae  Ad. 
lidut  primoc48.  ^73.  quxcA  t*  iatu»  prioris 
foltdi  ad  ).  latus  poRerioris  cx  4.  propgr^u.  £x 
qudd  71.  ad  to8.  At  iaeandem  fropott:oae»qaaui 
habetd.lacui  ccraaffifrinifoUdi  aJ  9.  Jacoscoft 
clumfetoodi  fuiidi  «jtbrProgr-  l ademquodiol» 
At  ad  tda.  folidumpoRerlua»  qua  eR  luwr  4,  la- 
tus fecundum  primi'  folidi  id  B.Matiq  ftcuuatiiit 
pofttnorif  folidi  txPrpgr  5 quare  coMiouam 
plbPoMioiemhabe&ime^.adTt  te  hic  ad  fo8. 
1^  1^  <d  IB3.  quam  habet  »•  »dd.  & B.  ad  9.  & 4. 
9d^<’Oi6li{llin44l(tHq  vtuuaad  latera  altcnua* 
qaC 
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?e  prcnouuimus  cfl  «jdem  proportio . 
Probatur  rrrund^.  Qub<f  fit  proportio  tripH* 
ritiintcr  folidos  41.  & rtfi.  nam  n probatam 
(ft.eadcm  piroportio  a»  ycJ  4.  ad  4.  vel  .\ad 
9.  repetita  in  ^uatuor  numerii  48.  7».  lOj.  8e 
i8i.  triplicatur; tu cft  48.  ad  7».  vt  7».  ad  I08. 
ITio6.  aditft* 

PRO*Bt.  m.  PROPOS.  XIJI.  Ea.« 

Si  inter  duos‘niimerot  cirist  vnus  medius 
proporiionnlis  numerus , fiimUs  flani 
, erunt  lUi  numeri. 

CAJit  iacer  ift.  & Jk.  ntirnerhf  metHus  pro- 

porHonalis  t4«  Z>(Vt>t8»  efft  fimsUs 

fUniu  numeros . 

Pro^.l.^tMiSrur  doo  nuideri  idbiimt  inVatlootf 
^refrrttir  it.lid  »4.auei)op  dt‘Mdeinft4.adja. 
eipropof.35.  & fiQt  9.  ar<^  «X  ptOpoC  fept. 

. . i»-jl  mii:a  itic.: . 

18  14  31 

. ' r*>r*^  .1 

9 4^8 

■ wtt’‘ 

fr  ^ mc,tkntur  18.  Se  »4.  *(juc^ I3f  j\^P«r  «qua* 
leot  i<amerum5mctiantur  pc/ tf:  Meoque 
mat  latera  irameH  it.  . n . , 

Prog(«/r.  a.  Sic  q«oq;  9.4. 
propol.  numeros  14.  & }}•  sequi»  idell  "per  jqua- 
Itm  numerum  8.  ldeoque4.  Se  8.  crunc  Utera 
09fnert  91’. 

Obferacodttm  eft  aotemqnod  Mem  domerus 
4.ia  prtmoprogt.  mulri|dicaQstf  feeie»4.8c«x 
f prldc  4»muUiptlcana  8. fecit  9».  Vode6-8f  8. 
bibebufic  caAdem  ratk>nem»quard  x4^ad9i.qa>' 
cft  ).  ad  4.  ex  17.  repeimi . Poeerimo»  iuqoe  vii 
penautanone.  CttAique  ^19.  484.  vt  6,  ad8. 
rtiam  eftt  9.  ad^4.  -vt4.  ad8.'  Imu  ergo  pacet  nt^ 
meros  r8.  j»  efle  fimslea  ptaons . PUooa  qui- 
dem ; quia  habemiMera  |.4:8ard.8.  ftmiles  veab, 
qata  literaivi r*qti!fit def.i.h.j>lanomm  num«- 

foram  > (unt  proportionalia  lOreR  9'*^ 

plani  18.  vc4.a(f8.  plan!  ja. 

THEOR.  XI.  PROpbsi^XlV.  Eae.  «I. 

Si  inter  4uas  numeros  cadant  <^o  mtdij 

frof>n:iionalesnumm\fiinilis  ^ 

folidi  funi  lUi  numeri. 


t i>  18 
* 

»»  A a 


<27  I : 

9 

» ® * 


^ Adm  imer8.«rt7.*i4numcriprop(>Ki4- 

naiu  la.  & I®.-  Dtn  i:'&  »7»  J'oH4es  *0o* 
Sdtnantuferetfitivnori  minimi 'i»**«®®^8***^*** 
vel  quie  cafdetn  funt  tt»  ad  18/vd  iBad  %f,xx  fm- 
pof  /r.  ftptim»,  «c  firtt  4.  6i9- 
■ PfOgrcff.  I.  Qnia  itaqoc  inter  4-4*  affumpeos 
mimerot  minnnos  eddit  vnoi  mcdUia  proportio- 
flilis  tf.'erunt4.Hr4*afruitipti  kinimi  imeapto» 

poirtiond  ex  #r*ceJ.  pfop.  pl»M . Lacwaqiie  tm~ 

tum  erunt  filicec». « a.latcra  annieci'^  Se  9. 9. 
latera  numeri  4.  - 

ProgrelT.  t.  Qula4  8.p.airutnptimintmi  fnot 
in  eajiropoc^doac  inetffnittr«*pt®^ot*P*  numq- 


ros  primo  propofteos  8. ia.18.a7.  qui  habent  ean- 
dem rationem  cum  tpfis«Ar  numeri  quibus  mrtiu- 
tur  erunt  as.  &^a  9.  itaque 4.  Se  6.  menfura- 
bunt  8.1^  la.pcr  a a.  eOs  multiplicando  Se  6.  cbm 
4. mcafurabunt  18.  A; 27. perii*  eos  multipli- 
cando / 

Progfeir.9.  SeJ.»a.  latera  numeri  4.  plani  fe  fe 
multiplicando  faejunt  4.  rurfus  4-  per  ai.  ex  fe- 
ct^oprogtedu  multiplicando  4.  faekd*  cdm>vc 
ibl4:metutur8.muUiplicatus  per  ai*  itaque  8. 
numerus  folidus erh»cutas  lacera  erunt  11.&  ai* 
SteA  17.  Nam  p.per  s }.  mulciplieanit  ex  fccu«' 
do  progrefT.  producit  ••7.  At  ipfe  4.  '-nmne- 
res  planus  producitur  ex  muhiplicacioae 
•fuorum  laterum  }^8e  j.  Ergo  17.  erie,  (blidis 
«x  definitionel.h.  cuius  latera  erunt  |.  9.  ac.i9- 
probator  verb  { Quod  (totibhdi  fimilea  • Naut 
Illi  funAolidi  fimlles*  quorum  vniua  Utera  teia 
tribus  alterius  funt  proportionalia  . 

Sed  talia  rnncili.tef^auljteriial|.^.  9.  Er- 
go folidi  fimilcs  eruat . < 

..  Pcdgrc0‘.4*  QuofTvfcrtacalia  fine.  Probatur. 
•Nam- ex  i.progf, "A a. «Mtiplicant tf.  produmc 

.lY.'6t--»9.  moltlfflitaos  6.  tecm  ptoduaie  |8.  fir- 
erit  X.  ud  );  1 1 ta  ■ ad  18* 

‘ProgrefT.  f.  la.  vei5»  & 18.  funtln  eadem  ra- 
{|onc»'Qiiae  s^.8e6.  qaUmalcj^l»cati  per9.fcce- 
runvip^s  11. Ar  181  &ideo>  ve  Ai;»d  a j.-  . ^ 
Progrefl*.  6.  Quii  rerd^  aCumpti  miuimi  hadc 
'extremi  eorum4.atp.  erunt  quadrati  exCoroH. 

piropof.  httiils  1 8r  Itleb  plani  (Imi !«•»&  bine 
«X  propol.  9.  cadet  lutet  Illos»  medius  propoteio- 
a0alis^  ;mproportiomtatcrum  homolbgcrum* 
ai  ipt^terea  latus  i’.  prMvl  (dHdi  4 8raModlatiw 
•«.  elafdd, dicent  candctti  tatiOBemid  9.819;  latera 
dceumliTolldi9.vc4ad  A ^ue eadem  ex  7.  progr. 
qua*  a.  A ad  1 9.  numeros  menfurantes»  9e  Imva 
tertia  folidorum . Qoam<^remficft  a. ad  9.  vi  i, 
ad  9.  vt  a. 'A  ad  fj'.  |!fbcfcritnils  vti  Pcr»tutatlene,Se 
dicere»quoderlt  latos  ». primi  folidi  ad  i.vt  latus 
9.'aifIaRta  9.  (Wnndi  i.8e  rtaUnae  i.  ad  »n- 
tauni.laeusieiurdaiit  peimi  fididii  velatur 9^  adu> 
tua  eeitunn  a f.  feodndl  foLidijquapmpuc  fiuiiies 
ceu)irt«fti'folidi.  ^ ■ «‘'n 

' Nte  potttlmus  autdn  afromece  mrnimoa4.d. 
9.  in  proporctouibus  ouiacrDca8i:ti.l8. 17.  ni(i 
extremi  cITcnt quadrati;  quia  trium  minimorum 
numefbttM  'fa  -c4eA  propoflioie 'eoUtinoi- 
ntium  excrema  quadrata  fuat  ex  CocolUl.  propof. 

!■*;*.  in  fi!  “V 
\.i  - r -.  . . ■ .*?  ’io:n  ' . ;nv 

. T»E0R.  XIU  PROP^OS»  XV- 0 

• d if. 

Similet  blani  numeriinier  fe-  ralioiMtn  htd 
leni,  ^uaih tjuadrautt  numerus  alJ-  „ 
quis  ad  aliquem  quadratum 


dufiefum'. ' 

.'tUJt.*.: -*•  t 

DEWueluAplaiillnnUeaSiafiB.  Daao,  ^oi 
fituimt. ota. ^ «2*m<io -«1 

«*»*»««(  ■ - , , • 
Prsbittir  . N Mi  *.  8:  H.'  funt  pl.oi  Ri-Im-i 

lir^efi  / Qokc  n)«dHb*?Ioret  c6s  .lu(*. 

*ien«\WoporiK>«alU . IRc  it,‘K|c. 

periiturtjue  minimi  in  eadem  proportioor.A  line 
A.6.9 .Horum extremiejLSoroll. l.ptop.l  ii  qua- 
drati erant.  Qoamo6tfWttit,»tquadratus4  ad 
quadratum  j.  ita  8.  ad  i8.  thEOR. 
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THEOR.  VII.  PROPOS.  XVI.  Eu.»7, 

Similts  foliJi  inier  fe  ratitntm  hjitnt, 
quam  cubus  numerus  ad  cssbum 
numerum» 

PRob»ear.  Nam{nteri6.  T4*  Ttpote  Inter 
Colictos  numerosliroilcs  ioterponantur  duo 
medi)  proportionales  ex  propof.ii.huiua.Enion]; 
V.  g.  14.  fr  Sumptis  ergo  quatuor  numeris 
minimis  in  ea  propoitioncitju^  cR  i5.ad  S4.tcem 
14.  ad  3S.Se  tandem  36.  ad  $4« qui  (ioc  8.  is.  18. 
17.  vt  ex  Coroll.  s.propof.s.  huius  habemua>8* 
8rt7-  Cubi  erunt . Igitur  id.  ad  74.  (olidi  nume» 
ri  habebunt  eandem  rationem)  quam  Cubus  8«  ad 
Cubum  S7»  ^ 

C O R O L L A R I V M I. 

C>  Olligieur  ex  prssdiAia  omnibus»  Knllos 
y nt|meros  efle  planos»  vcl  (olidos  fimlles  » 
inter  quos  medius  proportionalis  eadere  nequeat, 
^uate  nulli  numeri  primi  V.  g.  ii.&r  i).  peflunt 
cfTe  folidi  iimilci ; Quia  latera  non  obtinent  , 
pr^tet  rnitatera»  Se  fe  ipfun)  f quia  V.  g.  ex  r.  & 
li.fit  tr.  qu«  latus  non /unt  inifi  improprtd»nee 
Intercos  medius  proportionalis  cadere  potcR  • 
Sic  nec  numeri  inter  fe  primi ) qui  quadrati  non 
linti  aut  cubi  (imilcslunt.  Quod»  R dicantur 
cfle  planos  fimites»  cadet  intercos  medios  pro 
portionairs , rei  vnus  >Telduo  Quare  citm  fine 
primi  inuicem»  8r  fine  tres»  vel  quatuor  continua 
proportione  hi  erunt.  Quadraa»xel  Cubi  ex  Co 
nill-  !•  veJ  a.prdpoC  1.  buiustquod  eft  coaert 

poRtioocm . 

COROLLARIVM  U. 

SJenecnamexetfqiinnim  minor  primos  (st, qui 
abvaitatefoliimmenrnrctur>rt7.  7.  vel  7. 
non  poRe  e(Te  planos » vel  (olidos  fimiles»  nlR  ral» 
oormea(uret  maiorem;  Nam»  fi  non  menCaree 
eflent  primi  inuiecm»  Se  ideo  non  pofiem  dTe  pia* 
nt>  vel  ((didifimilesex  p»ced.C^il. 

COROLLARIVM  III. 

SIc>  neque  plani  fimlles  poQunt  efle  ij,qoorom 
vnus  Quadratus,  vel  Cubus  fic  alter  neqtu- 
quam » vt  4.  Ar  )•  vel  M^.Se  20.  ane  8.  Br  ro.  Nam» 
fi  eiTent  plani  fimiles  baberene  proportionem» 
.^uamqaadrstosr  veJ  cubus  numerus  ad  Qo^ra- 
tum»  vel  Cubum  numerum . ex  propoT.  11.  quod 
<R  contra  h/pochefim  • 

COROLLARIVM  IV. 

VNde  facilis  eft  inuentio  namerornm  non  fi* 
milium  v Nam  omnes  numeri  primi  tn  fe 
vt|.  5.7.  ij.  Sic  numeri  primi  inoicem  s.  0r 
Sic>Ar  Duroeriiquorum  vnos  ptimuscfi»  & alium 
non  metitur»  vt  f.  Se  8.  Sic»  Se  numeri  quorum 
vnus  Cubus  fit»  vel  Quadratus»  alter  verb  nequ^ 
qui,  non  poifuiu  eflcymc  plani,aut  folidi  fimiles. 


PROBL.  1.  PROPOS.  XVII. 
Dsurs  numeroi  planos  /msilts  insstnsrc . 

A CcipUnturquatuoroumerf  proportionales» 
j\  fic  s.  ad  7.  vt  8.  ad  so.  (eque  multipli* 
cenc  fundamenta  cum  terminis  proportionum: 
s.cum  5.1^  procretor  i^ao.cum  S.Se  producant 
80.  Dleohos  rfjepUnot  fmlitt . 

Probatur»quia  illi  (unt  fimiles  * quibabentla* 
teta  proportionalia  ex  defin.  tiUa  verd  (uat  et 
conRnidione  10.  & 80. 

EXPENSIO  V. 

I>e  Quadratis  i <T  Cuhis, 

NVmeii  Cubici»  Se  Quadrati  quxdam  rpeclet 
funt  oumerocom  fimilium  ptaoorum,&  fo* 
1 idorum « Vode  vifis  eorum  genericu  proprleca* 
tibns,  nunc  etiam  (pecies  ipforum  confiderattdn. 

THOR.  I.  PROPOS.  XVIII.  Eucl.rr. 

Duorum  Quadratorum  numerorum  vnus 
pToforttonalis  numerus  medtus  efi , cr 
Q^ratus  ad  Quadratum  duplicatam 
hahet  latetis  ad  latus  rationem . 

Slot  duo  Quadrata  p.  Se  49.  quornm  latera  fine 
J.  &7.  Dieo  primo  iarcv  ss/  taiert  aii^m 
smuerimi  mediam  pr0f0TtioM*l<m. 

• Prcd>arur . Nam  duo  Qnadrata  funt  duo  fo» 
Itdi  fimilef ; fiquidem  eorum  laccra|.  9.  7* 

funt eqoalia : V nde eadf  proportio eR  J.ad  j.quf 
alterius  latent  7.  ad  aliud  latus  7.  Ergo  ex  prqp. 
5. intereotaliquismedius  |>rppottio^ls  cadit. 

i^dramm  implicatam  ktiet  Uum  ai 
Imusratmem»  Nam  ea  proponio , qutr  inter  j. 
Sej»  gemina  vice  in  ruo  quoque  quadrato  repe* 
cttur»ob  muJtipMcacioaem  latet um  in  fe  . 

THEOR.  IL  PROPOS.  XIX.  Eu.aS. 

Duorum  Cuborum  numerorum  duo  medij 
proportionales  funt  numeri , O*  Culfus 
ad  Cubum  dupUeatam  habet  lateris  ad 
latus  rationem » 

T Nara  duo  Cubi  funt  duo  folidi 

Jr  fimiles  ob  laterum  raorum  arquallcatem  • 
Sic  Cubi  s7  fjtera  j.  ).  ).  ad  Cubi  S^.  latera  4. 
4. 4.  eadem  proportione  referuntur, 8reR  primus 
$»  ad  fecundum  f . 8r  primos  4,  ad  fccitodum  4.  Se 
(Wondos  7.  ad  tertium  7.  vc4  ad  4.  fcd  meer  fi>* 
lidos  fimiles  e*  propof.  a,  modij  proportio- 
nales numeri 'Caduoe  < Ergo  etiam  inter  Cubos. 

Solidi  quoque  habent  duplicatam  lateris  ad  Ia* 
tus  radonem . Qwc  etiam  Cubi  co  • qubd  fine 
folidi  firmles . Sic  27.  Se  64.  habent  i^os  me- 
dios proportionales  76  Sr48.  Se  latos  7.  cubi  17. 
prius  in  fc{deindeia  producti  p.dufius  facit  07« 
Sicut»  atlstnx4.  cubi  04.Yni^s iq  fe» demde  in 
produRum  16.  dudus  facit  64,  Vode  proportio» 
qox  eft  inter  syAr  64.  eR  Ula  ipfa»qu«  eR  inter  7» 
Br  4*  fcd  triplici  rice  repetiu . 


THEOR. 


DE  SPEOAU  NVMERORVM  PROPORTIONE 


THEOR.  III.  PROPCS.  XX.  Eucl.  ». 

Si  tres  numeri  deinceps  fini  frrafmtieiuler, 
primus  Mltm  fit  ijiudrtuiStO’ tertius 
ifutdrtius  erit . 

SIM n.ff.rnn' concinne ptoporrlonilec . 0.'i» 

c0  qnadr*iM » ^ X44.  tjfe 

firtramm  • 

Qaheum  iater^.  & 144.  e«dac  Tnai  meJioi 
BToporcinoali»  erutu  pUni  fimilesez  propofil» 
Lbi«i  » 4fciucx  ^fiokione  proportlofialia 
bontUeera/  Q«are  ita  erit  j.  ad  |.  rt  latiia  aliua 
144.  ad  Tai  ipfiuf  aJteruoiJataa:  fucu 

c«)aalea : Ergo,  8e  latera  Quniert  alina  144.  eriioc 
c^oalia  ia.Ari».>quare4aadratgierlc. 

THEOR.  IV.  P R O P O S.XXI.  Eu.i|. 

St  ijUatMor  numeri ‘deinceps  fint  proportio- 
WdleSf  O*  primm  fit  Cnlfusiquorius 
ettdmCuhusefitn 

Slite  quatoor  nomeriaT.  49.75. Rnf.  coqci* 
tiu^  prnportioaalea  • 

ClAtit»  8e  ■pU:mt*m  tfn/ufue  eubim  tjit . 

Probatur  . Nam  erane  fiaitlef  folldi  prioioa 
«7. arquartua  125  eo qabd  intercos  doo  raedij 
proportionales  numen  intereipiantur  ex  prop.ia. 
Quare  ex  definitione  Ita  erit  }.  ad  p.  9e  bic  ad 
t n iacus  prlnutn  ad  latas  rccunduin»  8e  hoc  ad  • 
latus  teniun  numeri  125.  Sedj|.  frj.  funtna* 
■eri  Jcqnales . Vnde  Utera  nomen  12  T*  eroni 
ioaiecmcqualitcr  jrqQaIi%qoarecabucrtt^ 

i5 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXIL  Euc.»4. 

S/  dno  mtmeri  inter  fi  rstianem  hdt^sHtf 
fumdftudraiusMddjMMdrntumyfiprfu 

wms  qundrMtm  fity  mum  fiomdut 
udit  «rtf  • . 

SI  fit  quadratum  ad  d4.  namema);  n qoa* 
draump.  adqaadracnmid.  littum  m- 
MTMm  64.  tfie  fuirutm  • 

Prebacar  • Quia  inter  qoadratoa^.  flr  id*  coa 
dit  voiu  proportionalis  namerut  V^.ro.  ex  pro* 
poC  II.  kaina,fi^liMeft  quadratus  id.adttame* 
ruaid4.  ex  propof.  1 2.  etiam  inter  8e 
64.  ca^  xous  medias  proportiomiis,  Videli' 
eec49.  Ergo  ex  propof. -o:  hutas.  Si3d.eftnu« 
aerasquadratus » talis  erity  & ^4. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXlII.Ea.*j. 

St  duo  numeri  inter  fi  r4tionem  huheunt^ 
^H4m  euhus  numerus  sd  euhum  nume- 
rum , p prtmus  jit  cu^us^  tubs  tfuojue 
erit  fecundus, 

Slot  numeri* qni habeant  rationem 

eam  inter  fe*  quam  R obtinet  comparatus  ad 
oonierum  27.ambo  cubos . Dxvtfi  64.  eSl  CubiUt 


ra/ii  ifMoijHetrU  116 

Probator»  quia  inter  8. 8t  27.  etpote  Inter  nn« 
meros  Coboa  ex  propof.ip.  Iiums  duopro:>ortio> 
nalea cadant nameri:  Quapropter  ex  propof.8. 
cadent  quoque  tales  numeri  duo  proportionales 
inter  54.  Arirp.  Quare  ex  propof.  ti.  cum  54. 
Cubus  ponatur»  calla  quoqueeritaumerus ii6> 

THEOR.  VIL  PROPOS*  XXIV. 

Sidhvnttdte  ^uotcumquf  numeri  deinceps 
ceps fint properttonMes , Terttus  ah  vnJ- 
tase  Quadratus  att^  vno  inttimiffo 
^uslwet leefuent , Quartusautem  Cubus^ 
tp*  duohus  tntermtjjis  efutltbet  altus  • 
Sepetmus  autem  Cubus  fmul , O*  tfua^ 
dratus » O*  qutnque  tntermtjjis  omnes 
'a1^. 

S WkabToUaR  conUnnd  proportionales'. 

A B C D E 

p X,  4 *j  -d4  118  xyd!  yi2 

I5A4.  ' 2048.  4096.  F 
Primb  Dteo  rerrissi  4.  e[fe  ipui4retttm  »<7*  ts*rr* 
miffhvnotfixtum  i6.ifie  ^Nsdra/N  *i  CP  ia* 
vss»  o^jaM'm  54.  f «adraraxs»  te  fic  fe* 

quendo. 

Probftur  ..  Nam  : Qu*^4;  fit  Quadratut  nq» 
inefbs»lnde  patet/ quia  Pubduobut  rqualiibatade 
Aupme^2.fira.  qonciikiur  ex  definit.  4.  S«q>if« 
dem  Vnitssofl  ad2..ai  x.«(l2d4.  fed  xnitas 
tiriir  >.  per  fe  ipram*  ci^ » te  mecietnr  nntneraft 
s.mimerttm  4.  perfeipfum»oempe  per  s.  Qu«d 
autem»  firalij»  qui  intermilTorno  fuccedunt  fint 
quadraebetiam  patet  ex  propof.  eo.  eb  quia  inter* 
mediet  Inter  vtTttmque  m^«ua  propertionalif 
V.g*  inter 4. 8r itf. numerus8.At4.  efl Quadra* 
IUS  quapropter,  & erit  quadratus  ex  pa.iX-h. 

Secundo  t>ico*  quod  quartos  ab  smicate  Cubus 
fit.  Nam  Vn1tsseftada.xt4.ad  t.  endeoMpic 
modoToitas  menfurabita.rt4numeru8.Sed  iam 
exprimfV^^^**  probatione  a.  mulcipiicinsa.& 
per  fe  ipfum  generat  4.  Ergo  etiam  modo  a mol* 
tiplkani4  factetS.  Ergo  R.  Cubus  erit.  Quod 
autem  inccrmilEa  duedsus  * omnes  alij  fine  Cubi» 
patetex  tp.  propof. qdu inter  S.  & duome- 
di/ pcopomonalet  nameri  intercipiuntur . 

Tcrttb  SepUmua  ab  rniuie  oftcnfos  eft  cabus» 
xt  patet  ex  numero  D>  quia  occupat  com  locum 
p^  pnmum  cubum  incetmil&a  duobus : £11 
uoque  QuaJrautSiqoia  poftprimum»8rfeeun‘ 
um  Quadratum  initrmwo  roo  occorrit:  £tg9 

fimul  «m  Cubus»  & Quadratus , 


f 


THEOR. 
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TRACTATVS  Xr.'  IN  VHI.  LIBRVM  EVCLIDIS 


THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXV. 

Si  *t  vniute  quotcumiiiu  numeri  prih- 
poriitmtlei  Jeinceps  fuermt  l qni  veri 
po[l  vniutem  QuaihniHi  fit,  & reliqui 
omnes  Qundrtti  erunt , O"  fi  qui  poli 
vniintem  fit  Cutus  , ©•  reliqui  omnes 
Cuti  erunt. 

SI  fiiit  ab  Tnitate  continui  proportionalet  na* 
tneria.4.16  tf4.  a;tf.ioa4.8rprimui4.fic 
Quadratus  . Dici/  fdit^  mnct  tfk  ^u^irttos  • 
Probatur*  Quia  j cnn  fine  tres  propottiona* 
Jes  4. 16>  6^  primufijue  4.  fit  quadratos  > fr  ter* 
tlus  quadratus  erit  { Eodem  reodo,  cum  16:04. 
9et}6.  fint  cootinud  tres  proporUcmaJes • 8/ 1 6. 


fit  quadratos  ergo  ex  propof.  ao.  buiaii&ljd. 
edsqaadrdtus»  fr  ficdercjfquis  • Nam  naairVtis 
4.  ex  b]Tpothefi»aumerus  ?cr6 16- quadratus  co, 
qo^  ex  prop.prxc.  fit  quintus  ab  voitate . 

Probatur  quoque  de  cubis  eodem  modo . Nam 
1.  I 4»  y-  7 

fi  fint  8.  64.  4op6.  91768.  »6x144.  quar. 

tus  ab  Tnitate  jtx.  Cubus  erit  cx  propof.  anteerd. 

& duobus  lotermiflis  ex  propof.  14.  »61144.  erit 
quoqt  Cubus.  Sic  quia  primus  8.  cx  hfpotbefi  cft 
Cubus:  Erroex  prop.ap.  numerus  quoq;4096. 
Cobuterit  00  duos  proporcionalea  Imermedini 
64,  8c  Tfa.  Cum  autem  quartus»  & quintus  1 
4906.  fine  cubi>  8r  ita  fit  tertius  64.  ad  quanun 
51».  TC  71».  ad  4096.  ex  propof.  »1.  liuioa»te'ti. 

0$  quoque  64.  erit  Cubos . Cdm  ?crd  tcrchis  64. 
fit  cubus»  etiam  ob  duos  proportionales  inter, 
medios.  Sextus  91768.  ftfic  «kreUquU. 


TRACTATVS  XI- 
IN  IX-  LIB.rVm  EVCLIDIS,  t 

PARS  TER  T I A.  . ' J 

De  Planorum , Solidorumfue  generatione , & inuentione . 

H?  Ic  agit  Euclides  de  planis,  folidilqoe  numeris  inueoiendis,  etiam 
B Quadratis,  te  Cubis';  & quzriti  qui  numerus  multiplicans  alium 
K Cubum  , vel  Qu^tatura  efficiat , aut  etiara  numerum  Iblidum 
aut  planum  ; Reliquz  verA  de  quibus  pertraAac  de  numeris  ? 
^ paribus’  , 8e  impanbcis.  Se  de  peofrAn.,  tc  imperfedis,  non 
pucauimus  inter  elemenu  neceiTatib collocanda.  Cunl  nomen  viz  coniequaoh 
turin  alijs  partibus  mathematicis ; lubilicuirauxautem  -fiapenfionem  de  xqui- 
potentia  numerorum,  & inuentione  Quadratorum  , qni  ttailatus  lib.  lo. 
deicruiiint,  & abloluie  neceflarij  ffint. 


EXPENSIO  I. 

De  numerorum  requipotentiu  ud  gipietulos 
equites  pUnos . 

Sicut  lineas  lib.  a . Euclidis  ol^ndimus  oqtH* 
potentes  »8/ ia  dluerfas  partes  fedat»  pofie 
arquiualcre  quadrato  totius.  Sic  nunc  idem 
dendum  efi  de  numeris  . Cu  Euclides  de  hli  noa 
agat;  fed  acutifiimd  Claulus » rernm  cum  ems 
ofteofiones  rifr  nobis  fint  difficiles,  sliasattuU- 
mus»  quo  faolioH'  pede  percurri  polEnt^-  > 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Si  numerm  altjuis  tn  dU4S  partts  ftcetur 
Pianm  numem  totins » fmtjque  muU 
tiplicatione  con(u>ytns  dt^fuatur  quadra- 
to,  aufdem  partis^  pATtimnqui  plano . 

7 

3 4 

I»  9 »i 


* Ic  numerus  qal  disidstur  !n  doas  parte» 
in  9.  & 4.  fflultiplicetarqac  totus  per  9.  St 
fiant  11.  deinde  ducatur  9 in  fc»&  fiat  quadratum 
9.  in  alto-amque  partem  A fiat  is.  Dlcotepiid  p/«> 
tuu  aimena  la,  (9*  9.  aqsMutar  p/«aa 

»1. 

Prt^atur.  9.  multipllcauk  4.  & fecit  planum 
1».  6;  fe»  8/ fecit  9.  Ei^ocx  propof.  1-.  lepi,  kx 
erit 9. ad 4.  vtp. adi».  Rurfus Idem  9.  multi- 
plicauit  re,8r  fecit  9.  mulupHcauic  quoque  7.  Sr 
fcclt»i.  Ergoex  eadem»ita  fc  habetj.  ad.7.  Tt  9. 
ad»l.  Quia  ergo  eft  ad4.Ti9,  ad  11.  Ergo 
componendo  erit  9 . ad  9.  & 4.  fimuJ»  xt  9.  ad  9 & 
j».  fimul ; fed  eadem  proportio  cft  9.  ad  9.  8c  4. 

fimul»  qi»  9.  ad  7. 8/ mem  proportio»  qu«  eft  9« 

ad  7.  xt  dixi  cft  9.  ad  »1.  Ergo  eadem  proportio  ! 

erit  9.  ad  9.  8r  I».  que  9.  ad  »1.  quare  cx  proqi.  j 

9.  lib.  9.  erunt arquales  inter  fc9*8r  ix.  fimul, ac 
»1.  quod  eidem  9.  eandem  dicant  proportionem  s 
hcc  propof»  trfienditiir  de  lineis  propof.  4.1.»  • . 


CO- 


DE  PLANORVM,  SOLIDOR VMQi  INVENTIONE.  I77 
COKOLLARIVM  I. 


* rjT  Inc  edacitur  { quod  idem  dicendum  de 
Jrl  aita parte  Namtotu*7.  muitiplicatut 

per4<  nempe  a8.  xquabttur  quadrato  ipfiui  4. 
sempc  nuent fo  itf.  Be  pJano  parttam  hoc  efi » au- 
ncroia.  In  quo  confiderandum  eft,quo<l  pareiu 
flotnerua  efl  tn  vtroque  idem,  nempe  Xi.  quoniam 
paret  fune  sedem  3.  &4.qus  fe  inuicem  roulti« 
pheaae . 

COROLLARIVM  IL 

* T T Inc  etiam  efl,  qu6d  (I  aflumarur  aliqui* 
jTi  alius  numerus  preter  partes,Ar  ipfs  par- 
tes; totumque  multiplicetur;  planus  numerus 
partium, per  illum»allum  numerum  multiplicatus 
squabitur  totius  plano  ex  eo  alio  numero  confur- 
gente;  Sic  3.  <^4.  partes  numeri  7.  H multipli- 
centur per  alium  numerum, dabunt  planos  nu- 
meros 13.  8r  to.  (imul  squalet  plaoo  35*  ex  3;  per 
7.  genito : Ratio  vero  cR  eadem  t Kamita  eR  ij> 
ad  ao.  vt).  ad  4.  ob  numerum  5«  multiplicantem 
8r  if.  ad  vt  3.  ad  7.  ob  eundem  f.  mulciplicaa» 
umex  17.  repeimi . Quaderc,(i  eRi^.adxo.  vt 
3.  ad  4.  erit  etiam  comj>oaendo  17. ad  17.  ,&  30. 
finul  , vt ).  ad|.  drq  (imul;  fedi.  ad3. 4 R- 
mol  cR  ea^m.quam  } ad  7.  & 3.  ad  7.  eadem, qus 
I7^d37  vtdizi.  Ergo  proportio  17. ad  17.  & 30. 
Rmul  erit  eadem,  quz  1 7.  ad  3 7*  Ideoque  ex  prop. 
4 lib.  7.  squales  erunt  numeri  17.  St  so.  RmuJ» 
ac 37- cum  adeorJcm.lT.  numeiut  eandem  dicae 
proportionem.  Hoc  etiam  oRenditur  de  liaeis 
lib.».  propof  4. 

COROLLARIVM  III. 

ELlicito.  Quod  etiam  R numerus  io  plures 
partes , quam  a.  fecetur,  iJeonamcncrit.vt 
&7,  lecetur  in 3.  »•  Se  a.  Nam  totus. numeros  per 
sliqoam  partem  V.  g.  3.  ve!  aliquem  alium  nume- 
4rum  multiplicatus,  squabttur  Rngalis  partibus 
per  eundem  numerum  multiplicatis  ; Se  Rmu! 

■ luaiptis  eaktem  ratone,  Rc,  fi  3.  a.  fir  1.  multiplica 
tar  per  j hi  facient  9.6.  qui  zquabuotai. 
■umerum  confurgentem  cx  7.  io  3.  dudo . 

THEOR.  n.  PROPOS.  II. 

Si  numerm  in  dnai  ptrlis  itmitmr,  pla- 
ni duo  fui  partitus,  t»to  compreheafi 
aquantur  quod  rato  totim . 

Sit  mimerus ?•  dluifus  In  duas  partes 3'  & 4* 
Se  ex  toto '7.  8r  3. fiac  planus  ai.  A*  «x  7.  A 4. 
planus  »8.  Dico />4C  dao  fUn*dt]uart  totM 
df  4/049. 

7 

^ 7 4^ 

»1  49  %9 

' 1)  Robatur . Nam  quia  7.  multiplicat  3. 

A facit4p.fc  »1.  erit  3.  ad7.  vt  ai.  ad 
49.  Sic  quia  multiplicat fc, & 4. erit  4.  ad 7.  vt 

»8.  ad  49.  ex  propof.  17.  L o&.  cumque  7.  mulu- 
plicet3.A  4.  erit  eadem  proportio 3.  ad 4.  qus  ai. 
ad  x8.  Ergo  componendo  erit  3.  ad  3 8e  f.  Rmul, 
quzai.ad  al.&  a8.  Rmul  . Sed  prdpoctio3.  ad 
3.ac4.  Rmui  eft  eadem ; quz 3. ad 7 * Aj.adp* 


qus  a1.ad49.Orgo  tcaeritil.adii.  Se  t8.  Rmul 
vt  a I.  ad  49.  quate  cx  propor.9.  t.7.  erunt  sqtuics 
ai.AaS.  RmuiipRqp.  Id  oRend.pcopor.3.t.a.  de 
lineis. 

THEOR.  III.  PROPOS.  HI. 

Duo  t^nadruta^am  duobus  numtris phntSf 
fX  Utertbus  carum  effe^lk , ee<^uuutur 
ejHudratOi  ex  duobus  lateribus 
tanejunm  vno  a[lifmpt4 . 

* Q It  quadratum  itf.  A quadratum  9.  quorum 
O latera  Rhc4.A3.  Se  duo  plani  ex  eorum 

lateribus 4>& |.  cffc&i,  qui  erunt  xa.Aia. 

8 4 

SI  7 s8 
9 II  Ia  16 
4 9 

DVs.  oHoi  hdt  omntM  Smtil  4<^nartnr  ovadeato 
totHt  numeri  3- A 4.  vt  vno  latere  affumpti  nem- 
pe 7.  cuius  quadratum  cR  49. 

Probatur . Duo  plani  ex  toto  7.  A par  but  3. 
A4  produdi  nempe  at.  A s8.es  prsccd  squan- 
tur  quadrato  totius  7.  Sed  ex  t.  huius  planus  nu- 
meros fub  toto  comprehenfus,  Aparte,vt  ai  A 
»8.  xquatur  quadratoex  parte  ilia  comprhende- 
te,  A plano  numero  i partibus  cnmprebeofo.  Se 
ideo  planfi  11.pquattrqusdrat09.ex  i A niano  nu- 
mero I a,ci  3. A4  multiplicatione  effedo, fient  pia 
nus  at^equatur  quadrato  16. 1x4. A plano  eid^  <»• 
Ergo  quadratum  »6.  A 9-  cum  planis  numeris  li» 
Se  I».  ex  lateribus  eorum  3.  A 4 s luabunt  qux- 
dratum  es  ijs  latenbus  * vt  vno  hoc  cft  7.  quoa 
cR  49  cdm  squent  planos  ai.  A s8  xquantes 
Rmul  quadratum  totius  7.  Oftendiiur  dc  Uncis 
propof.  6,  ^ 

THEOR.  IV.  PROP.  IV. 

S$  numerus  bifariam  ftlius  fit , £7*  quidam 
numerus  o additus  • Quadratum  dimi- 
dy  cum  numero  adttHo  ^fjuat  planum 
numerum  ex  toto , adtefio  per  adte^ 
Bum  multiplicato  , C7*  ijuadratum  di^ 
midij . 

8 

4 4 J 

* Q It  rtUmeroiB.  A diuldatorblfarjam,  A Rc 
5 4.  addaturque  3 A fint  7.  A 3.  cum  8 toto 

fini  I i.cx  quoti,  totocfl  addito 3*  fiat plafiut  nit 
merus  33.  Indeex  dimldio4  hac  quadratum  16. 
Dito,^tiod  pUniij  nnmerntjjo  Cr  fxadrar*»  16, 
aifuMt  49«  tjundratum  Isttrit  7*  dumdtf  4 tnm  ad’’#- 
&4>  3.  Quod , A oRenditur  propof.8.  de  lineis  l.s. 

Probatur . Nam  planus  ex  1 l.,A  3.  squat  ex 
Coroll.  3.  prooof.i  duos  plano*  fiA»  rb^ctace 
duplici  4-A  4 A 3.  adiedi  cqmprehenfos;  nempe 
tS,  A iS.  A quadratum  it  3.  nempe  0.  Si  ergo  ad- 
damus etiam  quadratum  es 4.  hoc  cR  16.  habebi- 
mus duos  planos  numeros  ex  lateribus  quadrato- 
rum, A duo  quadrata . Sed  duo  quadrata  , A duo 
plani  cx  lateribus  quadratorum  squane  quadra- 
tam CX  lateribus  pro  vri^  latere  (umptis  cx  3 pro* 
Z pof. 


17»  TRACTATVS  XT.  IN 

pof.  hui^t . Qasre  cquabuoe  qiudmam  49.  ex 
dimidio  cum  a^edo  numero:  Siquidem  duo  ple- 
ni cs  U(eribui,noB  ex  coto  oonero  t Oe  vaico  $• 
fcdexdimidio,eiu*  f*d»  funti  vt  duoe(Te  poffiaCt 
8r  ideo  ki  plani  obtineat  latera  ei  dimidio  nume- 
ro 4.  pro  latere  pro  alio  ex  adicdo|.  eonfti- 
tuta»quar  fitnui  addita  »t  fine  7.faciont  quadratum 
^9.  cui  duo  quadrata  Itf . fc  9*  ^ plani  ex  ip- 

fofum  latcribua  u.&  Js.«quaoturcxpropof.|« 
buiua . 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Si  numtrus  fecttur  in  partrs  dqitales , 
in4^ttdlts  numerus  pUnut  fui  pdwbus 
iiuKiMsit^us  €Mtentus  vn^  (itm  ^uUru- 
M,  ^0  mutor  purs  dirnidtdm  [uptrut^ 
4tquutur  quudruiOi  qui  eX  dtmtdto  enu> 


VII.  LIBRVM  EVCLIDIS 

mernmif  Quod»Tioftendator»inu|. 

t»p|icarduttfl  numerua  6.  infci  &r faciet )5. fle 
fie  d.  mimerua  multiplicabit  fe,  & numerum  14. 
vnde ex  propof.  17.  lia  erunt  multipUcaotes  6.ad 
S4- vt  geniti  ad  144.  fed  ex  propof.ll.  Iib.8, 
Inter  planoafimileivnuf  mediui  proportionalia 
cadit  numc rua  V.g.  inter  6. 8e  14-  e»dit  la.  Ergo 
etiam  ex  propof.«.  Iib.  8.  cadet  inter  genitoa,  flr 
eidem  proportione  gaodentea  jd.  6^144.  Cadat 
igitur,  flf  fit  71.  C um  Iglturj6. 7»*  «f  144* 
trci  continui  prot  ortionalea , primufque  |6.  fit 
quadrutus  ex  propof.io.  lib.  8,  fif  fecundua  144* 
quadratus  erit , quod  oportebat  oflendete  • 

THEOR.  H.  PROFOS.  VII. 

Si  duo  rumeri  fr  [e  mutuo  midtiplicuntts 
fuctont  qusdruium  ifimiUs  pUtu 

trunt  • 


Jatur . 

1«  nomtnt  10  9e  fecetor  in  partes  fqo«I« 

O JA  lnfqaalet  In  7A  J A numeres  .quo 
7.  maior  parsfuperat  dimidiam  t.  fi'  »•  Oif«»7aod 
fUnut  t murrei  ai.  r»  ? a 7.  frsdaflai  vni  cum 
quadrato  ex  *•  bo<  «®  4"  quadratum  15«  *x 
nsedietace  numeri  lo.  hoc  e(I 

Probator.  Quia  ex  1. holus  Corotll.pIiROS 
OBmeros»l.  exj  &7*  in«quahboi  partibus,  «- 
qust  duos  planos  numeros,  ex  u.  8r  a . per  J.  ge» 
fiitos,  nempe  d » «t  quadratum  9.  ex  pro- 
4lftem,fi  ergo  addamus  quadratura  4-ex  a.erune 
dtso  quadrata  4. 8f  9.  cum  duobus  planis  4 & d. 
squalia  quadrato  a J.  ex  eorum  lateribus  confur» 
gente,  vt  ynofumptoexprop.  |-qu*  fo'**  •• 
g.  faciunt ).  Quod  vero  planus  numerus  ti. 
cx  }.8t  ?♦  gemiusJuos  planos  4 & d.  cum  quadra* 
to9.  ex  J.  exequet;  patet  ex  Coroll.  3.  propof.l. 
aam  7-  in  tot  partes  diuidl  poteA»  hoc  eft  in  par- . 
tem«  qua  medietatem  fuperat  a.  & in  partcm.qua 
medietas  fuperat  minorem  x.  & io  ipfam  mino- 
rem  3.  fiquidem  tanto  deficit  minor  pars  i me- 
dietate,quanto  maior  fuper  medietatem  augefeit, 
gr  7.  maioreft  medieute  numero  a.  ficut  |.  eft 
piiAor  medieute  eodem  numero  )•  Ofteoditur 
prop.  7»  iib.a*  de  lioeis  • 

EXPENSIO  II. 


Sint  6.  tr  .4.  faclani  Te  Inntnni  nultipH- 
cantet  ciuadninn.  144.  Dlco,^n4ifii.mmeTi 
f.a-  >4.  fl‘’>  tntt.  Nani  priniDf  t. 

molili  l•ccl  fe  , fr  fatm  }*■  Erant  diw  numeri 
qoadrtii  144.&' inlei^uoi  interneniec  altqali 
propottioiialii  numeiaa  mcdiuiei  peopof.18.L8. 
Et  quia  «.  multipi  icando  fc,  «r  14  facit  ft.tc  144. 
erunt  in  eadem  proportione  geniti,  fc  gcneriDCCi 
6.  fc  .4.  Vnde  etiam  inter  inoa  eadet  etr  propoC 
8, lib  8.  aliquii  proportionalia  numeroa  1 z.  <^a- 
propter  cx  piopof.  ij.  cniot  limileaplaaio.fc 

»4- 

COROLLARIVM  I. 

ELliciinr.Quodfi  dnonumeriqoaihati etiam 
nqualii  faciant  qufndim.iflefaaui  erit  qua- 
draiua  . Qadd  duo  quadrati  ficienlca  lini  pl. 
ni  fimilca,  coqnia  quadtati  ponantufa  Tt  diximuf 
in  oltcoGuoc  propof.  18. 1.8, 

COROLLARIVM  IL 

ELlicitueqaoqucquodi  fi  qnla  nnmcnaxcpix. 

dtalua  alium  multiplicana  faciat  quadntnnit 
Hic  aliui  multiplicatus  quadratus  erit . Eruoc 
cnimex  hac  7.  propof.  plani  fimilca  . Vnde  In* 
tec  cos  medius  proportionalis  cadet  aliquis  nn> 
merus  1 qui  cx  re  ex  propoi  20.  lib.8.  G peimu 
fit  quadratus , fc  fecundus  quadratus  crit . 


t 


Pi  PUnorum  I SMorHiH , Qiuirdiorum  1 
tr  Cukorm  ftiicr*iio«e . 

MVItiplicatin  eft  illa,  qux  generat  numerat 
planoa,  »cl  folidoa . Vndehic  qu.riiurj 
quinam  numeri  tnuicam  multiplicati,  Quadrat^» 
fc  Cubof,  fen  P)anoii  SoUdofquc  Dumcioi  cA> 
ccK  pollii»  • 

THEOR.  L PROPOS.  VI. 

Si  ino  plmi  fimites  pumtri  mitltiplic*int$ 
fe  mutui , fecerint  unmeriit 

piodulint  Qndirttm  erit , 

Slot  duo  plaifi  fimilca  4.  fc  .4.  qui  fe  mulub 
BUriiiplicent|fcg«iticiiH44.Dico*«ae  lui- 


THEOR.  III.  PROP.  VIII. 

Si  compefuus  numerus  aliquem  multipli- 
cans ereet  uli^uem  altum,  preduSut 
foliius  era, 

NVmerni  compofitustf.  multiplictns quem* 
libet  ilium  numerum  4.  fsciet  iHum  ali'» 
quem  puta  14.  Dicnitmttm  x^tfitSolUum  9 
Probatur  numerus  4.  dicitur  compofitui . luqg 
metictureum  aliquis  namerus  preter  vniutem . 
Sit  ergo  X.  qui  metiatur  4.  p«r3a  ideft  ter  repli- 
catus . Propeereaque  s.  multiplicant }.  facit  4.te 
4.  multiplicans  4.  procreat  «4*  cum  ergo »4.  con- 
Airgat  i roolctphcatione  trium  numerorum  %•}. 
4.  ex  definitiboc  4*  Ub.l>  fsAas  Xd^  folidut  nu- 
meras erit. 


THEORi 
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THEOR.  IV.  PROP.  IX. 

Si  Cubus  numttm  fe  ipfum  multiplicatis 
facias  aliquem , produlius  Cubus  erit . 

NVmeraiCubuf<f4.  fe  mulelplican<lo  pro- 
creet aliquem  nempe  4096.  Dico 
^nijfi  Cubum.  Repertum  fit  latuaCubl  64.  quod 
cft  4.  & ex  hoc  4.  m fe  fiat  itf.  & deinde  itf.  mul- 
tiplicetar  per 4.  erootd4. 

Rrogreir  1.  Idcm4.feinalt}plicaiidofedntf«8r 
aaltiplicando  itf.  geoerauit  64.  Quapropter  ex 
prop.  17.  fept.eademproportio  erit  inter  4. 8e  16, 
qo»  cft  tnter  1 8e  $4.  Sed  rt  4.  metitur  id.  per 
4.frid.  d4  Ita  vniua  metitur  4.  per  4.  ideft  vnl- 
tat  quater  accepta  facit  4.  ficot  4.quater  acceptat 
componit  'numerum  td.  fir  Id.  numerum  64. 
Quamcb  ero  eadem  part  erit  vnitat  numeri  4. 
qux  4 numeri  id.dr  cpir  id.  numeri  64.  Vade  in* 
ter  vtiitateni*  Ar  numerum  64-  duo  medij  propor- 
tionalet  cadunt  numeri  4 Ar  16. 

ProgrelT.  1.  Confiderandum  rrr6  eR  < effe  ita 
Tokatem  ad  64  ti  64-ad  40pd  Quon<{  64.  multi- 
plicando fetideft  friaginta  quatuor  viCibua  aecep- 
tu»  generat  4C9d.  ficui  vuiut  d4.  vtcibui  accepta 
facic  d4  Quare  eadem  proportio  erit  inter  vnica- 
ccmift  d4.  quar  efi  inter  (^4  & 4c-95, 

Sed  ex  primo  preg  inter  vnitatcm.fir  64  duo 
ficdij  ptoportionalet  numeri  intercipiuntur;  Er* 
gbquoque  cx  propol.  S.  itb.  od.  cadent  tnter  64. 
ft  40pd.  etiam  duo  propcntonalet  numeri  Inter- 
■te^i  Quaderdexprop.  xi.  1.  oA.  cum  d4.  fit 
Cobut  * ulis  quoque  ent  auracnu  qopd.  ^ 

THEOa.  V.  PROPOS.3C* 

Si  Cubus  numerus  Cubum  mulliplietsu 
faciat  tliqucm^roduHus  Cubus  erit, 

SIe  Cobua  8.  qui  multiplicet  Cubum  97.  Ar  fa^ 
ciataid.  Dico  bene  ^*#^r/7e  Cadam  . 
Probatur  • Nam  fi  8.  mulMplicet  fe  produAut 
d4.  cubut  erit  ex  prcced.  Ar  quia  8.  mulciplicaoit 
duot  mmeroi  8 . flt  »7.  Argcncrauit  d4.Ac2t6. 
eadem  proportio  erit  ex  17. 1.  fepe.  inter  genitoa 
d4.fta1d.quc  eft  inter  generantes  Rft  >7.  fed 
luteriAosduo  medi)  proportionales  cadunioo- 
aeri»  cOmfint  cubi  expropof.  ip.l.oA.  Ergocx 
propof.  8.  inter d4.ft  sid.  Quapropter  ex  prop. 
il.l.oA.camprimuad4.ez  prxccd.  fit  Cubos 
etiam  fecundua  std.  Cuboa  erit . 

T H E O R.  VI,  P R O P.  XI. 

Si  Cubus  uumerum  aliquem  multiplicans 
faciat  Cubum  , ille  multiplicatus 
Cubus  erit. 

CVbuoaraeruts7.mnUipUcans  aliquem  v.g. 
8.^£Kiat  Cubum  tid,  Dkot.  ^nofuc  Ca6«m 

effe  . 

Probatur  eodem  argumenti  methodo:  Nam 
t7,  maltipUcet  fe;  ft  faciat  pap.  Itaque , quia  17. 
omlaiplieaait  Vf.  Ac  8.  genera  ntes»  ft  protulit  ge- 
oieotTXp.ftsid»  eadem  proportio  erit  ex  pro* 
poCt7«  iept.  inter  sp.ftu.  repentur  inter 


7ap.ftttd.  Verbm7ap.  ft  2id.  fune  Cubi ; lue 
quidem  ex  hjpoibcfi.  ille  aurem  rxpmpofp.  ft 
hac  decaufa  ex  propof.  ip.  lib.oA.  inter  eos  duo 
medi;  proportionales  interponuntur.  Erffo  etiam 
cx8.  tib.8.  later  S7.  ft  8.  Vnde  cx  propof.  si.  J.8. 
cum  primos  17.  cx  bypochefi  fit  cubas»  etiam  fe- 
cundus 8.  cubus  ent « 

THEOR.  VII,  PROPOS.  XII. 

Si  numerus  quifpiam  fe  ruuhiplicet , &• 
geuitus  fit  Cubus,  generans  quoque 
Cubus  erit . 

SI«4.K  nitus  ex  ffluItipUcattonc  8.  In  fc  Co* 
bus  cR . Dico»^  aamtram  S.fsi/rii  Ut  fi  mtd- 
tiplicMtut  Cubitm  tfit . 

Multiplicetur  rurfus  d4<  per  8.  ft  fiant  fis. 
qui  cubus  erk;qatacflprodoAus  es  multiplica- 
tione numeri  8.  in  fcirurfut  numeri  8.  in  prodo* 
Aum  d4  ex  fui  multiplicatioDc  exortum . Qoa  ex 
rcicuro  namerus  6^.  namemm  aliquem  multipli* 
cana  generet  Cubum » multiplicatus  8.  cx  prcc. 
propoC  Cubos  erit  • 

EXPENSIO  III. 

Pe  numeris  ^u^iratis  inuentendis , 

Ad  libri  9.  dcmonflrandas  propofitlotifs 
ifla  omoiob  Expenfio  eA  necefTiria . cdm 
enim  ibi  agatur  de  inueiuione  irrationalium  mul* 
tarum»  inter  eaa  quedam  funt,  quarum  inuemio 
ia  inueorione  numerorum » qui  cum  aiijs  aume* 
ris»  vel  quadratum  efficiant  > vel  etiam  non  effi* 
eunt  »pront  rea  poAuiauerit,coafiAic. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIII. 

Duos  numoros  qu4idutos  inuenirey  itAvt 
com^Jitus  ex  tpfs  quadratus  quoque  fit . 

EX  propof.  17.  iib.8.  reperiantur  duo  numeri 
ptani  fimilet,  quorom  vterque»  vel  par  fit » 
vel  impar  V.g  10.  ft  40.  decrahaeorque  minori 
maiore , ft  reliquus  par  erit » oam  etiam  detraAo 
impare»  ab  impari  refiduus  numerus  par  reperi* 
cur»  quia  auferendo  impar  aufertur  differeotia 
vnUacis»  qui  d iferebac  maior  i pari  »ft  fic  reiin* 
qoicur  par  . Quare  cum  refiduum  fic  parCjo. 
muidatur  per  medium  » vc  fic  if . Si  ergo  40.  pia* 
nui  oinnerus  maior  multiplicet  minorem  planoni 
}0  fiet  numerus  quadratus  400.  es  d profofh. 
Deinde  muicipitcctur  15«  in  fe » medietas  refidoi» 

& fiet  quadratus  ssf.  Dico  igitur,  quod  fi  duohqc 
quadrata  addantur  fimul » i^aiod  fiet  numerus  qua*- 
dratuSf^Milh  efl  dif . 

40  ablarua  10.  Refid.  }o.  med.  If. 

10.  1040.  dat  400.  If.  in  if.  dat  125» 
Additi  ssf,  ft  400.  Sunt  615.  quad. 
cuius  radix  sf.  ideA  lO.  ft  15. 

Prob. ex pcopof.4.  huius.  Nam  ibi  oAeiidi* 
mus»  quod  fi  aliquis  numerus  dimidius  fit»  cui  ad- 
datur aliquis  numeruS,  ft  fumma  io  fe  multipli* 
cata  faciat  quadratum»  ^uod  hoc  erit  cquaJe  qua- 
quadrato ex  ipfiua  dimidio»  fine  adicAionefum* 
ptOa  ft  plaQo  ouinero  confurgenti  ex  fumma 
• Z 2 adieAi, 


Igo  TRACTATVS  XU.  IN 

#ddiedi » 9e  tociut  pro  rao  Utere»  6e  »4iedi  uo* 
tOm  pro  alio  • 

Sic  itaque  hic  feclowi . Sampfimue  nuAcrum 
^o^addidimufque  io.pUatttn  numeriuni&ftcimui 
pIsAum  ^aconftitucum^  eft  ex  M-ipfo  adicfio* 
dr  muitiplicaco  ia  40.  ( oempe  Ia  totum  |o.  cum 
«Hiedo  to. ) numerum 400«  Oeiode  allumpca  «ft 
nedietas  t $•  numeri  jO.  8r  fafium  eft  quadratum 
as5.  Quare,  fi  addaflau$400.8ra^<  fice  quadra* 
tua  numerus;  Erit  coim  ille  numerus  arqualis 
quadratoex  medieucia /f. 8e  adie^  lO.  fumml 
ay.  In  fe  multlplidaca  coofurgens,  quieTl  tfiy. 
Numeri  cerdconiundi  fimul  400.  fune 

quadrati  ,9e  aay.  quidem  ex  effrdione.fir  400«  ex  6. 
liuiasj*qudd  duos  numeros  ex  quorum  multiplica; 
tiooe  geaoacur»aflumpfenausplanoa-fipiUes 

P R O B.  II.  P R O P O S.  XIV. 

fjHmcrum  ifi^rtlum  mmHire  , tjiii  f»i- 
d»l}»s  dh  attero  quadrato,  relinquat 
quoque  quadratum  uumerum . 

COnftmantur  omnia,  vtfnpra^almiramaRa- 
mantor  duo  plani  fimiira  10. 8r  40.  parea 
•mbo , vel  ambo  imparea,dr  fubducatur  alter  lo. 
^ alteroqo  ft  refiduum |o.  bifariam  fecetur, & 
Rt  medietas  ly.  8e  habebimus  duos  numeros  re* 
qutficoa  ly.  nimiriiiB  medieias,dr»y.  eadem  nu- 
meri )0.  medietas  cuA  addito  10.  multiplicentur 
Iole  numeri  iy.de  xy.  &fiot  xty.&dt  y.-geaiti. 
l>iee»  fi  miner  txy./ahditfa/erd  maiore  Rlj. 

400. 4«i  efi  nemerus  ^uedrMMt  • 

Prob.  Nam  fubdodo  quadrato  x»y.d  quadrato 
Rxy.  rcltquitur  planus  numerus  cx  toto  |0.cu  ad* 
dito  Ao«  te  addiri  10.  multiplicatione  generatus  f. 
4oe.cxprfC.  Sed  totui,cumaddilo  nempe 
nddicus  10.  fuerunt  duo  plani  fi  miles  ex  cooitra* 
Aiene , ergo  planus  numerus  ex  eorum  multipli, 
catione  progencratua  erit  quadratus  ex  6.  huius  • 

PRO.BL.  III.  PROPOS.  XV. 

Inutnirt  ims  numros  ^ludrAtos , quorum 
exeejfus  mu  fit  quadratus . 

Llige  duos  planos  Doo'fimUet,  V g.  8.  dr  |o. 
nempe  totum  as.  cum  addito  8.  qui  multipli, 
cari  inulcera  dabunt  numerum  planum  non  qua* 
draiuro  140.  medietas  ver6  numeri  as.  nempe  ll. 
aMiUipliectur  in  le,  fiet  oumerui  quadratas  isi. 
qoilimul  additi,  vt  fin(^|dj.  cx  propoC  7.  buius, 
tronc  nquales  quadrato  ex  medicutc  11.  dr  addi* 
tot  nempe  numero  19.  quod  quadratum  eft  3 dl. 
£rgo  |fil.  df  lai.  erunt  duo  quadrati  numeri, 
quorum  minoc  fubdudus  d maiore  rciiaquct  pro 
qxedTa  numerum  non  quadratum  140. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVI. 

Duos  numetos  queUrotoi  $uueme  iu « vt 

(omfofitus  ex  tpjis  non  fit  quodutus . 

18.  AUac.  8.  Rcfid.  10.  MetL  y. 

I,  in  18.  dat  144.  * y.  ia  5.  dat  af. 
Additi  144.  te  ay.  dant  (^d.  Id^. 
puiii  radis  j|,  ideft  5t 
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Przceptum  >. Eadem conArudlo  fiac.quvprldt 
te  afiumpcis  doobua  planit  fimiliboa  panbus.  vel 
imparibus,  vc  a.  &r  iS.  quorum  latera  funt  pro* 
porttnoalu  a-tr  4.prtmi,8r  l.atq;  d.  fecundi.  Sub* 
ducacurq;  alter  ab  altero,  dr  refiJuetur  10.  qui  «fi. 
ludatur  per  medium,  fr  fit  medietas  immerua  f. 
Entque  quadratum  s y.  ex  multiplieatione  nnme* 
ri  5.  in  fc,fimulque  planus  numerus  144.es  i.an 
18.  atquaiis  quadrato  ex  fummai|.  numeroram  y. 
dr8.quieJi  idp.quadratua . 

Au^ratur  deinde  cx  latere  5.  vnitu , derelin- 
quuntur 4.  fiaique  quadratum  Aid.  Dico*4«ad 
t$«;maapi0iAr<aMi  ysadrero  144.  tau 
fiteie  mmermndjeedrrfimiuMmiriimmirum  fuodro- 
'SpTU'» /mm  ni  Uio,  a«u  ^ quedrurM» . 

Totum  pid.Ablat.Rd*  Bcfid.8.i  Med.4. 
18.  in  D,<d.  dat  0.1x8.  ^ 4.  in 4.  dat  id.  QnA 
Additiia8.de  id.cqoantQuad.  144.  C. 

Cuius  Radix  ta,  ideft^R  tef. 

Peceeptum  a.,  probationis  gratii  . Afla* 
macuf  duplum  numeri  4.  defiaMS.driosttcon- 
Rrudiouem  prscedeotem  adieiaiur  numerus  8. 
veprifis,  defiat  totum  pjd.  Itaque  babemus  nu- 
merum totum  id.  o.  idefta  8.  cumadiedoi,  i. 
Diu»damurperioedi|unX8.&fit4.  Deinde  oui^ 
tiplicetur4-in  fc,ftrfic  quadratus  id.  de  mul^ 
piicecur  poftea  yotoa  numeras  ^8.  de  1 8.  adiu- 
&usinvnam  fummam  r«dadi  hoc  cft  id.  o»  pet 
ipfuma8,»d|ciftum.deet«ncoiat.  qui  doo nu- 
meri quadratusid.fr  1 at.  planus  oumeruaexd. 
huius  «quabunt  quadrarum  144.  C oumcrum* 
cx  fumma  diaidi;  4.  te  adicdi  fi  8.  nempe  1 1«  Ce 
muIciflieaotis,qui  qeaJratua  numenia  144  c 
pelletur  ob  diftiodaooem  quadrati  ium  144* 
riorls  prccepd . 

Itaque  aduertendom  eft  quadratum  Id.  eoaios* 
duro  cuA  plano  fediiiWI  prueeptieliS.  luiobrc^ 
vepote  i minuri  latere  id.  per  rouittplicaiiond  8. 
produdoxquat quadratum  CI44.  dr  fouiundui 
cum  plano  maiore  144.  pnmi  prxeepti  cftedo» 
qui  I lateribus  8.  fr  18.  proucDie  fquat  nume- 
rum ido.  * 

Obfcruaadum  quoque  eft  » quod  cpiadracna 
144.  € frantcccd.pryc.  idp.  habent  laicra.qn* 
(bJa  vnuare  difierust  nimirum  It.  fr  I}. 

Prob.  Nunc  propof,  Itaque  numemi  A Id.  cR 
quadratus,  vtpoeerx  a.  pryc.  producas  cx  ronl- 
uplicatione  4 in  fe , fic  quadratos  eft, 
qubd  fic  prokbtdiua  cx  duobus  numeris  planta  ex 
propoCd.huius.  qui  fimuladd<ti  faciunt  nume* 
curo  ido  non  quadratum . Si  enim  numerus  ido. 
quadratus,  foret  aut  cfiet  «quaila  quadrato  ld9. 
prioris  prreep.  aut  eo  maior.  Seu  efiet  «uualifi 
quadrato  pofteriorii  pr<ceptici44.  aut  ipio  mi- 
nor, aut  ciTct  quadratum  quoddam  inter  boi  no- 
meros  quadratos  mediuin  t fed  neutrum  cx  UUfi 
cfie  poteft  I Ergo  non  erit  quadratum. 

Singule  itaq;  propofiiionca  oftenduntur.  Noa 
poteft  efie  arqualis  uuadrato  Idp.  vel  Ipfo  maior, 
eo  quod  ex  1.  precept.  planum  cx  lateriboa 
8.fr  18.  confurgeua  144.  frquadratum  ay.  na- 
ficens  ex  latere  y.  d fit  equile.  Hieverbnume- 
rus  ido.  pcorr  Jtoa  eft  i diAo  plano,  fed  qnadra* 
to  Id.  euius  larua  eft  tantaminodo  4.  fr  Ideo  al- 
nor,  quam  quadratus  ay.  cuius  latus  eft  y« 

Non  poteft  efie  minor  bic  nunurua  idOi,  qifr- 
drstocs44.necci  «qualia  t,£o  quia  hoie  nuacro 
eft  «quale  planum  Ii8. i lateribus  8 frid.  exur- 
gens ex  pofteriori  pr«ccpc.vna  cum  quadrato  KSm 
cuJtti  Utui  eft  4.  hic  vab  oamenu  ido.  naMiiir 
idifto 
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i5.  SedpUno  144.  cuiasUieu 
£ik  maiora  (S.  Br  iJeo  etiam  tpram  itfo. 
Bfceflc  eftt  fit  maiot . 

Tittdcm.  Non  pocefi  cfle  qutd  medium . Qoo> 
^md  fi  efiac  quadratam  medtum  tmer  quadrata 
1^9.  prioris  pracepci»  Br quadratum  c 144. pofie* 
riorta  pracap*^*  conCoquerettir  lacera  media  inter 
Iscva  huius» alatus  alterius . Sed  id  nqn  poceil 
cfiei  Idcirco  neque  potefi  elTe  quadrami  nume* 
rusmediut.  Quod  ofiendieur ; Nam  et  prpa. 
aduercimus  • latera  horum  duorum  quadratorum 
idp.  8rci44.  ruiici).  & 1 a.  qui  foia  unitate  ex 
cooflrudione  diiferunet  Vnde  nullus  numerus 
lotcreos  intercipi  potefi » cx  quo  conforgat  can* 
quam  i latere  medio  quadratum  I60.  Quamob- 
fca  ooB  ent  quadratum . 

COaOLLARIVM 

E Ducitur  bine  corapofitom  hoc  modo  ad  iHos 
duosqtudratot  nooh^cre  proportionem» 
mm  quadratus  ad  quadratum  i (^a  ex  propoT* 
iU  Ub  A cfim  componences  fiat  quadrati»ob  pro* 
^tonem  eam  quadrati  ad  quadratum  iprequo* 
queeompontaaqaadratus  e^« 

. PROBL.  V.  PROPOS.  XVll. 

Numtros  PIO»  iftMdratos  in$ieme , iu  vt 
cmfofitm  cx  ipfisfitqiiddrdtus, 

SEcetur  numeras  qnadratqi  io  duas  partes  non 
q^acas,  8r  erit  faautt»qiMd  quxris ) fiqui- 
dem  ille  dia  partes  non  quadrxn  eruat  tales» 
quf  cotnpofiut  rurads  flumenuB  quadratmefi^ 
cknt» 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XVlli: 

hmnire  n»mttm,<iiu  ti  arnmmm  qttdr<i- 
tum,  (f  ai  allerim  no»  quadratum,  non 
kateal  fioforliomm  > quam  qnadratm 
MUierMi  ad  qaadramm  numerm  • 

NVmero  noo  quadrato  addenda  eft  rnitai»ita 
ui^»  Ttpcr  hanc  roiu^  additiooeiD  06 


reddatur  numeras  quadratus*  vt  fi  fint  4.  quvtca* 
tus»  &T5.  non  quadratas,  adde  vnitatem  numeto 
fiant  tf.  flrquia  6.  noneA  quadratus  habebis 
numerum  I quem  quaris  : fi  qut  lem  neque  adf. 
neque  ad 4.  proportionem  habebit»  quam  quadra* 
tus  numerus  ad  quadratum  numerum . At  fi  da- 
retur numerus  talit>cui  addita  vnitaa  faceret  qua- 
dratum» TC  R cui  additus  i.  fscic  9.  tunc  deme 
vnttatem»  re  fit  7.  A obtinebis»  quM  defideras. 
Dico  itaque*quod  iAc  numerus  6.  aut  7.  propor* 
tionem  non  habet  cnm  numero  4.  &}.  quam  qua* 
dratus  ad  nnaaerinN  » 

Nam  talem  non  habet  refpeAu  numeri  non 
quadrati  j quoniam  non  poteA  cadere  inter  eos 
aliquis  numerus » qui  fit  medius  proportionalis; 
cdm  fola  voicatedifiFerant;Brtdeo  nullus  nume- 
rus inter  eos  cadere  polHc ; fed  nec  cum  numero 
quadrato  4.bac  de  cauia.quod  fi  efirequeretor  eam 
proportionem»  cum  primos  4.  fic  quadratos  en 
la.  propof.  lib.8.  efiee  quoque  qutdracui  ipre»(en 
#.  f«a  7. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XIX. 

Dm  numeros  noU  fuiriV  inuemre , nn 
compofiius  ex  iffit  non  Jh  quadrati!  f 
neque  cum  if/it proportionem  dicat, quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nu- 
merum , ' ' 

ID  ricIIIter fie » G dJuiibtur  numenii qaillbet 
non  quadratus,  vt  14.  |n  duos  nameros  inter 
fe  primos  |.Br  1 1. 8e  erunt  numeri  quefiti . Nam 
cti  primi  fine  inter  fe  proportionem  non  habent » 
qaam  quadratos  ad  quadratum  itnmeruffl»  Br  cum 
numerus  I4- « quo  perdiuifiooem  eucnere  noa 
fic  ^dratus;  o^ue  ipfifanci  aut  pofiantefle 
qOMkacI;  Meesq;  oec.aduot  htbM  proportioocm 
qiadraci  ad  quadratm  • 


jRACtAf  ' 


TRACTATVS  XII 


IN  X.  LIBRVM  EVCLIDIS 

De  Lineis  irrationalibus . 

T Tranatus  linearum  irrationalium  intelligerctur,  necefle  fuit 
priiM  aliqua  faltem  de  numeris  cognofcere  . Vnde  tres  de  nu- 
meris libri  huic  libro  prxmittendi  fuerunt;  nulloque  modo  he. 
ri  potuit , vt immediate harc  trai^latio  fuccederet,aut  fezto  libro, 
aut  praicedentibus.  Cognitio  vero  harum  linearum  eft  etiam  cle- 
mentaris.  Siquidem  cu  llot  complurim;  magnitudines  latera  irrationabilia  obti- 
nentes, t^plaof,  quamfohdz;  multoties,  quis  errorem  acciperet,  dum  pu- 
tat !in::rh,leu  latus  alicuius  figura;  fe  pofie  numeris  exprimere,  qodd  inez- 
primibile  ell  > & quia  infuper  oftcndit  Euclides  fpatia  quzdam  zqualia  quadra- 
tis irrationabilibus,  V.  g.  paralleiogramma  applicata  linex  rationali  alterum  la- 
tus irrationale  efficere  talis , vel  talis  rationis : nos  illam  cognitionem  tanquam 
minus  necelTariam  ab  elementis  ablegauimin  fola  genetica  cognitione  contenti. 


EXPENSIO  I.' 

De  Principes , 

ANteqaasi  i|^um  de  iocommearurabUibat 
librum  aggrediamur»  qurdam  principia 
«d  eum  rpedUncia  prccogaofcete  oportet : nare 
•titea  fiut  • 

D E H N I T I O I. 

COmmeM/krghiitt  mgi»Mdinet  diOMrar » 
eadtm  menfurs  metittir. 

Sintltnec  altera  ^uatuor  palmorum,  altera 
feptem  palmorum  ; quia  palmus  metitur  rteaTque 
eofflmeorurabtles  appetiantur. 

definitio  II. 


Sint  diio  quadrata  prhnum  Ai»quod  capiat  ao» 
nem  quadrau»  alterum  B d quataor  » bce 

Jinadrata  dicentur  commeo* 
urabilii  I b latera  eorum » 
potentia  commeofurabilla. 

Sunt  Terb  linee , vt  infra 
oftendaffl.qux  loagltodine, 

& potentia  coauncnfnrabi- 
les  fune  { alie  foium  poten* 
til,  qubd  quidem  carum  quadrata  aiiqni  com- 
muni mcnUira  dimetiri  polline ; fed  non  Ipfe  li- 
nee» 8r  ifte  Tocaotur  potentii  untdm  cosuMn* 
furabiles « 

definitio  IV. 

INcommemfurghJa  Untg  potntU  fint  , nm 
tpudrgta  raram  nuUa  ecmmtau  plaaa  mnfurg 
m*fttrsntur . 


I^iyiommtnfureblUt  >rrh,  <jMTum  aol/acommiP 
«II  mtufura  rrperiri  Ergo  dvp  linee  u, 
lei  elTeotiquaru  rna  fex  palmos  contineret»altera 
trerb»  nec  palmo  ex  equo  menfurafipolTetquan- 
tumcumque  multiplicatis  ipfius  partibus  aliquo* 
tis»  nec  («nipalmo , oec  quarta  palmi » nec  fepei* 
ma,  nec  odana»  nec  decima » occ  quacunque  alia; 
Ula  linea  Irrationalis  refpe^  linee  fex  palmo* 
rum  appellatur } eum  tamen  rcfpedu  altetiut  li- 
nee, rationalis  efle  queat.  Vode  irrationabilitas 
alicnitts  linee , Icu  quantitatis  feraper  refpcAiBC 
fumitur. 

DEFINITIO  III. 

RX8d  lixee  potentis  (ommenJnrabiUt  fimt  ,*  am 
5irfdr#in  {ofim  idempUnum  metitur  • 


DEFINITIO  V. 

AZ4CniHus,sil^s  ermt  Un^tndine  rsnrmeu- 
firrabilet ; oIim  potentU  tsniimi  ali*  ermt 

qnawe  incmmeufurahiUt  omnUb , 

e itaque  linea,  cni  alie  fccundilm  commes* 
furabilitatem , 9c  incommeofurabllitatem  com- 
parantur, dicenda  e(l  Xar/oss/ii.  Itaque  tota  ra- 
tionalius, irrationalius  fumitur  relaciui  ad 
aliquam  lineant  propofiuro  j edm  alioqu)  ettani 
irrationales  Uli  propolite.  siijt  lineis  ab  ilia  di- 
uerAs,  rationales  dici  polEot . 

DEFINITIO  VI. 

Er  Me  commenfifrablla t fiite Un^itadUe»fiiie 
poientU  uatumt  Xannu/er  dicantur, 

DE- 


DE  LINEIS  1RR.ATIONALIBVS. 
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definitio  VI  L PROBL.  i.  PROP.  i.  Eae.  «. 

^ r r iW Diubui  migmtudinihuttmmeKfHrMtitiliiit 

V NirairuniiuinpoKoiil.tamloDgitudio*.  djtis , mtximjm  eurum  c^mmHntm 

definitio  VIII.  men/urMii  rcperire . 


FT  t * proptjitd  rcCla  Lnea^  > 

dhitMr]{dlicn*le . 

Qr-matlmodum  lia«a  dicitur  Rttiofialii»  <]uc 
OMqoantitati*  eft  , fic  quidratum  ab  ea  deferi- 
ptom  rationale  dicitor , fif  refpeau  eius  c*ut* 
planities  CommenforabiU»  » Inconuaeniura* 
biles  dicuntor , fi  nulla  planitie , qux  communis 
Bteofura  fit  tum  propofit*  planiuci,  tum  alterius 
ftpcciatur  • 

definitio  IX. 
r T qMadrMtabmttmmenfttrahiiUrMtiontlia, 
definitio  X. 

Et  htia  iVfflwiweJtywsfiiZis  ptriter irf4t:n^’4 

sfpellMtBr  fftiie  fint  djtadrsU  , fiit  diicmiMr 
duritufi^uTA . 

definitio  xt. 

REOd  »rr«f  iUis  ^«.idrar:i  krjt  oial  htit 
UttTd fit»  ,»ei  ijnudrafr/  *fi$lbtifcti9Ufkt 

iiAs/  ffdtlo  irratiOMait  emkjtumfie  fi*w4  ftt  • t&d 
duAHttir  Irrdtionala  • 

Si  fpatia  ita^ne  Incommenrurabilia-rurrint» 
yadfiti  « latus  tllorum  irrationalis  c(l  linea, 
fi^adrata  non  fuerint , tunc  illis  figuris  irratio- 
ttalibos  {juadratum  xqualc  , habebit  latus , quod 
lioea  irrationalis  appellanda  eft  • 


DVM  magnitudines  dentur *quc fint  com* 
menfurabiles , quarum  oporteat  maximam 
meofuram  repcrire. 

Linea  detur  pun&ata  Br»8ratia  continua  li- 
nea oa:  Detraharnrtjoe  minor  pundata i ma- 
iore, quoties  fieri  poteft » fir  remaneat  ac  • qux 
iterum  fubducatur  i punAata  rB  • quotiea  fieri 
• poteft,  vel  totam  auferet , drficAC  • enc  maxi- 
ma communis  roenfura , vel  non , fed  reimoebit 
aliquid  f.Ei:  Hoc  iterum  fubducatur  ab  ac,  & 
remaneat  ia:  lam  tandem,  cdm  fit , coromeofu* 
rabilis  i aliquod  refiduum  adaequati  meofurabie 
prccedentd  magnitudine m;  £t  uc  hUalt  n*aJrt«i4 
rMVQC'’  ^ menfura  , /a  datit  lUdt  i A« 

quv  menfurat  ii  diutdens  eam  in  duais  partes 
nrbilo  remanente . 

Probatur  primi  , qu6d  ta  metiatur  vtMmque. 
Nam  I A metitur  ie  , fed  w metitur  i c : Er^ , 
fc IA  mctiiur  ic cx Axiomate.  Rurfus ic  me- 
titut  EF  i Sed  IA , vt  modo  probatum  eft,  metitur 
iCi  ErpoexeoJcm  princiniomctlnir  quoque  ia 
partem  EFj  Sed  meiicbatiir  eb  quoque  alterans 
partem»  ergo  lotam  bf  mentur . Sed  h«c  partem 
c o in  linea  contmu j metitur ; Ergo,  fir  ia  meti- 
tur co  . Sed  metiebatur  etiam  c i comparteniifie 
lAfe  ipfam,qux  fimul  componunt  totam  ao* 
Ergo  IA  totam  lineam  continuam  metitur  (igi* 
tur  Ai  lotum  SF , fir  totum  ao  metietur . ^ , 


AI 


O 

— ^ 


AXIOMATA  I. 

\ jrJinliudd  ^ksmiMm<jmem*f^ittidinem  mnfii 

iVL  rMS,etUm  cMipdfiuvt  ex  ipfu  m4g»;eadi- 

Biiwx  meafnrdM»  mtnjtddt , 

11. 

UdgnitMd’)  nunftfunt , 

«SMBi  tlum  I dium  itta  m<»f»ratd  mcitfnjat* 

III. 

Mtgaituio  menfiirans  totam,  & ablatam  i mei- 
/Wai  qttoffta  rtliftam  ma^Hitaiincm . 

EXPENSIO  II. 

Ve  commcafnrthiUbns  qmiuilttib»f . 

VT  irraeionafes  quantitates  «identliis  inno. 

ccfcsnc,  prius dtfBtloo*b*l»bus,fif earum 
commcnfurabilitate  agendum,  8f  ad  numeros  ha- 
bitodine  . Quare  id  prcreacl  expeofioae  pntfta* 
bimus. 


Probatur  quoque,  qubd  fit  maxima  communi 
menfura  : Nam  fi  adeflet  alis  maior : hxc  metie- 
t>ir  IA  m norem,qubd  fieri  nequit  j Nam  metie- 
tur A o,  & sf  , hre  autem  metitur  co  ■ ergo  hce 
affignati  metiretur  co»  fed  metiebatur  ex  fuppo- 
HtototamAo;  Ergo, 8r refiduum ca ex  s. prine. 
Sed  refiduu  ca  C1a,&  ic  menfurat  fi  » Ergo  b»c 
alBgnata  metiretur  quoque  ef  j quare,  & refidu* 
um  BBi  fed  ■ 9 menfurabac  ci.  Igitur  eb  me- 
tiretur ci  i quare,  8e  refiduum  i a ; ergo  illa  ma- 
ior, qux  allignaretur , menfura  meiirttur  tandem 
iAminocem,quod  tfie  nequit. 

COROLLARIVM 

Hinc  patet.  Quod  magnitudo  sligna  merietis 

duas  magnitudines,  metitur  etiam  earum 

communem  menfuram : Nam  afltOTatailla  maior, 
ad  hoc,  vt  ambas  lous  polTet  «eoiurare,  debebat, 
& earum  maximam  communem  menfuram  tan- 
dem menfurare » vt  in  demooftrxtisMic  oneofum 
fuit . _ , 

Non  ponimus  hie  duas  primas  propofiiione< 
Euclidis ; Quoniam  fine  ipfis  polTumus  omnia 
oftendere,qu*  In  hoc  libro  tfTumpfimus  often- 
denda  ; 9c  alioquio  in  fecunda  propofit.  ponat  id, 
quod  fieri polTc,  aliqui  dubitent,  nemneperpe- 
cuamdetradionem  ab  aliqua  quantitate.  Illam  au- 
tcio  poaimus  slibi  cx  Ambrofio  • Sando  Vin- 
centio 
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centio  demooftratun  Trafi.de  progref- 

fiooibui  liaeirum* 

PROBL.  II.  PROPOS.  n. 

Trihus  ma^nitudtnihus  commenJurjlfihi;us 
ddUSi  tn4>imam  edrum  communem 
menfurdm  inuemre, 

SInc  datx  trct  magnitudines  commenfurabiles 
a,b,C4  Siccj;  ex  pr^ccd.i.propof.reperta  maxi. 
ma  menfura  duarbm  m &*  t.  que  fit  t » G ergo  t 
metiaturqaoquec;  habebimus  maximam  menfu* 
ram  omnium  trium  a»b,  firc;  qu&d  (i  non  mecia* 
nir  falcem  B,  SfTex  preced.  Coroll.  commenfu- * 
rabiles  erunt , & dabitur  aliqua  magnitudo , que 
menfarabit  a,  a cum  Hnt  commeofurabiies; 
Quamobrem  fic  menrorabit  quoque  r duarum  a, 
te  a maximam  communem  meoluram  . Inueaia> 
cur  ergo  tt  precetL  pro^f,  maxima  menfura  Ip* 
farirm  c*  8r  t » 8r  Ht  v . Dico  ma^nitHdir.em  r tffe 
tnim  Af  c mixlmam  communem  menfurim  • 


Probarurt  mod  Gt  menfura : Nam  v eR  mcn> 
fora  magnitudinis  T,8rc{Ergoex  j.pron.fir  ma- 
gnitudinum •«  flr  A»  quas  t menfurat . 

Probaturguoqucy  Qt^dea  fit  maxima  t Nam 
aCSgnaca  quedam  V.g.  palmus,  rei  quelibet  aliai 
que  maior  tficatnr,  quam  T . Menfurabit  a; 
Quare,  & maximi  earum  menfuramT  exCoroil. 
prcced.  Metitur  quoque  c . Quare,  & earum  t» 
te  c menfuram  communem  r . £rgo  palmus  ma- 
ior , quam  V,  metiretur  lineam  v ; quod  fieri  ne- 
quit. 

COROLLARI VM 

COIHgitur  hinc  qtK^ue;Qu^  magnitudo 
metiens  tres  magnitudines,  te  earum  maxi- 
mam communem  menlurara  metitur.  Nam  pal- 
mus , fi  metiretur  tres  A,  B.C,  metiretur  quoque 
menfuram  communem  v.|Quod  fi  darentur  qua* 
luor  magnitudines  . Repeni  trium  ex  pr^ced. 
probi,  communi  menfurinuximS}  deinde  huius 
menfurz  reperes , te  quarta;  maxima  communis 
menfura  reperiri  deberet  , qus  efiet  omnium 
quatuor  maxima  menfura  communis,  te  fic  d^' 
alijs  pluribus  In  infinitum . 

THOR.  I.  PROPOS.  m.  Eucl.  y. 

Commenff*r4hiles  ma^iutu^ims  inter  fe  r4- 
tionem  hdhenti  numerus  ud  nume- 
rum : Es  fi  hunc  obttneant  commenfmu- 
hiles  erunt* 

Sicut  incommenfurabiles  proportionem  no» 
hub:ntf  quum  numerus  ud  numerumi  Et 
fi  hunc  non  habeunt » incommenfurab/les 
erunt* 

pRobatur  pilmi  pus.  Nam  fi  A»  Srefunt 


commenfurahnes . Inucni^tur  earum  communia 
mcnlura  v , Qjotie iqne  ca  repetit*  metkur  a to- 
ties roicas  repetatur,  heiat  numerum  squalem 
numeroV.  g.  4 p-ntitimi  tdemqt  fiat  menfurao» 
doc,&  faciat  j.Toi  itaque  menfuras  continet  A, 
quot  vmrates  fuoc  in 
r- — j ■ ■ I ■ numero  4.  & toc  C, 

, quot  vnitates  in  nu- 

^ mero  j.  Cum  ergO 

squ^  vnitai  menfurec 
numerum  4. 8r  vtir  methur  a,  &;c  proportio» 
nem  eandem  habebit  a adc.quam  4.  ad  j.Srideo, 
quam  numerus  ad  numerum  . 

Probarur  fecunda  pars  . Nam  fi  dus  magnitu- 
dines A,8e  c>  proportionem  h tbeanc,  quam  4.  nu- 
merus ad  numerum  y.  qiK>c  rnitates  funt  in  4.  in 
tot  parces  squales  fit  diuifa  magnimdo  A»qiu- 
rum  rna  fit  V ; Frit  itaque  magnitudo  a ad  v,  rt 
numenis4.  ad  vmtatrm  ; S(d  vr  4 ad  j ira  po- 
nitur A ad  c . Ergo  c lot  partes  r,btinrbic  ex  ijs, 
quibus  confiat  a,  nempe  ex  ptrtibus  v,  quot  vni- 
tates  funt  in  )• . N am  lucotura  cr.mmunts  men- 
furans4  Se  J.iuxtaquam  prororrsrn^m  diront, 
eft  rnitas  . Ergo  ei-am  irit  v «-ummanis 
menfara,ittxca,quam  a,&'C  pro>  oiHor.  m d>cnot. 

Probatur  tertia  para . Nam.  fi  ai  qur  quanti- 
tates , qus  dicuntur  iocommenfurab  les,  p*opor» 
tionem  haberent,  quam  numertii  ad  numerum  ex 
probatione  fecuods  partis,  commcnlurabilcsef- 
fent. 

Probatur  quarta  pars  . Nara  fi  proportionem 
non  habeant,  quam  numerus  ad  numerum,  te  ta- 
men commeitfurabiles  credarqur}  ex  primp  partit 
probatione  habebunt  quoq,  proportionem,  quam 
numerus  ad  numerum  contra  i-^pothefim  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  IV.  Ea.p, 

Qm  d reHfs  Itneis  lon^itadsne  commenfu- 
rubilibus  funt  qusdrat» , inter  [e  pro- 
portionem habent  f quam  quadratus  ud 
quadratum  numerum  • 

Bt  quadrata  proportionem  habentia  j quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nume- 
rum ij*  Utera  habeount  longttudinCy 
commen/ur.bilta . 

Qua  ver^  i rc^ts  lineis  longitudine  no» 
commenfurabtlibHS  fiunt  quadrata , r,oH 
hah-nt  iHHictm,  proportionem  ^ quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nu- 
merum . 

Sicut  quadrata  proportionem  non  hahtntUf 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum  i nec  latera  h-tb.bunt  longitu- 
dine commenfurahtlta  • 

p Ri^aturprimapara  i Nam  tines  commenfu- 
1 rabilcs  proportionem  habent,  quam  numeri: 
Sed  ex  18.  Iib.8.  numerorum  quadrata  funt  in 
duplicata  proporiio.ie  htCium  . {iic  quoque  H. 
oearum  quadrata  funt  in  duplic  ita  ratione  fuoi  um 
literumexao  fcxiilibri.  Ergo  quaJ<  ita  linea- 
rum, df  quadrata  numerorum  funt  in  duplicata 
proportione  Uterum : Q^re  funt  in  fimiii  pro* 
por- 
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portione  I nempe daplicaca  lacerum  ruorum . 

Probicur  fecunda  pars  . Nam  c«  i;rdem  cttatii 
propoBtionibut  e(l  qnaJracum  numcroromificuc 
Ar  linearum  in  dnialtcju  proportione  lacerum  : 
Sed  numerorum  ^adratorum  lacera  fune  nume* 
rtaeiprimibilit}  Ergi,  parces  linearum,  c}uc 
latera  i/i  ({ttadracl  s contexunt : 
rt  c A > cales  erunt. 

Probatur  tertia  pars  . Nim 
fi  linex  fune  incommenfucabt* 
Ifs  { quadrata  earum  non  habe* 
^Sunt  proportioncm,quam  qui- 
Jratus  numerus  ad  quadratum 
aumerumf  Siquidem  ex  primi  probatione  qua* 
dratatq-Hr  piopornoncm  obtinerK.quam  quadra* 
tu*  numerus  ad  quadratum » latera  quoque  obti- 
nent longitudine  commtnfdrabilta  ;Sr  ideo  Illa; 
lioex  cnntri  Theli.n  elTcnt  commenfdrabilei . 

Probatur  quoque  4-  pars  eodem  tenore  . Nam 
qusd^an f «pix  referuntur  adaliul  rc  qtiadracg» 
nomerus  ad  quadratum  numerom»  lacera  obtinent 
rommeisbirabtiia  { & ideo  ilUquadraca»  qiM  «io« 
r.fcrunturpfoponionc  el,  et  quadracui<Bumc- 
tOlad  quadraram  numerum  longitadtnO  latera 
♦otnmmenfuribilia  nofiWtbuat ; Alibquin  fi  la- 
tericfreocfomm.nfurjbilia,  6e  ipCa  quadntaTe 
h ibefcnr  i rt  qtniratui  ad  quadratum  aumerthn 
conertbjrpSibeiim . *'  > 1 

COROtLARlVM  ^ 

SEq>4tur  • I-inea*  lonuitui  ne  commenlurabr- 
‘>e*tjlfiquoqoeefTe^t*mil«  Naovpoffunt 
COO  Ri  cnece  quadratainuicem  commenfurabjlia 
• Lineareerb  poteotii  cominihfurabiles;  biriii- 
lumqoocom  quadrata  «ommeofurabllia  funtapof- 
o'ii»|em.  8f  iongitadinc  ^5  comnianfuribiles, 
leXnoa  femper . Nam*potift  V.  g.  dari  (pdwra- 
tunfi  9uod  fit  tertia  pars  alterius » 8e  proportione 
habeat  ,q\iam  numerus  ad  numerum,  vc  t ad  }.* 
quprumfitera  erunt  incommenfutabilia  omnino 
Sta  quadrSfta  non  fint  inui  eem , vi  numerus  qu^ 
dratut  ad  quidratum  . Si  eerb  detur  quadratumi 
tjubd  ad  aliud  proportionem  habeat , quam  qua* 
d^irent  tuimeros  ad  quidratum  numerum , illud 
femper  ex  propof.  orxced  habebit  hiera  com- 
mertrurabilia  refpeftu  alterius . Lineas  fcth  Ion- 
f^codinc  incooimenforabiles,  quandoque  efle  , 
'po^tiril  iocoromcofufibiles, quandoque  verone* 
^aquamr  Quia  eornm  quadrita  poterunt  habere 
proportionem  V*g.  quod  vnom  fit  duplum  alce* 
riuti  nimirunv|uam  ^umerus  ad  numerum,  vt  4. 
ad  9.  vel  fo  aJ  11.  licet  non  eam,  quam  quadra- 
tus ndrtierus  ad  humerum  quadratum,  qnx  requi- 
ritur, vt  etiam  lacera  fine  commenTuribilla . 
Linea*  vVr6  incomnknfurabrles  potentiJ.  longi- 
tudine quoque  femper  effc  incommcoforabile* , 
Venikm  dicet . Ciimomne*  numeri  plani,  fr  foli* 
di^Koporiionc  confcqaaocur»quam  quadratius  nu- 
merus ad  quadratum  numerum  es  propof.  1 a.l.S. 
vt  d.firs4.  qui  propurcioaesn. habent,  quaml. 
aJ  4.  vel  4.  ad  16. 

An  hxc  quadrata,  qux  inuiccm  hirte  propor- 
tionem dicunt , initantorquoque  lateribus  lon- 
gitudine comjBienfurabiiibtti , & Kefp.  afHmuttr 

OC5  Licet  enim  non  polTcnc  dlnidi  in  ea*  partes, 

bi  qtias  latui  quadrati  4. 8f  16.  diuiditur  t poAent 
tamen  <h«)4i  in  siis*  parte*  V.  |/fi;l*tu»  quadrati 
tf.  diuiditur  in  duas  panes  htus  qpadrati  14.  pof- 
fet  dhitdi  in quatuor . Namcumquadcjta  fine 
«•<iupl»c»ttproportion«fiiefr»mbser6,  fi  fph^ 


'tSf 


bene  quadrata  , vt  t ad  4.  latera  erant,  vt « ad  t. 
Ar  ficut  htus  fic.l^  quadrata  ipfa  l•o{<r■.inc  rfioidi: 
vnum  quidem  in  4 alterum  verb  in  u(.  partes, 
non  tamen  comm-nfurabiJe* illis,  quxb.plana 
fimslia,  8r  14.  conUuuant . 


Sic  fi  fit  quadratum  partium  qaaroor  a,  aliud 
'pirtiom  i<5.  vt  B,  >Sr  parallcIogrammuraA.  es  di- 
dis partibus  conspleSeos  ; cui  es  documentis 
primi  libri  fiat  quadratum  xquale  o , Ar  huic 
quadrato  o fiacquadratum  quadruplo  matus  , b 
.Quadratum  D erit  tf.purcium  rrfpcdu  quadrati  a» 
Se  9»  Se  parillelogramnfi  C,  cum  huic  fit  xquale, 
Ar  quadratum  s confcquenrer  partium  S4.  Ar  ideo 
latera  borumqusdraeorum;  fi  fununcur,  vt  ron* 
ftuutJ  paieibu*6.  Ar  14  nulUs  numeris  effati 
poflunt , cum  laon  fint  6.  Se  14.  numeri  quadrati  j 
V eriim  abfolard  > cum  ex  alijs  parcibiis  quadratu 
t>i  Ars  cooihtui  puffi/n  V.  g.  06x4.  Ars  ex  16. 
eranL*eorum  latcraeofnmenfurabtlia  . Vade  col- 
ligitur omne  qujdratumt  quod  proportioni  obti* 
«eat,  quam  fimiles  numeri -plani,  habere  latera 
longitudine  commenfurabilta  :Si  quidem  expro- 
poLiu.1  .8.  omnes  numeri  fimiles  proportiooeas 
inuicem  babcnc  , quam  quadratus,  aumenis  ad 
quadratum  numerum, 

''expensio  m.  . 

Oe  (oml'Arationc  linearnm  ration4l/um,c^ 
irtAtiontUum . 

DOcet  hstc  expenfio  modum  argumentandi 
io  lineii  rationalibus,  Ar  irrationalibuSjAe 
quomodo  argumeaca  valeant,  Ar  dedudionts  de 
cotnmenfurabilibus , vel  d contri  . Vnde  fine 
hae  expenfione  irrationales  piagoitudines  inipt>f* 
fibile  cft  cogoofccrc  io  fpecle  * 

THEOR.  I.  PR  OP05.  V. 

Si  tjHAtiior  mjgmtudmts  pt^jtortionales  fuc» 
untyO*  fundamgniHm  prinueeom^tnA^ 
ttontt  fno  termino  fu  commenfur»htle  \ 
fundimentum  <jHo^ucfeckni£  comhinn* 
ttonis  fu0  KrmiBo  erit  commeofurMle  ^ 
0*  fi}  comrs  fundamentum  tfiudprtmie 
fuo  termino  fit  tncommenfurAhtle  j tuic 
auoaue  ent  fundAmentum  jeeundjecom* 
hmAtioms  refpetlu  fui  termini . 

Slntqnatuor  magnitudines  proportionales»ica 
quod  fic  A ad  s,  veoad  0{  f.  a fiindamentuin 
primx  combioucionts  ficadfnura  cennioumni  vi 
A a fun* 


pc 


I*tf  TRACTATVS  XII.  IN 

fundimentom  c ad  tctmioun  d . Dico,^*ad  fi 
fuKd..Tntnitm  a /ffjn.aaij/aada» 

mcMtum  tiHo^ue  iltitimcfn»  tcrmintiXi<9mm€rf4fa‘ 
bilt  tfie . 

Probatur.  ErltcnlmAadiinproportloiw.n 
numerus  V g.  a.  ad  numerum  4 ** 
poGtione  huius  » fcd  eandem  pconor* 
tionem  <Hcit  ouoque  cad  o { 4joire  ex 
1« ! iL  eadem  propoutionc  erit  quoque  com- 
loL/v  meofurabilisccum  fuo  termino  »,  cum 
>|C  fit»  »t  Aod  »,  & ideort  ».  ad4  hoc  eft* 
vt  numerus  ad  numerum . 

Si  vcfb  fit  ineomraeiifqrsbilis  a fun- 
damentum rcfpedu  termini  ».  Dteo* 
«ee  efii  unMenfMftlnth  ma^mtud.  I 
ramcreybfSarerwssI  D. 

Prnbatur<}aoquc  ex  eadem  propofitionefie  . 
Namfi  AeftiocommcofurabUiaipfi  »•  Erfjonon 
dicet  proportioncm.quamnumerus  aJ  numerum, 
ded  tali  quoque  in  proportione  eft  magmtudoc 
refpc^u  magnitudinit  Df  ergo  oeoue  irfa  dicet 
proportionem  » quam  numerus  ad  numerum  9 
Meotfue  incommenfurabilta  etiiciffio. 

Hoc  autem  mteiligitwr  non  de  commeofor^ 
bilicate  longitudinis  uocdm  » fcd  ettiin  potenti» 
untum  . Nam  fit  quadratum  ex  A ad  quadratum 
ex  • » vt  numerus  t,  ad  numerum  4.  quia  ponitur 
A ad  1 . vt  c ad  o » fr  ideo  ob  fimibtudinem  figa> 
firum  cx  fvfopofitJone  16%  1.  ♦.  »t  quadratum  ex 
A ad  quadratum  ex  a » fic  quadratura  ex  C ad  qua* 
dratuni  ex  erunt  quoque»  vt  t.  ad  4.  fic  quadra- 
tum rx  cad  Quadratum  ei  D»  quare  cum  quadra» 
taiiocarum  c.&ofintvt  numerus  ad  numerum 
xruot  ipf(  potentii  tantum  comncofiirabUciei 
pr.4.bBiux. 

THEOR.  n.  PROPOS.  VI.  Eue.  11. 

Qud  eidem 
kles  j O' 


i^nr/«d/nr  ftent  commenfHrA* 
inter  fe  funt  commenjh^  . 


Mes . 

DEtur  magnitudo  A»  fi^s»  qu»  magnitudini 
Ccemmcnfurab  lisexlftac . Dico^caJ  ind- 
gni$»dit  ti  s -a/c.  m dte  t mmeu/iir*hilit  • 

probatur . Nam  cum  magnitudo  a ponatur 
commenfurabilis  magni- 


Vili  ^“dinic  »crit,  vtnume- 
rus  V.g  IO  ad  nume» 
7.tt  rum  i J.  Eteadem  tati^ 

ne»  quia  magnitudo  • po- 
nitur quoque  commeo- 
furabilti  magnitudini 
eidem  c , erit  ad  magnitudinem  eam  c *t  nu- 
merus aitquis  V.  g.  s8.  ad  7.  Arideo  e'^nuencnJo 
c erit  ad  t > et  numeret  7.  ad  alium  s8.  Repe* 
riaut ut  itaque  tris  numeri  continui  proportio- 
nales Io  datis  r^tlon  bus  IO  adl{.&7  adaS.ex 
propofirione  }■  I.  8.  8e  fint  x.j  tV  ita  quod  linea 
A fe  babeat  ad  C » vt  x.  ad  ) fr  C ad  i,  vt  J . ad  la. 

Quo  pofito  erit  quoque  cx  xt^uo  a ad  x » vt  a. 
xdia  & ideo  Aerie  commenfgrabilis  ipfi  i»quia 
{t  geret  A magnitudo  ad  s magnicodioem»  vt  nu- 
merus ad  numerum . 

Quod  & inic1ligirur.fi  dux  A 1 8t  x fint  felum 
eommenfiirabiles» cuidam tertix potentia.  Nam 
tunc  eris  V . g.  quadratum  ex  a ad  quadratum  es 
Ci  vt  numerus  lO.  ad  numerum  17-  & quadratum 
ciPad quadratum c«c»vt  »8. ad 7.  RepcfUicf» 
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grt  tribui  numeris  a.|.  ii.in  cootiooa  proportio- 
ne ex  |.  iib.  ert  quadratum  ex  a adquadratom 
cxC.vtx  4d).&  quadratum  exC  ;dem  ad  qua- 
dratum ex  x,  vt  ad  ix.idecqneex  xqoo  erit, 
VIX  ad  I s.  fic  quadratum  ex  a ad  quadratum  cx 
Xtcumqxx  fit  quadratum  cx  Aad  quadijtumcs 
X,  vt  numerus  ad  numerum {iplx  hnex  cx  4-b^ 
ius  erunt  taoulm  potentii  commcofurabilcx  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  VII.  Enc.i|. 

Sint  dwd  msgnitudines  \ cP*  ^Uterd  ^midim 
fu  eommenfnrdklis  cuidnm  teuUp  nhe- 
rn  nitri  tncommcmfnraitlis  i liU  msgnk 
mdines  inutcem  erMut  incommai/Kr^ 
klet . 

Sit  A HnexccouMnenrurabinx,  fn  longim- 
dine,  fcu  potentii , 9e  eidem  c linea  altera  m 
iocouimenruriibilis « Dicoraaampe 
ixMccai  p:timmmJ»TjbiUs. 

Probatur . Natn  fi  n efi  commenfiirabilix  mn- 
gOAudinl  Arem  eidem  quoqoe  A pooa- 
1 tur  commenfiirab  lis  C t Scqnercttir, 

n r qubdicnoi  » , 8r  c voi  tertix  a fioc 
1 r cdm^fii-abilescxpropoCamcc.  coxxfi 

*j  r Thcfim  tnuicem  comeorurationemba- 

berent , kn  longitudsae,  (en  poccsxil. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  V11I.Eb.I4. 

Si  fnt  imt  mtpiiiuJiius  commimftHhltr. 

vtri  ipftrHm  cmJUm  imeammt»- 
fwrMts  fit,  &*  nitm  mcommem- 

fnrMistril.  eSA 

PRob.  eodem  argumftn,  sc  prxcedens  i { I ( 
quis  magnitudo  A potit  i taotu.fcu  16- 
gitudifle.ftr  scdmcfurabiliscflent  inuief,  \ ^ 
4rearacQA  exifientccumalil  magnitudine,  qoa« 
piam  C incommenrurabili  eflet  nihilominus  ax»> 
guitudo  a etdem  ipfi  C cemmeofu'  -b  iis . 

lam  magnitudo  a,8c  magoitu  to  cmwgnitaJb 
ni  B rfienc  commcofurabiUs.  Quauudaicm  <s 
propofic  d. huus  Uter  le  quoque  a, 8r cede oc 
commcofuribilca  contra  idiquodprxfiippoBiKsg» 

C OROLLARIVM 

aVx  incommcnTurabilibas  ioniem  fufic 
^ comcnenrurabilcs»  fune  inctf  fe  exiam 
incommcafurabiles,  quia  eadem  miticactacioda 
duabus,  aut  pluribus,  8c  dc  voa,  vt  patet . 

THEOR.  V.  PROPOS.  IX.  Eucl.  17. 

St  diitmdgnitudinescommenfitrdiiles  cnm-- 
ponantury  tou  magnitudo  vir/^xr  ca- 
rum  (Ammei^Hipklts  eiii . 

Quid,  f tota  magnitudo  vnt  earum  commeit- 
furahtlts  fit  ^ O*  mjgiutudmes « ^UM 
compofiud  principio  fuerum  i cammen* 
furakles  erunt, 

Entar  ABsOtacsugaiCBdiMs,  qoc  coni* 

LJ  po* 
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ponantur iftt  • Ofe^eat,  yt  frigit  Lfttcomfoftt^ 
fintt  (cmmtnfiirthlltt . 

« Nam  ea^em  eommunU  menfora  o mc- 
marftrar^ue  diuifaa . Ergo  ecumcom> 
pofitat  metietur  nc  pronunciaeo  I . Quare 
^ cum  diulfcydrcompofitchabeaneeandem 
^ cummanem  meargram  erunt  ai>  •€,& 
tota  AC  commeorurabilei . 

' ^ Probator  fecundi  para»)  ^uia  fi  tora  AC 

' ^Comncarurabilis  erit  vni  ipfarum  V.  g. 
C magnitudini  ac  » ergo  eadem  communis 
meofura  d»  metietur  totam»fr  ablatam  sc:  Quare» 
8e  reliquam  ba  ex  }.proounc.&  ideo  BACtic  com> 
meofncabilis  toti  ac. 

COROLLARIVM. 

Hinc  (equitur.  Quod  fi  tota  magnitudo  ex 
duabus  compofita  cdreeofurabiJisfit  vni  ex 
fuis  partibus;  quod  cctam  relique  comenfurabilts 
fie : Nam  menrura»que  metitur  totum»&  ablatum 
mecitur»  te  reliquum  ex  pronunc. 

•THEOR.  VI,  PROpOS.  X. 

Sidu4e  magnitudmts  innicem  incommenf$t* 
rabtUs  componanmfy  O'  tot4  m.i^nitudo 
vtrtqu!  tpjarHtn  tncommtnfutabtlti  tnt . 
Q^d  fi  tou  magnttudo  vm  tpfarum  tn» 
commenfurabitis  futrit , tju^d  prin* 

cipio  c^mpofu  ma^nmdm(Sy$rmtccm 
erunt  mcommenfnrabtlcs . 

PRobatur  prima  pars  • Qu>a  fi  detur  aliqua 
meafura  metiens  totam  ac.  te  ablatam  ab-  in 
fchemite  preced.  propof.  metiretur  quoque»  & 
reliquam  BC  » ex  pronunc  $ quod  eR  contra 
hypoth.ponuotur  enim  ab»&bc  iocommeofu- 
rabilei  • 

Probatur  fecunda  pars  I Quta  fi  ab  Initio  ma* 
gmtudincs»^]ue  fuere  compofite  dicantur  com- 
menfurabilcsi  fequitur  »quoJ  fi  tota  magnitudo 
AC  xni  ipfarum  fit  commenfurabil>s»  quod  etiam 
fit  alteri»  cx  propof.  pnrced.  contra  Tbefim . . 

COROLLARIVM 

Hinc  fequitur  . Quod»  fi  tota  magnitudo  ex 
duabus  compofita  fit  incnmmcnfur<bilis 
alteri  partium  componentium,  hcc  etiam  erit  in- 
commenfurjbilis  relique  ; Nam  ex  Coroll.  pr^c. 
fi  efict  commenfurabilis  vni  efiet»  te  alteri  . 

Magnitudines  autem  > que  componuntur » de- 
bent re  Ipsi  commcofurabiles  » qu^  nem- 
pe poillot  dimetiri  communi  menfura  maxima; 
altoquin  ratio  non  valeret»  que  i communi  meo- 
fura  defumitur»  vode  non  inuUigitur  de  lineis 
potentia  commcafurabilibus. 

EXPENSIO  IV. 

Dc  imunthne  lirutrum  rttiotulium. 

ANcequam  irrationales  inocnlantor»  prids 
de  inuentione  rationalium  agendum  eli;  cx 
barum  enim  cognitione  gra  Jut  ilernitur  ad  it  ra- 
tionales diuerfas  inucoicodaA « Vade  in  pruiua 

diuerfa  fpccics  harum  Uourum»TtiiognlAide; 


inde  doceamus  Inuenire;  difiinguereopus  efi . 

Rationafei  inuicem  iinre  in  plura  genera  fe> 
iungunturfccundilm  diuerfam  comparationem» 
quacom  linea ai'quaterttdconfrruntar»que  di 
citur  ob  id  Rarionaltt;  nemne  iflaiex  quo  cetera- 
rum menfure  eftimantur » te  rfi  velut  Cubitus» 
feu  Pes  in  vfieata  rerum  vendibilium  menfuritio 
ne.  Nam ‘aut  hz  Imee  comparate  cum  Illi 
funt  inuicem  longitudine  commenfurab  fes, qua- 
tenus eX  eius  partibus»  vcl  vna  > vel  ambe  inte- 
grate inuicem  quoque  confentiunt  longitudioe 
vel  non  * feJ  (olum  poceotid  . Si  iongitudloe 
commenfurab  les  » tunc  potcil  accidere,  qudd 
vna  ex  iftts  fit  Rationali  eqitaKs;  erce  p'  niMns 
vre*/»qu6dfi  omnes  fini  inxquales  ill',*re(l  folum 
fecundum  partes  in  linea  Rationali  exifientiunt 
longitudine  commenfurarentur  . Erit  /ccundum 
j>etiMs:  Si  verd  inoicem  funtfolilmpotentiS  com- 
menfurabiles  , tunc  aireratx  ifiis  potefi  rcpenri» 
vel  equalii  f vel  faltem  commenfurabilis  linee 
Rationali»  fi  equalis  reperitur  erit  tertinn^eMiiSt 
fi  inequalis.fed  tamen  commeofurabilis  erit  <jh  ‘f* 
/OTM  ge-MS . At  fi  ne  dum  muicem ; frd etiam  cdna 
linea  Rationali  comnaratf  funt » tantum  poten» 
tia  commenfurabilrs  erit  tjuirntum  r.  & 
tandem  potefi  accidere»  quod  he  Imce  fint  com« 
fnrnfurabiJes  inutcrm  . fedeum  linea  R itionali 
comparate»tlll  folum  fint  potentia  commeofura* 
biles»  te  erit  feXtkn^enks . 

Primum  genus.et  docebimus  reperitur  ex  Co«' 
roilarJopropof.il.  ficut,d^  fecundum. 

Tertium  ver6  genuSi&  quartum  reperitur»  fi 

frimo  mucniatur  ratiomji  alicui  commenfurabi^ 
s aliqua  » vel  equalis  ex  propof.  il.  fequentis 
C6rollarlo.fr  hu  ctepenatur  alia  potent'1  tan- 
tum commefurabilis»  ex  propof.  ti.  nam  «lue  re- 
perte erunt  ftiuicem  potent  i tantum  commenfu- 
rabiles.fed  altera  ex  ifits  erit  lincf  Rationali  c6- 
m£furab  Its, altera  ver6  potentia  tantfl,cx  prop.v. 

Quintum  senus  reperitur  ex  propof.  ii.  fi 
nempe  exponte  Rationali  Ainueniatur  aliqua 
potentia  tantum  commenfurab  lisB  . fr  huic  itt- 
uente  aliaitcm  reperiaturpotentii  tantum  com- 
nicafurab'lis  c»  nam»  cum  rationabs  a»  fr  hcc  fe- 
cundo inoentac  primo  inuente  b fint  potentii 
tantum  commenfurabiles  erunt»  inuicem  poteoiii 
tantum  comeofurabiles  cx  propof  S, 

Sextum  vero  genus  reperitur  ex  Corollarle 
propof.  u. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XI. 

Inuenire  refljin  y dd  cmius  ^utdrjium  #f4 
fe  hjbeat  quadratum  altcrtuSy  vt  nume* 
rus  ud  numerum . 

Sint  duo  numeri  J- frT- fif  li*w*  A . Debea- 
mufque  inuenire  lineam  aliquam , cuius  qua« 
dratum  » iri  fit  in  propoetioae  » cum  linear  t qua- 
drato. vt  efi  numerus  }.  ad  numeniin  f . 

Dioidatur  Imca  a m tot  part  s,quot  h bet  nu- 
merus oblatus  |.  V g.  In  trts  partes  ideio  ie  aflu- 
matur  lineae»  qua  qoioquc  paries  xqualrs  iHis» 
obtineat»  criiqttc  linea  a»  ad  lineam  c»  vc  nu- 
merus ^ ad  f, 

ln|er  iftas  autem  lineas  media  proporiionaus 
inueniatur  cx  itf.  propof.  lib.6.  qua  fit  b . l)ico 
quadratu  ex  a ad  quadratum  ex  b tfle  ficut  J aa5> 
PxglMtiu  cx  Corollario  propof.;tl.  lih.Ci.  Nam 

A a % A»««c» 


I88  tractatvsxil  in 

Ai  ii  c«  tret  Ilnec  faac  conciaac  proportioaa1c«a 
A Ueoi  cttiB  ^uadrACa  omnU  finit  fimilUifimilhcr; 
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3*hh-*hiA 


^oe  deferipea  eHr>  latae  a ad  latut  c i ita  qoa<> 
watam  fa^m  ex  a ad  <)ttadratuni  fa^um  ex  E ob 
proportioBcm  laterum  duplicatam ; Sed  a Telia- 
eetade»  irtj.adf.  Ergo»&<]uadratum  ex Aad 
quadratum  ex  i Te  habebit  in  proportione » vt 
^y. 

■corollarivm 

Hinc  enaTeitar  modua  inuenlendl  lioeaa  lon- 
gitudine alteri  commeafurabiles  . Nam 
■ihil  aliud  agendum  , <]uam  diuldere  datam  a» 
l(^uc  quoniam  ab  ea  ceterarum  roeaTure  dcTu- 
nfitur » Tocatur  Rationalia,  J in  partea,qaas  vo- 
lca,&  ei  iUia  pariibua  aJiaa  componere  lioeaa, 
fine  aliaa  «qualea  Rationali  in  diuerTaa  partea  di- 
nidere,  Be  eaa  partea , tanquam  lineat  altumere, 
omnea  enim  date  Rationali  a,  erunt fimiliter 
Ratlonalei . 

I»  R O B.  II.  P R O P O S.  XII. 

Propo/il^  rtSit  linu  imunire  itui  rtSds 
liheiu  incommenfwrMes , tltertmijui’ 
dem  lonfitHimt  tmkm  , edteram  veri 
ttitmfotentii, 

Sit  rtai propoliti ii, cni ianeiilendt ptln. fit 
linet  incomaicnrurtbilii  longttndine  tantdm. 
Imuniiniur  duo  muneri  propoitlonem  non  hi- 

penteip  quam  quadratus  numerus  ad  quadratura 
numerum  V.  g.  lo.  & ii.  tx  propoT.  ip.  lib.  9. 
▼el  cx  i6*pr.  Coroll.p  I.S.Deindecx  prcced.  In- 
ueniatur  linea»  cuiua  quadrato  Ita  Te  gerat  in 
proportione  quadratum  ex  c conTedumtec  10.  ad 
ll.oumeTi,vcl  et  linea  a ad  o lineam . Dico  tfie  c 
fineam  iihes  a tneommen/orabiUm poteniu  tantim. 
Probatur  pruno,  quod  fic  incommenTurabilia 

Jongitudine  . Nam  ea 
quadrata  habent  etiam 
latera  longitudine  c6- 
menTurabiJia.quA  pro- 
portionem babent,qua 
quadratus  namerui  ad 
quadratum  numerum 
AX  propoT.4.  fanhis  » Sed  quadratum  fadum  cx  a 
•dqnadratttm  ex  c , illam  non  jiabet  proportio- 
nem, cdm  fit  Tolumproportto,  quam  habet  nume- 
ros lo.  ad  nnmerum  11.  non  quadratos  s Ergo 
eorum  latera,  nempe  linea  a,  & p,  erunt  incom- 
menTnrabilia  • 

^obatnrfaiindapart.Btniptqiiodfituntain 
fongltiidine  incommcnroraliUu  . Nan  earum 
^dtata  commenfiiraniur,  cdm  habeant  nropor- 
pionero>  qnam  numtrua  ad  niimernm  . 

Sccundb  fic  inucnlenda  alteca linea  j> , qnz  fit 
quoque  poteniii  iocomraenfiirabilit . Imunla- 
|nr  bqcap  ime  dui ft  c loogitudiac  i^pir 


X.  UBRVM  EVCLIDIS 

meofurabUes  anedia  proportionalis  exiy.lib.  fi* 
Dico  D iffr  iMCo'omcHjwai'iU<m/mJt  /eegiiiMfixcptaxi 
perexria  HntM  a primo  po{iu  • 

Probator  cX  propofitiooe  xi.lib./fi.  Nam  ea 
proportio  intermediat,  inter  quadratum  ex  a £i- 
duro,  9c  quadratum  ex  o > quae  eft  inter  lineat,  fir 
latera  a,  &c . Sed  IllvTunt  incommeaTurabllet. 
Ergo  etiam  quadrata  cx  propoT.  y huUit  erunt 
IocommenTurabiIia,&idcoiplyredy  incoaimen-  • 
Tnrabiles  erunt  potenti! : yndCffir  loogitndiAe 
Axprop.4.  huiui . 

COROLLARIVM 

COIlIgemodum>quo,ar  plores  lines Inac- 
•niancur  datz  rationali  potenti!  tantum  in* 
commenTurabiles . Natn  fufiicitbuic  inueiKxc 
reperire  alias  longitudine  commenTurdilles  V.g. 

A , rei  s ex  Corollario  przcedenti : Nam  erant 
etiam  dats  Rationali  potentia  tantiim  commen- 
Turabiles . 

Siquidem  A elMongitudine  incommenTurabl- 
lis  c,  cui  tertis  Tunt  commenTurabiles  lines  in* 
ucnts  R, &si  Quare  ex  propoT.7  linca  Ratinoa- 
iis  Aifir  ioneocy  R,auc  s erunt  iouicem  tocoaincii. 
/urabiles  • 


PROBL.  III.  PROPOS.  XIII. 

imienire  duM  rdtton4lts  pountU  tamum 
commei^urakiles  ^ itAvt  msior  poffit  cf~ 
ficere  qusdratum  «siau,  qudm  bned  mU 
nofts^  quorum  dtffcrentu  , (eu  excejfus 
qpudfAtus  hd^eut  latus  difia  maiori  ii~ 
nedlon^itudtne  fommenfurahie » 

Roponator  aliqua  linea  Rationalis  A t , fr  Io* 
S.  oenlanturexpropoT.iy.lib.  9.  duo  numeri 
quadrati , quorum  excelTut  non  fit  quadratus,  n 
}6i,8e  I a I .quorum  eiccfius  s4o.non  «ft  quadra* 
Ois  . Deinde  expropoT.  11.  reprriantur  dos  li- 
CA  potenti!  cantdm  commeoTurabi- 
les,  quorum  nimirum  quadrata  fc  habeant,  rt  no* 
merus  jfii.  quadratus,  ad  numerum  non  quadra* 
tum  »40,  Deinde  Topcrmiiori  as  fiat  Temiclf- 


«iMt  altecque  *e  iccmnniodrtar  In  femi 
cul<.,c(»iica.u,iq;reaic..  Dl.j^ptiep 
**  «•"«''ntione  pottma  uo 

ipfi  A^oogUodin*  »ft  coromeofurabili» . 
fnnc^“r''  1“**au  liMinmi«.a 

^.lu  cll  quadotuni  laceri.  ,d  quajracun 

' idiai  '■‘^'“1«  erit 

«d  1»  1.  complementcwi  numeri  240.  rt  fit  .< 

dr'.c”uTT'- 

dtatura  e»  latere  c«,  quod  cura  quadrato  at- 

«qualis  quadrato  e»  latere  aa  , ?cd  quadrata 
.uaa,  aon  effeoi  numeri  quajr.ii , , t 


de  LtNEiS  IRRATJONAI/BVS' 

■rlatat  *■>  cum /itcrc  c»  erit  comintafarabije  “«crtui  ■ 'r 

« pcopuf. liuiu. . «cffu,.  fco  goomo,  mgn  fi,  rp,riam,auM 

in  gwdr.tum  rcd,aum  ;«u,  ei»,  ^ 


PROBL.  IV.  PROPOS.  XIV. 

huttitirf  Ju.ts  rt^ias  f/ottntin  tanturn  cont^ 
mcnfmthiles,  tjmtum  maior  poffn  tjiccre 
quadraiiimmiiiu,^n2m  efficiat  minori 
piorum  iifferemia  , feu  exceffm  ^ua- 
dtatus  habeat  latus  dibhe  maiori  linere 
longitudine  incommenfurabile . 

Sit  linea  ritlonalis  ai  , inueniantnrexpropof. 

i6.  lib  9,  dao  numeri  ^adraci  i6.  ftr  144. 
fta  qood  compofitui  es  ipGs.  nempe  160.  non  hc 
^edntot.  Fijtque.  vc  compoGtus  non  qtudra- 
tm%  ( 40.  «t  quadrarum  V.  g.  i44.itaJioei  a»  ad 
aliam  ac.  es  properCit.  huiut . Oeinde  faper  ma- 
lorem  a i Gat  ieoicirculus  • accommodetur^ue 
AC  in  eo  i pondo  a » connedaturque  reda  ci . 
Dif}  C B -Ur  /iacam  l.nt4  lA  lon^ititdiMe  isremmea* 
fartbUem  Ums  tjHadrar  a fitptrAt  ac  f «ad. 


Pteb«t»r . Quia  ■ a eft  ad  a c , vt  non  qoa« 
dratui  nuRierui  i40-  ad  quadratum  144.  Ergo 
quadratum  es  tc*  erit  ad  a i.vt  compoGcuS  noa 
quadratus  ido*  ad  quadratum  numerum  Id.  per 
conuerGonem  racionia . QMniam  quadrataduo 
esBC»  & c A es  propof.  it . Iib.a.  «quant  qua* 
dracttoi  es  ba  * Geut  quadratus  numerus  144.  & 
itf.  cquaat  numerum  ido.  quate  ita  fe  b ibcbit,vc 
Bumerui  1 tfT.  ad  itf . ita  a a ad  ic . Sed  160.  ad  i6» 
Cum  non  fit  quadratar»n6  bibet  proportiond,qui 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum» 
Ergo  aeque  latera  ba,  Be  cb  es  propof,  11.  huius  > 
tc  ideo  noo  erunt  comeofurabilia.  Quare  quadr»- 
tum  ex  BA  fuperabit  A c quadratum,  dr  cxccflus 
quadrati  latus  BC  jacommeafurabile  erit. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XV. 

Si  quatuor  linere  pnt  proporlionalet,0-  fun- 
damentum relationis,  feu  antecedens  in 
feima  combinasione  fuperet  confequen- 
lem,  (y  terminum  tjuoad  potentiam 
quadrato  , cuius  laiut  jit  fundamento 
Ulicommenfurabile  : Alterum  quoque 
froportionit  fundamentum  in  fecunda 
tombinatione  eodem  txcejju  fuperabit 
fuum  terminum  : At  fi  txceffus  priuue 
iombtnationis  fuerit  lateris  incommenfu- 
■ rabilis,  talis  quoque  erit  excejjus  in  aL- 
lerafsombtnasione  fundamenti  ttfpeSu 
fut  termini . 

*0  Ic  >A  ad  IC  ■ It  DI  idq».  Dico  > quod  G 
0 quidcACum  I A fuperet  qqidiuum  1 C . <c 


fundaincotoli. 
D«.  ut  nuiMi  »A  fic  commtnfuf.b,le,  taltuuoui 
eritI«u.,p..Jr.,,Ar,p,A„,,  goomunem 
10  quadratu  di  . <Juud  illud  quadra.fi  fi 

mtnfural>,lt  >pfi,A.tal.  quoque  tr.t  I„„.  qua. 
drai.uquantugnouioatm  u.gruni  io  quadrato 

1'^ « •^»0.- Ergo 
« »6  lib^.nel\  quadratum  tl  ba  ad  quadratum 
**  BC.  IU  affimilatur  in  proporlinnt  J,  firatlitu- 
dinem  fi4urarum,(quU 
|I  omniafuiitquadrata,^ 

quadratum  es  d P ad 


quadratum  ex  do  . Er- 

go  conuercendo  erit 

AC  LB  etiam  totum  quadratu 
ex  BA  ad  aliam  compar- 
tem , nempe  gnomone 
nigrum,  drexceiTum  fuum  ha,  fic  quadratum  ex 
DP  ad  aliam  compartem,  8r  exceifum  fuum  gtio* 
monem  nigrum  p i j Ergo,  Bf  ad  quadrata  gno- 
monibus squalia , eritque  quadratum  ex  s a ad 
duadratnm  nigrum  bl  aquale  gnomoni  nigro  au, 
ptquaAlratumes  OF  ad  quadratum  oigrum  ou  x- 
quale  gnomoni  nigro  Ft,  ideoque  erit  quoque 
latus  B A ad  latus  n,iilius  quadrati  mgri.  vc  latus 
DP  ad  latus  DM  huius  quadrati  nigri  ex  t6  iib.4. 
n ergo  ba.  8r  l»  fine  iinez  commt.orurab  les,  ta- 
les quoque  eruut  DP,  2^  OM;  quod  fi  fuerint  In- 
<ommen(urabilcs  ioogitundine  ia  , dr  bl  utes 

nuc  erunt  op,  8e  bh  longitudine  tncommcia- 
>Ues  clpropoC  f.  huius. 

EXPENSIO  V. 

De  Binomijs  • 

ACiturde  compofittone  llnrariitn  potentia 
tantiim  commenfurabilium  tn  rnam  lme.«m 
coalercemium.  <x  quatum  compofit  nne  refultac 
linea  rota,  que  Binomium  appelhiur,»el  es  Btnis 
nominibus  .*  eo  quia  rtfcUtec  a eompofitione  dua- 
rum linearum  potcntii  commcofur^btlium  f £ft 
que  primum  genus  linearum  irrationalium  . In 
quacuor  eivm  genera  fceedunt  irrationales  Imce» 
Alie  enim  exoriuntur  es  cdp->ficiane,  vc  pretliiif, 
Alie  i fubtrafitone,  et  Apotome, duarum  linea- 
rum potentia  tantum  commrnfu'abiiiHm  . AI  p 
Irrationales  procedunt  a proportionali  loterpo- 
fittone  medie  alicuius  proportionalis  loterduis 
commeo  furabiles  potentia  tantdm . £t  vocantur 
Medie  i Alie  tandem csdiuifione  linre  io  partes 
irrationales,  8i  ab  irrationalibus  fimplic<cer  exo- 
riuntur, que  poflrema  duo  genera,  2^  perfubdu. 
ftiooem  ^lat  producunt  pariter  irrationales  ^ 
Agemus  autem  primo  de  Binomijt,  vtpocedelj. 
cUioribus . 

THEOR.  l.  PROPOS.  XVI, 

Si  dudt  T4tiimales  Potentia  Untnm  tnnicent 
commenfurMes  componuntar^  tota  trra» 
ttonalts  erit  , vocetur  autem  ex  Btnit 
Islomhuhus  . 

Componantur  due  rationales  ab,8t  bc  poten- 
til  taociiai  Inutccm  commeolur«biles  ex 
propofi 


7^0  TRACTATVS  xil.  IN 

propoC  I*.  hniuiinaeot*.  DicoMtm  kC*rr*“ 

ti$hdiemeffe  . /•  m.  ^ 

probatur  • QuoaUm  eQi«  tt  propoi.i.  iio.o* 
tcaanguloin  lui»  *»,  & bc;  qoile  eft 
madrarucn  BC  lugrom  fe  habet»  re!  uti  refpidt  bi* 
fia  AB  bafitn  ac  : Quoniam  ea  reftiogula  funt 
ciuAIein  altitudini»  tlequituri  tjobd  fiot  iocom* 
meafurabilia»  qualiter  funt  Ipfebafe»  . Addatur 
redangulo  eiu»  duplum»  qubd  certd  ci  commeo* 
faracur»  8f  6cnt  duo  redaogula  «qualia  alba  . 
Addatur  quoque  quadrato  nigro  aliud  nigrum  ex 
AB»  eruntque  quadrata  inuicem  commenlurabiliaj 
qubd  Hoc*  A 1 » & B c ex  hypothefi  fint  inuicem 
potentia  commenfurabile» . Namfa&i  haccom<» 
poUcioaeex  propof*  iO>duo  reAangula  d duobu» 
quadrati»  incommeDfurabill* 
cate  diflidebunt  »*  quia  magni- 
tudinibus » que  priu»  erant 
Incommenfurabiles»  vc  reda- 
guloalbo»  8f  quadrato  nigro 
eommenfurabtles  » quehbet 
fof, magnitudines  adaidimus» 
quadrato  quidem  nigro  qua- 
dratum aliud  nigrum  fibi  cd* 
meofurabile»  re&angulo  re- 
rb  afittd  redangulum  fibi  zquale.  Sed  compo* 
liantur  fimul  hec  duo  rcdangula » que  incom- 
menfurabtlia  funtqoadratia,  8e  ipfa  duo  quadra* 
ex  propof.iO.tota  magnitudo  cb  iQcoromenfu* 
rabili»  erit»  cum  alteri  magaicodine  partium  in- 
commeofurabilium ; 8e  ideo  rcdangola  alba, cum 
duobus  quadratis  nlgria  fimul  erunt  tneommen- 
furabilia  ipfia  met  quadratis  nigris  feorfim  fum* 
ptis  . 

Verbm  duo  redangula  predida  cbm  duobus 
quadratis  nigris  ex  profAif  6.  lib.».  fun^  equilia 
quadrato  ex  tota  ac  , tanquam  rna  linea . Hoc 
itaque  quadratum  maximum  ex  tota  ac  erit  ineo* 
mcDrurablle  duobus  quadratis  altero  ex  ab»  alte- 
ro ex  BC:  cum  ergo  quadratum  ex  tota  ac  ex  dua- 
bus AB»  Sr  Kcoalita  fit  irrationale  quadratis  ip« 
iarum  componeniiom  ab  » & ac ; etiam  ipfa  coca 
AC  erit  iriaiionalta  ex  propof.  9*  huius»  Ipfis  par- 
tibus componentibus  AB»&xc.  Cuius  nomen 
erit  Binomlum»  quia  ex  duabus  integratur . 

Quod  precedenti  propof.  explicaf^uiMa  Bino- 
snium»  eft  genus  quoddam»  quod  fex  differentias 
Binomiorum  fub  fe  compleditur . Ilie  rerb  exo* 
riuntur  a comparatione  duarum»  ex  quibas  com- 
ponuntur potentld  tantdm  fibi  inuicem  commen* 
jurabiltua  comparatarum  Imex  Rationali»  refpe* 
do»  cuius  dicuntur  rationales  »feu  longitudine» 
feu  potentia}  Be  quia  in  fuperioribus  vidimus  duas 
differentias  linearum  commenfurabilium  poten- 
tli  cannim»  primam  propof.  i}. . nempe  » cbm 
maior  excedit  minorem  io  quadrato  fuoconfh- 
tqpodo  fpaiio  ull » qu6d  fi  in  quadratum  rediga- 
tur, latus  cius  fit  longitudine  maiori  comm^n* 
furabile ; inde  efi»  qubd,  fi  hoc  primum  genua  It- 
oe«  Rationali  comparetur, & maior  illi  Rationali 
fit  longitudine  comroenfurabilis  hineprima  dif- 
ferentis confiituatur}  Quod  fi  minor  fit  Ratio- 
oalicommeofucabihs  iam  fecpadamdifferentiara 
obtineamus  . Quod  fi  , ncc  maior » nec  minor  » 
fed  ficut  funt  incommenfurjbitct  inuicem,  iu 
quoque  fine  Rationali,^  tertia  differetia  habetur. 
Secundam  verb  genus  linearum  fibi  inuicem 
iocommenfurabilium  efl  j quando  voa  alleram 
excedit  tali  fpatio quadrato,  quod  habeat  latuspi 
fkm  nuiori  incomBcafurabile  cx  propof.  v^8c 
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eodem  ordine  d«  tiU  alia  Blnomia . Nam  rtl 
maior  linei>reu  Nomen  eU  comraeniurabile  dal» 
Ratiooali»Sr  ecce . Quariu,rel  minorei  commen- 
furatur, 8r  ecce  Quintum ; vel  neutra  incommen- 
furabillum,  ei  commeofuratur,  &ecee.  Sextum . 
Docebimus  itaque  modum  In  fequeniibos  repe- 
riendi  hzc  omnia  Binomia,  obqux  nccefiariam 
cfiprius  refricare  memoriam  eorum  > qmr  dixi* 
mus  lib.p.  Expenf.  fluma. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVII. 

Inuenire  ex  Binis  Nominibus  primum . 

Oportet  primo  reperire  duas  lineas  longitu- 
dine commeofurabilcs  a , flr  i ex  Corolla- 
rio propof.!!.  huius,  quarum  prima  a Aatuatar 
pro  Rationali . Alteri  vero  x Inueoiainr  altera  C 
longitudine  folbm  inrommenfarabitis»&eaudeaC 
condicionibus,  quas  afiignautmus  propolTl).  htl. 
nempe  repertis  duobus  oumeris  quadrat  is  4.ficp, 


quorum  exceffus  5.  non  fic  quadr atus . Maioris  1 
quadratum  obtineat  ad  minorisc  quadratum  eam 
proporcionem»quam  maior  quadratus  numerus  p. 
adexceffuj.  non  quadratu  . Na  fidup  ifiz  poceo- 
tii  tantdm  commenfurabileAcomponantur}  linea 
eou  ex  illis  duabus  coalcfcens,erit  primum  Bino- 
mium . 

Probatur.  Nam  potitor  duabus  conditionibut 
ad  primum  Binomium  requifitis  . Prrma  efi, 
qubd  ractonali  a fic  maius  nomen  x comfBcnfura- 
bile,  vt  ex  conffradtone  confiat , 

Secunda  efi, qubd  efi  de  genere  Illarum  linea- 
rum potentia  cantbm  commcnTur^biiium»  qua- 
rum quadratum,  quod  potefi  efficere,  maior  B 
excedit  minoris  c quadratum  exceffu  quodam 
quadrato  - qubd  habet  latus  commenlurabile  ipfi 
maiori , cum  eius  b quadratum,  quod  cfi  , vc  nn- 
merus  9-  fic  ad-quadratum  minoris  c»  vt  numerat 
$.  ex  propof.  II.  huius,  & ideo  cxceiTiis  e fic  vt  4, 
numerus  quadratut  'ad  ipfum  9.  numerum  quB- 
dratum . V ode  latus  illius  cxccfiusiin  quadratam 
redafii  ad  quadratum  ipfiut  b maiotiscriteoo^ 
menfurabile  ex  propof  4.  Imius . Si  ergo  b»Ac 
componantur  ex  i6.  dHcient  Binomium,  quod  cz 
didis  requifitti  eri{  primum . 

PROBt.  21.  PROPOS.  XVIII- 
Inncnire  ex  BinisNomimbus  fecundum. 

Slc  Schema  przcedens ; £c  fumantur,  rtprlbB 
du2  commeofurabiles  a,c,  8c  a fiaruatur  pro 
Rationali  j huic  verb  c ioueniatur  potennd  taocfi 
canuncofurabilia  B eadem  arte,  ac  modo,  quo 
propof.  ij.  huius  i fed  cum  hac  differcotii  ^ aa> 
teced.quodnexccfTusnumcri  f,  non  quadratus  , 
ad  quadratum  qumerum  maiorf  9.  fic  quadracnin 
ex  c minori  ,&  commenfurabili  linea  ipfi  Ratio- 
nali ad  quadratum  cx  B nuiori  eredum . l4t<ra 
tMtm Serum  yMMaimortmu^ndm  /mejm 

u 
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ff  t'*omlinnfi(itr.ium. 

Probatur  . Nam  minu«  nomea  » oempe  latas 
ipinorii  quadrati  c eftci  conftruftione  coounca* 
fiirabile  Harlomii  dacc  a»  edaacem  mtous  latere 
a,  quod  dt  quadratum  cx  c ad  quadratum  «x  a»  et 
cxedlitsAon  quadratus  f de  reliquus  ad  numc> 
ram  rxcrdeeirm.  8e  totum  9.  de  i^o  ad  maiorem. 
Quare  • &*  latus  c,  vtpote  quadrati  minori* 
minas  lauro. 

Secundam  rer6  condicionem  ex  effe^ione  prtH 
pof.  !}■  adipifcitur*  cdm  non  obtineant  propor* 
none  earu  quadrata.xt  numerusquadratut  ad  nu> 
meru  quadratu.Et  quadratu  maius  K ruperece  qua« 
drato  t (ihi  t in  latere  commenfurabilitvt  propof. 
H.oAenrumed;  Vnde  li  compooanto:  s,drc«x 
id.  efficient  Bioomium>qudd  ericcx  didit  Teean* 
dum . 

PROBL.  111.  PROPOS.X1X. 

- Inutnire  tertium  Binomium* 

nRmcefC.  |.  Inucntit  duobut  aamerit  quadra* 
M tis4  8e  9.  e^  nonditioiie» qua  propof  i|.  tc 
exceffus  non  fit  quadratus  j Sumaror  exp^p* 
!$.<  9.obmeniifliat*qui  adnentrOeorum  y.de 

f.  pfoponionem  dieai  » quam  quadratus  nu> 
nems  ad  quadratum  numerum*  qui  fit  d.  Detn> 
de  et  id  fimnrrus  nonqua<lr8tus  adquadratum 
9.  fic  quadratam  Rationalis  a ad  quadratum»  cu> 
ias  latos  1 ; oee  fit  quadratum  Rationalis  A pco* 
pordotutus  ad  quadraeumex  •«  et  quadratus  nu« 
aeras  aJ  namrrom  quadratum  . Ideoqoe  licet 
quadrata  fint  rationalia{  quia  fune»  yc  numeras  «d 
naiuerom  { Ip fs  taaien  latera  a*  fio  pocentU  tan* 
tdm  cfunc  commenfarabUia»  uoa  Icoguodinces 
propoH  4.  Intius  • 

? [p  0 [-3 
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drstumex  c»  Ae  ideo  non  erit  illa,  quam  quadrati 
nomen  adquadratum  num^^rnm  . Vnde  nec  linrp 
a»  & e iouicemcommenfurabilitateffl  conreque.o- 
cur.  Cum  ergo  1»  c ad  Rationalem  a fint  in- 
eommenfurabilet»  maiorquexfuprrft  minorem  c 

Juadrato  B«  fibi  maiori  commenrurabilts  lateris» 
acicoc»  fi  compooaiirar  Binomium  qiK»d  rx  Id. 
propol,  buius»  fie  exajiji  ccnditiooibus  erit  ter- 
tium . , 

PROBL.  IV.  PROP.  XX. 

Inuemre  ex  Bints  Nominibus  qu4Ttam  . 

VSqueadbacvfi  /urnas  pro  fundamento  Bi« 
nomiorum  propof.ii.fiiiios:  nunevteodum 
eft  profof.  14  luxcsMc  ipGus  documenta  duo 
numeri  quadrati  afrumcodi  funt  » ita  qubd 
compofitus  ex  ipfia  non  fic  quadratus  » 9^4. 
fir  9.  CUJUS  compofitumefi  j|.  oon  quadratus} 
idcoque  ncc  propottloocm  dicic,  quam  quadratus 
ad  numerum  qu^ratom  txprop  id.lib.o.Deinde 
rcpcfiarur  a RatipnaJis*  fircei  commeororabilia . 
Fiaique  vt  compofitus  nofl  quadratus  il.  ad  qua- 
dratum alterum  <x  .componentibus  • puta  9.  ex 
propof.i  I.  humi f ita (|uauC8Utm  commearurabi» 
lis  c «d  quadratMmaltctiiu  t compona^urque  s » Ac 

Ci^Wr  b'M<.m\um<r^U!m\ 

Probatur.  NamXj  Vx:  fune  commenfurabb 
lea  folum  potefttid » cfim -eorum  quadx^u  feba^ 
beant»  vt  numerus  ad  numerum*  . ^ 


iS 
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‘Pnecepe.  2.  Deinde fiattuxta  propof.t}. huius 
Tt  Quadratus  numerus  9.  ad  fuum  ciceflum  f .non 
quadratum : ita  quadratum  efurdem  rationis  »<0* 
ius  latus  I*  ad  aliud  quadratum  ex  propof.  it.  hu- 
ius* 9e  fic  huius  quadrati  latus  c . Dico*  (fod  fic 
0-  B :ovtp  «aarar  crlt  Binmihm  trrtum . 

Prob.  Progr.f.  Quoniam  prtmsmconditiooA 
geneticam  confequitur  ex  conftroftiooe.  Quis 
quadratum  srapcratquadratuip  e quadrato  quo- 
dam B.cuius  latus  efl  maiori  1 commenfurabile» 
quia  eft  vt  9.  ad  ).  cuius  refiJuum  rfqoe  ad  9.  eft 
4.  numerus  quadratus»  Ic  Ideo  etiam  quadratum  C 
habet  refiduum.  com  quo  xfqoat  quadratum  B » rt 
numeros  quadratus  4 fir  5.numerum  quadratam  9. 
ex  propof.  ij.  Vnde  expropof.q.  latus  exceflos  1 
erit  commenfjrabtle  lateri  b . 

Frogreff  t.  Habet  quoque  conditionem  fpe- 
cificam  nempe»  quod  amb*  t.  fic  c fint  incommeo- 
iur abdes  Kationati  A : Et  l quidem  cx  Prjcepl.tU 
id  eonfcqottur . I>c  linea  oerb  c oftenditar;  Quv 
draromexA  rft  ad  quadratum  cx  ■»?td.  adqex 
rffeAione, nempe  non  dicit  proportionem  eam  » 
qviam  quadruos  nuroems  ad  quadratum  nume- 
rum ; At  quadratum  ex  t dicit  proportioitem  ad 
q;t<dratum  cxc»  quam  9.  ad  5.  f.  non  eam  quam 
quadrati  numeri  ad  numerum  quadratum . Ergo 
cx  jcquo  erit  yt  6.  ad  )« tts  quadtatom  ex  A ad  qoa- 

? 


I ' ; 

Sibi  ?erb  yInHicant  conditionem  generfeam  Bl* 
noibtorum  « Quoniam  mattta  Nomehc.  ytpots 
litus  masorix  quadrati  fuo  quadrato  fuperu  qua- 
dratum minoris  Uteris  b quadraro  quodam  fibi 
longitudine  incommenfurabili  »?t  oftenditur  el- 
tara  propof.  14. 

Obtinent  quoque  requifitum  fpccificumi  Ete- 
nim c maius  nomen  acceptum  eft  ex  rifeRione 
cominenfurabile  Rattonaii  A.Com ergoc  fittb- 
menfiirabiiis  rationali  afr  potentiS  tanidmcom- 
menfurabilit  refpcfto  B »quam  fuperat  fuoqas* 
draco*  exceflu  uli  quadrato  b»  cuius  latus  fibi  eft 
longirudinc  ineommenfurabile.  fed  folbm  poten- 
til : Si  hjt  dur  linen  • . & c coniungancur»  effi- 
cient ex  propof.  id.  fiinomium,  firhoeexre- 
quificisprxallegatia  erit  quartum. 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXl-i 

Inucnire  f.x  Bmis  Nomtnihs  ijumtdm » 

A Dhtbeator  Idem  Schema,  fie  reiiertis  duo- 
bus numeris*  vt  ptius,  eadem  mironRm* 
Rlo  namcrlca , vt  In  antecedenti , Vel  14.  prop.h. 
Deinde  accepta  quadam  Rationsli  a rpfi  commeo- 
furabilit  inuenijtur  s { fiatque  deinde » ?t  numc- 
meros  quadratus  V . g.  9 »d  compofitum  ex  duo- 
bus quadratis  noo  quailncum  ij.  fic  ex  propof. 
1 1 . huius  quadracumex  B.qtioJ  ccit  minus  ad  qua- 
draturo alterum » cums  iatus  c » quod  erit  maios» 
?t  numerus  quadratus  eft  minor  compofitorum 
quadrato»  «7-  i » U:tr4  ia  yssoi  lincom  rsa- 
Binamitim  quintum . 
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Probatur  . Quoniam  t^tinent  condicionem 
geoericam  Bioomij:  quia  eadem  conftrufiiofaAa 
cA»  quxpropof.  14.  8c  ideo  1 fuperat  cc)uadrato 
quodam  £>euiut  latos  (ibi  maiori  > cA  longitudi- 
ne incommenfurabile : Linex  qoo^ue  s.  & c fune 
pocencii  tantum  comm5furabUes  { eo  qttbd  earum 
quaifrata  HnCiVt  numerus  ad  numerum,  hoc  cA,yc 
9.adij. 

Et  eandem  obtineat  conditionem  fpecificam ; 
na,8r  Minus  Nomen  a cA  ipA  Rationali  a cx  con< 
flrudione  commcniurabWe»  tdeoque  c com> 
pofitx  facient  Binomium»cx  itf.h.&  hoc  quintum 
«ric . 
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EXPENSIO  VI.  ' 

Pe  lineis  A^otom.s . 

C**  Ompofuimui  vfque  a lhne  lineas  irraciona* 
j Ics  addendo  muicem  duas  racinaaies  pocesi* 
tiS  taneu  comcnenfurabilrs.  nunc  rer6  aufcrriMlo 
vnam  ab^alid  generabutnrttritiooalca  codesa 
Jine,acinpr*«cd.  txpcofiuue. 

THEOR.  I.  PROpOS.  XXUK 


PROBL.  Vr.  PROPOS.  XXfl.  r 
Inuentre  fextam  ex  Binis  Nomimhus , 

REperiendi  rnnt'duo‘nunreri  non  quadrari  ex 
propof.id.  Kb.p.  V.g*.  11.  ie  i}.  qui  com« 
poGti  faciant  numerum  rton  quadratum  24.  Id- 
circoque , nec  eum  eo»  <ju6d  componunt»  nec  io- 
ulcem  dicam  proportionem»  quam  quadratos  no* 
merus  ad  quadratum  numerutri'.  ’ 

Aflumaiurque  quilibet  numeras  »qni  ad  neo- 
trem  iprorum  proportionem  habear  > quam  qua- 
tfrscus  numerus»  ad  quadratum  numerum»  ve  eA 
quilibet  quadratus  V.g.4.  SOmatur  deinde  Ra- 
tibnalis  a»  te  vt4.  ad  24  fic  fiat  quadratum  tx  A 
«dquadratuffl  ex  alia  aliqos  V.  g.  t ex  propoC  11» 
huius : eruntque  i,  fr  a nnr^  porentti  commf- 
furabiies . Deinde  iiat»vt  »4  adi|.  ita  quadratum 
cx  ■ ad  quadratum  ex  alia  c : eruntq;  latera  lon- 
gitudine incommeofurabilia  B»4tc;  quia  eorum 
quadrata  fe  babe4Qt»vc.  numftus  kd  uurocrum . 

s 0 1£ 
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luquoque  fe  habent  incomrocnrurabiliter  cum 
Rstionali  k : & quidem  i»  vt  diximus : Linea  ve  • 
rbcet  bac  ratione . Nam  vc  4*  ad  24.  Ile  A»qua- 
dratom  Rationalis  ad  quadraturo  b«&  vt  24.  ad  i|. 
tu  quadraturo  n ad  quadratum  c • Ergo  ex  xquo» 
vt  4.  ad  I ).  iu  quadratum  a ad  quadraram  c » oi* 
mirum»  vc  numerus  ad  numerum » Sr  ideo  linea 
Rationalis  a»  8r  c erunt  tnulccm  incommenfura- 
biles»  8r  hxc  eA  conditio  fpecifica  harum  linea- 
rum s»Sr  c ad  Binomium  requifita  . Obtinent 
quoque  conditionrm  geoericam  . Nam  quadra- 
tum ex  n quadratum  ex  c fuperat  quadrato  quo> 
,dam  s>quodeA»vt  il.ad24.  taoquam  numerus 
ad  numerum  > idcoque  fibi  maiori  1 longitudine 
iocommeofurabile . Quare  fi  B»  & c componan- 
tur ex  propof.  15.  faciens  Binomium»  quodez 
pccdidis  condicionibus  erit  lextum . 


-*-‘4 


Si  i rjtiondf/  rjtionAhs  auferstuf  poeen- 
eia  tantum  commcnfuralnfis  extJlcHS  i0- 
tt  i nltqua  trrat/onJis  critj  vocaSBram- 
tem  Afofome» 


D Et  rabatur  a Rationali  ac  Rationalis  >c»<faf 
ipfi  AC  COCI  poccoudtaasdm  fie  coauBcnf«> 
sabilis  . 0\coulirujmik%.§e$rimt-maUmfe/f%ffw 

isiSWACi^BC.  ^ 

Probator  ferd  eodem  *gu- 
tnento»qBopro!>of.  S5«  Rcftjm. 
gol  lam  A t fub  AC»fir<BC  eotcanaB» 
cdfflAc»  &CB  ponaator  Wagte». 
di  Betftcotnmeufuf  abdes  e« 

A -erit  iocommcafisr^fle  quadrato 
* ulgro»  ex  BC  eoolUtuto  | cceotai 
cum  fiat  ciulilnB  iltrnadiiitMiMC 
louieem»vtbares. 

- Progreir.B.  Addatur  redangolaciBfdem  AI  fir- 
inaigro  duplum»  &fintduo  re^aogulu  frwini- 
gra  Ai»& BH  xqua]ia»A*idco  iantetm  fibi  ceoi- 
menfurabilia  pro  voa  parte . Pro  alia  verb  adda- 
tur nuadrat^  nidro  ex  BC  aliud  quadransM  ab  cx 
toed  AG.quod  e? veiqueeA  coomKnfurabilc»  cnm 
lindZ  ipfr  ponintur  commenrarabilcs  porcotii. 
Fa^taque  hac  ad^tlbue  cx  ptopoCS.boius  maoc- 
bunt  duo  re^inguta  fetniuigra  fumpta»  vc  voa 
quantitas»  & duoquadrata  t>t^^lracx  CB»dr  ac 
cx  tota  paritem  vaeut  quid  lumptaioiiiceas  in- 
eo ipm  CAfurabilia , vteraoi  frius.. 

progtcir. Addarar.rurrus  redangoUt  qnt- 
diMtlim  nigrum  cx  Af  1 Eificicmulqucmagaitad»* 
nem  ex  toti  ac»  8ext  quadrato  nigro  BC»  cx  9.I 
quare  magmtoiio  tota  cx  te^augulis  femioigris 
ouubus»  ie  quadfato  nig/^o  ba  ccit  tunc  commctt* 
lurabiliii  vtppte  Uli  fqttal.s, quantitati  ei  dnobos 
quadi  atis  nempe  cxtota  ac  » 8e  paste  bccooA ita- 
ci|»^  ideo  cum  illa  cx  ptogr.l.  ficrcdaogntis  io- 
comacafurabiiis  etiaip  hzc  incommcolurabilis 
parti  curopoaeod»  nempe  tcdingulls  tjfiicni  duo- 
bus femiaigris  erit « Cum  itaque  tota  magnitnio 
cx./cdangulis  compofita » fit  quadrato  ab  nigro 
fic  incommenfurabilis  vni  pani  compoaeoci : 
nempe  rc^aogulrs  duobus  fcmioigrU ; crk  etiaia 
incommcnlurabdis  alteri  ex  Corolt.  propof- lO- 
huius » fcilicct  quadrato  cxab.  £t  ideo  etiam 
quadratumex  tota  AC»5rquadratum  exparte  BC 
«qualia  rcdaiigulii»|^  quadrato  alteri  cx  ai»  erunc 
eidem  nigro  cx  ba  incommenrurabilia»&  infoper 
cura  quadrata  ac»  6e  ex  parte  Bccxbjrpoihrfi  fine 
inuicBm  coromenfurabiha»  qu6d  lines  ac»  Se  BC 
fine  potentia  comtnenfurobiJcs » Se  ideo  etiam  to  - 
ti  cx  propof.  9.  huius»  cric  etiam  voumquodque 
OOtum  oidero  quadrato « fx  ba  incommcofurabile 
«prop.8.b.  igi,„ 


DE  LINEIS  IRRATIONALIBVS.  lyj 

Igitorffi^mqaWnta  cxKf  frAcfint  lncom>  ^Ibatinfra.  Porrb  Mcdtc  induf>|ic«nipecicm 


MenTarabtliai  (joairacoes  At  ^ Llncj*  ipAr»  8e 
latera  erone  irrationalia  ex  propof.  hoios . 
Vnje  abtau  »c  ex  ac  relinqocc  relidoum  abIq- 
commcnAirabile»  8r  cod  ac*  8t  ablato  MC » & ideo 
dicetur  Apotome . 

Sex  fpecica  ApotMBaram , onx  exorioatnr  i 
lloeit  potentii  tanrdm  coamteauirabnibofin  Bl* 
•omlor^m  t reperiontur. 

Nam,  Tcl  maior  plilapotcft»  qoim  minor  liaea* 
nm  pocemii  tan^m  commcafurabUiom  • Bt  diF- 
ferentia  potcntialia  eft  ^dratum»  cuius  latos 
maiori  efl  commeofarabilc»  8c  hoc  genus  parlc 
tres  rpecics  Apotomum  > prout  comparantur 
cum  al;d  quadam  Rattofiali»  Nani  B maior  fic 
KatioQali  comoKnfurjbiliscll  prima  Apotome, 
it  mhwr  exoritur  fecunda  Apotome,  fi  neceoat 
nec  akera  oritur  tertia  Apotome  dumuxodomi* 
nor  barum  linearum  ad  Rationalem  comparata* 
rum  auferatur  d maiore»  ?c  Reliqua  Apotome 
fit* 

Secundum  genua  linearum  potenttd  taotilm 
coameoforabilium  explicatum  propof.14  ex  U- 
lttd«  quarum  ena  poteR  magis  t quim  alia  dif* 
ferentia  eft  quadratum  quoddam  * cuius  latus  cft 
aaloii  (ocommeofurabile,  8e  hoc  genua  parlt  tres 
Ipetics  Apotomum  eodem  ordine  . Njqi  i«l 
isuior  efl  commearurabilis  expoficar  Ratioexli»  8e 
oficinemui  quartam  rpeciem»  vel  minor, & confc* 
qnimur  quintam»  vel  nulla  Rationali  commeofu* 
raenr»  8r  festam  Apotome  bt^ebimus . 

PROBU  n.  PROROS.  XXiV. 

jSfcumum  ftx  fjttcies  rtprrimuHrl 

Epenoator  eodem  modo,  ac  B!nomU,rolaia- 
rV  qneinboc  differenti^  qnbd  repertis  lineis 
fimbnt  nempe  maiori,  flrminori  Nomieci  dein> 
de,vc  Binomlum  e£elauir»con{unguatBr  fimul. 
Hic  rcf6  minor  linea , qoc  dicitor  Congruens» 
iiabdacitur  i maiori , que  dteitar  Tota»  flr  quod 
rcftsc»  vocatur  Apotome, feu  Reliquum . Ita  pri. 
mum  Binomlum  parhurper  coniun&ionem  dua- 
rum linearum  ex  propof  j 7.qnamm  minor, fi  fub- 
ducatur  i maionemeieur  Apotome  prima,  & fi 
dos  liacir  repens  propof.  18.  coniundc  facinnc 
Binomium  fecundum  » fi  minor  earum  fubduea- 
tttf  A maiori  faciec  Apotomem  fecundam  . Sic 
dicas  dealijsr  Vodefingulas  propofidones  ooo 
replk^imusj  fed  propof.  tp.  dabit  Apotomem 
tfssaam»  propofao.  Apotomem  quartam  . prop» 
aa«  Apotomem  quintam  . Tandem  propoCai. 
Apotomem  fextam  docebit  inacoire  • 

EXPENSIO  VII. 

De  Intlioiuliius  Med^s. 

HIe  agimur  de  lineis  lrradooallbas»qusre- 
foitanc  per  relationem  ad  alias,  8;  propor- 
donem,  8r  in  dupitri  genere  fnnt . Vel  euim  ad 
lioeat»  qns  potentii  uotdm  fiint  innicem  com- 
aenfarabUea  referuntur  > 8e  vocantur  medis»  c6 
quOdfintmedinmproportiooaie  inter  duaspotf. 
oi  tantum  commenfurabiles  . Vel  non  tunc  me- 
dis inter  duas  iacommeofurabUes,  fed  lufcuQcor 
per  arquipoteociam  ad  fpatia  irracionalia  ,*  8r  hoc 
(ccnnalaai  cft  genus»  quo^  fiib  £s  bi^t  fpecies  dc 


fecernuntur,  Alis  enim  fune  (qusrum  dusfum* 
pc(  faciunt  re&angulum  fub  ipfis  conteoeum  Ra* 
Uooile, licet  fingularu  quadrata  fine  ir<’aciotulla 
QuadratoExpoiits  Kacionalii,quas  explicamus 
Sp.  8e  * alie  quarum  redangulum  cft  irratio- 
naic»quasdocmBa  Inuenire  propof.  jo. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXV. 

Refid  lined  potem  quadr4tum  trrMhnale^ 
irrattonitbs  efl . 

PqSt  rea.  ucn , fellim  cr  n 

bal,  Td  laaiui  fupponitut,  tt  hoc  (it  irr«- 
tionalc  fcilictc  eomparatoni. 
_ I Ip  eam  ^drato  aHcuiaa  (inex 
»• , fit  irtadoiiale . nulllqu, 
communi  mearui,  dimetiri 

□ — poiut.  Din,  fttd  n!am  tlrtt 
tt  St  IrrjtmtUt  amfntn 
timinetrt, 

'»■.  V PriAatar.  Namfidicitut 
ratfonalisciui quadratum  erit 
(atlonalei  « propof. 4.  huius.  quM  efl  couert 
Tbcfirn. 

THEOR.  II.  PROP.  XXVL 

Quod  fub  rutiouMus  jnlentid  Jilumeom- 
menfurMibus  reflis  tineis  conimelur 
Tiliangulum  irrotionMe  e^  j fy  itSu 
lined  ipfum  patens  i nempe  'potens  effi~ 
tere  juiutriuum  illi  n^uole , ntnuon*- 
lis , yocutm  nutem  Medtn . 

Sit  data mknialii  «,  cui  adfiat  dna;  allat  pe> 
centia  tantiim  commenfurabiies  9C»fr  co»,  ex 
quibus  rcftagulum  ni- 
grum componatur  • 
Dico  • f «od  hoc  reO/m» 
Siklsm  eff  irrafMde 
iOmparacm»  eum  tfuet» 
drare/iacAA.  lafuper» 
8e  aflero » qubd » fi  fiat 
quadraturo  h squale 
difto  reftangulo » lineo 
re9a  Ulut  huw  ifuadro^ 
11  eris  irrdtimdltt  rtfpefli*  Unco  A»  8e  qu6d  vocan* 
da  fit  Medidn 

Probatur  prima  psrs.  Nam  deferipto  quadra- 
to ex  altera  illarum»  8r  ex  dc*  quod  erit  racioaa- 
le , & quadrato  Unes  a coamenfurabilc;  cum  Ii- 
nc(  datf  BC»8r  co  fine  d potentif  commenfurabU 
ks;ideil  carum  quadrata  fint  commeofurabilia» 
critquelnfapcrciurdcm  altitudinis  ob  latus  Idem 
co »qoarecz  1« lib.d*  erunt  lO eadem  proporuo> 
ne  ita  latcra,vt  quadrata»  8r  eodem  modo  referen- 
tur latus  ci  lateri  ic,  vclsquali  dc»  vt  re^an- 
gulum  dgruni  ad  quadratum  album  j fed  hs  ilaef» 
lateraque  fune  incommenCurabilia.  Iddrcb  etiam 
Jncommenfunbilia  erunt  rcftangula  aibtm»  8c 
nigrum  <xpropoC5  huius  . Sed  quaJrMum  oa 
album  cft  commenfurabile  quadrato  ex  Rationali 
A conllrudo  i Ergo  redaagulum  nigrum  enc  ei- 
dem quadfiito  Rationalis  incoiniaeafurabUu  ex 
propof.7*  bnias . 

Bb  Bro- 


ag 
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Probitur  ftcnada  pari . Nam  cum  rcdangti^ 
lom  nigrum  fueric  oftenfam  irratioBalci  etiam 
quadrarum  u ( quod  ei  fupponitttr  »qsale»ent  ir* 
netonaJe  comparatu  quadrato  RationaMtAifr  ideo 
latBteiua  es  anteced.  propof.  erit  Irntionaie* 
Probatur  tandem  lacut  huius  quadrati  A fitrtv 
candum  Linea  Media  • Nam  es  propof.  19*  lib.tf. 
Illa  linea  media  proportin^ii  cft  Inter  aliaa  duas» 
cuius  quadratum  en  cqnale  redangulo  ab  lilia 
duabus  confiituto  • Quare  cum  quadratum  h fit 
atquale  reAangulo  nigro  lineis  iCt  6e  co  confti> 
tuto»  erit  latus  eius  media  pnlportiooalisi  Uter 
huius  rcdanguli  latera  »c » & c d . 

COROLLARIVM  1. 

Hinc  videre eft rpatloni medio  fpatlo  eom* 
acnfarabile  medium  efTe.idcft  Irrationale. 
Kam  poflquam  demonftratum  eft  fpatiaffl  os  ia. 
commenfurabile  cfte  fpatio  oa  j oftenfum  quoque 
eft  medium  effe»  cum  Ipluin  potens  (ic  asedia  ftU* 
Ucet  Uius  quadrati  u • 

COROLLARIVM  lU 

HTnc  quoque  eduees  omnia  Ipatla  fub  Irrade 
oalihus  duabus , feu  longitudine  • feu  po* 
centja  conteotacife  vai  earum  quadrato  incom» 
meofurabilU  • 9t  irratlonaiia,  quodi  Ka  fint 
quadratum  oi  ad  redangolum  do  > vt  ipfc  linee 
■ C ad  c fcd  ipfr  ponuntur  Irrationales . Qua* 

re  etiam  redangulum  nigrum  albo  quadrato  erit 
Irrationale* 

THEOR.  m.  PROP.  XXVIK 

iT»  tx  R*tum*U  fdt  TcHditguIxm  xqxtle 
qiudrdta  MtJlxi  alterxm  Ulm  erit  ti 
Rdiionali  fcimu  iMliim  commnf»’ 
tthile  . 

Sit  data  Media  a»  & Radppjjls  L.ftaflon« 
gitudinc  > fiue  tantum  pocentlii  es  qua  tsn* 
quim  es  too  latere»  vclpcr  propm. 4|.  lib.t. 

vel  reperiendo  estre* 
inim  ic  » Sr  A lineis 
propoiuooaUm  • 
N^m  refiauguhim  et 
9.ilb.  6.  er  estremit 
ci » & cs  eonftitucum 
erit  equile  quadtato 
foediar  a . Dteo » ^Mod 
hst  rsvr  a pr®p<efi«aa- 
lU  c s eft  garaesa.’// 
parrssij  rsaram  Rari»* 


«a/i  »C  t*wmewjfip'sh /»V  • 

* Probatur  Nam  quadratum  es  Medta  eft  equa* 

|(  rcdmgulo  fub  duabus  reRia  lineis  rotcot-d 
tsntsiin  commenfurabilibus  comprehenfo,  vt  es 
propof. ant. -Sit  ergoillod  oi  habens  lateri  cn» 
latosHf  pouoti^  taotdm  cimenfurabile . Modo 
fie arguo.  Kcaangula  st»  &ci  fnnt  zqaalia,v^ 
pote  vai  tertio  arqualiai  nimirum  quadrato  cs 
media  A . Ergo  habebunt  latera  ea  propof.  lO  1,6. 
reciproci  piepoitionaiia  . Quare  eandem  pro- 
portioni dicct  HI  ad  ca.quf  CB  ad  cn  t Sed  m»  8r 
cin  funt  potentti  tan.dm  commeniurabllcs : Ergo 
etiam  CH.  A cs  ex  5 . b.  Sed  hi  c6mcrtfuratur  ipfi 
ne  es  Ihefi.Ergoci  tf.h.inuitemiH.fif  cs:  fedes 
cdmeoAiratur  codC  modo  m»6e  CI  quoqj  £rgoA 
Inter  ft. 


X.  UBRVM  EVCLIDIS 
T H E O R.  VI.  P R O P.  XXVIII. 
}4tdU  €ommen(uiMts mtdt4  eft, 

Sit  ftiia  A mfiU  s remMea/air«h-7/r , Dica»  (^9 

Detur  itaque  Rarionalia»  refpeRu  coitts  ■ roc* 
dia  eft.  Ar  Hc  c . Aiiplicetorq:  eic»velquodidd 
eft, fiat  es  el^canquim  es  vno  latere  rcAangulum 
nignsmiD»  quodiiirqualequadratoinediarBes 
propof.  4p.  lilLr.  Et  es  prsc^.  BC  erit  Rationa* 
iis  potemil  taotdm  coaamenfurabilis . Deinde  es 
Rationali  c;  tanquam  ex  tuo  latere  es  eadem  pro* 
pof.9f|.  hb.  t.  fiat  redangulum  squale  quldrato 
datat  A . Cum  ergo  inedia  B,  A*  a reda  data  pona^ 
tur  commrnfttrabiles, carum  quadrata  erum  com* 
meofurabilia  es  prop^.4.  huius  iquimobremre* 
&angula  quoque  quadratis  «qualia  erant  com- 
fBenfurabiiia»  quibus  fuppofins . 

Probatur  . Redangula  ds,  8r  dt  ob  esodea 
Rationalem  oc»  qos  Ttriufqne  latus  conteslt » 
funt  eiufdem  altitodU 
nis  T Ergo  es  propof.s. 
lib.d.  (e  habcboiit  hral* 
ecm»  Tt  B.ifies  sc»  de  cn 
eum  ergo  RedangtaU 
album » Ar  nigram  fint 
'rbmcnrurabillBes 
potheli  { bafei  quoquo 
ernneinoiecm  comens 
furabiles  £C,Ar  cr  . Sed 


.il 


ic  Ritloonli  bfc  eft  iWrmmenfurabilis  longitu- 
dine) iedfolum  potcntlljTtdi&um  eft  es  pree* 
propol.  Ergo  etiam  talis  erit  eres  propof.fi.  b* 
Sunt  ergo  h*c  duo  rcdangula  nigrum,  & album 
conccota  rubliicoouneofurabUibus  longitutbae^ 
quia  BCeft  IncorrmenforsbiKa  Ipfi  c » fit  eidttt 
cjooquecT  oAenfaeRtntoniincnfuribUlt  .*  Qura 
8r  re^rllnm, que  quadrata  «qualia  ift;aredtig^ 
lif  efficere  polTonc,cxpropoCBf.  huius . Sedislli 
eft  A,  Quoniam  fecimus  redangulum  alburna  tt* 
lius  quadratocquale t Ergoeiii Media* 

COROLLARIVM 

Hinc  educitur  fpatfum  quoque  medio  fpatlo 
commcnfur-bilc  mediOBi  • Quia  rcftaoni- 
la  nigrum , de  album  ponuntur  commenfufabtUBi 
ft  tamen  ptobintur  media » dum  oftenditur  con- 
tineri fub  lineis  potentia  tsotuoi  commeofosabi- 
libus  . Vnde  es  propof  sj.  erit  fpatiom  irratio* 
nale,  de  linea  ipfom  potens  mediu  i.fir  confequen* 
ter  appellabitur  fpatiom  inedtum  ab  ipfa  lioea® 

qun  ipfum  poteft  accipiendo  denominatioocm . 

PROB  L.  I.  PROP.  XXIX. 

yjedids  tHMenire  petentts  tdniitm  commem^ 
furabiles  t jiu  raaondle  ^ontincdtu , 

SlncduBOotentiitantfini  commenfarabites  cr 
propofition.  is.  buios  A»  fi;  b»  Inter  qaaa 
media  proportionalis  funutur  c,  ex  propof.  id. 
Jib.d.  Se  es  propof.i).  }tb.d.reperiaturbaie  quar- 
ta proportionalis  d;  ita  quxid  lu  fit  Io  proportio 
ne AadB,Ttcado.  Dico madias p«- 
tentia  tMtime.vm**jtirak'dt4  • Sccundb » fi*fi 
fiit  txeit  uQehf^tUiMtiSMierls  ratloede. 

Probatur  ptltna  pars.  NamA»R  B potentil 
tantfim 


DE  LINEIS  IRR 

tanrOm faateoaiinearurabilcs  . Ergo»camean* 
proaortioacm  dicant  a ad  f>it  cado,  erant 
etiam  c»  8r  p inoiccm  coauneorurabilct  exjnt>p. 
j.buius  follem  poteatia. 

Probatnr  feennda  pars  t Nam  fundamentum 
wc^rtionit  a eft  «d  fuum  terminum  ■,etcoo> 
nruft.  vtfaodaneatum  c adtermmam  d:  Er^ 
perm«ftf  ado  referctor  fundamen* 
tum  A adfundamentumc»  nccr- 
T T minui  ■ ad  terminum  D. 

IT  I r Sed  a confinidione » cOm  c 
II  II  iit  media  proporcionahi»  ha  eft 
ii  . J i A ad  c « vc  c ad  1 . Ergo  edam 
C U <rit|»icfundamcQtuaa>terml« 
nu»  ha  • ad  terminum  o,^tt6d  &t 
eadem  proportioc  ad  1 1 qu*  a ad  c , flr  qo»  Aad 
c eadcroi  talis  (it  »«d  o ex  ofteofione  fupcrion  ce 
Sdeo  etiam  ierit  media  proportionalii  inter  c»dt 

pj  Uroptereaque  eius  quadratam  erit  squale  rc- 

dangulo  e*  c,  8f  D ex  19.  propof.lib.d*  Eft  a«em 
quadratom  cx  linea  1 eonl>rudum  Rationale 
cnm  1 fit  Rattonslis  potentid  tantam  commenfo» 
rabllis ; Ergo , 8e  rcdaogalu«»t«x  redn  c i fir  l> 
camjuaia  latcribas  compadumtric  Rauooalc . 

COROLLARIVM. 

SI  A»  dr  1 fint Hne«  talea  poiendd commeo- 
forabiles  f tia  qu6d  quadratum  maiorU  fu-* 
pcret  ^edratum  minoris  (patio  quodam»  quod  Io 
qaadratam  redadum  habeat  latns  commenfunfch 
le Ipfi  maiori)  n docemus  propof.  IJ  Etlam«- 
di«  adiomento  earum  reperta  Cmili  condittone 
gandabiot)  c iivdnr  poterit  plus  t quam 
Dor  quadrato  linea  reda  maiori  cooraenrdrabl- 
lia . Nam  Iu  eft  a ad  a,  n c ad  p ; poteft  veti  a 
pwotiam  a quadrato  reda  fibi  longitudine  cem- 

iwalanhilii.  Ergo  etiam  c plus»  quam  p eodem 

Sinere  quadrati  poterit)  »tcxptopo^-W-  buius 
epdrientur  autem  ^com  btc  conditione  ea 
ptop.li).  Unit/s.' 

IL  PROPOS.  XXX. 

dtS^wiwfn/rf  /na/ffiriJ  /anlMW  comnKf^* 
furahtles , fp4tium  irrAthnale 
contineant . 

Stnt  tres  Ratlomles  potenti*  untuti 

aunl^abiles  a#  ^ c*de  inter  Ai  k a.  1^4* 
p proportionalis  Innenlaturex  propM>i6. 
Dci^e  repetutur  ipfi  D quarta  proportiotialfl^ 
cx  propoftj.rcxti}  itaqu^t  ficut  $ refertur  ad 
c lioeam*  uii  quoque  proportione  d rtferatur  ad 
^Dcam  E . Dico  o,  a </7e  mrdiai 
pjuiuut  tMiiim  cmmenfiaAh^h*  • Secundo  Dicoj 
4fioi /p4/icm  krtflonale  roifiieaRl»  f«dd  «fpc//at*r 
mediiHN. 

probator  a funt  linea  ex  nypothcft  po- 
tencii  tanedm  cotnmenfurabiles . Ergo  rtdangu- 
lum  fadum  ex  ipfis  cx  propof.ad.  huius  erit  me* 
diluo»  Sedo  eft  inter  eafdcfD  a»  &r  a media  pro- 
poruooilis : Ergo  cxpVbpoClp.  1 b.tf.etusqo^ 
drauim  redaogulo  es  lineis' At  df  a f*Ao  erit 
^uale  t & ctUm  quadratum  cx  o erit  roediom>8r 
irrationale)  atomedia*.  Quippe qood tedangn* 
Ip^lrratioiuli  fit  aquale  . 

Sed  • refertur  ad  c t vt  d ad  X . lllaqoe  i»  « c 
fgoepouaiiitaiHApcommeiifiuabilcs)  Qu»; 


If 
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obrrm,  Ar  t Ipfi  o er*t  pntentii  taimm  commen- 
furibitis  ex  propof.  f h<itu«,  Prnfherei  Critqfio* 
que  I media  rx  proriof.  a8.  hutus  . Ergoo, 
media  funt  potentii  tinrum  commenfordiiler . 

Piobitur  qunque  a.  pars. 
Nempe  qu^d  , fi  ex 'e.  n lincti 
rrdsnguiu)  illud  fit  mediii  • 
Pundamemunr  1 refertur  ad 
terminum  c»  vt  funiiamentum 
D refertur  ad  tcimiaumE»  cx 
conft^udtone  . Vn’1c  perinir- 
sanda»  ita  erit  funddmecKam  a 
ad  fundamentom  Ot  vt  terminu^c  ad  urminum 
s . Sedo  eft  mediapropontonilismtcr  Ai&  a. 
Qu^aex  rd  \ vt  eft  a ad  d t fic  cnc  o ad  a in^pro- 
portione.  Sr  'inuertenHoci  pri^rtione  refpicicc  a 
ipfam  D ficut  D ipfum  a . Cum  itiqur  fif  a ad  o » 
Ttoad  A : Ergo  etiam  referetar  termtens  C td 
terminum I)  vt  o refettaradArquiaeft  ipforam 
o»  8r  A propoitio  eadem  t qua  fundamenti  aad 
fundamernam  o,  Srideo  eadem  » qna  termini  c 
ad  terminnmi. 

Cum  ergo  ifta  quatnor  linea  fim  ptopoctio* 
naleS)  o fit  ad  At  vteadn;  redan^lum  «x 
propoCiS.  I.d.  quod  continetur  fubcxtavmrx  p/e 
I erit  aquale  reftangulo  i medijs  comencoA»& 
c : fed  redanguium  hoc  ex  lineis  c»  Br  A eftfoe- 
dium  ex  propof  ad  Imiva . Ergo  etixm  r^angn* 
Ium  fadum  ex liocis-S)ft  oet  aquale. 

COROI.LAR1VM. 

Hinc  nafeitur,  quod  fi  maior  a plns  pofltt  qafi 
c quadraro  habente  latus  commefifurabile 
tofi  maiori  araaodctlam  fic  (e  habebit  d ad  E)  Ac 
Ino  quadrato  (uperabh  quadratum  ipftuf  a qua- 
drato talh  qood habibh.lacasilbi  commenfura* 
bile  Ratioque  eft  eadem « qua  praced.  Corott» 
qnia  ponitor»  fic  e(Te  vade»  ve  o ad  e in  propor- 
tione. Potrft  verb  vplns) quam  c quadrato  rcdsr 
linea  fibi  maiori  incommeofurabili:  e^o  etiam 
O pios  poterit  t quam  e eodem  gancrequadratl  • 
ex  if  .buiusiPorrd  reperientur  dua  E)8e  c cum  er 
doochtione  cx  propof.  14.  huius. 

EXPENSIO  VIIL 

Ve  iruuonnltius , cjtu  nofa^tur  i 
medijs,  ' 

MEdia  licet  r^pedu  Rationalis  irrationales 
fifit  ) indieeni  tamen  commenfurabiles 
fonC)  cx  propof.  s8.  huius  \ Idcirco  penes  diuer- 
fos  refpedtia  Ar  rtlatiottes  polTunc  diei»  Ac  ratio* 
oalcs ) Ar  irrationales  t irratioa|es  quidem  refpe- 
du  KationJis  expofita.  ac  rationales  iouiecm: 
De  Iftls  verb  duo  generi  afilgnaoimus : Primum 
propofag.  qua  rauonalc  rpattum  rootioepe : Se- 
cundum propof.  jo.  qua  medium  fpattum  ample. 
dantur  . Nunc ex  ifto  duplici  genere  mediarum; 
^^tuor  fpecies  orlnntur  irrationalium  linearum; 
doapereompofitionemtduc  per  fubtradfooemt 
vt  (apra  ex  ratlonallbos  potentia  tantum  Bino- 
miS)  Ar  Apocomes  nafeebantur.  Si  ergo  potentii 
comraenfurabilis  media  • ei  addatur  ; que  amba 
rationale  fpatium  contineant,  vocabitur  ex  Binis 
Medijs  prima , (eu  primum  Binomium  Medium  • 
Si  ve^  vba  (ubdncacnr  ab  ahi , vocabitur  media 
Bb  a Afo* 


i9f  TRACTATVS  XH.  IN  X.  LIBRVM  EVCLIDIS 


P A. 


Apotomepr&iu.  Si  ver^dot  mcdi«  ioalcem  po> 
teotiacomin«arar«btle$  medium  contineant  (pe* 
tium,  8c  rna  aiiiauir  alteri  vocabitur  ex  bioia  me- 
di js  fecundi  i feu  Binomium  Medium  fecunduai  t 
Si  verb  vna  fabdacaturibilia^dicitur  media  Apo< 
tomefecujidi» 

THOK.  I.  PROPOS.  XXXI. 

Si  Jiu  mtdite  potmU  tantum  commtnfu- 

raiiUs  componantur , tfutc  rattonoli  con- 
tineant, tota  irrationalis  erit, quavoca- 

W ex  Binis  Medqs  Prima. 

COmponiotur  dux  Medix  TA,tira  rgpexiw 
iaueotx  propof.ap.qoc  rationale  rcfian« 
guJum  contineant . Dmtfitam  irratl»nslem  ejftf 
Prckbatttr . Nam  refiaagulum  album  av  ex  mc- 
(iija  h9tBt  iti  refertae  ad  quadracum  nignuu 
ex  BP  ex  1 . 1,6.  cum  fit  ciufdem 
aicttudiDle«*tbareei  Sedbafea 
fanc  iocommearueabiloa : Ergo 
etiam  Redaogulom  u album 
eft  incommen^rabUe  quadrato 
nigro  PH« 

Addaeur  redangulo  aliud  c- 
quale  ro>  8c  Ideo  fibi  eom- 
menrarabiii  : Quadrato  verb  pb  nigro  ex  p>> 
quadratumnigrumOP  ex  a?  » quod  vtlqoe  ei  erit 
coramrnfurabUe;  cdm  mediarlnulcem  ponantur 
goccotii  commeofurabilea'.  Illa  duo  re^ngnla 
alba  AP  PDadbttC eruat  inroomifalurafili^ 
quadritif  nigrla*  ei  proftoCS*  kulna.  « 

Ver^m  fi  omnia  bBcaggfcgcfltor  fimuii  dao  re* 
Aangula  albo » com  duobui  quadrati»  pigri»»  cs 
propof.  IO.  hoc  atgpegataacz  magniuioioibu» 
irrationalibus  vtn^e  pasti  aggitgau  Irratioualu 
•rit|  9t  figaaatcr  duobiu  rcfi^uguli»  albi» » quo 
BUgnituMcA  vna  par»  aggregata . 

Tota  autem  hoe  magnitudo  irr»tloiiaJif«ne«o 
pe  duo  redangula  alba»  fr  duo  quadrau  aigra  «- 
quantexpropoCd.l.a.  quadutum  ApextoUA»! 
Ergo  boc  quadratum  ad  ex  tota  ab  erit  irratiooa* 
le  refpcAu  rcdaogulorum  alborum»  quar  funt  ra* 
tlooalia»  8e  ideo  etiam  refpedB  quadrati  Rationa* 
fi» . Quaderd  ctlamipfa  tota  ab»  latus  ipfius»  erit 
Incommcofurabilis  lineo  Rationali. 

Vocatur  autem  BmomiMm  nudiumi  quodcom<> 
ponatur  ex  duabu»  medi)»,  8e  primum  ad  difierea* 
fiam  fecundi  • 

THEOR.  II.  PROPOS.,  XXXir. 

Si  i media  media  aufirrainr  potetsid  tan- 
tum ei  commertfurahtUs , qna  rationale 
contineant , Reliqua  irrationalis  erit  s 
vocatur  autem  Media  Afotome  prima . 

ACcjpiantur  duo  medio  potemii  tamdnv 
commenfurabilcs » qug  fpatiura  tattonaU 
contineant inuento  propof.)».  huiu%CBt&AC» 
Eminor  icfubducatur  a maiori  ac.  i^’c«  rtfi* 
dumm  AA  q9r  Untam  inutionuUm . 

Probat^^ . RedanguliUBAl  fub  maiori  Aty& 
minori  ^c  eft  rationale : Quare  etiam  dupHca- 
tom  erit  rationale  > ve  funt  At.  Ar  Mt  • Quurata 
rerb  aigra  cz  medi)»  ah,  9c  >i  iriauoaalia  lefpe* 


du  Kauoaalia  quadrati*  Hcet  innicem  ratlonaUm 
8t  ideo  etiam  icractoaalta  refpedn  redangutoetna 
Audr  BBiVtpoceiJliqiiadratoRitioaaiif  commem* 
furabilium  ex  Tbcfi . 

Si  rero  totum  ex  duobus  qtMdratU  AB»  tt 
fiamatnr  frit  vtkjue  finguit»  que* 
draus  cofnmcnfursbiiet  cum  par- 
tes ip£e  nempe  quadrata  fiat  in* 
u:cem  commenfurabiKa » & ideb 
refpede  redangulorum  ai,  8e  nt 
ertt  cotum  irrauonale  ex  propof. 
8.  buiua. 

Vetdm»  fi  KdaoguJis  duobus  addatur  quadra, 
tumex  AB»  ex  9.  fecusdi  fit  magnitudo  oquaH» 
■ugoiuidiei  duoram  quadratorum  Bt»8r  aB{ 
idcoque  fieut  duo  quadrata  ab  • fr  »1  funt  redao- 
gdliaofteaCi  incw!Mf)€rarabiltf«fic  crtthoc  »ggre« 
gatum  ex  redangulia,drquadratOBA  ipfi»  Au»ft 
Bi  nigris  quadrmiroquale  » redangulia  etfd» 
Alt  Ae  BB  feorfim  fiipriae  rit  irratione . 

Cdm  itaque  cora  magnitudo  cx  redaogoHe,  8c 
quadrato  ex  ab  fit-iBcommeofarabilisruo  parti» 
B^tn^redangaUaroorfim  : £m  edam  incom* 
memurabiiisrdiqua)  parta  nempe  qnadraao  nigro 
cx  AB  ex  parte  a.  ptopof.  10.  Quare  Quadratum 
cx  AB  erit  ineommcurBrabile  l^dangull»  ipfit; 
fcd  redangula  ponuntur  rationalia  re  Ipedn  Qu> 
draci  lineo  Aacionalis:  Quaderdetiam  quadraCma 
cxABcric  irrattoMlccx  propnCS. reljMduq«a^ 
draii  lineo  Ratin^ieiEt  idckeo  etiam  lp&  ab^ 
Rationali » irratioBdls»  exit . 


.THEOR.  m.  PROPOS.  X^CT. 

Si  dudC  mcli4  'umim  commnff^ 
fdbdei  coim^onantUA  • t medimm 
emtinednt^  tou  m/  j' 

tur  4Htm  cx  Sinisldej^s  Scam^  . ^ , 

COmponanrur  <Jd»  medio  potcntfi-  tantfia 
inulcem  comnienrurabilcs  ab»  Aree  «quo 
n^nm  fpatlum  contineant DU»$*tm  AOtrrid^ 

iMad/cM  {£ea 

Prara/Tumptum.  Vt  propof.  oftendatur  prffup» 
ponendum  eft»  Duo  redangula 
' alba  iouicem  arqualla  cfie  m^a; 
qalxaKcfum'  ex  Ipfis  fob  AByft 
Bd*exThcfi  eft  mediuar»'ft  IJra' 
cius  duplum » eique  commenftf* 
rabiit»  mediam  eft  ex  Condi, 
propof.  jo.  t ' . 

Sic  quoque  qubd  quadrata  nigra  funt  media»; 
quia  linea;  AB  & Bo eorum  latera  comexentet^eo 
Tbcfi  fiint  medio  refpedu  ratiottalis»  licet  Inui— 
cem  comparato  commenCurablle»  fine  potentid  f 
Islcoquc  cocum  quadrata  iotilcem  fibi  erunt  com*' 
tnedtuiabilla  > Ar.  blnc  compofttum  ex  ipfis  eo 
propof.  I o.  erit  medium,  Ar  Irrationale,  Ccuc  ipfa 
(corftm irrationalia  funi. 

Ocinde  RaxiooaU  80  cx^fieo  xpuncaadotft  ell 
eedangulum  am  ».  fil  )cet  ex  cd  V unquam  ci  roo 
latere»  cfficicnduib  eft  a h ex  propol.f}.  primi  g 
q^d  redagulum  fit  (quale du^us  medlji  rcdan.- 
gulis  albis » Ar  eidem  aliud  redangulum  Po  appff* 
caodum  eft»  quod  fit  arquale  duobus  quadratu  ni> 
g^s  itam  tpcdijs . ' 

Primo  itaque  eft  oftendeddam  fpatium  totum 
9H 


DE  LINEIS  IRRATIONALIBVS 

»K  efe  IrntloMle  rrfp.au  ^uidr.ti  IIum  R«io.  ,qu.Ir  quadratu  a>  edam  quadratum  il/ud  erit 
aaJiilttlioc  dcraooArabttur  ez  ei,  qtibd  couti.  Irtatioode,  k linea  ac  Itratlondi,  erit  t*rpeau 

ruioa&lis  os»qaod  cr«t  ofteadendum . 

COROLLARIVM 

Hloceft,  quod  medium  Tpatlam  noi)  fuperet 
medium  Tpstium fpetio  raikitialt  j fedirra* 
tionilt  fpatio  . Siqurdem  quadntum  a(  eft  Irra» 
tiooaJe,  8c  medium, cui  aquator  redaofuJmn  na 
& ideo  irrationale  cft.  Reftaopilum  quoq... 
grumPD  eft  irratloii3lc«af  meaiom,  quodlt^er» 
wr  d rcdanguIopH  fpacio  sh,  qu6d  oDenfumeft 
irrationale^fiquidem  Ci  fpatlomBM  eflet  RatJo* 
Dale.c«amreaaiigttlaAi>dc  ie  aqualia  dTeocra. 
tiooaiu. 


neatur  fub  cihlir  DH.que  oflendctur  potentil  tan* 
c&m  comnenfurabilea,  que  compoftrr  facient  es 
prepof.  itf.h.  lineam  irrationalem  ch  : linea  re-« 
r&ostvel  nqnaliajCP  Ratlonaliaeft  . Ideoque  fpa- 
tiom  PHcrtc  irrationale » vtoftendeturt  Quibut 
omnibus  fuppoftMa,  cum  rpatium  ph  irrationale» 
fic  cqnale  quadraua  nlgria»&  albla  rcdlangulii» 
ct  eSi^tone  » qu«  e«  propofaif*  lib*s,  faciunr 
quadratum  ex  tote  ao»  erit  quadratum  ae  ex  tota 
AO  irrationale.*  Q^mobremetlAm  Utua»&tou 
AP  erit  irradoiMle . 

• Rcimoitaque  progrelTa  ofWndcodum.eflduaa 
co»8r  Du  elTe  rattonalei  pouotU  tanciim  conuneo' 
(orabilcfl»  Aroftendetur  primo  efie  iocanimealfi> 
rabiles  longitudine  • Kani  in  figura  primo  p»o- 
polita  redangulum  Ai  ex  ab»  Ar  bo  jlbaqt  qu^re- 


to  nigro  exso  ineommenforabile  eft ; qobdex  i. 
lib.tf.  redangulum  fitad  quadratum  eiurdem  alti* 
tndinis,  vt  blAa  A»ad,ba»meO|1deoquecumba- 


fet  fint  incommenAirabilea»  telam  tedangulum 
AI  album  ex  A B»  Ar  BO  eri  t nigro  quadrato  ex  BO 
incommcnTurablleo  Ideoque  etiam  dqo  redan* 
nla  duobus  qeadratis  erum  IncomnienftrTa** 
Bi]ia»qula  itftangulamredaogglo  arqutlie  Qba* 
dratumq;  qoadraio  e<»nmenfaracur  ad  prpITui^. 
Ideoque  Ipatium  quoque  nigrum  pd  i^uStAqoa* 
* dratia  erit  Incommenfurablle  fpatio  albo  ehx* 
I quale  redtangulis  • Ipix  ergo  linex  erunt  incora* 
menfurabiles  > cum  fit  reAangulum  mgruln  ad 
rcAangttlnnf^lbn*i»  Tt  bafia  id  bafim  ed  I*  1.^ 
Probatur  deinde  B.  Progr.  Qiipd  etiam  fint  pi^ 
wntla  tnAnoetirurabilet  * Ntm  fpatbim  nlgriim 
BD  eft  medium  » vtpoce  «qUale  quadrata  i^grtf 
I mediae  ex7>mairompt.  1^  ds  Ranondit*  Ergo 
ulcerum  tatus  eo  erit  Radonate  laleem  pocerKii» 
cz  propoT.  ty.  £t  ex  eadem  cum  rpatium  dbom 
tafic  medjtimrvtpore  medl/e  redtogulis  albie  Ata 
9e  tm  cqade,lac«»  elai  alterum  ho  erit  poteneifi 
conimenr«raMIe;qu)a  BoRmioiuliE  eft^tcaqne  Ifii 
OCX  cas  d^oa  fnot  IticommenfnraUlfa  longM 
diae  quMem  > vt  fnpra  oftenfimi  eft : Verdin»ee 
modo'  oftendima»»  cofmnenfiirabiles  poceotifi  > 
compofie;  facient  lineam  ch  irrationali  ei  pn^ 
pof.id.  huluie  ideoque  rpatium  ph  conclafiim  fub 
radonfi  oBy^nel  ct|  girliibArcAtioftatt  ch  erit  irra- 
ciooale : <^od  comequeoa  modo  dcmoaftrao> 
du<n  eft . .■ 

Progrt/T.^.  SI  iMtium  ch  eflet  rationale  fpi» 
tiu^,  laCuB  qubqoeN^fi  elTVc  riclonale»Ar  fic  ratlo^ 
nale»  arlrr«hmale;  qttod  rtpugtut . Irrationale 
qoi  lcovvt^ptobacam  cft.prog;’elLB*  Rationale 
xerb»  vc  ofteoJetur  ex  feotemll  aduerfir1orQ,fi 
fp»ttumexefMfl>fa«crartonale..  Namfaftoqua* 
drato  PA  cx  Rationali  cp  > iu  ertt  quadratum  pr 
ad  redanguliuB  up » Tt  rc  ad  CH  .*  ied  redlangu* 
luta  HP  comparaturo  quadrato  pa.  ex  aduerfarijt 
«ftradonalea  Ecgndatua  BCt  t«1  zqude  OBref» 
paAb  latetis  cn  ob  eanclrmaltltamnem  CPerk 
raxaonale»  enatet  qnbd  oftcaroin  eft  progreffi  ak 
comic^aehoc  ffatiam  ph  fit  Iteatkmak  » &6l 


THEOR.  rv.  PRDP.  XXXIV. 

Si  i med^a  medta  aufirdlur  ffotentia 
tum  commenfiiraLtlss  fxtfltns  toti, 
cum  tota  0i(dtum  Contineat  retieiua  trra^ 
tionali serit,  vocaiufveth  rmdta  Apoto* 
me  fetunda , 


D Errabatur  a iiedu  ac  media  ac,  cl  ac  tan- 
tum potentia  cpmaealurabilli  j qoaeuat 
tota  ac  medium  reSaugylum  rontlfManc«,  I]|7«b 
BA  irratwtaltm  tfU  ebeai 
tio  BC»  (STACJMdM/aae. 

Probatur  • iqam,  asm  ac,  & *c  poteo* 
tia  tantum  fine  commeofiifa» 
^ --  - - ■ b)ba«.  efbcienc  fua  quadrata  c6» 
t^cnluc^P^  I Qaaraetbfficd* 
' PpOm  *x  9*  bulus  • BBagoinain 
. cxqonapofitraiMrefuiunmril^ 
qoe.  icorfim  cofomeofiirabUia 
'edtd  Qvtnobrtm*  cfim  fca qa»> 
deau  9 h^poebefi  media  finc.tota  magnitudo  eis 
commearurabHU  medlaerUex  propof.o».httlusb 
ProgreiT.  a«  Rarfus»qula  reiftangulum  fab  a^ 
Ae  BC  iw^um»  & iuatjona|e  eft  eRTbtfi  )ii  acc). 
piantur  dno  cx  ipItsAt»  Totaqtsoqtie  ma> 
gnitudo  media  erit  ob  eandem  rationem»  qnbd 
dupla.fitfingulis  partibus » Ar  duplum  fuar parti 
ifiim&commenrurablle  fit . 

ProgrdT.).Scleii<^Terdeftex8.llb.t.  Duo 
quadraca»totum  ex  AC»  Ar  pigrum  ex  ci  prxdiRa 
cflearqualla  duobus  refiVitguirs  ai»  A*bh  addito 
eii  qtMdraiocx  ba:  Spatiumitaquemedium  ex  r. 
progr*  oempe  duo  qu^rata  fuperaot  rpatium  mo* 
dium  ex  a.nrogc.  nempe  duo  re^mpila»  quadra* 
toex^^  led  ex  pcxc»CoroU,  aiemum  non  fu» 
pertftn^iamj  nifi  fpatio  medio  t fi/go  iUndfpa- 
tlum  reliquum  quadratum  cR ab  erkokcdium,Ar 
irf  ationale  | Ar  linea  ab  j qu«  cius  latus  coutexit* 
erit  irrationalis,  qux  vocanda  eft  media  Apoto- 
mis  fecunda . 


theor; 


J 
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THEOR.  V.  PROPOS.  XXXV. 

A me^iA  infinitu  trfdtiondhsfiintyO*  nul- 
li Mtcctdtntmm  eR  eadm . 

Sit  medii OA  . exe*fieri'rrstionelcfiHfi- 

nitai,  f Mtlli  tx  f imoftBU  rx^tmfint . • 
Eifofita  eaim  Rationali  ac  . Contineatur  lub 
rationali  ac,  8e  medH  ad  fpatiumoc:  hoc  erit 
Irrationale . PolCc  illud  reda  de,  ided  iit  datua 
quadraii  ilii  fp«tio«i^aHt ) hoc  erit  rurfm  irra- 
tionale quadratumiSr  db  ent  media  inter  da  fir  ac 
ex  prop.  19  Mb.6.  Addaturoi  iph  Rtcionali  ,eel 
atquali  di,  Be  fiat  fpatlumEt » hoc  iterum  erit irrai- 
cionale  cum  contineatur  fub  inedia  bd.&  rationali 
DI.  Poflit  illud  ir,  que  rurfdscrit  media  propor- 
tionalia intereo  fr  rationalem  D it  dc  fic  Iniofi* 
oitUJD  • 

C ^ 

ETTre ' 

Quod  vero  kd  non  fit  eadd,ac  ad  patettquia  Bt 
cft  rcdangulum,  linea  verb  bd  efl  latua  cuadrad 
ci  reAaogulo  «qualis,  fic  ip  eft  latus  quadrati  re- 
Aangulo  irfqaalistvndcEi  non  potefl  «quart  ip- 
fi  EDt  fed  nec  ipfi  da;  cum  femper  proportio , vel 
creTcat,  vel  diminoatur.  Eft  enim  r^angulum 
no  minustquam  da  ob  latus  minus  ed  altero  ot 
femper  cod^  perfiftencet  & fic  de  alijy  In  tofibi- 

tnili . 

Qubd  verb  redangulum  fub  radonalit  & Irra- 
fiooali  contentam  fit  hratloDale  patet.  NamK- 
Aangolum  ex  media  ADt  friic  Rackoali  eilad 
quadratum  ipfioa  Rationalif  ACob  ^andcM^- 
tudincoii  ^am  ipfa Rationalh  pn^t;yrb«ris 
AD  ad  latua  ACI  fed  eX  Thtfi  faot  Irratiooalest 
ergo  etiam  ipfum  fpMiutn  ent  irrrnionaie  qaadsa* 
to  Ratioaahstdr  fic  dicas  de  omnibus  aii|a* 

EXPENSIO  IX. 

Dtlintis  in  ptuts  commnfnrM(SyfeM  in- 
conminfurMes,  (fcmnmomtuo.  • 
naits  fectndis . 

Vlfis  inuentionibus  linearum  potentid  inco- 
menfurabilium ) modo  docere  oportet  quo- 
modo in  qualibet  exhibiti  linea  partes  commen- 
farabilest  feu  incommcolurabiles  r^riator  pro 
qua  indagine  neccfiaria  eft  propof.jo.dr  | t.Iib.d. 
laqua  docemus  applicare  redangulum  «quale 
dato  rHUIineo  alicui  lineu,  qu6d  ad  imoleaibni- 
totam  eius  longleudiui?  figurd  quadrati  ucfictat-v 
Verikm  quia  propofitio,  vepote  vntuecfalis  cft  di* 
ficUior,  nos  ver6  folum  indigemus  applicatione 
ad  lineam  datam  redanguli  umum  «qualisqua- 
drato  i inde  ponemus  Lemma  facilius  ad  infiitu- 
tam  deferaiena  . 


LEMMA  I.  PROP.  XXXVI. 

p4/«  ftHjt  mMU  rtclMgulum  affltcuu 
^ijuale  QHxrU  purtt  quadrati  d minore 
dcfcrtpti : (td  ultter , vt  per  totam  non 
fe  extendat  i (ed  (patium  teUn^nat^  cm 
tjuadraium  applicuri  pojjit. 

Sit  lioca  maior  AD,  minor  cs,  qu«  ^ulfa  bifi* 
ria  in  s 1 quadratum  tx  medieute  ct  defcrlp. 
tum,  vtCP  erit  quarupars  quadrati  i totade- 
feripei  c«,  ex  piopofid.  fecundi  CorolL  Huic  er- 
go quart«  parti  ce  fic  applicandum  ad  lineaoi  ao 
maioremequale  parallelogrammum  • 

Secetur  ad  bitariam  in  H,  dr  dedu^a  perpenA- 
culari  ad  Aoqo«  fit  Kv  • punAoH  Verruncetur 
cqualii  ipfi  ci , 8r  centro  H mtvruallo  np  medie* 
catedudo  fem*circufo  akvo  ab  1 ducatur  ix  per- 
pendicularis ipfiut»&eurunAo,rjt  >recac  femi* 
circulum  in  X.  deducatur  aiuperp  ' dirularit  ad 
AD,  que  freei  eam  tu  ai  1 fegmcAtoque  am  «qua- 
lis fitt  reliqua  MJL  * de  laodcm  perfiaatur  rcAan- 
galomio. 


Dica  hoc  paralielogrammum  L o applicatum  < 
tt&z  Aoefie  «quale  quadrato  CV  , de  dr ficcre  fi- 
gura quadrata  a i vfqM  adoccupandam  totam  li«  ; 
nearoAO. 

Probatur  ex  propof.  16  A A mx  cft  media  pro, 
portionalia  inter  mo,  de  ma.  ^rgo  cius  quadra* 
cum  ex  propof.  19.  eiufdemcA  «quale  varallelo* 
crammo  J.0  ex  lioeti  MD,dr  MLcoofedo  : fed 
huius  KM  quadratum  eft  «quale  quadrato  ov,  qu^ 
fit  isx  latus  «quale  ipfiusiascriCB  tx  tftcftiooe. 

Ergo  redaugulun  dl  eft  «quale quadratp  cr : pa- 
tet verb  defierre  figura  quadiau  ad  ■ occu- 
podaraliacamAO{quiaUtusLMidl«quale  fcg- 
snentOVA..  ;i : . . . 

’ ■ . i<  r 

THEOR.  I.  PROBOS,  xxxyn.  ■ 

Si  refla  fecetttr  in  partes  inaqualts , «A  ) 
eadem  detrahdiuir  pari/tqufdjs  piru  «M-  , 

nori:  fulU  panes  fnete  tommenfteraki- 
lestreltijusim  ent  eommenfmahsle  totn  fm 
mtnus,  reliquum  ertt  toti  tntommenfu-  . 
tabile, 

Sic  reSa  ad  , cui  detrahatur  mioerpars  ab,  & 
rurius  huic  «qualis  pars  CD.  Dico  rtltquuso., 
mc  commenfurabile  cite  ipfi  prtmicla«'AO;  fi  E»>r 
meapartes  priniofaft«A»»*tD  ab  initiofue* 
recomaeofisrabilcs.  , . 

Pro-  ■ 


DE  LFNEtS  IP.RATrONALIBVS. 


Pfobttur  l Qooaism  parte*  a%,  8e  bd  ponun* 
isrpriino  vommeadirabiles  fuo  tou  ao:  Eciam 
totAlmea  ADvtrique  Ipfaia 
c5mcnfurjb>Iis  entcxpro» 
JJ  C 6 P®^*P»  Componantur  A*,8f 

(Tijaalis  CD : erictpie  comoo» 
Eu  comoiearucabiii*  fuc 
parti  dicni4larAB>8r  iilfo  tou  ad  etiam  hute  toti 
ablato  At»  Ar  c D commenrurabili*  cric.  Qoare 
lotu  AD»  etiam  reliquo  commcafurabilis  em  es 
Corolt.  prop.p* 

Probatur  fecundus  cefu*  eodem  genere 
pteati . Nam » fi  par*  At  eft  iacommearurabilis 
parti  »D»  critque  compofita  ex  tota  ad  ex  propof. 
lOtiocommeBrurabiUs  fioguiit  fui*  partibus  At» 
Irio. -Addatur parti  At  parsxqtaliscD»  n ideo 
ei  comnicorurabilis,8r  huic  coti  adhuc  erlc  incom- 
meoCurabiJis  touADCx  propof.8.  ArideoexCo* 
rolL  propof.  IO.  erit  quoque  iacommeofurabilis 
rcfidttotc. 

COROLLARIVM 

D Educitur.  Conterfam  boiuspropofitionis 
quoad  vtraque  partes  eiTe  quoque  veranu 
tempe»  qubd  fi  BC  ponatur  comtoeniqrabilis  ipfi 
toti  DA>eciam  ia»  vcl€0»fet  rtrafqueiimel  com- 
mjforabiies»  ipfi  da  fueurasjquooii  fi  tales  no  af* 
feocydeberet  diei»  qu6d  cflent  incommeqfurjbile* 
tSj  fcu  CDipfi  da:  quare  frqueretuc quoque  iuxta 
pneed.  tcefle  lacommenfurabilem  ipfi  ab  contra 
Tbefim  . Similiter  fi  ct  incommeofueabHls  po> 
sator  ipfi  DA  t £rit  etiam BA»  xelCB*  vel  viraqoe 
fimul  iifeommeofuisbilea  ipfi  ad  ob  eandem  ra* 
tiotem  { quia  fi  ciTent  cootmeafiiiabilcs  fe« 
qocretar  Motra  Tbefim  lusta  aoteced.  ofienim» 
MD»  tc  Aoo  efie  tocommenlivabilem  • 

THEOE.  il  PROPOS.  XXXVIU. 

Sifmit  Imed  tpuiim  mtior  9 cui  fuerit 
^f/flfcatum  refisngulum  ^tfUdle  ^aart£ 
quddrdti  ^ mtnore  dr/aifti^ 
cet  itueum  in  pdfttt  tmequdlesi  excfjus  9 
ftm  diffrrintMtqUA  matus fc^memum  fu-^ 
ferut  medietatem  9 erit  Utus  quadrati , 
CUIUS  quadrarum  efl  exceffus  quadrati 
Itnete  tottus  tiaioris  fuper  quadratum 
miiMU^' 

Sic  lliMa  ADi  cui  fuerlc  applicatum  ex  Lemma- 
te f»rccedenti  re^angoIumMLcqu^e  quarte 
parti cif  quadrati  1 minore cidticripct . Dico» 
qued  ijjfireMtU  M I crit  Uiat  ^adratiteaim  ^adrx- 
ptm  Aquar  exttjfim^ua  qaadtgtam  liau  AStfaf^at 
fiadeatum  liaea  Ct  • 


Qubd»vt  probetur;  diuidator  maior  ad  bifarii 
in  itfirex  ea  fumatur  Dpxqualii  line^A  (egmen- 
to  AM , qaofadocum  ai  »&  id  lint  medietateti 
I;  ideo  afquaies*  dr  >t  a»  8e  to  ablate  equales;  reli- 
que MI»  df  ip squales  remanebunt . 

Prour.  1.  RedaAO  cft  dioifa  bifarlani  In  t»dr 
drnoQ  bifariam  ia  m:  Quare  ex  propof.7.  lib.  2* 
redangulum  ml  fub  ma  » dr  md  contentum  vni 
Cum  quadrato  cx  MI  eredo  erit  squale  quadrato 
ex  medietate  ladefcripto . 

Progr.  t.  Sed  redangulum  faoe  ex  hpr>othefi»l(r 
confirudione  efi  squale  quarts  parti  hoc  rfi  ch 
quadrati  ex  minore  cb  defcripti»  Ergo  hoc  redan? 
ulimiiu  quater  acceptum  squabit  totum  qua- 
ratum  ex  Ct  defcrtpcum  . Ec  quadratum  cx  Mt» 
n ex  Coroii.  propof.0.  iib.t  confiat  sqaabttquv* 
dratum  es  mp  quater  acceptum»  quod  fiipra  m 1» 
iPoficQfs  fint  squales. 

ProgreiT.  Sed  qua  Jratom.cx  Ai  squat  redan* 
gulam  Mi  fimul  cum  quadrato  ex  ut » dr  dixi  pro- 
grefTiL  Se  hoc  quadratum  quater  acceptum  zuuat 
quadratum  totius  AD  ex  Corolt  propof,  d.  Iib.t. 
Ergo  etiam  redangulum  ml  cx  fegoieiittBy  dt 
quadratum  Ml  quater  acccpra  squabuac  quadra* 
cum  ex  lineatou  Aodefen^oun. 

Progretr.4.  Sed  ex  fecundo  progr.  Redangv* 
li  quatuor  fuot  cquaii  aquadrato  rx  ct»  dr  bsc  ea- 
dem fimul  cum  quatuor  quadratis  cx  J.  progrefi» 
MqujDtquadratumcx  ad.*  EcgOAD>|U4draciimfx. 
cedet  quadratum  cx  .cb  uuotuor  q(i^r-*ciscx  mi 
difierenclai  quod  erat  proLiodurs  j .Quatuor  ao- 
um  quadrata  ex  mi  squam  qu^ratum  cx  m»  » vt 
progtefi.t.  dldum  eft.  • 

PROBL.  1.  PROPOS.  XXXIX. 

Dimdere  datam  Imam  in  partes  incowtmtn^ 
furahtles* 

Sit  data  rtda  AD  In  prsced.  febemate»  quair; 

oporteat  diuidere  in  partes  iacommeofurabV* 
les.  Huic  primb  reperiatursiia  tantiim  potcnril 
commenfurabills  minor  CB»qua  minori  tl& 
cere  IpCadata  maior  ADquadratom  mai  us  tali  cx- 
Crfib  quadrato » qut  habeat  latua  fibi  maiori  ia* 
cqmmenfurabtleex  propof.^.  huiu*.  Applico» 
luc  autem  rrdangulumsqualt  qnv.ts  parti  qua- 
drati cx  mioocc  cb  defcripti»  quod  Hrfiictac  ad 
eiuf  longitudinem  occupandam  fi(;ura  uuadrati» 
defitML  . Dico  MDcfle  partem  in  linea  ADincom- 
menfurabilem  ipfi  ad  »<d;  edam  compartemAM 
talem  efie  ipfi  ad  adu  »dc  potentia»  led  infuper 
innicemeife  incommcnCurabiles* 

* Probatur  . Quia  sx  prsced,  mi»  qua  maior  para 
fuperai  medietatem  eft  quaru  pars  quadrati»  quo 
linea  AO  fuo  quadrato  fuperaequAdratu  lir^scB* 
Ideoque  MP  cru  lioea  fubtcndcr.s  coium  quadra» 
cum»  qpo  maioris  AO  fuperat  minoris  c»  quadra- 
tum : ErgoMPcric  iococnmenfurabilis»qujBcx 
hjrpotlicfi  exceifus  ific  quadratas  obtinet  latua  to» 
commeniurabilc  ipfi  ad  . Sedexpropofj7.  Co» 
toil.  fi  MP  At  incotMUv  nfurabitia  ipfi  ao  etiam  au 
& poent  mcommeofurabiUt  tou  imex  ad  . Ex 
peopof.  10.  autem,  fi  tota  magnitudo  ex  duabus 
conflata  vnl  carum  incommeofur-biiit  fit»  erit»flr 
alteri  cx  partibus»  Se  ipfs  fanes  ab  initio  aflump- 
ts  incommcofurabiies  erunt*  Quare  AM,ftPo 
Ipfi  AD  totj»  6r  eciam  coroparti  mp  incomroeofura. 
bilis  erit.  Qubd  ficopipotututMP)  & am»vc1m. 
qualis  PD  tou  quoque  o)*^aitudo  md  crit  incom. 

meoltt- 


loo  tractatvs  xri.  fn 

acafurjbllit  m a • <^mobrem  portiones 
MD  incommenrurabiies  erunt  longitudine» 
tum  toti  AD>  tutn  Inter  fe  . 

PrcaiT.  Prooftenf.  t»  ptrtis»  filieet» 
fint»  ne  dum  adu  loeommenfurabilei , fed  etiam 
poceotlaicum  reTpedu  liner  ac,  tum  inuieem  in- 
commenrurabllei » prarruppoocndum  efi } 
rcAanguluro  ml  eft  commcnfurabite  quadrato 
CBtCumfic  eius  quarta  pars,  flr  ideo  quadrato  ad» 
cui  exo  quadratum  ex  Thefi  commenfuratur. 
Deinde»  qubd  etiam  quadratum  ex  MV  eft  com* 
meururabile  eidem  AD « Quia»  cum  quadratum  ex 
o Ht  commeofurabile  toti  quadrato  ex  ao»  eric 
etiam  reliquum  ex  mp  eidem  commeofur^drile; 
qubd  autem  ex  mp  fit  reliquum  ofteofum  eft  In 
^rcced.  Tandem  refiunguium  ml  eflc  eiufdem  al- 
citttdims»  ac  quadratum  ex  am»&  quadratum  ex 
MD»  naro  vnum  Utua  DLstquatAM  ex  hjrpothcfi» 
•;  MD  eft  latus  erian  quadrati  ex  md  . 

* Probatur » qu6d  am»  8e  md  ftot  incommen* 
furabilespocentil  ipflAoKedaguiumLMeft  c6- 
neofurabile  quadrato  cSfCora  fiteins  quaitu  parit 
Ergo  etiam  quadraro  aoiCuI  ex  cs  comrodruratur 
quadratura . Sed  n eft  AM.ad  md  incoramenrura* 
bilesexl.l.d  Irc  eft  quadratum  ex  An  ad  redan- 
gulum  ML  ob  caodrm  aititudinetn  dl  «quald  fox 
Ergo  etiam  quadratum  ex  MAcrtt  incoromeofu* 
rablle  quadrato  ex  ct»  8r  ideo  ex  AO . Idem  often- 
detur  de  quadrato  MD.  Quia  eft  eiufdem  altitudl* 
ais  ob  latus  ka  idem » ac  redanguU  ml  . Ergo 
ciit  incommeofurabile  redangutum  ml  , 8c  qua- 
dratura ei  MD»quales  IpOr  bafes  funt  AM.ft^no»  9e 
Ideo  quadratum  ex  Moerit  incommeafurabilelpd 
quadrato  ex  Cb,  8r  quadrato  ex  ao  . 

* Probnur.  £tiaa^qu6d  quadrata  «xAM.ar 
MD  fiuc  iouiccm  incorameorurabilia  t Nam  re* 
^angulum  ML  duplicatum » cura  quadrato  czmp» 
ex  p.lecundixquanc  quadratu  ex  md  cum  quadra- 
to PD . CQ  autc  reftang.ML»l^  qaad.MP  ex  pr^alT. 
ftc  comraenfurAbiie  ipfi  ao  Etiam  ilia  ledan- 
gula  ML  dnplatum » 8t  quadratum  MP  fune  com* 
meoforabiUa  quadrato  CB.frAO:  Ergo  edam  to- 
tum quadratum  ex  MDitmulcdm  quadrato  exPD» 
▼tiAM»  commeofurabilia  erunt . qturtlla  nquanc 
quadrato  cx  CB  » & ad»  fedquadrttum  ex  am  eft 
Mleofum  iBcommenfurabilc  quadrato  ex  CBfXeI 
AD . Ergo  etiam  erit  iacommeafnrabile  toti  qua- 
titaci  amegitue  quadratorum  AMfdr  UDi  Quate  ex 
propof  lo.  tpfa  quadrata  erunt,  inuieem  incom* 
acmurabilla  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  XL. 

Si  lincit  exii-emd,  &•  mtiu  utiont  fect- 
twr,vtrimqHe  ftgmtiuum  irttliomdis 
UnettU,  qmt  voctlut  Apotome. 

* n Robitur  d<  naiari  fegmento . Naafitou 

1 lilca  AI  ponatur  ratiooalit ; etianl  dU- 
dium  «it  rationale . Sed  ca  ptopof.jT- 1«.  fi  hac 
dimidium  reperiatur  coniunaum  cum  maiori 
fegmemo  facit  quadratum  quiutuplo  malus ; qui 
d dimidio  dcfcrtpcum  quatb-atnm  . Quare  dlmi* 
dii  «.rei  zqiulii  Al,«t  malotla  fegmcntl  ad  tao- 
quamcxvnica  linea,  idefi  u faaum  quadratudl 
«it  Vt  ;.rerpcau  qgadrati « fala  diniidu  Ai,^uod 
erit « 1.  £riti]u<  proportio  tanquam  numeri  id 
numerum,  vodcllucc  ipb  dimidia  AI , tt(eg~ 
mcaiuffl  AS  £sul  relpcaa  dlmldij  tantum , Iddl 


X LTBRVM  EVCLIDIS. 

At*?el  cierunt  potfe«i  tantum  ccmmeofarabiln» 
cum  earu  quadrata  habeaot  proportionem»  quam 


-3-TSr 

numeri  ad  numerum:  Sie^o  dimidia  tA  aufero 
cur  ob  ID»  reliquam  remanebit  ad  fegmentua 
maius  ex  propof.ip  buiusApotome* 

• Probatur  quoque  fecoodt  pirs . Naro-  fi 
addatur  Pi  tota  miooi i Tegroenco » & fiic  dp  efficit 
ex  propofjS.  Iib.5»  quadratum  quintuplo  maius» 
quam  mbdeffiaiuri  maiori  fegmento  POj  fi  er* 
go  auferatur  maius  feSmentura  d trrd»cummi* 
non  fegmento  db  » remanebit  duplex  minus  le^ 
mentum  I nempe»  qubderat  prius  db.  8f  M»  quod 
relinquitur  ex  W ablatione  ao  . Qua^r  do  eft 
Apotome»  fedDieft  dtmtcliuin  bo  : Ergo  oi 'eft 
Apotome»  qubd  erae  probandum  Quomamlra 
rationali  comtaenfurabilis  irrat-onaiia  linea  cx 
prop.8.  huius  eft»  8t  Apotome  qi:oque,  qubdexo. 
riator  ex  ablatkme  mioorif  i OHivr  tinearom» 
quae  tnuicem  potentia  commenfuramur,  cumeo- 
ru quadrata  Cnrp  Tt-fquad.  ad  quinque»  ex  tf.|.l« 

EXPENSIO  X. 

Ve  hr4tt<mMMS  Jfmpltciier  • 

I' 

TErtIum  genus  Irrarionalinm  eft  earum,  quu 
nafcuuturexpquipoteritia  adduas  lineas  In* 
cbmenfurabdes.ne  dd  longitudine  foldm  ,fed  etid 
locdmenrunbilespotenitd^Br  hnius  generis  funt 
ttet  fpeeies  . Prima  rperirs  eft  earu,quarum  qua- 
drata fimul  pofita  faciam  Ypatium  rationaiejre- 
ftanguium  verbabipfiicontentqm  mediufii.  Se- 
cundum genus  fe  habet  d contrd  j nam  reftangn- 
lum  fub  ipfis  contentum  eft  rationale,  fpoclum 
eerd  ex  earum  quadratis  conflatam  eft  Irrationa- 
le. Terdum  genus  eft  earum,  quar  facUiocrcfti- 
gulum  fub  Ipfis  coutentuin  medium.  & fpariu a 
quoque»  qubd  conflatur  ex  eorum  quadratU^m^ 
dium,  que  quomodo  inueniatiirdocext  oportet. 


^ Obfcruaudumeft  ex  ap.l.d.quod  perpendicula 
rii  In  redaogulo  ab  angulo  rcAo  demifla  fecm 
bafim  tali  modo,  »t  redangnium  fub  tota,  fc  au> 
lori  fegmento  fic  pqualis  quadrato  maioris  latcna 
at  redongulum  fub  tota,  tc  minore  fegmeoto  fii 
arqusle  quadrato  minoris  lateris . 

Quod  potet  ex  Corolli.pr..S.|.d.Nain  latus  bj 
roams  eft  medium  proportionale  Inter  toiaraba 
Cm  BC^r  maius  regmentu  lo:  Ergo  ex  propoCio 
I.b.^eitts  quadratum  erit  rquoie  rcaangulo^quoi 
tocabafi  ac  maiori  fegmeoto  ba  ambitur  . Eaden 
ratio  eft  de  totiic,  Ar  minori  frginentoDC  Inter 
qu*  medium  proportionale  eft  minos  fatos  c a . 

Sic  obreruaudum  eft,  qu6d  quadratum  perneo 
diculAru  eft  cqualU  reaingula  rcementotum 
quid  eu  elurdf  ».Cor.l.l.«.pp*d|col.rii  fit  medi 
projKXiioaalc  inter  du«  befii  fegniuu  . 


Sic 


' DE  LINEfS  IRR A TI0!N A r IR V<" 

SIc  redangulam  fub  tota  baff,  fub  peroeidl*  iAab  ^ 

. -rf i_  « P*  p«  AI  ponitor potontil  rommenroraMlit  b/j  cd  ' 

n%fAAvi  tt»  • -J— -■_ 


foUri  tffe  *<ju4le  rrdAngtiJo  crurum  i Patet, 
^ia  ob  finulitudmem  triangulorum, ita  eftci«4 
crus  maius  ai.  ve  crus  minus«&  baGs  ac  in  trian* 
gulo  CAO  e(l  ad  perpendicularem  ao,  crurq;  maiut 
10  eodem  triangulo,  ideoqaee:iprop<^.l9.  lib.tf. 
redangulum  contentum  wb  extremis  proporao- 
aahbtu  erit  mjuale  mediarum  redangalo  • 

•*  PROBL.  I.  PROPOS.  XU:  ' 

luuiiire  duM  rtSas  liiKts  pateiuU  incom- 
w ■ menfurMct,  qiu  ftcunt  ^tuden  com- 
fofitMm  tx  ifftrxm  amidralii  rdlioiulf, 
TifUngulum  utri  /ub  ipjit  comtmim 
midiHm, 


R 


Eperiantor  doae  Raelofliles  potcftate  foJdin 
_ <oc»meorurabilcs,ezpropor.i4.  hoiuSiOaa* 
rem  maior  ab  plus  poffit,qoam  minor  coquadri- 
toreAsipfi  maiori  AB  incommenfurabilis . De- 
inde cz  prt^NaT.  hmua  }6.  applicetur  maiori  p^ 
rallclogrammam  deficiens  figurU  quadrati  ,QUod 
fit  {quale  parti  qtian^  quadrati  i minore  cpwcri- 
pD  I conss  latus  eft  medietas  ch  ■ diuidatque  cana 
la  sm  partes  iocommeorurabiles , Uaqubdre- 
Aangulfi  contineatur  inb  Ai,drBB  . Deferipto 
eandem  femicirculo  Itiper  AB,eriffaturl  pnnAo  % 
perpcodicularis  iv,ad  ai,  qujrlccct  feraicircu* 
iMD  in  V I iood it  ergo  pandit  extremis  At,  n 
«nmt  rtdc  Af , dr  ri  duc  iacommeofurabiles , 
quarum  quadrita  compofita  fadcfit  maguttudi- 
nem  ratiooalcm  { reSangMbm  ittro  tb  iffii  roB<b* 


mnori,  dr  ideo  eius  quadratum  erit  rationale, 
^adrata  ergoeXAi.^ri  fimul  pofita  illi  qoa. 
orato  «qualia  efficient  Tpatium  rationale  . 

Probatur  tertia  pars,  qu6d  redangulum  fob 
ipns  Af.ar  ra  contentum  fit  medium  . Redangu- 
iw  dc  XI  contentum,  etpote.quc  fine  po- 
teftate  fobm  commeofurabilea  medium  cft  prop. 
bB.  huius . E<^  etiam  omne  aliud,  qu&d  ipfis  fit 
commenrurabiTeezpropo/*.  ii.  Coroll. 

Sed  redangulnm  ez  toti  bafi  ai  , dr  perpendl- 
colarl  ir  illi  commcnfuracur , qubd  fit  medietat 
cius,  ergo  hoc  redangu  Ium  erit  medium  . 

Qubd  veri  fit  medietas  redangnii  ez  co,  df  a» 
incommenfurabUibut  redangulum  ex  Ai,dr  ip 
ofteoditnr;  quia  ip  hortbogonalis  eft  medietas  la« 
terlacD.  Vnde,  efim  redangulum  ex  tota  ai,  dr 
w fub  toti  Ai,  dr  medietate  iioe«  CBContlneatar 
erit  dimidio  minor;  qiiim  redangulum  fub  toti 
AI  eidem,  dr  toti  CD . 

Q,udd  verb  oitbogonalis  fit  medietii  Uteris 
co,  fic  ofienditur,  perpendicularis  fs  quadratum 
ez  pmaflumnt.  aiquale  e/V  rcdangulo  ex  partibui 
Ai,drEibafif ; fej  hoc  ex  effiedione  eft  xqoate 
quadratoex  dimidia  cu  totius  co : Ergo  quadra- 
tum perpendicolaris  fi  , dr  quadratum  ex  HC 
erunt  cqnilia . Vade,  dr  latera  erunt  «qualia , de 
perpendicularia  cp«rh  equalia  medietati  ch  linep 
co,  Redangulum  ergo  fub  BF,  dr  a B,vtpoceme^ 
dbtas  redangttif  medi),*  irrarJonalis'fnbAi,dr 
oc  contenti  erit  medium,  dr  irratbnale : Sed  buic 
ex  pnrooutis  eft  «quale  r^daogolum  ex  cruri- 
bua  AF,drfB;  Igitur  redangulnm  ex  eruribui 
AF,  dr  FI  errt  m'etmim».fr  irrationale . Do*  itaqi 
ASdtVBfaduntmadrata^ffluI  pofica  ratinnalii, 

•t  rq^angubm  ^^ub  ipfis  hootentum  m^lam,8e 
trritionalc,  dripf{  funt  iocdmmenfurabites  po- 
teatU  ipfi  AB  ftuioaaii  potentid  commenfurabifi# 

>ROBL,  H.  PR-OPOS,  XUL^'  * 

Imtfnire  dujs  reflas  potenti^  incommenf»* 
fMes  i qHdt  faciant  compofitum  ex  ipfd* 
tum  ^Hddratts  medtu/n  : reflun^j/fufft- 
vcr6  fnh  tpBs  contentum  ({ationait  i 


Probetur  prlmb . Qubd  fio*  Ineimmnfrral^t 
cz  oropoflp-  huius . Partes  At4r  m funt  incom- 
mear«rabiles , fcd  vt  «ft  f-gmeotum  ab  ad  i«g. 
AcaromiB;  riacRT>:diiig«lomfubiotA,  de  ms- 
iiope  parte  ba  ad  redangolum  fub  tota,  dr  mame 
porteaBexi«~f«anl  ;qubdfiAC  cittfdem  altitudinis 
S>  idem  laon  m ibdustcommose  vcnf()uc . Brgo 
evU"»  h«c  duo  ledangola  eruot  incommeBfiiri<* 
bilUfTtfiioebiCesAB  jdr«».  Mbocredangu- 
I#iic«to8i.l^«aioreperr*ii  eft«q#jltqo»dra- 
to-ot  FB^t  Xaprd  oottui , fic«c,  d r^an^M  ez 
tou,  fr  minore  parte  Aii^t  Cupri  «R  «quale  qm- 
drBBtverhRereAF  minore . Ergo^adratom  ero- 
rii  maioris  ir,dr  quadratam  minoris  af  erunt  in- 
eontmenfurabiiia I de  ideo  reda;  af,  4rFB,qu« 
bomn  quadratorum  cootexant  Lateri,  eruot  in- 
coauBenfurabtlcs  eodem  modo,  quo  ab,  de  ■i,oi- 
oiirum  toti  rationali  Ak  de  inter  fe . 

Probatur  fecnoda  pim  . C^od  earum  quadra- 
ta compofita  efficiant  fMtiom  rationale  . Nam 
cz  11.  wcundl  efficient  ipadam  «quale  quadrato 
ez  AB  ob  redangulum  triangulum  Aii:  Bifi*  re- 


IMueniBUtur  du{  MtiU  ad  dlifcrenriampropoC 
amecei).  AB,drCB  ootentia  tantfim  isuicen». 
commeofurabiles  ,quc  Rationale  rpatium  imple- 
antur cx  propof.  hu'ua  19.  fcd  hac  coadittone  , 
qohd  AB  maior  pMipoffic,quimco  minor  qua- 
drato red«  fibimatori  longitudine  i«cpmn>ei»(u- 
rabHis  , quas  docuimus  lonenire  Coroll. prop.^O, 
Deinde  applicetur  aaioii  redangulum  «quile 
quarec  parti  quadrati  cx  co  minori  defcripti,dr 
omnia  peragantur,  n prids  vcendo  eadem  figura  a 

Probatur  eadem  raeionir,  qud  ofieou  eiil  prbuL 
pars  pr{ced.propolv  ex  eo  principios  imud  partes. 
AB,de£B  fint  Incommeohirabiles-  Vode,d6eo»- 
mm  rcdangula  fub  tota  a d ,dr  ipfis  ac  ,dr  e 1 conu 
przbenfa  , vtpoce  eiufdem  altitudinis:  ideoque 
quadrata  ex  af,  de  if  eis  «qualia : Idcircoque  , dr 
t[  Ipfa  latera  af,  dr  if  erunt  iocommeofurabilla . 
Dico  fecundo.  Cempe^’^n  tjtudrAtii 

probatur  eodem  modo,  quo  oRenfa  cft  fecundA 
para  przced.  Exeo,  quod  fit  «qualis  eamignito- 
Cc  do 


} 


107.  TRACTATVS  XIL  IN 

do  quidtatotum  compo  fiiorum  c«  A» . & • • 4“A' 
druoMAimcJii.  Vnde  illud  rpAtimn  duorum 
quadratorum  medium  erit  cx  Coroll.  propof.iS. 

Dico  tertio  re3aB^»/J»»i  /ui  ipfi*  retirerui»  tjlt 
rariMa/r  . Probatorque  eadem  dedu&iooe  ■ qua 
tertia  pari  priced  pmpof.  Nempe  « eo,  quix 
reaaoBulum  earum  Ar.Sr  n xqoale  eft  reaangu- 
lo  ex  pcrpeodicolati  IX,  8c  lou  XA  i quod  eft  me- 
dictat  reaangoll  fub  AB,  8r  co,  & ideo  ipfi  com- 
incnfurabili . ldclrct>que,cum  teaiogolrim  Illud 
elAX,  deCDtx  Hppothcfi  fit  rationale,  cumme- 
diaa  affompferiinui  fpatiura  rationale  coutioen- 
tei,  etiam  dimidium  eiui  erit  rationale,  k ideo 
teaangulum  ex  ai,  k XX  buic  dimidio  zquale,ctit 
quoque  raciouale  • 

PROBL.  IIL  PROPOS.  XLIII. 

huenire  dius  riBiS  pottniU  inemmenf»’ 
ratiles , facunt  ctmpofimm  tx  ta- 
rum qujiratts  medium,  cp*  redangutum 
fuh  iffii  comprthtnfum  medium . 
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R 


Eperiiniur  do(  Medii  potemtiJ  tantdm  eora- 
. Moforabilei  ax,  k coi  qui  medium  conti- 


• V meoioraoiiea  ~ ■ 1 

neant  fpatluro.  k irrationale  ex  ptopof.JO.  buioi, 
k maior  plui  poOit.  quJm  minor  quadrato  curlrf- 
Jam  fcfi*  nuiori  wcommenfutabih» . Dciode 
au— i.  6aut,  It  propoCqi.  babebimui  intentum . 


XL 


NuD  !|f Jem  probaebnibtii  nencio  • primo  Aii 
8rgi  erunt  incommenfurabilet  ob  quadfacomt 
iniiortt  (aperit  mioorti  quidr^tu  maiori  ipfi 
locommenfuribile.  fc  ideo  ACt  9e  £■  fane  infom> 
menrurabiles  >&hine  carum  redangula  ai  tota 
pro  altero  latere  inCeniieme  erane  iocommeoTu^ 
rabiiia}  Idcirco  etiam  qaadraca  tioearum  av» 
riciasquaiu.  Vnde  lp£e  AF»8tpi erunt iocom- 
mcafurabUet  • 

Secando  amegatom  qoadracorum  AP»&fi  erit 
o»edium»  qaod  fit  cquale  quadrato  cx  a*  medto 
propter  fuirm  latus  ai  medium  . 

Tcrtib  tcdangul  um  fub  AFg&  ri  erit  mcdUim; 
eam  fit  medietas  redaogult  fub  aa  > Ar  CD  mcdi| 
ex  Thefi»  & irrationalis»  ^u6d  fit  «quale  re^an>. 
gulo  ex  pcrpendiculan  dunidia  dat«  cd  > & alte- 
ra dau  ai»  fa&o  •& ideo  redanguium  es  Uncia 
af»At  ricric  mcdtumiA;  irrationale»ncift^pofi« 
Me  eft  cedaogulua  ce  ab»  d ca  • 


O 


De  lineis  muiientlshus,  iju.t  ah  irratioSM- 
lium  fmpticiier  addutone  , vel 
JuhduBmt  tejdtant . 

VIdIfflUi»  quomodo  Cres  rpeciei  Irratlootllam 
reperiantur  in  anteced  Expeof.  qu«  cercia 
condiiionibuadiicrimiiunturo  Si  ergo  ifleioui* 
cem  addantur  confittuunt  tres  fpetief  irradona* 
Itum  A#4iV  prima  i Secunda 
•Poitti.  Tertii  ^UcMrlsa /»•/«/.  SirerbAlto- 
raaltcti  fubducatur  relinquunt  tr^s  fpccica  atUa 
Irraiionaliam  . Nempe  Utitur  m^nur* 

Secundam  tum  Hjiiiantll  mcdiuin  tttum  tffitierj  • 
Tertiam  Caniaif(.‘ei»ed.'‘w  itfun  if^iuun  quaa 

omncadcoioaUcabiiiauseireirranooaleS»  : j- 
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Si  di$£  rtHte  fottntid 

componantur , ijuadrat  $ a^rf- 

g4ta  rationalU  ftnty  Kt^aRguium 
irrationale  . Tofe  eft  matetnaltSi  qnte 
vocatur  Maior  u 

COnlungator  doe  redp  Ai.fir  ac  potetiS  eo^ 
iDeafurabiles»  quarum  quadrata  a(’gragau 
cr » As  HI  rationalu  fiat  Redanguium  veru  ••(>  ip- 
fiactfcdnm  irrauonale  fit  ii*  Dicoio/<.m  ci  tfft 
trniiiPA4(<ni  ’ 

Probatur  ratlonegqui  vfi  fumos  propoT 
Redanguium  nigrum  at  fub  ai»  Be  Acconduium 
cfi  meujum  cx  hypothefi  } Vnde  » & duplicatum 
H addito  ci  shero  nigro  me- 

dium» Ar  irrationileperfcoe- 
rabit  ex  Coroll.  pro^tof.sS. 
cum  fit  commrnfurabilc  par- 
ti componenti . Sed  aggre- 
gatam quadratorpm  xlboram 
CI»  Ar'>H»  quibuapro  lateri- 
bus inferu^unt^ponitur  ratio- 
nale. Redanguls  nigra  iei- 
Cur  quadrans  duobus  alb.s 
erone  IncommeDfurabilia.  F.t  fi  redanguls  cnm 
quadratis  componantnr  totum  segregatum  es 
propof4r>.  etic  verique  pSrti  cotcxppnenti  iirstl»» 
nafe  • Hoc  autem  coeam  eft  «quak  ei  pBopofVifi» 
fecundi  quadrato  cxcA^  Ar  ab»  kaoquamvni  lic 
nticonftituco.  Ergoboequsdrstnm  catiuBMMB- 
poficc  AB  eritincoomuofur.ibilc  qundraeiB 
buaoigris:  Sed  quadrata  duo  cx  ItiMla.  feorfiM 
fumptiaex Tbefi ponuntor ratioaaliar  Eigoqttur 
dratum  ex  tota  A quadneta  albta  orft  trrstiootW. 
Vftde»AetoucB  cTK  irratiaulia.  tp&i .ca»  Acabs 
quam  plactticuppeUare  Mumem  • • t 

- luo  ij 

:.T1  *tt 


t/rtr^Sfi 


THEOR. 


I 


DE  LlNEiS  IIRRATIONAtrBVS- - 


THEOR.  n.  PROPOS.  XLV. 

Si  itu  ttHjt  pointii  mcommenfnrMts 
compniumur . Qutrum  tffre- 

jrnia  fjciMt  fp*tmm  mcJiunr,  RflUn- 
gulum  vai , i-uod  cUudum , Rationale 
tota  nralionalis  erit  ,•  vocatur  autem  Ra- 
tionale^ O-  medium  potem. 

COmpoBantqrduc  rcdcDS,  8e  ci  poceodi 
iDComnicnrunbilct  > quas  doculcnot  repc> 
rite  ptopc^.  qQ2  cnfnp^tam  quadratorum  fa- 
ciunt medium  { redaoguium  rer6  fiib  ipfitcon* 
lentum  Rationale.  DicobdUimftfuasfattrgli^ 
neam  Jrrjtiwalm. 

Probatureidem  ratione  adhibitip  qux  in  prar- 
cedemi.  Nam  rcAangulum  nigrum  cq«  eft  Ra- 
tionale^ ^od  claudat  tnu£ut  bo»  8r  ci , cu  sUo 
nigro  cqUili  rcdangolo  cft  adhuc  rationale  • 
Q^ratorum  rerb  alborum  aggregatumex  The- 
fi  cR  irrationale  • Ergo  fi  limul  omnia  ponantur 
iota  nuancitasp  0r  magnitudo  aggregata  fingulis 
parttbui  crtt  irrationalis , fient,  8c  ipfis  qusdrstit. 
Sed  h«c  tousggrcgstlo  quadratorum,  dr  reasn- 
gulorum  (qnsc  quadratu  Dvei  CDex  prop.d.L  a. 
Ergo  hoc  quadratum  magnum  cs  cd  erit  irratio- 
nale, 9e  idcirco  eius  lacus  tota  compofiuicex 
duabus  repertis  ci , &cDeric  irrationalis  , qu« 
spellabitur  l^aticnale,  CP  madiuM  parm , ^ 
potcfl  efficere  fui^panibui,  quibus  componitur 
redaogolum  rationale , tc  quadratorum  partit» 
aggregatum  oaedium,  nempe  irracionsle . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLVI, 


incommcol^ahilefit  quod  rc^anqulumalbum 
quadratum  nigrum  ob  eandem  alritudincm.quam 
cum  illis  habent,  fit  vthafrs  AI,  ^'01  qua- pa- 
numur  iacpmmeplurabiles,  «r  idep  quadrata  |pfa 
redanpulis  oigrii  erunt  incoinmenfurabina  . 
Quare  redsnguli  y»,  parte»  di*.  .V  tu , vtpotc  »• 
quales  quantitatibus  inuief  incnnimenTurabilibus 
conflans,  erit  incommeofurabills  altera,  afteri: 
Quare  line*  ip|^  erunt  incommenTurabllcs  cd 

SiiDH  . 

Erunt  autem  potentia  oimmenTurabllei  Quo. 
niam  eo  eli  rationalia  , 9e  rpacmm  medium  ratio- 
nali  applicatum  facit  aliud  latus  potentia  cpm* 

menturablle/exprOpoCly.  Qitamobrew  dux  Ij- 
nex  potencii  tantum  commenrnrabilcsfurTC  jqux 
compofic*  facient  lineam  irrationalem  ex  propof. 
|6  huius,  ^panumvecd,  quod  continent  progr 
J.  propof 'jj.oAenfum  rR  irrationale,;  quia  ibi 
dcmooflracur:  quod,  fi  fparium.  contineatur  fub 
lationalt,  Ar  irracionaii,  illud  efi  irrationale . 

Hoc  autem  rpatium,  ex  efic^tone  xauane  re-^ 
^anguia  4ba,  & quadrau  oicra  , qu|^.*^ul  fa- 
ciune  quadratum  AK,  ex  ao.  Ergo  qiidratam  ex 
AO  erit  IrratiooAlc  { &'  ideo  ipU  ao  irrattonalia 
ait. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLVII. 

Sia  Imea  reSa  auftramr  alit  potentu  in- 
commenfkrahtlts  Mr/?rnj  ////  toti , fu 
autem  empofitum  ex  spfwum  quadra- 
tis rationale  : at  reslan^um  ab  tpfis 
claufum  tnedtum  ; nhqua  trraUanaliJ 
erttf  qua  vocatur  Mtnor  • 


Si  iua  reBa  potentid  incommenfurabiles 
componantur  , quorum  quadrata  com» 
pofita  fpatium  medium  efficiant^  0>re- 
Bangttlum  quoque , quod  continent  me~ 
dium  fu  ^ tota  irrationalis  eru  i vocatur 
autem  bina  media  Potens . 

PRobatureadem  ratione,  qua  vfi  fumus  ado- 
fleodeodam  prQpof.||. 

Vc  ergo  probetur  applicandum  efl  alieni  ratlo- 
tuliDi  rcAanguIum  dp  uigrum,  quod  fit  squale 
reftaaguHs  dutdaus  aibia  ex  hjrpochefi  medits 
«hurum  daururo  as.  8r  9«  Ik  eidem  Rationali  pb 
api^icetur  aliud  rcdangulum  sqaaJe  dnobus  qua- 
matis  nigris  ex  bjpotaefi  medija,  que  flant  ex 


irdrt — i: — A-r-o 


Quo  fafto  probabitur  eodem  modo,ac  iblprtK 
pof.  Totum  rpatium  m efle  irrationale}  qu6d 
fic  confefitim  ex  duobus  reAangulia,  quorum 
enum  eft  xquate  redangulo  medu»  duplici  albo, 
9e  aleerum  quadratis  oigrii,  qu*  quantitates  funt 

a 


Dicit  propoficio  quod  fi  detur  ac  linea  maior, 
8e  toti,  8t  oc  minor,  qoonim  quadrata  fine 
rationalia}  at  reRmgulum  fub  ipfii concentum, 
Ttcft  femialbum  01,  fi:  medium : Dicit  tnqaami 
qaod  fi  mmor  oc  auferatur  a maiori  ac  , reti^ua 
AOerit  trratimalit. 

Probatur  eodem  mo^,  ac  propofx|.  huiut . 
Reftangulum  fub  Ac,dr  oc  femimgeum  iquemia 
lineis  iuxta  propor.41.  H^.xitbefi  medium; 
ergo  duplicatum  enc  quoque  m^ium  ex  Coroli. 
propof.  s8. 


m 

I Compofifnm  verb 
ex  quidratis  datarum 
AC,  8e  oc  Rationale  t 
igmir  pvsdtdis  reRj- 
. gulis  oi>  dr  fanial* 
bis  quadrata  album  ex 
linea  o c , & almd 
totum  cn  erant  irra« 
tionalta,  8r  incommd- 
farabilia . Siverbre. 
dangulia  prxdi^a 
agatur  quadratum  ex  refiduo  ao  ex  7Jccundi  r A. 
cietur  magnitudo  xquai't  duobus  quadratis  pr*- 
didis  CB  rx  Ca  toti  , St  alteri  ex  linea  oc  , 
Ideoquc  tncommtnrurdailia  redangulis  doobot 
01 , & Pi . Cum  ergo  tota  magnitudo  quadrati 
OA,fr  redangulorum  duorum  lemioigrorumpi, 
8r  I o fit  incommenfurabilia  redanguiis  frorfim 
fumptis  ex  proooC  10.  crit.dr  incnmmenrarabiiis 
quadrato  es  ao  . Quapropter  erit  hoc  quadratum 
Ctucc  iofignltufflcx  ao  rrationsle.  Vnde  ipfom 
Cc  X refiduum 


te 
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fcfidnom  liou  ao  erit irratioa«lis«  quod apeiha* 

duntftiioea  Mtaor. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XLVIU. 

Sift^A  linea  i refU  auferatttr  itKommen^ 
fmMis  exipens  lo/^  cum  tota  fa» 
ciat  compofitum  ex  ipfvum  quadratis 
medium\  reilangulum  vero  fuh  ipfis  co/h 
tentum  Rationale  > Reliqua  irrationalis 
ait . yocatur  autem , cum  Rationali 
medium  totum  efftckns . 

DEtrafiarur  I rt&i  CJ>  maion  reda  ci  mlosr» 
que  Inuente  fine  ioxta  propoT.  41.  Dico 
rriifMm  so  efie  irrationgte . 

Probaear  eadem  ratione»  M 

V antecedens  . Redingulum  fula 

CD»  8c  CB  contentam  ei  hjrpoth* 
ponitur  rationalCf  vnde»  de  du- 
plicatum tale  erfti  rt  o v»  te  t 
Sed  duorum  quadratorum  Dv»8e 
oy  es  duobus  bc»A:co  lateri- 
bus fadorum  compofitum  eft 
irrationale  • Ergo  hoc  compofitum  duplicatis 
redangulis  ov>  te  iv  erit  Irrationale  t te  incom- 
meofurabjlet  Sed  fi  redangulis  addatur  quadra* 
tum  album  orexin  ex  p.  fecundi  efficitur  ta*» 
gnitudoarqualiPmagnltudini  ex  conflatis  qnsdra* 
cis  i>r»ftr  qytUko  quadratis  feorfim  fumpds  inc6- 
mcnrurabllisi ex propof.io. huius.  Quare  ineo- 
mcttfiirahilis  quoque  quadrato  refidul  alboeX  QP« 
Ideo  reliquato  Irrationalis  erk»qu$,Tocstac>Cam 
ratmaii  medium  tetum  effltien/. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XLIX. 

Si  i ttHi  Mftnuur  rtSa  potnlU  mtomi 
mnfuratilu  txijleHS  toti , f>fc(  fuut 
tomfojtimn  tx  tpfvtm  tjuadmu  mt- 
iiun,  t>  riHxHffilHm  fub  ipfs  conten- 
tum medium,  O"  ^utdrdiit  neommen- 
furuiile  i Relicue  matiouulis  etu,  que 
vteetur^  cum  medio  medium  totum  ef- 
ficiens. 

SIcreftaltf>iqui<Ictr«hltaroei&fint  eloA 
dem  rationis»  qost  docaimus  reperire  prop. 
4}.  addici  ci  cooditiooe»  quod  refiangulum  non 
commenfurctur  quadratis  ex  AO»  te  ac.  Dico 
refiduumOCefleincomflieAfarahilei  te  irratio- 
sale. 

Probatur  eadem  rarione»  qui  vfi  fumus  prop. 
14.  Tou  magniradocx  repertarum  ac»  8roc  qua- 
dratis cor.  flata  media  eft  tx  Thefi»  ficut»ft  redairi 

rJum  femlnigrum  fiib  Ipfis  contentum»  etiam 
duplicature»  n funt  duoredangula  nigra»  cum 
duplki  quadrato  jninori»  flrquia  reAangulum  fe- 
Binigruffl  duobus  quadratis  aJbis  ponitur  incom- 
BCDuirabile^tale  quoque  erit  compofitum  ex  re- 
Aangulisdu^us  Itminigrii. 

Sed  fi  duobus  RcAaogulis  addatur  quadratum 
malus  ex  refiduo  oc  ex  propof.  9.  fecundi  efficie- 
tur magaiittdo  «qualis  loagohiidial  cx  duobus 
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3uadra  t«s  ac  roto»  te  Ao  t Ei^  h^c  tota  msgnttn. 

o quadratis  dnobus  feorfim  fumptis  erit  media» 
te  iacomtncarurabiiis  iuxra  propof  10.  (operant 
Uaq;  quadrata  media  ougni. 
turbem  redangulorum  com- 
pofiterum  nrgrorom  quadrato 
cx  rrfidoa  cc* 

Sed  medium  non  fuperst 
medium  rationali » aliqui  qui- 
titate  ex  Coroll.prop.)).Ergo 
quadratum  ex  re(iJo*  ^ rationalia  quan- 

tiui:  Vnde  erit  irrationalis, ar  linea  illud  qua- 
dratum fubtendens  oc  et  it  irrationalis  . qu*  w>- 
eatur.  Com  media  medium  totum  efficiens,  quia 
nafcltur  i partibus, qn*  effieiuni  tum  quadrau 
compofita;  tum  re&anguloDi  , quod  ambiam 
mediu  m » Ar  Irrationale . 

COROLLARIVM  VNlVERSALE. 

HAbemus  Itaqne  nd.  Innemiones  diuetrarum 
linearucn Irrationalium.  Primb  fex  Bino* 
miorom,  qnc  nalcnotor  I eocnpofitione  limamm 
poceatii  tantdffl  eommenfurabilium . ScefidA  fex 
Apotomes  ex  fubtradiooe  potentU  tantAm  rari» 
nalimn . Deinde  habemus  mediam  irrarionaleai  i 
qnc  Inter  dou  pocentid  tanenm  commenfurabUct 
media  proporttonaliseR»ex  qna  oafcuturqttatnor 
fpedes  Irrationalifidof  per  fubdudione»qo(  dkii- 
cur  A potome  media  prima » A potome  media  fe* 
c«nda»duar  per  additione  qo^  rocannir  Binomhim 
mediu  prim&iArBinomiu  mediu  fecundu  . Taodd 
inoeoimas  tria  genera  irrationalium  fitnflirlfi,es 
quibus  prodierc,fex  fpetles  lrrat)onalium;i»erope 
dusrdfingulis  gener.-bus;  vna  quidem  per  addi* 
tiooem»TC  funt»  quas  bic  defcripfireas  prima  Ma^ 
«or.  SecundallAr/ea«/e»a<iifrd;«mp0rrxi.  Tertia 
tiea  Medie  petent  • Altera  verb  per  ablationem 
ntmpe  Prima  m:»o* . Secunda  cttm  retienaU  «c* 
dum  ittum  tffieientt  Ar  Tenta  finM medio  »ed.'o 
rortiB  ' ffiaeet » qua  omnes » fi  fimul  ennumeren- 
tur  emne  ad.  nempe  au.  per  additionem»  Ar  riila* 
ttonem » te  all«  ecoericu  » nempb  Mediu » te 
irrationales  fimpliclttr  , 8r  fi  placeat  reperiro 
etiam  plures  ex  media  infinite  medie  fiunt»  re  fn* 
pra  diximus . 

Addic  vero  Enclldes  multas  harum  Hneanui 
proprietates,qoe  exoriuntur  rii  applicatione  fps* 
tiorum  irrationallamad  ipfst»  feusd  altqusa  ra- 
tionalem: fedeum  xifiun  iM>bUfii»ea  rum perti- 
nere ad  elementa»  oolulmaa  Iu  plura  hunc  trana- 
tum extendere»  cnm  bec  fufficiantad  naturam  lo> 
rationalium,  exorcumqne  ioulJieeodom : neqot 
amplior  earum  cognitio  ad  proteentiooen  M*. 
ibcmarices  deffiderecur  • 

EXPENSIO  XIL 

De  commetfnrthiltbut  ud  lineat  itrutio- 
nolet. 

F^cnnilaiii  grnnen  liaeirom  trratioaallam 
funt  line,  ipf*  {rruionalibui  commcnhira* 
biles  s nam  ipfc  quoque  illaru  naturamlnductiiK» 
Ar  irrationales  fuDT : Vndesd  multiplicsQdssir- 
rationales  (afficret  multiplicare  alicui  Irrationali 
icaci  repene  commcnfarabilu . 

THEOSU 


DE  LINEIS  IRRATIONALIBVS. 


lOJ 


THEOR.  I.  RROPOS.  t. 

Jlicui  «X  Binam^s  commet^nrJ>itis xiff4 

ifUD^  BmMuHm  eB . 

IRririonalitts  Biaomionim  tonfiftit  in  eot(]ood 
totam  Gc  iocommcnitirabile  omnino  taU  par> 
tibotcom|>oaeoeibuft»cGm  partetlpf»  Gnc  po« 

" '"1  ttatii  «ommcnGifabl- 

AB  C let  , Sit  ergo  Blno« 

r ' " ■?•' ' ( raium  AC  diairum  ia 

C F Aia  nomina  a»i  8e  sc*& 

d llnna  coomefirurabills  longitudine  or ; oftca» 
ikndotn  tft  oreiTe  ^oipie  Binomium » & oflea* 
dmar  ri  cb*  qubd  poffit  oa  io  duu  partas  drnldi» 
^Ibut  totum  erit  irratlonaie»cdm  Ipf»  partes  la- 
nieeoGatpocemil  commcoAirabilea . 

Fiat  itaque  ax  propoA  t$,  lib.6.  rt  ac  ad  d»  | 
ICAAadDK.  Etitque  etiam  rx  propof.u.  quiotl 
cum  Gt  totam  ac  ad  totum  or,  n abiatum  AMd 
ablatum  DI,  reliquam  quoque  ic  ad  reliquum  Sf>» 
n totu  ad  lotu4rvt  ablatu  AI  ad  ablatu  os.  <^a- 
K ex  s . haiua  erunt  commeaTurabilea  a b,^  oe* 
Gcttc«£mic»8rip.  Sed  ic.fr  Aiponuntur  !■> 
coauneofacabiles  toti  ac:  ErgociUmpi, 
ipfi  tod  AC  tales  erunt,  ied  AC,&  df  fune  com> 
meofurabiles.crgoexpropor.8.  boJus.frlpfiruo 
tod  oi»  Se  BF  erunt  IncommenrurabUes . 

Progr.a.  Probator  quoque  ciTe  DStSriFdoas 
tantum  potentia  inukem  incommenrurabjlei  • 
Nam  ita  ponitur  ab  ad  d i , nic  ad  iF . Ergo  per> 
aaataado  AB  ad  BC,  vt  ds  rerpondetin  proportio- 
ne ad  iFj  fcd  AB,  &BC  Ainc  potentia  commenAi- 
rabiles  • Ergo  etiam  ex  5.  bulua  ulea  erunt  oi, 
9s  BF . Quare  cum  mA  df  fint  duat  potentiitao- 
tdm  commenrurabUes  ex  ijt  cooBct  df»  «tini  df 
erit  Blaomlum  • 

THEORp  II.  FROPOS.  LI. 

Apotome  commenfkrMis  t etiam  ipfa  Apo^ 
tome  eH . 

Sic  AB  Apoeome.  ftr  bc  eoagrnena,  8e  db  IpG  ab 
coamtenAirabilU*  IHeot  <mod  etmm  Imk  ipj* 
AB  Scilicet  ex  Aibdudione  daarum 

Rationalium  potentia  tantum,  irrationalis  qoar- 
dam  linea  reAiltans  rerpedu  ipfarum , i quibat 
Atbduci  poterat . 

^^Fiac  itaque  ABadi»,reACadDFCxpropof.(f. 

Quia  itaqde  e(l  totum  ac  ad  totum  DF , ?t  pars 
AB  ad  partem  Di  ablatas,  erit  quoqae  cxprop.SB. 
lib«S.  reliquum  ic  ad  reliquum  bf>  rt  cocum  ad 
totum,  8c  ve  ablatum  ad 
•bIacum»Se  ideolnulceoi 
I cemmeofurabilei  Ilnec  • 

IP  Sed  AS  ablicoa  ponitur, 
^ p rtpote  Apotome  Incpin* 

menfur  'Ule  ipfi  compar- 
ti  BC  , 8r  tod  ac  . Ergo'*  ' 
etiam  OB  ex  hiiiu»  enc 
locommenrurabile  IpG  df,  Be  ep.  Qoonlam  inui* 
cm  ab,  8e  DB  funt  commenAirabiles  licut,  8e  In- 
uicemtota  ac,  OeDF,  quare  rcltquum  iF  erit  in- 
coaimcnGirdiiletoci  ac:  rnde*8t  fuo  coti  ci  com* 
meorurabiii  df  tx  propof.  I.  buiua  . 


B 


Probatur  deinde,  qu^d  Dp,friF  <?nt  potenril 
commenAirabltes . Nam  odenrumeA,  qui^d  /Icut 
eft  AC  cotum  ad  d»  totum  fic»  Se  bc  pari  reliqua 
fit  ad  EF  partem  reliquam  . Ergd  permaund»,  rt 
e(l  AC  cocum  ad  Atam  partem  reliquam  BC  in  pro- 
portione , iie  eft  DP  totum  ad  Aiam  partem  r»ii« 
quam  In  proportione , fed  ac  totum  ad  bc  reli- 
quam cA  potentldcommenAirabilis  linea  / Ergo 
ex  propoC  f.huiuB  etiam  cotum  df  ad  reliquum 
EF.  Vade  cum  de  Gt  reGduum  i AibcradiioDe 
Rattonalia  ef  potentia  tancilm  commenfurabilis 
refpeao  Ullut  df,4  qui  fubduaa  eft,lpfa  erit 
Apotorae quoque, fcrefpcau illarum,  a quibua 
cmaaac  eadem  naturam  Apoeome  fonliBr» 

THEOR.  m.  PROPOS.  tll. 
Bmmto  medto  commenfttrMts,  t^ipfa 
Btnomtum  mediitmeft, 

Sit  p Rationalis,  te  ac  Binomium  medium  di- 
alAimiaAianoininaAi,frBcaoF,  tou  B(- 
nomio  ACCommeoAirabilis.  Et  ex  t).  Iib  d.  fiat# 
▼t  tota  AC  ad  totam  ni,  Gc  pars  ab  ad  paitcai  o t . 
£ric  ergo  ex  Et.  quinti  euam  reAqua  pcad  reli- 
quam ip,  vtcota  Acad  totam  dp,  0^  ideo,  cdm  of 
ponatur  commenAirabiliiipG  AC,-  taUs  eritpaiB 
DE  commensurabilis  pani  AB,ex  propoilf . huiui, 
te  Gc  IP  commaoAirabitis  parti  ac . Qgare  re^. 
du  Rationalis  p,  erunt  Jncommcoluraiiilea,  4t 
medi*  os,  dr  ff  1 rt  funt  ai,  Sr  ex.propof.tB, 
naius.  Secundo ofiendecucrGciottleenipotentid 
untilm  comcneAGrrabiUs  df  , St  i>,  ^ut,  fr  ilic 
fuatAC,&ic, 


P I — h — 

X E D 

Qu«  enlnl  efi,rt  pars  ab  ad  partem  oi,Gc  pars 

BCad paitemsf  R erit prrm«rj«d» pars  Aiad par- 
tem bc,  rtpari  de  ad  partem  ef  : Sed  partet 
AB,fcac  potentia  tancum  ponuntur  conun«aAp> 
rabUes  j Ergo  i^iam  de,  Sf  sp  cx  prpp.j.  h.  Qaa- 
re,cum  Gnc  media  ciEcient  aliquam  ex  Ijs  irratio- 
nalibui,  que  re Ailuot per  compoGtlooem  media- 
rum. 

THEOR,  IV.  PROPOS.  LIII. 
Apotome  medt^commenjm»Mts,  ^ ipfa 
Apetome  media  efl 

SEd  Gt  AI  Apotome  media  in  Gg  prrced.ft  ei 

, ^«n^eni  bc,  «r  Gac , rt  ac  ad  df  , iu  ab  ad 
t*E.  Qblatqgo,  rt  totum  AC  coifefpoodct  pro- 
portione ad  cotum  of,Gc  para  ab  abiau  ad  partem 
ablatam  OE . Ergo  etiam  ex  propof.n.  1J>  ^ 

reliqua  para  eorrcfpondebit  ad  reliquam  ef,  rt 
ablata  AB  ad  ablatam  ds,  fed  pars  ablata  ab  cR 
comcniurabUis  parti  de  abiar;  cx  ThcG.  Ergo  ex 
propof.r.  b.  reliqua  BC,reiiqu»EF,&  totum  AC 
tori  DF  erit  commenfurabile,  te  quia  AC*  fc  K po- 
quiuur  medie  1 erunt  etiam  df,  te  ef  media  cx 
|Kopof.se,b.  tefpedu  rationalis  H . 

Probarur deinde,  quod  Gnt  Inoicem  poteneU 
commenfurabilei  dp.  6e  fb  . 

Nam  ita  eft  AC  ad  oF.rt  ac  ad  Fi ; Ergo pernuh 
uedo  ita  erit  fundamentum  ac  ad  fundamentum 
K*rt  Df  terminus  ad  px  terminum;  ledAC.fr  bc 
Aiot  potenud  (antumcommeniuiabilcs:£rgoex 
propof.)*  b.  etiam  df>  & n » 


THEOR, 


io«  TRACTATVS  XII.  IN 

THEOR.  V.  PROPOS.  LIV. 
Compo/iiis  liHtit  irrdiiontliiiis  ccmmen- 
Jura^ilet  funt  tfko^ue  todfm  moio^kc 
ipft  iTTAUomkcs  compofitte . 

Stc  ABi  8tbc  duc  oranin6  irrtttonales»  (juc  c6- 
pofitc  faciam  lineam  aC  irrationalem  refpe* 
Au  9 Rationalia  ' Dict^  8r  df  ei  commenfurabi* 
lem»  feu  longitudine  feu  potentU  tantilmefle  li* 
neam  auo<]ue  Irrationalem,  rt  ipfa  eR . 

Pronator . Sit  diuifa  ac  in  Tuat  partes  irratio* 
nalca,  quibas  componitur  as,  fir  sc.  8r  fiat  totum 
ACadtonim  DI,  vt  AS  ad  DE  ex  propof.  M.lib.  6, 
Idcoque  etiam  erit  totum  ac  ad  df  totum,  fic  al- 
tera parS  BC  ad  alteram  partem  tf  nc  a a ■ lib.5..  8r 
ideo  partes  Aiados,  vt  bc  ad  bf.  Quare,  cdro 
totum  AC  ponatur  commenrurabile coci  df,  erit 
etiam  pars  ai  eommcnrurabills  parti  de,  ficut,  h 
•fla  eompars  ic  erit  alteri  comparn  bf  commea* 
Inrabilit . Quare,cum  partes  fint  commenfurabi* 
]es,ft  totum  ab  rationali  r ponantur  incomm^n* 
furablle , etiam  partes  01, 8e  df  erone  intommen* 
iurabiies  ipfi  Rationali  Pj  fient, 8r  ipfum  totuD? 
CDci  AC  coramenro'abUe,d^  Ipfi  racioiuli  » erit  io* 
<ommenforablle  ex  prop.S.n. 

Probator  fecnndo . <^od  etiam  lUc  partes  DB, 

8r  Bf  fiocioaicemlocommeofarabiles  . Nam  ita 
ponitor  ABsdoitTt  BCad  Ei . Etp> prrmmttutth 
Itaerit  AB*d  BC,Tt  DBad  BF ;SedBA,&  icfom 
laeommtnfnrabilesomalao.  Ergocxprop.5.b. 


X.  LIBRVM  tVCLIDIS 

etiam  de  efl  reiiquum,  icu  Apotome  ei  irrationa* 
libus  duabus  • . * 4 ■ 

Sit  enim  ic  altera  irrationalis  i cuius  fnbtra* 
Aione  ab  irrationali  ab  remanfie  AC,&exprop. 
if.\6  fiat,  vt  AS  ad*  DE,  ita  AC  ad  bF‘;^'^uia  AI 
commenfiiratur  ipfi  d>*  etiam  ac  totum  commeo* 
furabitur  ipfi  coci  DF,&altera  pars  ic  alteri  com* 
pani  EF  . Cum  erpo  ac  tocum,8r  sc  pars  pooap* 
tur  inccmmenfurabllcsomjilob rationali  retiam 
DF  totum  , 8r  Bf  pai  s rcliqoa  ex  prop.S«h«  erit  io> 
commeofurabiJia  omnino,  8t  irrationalis  ratio* 
«abn. 

irobatur  defode)  qubd  etljm  df  ; 8r  fe  fint  du( 
omniob  incommeofurabiles  • Nam  vc  c(l  aC  ad 
DF.  ita  ponitur  K ad  bf  : Ergo  pennarij'^^  erh, 
st  AC  ad  sc;  ItaDFadri : fedAC,*K^®“*  i®- 
‘commenfurabilesomnind,dr  irrationales  * 
ex  prop.  b.  etiam  df,  & fe  : idcoque,  cdoi 
inuicem  irrationales>8r  irrationales  quoque 
du  p rationalis  remanebit  linei  de  Reliquum  ^ 
itracionali  db  fubdudi  irrationalis  iFfiruc  ab 
cft  reliquum  fubdndi  trraciimaii  BC  ab  irracio- 
®«Ii  AC . 

Et  hxc  dida  fint  geocric^  de  * illis  linat  , 
'OTC  commcnfuraniur  irrationalibus  ) ll^c  erum 
Euclides  adfpcc!es  fingnlas  derceodat,  in  illrs  bb. 
Binomiorum,  8c  ^tomarum  fpetiebDs,  8c  probet 
fiogulas  commenmrabilea  snicuique  fpedei  Bi* 
oomto,sel  Reliquo  ad  Illam  fpeciem  pertinere, 
cui  commeofnratar;  nobis  tamei)  sifom  efl, adeo 
fpecificam  rognitioaem  necefiariam  non  cfie, 
maximi, quia  irrationales  minus  io  vfom  tcoUm 
la  r^us  mathematicis  • 


t,  • bi  r 

. As  rMiut/flyi 


b«  r»  f 

.e. 13.!  I 

; 


jiucta: 


THEOR.  VI.  PROP.  LV. 

Qutt  Relijius  ex  Uneis  mdlioHatitui  emu 
arnimet^mtitUsfunt^  ipfx  ituuo- 
tuJes,  ReliqiutyVt  stUfuxl. 

Sic  .1  rcllqmim  n irrcrioDalllM»  dmbac  ACjk 
aCi  9 csmmciirarctud  de.  Oua,yu4 


TRACTATVS  XIIL 

IN  NVMERIS  PROPORTIQNALIBVS  . PARS  I. 


De  Numerorum  ‘Ratione . 


; OST  Elefflcota  primus  fcopus , in  quem  Mathematica  tendit,; 
funt  proportiones  numerici,  vtpote,  qutecura  hnc racionalcs;, 
magis  etiam  cognitioni  funt.  obuix,  & proportionibus  coipo- 
rum maxime  afiiaes , illis  ianuam  aperiant.  Sed  prius  dc  nu- 
meris ipHi  proportionalibus , vt  qui  proportionum  Arithmeci- 
camm  Cnt  fundamenta  , agere  'opus  eft  , & fub  Kac  ratione ' fundamenti 
proponionum  de  illis  fermonem  facere  . Pofliint  aurem  conliderari , vt  fun- 
damenta proxima,  8r  vt  fundamenta  remota,  vt  remota 'confiderantur  cum, 
rationes  ipforum,  quatenus  fe  gerunt,  vt  continens.  Se  contentum  fpecula- 
tionem  fubeunt,  at  vt  fimdametua  proxima,  cum  non  iam  fub  ratione' (tm- 
plici , fed  fub  ratione  relata  ad  al&m  „ Se  Gmilitudincm.  alij  rationi  dicen- 
te animaduertuntur.  Ibi  interueniunt  duo  numeri  folum:  hic  quatuor  requi- 
runtur, quoniam  iam  non  conliderantur  , vt  obtinent  rationem;  fed  pro- 
ponionem.  $iergo,  vt  rationem  dicentes  numeri  accipiantur,  tunc  vocan- 
tur fradi : nempe  parces  alterius  numcci , qui  fe  tanqoant  totunv , ai  conci- 
nens gerit , Se  de  illis  prima  hac  ttadatus  parte  peragemus,  numeris , vt  ra- 
tionem dicentibus  in  fecundam  partem  teleruantes . 


EXPENSIO  I. 


Pe  minutiarum  fropotlionihus . 


ANteqoam  IpCirum  tnimmanim  Al^rith- 
laam  proponamois  neceiTe  c(l  cogno&tre 
|pfarompropomoaein>qaamhic  brcuiccr  indi- 
esbinut . 


D E F I N 1 T I Oi  I. 


% mbiMtUMet.  Mt  Mumertu  /tjBus  tfi 

p«f/i  ftuTti  ptfta  ttllsMkt mittit 

•hI  ptutmm  Htotum  fub  rniut  rutme  ceMfidauio^ 


Si  emm.  totam  fie  redumJa.^.  parui  cquaUi» 
doK  ex  lp(Iii.vel  voa  eruat  oumerni  fradUi : Item 
Itre»  aurei  fedi  Ibt  tn  8.  panec  «qualei  , 9e  ex 
iUia  «ccIpUotar  crex».  IU«  tres  parte»  erit  aume- 
rsi  fracui triom  attreoram  • 
Conftuvtc&quxlibet  fragio  daobsa  nomeria 
aher  cfti  <]ai  parte»  acceptu  exprimit»  8r  fnper  Ji- 
neolam  ponhurt  alter  eft»  ^ totiui.elprimic 
partte»  St  Cub-Uneoia  pooitnr  tioc  modo . 

^ foper  tineolam  pooicur  dicitar  Nu- 

merator s^udd  numeret  partettqux  acctpiuotar 
ex  partibn»  cotlui  i qol  ecrb  fub  lioeola  colloca* 
Car  ^citnr  Denominator  1 9ubd  deoominec,  es 
qaototoilhr  parcet  tuptaefint;  ita  ia  miautia  4i 

ta  91U  fMt  tret  quiatar  jotegrl  quiiw 


que  partibu»  conftantlt»tae»  eft  Nlimerator  quin- 
que Denomioator  • 

PrxafTufflpc.  1.  Oriufitur  numeri  frafti  Icpiut. 
i diuilione  integrorum  » in  qua,  aut  ilh  . q^ue  di« 
uidutur  fune  integra  fiaguIasTt  ndmeror  dmidto* 
dus  accipitur»  vt  piam  parte»  plurium  integro* 
rjUBa^vc  vaius,ardiuifio4oftimirur  ad  Hoc,  ve  il. 

Ix  paries  ia  integros  redigao- 
tnr  » vt  103,  iuJi;.diujdanttir 
per  iO  lul-o»  , qu  but  coaftaC 
Aureus quiltbcc,vt  Aurei  Haat 
8r  Itc  fradio  -pV , qux  rema* 
oee  b diuifionc  figaibcat  vniut 
aurei  tre». parte»,  rx  10.  ex  qui* 
buscooftae.  VeJdiuidiMif  ali- 
quis numeros  ad  hoc;  vc  fingaltsd.fttibuaiur» 
V.  g.  iO|.  Aurei,  ve  diftribuaotur  10.  Milicibu»*. 

tunc  figoiftcac  fraftut  7-V  trea  Aureos  io  10. 
«quales  pareesdiftrjburo»  . Ita  fi  dentur  V.g.  ia 
qoadratoxN.partes9*«sqoibus  accipsanti»  q.8e 
fiat  minutia  ~ KL.conftabic  exquatuoc  quadratis» 


quorum  quodlibet  eft  9-  P^rs  lotius;  qu^re  fi  fin- 


pulc  parte»  in  p.paaeaitcnsin  intelligentur  diui- 


IX  numerus  q^efi  etiam  buius  totius  nona  par». 
Nam*  fi  bx  fiognlarum  noueoae  partes  fimul 
erant  quatuor  noueoarios,  etiam  fingulis  dinifis 
Io  rkmem  p3rce»*quatuor  cx  >pfis  erunt  qu^aor 
noueoarioxum  nona  pars.  Nam  fient  }<f.euios 
4.  eft  nona  pars , nempe  earum  Qouem  in  qmbus 
4.partesincelligum«rdiuiijr»vtfianc  jd.  Vade 
eft  illod,  qu^  miQUtla  ideft  4.  eft  partAumemo* 

sic 


TRACTATVS  XIII.  pars  i. 

tU  Slicct  lpCa«4.  idtRoioiiutoieiitliepupitV,  , . Ergpptr. 

«emptuoMp»'».  , iDM«i*cnt«Ljd«,ntoiiimrcsi(ln,niiB»t. 


T H O R.  I.  PRO  PO  S.  I . 


AC. 

•> 

COROLLARIVM 

Inc  eruitur  miaotUSt  (joarum  nuracratorei 


Wnu,U  4 .ifuum  in,egru.,v,n.^e.  H 

. fditf  dd  dendmiHmoftm  9 ^ •*  ^^notBim^oreic^efUUjlcs^t  denomioacorinteftt 

* I^Ait » ^itn%  AncW 


«T^Robatar.  QuU  numenis numerans expri- 
" ^ mie  partes  cocius»  8e  toebabet  rnhstet» 
mot  partes  fune  in  ipfa  cjaaniiiate  dor  integra» 

Bcmpe  minutia  •ficoc&  denominator  tot  habet 
vniutes.-  quot  integrum  partes  t Ergo  vt  eft  mi- 
nutia ipfa  sd  inugium»itseft  numeiacor  sd  deno* 
minatorem . , 

THEOR.  IL  P.ROPjOS»  II. 

JAinMudijiuUs , vtl  tinflm  imcffi  ijiu 
4d  fu4S  i»/rgrjii  quantitates  ean^ 
dem  hahent  fnoportioneotf  itmiem  funt 
aquales  t qua  veri  halret  maiorem  pro* 
fmtionem^  ilU  maior  eft . 

It  integri  dordem  at  id  roiontls  AC>feu  pars 
* O 16.  nempe  -f-f  fit^uc  iougmtn,  pratdido 
cquaie  iv  9.  cuius  imnucia  fit4.^B»iu  ft/it  • 
Itit^mioMtitJ^aijaalafi  ad^  nttgru  ^qadia 
fiatm  eidem  fropartioMt  • 


\r®’  , ^ 

«qualif^uantimcts  exprrtuatjcumeailn  deuotii» 
nator  rices  integri  obeat » & partes  , que  io  ipfa 
quantitate  fuQl,etpnmat,pam;qubd  eafi^ia 
eft  de  deoominatoribus»  ac  de  totfs  tpfts  • Vnde» 
fr  minutia  ad  fuam  denomioatorem  maiorem  ra- 
tionem dicens  maior  erit,  & ita  Aurei  -^,8e 
erunt  minutie  «quales  . Quia  ita  ie  habet  | adp. 
Tt4.ad  11.  At  f quatum 
prima  7 cum  habeat  maiorem  rationem  td  fauip 
deoominatorem  ; quam  tV  maior  erit  • ^ 

THEOR.  IV,  PROPOS.  IV. 
i . ) 

Dua  minutia  eundem  bat:ntef  denomini' 

torem^  eandem  proportionem  i i 

quam  numeratores  ^ dummodo 
de  eodem  vel  aqualt  toto 
veupeemur . 

DEtar  minutia XV  »&  xv  • Dicp» 

btut  eenitm  issicess  propersissess»  qoim  w» 

ssereiorer  16.  &1J. 

* Probatur»  ?t  oamenit  1 6.  ad  56!  Tta  eft  nif- 
nutil  ac  partium  id.nempe  ipfs  quantitaa  in  fche- 
»ate  przc.  ad  integram  quantitatem  M tr.i.E 
tt  autem  numerus  |d.ad  35.  ita  eft  a s ad  AL.Ergo 
txojHO  ita  ericid.ad  3T*reli(ftomedfo|5.TtqQi3 
titaa  AC  ad  qaaactuccm  ai  * ■ * 

EXPENSIO  II. 


De  fraHtonum  va/ore  . 


Probator . Qota  cx  propoCp*  quiod » qoc  ma^ 
gnitttdines  ad  eandem»  Tea  adnqaaleseandem  ha- 
bent rationem  «anales  funt  inter  fe  | fed  minutia 
yn  4.&ACitf:aa  «qualia  iscfgriSFifir  AiHmi- 
If  babent  ratisMiem ; Ergo  funt  touicem  «quales. 

Probatur  fecua^  pars.  Quia  maior  ratio  ea 
eft»  cdmaliqoa  quantitas  aiterini  plds  compre- 
bendit»(ed  as  af.  dicit  ex  hppothefi  ad  ruam 
tetnm A»  |6,  maiorem  rationem. quam  fH  4.ad 
irp.  ergo  plus  comprehendit  ai  ij,  n interno 
AB{  quam  Eli  4.  ex  integro  n 9.  qu«  integra  loac 
«qualia:  Q^eeiitmaiot  Ai»qoamEM . 


C'  Vm  i propof tione,  qusm  dScont  numerato* 
j res  sd denominatores  minuti«»pro  Tt  fidi- 
mus ralore  erefeaoc  » & maiores  Cne.videndns 
modo  eftjquomodo earum  falordigoofci  queat. 

PROBL.  I.  PROPOS.  V. 

Duas  minutias  diuerfarum  denominati^ 
num  ad  eandem  reducere  denomina^ 
ttonem  • 


THEOR.  III.  IPROP OS.  UL 

Si  ad  fua  inttffa  ituqualia  minutia  fimi^ 
lem  dicant  proportionem  erum  inui~ 
cem  in  propertioifetVt  fua  totOy 

It  minutia  CL  4.  ad  ruum  iotegmra  kk  9.  vc 
O in  fcbemite  prxccd.  pasafl*.  rc  minutia  ac 
tdintcgmm  maius  priori  integroAS.  Dieot^aod 
minmU  il  «d  ac  eft » «r  larcr""  xn  ad  ai  • 
Probatur  • Ita  eft  il  minutia  ad  en  totum » vt 


Sint  dst«  miauti«rf » Sr-f  Veiimulquc- co- 
gnorcere  valorem  harum  miDodarurat  ideft 
qurnsm  ad  Aium  ideobcuiui  Aint  minuti«>  rbaio- 
rem' propordooc  dicat  ^Alteroatimdenoadoaio* 
res  vaiuscum  numeratoribus  siterios  multipli» 
cencur  V.  g«}.per7.  8e  Aant  11.  8e  d cootta4. 
per  8.8cfiaot|v  deinde  denominatores  iouicema 
qui  esprloiic partes  ipAus  totius»  CrAae 56.  Dico 
eandem  eiTe  minutiam  \ qo«  x > ^ *r *r  v« 

* Probatur . Nam»  ciim  Ant  oumetatOjT  5.  & 
denominatorS.  raultiplieati  per  eundeoi  numc- 
rom  7.erit  ex  ■7J.7.eiem.eadem  proportio  ).ad  8. 
quam  3 1.  ad  56.  ex  prima  vero  pro^(  h.  minu- 


ratione.'-  io, 


r^^r — " — j— -«*  «•Mi»«  i|ua(c  c»  ninncM 

«ooiUiu  cnbin  odmU  p«rtUm<  cT)ftiH,&nf 
«rita^ixa  ipfi  toti, prout  coaBat  ii.partibiu 
HtMribiu  t»  t . fc.  prapoi;  eiin  ad  ei  cgiu  eaa, 
(dm  dicat  ftaponiooan . 


'Sif  Ia  oocoftaate  qiutaorpactibiu  {Vptlaiit,ffi 
fit  4^ltipikitot  per  aamerfi  eundem  7.&fit  h- 
dae  n-  * lt«n*  totum  B.  fie  mateipli cetum  per  7. 
fr  fjdum  Jtf.  habebit  eandem  proportionem  4. 
ud7.  on  minotia  ad  f6.  ci  totum:  Er- 

go  ei  I.  propof.  ba  J-y , ar  -f  erunt  ^oalet , d 
uru  eadem  mlotttiaoo.  Quare  duc  miood«i, 
^ V erant  redad#  ad  etiadenadcnoaiifiatore>citm 
-i-J- . * i-i  Ulii  fiot  «julca  . 

PROBL.  I.  PROPOS.  VI. 

dtus  mmmus  dimtrfarum  Jh 
itMmaAtioniim  ttitmiem  uitutre, 

SI«  da»  talrntla  ^ 

dai^|utioiifl»r.dig,odf  li« . Multipli- 
ccKut  lifflul  ocdioaiio  dtuoadaatocat , oeiapc 
*.  com  7*  renat  14.  Sr  cum  hoe  produfio  14.  na> 
nwrut  re  fiant  4a.ftcum  boeprododoAS.  nu- 
meruaj.  rc  fiat  ato.  Oeinde  dtuidatur  oumerun 
^”w****  ipfum  deoominaiorem  . Oiuid»- 
tur  V.g.  per  primum  «ruat  let.  rpii  multi, 
pliceeor  per  l. numeratorem,* prodibit  prime 
mioutM  ttt  Oeinde  Idem  Dnmemt  diuidatnr 
perieeuodumdeoominatoremT.  *prodibitto. 
■udiiplicnur^ue  hic  numcrua  per  muneratorem 
* erit  T * r : Idem  fiat  de  tertio  j . nara  dief. 
^ qoimoltipljcetarpef  a,  * 

crw  ..  t • • Sic  diuida^  pe»  4.  * eric4a.«ot 

m^opJicetur  per  ja*  uria  rWraamimitiarji. 

D»  WWa  ^a»  raiootlaa  reuMataa  effe  ad  alfat 
TTT  eiufdem  denomina- 
t»oni»,<jt«pr*didia  «qaiuaient. 

. ' J^amfcCdm  muldplicaiaerimut 

*nomloatore»fimu| , babebtt  prirau»  numeriu 
tot  duenarios,  tjuot  vniutea  fune  in  7,  * tot  fep- 
eenarioi,  quotvmtate»  fune  in  ».  * fie  habebit 
Pwea,«iuu  numcrua  a.  *<)ua»  7.  bibent» idem 
-f  ®tt«eto  7*  muJuplicaco  <ocn|.*de;. 
owupiicaco  ciM  (.  Vndc  produdua  numera» 
aio,  eaa  habebit  partes , quas  habent  deoomiot- 
toceu  Kiape  Ucundam,  Ccpcimam,terciam,9ain. 
««a.  “otttit  itaque  menluf ad  numero  T.  9.7.  * 
jh  J*l***‘*®'**^ ‘“lae  ific  pacte» per  diaifionem» 
oc  Ut  V {«qui^parsqa.  Quia  ergo  42.  eflquin- 
**  P«*th^bi<  eam  proportionem  4».  ad  tlo. 
qoami  ai  5.  hi  ergo  mulcipliceepr  4».  per  j.  * 

1 * **j**<^*^J*  «ii.ic  »10.  em  eadem  propor- 
tio i.  adf.  multiplicatorum,  qu«  ud.  ad  aio. 
geaitgrim  • cum per  eundem  numerum  4».  mol^ 


PROB.  II,  PROPOS.  VII, 

Pd»«  mi^itsUiurf,  itao^iom„vtl 
eii$fd^0  4p$m4rej  msior  fit  • 

Sit  dtt.  mla«I.  4. , » 4 , » 

goorcqr^.qnafntm  maior  fit.  MntipJicencur 
Inoicera  ntameratom  rnlu»  cum  ^nominatori- 

bttt  alterius,  *confidefe|ur,cuiurha4  numera- 
tor maiorem  numerom  producat . Nam  ilia  mlnu- 
ti»  dl  maior  • Sic  quia  moitipiieare^4.  pee  I. 

producit»©.  *j.cum7.producit  »1.  maiorerit 
minutu  4. , quam  , 

* Probatur « Nam  fi  iauiccm  denominato. 
Wf  multipiiceotor,  * fiat  ^5.  erit  eadem  minutu 
TT»  ‘jaas  y»^  t*7  » 41»  -f  ex  f . bnius  prop. 
Sed  ai.  maiorem  proportionem  dicit  ad  Tuum  to- 
tum  II.  quam  »0.  ex  propoCS.  lib.5.  quu  plurea 
partes  eius  comprehendit,  iigosi.  erit  maior, 
quam  »0.  ex  fecunda  propof.  huius . Vode  etiatn 
trit  maior -f,  quam  ^ ex  prapoCia.lib.f.CocolI. 

GOROLLARIVM  I. 

QVod , fi  ima  fint  «quales  denominatores  pe- 
^•eam  minutiam  fore  maioremi  qu«deno- 
minatorera  habet  maioremi  ita  efi  maior  -y,quam 
•I* , fr  c«t.  <^od  fi  nuaseratoribua  iifdem  deno- 
minatorea  in^nalct  fint,?t  4-,-^ , ericllla  roiooff 
minutia,  euint  denominator  maior  eil  ex  prop.8» 
lib  f . quia  fno  tod  minerem  proportionem  dicit  ♦ 
Nara  -f  minutis  denominator  fiiperat  numerato-, 
rem  Toiea  pme  caninmi  at  minutia  ~ denomin»-» 
tor  fopereit  numeraeori  daaba»  rnuacibua : Vo» 
dc|.  magia  comprchendic  de  Integra  4.  quim  j, 
de  integro  I.. 

COROLLARIVM  JL  , 

Hloe etiam eft;  Quod,  fi  in  diqoa  minutia 
numerator , Mt  «quet » aut  Jiiperet  de- 
aeminatorc,  qnbd  illa  minuti»  »quec,aut  /iipercc 
iotegrfi , cura  partes  integn  numerator  exprimat; 
lea  -f  t * 4*  iategea ; ac  fi  efiene  7 tnne  efiet 
▼nu»  ineeger,  *iaf^c  T*^fie  pcoptid  efict 
icribeodinn  1 4*  • 

PROBL.  III.  PROPOS.  VllL 

yalarem  JieaiiirmiaaiU,  ftcaaimm  aliiu 
fMtts  naa  i iiaominaiott  itiam- 
a*t*s  txflortre . 

Sit  minutia  4>  unius  quadrati,  quod  confiet  So. 

panibus,  VoJo  fcirr»qaot  part:s  Gnc  tr»c  uir» 
tp  illius  quadrati  t multiplico  per  partes  »0.  Sus 
numeratorem  l.*fkit do.  thuidbque  perdeno- 
minatorem  4 * ptoduRum  prit  ly.  Tot  ergo 
partibus  confiat  minutia  4* » efique  cquajis 

* Probator,  Nimmoleiplicetur  per  jo.  nia- 

meros  4.  denominator,*  qui»  jo.  multiplicat  4, 

fit /acie  80.*  }.*  do.  erit  eadem  proportio,, 

rai7.Iib.7m,I.ad4.qu«do.ad8o.  DiuiSt  tur- 
HU4»m$(mOu*erum  do.*8q.  *geocrteii^ 
Dd  *sd. 


,*,0  tractatvs 

'proportio  cdc  i^«ds^qa« 

^ »d  8o,  Ideft  f qo*  !•  od  4«  QiMro  «q«*lU  «*i« 

»ipi«Ue«*.buiu<  propof.  -J-  t &-5-t* 


llll 

TT 

T 

i 

i 

Sknio.  pifallelogr«rainl«i  qniliut*»^^ 
Afob  BwltipUcitlonem  p«r4*  »*^oo*  ^ • 

40.  minoriim,  8?  ac  nunotli  *<fwUf  priori  tt  ^ 

^ •trtllelogrammU.qoorom  rmm  eft  ad  FaW 

cft  10. 8e  undcro  per  diuiflooem  per  4* 

eft  totum  in  ».  parrileloeramm»  ,qt*orum  too“» 

eft  A».& Uemmia«tU,«{?ea»  eft  Aioqoriiina^ 

OQtio  AC.  ,,  ..  , 

Qiki46  misoiii  Inulllgatar  aiuifa  por 
mlnatornp  . «aef.I.  aauertlfflttS  V.g.  reman- 
f.rint  e»  ali««  aiuineo.  fafla  pet  4.  trea  Intc- 
rtii  «6«  T . tancttia  V.g.  paraUelogramma 
h«Ullrin'«  aia  fain  4.  par«a , qaorom  ci|^oq 

l>araIlelo«ra<nmofiim  fimol  famptorinn  mmuM 

«fttaitiipara,  a«  «ttiillarum  ampleaitar.k 
«liqiiia  a«riaeratfci«.qMot  c«  atcnt»  partibus  , 
]■  quas  Illa  tria  parallelogramma  intelliguntu» 
aioifaco<nprah«iiaaiK-^iprorum.  Tunccoac* 

moao  agtnaum  eft . Ratio  eft . Quia  accepta  euhj 
late  V.g.  Ao.ea  habet  eanaem  rationem  aa  ].  cu  I. 
noliIplKando  } faciat }.  ea  17.  l*-?.  quum  '»■ 
«.Item  per  |.  multipilcatua  i Sl  aeri  aimaanip 
per  4.  eadem  ratio  erit  7 f ala»-  quoj-ad.. 
cum  10.  dioifoa  pet  },  faciat  10.  * id«m  |o. 
dioifus  pet  4.  faciat  7 t cumque  idem  qume- 

tutaitobiqoediuidatot  quotientea7i«f  10.  ha- 
bebunt eandem  rationem,  quam  numeri  diulden- 
tu  }.  K 4.  «Juate  minutia  at  erit  trea  quare*  pare 
Ita  roinut*  ACitibui  pitallelojramia  conftamis; 

quotum  anum  eft  AD . 

Aduerte  tameni  qubd  Ii  quaodo,  »t  hier  •{• 
numcrua.q«i  ptewenitnoo  fttintegeri  tunc  pro. 
rrid  ood  poteft  ad  eam  deaiouiiuationem  rmh- 
ui  minutia  t quia  Blicet  minutia  noh  folet  pet  nue 
nicittotem.coiftaaui  adhireat  captlmUTtfie. 

ret,ri  mntictatoe  ftatuetetut  7 T I 
tU  «diK«tur*driil  xqoiuaJenwm  tt» 
tut  la  6e  edit  aliqui»,  eabiben  minutia, 
pumemi  |0.  fit  denominator^  tunc  rerpondebi- 
tur»  qiiod  proprid  fieri»  »*d  iquinileoter « 

PROBL.  IV.  PROPOS.  IX. 

Ym  moneratoris , /pum  AetumitMMU 
mMun»»  (ommntm 
imnirt . - 

Sit  ditna  numerna  nanae. 

ratt  oa,  tum  denominatom  maaimi  commu- 
nia menfir»  fit  teperieoda . OiuidatM  dei^i- 

«itora7Sd  P«  numeratorem  IP7«.  Sf  r^donm 
V.  K.  7»*.  diuidat  rnrfila  qumetatomn.  K }»4- 
ditfidff  £ttrids  icfidod®  pfJtcc^M 


Xiri.  PARS  i. 

ponann . ain  aliquid  I Ii  ahqnM  ^ntatititifte 

|drmfiifieodom»d««idondorendaim  «aw  j^r 
refiduuro  «ioos,  donee  |d  roit«t*m  "*• 

fitdoAm  pemeni«flr,«rrt  ca  efimonif  lofwiiio» 
Qcc aliam  comoinnem  mooAiram  naioon 
buntySr  ideo  Tocabuntur  ioeerfipprkpu 
tnitatem  non  pcroeoUior,n  boc  «cmplo»ln  ^ 
diuifo  refiduo  p88,  p«  lefidaom  mloui  Jp4- 
remanet, «rittomm»»»»  Anjborum  mea- 
fur^maaim»-  . 

prob,  at  prgpofii.  IM.  clca».  Nam  Um  jpj. 
menfurate»  «q^78*  r«^<bifi»  boc  item  refi- 
duum  788,nteoTiirat  hocmcnfcrai  »7J»« 

Ergo  ;94.mm4rat  citam  »75®*  Qnodb^ero  cnam 
fit  maumacommnntf  meofafepaut#|(  probae V 

riafdempfop.atli;*  rictQ» 

pROBL,  V.  P*OPO^.^X. 

4d  mmrem  denomitf^ionftn  ^ 
rfdtgere » 

MInatie  Altqnandotdeo  mtgnli  nomorii  pm* 
ponuntor , rt  non  fiicild  earom  proportio 
intellieamr  * ^nis  enim  non  fxllror  ioidii Jat  y 
qoim  rr^  h *riqatndo  magna  mliww  al|. 
cuius  reudui  diuifionia  per  minimos  exprlnuci^» 
cim  tamen  rompueus  apparenter  hoc  non  c*bl» 
beat  1 V.'g.  fic  numerot  aa8«i.  dinrToi  p#r  »7?®» 
nootkns  erit  ^ & refidunm  eric  4*  H r >jr»*  ®“* 
merus  apud  ao^ofes  reperietur  «preffus  per 
hunc  -J- minimum  numerum  illi  minati*  *Qoi- 
ualentem  i Vnde  oportebit  cognofccre  eandem 
mmutUra  fiibdiuerfit  numeris  poffc  ntprimi  ;M 
aliquis  putaret  errorem  itrepfilTe  in  computo  an- 
(jooapud  Matbonaticoi  termioia  «• 

Ita  igitur.fl  reducenda  fiealiqua  minutia  adml- 
oimot  terminos. erit  agendum;  Reperti  ma- 
aiffld  commnnl  menrnriei  antecedenti  riiuldatuf 
p«r  eam»  tum  numerator,  tum  denomitlitor  V.g. 

minutip  -f-f+T  diuidatur  per  m»alm«m 
mmforamjpfitim  numerator  I97P.4J  prodibie 
pro  numeratore  5.tnm  denominator,  9e  eterei  p» 
denominatore  7.  ita  erit  ooua  minuttl  V quam 
p6eo»qoiaalerr«iouti«4^Tf»  " * 

.•*  Probatur  eadem  proportio  eft  Th  ad?.  qoa« 
1970. nd  «778;  cum  rterque  numero*  fit  per  394^ 
diniM  A quoriftea  6«  5*»  7««*  pr.f7.Ub.7.^a- 

reni.propofiCor.bumserftcqaaljs  mmut»T 

pinutiK-t^T^f  T* 


'PROBL.  Vl,  PROPOS.  XI,, 

/ufrgrof  ad  minwtUm  redigere . , 

Sine  dati  lnte|ri  7, qui  redoceodi  fiut  ad  minu- 
riam denommatam  i iwmerop.  moltipllcetof 
7.  per  9o8c  erit  produiftiN  03.  qui  erit  numerator, 
ftabiique  mmutw  — 

* probatur  , Denomlostor  eiprimlt  Inte- 
grum in  eas  partes, quaa  habet,  feu  numeros  dlul* 
Utt.  Ergo  totemneoonenarij,  qwQt  Integri, 
bed  integri  funt  7.  Ergononanarij  emotquoqoe 
7*  Numerna  verb  9.  Tepties  tcccptui  farit  63« 
fndeereoi-i^-j 


BXPBN* 


DE  NVME.RORVM  RATIONEl  , 

EXPENSIO  III.  probl.  i.  prop.  xm. 


Dt  fitSormm  mmmrm  ttUithiie . 

ADdIdo  rndorum  farint  eft,  (t  feri  eadem, 
iote^orum  j quare  ad  eam  declarea- 
dam  rnicapropofitioruScicatcric« 

P&OBL.  L PROPOS.  XU. 

MimaidS  emflem  deHominMnoms } 4Ui 
iimft  firnul  addere . 

Slst  primo  addende  mlaatie  eluf  Jem  denomi- 
natiooU  y p df  -f . Simui  colligantur  oume- 
» Rfiot  10.  ^fupponaturdeaomioacorpfle 
• IdcR  I . dr  4>  • Dico  iaas  muuMie/ 
fmd  sddiSds . 


* Probatur;  ▼t  eft  aomeraror  nareerut  6.  »d  de> 
Bomioatorrm9.  tta  cR  minutia  ii  ad  integrum 
tp  ex  propof  I.  Ec  et  eft  numerui  4.  ad  denomi> 
uatoremp.  iia  eft  minutia  kk  ad  integram  1»  ex 
I.  kutua.  Ergo  ex  propof.  af.  Itb.5.  compofttui 
aunerutd.  prima  quantttai  esm  4.  quinta,  habe* 
bit  eaiMlem  rationem  ad  denominaeorem  9.  fcrun« 
dam,  quam  11  tertia  cum  CH  fexta  ad  integrum 
■f  quartam  quantitatem  : fed  bA  4.  namerus  eft 
ad  9.  vt  10.  ad  9.  fed  vc  |o.  ad  9.  ita  fiat  zx  mina- 
tta  ad  integrum  ar.  Ergo  zx  ad  integrum  ep  erit, 
et  It,  & SH  ad  ifKegrumar.  Vnde  zx  erit  mi* 
notia  «quatis  EI.&  EH,dr  dicet  eandem  proportio- 
nem ad  Integrum,  quam  10.  ad  9.  Vnde  bene  qu». 
qoe  exprimetur  numerum  vt  requiritur 
io  expreffione  minatio  ex  prima  propof.  huius  • 
Idem  eer6  agendum  ctii,fi  fint  plarea  minotie, 
quam  dat»,  vt  <4-*r -T-T*  Namomneaiftominn- 
tto  fimul  eolledo  eAcient  ideft  a;  dr  ^ > fie 
agito  in  cctena  . 

Si  ecro  denomioaterea  minatUmm  fint  diuerfi; 
tone  redigentur  ex  fupradidia  ad  cidon  denomi- 
lutioiwm,  dr  eadem  feroabitor  regola » cadcmqoe 
oAeofio  valebit* 

EXPENSIO  IV. 

t>t  Miluuitrim  fiAdnHiimt . 

EAdemprorfoi  ratio  eft  dnfabduRiooCf  qw 

dc  adtbtiooe  • 


Mituuidm  mimirtm  i minMti*  mMcre 
fiiidiicere. 

SI  dux  minatizi  quinim  minor  i miinre  fab.; 

ducenda  fit*  Suoducacur  numerator  mino- 
ria  2 maiore,  dr  refiduum  erit  minutia,  qun  poft 
fubtcadtonem  remanet.  Ita  fi  -*>  a 4.  fubiiucenda 
fit,dedufto  n.  i 4.  refiduum  erit  -I*  fic  fi  i 7* 
deducatur , refidaum  erit  7* . 

Probatur.  Quiaenim  4.  decraftuai  7.  relio* 
qwt }.  erit  ).  & 4.  arqaalis  numero  7,  Ergo , dr 
minutia  dr  4.  exprefia  erit  rqualia  quantitati 
mlnutiareiprefiir  numero  7.  Vnde  ablata  quan- 
titate refpondenre  numero  4«  remanebit  quanti- 
tas refpondena  numero  j. 

Ac  fi  fint  mioutipdiuerfonim denominatorum. 
Prida  in  voam  denominationem  fonc  reuocandcg 
vc  fupra  dociUmua,  fr  fic  infticucoda  eft,vt  pridi» 
operatio . 

EXPENSIO  V. 

Dtfrtlhmm  mu/tflictiione. 

MlootiE  multiplicatur  j aut  per  mioucimi 
aliam , aut  per  numerum  integrum  cum 
miotttUtaut  per  numerum  integru,attcraatu6  duo 
iotegr^um  duabui  Jr1qiU(4I> 

PROBL.  L P&OPQS.  XIV. 

Inuicem  MmM/W  mUeipiicAre . 

Sint molclpfleandc  mlnutrc b *f  multipli* 
eeacur  inuicem  numeraeorxa.  dr  fiat  14. 
inde  denominatorei,  f^fim  eiufdem,  feu  diucr* 
fc  denominationis, dr  fiant  81 . Ergo  numerus  ex 
iDulci>tieatiooev,dr*f  produdus  eft  aunucia 
.{.^.fic  7*1  dr  4 mulciplicaruurcx  numeratotum 
mulcipUcatsone  ficieo^  6.8e  deoomi  natorum  (u 
ciendo  ia« 

* Pcob.  Uia  eft  multiplicatio,  In  qua  totlei 
componitur  ia,  qui  muUipI icatur, quot  funtin 
multiplicante  vniucea;  vnde  genitus  V.  g.  jf. 
eam  habet  proportionem  ad  multiplicatam  qui 
babet  multiplicans  ad  vnitatem . Data  fit  ergp 
minutia-f  ,1^4 a.pcrj. numera* 
cores , de  fiant  6*  & f,  per  7.  denominatorea , dr 
fiancff.  Dicoqu^dnaiaittie  7-V  adaiian* 

tiam  'V*  $ dr  ideo  minutiam 

yV  efle  genitam  ex  minutia  -f  per  minutiam  y 
Probatur.  Nam{cdm7.  multiplicatus  per  j. 
pr^xic proportloprodudi  |T*  ad 
multlplicacum7. n maltipUcaoeia  |.  adi.  Idem 
dicu  de  ooouraioribus , nam  4,  ad  |.  erit,  vc  s. 
ad  f.ob  eandem  ratioocm.  Cum  ergo  tam  deno- 
^•ator  . ad  denominatorem  7.  generante,  qui 
numerator  genito  minutie  tV  * oinurum  6,  ad 
numeratorem  |.  mioutie  gcneraotia 
proportionem,  quam  nomeracor  i*  dicit  ad  1.  dr 
deoominaiof  5.  dicit  ad  i.  roioM»  4*  multiplici* 
tia»tou  minutia, oaiope  fimul  numerator  A deno* 
snioacor  *rT  geno^at^  totum  -f  multipli* 

catlidr  jEtneraaum,  Tt  aioutia  lou  muitiplicana 
Dd  n eft . 


iii  tRACtATVS 

-J  eftad|,,HMerUw,^u»  T • 

geaerabit  • 

COROLLARIVM 

Hinc  ridei  maiorem  efle  rationem  In  minu- 
tia genita  dcnominatorii  ad  numeratorem» 
aaaro  In  mlnuti;i  generandbut  denominatorum 
ad numeratorei .'fi quidem  J»*d».  eft  proportio 
fefjuialiera.Sf  4 ad  i.eftjpportlo  fuperpartlcula- 
lia  fcf>^iiitertia,  at  rero  d»  adii»cftdupl*i  *d 
^ood  explicandam . 

• T H E O R.  I.  P R O P.  XV, 

Ctn'ftu5  numerus  in  multiplicatione  rninu- 
tiatum  hu^et  proportionem  compofitumj 
ex  proportione  mitiutiarumgen^rantium, 

SU-^\  8;  -f  docet  regula  multiplicationem 
numeratorum  limul»&denominatorum  fimut» 
fedhoe  eft  proportiones  componere.  Siquidem 
ex  def.  i.  lib.8.  per  mptuaip  multiplicationem 
duorum  denominatorum  ftt  planus  nomeeus»item 
6t  alius  planus  numerus  per  multiplicationem 
numeratofumi  Ted  ex  propof.io.  lib.8.  elem.  duo 


f' 


'lani  numeri  inter  fc  rationem  habent  ex  lateri- 


bus compolltain:  Ergo  >&  hi  duo  numefidea^ 
mioatot « de  numerator  habebunt  ptopprii^iuni 


I later&tft  cnmpofttam  rnuietfli . Slcfl  ad6tmi> 
meruf  oit » 8r  alios  ^ mulciplieaueimras 
iatns8. per 7.  efltciemus planum  num.  19.  cl, 
&9.pcr4«  planu  u.CT,qui  habebunt  campnopor. 
donem  eompofttam  ex  ^ , Qoohiam  fi 

mulriplieentur}.  oumeratorpecRdenomincn- 
rcm  clficiemus  14. 8r  ia.ad«4.  erit  eadem  pro- 
portio, ytpote  moltipltcaii  per  eundem;. que 
|.  ad  8*  fie  14.  fr  fd.  cric  eadem  proportb , qor 
td  7.  ytpote  muIHplioiti  per  eundem  nu- 
merum 8.  M proportio  it.  id  57.  eft  corapo- 
fitacY  proportiooe^defin«44tb.7.)o.  12.adt4.8r 
n4.ad;7.  ergo  ctin  tx  prapo1tioae4.adl.ftr 

COROLLARIVM 

HIne  el  Heito  lion  efle  miram  f fi  msglt  angea^ 
irar  proportio  denondoacorti  ad  numera- 
cerem  i n genitis , quam  ea,  ^un  eft  la  generaac^ 
buf.  Nim  genit»  minutie  deflOminatot  ad  nu- 
meratorem» eom  fit  comuofise  ex  proporrioatbin 
generantium  rnimiciaram  eft  maior.  Vnde  nu- 
merator gtoiti  debet  plorlas  »rel  fiilum  plua  cd- 
prebeadere  foum  numerarortm  ob  maiorem  pro- 
portionem, quam  ei  dieit^,  qodm  deoominacDr 
minuriifum  geoerantiom  ad  Taura  numeratorem, 
ad  qui.m  dtciuu  proportJoaem  fimpUeem  • 


Xllt.  PARS  i; 

tROSL.  III.  PROPOS.  XVI. 

Tdinutium  per  imegrum » cuius  e{i  mmutU 
multipltcdre  • 

ACeipItnr  Integer  tanquammlnotia  Toppo*/ 
nendo  Integro  i.  n fiat  ex  ea>xelut  fradlo 
abvnitate  denominata^  ddode  regula  prxcedeaa 
adhibeatur.  Sic  fi  fitmuldpitcanda  minutia  -f*  per 
numerum  7 fiat  de  adbibita  regula  tradita  fient 

4*  *f  • , 

* Prob.  Tum  ex  antecedenti»  tum  quia>cum  la 
minutii  Integra  exprimat  denominator  diuifu  In 
tot  parces,  quot  in  eo  Tunc  rnitates»  integra  7«  fi 
nmneratornt  |.  continebfic  feptiet. trinas  part^, 
Teu  Teptem  cernarioa,  ex  quibus  (jngulls  ternarijs 
duas  partes  tantdm  »quac  miqvcia  y . Si  ergo  ede 
tertie  partes  et  ftngulis  feptem  integris  tfiboa 
partibus  compoficis  accipiantur , quot  rmiacea 
fjnc  in  a.  erunt  14.  tertiat  panes , npoie»  quod  i 
fingttlia  /epeem  duat  teniat  parces  accipiantur* 
Vnde  cpnficieoc  minutum  ^7^,8:  numerum 
4t* 

PROBL.  JV.  PROPOS^  .XVIL  ii 

p/umerum  integrum  cum  intem  ninutU 
dinexo  multtplicdT^  j 

INteger  ad  minuriam  reuocetur,  dc  fiat  deinde» 
rcTuprx^  fie,  fifiot  multiplicandi  7.  per  a.  ft 
^ i integer ».  cui  adhxree  minutia  in  cercia  proi- 
cietur  multiplicando  per  deaomiaatorem,trt-  fiant 
•f  I deinde  numero 7.  ad  modum  minutie  accep- 
co,  ’■  prima  regula  adhibeatur,  fientque 
Probatur»  i4.propof.  ac  etiam  eodem  modo 
reiut  praceden».  Nam  integrum  quodlibec  ex 
duobus  iateUigiturdioifttiniQ  tres  partes,»  q i- 
bua  minutia  -f>  tertias  parteacompreben  Jat. 

Si  ergo»  dilia  accipiantur  8.  terti  «partes  toeitt, 
quot  vniueea  fime  in  7.  non  eft  dubium ; qy^d 
fieaejd.  celti»  partes  i nempe  minutia 

COROLLARIVM 

H Inc  cft»quod  eodem  modo  mulripllcetur  In- 
teger cum  minutia  per  minuriam  foldcn. 
V.  g.».  integrum  ad  minu- 

tiam» ft  faciendo  f,8r-f..  Deinde  moltiplicjn. 
do  numerator»  fimul , & denomJnatoi»  fioui , 
8t  efficiendo  minuuam  •— L. 

Sic,  fi  multiplicanda  fine  inuicem  integra  duo, 
qolbos  minutia;  adbfreanc  Idem  przftabirur  V.  g. 
fioc  n*  8;  4 multiplicandi  per4.  -f  : rcducecor  ad 
minneiam  faam  vtrumque  integrum  { primam 
quidem  ad  fecundum  «ero  ad  '^7^;  8e  deinde 
eodem  modo  res  prcftabicur,  & fient  . 

» Qut>dficf»Jiaiiptopaf.  i,.proi>o!.Qoi, 

8,  maltf(>Hcit  11  j it.  nit  genitu»  t7«.  id  ii.  « 8. 
•d  I.  RurCii,  <iui.  J.  raultiplicM  5.  iu  erit  geni- 
tui 15.  »d  rt}.  »ii.c»,defin.itf.  Tt»*^.  Qu.- 
re  etiam  fimuiiyd.  ftij.  (deft  i;iJ  erit  ad  aa, 
8f  y.  ideft  ad  minutiam  , vtS.  fimol  ni- 
«iru  nd roitate^irjiile  4*  minneiacm  muiiipK- 


corol* 


DE  NVMER.ORVM  RATIONE.' 


.»13 


corollarivm; 

Hinc eft riikre oamontorc* io  minoUjI fiiie 
cxftdiieionecolleAjfifea  ex  multiplicati^ 
oe  genitii  aliquando  pro<iire  natoret  faia  deno« 
raiaacoribuii  fltideo  ropcrare  fflinueuf  ipias  Tua 
<o«a,<]uodtomaltipljcacioae  prxcipa^tone  fo> 
Ium  a Jucait»cum  iam  numera torea  multiplleaodi 
efaiu  deftominacoribus  In  aliquo  maiores . Si  va* 
rb  quit  cupiat  in  integra,  npridt  reftrtoerehoc 
confeqaetur^  6 Ipfoa  numeratores  per  deoomitu- 
tofes  diaidat « Sic,  fi  wis  capiat  agnorcere , quot 

integra  tn  minutia -^4  contineaoeur,  diaidat 
per  if.fltinacniet  integra  II. dr  4-7  . 

Porrb  MttitipUcatio  probatur  per  dtuifioaem* 
Vodc  operf  pretium  eru,pciut  addifitccediaifio» 
ntnif  ^uiiun  modo  erademus  • 

. EXPENSIO  VI,- 

' Pe  Miautijs  Suidendis, 

QVi  iocellexcric  mlnuiiaram  molelpHcatio* 
nem/acil  is  el  euadet  diuiilo,  qubd  iere  idcm 
fit,  Tt  mo^  rideri  poterit . 

PROBL.  L PROPOS.  XVIII. 

MiputtUmy  i^m  alU  dsia  minutis  per 
'slism  mmut$jmmtn(uretyfeperire^ 

Sic  data  fflinotia  4 • & *r  > ^ iabeator  qnis  io> 
perire  minutiam  aliquam,  qaam  minotin  da- 
tae metiancur.Muluplicencur  rniusinuicem  na- 
merator, dr denominator,  vt)«  dry.  driianiai. 
dr  per  bunc  namerom  multiplicetur  numerator 
%m  dt  denominator  T*  alterius  » A;  fiat  minucU 
f 4-4  « Dico  bsac  «iMtMm  miiuttia  \ * 

* Probatur.  Quia  11  multiplicata. & f. Er- 
go produdi  41^.  Se  10$.  erunt  jauicem»*^  >> 
ei  I7.1lb.7.  drfic4a. medetur  io%vta.menfu- 
raty.  Sedctiamj.dr7.menfurantai«  qui pera. 
raeiifurat4a.dr  per  5.  metsenr  lOT*  ergo  edam  4 
metietur  ^ 2^e*  9.  pronunc.  Trad.  8. 

Reperiemus  (ecundb  numerum  per  quem  mi- 
nutia 4®«titur  ntinudam  7-  t-t*  Sic  fiat  a.^r  7. 
drprodibiu4.  numerator, deinde),  per  f.aeno- 
mtnatores  rmus  cum  numeratoribus  alicrini  Al- 
nudn  miUciplicando,  dr  habebimus  if.  dcooi^ 
aausrcm,  ftabicque  minuda  44»  per  quam  dico 

minutiam  4 * » ' 

£t  probscur  • Nam  idem  a.  maidplicauit  7.  dc 
feciv  14.  muldplicauit  quoque  ai.  io  pcnccd.  pro- 
badone,  de  fecit  4$.  ergo,ex  t7«reptimi,ita  eii  7. 
gd  afcrc  I4.ad4a.  Quare  ex  def.lS.TcXtaUs  pars 
erit  7.  numeri  a i . quae  14«  4a.  fed  7.  meiiinr  au 
per  exxidennone  L panis  • ergo  etiam  H* 
tietur  4a.pcr  |.de  ideo  etiam  d eootraf.  metietur 
4jl.peri4.  Rurfus  Quoniam  ).  multipltcauit 
*e  itek  19.  dr  f.  mulnpiicaukai.  nfupra, defe- 
cit .40).  ita  etic  }.adai.  niy.  ad  to9*ud}*  raceb 
Curai.per7.  Ergocuamft.  metietur i09»per.^* 
dc  ideo  Rum  7.  medetur  105.  per  17*  idco(|U€  \ 
medetur  minudam  t-tt  pernuoutum  « 

, , . 't 


COROLLARIVM 

Minutiam, fen  numeros, per ouos sltem mi- 
nutiarunf  menfiirat  produdum  7-74 
dr  quotientea  -J-L  confurgere  d decufTauda^* 
rum  minutiarum  -f , dr  4 multiplicatione,  nem- 
pe denominatorum  vniuf  per  numeratores  ajte- 
rtttf,  dr  xice  rerfa.  Nam  a.per  7.  fiicit  14.  qui  eer 
acceptus  mearurai[4a.&).per9.  facit  ij:.  qui  fcp- 
tles  acceptus  facit  105.  Vnde  quotientes  14.  j nu. 
meratore  vniuB  a.  per  7.  alterius  denominatore, 
0r  15.  a numeratore  per  denominacorem  alte- 
rius 9.coalurgit..Quarcmiuuda  *44  menlura- 
cqr  k minutia  4per  minutiam  4 nempe  per  4 
inuers^  fumptam . 

PROBL.  II.  PROPOS,  XIX. 

MinusUmper  minutUm  diuidere 

POted  diuilio  fieri , ac  mulripllcatio , dr  eo- 
dem pado  prxftari  hac  folum  conditione 
feruata  , vt  diyiruris  minutie  numerator  Tuoa- 
tur  pro  denomioatore,drMenomiaator  pro  nume- 
ratore fedibui  eorum  commutatis.  Sint  diuidendi 
4 per  4diuiforis  f-:numeri  fedeu  mutent,  d^fiic 
4.  Deinde  muldpiicentur  inuicem  numerato- 
res, dr  fiat  minutia  44*  • Dico  Minuciam  4 
per  minutiam  4 • diuifam . 

Fiat  in  7.  numerus  aL&|,  Inii.  fiat4a.fic 
7.tnsi.fiaci09. 

* Probatur.  Cumas,  febabeatad  105.vts.ad  5. 

erit  eadem  mhsucia  7-44  sc4exprimapartetn- 

teced.  propof.  Sed  minacia  4 menfiirac 
per  minutiam  44  ex  przeed.s.parte  . Ergo^iS 
minutia  4 menfurabic  minutiam  4p^'  44  ■ 
autem  minutia  -f-i  ex  Coroll.  confurgit  ex  mul- 
tiplicatione vnius  deoominatoris  per  alterius  nu- 
meratorem, dr  d contra , vel  k multipllcttlone 
vniusminutis  per  aliam  multiplicantem  fump- 
tam  inuersd.  Erga  fi'rnmatur  minacia  diuiddnt  in- 
uert^vt4»d  muttipllceturpet'  aliam  prodoce- 
cuc  quotiens  alterius  V.  g.  44»^^*  menrurabic 
--Lt  ntinutia  4 » ^ etiam  minutiam  4 > 
quz  e(l  eadem  eum  IpO  . ’ / 

Eodem  autem  modo  agemus,  fl  voluerimus  di- 
aldere  quamlibet  «slnonamper  incegruoi,  feaptr 
inicgranycuimlnuiia  adh(ceat»fnu  integrum  per 
minuti  *n  , vel  Integrum, cui  minuria  Kxreat 
permlnu^i  vei  integru  per  Integrum  cu  'mnu- 
tia  , ve!  tai^em  I JV*^*'**®  P® 

gru  roldhi,vel  eunt  d^inutia,  qUl  rontcaiu*7* 
verb  reducendo'l^mpec  iot^fa’'duarcttn<J^*d 
minutiam  agemus  , de  mote  miai^tUfum.esauu- 
mcodo,ytluc  rides  \ 
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ObferuaAdom  vcr^cft  ^li^ateri  ^oioam  nu» 
■leta»  fit  diuifor»  n dui  oumcrui  inueruturi 
alioquia » fi  non  diuiforii » fcd  diaidend}  nane- 
ru«  inuerutur  comtarium  eoeaict*  n aperimeo* 
tum  docebit. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XX. 

t^mHtnUffe»  mhuUlit  ^mniim  foitfl  efft 
tliijtMdo  nuin  mmtmi  dimii. 

Sit  data  minutia  -f  dialdenda  per  mtnatian  . 

Fadi  operatione  ~ minutia  erit  quocieot, 
9c  demonftffabic « i]oodea  4-  ingrediantur  io  mi> 
Butia  j , mioutia  ^ « eft  minutia  maior  iai> 

* Probatur*  Nam^uotiena  ell  oumerua  ln> 
dicana»Quoc  ?icibua  diutlor  in  numero  diuidendo 
eapiati  led  minacia  diuidena  mulco  minor»  ^uam 
diuidcodapocefi  capere  tot  ricibua»  n quociena 
vel  fapcretdeoomioatore  ^portionia  miauci^di» 
uldfd(:&go  potefi  efle  maior  tpfa  eiCor  pr.}.|ia< 
lua  • Sic  miouCM  4 in  4 capit  tarperfed^^  8e 
ideo4-..  numerator  etiam  c^t  denommacorem 
I4.ccr.  Ac  d contriffi  diuideretur  pc-f 
Bamd.  non  capk  io  a.oifi  pro  tertia  Tui  panc|  dr 
ideo  cfiet  ^oeiena  4~r  • Nem  14.  mlniu  eft  nu* 
BMro4a.  pro  tertia  ipfiut  41.  parte»  8e  ad  illum 
babet  proportionem» quam  l adi.drquam 4 dmi 
fas  BiuBcnta  habet  ad  » numerum  diuidenteni. 


COROLLARIVM. 

H lac  itaque  collige.  minati*  qtintiea» 
cit  nunKracorif  proportio  ad  deoomiiiato* 
rem  caprimit  prooortionem»Mam  habet  miButia 
dinifa  addiuirorem.  Nam»  u numerator  couti* 
Bcac  dcnominacofcmtctiam  minuua  diuifa  conci* 
Bcbic  dmidrocem » rei  remel  • rd  pluriea  prout 
Bumerarof  quociencia  denominatorem  coocioec» 
maod»  fi  aoa  concinet  ( fcd  mmor  fic  numerator 
ucoominacorc  inminutia  quotience  > tunc  eapei* 
Btt proportioBcm  minorii  inaequalitatis»  quam 
habet  minutia  diuifa  ad  diuideocem*  rt  4*; 
met  proportionem  fubcrjplam » quam  babet  4 
ad  4«&  ideo  exprimit » quod  4*^  coociBCt» 
aifi cerciam  partem  nomen  4>  <4-  coad- 

net»  nifi  tertiam  partem  niuneri  40.  at  d contra» 
fi  diuideretur  4 per  -*  tunc  quociena  tflVc 
cxprimcna»Quod  minutia  diuiia  continet  diuiden* 
tem  ter»  8e  babet  ad  eam  proportionem  maioria 
tncqitalitatia  triplam « 

EXPENSIO  VIL 

l>e  Mhut^f  minutiarum^ 

A Liquando  fradi  numeri  quoouc  fuai  fra* 
Sionta  habent » que  duplici  lenfu  aecipiu* 
cur » rcl  enim  fune  fradionea  rnius  partit»  que 
numero  frado  reperienr.  Sie»  fi  dico  dun  certa* 
partei  vnlu*  dimidij  diuifiioi  fiKnifico  illud  dum* 
dium  ioj.  partctrxquibutpodidcoduu. 

Alio  rerb  modo  accipitur » tanquam  non  rna 
para  numeri  fradi , fcdomnet  partae  fimulpar 
modum  Toiua  dfcni  dinifeio  aliaa partes»  ex  qu». 
bas  omoea  non  afiiimerem » fcd  aliquas»  rc»  fi  di* 
cerem  4 ) figotfico  dusa  tenias  partea  » ac  fi 
eiTeat  vnica  pars , ditufaa  efie  in  6.  pariet  ox 
quibua  affiimo  Scribitur  autem  fradio  £rad<» 
oum  interiedopundo  pro  linea  fic  . 

PROBL..I.  PROPOS.  XXI. 

Fraiiiones  fiMonitm  ai  fimphees 
na  renocare . 

VT  fradionetTradionom  fecundo  (cofo  in* 
telled*  ad  fimplicem  fradionem  reuocc* 
moct  ottmeratoret  inoicem  fimt  multiplicandi»  ft 
vicimus  terminus  genitas  erit  numerator  mtniitsg 
omnibus  illis  fradiooibus  fradionum  cquiuako* 
cis  { dcQocniDacor  autem  erit  numerua  a multipli- 
eacionc  mutui  deoomiuacomni  genitus.  Sic 4 
4 reducetnradhaoc  ^ »fr  minutia  A • c 

rodttccturadhanc  6.  44  * I 4 

eaclalaoicemnofneraronbuaa.i.4.  ■ • 

firdenomiaaconbttsi.4.  f.  9 4 y 

* Probatur  hanc  regulam  cfi*e  bonaoi  • Nam 
mU  imelligtcnr  minutia  Cecuadh  feofa  * Ergm 
OTC  partes  tocius  g.  a erunt  diuifc  in  4.  Si  rtg* 
minuti*  minutiarum  denomioitor  4.  menfucac  x. 
numeretorem  es  bjrpothefi } mcafurabit  etiam  eu 
pr^unc.  p.  Trad.  8.  dcoomloatorem  fimpliciu 
fmimcix.A»  q«i  cU  qnem  a.  oMafurat . Ergo 
redigatur  dcQominator  a iapanea»quat  conta- 

oec 


dB  KVMERORVM  RATrONfel 


• 4 fritt  e^Tdem  ptrtci « t, 

^rmat  per  «und^m  nthncrant  4.  It« 

csl7trcpc.erict.  ad;.maffiplic«n»«e  genidl. 
fr  It.  Sic  nuiTterator  minutie  miantUrum  1. 1 

jaettCirac  roaat  dcnominMoc«ai*4  ^ Ueex  hy« 
potheri  Qumeratorem  A t.  fimplicis  mtnutlr . Re> 
disuur  icatpie  a t>  io  p^es  t <1*»*  continee  nu* 
in|n%4.^  j,4lf  gignetotlninuMa  quidailtem 
4.  & fcMt  8. ^.iTectt  6,  erre  ea- a 
dem  proportio  |*  ad  4.  que  6*  ad  8.  Cum  ergo  (le 
4.ad  8.TC  B minutie  minutiarum  }.ad^8c  8>ad  l*» 
vt  A mioutic  iimpticis  1 ad  9.  Ergo  etiam  aeit  ex 
0*  ex  t. in  }.  genitas  ad  la.  ex  4.  in;,  na- 
fceocem  I vt  numerator  minutie  minutiarum 
x;.ad  minutie fimpliciadeiMminatord  Aj^quare 
>~^ttiualebit  eribus  quartis  duaru  terttaru  parw 
ttutbfam  Tt  magU  res  pateat»dup  quarte  partes  nu- 
(■ecH  B.runt  g-quarum  ttest^arte  partearunt  0« 
At  fl  in  primo  fenfu  minutia  intelligatury 
1!^  dn enica  parte  minude  ilidpllds'  incelligatsrr 
fradtus  fecundus,  8e  minutia  ounuzie; 
paAo  oportebit  procedere . Nam  numerator  id2 
perfiftet,q  minacia  mioatigiatthnominacnrleeii 
denomlnatore  minuti;  limplicis  1 rei  art^ece*.^ 

<}encit  mulripHcatb  denomihatorem  dabit . 8te  * 

fradioBief^i<>(^><^'Qd*  Mmerato^ 
ns  vices  obibit  ; at  denominator  confurget 
cx  multiplieationej.  cum;.  nSane  I J, 

^Pr^.  Wam.  cumnofflcri  p.  imcMigatur  di^fa 
qorlibecroiusiQ5.parceai  Ergo5>  CQCies  mM‘» 
io^ici.quot  vnlutea  funt  in  a.  Srideo  etiam 
iDcofurabie  quot  vaitntes  fnnt  in  ;.  ideoqnn 
ft  babeo  tres  quintas  vniMiis.que  eft  in  a.  babeo 
etiam  9.  quintas  partes  voitas  vnitatis  que  eft  «l 
2,  9e  quia  omnium  voiucum  |.  (imul  fumptarum 
^ioqoe  partes  faciunt  1 ).  habebo  itaque  mimtr 

PROBL.  n.  PR.OPOS.  XXII. 

Minittiam  mmutU  in  primo  fenfuy  mmtU 
infererr  > fen  fmd  Mm  , 

Differt  lofiiioi  reduftione . Na*n  Ibi  queri- 
mus  minotiamt  qoe  eiufdem  wlpHt  ac 
ninoda  minutie,  hic  ^ero  addimus  minutiam  ml- 
nutirffwpliclmmude*  luvtibi  non  intefueni; 

primst  f€  fimpiex  minutia»  nlfi  taoquam  denomii 
otcor  ntnutie  fecnode,  nec  anget  eam , fei  reffi- 
eoit  eaockm  non  re  » aut  numero  j fed  va* 

lorfthic  Bucefnmlonciafimplexaddtcarmioatip 

nimtiarum,  rt  fiat  maior  oum  raIore,ar  cB  prq- 
pHdaJiicto. 

pit  ergo  fic  . P«nr  minutia  *•  1 8«  debea- 
mus fimul  addere  qaatooc  quintas  partes  vnlus 
certjptad  duas  lertiat.Nomerator  minuti;  fimpIU 
cisbtdenominatorem  minuue  minneiarumd^; 
<ator..Nemi>e  ;.in  t.vtfiat  10.  fle  huic  addatur 
iitimTxtor  4.  minutie  minutiarum,  frfint  *4-  * 
Itic  erit  numerator?  Jenominaiorem  ver6  exhibe- 
bit mutua  d<nominatorummalttpllcatio,8rerunt 
15.  ftabicque  minutia  ex  minutia  fimplidiSctni- 
nutU  minutie  eosogmentau  ^ . ' 

• Probatur  . Nam  cim  f.  maUlpueet  j.  « 
snulciplket  a-  & fiat  minutia  -5-4  eadem  2C 
fed  quia;,  idediefi»  acvnaparsdenomioatoris 

ffttouiis  fimplicis  cx  prec.  p;opof.  pacte  fecunda 


Mao--f  erit  eadem  mloutta, te  f»?  nirnlrarnml* 
Doda  4 fimpKHcT  ;ei)m  ergo  habeamus' 

-4-f  poterimus  fimul  adderci  vt  fiant  » ^lod 

iftWerefe.-  - *•  * 

Et  idem  aQeodum,fi  fine  plores  mlouttr  minu- 
•ti»amiVt4^V  / pcaponaotur  addende,  fit  age 
fiunt  IO-  addico  4.  fiant  I4.  ex  14.  in  8.  fiunt 
Ita*  adJico  fiunt  117.  9e  hic  erit  num  rator : 
\Denoininitor  v4r6  fxerecJX  mutud^lominajka 
'fum  multiplicstioee  laofl^rie  opiptia  J- 
fumma  minutiarum  v / | • 

Aduerte  autem  .minutiam  nollam  efle  reducen- 
!diad  minimos  terminos,  dum  roa  alteri  additur, 
licet  valde  augefeat ; fed  tunc,  cum  omnino  com- 
pleta eli operatio?  afio^iuinJenCus variaretur, & 
oUiU  rtSi  coUigcreri^,  fic -t; •*  { prius  ad  s. 
per;,  fiunt  0.  addito I.  fiant 7.  deindeper  fecun- 
dum 7.  fiunt  SI.  8r  addito  s.  fiunt  s;,  deinde  i), 
per  4, fiunt  91.  addito  fiunt 9^.  pro  numerd*- 
coce, cum  denominator  ex  multipli  atlooedeoo* 
minatorum  niotoa  colligator  180. 8c  fiat  midutia 
fumma  prstdidarona  minutiarum  y de- 

inde poteff  redigi  ad  denominationem  minorem 

per  regulas  uaditas  7Y  • 

PROBL.  in.  PROPOS.  xxiir. 

J4im$tiam  minutU  minuttd  fjmolici  in 
cm>o  feif»  aJJerf , 4»t  infnert . 

Slotexfiihi^  nrinotie  7 4 intelleftx  In  fecun^ 
do  fenfu » que  fine  fimul  addendar.  Minuci* 
fimiffMi  numerttor}.  cum  denominatote  mina* 
tix  fi-cnndz  r.  multipUceiur»  vt  fiant  15.  deinde 
iofi  numeratoresTnter  fe  multiplicentur  a.  8r  ;• 
& fint  0.  ad  hncurque  fimul  i;.8r  0.8r  fiant  a i.  pro 

nomeratores  denominator  ?erb  erit  num^uleg 
mttltiplicatiooe  denomittJtonim  4. 0r  4-froc^ea- 
t«as  nempe  ao.  { fiabicque  minatia  •^4’ » ffnr  eris 
(iimma  prxdidarum  minutiarum  - . 

f Probatur.  Nam  quia f- muloplicauit 
4.  ex  17.  Iib.7.  ita  erit  |.  ad  4.  vi  t^.ad^.  Quare 
ex  a.  huius  Cordll.  esdeii  minutia  em  ~ , qu« 
Rurfus,qula  9.  muliipiicauit  4.  qui  fune 
denomioatorcaf  0r  fuil  aO.Se  a..maUii^iasuic 
numeratores, df  fecit d.cxpropof.ai.  huius  ea- 
dem minutia  erit  4t  » . 

Cum  ergo habeamas  «nlern  minutiam  mino- 
i.  j.  exoreffam minutia  {-t  * minutiam 
maiorem » dr  fimplicem  expedram  numero 

Si  eas  addamus  fimnleAicieiitminutlam^^  luop 

intmmtouciarum^* , fir  7 / .Ac  fiplures  mi- 
nutie adfine,  idem  prorfus  agendum.  Sic, fi  ha* 
beamus  7 J •{■  / nempe  x quintas  trmoa 
quartarnm  doarum  tertiarum, Sr  ires  quattas  dua- 
piM  tertiarum  addendas  ai  duas  tertias , ha  age-, 
nus.  Multlpiicabimusa.  numeratorem  primz  {- 
pcf  denomiiuioftm  maxim»  minuti;  minutiarum 
4.  flrfianc8.fr  deinde  numeratorevinuicem . fr 
eruat  0.  quibus  fimul  additis  conficient  14.  bunc 
vrtb  per  dcnoaiiucorem  fequentis  minoris 
nntlcipljcabtmm»  fr  fiet  numeros  70.  deinde  om- 
pes  tres  numeratoces  inuKcm  8e  fient  ta. 

quibus  numero 70.  nddieii  erunt  8a.quem  nume- 
rum per  denomioatorem  poftreow  0.  multlpliea- 
bimus»fr  fiet  4px.  fr  deinde  omnes  quatoornii- 
mentorei  inuicd  X.i.|.4* « I*»*  48-  numerus 
aidenduaefi  numero  4px>  fr  erit  numerttor  ;4% 
penomlnator  verd  eris  numerus  ex  mutui  mult* 
pUeauo^ 


t~t€  ^RACTATYS 

p£ie<tioM^>Mi!iutdrfi  produdas*  luape 
L misBtia  rttami  omoiosi  pradidvum  ftftbie 

v*4  '5  "i  f 

porr&  U iuc  lnfidoaci  (eu  a^tlo^e  ccr«i^ 


XIII.  PARS  L 

oi  autt  cocalctn  addieioaeiii  «<l  aUaia«t  wantfm 
roduci  poCTuM,  fi  tanm  mtmcrxor  fie 
quim  deaooufutor»«Jio)iu  ilU  fed«dio  cflkp^ 
KiiU  ctida^oafufioaU . 


TRACTATVS  XIIL  ; 

PARSSECVNDA. 

I 

De  Numeris  prtporti$nMlil»tt  inufttiendis.  ' 


; Ic  i®ro  ipibs  nutncros,  non  vt  rationem  i fcd  vt  proportionem 
dicente;  exquitirbuii  < iSf  docemu;  , tum  niuocrofr  extremos 
proportionales  iniienirc,  6C  confequenter  Auream  Tegulam 
proportionum , tum  mediam  proportionalem  , vnde  extractionem  Ra- 
dicis quadrat^  • tum  etiam  duos  medios  proportionales & cubicam 
radicem  inuenire  docemus.  Tradatusonmino,  fiCablblutc  «eceflarius, 
fine  quo  in  Mathematicis  proficere  nemo  poteft . 


£XPEN$Ipl. 

D*  imunindo  iiUis  ttikm  funo  fnfmi 
titneli , vtl  dt  regule  fntepmimum , ‘ 

HMt  reipiUa  qui  detxt  tHbss  anMrls  qosme 
qochtsrf  diemir  Aarea  ob  eim  ?fum  miri» 
ficum  »oe  ^01  iouuelitfiutkiti  redfriaorom* 
bni  hamjoie  cQmcrci;i  • n feri  nihil  in  oegociis 
cfitradibalat  «|«eur«iiifi  h^  regule  Ineerueniat. 

PROBL.  J.  PROR  1, 

Tuhnt  Jatis  numeris  ifnnrtstm  pro^ortiond* 
lem  innenirt^  ^ui  itn  fit  dd  tertium^vt 
ftcundm  dd  primnm , 

Dirpofuntnr  tret  numeri  dati  in  frrieaijita  rt 
certiniscuj  annata  eft  qnefiio , 8c  coi  qa«- 
lituf  quartus  i ^ fic  (i  proponiooalia»  ct  ^ fc. 
cundua  ad  priaun  fit  vlnmo  loco,  9e  huic  fimilia 
ptimo  loco,  cui  rerb quartus, qui  defideratur, 
«b«  aiEmiiari  Tecundoloco,  V^.  fit  datos  nu- 
merus 6,  $g^8e  It.  numero  ?er6  bule  vlthno 
quartus  proportionalis  quarritur, nempe  aliquU 
Mmerus  , quific  io  profmriiooe  ad  ia.rtm9. 

Primo  ergo  loco  pooeodua  eft  nameruf  tf. 
fecoodo  9.  tertio  ta.  dicendo  fi  6,  tanquam 
fundamentum  habet  pro  eerniino  numenui  p. 
numerus  i % . aceeptua,  rt  fundaiocotam , quem 
oomernm  proportionalem  habebit,  qol  UJi  iu 
torrefpopdMt , n 9.  «t  «.?  Slajot  dirpofici,  n 
me  vides  ftabuntnumeri  ,fid.  dsacf.qaid  la.  ? 
Mulupltcabitur  , itaque  numerus  la.  per  9.  fit 
Dcm  lofi.  genitus  autem  numema  dioidetur  per  B. 
fit  prodibunt  ifi,  bleqoe  nuocrua  erit  quactoa 
proportiofialu  • * * 


Probatur  ea  19.  pt^oT.  Eud.  eum  qua>  j 
tuor  numeri  prwK>rtioftalta  (aerine , qui  eu  me«  , 
di  jt  generuur  eft  fqoalit  el  nomero^qui  ea  extre*  L 

mia  conficitur ; cdm  ergo  hic  fiot  quatuor  aumo*  j 
ri  proponionatci,  fit  fitfi.adp.  vt  ix»d  18.  geni- 
tus numerus  i medijis  u.  fir  9.  qui  eft  108.  crie 
•qualis  numem , qol  producitor  ab  excremia  fi.  fir 

iS.  Itaque  habemascuodemaumeruin.qui  abes*  i 

tremis  produceretur  per  moltiplicationcfu  mn-  j 

tuam  mediorum:  qusre  ea  defin.  if.  multipli* 
ettiooia  T rsA.  8.  oumerus  108.  toties  coottnebic  , 
numerum  18.  quot  vnitaces  funt  io  quii  eft  tdf 
numerus,  qui  produceretur  ^ fi.  fi:  a K>inuicrm 
muleiphcatif  1 $i  ergodiuidaturper  numrrum  fi. 
prodibit  numenii,  qui  perquiritur, nempe  nume- 
»•18,  ^ 

.COROLLARIVM  L 

COllige  et  propoC4.  oftaui  non  omnei  nu- 
meros habere  qoartomproportioaaleaii  eo  i 

qubd  minimi  fiat  in  datii  rationibus : vnde  enaf*  1 

enatur  minutie  tn  dtnifionc  geniti  et  fccun«lo,8t 
tertio  per  primam  ferd  (emper,  qus  eodem  modo 

pooendn  (une,  vt  in  dinifione  integrorum  trad»t.  , 

monulmua  CofoU.  propoCaa.  fir  morefiraAomnb 

PROBL.  U.  PROP.  II. 

Petit  numtrit  ,•  tuim  primo  edhereetmU 
mute,  fuarium  prifortionelem 

inuenire.  , 

Sit  V. ^ eiiitrh,.  pilmof  (tiiti  cum  -f 
qnln9iie  iureli,9<i,cttmr  mc  awmii  i«nh 
«■>«,>.  pilmo./ 

J 

Si,  __  aut  J ,oU|i,, 


DE  NVMIRIS  PROPDUTIONAtlBVS  INVENIENDIS 

'Mmo  mttltlplicabimutifKc^TM  fecHfidiua.lb 
tkrciDan.  NimIHk  |t.  p facleneitfa. 

Ifte  ergo  numerus  integran  ].  fr  eft  diul* 
dcadusesdoAnns  propof.  Ip.pait.  i.  Trsdiat. 
bulis.  SoppOTemus  ica^sc  aumero  t6o.  val- 
otenit  dr  deinde  redigemus  int^ron  }.  iami* 

•ottam  imuitiptksbimDfqDe  |.per7.  n fisat  ttt 
•Mraui^e  nomerttorem  f.  Ar  fient  iA.lia9at 
ninitis  erit  ^ » 8t  fie  oamerl  dirpofiU  eroac  i 
i6a  ad  7 

fiblferirquemnu<«loco  ««i* 

1 7 ad 

Makiplicsbinitis  idoperp.  Arpr»4ibUg<qi- 
m ^McWs  quem,  n red^tmus  sd 

Mtegts  diuidemus  per  ad.  frprodibit  aomeras 
4J  ;*7  . Itaque  f».  palmi  ferici  rcakot  «oreis» 

-TTlIi  f qoiaque  «orcis  readoatar*  f 


I17 


PROBt.  V.i  PRDROS.  Vi  ' 

D^is  trtlnts  numeris , cui  ftimo^  p^/ectfu^ 
du  ddh^rennt  frufitonee , qMnrtHm 
^of>orti6M4lem  inuenire . 

Vcramrtquld  retie«oc  i««  vlmrpaooiifi?  4* 
^^vencunt  aureis  1 «p  4 , Jraqi«  lt«<fifa{A 
a ftsbaae  aumeri  - ' 

5 


dant 


PROBL.  III.  PBOPO&  III. 

Vusit  iW«;  numeris^  cmm  feemtio  dJ* 
MiMffM , qnmemt  ^opurtisT' 
nJem  irntcmre. 


SI  Equi  J.  toieis  ^JiT? 

9 

Slot  V.g.Eqolquioqoefquirmptifint|f.«D* 
reis » dr  4 • Queritar  1 quot  aareis  Equi  27. 
ce^sbuiU.ExTrS  b.p.f.prop  ll.lntegra  Ia  fm 
Rioaes  prokijtur»  oempc  i%  f Ia  »ftno- 
SKio  «9.  fuppoaator  i.  flt  fic  ftent  muneri  inaU 
ccamaldplieaodl . 

— » ~ 
r 9 

Qal  gcocraboat  noaKrara 
dromr  per  aomerom  t Equoromea  propof.  ip* 
TrJii.fi^ erant  frsAioad integra 

rcdad«  erit  185.  tr  f4*  iddi 
l7«<onflabunt«ureis  i8).&  ^T* 


• ' qafd  ittf  ^ ' 

7 y 

Multiplica  et  prop.l7.hojos  TraR.par.f.  nn- 
merom  la.  per  a -f  redigendo  ad  fratftonct 
Irdeiade  docendma.in 

todeeaevpenr.5.Tr«a.baiasp.i.  dtuido  fradio* 
nem  *-y-t  per  Integrum , Or  frad  oaem  j 4 
oeM-!-4  fnaItiplic«ndo7.peri|tf.  ft  «g.  per  5: 
Rcntmlaatia  ’— ■*  5 ■*  nimirom  ad  integros  rc« 
didtR  Ar  rT*T»  iuqoe  la.  ?lo«  pan« 

ni  cooftant  aureis  8.  8r  ■.  ■.  * . 


PROBL.  VI.  PROPOS»  VI. 

Dmii  trihus  numeris  i cui  fecundo  t.0^  ter* 
tio  minutu  udhureut  quertum  ^efeu~ 
tiattuim  iuueuin . 

C laequtmor  pedes  tnuri » qui  fiant  prtcfoAb 

i3  aureorom»d4<q(*ota<^pcribiacatarflli 
opas  pedum  mori  9.  d 4 ^ 

Red^ocnrad  frsdiooesd.  { ad^*ifir94 
add»4j|^<le|iMlcmnlciplkcaeor»Ar fient 
dioldaatur  deinde  ex  lupra  cit.  propol;  • | ili 

per  4.  Ar  fient  ..UJ  - jn  » S***  minotu  ad  imegrA 
reda^ , fient  «atpy  |d.  d ^ f g.  ped^ 
muriiAr  4 cficieixtir  precio  id.  aureorum»  Ar 


laeotor. 

,qaoc  rcRitoeot  libra 


PROBJL  IV.  PROPOS.  ly. 

Psiis  trdus  numeris , cui  tcrih  uSuauM 
uuumU » qusrtum  propmtionuiem 
muemre, 

/^Vaiatur,qoot aureis  $?•  Ubr«,Af  f—*.  Za^ 
V^mri, veneant  ^ dum  tres  J’br>  i4.folldta 
tauntur  Ita^  numeri  difpor^ 
libra  |.dMC  14.  foUdosiq 
J7.Ac^?  . 

J^or» TCinaoteced.  nomams  57  x« 
natus  pR>idcodus»vt  fint  * **  fecun- 
dus namerus  r4>  per  buocurdum  muldplieaa* 
dns»Ar  genitos  prodit  4*r^^*  qu»  deinde  par 
3»  primam dioidcodus  ericespast.i.  propoC  ip. 
b.Tr«d.dc  fVsdls,ficniqj*2-i-4T » »nt»« 
redaAi  dabunt  adS.  & *f  *f  > 4^  • Obur* 

uaadum  verb  eili  qood  fraRi  non  foac  ad  inu^ra 
redigrodi  > neque  in  bac»  neque  in  anceeadeaa  o* 
perationc  s donec  fit  completa  operatio»  ncla^c* 
dytor»  Ar  coofafio  enaicatur  , 


PROBL.  VI!.  PROPOS.  VU. 

Ddiis  tribus  aameris,  cuitmhttriiiui^ 
uAureul  frtSiu  quartum  popani»* . ■ 
tulem  inuemre . 


EOdmiiMdafic . QuntiirV.g,  fi^rlo.^ 
4 ematur  pretio  ao.  aureorumi  quoc  aurele 
4 vaioa  vina  ementuri 

S 3 

a.  mrnmm  vina  aureia  ao.  quid  ■■  n n>  . 

luquemnldplkito.pcr4  «tespcnT.4.  fupea 

cltau»ertmcqne*^»qut  firaRi  diuidencurpst 
integrum  , R fraRionem44  multiplicando,  va 
docetor  propof.  p.  eapeof.  f.  fupracit.crudtqaa 
444  > Iraqua  pretium  erit  t.  aorcus»  A;  \ f I' 
qui  r^igi  oeoocunc  ad  minorem  dcooauaitioo^ 
ideftinluper  dande  erunt  aa/.pextes  vnius  auiia 
cz  aip.  in  quas  dioideicatr . 


.-i 


tf 


PROBL. 


il 


pRO#L  Viii'i>ROP.as.  vui, 


Ditis  iritks  nsmeris,  in  ^uihsu  emii'hs 
inutl61ltsir  frtlhc,  ftuiium  fropor- 
itoiMim  tefdirt. 


TRACTAT/W«:iXJ<^^.' : ’( 

■WU4-  T numcruptadiU^-X  i 

^nuiUif|icibW“HrP<t  »fr4abaot 
Ptirt*»  - • 

• . pUmt  flciodc  c»Tf  re  cx  perimenuun  ispctitt»* 

aiefropoT.tf*  i«9tH<H*ncuriCutn  iubeinmjpcr 

4.-f«des  fflu<i|«r<o*  fimuelaerararifi 

fipt  fcie«9^y«a|  • dmidenttf  iu^tie  ^-4 

pMi4«  •(  pr«<uceoi  44  rdeiade 
UNiiftc  t U fefleiabonv 


k yUjflbiuilicbut»  9e  f^fmkoci*!  MjnlP 
■*■  7 f»m  io  ) Ar  -j-f  conficu  ff,  «iUiertiifc 
•j*}  queritur*  <]uot  tni)Jiaria  conficies  5*  dicbai» 
8r  1 1.  hfiU  tit»ruM»  ^ } heque  redigentur 
iiKrgfi  5»  adfuam  minutum  * & fiant  ■*  ■*— 1 ific 
ecd>gcMurkd«^-^«  9e  indidetetgui» 
tipbcpbuocttr*cruDiq«ae  » 9«» 

tie fluidetur  per  aiaun9m|.fr<4'r'*'^*^’*  ^ 
4'f'a^  icemus  cxpeuC T>  huius  de  firs^eV.lf 
producet  v *.l  Quemiautised  iaie* 

|uos  reds^  (kbic  m>Hi»ria  omienai 

ferd  :f  viMor^a9uedttbtM>dr  ii*twKii 

conficiet  miJiiaru  rff  4-  > 9^1  coot«ci%diahiA  JV 

ft  7«  hons  milluru  91«  4(  4 • 


EXPENSIO  11; 


~De  prehisione  rtffji  nnrtil  ' 


2^^  Cia»  innfnf»n‘ift'<|fciklift  flomfnnii  pr«- 


_ pordonalem  ind  gec  trutioA  aliqui*  ob 
maMi  ^It  c«rt6  egnoTcat  fir^aa^  opai  acuo 
W pnr^aa  fie^dmeA  duabaa  dii*  naodiacq^ 
oaleotibus  quarat  propordofiiUainHCQirtk 

hiQaipIicabtBMii^defernitatqotffoly^iafbde 

ad  capuodum  axpcetaicttWidt  opttaciodU  rt- 
Aitodiaei*  iuib 

01  ^ « f 


**  »ROBtr  i/phopos::ix. 

«inuiosiu».  . -I  " ■ Str  • * ;■  1*4 


udm 


I>4tis  ttihm  numerh  fr^f^rtid- 

,nv  H q 


NIOBU  Jjo  fhopuc. 


^AliV-^tHfi*  ntoi*  inis  mbns  nsmtHs 


.'isj.  t -riaani» 

DAtia  tribas  aameria  ^ fT-  Sp*  qojtralv 
quartus  proponionjlil»  'qui  fit  ad  Bp.  st 
yj.eft.*d  ^ primum, «r 

quotus  erit  *.  h^uftippcetdkindehreqoo 


(us  per  JO.  dabit  ide-rT»  4 • 


i09-^  , , -y  , . 

1. 39.  t^y.  «:  * 

Probatur  . lyarA  primus  a;4ic«;undum*n  ter* 
tius  ad  quartum  { tryoquorirs  rontinrtur  ter* 
cius  in  prtmo*totlea  continebitur  quartus  in  fe-* 
eundo  r-quo*iy»M  tmmasf.  rfa  * ita  qiioquc  erit  pri- 
mus ad  tertlurn,  vt^rundus  ad  quartam,  8ti>«rp* 
Rradasiiacen.terrtac^primHa*:»^  qnanvajd 
icfuadum;  quamnbrrm  primus  tot^s  coflcino^ 
turiatenioqunrkicoTtnebitar  feci.iua  in  qaar* 
lOySeld^nvri'.  (^rropter fi dniUacnr  certius 
lauprtnMu.quocrfsijtdicabit  fuia  sniutibus  sices 
fecundum  ^uas  continetur  primus  In  tertio*  fle 
ideo  fecfidum  qqsscontinei|i{  freundus  io  quar- 
to, eritque  deoonMaatpr  proportionis.  Qu^ire 
fecundum  eas  siccF » 8r  pc  r ilkim  quotum  fecoo- 
dhamuinpUcitiHtxrsfi.dcfin.  craA»8.  seflirurt 
quartum  ignotam  $ cum  genitus  ex  multipHcado- 
icecoDtbwMOiakipiMatumtociits,  qm>tvuieatee 

lij^c  rauUiplifa(«,qul,npr»iluimttsvqaanncftf 

fltptoportioniad4omMUtor«  *< 


fiO,R.0  L t A R I V 


Slc.iyiqicrtt^  cui  querendos  quartus  grqr 
^^rtTobahs^  qi^adllloiirin  fu  prdpbi^iflni- 
tusr^t.  ad  il.-maddatnrper  prbnom-finmBdus 
numerus*  &qdoci5qsmii(clp4c<c  tertium  nume- 
rum 10.  fic . 

Si8.  dat  It.  quid  lo.  f dabit ly, 
dhiifis  oomcruitr  perj^dat  quocietiMfil'd.<tt 
pcrqoem  muittpUeaeat  lo.  dat  numerum  qoA 
cum  proportionalem  15.  ' n .. 

Prtdaatur . Qu<a  enim,  st  eft  8.  adiz . Ita  effe 
debet ib/adiuA^qautteas  £<4 nrprimkpn^r- 
^nem»  fecundum  quam  8.  concinetur  ia  la.  eftq; 
dcflominator  propofcioais','  Ideo  eam  ipfiim 
dciguat  * luxu  quam  lo.-debetcontinenfciqoar^ 
flbpropopiiooaii  r qnareA  f«9.  meltlplieMUlrTNV 
qndtlenccm  1 f produeet  Ulum  numeruM ) qut 
toties  continebit  10.  ft>is«  ccMiinccS»  qiMa‘quo- 
lient  oumerat  sicei*  quibus  muliiplicatua  enoii- 
necor  in  numero  genito . 

Si  verb  fradi  adficK  eadem  regula  cralcbit . 
V.  g.  sciit  quis  capere  experimentum*  an  com- 
putus  prf  ccd.  expenf.propof.7»  fic  bene  dedudus* 
in  quo  qu^rebatur»quid  fibi  sellcnc-y  enlus  rln(; 
fi  4-  sloc.Sr  4 prccio  ao.  aureorum  sendebaotur. 
Ic^Uf  diuid^us  erit  fecundui  nomccus  per  prl; 


H.In^a^teq^^h^es,  quomodo  res^  auree 
operatio  tentart  fiofilt.  h^am  poftquam  per- 
feceAt  rdm  pNirnn  tnodib,  poteris  kod  f^ndo*  flr 
tertio  expiare,  flr  experimqfmim  fumere;  an  eun- 
dem numerum  pariat|morahcer  enim  impoilibiU 

cft » stqikr.^diueiiM  i^rationca  procedendo  Ip  / 
enndem^roUm  daiabarit . . . ,q  . . ' 

Sic  V.  g.  aceipicftdum  esperimencum,  aih^prap.  i 

7.praecediE3f>cnA.calcalusfitrildoonfcAu^  in 
quo  proponebatur  queftio.  / 

^/6r}  4«dant  Sl4(>  9oid'expofcec  !*.>  ' 
i IcaqiAte  mus  numerus  1 a«  diuideodos  erh  per 
fnimu»fl.<f  ha-^mdinacsrcdadum 
tiente^  f4>*9di  deiade  midtiplicaodua  ecit  per 
a-4  inftadioocsyeda&iundL  V^flrparirtnujno- 

rem 

RurfusS^icquU examinare  prop* 4. operatio- 
nrm.  io  qui  dantur  l<b.  yw  xacrati  emeode  Coltdis 
14.  flr  queritne  librarum 57  y-f  pretium . Ditai- 
datursidorasiomioutiia  redadua  per  pri- 

mum flr  cruoc  - 44  * lufque  hic  quocieoa 
mtilciplicet  fecundum  14  flr  prodibit  genitus 
•^>44  requifitus  quartus  proporciooaliaierunc 
que  totidi  adS  7-3  • 


£XP£N. 


m 


DE  NVMERIS  RROPORTlONALlBVS  NVfcfjIENDIS 


EXPENSIO  UI. 

* . PerfgtU  triim  inMtrfi. 

Dixitnni  primam  numfrum  ad  iccandum  hi 
rvgala  proportionam  iu  re^wriiltre  pro- 
portioae»  vtttrtlns  ad  (piartumiCpii  qucrItUrj 
dt  Meo» Tt  ex propof.  n«  Kb.;.  EpeUdit  conftac 
eb  maior  eft  quartas  freando»  qab  maior  eft  ter* 
tioaprimojarpaH  rationequo  minor  eft  territts 
prhno,  ficyArefle  debeat  quartus  fecundo.  Ve> 
rbm  aliqMn^etUm  deftderaturnaBerurquarcas 
qui  tant^  fit  minor  fecundo  qaanidm  eft  tertius 
maior  primoi  vel  i contra  quartus  expetitur  rqui 
uaibnt  maior  fccundoiquaotb  tertius  eft  minor 
primo . Si  tamen  in  priori  ordine  numeri  difpo- 
nuncur»  ita  rc  primum  locum  occupet  numerum, 
qui  ftgoificat  id,  quod  etiam  tertius  p.  fecundum 
Tcrb  occopec , cui  queritor  eluGlero  figniiicatio- 
aisaumerus,  quiita6radtenium,n  ipieeftnd 
primum.  Sc  vero  tnuerfa rado ftat* 


Eropoteio  refts . 


I. 

3. 

7- 

III. 

11. 

4* 

fi. 

IV, 

Reda. 

I. 

4« 

fi. 

III, 

n. 

3. 

3 

IV. 

Inuerfa 


Inucrfa» 

I.  4.  3.  m. 
n.  j.  6.  IV. 

liaq;  erit  proportio  Inuerfa  cum  vltlmum  con- 
sequens feeuo^  ponitur  toco  eoofequen* 
tis  feri  ei  fecude,  & fecunc^u  confeqiicot'  loco  aa- 
tccedentis  fecunde  feriei,  & terti)  termini ; 

THfiOR.  i:  PROPOS.  XI. 

In  f lanis  numeris  ^equalt^us  tanti  efi  latus 
maius  latere  vmus  flant  y quanti  ef 
^ ' minus  latus  aliud  hnms  latere 
alio  frimi  plani  s 


B 

♦ V 

• « 


Sii  pJoMs  numerus  A 

dr  n.  Dico,  tfutd  * * * 

1fitMtoe06,namri»msiof  *** 

7»m  4.numeriA)tant6,  4***  **  f 

$e  2MQf6em  u minor  crie  * * * * 

qium,.  J 

Probatur  • Nam  iu  eft  ex  * * 

propof.  17.  primi  reciprocd  > 

4.Mtf.n>.ad).  Ergocxi3*Ub.f.Elcm. {334. 

minor,qu«Q  6.  ficut  i.quam}.  Qpare  ^xon* 
inqvcacertaiKb  erit  maior,  quam  v quantb  3.  eft 
muor,  quam  $.  te  confequeater,  quancb  4.  minor 
qnanHi.taotb  maior  erit  j*qndm3» 

'«•  '^O  R O t L A ^ I V M. 

Hinc  eft  pofle  dail  cafum,  qubd  cognoftamus 
plani,  nnmtri  latera  4. 8r  ^ & alcerhis  6,  te 
hioc  velimus  cogoofctre  ipft  6.  per  regulam  au* 
rcaoi‘hcns  tale , qpod  faciat  cumipfo  nutiieram 
calecn  pianum » qui  cxfquec  numerum  planum  ex 
9»'de4.  Ideoqot debeat  inquiri  numerus » qd  fit 
tanto  minor,  quam  ).  quanto  4.  eft 
qinai4.  AridMfitiaiKrte^reguU . 


' THEOR.  II.  PROP.  XII.  l 

^'Inuer/a  regula  ad  reHam  reduci  potef . 

QVoniam,  vt  declarauimus , Confequens  prf> 
^xferierproartTecedente  ponitur  in  fecu- 
daienc,Ar  cnnfequens  fecunde  feriei  procon- 
fequente  in  prima  iti  ire^l^  inuerfa . erit, 
vt  confequens  3.  prime  lerieicoaNcrrradA  adati- 
tecedememfunm4.  Ita  confequens  fecunde  fe- 
rtei  J.  ad  ignotum  antecedens  6,  Erltq;  ^ropnf  - 
cioexconuerfionetcfrminoruin  proportioni  redp 
refpondens . Ibi  enim  referebatur  Antecedens  4. 
ad  confequeatem  s.  vt  qoiddam  igooeum  ^ 
coofcquentem  7.  Sed  coouerfto  terminorum 
proponionem  eorum  non  Immutat»  te  adhuc  an- 
tecedens aiTumptum,  quod  prids  erat  coaiequeiB. 
Si  dicebat  ^portion?  maioris  inequalitatis  ad  ftrTi 
antecedens  in  prima  ferie, talem,  te  cReit  coofts 
queas  in  fecunda  ferie  ad  antccedcotem  fbdm 
alioqutn  non  eUTet  qadem  proportio,  fi  eftet  in 
ferie  maioris  inoqoalihtis , in  altera  minoi^is  : 
Ergo  Proportio  inuerfa  eoouerfis  terminis  eHt 
reAa,i^  confequens  ,ac  antecedens  aflumpeumt. 
crie  minos  anceced6te4.  vicem  termini  occupan- 
te in  prima  ferie , vt  antecedens  7 prjds  confe- 
quens ignoto  ahero  termino  minus  erae . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIII. 
Quaere  qnartum  proportionalem  , qui  fit 
maior  fecundo  > vt  eff  tersius  mtnor 
prtmo\  yel etiam mmorfeenndoy 
vt  tertius  efi  maior  primo  * 

IVxta  pnecedentem  Regulam  redam  propor* 
tionum  ftnt  difpofitl  numeri , 8e  qusrratur ; fi 
7.  palmi  latitudinis  p.  vlnas  feriei  expofeant  ad 
conficiendam  lacernam ; quot  vltue  3.  palmi  tari- 
tttdinls  requirent  • 

7.  9.  quid  3 } 

Inuertantur  termini , te  qui  habet  annexam 
queftionem  primus  eonftituatar, medius  medium 
teneat  ,*  primus  tertium  locum,  fic  . 

Qoid  3.1  fi  9*  dtncT^  ' 
Deinde  eodem  proefus  modo  procedatur,  mof- 
tiplleetur  vicimus  per  fecundum  ,dr  crkxp.  qui 
diuidatur  per  primum  3,  drerit  quartus  propor- 
tiofuliii)^  • crit3.ad9.  vt  j.adii  7-t 

quoniam  fieocp.qttat(c  cum  dimidia  eiuCdcra  par- 
te continet  a.  fic  17  r quater  cumdimldlaeiuf- 
dem  ternari;  partecoaeinec  7« 

Itaque  7.  vlnx  latitudinis  dant  p.Ionglcudini#) 
quare  s.vlne  latitudinis  exibcbfltvlnaa^loogftudi- 
nis  ij  4 • cdmqtit  a . primus  fit  atitior , quam  7. 
tertlus,quartu5camcai)  eft  maior  fecundo  9. 
cum  ts  ftgnU  reda  deberet  efle  minocs  Sienlni 
regula  reda  adhiberetur  prouenirec  aamerus  fi’, 
qui  efiet  canto  minor,  quam  9.  fecuadm  , ftivr 
ttus3.  minor  eft  primoT* 

Sediam  buins  regoln  capumnacxpcrimcpnun 
InftaAis. 

• Operari)  jo.  perfichini  opus  II  •dlebna,l5Ji®“. 
ris  $ quot  diebus  conficient 

70.  11.  D.  H.  II.  quid  Ift? 

Quo  maior  hic  numurus  operaxiorna , te  im* 
aof  ooiaefuf  dictam  requiritur  adofuspe^Af^* 
Ee  3 dom, 


ilo  TRACTATVS 

4iim,lV  ideo  ^ant^  efl  tcrtiui  maior  primo,nrn 
pe  TO*  numeto|^uot6erit  temputi  <)ui  dcfide* 
fator  1 8e  partui  numeroa  mtaor  fecoddo  i|.^ 
ttiam  cempua  exprimit . 

Vade  rrgola aurea ( ftd  coerfaadhlbeAdtcft  t 
at^ue  aumeri  iouer(&  eruat  dirpoficL 
if 

JO?  U—  jO. 

»4 

Itaqaemaliiplicabttar  iQ.perti  f-3  loialnm 
tiaa  rcdaAum  ^ * qol 

deinde  dlotdcntur  per  50.  fit  eficlent 

mifua  dieatf*  ^ r T * 

Que  regula  inuerfaetiatB probari pateHtftum 
primo,  tum  Tccondo  modo  prccedentia  cipeofie- 
aia,fir quidem  primojn  nomerua  fecondoa» 
diuidatur  per  primum  fOt  fir  fisoc  f * J fi  deio* 
de  quericoa  bk  muitiplicce  tertium  |0.  fir  fiaot 
* . $ie  etiam  fecundum  exameo  poterit 
■dhibert  dioideado per  primum  jo.  tenium  no* 
MKrvrn  $o.vt  fiant  , deinde  muttiplicao- 
do  h?of  minutiam  eum  minutia  media  da* 

biicoim  J-1*  J l • 

Cogoolcetur  autem  et  ipaj  qocQiooe  propod- 
ti*  ci^m  adhiberi  oportebit  regula  propoftiooom 
Inuerfa  t nam  ipfum  lumen  natur*  d'dabk»  qui* 
do  requiretur  quartua  rermious  tantb  minor  Cb« 
eondo,  qoantb  tertioa  maior  primo,  qu6d  tertioa 
ct  natura  non  poflit  da  e maiorem  terminum  , 
(Std  minorem  . V.  g.  it  faccus  tritici»  cnm  emiinr 
quatuoraareiadatpanem  enjuafoUdiiO>  vncla* 
rum  ( quot  erunt  finri*,  fi  criticum  caridt 
ematur  i nempe  6 aureic  t nam  ipfa  rei  na* 
tura  didat,  qubd  quaocb  caridtemitar  fromeii* 
tum.  Caacb pania  debeat  efie  minoris  poadeiu,  n 
eodem  pretio  femper  tendatur,  fic  nomero*quec 
pretium  maius , cum  pama  feaptr  tendi  debeat 
takofolido,  ideoque  hic  cognofeitur, quod  re* 
^a  lauertenda  fit , quia , quo  maior  cil  d.  tcr- 
Sut  oumeriu,  quim  4.  eo  mioaa  debeat  c0e  poa* 
duspanU*qai  cxpofcitiir,{>ondered4Co  lo.totiarfi. 

EXPENSIO  IV. 

Dt  Rtffdd  Amt*  . 

C'  Omponiinr  rc,sla  Asr«>  can  pminl  >kc 
j uikibcturto  .aoMfuaSiopiofofiuialii 
■nant  fit.  R non  nifi  gcniiu  .k.  adbibiu  tagia 
Ja  pnponionia  fol«i  <jucat  • 

THOR.  L PROPOS.  XIV. 

Qutnio  frefmimiiir  "Ufii  , fum  tttt 
Utmtu  I luac  gemma  vice  regula  fro^ 
fartunum  efl  adhit  mU . 

SVm^n^  o,crarij>  ni  nitrum.}  pnlum 
conllmniq.  diebua:  fi  ergo  fint  10.  quot 
dtebua  coafiruen^iMroa  ip.  pedum/  Videt  hic 
plorca.  quam  tres  terminoa  cflepropofitot  ,*coa* 
pe  quinque  operarios  s|.  pedes»  <het  7.  fir  rurfua 
jp.  pedea»  fir  decem  operarios . Dico  itaquc.qiaod 
regula  trtam  gemina  tice  adbibcodafitt  Nam 
cxqskrendum  eftifi  f. operarii»  tt  faeiaot  a } .pedea 
7.  diebua operamur,  quod  iofumcnc  temporia  ia 
coiificiendia  jp.  pedioua  Ipinn  met  operari)  . 
liaa  nopcrari)  oom  veauBC  fub  qusftioac» 


XIII.  PARS  IL 

cumi)dem  f mprr  ponitur»  cogoito  deiode  tem- 
pore V.  g.  iia  dierum,  fir  ***-f  partium  tolua  diei. 
Poftet  exquiremus.fi  5 operar  j cemrorit  1 ) ^ 
conficiunt  murum  )p  pedam  quanto  tempore  10. 
eonficieot  «undem  met  murum.  Itaque  mnru 
bic  non  tenit  fuh  (|U»fiioae;  fed  idem  pretuppo* 
■itur-  Sicut  multa  aiu  licet  pofTent  reuocari  ad 
quoftionem.  quod  tameo  eadem  prcluppocifOltr 
in  ttraqiM  proportionalium  fer ie , tam  ia  peiao» 
It  fecundo,  quam  in  cercio » fir  quarto  rioo  reoo* 
cancur  ad  quaftioncm , tt  aJucudo  mori»  fir  loiyi' 
tudo,qu«  » fi  proponeretur,qtt*Jibet  femel  ad^ 
biU  regula  efiet  exquirenda,  tt  infn  • 

PROBL.  I.  PROPOS,  XV. 

Regulum  trium  reflem  cemfofum  dut4 
€^a  quuHtme  mdhtiere . 

Sit  propofitum  faium»  ruina  altitudo  fit  oedea 
a.  latitudo  pedea  4«  4 * faciatque  p*  pcoti  fu* 
perficiei ; queritor  quot  pedea  faceret,  fi  Imito* 
dorflecd.  rjciepdocfletf.  i>edum.  Itaque  qorte* 
mus  prlmode  altitudine,  fiiiaplaceae*  deinde  de 
latitudine  • itaque  dicernua  ita  . Si  fatum  ah 
tum  pedea  a.  latitudine  pofthsbita,  peJeap.fo* 
perficiei  exhibet . Quot  daret  fi  efiet  altum  pedea 
S / fir  multipUcatnp.  per  t.  gcocrabtcar45.qod 
diuidemua  per  a. l^prMibtt  quotiens  aa  7.  De* 
inde  quareinua  de  laritodioc  t dicemufque  fi  6« 
xum  pedum  4 7 dat  longuodinia  aa  4 quid  fi  eflet 
d.  fir  dabit  |0.  pedes  . 

PROBt.  II.  PROPOS.  XVL 

ReguUm  duream  iauerfam  compofitumduta 
C4^4ci  fJueHo  exercere  t 

Sic  Rupes  I/.  pedibus  iata,alu  sa.  exqot  Ion* 
gitudinis  ^su.'fi  fcu:  s )2.ad  conficiendu  mu- 
rum. Debeo  conficere  ilium  murum  ciufdcmma<; 
goitudioia , fir  habeo  aliam  Rupem  altam  17.  pe* 
^s*  R latam  tl.  Qurruur*quid  debeam  dcUfe 
defumere ia  longitudinem.  Q^craiu  igicorpel* 
mo » fi  pedea  ij.  latit.dtnc  tt.  Ic  ngitudtais,  quid 
dabunt  II?  Certum  tfl»qubd dabunt  nugis,  qohoi 
|a.  licet  II.  fit  minus,  quam  i|.  e6,  quia  fit  ouoof 
latitulo)  vode  debeo  dcfum*rc  magis  fccoodfim 
longitudioem}  ideoque  regulam  inueitam» 
Quidii.?  fi  |a.daoci|. 

Et  fado/compueo  prodibit  37.  <7*  . Itnqoc» 
fi  tp.  daatlongitudiaem|aiopofCcbii»qtabdcx 
£uo  minoiit  latitudinis  defomaoi  iongicodiofm 
BM)oreiB|7  1*4  i Deinde  RarAs  dicam,  fi  ai. 
dant  77.  7*4  • I7?  fir  rriqoe  debet  cCe  maior 

oomerus,  qui  qurritur.  quam  ^7  —4  beet  17.  Iit 
miaor,  quam  |i/  mii  minor  althodo  dat  msgrs 
lon^udiois.  Voleiauecuffi  regalamfic. 

Quid  17.?  fi  p7**~*fiaae  aa. 

II 

Et  looeoiea  nomenaio  i-  tt4  * ^ 

\ * t i(*9oc  longitudo  huius  rupit  debeUe  efit 

a * »^P<<rtt  Nampit>^ttiKi].ao.fir 
I».  molrmoqualrmoioiicompiia.  vt  pro^ciuvi 
17  II.  fir  48  f ^1  etiam  predocoot  pspa. 
te  ica  ea  mole  xquaii  faxea  pofiuiB  ceoficcre  mO* 
lom  oquakm. 


PROI. 


N 
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PROBL.  1|1.  P.RoPps.  XVII. 

Regi$t4m  Attftdm  eomp^tim  ex  trmffdy 
0>  reBa  tUto  c^dct  fitlneHo  extrcatt  * 

Slw  wift^opertflf  I qoi  moram  coofici«ne 
4ic^  «f.  p^am  Queritur»  qojuto  tem~ 
fott  coaficMOt » fi  cfiTent  operarij  7.  fir  morat 

Primo  ftaqoe  inquiratur » fi  fiiebus  ty.  Optra* 
H)  f.  dtne  murum  pedum  qitid  fi  riTene  7«  te 

fic  fiabh  qoeftio 

.'iy.  diebut  sf.perfiriantopui*quid7? 

Sed  quia,  quo  plures  funt  operartj  eo  minori 
tcnporc  oput  perficiant , quare  licet  7.  fit  maior 
Dumerui, quam 5. numerui  tamen»  qui  queritur 
debet  tfTe  minor, quam  15.  ideoque  inaertenda  eft 
rcgola  fic . 

Quid  7.  ^ fi  af.  diebut  f,  opus  perfictuot . 

. Kc  adbibita  regula  eueoict  tenpoi  17  ^ dicrami 
Deinde  iaquicemut  t fi  munit  )a.  pWura  con* 
ficUur  diebut  17  4 / ^ntCKo  cemporu  perficteeur 
fi  efih  40.  pedum»  te  tc  erit  eicmplum  • 

Si|a.  diebut  17*— *»  quid  fi  40.  pedum? 

7 

fit  quia, qnb  oput  efi  mtitUkCq  roaiutefitemr 
put  iofumptum  in  opere,  ideo  ,ne(i  maior  40w 
quMi  |i>  ita  erit  maior  oumerut  exoptatut.quam 
tp  4*>  Vodebee operatiore^ erit, dr  mnitiplU 
u«to  vitlmo  uumero)  cum  medio  prodibit  oamt* 
tut  4-^  -r  • fi  dtttidtiur  per  ja.  aumerui  erk 
V*.  I ideft  faeicot  oput  diebut  u < id* 
tfi-  ^ J . proptcrca  perficient  opus,  fi  une 7. 
opettr)),  de  opus  40.  pedum»  fi  5«  ftcioutpedtt 
|».ditiHii 

EX  PENSIO  V. 

De  numerii  petenttlfMs . 

A Ntcqoam  ad  Inoeotionem  radieit  qoadrM 
y\  ocecdtmtta,  te  imaentienl  mediiproportj»> 
Mfit»  oputeft  vtilc  Ucce  aoo  ucceilarium»  dt 
oumeria  «qui  potcmlbqa  tgert»  qui  fundMtur  in 
]lb.u.  Eucl.  de  R fiquidein  h«c  roixlme  faciunt  ad 
rtdictm  quadiitam  iacelligendara* 

Prxaif.  Iam  quidem  de  numerit  «qu^  potenti* 
boa  latd  egimus  nb»8*  Verum  hic  faeillOi,eaq; 
qocdoqoofirauit  Euclides  de  lineis,  numerit  ap- 
plicantur. Siquidem  micaofteofione  omnes  fO. 
prapofitiones  fib.t*  oMicris  conucaire  oQcndi* 
eur . (>ia  Iongitudo»feu  linea  commenrurabUlt 
alteri  m ficuti  numerut  ad  numerum  ex  prop.). 
dadni»ftexprnpof4.qup  i lineis  loo^udiou 
commearurabilibus  fiunt  quadrau  ruat»vc  qua- 
dratus numerat  ad  quadratum  numerum » & con* 
fcmieo(er,qu«ax  lineis  ioneieudiae  commenfu* 

rabilibua  fium  «asogula,  fe  habebunt  »t  plaiMl 
nnmcrus  nd  numerum  planum . Hinc  euenit  f 
qubd , fi  latera  cuiurcumque , fcu  quadrati » feu 
r^fianguli»  cuiuiramque  propofitionta  Crcuodill* 
bri  ponantur  rationalia,  qubd  fe  habebunt  inui* 
cam,  VI  oumerus  ad  numerum  » te  eorum  quadra- 
ta» fr  rtftjogula»  tt  quadratus  numeros  ad  qua- 
dratam auAarutt»  fic  ideo  etiam»  rt  planus  nuac- 


rut  ad  planum  nnmrrarat  Vndefi  liocafit  ad  li- 
nei, n numecoa  ad  nuoterum»  etiam  quadratus  ad 
qttadratu,et  numerai  quadrata  ad  numeru  quadra- 
tum , flr  planum  ad  planum  , s^c  plaaus  numerus 
ad  planum  nomarum  { Sed  propofitionei  fecundi 
Eoclidis  da  Itnels  cocuroeofurabillbus  inteUigi 
poflaot,cum  fedio  permitutur  vt  libet  de  l Tfq; 
ad  IO  Ergo  eadem  ratio,  00«  de  lineis,  & quadra- 
ris, radangulirque  erit  m numeris , eorunique 
quadratis,  te  planis  z fed  vt  etiam  pateat  quomo- 
do ijspropofitiooibus  fiogulia,  b«c  vniuerrilis 
do^rioa  applicetur  Cob  exemplum  veniat  propo4 
4.  que,  ac  ooftra  intereil . 

THEOR.  I.  PROP.  XVIII. 

SifiMmerus  dimjm  it » vtcamefue  qiudre^ 
tus  totius  e(t  4eptslis  efuodrdtis  parttum, 
ey  n^ttfer  reclangulis  eorundem  • 

Sint  partes  At  8.  cuius  y.  alfumantuv,  8r  fiat 
quadratum  p.  I*  7. 8r  fi^t  quadraram  ty.  dein- 
de parces  ipf»  multtplteestnr  limul,8r  fiat  planum 
17. Br geminetur,  fiocquety.  te  if.  duo  plana. 
Dleo,qoodli«cduopiana  1$.  Br  17.Br  duo  qua- 
drata $5  te  p.  funt  «qualia  quadrato  ei  coco  no* 
mtroB.  nimirum  quadrato  dq. 


Pacet.  Namltaeft,ve  ex  preaifumpto often^ 
fum  eft»  quadratum  ad  ad  quadrata  nigra»  8r  re- 
ftangula  i4lr  t.  vt  numeras  quadratas  64.  ad  duo 
quadrau  9.  x 7.  Br  pUoa  15*  Br  t|.  fed  illud  ad 
ra  «quale  quadratis  nigrisi  Br  rediogulii  i .1.  er- 
go etiam  quadratus  64-  erit  «qualia  quadraris  9. 
fr  97*8rpIauU  17.  & 17. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  eft  modus  repetiendi  qusdratum  nume- 
rum»cam  quo  quilibet  numerus  quadratum 
quoque  numerum  confticuat . Sit  V.  g.  oumerut 
7.  couftituaturqua  luc  vice  gnomonis  in  quadra- 


to mco»  vt  per  quadrau  parua  nigra  exprimitor. 
Ad  boc  itaque»  vt  reperiatur  oumerus  quadratus 
cum  boc  gnomone»  quadratum  quoque  alliciens, 
repeilaadus  erit  quadratus  albus  xf  • Vt  igitur 
reperiatur  cx  numero  7.  dematur  1 » vt  auferatur 
quadratum feminigrum  angulare  ad  a,  remano- 
bttotque  6-  qui  numecus  dno  par  allclugramma  oi- 

fi» 
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ra  exprimit  j ad  hoc  teaqiie , rtraom  bJaeacar» 
aidaeurb  fiiriamj&  eme  f : molli pltcetor  tdeo 
I in  fe  ipr«m,^a  laena  piapi  cft  xqaale laerri 
^jdrati  a)bi,dr  obUnebia  ^adrttnm  album.  9. 
cum  qoo  7 faciet  qaoqne  quadratum  mnnerii  t6. 

St  ver6  velit  plana  feo  paralleiogramma  nigra 
plurea  feriea  quadratonam  condocre»  & nomerus 
datus  fit  capax,  cane  ita  dBciea  dato  numero^, 
fubtrahes  ab  eo  numenim  quadratum , quem  ele* 
gerit,  cuiua  fit  capax»  tt  idp.cuiua  radix,  8r  latot 
eft  I}.  nempe  latuao  7.  quadrati  parni  femioigri} 
xemanetque  numerus  iSi.proparallegrammU  ni» 
gni  OCt  8e  o>.  Diuidator  bifariam,  quia  fune  duo; 
fr  eritpi.  diuidaturque  per  latoa  ij.  nempe  oj, 
& prodibit  latuaoi}  nempe  quotua7.  Multipli- 
cabitur iuq;  ia  fe  quotus  7.flr  generabitur  4p.qui 
numerus  cum  jj.  confiicuet  quadratfi  700.  culus 
ndixeftao.  Verum  id  nonpotcft  femper  fieci 
rxciad , fed  proximi  in  numeris  nuximd,ia  qui- 
ui  fra&bnea  intcrucniunt . 

COROLLARIVM  IU 

*T*  T Inc  etiam  regula  eUicItor  alia » qui  inoc^ 
Jtj  niatur  numerat,qai  cum  numere  quadra- 
to quadratam  quoque  effidac  • Ob  cuiua  dieclar»' 
rationem  ponamus  quadratum  Aico  non  habere, 
aifi  Id.  partes»  Sc  Ideo  in  fe  toto  non  cootinere, 
nifi  quadrata  pania  asd.  fi  veilem  addere  quadra- 
ta tot  ciufdem  rationis, qux  componerent  quadra- 
tum maius , deberem  ad^ce  1 d*  pro  too  quoque 


latere  i at  Inroperla  angulo  t ^adratum,  Vn- 
de  dTent  addenda  quadrata.  Qimd  fi  Io  gemi- 
nam feriem  efieoe  addenda  quater  id.  quadrata 
nempe  infuper  4.  qaadrata  io  angulo*  V n* 
de  regula  prodit.  Sit  ^tos  numerus  quilibet 
9.  dr  radix  Id.  quadrati  156.  per  Illum  9.  multipli- 
cetur, & producet  144.  Irprodufius  numerus  bis 
ufiumatur , & fit  sM.  ob  duos  planos  neperos 
av , 8r  CT , deinde  9.  io  fe  multiplicetur ,8;  fit  81« 
ob  quadratum  femioig'  um  on,  qui  cum  x8L  ^ 
4iat  fummaro  j6p.  bic  numerus  aditus  qua«am 
n 5^  quadratum  quoque  efficit  da;  .cuius  radfit  es 
nf.  nimirum  id.&9. 

£t  bac  regula  poteft  fieri  tabda  radicum  , 8r 
^adratorum.  Nam  fi  quadrato  | velimus  addere 
quadratum  nomert  t,  accipiamus  gemina  vice 
radicem  numeri  1 , qux  cfi  1 , ft  addamus  t.  Se 
fient  }.  qdi  cum  quadrato  1 facient  4.  cuius  la- 
cus efia  Detode  accipiemus  gemina  vice  t.Se 
addemus  1.  vt  fieoc  ;•  qui  additus  quadrau>4-facic 
9 quadratum  numeri }.  Detode  gemina  vice  ac- 
ceptus j.  cum  vnieateUcit  7.  qbi  additus  quadra- 
to 9-  facit  quadratum  id.  numeri  radicails  4.  Se 
fic  coofequenter  procedeuao  fiuguioruro  iwne- 
rorum  naturaliter  procedemium,  fingula  auadn- 
ta  obtinebimus ; quorum  tabulam  dat  Cltttina 
Gcom.praCiLS.  dcMaginiM  cab.  Tceragooica, 


COROLLARIVM  in/  ’ 

TAodem  eTuicor,qiiomododato  quadrato  |b‘ 
pcriamus  numtrumj  qui  fubdu^us  relbl- 
QUat  quoque  qbadratUm  nam  fi  i latbic  fi^qn». 
drati  156.  auferatur  7.  8r  reliquus  I}.  perj.mul- 
cipliceiur , Se  fiant  99.  Se  gemina  vice  Kcipiittv, 
& fit  78. cui  addatur  quadratum  9.  oimeti  ^.fub- 
dudi  i 10.  fient  87.  Numerus  Ksque  I7.  lubdi- 
dus  a numero  quadrato  sj0,  relioquitqaadn- 
tam  169.  cuius  ra£x  I). 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIX.  ' 

Numero  dmt  rtijmfottnies  mmeronlfu, 
ijuos , quu  lujjern,  referire.  , 

Sit  numerus  iliquls 0-  dlnldendus iil numeros 
{.quipolEnccffieere quadrata,  qur  firaotc- 
quent  quadratam  numeri  R Referiantur  tres  op- 
neri  ;-4«  **  propof.  i|.  iib.9.  £1  m.  quorta 

duo  4.  8e$.  «qoent  quadratam  numeri  f.  De- 
inde vterc  regula  aurea,  Se  dic  fi  dant  4.quid  da- 
bit datus  numerus  V.  g.  8.?  Se  fi  dant 
quid  8?  loueoiefquc  8r -f—, quierunt  radi- 
ces duorem  quadntorum  quadrato  oumeH  t. 
«qualium. 

* Namitspo«ltnr7ad4.vtS  sd  Ergo 
«z  i8.  L8.  eum  quadrati  Tuorum  laterum  propoiw 
tiooem  habeant  duplicatam;  ita  erit  fpiadracum  ex 
9.  adquadratumex  4.  rtqaadritam  ex  8.  ad  qu». 
dratum  ex  M*  • Et  fic  pariter  quadratum  ex  7.  ad 
quadratuin  ez  ;•  vt  quadratum  ex  ^ ad  qosdr». 
tumexS.  Com  ergoextf.l.f.  prima,  & qoioca 
quantitas  ad  fecundam  eandem  obtineat  ratioo^ 
quam  tertia, &r  fexca  ad  quartam . Erit  quadratum 
ex  4. 8r }.  Sd  Ti^dfatqm  ;•  vt  quadratum  ^ , Se 
S-^ad  8.  fed  quadrata  ex  4.  & funt  ffiuaila  qua- 
drato eX  Ergo  etiam  quadiata  cZ  Se 
«quabumur  quadrato  8. 

Sed  rurfut  qunratOr  fi  5.  dat  4.  8r  7.  quid  ^-7? 
Inucniencurque  «4*  > Se  , qui  xquabunt  «Qua- 
dratum numeri  fr^ronfequencee  com 
draco  nuraert  ^-4  «fiusbunt  quadratum  numecs 
8iex  prodiga  rmioiie,  8r  fic  cmcics,fi  alsoa  caop- 
Ubii  plurea  ,quamctis.  > 

.t.i  . 

EXPENSIO  VI. 

. i . 

De  rtJicequoiirMdperqmrenJo , &melio 
froforttoaJe,  eertmeue  fetauimeJo 
datiednoiKt. 

RASeem  qatdrjtia  «.qulrcn  «R  tdniiw 
datis  duobus  proportlonalibos  nQmeHiao- 
dium  proponlonalcffl  trraenirc,qulc  ex  prop.t9. 
Ub.7.  Elcm.  quadratos  numeri  propoitionaflt^ 
«qualis  plano  extremoronj . V nde  fine  cogatdm 
ne  huius  ezrra^onis  medius  numerus  propor- 
tionalis venari  nequit . 

PrxafiunTptum  . Aduerte  id  quod  notsuinot 
Trad.8.  de  Aritfa.  fimpl:ci  locum  fignificarc  pro- 
portionem ,Qocp«r  decuplam  moltiplicaciooem 
numeri  crcTcic  I Ita  primus  nomerus  A dextra  ft- 
gnlficac  TSitatir,  (eundus  verfiis  finiRram  deei- 
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m«s » tertius  <!eeimts<)eeimarnintSrc«t« 

Jdieo  9oa4r«tut  Dumeronim  $ 9ui  Aib- 

tuhantur  incipiciHlai6«iftr*  «rit  isaior » quam 
iccaodut  >&  Hc  de  reliquis  | quia  figaificati  vel 
dqcloasivcj  ccnufinustvcl  miileiimas.  Cum  itaq; 
qvadrati  numeri  latus  non  iaaeniatur  totuta  u~ 
m^lobftaoce  numeri  magnitudine;  fed  per  par- 
tes» 8r  per  diucrfa  quadrata : ideo  primos  quadra- 
tus a vnus  I vel  duo  fignificat  qoadrata  numeri 
fimplicit,  fi  Hot  tres  numeri  crk  centefimarum»dr 
ouorros  ille  quadrati , qui  fubducitur  »figni Sca- 
bit fiogalts  vnltatlbus  decimas  * &idemfifint 
quatuor  i quia  non  pofiunt  facere  quadratum  nu- 
merum decimarum;  nlfi  trea»  vel  4.  numeri;  ficue 
.Toitatum  quadratum  faeic  vnus  * vei  duo  numeri : 
Nam  IO.  per  10.  dudus  facit  soo  qui  tribus  ou- 
meiisexpiimi(ur«  At  fidat  qotoque»veI  fex  qu*> 
drati  radix»  que  extrahitur » eiitceatefimaruin: 
nam  too.per  I0''.duaas  fade  loooo  qui  quinque 
aumcxii  <xpr  mitur , nec  minor  numerus  pouft 
efic  centefimarum  qu.\dratum  ; at  fi  fine  reptem» 
radix  quadrati,  que  extrahitor»  erit  millium;  quia 
1000  periooo  dudus  facit  loooooo.  quadratos 
initrerus  vnitatis  millrnarlorum»  qui»  6r  potemet 
efiTcduilitat  • earundrroiartriam,&  qoatuor»  9e 
ideo  etiam  odo  numeris  poterit  exprimi  »Tt  qns- 
drstum  qeatuor  millium  cfi  idoooooo.  qui  odo 
«Mcrii  exprimitur»  Ar  fi  fit  eentefinurumespri- 
'metur»vt  diximus  fex  numerii,  vt  idoooo.  Sr  fi  fit 
decimarumatuor,vt  idoo  flr  fi  fit  vnitatu  duobus 
xd^t  fic  «ccodu  dtalijs  numeris  etia  maioribus. 

FrsalTuraptua  s»  Aduertendum  feenndo  ex 
propoT.  iS.  iib.8.  inter  numerum  qnadiotua»  ^ 
alium  femper  cadere  aliquem  proportionale  nu* 
acrua  planum,  qui  fuet  is  qoadratoduocompll- 
aeoca squalia  ( Tt ex  propof.lf  Jib.u£uci.  coi- 
Jlgiuir»  d ex  propof.4.  expenf  preced.  qui  can 
quadrato  complent  quadratum  makMrca  . 
Coa  ereo  habetur  quadratiun  aliquod  maius»  9f 
esoofub^cac  aliquis  quadratam  nunns  relinqidt 
Ooomonca  filieet  quadratam  alind,  8e  dao  com- 
plementa t Sic  fi  ex  quadraeo-oCAS  fabducMur 
onadraon  dss a . reliocpict  gnomonem  Btv  circa 
Ic»  qui  continet  quadratum  as»8fduo  redaogu- 
la  CH , 8f  BA , que  fune  media  proportionalia  in- 
ter quadratum  osph  » & ouadratua  as  • Qua- 
re tum  hac»  cum  ratione  fupradida  non  ab  ora« 
sibus  numeris  lacus  quadrati  fubdueddus  efi  cum 
cx  prima  ratione » cum  fecuodus.qDartus,fcxtus» 
odauus,Sr cet.  confignlficentcumprtmo,tettio» 
quinto,  feptimo»  8t  cec.  Tum  quia  ex  prsfentl 
ratione  » redangoU  quoque  funt  fubducenda; 

temper  rcligscndni  cd  vsos  mcdloa  peoU- 
Usfiibdiiccodis. 

PROBt.  I.  PROPOS.  XX.  ^ 

# . QjuJntim  niktm  fMMctrt, 

. •>  • 

Sit  (obAKcnda  radti  quadrata  d numero  s8p 
.puadumfiib  dextro  9.  coWocabitor  pro^ 
deodoad  finiftram,8f  Intermlffo  rSo*  idcA  t*  ub 
tertio  a . 8r  fit » fi  alij  adfim,  miU  ab  ilUs  pt«p*w 
eadix  qaadrau  fubdociferf»  Iniermedljs  yeim 
.media  proportionalia » feu'  redangula  • Deis« 
didendum  eft»  qu:nam  qnsdratus  oamaroa  capiat 
dn  I.  ad  fioiftram»  qni  en  S.  it  vldeoj  qubd  ts  ss- 
«ero  a.  maior  qoairatuf  n6  continetur»  quem  t- 
qnsre  fnibo  iaorfimx4rfab«Mr(bs  foriboAd^ 


fe  multipltcuus » & ftdus  quadratus  |.  Et  deinde 
fubduco  ab  a. & remanet  I,  nempe  . . | t 
iubduxi  quadratum  decimarum, qui  189  | • 

eft  1 00.  locum  trrejum,  in  quo  1 

eft»&equale  quadratum  dfue»  ■ 

& babeo  latus  DS  > eft  I.  nu-  189 
merus  fepofitus»  qui,  quia  in  radice  ponendos  e& 
fecundo  loco,  vt  conftabit»  erit  numerus  decimv 
rum,  8r  figoificabi|  10.  tdeft  lacus  Dt » remanfirq; 
refidttum  189.  Sed  quia  rtftingula  etiam  ipfarub- 
ducenda  func,propterqu6d  numerus  intermedius 
8.  non  eft  pun^atus,  qu«  funt  reftangulacH  • ie 
AH»  quar  prorno  laterccontinent  quantum  con- 
cmet  redix  quadrata  » Ar  pro  alio  radis  illius  qua- 
drati fubtrabendi  adhuc  incogniti»  re  ex  prop^, 
prsced. colligitur: Siquidem iatus  17.  fedus  eft 
vtcomquein  10.  8:7,  Vnde  duo  plani  nnmeri» 
qui  cum  duobus  quadratis  cx  lo.  & 7.  Integrant 
quadratum  cx  toto  numero  17.  coatiocbuncur  fub 
10.&7.  imscemmultiplicacia, quare  vnumlatua 
erit  IO.  latus  lam  cognitum»  & aliud  7«  erit  exqui- 
rendum. 


Ad  bocive  ergo  Ula  fubtrabam»  ouia  Cont  duo»' 
bsbdtcoofcqueoter  duo  lacera  vquaVa  radici  SH» 
& Hf . Quare  radix  duplicanda  dl  rt  faeiac  s»  fi* 

gsificans  so.obfeeundum  locum  qucnoccobs- 
it  radix  1.  8r  ponendus  feorfim  fub  radice  • 

Ckea  qiem  numerum  s.  cosfideror  aneaplar» 
te  quod  vicibus  capiat  in  numero  refiduo  i8.fr  vi- 
deo » qu6d  eapic  vicibus  • At  eflee  hoc  9.  aliud 

lacus  HO  redas^oru  x fed  quia  quantum  eft  b^c 
latus  BOttan^umdcbetefielscus  aliud  quadrui  is- 
«ognitifubtrihtndrRBt  idto  videndum  xfttaa 
bic  numerus  9,  in  fii  mulciplkscas  capiat  ia  nu- 
mero refiduo»  frpusAato,  i quo  illud qsadracusi 
deducendum  eft»  fr  quia  8189,  sblaciss.  pef9* 
miticipbcitib  simimm  1 8.  refidsura  eft  9.  in  quo 
9.  in  le  multtplicaias  nimirum  81.  non  capit  ideo 
9.HM  cHtsicerum  latus  plesorum  ch»  frHAi 
quis  oosiraliaqulc  folfickocea  tuimcriim*  quifs- 
«isc  quadratum  MS  1 

Accipiam  «gitor  7.  pro  Jaceve  BO»qul  duabus 
dkibaiicoiKinecttf  In  i8.fr  relinquit  infapce  prp 
ccfiduo4*qaicsm  9.  Ciciunc  qp.ijal  numerus  eft 

•89 

I % 

l8p 

14 


tsnitic»  qalctpitt  7.  Jn  ^ multiplicatum  : Nam 
7.dtidbM lfi37.tBhlbcc49.  Ido> lam.rcpeclUtus 
HO» vel  tc planorum.  Vnde  ambo  fubducenda 
imi  crgo»»ia  7.  dsAi  ficbaat  i^qei-ob  locum 
sqnitts- 


TRACTATVS  Xlll.  PARS  Tf. 


H4 

•qu«uaknt  ntmiero  fubtrahoq  i?  ^ 189.  ita 
tdiari  I *t  r>ruc-i fuum  WuiR  Ib  4 fub  8.  iitui 
tfr.ari.  Aib  i.neijue  vHmam  nom  am  pund|t< 
rum  vliamoJo  ungar  rub(Nd'0  remanent  49* 
Et  <fvia  iatn  roganui  latu*  oaru*  quiJ^ati  hc  cfTe 
7.  i<ko  fnulhpltro  7.  in  Tr,  te  Taciant  49«  qui  Tub* 
duAaii  ntnnere refi  lun  aiMl  remanet:  Vn- 
tfr?.  ponenduteft  apud  radlcrm  Tepofitimt.  te 
cfietet  17-  V>dea  >taqoc,(ptod  I.  prida  figniitc-^bat 
19.  eum  modn  eom  oumero7.  iigni6cet  17  qoi 
efl  radiit  fcu  latvt  oc  17.  partium  max.mi  qua- 
drati eaptrnri»  quadranda  tKp. 

Sed  quia  aliquando  cafua  oceurrunt  ,qtiiam- 
, ^guum  poffcntteddere  operatoremi  nifi  de  Ulit 
prxii  mooiiut  cfTrt,  ideo  libet  omuea  carua  • qui 
•ccurrrre  peflunt  rrrenrcre. 

Primua  cft;  fi  numrrut  nhmua  ad  finiftrtm 
puodum  fu»n  habcati  tuRC^vc  dtiimua  tn  prt  (T. 
1«  ille  nucn^ruirR  ropfigO'firatori  Rrrota  radnt  4 
dnpliei  oumero  fabducenda  cft  • n fi  fnifTcot  dati 

ptfg,  tunr  numeruS  0.  o6e(fet  punAatoa;  quare 
r.  >ni  lioo  effer  «b  Ilo  ratrahenda,  que  tffet  fi  (ed 
ab  illo  qu'drm  trt  eum  numero  t.  (di  ft  i pa.  qun 
cfto  cuma  quadratam  ellai.i  v».rubduceodua,8r 
refiduiim  erit  1 1^9.  Duplicetur  ergo,  et  fupra  ra- 
dix 9. 8r  facit  18  Video  ilaqttt»quoc  eteiboa  capiat 
18.  in  118  etdeo  quod  canit  quidrm  magis  qui 
6.  Ted  mimerut  d.rft  illciqu  reiinotui  aumerum 
caparrm  recipiendi  quadratum  tpnua  6.  Srideo 
nuJtt^^llcotf.  per  18.  8r  faciuot  io8.  quoa  fobda* 
Coi  1189.  ponendo  8.  fub  8. 8r  reliqui  numeri  fbb 
reliquis  verlBt  fioiffram»  fr  refiduum  efl  toi. 
Multiplico  deinde  6«  In  re»8r  faciunt } 6.  qooa 
fubducoi  109  ponendoff.  fubp.Sr  refiduum  eft 
7|.  fra^a  nunerul  4 quo  radix  quadrata  fiibdti- 
^ oequic  • &adii  ei^  quadrata  huina  numeri 
«ritgtf. 

C^uafecundM  eft,  fi  aumeraai  qui  datur  non 

fi’  quadratus  V f.  fi  oiimemt  datat  effet  nf  ita 
ei  .lolato  primo  quadrato  1.  remaneat  if.  4 
quo  radis  qoadrau  duefau  pro  planis  propor* 
nonalibus  med^js  fboduci  nequit  , et  hic  t 
Kam  1«  (epofitus  duplatut  non  poufi  fi^brra- 
biabl  qqteffapudf.  Vel  etiam  fi  c»iacnume« 
ffosplinoS  proportionales  medica , adhuc  cam<  0 
totus  nrfidnui  numeruaa  rad>ce  quadrata  pnmo 
eatiatla.  Ik  luphta  adeoabibebeatur*  et  non  re» 
aiaacatiocttt  alteri  quacurato  • nec  quidem  eoi«» 

tstl  » er  fi  darettr  nomerua  ita  tunc  fabdu- 
60  mat.mo  quadrato  ab  t qui  etl  f rrmtoet  aa 
4 cuius  numero  finiftro  radii  qtadrata  1.  dnpUta 
lobt^ahi  quidem  po.efi  1 fedmhil  remanet  tnne 
figimmefi,  qubd  non  a Jfic  tantus  numCrut  qoh- 
dratorum  parooitim.  qm  integrem  (aliem  fWiem 

eoam  ipfbnitn  pro  quolibet  plano^  nimirum  10. 

Sro  eno,  IC 10.  pio  alio  j et  in  numero  115.  fiqui- 
rm  ablato  otaiuno  quadrato  decimarum,  nempe 

loc.  quarum  radix  eft  lo*  non  remaneotnifi  if, 
qui  non  | oflunt  conficcic  duas  fcrica  nqualea  ra- 
dici io.profM|4C  lo.profujet  cooftatetCor* 
t,  propoCih.  cxpenT*  pratccd.  h«c  eero  lierica  ge* 

RiM  ia%M,  idcftsaaoaadcfijciimDoafioc» 


nifi  17.  Quod  fi  adefiee , ac  non  rnpereirec  fahem 
enitai  pro  qnadrato  pareo  o%ro»  ad  H,  et  ex  fbi. 
praeit.  Coroll.  confiat  efle  neceflirriutn  ad  boc,  et 
duo  plana,  te  rcriea  quadratorum  pamorum  cum 
quadrato  magno  eitraAo  faciant  quoque  quadra 
tum.  tdcodibococcttrrae,ap«d  radicem  poon» 

duteffo, et  dicat  loJir  refiduum  t$4uc  so.erita» 
oerna  fr->dui . 

Cafut  tertius  eft.  Si  id  occurrat  uoq  infiM» 

fcd  in  medio  V.g.  fieffet  ounuraa  iiojfi.4  quo; 

rfi  quinto  t.ead^x  qitadrata  fubdiidia  rcHnqtik  XO^ 
4 quo  fi  I.  radix  iu;data  fabducarur  nihil  rem** 
Oet  Cub pondo  nifi o» 4 quo,  nec  enitat  fubduci 
potefit  Signum  eft  ) qui>d^  eo  numero  radix 
quadrata,  quceffet  dccimarutn  fubdocl  nequict 
eum  nullumadntqaidrttom  cem*fimarnni»ocm 
pe  nullum  adeft  qua  Iratoai  lot*.  eoitatei  • fen 
quadratularontiocnst  Quare  apud  1.  fenofitam 
radicem»  et  locum  rcrucc  ponen-^ua  eft  o,  & poft* 
b..biti)  numero  medio  pundato  » cuiut  toc9 
ponitur  o»  apud  radicem , lam  procedrodirai  eft 
ad  educendam  r adicem  quadratam  ab  rictmo  t Vm 
de  (onfidr  -o  oumerom,qui  apud  cum  eft  non  pft* 
datum,  ao|.  quot  eic  bua  capite  radicem dn^ 

tami  .quxeftae.  fr  eideo  qoodp. eicibae*  fr 
adhuc  remanet  numrruitaUa,  qui  captatp.  lofu 
multi^icatom  nempe  81. 1 leo  multipl-co  uo>per 
9.  fr  ndune  180.  quos  iobduco  4 so|.  & fune  refi* 

dui  »1.  quibue  addo4.  et  fint  qno  tofe 

mulrplicatus  fub  u<  endua  nempe  81  fr  refiduum 
eft  I57.qutfradifufit,  nc<  abeit  radii quadrau 
ampirua  fabduci  poteft  . Itaque  rad  x qna^^ 
oumert  dati  uo  6.  eft  109  fr  remanet  aliquid, 
quia  oumeroi  quadratus  000  eft  . Vnde  maximi 
quadrati.qui  eft  tiMi.  qui  m ipfo  capiat  cafrx 
quadrata  lubdudacft, 

• * • 1809.  Hcfiduttoiiip, 
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sor  81 

ISO 

Cafn  quartos  eft»  fi  reoiafinne  refiquf»  ■!•{•: 
re*;  quam  par  fi;,fr  ferat  regura , quomodo  di- 
gnulcatar  error  . Hic  itaqoedignof<.itur  ex  Cor. 
X propoUiS.prxced.  Nam  repertaturtali*  oumel 
rui,  qui  cum  numero,  coma  radix  quadrata  extra, 
daett,  quadratum  quoque  efficiat  | C4m  ergo 
Ictarout  radicem  quadratam  eam  doplicabiroM,  fr 
fit  pr^cedru  na  quadrati  duplicata  radira.8.  frn 
repenamoa  mioimure  numerum,  qui  boe  quadra^ 
tum  coafticuat  accipiemus  1.  per  quem  maltipU. 
cabimua  xix.  frdabir  eundem  uumerum,  cui  ad- 
fiereua  I.  in  le  multiplicatum , w fjciat  j.  fr  fin 
xiy.fr  biccrit  minimas  numerus  qui  quacraco 
ii88i.pofEt  addi  ad boc»n em* radit  enitatet3»i 
tum  au^  adbue  cfhdat  quadraturo  j fi  crse  r<fr. 
dMffl  V.  g.  1)5.  oquet  hunc  numerum  »*  figoum 
cft,qu6d  radix  quadrata  non  bene  deJuda , tir,  fr 
quM  Uic,  qui  cxtraAna  eA,liuc  fic  raou  quadaa-^ 

tx 


DE  NVMERrS  PROPORTIONALIBVS  INVENIEMDIS 

uatlcumtoamerii  Hon  eft  tamen  m4x:mi<|ii4'> 
dradf  qui  ia  numero  iljo  capiat,  rnm  m lorpo- 
tttiflet  capere»  cuiat  radia  vnitate  elTec  niajor . 

T 


PROBL.  11.  PROPOS.  XXL 

K/uticim  virum  teni  ieiuHu 

pt  inutfli^Mt . 

FXtnfia  ra  JiV  quadrata  In  Cc  mialcipllcanila  all, 
. fr  Bidlint  rehquuc  addende  . Nan»fi  refti- 
l«at  namerum  priorem  aJ Jit  i rcflduif,  bend  eft 
exira^araJu  quadrata  alicuius qoadrati , qui  in 
anmero  dato  capiat  { Ad  hoc  autem  » rt  fclamut» 
& fccari Cmua» illum  efTe  maumum  quadratum; 
cxuninanle  erunt  reliq-ite,  virum  po(fiocfupe> 
rare»  vel  rquare  uumerum  ex  Cafu  Tertio » qui 
cum  numero  i quo  r^ix  quadrata  Jcdu^a  eft 
quadratum  conftttuat  | Nam  poteft  efle»  quod 
qoadritum  (Ic  bend  dedudum  ; fed  non  maius 

3uim  6eri  pome»  ita  nexcrjfta  eflet  radix  qua* 
rata  itf- J »89*  multiplicatit  in  fe  Id  8r  additis 
Cragmentis  J).  lelbcuirec  priorem  numerum 
«89.  cum  camcQ  radis  quadrata  aonfit  i6.  fed  17. 

PROBL«  in.  PROPOS.  XXII. 

ji  Humtris  no»  tdr,itis  radicfm 
drdtdm  froxiimus  , qtum 
tductft . 

QVonlam  ooa  omnis  numerus  quadratus  eft» 
fi  eamenquts  vellit  ab  eo  max<mnm  quadra* 
tam»qucm  poult» proximius  mueftigaie>iufs- 
aeodufflcft . 


ex  iftis  quadratis  adinngere  >fuos  nrdines,  nempe 
eo.Brvx  pro  vno  latere,  Kr  10,  lev  oro  alio, 
ideo  multiplico  per  a.  8c  faciunt  48  9 rurfus 
multiplico  t ia  fe,  & facune  4.  quos  adJo  nu  ne- 
4®-  ^ facluui5l.  Addidi  verd  4 oh  quadrarum 
paruum  dx  , cuius  latus  e(l  s.  ob  duas  tefTcras 
quadratulorum  a4.hinc,0r  inde  additas  : hos  itaq; 
5S.  fubducoif4  Se  refiduum  erit  a.  de  qu  bns 
non  eft  curandum  maximi,  fi  ellegeris  numerum 
maiorem,  vt  admonui . At  qma  latus  multiplica- 
tti  per  gemina  vice  duo  lacera  radicis  com- 
pleui  { ideo  eff  >rmo  minutiam  -f  . Latus  ergo 
quadratum  numeri  si.  crit4q- frrd . 

Obferua  vet6  . <^uod  huc  eft  idem  »ao  fi  qua* 
dratula  panaa  omnia  >s.  mitltiplicareiuur  per  7. 
infedtido  , ideft  per 9.  fir fierent  labeis 
ita  multiplicatis  radix  q iiJrau  erueretur?  Nam 
fubduda  radis  quadrata  eft  14.  a numera  19*1. 
Quare  fi  nirfilsdioiiatur  14  per},  reflituit  4 
nempe  partes  4.  radicis  prioris  » 8e  earum  . 
Vnde  facilitatis  gratia  addes  num'ro  J quo  ra  Jix 
quadrata  fub  luceo  Ja  eft  V g.aa.  binarium  a fra* 
rum  > VI  faciat  lA-ua.  ira  emm  miiletpltcabis  nu* 
merum  aa.  perquadratum  100.  numrri  10  8e  de- 
inde  ab  eo  extrahes  ndteem quadratam  , vt  lupra 
docui  jquar  cJ‘t  4tf.  D:utrlcs  ergo  46.  per  10.  & 
ent  4 *r  r numeri  a a radix  quadrata  Stc  fi  addas 
duos  binarios  1 Irarum  numero  aa  vt  fiut  laooco 
extrahes exadiiis:  na  hfcadJicia  htbci  vnu  mul- 
tiplicactonis  per  10000  qui  -:(l quadrarum  raumerl 
f 00.  ndix  verd  quadrata  numeri  xscooO.eft  4^9, 
quidiuidesper  ico.dr dabit  Minor 

vero,  fi:d  maxima,quf  eo  immero  continet  i polllc. 
Et  (icfi  cup  as  etia  '‘xadiorem, binarium, vel  duos» 
vel  tres  binarios  addes,p4rique  tnoJo  operaberis. 
Sufficiet  autem  detruncare  coc  numeros  radici, 
q*iorbtnari|  ttfrarttra  addKi  funci  quoniam  duc 
xtfrc  voicum  nume  um  in  radice  parimu. dr  lub 
fingulis  figuris , fcu  numeris . interieda  iineoli 
addere  silram  cum  vnitate  adfiiuilrjro;  nam  hec 
detruncatio  habet  vim  diu.fionis,  vt  patet.  St  ve* 
rb  velis  radicem  maiotem  vera,  addes  fr4d  ool 
vnicateaiV.g.  fraftionl  A addita  vu.tas,  vt  fi  ie 
7 dat  4—  ~ maiorem  vera  . Stc.dr  iVachom  -- 
addita  vnitaa  dat  4.fir  xv  r maiorem  vera  rau.ee. 


* Sit  mtmerns  %t.  i quo  radix  quadrata  fubdu- 
Aa  4.  qualia  eft  quadrati  ascd  reliquerit  pro  re- 
iaduoqaadtatad.vtcft  0$.  Volocognofcere,quid 
radici  quadratx  addendum  fit  propter  hoc  refi- 
duuro  . Multiplico  radicem  quadratam  4.  pro  vc 
oiihi  placet,  V.  g.  per  J.  f fi  per  10.  vel  los.  exa- 
aior  erit.et  facilior  operatio  ) & faciet  la.  & 
€mU  funt  duo  plana  facient  14.  Ita  vc  fint  u.  pro 
voo>& iu*  pro  alio,  quod  nihil  aliudeft,  quJm 
^uod  latus  quadrati  id  intelligacur  diulfumia 
partes  is.  &fiogula  quadratulorum  latera  in  }. 
&iccm  cdId  parces  1».  qu«runcs4.  Deinde  cne 
transfero  ad  refiduum , nempe  tf.  8r  quia  vnuin- 
rnoodque  latos  quadratorum  paruorum,  quf  re- 
nunenc , vc  eft  o vq}  > debet  dimdl  in  tres  parces, 
Ttcft  dinifum  quodltbet  latus  quadratorum  par-> 
tttfum  tn  quadrato  AB , Se  fieri  quadrata  parua; 
ideo  multiplico  }.  in  fe,8r  reddit  9 8e  quia  habeo 
0.  qoadeau  multiplico  d.  per  9 & faciunt  $4. 

* Radix  vero  eft  lolu.n  24  nemoe  deberent  addi 
od  hoc»  vt  peruenirent  ad  loogitu  Unem  duorum 
laterum  co,  fle  bd  quadrata  parua  14.  fle  infuper 
vniam  in  angulo , qux  (unc  as*  fed,  quia  numerus 
reJiduus  ctt>4.  malwixuior»  Meo  forte  potero 


PROBL.  IV.  PROPOS.  XXIII. 

Dtius  numeris  terttum 

nulem  inuenire. 

EX  pronof  Bo.  repiimihabemos,quedduooa* 
meri  extremi  proportionales  generant  ;qaa* 
lem  numerum  inuicem  multiplicati  medio  p 0. 
portionali  in  fc  multiplicato , tdeft  cius  quad.  ato 
ficutcxpropof.ip.  1.5.  habetur . quod  ted.:ngti* 
Ium  duarum  linearum  proportionalium  cit  xqaa* 
le  quadrato  ex  media  ; quod  cum  ita  fic , fi  aulint 
duo  numeri  proportionales  24. fle  cercius  que- 
ratur hic  tetrius  qnefitus  erit  latus  plani  numeri 
«qualis  quadrato  numeri  }i..  Ergo  in  fc  multi* 
plicecur  } 2.  Se  fiet  quadratum  1014  quia  ergo  ille 
numerus  eft  etiam  planus  numerus  cuius  latus 
eft  24.  fle  tertios  proponlooahs  eft  aliud  Ltus  fi* 
cuc  ex  defio.  I.  lib.6.  fe  mutuo  multiplicantes 
planum  generauerunt.fic  fi  diuidatur  per  alterum 
numerus  alter  r(.Hicuetur.  Ergo  dtuide  I024. 
per  24«flr  quotus  erit  4sf  tenius  proportionalis, 
.e  itq;  B4«ad  }S.vt  ja.ad4a-pOam  14. ad  }a  flrjB. 
ad  4«.  fle -p  eu  n f.  ad  f. 


PROB. 


• • 


TRACTATVS  xm  PARS  II. 

nuiJr.miti  w H.,fi  trgo  r«juir«or 

3atut  niedicoil  »H  lin.fHr.  conii  itiKtliocara  Ah 

SrccGJuu medietatis  erit  is -ISed  ea  propjt  l #. 
elem.  ao.  «f  at.  Sr  aa  fiint  ptoponlonalca . Ergo 
etiam  numeri  eas  pioportiooes  eaptimeotei , n 
notattimus  prltair.  adpropof.l8.hpiul. 


PI^OBL.  V.  PROPOS.  XXI. 

Pttif  dmhiis  mmeris  medium  frofatit’ 
tultm  inumitt . 


QVrioiam  ea  propof-so.  Iib*7  fi  fint  trei  nu.- 
meri  proportionalei.planui  numerus  geni* 
Tis  ab  ra;remis  ell  ati)Ualis  medij  in  fe  mul- 
tiplicati quadrato  I Ideo,  fi  duo  numen  dati  inub 
(i  multiplicentur,  * ab  ipfo.o  genito  radia  qua- 
drata truatur,  hic  numerus  et  t medius  propor- 
tionalis- Sint  dari  duo  oum.:r- so- 8r  4?-  Multi- 
plicenturinuicem,&'  fiat  pco.  fi  i 900,  eatrahatua 
radia  quadrata  erit  so  qui  ell  intermedius  pio|-or- 
lionalts,  & iti  ell  10.  ad  jo.  *t  10.  ad 4 j . quid  fi 
numerus  genitui  non  fit  quadratos , neque  enim 
omnibus  numeris  tertios,  aut  quaiius  proportio, 
naiis  inueoitur  ea  prop.4  Sr  j.l  d elem,  Auferen. 
dus  ell  ea  dato  numero  plano  maaimus  quadra. 
IUS,  qui  auferri  pofiit , »t  medius  ptoporlieoalil 
Ticinius,  quam  polii  t,  obtineri  queat , 

CO  ROEtARlVM. 

Hinc  potoris eaperiri  illud »qnod  Eucl.  pro. 

bat  propof.t.  lib.8,  non  omne  numeru  ha- 
bere,aut  mediu,aut  tertiii  pr.  portionale,  quia  sut 
aumrri  inter  fe  prieni.  neijue  <ot»pofiti  ei  •»»)»  t 
Quare,  fi  .ideas  radicem  quadratam  prima  »ice 
non  clTe  erutam,  lifet,  *t  docuimus  poliis  i reli- 
quis eatrabere  radicem  quadrataih  •«  »er»  radi- 
ci  femper  magis  jppropio<jttsre  * noa  timca 
educi  potcU»  eum  illa  ooa  adfic  fali^ro  numeris 
cxarabilis  : Vnde  tandem  «julefceodum.cum  ad 
C9S  minutias  petuentum  fit » qu*  iafenfi^jles  fia* 
beantur o 

pROBtp  VIp  PROPOS.  XXV, 

datum  maio'^emt  itadiutderetVt 
^art(S  jint  ufptBu  atwius  extrema 
profortionaiitt  * 

V.  g.  fit  lOg  qu!  Iu  debeat  Jiuidl  i Tt  partes 
fint , refpeau  numeri  4-  eatrema  ptopor- 
lionalisa  Diuidaiurlnduatpsrtcs,&  fim  y multi* 
pliertur  in  fe  fiunt  lubJucaiue  deinde  4.  inle 
dudus  , nempe  1 6.  remanent  9.  euius  ladix  eft  |» 
qui  additus  numero  f . faelt ».  «f  alterum fegmea- 
|uncft  ta.cftque  ««add^s  vt4*  adS. 


Robatur  adliibhp  rchemare  propofiid  feeuii* 
I di  elcm.He  q ladratfi  mcdietatii  ac  ^ualecil 
quadrato  ai.&  Ha  (X  < I propof.  lib.».  elem.qutfe 
^lao  quadrato  ft  i quadnto  ui  refidamo  CtU 


EXPENSIO  VII. 

Pe  radice  Mica,  dHohufj,  mtdyt 

fireporliimalihis , 

Xtradiohsrum  duarum  radicum,  nempe  tiim 
Jr  cubicr,  tpm  quadrat*  omnino  neceATaria  eft 
reliquis  traAatibui,-  fed  b*c  pfreipud  pro  foli- 
dis  inoeoiendis , ie  permutandis , aut  propoaio- 
naliter  augendis : C*ter*  verb  radices  ZcnfixeiH 
fica,  SurJcfolida,  8e  c*t.  ?ix  in  rfum  ?enlum,fr 
rarus  omnino  cafus  dempta  Algebra,  8r  etiam  iu 
ipsS,  nec  freqoentior  vfus  f Propttrea  earum  ex- 
plicatio, fe  extiaftio  huic  libro  parum  conucnit, 
In  quo  omnia  quidem  Maibematica,  fed  rcl'^t 
fupetfluti,!!^  minus  rtilibus  tradere  incendimus. 

preatf.  Cubica  radix  eO  numerus  radicalisiqul 
gemina  vice  multiplicatus  in  fe,  fein  genitum 
producit  numerum  cubum,  V,g  a.ex  dcfin.xl.8o 
Elem.  erit  radix  cubici,  quia  multiplicatus  in  fe 
facit  4. 8r iterum  Idem  genitum  mulciplicaflt  facit 
8. enc cubus.  Dato  itaque  numero  cubo, 
rei  numerum,  qui  eubum  eomprebendat,  traden- 
da rfi  regula  qua  ex  ipfo  b*c  radix  poffic  deduci. 

Ali*  ver6  radices  funt  numerorum  , qui  ne 
dum  muiciplicaot  fe  , &r  produdum , fed  tnCoper 
produduro  produStiVC  Zenfizcnfica  Vcl  pro* 
dufti  etiam  produApm,  vtSurdefolidx,  fe  fle  ia 
Infinitum.  Si  ergo  numeri  V.g.x.  dr  a.  adlubean* 
tur  eos  vnica  rtee  Inuicem  malciplirl  'o, numerus 
eft  quadratus  j fi  etiam  rurfus  x.  adhibeatur,  te 
multiplicet  produftum  4.  erit  produftus  8 cubus: 
Si  rurfus  a adhibeatur  ad  pro>luftam  8.  multipli* 
canduerltprodudus  id  Zenfiscnfus  . Si|.  rur- 
fusxdhibeatureric  numerus  produftus  |s.SurJe> 
folidus,8r  fic  procedendoin  infinitum  * 

Praafi*.  s*  Quod  adnotauimus  In  praaiT.r.cx- 
penf.  pr*ccd.  etiam  hic  adurrtendum.  Cnhum 
numerorO.aquo  primo  fubducitur  i d<xtra  figni- 
ficate  cubum  rnitatum  } fecaudum  fii^iificare 
cubum  decimarum, tertium  cubum  cencefiniaruD; 
fr  tdeo  cubus  rnitatum , filicct,  culos  radix  fune 
rniutes  , exprimetur  ad  fummum  tribus  no* 
meris*  Sic  numeri  9 radix  erit  numerus  cubos 
7X9.tribus  numeris  exprefTus ; st , fi  ficquatuor, 
|am  lociptetlTe  Cubus  decimarum  t nam  numeri 
10.  cubus  eft  1000.  quatuor  numeris  exprefius,  8r 
quiacubus  ceotefimsmm  incipit  i y.  numeris, 
quia  100  per  100-  faciunt  10000.^  iterum  bic 
per  100.  facit  icoooo).  IdeoCubus  decimaram 
exprimetur , ne  dum  quatuor  numersi  fed  qnioqt 
gk  fexjcum  vitimus  cubus  decimarum  f.  numeri 
99.  SitpToW.  fex  numeris  cxpreftbs  . Quaroi 
cum  ob  numeri  magnicudioea  totus  cubus  eXtm» 
bi  fimul  nequeat,  fe  debeat  extrahi  per  par- 
tes  ; prifif  extrahitur  radix  oumerl  cubi  dectfou- 
rum  t V.  g*  deinde  vnitatumfi  rix.velqoioqot 
Tcl  quatuor  numeri  fint:  at,fi  fint  feptem 
vel  nouem  figur*;tuoc  ipfius  extrahitor  c^l 
centeOmarum  radix  , deinde  decimarum}  poftei 
rnitatum , 8r  fic  fi  adfiot  plurci  oumeri  • 

Prsafliunpt.  y,  Aditcneodttinqaoqoqfzprap. 


DE  NVVIERtffPROPORTiQHAimWSTWVENIfNDIS.  ti7 


Intffduof  rairH»duo>iiM<fioi<iiArrc«* 
tcs  cidere  pr^r^onion^lo  num?ioc»^ui  fimt  ta 
rstJiice  (fuaJrats  cnni duplandi.  Sie  in  Cubict 
fune  tnnlandi , vi  pneet  £icil^r  inteiligere  es 
ftg.  Gtbi  Hir  «npnfica  . Cnbti  «ntin  Qp  • cutnt 
baA»  nigre  y It  demjtur  i robo  toto  qj , remanet 
cabus  OTi  rtrrtinent  ({uoifue  doe  rpccics  foli. 
dorum  ; nemfae  folidum  ab  » quod  habet  fuprrfi- 
ciem  AD  eandem  sc  cuW*  demptus  oo..  it  ^titu* 
diocsoi  quam  cubus  r fiduui  OT  • Remanet  quo» 
uaeroitdum  aliud  to  habens  ruperficiem  cubi  re» 
&dai«T*9raltitu!inem>seesbi dempti oq..  Qu; 
umeo  folida  sdeubunj  complendum  triplicantur» 
nam  prime  Incciri  funt  tria  AB,8r  ci » fif  pd»  Acue 
8r  fccvnde  Tpcciei  tn«  fene,  ROtfrLH»  8e  ii«que 
ooniacxtr.henda  funt»  vt habito tatcre»dr  radice 
rt»JMode  ndl hin  CIUS  CH  obcineatu<'»que  eft  ea- 
dem ac  T<>  fs  •*  Hinc  cA » quod  tum  propttr 
haoe  rmidoemt  tum  ;:ropcer  rationem  pnedidam 
non  ab  omni  num*ro  ridix  cub*ca  cxtrah»turi  (ied 
^teeAaguios  dtwaKdJ  preterroictcndl  Aac'»'  ' 

FROBL.  I.  P&OPOS.  XXVI. 
Rudifim  Cfhic*m  (Xifthtrt , 

Sit  Altrotnamertii  4 qnofad’t  cobioi 

cctrihi  debeat.  Super  primim  Aguram  ad 
dextram  punfium  cdMoCsbiiur  »dr  duobus  iocerv 
o dis  fuper  quartam  »frfic  femper  du>bus  Inter- 
m>fi$  t quia  ab  iftis  pundatis  proprid  radas  qua- 
drata fubducitur ; ab  al<|s  rctb  intcrmedijs  folida 
proportionalia  educuntur. 

» Videndum  eft  itaque  quinam  maximuc 'cobus 
capiat  io  primo  numerq  pftndjtoetlam  Inrlulis 
precedemtbus  ad  partem  dextram,  nempe  in  i 
id  quod  expediet  habere  cubos  iam  dedudos/um 
iuli  radicibus  ab  eno  v*qixe  ad  IO.  st  ktc  vides . 


Itaque  max  imus  cubus.  Radix  Quad.  Cubus 

qti capiat  in  it.  cll  8,  cuius 

1 

1 

C 

radix ^ a, itaque feorfum ra- 

X 

4 

8 

dix  s.ftatuatur.Arfubdocxtur 

1 

9 

»7 

8 i K.  rtfiiuumquetrie  7. 

4 

16 

44 

A fic  fubduxi  CutAim  10  cx 

9 

*9 

l>5 

primo  pnrafTuinpto:  quia  nu- 

6 

1B4 

meros  pundatus,  i quo  fub- 

l 

49 

141 

duxi»  efi  qoarto  loco»  qui  efi 

8 

44 

9** 

minia  riiimr  habroque  radicd» 

9 

SI 

7*9 

fe  lacus  X qui  in  radice  po- 

10 

IQO 

aoooo 

•mados  eR  fecundo  loco»  qo<M  ngnifi- 

1 * 

eet  decimas,  tuflccdm  fueiliomoiDO  . | ■■■" 

extradta  radix  cubica . T^tf  • 

Accedamus  modo  ad  alterius  rabi  citradio* 
DctB  i pundato  numero  f - (ed  quia  prids  dedu- 


cenda funt  omnia  folida»  ideo  aceipiamus  quadra- 
tum ndicii^.  appofita  traica  xifra,  vt  fit  »o.quia, 


podameA  numerua  deeimarunif.e(Uqttt409.fqud 
tripliconbrria  proporcionaria  folida  maiori , A 
funt  laoo.  {fiee/goottsoerus  debetcopcrcinre- 
fili»o7dsr.&  infupcr  r^maoere  aiiq  iiJ  » tamob 
folida  minora  triplicata  fcmhen>ia  ^tum  obVu-. 
bum  numerum  Inftiper  deducendum . Et  video» 
quhdquinqbiesxapfc»  8r  isfuper  ' i at 
remanet  talis  numcrusiqui,  vt  pu-  — '■ 

to»  erit  capax  rcciptcodi  foli'ja  , , ;5s} 

prxdidi  minora , dr  cubum  . ideoque  apu  i radi- 
cem pono5.  vt  ateia  radix»  et  itaque  fac  am»8e 
tramutem  in  f Ii los  numeros»  funerfieies  fupra 
faftas  isoo  mukiplKofer  atmpe  .pca  okirudy 
nem  inurntam,  drfacium  dppo,  8e  habeo  ern  fo. 
lida  maiora.  Deinde»  vt  habena  quoque  fiaJiii 
minora » A cubum . Multiplipo  radicem  in  fe^ 
& generat  planum  numrrvi%t.t«  hsb  oque  bafim 
folldorum  minonim»qnam  triplicoi  quia  tria  funt» 
drflcionc7(.qaem  oumetum  mi^it  nlicuper  la> 
tus  20  vt  obtineam  aititudiuem  tpforum.frri. 
ctnot  1500.  tandem*  ve  obuncam  cubum»  mulii- 
ptfco  quidratumar.  pier ra licem  f.  9^  facifitf. 
Quos  omnes  numeros  fimal  coli<go»Hempe  6oOO> 
folida  maiora  t to0.fol'da  minon.fir  Uf  cubum) 
eritquc  numeroa  7ds$.  Quem  fubducq  dmiasro 
refi.luo  7dsf.  A nihil  reman  e . Radix  ergoca- 
bica  extraAa  fuit , 2r  reperta  bt-  Si  verofuifTet 
numerus  tsd|7.  non  fqiOm  cobii*  o«me.  us;  vndg 
fuferfiiifTcc  aliqu  s numerus  V.g-  tt.-i  quo  ra- 
dix cubica  vlrtn^s  extrahi  non  poiu.lfeCtVt fupra 
de  radice  quadrata  dixi»dr  illi  cafut.quos  ibi  ipoy 
fui,  fiint&bie  obf-ruaadi  $ fcd  omnia  tripli- 
cando , 

pttmus  itaque  cafirseA;  fi  «oce  primum  Aume* 
rum  dexiruoi  reperiamur  duo  numen»  vel  vnus| 
tunc  primi  fune  confignificatorci,  tUi  tres  pru 
vuo  fanc  accipieudi;  Secundus  fi. Qunrras»qui 
dator  non  fit  cubus  V.  g,  fi  datus  Rnffet  nume- 
rus i{)0  tunc  extraiAo  rubo  f.  remanet  J|o.  4 
quo  non  rnffamus  extrah-re  duas  fpecies  pro- 
portionalium triplicatas  » fr  cubum  minorem* 
Ntm  I in  fe  facit  l addico  Orficit  planfi  numerum 
tOo.qiiftrik>Iico)&r  facie  )O0.  quMiumcrussapic 
io  )?0.  vnica  vice;!  iuque  radix  sic/ra  cffcc  l.  ^ 
erg  Italis  verd  efiopo  tcbrt,vt  capiat  eius  cubus» 
dr  folida  tna  inreftduofo.  mulnplicatus  ergo  1. 
in  ie  facit  1.  faperfictnn»quam  triplico*  SrmvltA- 
plico  per  to.  fir  f^ric  folidum.  Deiodet-lu 
fe*<V  facit  1.  Vnio  tandem  fimul  )oo  folida  ma  o» 
ra  jo.  folida  minora,  dr  cubum  1.  8e  faciunt  |)i« 
maior  numerus  j quam  )|0.  Iuque  nec  quiiexn 
cubus  vnitu  voitatii  tn  refiJuo7)0.caperepo(cila 
Quare  apud  radicem  pono  x Ifram  » 8c  ent  lO.  8c 
jIO.ctit  refiJuam;^odfi  fiiillVt  Hoc  fcAluum 
g|i.  radix  cubica  fuiflet  11.  Ar  nihti  Tefidui  iuilTct» 
qui^  numerus  exhibitus  fuiffet  cubus  • * 

Tertius  cafusefi.  Si  id  occurrat  non  Io  fioeoi 
ptrattonis,fed  in  mfrdio:  tunc  appofita.vt  in  ptf e. 
caftt  apud  radicem  xifra,  totum  refiduum  fequen- 
cibus  numcnseft  copulandum, & videndum  an  i 
reliquo  hoc  confequeocibufque  ad  pundum  radix 
cub  ca  extrahi  poUit. 

Quarctft  cafut  eft . Cum  remanent  reiiqpUr| 
CDgoofcere:  au  illarfine  resiorei»quam  oporiea?  * 
Qnodvc  cognofeatur  radixcubica  i*.n  extra^x 
V g.  10.  a numero  ijjj.multipliccittf  iu  fe.quf 
multipticatacriplicecur*  «fis  JCO.  triplicoqtac  t. 
9c  per  radicem  10^  multiplico»  ft  facit  jO  & adi4 

i.Afactc^i  quemtddo  aomero}00>A  iuaxi)l- 

Kcfitluum  ?«6  namsn  i|i)«  dedudh. i*>i<e.sCFT 
Ft  » hic4 


ut  tkA-CTKTVi 

10.  eft  itiqao  eum  numeruf  (It  mtleiri 
quim  produftui  iji»  fignom  eft.  quAd  iiihue  eni- 
ej  vice  Cubui  vmui  vfiititis  eapcre  poccrt* 
quodri  iix  cubici  maximi  (it  (I.  huiuiflumcH 
inj.  ccminciqucfnAui  nuncrui  i. 


P R O B.  II.  P R O P O S.  XXVII. 


PROBC.  in.  PROPOS.  XXVIII. 


Pulo  numero  non  euiico , ruJictm  cuti- 
(un  froximiorm  ieductrt. 


THEOR.  1.  PROPOS.  XXIX. 


Si  deuiut  ifUdiKor  numeri  coniinui  profor- 
tiottdlei,(fuu'‘raium  frimi  *i  quadro- 
lumjccundi  efi  vtiuu fttuudus 
ad  juanum . 


S 


Tnt  qu4RQor  ffumetl  continui  proponioaalct 
m.,%.60.%,%  ariii^oMlntumpfimi9.aricc«a* 
4ij6  Dico»  ^«loo  kacOp.adjtfb  vcrtciMdoa 
•d  quRfium  14. 

* Prrb«tur.  Quoniam  ponitur  ).  »d  n ad 
t%.  Ergo  Redtanguiam  » * nonerai  plaoaaet 
priino|.ftcercio)>.e^uabi'ttr  ondntoea  «c* 
Qurrpnftui  |.  nmUtpttcaodo  £1  6ci«t 


XIII.  PARS  II. 

Ittum  quadratam  * fe  moltiplieaodo  tertium  Ia» 
facirt  quadratum  Dumeri  A*  Ergo  > . propof.  17. 
feptimt  erit  ad  1 a.  nempe  primoa  ad  tcctiiiro . 
Sic  qu  idratum  prttii  p.  ai  quadratum  }6.  fecaod. 
Sed  veprimuf  adimiam»  ita  ric  freuodua  ad 
qu<rum . Ergo  vc  fecuodua  adquaitum » Eccric 
quadracuapnmt  adqoadtacumrccundi. 


Radicem  cubicam  , nilium  beni  deduHa 
fuerit  i mueSUfare . 


THEOR.  n.  PROPOS.  XXX. 


HOc  fit  mulripUcandn  radicem  cub'cam  ifi  Tcp 
$c  deinde  In  produ6tum»8r  addirii  refiduia» 
ficoorentlatcum  nuAero exhibito enc bene  faAa 
tfrdud>o;fin minat  aliquia  etror  irref  fit;  Hoc 
Mitem  patet  perfci  nec  indiget  oAenfiooc. 


Si fnt  aKdrfH9r  numeri  freportionnles^  nit 
fJtdtts  primt  m fe  du8i , /« 

extremum  dftdUts  Cuixtfeeundj. 


Dict  propofiro  nom^m  V g.  Mfifit.ati« 
quot  ternarioa  ttftarum  V.g.  dnoa»  vt  fiat 


I tfi^icoe.oeo.  I que  radis  cubica  Tub- 
dac*'ur,8rfh  at'  t.  Quia  ergo  dvo  ternarii»* 
fn  tim  rMiti  fant.aofcraaturdtisfigurc  fioiftrf 
fa.  tanquim  num'-rut  Fradut.arfappofiiol.  cum 
du-bu>  aifrt  lusta  ternarioa  t.frarum  additoa* 
eri',  radis  cubica  numeri  ifSoa  vafdeproaima  a » 
fr  • Ratloefiiadem»qu»pnrccdeat.Ex* 
pmp  aa.  critque  bic  applicanda. 

* Vel  inottiptieabil  refidoum  Tubdodl  radi* 
ce  cubici  per  rtbom  ab'0.  mimcn  10.  fir  erit 
afTOM.  Deindt  radieeai  cub.cam  tu 
te^jtlplicabii  pet  tb.  erfcqoe  afo-  quiifi  ducea 
hi  fe  met » vt  hd>eai  numerum  planum  Oafoo.  dr 
ob  rret  proportionales  Interpofitos  per  i-  raulri* 
pli<aliU»er!tqueibi^o  aldrbka iuque quot  r|. 
ctbui  cap-Jt  htr  numeroa  1I75CO.  in  rafidue 
S)70oe  fr- cV'^  eice  . Id^uc  hcc  aniut 
to  Fc  ducta  mubiplicab»tttr  cum  ra^hee  ajo  Ar  eric 
•{0.  quim  triplicabis  >Tt  Faciat  pje.ob  trea  pro» 
port  >on  ika  oitoorra»dciadc  dticea  voitatem  qooq; 
foFe»  fircrit  1.  Ergotftt  numeri  tflrroo  9e  7fO. 
$r  I.  fimu)  addantur»  rnintque  idEa^i*  quotfub* 
duccai  rtfidoo  a|7oeo.  Ee  qu-tin  hoc  enica  ri- 
ee  Capit,  9t  radis  Cubica  fint  multtplicau  per  lo* 
Ideo  cric  AiDutia  . 


Sint qnatuor  nomeri  proportionales t»#. it« 
jq.  Dico  Felidum  genitum  ex  nuilciplicatio* 
ne  prini  in  Fe»  Ar  in  quartum  ciTc  «qualem  Cub* 
Fecundi . 

* Probator  es  rr»eed.ilaefl  quadratus  primi  ^ 
ad  quadratum  Fecundi  |d  et  Fecundus  ad  quarenA, 
Ergoes  19*  Feptimi  Blem.  SI  multiplicetur  primi 
quadratus  cum  eltimo,  qui  Fune  extremi  propor- 
tionales generabit  nquai«  m numerum  • ac  Fecun- 
di multiplicati  inFuum  qiudr4tu<Ti,q  li  Fune  medij 
proportionales.  Sed  Fecundus  muitir  Itcans  Fuom 

rdratum  Facit  Cubum»  deprimas  muitifdicaM 
Ir  deinde  qntrtu>n  Far.t  Fotidum  • Ergo  iftt 
cuboif  ii^eque  Folidua  cruotcqualea. 


PROBL.  IV.  PROP.  XXXL 


hrUT  duos  numeros  datos,  duos  mediet 


propomonaiis  admuenire , 


Slot  Jui  duo  nnmcr[T<.  Sr * inter <]wi do, 
acdt|  proporcionaiea  fint  ronicienJi . Mul- 
tiplico primum  54  In  Fe»  deinde  In  al  ium  t« 
gencrab>rurque  numerua  Foltdus  fSjt.  Ab  boe 
itaque  num.:rn  extrahatur  radix  cubica.Ac  erit  tt. 
Fecundus  proporttonalss  apud  primum  tq.  po- 
neodui.  Acdpiatur  deinde  numerus  t unquam 
prhnus,  Ar  ducatur  in  Fe,  de>nde  in  Tltinum  74. 
Arirncrabic  numerum  (olidum  u6.  Cuius  radix 
cubica  cR  6.  apud  s»  collocandui  » Ar  fie 
erunt  fq.  ij.  6.  x.  quisuor  proportiooaim  <oa- 
dnui. 

* Probatur.  Nam  eobua  Fecundi  proportionalis 
et  prxced.  «qu acur  plano  numero  ex  pruno  lo  Fea 
deinde  io  quaitum  dufto . Si  e^o  ^ eo  plano 
nomero  primo  in  Fe»d»nde  in  quartum  est  raba- 
tur radix  cubica, illa  erit  Fecundus  proporcioaa- 
Hs  primum  collocandus  . Quamobrem,  fi 
accipiatur  vltimus  t.unquam  pr>mus  inuerFo  or- 
dine dabit  Fecundum  qui  erit  idetn»  ac  tercina,  Fo* 
rie,n  prius  accepti.  Etenim  tertios  6,  efi  Fe- 
cundus reFpefiu  a vlcitni . vt  primus  accepu»  n 
18.  efi  Fecundus  rcFpcfiu  primi )q- 


PROSt. 


DE  NVMERIS  PROPORTIONAUBVS  INVENIENDIS.  ti9 


PROBL.  V.  PROPOS.  XXXII. 

J ffafltomhus  (juadrgtis , 'O*  atbicis 
^ fad/cem  ^uddrmam  eXftrpere 
atffue  cnhtcdm  • 

EXtnhitur  radiX  Qoadrata  • fea  Cubica,  tum 
i npintraiorc,  (um  i dcnomlntforr,  fcn  ve* 
n,  Teu  propinguj : (i  quaado  oon  Hc  aee  numera* 
toft  Bct  deoominacor  numerui  »aot  «quadratus*  aue 
cubicos , te  cric  fadum , quod  dcfideratur ; Nam 
Uie  duz  radices  numeratoris  inquam , 8e  denomi* 
eatoris  conilituenc  minutiam  radicem  numeri 
propofiti  . Proponatur  V*  g.  minutia  -f-  i qua 
^.iucenda  fie  radis  quadrata  • Radix  numera* 
lorii  eA  a.  dennminatorit  trgox  **" 
dis  quadrata  minutie  x,  ite  quoque -f  cric  ra* 
dix cubica  numeri  -f—  * ^od, fi  data  minutia  itc 
fradio  alterius  minutie  reducenda  cft  ex  didia  ad 
caAoioutiam . Quod,  ii  bereat  integris,  & ab 
im^r»  iimul  cum  minutia  rsdlx  quadrata,  vel  cu* 
bira  educenda  fit  i integer  in  minutiam  reuoce- 
tor,Srab  ea  minutia  radix  cub'ca,  vel  quadrata 
cnumr  Sic  fi  fit  ^ ^ ptbnb  5 x reducetur  ad 
nioutiain  - 'f,  dr  extrahetur  radtx  quadrata,  cum 
i sameratore  49  que  cric  7.  cum  i denominato* 
re  9.  quer  erit }.  tuque  minutia  ^.ericradixqua* 
drata minutie  , vel f.8r  x* 

PROfit.  VI.  PROPOS.  XXXllL 

A fiMonditSi  ntccuiicis^  nte  ^uddratis 
r^dteem  prtximiorm  euhium » W 
^MJidrjiMM  excerptre* 

Sit  dtta  minutia  *f  , i qui  oporteat  rvdieem 
froximiorem  excerpere  • Poteft  id  exequf 
preoedenci  regula  doas  redices  nempe  denomina* 
loris,  dr  numeratoris  excerpendo  proximiores, 
neis  duabus  radicibus  numeratoris  quidem  pro 
•omeracore , deoofflinatoris  autem  pro  denomi* 
satore  vtendo  ad  Aatuendam  minutiam , que  fit 
radix  mioucie  date . Sic  numeratoris  f.  radix 
quadrsu  eA  s , V»  ^ denominaiotis  7.CA  s 7^ 
a ttque  minutia*  s 

* Vertmi,  vt  rcribaoturad  modum  t — • 
lohode  integri  reduceodl  Tunt  ad  fra*  10 

Amnes, &VC  earum  valor  cognofcatnr  > > m 

per  deoominetorem  numerator  diul*  6 

deodus,  vt  redigantur  ad  voicam  minu.  % 

tiam , Sic  x x*r  erunt x-f  , te  1 -f-~  to 
vront  Qoiaergo ex  propof.4. bulua  1.  par* 
ita  eft  mlnucU  *f  r minotiam  xx , xa 
vt  numerator  ad  oumeracovemjiileo  mi*  ' 
satia  XT  ea,  que  queritur  relido  to 
deuomioatore  io.  qui  non  variat  minu*  '■  ■■  ' 

tiai . Vade  iu  erunt  minutif  iiif>ac  mi*  ad 
notia  ^x. 

Verdm,6raiiomodo  esadiori  fiieri  10 

poceA.  MailcipIiceturdeoocniaaCorT.  pernum^ 

reoretn  9*  de  fine  |f*  eritque  boius  ,15.  radis 
quadrata  5*  Siergoaflumatur 

suourator  de  Aatuatur  pro  numeratore  buiua 
radids  loucntn  -f-f  eo  modo»  quo  fupra,  redi- 
gendo ad  eandem  denomlDacioaem,io  fradioncqi 
proicigpdo»Ttfit-H  crttrcUdodeoomiiUtorc 


io.  jnioot'a  radis  date  minotiexx*  etiam 
eueniee,  fi  radix  inuenra  -fx  Aatuatur  oro  nu- 
meeacore , te  denominator  lupoonatur,  dr  fit 
**  Probatur,  qood  bec  mimicia  fit  eadcm*rsdtc, 
ac  ilia,  que  eOec  eduda,  tum  i numeratore,  tum  i 
denominatore  propofite  minutie,  de  ide&  quod^de 
' tpra  radis  fit . ; 

Nam, quia multiplieaifbnut  duos  ndmcrotf& 
7.excremos,dtfceiipus  )f. cuius  radix  quadrata  eA 
S»te~  exprop.so.  repttmi.eritead^propoitio 
f.ad  5.  de  ac  f.  de  X 'f ad  7.  (fiippoaimus  atite 
oAenfionis  gratia  5.  -px  » cAe  radicem  veram) 
Quare  proportio  }•  aJ  7>cA  duplicata  cius,<qiiam 
hwt  5.  ad  5.  XX  * vel  9 . Ar  -r  T ad  7.  Sed  etiam 
9.  ad  7«  habet  duplicatam  proportionem  radicts5. 
ad  radicem  numeri  7.  ex  propoCi8.i.d.  £rgo  cA 
eadem  proportio  radicis  numeri  9.  ad  radicem  nu- 
meri 7.  ac  9.  nomeratorii  ad  radicem  numen 
vel  radicis  numeri  99.  quam  ponimut  eiTe9x^- 
ad  denominatorf  7.  quare  cric  ex  Cor.prop.g.  p.l. 
huius»  eadem  minutia  radix  numerarorti,  dr  ra- 
dix denominatoris  V.g.  —t  iouenta,ae  no* 
tnerator  9.  cum  radice  numeri  jy.  nempe 
aue  ipiii  radix  99.  numeri  JT.  cum  denominatore 
70.  cum  in  omnibus  eadem  fit  proportio,  quod 
earum  omnium  proportionum  duplicata  fic  pro* 
portio  numeratoris  9.  ad  dcoomiaatorem7. 

Ad  extrahenda  vero  radiei*|  Cubicj  . Numera* 
(or  9.  quadretur,  te  fic  geuirus  s y . ducaturque  in 
quadratum  sy.  denominator 7 & fiat  I75.  adie* 
difque  xifrarnm  ternarfjt,ab  hoc  numero  extra- 
hatur radix  cubica  . Nam  fi  bec  Aatuatur  can- 
qnam  numerator  dcsominatoria7.  et  it  cobiea  rs* 
dix  mioucix  propofite . 

Sic  numeri  179.  radix  cubica  proxima  cAf.  te 
XX  • S*  ergo  bac  radice  vtar  pro  denominatore»  ’ 
4r  numero  f.  pro  numeratore  modo  prcdtdo  ,At 
faciam  minutiam -fxhccern  radis  cubica  pru* 
sima  datu  minut'«  . 

Probator . Nam  es  prop.a7.  huius,  radis  fol» 
di  9-  in  fe,  deinde  in  7.  du  Ai»  nempe  numeri  i''9i. 
cA iecundttspropoitiooalis poA  f . primum  coi» 
Jocandus»  & 7.  quartas  proportionalis . Quart 
oumerusf.  ad  numerum  7.  habebit  triydicatatn 
proporcionem  cius»  quam  babee  5.  ad  radicem  nit* 
meri  179  Sedes  ip.l.g.etiam9.  habet  ad  7.tripli» 
catam  proportionem  radicis  cubicu  9.  ad  radicem 
cubicam  numeri  7.  Ergo  radix  cubica  numeri  9. 
fumpca,vt  numerator  ad  radicem  cubicum  oumc* 
ri7«  fumpeami  vt  denomioatot  babebh  eandem 
proporcionem»quam  9.  ad  radicem  cubicam  nu* 
raerll79.  VBdcexpropof.l.buiasl.part. CoroH» 
erit  eadem  mimicu»fi  lomatury.  vt  mMncr2tM’,fit 
radix  cubica  eumeri  179.  pro  ^nominatore  acci- 
piatur, ac  radix  cubica  Bumeri  9.  vt  numerator 
fumpta,8r  radix  cubica  numen  7*  vt  deoomins- 
tor,  que  conAituit  cabicam  radicem  mloutic  J- » 
Potes  etiam  docere  oumerxorem  io  quadratum 
denominatoris  radix  cubka  em  aamefjeor» 
cuius  denominator  erit  ipfe » qua  priAs  erat » con* 
AituefquefniaotUm  x-*  . 

Ratio  eA  eadem , que  prcdiAaj  Toiumque  dif* 
fertioboc , qooddcoominstor»  vt  prmus  alTta* 
roitur,  vt  radit  extraiAa  fit  fecundus  proponiooe* 
JJs  immediatus,  te  numerator  quartus  * Ibl  vetb 
numerator,  vt  primus  aAumebatur,  radix  extra* 
Ra  tauquam  fecundos  preportionalil » te  tandem 
deoottuiatoc  uoquam  quartus  • 
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T R A C T A T V S XIIII  I 


IN  PROPORTIONES  NVMERICAS.  PARs' I. 

• • • 1 .r  ► .-ii  ' 

' De  Proportione  Cfometrica  continua , ■ 


Voniam  ipfa  fundamenta  proportionum  , numeros  in-  « 

quam  (imli  ratione  fe  referentes  in  pra;cedcntt  Tra£la-  j 

tu  inucnire  docuimus,  nunc  ipfas  proportiones , ratio-  ' 

numque  (imilicudincs  opus  cft  fjjeculari  . Tres  vero  \ 

fpecies  proportionis  liint;  nempe  Geometrica  , Aritli-  ! 

mctica,  Mutica , de  quaiiiir.  natuta  agtteepus  cft.  Vnde  in  tres  par-  j 

tes  ifte  Tractatus  abibit,  in  quarum  tingulis,  (infulas  fpecits  expo-  ’ 

nemus  . 

THEOJi.  I.  PROPOS.  I. 


EXPENSIO  I. 

Pe  pnfrituiitut  ftofortictm  Geometrica 
(onimita,  ’ 

PRrcIpaaeft.fr  qaam  i*Q  pr(ni'f  lib.f- 
drfin»4.  Ettclidet*  8t  de  qaa  meelligit  in  pro* 
pofidonibas  quintl^fr  fr«i  «ft  pro^rrio  Ceome» 
Crin»  & de  hic  prhao  agendum  eft  ; cum  iii  ocn* 
ninbeiua  cognitio  neceharia  ad  Logarithmoain* 
ucnieodos, St  ordinandos}  ob  quem  icopum  de  ea» 
hic  tandem  pieniorem  cognitionem  eibibere  fuit 
neceflarium . 

Proportio  autem  Grometrlca  tn  fimili* 
tndine  cootioentiaram  confiftic»quando  quantitaa 
concinet, vel  continetor  ab  alia  fimilitertic  aliqua 
alia  quaneiui  continet  ailam  tertiam  V.g.4.  S.i  6. 
Aint  in  proportione  Geometrica»  quia  8.  continet 
4-6cut  16.  cootinet  ipruro  8.  nempe  gemina  uke. 

Dator  doplei  proportio  Geometrica»  Coatiiiaa> 
Bc  Dijoet* . Conticua  cil  illa,qu«  eft  eadem  inter 
tres»  aut  qoatuor»  aur  plurea  uumerot»  ita  ut  qut> 
libet  (it  feqocnstSr  antecedeos»  termiooi  relatio» 
oii»  & fundamentum  V g.  4.8.11$.  proportiooeni 
continuam  habent;  qu^  fundamentum  4.  refe- 
ratur ad  8 ?t  lei minum»  qui  laoquam  fundamen» 
cum  refertur  qooquead  id.  terminum  fuum  . Ae 
fioD  continua  eft  lila  • to  qui  naUua  numema  ra* 
uooem  habet  fundamenti  fimul»  Sr termini»  ?i  eft 
illa»qu«  intercedit  interi. ad4-  Sr).adio.frd. 

5“*^^**  eadem  propomo  dupla 
habet  faum  fundamentum  s.r.Srd.  terminumqt 
4»  Ki.ia.  diftiR^tim  . Cum  itaque  multe  proprie» 
tatea»  tum  de  Geometrica  proportione  in  genere» 
feu  ittter  quantitate«corponim»vt<minto,6r  frxto 
libro»  feu  inter  quantitates  numer^om»  et  (epti- 
mo,  A*o6au0f  8e  notMab  EitcJideesplicaee  fioc» 
remanet  hic»  n folaa  propnetatea  Geomcuic» 
proponioaii  conunus  esplicemus. 


tJon  omnes  nttmeei  cominstart  in  fiis  ' 
^rofmiombus  poffunt,  ^ 

PRobatnr.  Qaiaex  propof.4.  Iib.8.  Itprop. 

$.  ciufdem  j nec  numeri  duo  inter  fe  peimi, 
nec  crea,  aut  plurea  proportionem  dicentes  con-  '* 
tinuare;  ft  eorum  extiemi  flnt  imerfe  primi  roih  ^ 
ciauari  in  numcru  integris  poflTooi.  (^ooiedo 
?er6  cognofceoJum  fit , an  dati  numeri  polEnt 
continuari  in  (uis  proportionihaa^i  expUctcnm 
cft  propor.7. 

THEOR.  II,  PROPOS.  II. 

Js/umeri , tjui  ab  vnitate  consins^  profor- 

fioMUs  funty  primus  in  femulitfitcn- 

tus  produnt  tertium  y o*  prh  ' 
mus  in  tertium  prodnat 

quartum , i l 

pRobatur.  Quoniam  vaitaapfripramprimom 
i P^iintim  metitur  t nam  micas,  V.g.  ter  ac- 
cepta  facit  j.  Vt  itaque  referatur  j,  ad  altum»  n 
1.  »d  }.  ter  debet  accipi  ipfe  Sr  ita  in  fe  multi- 
plicari • »i  6ac  9.  Ad  hoc  autem»  vt  p.  fe  habeat 
ad  alium,  vti.  ad  j.  debet  ter  rurfus  aceJpi,  n 
2 fic  profequendo . Ergo  primus  nume- 
rus poftvoicatem  in  fe  ducendus»  vc fiat  fecvn- 
dua  • Secundus  autem  multiplicandus  per  pri- 
mum» vt  nat  tertius  io  amneris  ab  vnicaco  ceoej- 

oud  proportionalibus . 


» - 

THEOR. 


DE  PROPORTIONE  GEOMETRICA.' 

THEOR.  Itl,  PROPOS.  m. 


Si intfrduos  numeros,  tliejiiem  ilium 
numerum  uffumpium  continui  froforuo, 
. «Jm  ceciderint  numeri , ^uot  inter  eos , 
& d/Ium^tum  numerum  cudunt,  tot,  (y 
inter  iffu  medij  proftorlionjes  cudent . 

^ Int  i nnnero  S. 


continn^  propor» 
tiooaJet  AiCt  pro  pri* 
na  fcrtcp  8e  di  r pro 
fccBodj|tfrpr}m«  na* 
mero  Dico; 

fiii  tM  intere»  es<ik»t 
■M»rp?iV.g.lt8rB,rel  Ct 


C 17.  16.  48.  64  P 
B il.  14.  B 

A » 16  D 

8 

«4 

^ '44  R 

T V 


fr  F^noc  iatcr  ^uemlibre 
ipronim  Bj  vel  c I 8c  auin.  8.  propoftiooiiet 
dant  • 

Qtfo^pveprobetor»qaiiQ>ct  ipromm  ouidre« 
nr  ducendo  illum  io  fcp  6r  ex  namero  8.  mt  qua- 
dnrus  numerus  8e  quidratus  numerus  p ex 
Bomero  a » & quadratus  numero  L ex  nume 
ro  D;  Cum  ergo  p,  firo^fiaf numeri  quadrati  ca- 
dat inter  eos  medius  vnus  proportionani  ex  prop.. 
8.  odaul  Euc.  Sed  inter  i,8r  8.  cadit  vrrat  medius. 
propo-tionaJis  nempe  A 1 1.  quare  erit » ad  8.  nit* 
neram*  vt  numerus  p quadratus  ad  quadratum  q. 

Idem  dicas  de  quadrato  n*  qui  inter  fe»  8r  qua» 
dritum  Q.  admittit  medium  proportionalem  vni* 
eum;  ficutt  rerpedu  numeri 8.  Quare  Q^refpi* 
ciet  R quadratum*  vtS.numerus  refpicic  nume* 
raiB  R*  ideo,  eum  fit  b ad  8.vt  p ad  ^ 8r  8.  ad  ■» 
Tt  qjd  R erit  ex  «quo  B ad  1 * ve  p ad  R . Sed 
cum  P»  & R'  fint  quadrati  vnus  inter  eos  propor- 
tionales caditicrgo  etiam  inter  ••  &R ; Quia  ergo 
interi*  &8.  velB»8r8.  vnus  medius  proportio» 
oalii  cadit*  vel  a*  vel D,inter  etiam  iprosi. Sri 
vQBi  medius  proporteonal  s cadet » f.  14.  8e  prop. 
1. 1.  8.  Idem  dicas  de  c*  8<  f*  inter  quos  duo  me» 
proporeiomlcs  cadent  36.  8e  48.  ficut  cadunt 
intere»  8r8.  duo  medij  proportionales  B,8c  a»  vel 
ficut  cadunt  inter  F:  8c  8.  numeri  med< j i » fr  d«. 
Quia  imae  I > V cubos  cadent  duo  medij  pro.*, 
poctiooalet* 

THEOR.  IV.  PRo.POS.  IV. 

Si  fnt  qnotcnm^ue  numeri  continui  froforn. 
tionales  eundem  inuicem  prifortionem 
dicent,  tres  numeri  tn  eidem 
iifiMui*lJumpti  teliStS 
internudijs . 

Sint  numeri  contlnod  proportionales  r.s.4.8.'. 

16.  )i.64»  lii.  Dico»  fnod  fi 
biae  iretn»merilmtjdem  diRxirta».  V.  g.  t.8t  i4». 
8r  118.  qui  rtliftisduobua  accipiuntur  * 7«od  ex- 
itmfr9pQrti$4dbM(  effi.xd.i4.  fxx  sff  i4».  xd: 
laS. 

* Probatur.  Kam  vt  eft  B.  ad  4..  fuum  feqoe^- 
tem  tueft  id.adji  fuuaircqaieateixi«&vt4.ad 

8»  ita  I a.  ad 64,  tandem*  vc  8.  adid.  IU64.  ad 

n8.  Ergo  ex  xf«e,  ha  cR  B.  «d  Id.  rc  ^ a4  uS*. 


THEOR.  V,  PROPOS.  V. 

7V/i;»i  numerorum  continui  proportione  fi 
.r^ptchmium ^uudreitummeti^  efl 
ee^ualereiian^uloexiremorum. 

PAtetexpropor.  10  reptlmi.  Nam  nomerus 
medius  in  fedn^us  * qui  eft  quadratus  ex 
defio.  1 8 feptimi  ficit  numerum  genitum  «quale 
numero  extremorum  * qui  e(l  re^angulum  nu* 
mcricum  »aui  planum»  vi  ex  defin.  1.  lib.odaut  • 
Hoc  idem  pofTet  probari  in  quanctcace  continua  ex 
propof.17.  fextU 

THEOR,  VI,  PROP.  VI. 

Si  fnt  quAtuor  numeri  continui  proportio^ 
nsles  pUnum  fiHum  ub  extremts  dequu* 
le  eii  tllt  plano,  quod  ft  d medijs  . 

PAtet  quoque  hxcpropoC  ex  19.  propof.  fept. 

vbi  numerus  ex  multiplicatione  extremornm 
probatur  cquari  numero  ex  multiplicatione  me- 
diorumjeum  ver6 infteem numeri  muttiplican* 
tur  in  plana  rediguntur*  vc  condat  ex  def.i  odau. 
quod  ctum  eft  lateliigendum  dc  cubo  fado  ex 
mcdio»eoicfl  «quala  (olidum  nmnericum  fidum 
ex  extremis  multiplicatum  per  medium.  Patet 
enim*  quod  cum  plana  fint  «qualia  multiplicata 
per  cunaensnuBieram  nsadium  faciaoc  idcsaCali» 
dum.. 

T H E O R.  VI.  F R O P.  VII. 

‘ Quo  muiore^  numerus,  ei  in  ipfo  mi- 
nutiores proportiones  rrperiri  queunt 
continui.pr.oporuont  fiki  inuicem 
respondentes .. 

PRofaiturea.^tttf  ibi  plure.  po/Tuot  iuaenlrl 
relarones.Vbi  plura  fune  fundamenta ; talla 
autem  fune  in  multitudine  maiori.  Sed  polTunt 
etiam  inueniri  minutiores.  Nam  ea  eft  minor 
proportio,  quz  numeri.ad  quem  comparatur  mi- 
norem partemi  vel  parces  continet : fed  numerus 
paruus  acccptibilis  l maiori  namero  coatiaebic 
lllias  minorem  parum  , quam  numeri  roiooria  * 
V.g.x.contincbicpaucioces  partes  numeri  looo. 
quam  namcb  100.  eunt  huius  quinquagefimjm 
partem  ampledatur.Uliusvcrb  qutngentcfi  nam  . 
Ergo  in  maiori  oumerojalnaciores  proportione* 
repetiri  queunt. 

THEOR.  VIJ.  PROPOS.  Vltl, 

? DifferensU  funs  in  eadem  proportione, 
nc  tpjt  proportionales  in  continui 
propotiionnliius . 

SIe  proportio  contin..  po.  .0. 71.  Dicodiff» 
reotias  lO.Scix  efle  in  eadem  proportu>xw»ac 

ipfi  tenniai.  fc  fic  ciTe  10.  ad  ti.  ys  fo.ad  60« 

PiP- 
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^ Probator  • Tti  ponitor  90.  ad  tfo.  rt  tfo.  ad  71. 
Ergo  d/«.i<ado  ita  erit  SQ-  >0.n  60»  l>*  Ergo 
prrM«/«adoiita  erit90.adoo.rt  i9.adu.9uod 
mt  oAeodendum  > 

THEOR.  IX.  PROPOS.  IR. 

piffefentUcoac‘ruatd in  continuit  jfropor* 
tion$itlfus  cortpttuunt  cum  numero 
rudtculi  muxtmum  termtoum » 

Slot  tre«  termini  continui  proportionaUa 
9.  te  differentia;  a.  dr } Sitque  quidam  nu* 
Bcrua  Ouium  aqualia  numero^.  & differentia  3, 
ifti  numero  addantur . I>ico  fieri  terminum 
cqualtm  termlnop.  vltimo  . N<mfi  addamusl* 
ipfi  4.  qui  differt  4.  i d . fiet  Quium  aquaUa  nu- 
merui  numero  d-  8e  fic  tuccefiiud.  Ergo  cum 
omnei  termini  femper  fintzquaiei  etiam  vltima 
rqujii  additione  differenti»  Ouium  completui 
mimetuSf  rlt.mo  teimmo  erit  «qualia. 

THEOR.  X.  PROPOS.  X. 

pAtis  duobus  terminis  proportionalihus  di^ 
t$tfo  mxiore  per  minorem  Quotiens  eji 
denomiriAtor  ^opormms . 

EXibeantordoo  termini  4.ft  la. &diuidatar 
4.  per  I i.quotiena  erit ).  Dico  bunt  fuotiea^ 
tem  }.  rj:e  deiumUM  erem  pr  part:$Bis,  faaM  bl- 
icr4«ad  la.  K(.n(pe4.refpe0luli. effe*}'. 

Probatur  ex  defio.  I.  reptimi . Nameampro* 
poniooem  dicunt  numeri  f cum  alterioi  fuerit 
ead<‘m  p^rii  vel  partet,  fr  c«t.  Si  ergo  per  diui« 
lioiiem  exqulratur»qup  para  fit  nu.n.rui  4.  numc* 
ri  11.  habebimus  c.ua  proponionem  > quare  cx 
propof.  40.  iepciuii  y para  numeri  as.  qux  cll  4. 
crici  quotiente denominata» nempe I 9 dedice- 
tur tertia  para  . .'ic  fi  vchmua  fore  qu»  para 
fit  numerus  maior  la.  numeri  4.  quia  per  di- 
uifionem  4«pcr  la.  habetur  minutia » aut -f 
babtbimua  propotejooem » quam  dicici».  ad4> 
nimirum  triplam. 

COROLLARI  VM. 

Hinc  rerb  cA»quod  fecundus  terminui  conti- 
neat aiitcctocmem  ip(o antecedente  dem- 
ptoyqoot  vnitatea  funt  indenomtnatore  vna  abie- 
6a»  A fic  quod  la.  minus  j.  Ideft  9 contineat }. 
totsesy  quot  ?niutes  luat  m 4.  fed  dempti  voi  • 

THEOR.  XI.  PROPOS,  XI. 

* l^umerus  mutor  in  ^uacfimejue  propot» 
ttone  multiplici  conttnet  reliquos  omnes 
iot  •v.ctbusy  quot  funt  in  denominutore 
nmitates  xha  den^ts  , tP*  infuper  nu» 
merum  d quo  denominotio  incepit . 

Sltdau  roadnua  multiplex  denomlnau  ^4« 
proprrrtoyqjsfitj.  ia.48.  Dico  48.  co.ul- 
nerc  rclli^uoi  m noret  tricies  nempe  vna  voitace 
Biinua»  quam  fiat  vnitatci  in  deoominatore»  qui 
cfi'qoateinariua»  te  infuper  aumctum|.ii  quo 
incipit  fciica 
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Probatur.  Nam  progreff.  f.  ex  fuppofifone 
n.t a.caacinet quater t.ei^o  f trlctea multiplica- 
tui»ideft  acceptus  quater  minua  vna  vice  »quablt 
1).  fi  «un»  1»  conjungatur  numero,  a qoo  ocepit 
proponio . Progrefl*.  fecundus  fic  dieai  dc  nume- 
ro 1 a.  qui  triciea  acceptus » nempe  per  denomina- 
torem  qusternanumvniute  mancum  mulriplica- 
tuii  idcfi3d.fr  iundua  cum  ipfoia.  «quabic  48. 
Sed  jam  hoc  ipfum  ia-babemitt,quo  deficit  nume- 
rus |d.  ad  adcqaandum  46  ex  primo  progr^.  cx 
3.  tricies  multiplicato,  additoqueei  numero  ipfo 
radicali  3»  Ergo  numerus  48.  contioebic  reliquoc 
tricies»  nempe  toties»  quot  voitatei  funt  in  deno- 
roinatore  minus  vno»  te  infuper  numerum  radi- 
calem,  riim  n.  tricies  acceptus  curo  3.  trioes  ac- 
cepto voa  cum  3.  radtcaliy  nempe  la.  cquet  ap- 
fam48.  Et  idem  d>caa»eciam  fi  fim  piares  ccr- 
minitquam  tres. 

Sic  pronuncies  etiam  fi  proportio  fit  mulrtplex 
fuperparticularis  » feo  fuperpartiena:  V.^.  de- 
tur 9.14. 64.  cuius  dcnominatorefia.fr  | • St 
fubtraha$9  i a4.remanent  u.91  -f*  Qusrrp.  ac- 
ceptus iuxu  denomioatoris  enitates  vni  exclusi* 
nimirum  l.  fr  .fyqu»  faciant  15.  addito  ipfono- 
merop.  zquant  14.  Ita  14.  acceptus  femcl  cfm 
duobus  lertijStfrp.  cum  duobus  tert-js  addico  r.u- 
mero  9.  radtcali»qnaaciprumtS4. 

* Probaturaliter  datapropoifonc).  ia.48. 
fi  dematur  3.  i U.  erit  3.  ad  9.  Ratiodenomioa- 
ui  4.  fcd  diminuto  vnicate  • ideft  i 3.  Quia  er* 
gocft  3.ad  IS.  vt  IS.  ad 48.  erit j.aJ  9. 
Ttii-adib.  Quare  prratjir.ir.ds  erit 3.  ad  ts.  vc 

9.  ad36.fr  fioMpoiarade  erit  3.  ad  .5.  vc  9.  ad  44» 
Quare «ciamper‘.tirr4iidu  erit  3.  ad  9.  vt  >5.  furama 
aliorum  minorum  ad  45.  cetminum  maximum  de- 
dudopriino.  Sed  3. ad  9.  habet  rationem  deno- 
minatam i 3.  idefia  dct>onui}atorc4.  vnltate  mi- 
nuto. Ergo  etii  19  furomaad4$.terininum  maxi- 
mum maQcum|.  primo  termino  eandem  obtinet. 

THEOR.  XII.  PROPOS.  XII. 

Summa  reliquorum  in proportionalilus  con» 
ttnuts  propoitionis  fuperpaiiuntis  t CP* 
fuperparticuljns  (xclujo  maximo  diutfa 
per  denominatorem propoitionis  dtffcrcnm 
tU  ad  primum  terminum  dat  qaotieif 
tem  , qut  vnitus  cum  numero  rjdtcali 
tpfum  maximum  proparttonulcm  nume» 
tum  fsen, 

7^It  proportio  data  ruperparticularfs  70.dd.7x* 
O cuius  denominator  proportionis  , quamha* 
bet  differentia  to.  ad  radicalcm  tet minum  50.  fit 
4- . Dico»  quod  fumma  reliquorum  dempto  ma- 
ximo,que  cfi  tio,  diutfii  per  r dat  quocicntem  tn- 
qui  voltus  cum  numero  radicali  fo.facit  maiortm 
tctfflinuo  7s. 

Prob.cx  S.prop.h.  iu  eft  diffcretla  ad  differcqtifi 

10.  ad  1S.VC  cermiout  50.  ad  terminum  50.  Idcoq; 
cx  Coroll.s.  prop.19.  iib.5.  fi*  ^tit  10.  ad  10  & la. 
finml»  ideft  uimmam  aa. differentiarum»  qucmatl^ 
modum  fo.ad  lio.fummam  terminorum.  Verum 
fi  diuidaiur  fumma  lio.  per  denominatorem  7.  Sr 
pcf  eundem  7.  terminus  7o.eruuc  adbuc  cx  prop. 
19.  lib.7.  quotiens  numeri  70.  adquociemf  uu- 
meriiio.Tt  70.  ipfe  terminus  ad  lummamtto. 

Cum 
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Cirnergo  diff?rentUa<i  fumniam  dilfcrentiarii,  Be 
potient  ^jdicalia  (ermint^  ad  ^U9<ic0t«m  fammv 
terminem  obtimaP  eaodcm  pro|>ofrion«mi<]ua 
icrmini  radicalia  ad  fummam  ccrminoram , eric 
«tmcadem  proportio  prime  Ipliua  d.lFecentic 
adrummamf^flFereatiarufn)  Quequorl?iltit  radi* 
calis  termini  ad  quotientem  tummz  terminoram 
aid.{tb.T.£lctn.  flr  iJtopmmraNdadifferemtt 
prtea  ad  ^ttotientem  radicaita  termini  liabebk 
caBfMportaoncmt  quam  faeuna  diflfeieociaran 
dquotieotem  Aimme  terminoram  . Sed  Qoo- 
ciena  radical  s termini  eft  «qualis  diiTerentis. 
Siquidem  diuUoteft*^  debomioator  proportio' 
oisiquam  diiFerentia  habet  ad  radicalem  termi* 
eomea  propef.io  hui^a  • Ergo  etiam  (ummedif* 
frrentiarum  > & quotieoa  Umme  terminoram 
eniatirquales . 

Sed  omofs  differentis  addite  primo  termino 
eaoffitaant  eltlmum  urmlnura  ex  prop.9.  Ergo 
etian  Quotiens  Cummn  eermitorum  diuiforeexi* 
Aeote  denominacore  proportionia  * quam  habet 
difffreocta  ad  primam  cerminam  * admeua  primo 
leraiao  dabit  yltimum  cerminam»  Tode  quotimn 
It.  additas  termino  50.  confticatt  ritimom  ttr* 
miaan  7a.S  c dicas  de  proportione  rt^erpattien* 
M;  Daciaeoim  tribus  ternunts  15. 40 
»a  minorum  AS.diuifa  per  deoominatorem*^  • 
qax  fit  multiplicando  perj.  diuideodo  pCr  T. 
dabit  numerum  qui  vnitus  numero  radicati 
ptocrealiit  tpfum  maiorem  ^4.  Et  idem  argumen- 
tum xaloba»  etiam  (i  platea  fit  iermmi»npamt* 

THEOR.  XIII.  PROP.  XIII. 

Secundus  froportionJis  ru» 

dieultf  O*  primo  dicit  eandem  propor- 
tionem 'ad  numerum  j^dicalcm  1 ^udm 
wumerus  extremus  devtsUo  eodtm  primo 
gd  fifvmam  rehftoram, 

Sit  data  proportio  eootioua  9.  It.  4R  detraha* 
lurqtie namerus  radicalia»  te  minimus},  i 
■amero  it.Ar  remaneat  p.ficut»  te  thentnmo 
4l.lereaiaoeat4f.  fiimma  oerb  reliquorum  e(t 
15.  Oico,  qubd  Ita  9.  efi  ad  }.  vt  refertur  pro* 
poetiaBe4$  adi},  fummam  reliquorum  . Dene* 
mtaator  autem  propoitionU  eff  4. 

* probaturexpropof.il.  huius.  Nam  maxhmis 
aomerus  continet  fummam  reliquorum  tot  vicl- 
has,qaoc  denominator  dempta  vna  habet  vnita* 
tes»  & mfuper  oumeinm  pnnium»  Be  radicalem. 
Ergo  hoc  numero  primo»  radicsHque  exclufo 
eeotinel^t  coe  vicibus  » quot  repefeont  vnitaeei 
desommatoria  vnaexclulai  fed  8r  fecundas  ter- 
nious  minutus  primo  continet  primutot  vie-busi 
qooe  volutes  funt  io  dcnominitore  vna  vnitate 
nioato  ex  propof.  10.  Coroll.  Ergo  tot  vicibus 
continetur  primus  in  fecaado  miaucus  pr’mo  V. 
1. 1. 10  9>  quot  fumma  reliquorum  io  extremo 
eodem  primo  minuto, vt  ij.  io4f.  qaareesmdem 
proportionem  dtcent  cx  1.  definit.  Uptimi(&tu 
erit  9.ad}.n  4}.adl5.fctta  tficas  de  reliqots 
cuacafiplmcs  terminiponsncur* 

. Idem  quoque  in  proportione  fuperpsrticnee»  fr 
fcpcrparticuUri  valet . Nam,  fi  dentur  8.  ii.18» 
17. cuius  deootttnator  propofilooU  differenti* 
primf  ad  terminum  radicalem  eft  T • EntJaltto 
8,  nd  It  • vt  fiat  4.  ae  i x7.  n fia^  19.  uSom  pro- 


portio  44  fecundi  termini  dempto  primo  8.  ad 
primum  lermioittii.  qnr  eff  extremb  dempto' 
prlmol^.  ad  fimmim  reHq>w*rtim}8.  vi 

Prob.ex  ia.h.Ni  qtroctent  fnmms  dilferennaiir 
cnm  pitmo  emmno  eotiAtmit  virimom  » ern« 
ablato  primo  rcmairabtt  quotiens  fomms  d:ffe* 
rca/tarom»ctaiusditflforeff  denominator  pr«di« 
dus^>«  Cum  ergo  idcin  dioifor  diaidae  piv 
mum  terminum  » t:  conffituat  pr  martf  diffeteo» 
tiami  te  fumma  tcrmlfiorom » te  conffituat  fum- 
m<  differitiarfi  $ erit  fecfidus  terminus  ablato  pri*- 
mo»tdcn  differCtia  prima  ad  primb  tccmmqm»  n 
fomma  differeneiantmiidcffex  ptopoCp.  vitlmus 
terminus  ablato  primo, ad  fumrotm  cermlnorum 
Qnbdantem  4*  diutJst  primam  temunum»  te 
generet  primam  differentiam',  pacet  et  re.  huiucf 
oJb  diuilb  prim4  termino  per  difT;rentiam  dac 
coominatorem  propordoOis  d fferentir  ad  pri- 
mum ttrminam  . £rge  dhitfo  ipfo  termino  pri- 
mo perqiiorteotc»8r  dcnominaiorf  diffcreniiam 
dabitcxprlacip»8.Trad«8.  Elcm. 

TrtEOR.  XIV.  PROP.  XIV. 

’ Dtr, ominatores  froDWionum  in  ^noliht 
propoitionilfi  erifeuni  ab  vnilalt. 

Sit  feries  pmporrifihalhim  4-  la.  108.  81 
denomioster  propontoois }.  Dieo»  quod 
In  fingults  proportionalibus  reperitur  crefeeodo 
ab  vniiate, nempe, quod  femel  eft  in  la.  nouies  cft 
in  nonagies  io  loS. . 

*,Probator.  Nam  namerns  radiea1ts4.  eerac* 
ceptus  facit  rt»  ergo  toe  parcet  erunt  in  1 x.  quot 
vtticates  erant  io  }.  ergo  ».  in  fuis  parv>bua  nn- 
mcrsbk}.  fenKi»ac}d.oamerac  etiam  ter  la.  ec- 
gnil*  ter  qrfam}.  mimerat»  fie  108.  let  capit 
}d«  aC}d.  teceapM  ix.  ergo  ter  oouice  rapit  }• 
Sic  verb  procedere  eff  procedere  continoa  pro- 
portione ab  vnitace  ex  propof.  a.  buras  . 

EXPENSIO  II. 

De  fmmaniis  froportionJibnt  Geometri- 
cis commHis . 

SVmma  prooortionsliam  eontinnb  fit  ctism,  fi 
iotermedij  ignorentur,  V.  g.  datis  »4  8r  < 4» 
fumma  omnium,  qui  inter  X4*d^  ($4.  intercipiun- 
tur fine  intermedijs  haberi  potefi  ,*  idooqne  hiC 
oportet  huius  ams  fpecimen  exhibere. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XV. 

Vdtis  termmH  continui  proportionalslms 
primo,  fecundo,  O*  vtUmo  om* 
ntum  fummam  inucnire^ 

j.  n.  768. 

Int  dati  termini  cont  nu^  proportionales 
O ta.  768.  inter  quos  intercipiuntur  48.de  19 X. 
continud  proportionales,  qui  tamen  ignoti  pr«- 
fupponuanir.  eum  eomm  cognitio  in  acquirenda 
coram  fumma  oon  fit  niceffaria.  Detrahatur  ter- 
Gg  mmas 
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minat  primas  ).  i ftcoatJo  is.  8c  re(tdaum  ftc  p. 
fic  idem  termiaos  primus  detrahacuri  j69.  8e 
rcfiduom  fic  j6f»  Hoc  ver6  refiditum  multipli» 
canduro  eft  per  primum  terminum  adhibiu  regu- 
la proportionum, 8r  diuideodum  prodofium  x^% 
per  refiduum  Tecundi  9*  Nam  quotiens  erit  af  )> 
fumma  omnium  eicepto  maz'mo.  S>  ergo  hanc 
fummam  maximo  addas»  erit  omnium  fumma  co- 
gnita lOS}. 

* Probatur.  Quia  ex  propof.  i j . huius , efl  ea- 
dem proportio  prjmi  termini  ad  fecundum , cui 
ipfe  primus  dmptus  fuerh  » qo«  efl  fummrr 
omnium  vfque  ad  vhimum  exclufiu^  ad  ipfum  vl- 
timum»  8e  maximum » cui  fimlliter  primua  dem- 
pcus  fit  ;quare  plana»  ex  primo»  & vliimo  ex  IftU 
quatuor  proportionalibus  erunt  cquaiia  plano  er 
Bcdijs  ex  propof.d. huius.  Quare  plaoum  Ca- 
dum ex  f.  minimo » 8e  7^.  maximo  erlc  zqoale 
plano  ex  p«  fecundo » dr  fumma  omnium  excepto 
Tltimotrudefi  diuldaturpcrp.  latus  cognitum» 
planum  illud  latus  titecum  . exerct » quod  eft 
omnium  proportionalium  fumcxu  excepto  rltimo* 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVI. 

J)df0  termino  m4ximo  > minimo  > O* 
denominatore  proportionis  fummam 
omnium  terminorum  continui 

* proportionolium  iuutnin  • 

3.  9-  »7-  «Ii 

^At  dati  termini  continod  proportionales}.' 
O 9.  >7.  81.  Ardeoomlnstof}.  ex  vUimoprl- 
01US  demendus  nimirum }.& erunt  78.  qui  dlui- 
dendaseftper  denominacorem  proportionis»cul 
xnitas  ablata  fuerit, nempe  erunt  fg,  qui  coo» 

iundi  cum  81.  efiicient  omnium  fumraara»  8c  hoc 
in  proportione  moitipHci ; 8e  multiplici  fuper- 
particulari » fel  fuperpartiente . 

Probatur  ex  prop  11.  huius  • Quia  numerus 
maior  continet  minores  omnes » quot  fune  rnita- 
cesindenominatorerna  dempta  mitate  Jpfo 
denominatore . Ergo  fi  dluidatur  per  illas  rniu- 
tes  minus  vna  prodibit  fumhia  omnium  aliorum  • 

Sic  dicas  de  non  multiplici»  nam  datis  • 

8.  IS.  18.  17. 

SubUto  primo  ab  vltlmo  remanent  19.  qui  per 
denomioaiorem  proportionis  t.d:fFcreoti«  ad  pri- 
mum terminum,  qui  ell  dabtt  36.  fummam  om- 
nium » excepto  pHmo . 

* Prob. cxprop.la.h.  Nara  fumroaomnium  dl- 
olfa  per  denominatorem  proportionis  prcdidum 
dat  qootientem  diiferemiarum , qui  cum  primo 
ipfum  facit  fltimum.  Ergo  extrado primo»  te 
refiduo  per  denominacorem  eundem  multiplicato 
dabit  fummam  omnium;  quia  illud  refiduomerit 

uotiens  ex  propordonis  denominatore  diui- 
cnterelidus  . Vndeper  roultiplicatiooemab 
eodem  denominatore  fadam  in  prifiiaam  ronlti» 
tudinem  reftiiutut  tummam  omnium^  dempto  rl- 
timo  exhibebit»  & eoaiundutcum  eo  erit  om- 
nium fumma . 
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EXPENSIO  m. 


Dt  frroportiotie  Gtomttricdt 

DVpIici  modo  potefl  extendi  in  infinitam 
proportio  Grametrica  » vel  diminucado» 
trel  augendo ; ideoque  de  duplici  hac  ext^nfiooe 
erit  agendum. 

PROBL,  i.  PROPOS.  XVII. 

Vatis  duobus  terminis » O*  proportionis  dc~ 
nominatore  extendere  proporthnem^ 
feu  augendo , feu  diminuenda 

in  infinitum . ' ' 

MVIdplicetar  terminus  datus  ouior  datis 
dnoboi  terminis  s & d.  per  denomlaaeo- 
rem  proportionis»  quam  habet  minor  ad  malo* 
» 9**^  eft  5.  & prodocetur  terminat  maior 
*®‘*«P*i«oAdem  denominatorem  «oJ- 
tiplimuri8.  ficnc54.  dfic  in  Infinitum  (e  aa- 
gendo. 

a.  fi.  18.  54.  16S.  dc*t. 

Ac  fi  cupias  eam  extendere  diminuendo  dloide 
minorem  cermiaum  per  denomioacorem  eandem» 
tc  habebis  minorem  terminum  tertium  ~ ; Ar  fi 
iterum  diuidas  produceocur  ^ ntrfiu  cnafccac 

* i % 

I*  tf  } ’ 

Vel  fi  dati  fint  34.  te  tdt.  qnorfi  denominator 
pn^rtionis  }.  fi  diuidas  per  }.  numerum  54»  ^ 

quires  tertium  terminam  18  frert. 

^obatur . Nam  Illi  numeri  fuat  io  proportio- 
ne  Geometrica  j qui  eafdera  partea  habent^  de& 
1. 1.7.clem.  Nempe  ab  eodem  onmero  denomi- 
natas ; cum  ergo  quilibet  V,  g.  certius»  vel  qoar- 
tus  terminus  fe augendo  comprebendat  crea  partea 
mlnorlaobmultiplicatioocm  fient  datus  tcrxnt- 
nus  minorem  datum  comprehendebat » patet  cfl*e 
In  eadem  proportione ; te  idem  dicaa  de  Jlmfara- 
tione.  Namtemiinos cereiuaob  diuifioociDcrk 
cercia  pars  fecundi  dati » ficut  Ipfe  fecundas  eft 

tertia  para  pfimi . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVJII-  , 

Proportionem  extendere  » vel  in  augJ 
mentum , vel  in  dtminutionem  nuUa 
dato  proportionis  ijenominatore-  . 

SI  fic  proportio  extendenda  Io  augmeotana 
due  maiorem  in  fc.  Deinde  dlulde  per  mi- 
norem,  & cercius  terminus  prodiUt ; quod  fi  di> 
minuendo  fic  procedendum,  ducendus  erit  minor 
Krminus  in  fe,  te  diuidendus  per  maiorem . Sic 
datis  IS.  «fi8.fi  ducatur  18.  io  fe  fiet  }s4.  qoi 
dluifus  per  is.dsbit  tertium  terminum  imiorem 
07.  Sic  fi  ducatur  f a.  terminus  minor  in  fc»  erie 
144.  qui  diuifus  per  18.  dabit  osinorem  tertium 
terminum  8. 

Pr^«urapn>9of.,.kuiii..  N»io«a»ii*a. 
lom,  leo  planum  ab  extremis  confedufn  eft  pqua- 


DE  PROPORTIONE  GEOMETRICA: 

ie medijf ; Vnde  me<iio  dudo  ia  fe  ha* 
iKoirauf  quadratum  talrj  quod  erit  cqualc  reftan* 
folu  extremorum ; ciim  ver6  vnum  ex  extremis 
habeamus  » obtiaSmus  latus  huius  redaogulij 
tjsare»  fi  diuidaiur  per  hoc  latust  aliud  latus  pro* 
dibic,  nempe  aliud  extremum ; ficutenim  redaa* 

Mia  Quroerica  fiunt  ex  mulcipiicatlone  laterum  ex 
dtfitt  ,\6.  fept.  Elcm.  ita  habetur  quilibet  per  dv 
«ifiooem  totius  ab  altero  etfcdam . 
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THEOR.  II.  PROPOS.  XXII. 

Si  fumms  proportionis  alicuius  diuiiasur 
[uccejjiui  per  terminos  proportionis. 
Quoti  entes  in  eadem  pr^ortio^ 
ne  inuerfo  ordine  inue^ 


THEOR.  I.  PROPOS.  XIX. 

jSli^Uje  proportiones  per  folam  additionem^ 
vel  fuitraPlionem  pojjunt  extendi . 

PRobatur . Kam  talis  eR  proportio  dupla  Tt  4. 

8.  fubdudus  enim  terminus  minor 

i maiore  dat  proportionem  decrefeentem»  at  addi- 
tos tcmiinut  minor  ipfi  minori  dat  proportionem 
creTcentem . 

PROBL.  ni  PRqPOS.  XX. 


Sit  fumma  i^.terminorum^.contlnud  prppor* 
tionalium  5.10.  «0.40.  8o.&per  ipfoS  ter- 
minos diuidatur;  habebimus  hos  terminos  conti- 
nui proportionales  )i.  15.  1 7 • 

* fr*‘ 

• Probatur  ex  propof.ip.feptimi . Nam  lyy.  eft 
redangulum,  vel  planum,  cuius  vnum  latus  eft 
& alterum  latus  .vel  10. & alterum  latus  15  tV» 
vel  aoiR'  alterum  latus  7 -f-f » & c«t.  Quare»cutn 
hs^c  latera  faciant  planum  femper  eundem  erunt 
in  eadem  proportione  5.  ad  10.  vt  I5'r7^d}i. 
qubd  etiam  oftenduur  ex  propori7.  Cexci,  & eX 
didis  propof.6. 


► ViSJl  fucet jjtul  proportione  fabiucendo 
' altas  proportiones  fucceffuas  repeme» 

DAta  proportione  aliqua » fubdiicatur  minor 
d maiore»  Ar  ordine  eodem  diff^rentist  no- 
' teniur.^Ni  illz  >n  eade  proportione  erue  V.g  dea* 

' nrproportionalesa7  8i.t4}  7x9. 8r  1187.  cre- 

I fireotes  in  tripla  proportione:  Si  dematur  conti- 

nor minor  a maiore  erunt  differentiat  54.ida. 
48d.  & 1458.  fimilitcr  in  tripla  proportione»  & 
fi  lurfai  horum  proportionalium  furaantur  diRe*^ 
retttiat  > erunt  eodem  modo  proportionales  j vc 
t to8.}S4-97^ 

Probatur.  Nam  ex  13.  propof.  feptlmi  . Ita 
dUont  proportionem  numeri  proportionales,  vt 
I partes  aliquocat»quz  funt  ia  eadem  propor* 

I done:  Q^ndo  vero  aufertur  terminas  minor  d 

aaaiorc  awrtur  pars  tliquota.vcpote  quod  fit  ma- 
ioris pars  aliqua»  quam  numerat  deooninator  i 
vt|.cRpars  aliquota  numen  9.8(9  numeri  »7. 
Ergoreliquz  partes  aliquotz»  quz  fupcrant.di- 
ecot  eand:m  proportionem . Probatur  etiam  ex 
propof.  huius  8. 

FROBL.  IV.  PROPOS.  XXI. 

Data  ferit  proportionali  alias  feries  diui^ 
dendo  reperire  • 

AS  fume  quemlibet  numerum  diuiforem  V.g. 

4 8e  datam  ferlem  partire  »7. 8l.x43.7%p. 
babcbil^ue  B ri  r>  ^rurfus 

bos  diuidaa, habebis  alios  proportionales  in  eadem 
propordone  In  infinitum . 

probatur  es  eadem  propof.i81.f«8(  7«  vel  8. 
hulns . In  c^era  enim  proportione  funt  totuni 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  efi,  quod  fi  horum  proportionalium  po* 
flremb  repertorum  fummam  diuiferis  per 
eofdem  proportionales»  efficies  rurfds  alios  in  ea. 
dem  proportioae,  8(  fi  horum  fummam  rurfus  per 
hos  dittileris,  alios  tuueuies  in  Infinitum. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  quoque  fatisfaciemus  exquirenti  duos 
proportionales » quorum  fumma  zquafs 
fit  numero  vnius  in  alterum  procreato.  Nam 
fumptis  proportionalibus  duobus » 8(  collcdis  in 
fumma»  ea  dabit  diuifa  pereofdcm,  duos  quotien- 
tes proportionales  » quorum  fumma  zqualiserlc 
numero  ex  multiplicatione  vnius  io  aUemm  pro* 
creato . 

Sic  suptis  numeris  4.8.*  8. quorum  fumma  ta.di* 
nifaper  4.  dabit  ).  diuifa  per  8.  dabit  1 » quo- 

rum fumma  4 -*  efi  zqualis  numero  per  mutuam 
multiplicatioadm  effcilo:  Nara  1 ■;  ,8(j.  mul- 
cem multiplicati  dant  4 ^ • 

* Probatur.  Cum  enim)  multiplicans 4.  refli* 
euat  1X.& multiplicans  lvfaciat4  -rcritcadem 
proportio  1 4*  ad  4.  quam  4 ad  1 1. 

Rurfus»  cum  fit  quocientium  i ad ).  vt  4.  ad 
8.exprzceii.vel<xi7.1  p.erltcoponcndoi  4 ad  4. 

4-,  fummam. vc  4.sd  ix.  quare  permutando erie 
quoque  l 4*  ad  4.  vt  4 ^ fumma  ad  i x . Cum  ergo 
4-I;  quatenus  lumma»  8(  4 ^ , vc  genitus  ex  mu* 
tua  proportionalium  multipl.cacionej.  8(  1-!  ha- 
beat eandem  proportioni,  quim  i *4  ad  4.ad  cun*  -y 
dem  numerum  tt.  erit  idem  numerus  genitus  es 
proportionalibus,  Arcolledus»  vcl  fummatusds 
ipfis  es  propof.p.  Eleua.  lib.5« 

E X P E N S I O IV. 


I 

•« 


Pt  froforuonalihm  in  Geometrica  projior- 
tiont  interfereniis . 

INcerpofitio  proportionalium  dificUis  eft  maxi- 
me u in  prolixam  feriem  proportio  debeat  ix* 
G g t tendi 


I 


tiS  tractatvs 

tendi » cum  floii  inter  quofcnnque  numero»  nu- 
meri proportionale»  cjdani»fe<!  foloni  pUno»»v«* 
folido»  fimile».  Vode  cum  procedendo  tandf  pia- 
nt diffirniles  euadanc,oecefTeeft  tandem  incidere 
in  laboriofa»  fradioac»*et  patebit  experimeo* 
tum  capieotic 

PROBL.  1.  PROPOS.  XXIII. 

Inter  duos  numeros  con^ituere  medium 
Geometrici  proportionalem  • 

Sint  <Uti  duo  numeri }.  Be  75.  inter  quo»  r^e- 
riendus  fit  medius  proportionali» . Multipli- 
centur fimulA  fit  numerus  multiplicatloni»a*5' 
cuius  radix  quadrat»  I5.eft  medium  proportloo»- 
le,&  7.  ad  15.  erit  io  eadem  proportione,  ac  ly. 

ad7J.  Elfi  rurfu»  Ttlimu»  fcireiy.  ar^y.quem 
medium  proportionalem  habeant , multiplicabi- 
mus eodem  modo  numeros  exhibitos, 5f  fobduce- 
mus  radicem  quadratam,  qux  erit  v proxima, 
fed  non  vera,  cum  numeru»  ex  datorum  nume- 
rorum multiplicatione  excrens  non  fit  quadra» 
tu»:  Ita  ergo  erit  15.  ad  4 » 

Probatur  ex  propof.y.  huius.  Quia  enim  qua- 
dratum medi  j eft  zquale  plano  extremorum}  hinc 
rfiqu&d  ex  mutua  multiplicatione  duorum  nume- 
rorum , quo»  extremo»  volumus  rffe  proueniat 
numerus  xqualis  quadrato  medij:  V nde  ex  co  de- 
duda  radix  quadrau  erit  iaCos  oumericurn  illiu» 
quadrati , Be  ideo  dicet  eandem  proportionem  h<^ 
latus  fui»  extremis,  cum  fit  latu»  quadrati  squali» 
plano  extremorum  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXIV. 

Inur  duos  datos  numeros  plures  proportio^ 
naies  numeros  inserferere . 

A Pati»  doobui  nuoaerU  S i .Be  1x96.  extrahe» 
mu»  radice»  quadratas  9.  Be  $6.  Be  iterum 
ex  ifii»  radice»  quadratu  & d.  fi  fieri  poflit. 
Dein^  rooltiplicands  radice»  ipfir,  vttmermedi) 
pix^ortiooale»  prodeant } fic  multiplicata  radix 
quadrata ^.cnmp.  dabit  17.  dr6.  cum  dabte 
Xid.  Be  habebimus  duas  ferie»  numerorum  ab  vni* 
late  contioud  exereicrncium  ex  propof.x.  huius  » 
deinde  fubfcribendz  finguU»  dati»  Tus  radJce»,8f 
proportionale»  ordlnacim  derrefeente»»  Be  hinc 
multiplicandae  inuerfo  ordine,  maxima  cum  mini- 
ma, maior  cum  minore , mediocri»  cummedio- 
cri,&  cct.  Nam  numeri  produ&i  dabunt  medio» 
roportionaies } Ita  6»  multiplicatus  cum  >7.  da- 
tt  iecundum  proportionalem  comaltf. 

tertium  proponlonalem  <$48. 8c  9.  cum  j6.  nume- 
rum7a4. 

Probatur  fure  operario  ex  propor.9.Ub.8.elein* 
Nam  tot  cadunt  medi;  proporcionaies  inter  duos 
dato»  numero» , quot  inter  vtrumlibet  ipfomm , 
Be  vnltatem;  Cum  ergo  inter  vnicacem,  & 81.  IB- 
uenei  fint  cadere  17. 9*8;^.  inter  ixpd.  cade- 
re atd»  |d.  6,  Ergo,  Be  inter  ti.  Be  1x98.  tot  me- 
dij proponionaiet  cadent  nempe  iret.  Patet  au- 
tem ex  Illa  propoficionc ; quod  ij  Ipfi  fune  qui  ex 
mutua , Be  alterna  multiplicaeionea  maximi  ciua 
Aiaimo,  8c  esu  fiunt  • 
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I * 

Nam,  vt  Ibi  probatur,  habent  intermedij 
propottionem , quam  }.ad6.  Cum  ergo  m***' 
eiplicando  X7.  produxerit  81,  ergo  6.  muiM" 
plicando  eundem  X7.  producet  fecundum  propor- 
tionalem, qui  fe  habeat  ad  primum,  ftj.  ad  6.«* 
propof.  17.  feptimi,  cum  idem  numerus  »7* 
tiplieetj.  BeO.  Verum  npn  omnis  numerus  tali» 
e(l  naturs , vt  squali  proportionalium  numero 
diftet  ab  vnitate,  ac  alter  datu»,  nec  tali»,  radix 

quadrata  ab  eo  extrahi  poflit . Vnde  vt  plurimum 
laboriofa  erit  hzc  operatio , Be  non  pr^cifa  { niU 
forte  numeri,  inter  quo»  medij  proportionalex 
defiderantur  ab  vnitate  continua  proporcione  cx» 
crefcanc. 

RORL.  III.  PROPOS.  XXV.* 

JVumerum  datum  in  partes  iuxta  datam 
proportionem  proportionales  difnkuere, 

Sic  datu»  numerus  991.  qui  diuidendui  fit  In 
parte»  quinque  habentes  pioportionem  du- 
plam difponantur  numeri  quinque  ciufdem  pro- 
portionis x.4.8.  itf.  }x.  quorum  fumm^  fi(5x. 
per  hanc  fummam  diuidaeur  numeru»  99X.&  ha- 
bebimus numerum  id.qoimuUiplicaius  perter- 
miuof  prsdido»  dabit  partes  qusfita»  I2.tf4.i38, 
xytf.  yia.  qucfimul  conflaes  ceftltuenc  numo* 
merum  9px. 

* Probatur  autem . Quia  fumma  pr«portiona* 
lium  continet  omnes  proportionales, fimul:  Quo- 
tieni  verb  ii  diutfione  numeri  daci  993.  proue- 
niens,  qui  e(l  itf  fccat  ipfum  io  tot  parce* , quoc 
vnitate»  fune  io  fumma  proportionalium,  qus  eft 
tfa.  quia  itf.  multiplicatus  pertfx.  ficic  99».  Er- 
go,fi  fumma  hpc  tfa.  habet  tot  vnitacti,quot  voi- 
cate»  reperiuntur  In  omnibus  proportionalibus, 
etiam  numerus  datus  99».  capiet  tot  vicibn»  itf, 
quoc  vnicatts  funt  lo  omnibus  proporrionalibus, 
£t  quia  ita  eft  I.  ad  tfx.  vt  itf,  ad99».  etiam  com- 
poficus  I*  Be  I.  ideft  mulriplicatu»  per  x.  ad  tfi.n 
eodem  modo  compofitus  itf.Sr  itf.ad  99X.ex  prt^. 
14.  Iib.7.  elem.  fr  fic  dp  alijs . Ciim  ergo  fic  qui- 
libet proportionali»  x.  4.  tfrcsc.ad  tf».  vcjx.ft 
64.  Srest.  ad  991-  Etiam  fimul  omnes  ex  prop. 
X4Ub.7.clem.  proportionale»  x.  4.&  esc. ad  tfx, 
erunt  vt  omnes  fimul  jt.  6^Be  escer,  ad  ppx, 
fed  illi  fune  squale»  ex  Thefi  numero  tfx.vtpoce 
fus  fumms,ergo  etum,8r  iftt  j».  Be  esc  erane 

squale»  numero  99X. 

Quodverbjx  tf4.fr  est.  fiat  proportionales, 
vcx.  4>frcsc.  Prob.  quia  per  eundem  numeram 
16.  multiplicari  fuere,  vnde  ex  I7.1ib.7.  ita  erane 
multiplicati  x.ad  4.  rt  geniti  jx.adtf4. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

Numerum  extremum  intermijjis  multis  me* 
d^s  tn  proportione  Geometrica 
repersre. 

SInc  dati  aliqui  termini  9.  X7.  8l  poflum  re» 
perire  alium  ii87.qui  Met  ab  81.  duoboe 
incerme» 


' DE  PROPORTIONE 

Ifltemediji  »4}.  4r  yi$>.  ?t  Ipfe  vicimus  Si.  diftac 
43.  Id  veroexecucioni  maodicur  multiplicando 
It.toretic  ^uideodop<rprimuin|.  frctirpofiei 
li  fericm  erone . 

9.  »7.  81.  S43.  7»9.  »187. 
Probatur.  Qoia«itaex  propor.4.hoius»|.eft 
ad  8ltc  81 . eil  m proponioae  ad  aliam  requened 


geometrica:  i, 7 

duobus  iutermiflis  pro  rt  7.  didat  ab  g|.  Ergo  e» 

f>ropof.  r.buius  9uadracuoi  cx  medio  81.  eft 
c plano  cx  extremii . Q^uare  dluifum  per  latut  7, 
dabit  alterum  latus  £lS7.quod  didat  ab  81  Juobua 
intermidis  > Sr  4 7.  quinque  iocermidis  . Vnde 
poteris  reperire  ab  boc  didancf  quinque  terminis 
multiplicando  1187.  in  fe»  8c  diuidendo  per  3.  Bec, 


TRACTATVS  XIV- 

PARSSECVNDA, 

De  proforiione  Arithmetica . 

I Ognatioarftaintcrcedit,  vt  vidcbimus.inter  Arithmeticam, 
6c  Gcometticam  proportionem  , vt  altera  alteri  rite  de» 
feruiat , 8C  operationibus  alterius  fcduld  minillrec  ; Ideo 
po^  tradtationera  proportionalicatis  Geometricas  ftatim 
Arithmeticx  diicurius  lubneiflsndus  e(l . 


expensio  1. 

Vt  praprietatililms  Arithmttica  prefai* 
tiomt. 

Slmilt,  fanttffffiloiw»  Iiarnm  Juarnm  ptopor- 
tionum  Arithmcric*  ■ at  Gtounnc*  i nifi 
huioi  maltiplicjtiooei  fc  dlaifioor,«  plutl- 
mimion«ffcunt|illia,ei  fabertaione,  8t  addi- 
liooe  . Proportio  verb  Arithmetica  conficit  ia 
K|uiliiaie  eiccffiiooi  . n ana  «cedat  aliam 
codtm  Mceiro.i)ao  hic  aliam  tacedit  . V.g.  oo- 
■rrus  8.  «cedit  6 eodem  ncelfu  • nemoe  duali- 
uie , (ieut  6.  «cedit  4.  ijuia  ergo  iftl  ttei  nomeri 
4.  a.  ar  8.  iqnali  «ccira  doalitatii  Te  ruperaacidi- 

rurar  Arlihraetici  proportiooalei . 

Pnair  I.  Sed  in  primii  notandum  • qnod  u 
jiuaumtn  quotcomque  Arithmetico  interuallo, 
*el  etiam  qnocomqne  incerto  crefcentta  > rei  de- 
crerceiKeSiquilibet  maior  eft  iqualia  minori  * dr 
omnibua  inictualila  numecicis , quibat  diilanc 

Slot  7.  M.  «7.»»a  »7.  J‘.J7.  fc  «t- 
Dicoi  quod  }7.  eft  iqualit  numero  7.  fi  umen 
(i  addatur  laterualium'5.  toti«  quot  interca- 
pedinet font  inter  ^.^c  »».  qui  ftcllnlit  notati 
liot,  tc  (iint  fei . Si  etgo  mnitipllcetor  s . per  6. 
tt  fiunt  ]0.  addatur  numera  7-  <runt  ]7.  quod 
patet)  quia  tot  aicibua  4 n-amero  7.  «ctodtJJ- 
pcridditioacaiaiimctilaccriiaiUris  7* 


THEOR.  I.  PROPOS.  l 

Si /int  tjUtiHorijutntilties  continHt  proptr» 
lioiK  Arithmetica  excrefctates/uitma 
mediorum  efl  a/fuohf  famnut 
extremorum . 

^ p\  Eneur  qnscuor  numen*, qui  fc  fuperene 
L/  qusliter » nimirum  ternario  8.  11.140*17. 
Dico  quodidJict  8. 8r  17.  faciunt  euniem  nume* 
rum.quem  addici  limul  faciunt  it,  8e  14.  mmi* 
rum  af. 

Probatur.  Numerus  8.  excreulc  vfque  ad  nu- 
merum I4>per  continuam  additionem  aqualis  par* 
cis  ideft  teroarij . qui  femel  additus  eft  numero  H. 
vc  fianc  1 1.  gemina  vice  numero  S*  Iterum»  vc 
6an:  i4.iuxta  incerualloru  muiticudiaem.qoibus 
ab8.diftacti.8r  14.  ve  prxnouui  in  prpaft.  ergo 
teroarius additus t;ripft 8. femelrn  ii.  8r iterum 
bis  in  1 4*  faciunt  medios . 

Sed  etiam  ter  idem  cernariui  additus  eft  pri- 
mo 8.  vc  fieret  extremum  17.  femel  quando  ex- 
ercuit ab  8.  in  II.  femel  cum  exercuit  abii.in 
14.»  8r  femel  cum  exercuit  i 14.  In  17.  iuxta 
tria  interualla»qu>bus  diftat  i primo  8*  Cum  ergo 
cer  ternarius  additus  prtmo  numero  8.  duplato 
facixe  duos  medios»  & cer  additus  eidem  8.  faciat 
extremum»  patet»  quod  duo  medij  fimul  erunt 
quales  primo»  8r  extremo  1 cilm  tam  roed;i » quim 
extremus  eum  ptlmo»  componamur  cx  primobia 
xcccpco»  te  cx  uibos  uinafijs . 


?S!SfJSSi 


theor; 
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THEOR.  n.  PROP.  II. 

St  fint  tr(S  quMUUtes  continua  proportione 
Artthmettca  fe  rffp/ctemes  duplum 
medij  eft  £<juaU  fummje 
extremorum , 

Sint  tre«  guimitates  7. 11. 15.  propcnio* 
ne  ArithnAtica»  nempe  ar^uali  crcfcanc  aug. 
mcncDifir  medium ir. dupletur . OlcoffNod  ho€ 
dHflum  erit  Jkmma  extumorim  . 

* Probatur.  Kam diximua propof.  anteced. 
<]u6(l  terminus  tertius  componitur  cx  duplici  ad* 
ditione  «qualis  partis  > qux  hiccR  quaternarius 
bis  additus  numero  primo  7.  Numerus  rero  fe* 
eundus  Arithmeticos  ex  numero  eodem  7.  8c  fim* 
plici  additione  «qualis partis,  nimirum  quaterna- 
narij  { Ergo  ii  bis  accipiatur  hoc  duplum  conflans 
gemino  quaternario  , Sr  gemino  numero  radicali 
7.  erit  «quale  extremo»pnmo  ei  addito,  qui  etiam 
femel  concinet  primum  cum  gemina  parce  equali» 
nempe  quaternario  ; & lic  faciet  fummam  » que 
bis  continet  primum,  8r  bis  partem  pqualenii  qui 
proportio  augetur . 

theor.  m.  PROpos.  IU- 

Si  fit  tjuotcunqut  numeri  Arithmetico  inter- 
rtjillo  crefceniei , feu  iecrefcentet,  primus 
muliiplicatus  per  numerum  inieruJlo- 
rum  minutum  vnitate  iunllus  cum  viti- 
mo  erit  teijualii  fecundo  multiplicato  per 
intcruallorum' numerum  totum , 

•C  1'  > 34*'-"“- 

merus  intcruallorum  Hc  8.  qup  ftellulU  n<^ 
tantur  . Dico»qu6dft  1.  multiplicetur  per  nu* 
merom  imeruallorum  roa  eoitateabicdi.  nempe 
per7>  friungatur  extremo  74«  qu6d  e(l  «qualis 
fecundo  6.  multiplicato  per  intcrnalloram  ou* 
merum  8. 

* ProgreflT.  I.  Si  primus  terminas  1.  mulciplb 
ecturperS.  numerum  interuail^rum  hat  id, 
& fi  per  eundem  8.  multiplicetur  numerus  diffe* 
reoti«4.8r  fiant  jS.iAiduo  numeri  collefii  erunt 
«quales  numero  illi.qul  ex  multiplicatione  fecuo* 
dieerminl  V.  g.  6.  cum  numero  intcruallorum 
e odem  8.  nafeitur,  qui  erit  48.  Patet,  quU  6.  cd- 
ponitur  ex  4 intcrualH numero,  & a.  primo  ra* 
dicali  I vnde,  fiui  feorfim , fir  deinde  iundi»  fiue 
iimul  multiplicati  eandem  fummam  efficient  48. 

Prcgr.s.  DifTercnti;  numero  4.multiplicato  p«r 
S.addito  s. radicali  cfl  pqualis  numerus  vltimus  34 
xe  primo  pr^aff.  Ergo  abicdo  numero  radicali  i 
multiplicato  numero  differeotiali,vt  reflet  3s.re« 
manet  34.  numerus  vltimus  illo  3*.  maior  io  ipfo 
sjumero  radicali : Quare, fr  fi  adderetur  vcrlfq;  nu- 
snerus  ex  Imcruatloru  8.8tnaffleri  radicalis  i.mul* 
tipiicatione  cofurgjs.qui  cfl  itf.adhoc  effet  maior, 
itaaudus  vltimus  terminus  eode  «qualiter  audo 
numero differentiali  31. in  ipfo  iradicali.Quam* 
obrem , vt  fit  «qualis  demendus  efta  itf.  nu* 
merus  ipfe  radicalis,  Ar  itaerit  14.  nempe  nume- 
rus X.  radicalis  multipiicatus  non  per  8.  fed  per 
numerum  voa  volute  miooiem,  oempe  per  7, 


Quamobrrm  numerus  radicdis  multiplicatas  pe*' 
namerom  intcruallorum  minus  vna  vnitace,V.g* 
per  7.  vt  fit  14  iundus  vitimo  termino  34.  erit  p. 
qualis  numero  16.  ex  multiplicatione  ioteruallo* 
rum  8.  6r  numeri  radicalis  t.  (k  numero  differen- 
tiaru  3t.f.48.  Ergo  eciaerit  «qualis  numero  cot>* 
furgenti  eX  multiplicatione  fecundi  termini 
cum  numero  intcruallorum  iquem  ex  primopro* 
greff.  probauimua  eqnale  numcrodifficrentiali  3« . 
&ld.radicaH  per  intcruallorum  numrru  multipli- 
caco,  & 10  voam  faromam  redado.idcfl  cidem  48. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV.  . 

Numeri  proportione  Arithmetica  proceden- 
tes, dempto  radicali,  ita  tiutiioet  ad  fe~ 
quentem  efl  in  proportione  , vt  numerus 
interualli  vnius  ad  numerum  interuaili 
alterius, 

Slot  notncrl  .,«»10*  14, 30,34. 

38.  41.  Ar  numerus  interceptus  inter  qurni- 
iibet  eorum  fit  4.  Dico,7«^/7ii  numerit  immfdn» 
r//34.^38.  numerus  radicalis  expungscur,  vt 
fiant  3a.  Ar  35.  inceroallorum  numerus  8.  qui  me> 
diat  inter  primum  a.  <^34.  dicit  e4tn  ^oforticnm 
Cccmetucam  ad  33.  quam  9.  numerus  inceriuilo 
rum  medians  inter  primum  a.  8c  rcqaentem38. 
dicit  ad  38.  numero  radicali  dedudo,idcfl  3<^. 

* Prob.  Nam  4.od>es  continetur  io  33. cx  primo 
notabili  huius,coties  nempe  quot  funt  iiurrualla, 
ficue  eode  modo4.  noaies  concinetur  id  3A.  ergo 
numerus  odonarius  intcruallorum  quater  contU 
netur  in  33.  ficut  numerus  nouenanus  interaaU 
lorum  quater  continetur  in  36.  Quare  cum  8.  At 
9.  per  eundem  4.  multiplicatus  fit : ita  erit  8.  ad 
9.  vt  31.  ad  38.  ex  propoCty.  Ub.7-  Elem. 

COROLLARIVM 

Hinc  efl,  quod  planum  ex  medifs  8. 8e  j6.  St 
«quale plano  extremorum  9.  & 32. 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Numtri  proportione  Arithmetica  proceden- 
tes eandem  dicunt  propottionem  Geome- 
tricam quilihet  ad  fuum  numerum  iu- 
leruallorum,  fi  tamen  ah  eis  numerus 
dscalis  dematur, 

PRobatur  . Nam  data  eadem  numerorum  ferle, 
qu«  io  prxcedenti  propofitione  j oftenfum 
efl ; Ita  elfe  numerus  interualli  8.  ad  numerum  9« 
interualli  alterius,  ve  ia.  Arithmeticus  ad  fequd- 
tem  numerum  Arithmeticum  $6.i  quibus  camea 
Arithmeticis  demptas  fuit  numerus  radicalis  3. 
Quare,  Ar  erit  33,  ad  R vt  36.  ad  p,  noinCr 

rum  ioteruallonim . 


theor, 


DE  proportione 

THEOR.  VI.  PROPOS.  VI, 

* Si  tliijKis  terminus  Arithmeticus  maior 
muliipticetur  per  numerum  inieruallo- 
rum  carentem  vna  vnitaie,numeru< pro- 
. duHus  adiitto  ei  termino  radtcalt  ejl 
sejualis  numero , tjui  ft  ex  eodem  nu- 
mero- imeruallorun  loto  , (y  termtno 
immediato  minori . 

It  eidem  dlfpolitfo  termfaoram , qtne  pridi 

t J 1.  «,  IO.  M.  ■». 

•r^mneruc  ineersalfortitn  inter  2.  9e  fit  9. 
Dico»  quod  fi  multiplicetur  jS.per  9.  minatum 
viu  viiltete  vidcltret  per  8.  procreabitur  termi- 
nus <ui  fi  addatur  cerroinua  radicalts  s.  effi- 
cietur «^a’is  numero  |o5.  qui  fit  ei  mnltipJics- 
tiooctoaius  numeri  intetuallorum  9.  cum  minori 
94.  termino  Arithmetico  immediati  requence. 

Probatur,fi  dematur  I duobus  terminis  Arith- 
meticis 14. 8r  )8.  terminos  radicalis  s.  dicent  prof 
prtrtionem  ad  inuicem»  vt  numerus  interasltoru  » 
esprcced.  propofitiooe»  fie  iu  erit  8.  ad; : . rt  9. 
nd  j6.  Qnare » tc  plana  corom  erunt  «qualia, 
nempe  produfiu  ex  9.  ac  produdum  ox  8.8c 
ex  Coroll.  prxced.  quz  funt  188.  Si  verb  fin- 
gulis  addatur  terminos  rsdicalis,8^fiat}4. 

0^  deinde  multiplicentur  per  9.  numerus  ;4  n 
fiae  f06, 9(  per  8.  numeros  ;8. 8c  fiat  ;o4-  addet  9. 
ci  plano  ex  ;a.coc terminos  radicales,  qooc  ad- 
dit 8. 9e  ioruper  ?num  terminum  radicaieni.  8t  fa* 
ciet  }od.  Quare  maior  terminus  j6.  multipltca- 
tns  per  numerum  intenialloruro  minus  rooiTt  cft 
8.  reftituet  numerum  addito  termino  radicali  >• 
equaJem  ei  numero,  qui  fit  ex  multiplicatione 
termini  immediate  minoris  ff.  te  toto  numero 
inuraaUorum  9.  »t  eft  jo6. 

COROLL  ARIVM 

Etilclrur  hinc,  qubd  idem  eoenlt  etiam, fi  duo 
. numeri  dati  Arithmetici  non  fint  immedia- 
ti; Ted  fecundoni  diRaatiam,  ita  ioterualla  fuman- 
tur • V.g.fidligerea)0.&;8.  intenialla  eiTenc 
7»  Inter  ;o.  te  primum  radicalem,  inter  ;8.  in- 
tcrualia  elTent  9.  cum  ergo  ita  fe  habeat  7.  ad  s8. 

Ti  9.  ad  36  dempto  videlicet  ab  vtroque  numero 
radicili  j feqoiior , qubd  planum  cx  medijs  9, 
&sd.  fitrqaale  plano  eX  extremis  , nimirw 
‘2. te  ;6-addico  vero  vtriqj  numero  radicali  per  in- 
teruallorum  numerum  multiplicato  prodoftus 
continebit  infuper,  qui  oritur  i 9*  dr  »8.  oouem 
numeros  radiealcs;  qui  verbd7.de  Jd.fcptem  io- 
foper  numeros  radicaies;  Vndecritet  «qualis» 
fi  bis  addatur  numerut  radicalis  . 

THEOR-  VII.  PROPOS.  VII. 

Inter  ijHofcumijHe  numeros  AriihmetUi  dif~ 
jyofitos  eadem  ejl  ratio  Geometrtea  inter- 
ualli  ad  inter uallum  > Qjtd  tjl  dt^entia^^ 
rum  ad  difftrenttas . 

Slot  numeri  J*J#7#P**l*0*J^**7.io*«f* 
1uUainter3.de  »7. «unt  7,dmvrcotu  fub- 


arithmetica; 

dudo  J.  a 17.  prodibit  14.  fie  inter  quofctnnquc 
alios  Inter  7.  df  13.  dilFerrntia  eft  6.  intenialla  3. 
Dico  itaque,  qubd  ita  7.eft  ad  3.  vt  I4.ad  d.nerape 
numeri  inceruailorum , dr  differentiarum  numeri 
in  eadem  proportione  funt  • 

• Probatur.  Nam  multiplicato  numesodifferen- 
tiali  cxprzaiT.  1 perinterualia , dat  difFcrcntiat 
omnes,  quibus  diftat  vnus  terminus  ab  alio.  Sic 
%.  moltiplicacus  per 7.  dat  differentbrum  nume- 
rum 14.  te  idem  X.  multiplicatus  per  3.  dat  dif- 
ferentiarum numerum  ff.  nempe  differentias  om- 
nes, quibus  9.  diftat  i 3.  vel  17.  diftat  I 3.  £rgo 
sx  i7.lib-7.  Elem.  eum  oumerus  interuallorom 
per  eundem  numerum  s.  mulcipHcacus  producat 
numerum  differentiarum,  hab^ont  eandem  ra- 
tionem geniti,  dc  muitipiicati . Vade  ita  erit  3* 
ad7.  numeriinteruallares  multiplicati , vt  6,  ad 
14.  differentialcsgeoltl . 

CORO  LL  Ari  VM 

HIoc  eft,  quod  permatanio  fie  quoque  nume* 
meraa  interualiaris  ad  differeatias  aggee* 
gatas  nempe  3.  ad  6.  vt  7.  ad  14. 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  VJII. 

Numeri  Aritbmettci  procedentes^/i  reefualiter 
remoti  ab  extremit  addantur  fimul^ilU 
omnes  funt  mjuales, 

Sit  feries  7.  ti«  I3.19.s3. 17.  Dico7.  dr  17. 

effe  «quales  additi  fimul  numeris  ii.dr  13« 
ficut etiam  13. dr  19  additi  fimnl,qul  funt  «quali- 
ter remoti  ab  extremis. 

* Probatur.  Nam  tambm7.  drs7.  faciunt 34. 
ad  quem  numerum  ad  hoc , vc  perueniat  numerus 
33.  deficite!  4i  nempe  numerus  Intcrualii , quo 
termini  diftanc.  Se  primus  terminus  ; at  numerus 
II.  continet  ambos  , ergo  additus  a;,  facie  34. 
fie  19.  vt  perueniat  ad /4.  deficit  ei  numerus  Iik 
terualli  gemini  4.  dr  4.  dr  primus  7.  numerus 
verb  15.  vtpote  duMus  muruallis  i primo  diftaas 
4.  dr  4 comioeeidr  7.  Quare  additus  numero  1 3« 
conficiet  34.  te  fic  dc  alijs . 

EXPENSIO  II. 

De  proporiionalihm  Arithmeticis  eontinuis 
tn  vnam  fummam  colligendis.  ^ 

F Acilius  trahantur  tn  npoi  Arithmetici  pro. 

portionales  . quim  C^omctricl  } chm  ib* 
ts  latione.  8e  fubcradiooe  ersdeneur . 

PROBL.  I.  PROPOS.  IX. 

Arithmeticos  proportione  continua  proctden* 
tes  i tum  pares , tum  impares  in  vnam 
fummam  colligere  dato  vliimo,Cy  prime» 
er  tirminorum  numero . i 

Sim 4aii  cjuicamqne  termini Imptree  propor. 
ciooe  Arithmetica  procedentes  V.  g.  reptem 
7.  IO,  I}.  id.  1,.  11.  Opont«i|uc  «mniam 
Ium- 


14° 
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fummi  nofccre.Vitimat  rerminui  n.iuogatw  cfi 
prino  4.  (b  fic  >8.  diaidjtar  deiade  in  geminis 
psrtes>qturu  enillt  14.  numerus»qa{  per  numeru 
terminoram  mulcipllcetur  nempe  per  7*  dabit 
fufrimim  omnium  91« 

Si  vero  numerus  rernunomm  ptr  fuerit  7. 
s|.  >7.  Addatur  (imititer  rritimus  termi- 
nus primo»  vt  fiant  34.  9e  multiplicetur  per  nu- 
merum dimidium  terminorum  $.  rt  fiant  loa.  ie 
erh  osnnium  fumma . 

* Probatur.  Nam  additi  numeri  nqui  ab  extre- 
mis remoti  funi  omnes  nquales  e*  propof.8.  qua- 
te Arithmet.fHimerus  iundus  primos  extremo.& 
multiplicatus  per  numeru 
terminorum  «quablt  nu- 
merum pUnnm  omnium 
oumtroru  fimul  vnitorumt 
qui  zqusliter  remoti  fioc 
ab  extremis  , ie  fadl  fine 
omnes  nqusles  V.g. 

9.  11. 1).  fadi  fiot  omnes 
squales  »■  nempe  minimus 

per  adIc&ioDem  maximi 
It.&maximus  ij.peradie-  ^ ^ 

dionrm  minoris  j.  Item  - T 

fequens minor y.  peradlc-  * ^ _ - 

dIoBc  penultimi  9.  Sicut» 

9^peaultimus  peradie-  _ ^ ^ ^ 

donem  minoris  y.  erunt  ^ 


F £ A fi  C D 


l 


per4.8rpery.iprumy.lad  genito  anferst  ipfum 
y.vc  fiant  xo. 

EXPENSIO  IIL 

De  proportione  Ariihmetiai  propoiMieid  . 

FAcilis  efi  propagatio  huius  proportioni*»  va- 
de breuiter  eam  explicabimus. 

PROBL.  I.  PROPOS.  X. 

Data  dtfferentta  proportionem  Arithmeti* 
cam  extendere  • 

HOc  fiicUiter  fit  addendo  UlimfuccclfittdR» 
gulis  terminis»  fiefi  4.addstur5.di0eren- 
tta  fient  9.  fecundus  terminus  • 8e  fi  eidem  9.  n^ 
dantur  rurfus  f.  fient  14.  eruntque  4» 9. 14,  ttts 
termini  Aritiraiecici . 

Ratio  qooqne  euidcot  ;quh  proportio Aridn 
medcsorttarib  additione  ciurdem  panis . • 

PROfiL.  11.  PROP.  XI. 

Datis  duobus  terminis  Arithmeticis  tertium 
tnuenire  • 


fex  numert  iqusles  |/<.  qui  ^ ^ ^ ^ ^ 

multiplicati  per  6.  dabunt  ^ ^ ^ ^ » 

planum  numerum  98*  qui 

eft  fumma  omnium  fex  eo*  .IJ.ll  9 7^1 

ftantium  unitatibus  lA.4piia 
•cgoonmernrum  ita  aiWlorC  fuflunaeR  numerus 
id.per  nuroenim  terminoru  muJt|pUcatns»8r  add|. 
taeft medietati  dum  fingoli  fiilx  cotrerponden- 
tabus  additi  fum»  tot  enim  fuat  «ddici»quoi  erant. 

fumma  omnium  erit  dimsdis  hnius  plani  0|i* 
meri,  nempe 4d.  fed  fi  dimidiua  terminoram 
imdttplieecttr  cum  .vltimo  itf.  generat  dimidium 
plani  mimeri,  ideft  48.  Ergo  vltimus  terminus 
V.g.lj*  additos  primo  y.n  fiat  id.  multiplica- 
tos eum  dimidio  tteminerum » vt  fiot  48.  erit 
•Dioiam  fumma . Quod  autem  dimidium  ecrmi> 
norum,cuffl  v]timo»addito  primo  multiplicatu» 
producat  dimidium  plani  ex  toto  numero  termi- 
norum» A eadem  fuouna  vliiini»8r  primi  geniti» 
patet  ex  i.prop.  hb.9.  quis  duo  plani  tales  yqnioc 
plsnum  totius. 

Nre  tneerefi , fi  dimidium  terminorum  mulri- 
plicetuc  cum  toto  extremo»  feu  dimidium  extre- 
mum multiplicetur  cum  omnibus  terminis » nsm 
femper  conficiet  dimidium  planam»  ex  a.  propof. 
bb.9.  Elem.  itafeu}.  multiplicetur  cum 4.  fea 
xUBuJripI icetur  cumAd  midium  planum  it.  coo- 
flicueot.  Hoc  sutem  dimidium  planum  erit  fum- 
ma  omnium  terminorum  Arithmeticorum  • 

COROLLARIVM 

I.N  proficifionibus  naturalibus  ab  t.  ioctpten- 
ti^s  quadratum  maxitm  dempta  radice»  8e  di- 
mldiatfi  elt  fumma  omnifi  ipfo  dempto.  Sic  fi  fint 
y.  4*y.  quadratfi  sy.  numeri  y.  dempta  radice 
5.  Tt  faciant  ao.  dimidiatum  nempe  10.  eil 
fumma  omniumquatuor.  Quia  addita  vnitate  nu- 
mero 4.  fit  y.  qui  multiplicatus  per  dimidiuoi 
ferminoruro  daret  fummam  omnium»  idem  veri 
eft  moltiplicare  per  dumdium,  8rper  lonim  fi 
genitam  poAcs  dinidas»  iridem  cR  multiplicare 


AMaiors  duplicato  detrahe  minere0,er}iqi 
refiduum  tertius  terminus  maior  • vel  d 
coneci  i minore  duplicaro  detrahe  maiorem,  fc 
minor  terminus  excret;  ludatis  duobus  termi- 
nis 8.  ly.  fi  duplices  nuiorem . erunt  30.  i quo 
detradui  minor  refidunm  exhibebit  terminnai 
maiorem  ss.  te  i contra , fi  dupHces  8.  Ar.detrx- 
bas  ly.  remanebit  i.  tetoUbus  minor . 

Probatur  ex  propof.siuiius . Quia  medioa  t«r> 
mimis  duplicatas  efi  fqnalis  fummy  cxtrcmoromi 
Tnde,  fi  ao  eo  alterum  «x  extumis  deduexcitf»  x|. 
teram  prodire  necefle  eft  . 

PROBL.  III.  PBOPOS.  XII. 

Ddlis  KUntero  tammomm , mniori  feu  mi- 
nori extremo  , O-  rhfferrntu  referte- 
mus  ulurum  txttcmum. 

Sine  dati  lO.Termini  ArithmetUbquormBpri. 

mus  fit  7*  difi‘crcatij  X.  Dico»  q«bd  reprrie- 
mus  aliud  extremum  maximum»  fi  ducamus  HilTe- 
reneism  a.  in  terminorum  numerum  proximi  mi- 
norem V.  g.  in  9.  vt  fiant  18.  frhuic  genito  pri- 
mum terminum  adijdsfnus»  vt  fist  sy.  nam  hic 
numerus  sy.  erit  terminus  maior , 

Probatur . Diifcrencix  funt  addite,  primo  ter- 
mino»tot»quot  funt  incerualla . Na  ineemalf  j toc 
fune,  quot  termini  tqo  demj  to . Ergo  ex  primo 
prealT.  vltimus  terminus  fadusell,  cum  vicimat 
fitfqualU  pfimo»8r  diiferentiy  per  intcrusila  nwil- 
tjplicaty . 

Aduerte,  quod  fi  progreflio  incipiat  l sifra» 
quod  ipfa.ve  numerus  cft  suferenda  tacac»  te  lo  fe- 
quenti  Probi. 


PROBL. 


DE  proportione  ARITHMETICA’ 


>ROBZ,.  IV.  PROPOS.  XUL 

VdSo  ffimoy  O*ficnnio  ierminoy  O^nume^ 
r«  tMtnuliorHm  re^trire  vtiimmi 
^utm  elcgnis  • 

MVItiplicctur  fecaadus  per  namemra  liKefw 
aalloram  » 8r  i genito  dematur  primuf 
per  iotenuUorum  oumerum  minui  tqo  muUipH- 

CStOi, 

Probatur.  Qou  cTpropof.  Ifti  geniti  fnot 
nqualet  i nempe  primos  per  inceruallorum  nu* 
iMrum*mioatomvnita(e>cum  Tltimo»le  focuo* 
dusper  numerum  Interutllorum  mulciplkatoc. 
Qtme  fi  k genito  ex  fecundo,  8r  numero  InteruaU 
lorim  dctrjhatur  lilegenicuK  rtfiduumerii  viti' 
BOS  termlnui ; fic  ibi  6.  fecundus  multlplicitus 
per  b.  interaallorum  numerum  dat  48.!  quo  dem* 
ptus  14.  nimirum  s.  multiplicatus  per  7.  inter- 
BaJIorum  numerum  vniutc  minorem  <Uc  14«  ritb 
Dum  termmum* 

PROBL.  V.  PROPOS.  XIV, 

Daa  vliimo,  (f  l>tnn!tiino  termino,  <y 
numero  intetuollornm  rt^nre 
frimnm . 

MVltlpIicttor  ptnttitimds  per  aiimeiam  ia- 
eetMllorum.fcex  Ipfo  genito  deducitur 
Tlthnai  muliipliciius  per  eundem  interniUocum 
Botnerum  | fed  tninutuni  trni  «litate,  8t  refiduum 
erit  primus  terminus . 

Probatur  es  propof.6.  hntns . Nam  iftl  duo 
funtrqttales,  vitimus  multiplicatus  per  interual* 
lorum  oumerum  minus  vno  lunfius  primo»  8r  pe- 
oultimus  per  mterualloruoumeru  multiplicatas. 
Vnde  6 ex  boc  genito  deducatur  Ille  genitus  pro- 
dibit primus : Sic  ibidd  penultimus  74-  P^^  inter- 
nalloru  numfeifi  p-  duAusdat  d quodd^us 
304.  ex  8.  interualloru  numero  vnitaie  minori,  Sr 
]t.  fltimo  proaeniens  daa  1 . primum  terminum. 

Aduerte  in  is  omnibus , quod  fi  progrelfio 
Arithmetica  incipiat  i Ob  vt  0.4.  S.ta.ld.  so.14. 
tunc  ex  hac  operatione  prouenieto.  oflendens 
prima  termiou  aifri  e{r<,n  d.oumerus  inceruallo* 
rum  dat  laamuUiplicatus  per  pcnultimu  ao.  fed 
»4.  vhlmas  moltiplieatua  per  interualloram 
yoiocrinn  minus  vno,  nimirum  per  $.dac  iso.  at 
1 to.  iRe  dcduRiu  ab  ilio  relinquit  o. 

PROBL.  VL. PROPOS,  XV. 

Jittis  dnoins  itrminii  extremis,  &mmero 
mterualtornm  referite  diffirentUm . 

MhortiB  1 malari  Tribdudeo,  ar  refiduum 
dioide  per  numerum  intcruallonim . 
Probatur,  quia  tot  (unt  ex  prime  Expeo.  huiuf 
prpair.  difierentlx  addiut  primo  ,^t  ioteroalla 
Tt  fieret  t Idmus  ; Ergo  vt  fiat  difierencia  fubdu* 
cendos  eft  primus, fr  reliqouin  pec  iaur^Iornm 
nomeram  dlaideodum . 


EXPENSIO  iv: 

Pe  frofortione  Mihmetlcn  huetfirtndd'. 

INterpofitio  terminorum  in  Arithmetica  pro> 
portiooe  non  efi  granis  laboris,  eamquelfiis 
preceptis  In  opus  reducemus  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVI. 

Inter  inos  terminos  Arithmeticos  meiiim 
froportiotuiem  inuenire . 

COniugatur  primos  f.cum  altero  9. 8r  fumma 
14*  diuidatur  per  medium , 9e  medietas  7. 
erit  me^um  proportionale  inter  feg.  ericque 

aritbmeticd  T.  ad7.  »7.  adp.  fic  fi  fint  9.  &8. 
fumma  erit  17«  flr  medieus  8.  erit  medius  ter- 
minus . 

Probatur  ex  propef.  a buius  partis . Nam  du- 
plum medi)  eft  arquale  fumme  extremorum.  Vn- 
de fumma  extremorum  diuifa  per  medium  dabit 
medium  terminum  Arithmeticum  • 

P R O B.  II.  PROPOS.  XVll. 

Inter  inot  terminos  Anlhmelicot  flures 
medios  inuenire . 

HOccaccurioni  nundaiur  rcpnlaodo  dllfc- 
rentiam  , que  inter  terminos  Illos  debet 
mediare.  Sk ergo5.&di. inter quosdebeaotin- 
ueniri  8.proportionales.Subducatur  \ .i  Si,  8c  re- 
fiduum erit  dd.alTumatur  xerb  numerus  termino- 
rum minutus  TnkaToitace,  nempc7.  8rdiuida- 
cur  numerus  refiduos  6}.  per  7.  ft  fiet  dif- 
fetentiap.  Si  ergo  numero ).  addas  diiFereneixm 
9.  concinui  fepeem  vicibus.eificles  8.  terminos  | 
quorum  primus  erit  s.  vltimus  68.vc  7. 14. 

41. 50. 59- 

PROBL.  HI.  PROPOS.  XVIII. 

Dstum  numerum  Arithmeticum  tn  partes 
proporttomAts  Anthmetteas 
dilirihnere , 

DAtum  mimcrum  ift.  diuidemos  per  dlm^ 
dium  numeru  cerroinoru  4. 8r  quotiens  erit 
38.  buDC  quotiftem  in  duas  partes  inarquales  diui- 
demus,  vt  placet  In  is.quos  conRuuemus  pro 
extremis,  Inter  quos  vt  libet  volumus  efle  8.  pro- 
portionales . Horum  differentiam  proportiona- 
lem loueoicmus,  re  propof.  17*  buius  pare.  qu« 
critj.cumiam  habemus  elc^s  terminos  pri- 
mum 8r  Douiffimum  3).  & numerum  termino- 
rum 8. 8e  confequeotcr  inceniallornm  7.  cum  tot 
fint  • quot  cermmi  minus  vna  voiute  t Si  ergo 
differentiam  cepenam  7.  addamus  pilmo  termino 
fuccefliue  efficiemus  terminos  arithmcticd 
progredientes  3. 8. 1 3. 1 8 . 23 . 18. 37  78*  quorum 
fumma  erit  172.  ^ 

Probatur  ex  9.  propof.  buius  partis  Nam  vl- 
tiraus  terminus  iuodus  primo  multiplicatus  per 
dluiidium  terminorum  ffich  fummam  omniuio ; 
Ergo  diuifa  per  dualdium  termiaoriun  fumma 
■ H b om- 


TU  ACTATVJ  Xliri.  PARS  II. 


t4i 

omaium»qualli  debet  eiTenomerutin^flAbit  nu> 
()ui  In  fe  continebit  mtiitt*  te  mlnot 
extrcmon^  • Et  liine  pofTumtii  diaidere  in  duai 
pattei  tD«qo«Jet»TtpIacet>campo(E|nu«  elt^ece 
maiuf»  (Eminus  eitrctninn*  vtToiuouient;  Vn* 
de  dato  maiori  > ininori<]oe  extremo , te  numero 
terminorum  habeb'mui  interuallorum  numerueti 
^ap  ropcer  redd  dEfr.*reatiam  r cpertemaa  * 

Si  vetb  numerus  interuallorum  Ht  Impar  «nec 
commodi  in  duas  partes  poiCt  diuidi|  per  Ipfum 
tutuRi  poterimus  partire  numerum  dacumifle  quO' 
ticns  duplicatus  erit  numerus  trrminorum  • qui 
rurfus  induas  partes  iiurqualcs  diuifus  dabit  ma» 
ius , te  minus  rstremum,  Se  cxt. 

Sic  152  diuitus  per  8.  dat  quotientem  Ip.  qui 

duplatusreflituitjS. 

Ratio  eil » quia  maius  • te  minus  extremum  et 
propof.  9.  in  vnsm  Tummam  colle^um  > 8r  bifa*' 
riam  diuiium<lat»n  htc  eius  medietas  multipli' 
cctur  cum  numero  omnium  terminorum  • Tum* 
mara  omn  um  . V^deertamfumma  omnium  d|* 
uifs  per  totum  numerum  terminorum  dabit  diml« 
dnm  numerum*  10  quo  maius  ounus  cxtr«- 
muin  latet » 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XlX. 

* D^u  tctrmncrMm  Ariihmeutnum ferie, 
»litm  ftmlem  imumre. 

ID  Dciliter  operi  ronfignintur  moltlpliean- 
do  per  euo^Bi  numema  proportionales 


Arithmeticos  datos  • Sic  (i  dantur  S.  f . 81 1|.  re* 
periemus  aliam  feriem  Arithmettcam  eos  per  nu* 
merum  placitum  multiplicando»  Se  produdi 
erunt d.if.  Arithmetici. 

* Pn^atur.  <^onidm|.  multiplicanrc  9.  8e  8, 
eadem  proportio  erit  gemtoruro  6,  ad  i r.  que  go 
nerantiu  9, ad5.fr  »S.ad»^qtt*5.*d  8.  Quire  cx  a* 
quo  erit  x.  ad  8.  vt  5 ad  14.  Ec  do  enc  s. 
ad reSduumd. ex 8. proportio »que cR  6.  adis* 
refiduomex 94.fr prmrtraads  efita.  ad  d »td, 
refiduum  ad  18.  Et  pariter.  Quia  refpoaJet  9« 
fd  5.  vc  d.  ad  I f . ent  d-«/dnrd«»  a.  ad  rcRduum  j, 
cx  5.  vtd.  adre-nduuQ  9.  exij,  Ecpcrnwraad*a. 
add.  rc  rcSduum  ad  refidnumy*  Com  ergo 
rcSduuad.adlS.  fr  ad  9.  dicant  eandem  mo* 
portionem*  que  eft  9<ad  d.erle  etiam  inte  reoAlem 
eadem  ptoportio*  fr  d.erit  ad  18.  ?t  aUy.  Qoa. 

pertmttat>do6.  erit  ad  >.  ?t  «8.  ad  9.  Numerus 
Teri  d.  eft  digerentia»  inter  9.  & 8.  fr  ideo  «bipla 
diRcrdtin  eft  inter9.fr  s.taraioos  da'o»ifr 
idw  etiam  in.  dilTcrentia*  que  eft  inter  O.  fr  24. 
erit  dupla  diftcreoriep  du«  eft  inter  d.fr/|. 
quare  d.  15.  »4,  ernnt  Ariuunctid*  rt  fuot  9.5J, 


TRACTATVS  XIIIL 

PARSTERTIA. 

De  Propordone  Harmonica . 

R.oportio  Harmonica  in  co  cxiftjc;  qu6d  eadem  proportio 
Geometrica  lic  inter  extrema,  qii*  eft  inter  diftercntias, 
quibus  numerus  medius  dilPidctab  extremis;  Ica  inter  i. 
}.  6.  eft  proportio  harmonica ; quia  extrema  %.8c  6.  ita 
geometrice  proportionalia funt , vt  eft  i.ad  }.  qu*  funt  differenti*, 
quibus  diftldct  extremum  x.  i medio  j,  &cxtremum  6.  ab  eodem  3, 
H*c  autem  preportio,  licet  dicatur  Harmonica,  eft  tamen  potius  Optica 
vt  fuo  loco  oftendemus;  pro  nunc  ipfius  vniucrfalia  tamiira  Cmptomau 
adferemus.  * 


EXPENSIO  I. 


Vtpropertiont  ffameoica  itmtmtnda,  tt 
tti^mhu  emi  proprieuttihm , 

PRoportlo  Harmonica  videnir  quiddam  later 
Ccooctricim*fr  Aridna^cam*  Na»  ia 


cot^iMiodc  cerminenim  CnMimfei  tft,  q*a*l 
*«6  origliien , J,  Aridi«,«ic|  ott»  (ios  dtf» 

«ut»  n mote  .Mere  linbic. 


PROBL, 


DE  PROPORTINALITATE  HARMONICA.' 


PROBE..  I.  PROPOS.  I. 

D4I1S  tribus  numeris  Arithmetici  frrtfortio- 
nMus,trts  dlios  fismtmtci  frofvr- 
. ttonalesmuenire. 

STne  datij.  7.  tL  contiond  Arithmetici  pr<»* 
poctioiules»  & ditfrrentia /ic  4.  maltiplicen- 
tufcrtretni  Inuiccmi  8e  fint  j}.  Multiplicetur 
deinde  medius  cum  extremisiAr  eruat  11.8177. 
Dico  iu(]ue  a 1. 3 j . 7 7*  effe  iauicem  ia  Haxraoaw 
ca  proportione « 

* Probatur . eitremuffl  multiplici- 

nirmeiium7.  Srfecttlb  Multiplicauitque  aliud 
tttremum,affec»t|j.erie  7.  ad  il.cxprop.17.1.7. 
nirad  )}.  <s^U3re dWdcRdeerit 7. ad4. di^crea* 
dam*  rt  1 1 . ad  t«  d.ffcreatlam. 

Kurfiis  . Quia  1 i.mulcipiic4ultcxtremuj>& 
medtu  7 fr  gca;rau{t  77<ef>t  }.ad  7.vt  geni- 
tus JJ.  adgenjium77.cxproo.l7  l 7.eiem.  Qua- 
re crit  |.  ad  4.  dtiFcrcntijm » n ad 

44.  dilF-.Tentiam.  Quapropter  etiam  eompohuio 
crit  J,  cum  4.  nempe  7.  aJ  4.  d flfereniiam,  vt  j j. 
cum  44.  ( 77.sd  44-  d if  remiam  . Cum  ergo  ilc 
7.  ad  4.  vt  ai.terrainust  ad  11.  d.tfercntiain>  Se  7. 
•d  4.  vt  77.  tennious  ad  44«  diderentiam  ex  pro* 
poi.li.  tjuinti  crit  eadem  proportio  ai.aj 
tft77.  ad44  Proptrrea<]ue  prrmwruado it.  ter- 
minus primus  ad  77.  vltimum  terminum  exit  pro* 
poitio,qtt«eAd.ffwreati{ u.  addidcrefuiaro44. 
Quenobrem  erunt  tres  termini  11.  “p.  coati* 

nue  harmonice  propotuoaaies  exdehAit. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  cft  . Quod  it^lat  ].ad  il.  termini  Atith* 
tnetlei,vt  a l.  ad  77-  terminos  muficos,&  rt 
n.ad44  lirfc'entiat.  Patet.  Medius  7.multipli- 
eauit  }.  8r  genuit  ai.  Se  U.  & genuit-  77.  Ergo  ex 
propof.17.  leptimi  eadem  proportio  eft  f.  ad  li. 
que  eft  »t . ad  77.  fed  vt  eU  il  aJ  77.  ita  eft  u.ad 
44.qu7  funi  differenti*, ergoexe^iw,  vti.adli. 
ita  elt  djifcreotu  11.  adiltf.teatiam  44. 

COROLLARIVM  IL 

Hinc  emanat  liU  proprietas,  quod  di£FerentU 
primorum  multiplicata  i i tertium  ,feu  ex- 
tremum geoerft  numerum  «qualem  diffcrcatix 
pofteriorum  diM^*  ia  primum,  ft  hic  vides  « 

I»  44 

»i  77 

9S4 

Rstio  petitur  ex  propot.  ip.  lib.7.  Elem.  Quo- 
olam  extrema  dicunt  eidem  proportionem,  quam 
differenti*. fcitaeft  11. ad 77.  nii.a(l  44.  Ideo- 
que  multiplicati  medii  Inuicem  77. 8:  u.  & ex- 
tremi inulcero  1 1.  & 44.  dabunt  genitos  «qua- 
les, & idem  dicas  ob  eandem  proportionem  de 
extremis  aritbmeilcu  8r  diffeieaciis  Hacmookis> 
fctt  exiremu  Harmonicis . 

3 7 H 7 « 

. ai  3i  77  44 

Nim,qoia,iueft  ).ad  ii.  vt  al.ad 77.  eX Co- 
iolLi«  ideoBultipUcati inuicem  11. 8c  it.ffcat 
g.  8e  77. a}l«  ht  quiaiu  qff  i.ad  ^ n difff: 


renci*  11.  ad  44.  exCoroll.i.  ideo 
cemdoai  ffcue,  Sep  8x44.  dant  iji. 

COROLLARIVM  III. 

Colligitur  Arithmeticos  tres  effe  ia  eadem 
proportioae  Geometrica;  ac  Harmonici, fed 
connerfo ordine. X^ia  enim}.  V.  g.  gencrault 
11.  8r  }}.  primos^armonteos . Multiplicando 
duos  extremos  Arithmeticos  7.  & 11.  i^o  iffi  po- 
ftremi  erunt  In  eadem  propordoae,  ac  Harmoni- 
ci primi  11. 8r }}.  Rurfus;quia  ii.  multiplican- 
do duos  primos  Arithmeticos  p Se  7.  produxit 
Harmonicos  poffremos  }}.  & 77.  ideo  In  eadem 
proportione  erut  UU  poffremi  Mufici  cum  Arith- 
meticis  primis . 

PROBL.  II.  PROP.  II. 

duolfus  terminis  tertium  in 
mcu  proportione  reperre , jjue  mAto- 
remi  fiue  mmotem . 

TErminoru  daeoru  differencii  1 minore  fubdti- 
Aitermifio,diuidc<ius  eff  rehduo genitum  ex 
eoru  multiplicatione  , nam  quotiens  cum  datis 
duobus conffieuet  Harmonicum  maiorem,  V.g. 
fine  dati  6,Se  d.quorum  diff-rentia^ff  t.  qu«  de- 
ducia a miaore  termino  6 relinqu  it  4-  Numerus 
vcr6  genitus  ex  eorum  multiplicatione  termino- 
rum eff  48. qui  diuifus  per4.relibqutt  la. tertium 
terminum  { dico  tiaque  quod  4. 8. 12,  fime  in  pro^ 
portioae  Haraionlcs. 

* Probatur.  NamTubdudadiffereaeiai  mi- 
nors  termino  dato  relinquit  rcfiduum,q>iieuro 
doobus  antecedentibus  pcoporcionem  Anthme- 
cicam  habet  ( nempe  4. 6.  8.  differentia  eoim,quf 
fubdodo  6.  ab  8.  renunec , eadem  i termino  m|» 
nori  6.  fubducitur . Vode  muiciplicaii , ve  fupe- 
riui  in  I.  propof.producent  tres  terminos  in  pro- 
portione Harmonica.  Nempe  6.  multiplicando 
4. 8e  8.  extrema,  dabit  S4.&  48.fr  extrema  4.fr 
8.  fe  multiplicando  faeient  medium  }a.  Si  ergo 
omnes  diuidantur  pcr4.patee  quocicus  in  eadem 
proportione  mafuroi  dfe . Sed  iam  quocicies  04. 
&}2.dioiforumpcr4  refiduusue  ipfi  multiplicati 
d.fr  8.  Ergo  reliquus  diuifus  quoq;per  4.  refiJuu 
dabit  tertium  Harmonicum  proportionalem  ts. 
Siquidem  diuifiasquiualetmultipltcationi,  frli- 
cud  multiplicati  numeri  per  eundenv  numerum 
cx  propof.  17.  feptimi  facitrat  genitos  liv  eadem 
proportione,in  qua  ipfi  multiplicati  fe  refpiciuot. 
Ita  etiam  dimfi  geueranc  quoticotes  in  eadem  pro- 
ponione , in  qua  ipfi  erant . Si  verb  cupias  repe- 
xlrc  vtroque  dato  minorem : Diffarenciam  eorum 
maiori  adde,fr  per  hanc  fammam  numerum  ex  eo- 
rum mutuS’multJpUcaiione  genitum  diuidej  quo- 
tiens enim  erit  terminus  vtroque  dato  mlaor , vt 
fi  dentur  6.  fr  addo  differentum  eorum  }.  ma- 
iori p,  fr  fumma  fit  iXjdiuido deinde  numerum  T4. 
cx  eorum  multiplicatione  genitum  per  tunc  fum- 
mam  la,  & prodic  tectius  termiaus  minor  4 4 • 

^ Probatur  eodem  modo . Nam  addira  d ffe- 
rentia  eorundem,  nutori  V.g.  ipfi  9 ex  ipfis  fiunc 
tres  termini  in  proportioae  Arithmetica,  vt  6. 9. 
18.  idem  enim  interuailum  }.  mediat : quare  fient 
cx  lpfisHarmomci}4.78.  log.ex  prima  propof. 
qui,  fi  dioidicur  per  ouiorem  ix.  dabunt  quouen- 
H h s tes 
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tci  eiufiem  Harmooltc  proporiiooli  i feJ 
& p.  funt  ^uoticotft  doottim  7».  8t  108  e*d  «i- 
(ionc  |'«r « ».  confurgmcei  j H qoificin  8e  ipfi  ?»■ 
& 108.  fx  irmltiphcAtione  6,  8e  9.  p<f  **•  confur» 
gunc  : ergo  rcliquui  quotiens  inucntus4.  4*^ 
diuifione  primi  proportionalis  t4.  proueolen* 
em  primus  ccrmious  ipfotum  6. 8e  9. 

* 

CORO  LLARIVM. 

^ Inc  e(l  quod  non  fcmper  duobus  datis  teP* 
tlui  Harmonicus  pioporiionaJis  inucniri 
queat  rtroqueniiiorj  licet  poflic  repetiri  veroque 
minor  in  infinitum  4 

* R)tioefi,quiaquan<loqueocnirrere  pocefli 
vt  d fF«*rcntia  datorum  a minore  Cubduci  nequeat* 
c6  quod  fit  maior ,qu5m  ipfc  minor  numerus»  vel 
ipfi  «qualis  > vt  eflene  } 8f  9.  nam  differentia 
non  potefi  fiibduci  i ).8e  ficuti  fi  darentur  4 8e  8. 
differentia  ipfa  4.  non  polliet  fiibduci  a 4.  quia  ni- 
hil remaneret.  At  poceff  diminui  in  Infinitum, 
qu6d  d>ffcrentia  fcmper  poflit  addi  maiori  termi- 
np»&  fic  fcmper  numrrus  ex  eorum  multiplica- 
tione gcQitus  per  eum  diuidi  poffii . 

EXPENSIO  II. 

De  proportiene  ffarmomet  contitimnie . 

DVpiicI  modo  Harmonica  proportio  eonib 
nuatur . Prima  efi»cum  datU tribus  termi- 
nis Harmonicis  tertio»  duo  alij  In  esdem  propor- 
tione Harmonica  adiunguntur  . Secunda  quando 
tribus  datis»duohus  extremis  tertius  Harmonicd 
proportionalis  adiungitur»  quar » feu  prima»  fcu 
kcunda  non  poiefi  dici  pmprii  continua . Non 
quidem  prima,  eo,qu6d  rccundus»certuis,8e  quar- 
tus deinde  non  habeant  proportionem  Harmoni- 
cam > vt  ».  J.  6. 9. 18.  Nam  2.  }.  6.  Rr  6.  9. 18. 
eam,  A eandem  Muficam  propottionem  poffidentj 
non  autem  j 6.  9.  qui  diAant  Arithmetici*  Se- 
cunda veri  non  eft  eadem  priorum  tnum  * qme 
pofieriorum»  nam  j.  4 d.  & 4. 5-  1 x.  fune  fecun- 
do modo  concinui  proportionales;  fed  non  eadem 
proportione  refertur  ad  d.  vt  4.  ad  ix. 

PROBL.  I.  PROPOS.  III. 

Pro/forpoWM  //armowcdm  eUtis  tribus 
terminis  primo  modo  contmuore  • 

DRnomlnator  proportionis  Inter  extremo» 
ma  ducitur  !n  duos  terminos  medium, 8r  ex- 
tremu,duoq;  alij  adiungitur  tertio  termino, qui  ia 
eadem  proportione  erunt  cum  co» tres  dati  in* 
uicem  V.g.datis  x.J.d.fi  per  |.denominatorc  pro- 
pO’tionis»qirS  habet  s.ad  d.multlpltcecur  j.m^iu 
Se6.  extremum  producentur 9.  & 18.  qui  In  ea- 
dem proportione  erunt  ad  d.  quitres  dati  t.  3.  8e 
tf.lta  vt  fint  3«  }.d.  9. 18.  continui  modo  primo 
proportionales:  & fic  fi  multiplices  bos  rltlmos 
per  eunde  ^portionis  deoominatore » erus  nqmerl 
genit!  17. 94.  alijsqnoq;  adiugendi,  ita  vt  fioccon 
tinui  proportionales  harmonici  a.).d.9.l8. 27.^4. 

Prxaff.  Antequam  deueitiamuf  ad  proba- 
siooem obferua  pr.fis , qubd  denominator  reroa- 
jitts  ntioois  numeri  t,  ad  numerum  d.  multi- 


plicando X fic  t d.  Quare  fi  a Ihae  vt  iuStmos» 
multiplicet  6.  Ar  ficiat  1 8*  ent  cadeoi  propei  tio  x. 
add.  quz  d-  ad  18.  Sed  idun  ternarius  multiplica* 
uit  quoque,  vc  pr«cepimus, intermedium  nume* 
rum  fecit  -j.  quare  ita  erit  }.  adc.  vt  x.  add» 
& idM,  vc  d.  ad  i8.quje  efi  ob  proportionem  Mu- 
ficam  eadem,  ac  d ff. ' entiarum  t.ad  } 

* Quofiippofitom  propof.  probanda  fit  primus 
progreff.  Primus  terminus  a.  ad  extremum  d.  eff 
vt  medius  cerminus^adinucntump.ldeo  prrau- 
/an^octic  X.adj.vtd  ad  tfiNtueii^erefiduom 
' 1.  erit  in  proportione  ad  tetum  }.  vc  refiduum  }• 
ad  totum  d.  Quare  ptwmtajudo  rurfus  erit  sefi- 
duumi.  d ffcrenciaque  datorum  numerorum  ad 
differentiam  }.extremi  dati  if.ab  inueaiop.vt  x.ad 
d.  primus,  Ac  vicimus  datus  . 

Progreff.  X.  Eodem  tnodo,ica  erit  | medius  ad 
9.  inuenturo,vcd.  extremus  datus  ad  |8.  inueo- 
cum  4 Ergo  Dtrmtitsndtctit  ad  A.  vtp.ad  18.  Ar 
dMridradot^iff.reniiax.  ad  terminum  6.  vt  rt  ff-reo- 
tta  p.ad  trrmmtim  18.  Arperm  'fa^deerit  tiiif  ren* 
cUj.addiffrrcnciamp  vcd.adiS.  term.ni»qu( 
cR  eadem,  ac  x.  ad  6.  terminorum . vc  progr.i* 
Progreff.  7.  Cum  erpo  fit  1.  d:ffcrentii  prsmi  >• 
i medio  termino  7.  ad  differentiam  7 exrremt  tci* 
mini  d.  ab  inuento  9.  vcluti  t .ad  d.  rx  pruno 
progr.  8e  ex  fecundo  differentia  ^ mcdij  7.  ab  <k> 
tremo  d.ad  differentiam  9.  inuenti  minons  9 ab 
inuento  maiore  18.  fit  vts.add.  Ent  itaque  ea- 
dem proportio  1.  differentia  minor  datorum  ad  7. 
differentiam  minotem  extremi  ab  inuento rotn<i'e 
quz  eft  differentia  7.  maioris  datrrrum  ad  9 diffe- 
rentiam maiorem  inuentoru  . Quare  pcrmutjt  da 
ertt  minor  l ad  maiorem  7.  datdrum,vc  minor  7. 
ad  maiorem  9.  inuentorum  terminorum  . Dif- 
ferent { veto  i.minoris  jd7.  maiorem  piopot- 
tio  efi,  vt  a.  tccminus  primut  datus  ad  vlnmum 
daturo  d Arex  pnraff.vtd  ad  18.  quare  enc  diffe- 
rentia 7.  ad  d ff-renctamd.  inuentorum,  vt  ter- 
minus vltimus  d.  datus  ad  vltimiim  inueacum  18. 
Quade'ed.9.  18  erunt  iu  Mufica  proponione, 
vc  t.  7-  d.  qu6d  erat  tandem  probandum  » cum  fit 
6 ad  18.  vt  d fferenCia  }.trrmini  d.i  9.  ad  diffe. 
reotiamp.  termini  9.  i termino  vlnmo  18. 

COaOLLARIVM. 

Hinc  eff»  qubd  fecundus,  tertius  , 8e  quartus 
in  ifiis  harmonicis,  Ar  quartus  , quintus » 
fextus, fint  Arithmetici . Quod  vc  pateas. 

* Aduerce  idem  rife  multiplicare  numerup 
numerum  fuaru  partifi,Ar  deinde  per  numeru  illas 
parcet  numerante  produfium  multiplicare»  ac  in 
fe  multiplicare; quia  numeri  plani  fadi  ex  toto 
numero  , Ar  eius  partibus,  fi  fimul  fumantur » c- 
quanc  ipfum  quadratum  numeri  in  fe  dudi  ex  pro* 
pof.x.  Iib.9.  Vade , fi  hubeamos  numerum  par- 
tium, ftrredangulum  fuhvna  ex  ijs partibus»  8e 
toto  numero  corhprchenfum,  Ar  hunc  planum  per 
numerum,  earum  partium  multiplicemus*  habe- 
bimus omnia  redanguia,  que  ipfum  quadratum 
dati  numeri  ex^quant.  Siefi  x.tercia  pars  nume- 
ri d multiplicet  d.  Ar  faciat  ix.  deinde  hunc  nv- 
merum  planum  multiplicemus  per  numerum  par- 
tium » qui  cA  7.  ponemus  tres  luimeroi  plano* 
duodeoarioa  fimul » qui  arquabunt  quadratum  nu- 
meri d.  Sint  ergo  Ariibmctid  X.  4.  d.  a quibas 
Mufici  prodeunt  8.1X.X4  7d.  Qujj  d.multipllca- 
uicx.  A:  genuit  la.  fr  rurfus  4.  frgemirts4.& 
tandem  k»6rgenuit|d.expropor.l9.pr«e.parm 
* erunt 


» 

V 


f 


DE  PROPORTIONALITATE  HARMONICA. 


erantts.  t4.^.  Arithmetici.  Malriplicauitau* 
tcm  renamcrui  tf.rt  diximus  Tupri : nstn  muItU 
plicsule  priiis  s.  8r  fecit  numerum  planum  i>.  de- 
inde fuit  mulciplicaeus  per  denominatorem  8.  ad 
s4.expropof.|.  qox  exCoroIK  i.  propoCl.  eft 
Idem.ac  denominator  proportionis  a.  add.  Arcd- 
fe^oenter  cum  liiit  multiplicacua  numecus  planus 
II.  per  numerum  continentiarum  a .in  6.  fit  quod 
^nitus  zquet  quadratum  numeri  d.  8r  virtualiter 
io  fe  ipfum  fuerit  multiplicatus  t quia  per  nume- 
rum panes  numeraatem  fuit  multiplicatos . 

FKOBL.  II.  PROPOS.  IV. 

Profortiontm  ffarmontcdm  fecundo  modo 
continuare . 

SEniodomodo  continuabitur  proportio  Har- 
moQica  . DatisenimtrlbusterminisHarmo* 
uicd  proportionalibus  a.|.  d.  ioueniemus  duo- 
bus elcimo ) 8r  penuUimo  alium  proportionalem 
iaxu  eSf  quae  docuimus  propof.i. 

PROBL.  III.  PROPOS.  V. 

EtUm  d!to  modo  proportionem  Hatmoni» 
cam  propagaroa 

* irponantur  fradJ  ab  rnitate  Inciplentesy 
aut  quoquo  alio  oumcro»  6e  erunt  in  pro- 
portione Harmonica,  ita  erunt  Harmonici  • 

T T-;  T Tifitcatt.  Sjc-J--V.f,  &c*t« 
Patet  primo . Si  adeandedenomiaationem  re- 
■llc.mnr  -‘y‘-  y-V  tVt  . tVt  . 
qui  omnes  proportionem  confequuntur  harmoni- 
ca^ fecundo  modo  couunuatam  • 

D C 

A 1 1 B 


Ve  autem  probetur  monendum.  Sieademqua- 
dtas  Aidiuidacur  in  tres  partes»quarum  ena  ac» 
te  rurlus  in  quatuor, quarum  vna  ad  j certum  cft» 
qudd  ablatis  a terti;$  panibus  minores  quartz  re- 
Jioquenc  duferentias  zquaJes,  vtpoce»  qu6d  cqua- 
lesab  «qualibus  dempue  fiot)  frquta  fu nt  tres 
.terti*  parces » tot  etiam  relinquent  dllTereotiat» 
quas»  dko»  Cres  di^creotias  cfTe  siquaJes  rrni  quar- 
tz parti.fir  oftedo . Nameres  certiz  parceszquic 
AI»  i quibus  auferuntur  tres  qaarcz,vc  DC»  te  re- 
liaquuic  tres  dilFerencus.fed  auferatur  ucs  quar- 
cz  partes  4 tota  as  zquali  tribus  certijs  relinquet 
vnam  quartam  partem  ad:  Ergo  }.differcntiz  z- 

J|uaoc  vnam quirtam, partem;  quia  ambo  refldaa 
uQC  ablationis  zqualiuih  trium  qusrurum  ab  r > 
qualibus  tota  ai , 8r  eius  uibus  tenijs . 

£rgo  tres  diffcreotlz  zquant  quartam  partem  » 
Ir  addita  vDa,quacttor  ditfereadz  zquabuot  par- 
tem maiorem  tertiam. 

* Sine  ergo  -f  ciufdem  totius  . Dico  bos 
admerosmuficoseire:  Nam  digerentia  vnius  cer- 
cii ab  vnicoquartoeric  vniasqaarczpartis  -f , 8c 
lutCua  differentia»  quz  eft  inter  vnam  quartam»& 
vnicam  QuIntam  panem  totius»  eft  vuica  qainu 
pars  etuioem totius»  nempe  vniusqosrtz  ex  p^fc. 
prxaflampeo  . Ergo  differentiz  erunt  & t 
lui  totiias,  ficuc  frafti  ^ extremi  fune  ^ t 


eiafdem  totius ; cdm  ergo  fine  differentiz  eadem 
minutia » ac  extremi  fradi  dati»  erunt  in  eadem 
proponioue;  rode  erunt  Mufici  ex  pr.c. 
Cor,Trad.*j. 

C OROLLARI VM 

Hinc  eft  quoque  » quod  numerus  fadut  ex 
differentia  maiori  Harmonica  » & minori 
extremo»  vel  4 contrd  minori  differentii  in  maius 
extremum  dudi  facere  numerum» qui  concinet 
tres  barmonicos » eanquamTuas  partes;  ideoque 
HaroMMici  fuot  fradioncs*  eoius  genitus  eff  de* 
oominteor»  n t-J-t»  te 
enim  cociocac  duo  extrema»patet  quia  hc  ex  corii 
muiciplicacione;quod  autem  contineat  medium 
$).  Prob. : Nam  illius  partes  continentur  in  ex- 
tremis» cum  ex  mutua  Arithmeticorum  extremo- 
rum mnltiplicatioae  fit  genitus»  quz  produxere 
etiam  extremi  Harmonica  multiplicata  per  me- 
dium Arithmeticum  »ve  ex  i.  propof.  huius  pare, 
confiat;  imd»8rfitres  Arithmetici  fimul  ducan- 
tur ; numerus  produdus  erit  denomlpa/or>cuius 
numeratores  erunt  Harmonici : Nam  Harmoni- 
ci » cum  generentur  cx  multiplicatione  Anchme- 
ticorum  non  poifuot  cuntinere  alias  parcet»  quam 
quz  in  ipfis  fuQti  cum  autem  Arithmetici  omnes 
fimul  ducuntur,  pater»  qiahd  genitus  omnes  par- 
tes, quas  Ipfi  continent,  obtineat  : Vndcft  con- 
tinebit omnes  partes  Harmonicorum»  fic  aji. 
qui  fieexdudione  ).  in  7.&  7.  in  ii.  Arithmeti- 
cos continent  si.  vadccics  ||.  fepeiei  77.  tricies  • 

expensio  m. 

De  proportione  Harmonica  interferenda . 

NOn  poteft  prztermitti  Interficio  propor- 
tionis harmonicz , vepoce  aliquando  eius 
continuationi  necclTariaihuicquecogaittoni  ad- 
demus etiam  diuifionem  dati  numeri  in  Muficos 
terminos . 

P R O RL.  I.  P R O P O S.  VI. 

Inter  duos  data  numeros  medium  Harmo* 
meum  reperire, 

IStud  operi  mandatur  RegxJa  aures  ,|Nam  pri- 
mo eorum  differentiam  repenes  deinde 
eos  in  vnam  fummam  rediges, quzrefque  fumtni» 
8f minore  termino,*  differentia,  differentiam, 
quz  debet  dTeincerprimum,  te  medium  , qua 
r^ierta  Ipfi  minori  addatur  »rt  confittuaturcer- 
roinui medius.  Sintproexemplodati  ij.*  »r. 
inter  quos  medius  proportionalis  harmonici  fit 
inueoiendus ; Differentia  eft  10.  fumm a 40.  Dico 
iuque  fi  4a  dant  1 5.  quid  dabit  lo.  differentia  ? te 
inoltipllcails  io.per  *diuifis  per  40.  prodiMt 
differentia  7.  Y»  qu^  addita  minori  termino  jy. 
factet  18.  pro  medio , ita  vi  fine  tres  harmoni- 
ci proportionales  ly.  18. ^ ST* 

*'  Probatur  ex  propof.  14.  fepeimi  elemento- 
rum • Nam  fi  diuifi  numeri  proportionales  fue- 
riDC,  hi qu^uecompofiii proportionales  erone»* 
Quia  ergoita  eft  extremum  ad  extremum»  vt  me- 
dii differentia  a primo  ad  eiufdcm  d ffercottam  ab 
vlcimo,  fequicur » ve  eadem  proportio  fic  aggre- 
gati extremorum  ad  vnam  cx  extremis»  quz  eft 
aggfc: 


TRACTATVS 

*S  d earundem  . Datii 

•urcmrtoobu*  t«  minu  hibea  per  adduioncm  ea- 
rum aggrcfljatum  per  (obduaionrm  rerb  fummi 
d.ff.renturum,  vt probabo : Ergo  hab?$  trea  let- 
mino»  proportiooalciJfMm  ita  cH  aggregatum  ex- 
tremorum ad  »oumipforum , ve  aggregatum  dif- 
ferentiarum ad  alteram  ex  tpfia,<)U(  dcbcC  inquiri 
per  regulam  pionortionum . 

Qubd  ver6  difiT-reotia  inter duot  numeros  ex^ 
tremoa  fit  aggregatum  d.tferentia^um,  patet;  me- 
d:usenim  numerus  non  poceft  magis  diCTcrre  ab 
•mbobus  maiori  > fir  minori  i quam  ipfi  inuicem 
differant  V.  g.  datia  j.  7.  il.  nonpoiea  7.  magia 
differre  a ).  & a ».qua,qo6d  ipfi  dtfferunt.nempc 
ij  num  4 8r  i la.  numero  f.  qux  fimul  faciunc 
p.  differentia  ipfbfum » vt  per  fe  patet  alloquia 
ciTet  difiantia  maior»  vel  mJnor  > quim  quod 
cflet.  namque  eflet  9.  vnicatum » ac  menfuratj  per 
4.  & 7.  dtllaotiam  eorunucm  a medio » noa  ciTet 
ulii  • 


Xnil.  PARS  IIL 

THEOR.  I.  PROPOS.  VIIL 


T 


PROBL.  II.  PROPOS.  VII.  . 


COROLLARIVM. 


expensio  IV. 


Dc  comparatione  Proportionum . 


TRibna  modia  inoicem  proportlooes  rooipi- 
raripoiTunti  vel  vt  eorum  diifereotiat  di- 
goofcantucrvcl  vt  ioaicem  termini  latermifccaa- 
tuf.vebvt  omaei.  aut  aliquas  proportioaea  ipfi 
termioi  obciocaat : Tnbos  luqoe  expeofionibua 
bremter  ab  ifU  rpeculatioae  dos  expedienuui 
cum  o jjji  <ic  c«tcro  /^Uxpueieg  deferat. 


Conuemunt  in  hoe  omnes  proportiones^  rpthi 
per  eundem  numerum  termtni  multiplt» 
cati  generent  numeros  etufdem  propor* 
tioms » 


SIe  2. 4. 6.  Arithmetici  multiplicati  per  quem- 
libet numrrum  S^.g.4  geacraoc  K.id.  »4.  ter- 
minoa  quoq»  Arichmeiicosj  Sie  ^.46.  Harmonici 
per  4.  multiplicati  generant  1a.10.a4.  Harmoni- 
cos fic  dicas  de  Geomccricia* 

Probatur  vero  propofitio  ex  przcedeaubna»  fir 
ex  ptopofil7.  feptimi  Elementorum . 


THEOR.  II.  PROPOS.  IX. 


VifftTiinl  ftoforliontt  i ijuid  Ariihimtiu 


DjIkhi  ^Hfmhhtt  numerum  in  frofmtiontm 
HamenUnm  d /Intuere, 


It  ditut  ^uifque  nanieriii  V.  g.  J4  *t  oper- 
^ teat  fecundum  proportionem  Harmonicam 
Illum  diflribuere»  diuidatur  per  terminos  Arith- 
meticos V.  g.  l..a.j.4  eruntquepanca  in  pro- 
portione Haimouica,qun  funi  >4.  A7.  18.  1}. 


prcgrediatur  tninfntmm  cref.cnioy  non 
decrefeendo,  nift  inctdat  m fraPloSifiar^ 
monica  folum  dv.refcendoy  Gtometrica 
ertfccndo , O*  deertfeendo . 


\ Robatur  exdldla » 8e  maxime  da  Harmonica 
cx  Coroll.  propo(*a. 


THEOR.  III.  PROPOS.  X. 


Probatur . Quia  54  numerus,  vel  quilibet  alius 
refpe&u  partium » io  quibus  diulfus  eil » efi  vela- 
ti inuger»  cuiua  voa  paiseft quotiens.  Ergodi- 
cenc  pariei  fingul^.sV  quocleotes  eandem  propor- 
tionem. quam  *7  4 -y*»  d*  qmbns  probatum 

clt  prop.  j.UKcre  proportiMcm  Harmonicam » 


Hinc  efl  { qubd  fi  numeri  Arithmetici  1.  a.|. 

4 vel  quihbtt  aJ>i  m vnai%fummam  Conci- 
ou>  muitiplicatiuoe  redigantur»  & fumma  deinde 
pbt  fi ngulOf  diuidatur»  gubd  producentur  Hac- 
mmiici  concinui  proporuonalcsob  eandem  ratio- 
nem  qu6d  fumnu  le  habeat  vcluti  integer » 6r  de- 
nominacot.  cuius  numeratores  fiat  partes  lituilis» 
llc  14  fumma  numerorum  Arithmeticorum  1 a. 
• . 4.  cx  n.utua  multiplicatione  reluitans  diutia 
per  cofdem  numeros » dat  24. 1 2. 8.  d.  lo  Harmo- 
pic* proportione  continuos. 


SVmalix»quz  oriuntor  ex  eorum  mnlclp'ica* 
rione.  diuifione  additione*  8r  rubtra^ione  fa- 


pra  explicatis  praxibus » quas»  fi  voluerit » poteft 
quilibet  conferre.  & dUFcrcocias  etiam  In  lAiso- 
peracioatbus  tradandis  agnofeere . 


EXPENSIO  V. 


Ve  muxima^O* minori  HarmonUl 


Viffeiut  ejuorj;  Quod  AnthmettCde proportio* 
nis  differ  entidCdt^ualeffint  proportio* 

nes tn^equales^  tde^i  diffimilesi  dt  Geo- 
metrica proportiones  hahit  fimiles^t^ter- 
nvnorum  differentias  fimtles  cum  diffe- 
rent id  m eadem  priori  torte  Har~ 
monica  neijue  dffirentUs JimilrStne^ue 
proporti  ones  pojjtdet  Jimiles  m fuo  conttm 
nuo  progreffu  . Patet  ex  dtdis . 


CVmtpiataor  termiot»ita  fanc  ordioati/n 
io  ipfis  omnes  crea  proporctooea  Inuenlan- 
tur»  dicunt  Mathematici  habere  Harmoniam  ma- 
ximam » quod  fifolumdu*  ioucniantur » dicunt^ 
Harmoniam  minorem  poOidere.  OponecJtaque 
docere  modum  ioaeaicodl  quatuor  urminoa»  qal 
vel  dtuu»  vd  omnes  prop^ones  confcqaaa» 
tnr.  ’ 


RR06L. 


Ex  triboi  Arithmeckit  partbut»  vt  docaimat 
propof*}.  haittt  creentur  trei  Harmonici 
|»opofuoaalu«  qaoron  eiuen&pcDporuoaeca 

i 
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DE  PROPORTIONALITATE  HARMONICA.' 

habcaal  Jatam.ic  /nur  Mtremoi  horii/n  Hituatur 
tcrmlnut  Amlimnicj  proportioiulii , !^aninc 


PROB  L.  I.  PROP.  XI. 


Qutuor  Humrot  hdtnM ^roportlmm 
Arithmtiicam , 0’Geoituiric4n 
, / immirc . 

CApe  trei  (erminosi  <]uorom  extremi,  re!  pa- 
ria ambo  fiat,  rei  ambo  imparia  I fed  Geo- 
metrici proportione  nexos, rt  t6.X4.^6.iatert]ue 
ifloi  extremos  numerum  Arithmeticum.interijce 
COI  cftlcnJo,ri  docuimus,  8e  deinde  bifariam 
diuiicn  lo,&  erit  numerus  |o.ita()ue  io  quatuor 
BumerU  id.  a 4.  50. 36.  proportio  Geometrica,  8f 
Arichmttica  repericcur,  rt  ex  ipfa  cooftrudione 
cAmamTcAum. 

PROBL.  a PROPOS.  XII. 

Qifdtuor  numeros  reperire ).  in  ejmlfus 
' mon’C4  pnpowoy  cum  Geometricn 
rcfcttatufiVel  cum  Jntlvnctica . 

ACcloe  tres  numeros  continue  Geometrici 
proportionales , rt  Id.  »4.  8e  ex  diflls 
•repoi  f .vel  4 h exqu’re  inter  extrema  td.  fir  14« 
HarmonTum  proportionalem  numerum,  eritque 
Vnde  quatuor  termini  id.  19.  *r  14*)^- 
dus  proportiones  propofitas  obtinebunt , rt  pa- 
tccexcooflrud  one . Si  verbeupias  inter  id.dr 
|d  extremos  idem  ages,  erltquc  sa. 

Eodem  modo  inter  duos  Hirmnnicos  4.  drd. 
extremos  trium  3.4  d,  imertetetur  terminat 
Arirlimcticut  3.  eruntq,quatuor  termini  3.4. 
fcd.Harawanic^.dc  Arithmecicdpfoporcioiulci« 

PROBL.  171.  PROPOS.  XlII. 

Qudtuor  terminos  reperire , in  tfuilfus  om^ 
nes  proporttones  fmt , e>  exiremn 
proportionem  datam  Geome^ 
tricam  confequantur». 


, crurunc 

«j^ortemiliiilnMjximS  H.nnoou,  ntxpa. 

SmtV.g.trtinomeri  Amhmttiei,  6.  8.  ex 
ipibiucrtolrci  Hirmonicoi  i,.  }».4S.  iotemije 
extremi  IX. S; 48.  iater^ano  Arithmeticum  in  fe 
6.  muleiplicaiKl».  rt  fin  js.  Suoe  ergo  tennini 
»4.  fa.  jd.  49,  habentes  omnes  proporttones  re- 
qu  fitas  . 

Probatur.  Nem  primo  »4.  «r  4S.  funt  In  pro- 
portionedata  4.  ad  8.  rt  panrit  fupra  propof.  i. 
huiui.SeCoroII.  ^ ^ ^ 

Secun  io  obtinent  proportionem  geometricam 
tlon  continuim.* ha  eft  14  ad  jd.  vt}».  ade». 
Nam  quia  d.  muhipllcauit  4.  8c  fecit  14.  A fefc 
fecit  3 d,  Ergoeadem  proportio  erit  inter  4. 8e  6, 
qux  eft  inter  a i.flr  jd.  Sic  quia  8.  mulciplicauit  4. 
«fd  ex  prop.i7.feptimi  elementorum,  ita  erant 
geniti  3 a.  fif  48.  vt  4.  ad  6,  E*go,  cum  proportio- 
nem eande,  quam  4.  ad  6.  dicant  14. 8e  |tf.  ac  J a. 
8c  48,  candemGeometricam  rationem  hibebunr. 
Sunt  etiam  >4.  ad  ^ a.n  )4.  ad  48.  in  eadem  ratio- 
ne . Nam  4 multiplicauit  6.8t  8.  Ergo  geniti  14. 
8e  js . habebunt  eandem  racionem,  quam  6.  ad  8. 
Jfquiad.  multiplicauit  fc,8r  8.  geniti  jd.  «r  48. 
habebunt  eandem  rationem,  quimd.  ad  8,  Ergo 
8c  inter  fe  eandem,  quam  6.  ad  8,  confequentur  . 

Probatur  tandem  de  prt^rtione  Amhmrtica 
numerus  enim  d maltiplicauic  fe,  4.  «f8.  Ergo 
geniti  14.  jd.  48.  erunt  tn  eadem  proportione, 
quam  4.  d.  8e  8.  fed  h*c  ex  Hyi»«hefi  eft  Arith- 
metica, ergo , Sc  geaitonim  14.  16. 48.  ex  10. 
prop.parc.  prxced.a. 

Probatur  tandem  de  Harmonica  ex  Ipfa  con- 
Aradione.  imperatum  cA  enim  ex  tribus  dacix 
Aritlyneticis  4.  d.  8.  tres  Harmonlcoa  reperire 
X4i>-48. 


tra: 


T R A C T A T y S XV- 

De  Linearum,  Segmentorumque  frofortionibus. 

Vamuis  qa*dsm  fuodatnentalia  de  lioeis  fecaodis  lib.  «. 

‘ Expeof.}  tetigctimusi  ea  tamen  fuere  pauca,  &quxfolunaele- 

menii  neceditas  expofcetet  . Vetum  lineatum  anaplioribua 

letmini.  clauditur  fpeculatio , latiorque  admodum  eft,  &quas 

cognitionem  multarum  ptopofitionum , qu*  deinde  oftente 
fun  .requirat,  & ideo  earum  fpeculaiionem.neceffe  fuit,  in  hunc  locum  teicete. 


expensio  1. 

De  lme*rumprBp«tio»tli  nutnihntm 
fmfatuone  Gemtuxe . 

QVjmui»  fapr»  fura  Euclide  lib.d.  EipcnC.}. 

tnuenenmui  liueii  propottionilci  ditl»  II- 
neu  .Tju''  t*™'”  ftclhterid,  alio  modo  eacca- 
tioai  demaoditur Ideo  ad  iradaraa  perftaio- 
nem  hic  eum  docebimui , te  prater  hoc  docebl- 

mui  quoque  repenrealuilmeal  propottiooalei, 
feu  potentia  , fen  commenfutabillute , eel  loai- 
qualitatia,  «1  acqualitatia,  *t  plena  lineaiumpro- 
poctionaliura  cognitio  habeatur . 

PROBL.  I.  PROPOS.  I. 

Ditis  diulus  littis  illeram  proporikm- 
Itm  Ceomtiricim,  ftu  exnemam, 
feu  meiiam  reperire . 

Stt  inquirenda  media  proportionalia  daiia  ai, 
ar  AC  . Fiat  foper  AC  femicirculoi,  Srcrlga 
tur  perpendicularia  i puofio  » io  peripheriara , 
ducaturque  AD  punftata  i nam  h*c  ex  a.  Coroll. 
propof.  d.  fcati  Inter  ac  fc  aa  eft  media  propor. 
tionalit.dieiturque  diuidere  proportionem  Al,ad 
tcptrmtetp-fa  iMm  ad  ia  iuat pma tipulu. 


citroaltcro  extremo  a Intemallo  ad  media  dnea- 
turcirculut,  I eu  fig.  non  exprimat,  qui  fecet  per- 
pendicul-rcm  IDIOD.  A punftoergo  D.  qnoiU- 
lafecat,eiciteturperpendieula-la  oc,qup  fecabit 
minua  extremum  producum  in  c Dico  ergo  ac 
ex  eodem  Coroll.  efie  malua  extremum . 

PROBL.  II.  PROP.  IL 

Ditis  duiius  refiis  liteis  proportiotet  ui 
rsm  progifire  in  nfitiitm . 

DEntur  duc  ai,  fr  a»  » 8r  fecun  propor* 
ciooon  miooris  id  maiorem  crefeendo  fic 
propaganda  proportio:  Quia  datur  mious  extte' 
mum  Ai  > media  ad  feorfim  data  { ideo  cx  pr  opoT. 
•ntecederefia  perpendiculari  ID  centro  a meer- 
nallo  AD  ducatur  circuli  portio  Un  lig.non  (ic.&i 
pudo  pquo  fecit  exeat  utaA  D inA.&ci  norma* 
lis  DC.&CA  erit  tertia  ^portionilia  ex  prf c.  Rur* 
fuf^ueex  pundo  cduao  arcu  ci  iiiteruillo  Acr 
ab  P , in  fecat , ducatur  rurlus  perpeodicula* 
ris  f H ad  AP»rcuparjlleUpiiai^dudpco,q^«s 
H erit  fMarra  propiyrtie»arit$  ita  *t  At  fit  ad«>I  AO 
tf d AC,.^  A»  ^ A®  ah. 


A I- 
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X h 


Si  Tcrb  datit  maiore  AC  * 8r  me&  ad  exquln^ 
tarminuf  ixtremom;  fafio  foper  Acfemicjrrt* 
Io  accommodetur  medi*  ao  In  Ipfo  * fc  4 poowo 
D.  cadat  perpendicularia . Nam  ai  ex  dt.  Coroll. 
erk  mino*  extremum . Si  rerh  dato  minore  extre- 
mo ai,  armedii  ao  feor6m  expofiu  exquiratur 
maiu»  extremum » ex  l excitetur  perpendiculari* 
»}  ptolaogeturqae  a»  quantam  opua  cft*  9e 


Probator,  quia  ab  eR  ad  ad  , ve  ad  ad  ac  ob  ri* 
ftum  angulum  D ex  Corolla  x prop.  8 l<b.  6, 
Ergo  etiam  ao  erit  ad  ap  , IdeR  ac  , qu«  el  vepo- 
te  radiut , arauatur»  ve  ap  ad  A h ob  redum  ango* 
Ium  H,  ex  dia.Coroll.propof.8. 8c  Qc  in  infioitoa 
crefeendo . 

Si  verb  requiratur  proportio  continuata  In 
crefceodomaioriaAO  ad  minorem  IA.  A poofto 
I ioteruallo  Ai  ducatur  portio  circuli  ix,fir  4 puu- 
Ao  K demiutur ‘pe^ndlcularia  XL*  Rurfulq; 
4 punfto  L ducacnr  portio  circuli  lmj  fc  4 puoAo 
MderaitxturperpeadlcularU  mk*  Dico  bW  mo- 
do 


ir 
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DE  LINEARVM,  SEGMENTORVMQ;  PROPORTIONJB. 

lio  proportionem  contioaari  in  fe  dimlnaeodoil^ 

Aoefle  ad  ai,  ve  ab  ad  al,  & ai  eile  ad  A^  j re  al 
id  AN  ; Ar  Ite  quoufque  placueric . 

Probatur . Nam  ex  pr«ce<L  rceft  ad  ad  ai  hoc 
eft  ad  squiiem  ax  ; ita  eft  ak  ad  al  • Rurfurquc, 
vt  AI  boc  cR  Ak  ad  al  ob  redum  angulum  l fie 
aI»  ided  AMad  aN  j & ficquoufquepliceat,  pote* 
ri* continuare.  An  rerb  hxc  continuatio poIBc 
ver^  in  inAmtum  produci  infra  ridebimui , cum 
de  proporttouum  progrelCooe  • 


PROBL.  III.  PROPOS.  III. 

Vuohus  dnfis  txtremis proporttonulibm  in* 
ter  ea  duas  mediat  continui  propor* 
tionaUs  tn  data  proportione 
eon^cere. 

HOc  problema  antiqui,  non  niii  organici  fol* 
uerc  potuerunt  ^ loAnitam  • linearum 
iDultitudioem,quz  inicr  lineas  poiTunt  pont}Mul* 
tas  aatem  eorum  inuentlones  Angulari  ingenio 
excogitatas  Clauiui  alTert  iib.tf.  propof.l  5.  Geo« 
netr.  prafi.  Ar  quafdam  ralde  ampliAcae  Beiious 
Aerarii  Math.  propof.t}. tom.a.  Nos afferemus 
modum  facillimum  Platonis . 

Sit  regula  lignea, rei  cuprea  ai  plaeitx  longitu* 
disis, cui  alia  regula  BBeiufJem  rationis  redaa* 
nliinAxa  At,  & ftabillter  • Hule  rerb  redangu* 
U altera  inferatur  bb  tali  modo,n  per  Illam  mota, 
onoquam  tamen  ab  an* 
gulo  rcdodcAciat,  te 
ecce  InAromemum  pa- 
ratum erit . 

Vfutverblnftrumen- 
ri  talis  cft . Sint  dux  da* 
tp  extreme  tinee  av,  8r 
vH,qup  redSguId  voia* 
tur  io  Vfdr  pr^ucaotur 
per  punSatai,  quantam 
fatis  erit  . Applicetur 
ver6  Inftrumentum  ex* 
tremo  A regula  ab  , ita  aceommo  Ictur  crasfe* 
rendo  regulam  hb  , vel  vicinids,  vel  longmquiiit 
vlq;dumitcenimextremu  h alterius  datx  vhcx* 
tremam  ipfa  regnis  mobilis  lambat , te  Amul  con* 
timiatx  pun&atpvB,  &rVBtranfeant  per  angulos 
Rdos,regularum;nempe  vb  per  angulum  E,8r  v» 
per  angulum  • . Dico  av  , CTiv , dr  Vs* 

^ VB  effe  tjuaUMT  tontintii  pr«p9rrfOX«/ci . 

Hocque, diciturque  i Mathematicis  diuidere 
In  tres  partes  xquales  proportionem  aV  aJ  Vh  . 

Prob.  Nam  triangula  aVb.  te  BVfiA  bvh  fune 
cqaiaogula . Anguli  enim  ad  V redi , te  anguli 
nigri  xquales  ; Cum  albus,  te  niger  ad  baAm  a B 
in  triangulo  aVb  vni  redo  Ant  xquales ; & ideo, 
cum  totus  apud  1 At  hdus>  reliduus  agulua  niger 
ad  I ent  xqualis  nigro  ad  A,fic  Idem  dicas  de  ali js. 

Cum  ergo  tnaogula  xquiangola  Ant,  erit  av 
crus  maius  ad  ivtninus  in  triangulo  avi,  n bV 
idem)  fed  maius  in  triangulo  BVB  iJcrus  minus 
Vi  , Se  hoc  iv  matus  ad  luom  minus  Vt  erit , vt 
Ipfum  VB  maius  in  triangulo  Via  ad  minui  V«  . 
(^rc  IV  j & Vi  fune  dux  medix  proporoibalei 
iouenep  laecr  exirciDii  of,te  Vb  • 


»4? 

PROBL.  lE.  PROPOS.  IV, 

Datam  lineam  exhibere  , ftd  ad  atiefMom 
compofitam  hihfat  proprorttonem  ex 
dua^m  lineis  ad  duas  alus  , 
cum  fteripotefl . 

SIe  data  proportio  ix  ad  no,  8r  proportio  tb 
ad  TO  000  eadem,  ac  procedens,  fej  dlnerfa, 
vt  proportio  compoAta  Ac.  non  duplicata. 

Dndis  lineis  ih,  Att^,  vteumque,  qux  faciant 
quemcumque  angulum  in  o : menfuretur  no  pun- 
data  fuper  alteram  earum  V.  g.  foper  continuam 
MB  i puodoo  in  NiSrdpundoN  altera  panda- 
ta ei  correfpondeni  Nb  { Sic  In  altera  t>’  puadi- 
ta  TO  menfuretur  fuper  or  i pundo  o in  t,  & d 
pundoT  altera  pundata  xi  correfpondcns  perque 
extrema  V,  te  b ducatur  M»,&p«r  t Imei  tn, 
qu;  coouenlcnt  In  erir  upota  mi,  edpM 
habebit  proportlnnrm  empofuan  • ex  proportiom 
NiodNOiC^  orad>^. 


* Probatur  primo. , quod  Mi,dr  atr  eonaenlrnt, 
lo  M . Nam  A nt>Q  conucnienr,  effent  r u , & ni 
parallelx)  Quare  triangula  rOB,  Ar  Nor  eBeae 
proportionalium  laterum,  vtpoccxquiigula  V.g. 
ATxeffecipfa  tn  parallela  ipA  irj effet  01  ad ox,ve 
OP  ad  OT,8r  com/ouenilo  01  ad  oi  (imuUArox  effer, 
rt  0*  fola  ad  ov  Amul,  8e  ot  : Quare  contra  pr;* 
fuppoAtionem  proportio  effet  Amilis  datarum  li* 
neantm.qubd  oolumui : nam  pofuimui  Ni  ad  on 
diSmllcm  d proportion'e  To  si  tp.  Quare  non 
erunt parallelx)  idcircbconuenient  E.  g.  io  m. 

Probatur.  Quod  proportio  im, ad  pm  At  com* 
poAta  ex  proportione  nb  ai  nO*  & TOadvI*. 
Ducaturqueparallela  ad  ni  V.  g.  a pondo 

Eritque  ex  4.  lib.d.  mi  ad  vt  Nb  ad  ip  . In- 

terponatur quxiibet , n aduertimus  poffe  Aeri 
Trad.p.part.i.  Eipenfj.  Scilicet  no*  qux  inter* 
ponator  inter  ip,  & NI.  Erit  igitur  proportio  ni 
ad  i^compoAca  ex  duabus,  fc.ex  proportione 
ad  MO,  te  ad  : Sed  ex  4.  lib.d.  vt  No  ad  |p 
ob  parailetirmum  linearum  on  adip;  Sic  etl  ia 
proportione  TO  ad  tp  t Ergo  ( poAu  proportio* 
ne  TO  ad  tp  loco  proportionis  NOad  if  ) propor- 
tio mb  ad  M^eadem,quz  nb  ad  1 perit  compoAca 
ex  proportione  nb  ad  no,  Se  to  ad  TP,  quod  A ca> 
pias  proportiones  componentes  ambis  effe  maio- 
ris ad  minorecn  vtere  Agura  pcop»  feq. 


u 


PROBL. 


TRACTATVS  XV 


»J9 

PROBL.  V.  PROPOS.  V.  PROBL.  VII.  PROPOS.  VII. 


DuU  linta , qute  iicttur  componi  tx propor- 
tione vmm  linen  ad  altam  exhibere 
titias  lineas,  tfux  relicuam  pro- 
portionem contineant , 

Dicatur  linea  Im  ad  mu  cooipollta  ex  profor* 
tione  au  ad  on  r Br  ei  alia , qupraturque  rC- 
li^a  proportioQunii  quat  proporclooem  mb  ad  pia 
compleat* 

AccomodletarinhaCffeu  pr^.fig.  mi  longior, 
Tt  faciat  cum  mi  guerocoaqoe  angalum»  & du> 
cuurlodc/iaiuMTab  M perN.  Deind«abN,m<. 
foretur  MO  Tuper ni»  Uri  pon&o  i parallela  du> 
cauir  ad  Ni » qu*  lit  ip , dr  I p per  o tranfeae  PT 
ranuenienscufflTM.  Oicaprapari  ^nrmrp  «idTO 
effe  prof^tUntiHt  tompotU  cim  pre/ortieic  MI 
dd  fropdtrMtm  lac  m4  Pm  . 


Precatur,  mi  eft  ad  Mp,  rt  Niad  IP  interpona- 
tor  M o ; crltqae  proportio  Niad  i p comporta  ex 
propirtioae Naad  No,drMO  adip.  Quare*  8e 
proportio »M  ad  uPeritcompofita  ex  propottlo» 
ne  lad  No»dr  NOadiP»  fcilicec  ex  to  ad  tp, 
vel  Tn  ad  ti  » fir  aduerte » quod  Ct  tp  non  conoe» 
niet  comTM  rerfdsT  coaueoict  fcrfaa  M|  com 
io  proportione  compoliea  , vt  dixi  in  prece* 
demi  TP  > & 000  polEot  efTe  parallebe  » vt 

cA  IM,&XT* 


P R O B.  VI.  P R O P O S.  VI. 

Vat^  mcdtl  trium  in  continua  ratione  exi^ 
flentium  , O’  extremarum 

proportionalium  primam  y Cp*  vltimam 
txtjihere . 


SVper  aggregato  hi  doarom  extremamm  fiat 
cirrutoa  acBd  I Ir  medii  dati  dupli  k ae- 
commodetar  io  circulo  ; Aquidem  oportet  ag. 

gregatom  extremarum»  qus 
diametrum  faciuot  circuli 
eiTe  malui  ipsi  medii  do. 
plaU  > quia  diie  cxtrlmc 
fuotmaiorea»  <|uim  medip, 
& taotb  magii  cim  me> 
die  funt  ioulcempqualcf  cx 
propof.  i|.  Iib.5.  ^em. 
Deiode  ipA  ci  crigator 
perpendicularia  AD  ab  elui  me^ciate  1 • Olta 
/ .Q  m tffe  idtrpttodd:(/iderab4tirr  • 

Probatur.  QotaAseA  ad  tc*vtFC  ad  ed  ex 
Corolt.  propoCt<^.  lib.d.  LloeaiDTcrb»  vtdii- 
mecei  equatur  aggregato  at . 


Datis  duolfus  exce0us  trium  ma^nitudim 
num  tn  continua  proportione  exiflentium 
exhibere  tres  continuas , 

Slot  dati  exceifui  ac,  8e  co » qolin  voicam  li- 
neam ponantur  AD  > qop » 8e  extendatur  ad 
placitum  vfque  ad  1 : Oeinde  i punfiii  A»c»Dcn* 
gantur  perpcndicuiarec,qupnt  14.  Iib.d.  eandem 
proportionem  reruent»qu(Acad  C0»&  ducarac 
xGperpunda  i,F,c, donec  cumiicerAAi  coone- 
In  R,  •}ic9/jS4mt/ieidt^Modexp'>Jiiti$r»0‘^m 
ad  »Ct  >t  UCad  lA. 

probatur,  vt  ai  ad  cp  , Ac  eA  ab  ad  ci  ex  pro* 
pof.  4.  lib.  d.  fed  A&  ad 
CP,cifcdacA  Ac  rt  AC  ad 
CDjErgo  vt  cAaC  ad  cD»Ac 
ex  l6.U5.eA  tota  AI  ad  Ci . 

Spd  . rt  eA  cr  ad  oc»  ita 
cA  CI  ad  DI  j cx  ptopof* 
4.  lib.d.  At  CP  refpicic  in 
proportione  »o,rt  ai  ref* 
pklt  CP  • rt  AC  rcfpicu  cd 
ex  tgc&e  8r  ideo  ?t  proponionatur  Ailplici. 
Ergo  proportionatj  eA  x i ipA  ci , vt  ci  ipA  oi. 
Quare  tcei  ai,&  ei,  8e  ot  funt  in  cootioai  «na* 
logia . 

PROBL.  VIJI.  PROPOS.  VIII. 

* Dato  termino  maiori  ,0*  differentia  tef‘ 
mini  maioris  d medio  reperire  ipftem  me* 
dtum  termtnumy  atque  minorem . 

SIc  datum  maius  extremum  ab  In  propoT.  prs* 
ced.  Aguri,  fr dilTercntia  ac  : Detrahatur  hpe 
dilferentia  ac  i maiore  eicremo  ai,  & reAduura 
CI  critmediua  terminus;  Rui fui  ex  propof.  If. 
fexti,  Alt  vt  AI  ad  Atam  ditferepiiim  ACeA  io  pfo- 
porttooe,  Aeciad  atiud;&  lauentctur  CO . DUo 
itaque»  ^nod  ai,  0 cB,  pi  cvair  /i  eoatiaua  prt- 
perficae . 

* Probatur,  ve  ab  cA  ad  ac  { Ac  ci  eA  ad  CD  • 
Ergo  compooendo,  vt  AieA  ad  ac  com  ci;  Acci 
«A  ad  CD  cum  DI  2 Quare  dluideodo,  vt  aicA  ad 
cRjAccB  erit  ad 01:  quapropter  AC,  Irci,  dc 
Di,  erunt  in  continua  proportione. 

EXPENSIO  II, 

Dt  proportionali  linearunt  additione . 

ADditio  proportionalis  linearum  maximas 
in  Geometria  fecum  fert  vtiiitates,  8e  plu- 
rimis pr^tfpeculationibus  fundamentum»  in- 
terque  multas  propoAtiooes , qu;  exhibentor,  h( 
fuiuptiUores,dradmodum  necelUri;. 


PROBL. 


DE  LINEARVM.SEGMENTvRVMQ,-  PROPORTroMTB. 

PROBL.  I.  PROPOS.  JX. 


Pro  >.tu. 


Ddtdm  Imedm  uBam^  vtatm^i$e  feBam 
uti  figmento  nu^ere^  t#  tota  cnm  ad» 
innBa  fit  ad  adinnHam , vt  matus 
J(gmtntum  ad  nunus  • 


D_ja  C£  A 

O Tt  Haea  AI  Tefia*  vteumijuf  iac*  lubet- 
n>ur adjungere  talem paitcm  V.g  aosqu» 
ndac  redam  a Didrhie  cota  Aofic  adadiuodam» 
^U^CDetatn  io«rt  maius  fegmeatuas  prlouttuaa 
ac  cft  ad  mmus  ci . 

Ponatur  cs  «qualia  ipffci:  Fiattjoe  p«t  if» 
propof.  iu>.  5.  ,rt  AS  ad  &c ) 5ic  tota  ab  ad  ao: 
Bcpcrietur^aeio : Dko  itafK  r«:«m  AD>j|/r  Adao 
Mwadaw  * Ut:  tr  .toTfioaataa  Jetmeatnm  mantS 
‘•cito  m »ar'.  ci. 

, Probatur.  Qjaaiam  eoim  Af  rcffMcU  ac  vela- 
ti ab  rerpicit  BD  ( erit  quocjoe  comptioendo  ab,8p 
ac  a 1 sc»  vt  AB*  Sr  IO  ad  ao : fcd  ac  cft  si)ualif  es 
dFefiioae  mmori  regmeaco  ca  s Ergo  ent  etiam, 
vt  AS . gr  EC , boc  eft  ac  ad  cb  ; ftc  ab  cum  lo»  idelt 
tota  ADadao. 

^ * Poteft  etiam  fteri  alio  modo . Sit  data  ai 
diiHli , vt  rumijue  In  c . Fado  (uper  ab  Temicir- 
culo  • i pando  c erigatur*  fi  placet  perpendicula- 
rif  cf.fr  fiat  triangulum  redaogulum  AFB.linept|) 
ab  dacatur  cH  puailcla  per  pandum  a*  fr  occur* 
btipficvioo.  Sicdciadeaii  «^jualtt  ipricB,fr 
ducatur  Mr  u Imea  aa,  vfgue  ad  L | fr  ab  proluo- 
gctur*vl^ueadt.  i>uv  bl  r/^e  rani  addUiommtijua 
ftfikitkr  I & AL  eff'  si  u,  yt  ac  ad  CI  • 

Probatur  at  cft  ad  bh  » vel  c^ualem  oa  ob  ea- 
* rum  parallehrmum  lo 
trtai^ulo  AfL » vt  AI  ad 
II. : ud  vt  AF  ad  ci } fic 
Acadea*  ob  triangulo- 
rum ABC»  frcca  fimili- 
tudinetnicum  fiat  ad  ver- 
ticem» fr  inter  parallelaa 
es  9.  festi  i Ergo  vt  to- 
ta al  ad  adiuodam  u,fie 
AC  fegmentum  maioa  ad 

CI  frgiaeotom  mlnut  • 

PROBL.  IL  PROPOS.  X. 

P4/i,  Untii  ,vtcmfK  ftS*  tdU  figmen- 
tum ndierty  vt  tata  cum  udJila  fit 
ud  iMom,  vt  figmentum  uJ  ififtm 
additum  i 


INcer  u , 8r  AC  nKJti  prapanloMlIi  Iniimn» 
tar  ID  { ftrit^e  quadratum  ex  id  fadum  c- 

ric  rvdaagnlo  cs  ac  fegmeoco  > fr  tou  ai  ctfe» 
esptopol.l9.1ibtf.  Erigatur  Itaoue  hseme- 
du  cs  t perpendiculanter»  fr  fado  fuper  ai  toti 
dati  circulo,  per  centrum  eius  L ducator  i verta- 
CCDlinetoot  D.ee,-pt6d portio ud  iitecmOia  ta- 
ttr  DU  tonj;(nttmt&  fifiphensm  isunepta  cfi  iSj^ 
fM  oiaits  tffi  OM/acit  Al  t^ua  cA  ad  totam  ai»  9» 


Oli.  «aiagalii  n too  , S;  iJJIt, 

pro  vno  later*  ab,  fr  addita 
•F  pro  alio  cft  pqualercdi- 
guloex  oototaAregmento 
HD  ob  «qualitatem  laterum 
HD»friF.  Redangulum 
verb  ex  o o , fr  HD  eft  «qua- 
leqoidnto  iD,ei}d.  Iib.j. 
vnde  etiam  ent  «quale  re- 
dangulo  Al,  fr  AC»  quodx- 
parares  did-amadrato  ex  IO  C^iareexprop. 
IO.  ltb.t(.  oD,  ideft  «qualia  aF  tota  cum  additi  erit 
ad  ab  totam » vc  eiua  regmeocum  ac  ai  additam 
HD  ideft  «qualem  bf. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XI. 

Datis  duabus  tineis,  alleram  ipfarum,  ita 
contiuuire , C>  loia  eum  addiltfii  ad 
abieram,  vl  altera  ad  additam,  idetl . 
fini  continui  proponi  tnales . 

Sit  Jjt.  rt«>  miior  Bt  minor  .o,  <)n»  or- 

thogoniliccr  «Iv.rticca  a coniunnotor. 
Diuiiiqueb^fjtijm  .Itcrripfirum,  puti  ac  mi- 
norcm.d.mid.»  ea  iotiruillo  delcnbitur  circo- 
liu.fc  ducainrci  D per  centrum  t linea  ot . Dico 
tMam  la, ideft  ac  datam  eum  adiunai  uo  limul, 
Mifti.Deire  ad  dicam  AO,  rt  ADadMD. 

Rtobatur.  Nam  ex  di  tota  adieaacum  Hopro 
latere, fradieda  hoTo- 
lura  pro  alto  (icc  re- 
dtngulum  pquaJe  qu^ 
drito  ungentia  ad  ex 
|6.  lib.|.  Eucl.  Ergo 
ex  propof.  i e.  i b tf . vc 
DL  ad  ao;  fic  ao  cne 
in  proporttone  adoHj 
quare  AC  «qualis  hl 
anda  eodem  increraento  dh  erit  ad  oa>  vt  da 
ad  OH . 

PROBL."‘IV.  PROPOS.  XII. 
Linea  data  adiungere  talem  partem  , vt 
alterius fegmtiuis data,  (f  admnSta 
fini  proportionalis . 

SIe  linea  ac  feda  in  i » fralia  db,  cui  oporteat 
addere  talem  partem » \t  ipfa  ot  fit  ad  (*eg- 
mentumic»  vtAi  fegmentum  alteram  adaddU 
tam  IB  r Addatur  linea  bd  line«  ac  ad  pundum 
I»  fr  faciat  cura  ac»quemcumque  angulum.  Per 
tria  verb  pfida  adc  reperiatur  circulus  tranfirna 
ex  s.  lib.4.  fr  DB  prolongetur  vfque  a 1 circumfe- 
remiam  io  r > fr  erit  fadum*  critque  ai  ad  bf  » vt 
Diadic. 

probator.  Etenim  bb  comoB  faciunt  redi- 
gulum  «quale  redanguio  ex  ai»&  ic»  fr  ideo 
erunt»  vc  ab  ad  iF»fic  bd  ad  bc  ex  18.  Iib  6. 

autem  redangulum  ex  bd»&  ib  fit  fqua* 
U redanguio  ex  ai*  fr  ic  oftendiiur  ex  )l.  Ub.1. 

vK 


: PROB. 


li  1 


PROBL.  V.  PROPOS.  xai. 


TRACT  ATV  S- XV: 

iJdend*  lint,qux  flnt.re  e iJ  d,  Sr  cScUnt  com- 
poficx  pcoporcioaem*  quam  ■ 1.«' 


• Daum  line*m  f<lUm,  vimmijiK^l*  4«- 
gere,  vt  figmentim  mamt  cum  additu 
faadfcgmcntum  maius,  vt  ftgmtnmm 
matus  ^miHHS.  . 


Sit  linea  ab  diuifa  lo  o»  Tegmentum  maiat 
o A;  dcbeatquc  huic  Tegmento  addi  talU  para^ 
n ipTum  cum  pane  addita  iit  ad  Tegmentum  ma- 
iut  AO , vt  maius  ad  iO  minus . 
frigatur  perpcudicularis  ob.Sc  od  arqualU  ipH 
AO  i pundo  o . & per  tria 
puo^a  B,BtO  tranTeat  eircu* 
Ius.  Prolungeeu'quecAad 

perlpberiam  tfl  c*  ftr  erit  Ta* 
dum. 

Erltoue  ex  jy.Ub.j.  re- 

daoguiumCOjSrEO  rqua* 
Ic  quadrato  m * ideft  OA  ei 
«quali  ex  clFediooc . 
Vodecx  propof.  ip.  lib.tf.co  regmentumpeum 
addiueric  adoA>  vt  oxad 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XIV. 

• Z)4/4iR  lineam  , vtcumque  feSlam  > ita 
addere ; ^t  tota  cum  addita  Jit  ad  feg- 
mentum  maius  9 vt  fegmentum  maius  ad 

mtnus . 


Sit  data  linea  aCi  quam  oporteat  adjungere  I 
vtcocaACeilm  additi co»T.  ao  litadKTeg* 
mentum  roatustvi  ac  ad  ab  Tegmentum  minut . 
Erigatur  i pundo  • perpendicularis  , 8e  i cen> 
tro  A ioteruallo  Tegmento 
maiori  8C  portio  circuli  du« 
catus  > <pi«  Tecet  » r io  h» 
CUI  • R hat  fqualis  hi  ; per* 
aue  tria  punda  u»  a,  i tran* 
(eat  circulus,  &proluoge» 
tur  ac  in  o . Dico  ao  nem  - 
pe  totam  ac  cum  addita  co 
elTead  ca  Tegmentum  maius, 
vt  IpTa  ci  ad  ia  Tegmentum  mi ous  . 

Patet , quia  cz  Coroll.  propoT.8.  lib.#.  iu  eft 
AO  ad  AH  ideft  ac,  Tt  ah  ad  ai. 


PROBL;  VIL  PROPOS.  XV. 


Vatde  fine  du4  hne4  in4auoles  , O*  ratio 
data  . Sintfjue  addenle  taltbus  parti* 
hus  9 vt  rationem  datam  inuicem  o^ti^ 
neant  ^fed  compofiu  aliquam  altam  ra* 
tiouem  datam  cot^equantur . 

S Ciendam  eftboc  pmblemanonTemperoper! 

demandari  po(Te;Tcd  ailmaodo,  prout  ratio* 
net  ezhtbeneur,  luica  quas  addendum  (it,  vel  de- 
trahendum : Ipfa  ver6  experientia  docebit,  cdm 
operi  demandari  poterit,  abqueeo»qubd  omnes 
caTut  ponamus  t Sunt  eoiinfuuJti,  8e  qui  prolixis 
verbis  indigerent. 

Sine  ergo  dacc  duz  Uoe«  iii  •>  ad  quu  duc  ali« 


Fiat  oNad  s«o, velati  proportione  reTjdcic  c 
IpTam  D,  8r  ex  pundis  K,ft  m erigantur  perpendi* 
culares , 8e  parallele  IpHs  daris  cquales  A,  8e  Bi 
qux  (lac  NV,dMX;iungaoturq;  punda  vx  . De- 
inde fiat  ex  pcopoT.  tf.  1.6.  exp.  vcu  ad  L,  &c  xt 
ad  VT : poftmoduma  pundoT  per  pundumo  da* 
citur  rcdaor;  Producancurqar  NvInQ^,  flrxiC 
In  E. . eruotque  line*  xr  ad  v q io  dau  propoit»* 
ne  H ad  L . 

Probatur  Tunc  enim  tx  ad  tv.  fic^xado?) 
ob  patallrhfinum  lineatum  vq.,  8e  xai  in  crian^ 
lo  vqr , Ted  xt  ad  tv  iu  effecimus  , vt  h ad  t : 
Ergoerunt  a.xadv  q,vtMadi.j  SuocverdMq, 
ad  M R , vt  ON  ad  Om  , 8r  on  ad  om,  vt  b ad  a cx 
rifedioae»  8e  pariter  MxtdvN.yccad  o;  ergo 
eifecimus  id,q^dpropoGtumfuic.  Nam.paneB 
addite  Nq,»  d MR  oblinent  rationem  datam  c,  dr  d 
tote  verbxL  ad  vq. rationem  datam  u ad  L ipTp 
verb  lincv,  qaibus  Tada  cR  additio,  Tunt  eqoalcs 
lineis  darisA,  flra. 

EXPENSIO  IIL 

Dt  linearum  diuifioae. 

REdam  lineam  fecare  proportionalieef  pretet 
ea,  que  traddimuslib  hic  docemus,  cdoi 
Id  multis  operationibus  deTeruiatiroultirque  pro- 
pofitienibus , aue  deinde  eradende  (not  faxe  do- 
drina  necelfatla  euadat . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVI. 

KeHam  Irneam  ita  fecare , vt  inter  fe^men* 
ta  altera  reHa  fit  media  proportionalis^ 
qua  data  dehet  effe,  aut  fuhdupla , aut 
minus , qudm  fubdupla  illtus  f qua  fe* 
canda  efi,  , 

Sic  Teeanda  ac  in  duo  Tegmenta,  ita  qobd  (ftter 
Tegmenta  unquam  media  proportionalia  fic 
HA,  non  maior , quim  dimidium  date  ac  . In  » 
addiftaneiam  dimidie  ab  fiat  Temichrcabis  Tu}^ 
AC  diametro, 8r  ab  data  fiat  tangens  in  a,  d faciiX 
Io  A angulum  redum . Ducaturque  diametro  ptt 


DE  LINEARVM,  SEGMENTORVMQ;  PROPORTIONIS  i7i 

r.llel J r I.  >b  «Itero  ««terno  ■,  qu»  feeebit . »el  Ii.  hc  . Dico  f,auo.  efle.  quid 

M.  K.  ey  CD  M : 


unget  fcmicirculumAHCj  ^u6dAiex  hypoihcft 
rotnor  Qu  <]uiin  femidiamecer  ax » rei  ei  cqoalis  • 
Deinde  ab  h ; In  <}uo  fecat»  ducatur  af  perpendi* 
colaris  ad  ac  » fecabit<]ae  ac  in  r . 

Diro  /t4fjte  f»od  inter  av  & f c /remensa, medin 
fropertiMsa/if  eff  A$. 

probatur . Nam  ex  propof.  ttf.  lib.5.  ph  inter 
fegnenta  ell  media  proportionalis ; led  fu  eft  k- 
qualis  Ati  cum  fint  inter  paraneiasi  8c  parallelu« 
Ergo  etiam  *t  cft  media  proporuonalia  ioter  ap« 
ftpc. 

COJROLLARIVM 

Hinc  data  alfqoa  V.  g.  ba  inueoies  Ulius  ex> 
extrema  proportionalia  i nempe  ap,  pc 
per  praecedentem  praxlm»fi  Gmul  longas, rt  poam 
looptudincm  efiicuafin  per  fe  confiat  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVIL 

R/tflimlifKdmduoltus  pungis  in  tresp4rfe$ 
iimfnm^in  ^Jtnor  partes  iterum  dtmde* 
re  per  punilum  intermedium  > vt  frg» 
menta  faiia  remaneant  proportionalta « 

SJt  linea  ab  dIuiCi  In  pundis  c » fr  d , qux  e* 
porteat  Iterum  diuidi  io  u,  f t Tegmentum  au 
Gt«o  Icgmentum  cu » ?c  Tegmentum  hb  ad  IVg* 
mentum  ud  . Diametro  ad deTcribatur  circulus, 
A Ucriam  diametro  Ct  alius  circulus  dcfcribator« 


Ati  K|  ^ co  M C9A««ai4  frepoTtioiu  Ttperiri « 


filpunAo»  quo  Te  InterTccant  In  l ducatur  per- 
peblicuUrts  ad  h ,tc  erit  fa^umi  qubJ  cxpoTci- 
, tor.  Taliftfitf  trii  proportio  AUadCH;  tjualiteft 
BtedHO»yelCA4dcifi>f  bouIdb, 

Probatur . Nam  re^angulum  ex  ah>  8c  hd  eft 
eqoale  quadrato  hl  ex  19.  lib.tf.  eo,  qo6d  ex  8. 
lib.G.HL  fit  media  proportionalix.fic  redangulum 
ex  CH,  8r  B B erit  cquale  eidem  quadrato  ob  ean- 
dem rationem»  quare  hpe  re^angula  erunt  pqua- 
Uiifioiccm : quare  ex  propoT.io.  lib.tf.  ah  latus 
fuios  erit  ad  hc  latus  alterius,  n ut  latus  butua 
ad  UD  latus  reQanguli , cuius  alterum  latus  ah. 
Quare  etiam  dittimo  ac  erit  ad  cm,  not  ad  ou. 

PROBL.  UL  PROPOS.  XVUI. 

Datam  iifteam  femel  feHam , iterum  denui 
fecare » vt  partes  fnt  in  cominua 
proportione  • 

Sic  linea  ao  dinlTai  ncumque  In  t»  miam  opoti 
teat  herum  fecare  Io  Ci  Tt  parces  nnciocoti- 
ciaua  analogia , 6r  fit  ab  ad  tc»  relutl  eft  tc  ad  cd. 
i Diametro  ab  fiatdrcaitts,&  diametro  ad  aliua 
r circulas  d^ucitur » 9c  i punfio  diuifionis  date  B 

erigatur  perpendicularis , qoc  lecte  periphertam 
' maioris  circol^  in  s;  ft  dncaci^  BU  > cui  fiat  x<|ua- 


Probitar  reftingalaRi  ex  1 1,  8r  f l efl  zqaale 
qaai.to  ex  uei  jf.  lib.j.  tt  e,  19.  i,b.6  eldeai 
quidriio  ex  «e,  refiangolum  ex  ai,  lo  xquile  eft, 
quii  A^Stcx,«r  BDjex  8.1.«  funt  In  cotinai  propor- 
t,oae.  Rcaangulum  vtrb  cXAX.Sra.  iquatur 
refiingulo  ex  a»,  ac,  qu4J  eft  ac  , & reaangulo 
nigro  ex  A^  «tco.  Pariter  ex  i»,SrEi  Aaan- 
gulum  xquatur  reaangulo  ex  Il,&t.i.  Sr  qua- 
drato ex  u . Reamguli  »erb  ifta  ex  11 , &li, 
Ir  ex  aq,  <r  K funt  xqualia,  eum  (iot  ex  dia«ctro 
tc  u.rei  zquali  »c : Quate  ablalii  ifti.  refiangul 
Ii.  xqualibui  rcaangulum  nignim,  tc  u.  quadr». 
tumrcnanebuczqualla.qoamobrcinn  19/I  «,|.. 
tui  nigri  reaanguli,  ideft  Aierit  ad  El,hoc  eft  ad 
K.  vt  Bc  ad  CD,  qubd  erat  probaodum . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XIX 

Daltm  limant  feliam  ita  fecare  1 vt 
intermedia  fit  vliima  projioriiimalts 
trium  conlimil  froftrtiar 

nalmm ; 

Sit  data  linea  AB,  qbz,  vteomque  fit  dioifa  in 
ct  Oporteatque  Iterum  eam  diuiderein  D,« 
pc  pars  intermedia  fit  excrema  proportionalis,  8c 
iu  fit  OB  ad  AO  I vt  ad  ad  pc . 

Diuidatur  bc  bifariam  In  r,  8r erigatur. ex  k 
perpendicularis  k l 
«qualis  linez  A k. 
Ducaturque  al  per 
extrema  a,&  l;  per- 
que  tria  punAa  c,  B, 
1.  circulus  traafcati 
6e  i centro  V duca- 
tur parallela  ad  AB| 
qur  occurrat  al  in 
H pundo,&expu* 
do  H deducatur  per- 
pendicularis Ho , 8e 
erit  fidum.  Namitterie  BDadAo,vtAOadDC. 

Probatur  ac  arquatur  xl»  Ar  hv  efi  parallela  ad 
AC  : BrgOjdc  Ipfaarquatur  rad»o  tl  . Quare  HV 
eft  etiam  radius  > Eadem  ratione  cum  dh  fit  pa- 
rallela ad  CL  crleatqualis  lioe«  ao  .0;  hd  ad  aogu- 
losredos  incidet  i DHv  radium:  Vode  erit  tan- 
gens: quare  eius  quadratam  eriecquderedan* 
gulooBi&coeXjA.  lib.I.  At  confequencer  qua- 
draturo «qualis  ad  erit  «quale  redaogulo  eidem 
CD » At  os  I vade  cx  19.Ub.tf.  di  erh  ad  ad,  vt  ao 
adoc* 


PROBL. 


X 


ij4  TRACTA 

PROBL.  V.  PRQPOS.  XX. 

DAidm  liiUAm  /M  ftctrt , vl  tela  fit  dd 
jegmtvtm  alitriMs , vi  loia  tlitra  tfi 
tJ  Jegmntiim  hmui . 

SIi4«Uas»  ta  qai  fegmeotum  c*  • Volomuf 
autem  ita  fetare  *d  in  i V.g.rttotaoa  fit  ad 
«I, »t  A«  ad  1») ideft  reelprocd  proportiontntur 
*0Uifrpama.  Vniamortd  reriicem  ti  ?tfa- 
eiaot  (]ucmcu(n(]ue  an« 
^olum . per  tria  vcr6 
punda  A,  c.D  agatur 
circulus  es  prop.il.|. 

^ Nam  dico  i»  qU< 

S ntnluMt^Modrt^r-tiir, 

^ tg<  oi  tii  ct,  >r  AI 
ad  II. 

Probafttr  ex  propof.  Iib  }.  elem.  Coroll. 
Nam  redangulum  ex  Ai,  8f  ca  cft  «rjtiajc  redan- 
gulo  ex  Df,  8m  I.  Vnde  ex  propot.»  Iib.6.  ita 
erit  oa  ad  cit  n ai  ad  ii . 

P ROBL,  VI.  PROPOS.  XXI. 

VitiS  diitt  riUts  iu  fec4te,vl  [tgmtnU 
fmt  rectgracs  in  proportione . 

Sit  data  Aiminor  prolibitofedala  e A maior 
•ofecandafir  fimiliter,  ?t  fegmenu  V.g  ol» 

&’  BL  fim  proportionalia  fegnieocis  ac»  A CB  re- 
ciprocd  > mmtrwm  oL  fit  arf  CB»  >r  ac  ad it . 

Inttr  regmeota  data  ai.  Bc  ca  inueoiatur  me> 
dia  proportionalis  CO : Fado^ue  fuper  to  maiori» 
femicirculorepertaiur  duofcgtn<ta,<)mbu8CDfit 
media  r^opo^ttonaliscR  propof.  huius  i5.  6c  fint 
BL»frLO»  Eritque  faduro»i]u6dpoftulatur»0r 
OL  erit  «d  CB,  >t  ac  ad  Bt  • 


probator  redanguluin  ex  AC  lAcit  ideRcq» 
cft  squale  reftangulo  LH»  cx  ol.  8r  bl»  quodinicr 
ambo  Tegmenta  fit  CD  eadem  media  proportio 
Bai'f ; Aldeocx  ip.  Iib.d.  fint  «qualia  quadrato 
cz  CD  fido  . Vnde,  8e  erunt  «qualia  inuicem  - 
Quaderdex  ip.lib.tf.cntoL  adci»idem  latDsquod 
AQ^  xt  AC  ad  BL  t Idcm  latus  qusm  oh  » quod  erat 
prsfiaodum . 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XXIL 

'At^e  i lineis  Jiulns  iniis  forus  , tjud 
smsicrm  hoieoni  froporlionem  dolomilo 
lomea , vt  rtfidMo  correfpondeonl  imti- 
ttm  in  properitone  doti,  ciim  fieri potefi. 

Sint dat« do« linee  a » fr  i » I qoibus demen- 
d«  fint  dor  partes  io  rmione  c ado»  ita  ta» 
meo » n refidua  inuicem  Mm  pcoportlooem  di- 
cam» quam  dicit  n ad  2 . 


TVS  XV 

Fiat  se  ad  Ffi » tc  c ad  D » A ex  pondis  s > A e 
erigantur  perpt-odiculares  fn,  rqualisAiAcM 
«qtaiis  1 1 coniungaturque  m n « fir  fiat  ex  propoC 
I5.t>b.d  OMadoNyVtH  adt.  Si  MOc(tm«*ot> 

2uam  UL  linea*  in  quam  rcterminat*  producta 
fuerit»  tt  Fc  non  pertingat  ad  l»  fed  deUae pro- 
duci» problema  firri  potefi,  fecus»  fi  id  non  eoe- 
•iat.  ieiturcxo per» ducatur oq^.  Oicofa^uai 
«fle,  «poTcitur,  cS-qc/Jf  ,ot».  ttCjOst 
rijuto^l  W»  QM  KL  >1  ujif  I . 

Ttobitur.  NimqcibUt.  correrpond»  pr». 

portione  adaa  ablatl.ve 
f9  ad  ix,qu«  ex  effe- 
fitone  cfi  eadem  pro- 
portio • qux  < ad  o • Sic 
M Qjfi  ad  RN  • vt  OM  ad 
OK,qu«ez  rfedione  efi 
eadam,  qu«  n ad  i.  £r- 
^ refi  luum  MQ.ad  re* 
fidum  NB  efi.  vtH  adi| 
quod  fieri  oporerbat . 
Aliquando  tamen  ficti  potefi,  fed  rectprocd.vc 
fi  ZM  Inuenta»  que  cfiet»  ve  h ad  i non  pemnge* 
ret  vitra  h ino  { fed  cfi'stniinor,quimML»ft  ef- 
fetMZ  ,runccmm  deberet  fi:ri  av  ad  vc , vt  c ad 
o»  fir  ex  z ad  V ducenda  cflet  zv  punciatajqvi«  fe- 
caret  in  reciproca  Tegmenta.  Nara  reiiduam  I 
pandata  vfque  ad  M efiec  ad  mb»  vc  h ad  i ; ac  verb 
ablata  sit  ad  c vfque  ad  pun^acam,  vt  c aJ  o : ita 
vc  fundamentum»  8e  terminus  efledt  in  eadem 
quantitate V. g sn, 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  XXm. 
Ltntnm  diuifam  exirem*  » meata  rd- 
tione  proporttonalt  dtmdere  • 

DIuIdere  extremi,  A medii  ratione  propor- 
Cionalllineam  cft  eam  fecare  In  tna  Teg- 
menta fafta,  vt  tota  ad  fegmentum  primum  fit,?t 
frgmrntum,  altui  fecundum  ad  certium . 

Sit  ergo  linea  data  IH  frfla  in  L,qu«  itj  fecida  fit 
in  tria  Tegmenta  io  aliquo  pundo  V.  g.  o,  vt  tou 
Itt  fic  ai  ieimentiim  datum  lm  » vt  alterum  feg- 
mcotum  IO  efi  ad  OL  . 

Super  regmentura  IL  fiat  circulus,  8e  k punfio 
M ducatur  tangens  hm  •connedatarquepuodara 
conta^us  hk  , Sr  ob  eodem  pnnSo  coota^m  »( 
demitator  perpendicularis  mo.  Et  dico  effe  £i- 
ftum,  id,  quodpofiuiatur.  ATura /«/a  la  crlr  «4 

LH.  -rt/eimenttm/an  .m  lo  «fi  «4  oL . 

Pr«aflamp«.  Obferuaodum  efi  lineam  OM  rfle 
mediam  proporcionalcm  inter  bafis  fcgmcntauH» 
^ A ox  in  triangulo  re- 

danguloKKuex  S.Eb. 
£c  eandem  OMdfe  me- 
diam proporcionalf  in- 
ter duo  diametri  firg- 
meota  io,8r  ol  ex  prop. 

itf  Hb.fi.  <^arefifierecexoMqaadratuci  e^ 

«quale  redaogulum  ei  u o , A x o ex  propof, 
19.  Iib.  fi.  necnon  » A reSangoJum  ex  diame 
cri  fegmentis  io,Aol  ob eandem  rationem.  Qua- 
re fa«c  redangula  inuicem elfent  «qualia.  Vnde 
ex  prop.10.  lib.fi.  babebant  lacera  reclprocd  pro- 
portionalia: Ideoqiea  proportione  rcfpoodebU 
Ho  ad  Oi»  vt  OL  ad  ox . Quo  pofito . 

Probatur  Piopor.  te  ptogidr.  i.  Cum  as , fit 
wloi.TtOL  ad  o(  . Vttndo  iiaijuc  eempepime 
r.tiwum  ( ita  n>t  nocumoi,  idefitot.  ai,  .dol, 
n OI  cum  oxf  idefi  lk  ad  os , 

PcogrcC 


DE  LINEARVM,  SEGMEMTORVMQ;  PROPORTrOVIB. 


PrMltffl».  Rarfut;fiROrftaJoi>noLeft4a 
.Morttoncadoces  pifalfumpto  »t«nur  peri«i». 
[ii:#*f,&eritanteceden*  «oad  oi  aot«eedenteih 
rt  0<  idoic  Kmiinos.  Vtdmurdeirde  ditrifioH* 
tmoowSe  tfit  tn  pari  ad  1.0  compane,»t  xi  pars 
rsdiui»  vel  X.x  Kem  radius  ad  ko  compirtem  . 

v Cum  ergo  iftc  proportiones  pqua> 
lestet»  9t  fivlles  »471^/1'  «r;;i«endo  erit  ad 
primo  progr.  oftendimus»  velne  1 i.vel 
utdcK*’  nimirum  tota  ki  ad  partem  inrer- 
ceptam  10 ; Tt  para  cxtrinfecds  alTumpu  Ht  ad 
•Iceram  partem  iiuercepcam  ol  • 

ProgreiT.  4.  Cum  er»  j h eorrerpondeat  pro- 
portione ad  iOi  vt  iH  3<r  OL  poterimus  demio  vtl 
•rmaiariaset  8e  erit  ir  ad  hl  antecedentes,  vt  10 
adOL  fe^aeotes,  nempe  tota  ih  ad  tegmentum  da- 
tato HLift  regmemu  fidum  10  cA  ad  OL,^aod  erat 

detDonflraodum  . 

E X P E N S I O IV. 

Dt  proportione  ItneAtum  Artthmetic*» 

Licet  proportio  Arithmetici  fit.  facillima # 
Don  deet  tamen  eam  omnino  pnrterire  ad 
tnAacus  integritatem » ideo  bccuiter « 

PROBC.  I.  PROPOS.  XXIV. 

Tm  proptrrJionales  eUtis  dru^tts  lineis 
AfttBmetie^  proportione  mmnire. 

HOc  faciliter  fit  t Datis  enim  duabus  a , & » 
io^uiraturmaiusextremfi.  Flat  cl  uqualia 
^A,8raddatur  difitrcotlavi  femel, &fit 
edt  ouLunius'  catremum . 

SI  rerb  exteratur  mins  extremum  fiat  cls- 
^aiisipfiAT  medictfie  ei  temel  diffe- 
rentia LQ.  detrahatur  , 8f  fiet  x minus 
extremum . Veeb  Indimur  media 
datis  a , 8e  confiat  ai  ut^ualis  ipfi  s > & . 
ddFerantiaOQ^,<]a«eA  inter  minos, 8r 
matos  extremum  bifartam  dtuidatur  > 
addatur<i}ipfi  ai,  «f  fit  AvmcdU  ^por- 
rienalis . Patet  inuentas  cfle  extrema 
proportionalia  arithmeeicd,<iuia  fingu- 
In  Imef  altera  fuper  alteram  excrefeuoe 
immeato  nquali  j qubd  eA  de  ratione  proportio, 
afaantbmetic* : fic  va  excedit  s linea  ri,  8c  oi. 
mtdit  Av  Unet  «f  iQj  & »i  wot  Mcrea* 
tix  Quales. 

expensio  V. 

VtliiUMHmprofortioiu  Mh^c*  • 
PROBL.  L PROPOS.  XXV. 

IMtiMjhis  Imtis  tlterum  froporliontltm 
Htmanu4M , fmt  mtdiam  > fiieextre- 
aut  iimenirt . 

O It  |>rimo  dttora  ra.k»«»trMi««  Ai. » tnlim 
O e,  , cui  oponMt  medum  ptopottiooAkm 
HuaaakAiB  ccpciin . 


Ap^^e  excitetur  perpeodicularis  ct,  fient 
flri  pni^oAperpepdicaJaris  as  } Sitquecs,co. 
iufiraiq^c  magnitudtnia'.  Prolengrtar  vfq,*  ad  l, 
qa4nt'\M^eAca»lri  a per  A ducatur  linea  re- 
da vfi^ue  ad  as.  Ar  xbi  lecat  in  s adi  reda  duci* 
eur,  quR  freabit  ab  in  o i quim  tffe  fedim  Har- 
monic^llfirmo  ,i^ca  medhm  proportlorsii^ 
Harmony^^ideft  effecaadfA 
Ceomrtriea  in  proportione,  vt  eA  differentia  Qc 
Inter  primam,  mrdiam  ad  differentiam  oa  inter 
mediany  extremam  • 

Probatur  . Mam  ob  parallelirmum  linearam 
AV,Srca  in  triangulo  apb,  ita  erit  ab  ad  ca,n 

Af  aJpK. 

progreff.  2.  Deinde  confiderindum  quoaue 
eA,qu^  triangula  nigra  fune  fimilia , quod  fint 
redan^uia,  & habeant  angulos  ad  o ad  verticem 
cquales  vade,  8e  reltquns  : quare  erit  ao  ad  ab, 
Tt  ocadci,vel  «qualis  Cl  ^ pernwtfdado  114  erit 
vt  AS  ad  cl,  vel  cfi : ^ed  af  ad  ca  erae . 
in  prin^o  progreff.  vtAB  adea;  Ergo  etiam  diffe* 
rentia  ao  ad  differentum  OceA,  vt  maius  extre* . 
mu  Atad  m nus  ct,qujre  ot  erit  medta  propor- 
t)onaiis»cuius  d.ff.renda  i maiori  extremo  aO,  Itn 
rrfcriir  ad  differentiam  fuam  i minon  extremo 
ca»  rc  nriusextremum  ipfum  refertur  ad  minus. 


SI  vtrb  rbeac  mipus  extremam  data  media  Of, 
d malon  ab  reperire  excitabis  perpendicularem 
AP  i pundo  A, culus  longitudinis  placeat  V.g.  ap» 
rqualemque  dedoces  at  perpendicularem  ab  a, 
iongrique  tb,  8r  ab  s per  oducesFl,&i  pundo» 
quo  fecat  m I redam  a a deduces  perpendicula- 
rem ic*  8e  vbi  cadit  io  c erit  extrema  minor  pro- 
portionalis harmonica  ca . 

Patet . Q^ia  eA  eadem  conftrudio.  ac  antece- 
dens (blo  ordine  variata . 

Si  vcc6,  quis  cupiat  dato  minori  extremo  ca , 
& media  ao  maius  extremum.  Is  excitabit  per- 
pendicularem IC, cuius  longitudinis  libeat,flr  pro- 
ducet arqualcm  c£*  perque  pnndum  b I pundo  b 
ducet  redam,  8e  rurfusab  1 per  0 aliam  redam, 
qux  fe  intcrfccabunt  ficubi  V.g.  in  f . Ab  s ergo 
pundo  ad  OB  proluogacum  duces  perpenJicuUrj, 
qu«  cadet  In  a . Lihea  itaque  ab  erit  maius  extre. 
mum . Quod  autem  conueniant , patet  s Maior 
cA  emm  angulus  externus  b,  qui  angulus  nig«  l 
internus  acutus  1*  quod  crus  co  crure  tc  neceiia- 
riofit  minus  in  c/iigulo  ®C1,  ideoq;  1 ?,&  BP  non 

poflonteircpafallel*,quoJiocidens£i  non faciu 
angulos  internum  externo  «quales.  • 

Probatur  verb  prop  ex  eoA)u6d  fit  aUo  ordin 
eadem  operatio,  qn«  prifis  In  pruna  parte  propo* 
fitionisjVtpauc,  • 


TRAC- 


TRACTATVS  XVI- 


PE  PROGRESSIONE  PROPORTIOnXlI 
P A PRIMA. 


De  Linearum  frogrefsme  Ceeme/riea , 


Idimut  progrelBonnn  aumcti9^ocedenteni , dc  eius  lingul». 
res  afTc£tioDes  Ipeculati  fumus  j modo  linearum  progrefCo- 
nempropottionaicni  oportet  aoimadueneie  io  multu  a pri- 
ma diucrlam , fc  przcipui  in  eo , quod  io  progreflione  nu- 
merali Geometrlcaylcimus  oumerusafligoari  nequit.ad  quem 
progreiGo  pcrueniat;  hic  autem  allignari  poteft  vltimns  lioef 
terminus , ad  quem  Jicet  infinita  progreflio  tendat,  illumque  confequatur, 
ita  vt  inter  afugoata  excrema  omnis  multitudo  innumera  proportionalium 
concludatur , quamuis  ad  illud  extremum  fucceiEui  procedendo  nunquam 
jpt  peruentura , in  duas  vero  partes  hunc  Tra^  fecabimus,  agendo  prius  de 
Geometrica  proportione , deinde  de  Mufica.  Arithmeticam  prztermittences, 
Vtpote  a numerica  non  diferepantem , . ‘ 


EXPENSIO  E 

Pe  frineifljt, 

ANteqotmdeprogreffiofriiMig  peitrgAiBiM 
ipfa  priQ(ipu  p defioklood^iM  ridert  ^ 
^Rct  • 

P E F I N I T I O I. 

SFnVf  Trpf^tfJtonU  eff  ftentittt  finiig 

tunitm  pmfortianem  Ccmetritsm  4*ttm . 

Sic  quaotieai  aliqiultoiu  <ftca  a«  >qardialdA- 
Cor  fecundam  preportioDcm  a b ad  ac|(u  quod 
At  Gc  ad  AC,  vt  AC  ad  ad,  Ar  rurifta  ac  ad  ad  • n 
A»  ad  A B , ft  ext*  haec  eft  feriea  PcogctfiooM 
Ceometne» . 

D E F I N y T J O n. 


tloDCi*.  eontiana  terh  per  «Mdem  d«aqp  ntid* 
ae»,aBC  pcrpcca^  aa^oMt»  «ot  perpeoi6  dtaaimd» 
tvf, 

P E F I N I T I O III. 

TXramt/  fregrefitaif  eB  foriti  fms^  tdfMe 
mtAa  pr^grtiio  # iittt  i»  Infigitiim 

CMTiMeiMr.  Se4ti  fcrfenidMctda , 
icaqoe progeeffioai*  erades > Arctad  oo>t 
cct.eft  A ; quialicccditiifiooeapcrpnu^  cooda* 
gaac  vicioiocet  pooAo  a illiad  uaea  pandum 
fool^ai  ooo  valcboot  n lafraofteodeciir*. 

EXPENSIO  It  ■ 


Pe  ptofteljiamm  terminit  inmcem  emfth 
rttis,  & di^entijs , 


GfnutrUafTOjrtgUtU  fw>f»iwye  nnMM. 
nmfimdKm  ladtmttimtm  e—ptuM» , 

St dH— * ' 1—  » 

A £C  Z>  E F Q 

Geometri»  iti^ae  progreOio  eft  ilU  continua- 
ricdiuifionii  fecundum  eandem  dacam  rationem 
ciufdem  quantitatis,  ita  vt  nullum  includat  finem 
fecundum  fe  . lam  ru6  vt  de  pipgreiEonc  na* 
intr>ca  didum  eft,  alia  eft  difereta,  alia  condnaa. 
Pife  reta  que  ooo  prc^e^tiv  per  eafdcia  rn* 


PRius  confiderabimus  progreiEonem  io  le  cd* 
parando  termuios  terminis } deinde  compt* 
rabimui  progreffioneslnoicrmj  tandem  aeccftm 
termioonim  ad  finem  animadaertemus  • Trl^t* 
ckef  autem  comparari  pofiuat  ianicem  cermifia 
vel  quoad  Ipfani  proporcinnem  , quam  cum  aAo 
dlcunt,&bocfuffideoter  aduertimat  Inpropor* 
cioDibtts ; ciun  namcricis  * cum  quantitaciB  cdn- 
tlnuctacverbdiftereotictermiaoniflitft  eocBSI 

t 

.THEOIU 


DE  LINEARVM  PROGRESSIONE  GEOMETR.  tfjt 

. *f»A,«riA,*OAeniqcine«(fcmproftortioae,ft 

THEOR.  L PROPOS.  I.  ficdieu  dcaliit , . . . ..  . 


fr^0rtioi$4lmm  itfftrtnM  ft  r<- 
* dtmpnfwttonerefpiAoitytpii 
tetmtni  iffi . 

SIdt  ta  cootioiu  proportiofie  Aa  • Sr  av«  Sr  ai, 
ft  AD>&cxr.  oSic»dead§m  difiremilgs  ^nofue 
i*  t*Mti^u4eorTt{p«ndnthf&  prepefiti 

9crwn*irtp€ryut^cft/ft  4i  fi,  >i  »4^  id.  &c% 
Probatur  Progreff.  i.  Tou  ao  cft  ad  at,  vt  av 
•dai.  Ergo^kjtfffft/ocrerltadrAiTcriadiAi 
9c ptrmttunit  o?  ad  n crlt,  rt  pa  ad  ea  t <juz  cft 
c«km » a^roportio  An  ad  ap  In  €g>ddi(i.t. 

♦roptfl.  i.  Rcpcttidcm  argumentom  dc  ft* 
^MBUDua  terminis  fa  efl  ad  ia»tc  ia  ad  ad  . Efgo 
AMlcndo  FBericiA.nEDad  da  . Iglmr  perw. 
r«adp  eritffEadiO,ntAad  da j que cft eadem» 
(jaam  obtinet  ca  ad  fa. 

It^ne  ea  primo  progreC  cf  ^IfirreotU  cft  ad 
F I dUrerendam,  rt  ca  ad  fa  : R6nTuri7ue  ei  fecQ* 
do  prt^eir.  p|  eft  ad  to.  qon  fnnt  dilTereiitic,  n 
CA  ad  f A . £^o  eadem  proponiooe  ftuontur 
dilFercatic  cFifr  ti,  & ed,  qna  repcrltnr  inter  cf, 
te  F A i Quare  funt  continui  proptmionalea : iddq; 
dicas  dc  differentiji  aliorum  urminorum  cooci- 
obbproponioaalloai . / 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 


THEOR.  m.  PROPOS.  «1. 

Slfhtres  frerint  quaatitttes  m coiuimdpra^ ' 
fortioMt , if  aggrtfvniMr  hiut,  ty 
tjiu,  CTimt  aggrtjfata  in  con- 
tmiupreftrtiaHt. 

SlatV.,.iB»r;ccd.  fij.  ^uMoc  9ai»lutts 
coqtinu  j proiwciioMlu  e.  A n,  fc  io,«rDC| 
& Gmul  runiiqtuV  si , Sr  H . Ocimie  n,  fe  nt 
undem  no.  dr  DC  . Ditthac  agingtu  q?e 
a»i'mui  ffafcniaulUi^  . 

Probunr  Progreff.  ».  al  e«  ad  u a ditia,  »t 
alad^q.  Ergo.cjB/artad.qi.  comiiadip&ai' 
n.ericVt  ai  cnm  no  ad  lo;  Igitur  fnmnaia 
«F  ctim  FI  erit  ad  k cum  bd»  tc  fi  ioed  . 

PfPgreir.i.  FBacftadiD  vciutiiDad DC. 'Er- 
go fifflili  dircurfu  rempoarade  fi, cum  EO  ad  iplaiB 
Bi/  em  in  proportiqne,  n eft  ad  eum  dc  id  dc» 
te  ptrnuaaiid»  ps  (imul  cum  bd  erit  ad  id  coni  CD» 
TtioadDC.  Sed  hxc  proportio  BD  ad  DC  eadem 
eftadaiia.quf  cft  n ad  10 : Ergo  ruat  in  eadcn|x 
propoctione  aggrcgaiacF  cum  fi»  ad  n ena  Bib 
de  boc  FI  cum  ao  adno  cum^oc  'b^  • 

beaaecam  proportionem »q«» «A  fs  adi»/ quod  ' 
erat  prnftandum  • . < 


SidtffirmU  fnt  continua  proportitmdes  t 
eutm  dltj  ttrmtni  eddem  pr^ortiom 
coHiinud  gtueUkunty  diimmodt 
dMofrtmigtMtUdni* 

Slot  diferenuc  continad  paoportkmales  cf  itr 
ftA  ID  in  eadem  ftgura>addaturqae  ipfii  ia» 
ita  quod  terminus  ac  nt  ad  af  , n differentia  * 
cf  ad  differentiam  Fs . Dx9  ornntntrmlat 
AP»<^ AB»^ADQfieCMr«W  prcpcrimaUs  * 

■ I.  I I I I I I . 

„A  BCDE  F C 

Probatur  ex  primo  Progreffl  Differenda  di  eft 
ad  n}Ft  AC  terminos  ad  af  termtn6 1 Ertoperm»» 
rorm  diffetencfieFld  tenmmwi  «c  retrrtur^  Vt> 
dtferentil  Ft  ad teimimim  af  . Eigodtatdorde  4^  * 
refertur adFAfFtrcferearfiad-ii.  Quare  peti 
autfaade  reriusor  rarpicit  Fi  raluti  ffA  relpidc' 
IA»  que  eft  eadem  propuetio,  que  cft  oa  ad  Ft^  a: 
cx  tlaciaiBadFD.  QimoA»  FAs  driA  amiit  in 
eadem  proportione  • ■ 

ProgrdTs.  Sic  quoque  eodem  difeorfa  dtfe> 
rcmla  Ft  refeetar  ad  ^erenito  ao»  vt^A  tz 
primo piegreff.  rcrpicit  ba  ideo  pcrtH>r4ud<i  n io 
propottiuoe  le  geret  ad  fa  lic«ti  id  eft  ad  ia  s 
Qe^  diwditda  Ft  erie  ad  I4i  proportioaau» 
ficotiDad  DAt  Quare  rarfiUptrmataadp  FI  ctic 
adtD,FtlAadDA. 

Qsam^rea  cnm  ex  dads  terpiioi  oa  fit  ud  fi» 
a»  ad  Ft  differemiei  que  ex  <Iatlt  cft  eadrm^  pr^ 
portio*  te  fi  ad  id/  te  rorfos  fa  fic  ad  ai  ex 
am  pmgreff.  n cadm  ii  ad  eandem  id.  A;  ex  fc* 
eundo ucogmir.  AAftt  ad  OApaciier»  fC  eadem  fa  < 
ad  eandem  1»»  patet » quod  fatuor  termini  oa» 


THEOR. %,  PROPOS.flV. 

u a '5 

Sifimrts  magnlliMliiirii^  miner  lermH 
HMs,  iifftmueakt  i mtiteat , O"  hnins 
iiffrtemin,  ii^tntis  i meieri  iiffertn- 
tinfnt  centinili  prol>ortien4Uts,  '^p  '"^iie- 
<jHt  lermni  trmu  ceminn^  freparU*^ 
‘‘  netes , , ' 


Siatcretqitaaeh»fB  A»ftriC»iBcaf  nflnorq/ 
differcoiiaco , te  bcc  «oolcpaiorcnm  diffe- 
rentia maiori  hf,  fic  differat  quaneRaheoFiiuit^' 
eootinod  proportionales  bfi  & co,  fic  a . AV»  ip» 
fat  f$$aniitata  Hr. ^ c%,&  a fuhfds  ^ eo»ti~ 

mui  prapercrou*/#/ . 

. IVobatur . Ponkur  differentia  cd  relpkerc  mi- 
norem terminum  a*  n ef  d>l^trentia  dtfferentic 
refpleit  ipPam  differentianl  cd  . Ergo  rampeueadu 
CD,OimA>  ideft  ci  erit  ad  A»Fciuti  sr  cum  cd 
ideft  HF,cftadf:i>:  Qn<- 
Vt  Ef  G ebrem  etiam  prr— 

'JL  ■*  ^ nuteiAdo  < » ■Uti»  ud  HF 

I I ^ fundainfita  vcluciArcf- 

■ ^ picItcD termini.  Qi^ 

propter  rurftis  rsaiM- 
aeida  medius  cermiiii^ 
Otcnm  HF  maiori  differentia  boc  efttermloou' 
maximusHo»  tritad  Cis  Ft  propectiooem  diete' 
ceomotti  a cnm  differentia  co»  bW  eft  ca  termbi- 
nua  medias  ad  ipftini  a eeiminum  pnmom,  quod 
CFacprobtodum  • * . 


^ Kk  COr 


*'5l  TRACTATVy  XVI.  PARS  i; 

dem  proportione  > ac  CBcum  .BAad^Sfto  pfr* 
mMtMdo  eric  m com  cb 'linei  prdporttoaata  ad 
CBCttmBAyVelncjcftCBid  ba:  Rarfuf^aecM»* 
pMTBde  cricDCciimcs»arCBcamtA  fimvItW 
cftlA  adc*^**^**^*^  CA.VtCB  C«mBA« 

fcoceftCA*«i»A  . 


COROLLARIVM  t 


COUIgItnr  ftofoC  eonnerfii . Nam  6 qnao- 
cititc»  A & BC*  dr  «H  (uerinc  cominud  pro> 

rmiooalei  cdin  dilfereocia  differende  maioria 
minori  f minor  differentia  • flr  primus  tcrminiu 
minor  erant  eoncioiid  propt^octtles  • 


COROLtARl.VM  IU 

QVod  fi  ditferencii  differende  st  ditferenda 
_cPt  dr  terminos  ptimus  minimui  sAfimol 
•4Mamr»qood  erant  oontlnnd  proporuosales  s 
patet  ek  prima  bnioA* 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

ViftftmU  difftrmtU  m*ioris  , i mhme 
iffd  dtffisrtntid  mdtor  » 0*  ttnmmu 
mdximm  m coiuin$^  fr$- 

fmioftdltlfHs  fmt  contij^  frofortiond' 
Itt, 

Sine <)nanduteti  tt in  pracad.  fignra  contiaa^ 
proportiottiles  a«  bcv  dr  or»  k ditfereocia  n« 
dllftrriKicinaioeis  isr  d minori  cm»  fttenninnt 
nMxlmusvo»  Os#e^rMMnd  preperewMdsrif» 


B A 


•iKmt  RM%H\ 
lOUsA  , V 

Pr^iforft  prima  «c  difFcreotia  Hr  ad 
dlffenod^  cnitalitqaoqqt  eft  proportio  tdntoi- 
niiMadMtmrmifflCB:<luafndufideade»vt  MPre- 
fidoumeft  ad  CBiblatoffl)  idefl  FO  «qualem.  Sic 
Bf  refiduum  ad  differendam  CD)Vel  squalem  Ub  j 
Ergo  (omfwendo,  vtHF  cum  vo.que  eft  maior 
terminuB  sAm#  memrem  dtferenefam ; Sic  drit. 
srevm  ubi  qn«  eft  na.  laaioc  difrerenda  adnl. 
dirercrnfamdiftercnlin. 

THEOR*  VI.  PROP.  Vd. 

.d* 

Si  JitH  tfff  qudmimes  cd^tinu}  prtfcdtid^ 
jtd^er  » M4ior/ frrniMo  bis  midiust 
fmtl  Wz/ww^gr/ge/nr;  Medtocri  mc- 
fmtivltimusy  trunt  htec  d^regdtd  , 
cMtn  vltimo  tnmiso  mfontmud  profor-^ 

SlrntresqnaodcacMfiondood  propordonalet 
'AB,arnc»&CD*  Dico»q«od  fi  fumant  nrem*^ 
QCifimuU*  addatur  BDcqndit  medio  termino; 
deinde  fuxnaaic  medios  termiovi  femel  cnra  ma> 
nimotfirfitCAf  dr  tandem  miiiimttt»  pnsd  anMan 
Mdhmetrttntcmtinai  properrioaaleiaCpjMenr  nn 
ndCAt  vrCA«d  AB. 

Prohpcor . Quoniam  ponuntur  eoocinui  pro* 
pordoaaleiDC,8rCi»firtA  . SI  arguatur  i mh^ 
^iiMerau^oaetU  oc  ena  cn  > ad  esia  ct* 


Itaque  oaacaicrmlaiBA«CB,droc»ftriafnfti 
ItefUffl  medius  cs>  rcl  pqaalis  ao  ad  medium  cn 
cum  primo  ba  babent  eandem  prt^tordonems  qut 
Ipllt  mediua  CBcum primo  ba  babet  ad  ipfoa  pn* 
mum  BA  • quod  erat  oftendendam  • 

EXPENSIO  III. 

> 

Dt  ferit  Imtitnm  fr<fwiioiulsim  inaietm 
comftratMiun . 

it . 

Vlfis  proprietatibus  difereousntm»  fiouuqne 
aggregatorum  pri^rtioaaiiam  cermino' 
rnm,rmat  contemplari  iniet  linearum  ad  inol* 
ctm  comparatssy  te  maximi  earum^que  ab  eodeta 
prine|pioeaa(caatut:.  hcc  enim  comitio  in  pri« 
mis  deCeruit  adinucniendas  areaa  ParabolarQ«>8r 
Ellipfiamtcorporibttlqnc  Ididis»  n plnnadm  di* 
matiendU* 

THEOR.  t PROPOS.  VlL 

Si fmt  duit  /irks  lintdrmn  pro^itmdlmm^ 
tr  ptrmUnt  di  eiwJrm  rrroijniuB, 

- etUm  f ftqudntM.-t  termine  fe^nenttt 
VHtMS  feriet  dd  terminos  ahertm  erimty 
vt  dMtecedenuSt  dummodo  tn  endemae^ 
mothne  i eemmuni  termino  fummoih 
- 

SiuABcfitrkafnrdMttfocoSffoc  crndetMf. 

d|.ttrmiaaactMmnnoiae»firfequaanr  ta  fad 
pc9gre(fiQiie»&  fiaik  umtal  io  primo  fiicie  AtB»Ci 
iH^aiofecundef>CiC»B,l»i>im»fMsdyisait  ^ 
n «dA,ir4^i»  uda»  It  fient  eft  ot  adf  > rct* 

pondeat  io  proponiooc  i ad  1 . 

Probatur . Quia  nc  P poouncnr  eoncUnd^o* 
portioiules  arit  rcoao* 

I I • V T guiuraex  n»lrDeB  peoi^ 

I T\  I I pnf>  *P*  eUmar^a- 

" ^ ^ le  quadrato  ex  cCid^^ 

poouncnr  propoctiooakr- 
ec  acrit  rqoalc  rtdan*'. 
gulam  ex  c»  & a quadrato 
c:  Qnart  erant  aqualia 
reftaogultt  ex  a>fit  rab 
ftigniu  »«&  at  babeboM^ 
Itaque  rcciprocd  Utecaer 
io.tijb4.  pBopoRlooaka»  k ita  erk  n ado>  na 


portio 

”1  fir 

J A ^ ftigniu  c 


ad 


Similiter 


DE  UNEARVM  PROGRESSIONE  GEOMETR.  tjj 


Similiter  At  •»  c»d»  s fuQt  caatioa^  pro|>orc{0' 
^e* ; fif^o  erant  e*  ac*  concinat  propor* 
tionakf}  VndcrtpriAi  rcaangulum  ex  ac  erit 
c^aJe  qnadnto  c . Pariterque  fci  ex  erunt 
eominud.  proponiooales;  quapropter  rcdailga* 
Ium  ex  F,  & 1 erit  arquale  quadrato  ex  c . Vnde  rc' 
aao^jula  ipfa  iouicem  enmc  cqoaliatnpoee  f qu»* 
lix  FBI  tertio»  fr  hinc  etiam  latera  ex  lo  Itb.tf. 
elem.  erunt  reciprocd  proportionalia,  & a erit  ad 
U niadt. 


t«AA,ArFK  V.g. quartior» ita rt^e  Alad»c»d^ 
hic  adcD,Arh'cad  os.  l^bicadFo  in  eadem  pro- 
portione , D ce»  tjHod  tpttJcrUitJeu  ifmntU4it  a e 
ed  <j!unut.uem  fx  prepor//eer»i  ^i^drAp/ira- 
rAN»  /er«/«j  ed  aiuun  f»i»  ab  ed  ec  . 


h 


■*B  2" 


“fc 


ITl 


rfc- 


E 

K 


THEOR.  II.  PROPOS.  VIII. 

S/  fim  duo  ordines  continui  proportionalium 
incipientes  afr  eodem  termino  . 7Vr/y 
termini  primo  inclufo  erunt  /»  duplicata 
ratione  fecundorum  adinutcemt^ijuar^ 
ti  in  tripticatx , 0*  quinti  in  quadrupli- 
cata^ O*  ftc  tn  infinitum  • 

QVooiatn  aac  » 8e  alu  fdit  contioud  pro- 
portionaleaeruntquadrauex  AtSrcx- 
qoalia  qiuuraio  s»  & ex  a , & m zquale  quadrato 
ex  L : fedquadrau  ipla  Aintex  Bi.  lib.6.  Eucl.  io 
dtiplicau  raeiooe  Tuorum  laterum:  Ergo  etiam 
rraaogula  illia  quadracia  «qualia : Sed  redan- 
gola»  vtpote  eiuTdero  altitudinis  a Tunc  iouicem» 
vc  baTet  c,  & m » ergo  c»  & m erunt  tu  duplicata 
ratione  linearum  b ad  t . 


Probarur  quilibet  terminus  obtinet  proportio- 
nem qoadrapliearam  ad  quemlibet  terminum  al- 
terius ferlei»&  AB  huius  ad  FC  alterius  quadrapll. 
catam  proportionem  habet  eius  ex  dcf.7.  Trad, 
9.  qu«  eft  AB  ad  >C  » quia  per  quatuor  terminos 
AB.8r  Bc»&  Co»  Sr  OE  vTque  ad  fg  continuatur. 
Idem  dicas  de  termino  ic  refpedu  termlnl*alte- 
riusTeriei  ch  &ficdealijs:  Quare  omnes  ante- 
cedentes termini  in  ac  » qut  conflituunt  a b ad 
omnes  conTequentes  ih  fk» nempe  xf habebunt 
proportionem  quadruplicatam  quoque  cum  enut 
antecedentium  ab  ad  alterum  confequentiumFO 
ctiem  conTequatur  proportionem, n patet  ex  pro* 
P5>r.l7.1ib  5.clero. 

PROB  L.  I.  PROP.  X. 

Duas  ffries Jimilmn  proportionalium  datis 
tnhus  termmis  toninui  proporiiona- 
Ilius  txhiitTt . 


•S'*"'''  ■ ' ' D 

Wrl-«<  ■-»  I IC 

Linee  verh  quarte  emnt  in  triplicata : Nam 
qnad  rata  ex  c » & m Tunt  iu  duplicata  ratione  Tuo- 
mm  laterumi  quibus  «quacur  quadrato  quidem  c 
redsngnlum  ex  B»8rD»  At  quadrato  ex  m redtn- 
gilum  ex  l»n:  quare  iouicem  ea  redaogula  eruat 
n quadrata : Ted quadrata  ex  c,  fr  m obtinent  pro* 
portionem  duplicatam  laterum  c ad  m»  qu«  lacera 
deunt  proportionem  duplicatam  refocdDBadL» 
ergo  quadrata  predida  ex  C » Ar  M habebunt  pro- 
portionem quadruplicatam  eius , que  e(l  • ad  b • 
Qutmobrem  re&aogula  quoque  ex  B»ArD,  Arex 
L»&N  equalla quadratis  conirqueotar  rationem 
quadruplicatam  linearum  B adtj  fed  proportio 
fedUngolorum  eft  compofita  cx  proportione  late- 
rem • ad  L » 8r  D ad  N . Tolle  luque  proportlo- 
aca  Bad  t»culerat  quadruplicau»  & remanebit 
proportio  lineatum  D»  n triplicata  dUB»  que  eft  B 
ad  i|  At  fic  concludes  de  alijs . 

PROBL.  IlL  PROPOS.  IX. 

Series  compofita  > ex  paribus  numero  termi- 
reis  ad  aliam  ex  tot  terminis  confiatam^ 
0*  in  eadem  proportione  continuatam 
hahet  eandem  muitipitcatam  proportio- 
nem, qwe  ex  termtnis  conflatur  • 

S lac  duc  reriesqusBritatum  ia  e*dcm  propor-. 
tlone,  CtA  peri  aoiaero  cerminorum  coofta^ 


SlnediTponende  due  feries  continui  propor- 
tionalium» Ar  dentur  tres  termini  a b»  A;  ac» 
Aeco:  Inueniacur  inter  ab»  & ac»  media  propor- 
tionalis ah.  Arinter  ac,  & a h media  proportio- 
nalis AL»  Ar  lic  femper  fist»  8c  erit  inuenca  rna  fe- 
ries . Rutfus  inter  ac,  Areo  media  proictacur 
AM»  Ar  inter  a m»  Ar  ao  media  proiciacn  r a n»  ftc 
femper  fiat.  Dico»^«odbe  dMjtJerietinMnu  erur 
terminas  eriraij/i«m  terwnum 
ftmUii ; ae  faliUnr  ttrmmat  aajdem  Jerieurit  ad 
aUumJihi  torre/^oadentem  • 


"P  if  ‘M  'cTfTs  rX 


Probatur . Quoniam  inter  continuas  propor^ 
tionales  AB»& A c,& ao  medias  proiedmus  ha». 
AM  erunt  omnes  in  conti  nui  proportione:  Quare 
exprime  b.ectamdiffsrcnctx eruntincotinuACa- 
dem  proportione  MCffrMDiBB*  Ar  cm  . 

ProgrelU  a.  Et  quia  inter  ah»  A;  ac  eft  media 
proportionalis  AL»erunt  ah>  Ar  a t»Ar  a c continud 
praportioDsles  ,ftcuc  »1^  AMifr  an  ,Ar  ad»  quod 
MA  fit  medta»talcs  erunt»  Ar  ideo  ex  l.  huius  etiam 
difterentie  eruat  in  eadem  proportione, Ar  hl  erit 
ad  LC , vt  AL  ad  AC  j Et  pariter  mn  erit  no,  ?t  an 
ad  DA » que  eft  cedem,  que  al  «d  a c»  ex  Tbefi  eo 
uod  fine  medie  proportionales  al»  Ar  am  imec 
miles  proportiones  ah  » Ar  a c atque  inter  a m» 
8f  AD:»  Vode,  Ar  diffcremiacum  proportiones 
erunt  fimiles»  ecltque  hl  td  lc»  vt  mn  ad  no  . 

J^rogceft*}.  Et  quia  ex  primo  progr.  eft  usad 
HC{  vtcuad  MO.  £cit  quoque  lomroneado  bh 
cum  Hc»  ideft  BC  ad  ipfam  uc»  ncM  cum  md  ideft 
CD  ad  ipfam  om» 

Pro- 


Kk  B 


tractatvs 

ProgrHT  4.  Sie  <|ait  eft  e»  s.  pregr.  hl  ad  tc, 
,'?t  MN  ad  MD.erIt  co»pooenck>  ml  cum  tc»ideft  hc 
•dtc»  »t  MN  cum  DN  ideft  MP  adND*  Vndecfit 
BC  iH  CH  reloti  co  aJ  dm  e*  j.ptogr.fle  c*  4.progr. 
CH  ad  cti  n mo  ad  dn^  fic  coofe^u«ater,fi  tli^ 
termiDi  adfinc . 

THEOR.  IV.  PR  o^OS.  XI. 

* Si  *l>  *UqH*  dau  firit  defumaHlitr  dl- 

leriK  lermmt  fcrieithdc  ftrics  di 

pimum  lermiimm  iujtlicdtdm  hdket  rd- 
tionem  tim,  qtum  hdtehdt  idtd  feries  dd 
(uum  primum  lerminum . 

% F E D C B A 

» ■ »-'■ « * ■«  ' 

X F E D c B A 

SIc  A E dau  fenea « i qaa  defumantur  alterod 
termioi  intermedio  femper  reli&o  n ab«  co> 
& iFtfr  eaet.  8c  fiat  feries  ax  . Dico  feriem  ax  ciTe 
ad  primum  terminum  a'b  in  dupUeau  ratione  az 
ad  AS  . 

Prob.ASeft  ad  scivtic  ad  cD)»^  czcquo  AB 
erit  adcD  in  duplicata  radone  eius»9ux  e(l  ab  ad 
iC»fed,Tt  AB  adcD»ex  p.prop.b.  ita  c(l  ax  ad  cx,cu 
ille  feries  axi&  exob  duplicadam  eandem  ratio* 
nj^otquoq;  cotinu^  proportionaiesi  ergo  ax  da 
cxdupiicati  habet  ratione  ab  ad  bc«  fed  ec  ab  ad 
bc>  ita  ex  propof.  jb.  huius  eft  a z fericr  ad  bz 
feriem:  ergo  AZ  feriet  ad  cx  feriem  dupiicatam 
habet  rationem  lertei  za  ad  feri^  zBicrgo  p en* 
t$erfio*em  rationiterie  quo<]t»e  ax  totam  ad  com- 
partem  ab>  dr  primum  termiaum  in  dapiicau  ra- 
pone elusi  quae  eft  tociua  az  ad  compatten  ab  , 
.8r  primum  terminum  . 

EXPENSIO  IVf 

pe  progrejponis  termino . 

MOdo  eonfideramus  progrefliones  ilneanini 
in  partibus  ruUffed  quatenus  finitar  funt» 
^Ireft  etUtihmaconfideratio  maximi  ad  quadran- 
das fuperficies  Ellipticas»  8e  Par^Ucas»  haiaT* 

pBodi  • 

THEOR.  r.  PROPOS.  XII. 

Si  in  dliqud  frutd  qudnutdte  fuerh  pdrs 
dfjifddtd  in  proportione  di  re^uum , vt 
pdrs  refiiui  in  proportione  eodem  od  re. 
manens  aliud  refiiuum  j hd  partes  in 
quantitdU  fmitdim  infinitum  mdtipliedi 
npojjunt. 

Sit  dtti  mirataA)  AO  < (r  Ct  in  n firi  te  i4 
itfiifiinniTnuin  IA,  rt  part  hnim  rcfiJni  1 1 
.cftadfuntnrcfidiiuniiA.  Dko,  fWd?A  iofioaim 
njumiiiiie  ckiHdfomt  f«tcra»  multiplUorh 
^itciAdin  licii  u >. 
prob.Fc.l.  Quoniam  lu^n;  eft  MijiiadniiQ 


XVI.  PARS  1.  . . 

IA,  Vt  fi  pirf  refidai  ad  idi  qood  h»®«  f 

Erit  quoqi  permutando  par*  ci  ad  !■  partem,  nea^ 
pe  iB  ad  K ex  conftruaione, velati  refiduum  t a a« 
aliud  refiduum  ea  . Quare  rurfus  permuMedeent 
IB  ad  ai,  vt  X ad  AB  i Veru  1 b eft  mtoor.qulmU. 
Ergo  ex  ptopof.iz.lib.5.  clem.  etiam  t 
quam  ia  . Vnde  ex  ba  poterit  fumi  ««jnal» 
Erumque  «l  lE.ftr  bd  tre*  continui  prdf®*’ 
taonales!  Sicut  eftffeaionc  erant  l«,fc 
8:  pariter  erit  Ix  »d  1 A*  Tt  SD  xqualis  ipfi  K sd  Bde 
yt  oftenfum  eft . 

X — b'c'  o’  r — tr 

Progr.s.  Quonii  itaq{  eft  icad  iA»vt  BOsdiA 
erit  quoqidiaideadb  i b ad  BA,vcliKi  eo  ad  DAaQu^ 
re  fi  Inueniatur  duabus  IB,&  bd  tertia  proportio* 
nalisL  (dem  argumentum,  quod  fupra  iterabis. 
Nam,  quia  eft  pars  l b ad  refiduum  ba,  vt  pars  ad 
ipfius  refidui  ad  refiduum  aliud  da,  erit  pcr««/av* 
de  I b pars  sd  bd  partem,  Ideft  ex  efredione bd  ad 
i,  vt  refiduum  ba  ad  aliud  da,  8e  rurfus  permn- 
taodo  bd  ad  ab  proportione  rcfpondfbit,  vt  t ad 
DA . Verum  eo  eft  minor,quim  EA»vt  diAum  eft. 
Ergo  etiam  L minor  erit,  quim  da  : Vnde  ex  da 
poterit  abfeindi  dc  «qualis  ipfi  L,  8c  fic  in  infiai* 
Bon  conti  nutri. 

corollarivm. 

QVod  fi  fuerit  pars  ad  refiduum, vt  huiui  para 
jid  (ecoodon  refiduum,  9e  proportio  partia 
ad  partem  cootinnetur  { continuabitur  etiam 
proportio  partium  qaarumcpmque  inueneamm 
ad  fua  refidua  V.  g.  ^6d  fi  Eofit  tertia  proportio, 
oaiia  tribus  Ot,  is,  6e  ED,erit  etiam  iBadEAin 
eadem  proponione,  vt  bd  ad  da  : quia  ofteafua 
eft  in  B.progr.  quando  argumentati  fumai  cz  dkd» 
/reae  ralteat/  li  cife  ad  ea»  vt  bd  ad  da  . 

Et  idem  dicax  dc  parte  DC:  Nam;quia  vt  in  fiae 
i.prog  oftenfum  eft  BD  eft  ad  EA,vt  l.vcI  oc  ad 
DA , ergo  iimindo  ed  erit  sd  da,  vt  dc  ad  ca  , 
fic  continui. 

COROLLARIVM  IL 

* rjr  ine  eft;quod  fi  Hnea,  vel  magnitado  allM 
JTT  proportiooali  aliquo  decrefeeate  creior 
augmento, qood  Mix  partea  deerefeentef  ia  lofi* 
nitum  poterant  in  eamuitiplicari.  Nam  in  U> 
oeaAG.  (^aor  eftad  |A,vt  iB  adBA,erit  ctb« 
permutando  CI  ad  IS,  vt  IA  ad  IA.  Ponkurqiao^ 
lE  ad  BA,  vt  BD  ad  da  es  eftcAIoae  , ergo  pera»* 
tindo  erit  B ad  BD,  vt  EA  adDA  . Quia  ergo  eft 
r.t  ad  lE , vtiA  ad  ea  .Et  iBadiDtVt  ia^oa« 
Eigoerunt  «1,  dr  iE,&£o  parcea  continue  pro* 
portionales  , vt  refidui  is,  baj  dr  da  j de  ideo  es 
pr«c.  in  infinitum  procedent , 

THEOR.  U.  PROP.  XUL 

Si  proportio  maioris  imequalitotis  contbmt" 
tur  magnitudo  vitra  omnem  datam 
magnitudinem  augetur  • 

SltdMi  pro,oiti.e.  ti  *D>  h 

OMi,  Dico.flidftk.CFraiwitl.mad> 
noctui 


DE  LINEAR.  PROGRESSIONE  GEOMBTR.' 


Baetor}  ^aantlcstem  iUam  meiorcm  quaatiuee  k 
qajotaoilibec  tnigoi  cuoTuraoi . 

Probatur . D iFerentta  dc  replicata  malrotiea» 
certum  eft»(]u<xJ  tandemdiperabit  quancitategi  c. 
SedAdJ^ioocg , que  tpli  dm  accrefcuac»  n pro- 
Tecutione»  & contiauatione  ci  ad  p • proportio. 
oia*ruat maiores lingute;  quam  dc.  Ergocon- 
pnoatecociestquociM  replicau  eft  quantitas  oc 
ruperabuot  jpram  c. 

^ 


PROBL.  UI.  MOPOS.  XV. 

Si  fiurit  fr^ujiu  udis  ^Btmiutnm  ferits, 
vt  ijuiliM  *hUtMs  terminus  td>  tliqitn 
•liufii  udtiusrclujuum,  vi  fe^uens  ter- 
minus i rtliquuo  niUtus  «tl  id , quoi 
denuirtBumeti  erit  tlU  alit  quantitas 
aquatis  toti  feriei  infniia  terminonm 
propoSu. 


Quod  autem  ditTereatieyfeu  additiones  DC*8r 
f o , Ar  tv>  Ar  cct.  fint  maiores ; quam  dc  ; patet 
Cf  prima  huius . Nam  Tunt  in  eadem  proportione» 
sctermmi.  Quadere»  veeftos  ad  M tcrmioillk 
dttferencixocad  dbj  Ted  maior  ell  BB»quim  Di« 
Erg«expropof.t»*lib.5.elea.  «tumeo»  quam 
pc  maior  erit. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XIV. 

Si  i quantitate  aliqua  paries  auferantur, 
VI  fit  prima  pars  ad  fuum  rifiduum , vl 
pars  ipfius  refidui  ad  refiduum  fuum  i 
fitt  tandem  refiduum  dati  quacumque 
quantitate  minus . 

Slctjtuntltu  adV.  g.  linet*  ex  qui  auferatur 
quantitas  » Sc  pars  ab,&  i rdlduo  bd  pars  *c: 
iuqobdCtABad  BD»vtBcadcD.  Dico»  f«od/! 
harsMria«d/ar»reIi«fM  raadeta  fortempifiia  libeat 
epipura  mn  minorem . 

Sic  (|aantitas  mn  data»  & reperiatar  alia  no»  enl 
ficuN»  vtrcEdaum  bo  eR  ad  totam  AO»8r  conti- 
Mccur  hcc  proportio»  donec  evadat  maior  in  Q..» 

Sim  AD  i hoc  enim  eneniec  aliquando  ex  prcced. 

riade  in  ratione  prrdifta  parUt  ad  refiduun  di- 
sidatur  coUes  ao»  quoties  Mtediuifa  e&>  hoc  enim 
pourit  fieri  in  iofioicum  ex  1 1.  huiiu  • 


Sit  feries  infinita  ccrmioortini  prnpofita  ab» 
BC»CD»Srczt,  qui  auferantur  a quantiute 
Af  quilibet  V.  ^ A»reltnquacfefiduua«y>ad 
quod  fit  Aj»vt  nc  alius  terminus  ablatos  i relbiun 
cft  «d  reliquum  fuum  cv . Dico  ; food  bae  fr««* 
tkas  AT  £^mt  totam  fortem . 

■g K -■ 

V "t  'd  'c  ‘a  a; A 

Probatur  non  erit  maior  tota  ferieifed  nec  mi- 
nor : Ergo  toram  fenem  aquabit . 

Quod  non  fit  minor,  patet  ex  It.  propof- Quia 
loca  feries  poterit  inrra  ipfam  continuari  io  infi« 
nicum ; ita  quod  numquam  peruenlarur  ad  t : Er- 
go quandtas  av  minor  non  ctlt  ferie  terminomin 
iufinita  • 

Quod  verb  non  fic  maior  oftendieor:  oam  fi 
eflet  maior  aliquo  cxcefl'u  elTec  major.  Sit  is  tv, 
& «ontinuMur  proportio  ab  «d  nc  infinu  «r {db- 
nec  fit  minor  pars  refidua,  quam  tv»  quod  ex 
Mo^of.prcc.  fieri  potefi;  cum  ergo  lenes  iofinim 
lupcrctAT:  ErgoAV  non  (operat  feriemtermi- 
nomm omnem  quantinicTT ; fed  minore » cum 
iam  condiuMta  minus  relinquat, quam  tv  contra 
h^pothefim  { 8e  femper  idem  arnumencum  Trge- 
bit : Ergo  quantitas  av  nulta  affignabili  qnantica- 
te  excedet  infinitam  (eriem  : fed  nec  ea  minor  cll: 
Ergo  Ulamarquae»  quod  eratofteodeadinv. 


A . 
^TpoTS  M 

ProgreiT.i.  QuoniamMN»fr Mo,8cMp»firMQ, 
fuot cootinud  proportionales, eriCMNad  Mo»  vt 
np ad  MO»  c*  ^ ^ Chione  m n eft  ad  mo,  vt  refi - 

duomBDefi  tdAD.  Igitur  mp  erit  ad  UQ^vtos  ad 
AB.  Et  ideoiMsrrmde  qMcrtt  ad  MPjvc  ao  adOB. 

Progr.  a.  Rorfus  pcmueaads  MQ^erit  ad  ad»vc 
Mp  ad  DB  : fed  ex  elTedioue  mq  maior  eft » quam 
AB : £rgo  etiam  mp  maior  erit»  quam  n> . 

ProgrdT.j.  Oe.ndequUeft  ABadxo,vtBCad 
co  erit  quoque  eom^onenio  ab  cum  bo  ideft  ao  ad 
■0}  vt  Bc  cum  CD , ideft  bd  ad  cd  j idooque  pro- 
portio ao  erit  adBD,vt  BDadAO»&etlamerit»vt 
MQjid  MP  eadem»qus  eft  ao  ad  bo»t(  dixi  Progr.i. 
8rexefi'cdHooeM^adMP»  eft  velati  mp  td  mo: 
Quare  cum  fic  Boad  co,  vt  pm  ad  sto»eric  quoque 
permutando  bo  ad  pm,  vt  cd  ad  mo  s Sed  maior 
eft  aip  ex  probatis, quam  bo  . Ergo  maior  quoque 
erit  MO»  quam  CD  . 

Idem  amem  oftendcsdeMN  refpedu  bo:  quare 
em  maior  mk  dau  qoaaciua  ; quamio,  quod  erat 
pfteadAUdiiBn» 


PROBL.  I.  PROPOS.  XVL 

PttufmemjiniU  tirmhHmm  ffr  eimde^ 
proportionem  procedentium  > 0*  prtml 
dtfferentid  inuenire  mdefrumdinem^  ftun*. 
mteomiuum  terminorum  iquulem  . 

Sic  feries  Infinita  ab,  8r  bc,  cd,  8e  czt.  & dif^ 
fetencia  maioria  (crmioi  a fcquenU  bc»  fic  a2» 
ft  fiat  difiercociaAX  ad  primum  termtntimAa»  vc 
AB  ad  aliud|8r  inueniacur  Avr  ex  prop.t4.1.#»ciem. 
Dico  fiwAxn  AV  rari  maimttididii  iafiaiM  ttrmUo* 
rnm  aqualem  tfoa» 

Probatur.  Quoniam cxconftrudione az  dif- 
ferentia eft  ad  AB  primum  terminum » vt  cerml. 
nus  AB  ad  quantitati  av  . Etiam  iimdendo  az  erit 
ad  Bz»  eft  AB  ad  VB . Idocque  componendo  az  cum 
BZ  ad  BZ,  vt  AB  CUOBAdni  >V)  boc  cft  AB  ccit  ad 
BZ  pqualcm  BC,VC  AV  id  BV. 

Rurfufque  pef motando  Attxit  ad  AV»vt  izidem 
terminus»  qui  ic  ex  rifeiftione  ad  bv  . Quare  ds- 
nideiido  AicricadBv,  vt  bz,  vel  bc  ad  cv  . Quare 
ex  prcced.  av  nquabit  totam  fetiem  datorum  ter- 
minorum. CO- 


tSL  TRACTATVS 

COROLLARIVM  I. 

Hlaceft»qo6d,  fi  fuerit  ai  adArtte  icad  ir ; 

qood  Av  r^utbic  totam  feriem  io  finuorum 
terminorum . Item  fi  fuerh  ai  ad  ic  » ?t  av  ad 
BT|  rei  ir  adcr.*eritenim  permtit4md9,  rt  prii^s 
Aiad  AV«  vc  IC  ad  IV . Quare>&  diuUemio  aj  erit 
ad  BV  IC  adcv  . 

Item  fi  aV*  tv,  k cv,  fint  conttnud  proportio* 
nalee  • quoniam  dimdendd  erit  ab  ad  aV  > vt  «c  ad 
CV.  Quare femper quantitas  A V vqoablc  iofini* 
tamterminorilm  feriem. 


XVL  PARS  L 

PROBL.  m.  PROPOS.  xvm/ 

Ddtis  flitribus  rdUonum 

inuentre  ^Uintiiatem,  tjU4C  omnes 
adaquet . 

Sint  date  tres  proportionu  ab^cd»&  pe  feries 
8c  exi6.h.  iaueaiaatur  crei  quanricatetiquf 
illas  adarqueat  u>  s,  l » & bar  qaaaritatea  in  voam 


COROLLARIVM  II. 

HIae  quoque  educitur»  quod  cum  fit  Aiadic» 
rc  A V ad  IV»  te  av  Contineat  omnes  antece- 
dentes alicuius  feriri»  dir  a v omnet  confequentes* 
licet  In  infinitum  procedeotea ; quod  toca  colle* 
Aio  infinitorum  antecedentium  ad  colIeAioocm 
infinitorum  confequentium  erit»  ?t  voum  ancece* 
dent  ad  rnum  confequeos  • 

COROLLARIVM  IIL 


fommam  rediganear»  cricque  faAura , qu6d  exop. 
tatur . 

Pacet . Nam»  riira  quarlibet  quanclcaa  rt  u c* 
quet  fuam  feriem  V.  g.  proportionis  a ad  a»  fieot 
I feriem  proportionis  c ad  i>,  & tandem  L feriem 
proporfioois  r ad  b { fi  fimul  coUigaRtur  eai  om- 
nes feries  propofitas  tota  cquabit . 


D Educitur  quoque  difirrentiam  msioristcr- 
mini  t minore»  & maiorem  terminum» 
toum  colieAiooem  terminorum  efle  in  continui 
aoalogii  : fiqnidem  fecimus » rc  a z differentia  ad 
AB  primum  terminum;  fic  A a ad  aliud  f 8e  inueni- 
mus  totam  colJedionem  teitninorum  infinito* 
rmn  av. 

PROB.  11.  PROPOS.  XVIL 

Ddltm  mt^niiuiinem  iuxt*  frofartitmm 
JUttm,  iid  imiiere ; vt  jrrogrtjpo  fecm- 
Jitm  eandem  feriem  conimmu  lermint- 
tnr  in  pundim  definatnm. 

S It  data  proportio  s.  ad  f » fr  fecunddra  hanc 
proportionem  fit  dtuldenda  a Vjrt  progrcICo 
termiflornm  finiat  m V .* 

Oiuidatur  taliter  aV»  rt  proportio  ai  ad  IV  fic 
/N*  quam  ba^  E.  ad  sex  prop.t).  Cor.  fi.  Eletn. 
deinde  iuxea  proportionem  a v ad  av,fic  fiat  ab  ad 
>c,  te  erit  faAum  Id»  quod  defiderabatur  • 


V T 

Probator  . Vt  aV  ad  av»*  fic  eft  ab  ad  ac . Er* 
goeriam  ex  propoftx.lib.f.  Reliquum  Vacrit 
«dre(iquafBVc»rt  AaadBC.  Vndcexpropof.ifi» 
boius  » terminus  progreffionis  eft  v>  harc  autem 
progrefiio  es  cffeAioae  eft  rt  r ad's  ■ 


bk 


. ti  iC 
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PROBL.  IV.  PROPOS.  XIX. 

Datum  magnitudinem  , ita  fecare , vt 
duplicii  fertei  idem  fit 
• termtnut . 

<c 

V c*  K. 


Sit  aV  quantitas»  te  fecetur  In  B|  rt  Aafie 
ad  ar»  rt  BC  ad  cv  ex  propof  if.  iib.fi. 
Eiem  : Rurfufque  fecetur  in  z»  I^fiat»  vt  az 
ad  zv  ; ita  zx  ad  xr,  ex  propof  ij.  banun 
doaruro  proportionum  erit  idem  termioui  V. 
Quod  patet  ex  cooArudioiie  ipfa . 


f rf 
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T R A C T A T V S -XVI : 

PARS  SECVNDA. 
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' De  'LMMrHthPrbgrefsiomlms  Harmnith . * * 

S'*^'  ' ’ ■ 

Lij  «ntccedentcs  Tranatus  i dioerfi*  Audoribus  fcle£lh 
liint/iliqui  etiam  multa  additione  cumulati  , &:  omnes 
aliqua  (altem  proportione  , aut  oftenfione  adaufti : hic 
Tra&atus  omnino  meus  . Licet;  vc  noftri  inftituti  eft 


plurimis  intermiflis  in  compendium 

EXPENSIO  L 

De  ffog^oms  ff4rmonicbeccntinu4tione. 

DOoilmai  Tupra  <bris  Ovabas  llaett » tpcl  Io- 
terCererc  horam  reedfam  barmoalce  pro- 
portlooalem  t ficot»  8f  extremas  moeni  re : Modo 
ddeeodam  eft  eas  continoare » fr  io  plores  termi- 
IMI  propagate  1 8c  priiis  declaratiooes  dldlonum 
oportet  precedere , 

definitio  i. 

CEemmi  bamosirarm  tfi pn8m  $ 

nm  reRoesiMt  mtftw  in  /roptrstMe/  *U~ 

fMien  fimesm}  >r/  «/ifoer/tseei  diaidaitet . 

Sic  N in  fig.reqoead  erit  centrum>ii  Hoef 
K»  ^nldanc  ab  tn  partes  proportionales . 

DEFINITIO  II. 

Llnen  kttreepts  wereiv  inter  eemtnm$  & 

pr/stf/MeebereaMir^ffie^  extreiwMs  int^* 
eifttnr  . 

Sic  NB  ctit  intcrcepu  latet  ab  Hoeam  harmo- 
aicd  dialfam , 8c  n centrum  • 

definitio  IIL 

^nnltt  tfUnpilcrnm  fipit  partes  ntpuAes 
eniJImlineMintercafuparateUt^m  radiot 
ttrmina»$. 

DEFINITIO  XV. 

brtfiBMiVi yiiit  Unea  i cestre 

tadtm  a/iedentes  is  haj^  afnaUs  terminans» 
lineam  aii^namt  rrl  rii^eer  harmemei  dimdant . 
Lioec  tte^e*(]ua;bafes  rtpiales  tocantor  faof 
ft  AO)  8r oe»  & c»c.  (]omdiosi*o,8rNe,  tren. 
reeipifie.  slergoUoeamali<paaaV.g.  ab  in  par- 
tes barnooted  proportlooates  dloiduc»  ilU  radij 
epc^BQtnr  tnbi  barmonici . 


redadus . 


PROBL,  r.  PROPOS..L 

Difam  linetm  iu  futrt,  vt  fingiJ/t  ftu- 
tts  fiucelJltii  proponitntm 
obtineant . 

S^t  A»  diosdeads  io  pertet  OMficd  eofltlood 
proportiofMlet  ita,  <|a6d  fic  iCr  t»i  ba  in  pro» 
ponionemiiGcificucctiam  Toot  BH.drBCtdrro» 
8e  fic  fnccefliud . Docantur  dop  psrallcip  per  rei^ 
tUei  ABp  <]nc  fiat  lei,  Be  ml%  9e  i ponfto  a fom- 
puqoalib^  parte  m a,  fing^  fiant  mjoales  m' 
Infinitam AOt op,drp|.  Sicut, k MBt iondirque 
pandis  N • dr  M i piando  M»  ducaocur  redz  no^ 
8e  sr$8e  M In  infinitum  • Dico»  has  partet,  fsur 
diidA  is  linea  a»  dafi^nant  e/ie  mnfica  proportiane 
fin^ida  toti  enrre^andtntes,  fc  bh,  8r  wCtSe  n>i  8r  ba 
efle  muficd  proportionales  • 

Adaerteq;  qaodnoneftneccnc,parailelas'Mf» 
IIL  efle  perpendicolares  ipfi  a^  firo  ad  qnemcuo- 
qae  angulum. 

* Probatur  ea  eft  proportio  pofict,  quiia 
proponiooe  (Seometriclf  ita  eft  primos  terminue 
ad  eldmum,  rt  ddTercntia  ad  diftereociam . Sed 
ce  eft  ad  ba  iTt  difterentia  co  ad  difterenciam  oa. 
Em  fune  in  proportione  mutici  . 

Trobatur  vecb  alTumptam : Ita  eft  cb  ad  bq  » 
ideft  «qualem  BA,  n ou  ad  Mn^dcft  ba  ob  triangu- 


lorum fimiUtttdioem  aiv»Sr  mpq.:  Quere  to,Se 
CB  erunt  es  propoT.pUib.5.  «quales : Cftm  kaqoe 
ficofiparaUriirmumlineerum  oR  ad  oc » rtim  ad 
DN,  d vt  NOadoN  .tic  MNadoA  j erit  etiam  ob.» 
UcftBC  adoCt  naiM  boc  eft  B a ad  OA I Quttc  prr- 
mutande  erit  quoqjterminus  bc  ad  ba  totam, n dc 
diftccciitU  ad  oa  Terentiam  • 


IS4  TRACTATV 

1^  4c  tribas  nt » sCf  |t«d  • 

«Modfit  iHid  iDtennifi^  extremUV'  ch  ad  9 dif* 
Rrendjt.  Nsm  tf H c^tar  ipfi  pt  ob  (itaogu-' 
loram  PTi»arNiu  Ia  togulis  c^pAnlltias  mfutr 
Uutem»  fr  cqtuies  btCes  at»  gr  P(  a bgpothWt  i 
Qurc crh»Ttca tdPT»  vcJ  anific  mc  ad  mp{ 
^ MC  M<foator  Ipfi  W : Ergo  ficut  kp  ad  mp»  fic 
CN  ad  pt:  fcdpt  Mpad  pm  lic  Mad  mn»  Er- 
go ex  9.  lib.  % ao  erit  io  proMrtioo*  ad  MM» 
Mt  cm  ad  PT  ( rei  rouali  m»  id^,  ma  cs  ad  BA»ve 
fupradlximus • $ea ot adNM » ideft  ct  adsA  ha- 
brac  eam  proporttonera  es  oAenlts  > 4aam  dc  ad 
DA)  hoc  ^ Di  bb  Amilicadincaa  triiogaloram 
»AO,&NDi:  ErgocH  adPT»  ideft  su»-pe  fupra 
dixi  eft » noc ad  IO  t Quare  permactndn  cH  eric 
ad  DC  differeatia  la  ad  10  ternum . Qm^  fi  nd 
non  fit  ccpialis  reliqaii  ao»  & bp,{ed  qwlbetiveJ 
irruciDoaUf  «probi,  umeo  odeudetur  prcfuppo* 
nendo  trmen  ao,  fr  op  «quales»  vode  ex  4,  Iib.d. 
Coroll.eeiam  cq>  dr  qj*  ob  fimilitodlnem  trlan- 
gulorom  ex  pariTlelis  ortum  erunt  «quales  • 
Quoniam  ita  eft  pa  ad  MM«n  AoadoM»fr  00  ad 
ev»frideo»  vtqcadqN  . Fiat mx «qualis Of>& 
ducatur  xy . Erit  igitur  rx  ad  Qv»Tt  MT»qa«  «qua- 
tur  ipfiqpAldcoipficQjeftadNCL*  l^odcaun 
MT  fit  «qualis  Ipfi  qp  : pateti  Quis  ob  parallelas 
triangula  NTx»  dr  oqp  Tunt  «qualia  in  angulis» 
Info  etiam  In  lateribus  ex  eo»  quia  fecimus  kx  «• 
quald  of  i vnde»  dr  escera  crura  vnius « alterius 
cruribus  erunt  «qualia.  Cdm  itaque  fit  rx  hoc 
cft  oqad  Qr*n  ny*  ided  of » dr  ideo  cq  ad  Nq.,  de 
•q.ad  vq»  rt  cd  ad  ci  ex  propoT.q  Elem.  Coroll. 
Ergo  DC  critearn^ad  cs»PCoqadMq.»ideoa;ex, 
«faarurfilstTtDAadMM  . Cum  ergo  fic  dc  ad  ci» 
TtDAadMNentpenM/aa  « oc  adDA,n  cs  ad  mm» 
Idcft  «qualem  ax»  ocmpcin  djffcreaiia  dc  ad  dif- 
ferentiam DA  * fic  erit  cennioss  pc  extremis  ad 
ctnniQum  extremum  $a  • 

PROBL.  Ii:  PROPOS.  II* 

* Plurittus  luteas  in  infimtum  intunire » 
qujt  profortione  "Multe d dtcrtfcuni% 
vel  accrefeans» 

Flat  eadem  operatio»  que  prida»  dr  ptere  eadem 
fig.dr  dieo«M»DA,  oi^PT  mar.-oaa pmpsr- 
fbxe  m»lks  itatftert . 


* Probatur  . Similitudo  enim  triaogolorttra 
efficit}  Pt  PT  «queeur  ipfi  XHifune  enim  finilts 
triangula Kiis »dePTi  obangoloa  ob  parallelif- 
tnum  linearum  «quales . Sic  Oo.  «quatur  ipfi  ca » 
Sic  DA  ipfi  XD  3 fed  Bff»  fr  K»  ■»»  9e  ia  fuDC  in 
proportione  mufica»  PCoAeodimus  • Ergo  etiam 
PT»  dr  dr  DA»dr  MM » erunt  ioproportiooe  mu* 

fici . 

SU  deinde  dauPTtCoi  plurfamaln  proportioiie 
mufiri  rerpoodcnteapolomui  taocnire.  Doce- 
tur ad  eioa  extremam  P limea  Mi.fraiTumpta  in 
ca  pltcw  pene  Pi  io  reliqua  oiumraatur  parrm 
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qoocqiioc  Yoloatsaerit  ci  M «qoaJei»  tt  PO>  ftsm 
frAMje^anturq^MM,i)pdn  paralie^  ipfi  W a 
pnoAis  M»  A»  Oi  « ducetur  w i per  T 'extreiMm 
dat«  reAa»  qac  illam  fecec  in  ic»  de  d pundo  m re- 
d« ad fingaJapooda  dQcantnrco.p,‘  Cruot^ 
iegmenta  intercepta  mm,  da»  oa  » de  pt  molicd 
contioud  proportionales;  patet  ex  pnrcedcmi. 

T t?  EOR.  R O P.  III. 

* Lme*  dimpt  fiKctfflidi  i fccHninm  fto- 
pfruutem  erit  dtwf*  i»  f4ria 

fuceeUiutt  demmirutionis . 

Sit  Ugcx  AB  dulifaimpaftes  Harmooied  proj^ 
eionales  DI»  dec*»  de  Rs.  Dieo  eem  tfie  ei/ri» 
fim  in  partti  fucce^^ g*  primo 
io  duw»  fecundo  in  tres»  lerpo  io  quacoor } ita  rt 
primos  terminus  fit  tota,  fecundus  dimidia » ur- 
cius  tertia  pars»  quartus  quarta»  de  c«c. 

Aduerte  tamen » qu6d  non  intenJimua  probare 
quod  necelTari&ordo  incipiat  i diaidia,  cura  pof. 
nt  incipere  i qualibet  alia  denominatione  V.  g.  i 
quarta»  feu  quinta  parte  , feu  edam  irratioowi 
ocnoiob  fic  i nec  pofCc  fubirc  denoainadooem 
aliquam  feries  harmonica . 

* Probatur  autem  ita  cA  da  ad  mn,  rt  ao  ad 
o M ob  parallclaa  ex  4.  propof.Iib.d.  Elem.  fe^  ao 
cA dimidium  OM ex  cAcdione.  Efgo,ftDAeric 
medietas  bac«  ai.  Sic  CB  erit  terda  pars  linc« 
totius  AS  • 

Prob.satem;  quia  cB  eA  ad  pq^vel  ai,  rt  m ad 
MQj  fed  Miex  c^ediooe  eAcerdaparsMQ.  £igo 
etiam  cs  uUcer  erit  in  ^pofdooe  geometrica  ref- 
pedo  totius  AB. 

SicoAeodecurdeHiquod  fit  tertia  pars  totius 
Ai»&  fic  dc  reliquis  . C^od  fi  am  fit  irrauoosJi* 
rerpedu  ao  edam  tota  compoficaaio  ad  ad  irra- 
tionalis erit  ex propof.io.  lib. 10.  quare,  de  omnes 
MO»HP»dec«t.  vtpoce  cx  iocommearurabilibus 
compofita  mignirado,vnde  da  quoque  ad  mn  io- 
commeafurabtiiseritfd;  fic  dices  dc.alijs . 

COROLLARIVM 

Hinc  eA  quod  fi  lineam  quamcumque  fucceC 
fia^,primb  io  crea  V.E.fecuadotaquatoor» 
terdb  in  quinque,  quart6  in  lex  diuidas»fi«omoes 
parces  eruot  mufic^  proportionales , erttque  ler- 
ciapariad  quarum.  Se  h«c  ad  quintam,  cct. 
fuccelEnd  Io  proportione  Harmonica  proportio* 
oalu. 

PROBL.  111.  PROPOS.  IV. 

* DdtJ  lined  harmonici  ftiln  nlus 
cmnqm  in  mpmtumharmontd  Jimt- 
hter  fecare . 

Sic  data  reda  ab  feda  iac»deobarmoaicd»Aro- 
porctac  aJiaa  fimiles  fecare  • Docaoeor  4 
puodis  Bco  parallclx  CE»de  Dr,deic,  meofur** 
uirq;  fuper  as  prolungatam,  fi  aeccfiarium  fit, 
longitudo  linep  diaiddd;  AHlFado  ergo  ceotio  itt 
'A  iocemallo  ah  poxdo  elrcult  ducator  n r,  Sr  pan- 
dum, qim  fecac  ac  coooedatar  ctun  a centro  re- 
da ai  . Dico  AI  fedam  cfTc»  n ja  barmoadc4 

b>K>&  T« 


Z Pro. 
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* Preb«hir.  Nam  ei  PrepoT^  irteft 
ACtdcBiVCAK  adrfycr^  componendo  Aceft 
adxi^  KAK  ad  XI  f qnodmemoril  tetModius. 


iff 


Rorfui  AC  «d  Ax  { ficdl  AtadAitSr  Adad  AT. 
Erto  cx  p.  s >.  f.f.  erit  par)  co  refidoa  ad  part < x T 
rendoMi»  Ar  para  D8  ad  partem  Tl«vc  abadAi  to* 
tum*  vel  re  o A a<l  AT  alterum  loeum  . Cum  ergo 
fitCD  ad  XT,  vt  Diad  Tt  ent  etiam  permurando  co 
«doa,  vexrad  ti  : Sedcoefl  ad  Dtivc  Acad  Alt 
cx  hppochefl : Ergo  etiam  CT  erit  ad  ti»  rt  ac  ad 
ai:  fed  vc  AC  ad  AB»  ita  eft  AxadAj*  Ergo  erit 
AxadAi*  fic  differentia  xrad  differentiam  ti: 
fed  etiam  ex  propof.i).  Iib.6.  eff  feda  iimiliter*ac 
AI,  ergo babemus Intentum:  Sic  dices  de  ali/s 
Uncis  AQ^  8r  aXj&  qmburcucmjue  fimilibas . 


fmd-iwtadoNrtDSadxo.  Quare  erit  ox  ad  xr,' 

»t  BFadAv  ex  primo  progr.  &om  ad  nti  rt  ii> 
ad  DB  ex  fecun^,  8r  ideo  permutando  oz  ad  £p,rc 
XT  ad  AT»  & ON  ad  XD|  rt  nl  ad  ob. 

Cum  ergo  Ue  «pio<]ue  zo  ad  xT,  ideft  bf  ad  Tat 
Ft  oNad  NL»  ideft  aoad  OiiZt  ejemon Arationis  fe» 
riedidumeff,  erit  quoipic  penwirtffl*  zo  adoN, 
idco<jue  f F ad  eo.vt  xt  ad  njl,  Weo,rt  va  ad  db. 
Jgitor  erit  permuuadoT n xT  aVf  VAt^fic  hl  ad  db. 

C^d  rt  clarius  innotcrcat  faciamus,<ju6d  linea 
rbm48  partiomtAriinea  Tx  » fcD  zl  mmi. 
rum -f-ipEua  FB.  in  prima  ergo  diminutiooe  ex 
propof.J. huius  Bserit  i, ideft  14. Ae oi, -f  ideft 
18.  At  vero  1 8 ad  14.  Teroat  proportionem*  <}«am 
habtttotaad  totam,  qur  eft  Sic  linea  Dserii 
partiu  16.  Ar  w,  partiti  1».  ejuia  (juxlibet  erit  -f.  t» 
tius>at  veroia.td  id«efteadc  proportio  J.ad4l^c. 

PROBL.  L PROPOS.  VI. 

* Jcr/>w  proportionis  Mufica  f militer, 
niteri  ordini  propagare . 


EXPENSIO  II. 

Deeoii^atione  vnius  ferieiharmoniu 
ad  altam . 

Vlfa  continuatione  feriei  muficc  $ mode  eam 
Alii  Tcriei  comparare  oportet. 

THEOR.  i.  PROPOS.  V. 

* Dud  feriet  Harmonicorum  proportionum 
limn  Paphus  fun  ftbi  tnmcm  nquabhus 
pt4 » d linea  ali^uota  tnapientes » 
eundem  proportionem  innicem  femper 
f eruant, 

Sine du» ferieB  proportionalium  Harmonico» 
rum  Tecemda  bf  * A^BE*Ar  10»  Ar  ac  . Prima 
tx»A^Lo*  AriN*  Ar  quarum  radij  coiurcom* 
que  Id  bafes  rquales  termioent,  fr  primus  fit  to« 
ta  linea  ff,  rcl  iz  recuodus  medietas  bb*  Ar  lo*  Sr 
fic  de  reliquis . Dico  eam  proportionem» quam 
babet  Lz  ad  IF  primus  terminus  roius  feriei»  cum 
primo  termino  alterius  perpetnb  femari  refpcdu 
icrminorum  fequencium  ita»rt  alter  alteri  corref* 
pondeoti  fit  in  eadem  proportione  » nempe  Ita 
erit»  rt  tota  lz  ad  toum  ir»  fic  OL  ad  bx»  ft  lm  ad 
bn*  Arent. 


* Prob.Prog.|.  Nam  cum  fit  medietas  Tm 
Ar  pariter  Xi  fit  medietas  linen  xrj  ita  erit  Qjtan 
qj  rt  XF  ad  xv»  idcoque  zo  ad  xt»  rt  tr  ad  av  • 
quare  permutando  eni  oz  ,*  ideft  OL  ad  bf,  rei  &D 
vtxTad  AV. Deinde  Pr.a.  rt  xoad  xq^  fic  eft  on 
» ideft  xqu  alem  NL*Ar  rt  ab  ad  ax*  fic  ed  ad 
xF,)deft  aquale  CBifedrt  xoad  xqdic  cAab  ad  ax» 
Kgo»  n oM  ad  NL » fic  eft  BD  ad  0B»r  el  rMJterif i* 


Sit  datus  ordo  primus*  Ar  oporteat  alium  ordi- 
nem in  data  proportioneextendereiFiat  pri- 
mus terminus  ab  ordinis  propagandi  maior » rri 
minoriuxta  placitam  longitudinem*  Ar  tot  nume- 
ro pares  cDfufrumqoe  magnitudinis  Uln  fintln- 
uicem  nqaales  intermedient  inter  centrom  a»& 
primu  terminu  bf  in  hac  fecunda  ferle»quot  nu- 
mero ineermediant  inter  centrum  x»  Ar  terminmi 
primam  zl  in  primi  ferie » Ar  in  prcced.  propoC 
fcheiDate*8r  deinde  ordo  confequens  terminorum 
prop^etur*  rt  docuimus  ptopof.B.  huius»  AreriC 
jpgreflus  harmonicus  a.  fimilis  propofito  primo. 
Probator  eodem  modo»  ac  prcced.  propoli 

THEOR.  II.  PROPOS.  VII. 

* Omnes  proportiones  mu^cu  fmiles  funt 
in  proportione  Geometneu  ultertub 
vmtute  denominatu  fp  tamen 
pnt  rationales . 

Sit  proportionis  Muficc  feries  AD,Sr  iD,Sr  ci> 
tres  termini.  Dicotresterminos  sii»  fm» 
8e  OM  (ffe  quoq;  mufici  proponlooales*  Ar  quam- 
ois  altus  denomina tiooisjriTe  tamen  geometrici 
fimileaprccedcntibus  . 

* Probandam  itaque  primo  tres  terminot  iH* 
Ar  FH»  Sr  GH  effe  mufici  proportionales  > Sr  hoc 
oftenditur . Quoniam  vt  eft  primus  ZH  ad  rltl- 
mum  CH*  fic  eft  differentia  bf  ad  differeimam  pc  . 

In  ea  proportione  eft  i f ad  tt  ex  4.  prop.lib  5. 
rt  1 1 ad  1 Ti  & iF  ad  tv*  Srxe  ad  xv.vel  «quales 
vcad  vxy  fed  rtrcad  vx  ; ita  eft  co  adxz.  (cd  co 
«quaturix*  fune  enim  «quales  ob  fimtlitudinem 
triangulorum  veo  * Ar  xit  «quali  um  quoque  late- 
rum TI  * Ar  VD  cx  hjrpothefi  . Quare  erit  vc  ad  vit» 
vt  IX  ad  xz  * fed  vt  1 1 ad  xz»  fic  ex  Coroll.  prop. 
4 lib.A.  eft  Fcadr.H  . Ergo  rc  ad  gh  » erit»  vtre 
ad  vx : fed  rc  vc  ad  rx*  fic  eft  rb  ad  ir»  vcl  «qua. 
les  FI  ad  iVjAr  vc  Fi  ad  ivific  eft  b 1 ad  it*  Ar  EF  ad 
TV.  Ergo  cx  lA  l.j.el.  rt  Fc  adcM*fic  eft  bf  ad  Tv» 
iieft  «qualem  er  . Vnde  per»»  ttiando , ri  eft  Fc 
adBF  d.ffereacic  fic  cHidzH  terminos  . Vnde 
Cum  fit  differentia  ad  diftercnttami  rt  terminusad 
L 1 t«F- 


TRACTATVS 


termioum  eruottermiaiEU»  ficfuAcu  Harofto* 
nic^  proportio  qaIcs. 


Probacur(]oo<]ue  • Sim  a{iu»<lenofniftMionlt« 
qtum  ea 'priut  proponiii  ^nx  denominatur  ab 
f niute»  vt  ea  io  <ioam  (fundereturOD.qu»  ef)  tota 
4-4’*f*r*f  »'T^*  Pf**wu<  rerminot 

poft  totam  lineam  he  cA  ad  totam  ne,vet  tat  n 
Xpad  vr  t fed  vr  ad  vi  f«  habet  ei  h/poth<A , n 
5.  add.  Ergo  etiam  fccundiia  terminua  Hcfe  ha« 
beblc  ad  primumi  ft  f.  ad  6.  Sic  tertiua  lermtnui 
cH  ad  totam  fe  habet,  n vo  ad  vy  ; fed  voad  vr  fe 
habec,vt5.ad  7.  Ergo  etiam  ch  ad  totaronare  ha- 
bebit» yt5.ad7«l^nc  procedendo  quartua  erit» 
»t  ?.  ad  8.  ende  feriet  erit  tota  -J.  -J:  ^ -i  , firc. 

ProbaturtSdem»quod  ftne  in  eadem  proportio* 
oe  Geometrica  cum  ferie»  ^ux  denominatur  ab 
yno  Nam  ex  CoroiL  prop.4.  lib.tf.  rt  difFerea- 
tia  AB  ad  diiTcrcntiam  ac.  fic  tr  ad  rCfdilfereotix 
qooq,'aliu«  feriei,Arvt  Ca  ad  co»fic  ec  ad  cH.Quare 
MNipoXtada  AC  cum  CD  idcA  ad  terminui  maior  ad 
co  minorem  »fic  ec  cum  GU»ideft  kb  terminus 
maior  in  alia  ferie  adcH  terminum  minorem  • 
Patet  etiam» ^uia  ex  Trad.  i;.  Coroll. 

prop.17*  fchwenc » vt  1.  ad  f.  & Hc  7,  & ^ ha* 
beat  I.  ad  $.  tc  fic  femper  eodem  modo  fe  habet. 

PROBL.  II.  PROPOS.  VIII. 

Srrirs  Harmonicas  projmthnalium  rtpftm 
data  denominat nms  in  aliqua  linea . 

Sit  Schema  prxcedcnt  » $e  velimus  reperire 
proportionem  harmonicam  io  data  linea  an» 
qas  fe  h^eat  ad  aNam  in  eadem  linea  eonti* 
nuacam»  ve  1.  ad  T*  Per  extremum  s ducatur  li. 
nea  Ti>  8r  quinque  xquales  partes»  ve  ei  numeren* 
tur  ab  E verfus  t ; erigatutque  tv  xqualit  daex 
CB.  Deinde  rurfut  m alteram  partem  portiones 
.ptimis  xquales  numerentur » quantum  placet»  ve 
Si*8r  iv»8c  cxt.  ducanturqoe  ab  v redx»vcvt, 
8rvT»Arcxt.  nam  diuidcne  lineam  eh  in  parces» 
qux  ad  aliam  feriem  datam»  in  quam  diulfa  cA  00 
erunt  (inguli  teimini  > vt  i.  adf.  Patet  ex  prpced. 
oAenfiooc . 

PROBL.  lil,  FROPOS,  IX. 

• Series  hdrmotucMS  propouionslium  repe* 
rire  tuxta  datam  proportiontm  tn  pluri- 
Itus  lineis . 

Slot  repeiiendx plures  linex» qux  dicant  ioui* 
cem  proportionem  harmonicam»  & fiot  ad 
aliaS  proportionem  harmonicam  dicentenvc  |.ad 
I.  Eant  linex  parallelx  ai^  cd»  & bf»&  xquali  di* 
ftent  interuailo»drrcda  coolunganturA»Epun- 
fia»dr  erunt  xquales  ac»  & ce  . Sumamur  ergo 
in  AC  dux  partes  xqoales  ipli  AC»dr  ducatur  paral- 
lela «a  Jpfi  AB  . Ckinde  per  b reda  parallela  ipli 
Gtducatur»quxcumcH  coDuenlec  in  a : Ab  h 
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ergo  ad  c*  d*c»  & <ar.  radi)  ducantur  • & «a  pr>e* 
ai  cne  diuifa  interminos  harmonicos  Juxta  Ja* 
tam  proportionem ».lfavt  ai  lota-J^iEv®»-*- 
Qi  ^ fe  habebunt  ad  aliam  -}■  v v "T»  ^ ^ - 
I.  modo  dico»  c^uod  etiam  1 nex  a 1»  CL»  & ex  fuac 
in  eadem  proportione  ac  11 , &‘OB»  & <3.»*  Vade 
fe  habebunt  ad  feriam  -r-  -r  4*  *7  eodem  modo  ac 
ad  t»cum,&  etiam  ifn  lini  Sv  t 4*  4 * 


Probatur  triangulum  HiacO  xquiangulum  tri- 
angulo Aic»  ob  angulos  C > flr  B inter  parallelas 
alternostfir  angulos  apud  I ad  verticem.  Quare 
critex^.lib.fixti  ac  ad  ai»  vtHaad  la,  ScpcPs». 
raxdoac  ad  UB»  vt  a i ad  lE  . Rurfus  HoBirian- 
golum  cA  xquiangulum  triangulo  CEi  ob  eandem 
rationem  * Quare  limiliter  arguendo  ex  «f-l.fcxti 
pertHut and«  ca  ent  ad-HB  » vtCL  adoB . Ru^ 
ufque  triangulum  hqs  eA  xquiangulum  trlangu. 
lo  ekm»  <)uareerit  eodem  modo  EMxd  Hi»vtEK 
idQi.  Sed  tres»  vtpote  xquales  ac»  9e  ce»  81  %h 
habent  eandem  proportionem  ad  eandem  hb  . Er* 
go  etiam  tres  ai»  & cl»  8r  ex  ad  eres  1 »,  flr 
<ifit  vtpote  etufdem  proportionis  trium  xqualiun 
ad  na  habebunt  eandem  proportionem.  Quire 
erit  lAad  Buvtct  adoa»flt  ex  adQB.  Quare  per. 
mutando  ax  cric  ad  CL»  vc  la  ad  lO»  flt  CL  ad  Ex»n 
oaad  qa. 

' lemMa  i.  PROP.  X. 

Si  inier  duas  parallelas  erura  duorum  Iriau- 
pulorum  aqualium  hafum  fe  inter  cipiant, 
tinea  per  eorum  intetficlioaes  duUa  erii 
parallela  haf,  o-  triangula,  quafunS 
aqualis  allitudmis , 

Sint  duo  triangula  quxeumque  Aac»flr  c£0  quo- 
rum crura  fe  dccuflcnt  in  f » fl:  0 . Di^^nd 
Laea  Fo  d«/7a  pif  f>  flr  O ril  panUcU  bafi  Fc  • 

Probamur  triangulum  a f e eA  xquiangulum 
t rian  gulo  ef »»  quod  angulus  1 fit  xqualis  aqgulo 
nigro, vtpote  alterni  lotcr  parallelas  cx  propof. 
lo.  iib.i.Elcm.  flr  anguli  quoque  apud  f fiot  ad 
^enicem»  flr  iJeo  xquales : vade, flr  reliqui  cx  Co* 
/olL  X.  prop.  1 7.  lib.  I . Elem.  Quare  an  ad  af » vc 
'KPadvB»  & pcTMdirdo  Ao  ad  IB»  vcAiadfBtSie  j 
quoque  dicendum  de  triangulis  Aon.flrBOcob  an*  | 
gulos  alternos  nigrum  ad  d»  flr  feminlgerrimum 
id  e xquales»  flr  angulos  ad  verticem  xquales 
quoque.  Qoadcreerit,vt  ao  ad  AO»  fic  DCadOC.  j 
Quare  ptimusani  etie  ac  ad  dC»  vc  ao  ad  oc  » fed 
E B,  flr  DC  fune  xquales  cum  bafes  triangulorum 
prxfupponantur  xquales  j Vade  ablaia  parte  10 
communi»  reliquum  E>, fle  DceAxquale  . Qua* 
fe  AO  ad  xxJSe  eadem  ac  ad  oc  dicet  eandem  pro- 
portionem ex  7.  lib. 5.  vtpote  ad  xquales  . Qua* 
derd  cric  etiam  eadem  proportio  Af  ad  n»  qux  ao 
ad  oc . Quare  cdm  crura  trianguli  fint  diuila  pro- 
portionaljtcr  linea  tranfiens  per  dtuifioncs  V,  & O 
erit  parallela  bafi  aeex  prop.2.lrb.0.  l^uiangxU 
iPB»^occex  propof.40.  lib.i.  Coioll.i.crunt 
xqualis  altitudinis  • 


thecr. 


DE  PRCXJRESSIONIBVS  HARMCWrcrs: 

E X P E N S I Os  Itf. 

De  iiuerpofuioiu  Hmmonicerwn  tetmU  ■ 
norttm , ~ . 

INcrri^fido  term>oorom  eft  «um  Inrfr  joos 
terminos  alij  termini  inttr'aciiwtac,^t4.u. 
mco,n  fit  adhuc  cominus  feries  pro^rdoosJiuai 
co  cnodoi  qtn  continuatur  proportio  HwoKAUa. 

^ ^ PROBL.  I.  PROPOS.  XU, 

ZVrm/ffof  cwtinui  propoTti9m4le^h^B^Hd^ 

inter  termtnos  hArmonicos 


TH£OR.  IIL  PROP.  XI. 

•<r.  Siflmima  triiaguU  /tijiulU  it^iuliS  hi^ 
fnm  in  vnum  verticem  conuenimt,  ©• 
. . reS*  nltefun  hnji  non  ptralleU  in  e* 
' • inciJ*i,  cy  fecet,  parnllehe  tnfiim  d (e- 
Stonibus  crurum  ducite  omnit  crur*  fi- 
ettiunt  hurtmnici  propmionolner . 

^ lot  .triangula  abc  , 8r  aco  fir  AEOt  Rr  czt.  quat 
^ ioMum  verticem  A conoeniaot  t 8e  eorum 
fine  sqQElcs  barca : fecetque  eorum  crura  aliqua 
¥c . Dico, ■fuad/idacaarifl’ per  eorum  interfeSioMet 
fUXoU^U  B ■ ifin  is  farta  harmaski 
froportionoUt  diuidat  ^nes  Uneas feffai»  (rsrar' 

pF 


- conijeere . 


Sint  dati  tres  termini  continn  j proportionales 

harmoftiedAO,&  BO.fr  co  nfr^pi.  |,  . 

fr  oporteat  inter  eosaJios  terminos  interponere» 
qui  proportionem  continuent . Sint  ver6  termi- 
ni AD*  fr  ic»  ft  co  ititer  parallelas  ap,  fr  ir,  hne- 
Ifq  ieentro o egredfftibus  OH.fr^r determinati» 
eruntq; «quales  AH*fr  ke  . Diuidaneur  itaq;AR,fr 


• ^ X . 


. * Quod  n oftendatorducattit  bafi  bs  pat^I*, 
Ula  fA  I vcnicibus  triangulorum  { donec  occor- 
eat  obltquz  (ecaoti  cF ; occurret  enim,  cdm  Incl- 
ticni  se  bafibuf  parallela  non  fit  * fr  i punSo  f *" 
ducatur  iH,fr  SN  Quia  ergo  HN.Nlifr  Hc  suc  «qua* 
lea.gr^ex  Cor  propuf,l.d.cl  |fe  e(l  adHN.fr  N);vt, 
fqtuJcs  qx.ihcn*o&fi4^*fr  cs.Cs  i.  propdf/AB; 
erit  refiaharmonicdpVoportionaittcr.fr  AI, R kA' 
& AL  erunt  tres  termini  harnionici*quo  Cuppofitd. 

* iP^obatur. ^^^iUlql«  dufi«  ab  interCEfiio* 
nUiusOjP,  o crurum  ab  Fc  incidente  fafiis  ttan- 
feont  necelfaribperpunfia  i ki.  Ergo  eam  diui- 
dane  Id  parcet  proportionales  harmontcd'i  Ay  fr 

KA,frlA«  TrtangulaUFU  cxpr«ced  fr  IKM 
mqualii  aleitudinit . Ergo  parallela  i r difceiiens 
Incidet  inpunfium  k ex  prop.|9.Cor.l.l.io  verti* 
cemfrianguli  ixn  . 5ic  triangulum  noc  «qualis 
dt^udinis  e(l  veluc  iih  : Ergo  parallela  difcedcns 
^ o incidet  in  punfium  l:  eodem  modo 

XA^iuIdetuc  ^ panes  propprclonalei , fic  i radijs 
VB»jVH,fr  FC.  vc  i para(leiis'LQ,&  kp,  SriM.Cdm 
Vfp  14  iit  diutia  tn^ac^ps  biirmonicd  proportm*" 
aj«»  ctum  omnes^^PAA  SAabijCdein 
^1^  erone  dioiCe.ex  pedpp^.  jittius  • 

1'.  COKQLi^^iy,  M: 

*fjIoeque  patet‘qttomo^  poffimas  diuiderelii 
t panes  harmonicas'  plurimas  liOeal 
9e  pluret  feriet  harmonicorum  terminorum  effi- 
cere. 


t|s  fecandam  termiops  «quos  volumus  Interpo^ 
Mcey.g.^liuqu^  primus  terminus  fic»  vt  }, 
ad  }.  fecundus,  vt  9.  ad  4.  certius,  vt  9.  ad  5.  &c. 
Peiadeadfingulas.dtoifioiies  I . centro  o refic 
dantur ciyfr  gh»  fr«A»frc«c.  fr  erit  fafiam» 
fr  fic  pocedcoc  tcrqxioi  • 


if 

3 .ai.. 


tl/.  I J.  J_ 

/.7 


^I^Robatur.  Nam.ei  prolibatis  huios  inpri- 
ma  pidpoC  aO  primus  terminus  erit  ad  ad 
virirtmm»  vs  «^erMna  am  ad  differentiam  mn,& 
MD  erit  ad  Bo.vc  differentia  mn  ad  differentiam  nb. 
Ergo  inter  AD.fr  bd  duos  terminos  termini  duo 
ioterpofitMiirtt  md,  frHD.  Ee  fic  dicas  de  coteris» 
quod  ver6  fint  datgdcaominationia patet  ex  prop. 
9*  huius « 

» . .»1  . , * ■ , . , 

E X P E N S r O IV.  - 

M.  Ve  termiws  innicem  ^omfurAtis 
" - differentijs»  - - 

IAm  CBfplV  definitione  proponioois  harmonl 
ce  notum  eftduaa  differentias  harmonicas  in- 
ter tces  terminos  effe  Inuicem»  ut  prunus  termi- 
imc  ad  tertium»  fr. Ideo  etiam  perm^c^odo  efie 
differentiam  maiorern  ad  maioicn^  terminum*»  ve 
minor  differentia  ad  miuorem  termummiceiiquas 
igitur  proponiohes  iDdagabiTOUS*  , ^ ^ 

Ll  i ThkOR. 


TR.ACTATVS  XVI.  PAR.S  II. 


u» 

theor.'  j.  prop.  xui. 

• MMff  lerminits  tji  *i  ftmmtm  ornnim 
dtffittmwm  , « itiptdlis  kafes  cum 
imetttfu  tdiffu  4qu*les  k^^es, 

Sit  fcda bC in part»  prc^nbnakt  lurmonl* 
ci  io  DiB-F  • D>lfcreati(  crunc  io»8t  m» 

it  famma  caram  if.  Dico,  b^tt m 

frimut  termio^i  tttsm/triem , Ufff 

Ttfttiirim  «f  t XAC^rcrrc^'^  yclMfttUsot  tmm 
sqo*l\h»shaftbut  omnibus  fimul  fumeis  Kltd 
91i4(  ii>  ad  ipiaa  c^uala  bafea  fimul  (uoipcM  • 


Probator*  Nam  ei  4. lib.fi.  vc  nad  ko  » fii 
tft  BF  fumma  diffetcodarum  ad  as  primum  ter; 

minum . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIV. 

f "Minof  ffrwinwJ  omnium  iu  eSl  ad  Jum" 
mam  omnium  differentiarum,  vti  in- 
terce^td  dd  omnes  itffes  djUdles  • 

Sit  /i^ra.quf  prxcedeotit  propoC  Minor  (er* 
minos  omnibus  ali js  terminis  erit  »c»fir  fom* 
ma differendarum eritfi.  Intereepea  Acomoea 
bafesarqaales  tc.  DU*,^oHfcfinid9o,>tACt0 
MdOt  . 

* Probatur  ak  triaogolom  eff  squiangolum 
triangulo  >f  K : quia  anguli  apnd  r fuot  ad  Terti* 
cem  anguli  verb  ad  a,  Ar  1 alterat.  Ideoqne  es 

fropof.il. lib.fi.clem.  Acerltadrc,  veic  ad  » 
deo  prrm«iai>d«ACeriiadBi,Ttrcad  ti. 

theor.  JII.  PROPas.  XV. 

* Termini  ni  initiem  nuior  ai  minnm 
fmu  in  eaitm  ^tpmtimt,  ac  aquata 
kaftt  cum  intacefta  ai  ipjas 
aquales  hafa  cum  intactfu 
minus  vna  aquali  kafi . 

SlcndtmSg.^nz  fuprt.  D!a  te  urmmm 
tHetiBC,  .(cH.idcb,(i.i)c.;(/t  Wie.Mci 
adcil>C^  d coatra  inaarieado* 

Probatur.  Nam a»c*&pbh fune squiangala 
triangula  t Ergo  es  1 1 . lib.fi.  ac  erit  ad  oc»  n sil 
ad  BO : Quare  perrnaauads  ac.  rei  CB  et  squalla 
erit  ad  BH , n DC  ad  OB » fir  Ideo  rompoaeade  ac» 
Tcl  caco  BB  erit  ad  GB»noc  eum  db  ad  DC»ideft 
MO  addita  bafis»  fir  intercepta  erit  ad  Interceptam 
Bc»rt  terminus  bc  td  cermionm  dc  . 

* Probatur  quoque  de  reliquia  terminis:  Bem* 
pe  de  termino  dc  rcfpeftu  termiat  ic . /KfSfar 
ftUvcfit  tfd  BC»>rctcdcH. 

Triangulum  hio  cft  squiangolum  CfiaBgnlo 
A&C  pb  parallclu»  tmerqumeft.  Quare  nprbb 


ac  erit  ad  «c,  rt  hi  ad  ho  ; quapropter  permtdnio 
AC,  Tcl  r.B  aqualia eric ad Hi,TcI  squalem  bh»tc 
BC  ad  HO  t fed  eadem  AC  erat  in  prpced  part.  buiuB 
prop.adfBH,et  ideo  ad  squalem  me«  hjrp.  ?e 
CD  ad  ao.Ergo  ea  ifi.l.i.ve  eoad  bd  ira  bc  ad  HO,fie 
hinc  p rmwiAido  CD  ad  ic»Tt  bd  ad  ho  t Sed  pro- 
duAa  AH  In  T ob  ^qualitatem  iriangulorura  hti, 

Bc  HBO  Ipfa  TI  atquatuf  Ipfi  id?  Proportione  au* 
tem  refpondet  ti,  Ideft  bd  ad  no,  et  ta  ad  am4t 
yt  IC  ad  OH,  fit  confequenter  es  ifi.l.5.  cd  erit  ad 
BC,Tt  in  intercepta  cum  additis  omnibus  ad  OK 
iQUrccptaa  cum  additu  vna  minus,  iulo  quam 
It  terminus  cD  ad  terminum  bc  . 

Eft  autem  Ic  ad  Hc,  »t  ta  ad  ha,  quia  ob  trlao- 
gulorum  THl.  fr  HCA  fifflilitndinem  th  cft  ad  ha, 
n IH  ad  HC,  ideoque  tmf  omndc  ta  eft  ad  HA,  ? t 
10^  H«,&  ideo,  TC  TljTCl  BD  ad  OH . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVI. 

• Si  intacepta  ft  irr  alienatis,  etiam  lanei- 
mini  Mnf cierunt  irratioHala , iiefi  f 
nulle  Humae  exprimikstei , 

Sit  AC  Intercepta  irrationalis:  Dko,  ^addfrr^ 

mialeraaf  :rr«rioa4/#iBC,#DC,^lC  • ^ 

* Probatur.  Quia  ac  ponitur  irratlooalis  IPB 
BH  ideft  squalis  cl  etiam  coropolitum  la  erh  Ir* 
rationale  « propof.  10.  lib  lo.  atrique  parti  com- 
ponenti , nempe  Ipfi  ct,&  ipfi  ac.  Sed  at  eft  At 
adACificBCUtmlnuf  ad  DC  terminum  : Ergo  e* 
propof.).  lib.  lo.elem.  termini  ipfi  inuicem  erone 
incommenfurabi^es  bc,  8t  dc  . 

Idem  argumentaberis  de  terminis  pc , fc  ec  • 
Nam  AC  ponitur  IncoramcnfurUiilis  ipfi  cl  : Er- 
go etiam  ipfi  sqoili  lh  . Qaamqbrem,*  eomp^ 
fitu  Ipfarfi  Ateritlttcfimenfurabile  Ipfi  iM.Vnoe 
fi  LH»&  AL  inefimenfurabile*  cfiponantor  am  rotft 
erit  incommenfurabilc  ipfi  alj  fed  at  MAadAt* 
feu,  at  10  ad  «H:  ficeft  e*  i).buios  DC 
Ergo,  Be  DC  ipfi  BC  erit  incommenfiirabUU»  fir  nc 
dicas  de  relidis.  , 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVII.  ' 

Pefila  iuiacepla  incommmenfsnaiili , reli- 
qua emuesisfreulia  inuicem  auut 
incommenfurahiles , 

POnatur  Intercepta  IncommenfurabPIe.  Dico’  ' 
differentiati  effe  incommenfura  bilem  ipfi 
differentis  db  * ^ 

Probatur  db  eft  ad  fi  differentis,  at  rermhn  PC 
ader : fed  termini  fnnt  incommcafurabilea,  ergo 
ex  ).  lib.io.&  Ipfs  differende , oubd  aerb  primM 
terminus  ad  certifi  incomenforabilit.  Prob.  fit  dc 
eftadsc,atAMadAL)Bresprop.i).hn{af  Bceft  efi 

BC,at  AH  ad  AM  t Ergo  nc  eft  *d  »C  e*  squo,  at  am 
ad  AL,  Sed  maA  ai  cb  difiia  io  prsc.,  fi  ac  fit  li^ 
commenfttrabil»a,fuoc  iocominenfurabilca  | Ergo 
etiam  DC,  fir  rcurmioi»  - 4 


1^ 

• , . *■  ” 
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DE  PRCXSRESSIONIBVS  HARMONICK.' 
E X,P  E N S I O IV, 


Vt  ffOfftUwnis  Harmauae  extremo, 

Sicut  In progreffionis  Geometrice  contlmu- 
doneeXtremom  eil » ad  quod  nulla  progref» 
fiot^oeocumuismulciplicata  , penicnire  poteft; 
|t>fr  Hannooicaro  extremum  efl  , qu6d  nulla 
progreflto  harmonica  valet  confeqai  • quod  n de- 
jsenfttatioac  ficmecur  fic . 

TH£OR,  I.  PROPOS.  3CVIII; 


fils  propof.  I.  huiua  j o«  ex  prec.  <!atur  terml- 
nua  harmonicus  , cuius  longitudo  excedat 

punaum  •:  Ergo  In  a»  termini  harmonici  in  in- 

Eoicum  multiplicari  poterunt  abque  «o»qu6d  per> 
neniatur  ad  punaum  B . 

THEOR.  UI.  PROPOS.  XX" 

Aj^guti  ^tuliltet  in  proforiionit  h*rmo- 
niex  ferte  ad  minorem  fertteniri 
foterit. 


* Iddla  frogijjio  harmonica  extremum 


SIiu  termini  harmonici  ab:  8roB,8rci|  8r  rbI 
etiam  fi  fiat  meta  maltipUantitT 
BUfaani  f^ttrmt  tenfttjai  externum  b . 


* Probatur  ex  propof.  tf.  huius*  Kamter- 
alttus  pcnulcimus  cb  erit  ad  vUiraum  hb  , vt  mi 
sdMPj  fedMi  ad  mp habet  minorem  proportio- 
oen.qaiffl  omnes  a!ij  termini  prxcedcnte^i  & 
ideo  MP  ad  MI  maiorem.  Et^obk  ades  habebit 
maiorem  peopordonem  omnibus  terminis  prie> 
cxiftendbas : fed  CB  eft  Unca:  Quare  etiam  bh 
tinea  erit . Quoniam  comprehendit  plures  partes 
ipfios  CB»quim omnes  antecedentes  terminico* 
prdiendant  terminorum  malorum . Qgodautem 
MPad  ui  Gt  maior  proportio  * quimMO  adMp 
patet . Quia  crefeit  linea  mi  per  condouam  addi- 
tionemvaius.  Maior eft  autem  propordo  a.  ad 

mam  I.  ad  B.  & ad  4.  quam  b.  ad  }.  fr  Gc  fuc- 
cemud. 

* Probatur  quoq;  alio  modo.  Namquacnoq} 
poGti  terminorum  multipllcadooe  femper  nhb 
erit  triaoguluro,&  centrum  m diftabic  i punfto  b. 
Ergo  edam  h diftabtt  ab  eodem  puoAo  a . 

Tandem  Probatur  Rcfertnr  bm  ad  ai,  vtHB 
•d  HA.&  ideo  pcfm«raxd0,vt  • m ad  Hi  ita  eft  ai  ad 
s6mi  differentiarum  HAifed  omnes  diifetendp  ua 
adomoes  bafes  ai  fuot  quid'quantumi£^eciam 
Stt  rcfpedu  BM . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIX-- 

* tn  ^udibet  data  linea  at^ne  fine 
cmmqtK  pTo^rejpo  Harmonica  conii- 
nuari  potefi  • 

PRobatur  in  prxced.  Gg.  ad  partes  xqualei  af- 
(umpUB  in  linea  baGum  «qualium  mi  i cen- 
tro N.  poflunt  duci  ioGnitt  radi)  i quU  panes  ao, 
dr  OB,  ft  pi  poffunc  multiplicari  In  InGoitum,  6e 
4 Gn^lii  ab  m radius  duci  poteft : fed  omnis  ra- 
diuM^^^Ggaat  terminum  harmonicum  ex  di- 


P Er  additionem  partium  aqualium  fit  femper 
minor  proportio  totius  cum  addito  ad  toeuoa 
foIGm  V.g. }.  habet  proportionem  minorem  ad  B • 
quami.adj>8r  4.  ad|.  quim g. ad 5. ad 4. 
quim  4.  ad|.fir  Gccontlnud. 

Alligneturergo  linea  n,  cui  habeat  minoreni 
proportionem  intercepta  nb,  quam  E.  g.  7.  ad 
critque  R ad  nb  maior  proportio,quam  7.  ad  |.  Ad 
MA  addantur  tot  partes,  vc  maior  Gc  proportio  Mt 
cum  additis  ad  mn  ; quam  7.  ad  j.  8r  ducatur  ad 
illud  extremum  radius  ni  . 


Quoniam  Igitur  triangulum  min  efl  triangulo 
iqr,  8:  ideo  «quali  nob  «^Ungulum  erit  M(  ad 
MN , vtNBad  Bcr  fed  mi  ha^  maiorem  propor- 
tionem ex  effedione  adNM,  quim7.  ad).  Ergo 
etiam  nb  habet  maiorem  proportionem  ad  bo  , 
qulm  7.  ad  ).  fed  eadem  nb  habet  minorem  pro- 
portionem ad  n,  quam  7*  ad).  Ergo  r maior  erit, 
quam  Bo.  Vnde  linei  alBgaad  R poterit  in  ab 
minor  Unca  alEgoari  in  proportione  harmonica . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXI. 

Termini  harmonici  vitra  omnem  ajjigoatam 
ijHamitatem  Jtmtnm  fofjunt . 

Sit  aliqua  datat  In  prxeedentt  Gg.  Dico,  quod 
in  progrelEone  Harmonica  procedendo  ter- 
minus aliquis  minor,  quam  B^dari poteft. 

Aftignat«  R habeat  aliqua  cx  ipGsbaGbus,  vt 
nj  Dioorem  prDporcioncm,quam  quilibet  alH- 
gnatus  numero»  )0.  ad  ).  Addanturque  tot  bafes 
donec  MI  ad  Mh  habeat  maiorem  proportionemj 
quam  )0.  ad  ).  quo  poGco . 

Probatur  Propof. Triangulum  qit  eft  «quian* 
gulum  trianguloMiN.  Quarecrlt  mi  adMN,  vt 
qi  ado):  Sed  mi  habet  maiorem  proportionem 
adMN»  qulm)0.  ad).  Ergo  etiam  oj  habebit 
maiorem  proportionem  ad  qT,quIm)o.ad).nNl 
qi  ad  R babec  minorem  proportiooero  ex  bfpo- 
thcG, quam  )o.  ad). ErgoB.eftmaior, quam  q?. 
EU aut^qj  terminus  harmonicus, vt  ex  pcop.aJu 


THEOR, 


»7° 


TRACTATVS  XVI.  PARS  II.  • 


THEOR.  V.  PROPOS.  XXII. 

Si  ferit!  mfirntarum  tmainorum  maficorim 
conlmattar  retiai/aei  tandem  tbtjuam 
diffitreniUm  qaalthet 

qaantititt  minorem . 

ASfipetur<]oantitat  aliqua  ninima  k . Die» 
la  AM4.jffertMt!4*mnfic4t»fUo  pafft  multipli^ 
csrifyt  allifutfit  mi»or,  tj»im  » • 

Probatur.  Nam  cermioi  adeo  ponuat  multi- 
plicari* Tt  aliquis  fit  minor,  quam  R eX  prcced. 
jnulciplkentur,firitc  ^ minor,  quam  r.;  Du- 
caturqucNQ^  Dicodlff  rerentlam  Po  riTemmo* 
fem»  quam  R • patet  * Nam  po  eft  ad  qt  * vt  np 
•A  vel  MAadMQ^fed  ma  minor  eft,  quam 
M^ex  hjrpoihefi . Ergo  Po  minor  eft  quam  qj  • 
Ergo  miur  etiam  cft,  quim  . 


THEOR.  VI.  PROP.  XXlh.  ' 

QHjecumtjue  infuit*  differentiarum  mufic*^ 
rum feries  deluat  primum  tcrmtnum « ^ 

\ 

PRobatur.  Naro  enim  minor  erit  «quia  in  ia 
primo  termino  iofinitz  d<^rrenelx  capere 
poflunt  ex  propof.iS.h.fir  ideo  in6nkaffl  dilFereo- 
tiarum  multitudinem  capere . Sed  nec  erit  maior* 
Si  enimeR  maioriit  maior  V.  g.  quantitate oi: 
Multiplicentur  itaque  termini  adeo,  vt  aliquis 
tandem  inueuaturexpropor.ao.  minor  afltgnats 
quantitate  so . Ergo  feries  illa  in  infinitum  pro* 
cedens  in  quantitate  ai  relinquit  minus  refiduumj 
quam  lo . Quare  ia  primus  terminus  non  fupe- 
rat  feriem  infinium  di£rcrenciarum  quantitate  ao, 
8f  fic  femper  valebit  argumentum : ergo  feries  in- 
finiu  d^fTereoctarum  muficacum  equae  primum 
caminum»  '-i 


ff.;j  't  trrtei*- 


-l*  lalsrpcomq  W .jd  ci  -unsdo)!  fT 

•n8->fc  im/fttd«.aiil  nl  X 

v>ruq  titip  i |[tb*i  f ‘tit  /mpliag  .R 

4 ni  mailqljkns 

L,> 

•»b  Aaot»«i£*«<inAi)mnBian»i  f-j»  .||i 
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n »r  ■ 


T R A C T A T V S XVII 

. r«:'- 

*f  ' ' Z)e  Froporiionatiiatiius  Rationum , 


’ Icet  ifte  Tradatus  fit  vniuerfalis,  8i  omne  gcnii^  qiian- 
‘ titatis  complodatur , tum  difcrcta:  , tuin  contmua:; 
quia  tamen  numeris  facilius,  fiCeuidcntius  proportio- 
num fimilitudines  explicantur  , hinc  cll,  c{u6d  nume- 

ris  exempla  dabimus,  non  lineis,  aut  fupctficicbus, 

cum  tamen  propofitiones  gcnesitc  fint  intelligcndx  ,&  omni  gcncti 
quantitatis  apphcand*. 


expensio  i. 


definitio  III. 


Pe  princifitjs . 


Farnos  Ia  pr*ee<!entibtt«<UfimiHtaditieR»- 
ilonmn.arcontinendaruin.  luitu  qut$  rn» 
«»atUii»ljim«ontioets  oune  auMni  agirnoade 
ipfarom  fimilltudinum  Ratiooum,* 
Iq  eo  eortfiftit , «pM  Ipf*  rationes , quibus  i»oi- 
etm  du*  qaanmatei,  dfduae  Io  f«  continendo  af- 
firaila«ur  lpf«  quoque  iaulcem  fint  fimikaa- 
Qoamobrcm  proponionalitai  requirit  ad  mmus 
duas  preportiones>  8f  ideoquatuor  Ratione$»oain 
duz  Racioues  vnam  pioportionem  effiduDt  , 8r 
tiodem  oaotctminot,  ioter  quoa  quatuor  ratioa 

oesre^riaQtur . 


definitio  i. 


PRoMTiioaa/ira/ti^  pro^rifnmnftmilitHdo, 
Sint  duo  numeri  v duobus  numeris  pro- 
portionales i i finr  deinde etl<m alii  duo-*»- 
busahii  ^peoportional#*»  b*epro^rlio,  que 
inter  primos  quatuor  repetitur  fi  fit  fintf  lis  pro- 
portiooii  qu»  inter  hos  eaitemoa  proportiooatur, 
Ciehttr  THpartmskus . 


SimUUndo  pTofy«rtmm  hrftmlUtMiiM 

_ deHomin4t»mm , 

. Et  hoc  quidem  veram  cR  in  quantitatibus  ra- 
tionalibus» Sr  in  irractotulibus » nam  exprimun- 
tur earum  fimilitudinea  per  mutuam  duarum  qui- 
titatum  habitudinem . Sic  fit  -y  — ~ 'i  poterit  ex- 
primi deaooaminator  propofuooia»quamhal>ec 
%,  add.  Srj  adia.eireeam»quc  efi,  Inier).fir4. 
nempe  ipfos  decwvninaioret » qui  indicant,  quot 
vicibus  capiat  t.ind.erj.  in  la.  SicR  fiordute 
irrationalca  cb  fimiles  alii js  duabus  co.. 

Sintque  du«  qli«  linef ,qu*  . A . — “•  c 

expnmant  V.g.  v coutinen- 
tiamaiq  a,  qu»  demon- 
ftttt  continemaam  d in  c»  ifix 
rationum  finubtudines  licet 
irrationales  poterunt  exprimi  per  i1tos  duos  De^ 
nominatores  v» dr dicere. quod ficutcR  tad 


B'- 
C - 
D « 


B , ita  eft  proportio  ab  ad  ptoportionem  co  • 


DEFINITIO  i.V. 


DEFINITIO  II. 


Rjdh'm$m  der,om»4ttnf»«ctutiir 

(fv^a  fmt  ptrtthiu  atpnmamt  cm  iiscaru» 
fomtira  i r mfiBu  a/rermr . 

Sint  4,  8f -i.  De  nominatores  haromquantUa* 

tumfanr|Him»  4.  fecunJ»}.  quia  indicam  quot 
vteibos  vfta  qaanticas  In  ali*  contineatur;  uc  qua- 
ter s. continetur  in  8.  «fj-lop.  tet  continetur  i 
Sic  fi  exhiberentur  da»  line»  pertica,  & pairaui . 
Linea  qu»di,  qu»  deraonftret  fuit  partibui  con- 
tinentiam palmi  io  pertica,  dicetur  denominat^. 
V.  g.  femipalmua  dinifut  m d.  vnciaa  poterit  dki 
denominator,  quia  indicabit  fuo  fexagenario  par- 
tium co(it|nentiam  fex  pedum,  quas  pertica  com* 
pledittdf . 


•p  Rapor/rt/iei  fimUtiS^i  ujM- 

JL  hltMtdenontiiutoribusgaMdimt . 

Sint  V.  g.  V , fit  -r*r  • proportiones  funt 
fimiles,quia  ua4.  concinet  a«  gemina  vice » ficut 
Id.  continet  8.  gemina  vice:  quare  funt  fimiles 
in  continendo,  ciit|i  contineant  , tam  vna,  quam 
alia  ijfdcm  vicibua^uari  > & ipix  continenti^ 
Tunc  fimiies. 


P R I N C I P I V M. 


QP^sfltiVns  raiiMt/, /iHc  dinomiustor  duSlits  m 
^>4fijueniem  progucif  ameudantem»  fi  fic 
maiBf.i  » 4t  d C9tt9<*fi  /5t  ni*««rw»Bani 

dimifui  coa/rfMsa  pff' dcMAtms/Brrw,  MUttdeaumt. 
maniftidfit . 


Sit 


A 


X 


lyi  T R A C T 

I 

C4  C 

— 4 

A»  D|  A)  Di» 

Sic  proportio  a l»  ad  D i.qo*  exprimitur  (fcno* 
tninjtore  4.  C.  Si  4.  ducator  in  producet  i». 
40114.  fui»  Tititecibus  indlcac  vlcee  contineotic 
j.  in  ix.fic  rurroa  proportio  rationis  a j.  ad  o ia« 
denominator  <j-»  quia  4.  numerat  vIccs»  neo  par* 
cesexquibut  A},  fibi  alTuaiit  valeam  i ideo  fi  I». 
diuidatur  per  4.  den ominatorem  producetur  an- 
tecedens }.  Sic  fi  denominator  a.8r  y»  quam  ha- 
bet f.adia.diuidat  11.  producet  5*  at  fi  detur  ra* 
ciol».ad;.&».-f*  denominator  multiplicet  5. 
producet  n. 

Aduerte  autem ) fiqnando  iubemus  reperire, 
vel  tertium*  vel  quartum»  vel  mediam  proportio» 
naie»  idprrcipimoi  iaxta  regulas»  velln  nume- 
ris tradius  lib.7.  & S.  Elem.  & luxtaTrafi.i}.de 
numerii  proportionalibus . In  lineis  iuxta  dida 
lib.d.element.  Expenf.  4,  Si  agatur  de  fuperfi. 
cid>ua » vel  de  oorporlbus  Iuxta  tradenda  (uis  Jo« 
cis»  licet  enim  exetnpia  io  numeris  exhibeamus, in 
omni  tamen  genere  quantitatis  valet  ifte  TrAda* 
tua.  Vade  Iuxta coiufcunquequaotitatif modum 
pnrcepca  funt  operi  demao^da . 

E X P E N S I O II. 

Dt  PrtfortioniiKS  ad  Jenominttom  colla- 
liiy  &-ad  tcrmmoi . 

PRUi  .idcadimi  cn>qaonio<la  Dcnomiaitorci, 
terminique  in  proportionlbut  exprimendis 
fe  gerant,  vt  deinde  earum  coopofitlo^  cogno» 
fccre»  multicodioemqoe  pof&mus . 

THEOR.  I.  PROPOS.  1. 


TVS  XVII. 

tum  4*  in  termino  7.  qnare  ei  defin.l.  Ilb.p.deim. 

iueriec»x  »d  pi  4t  vtA-f^d» -f  . 

£c  Idem  dicaa  etiam  fi  proportio  effet  nalorb 
lorqualicatis»  vt  a *f  » nam  terminus  t.  roul* 
tiplicatua  per  denominatorera  c ).  producit  ante- 
cedentem tf.propdlctonia  a»  S:  idem  coarequeo» 
s a.  per  denornloatorem  proportionis  s 4«  multi- 
plicaraa  producit  $,  Er^  multtplieatur  coiv 
tinencia^s ' in  6.  ti^es»  quoties  vnltas  in  deoomi* 
hatorc  J.  continetur » 3r  vt  a.'  in  termino  8.  com- 
prehenditur ita  vmtas  in  denominatote  4.  ipfiut  • 
Ergoexdefin.i.  lib.7.  eirm.  vc  cA  |.ad  4.deno- 
minAtorea»  ita  cA  proportio  a -f  td  proponto- 
nem»  4- « 

THEOR.  n:  PROP.  II, 

Dit£  rationes  h^hattes  commune  conjiqwens 
eam  forttuntur  rationem , (pt£  mter 
fundamenta  reperttur . 

Sint  rationes  a 4*  1 » -f  • eam  mt/e» 

quiutionethieiaihttf  ftaidavinxaTcftnemi 
nimirum  J.  &4.  SI  tamen  eodem  termino  gao»; 
deAttt»Ar  iu  efTe  Rationem  a 4-  ad  Rationem  ■ 
vt|.  ad  4. 

Probatur . Nam  fundaroentain  a }.  dudam  In 
denominatorem  fuum  1 -f  producit  terminum  /. 
8r  rurfils  fundamentom  1 4.  dudum  tn  fuum  Dc- 
Dominttorf  Di  7 ^pduclt  terminum  eundem*^. 
Ergo  ex  17.  lib.7.  Ita  erit  A J.  ad  »4.  vtDcnomi* 
nator  c»x  ad  denominatorera  oi-f*  8ed»rc 
denominator  c»<f  ad  denominatorem  fic  eil 
Ratb  A 4- ad  rationem  » 4- • Ergo  Ratio  a x 
Rationi  s 4*  dl  et  9»  fundamentu  ad  fundamdeu  4. 

£t  idem  erit  in  proportione  minoris  iruequali* 
tatis  > rt  A 4- 1 dir » 4*  > erit  a ad  ■ » vt ad 
4.  eadem  ratione.*  8c  Amditur  Io  propoC/7* 
lib.  7* 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 


ProportioiKS  eundem  terminum  hakentet 
inuicem  referuntur , vt  denomi- 
natoret . 

• Qlt  A + , & » T-  DI»  vrofnn\mu  ife  i«- 

» 4*  proptM^tione»  vt  denominator  c s -f*  ' 

portionis  a ad  deOominatocem  n l 4-  propoctio- 
nlsi. 

I S 

Denomia. C»  Di— 


* Probatur  « Nam  toties  raodamentum  a 
continetur  io  termino  7.  quot  vnitates  funt  in  fuo 
deooffiinatore  ci4~»  nmpe  gemina  vice>& 

Sed  etiam  Aindamenram  4.  cootioecur  io  termi- 
no 7.  quot  vnitates  funt  in  deoorainatore  n t 4* 
proportionla  »5  Silicet  vnicavice>8r  4*  •*  Rtgo 
denomioatores  rune  fiailca  in  vnitatibus , vt  ter» 
mini,  feu  conlequcntei  In  continenti)»  fuoda- 
roenconim»  8r  ita  voltas  concioecur  in  Denomi» 
natoreCi  4-*  vt  fundamentum  ^.in  termino  7. 
& voltas  iocA  io  deoominatore  1 4*»vt  fnodamen* 


Proportiones  eofdem  antecedentes  habentes » 
erunt  inuiccm^vt  termini  inuerfo  ordine^ 
vt  fecundus  termmmad 
primum% 

A » A 1 t 

B } C 4 a 

. ® 5 

Flatenim»  vt  cad  A|  nimirum  4.  ad»,  italg 
adaliud  E»i  4itrlt  rado  ai  ad  rationem  BOt 
vt  A x.ad  I I 4*  ex  antcced.  fed  eadem  eA  ex  cAie» 
dione  1»  proportio»  ac  ac.  Ergo  proportio  a» 
X ad  proportionem  ac  x eA , vt  a ad  ■ » (ed  es 
effedione»  vtceA  ad  a{  fic  acA  ad  i . Ergo  per- 
mutando, vc  c 4.  terminus  fecundos  cA  ad  » ).  prl» 
mum;  fic  a e A ad  ■»  te  ideo  etiam  proportio  a»  4* 
ad  proportionem  ac  -f  1 que  oAenfa  cA»  vt  a aid 
s»  erit  etiam»  vt  cerminui  fecaodut  c 4.  ad  pei- 
mum»|. 


PROBL. 


DE  PROPORTWALlTATiBVS  RATIONVM. 


PROBL.  I.  PROPOS.  IV. 

DdlitfiHi  /luotcumjtie  rationes  earum  deno, 
minjiores  referire, 

DAtT  fitir  pronortiooe*  a -5-»  • -f  * & opor- 

eett  rcperitc  haram  proportionum  tleao» 
•inatom. 

Dttpiict  modo  id  fit  . Primo  efficiatur»  tC4. 
9iia.  in  proportione  i»fic  in  proportione  a 
idaliod.^u&dfits  ].  quartum  proportionale  >o 
eadem  fpecie  quatttatia  • Dico  b b ^.tfi  Op- 
mmmatara  a 4.  ^mdem  pffwMiU  kt&  t }«pra* 
a • 


Probatur . Nam  ri  ciFe^one  b 4.  terminus  cft 
adfaum  Aindamentum  s.  trtAtf.  terminutefl  ad 
diodf  Ergo  raarrrrrdo  in  proportione  • a.  erit 
ad4-»t«l-  aliud  inuentara  ad  a 6.  Cum  ergo  fit 
ntlo  alius  1 ad  a 6.  que  a . ad  4.  erit  etiam  ita 
profoftio  A -7  ad  B -f  ( vt  proportio  eadem  a-|  ad 
aliud  mueacuma-fv  ctimergo  4-dr).  habeant 
cordem  terminoa  6.9e  d.eric  proponio  Aindamea> 
toram 4-  frj.  eadem «ae  Ikoomioatorum  eri. 
propoC  huius»  ideoquc4.drj.  erunt  Denomina* 
ceres  proportionum»  ita»qubd>vtrefetmr4.  ad 
).  ita  continentia  A 4 ipfiua  d.adcontiococti  *z. 
yfiu  4.Peceft  ena  fieri  alio  modorNata  dam  pro- 


perdooibut  fiat»  rtu. ad 4*  terminum  inpropot- 
boae  a»  Tk4.  ad  aliud  b8.  in  proportione  a . 

&t.  trunt  Dnnminatvrtt » ' ^ 

Probatur  . Nam  eXeffiefiioneia  Bproportio* 
aea.  eil  ad  4.  vt  in  a proportione  4 e(l  ad  8. Qua- 
re ita  erit  proportio  a -7  ad  proportionem  B-j*»  vt 
ad  proportionem  e fed  proponio  -7  ad  pro- 
pottkmem  B -*■  eft»  vcS.add.  ex huhia . Ergo 
proponio  a -7  ad  rationem  B*f  eA»  vt8.  adtf. 
quare  8.  4 erunt  Denominatores  8.  quidem  r»* 

tkwia  A»  9c  6»  rationis  • . 

corollarivm. 

C'^01iigc  hinc/Quemodo  duaa  proportiones  di> 
j aerroruoi  coorequentiom  s feu  aoteceden* 
tum  reducantur  ad  idem  confeqneua » feii  aneo» 
cedena:  nimirum,  fi  fiat»vtin  praxtbua  prcdtdfcia. 
Sic  -7  » Ar  Y e»dem  pcoportiooea  funt»  quar  At 
•f . Sic  ^ ^ funt  epdcm  »acJ»8f-j»vtin 

demonAratione  oftcafum  cA. 

COROLLARIVM  II- 


PROBL.  IL  PROP.  V. 

DaisraiionCtO*  duAhtts  efudmiutibustalias 
duMS  tfUAntiutts  rtperire^  ijM  ftm  m 
fTopofttone  ddta  cum  tftts  ' 
exhtbius» 

a 

Sit  data  Ratio  AB -r»  ArquantItateteJ.  ^o5. 

ftaliai  duaa  quanticatea  oporteat  inuentre» 
que  faciant  proportionalitatem  fimilem  ad  datas 
quantitates  collace»  vt  eA  proportio  a • *f  • • 

A a C I 

Proportio  «— .•  Datp 

B 5 D 6 

» E-  y 

G7 

* F 4 

D 6 

Fiat,  vt  A ad  • rationes,  ficc  ad  aliud  077 
Deihde  fiat,  vt  d 6.  ad  inuentum  07  — . Sicquy* 
Udet  alia  quantitas  f 4.  ad  aliud  b y.  Dico,  ^odd 
frofkrtioCD^  gdptkfQTtiwtmtf  ~ eU,WAa, ad 

BT.  • 

Pf^aiur.  Quoniam  ex  efficAiohe , & inucr» 
tendo,  vt  c 7 cA  ad  u ita  cA  proportio s y.ad 
F4.  Etcxa.hniua»  proportiocD  ad  proportio 
nero  CD  ob  eundem  tei  minum  d eA»  vt  cade  ; 
Ideo  proportio  cd  ad  proportionem  bf,  eandem 
cum  CD,  erit  vt  c ad  o ; fed»  vc  cA  a ad  ■ ita  effit» 
dum  eA  c ad  c : Ergo»  vt  a b ad  b ).  ita  cA  pro* 
portio  c D *7  quant  tatum  datarum  ad  proportio» 
nem  CF  >7  quantitatum  inuentarum.  ^ 

PROBL.  III.  PROPOS.  VI. 

OuAS  iiationes  exhtbcre^(jU4  datam  halant 
raiionem  > 

A j At  B 7 E tf 

B 7 C 8 C 8 F i4 

Sit  data  Ratio  ab  7»  & poAulencur  doc  fimiiet 
huic  rationi ; Componatur  a|.  alicui  cui* 
cumq.-quanckaci  c8.  de  fic  etiam  1 7.eiddtn  capu- 
letur. fintque  proportiones  AC  4 , BCxidrerit 
faAum»quoKlpr>Aubcur.*  Namex  propof  y.  hu- 
ius»proportio  ac  ad  rationem  BC,eil  vt  a ad  a. 

Quod  fi  nolimus  confequentes  eofdemene  fiat» 
vt  A ad  c,  ficquathbet  al«a  b 6.  ai  quamlibet  alfam 
h id.  Arer»,  vt  conAaesr  xV  ad  »c*^>  vt  ac 
proportio  eadem  ex  eA*cdone,3CBF»ad  serSed  ac 
adacfuottVtAodB:  £cco etiamsi  adBcrunt,vt 
AadB. 


E Ruitur  hinc : Rationes  efie  inuicem  in  pro- 
porrioae  , vt  fune  deoomitutores  . Siqu^ 
dem  pro|>oruo  A'7tAi^  proportionem  i x 
eunderr^  terminum  4«  v«  4.  ad  9.  Sed  proportio 
• ^ cR  eadem»  acproportio.o-x . Ergo  eA  pio- 
porcfo  A -L  ad  proportionem  • x*  FtOc®o®W*a* 
tor4«  desoroinatorem  $. 

‘ J 


PROBL.  IV.  PROPOS.  Vil. 

RMtones  inas  a!pgHare  intkm  datis  frofora 
siimaiet  emfdem  dtaomissatsa/us— 

Sint  dos  Rttiones  a.  . 6(  cd 4* ■ 
oporteat  exhibere  duas  rationes  ilUs-propor* 
eionalca ; qua  eofdcm  obtineant  Denominatores. 
Fiat»vcD4*  adey.  Sica  f.  adaliudE|-L.  Brit 
M m ratio 


4 

.*aF. 


TRACTATVS  XVll. 


r»tio  >A  rjiioiitm  »i,vl  s aJ  a ob  Idem  antece* 
dens  8 ei hiliMf»<e  /«►tr/rtdfl  A»efie ad  la,  vt  A 
ad  i{  ft^quIatOcadcm  Ratio  • ad  i ei  effefiione, 
qo«  D 4.  ad  c }.  & iaartlcadec  ad  0>  ijux  r.  ad  », 
Weo  erit  tatto  a*  ad  radomm  cD,  n a ad  i . Po- 
natur ita<)ue  ijuJEuii  alia  V.g.  f 6.  Dico 
I f . & Ral.aotw  Al  dcium:H.it6ia  Itrhire. . 

B T B ? 

At  Cj  EJt-A* 

b"T  f ♦ f tf 


PROBI.  VI.  PROPOS.  IX. 

Data  Ratione  y O*  tjuantttate  Ji^Ud  cmn 
dnohui  dcnommatorilus  affgnat^  eju^n^ 
litati  terminum  reperire , vt  Ratio  Jatd 
Jit  ad  ratiommy  cuiusy  ejihtfitksep  temt- 
nus , vt  VtnomiKkior  ad  Oenomtmiid^ 
rem . 


probator.  Proportio  Af  proportionem 
4-  ifcA***  A t.  ad  » }.  i*boiua  : Sed  »t  At. 
ad 8 a ^titauAetifacfl  Ratio  Atadracionemco. 
Ergo  ratio  Artd  Rationem  it  efl » vt  Ratio  ab  ad 
Rat  onemco.  Idccx^ue » cum  Rationes  habeant 
eandem  proportionaHtacem } obtinebunt  (juo<)ue 
cofdcmdcnumiaatoiet  * 

PROBL.  V.  PROPOS.  Vlir. 

Ajpgndte  proportionahtatem  pmilem  propof- 
thntddtMyCUt  ijuantitdUi  i^uoqueddtd 
fnt  4»fff  vel  confequentet* 

Sit  data  Ratio  ab  4*  i Br  quiotitBtet  e 4.  Br  O 5* 
•e  voluntas  fit  repet iendi  duaa  aliai  propor- 
ttooes,  qnibua  fint  C>  o quantiutes  antec^neea» 
fed  fimileStac  proponio  A ad  B . 

A B C 4 qoaaticatet  L G IB 
Propor*  ■ 

B I .D  V date  t d E IO 

Sumantur  queuis  L,  8c  fiati  vt  A ad  l ; Ac  c ad 
alifld  o r Dcr^  Aat « vt  lad  1«  ficDid  aliud  t . 
Dicoprcporfiaanacc  adpfopor/janmrDB  t/fttiftA 

odM , 

Probatur.  Nam  Ratio  al  ad  Rationem  BLeA 
vt  A ad  B ; fedi  vt  cA  a ad  it  Ac  ex  eAedione  eA  c 
ad  e;  Vndeeiut  loco  rubAituipoccAy&vtb  adi, 
AceAoadi;  Vnde  pariter  vicaria  }lliut«Lh«c 
bt  efle  poteA : Sub Aitutis  ergo  iAiic«4r  OB>crit 
Ratio cr.  «d  rationem  de»  vt  a ad  i . 

At  i concrarib  cAictes  > A placeat  terminos  da- 
kbl  c»  & o (iTc  coofequcoiei . 

t 

C 4 G 1 

I 

D T I 

E » — 

B 

Vc  l4.  quxiibet  cA  ad  A 8.  fice  4.  ad  aliud  c; 
ftrvttd.eadcm  prii&a  eledaad  1 j.ficof.aii 
Pricque  ratio  oc  ad  rationem  iD»vt  a ad  s. 
probatur.  Vc  Ratio  alcA  ad  Rationem  BL*fic 
cA  A ad  » : Sed  vt  a ad  t»  fic  eA  c ad  Ci  quia  sAe- 
dum  cAl  ad  A)  vt  c adg{  ideoque  ianeri^daerit 
A ad  l»  Vc  g ad  ct  Quare  proponio  «C  poteA 
fubAitui  loco  proportionis  al.  Sic  dicas  de  pro- 
portione  L ad  B»  que  ct  eiTedione  cAaVtDadii 
Ideo  inuertendo  t ad  d erit»  vt  B ad  L t ideoque 
proportio  BD  poterit  poni  loto  proportionis  bl  t 
lAia  itaque  illarum  loco  poficis  Ratio  r,c  erit  ad 
Rationem  tt>«vt  a ad  B ficut  eraot  priAa  al  td  bi> 
4t  Aid  ft. 


SlncDefT0miAat0recc4.fr  D|.  fr  proportfo 
data  AB  4 > Br  quantitas  b f.  eui  l«rmilnI«d^ 
beat  afiignari  V.  g.  r ; ha  vc  proportio  ba  fit  ad 
proportionem  ar»  vt  Denominator  4.  ad  De  no- 
minatorem J. 


A;  1 

Propor.  • -r- 

c 4 

Deoomio. 

B d 
t 

D J 

.4» 

t 

0 1 — 

a 

Fi 

4 

B 6 

E 

1 

flat»vt  c ad  o»Ae  a ad  aliud  c I -f  • Deinde  o d. 
ad  c»i  4-;  fic  qoantitasdata  t f . ad  aliud  f»!  4*  Br 
erit  f terminus  qoefitua . Dicet  ab  R«rl# pro 
par  nos  no  sdRar/esem  Bt»>t  DeaomioAror  Cad 
n«m'Mroreas  d • 

Probatur.  Ex  elFcAlona:  vc  tf*  ad  f 1 4*  > Ac 
kdeAadi-f»^;  Wm«do»vtFeA  adt.  ficoad 
b.  Proportio vei^  ab  «d  prt^rtlonem  nt  ob 
eundem  terminum  a refertur»  vt  a ad  c»  Ideorjue 
AB  erit  ad  Et  loto  rationis  cB  eiufdem  pofitam  » n 
Aadc.  Sed  vt  Aadc»  itsfadiimeAcBd  D.  Ei^o 
vccado]  itaefi  RatioABadrat•oo<mt■• 

A B C 4 t fi  9 

G I 

B d D ) B P BO 

Quod  fi  quis  eupiat  quantitatem  datam  • 5.  dR 
Bon  coarcqueutcm»rcd  aotecedenctm  t PoAqosm 
fecit»  vtc  ad  D»  ita  Atd«.  Deinde  d conuerfo 
fteiat » vc  G cA  ad  B»  fic  data  quantitas  1 T-  «d  ali* 
quam  aliam  1 10.  critque  ab  ad  ratioiieai  vb  -|-V> 
vtcadD. 

Probatur.  Ex rAcAione  s cA ad v >vt o eft ad 
B » fcd  vc  Ratio  AI  eA  ad  rationem  cB»  fic  eft  a 
sd  G ex  B.  huius»  ideoque  erit  et^am  AB  ad  rado- 
d€  iB  eaodd,quicB»  vt  Aadej  fed  AidBitafadt 
cAiVtcado:  £rgo»vc  c ad  o»  ita  erh  proportio 
AB  ad  proportioann  sr»tn  qoa  quaotUaa  B data  ct 
aiueecieos . 

E X P E N s I o IIL 

Dc  propo>llhnum  compofiiitme  . 

. I 

XpHcalmiiiTna.a.  inElencntiii  ipililfit 
compofKio  pcoporUDCMint  modo  di^t  i.- 
dgniorei  compofiiioaum  prop.lct«ei,^«  id  if- 
goco(»iin  in  proportiooil^  fiiat  ncrdrwi.1  dc> 
moQftrare  oportet » 


L < A > 

L < B I 


THEOR. 


DE  PROPORTlONALITAfTIBVS  RATIONVM. 
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THEOR.  I.  PROPOS.  X. 

Inlcr  mafnitudines  i p interpoiuiiur  qUihia 
»ij^>:lludo,l>r'oportio  pnm<t  id  vliimam 
d t tnV  componi  tx  prdporiioni  primx 
id  iwerpopum , imetpoput  id  ex‘ 
tremam,  * 

I«c  propofit*  diur  magnitadititt  a s.8r  b iif . 
^ Se  interpoQACur^uxifbet  V.g.4.c»proportio 
B.  td  u<  componitur  ex  propertiooe  a x.  ad  04. 
fr4.  ad  11  txi 

A«periantar  deaominaforer  prftportionum  a. 
ad4.frfitDa.  ^ C4.  ad  Dico» 

411M»  <rri  a.  multiplicet  qaamitates  denom^ 
Mtorelque  piopo.eionum  producemr  h 6.  <|tnr 
^uantius  «ric  denominator  proportiottiaB.  aifS, 
tc  Weo»  qoAd  proportio  a b.  ad>  ii'.  componetur 
a proportione  9.  ad4.Ar4.edl2.  Qniaqoancl- 
latta»  fcu  dcnocBinatores  ipfartim  proportionum 
0%,'Se  r inoiecnsmalUplicati  producunt quan- 
dutem  propottioais» quam  habccA  t«  ad  ■ la.  vt 
rolt  definitio  8.  Trad.p*  part.l. 

7 1 ' 

Termini  A a C 4 B ta 
Deamnifueom  D a f y»  f T 
^oancius  L * H ^ Qitatwltm 

Ftoportionit  X-  DlnFi 

iaterABi.^ 

• 

• Ptodatur.  ReperHtur  Denominator  »feu 
quantitas  proportionis  a ad  i>  Se  fitqoindTaer» 
koAeodam;  qo6d  bpe  quantitas  L eft  eadcm.quaifr 
quanti  eas  hA«cx  muklphcatioae'  dcnomioatocum 
os.8rr).  ‘ 

Quantitas  ergoteft  illa  eX  principio  huius  t* 
qu  mujtiplic^  termiqum  a a.  producit  a 12. 
diom  terminum  : fed  eUam  quantitas  a d.  multi- 
plicans terminum  s.  producit  la.  b;  Ergo  fune 
quntitas  i,»dr  h d. «quales  ex  prop«i4lib.7.EneL 
Id  autem  paret  : Nam  D a.  multiplicans  r }. 
CicitH  d.  &Uem  oa.  multiplicans  a a faeicc4. 
laterpofiiam ; Ergoex  propof.io.  Itb.7>  it*  * 
ad  A a.  tiiultiplicati » re  n d.  ad  c 4 geniti  »•  8r 
permutando  iu  erit  r }.  ad  h d.rt  a»,  ad  C 4*  Qua- 
re cx  propof.ip.lib’7.  extrema?  quantitates  J.&4« 
producent  eandem  quantitatem  Inuicem  dud«> 
ac  mediat  u d.  & & a a.  nempe  14.  Qnod  etiam 
critrerdm;  quamuis  oMtor  quantitas  interpooa- 
tor  V.g.c  16.  inter  a a.fir  n la.  Nam  Denomi- 
nator proportionis  a.  ad  id  eft  d id.idia* 

eftr-j-r  Si  ergo  8.  oHiUtpUcet  x*  prodocet  inter- 
pofitam  id.&  fi  maittplieet  alterum  denomioato- 
tem  -placit  d.  Brgo  ita  erit -f-nd  a.  rtd.  adid. 
ideoprodueenc  eundem  numerum  ta* 

A a C id  B u 

• 4 

Denomtnatores  D 8 F — 

i 

Quantitas  L * H d Q«jant»“» 

Proportionis  ex  D In  F . 

mtet  Aa&B. 

'.CV 


THEOR.  n.  PROPOS.  XI. 

Proportio  Rationum  componitur  expropor^ 
tiotte  termmorum  aHhcedtntium  j O* 
confequemtum  triumi fum^ 
ptorum . 

Sint  datp  Rationes  a'J.  atfn4.fr  ^T* 

DleopropBrrsoiiemAir.f  «dCD-;  «omponi  rx 
fToportiont  a ad  o ^ ^ pr«p<ur/«iie  » 8 . od  b 4 

I 

A I C 5 it£'  9 • 

B 4 D ' 8 I . • ^ I 

Fiat»  rt  oadc»ficB  atfalitadB^  Erit cx>pyro|n 
4.  huius  ab  proportio  atf  cd  proporcloneaV  rt4 
ad« : Quia  eft  «x  «fiiidiooe'B  tda»  vt  d ad&»  fr 
inuertendo  e ad  b»  rt  c ad  d : Eft  autekn  a B)d  ii 
proportionem»  rt  a ad  fi  | idcoque  AB  ad  ci>  pro* 
poftioaem»  Vt  A atffi . Sed  ratio  A «d  t componP 
tvTTx  proportiontbnsjBBtfc^/frxad  e ex-piuNlT. 
a.'Trad.  elementpris;  qulaTuiScit  ponerdqull 
intehnediam^vt  extrema  er  ea  propoccioiitti&a- 
tor eobtpofita.  Jgitur  proportio RsdoolisABatf 
rafldnem  CDCompobittr  qxq>rAportii>aB  a 
c ad  I j quia  verb  cx  cooUriiSione  eR»  rrvad  Of 
fic<«ad  B.frpfrfnXBjddBtftyvt  oada»  fiecadTs : 
Efgo proporeiOA «d  fidbmponiturexpropaftlo* 
nibus » ncilom  a ad  e a Tetf  etiam  d ad  a.  quB:  M 
iadem»  qurc  ad  ■>  quare  edam  pn^ettlp  AHntf 
opeompotticurcxpiropotHone  Aidc»  fr  o agac*-.' 

. Qood  vero  AECoiBpoQacur  ex  proportionibB» 
A atf  c»  fr  c ad  B»*nempe  i.adj.frj.ada^*  polctf 
etiam  videre  cxprarced.  ;■»**** -^  u 


THEOR.  Ilf:  PROPpS.  Xtl.  / * 

Proportio  Rationum  componitur  ex  propor- 
Uofie  tjrrntmrum  alterius  , ejuidem 
dtre^i  aturius  autem  propor^ 
fionis  tm^sTfumptorum  i y, 

Ai  i 

— C -a  Ei—- M . « 

S B ) D y 5 

at  AI  adajOttC  x.*io^obi(<> pTpportm'i 
tfit  reripo^am  ex  pMpurrioae  a t.  od  i> 

y.  «d  c a.  iaherti  (kmptoram  fiat»  vt  o y . a^C fic 
B).  ad  aliud  B i.  4 - Erit  ex  4.  huius»  vc-ioprec. 
Ratio  A adi»qUam  babeoc  rationes  ab  adeo.  Sed 
ratio  A ad  b i-i-  eft  t6pofita  ex  Ratione  Aj.atf  1 |b 
fr  B ad  E 1 cx  lo.b?  proportio  verb  b ad  e eft 
eadem»qup  d ad  c:£rgo etiam  Ratio  Atbd  Ratio* 
nem  cd  eit  compofita  exx<tione  a ad  Bpfr  b ad  b 
boc  e(l  o ad  c>  iicut  eft  compofita  proportio  a ad 
B , que  eR  eadem»  ae  Ractouum  ab  » fr  co . ' ' 


Mm  a 


THEOR. 


TR  ACT  A T V S XVIL 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XIIL 

I>U45  Rationes  fimiUs  non  inMicm,fcd  cum 
rf/yi  duahus  compoptjt  producunt propar-- 
tionem  fmtttm  niteri  ex  duahus  Rntio- 
nilfus  jtmtlthus  compeditis  confurgenH  . 

It  dan  propoKJo  AD-f fimilii  proportioni  m 

•^4- . Dico»  <|u6(i>  fi  ionican  proportiones  coov 
ponantur  ad»  & ci  inter  fe  dilCmiles»  fed  fimiles 
Alij«duabiur«i&  hl,  Ipaiccm  etiam  com- 
ponantur atq;  producant  proportiones  i k 4-*^*  ^ 
MN  4-*;  • inquam  frof^ttonu  ifitJimiUt  > 
cficifue  I ad  R > vt  M ad  M • 

A 6 r 4 C 1 |0 

^ ^ Deoomio.  i a.  a K t» 

D 3 £ 3 

C $ H Id  I I M40 

Bf~  L 8 ~ 

Sint  DeoomifUtores  ptoportioola  ad  t.  & ra 
pariter  s.  eo  ^lod  proportioaea  ponantur  fimilea 
Rlicetak  eodem»  Tciarmali  deaomioatore  deoo” 
Bominetaa  ei  defin.  ouint . 

Item  danomiiutores  ca»8r  hl  erant  i < 7 
St«nodeoaa)ioarores  tftl  compooaatur  R.  euro 
t<f»ftR.cnm  1 4*>qmt  coropofitio  fit  multipli* 
eando»  prodoeent  ^nominatorem  arqualem  a 4 • 
& » 4 • Sed  ifii  ruat  dcoomhiatores  propoedo» 
snm  compofitarom  ir»  flr  aut  cx  def«8.Traft.p. 
lr§»«  «fin.| . haitts  compofite  proporcioiM 
IK,  8r  MM  erum  fimiles . 

Et  licet  bf  c propofitio  fit  Tniuerfalisietfi  nume- 
ris eiplicata » eam  tamen»  8e  rcdAogulit applica* 
bimusad  maiorem  explicationem  aliqaaram  prc^. 
Cpnicarum»cui  eft  oecefiaria . 


Sit  Wfia  AC  ad  AB  io  re&aogttiis  ao»  8r  a8 
ficut  in  redangutis  bh» 
8r  Bt  bafia  ai  ad  cb»  8r 
At  ad  AO»  in  primis»  n 
fB,8rBoia  aliji  . Ergo 
reAaoguIum  ao  fuper 
AC  erit  ad  nigru  ai  einf. 
dem  akicudiais  fuper  ab» 
VT  redaognlum  bb  fuper 
alteram  bafim  as  ad  nl* 
grnm  Bcciufilem  alendi* 
nis  fuper  ec.  Sed  nigrum 
At  cR  adeiufiiem  aJtitudInia  redangulum  femini- 
grumBD»Ttio  nigraro,  8reiufdem  altitudinis  ad 
SL  ex  prop»ad.  lib.d.  Quia  bafia  priorum  af  ad  ad 
ponatur»Tt  iv  ad  bd  in  poRrerois . Quare  ex  pqoo 
In  prima  fig.  redangulum  ao  erit  ad  feminigrum 
Ali » Tt  AP  redaogninm  ad  redangulom  at  in 
poRremi  • 


THEOR.  V.  PROPOS.  XlV. 

S(  tx  dtutus  profrottiamtus  Jimilibus  oh- 
feramur  dua  profottionts  fimiles , re- 
lijita  proportiones  remanens 
fimiles . 

t 

Sint  proportiones  1 St  sin»  rt  in  prnced.pco* 
pou  6c  detrahantur  ex  Ipfii  dux  proportiones 
fimiles  A d»  dr  pi « Dit*  rtfi<bi4t  tffc  <fkofue  pre- 
fertioBeifimlitscWt^Hi . 

Probatur . nam  fine  proportiomim  integrarum 
IK»  Ar  M M denominatores  b 4 * ^ ^ 8r  4*  ernst 
enim  deaominasores  «qualea  ■ quia  proportioaea 
dieumur  fimilea  ei  defioit.|.  huius  . RurRtTqae 
fine  denoounacorea  abiatarum  proportionom  a. 
9t  a.  qui  etiam  erunt  «quales  ob  ablatarum  peo- 
portiooumfimilitudincm.  AoferanuicitaqMiAI 
deoominatoreai  pnmis.qux  ablatio  »ppotciomiltB 
fit  dluide^KUmqtab  pqualibua  pqualia  demitur» 
vel  xqualia  per  «qualia  portiitor>rafidua  remone» 
buot  «qualia  I f,&|  *,  quare  etiam  proportio* 
oea  remaoeatu  CB  defin.p.b.  ctunc  fiodies  » 

corollarivm 

Hinc  ergo  patet  modom  aigurae«ra«dl  Ia 
rampofitiene  raHooum  fimilium»  »d  dlni* 
fione  efficaciter  comrincere,  qui  ex  cb»qabd  du« 
proportiones  fine  compofitz  ex  proportiooibua 
iimilibus  arguitur  efle  fimiles  etiam  compofieas 
exipfist  Sicqocexcoqubd  i proporcioalbua  fi. 
antibus  auferaotur  proportionea  fimiles,  cfficad» 
ter  deducitur  scfiduaa  proportioaea  efic  innixeia 
fimiles»  quos  modos  arguendi  defcriiffimua  ad  dc« 
fioiusp.  Traa.p.  £lem.part.i. 

PROBL.  i.  PROPOS.  XV, 

Compoaere  proporthnes  , 

DAtsfint  proportfooes  AS-f  ,&cd  4» «me 
oporteat  mo^icarc . 

Fiat,  nc|.  odDf.  fictq.  adalhadi  4 • 

AS  effi  tomfnidam  er  prapermoe  ab» 

A ^ C 5 1 gJL 

Dj  B4 

^ Frob.  proportio  ab  eft  compofita  exproper. 
tiooe  A .d  ^ • ad  at  r«l  proportio  u eft  c 
M prepotiio  M . Ergo  proportio  n cooipoai- 
tot  a proportioof  Ai.ft  cd  , qoAd  .eri  ai  com- 
ponatur « prop<«iooe  A ad  1,  »t  . ad  • pattt  « 
propoEia  huiucEapcoT.  " 

PROB.  JI.  PROpOS.  XVL 

Rasso  qunnis  diiBa  in  rationem  ^^uallton 
tts  prodncit  fe  spfam. 

S co‘'r  Sa!  A. i . «r  .11. rario 

^ CD  T . Ditotfl  duotw  AB  i»  co,  auU  imr^ 
CD  Aaiiooeorpredarero  ^ 

Fiat 


DE  PROPORTIONALITATIBVS  RATIONVM. 


Piit»  vt e},  id  of.  fic  IS.  a4  aliud  ij  f ex 
auccced.  Ratio  Aferic  compotita  ex  AtRatiooc» 
fr  CD  Ratione  . 

1 

As  C 3 E j — 

B a D ) 

Sed  R atio  a t cA  eadem»  ac  ratio  se  ; qnia  a,8c 
t font  v(]uales»  & Ratio  u eadem»  ac  retioCD  ex 
r^dione : Ergo  Ratio  co  duda » feu  compotita 
cx proportione f^ualitatis  ab  (etnct generat* 

COAOLLARIVM. 

Hlncquc  educitur  i qnM  multiplicatio  ratio* 
num  per  proportionem  astjualicada  oihi)  ad* 
dk  nciooibua  i ied  relw^lc»  n erant. 

PROBL.  n.  PROPOS.  XVU. 

Bulit  ^Hdtmtr  R/uiomlms  txhthtrt  prt^or- 
lienem  , ijium  producant  diu  reuiones 
inukem  dialht  ad  daai  tliai  Rtnoatf 
inmcem  daHai  ai^  nmipofiiai . 


Rationeni»  ac  ac4  ia  Rationem  co-f  dufiam . 

Probatur,  Ratio  AD componitur)  fcu pro- 
ducitur et  proportionibua  a »,  «r  »D  . Eadrmijne 
Ratio  AD  componitur»  fcu  producitur  ct  pro- 
portione  ac*  IV  cd  ex  lo.  huhit . Ergo  Ratio  a » 
du^a  in  Rationem  jr>  eandem  producit  Rationem 
AD»acACr?tiodudahiCD  rationem* 

T H E O R.  VII.  P R O P.  XrX. 

^4fro  duBd  ia  feifffam  conttcrfts  terminis 
producit  rasionem  dtquJiutts, 

Sit  ratio  A • , quz  ducatur  in  fe»  fed  conoer* 

fiaierminri*A-i  . Dico,  quid  prod««r  «/e- 
etdem  eonfiquens  a^nsleta  Atinnutur  quami* 
3.  zqualisipti  a s.dr  ordine  potitis  terminis 
OaB4.es*  Ratio  AB  compontcur  ex  proportio* 
ne  A ad  B , Ar  B ad  c I fed  ratio  bc  eft  eadem»  ac  ra- 
tio ba{  Ergo  AC  producitur  quoque  ex  multipli* 
eatrone  rationum  ab,  At  SAconuerfis  terminis, 
fed  ratio  ac  * eft  raeio  arqualkatls . Ergo  ratio 
AB  duda  io  rationem  ba  producit  rationem  zqtia* 
Ikaiit . 

EXPENSIO  IV. 


Slot  qoatnor  Rationes  as  f , cd  bf  *r  ^ & 
quarum  durcomponamnr  AS,  &>co» 
aiir  dw  fi*»&  SH  . componaatur,8t  fic  inquircii- 
dBB»qaam  proportionem  producant . 

As  As  £3  Etf 

P«  B|  V 6 Q_ij 

C i G 4 

L ^ O } 

D s H J 

Fiat  vt  propof.iy.n  e i.ad  d s • tic  s 3-ad  aliqd 
Pd.eritquepropo(tioAP7  compotita  ex  propor* 
dooibasAB,  8ccd  expropof.15.  taulns.  Ruefaa 
«1-04.  ad  H f.  tic  r 6.  ad  aliud  Qj7  t critqj 
proportio  £ Q 3. 7 7 , rei  -A.  compotita  ex  pro* 
pirtione  ef  , It  oh  . 

$i  ergo  ex  propo£4.denom>natores  proportio* 
BiB  compotitarum  reperiantur  a B 7 » It  £ 
fd erunt  haio$  o 6.8e  illius  i f . Et  erit  proportio 
od.sdL).»  feu,ik  expHcemus  alijs  teTmiois3. 
ad  s illa,qup  eft  Inter  compotitas  proportiones 
ABcx  Rationibus AE, lreD»lr aliam  sq^xRa* 
dotibus  EF»  8e  cu  confeRam . 

Prob.  ex  eadem  propof«4«  nam  ibi  probatur  ics 
ide  proportio  sd  propoittonem » n dcnomiiutor 
deoMifUtorem . 

THEOR.  m EROP.  XVIII. 

Si  fumor  ^nsniiiates  dentur;  proportiopri- 
"u<<y  ft  candu  duila  m pioporlioaem  f r- 
timiU,ad  quotam  eandem  piodneii  ra. 
donem , qua  proportio  prima,  (f  unia 
duSa  in  liationem  tenta  ad  quartam . 

SInl  quantitatn  a 1.  > ].  c D 4 Dico , <|uod 
Racio  A>  Y in  ID  7 dnfta  producit  cindcm 


De  pnfonionmm  fimilitudim  conotuttatU 
terminis . 

0 

VT  polCmus  In  proportionibus  arguounta* 
ri  ^iqua  de  carum  timilitudioe  pritW  conti* 
deranda  fuotdn  qui  vis  argumentorum  fuadacnr. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XX. 

Si  pnt  ^aU  rationes,  O*  termini  inuerfi 
fumantur;  inuerpe  auojue  Rationes  ean* 
dem  proportionem  hahebuns,  quam  priiis 
habebant  • 

Sint  dux  latiooas  AS  7,  Irco  4 Innurttocnr 
termini  oc*I»lr  SA-f  . Dico, quod rttcrlc 
AS  adeo,  ec  oc  inuettis  termioisad  BAipfaB  pitK 
portiones  inuenendo . 

Fiat  ex  4.bttius*  vso*dc,kasid  ■ j 3-4 , 
enc  » TC  A ad  E j ks  Ratio  as  ad  Rationem  c o. 
A » C 3 3 

^ B 4 D J 5 

Preb.Proportio  be  ad  sa  ob  idem  fundamenoa 
s eft  ,vc  A ad  f ex  3.  h.  Sed  ratio  3 ad  b eadd  eft^c 
Ratio  o ad  c ei  eonftra  Alone.  Ergo  Ratio  oc  ad 
BA  eft , Vt  A sdB;red  ve  a ad  e,  ita  eft  ab  adeo  ex 
diais  prop.4,  Ergon  Axadco,itaeft  oc  adxA. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXI. 

Proportiones  dua  adfint,  quarum  termini 
permutati  fumantur , dicent  quo  jue 
eandem  proportionem . 

Sic  AB 4-1  8tCD4*iAr  termifli  permutatd  fu- 
mantur'AC*i  ro  4 . Dico, quod  Ratio  as 
ad 


THE:b  R.  UI,  iiOP,OS.  XXII.  , 

Si  fmt  iat/e  Jiu  Rationes,  quarum  inuer- 
tantUTi  O*  permutentur  termini  erunt 
V adhuc  $n  radem  rathne» 

Shit  4t’7,&cD  4^  8e  Inntrs^  permnttt^que 
fununcur  termini  db  -f  * ^ cA  4 • Dico  quod 
AB  eft  adeo»  vCDiadoi  • 

A*  C4  D5  C4 

•Uimm 

B J D 5 B J A »' 

Proportio  AB  <11  aifCD  ex  lo.  n Ratio  oc  ad  sa 
fed  ex  prcced.vc  oc  ad  ba»  fic  eR  otad  ca  . Ergo 
ratio  ABad  ratiooea  coefi»TC  radootadratio* 
nem  c a. 

EXPENSIO  V. 

Ve  proportionum  DulcHku . 

SIcat  qnataor  terminis  argumentamur  In  Trau? 

eiementarijsi  fic  etiam  odo  terminis  ponamus 
argumentari . Salicetcfi  pro  terminis  ponamur 
non  quantitates  ipfx,  fed  quantitatum  Rationes» 
qux  dicantor  fimiles  aJijt  duabus  rationibus » ex 
quarum  fimiticudine  deducatur  arguendo  fimili- 
tudo  inter  eafdem  rationes  i fed  alio  modocombi* 
natat,  vnde  7.  oaodi  argumentandi , quos  ex  Eu* 
dide  enumerauimus  T rad.  9.  etiam  proportioni 
bus  conuenire  bic  oRcndemui . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII. 

.5*/f  Rutio  fundamentum  udrationemtermi^ 
numjity  vt  alta  ratio  fundamentum  ad 
altam  rationem  terminum  j £rtt  quoque 
permutado  Ratto  fundamentum  ad  aiiam 
rationem  fundamentum^  veluti  ratio  ter- 
minus ad  altam  rationem  terminum  . 

Sit  Ratio  A 4 *d  rationem  c - wrminam,Tt 
•iia  ratio  c ad  aiiam  rationem  o 4 • Dico 


ad 
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ad  rationem  fio  cfi»  ?t  ac  <d  10  proportionem . 

Ab  c 4 As  B 3 Fa  V ' 

— ^ _ Br  — — 

py  C4  Dy  Es4. 

Fiat  ex  4.  butus,  vt  o ad  e,  fic  B ad  aliud  c 14 
Ericq;  vt  ab  ad  cd  rationem  ita  a ad  t . 

Fiatque  Rurfut  ex  rationibus  quarum  permu' 
tati  termini , vt  oada;  fic  c adaliud  r . 

Probatur  itaque  . Quia  eft,  vt  d ad  c,  fic  b ad  B 
ex  effedione « Erit  permutando  P ad  s,vc  c ad  v: 

Sed,vt  Dad  B,ita  fada  eft  ratio  c ad  p.  Et  ideo  cu 
C ad  P fit  Idem  cmn  ratione  p ad  b ex  \6. 1.y.erit  c 
ad  I eadem  ratio,  ac  c ad  P : quare  ex  nona  qui^ 

B,  firPcrnotquantltatescquales.  ^ 

Cum  e^o  fit  A B ad  cD  rationem  es  cflTediolie* 
n A ad  c*  3r  inuerfis  terminis  ratio  ac  ad  bd  ra- 
tionem» VT  A ad  P,  Qr  ae,  ap  fine  epdem  raei^ 
nes  etiam  ab  ad  cd,  & ac  id  eandem  habebunt 
fimillca<^iocm  . ' . ' 

'Uip 


xvti. 

^od  fermmatlone  vti  poterimus,  eritque  a 4 fun* 
damencum  ad  rationem  c«t~  fundamentum»  Tt 
b4  terminus  ado—  terminum. 

£ 1 F y 


O. 

C 5 


A i 


B 


vc  ad  Ergo  ad  ve 


>y 

ad 


H i-p  •_  L 3t  •. 

Reprriatur  cx  prxspof.4.  Penominatores 
pu^orttonomsB.  rationlsA  f,  &vy.  rationis 
^ tV*  •*  >4'r«ioitly  B,  6e  tandem  L j4  ratio- 
nis o . Erltquc  cx  Coroll.  propof.4.  huius  a ra- 
tio adi  Ratioaf9^7|^ominatorB44^rnomi- 
nacorem  h . 

Sed  ex  hypothefi,  vteft  ratio  a ad  rationem  b 
fic  eft  satio  c ad  s ratiooea,  9e  c raesO  eftadbra- 
tioncm»vt  Denosunaiof  # ^ ad  denomioaturem 
L»  quare,  ex  . Ita  prit  denominator  e ad  h de- 
iKNiHnatorem,vt  dMbmInaror  p ad  denominato» 
rem  t»  quare». depctmiitando  erit  E ad  p»  rcfl  sdL 
denomioatores » vnde  cx  Coroll.  prop<^4.  erit 
etiam  ratio  a ad  rationem  c»  vt  ratio  b ad  d . 

THEOIU  Jlt^pROPOS.  XXIV.' 

Si  fit  ratio  fundamentum  ad  rationem  term 
minum , yt  alia  rat^  fundamentum  ad 
aliam  rationem  terminum  : erit  .etiam 
inuertendo  ratio'  terminus  ad  ratknein 
fundamentum^  vt  alfa  ratio  terminus  ad 
aliam  r ationem  ftndamemum  , 

Slot  rauones  aedem,  qux  fuperlorea % 

* * f y 

. * y ,i  4 
A— .ftC—  B — vtD  — 
^ *» 
>d  Ergo  ad  ad 

n “ ^ » S 

B D.t — A—  C — ■ 

» •*  4 10 


H 'T  L 
Dico,  quodf!  RstioAlit  jJ  Rationem  o,  rt  r<- 
Uocad  rationem  D erit  «iam  ioaertemio  mio, 
“ rationem  a , n ratio  t)  ad  rationem  c . 
r fobatnr . Nam  denominator  ■ ratiooig  a eft  »d 
H denomicatorem  ,,»t  ipfa  ratio  A ad  •«  Cor.  «. 
ptopol.  q.  & ratio  A eft  ad  rationem  i,  vt  c eft 
D rationea,  & ratio  c ad  D,  eft- , vt  denominator  * 
rationis  c ad  deoominatorem  l rationis  d Ereo 
« aiqiio  denominator  e rationum  a ad  h denoi^. 
natoMm  ratiomt  a erit,  vtdtoommatorF  ratioou 
caddenominatoremr  Rallonia  o . <2aarc,Srin. 
ueiicndo  H erit  ad  a denominatoret,  vti  id  » 
Quare  ei  Coroll.  propoC,.  etiam  ratio,  etiend 
A>  vcD  ad  e snuerteodo. 


THOR. 


DE  PROPORTIONAUTATIBVS  R.ATIONVM. 

EH  I FL  1 E } 


»79 
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THEOR;  II.  PROTOS.  XXV. 

Silt4liop*rt  ti  Tdtnutm  comfurtm 
ms  tonus  rttioni!  t vt  ulsu  tuito  furs  ui 
utiuru  Tutionfm  compuriem  uUcnus  to- 
tius ratioms : erit  titum  componendo  to- 
tum ad  fuam  partem,  vt  Jterim  totum 
ad  ai  tam  fuam  partem . 

INoratii  »lin  dcDomlDuarUKU  niurcumijM 

‘ ■ 


emportloalt. 
f j F » 


D A — , 

•5  4 


6 6o  i 6 

A*-—  CO— • . A—  C — 

_ II  Ito  4 «8 

~ ' ■ Er^  aJ  ad 

I « > . IO 

A—  C—  B D 

4 « J 'J 


< J ■ .*> 

C—  AI— 'CD  — 

» r.--  .a  •»  -i" 

6 

Caa-« 


E 3 . F t I 

H L j — 

f I i 

CeoAttnitar  fingui^rotn  pco^tioaam  <lcno- 
mkiaeoreti»H>  . Quoniam  Ratio  ab  a4  a eil, 
n raeio  co  ad  c : erk  etiam  denominator  eh  ad  e 
pHoria  corabjoationjajationum»  rt  denominator 
f X ad  f poftaroris  rationfem  combinacioius  e> 
CproII.a.  prnpor.4.  huiut.  Quare  diuidendo»qoia 
bhcR  adif  vt  FL  cftad  Ferit  etiam  ■ adH» 
nfodiiGtoa  dtnnminatftrca  partiaka.  Qua^ 
etiam  «x  Cof«U  t.propadfhiihis  ratio  a eritad  ri- 
tioocae.B*  n ratio  c cQ  ad  rationem  o • 


Ht 


LJ  — 
S 


Vei  etiam 
AB  - 


8 

IO 


CD. 


tio 

1«) 


Ergo 

I*  — D — B — ^ D«~ 

^^«•  f If  I 

’)  Slot  B i.ntiooif  A>0r  M*f  reuonia  • • iie 
ndonif  c*&Lr-;  rationie  odenominatorea.  Erit 
haqeerx  iodu^ioneprccedencium  propoCdua- 
ren  B ad  H»  vt  F ad  L eb  rationnm  rappoiitam  fi- 
■dicndiiitai  A«dBF*todDo 
Sed  ip  <•«  K,denoenioatqreiit«  ad  «»n  r emi 
udeoominatoretveA  ad  L rom^aendar  Ergo  etiam 
rado  AB  fimuJi  et  taiom  »d  a pariem  erit*  vt  ratio 
cnfimal  i?t  cotum  ad  rationem  c partem  1 qnbd 
it  componendo  argncre. 

' peaeA  aiifon  eturn  referri  eompofitum  ab  ad 
RMBpartc  B»Ft  compofitttffl  cd  ad  compaitem  Ot 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

SijS/  rdth  iorum  dJ  fdrtemfudm^  vt  d/ruJ 
totum  dd  partem  fudm  : Erie 

ttUm  diittdendo  pars  dd  fium  compar^ 
wm,  vt  dltd  pdrs  dd  dlUm  compdfum 
fudm . 

Sit  eadem  difpofitio  pfoportlon^.qop  prW^ 
A ratio  compofita  a*  fit  ad  rationem  fimpli* 
cm  A,  vt  ratio  compofita  CO  ad  rationtm  fimpH- 
tnne.  DIeo,  mHTampmfltt,&fMt  a entai 
fumltmparltm  fmfticem  » Aaidr»da»i/i»p(r» 
rari  c tfi  ai  fuM  tmfarim  rauoam  fimfti- 
nato. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXVII. 

Si  fit  ratio  compofita  ad  rationem  fim- 
piiertu  fuam  puttetri  , vt  afa  ratio 
,,  compofita  efi' ad  aliam  rationem  fuam 
partem  fimplieem;  Bete  etiam  ratit  prior 
compofita  ai  fuam  alteram  comportem 
rationem fimplicem,vt  fecunda  ratio  eom- 
pofita  ai  fuam  alteram  por(io»e»i  fino- 
piteem, 

^ ji^uoque  «dem  dlTpofitio  raxioniim.  vt  lo 


prrreedeoci 

£H  I FL 


EH 


FL 


6 do  do 

AB  — CD AB  — CD  — 

I»  i»o  1»  • t»® 

, 6 1 10 

A C B D — 

4 »1  M 


Ea  F "«  Ha—  Lj  — 

J . i 

'Et  Hnt  {nuenti  rationum  denominacorct  com» 
podtarum  eh  eompofit*  raiionia  ab  » 8r  fL  ratir^ 
nii  CO  . Sictjue  denomtoatorea  rationum  fimpU* 
eiem  Fi  8r  h.  necnon,Bf  Fiflr  t . 

Igitur  ex  Cot.B  p.if.quiaeft  AB»ad  A>vtcoad 
Ct  Erit  etiam  deoomioator  EMads»  vtFL  ad  f» 
cum  eorum  ratione»  iint  ecdem*ac  rationum  pro» 
portione»;  Quia  itaque  cft  EHad  i»ttFLadF 
erjt  quoque  c9/:Mftttnd9  EH  ad  Ht  et  FL  ad  L : qua» 
rccciam  proportione»  dmilc»f«i»dcQomiQatori- 
buB  ea  CoroU.  propof.  4»  fimib  corrcipoaden**# 
conoeodeot,  te  ab»  eritad  f»  et  co  erit  ad  o ^ 


u 

n 


¥ \ 


-A 


THEOR. 


lio 


TR  A CT  A T.VS  XVII. 


T s 


theob.  VI.  propos.  xxTin. 

Si  (t  ratio  sd  rationem , Vt  altera  ratio  ad 
aliam  ration  rm ,0*  ifa  altera  pt  ad  tertia 
rationem , vt  hac  alia  ad  tertiam  quo^ 
que  ratiomm  aliam  , erunt  etiam  ex 
aquo  prima  ratto  ad.  tertiam  > vt  alia 
ratto  prima  ad  aliam  tertiam « 

A C E— -A  E ^ 

I P « J 

Ergo 

ft  8 ft  t '2 

B D F _ 6 taP_ 

6 II  4 • 4 

Sint  cbt«  Raciooeti  Ar  pri—  inpriori  (cric  A fit 
«d  c > n io  pofteriori  u eft  D|  Ac  in  priori  t 
fit  ad  t»  Tt  io  poftcriori  d eft  ad  f . Dko,  ^niiat 
4f«o  erit  (ptoriue  ratio  a ai ratloatm  E»  >t  ratio  i ad 
rationem  r . 

ProbacurProgrciT.  I.  Ratio  a eft  adc«  TCiad 
Dy  ergo  permutando  A erit  ad  •>  TC  C ad  D • 
Progr^.a.  Rarfaat  vtrcrpicic  ratio  c rationem 
s rcfpleit  qooqoe  fimilicer  ratio  o rationem? : 
Qwe  permutando  c erit  ad  Di  n e ad  r . 

Sed  lam  ofteofum  eft  C'referri  ad  d progreiT.  i. 
Ve  A ad  s . Ergo  etiam  a referretw  ad  a,  ?t  e ad  ?. 
<{uare  narfai  pcrmuuodo  Apcpportioae  corref. 
peodcbit  ipfi  i>  ?t  B corrttpoiidec  Ipfi  ? » quod 
Ont  demoimanduni . 

COROLLARIVM 

Hinc  efti i 4o6d etiam  fi  proportio  fit pertur> 
bata  idem  eocoiec  t ttWdet  in  expontbpl* 
cioolbut. 

I « J 

A «i..-  C—  £— - 

3 9 4t  ^ 

4 * • 

B — D— - F — 

II  tf  II  ' 

ErgoTt 

I } 

A — - adE  — I 

J 4 ’ 

4 * » 

B id  F — 

II  n 

EXPENSIO  VI, 

Dc  propofiioniim  Alpprilhmo  > 

Hic  apmai  de  mohfplicatione  , dialfione* 
fubdu.lone  • addtetonc^oe  proporcionam 
oUcndendo  omnes  Iftas  sarietaces  operscioanm , 
on*  conuenlont  nameris,  etiam  froponionibni 
luo  modo  conuenire . 


THEORi  L PROP.  XX«. 

Puriium  fmul  fumputum  wio  efl  4i 
tpunliuum  ittam  eaitm  , ac  cam- 
pofimmtxipfisaH  candtm 
quantitatem  datam , 


A a B I 


AB  ) 


D 4 O 4 _ D 4 
It  data  qoantitas  a»  A b«  A Hmul  compareotdr 
ad  D.  Dico,  jaoi  ft  cempareutr  ab  competa 
fx ipftt  ad  Dteadm.jmnlnopr<)p9ruodi  „ 

Probatur  Ratio  a ado,  ficBad  d eft  ilUipre 
9uamic3tiaAadjMx|. huius.  Ergo oompoaeo* 
ip  erit  Ratio  ao  rni  emn  ratione  b d ad  BO»irt  ra* 
tloA  vnl  cum  ratione  B refertur  ad  B»  hoc  eft  irt 
ABj,  adi  1 . Qoamobrem  proportio  ad  cum  xd 
BdBDeric«nAB;.compofitum  ad  d ^uaiiuUo 
tfm  datam. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXX. 

Data  rationh  duplam  ^^are  i OMt  di» 
midiatam  j aUt  aliam  tn  alta  r^ulone^ 

SItdata  ratio  AB,  culuc  duplum , aut  dimidtimi 
poflulctur . Fiat  qoantitas  alicta  c dopU  quf. 
tItatiiA.  Dico  rationem  c ad  Bene  duplam  pro- 
proportionif  a ad  B,  A ruioocm  ac  cfte  dioudbm 
doB,  quam  habet  b ad  a . 

B { c « 

Probator , Rado  ct  ad  ab  eft  eadem,  ^an  boS 
bfCCad  Aexpropor,B.haiaa:  fedcadA  ex  effe* 
ftione  babee  proportiooem  duplam  »<rgo  ratio 
AC  ad  AB  habebit  proportionem  duplamk 
RatioODoqoeBadc,  driad  a eft,n  Aadc,rcd 
A ad  c habet  proportionem  dimidiaraa . Ergo 
etiam  icaif  ba  babcbtt  proportioDemdimldiacan. 

THEOR.  H.  PROPOS.  XW. 

Datas  proportiones  dtnerfonun  aatecedeu*' 
tium^  ial  confequentium  ad  eadem  ait^ 
secedentia , feu  confequentia  hahemsem 
propoTitonem  tedtfcert» 

DOcniraat  id  Coroll.  i.  propof.4.  fed  in  qu2- 
cicatibttsxatiooalibua  multiplicablrnua  fi- 
mul  terminum  ?oi«s,ciim  faodamcatoiIteriutfAr 
hoiua  terroioum  cum  fundamento  priori»,  Srde- 
inde  termini  inuicem  V.  g.  data  propoctione  •*.< 
8e  ^ , quB  reducenda  (it  ad  eandem  terminum 
maltipticabiinof.4.  per  ^ & generabitur  ao.  deto- 
de).  per7.&generabttarai.&  tandem  termini 
J.&7.  & producetur  jf.  Proportio  iUijue 
erit  ea,quar  habebit  eundem  terminum  ac 
proportio  . 

J 4 »0  Bi 

J 7 ly  3S 


Probatur 
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Probatur:  Qntjrumr.  multipIicaait4.Sr7. 
eriifx  ptofoi*.  1 9.  feptlmt  4.  ad  7«  ^ genitua,  ao. 
ti  Kurfut . Quia  7.  mutcipticauic  f eric 
eadem  proportio  3.  adf.  queat,  ad  33.  Ergo  erunt 
eadem  proportio» que  ifir-T-J » 9®*  t • 

Si  vero  quit  cupiat  anccccdcotea  roMitipiket» 
vt  pHdi  termiuoi»  cum  fundamentis  alternatim» 
deinde  fundamenta  inuicem»8r  producet ,8e 
t que  rationes  habent  Idem  antecedens  la* 

* patet  eadem  ratione  . Nam  quia  4.  muiiiptic»> 
■itf8e  erie  eadem  proporao  generanuum  $. 
I^j.quf  genitorumlt.Br  ao.esi9.fepclnii.  Sic* 
qaia3.mulciplicaul14.Sr7.  erit  eadem  propor> 
tio  genecJnclum  4.ad7. 8Cgenico«imia.  adai. 
ffgo  erk  eadem  r*^  4 ►ac  eadem  quoque 

T»*'W  * 

PJIOBL.  III.  PROPOS.  XXXII. 

Vdtis  ^whusltbct  rati<mi^its  C4S  in  vnteam 

fummnm  • 

Slntrationei  A»,  arcDvni  aggregande.  Re- 
periantur  denominatord  faciendo,  vt  d ad  c* 

hs  correfpondeat  proportione  a ad  aliud  f . Oe- 

lode  afltsmsfur  aliqua  quandiat  H Ulls  a , fir  a de» 
gomhiatoribus  fimul  fumptia  cqtulta . Dico  ire 
4i  Jkmmim  pr^rrrrnam  ai,  €>*  cd  • 

II  »7 

At  C4  Fi-Htf-M  — 

" - * 5 - » 

I4  D y B 4L8  B 4 

Ratio  AB,6m  eR  eadem,  ag  ratio  a»,  Sc^o  • 
qaiacp,  Sera  eadem  ratioeft  ex  Coroll.a.  prop. 

. 4 holus  rfed  ratio  Hteft  equalis  illis  duabus  ex 

3o.prop.  Ergo  proportio  as  ,&  co  in  vnam  fum- 
sum  redada  eft  . 

. Quod  fi  placeat, fc  alias  aggreg«e  Ipfi  HsJdem 
Saerfie  V.g.  II  4 , & Hcbrat  agr«g»^‘  propor- 
tio«»i{  Flat , vt&  ad  l.  fic  4.  ad  aliud  m , alTu- 
fliatur<]ue  quantitas  equilit  quaoticaei  H,Sr  M f.u, 
fteric  proportio  nb  cx  omnibus  illis  aggrepta; 
Bcmpe  ex  AI,  00,  8f  II,  ve  patet : quia  mb  ob  cS- 
demprediaam  rationem  eft  aggregatum  propor- 
tionum HI,  ar  iL . Proportio  verb  hb  eft  aggre- 
gatum proportionum  A*,Sr  co.  Ergo  ni  ent  ag- 
gregatum proponlorHnn  earundem  ab,&co,  fif 
teruper  rationis  IL. 

Si  verb  agatur  de  numeris l^jvelqttaittluti- 

bos,  qus  proportionum  pt«KtK  fundamenta. 
Addenda  fimul  funt  antecedentia  i fimuique  con» 
ftquentla , numerus  ex  additione  colledus  erit 
(mmi  ntoptiH  . V.g.  fiot»  a,  Weft  k 

J.L,  Tcl '^T^in 

liantur  fimui  fundamenta  proportionum  <B.  Sr 
13.  in  minimas  partes  redada  * 8c  fundamentum 
fitt  15.  deinde  termini  j«  8r  4*  ^ fient  ^,cric  ergo 

lummirallta. 

«Miti  fint  fimul , & «ittcedciKu , te  confe^ueo- 
tii.ctiani  fimul  «Iditji  earum  propoiiiont.tioc  in 
frtfu  necelTe  cft  fateri  • Patet  quaque,  quia  fi  au  • 
flatur  d proportione  ^7^  proportio  *t—  refti- 
tuinir  proportio  ' * 

Aduerteumen.quod  Deaominatores  non  funt 
f mul  addendi  V.g  i -?  cudi , 4 i fed  ipla  pto- 
ponlonum  antecedentia  ii.«r  n-  neque  hic  mo- 
du  addendi  eftpmptid  addeie  peopomones : ted 
propomooam  ccmuoos . 


PROBL.  IV.  PROPOS.  XXXIII. 

D*tam  proportionem  minorem  i tmiote 
lieirthere . 

Sit  data  proportio  minor  aa,  quam  oporteat 
fidadttccre  a propoctione  maiora  co  . 

I * * 

£4—  F J — 

A t C 6 B a 

B4  Df  T>  pD9 

Fiat,  vt  B ad  a , fic  p ad  aliud  £ • Subducacurq; 
qaaocuaiA4-7  ,v«l  decrabaturd  quantitate  c 6. 

e^manebit  f*i  7 » & i,i  4 *>  9*  propor- 

tionem rcfiduain*  &qu^  proportio  id  fit  reCduA 
proportloaia  ab  i proportionis  co  rubJudiooe  . 

Probatur.  Namexi9.huiuiritionesEO»&fD 
rationi  quanticatfiB,6r  p fimul  fumptarfi aquantur* 
ideft  ipG  cad  D^fed  proportio  soeR  eadem»ac  ai, 
ergo  propor({oA>,&  fo  cquantur  ipfi  CD . Qua» 
re  proportio  vo  erit  refiduum  fubJuda  propor» 
isone  AI  d proportione  CD . Qiuntiuccs  autenp 
cenfif  non  autem  quoad  proportiones  fubdu- 
dio  fit  detrahendo  fundamenta  a fundamentis,  & 
terminos  a terminis  •ropottionSm . Sic  fi  veli- 
mus a proportione-^^  dedocere  proportionem 
fubduceoHista.  A as-ancecedeotia»  St  3.4  9. 
termini  ambo  refiduum  erit  proportio 
'Patee*  quia  Is.Imbu1  vc  pnus  addantur»  reRicutur 
propoc  09  • cuius  denoaiioator  cR  1 ^ • 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXXIV. 

Vium  rittonttn  ptf  altnm 
multi^ltCATC  o 

MVltipIicart  idem  eft,  ac  componero ; Ideo- 
que  eodem  modo*, ac  propof.iy,  hoc  prob. 
operi  demandabimus,  quod  fi  placeat  cRicere,  vel 
multiplicando, Ita  faciendum  em  . 

Sit  data  proportio  ab  v,5f  altacD  7, quas  Opor- 
teat multiplicare  . AlTuaiacariotiesquantuas  t, 
quot  partes  funt  in  y.  nempe  quinque  duenarips» 
Ideft  to.  F , & toties  qutncitis  y.  quot  partei-  funt 

in p.eritque quantitas  compofiUF  a7,  Dico,.^vd>d 

prop0  tio  10.  jd  »7.  eft  proport»oi*nit4  $x  mtittlfU- 

eaiMBC  AB  i«cD . 


£ 10 


I jy  F »7 


Probatur . Nam  airamatur  toties  quamicas  |. 
quoc  voitates  fune  tn  y.  8c  fi-nc  a 1 y.  ordineqae 
ponantur  quantitates  X to.  1 ly  v 27.  pioportio 
I ad  F componetur  eX  pioporcione  fi  (0.  ad  t l>. 
8;  I iy»ad  F 17.  ex  propof. lo.buiuse 

Sedexpropof.  17.  Iib.7. quia y.  multiplicati. 
&|.8rficit  lo.&iy. eadem proportio  ent  inter 
genitas  quantitates  10. 6c  ly.  qu*  inter  generan- 
tes i.  & 3.  Sic  quu  3 . muitipltcAuic  3. 8(  9.  & fectt 

N Q ly* 
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l).8e  t7.eadeta  pr^iortio  er!e  graicoruia  if  .&  »7. 
quar  geaerantium  p.  Cdni  ergo  10.  Mc  is.  dc 
«adem  proportio  I qiuta.ad^.flr  if  ad  »7.  c]u< 
f.  ad  9.  Proportio  10.  ad  %f,  dlcrtur  ^O4joe 
comoefita  ea  proportiooibut  a.  ad  9. 8r  T.  ad  9. 

iRc  vero  modua  crUoptimui  pro  numeris*  8e 
^uanticatibat  rationalikusjprf  feriptus  autem pto> 
pof.  17.  buiua prorfus eft  vaioerralis. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXXV. 

D4tis  TAtimum  Denominatori^s  iffts 
rattofus  mnlti^UsAre . 

Slot  datat  ratlonetAB  ^ dentur 

denomioatoretiprarum  ai  denominator  011* 
Areo  denominatur  iv  • qui  fimol  multiplicentur 
ea  propof  lf.  huius ) £e  producetur  denomina- 
tor aliuti  qui  proportionem  compoiicam  deooml^ 
nahlt » 7*;-, 

E t -f  1 

A A C I P 4 11 

Deaom*  G a Vels'- 
B 4 Do  — N- 

H 4 lA 

Probatur exdcfio.8. Trad.9>ElcBi>  Namra- 
tlottum  quantitateif  ideft  denomioatores  Inter  Te 
mnltipHcati  efficiunt  rationem  eompofitam.  Va- 
de M erit  proportio  compotita  ea  At>  Ar  co . 

£t  hic  modus*  tum  quantitatibus  rationaUbus* 
tum  irrationalibus  conuetUt. 

PROBL-  Vn.  PROPOS.  xxxvir. 

Datam  rationum  proportionem  per  atteram 
proportionum  rationem  muliipltcare . 

Sine  datat  dur  rationes  a»  , At  cd  <Vt  A 
ali«  duat  I v '*  *Ar  CH  • neperiantur  earum 
denominatores}  At  quidem  rationis  ab  tit  bs. 
rttioois  rerb  dc  fit  . Deinde  rationis  l r fit 
M A.  & rationis  «b  fic  m j -7 . 


A a 

£ « 

10  P a — 

Ma  - 

B 1 

F 4 

IJ 

C 3 

G 9 

9 Q It  

— «• 

N}7 

D » 

H 6 

ProBatnr  . Rado  P ad  denomioatores  cR*  rt 
rationis  as  ad  rationem  co;  itcm  proportio  deno- 
minatorum M ad  N eil  eadem*  ac  rationum  £F  ad 
cB. Quare  ti  methodo  prpe.  vel  IJ.h.  rationea  de- 
oominaterom  iouicem  moItiplkencur*At  q^tl-f-ad 
p t.  vel  rtdaAa  ad  eafdem  partes  9.  ad  10.  At  ra- 
tio m)-;  ad  rationem  N B.  vel  so.  »dia«  multi- 
plicentur timui  * At  fiant  9.  ad  d.  Ratio  9.  ad 
4 erit  ea*  quae  ex  ratloiie  denominatorum  > At 
ideo  iplarum  rationum  conforgit»  vel  alio  modo 
erit  proportio  ilo*  ad  iiO.  n docuimus  prop.34. 
huius . 


t'  ^ 

PROBL.  vm.  PROPOS.  XXXVIII. 

Datamrationem  in  duat  ipfam  componttr^ 
tes  rationes  partiri  ^ qua  inter  fe  da- 
tam obtineant  rattonem . 

Sit  data  proportio  A d. ad  B «7.  At  oporteat 
hanc  pr^ortlooem  in  duas  diuidere.qup  lo- 
uieem datam obdocanr  rationema  s»adi4. 

Ad  EB.Ad  B>7AdC9 

Rat.  Piop.  data  ' — C ^ — 

;B*7.  F.4  0 | D S C9B»7 

Fiat  itaque*  vt  refertur  v ad  x * qubd  fie  refera- 
cur  A ad  aliud  d . Delude  Inter  o*B  media  propor- 
tionalis tiatuatu^c.,  D^o  fiidum  drc*quihd  pro- 
poaebatur»At  ratiodeni  Aslededluifamia  rationes 
AC*  At  cs*  qujt  inter  fe  rationem  obtineac*qux  cft 
interB»&p. 

Probatur.  Quoniam  seft  ad  c*  vt  c adoper 
contirudionem*  erit  etiam  iauertendo  d ad  c*  ve 
c ad  s t fed  vt  A ad  o*-tic  ex  }.  huius  cR  facio  ac  ad 
rationem  dc  ob  eundem  terminum  c * At  ratio  oc^ 
eR  eadem*  ac  cb  r Vnde  rado  ac  ad  rationem  Cb 
eft  A ad  o hoc  cR  cji  eoaArudione*vt  b ad  v- 
* Proportio  autem  ab  componitur  ex  proportione 
AC*  At  cs  Incerpofito  tetmino  c ex  10.  huJus  - £r- 
eoRatio  AC*  & ratio  cs  fune  duz  rationes  * qnm 
le  habent  * vt  ■ ad  r*  que  componunt  propordm- 
ocm  AB  . 

PROBL.  IX.  PROPOS.  XXXlX. 

Datam  rationem  diuidere. 

Sit  ratio  AS-{  «Baldenda  per  raiioaemco  4* 
fiat*vtoadc»iuB7.adaliud»At  prodibit  ■ 
4 '*’*  i(>que  ratio  AS  4 fobduRI  ratione  CO  4> 
remanec  rado  b 4 ad  44 » idcR  so.  ad  ai. 

Probatur.  Nam  toties  as  couti  nec  rationem 
eo*  quoties  a continet  ■ * quia  a»  .&  e funt  deno* 
minatorea  RatioonmlAt  ficutldiuifonumeroquo-  ' 
tiens  demontirae  vices*i]uibosdiujror  condaecor 
in  diuifore}  fic*  At  hic  denoroinatores  a*  Ace 
oRenduue  qooties  rado  co  continebatur  Io  rado* 
ne  AS  nempe » vtso.  in  si. 

Si  verb  agatur  de  aumeris*vcl  dc  quaotttadbas 
radooalibus;  fiiodameoca  Rationum  cum  termi- 
nis aiterntrim  multiplicentur. 

V.  g Sit  proportio  as  *•  auferenda  d propor- 
tione co  * multiplicetur  fundamentum  huius  9« 
cum  termino  alcenns7.  ^ producetur  ai.  Deiodo 
fundamentum  4.  alterius  cum  termino  huius  5.  Ac 
fient  10.  eritque  proportio  4*TtHla>  quseric 
qttodens*Ar  demonftrabie*  quoinodo proportio -4 
contineatur  In  proportione  -4 . 

Probatur.  Nam  fundamenu  |.  At  4.  quoque 
multiplicentur  tinohprodoeent  la.  Itaque  quia  9. 
raultiplicauit  modo  4.  Se  pridt  7*  erit  eadem  pro- 
portio 4.  ad  7.  qun  genitorum  ti . ad  1 1 . ex  prop. 
17.  lib.7.  Proportio  verbia.  ad  SI.  eR  compoti- 
ta ex  proportioae  11.  ad  20.  Ar  10.  ad  u.  ex  propof, 
10.  huiui  t Propottibque  ia.adie.eAcadem*qu9 
9«  ad  5«  cum  fiot  la.Ar  so.  numeri  geniti  ab  eodem 
4.  qui  vcrofque  f.Af  y.  muliiplicauit  ex  propof.17. 
hb.7.  Quare  fubduda  proportioae  ii.dto.  ea- 
dem* que  }.  ad  y.r  emanebit  proportio  lO.  ad  11. 
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Quorfantem  ratio  ao.  id  tl.  fine  qtio^e  <)u<^ 
ikas.  paitt{  fi  inuicem  maltiplicentur  termini: 
fvt  enim  cerminuf  commonia  rtrifiiur  • 
vtfupri doeuimu propof.i}.  huiua;  ideoque  ex 
frropof.».  huiaa  erit  ratio  ad  rationem  4-f  • 
np}.  ad  11.  qoare  proportio  20.  adai  indica* 
b'tii)«otief  rario  -f-*~contincaettr  in  ratione 
Vnie  proportio  ~~  erit  qoocient . 

COROLL  ARIVM, 

H]nec]o«  patet  Memcfic  in  proportioftftoa 
fubducerc»  ae  diuideretficat  idem  eft  mal* 
d^trare,  8e  eompooerei  Tubdodl  rni  rado* 
■eabali&  , ratio  refidnaefiipioqoc  quotiens 
araltipUcaca  ratione  ptr  alUm»  et  diximtiSi  fit  ra> 
necompofiu 

PROBL.  X.  PROPOS.  XL. 

Ddth  TdlieiiituiyifM  iiiMKemhtitMt  r<^ 
tiorum  imetjualiuiis  tfpgHtrt  txctjjum 
.mixtris  froptriiomt  fxfir  mtiarem  • 


K } C 6 E 7 — 


B I. 


D 10 


I I 
K J 


■o 

9 


EXPENSIO  VI. 

De  proportionum  fimiiium  conunnjtione  . 

Sicut  datis  duabitt  quantitatibus,  rcl  terthiqc! 

media  prnponionalia  reperitur , 8:  datit  r^- 
buaquarta  proportionalis  reperitur,  idemfen* 
tiendum  eft  de  proportionibus  ipfis,  in  quibus  fi 
d£turduc,mediai  vel  rxtrenu  poterit  inuenirij  Sr 
tribut  datis  quarta  perfcrutaci  valebit» 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLI. 

Imerduas  datas  rationes  mediam  rationem 
proportionalem  inuenire, 

DAt*  fint  rationes  As-f» 

quas  oporteat  reperire  medum  n'Oportio* 
natem.  Fiat, rt  h ade;  nempe lo.  adp.  fic).  ad 
aliud  B 4 x « Intcrque  a s.  & R 4 v tnrdia  pro» 
portionalis  quantitas  inueoiatur  a a.  x & s 4 *f 
Deinde  fiae,  *t  as  ad  k}..  fic  ratio  as  x ad  ra- 
tionem co*r«a  propoT. 9.  huius,  rcit.  Dico 
hant^en  edi««  f ap«rr*eaA/eM,f/S^e^«i  ab,<^CD» 
ia  (Oat  aua  frtfunme» 


Sit  data  rstloAs  ^ K»t'to  maior  CD^rr* 
Fiac,n  Dadc,ita  b ad  aliud  exhibebit  i 7^ 
Idcoqae  ex  4»  huius,  vt  as  ad  co  rationem  { lea 
erit  a ad  s t ponitur  autem  maior  ratio  co  ratione 
asietit  ergo  maior  e quantitas,  quantitate  a» 
Sabducattir  itaque,  dr  auferatu'  ab  B quanutas  at* 
qaalisipfiAf  remanebit  rcfiJuura  B 4 de* 
•eam^ona  Tubdudo  denominatore  a 9.  Fiat 
xaque,  vc  denominator  A |.  ad  refiduum  denomi* 
SUorts  A 4x~  fic  AB  ad  aliam  ratiood  l«  ex 

prepof.y.  hu  us- dr  3*  Dico»Ave«es*ix«;^<»rQfi^ 

^ /«petU' ruiie  co  rarMnrai  AB  • 
jjpMatur.  Quoniam,  vt  A ad  a totum, denenib 
iataret,ficASadco,ra:iones.  Ergo»ex s> {•(•et 
faUatu  ad  refiduum  denominatoris  B,fic  ab  abtscu 
i4 refiduum  rationis  co.  Sed  vt  a ablatum  ad  refi* 
daiUB  denominatoris  Eific  ex  etfedioneefi  ratio 
as  ad  ratiourm  1 K « Ergo  ratio  iae  ell  eadem , K 
refidoum  rationis  co..  Quia  eadem  vnu  rXtto 
AS  etfilem  co.  dr  1 x dicit  eandem  proportionem, 
qaam  a denomiuatorabl.<tiunad  refiduum  deno» 
■iaacoris,  t , quod  erat  oftendendum  . 

Hpaucd  IX  ei(  cadd  ac  ).ad  patet,folfiqt 

nteflua  fub  ab|s  lermioiS.G  placcatexqutri  poteft. 
fatet  verb  | ad  4 --4  > cfie  , vt  de* 

Bonunator  4.  proportionis  ab  *p7  sd  denomina* 
tutem  IX  1.7-7 ad  9. vel  lUaddO  qui  e(l  B.dr^x* 
qBOfliam  redadi  ad  numeros  planiores  fiint  do.  dr 
ii.  qui  fant  in  eadem  proporuone^c  30.  sd  41, 


G 9 
H 10 


K 3 


1 

E4- 

2 

10 

GIJ-- 

9* 


B 5 H 10  t } 

ab  — CD  — 

J . ^ J 
Probatur , Nam,  n a ad  x } fic  cRtcimut  rat^ 
nem  AB  4 raCioniCDx-coftA^pon^*^t(.propofuor 
ne.  Ratio  autem  a ad  b eft{duplicata  rationis  a ad 
X ex  lo.h.eru  quoq^  rado  a ad  1 duplicata  raticwfi 
ASxAdcox**  tatio  A ad  Bcfleadem^.qqo 
ratio  AB  ad  rationem  ch  cfim  A,dr  s fint  deaoo^t 
natores  cx  4.  huius , Ergo  ab  ad  rati  onemca  cfi  ) 
duplicata  rationis  ab  ad  co»dr  fic  CD  efLmetlia 
proportionalis,  qux  expofeitur,  & Al,  c&»  k qU 
cruoc  Ineoncimiaptopotctoae  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  xEII. 

Datis  dualms  rationilfus  tertiam  rationem 
propoftional em  mnentre  • \ 

DEntur  dux  rationes  ab  ~ co  7^»^  opor* 
teat  ipfia  ccruam  proportini^alem  ipucBUX* 
Fiat  • vt  oad  c,.  fic  B ad  aliud  x.  3.  8e 
amem  a a.  ad  c.  (eu  34. ad  40.  fic  fiat  tatio 

cpsd  talionem  aliam  0U3  J ad  3.  vt  docuimus 
pr.f.  s(^3.  Oico,quod  proportio  c^cfc  tertia 
ponionalistdr  quod  Ratio  As.fir  «b  fit  m cbhnnua 
Analogii  trii^m  AS,  co,  3r  6U  . ^ 


A a 


C 8 
O la 


OjT 

H 3 


B s 
1 


Probatur.  Wsmrst’o  Asefiadrattom-in  coex 
propoL-f  hciiis  vc  a i I $ fid  *t  Aadi , fic  Tada 
eil  rat|OCO  aa  ratiunem  ou  t EtgoRauu  eoad 
Nas  au 


# 
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«H  babcteandcm  proporrionemi  cjujm  ab  ad  CD . 
Vndc  irei  ai>cd,  & oh  fiiniio  comiotti  Analo- 

PROBL.  III-  PROPOs.  xmi. 

D4t'5  trthm  rationilfus  qusttum  proporth- 
Um  ddinutnire . 

Sint  dat*  trfi  ratioflci  A*  -J-»  "T  » **  ■r' 
ofvorteat  inucnire  curtam  prc^ortionaiem. 
Fi*t,TtD4.adc».  Rc  »J. ad  aliud  x»i4>;iaue. 
Biacur<]Qa  e*  propof.tf.  huius  ad  racionm  at  alia 
rado  cH,qu«  Cc  io  proportiooe»  Ad  ad  Xti  -f  ,fir 
erit  CII  T-r-  ItaqueoHeaitlitqux  excjuiricur, 
proporcio^ue  ab  eu  ad  proportionem  C0|  vt  ratio 
ir  ad  rationem  sa  . 


A 

B 


C 1 
D 4 


E I 
F J 


G 9 
Hio 


Probator . Ratio  ab  eftad  rationem  cb  ex  4. 
bnioSi  ?t  A ad  X > fed  vt  a ad  x ; ita  clfcda  eft  ra- 
tio st  ad  rationem  CH : Ergo  ratio  AB  ad  ratio» 
nem  CD  erit.  ?t  ratio  BB  ad  rationem  CH  • 

VbiTidet»  qobd  adhoc»  rt  rationes  ipf*  fiat 
fitailet»  non  eft  oecdTeBqobd  termini  ipfi  fiat 
proportionales  * & quod  ita  fit  a i.  ab  t vt  c B. 
ad  04.  nec  B }.  adr;.  nc9.adn  10.  vti  efi  ne- 
cefreiofimUitudineiprorumterminomm  ad  hoc* 
neoim  fimilis  fit  ratio  a ad  b,  qu*  c cfdD.necef- 
fe  eft«  Tt  etiam  infi  termini  fint  fimilca,  Ar  a a.  fie 
adB4.  tc  c ad  D d.  Sr  tone  ratio  a.  ad  4,  dice» 
tv  eadem,  qoan)}.  adfi.  Sed  in  rationibus  ipfis 
ad  Rationem  co  “ eft,  ?t  ratio  bp  7-  ad  ra> 
tfonem  ok  ^ , 8r  tamen  termini  Ipfi  funt  diffi* 

flBsIcs  r fmo>  Sc  rationes  ip£e : neque  enim  etdem 
ratio  eft  -J-,  qoc  -f,  aut  patec ; 9e 

tamen  ita  eft  ab  ratio  ad  rationem  co , et  ep  ad 
ea,  quod,  8e  ipfb  experimento  percipies, fi  reda» 
cas  omnes  proportiones  ad  eoCdem  terminos  Ai 

*ch’  -4-t  • ifta 

propotttonet  habeant  eofdem -terminos  erunt , 
Ttantecedentes,8rerunt,TtA4,ad  c 6.  Gcb}o, 
adc45.  vc  patet . 

. q 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XUV. 
Propagari  praporuoMS  [ecimium  daum 


Sit  data  ratio  a«  ~ ,Ar oporteat  reperire  ratlond 
triplicatam  ad  rationem  a«,  fed  in  ratione  a 
ad  o. 

Dirponantur  quantitates  proportionales  ab  ea- 
dem qaamitate  incipientci  in  ratione  ac  B,ad  5. 

ABB4CB  Dtd  E|2 

Ab  H 6 L 18  M $4  N 101 

K j0  P 108 

Dico,  qood  fafiom  eft  id , quod  requiritur . 
Nam  proportio  tertia  s M habet  ad  proportionem 
ad  primam  BM  duplicatam  proportionem  b ad  u,8r 
bm  quadruplicatam  ad  eandem  BU  cius,  quam  ha» 
Bet  B ad  H . 

Ni  espr.8.tr«lfi>p>f»  d ad  m habet  ^porciond  tri* 


Tvs  'xvin 

plicati  eiut,  qu*  eft  • a^  H • Fiat,  et  a id  t . fie  M 
adK,ericqueex  4-h.  ratio  ouad  rationem  B8  • rc 
Dadx.  Katiovero  DKconipooiCttrcBproporeio* 
oeoad  M,  hoccft,vcdixrtriplicata  rationitiad 
M eius,  quam  habee  a ad  a,  culus  deoominacor  !• 
9r  M ad  x,qop  cx  tiTc^ione  eft  cadem,ac  ratio  mb* 
Atqui  rattones  BH , 8e  at  producunt  compoftta 
rationem  xqualstatis  ex  propoCip.  buios  . 

Ergo  ratio  D ad  K componitur  cX  ratione  elof, 
quam  habet  Aad  Atripitcata-  raionUBH>dr  Ideo 
duplicatam  n ad  h,  ratione  xquaJitatia,  fed  Rt» 
tio  xqualicacis  nihti  addit  ex  CoroU.  propoClf; 
in  compoficiooe  rationum,  erro  ratio  o ad  tt  eft 
duplicau  rationis  b adu . Sed  vt  d ad  m,  ita  racio 
o X ad  rationem  b h,  ergo  ratio  om  ad  ratlooem 
BH  habet  duplicatam  proportionem . 

Ita  dicas  de  ratione  SN,qux  eft  triplicata  ratio* 
nis  BH.  Flat  enim,vt  h ad  a,fic  m ad  aUudr.  Erkqt 
cx  4^1.  B ad  B,vt  proportio  BH  ad  proportlood  so. 

Rado  TctbEadP  componitur  ex  proportione 
B ad  M,  Sr  N ad  p»dr  ideo  quadruplicata  doi,  quam 
habet  A ad  a,  8c  tripHcau  eius  quam  hdiete  ad  14 
8e  H ad  B,  fiquidem  ex  efteftiooe  np  eft  eadem  ac 
B B , fed  H b,  & BH  producant  rationem  xqnalita- 
cis.Mf  olhU  addit  in  ,pporttooibut,ideo  ^po^o 
B aup  eft  triplicata  rationis  , quam  habet  b ad  a , 
fed  re  eft  B ad  p,  ita  eft  ratio  bh  ad  proportionem 
BN , ergo  proportio  EN  efteripUeataratioaia  bh. 

Et  idem  ecic  fi  cupias  quincuplicare  fatiooet»Ae 
fextupiicare-adJendo  terminos  in  eadem  propot» 
tione  • 

COROLLARIVM. 

, 'C  Ruitur  itaqueex  hoc  Traftatu  multos  mias 
±.j  cuiufcumque  proportionis  reperiri  deno- 
mlnatores;fr  fi  agscuc  ^ denomioatoribus  numt» 
rids . 

Primo  repentur  denominseor  proprii  diftus» 
qui  lea  eft  ad  rnitatem  , rt  aliqua  quantitas  ad 
fuam  partem,  V.  g.  Prnporctod.  ad  j.  habet  de- 
noroioarorem  proprid  'didom  numerum  a*  quia 
ixa  s.  eft  ad  u rt  0.ad  3 . cx  hoc  feofu  multi  nume» 
ri  ,4icoipc  omnes  primi  in  ii$  proportionibus  » 
non  pofildcncalium  dcnominacorem,nifi  fe  jpfosi 
qrriaezpropof.t.  lib.8.  Eiemenc.  fune  minimlia 
Illis  Ixtiooibux  r 8e  ipfis  minores  eiufdcm  pro» 
portionis  dari  ae^ueunc . vt  fune  fr  dc  Iftie 
idcelligitur  principium  illud,  quod  uulcipUcaa^ 
tes  coofeqaeiu  producant  antecedens,  vel  diui* 
deates  iuxta  eicigeotiam  proportionis  maiorie, 
veiminoris  tnsraualitutis . 

"Secundo  aJclle  deoominaeoTes  Improptid  di» 
ftos , fub quo  genere,  ne  dum  numericii  fad« 
8e  quantitatis  eontinax  concluduntur  , nempe 
^ntitatet;  qmefinein  proportione  ad  aliquam 
luam  partem,  vrdux  quantitates  funt  ad  iiiuicem. 
eoarum  proportionem  denominant ; 8e  hoc  fen» 
fu  omnes  etiam  irrationales  proportiones  obti» 
nent  fuum  denomiaacorA*m ) fi  non  ininorcm  fal » 
tem  maiorem ; vt  proportio  0.  ad  h^rt  deno» 

minatorem  V -p,  druration  des,  ncxpiacauimjs 
io  definit.;,  h. 

Tertio  adefie  denominatores  proportionale  s, 
qui  fua  habitudine  od  aliam  oftenJunt  pro]>oitio- 
naliiacem»  quam  habee  vna  ratio  aJ  silam  V.  g, 
proportio 0. ad  |.  habet  dcnomihaiorcm  a.  8c 
ad  IO.  numerum  B , vel  prima  q & fc«.ur*da  5. 
vel  prima  IB,  & fecuAila  15.  Ifti  ergo  omius  Je* 
nominatores  funt  proportionales,  quia  tuASpax» 
niAiB 


DE  PROPORTIONAUTATIBVS  RATIONVM.  igc 


tibos  ><Utn  o/6eium  exeqtianturt  ^ooil  denomina- 
UR<  fimplicca  a*  8r  a -f . 

Qitaito  repflrtci  deoomtnacoret  proporaonU 
■Jtorivinc^alitacUi  qui  expriauntar  numeria 
liugria  etUfra^onibua  copulatUtr«d  tali  modo, 
ftvritaiua  in  proprii  didis,  xelpars  aliquot^ 
fappofiufubintelligitur.vCY  -7  proportionis  a. 
tJ&quo  figniiketuri  aetacedpns  continere  infe 
dssipanes,quaruincoo(cquenieilaia.  Atmi- 
•0^  inratfaiiutii  vnhat,im  paraaiiqnoca  fuper- 
poGraeft  Ittbimelligenda , 4* » 9^0  noceear 

qojoutatem  antecedeacem  e0c  parccn,vcl  fccua 


<U»rel  tertii  feqQemis.  id  tamen  Ccribi  non  fotec# 
•o  quia  commoM  aon  padit,  eum  denominator, 
cniadhxret  fradio(rt  multotieseuenire  fotec) 
ad  modum  fradionis  ex  irari  non  debeat.nec  pof- 
fie^quamait  fi  dcnom^aeorcs  calculo  fubtgaotur 
interefi»vt  ad  eorum  f^ificattonem  percipien- 
dam aliquo  modo  notetur . 

In  proporcionalibua  autem  denominatoribos 
nuUoaoio  idficnecclTviany  edm  fufiiciai  h^i* 
tudo  Ipfa  quantitatum 'ad  exprimendara  propor* 
uooem  rationum . 
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TRAC. 


/ 


;ins  lineis  redis  fecundiim  fc  , antequam  videamus  de  iplls, 
ptout  circulo  inexidunt,  vel  (ecant,  vel  eum  tangunt, 8C  vt  la- 
tera quoque  fiint  omnium  figurarum  , qu*  circulo  do: 
fcribuntur,  & ideo  omnes  etiam  , vt  earum  latera  confiderentut  j 
prius  de  ipfis  Flexis  agendum  eft,  & in  primis  de  circulo. 


E X P E § I O 

Ve  ciradi  Jefcriftiime , «rj»t  menfiir*'. 


Fl.txx  i ali«  Coat , qnc  ex  corpertcro  fediooi* 
bus  noriuartn « qac  per  mocum  poii6^i » te 
line»  in  plano  nullo  mo^ explicari  poflunci  ali», 
ouf  tn  plano  folumdefcribaotiir,  haat  ad  cor* 
pna  nullam  relationea  po(fideat>t»al{c  Tcro»qu» 
te  plano  dcTciibi  queant»  te  tamcnfc^ionei  quo* 
^0«  corporum  Hnt ; ali» » licet  corporum  fcoio- 
nes  noB  fine ; fo^ t tamen  corportboi  rotQadu»& 
fiexitdefcribi  quenat. 

Primi  generia  funt  > Hipeibela » Sr  aliqua  cafit 
que  per  line»  motoiii  vcl  paadinaUo  modo^ex** 
plicari  poflunt » vel  falcem  faAo  oon  expliean* 
: .V.a- r* ir 


tur,8r’fediooetCooirflnc.  Quacli xeri gettetU 

C6no»feo Tphat^cIrco^Bb»-  • 


Helix  Cilpttdro*  feu  G6noi 
1uta»qu»  eficmialiter  pofcuot  lllidljobieSoiBt 
nec  plano  deferibi  qaeune.  Seci&^fcrb  g«®e- 
ria  eft  fpiralis  Cooebilisi  AfjrmctMl;  te 
modi  .Terti)  m6  Circulai,qui  «rplanoA  ^ 

ra  eodem  mt^odcfciibipoteitificQt  Ellipfis*' 
Cjlindro  Conoque  Aedam  plano  duobus  centris 
adhibitis  >xe1  motu  line»  per  angulum  redum» 
Yt  infri  . Hic  agemus  de  linei$>qu»  plano  deferi* 
buntur:  relique  enim  line«>cognicloaes  Ipforam 
corporum  pofcunc:  rude  eas  fuo  loco  feruabi* 
snus:  at  hic  in  primla  de  circulo . 

Licet  facilis  deferiptio  circuH  fit  cum  planum 
liberum  eft»  & breue  : cum  tamen  magnumiSe 
impeditum  non  eft  adeo  facilis  :|qaare  de  hoc  lo> 
qucQtes  fit  • 


t;  vertex  entm  m deferibee  pordonera  circoti 
quxm  producet « bi  latus  mp  transferat  p«r 
arcum ^dum:  nam aJIndlatus  mv  fua  extremo 
arcum  xv  continuabit . 

Probaturex  propoT.  »4*  iib.j.  Nam  In  f^* 
mentis  equallbus  ciurdcm  firculi  capiunt  anguli 
cqoalcs . Cum  ergo  angulus  vmp,  fit  femper  »* 
^t^iS)  ctic  femper  ia cqoali  circumferentia  eiuf* 
dem  circuli  vertex  eius 
MfSrelut extrema  v»£r 
r»  quare  Amdem  circu* 
lumdefcribent.  Huius 
autem  circuli  inueaies 
diametrum  cx  l.  !ib.|. 
vei  percaiculos* 

* Sed  etiam  alio  mo> 
do  dcfcriki  poreHc  • 
Nempe  finiendo  cen- 
trum o in  alio  loco»  de 
7^  ducendo  circulum  cm 

im  nM  P^cin  A>nam  lc  longitudo* feu  maior 


iiiio|'<a  fuerk  menfurata  a circulo  CB  in 
bet  un 


.•i^alibet  unea  parallela  ipfi  OC  vclut  eft  Pl  fuo 
extremo  ( circulum  deferibet. 

Probatur . Nam  ablato  impedimento  fit  ai,  ra- 
dius squalis  radio  oc*  Se  ducatur  perpendicolarit 
At  ad  AO . Cum  ergo  fic  ia  squalis  oc : abUca  er- 
go communi  lo*  em  lc  squalis  ipfi  oa  : fcd  xf  eft 
squalis  Lcex  hppothefi . ErgofroA*  8r  coofe- 
quencer  squali  » 8e  ideo  QP  erit  squalis  i F : fi 

addatur  itaque  (^Ttrirqueeric  m squalisqPifed 
qf  fuo  extremo  Feft  In  circumferenda  circuli  t 
Ergo  etiam  t,i  vel  fi  fuo  extremo  l erit  io  cir* 
cumferetitii  circuli  squalis  • 


PROBL.  I.  PROPOS.  1. 


circuli , cuius  centrum  haheri  iftf- 
i^ueat^  defer ihere. 


Sit  deferibcndai  circulos»  te  centrum  a haberi 
nequeat . Fiat  angulos  Vmf  obtufus , frclaul 


figantur  plano  in  pandis  M*8r  F*  moueanturque 
altccalambendoclauos,  V.g.  4 pper  m vfque  ad 


D E F L 

THEOR.  LEMMAT,  I.  PROPOS.  If. 

ahcMfUS  trUngitlt 

dmbo  crura  ad  ba/im  fotam^  hahent  ean-- 
dem  proporttonem , (jium  tp/um  crus  ad 
figmentum  (eofis  fibi  vnitum . 

Sic  triangulam  ak  . Dlol<iacar(]ue  angulut 
«d  A bifariam  p«r  tineam  r a.  Dico  ^uo4  ab»^ 
iiCpmal<a»iipf6pintionih4ilt€ht  ai  ic  crm  «Arrw> 
fiiy/S  ttHs  AC  htfu  f$^  ynitwn  rc» 

pcobacurcxpropof.jjib  6.  iueft  cradfi>  n 
CAsdAB.  Q^ttcmp*» 
ne»i*t  icacv»&  FibA> 
fic  fegmeDU  fimuj  ad  At- 
teram fegmemucn  bafit 
c»;  n ccaa  ac,&  cnit 
Aifimulad  cras  acHU 
fegoaeneo  cp  vnitum  t 
<^et8rpenaa/A«d«iu  ericcPtSr  fircgmcnu 
bafit  ad  crara  AC»&  ai»  vt  rcgmentum  bafit  Cf  ad 
crai  fibi  vnitum  AC  . Vel(aMrrj^CA»& Aiad  ci^ 
vtCAadcP.  Hocefi  fundamcnturo  Archimede; 
dcBMftntiooJi  requcntlt. 

THEOEL  L PROPOS.  IU. 

Cmtfltbet  circuli  peripheria  eR  tripla  dfa* 
mtri  9 (>  adhuc  parte  fepttma  iffms 
iufenfibthser  minor  eil* 

Slctircnlat>fea  qoadrani » oubd  faScic  ABC» 
Sicque  io  eoaogutui  dacm  centrum  |0.  Gr. 
LaiaicF  trianguli  apc  crivdimidium bafit fA»ez 
iliitf^ax  dida  fune  lib.4.elcm»  propof.tf . Siqui- 
dem en  latui  hexagooi  pv  cuius  doplumireu  do. 
Cradot  fabccndic»  8e  ideo  zquac  bafim  ap»  Se  cum 
.Cf  fit  tangent, CAF  triangulam  eft  redaogalum . 

Progr^.  I.  SI  ergo  cv  ponatur  partium 
raeiot  dupla  erit  Vnde  exproporii.clem. 
lib.s.  cvqniremuf  latot  AC.  Nam  quadratum  nu- 
AJ40:>.  quo  dempto  i quadrato  nu- 
meri |o6.  quod  eil  9f6f6.  remanet  quadratum 
Tontp»  i quo  fubduda  radix  quadrata  ex  prop.BO. 
Trad»l)>  dat  latui  ac  paulo  maiut , quam  A65. 
vnde  inndum  fimal  lateri  af  goS.  erunt  57I. 


Progreir.  x.  Qata  itaquei  vt  ex  Lemmate  duo 
erara  AV,& ac  )7K  fom  adbafim  cF  vt  vnum 

cras  ACad  (egmentu  fibivnituco  diuuo  angulo 
Mcb>fariamia  o,  erit  erus  ac  ad  Tegmentum  cn 
paelo  maiutin  proportione,  quam  571.  ad 
)deopofico»qabdcofiei7|.Acenu  excedet  971. 


EXIS.-  t*7 

fcd  non  integra  voitate,  neqnt  enina  perueoieciJ 

*5». 

ProgrelT.|.  Cum  ergo  hiamus  nota  ac,8c 
Cn  io  triangulo  acc  repagulo,  eodem  proViuS 
modo  progrediemur,  vc  in  primo  progr.  Nam  di* 
uifo  angulo  cac  bifarid  In  M eodi  tenore  argome» 
tt  procedemus . (^ia  poTuimat  fegmentum  cd 
efie  ifj.  partiom  ()uadratame>ua  erii,vcdi^um 
efi  a2409.fr  quia poTuimut  Acefie  ^71.  fr  pauI6 
mamt,quadracam  eiua  erit  5x6041.  fr  fimal  facicC 
fere  quadratum  a»  ex  IL  Itb.  s.  elem.  partium 
l49,4fo  licet  quadratum  Ipfiut  as  fit  paulo  ma- 
iut, eiuTque  radix  paulo  maior,  quam  radix  591  •{> 
pnedidi  numeri  2494^0.  Vnde  proportio  ac  ad 
* co  erit  291  fr  aliquid  amplius  ad  if).  bafim  co. 

fr  fi  iunganenr  fimul  duo  cnuri  ac,  fr  ac  $71.  fr 
29i.fr  <ferttntvt  iida-^  ad  bafim  cc  it2« 

Quamobreoi  acgueotex,.vcTecaodo  progrdSa. 
Qma  ex  propoCa.  duo  crura  ac,  fr  ac  ad  bafim 
cc  Tunt,  vc  enn  ac  ad fegmentum  fibi  vnitum  cr, 
Idenfi  ponatur  cili2>paiTiam,critcrue  ac  11647, 
fr  paulo  maiua* 

Progr.  4.  Secabimus  turfos  iotriangnloUAC 
angulum  a in  duas  ;quat  partes  in  t ; fr  eodem  ar- 
gumentandi ritu  procedemus  . lungemus  enim 
quadratum  AC  paulo maint-,  qnim  7T 

quadratum  mqpam  numeri  1 164  7 ei  cruri  p;nd 
«quale,  fr  quadratum  bafis  ch  12409.  fr  facient 
qaart^um  >27^4}  - 7,qno(fppnd«quabitduo 
quadrata  fada  ex  crure  AC»fr  bafi  cH,qaadracolpfi 
ex  crure  AC  ex  II.  lib.a.  cqualia,  fr  deficiet,  nec 
qaldcm  integra  vnitas  { vnde  rxtrada  radix  qUB- 
draudabit  numeru  1 171  y,qui  proximi  «quablc 
erntUA.  Vnde  RAeric  ad CB  ferj  vt  >178-7  ad 
ijj.  fr  panlb  ampliat,  fr  fi  fimuliunganturduo 
crura  ah  tt7a-(,fr  ac  erunt,  vtnumerut 

a||a'^3d  I52.fr  paulbamplidt,  qui  ipfe  nomerus 
1224  7 . Quapropter  cnm  dao  crura  AC,fr  ah  fine 
ad  totam  bafim  CK,  vt  crua  ac  ad  Tegmeoeum  C(» 
ob  dtitiTum  aogalum  bifariam  in  1 . $i  ponamua 
hoc  regmemum  ci  cfle  1 52.  partium  crut  ac>  erk 
1224  -$■$  fr  psutb  ampliils . 

Pro^eir.5.  SecMaimui  deinde  angalumx  AC  in 
H bifariamdungemaTq;  quadratum  bafia  ic  fitm* 
per  idem  12409.  & quadratum  cruris  ac  12147 
quod  eft  54^712  » fr  paul6  amplius , fiecque 

quadratum 5471090  , coios  radix  12297  eft 

crus  iA,fr  etiam  paulo  au&ior ; Vnde  crus  ia 
ericadci,  vt  1229  7 proximi  ad  i$2*  fr  crura  fi. 
mul  pofita  ct  i229t»  fr  aci224-^  erunt  vt 
4672  -f  , fr  paulb  ampliiu,quani  ipfe  numeru»  ad 
l>2>  Quader^ , fi  ponatur  cu  fegmeDtum  152.  ex 
Lemmate, & t.  propof.  huius  erit  crus  ac  paulo 
maius,  quam  4672-:  fed  non  maius  aieo,  vc^qoec 
4674. 

ProgrdT.6.  Sicqueism  habemus  muhilsterum 
circulo  circumfcriptum  , cuius  femilatus  cm  efi 
i52.aJfemidiametru  AC,qoodeft  paulo  maius, qua 
4^72  tertia  pars  quadrantis 

dimidium  cc,  erit  fexta;  fr  huius  dimidium  CH 
duodecima, fr  huius  dimidium  ci  vigefima  quarta, 
fr  huius  dimidiam  cm  qnadragefima  odaua  pars 
erit  quadraotis . Vode  cm  erit  fimilatus  mulcilx- 
teri,  qood  fubtendet  48.  partem  quadrantis.  Sed 
duplicatum,  vt  fit  latus  Integrum  fuhccdct  14, 
partem  qo^drantii;  fr  ideo  ob  quatuor  quadrantes 
multiplicatum  per  4.nonagefim3  fexta  pars  toriux 
circuli  i nempe  Poljgooum  laterum  96.  fr  quu 
femilatus  eius , vt  pr^auimui  progr^.5«  oli  ad 
femidiamecram,  vt  1 55.  ad  4^72  7 feri  > ideo 
• tum 
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eom  Uru»  erit  td  totam  rtdium , vt  i5|.ad  4^7}  ' 
cam  Ua  fit  dimidium  ad  dimidium»  vt  totum  ad 
totum fxpropof.  18. Ilb.5.  Quipfopterfi  multi- 
plicemus latus  CH  I ^J.perpd.  latera  .quibus  po« 
lygonum  coaflac » babibimus  Utera  cociiti 
goni 14^88. 

SI  ergo  dicat  » regulam  auream  adhihen> 
dofi  ai.daot 7.idcft fi I.Sr-f  danti  quid  14688.! 

8f  exhibebant  467}  4-7  . Quare  Polygoni  am- 
bitus ad  4677  7 h^ct  minorem  proportionem» 
npote  ad  numerum  maiorem»quam  ad  4677  *4*»‘ 
Quare>dr  ad  iptum  diametrum  maius.quam  4671* 
-Lhabebic  adhuc  polygoni  ambitus  minorem  pro- 
portionemi  vtpote  adquid  maiua . At  eircumie* 
rentia » frpote  Interior  ipfi  polygouo  eft  minor » * 
quim  ambitus  polygoni  I Eigo  dicet  tanto  am- 
plius minorem  proportionem  ad  diametrum  ex 
ptopof.  8.  itb.7.  ideft.qaam  14688. 211467}  4"r> 
vcl  qudm  aa.  ad  7. 

THEOR.  LEMMAT.  U.  PROPOS.  IV. 

Trisrt(uium  in  /emierrenio,  cuius  vnus  un- 
gulus fit  medietus  alterius  triangjdi  in 
eodem  fcmictrculo , hahet  crus  maius  ad 
minus  m eadem  fnoportione  > quam  ha- 
hent  duo  ama  maiorts  triartgmi  ad  to- 
tam  hafim . 

Sit  triangalum  aih  in  remicirculo  acb  » cu- 
ius angulus  ad  A.fie  medietate  minor»  quam 
•ngulus  A in  criangulo maiori  Bac  . Dico.qubd 
A«  crus  refemir  ad  ki  latus » n duo  eruta  Ac»  Sc 
AB  triangali  maioris  referuntur  ad  bafimBc. 

Probatur.  Triangula  A«a»8rparuumMBU  fune 
«qulaogula  »quod  fint  reRangulai8r  in  squati  pe- 
ripHerla  aa,  fr  uo  ex  ai  llb.}.  Ergo  latera  io  ea- 
dem proportione  verfabuntur  ex  propof.4.  Ilb.6. 
Ergo  erit  ita  proportionatum  crus  ah  maius  io 
triangulo  magno  ad  crus  bh  maius  crus  in  paruo, 
vt  ipmm  B H crus  quoq;  minus  io  magno  ad  hm  in 
panao  triangulo  crus  minus,  id«R  vt  ah  ad  xH»fic 
niaduM.  EcltacricbariiiAitimagnoad  bafim 
BMin paruo»  vtcrus  minus bh  trianguli  magni 
bau  ad  ems  minui  mh  parui  trianguli  bmu. 


Sed  iam  didam  eft»  qubd  ma  ad  hb  prorfos  eiuC- 
dem  proportionis  reperiatur  > vt  hb  ad.HM  parui. 
Ergo  etiam  hse  duo  crura  rcrpicicnc  bafes  eadem 
proportione » qu)  rerpiciebanc  bh  »fr  hm  cx  16. 
fib.  5.  ldco<);  ita  erit  ai  bafis  ad  bafim  bm»  vc  crus 
ah  Ad  crus  BH  . Sed  cx  B.  huius  propofic.  vc 
BA  4 d AC  > vt  voum  fumpu  refpicicbanc  iba* 
fim  «B,fic  crus  ba  refpiciebat  BMcrus  fibi  vnlcum» 
d fegmeacum  bafis  maioris  trianguli  b a o » 


V S XVIII. 

Ergo  etiam  ah  crus  miim  ad  bh  crus  minus  eao- 
dem  proportioaem  dicet  , quam  duo  crura  Ba» 
Atag  ad  bafim  Bo  trianguli  maioris  bac  dico 
banc . 

THEOR.  II.  P ROP.  V.  I 

I 

ChrcKmftrnii*  cmnflihti  circuli  dumetrum  , 
continet  icr,  0"  infuper  mugit, 
eius  olhnom  portem 

PRobatur  ferd  eodem  modo , quh  fecandi  pro- 
pofitio . Fiat  it^e  circulusi  dacaturque  dia* 
meter  ab»  d fatas  hexagoni  Bc.  Quod  bo  ftatua* 
tur  partium  780.  ertt  diameter  AB,i(Cpote  eius  da. 
pium  partium  1760.  cuius  auadratfi  erh  aM}doo. 
Quadratum  verb 'lateris  nexagoni^Br.  $38400. 
tpiod  deptu  8 quadrato  diametri  remanet  1815100. 
quadratum  lateris  no,  cuiiii  radir  ^uadrau  eft 
paulb  minor»  quam  1}  51.  Vnde  latos  ac  erit  pau- 
16  minus » quamijfi.d  fimul  vtrummecnitAi» 
d AC  erit  paul6  minus»  quam  3911«  dbafii  ac  la- 
tus hexagoni  part.780. 

Progr.i.  Diuidatur  angulus  ad  a bifariam  B.  ^ 

nea  AH,  d lungatar  BHffietque  redangulum  asu  ; 
Quia  ergo,vt  4.  propof.  huius  ofieafum»iu  eft 
vtrumque  crus  ac,  d ab  ab  bafim  «b»  vt  cmt  ar 
ad  crus  bh;  ideo,  fi  ponatur  ; qu6d  crus  bu  fit  j 
partium  780.  crus  ha  erit  partium  3911.  nempe, 
vt  eft  bafis  CB  ad  duo  crura  ab  » d ac  . Ideoque  ^ 
cz  quadratis  laterum  rcAanguh  bah  inquirtinoi  ^ 
bafim  AB:  cum  ergo  quadratum  cruris  bh»  fit 
608400.  quod  crus  Aipponitur  780.  partium  »fir 
qnadratu  ah  craris,  quod  ponitur  hoc  progt.B9ll*  ^ 
partium  fit  8475931.  fi  voiantur  fimul,  vt  futira- 
meruspnSzlsi.hoc  crie  quadratum  bafis  iure- 
danguli  ARB»  cuius  radix  quadrata  eft  }01)4t 
auI6  auRior»  d ideo  ab  erit  paulo  minor  partt-  j 
us  }oi  3 -f4  » d fimol  vtrumque  crus  ai  , d ah 
pait.2911  «erunt  partiu  5924-^*4, d crus  hb78o. 

Progr.  3.  Sedo  rurfus  angulo  ad  a m egango- 
io  BAU  bifariam  per  lineam  af»  ex  prop.4.  huius» 
ita  erit  vtrumque  crus  ba  , d ah  ad  bafim  hi,  n 
crus  AF  ad  crus  av  , Vnde » fi  ftatuatur  bafim  n 
efle  78o.partiam  crus  AF,eHt  parum  cnious»quaa  ' 
5934  4 » nimirum,  vt  bafis  hb  ad  duo  crura  A%d  ' 
ah:  Quare  fi  borum  quadrata  vnianiur  fimul  in 
rcdangulo  BF  A dabunt  bafis  quadratum  BA:<utt 
ergo  quadratum  bf  fit  608400.  d quadratum  U 
}5i0366a.  lunda itaque  fimul  dabunt  quadra- 
tam 75711063.  cruris  ba,  cuius  radix  quadrata  eft 
5975  'TT' » dpaulb  magis.  Itaque  crus  ba  erit 
paulo  minus,  quam  5975  44*»  (fuod  iui  dum 
cruri  aF59S44  ficient  numerum  aoiboiumcni- 
rum  A F , d BA  paulo  audiorem,qudm  U900.TT 
bafis  verbir  erit  7S0. 

progrefTus}.  dluidator  rurfus  angulus  bafio 
duas  panes  squales  per  lineamAl»  dper  4.  prop. 
huius, ita  erit  vtrumque  crus  trianguli  maiorts  is 
dAF  ad  bafim  BEjVtcrusAi  aderas  bi.  Ideoqifi 
ftatuatur  bafis  Bi  part.780.  erit  crus  lApar.itpM.  • 
44  »nfpe  vt  bafis  BF  ad  duo  crura  AB»d  AF.d  quia 
IIA  eft  triangulum  redaiigulum  : ideo  quadra- 
tum duorum  crurum  bi»  d At  erit  «quale  quadra* 
to bafis  BA.  Quadratum  ver6  cruns  At  elt  i^id. 
38090.  d quadratum  Bi  eft  608400.  luo^a  fimai 
erunt  I433}690.cuius  radu  quadrata  eft  iips^ 
■74  pBoJb  audion  vnde  AB  bafis  erit  paulo  mioor 
quam 


4* 
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DE  F L 

^uam  t quodiuadum  crori  lA  iipoo. 

-f  V i;8i5  bafis  rero,  Teucrus  ib  ecic 
780. 

Progr,  4.  Diuidstur  tindem  aogulus  iab  bifa* 
riam  linea  av  • & quik  f x pr<^f.  4.  huius  ita  ef( 
Tumma  cruru  A*t  ^ ai  ad  baum  1 >,  vt  crus  av  ad 
crus  VI  ideb  diuifo  angulo  bai  bifaria  reda  av  » 

£ ftatiutui  crus  vb  780.  canium  eric  Va 
a}8(^<S  i cuius  quidratum  eft  55770^8^7.  & 
juodum  quadraro  cruris  V»  ^08400.  partium  cf> 
fickc»  quadratum  ab  56^31^16^»  cuius  ra> 
«lix  quadrata  c(l  s3SJ97T*^  paulb  magis:  vnde 
balts  AB  eric  paulo  nuuor,  quamprardidus  nume- 
rus 3i8jp-^. 

Progrcffus  T>  Cumitaque  iam  habeamus  dia- 

metrum  AB  paulo  minorem»  quam  sjSjp 
crus  VB780;  habemus  qnoque latus  pol jgoni 95. 
hterrnn.  Nam  ac  c(l  hexagooum»quadere  eius  dt* 
midiam  bh  erit  duodecagonum»&’  huius  dimldij 
^midium  if  figura  >4.  laterum»8r  huius  iB  dlmi* 
dium  Bl  48.  laterum » Br  taodem  buius  dimidium 
Bv  p6.Cdm  itaque  iam  habeamus  Vb  lacus  poly- 
goni laterum  partium  780.  fi  multiplicemus 
per  fi6.  habebimus  ambitum  totius  polygoni 
7<8So. 

ProcreiT.  6.  Si  ergo  dicas  auream  regulam  ad- 
bi^OM ; fi  35.  dant  8.  idcft  9*  Br  y dant  1 » quid 
74*80.?»  fiduacompucus  exhibebit  sjpdi  -rr* 
<^re polygoni  ambitas  ad  numerum  Bj8jp-px 
bibet  • vtpote  ad  numenim  mioorem  maiorem 
proportionem,  quam  ad  ayptfl  r > ^ tanto  maio- 
rem ad  diametrum  ipfum  >qui  eo  numero  a}8jp. 

paolb  minor  rft:  Sed  circumferentia  npote 
^terior  Ipfi  polygono  » maior  'tft  Ipfius  ambita : 
Ergo  obtinebit  canto  maiorem  proportionem  ad 
diametrum  ex  prop.8  l.f.  quam  74880.  ad  sjpdl. 
y,  vel  quam  25.ad  7.  Ideft»quaiq  J-y  «d  l. 

£t  hxc  ad  oftendendam  propofitionem  fufii- 
chsnc»  veram  ad  hoe»  vt  vldeai prccifionem  huius 
operationis  » » quira  proximi  ad  verum  , accej^it 
fiat,  vt  Bi|.  ad  71 . ideft  quam  & r-t*  sd  t , fic 
748^0.  ad  aliud»  ir  regula  proportioqom  inue- 
nies  efle  >1840  : Qiiare  polygoni  ambitus 

ad  numerum  s)8|9  t4  dicet  imiorem  prppor- 
donem»  quam  ad  numerum  13840  y-rr  * le 

babet  • vt  BS|.  ad  71.  Br  tanto  maiorem  addfame* 
ensm,<rai  eo  numero  ijSip  minor  efl»& tam 
tb  maiorem  proportionem  dicet » circumferen- 
da i pfa»  quo  vtpon  «kterior  polygono  Ulq  Ipfo 
maloreft  • 

Qaare  circumferentia  en  hae  qnidem  propefi- 
dooe  maior  euadic  diametro  fompto  ter  cum  ofia- 
tta  fui  parte»vel  Turapeoter  cum  «iecem  ex  71.  par- 
dbua,  at  ex  propof.  3.  huius » circumferentia  efl 
minora  quam  diameter  Tumptus  te(  cum  Tui  Tepti- 
mn  parce . Ergo  inter  bas  duas  proportiones  eoa- 
fillit»  altera  quidem  tripIaTeiquilcpttma»  altera 
verb  tripla  ferquiodaua . 

COR<y^LARIVM. 

CO'ligeex'i(lU-diSabus  propofic)oftibus3.  8e 
5.  qubd  cireomfrrentja  efi  inter  du6s  iftos 
terminos  maiorem  3 yy»  8c  minorem 
diametri  . Vodefi  diuidacur  etccumferenciu  per 
3 4*  producetur  numerus  mloor»  quam  dtapietcr, 
at  i contra  ^muttipliectur  diameter  per  3 f 
ducetur  maior  oumctuii  quam  circuiOrereacia : 

Si  vero  muUipl;  :etur  diamecer  pet  1 4-7  procrea- 
bitur minor  numeroBj  quam  ebeumferenua»  8c  fi 


exis; 

dtttidatur  eircumferentUpcri  r*  procreabitur 
maior  nunierus  i quam  diameter  • 

E X P E N S I O I. 

De  orculi  fegmemis  in  figur^xm,  cifCtU- 

rem  coAptMdis . 

NOn  mediocre  Afchite^iuc*»  quandoque  af- 
fert emolamentum , cafterlfque  fimihbus 
artibus  diuerforu  eirculoru  Tegmenta  viria  fn  vn.^ 
flexam  componere,  vt  molli  quodam  flexu  nullos 
elHcianc  angulos : primo  autem  docebimus  de  leg* 
mentis  in  kTe  redeuntem  lineam  eflicieotibut» 
deinde  de  Tegmentis  in  Tpiralem  Te  fle&eneibus . 

PROBL.  I.  PROP.  VI. 


Segmentum  circuli  duos  circulos  Ungens 
ducere  > 

Sint  duo  eifcul1,fiue  contigui»  Tcu  Te  interTe- 
cantes . Ten  quocumqnc  fpacio  diificl , Teu  x- 
qaalea»  feu  jnxqudes  ( hic  exhibemus  exemptum 
circulorum  in^qualtom,  & ab  inuicem  remotoru  ) 
Ducatur  redta  per  eoru  centra  er anfiens  ci  .*  Hinc 
TomaneurreiAx  squales  ic»&OD,  que  dimidium 
per  centra  cranTeuntis  cr  Tuperct,  8c  i centris  Ulcv 
rum  circulorum  a , & v inceruallo  ao»  & fc,  dos 
portiones  circulorum  educantur  mgh>»  .moh  • 
punSaqueinterfedaonum  m»  8r  H redU  couion- 
gantur  mat»&mfv  ficut»&  hfr  » 9chai,»c(U 
qus  rriTeant  per  centra  a»  8r  r : Fadoque  centro 
ioH,  ckeuif  .dc(cfU>atur  arcus  ^q^L^iruernallo 
HS»  vel  HB.fie  fa&o  centro  io  m alios  arcui  «fcTcrl- 
batur  TPv,qucm  arcum  dieo  fax^erc  circules  propx 
ftat* 


I ^ 


' Probator;  Quia  ah,  Stao  fout  rquslea  addi-’ 
tis  portiombusfqaaHbat  fi  radias %A«  8r  as  rem> 
nebunt  squales  cotz  m,&  co.  Sed  cq  tx  confirur 
dionesquatur  ipfiat»&  Gi;tpfi  M4>-*  £rgOHS»& 
Ht  eruntsqualet . Vnde  circoiiiaKc«B  ceavou 
tranfible  per  ponda  B»  dr  r . Quad  vorb  gi  fit 
squalis  ipfi  HR.  pateti  quta  gv,  9c  «qua- 

les» additis  Uaqu  portionibus  squaliqus  FR, 

VI  totscirfittiK  rtmaDcbuncsqualc»*-  r - 

COROLDARlVMk 

CVmvcrbclrcuU  arcus  tangit  alium  urcum» 
adeo  bene  inuicem  Te  accommodant, vt  ouU 
Ium  anguium  efficiant»  vt  Tatis  experimento  con- 
fiat: Vnde  ettam  addiTees  lineam  rpiralcmduccre 
Tegmentis  circulorum  produfiam  : fi  omnia, cen- 
tra arcuum  Tup«r  eandem  rectam  collocaueris» 
Tteficenrrum  h arcus  Alios  vcr6  modo<j 
qui  idexquifitd  eflidaQC»^ib  reteruamus,  cdm 
cocum  hic  prt^rius  locus  non  fit. 

Oo  PROBL. 


.piQi 


IJO 

PROBL.  n.  PROPOS.  VII' 


tractatvs  xviir. 

expensio  IlL 


Lintdm  oudltm  profrii  diUtm  tfirmtre . 

PRxcrdent  figura  proprid  oualii  non  cfli  cBm 
non  omnino  ouum  imitetur, quod  altera  par- 
te acuti B«  cfti  Propterca  figuram  eahibemua,  t)u? 
Illum  przciad  imitetur  t 8r  ad  iauen<eudas  duas 
medias  proportionales  inter  duas  datas  perutilis 
Gt. 


Super  A»,  remicirculo  fa&o  acu,  1 pun- 
Aou  plurimis  chordis  dudis , re  uc , » eatt.  i 
punais  eatremit  demieaotur  perpendiculares,  re 
eo,  te  i pundJo  o,  quo  fecant  diametrum  In  qua- 
libet chordam,re  ci  (ei  euius  eitttmo  in  diame- 
tntm  perpddiealarit  CD  deduAa  cU)  In  quamlibet 
Inquam  talem  chordam  alia  perpendicularis  de- 
ducatur ot:  huc  enim  fignabit  punauml  in  qua- 
libet chorda,  per  quz  «quablli  mano  doAa  linea 
oualcm  figuram  defetibet,hanc  autem  apellamut 
oualemeufirailitndioe,  quam  cum  ambitu  nui 
conrcqnitur . 

PROBL.  nl.  PROPOS.  VIII. 

ope  oudlis  figieett  inter  du*s  extrenus  lintM 
duas  prepartioiules  proijcere. 

Sit  iam  deferipta  linea  oualis  aiu-Super  lineam 
maiorem  ea  datis  aa,«r  in  ouato  altera  minor 
data  accommodetur  UE,  rt  ea  prop.i.llb.q  Eucl. 
quu  producatur  rfque  ad  c,  i quo  demitatur  per- 
pendicularis co:  rpiia  rerb  BEA  eft  faas  ea  per- 
pendicularibus i D in  E dudis  , etiam  talis  erit 
doAa  DI . Et  Ideo  erit  au  ad  «c,  rt  le  ad  io.  Se 
ID  ad  SE  : Se  ideo  CB,  8r  10  erunt  dux  inediu  pio. 
portionalcB  • 

Probatur  ob  trianguloram  uqulangulorum  G- 
fuilitodinem  ACU.  StouB  ob  patalltlaa  AC,  Se  oi, 
linea  AU  erit  ad  ei,  rt  DU  ad  il . Sed  rt  ai  ad  cu. 
Ita  quoque  ea  Coroll.  prop>  8.  elem.  eft  cB  ad  OB, 
ir  DBad  BB  I ergo  fune  quatuor  An , Se  cu,  atque 
Di,  »r  tandem  lE  contioud  proportiooalet . 

CORO  LLARIVM. 

OVatum  quoque  deferibetnr,  fi  rieferihan- 
tur,  rt  infra  dnu  ell]rpfes,  quarum  maioriB 
minor  aaia  deferoiat  pro  maiori  aai  minoris Ellni- 
fit ; EJIppfium  tutem  defcrlptionem  infra  dabi- 
mus . 


De  Iint4  Sphra/i, 

SPiralii  Unca  digna  fuit  > A rchimedia  ani- 

mum alliceret  in  fui  fpecutatiofieiB»  tantum» 
^ue  geometram  faarom  proprietatum  propallato- 
rem  baberec » vfui  verb  eius  tndgais  eft  In  eohi- 
tif  capitellorum  In  Architedura  prouolueadU» 
alljr<]nc  (imilibus  ornamcntii  . Verum  non  ea 
omnia»quz  Archimedes  demonftrauit  io  medium 
adferemusde  linen  eam  tangentibus,  earumque 
ad  peripherlam , vel  proportione,  vcl  r^litate, 
c6ro  ea  inutilia  fint  j nequeali)s  de  quibus  agen- 
dum,defcruiani  : ea  vet6  fpeculaios  eft  Archime- 
des i rt  Inueniret  linearo  peripheri?  circuli  gqua- 
Icm » ob  quam  eam  meofurarepoflci , quod  umra 
aftccutus  non  eft  . 

definitio  I. 

Line»  /pifMlit  efi  L'nm/ormau  i motm  ^mBiper 
dum  fmiHiametcr  Jno  txtrtmo 
pimQotfform4$  drciUiimUlis  proptnlc»aliter  todm 
ttmportfimoufttttyiit. 

Sit  I»  femiradius  lo  feq.fig.pon»lurqw  moneri 

per  peripherlam  RDi  eam  effbrmandofuo  mM» 

interim  pun&um  ab  i difcedat , 8r  per  femlaU- 
metrum  Bl  tfcendat  ad  »,  Ita  vtqnotptrtea  pcri- 
pheriae  perfecerit  eitremum  ■,  tot  partes  diame- 
tri perficiat  pund  ilm  In  eo  fe  roouens,  e»  itf.  V »g» 
partibus.  In  quibus  dlulfus  eft  tam  femidiameter» 
quam  perlpheriar  hic  motut  pun^l  deferibU 
Ipirim  BBEOPi  pundstsm. 

definitio  II. 

VOeelnr  mtm  1 priBtipium  IpWd  UMBSUl.  &•  1 
frntipitm  dretlerii . 

definitio  III. 

REBa  lititd  t«  JptciiM  fplrtle  cmclmdenstfit- 
ieitm  feriffirtU  tcui 

Im  oJiiniMm,  et- fl  poti  tamplerdm  rtuofusiouu» 
adhuc fetpMatkr  trrfiuiu,  etfic  deinceps  ■ 

PROBL.  IV.  PROPOS.  IX.  5 

JJneam  fpiralem  i»  plano  per  ptitUl» 
defetsiert . 

D loldarar  circumferentia  tAC»  fototpaiW 
squales,  quot  placoerit  i k io  totidetei  fe» 
midla* 


i 


l 
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mliHameter^qa^ plure» enise  t6  exadior  erit  e> 
peratfo  ) V.g.  In  9.  transferanturooe  (tngulv  par- 
te» retnidtametri  fetnper  accipienio  vnam  miaas 
io  fingulos  radios  AI  •&fC>8rio>8r  ccc.du- 
do»  1 cireumferentia  ad  cencram»  que  trapriment 
pundaiFCffr  cxe>  Per  ea  ita^e  funda  munus- 
fiahJi  duratur  fit  X(tt  <juu  erit  ^uufita/firstts . 

Probatur.  Quia  pandum  lefti^.  parribu» 
diftans  ab  ( in  diametro  IA  ficut  peripheda  ISA 
cft  ly.partibus  diltans I pundoa . Stc  ia  radio 
iC pandum»  14.  partibus  diftat  ab  i*  ikut  s&HC 
14.  partibus  periphcrla  didat  i 1.  Sicpundum 
e^.partJbutdiftatab  t,(icutp«ripheria  ird  i|. 
panibus  (fidat  a 1.  Ergo»  cum  eodem  partium 
decremento»tum  circumferenti;  > tum  diametri 
panda » tum  pandum  s io  extremo  diametri 
trauslatum  in  acDi  quam  pundum  aliud  per  ip* 
fom  diametrum  arcendendo  i Dl  io  o»  f*  tr  b hec 
panda  erunt  io  fptrali  luxeadefioic  i.  qubd^fi  us 
eundum  ambitum  fpiralis  exoptemua,  proluo* 
nentur  diametri,  »t  iq.»  8e  parte»  fe  eodem  exce& 
fu  ruperame»  ex  Ht  transferantur  fucceffiod  In 
diametros  proiun^atos»  ie  per  ea  ponda  flexa  ciu- 
catnr»quc  eritrcrfufaln  alias  circumuelutieaes 
piocDota* 

THEOR.  LEMMAT,  1.  PROPOS.  X. 

* Si  omnium  dr culorum  utjuali  diminutione 
deertfeentium  arcus /mguli  componantur 
fif/fgrrf^Nnr  eitrmdtum  amhttum  tottus 
maxima  peripherU^  0»  dtmtdmm  ma- 
ximi arcus, fi  verd  J progreffione  termi- 
nus prmus  excludatur^  tunc  mmus  erunt 
dimidio  ambitu  eadem  maxinu  arcus 
medietate  • 

TRaraflumpt.  fupponendvm  eft  dflgutas  pe- 
ripherias,&  earomparteSf  (piarum  diametri 
fecquall  augmento  fuperant » fe  etiam  tnuicem 
cquali  augmento  fuperare » &r  etiam  fubteofas  II* 
haparcibusferuperare «quali  audento.  Ratio 
ed»  ex  41.44. 45-  tenii^lem.  Siquidem  ita  io- 
nicemfuot  peripheriar  » 9e  radij  » fr  corda;  ar- 
cuum flmilium»  Be  arcus  dmlles»  xt diametri: 
Cum  ergo  diametri  «(]uaU  fe  fuperant  augmento» 
ctiam>d  arcus . &cord«»  & peripheriar  «quali 
augmento  fe  fuperabunc ; Ideo  in  figurS  ar  ciim 
arcus  drailes  fint » ai»  ac«  8e  cd  dmiles  Hnt»  cor- 
de» flr  arcus  fc  «quali  augmento  fuperabuot. 
Quod  diametri  Ox»  ob»  oc»  od  fe  «quali  augmen- 
to fupercac  . 

Sititaquediuira  peripheriaS.  circulorum  fimi* 
liter  decrefeentium  in  partes  8.  Ar  ex  lingulis  ac- 
cipiatur vnicus  arcus  V.  g.  ab,  ic>  deo  • & c«e. 
IMco»  tfuddoflo  partti  de  refientet  \{la  facient  femi- 
r.raUuim  ABH»  •jr*  iR/spfrd/midatmdiva/mAarimi 
II. 

Sk  fi  Iit  diuifa  peripheria  16.  circulorum  «qua. 

Ii  diminutionedecrcfccciu  in  partes  ttf.  Et  cx  An- 
gatis peripherijs  accipiatur  rnlcns  arcu»  » & 
omnes  idi  arcus  td.decrercentes  ponantur  Amul. 
AlTero»  facient  linearnoffuttefcmiiyro  maxime^ 
Cr  iu/ufer  dimidia  maximi  areut  • Nam  arcus  An- 
guli lint  partes  14.  Ergo»  xt  dcAcianc  «qualibus 
id.  decrementis  Anguli  de  Adeat  l -f » & dabit 
progrcRtts  Ancbmecicos  decref.  14.  ti  -r»K  • 19* 


EXIS.  15,1 

~» 18.  id-i.iy.  ij  -f , 12.  IO  I »9.  7 ,d.  4 * , 

• T^»*}*^*  omne»  cAicteflt  numerum  104.  ac 
xeromiximus  circulus,  cuius  vnica  pars  decima 
fextaeoadai24.partir«lis,ed  784.  cuius  medi  * 
tas  ed  191.  Qqarc ifnnidias  gyius  ed  10»  parti- 
cularum; 8f  arcin  drcrerccnte»  fu-jc  204.  rieinpc 
II.  particulis  amplius , qii»  funt  dimidiata  parS 
decimafexta  gpri  in  iximi ; qu«  condat  »4«  parti  • 
culis. 

Si  xero  pars  decima  fexta  maXimI  gyri  excluda- 
tur; tunc  erunt  reliqui  arcus  decrefeentes  minos, 
quamfemiperipheria  maxima  is.  particulis»eruoe 
enim  tantum  i8o.'  parcicuie,  tte  deAclenc  js.  ad 
191*  dimidiam  gjrum  maxtrmim,  cuius  decima- 
fexta  pirsed  24. particularum. 

Ratio  cd  petent  i propof.p.  depropor.  nu- 
mericis  Aritnmet.Trad.14.vbi  odendimus  maxi- 
mum terminum  xnitum  primo  facere  totam  fum- 
mam  pmgrcAioais  Arithmetic«,A  multiplicetur 
per  dimidium  numerum  teruxinoruoi,  Aue  autem 
terminus  primus  l f , fir  xltimus  24.  per  eundeni 
numerum  dimidium  terminorum  8.  mulclplicecuc 
reorAm,8r^ianr  ».  192. 8r  deinde  in  xnaro  Aim- 
mam  rediga*DCur , Aue  Amul  xniaotur»8r  podea 
multiplicatur  per  S.ide  num.At  204.XC  pr.2.l.9.el. 

Numeras  xerb  24.  per  idj^ometum  termino- 
rum duSus  fjck  totant oculum  maximum. 
Vndeper  dimidiam  8.  dudus  efficiet  dimidium 
circuli  ex  propof.ip.IrtKT.  cum'  fiot  Iu  multipli- 
cati 8.  ad id.xt  geniti  192.  ad  ;84.  Ergo  Progref- 
Aoni»  A ritbmeticc  futnaia  erit  maior  drculi  ■ ma- 
ximi dimkJio  101.  nempe  genito  ex  muitiplicatk^ 
ne  maximi  termini  14.  per  uumerum  (Uroidium 
cccmiooru  ia  termino  prin»o  1 fed  multiplica- 
to per  eundem  dimidiam  terminorum  numerum 
8.  qui  gignit  ii.Quia  6 id.mulciplicando  l*^faclc 
*4-  8-  eundem  1 -7  mukiplicando  factet  i a* 

cum  ietexpropor.rj,  iib.7.  (U8.ad  i«.  asuiciplt- 
cati»  xc  II.  ad  14.  geuiti . Itaque  ProgrelEo 
Arithmetica  erit  mai(K  dimidio  circulo  maximti 
ipfo  pnmo  termino  1 ~ in  8.  multiplicaco»  Sr  fa« 
tto  11.  qui  eft  dimidibm  maximi  termini  ^4.  quoJ 
xeiiAcatur  in  progrc(Eonlbus»qu2  iociplunci  oy 
hilo»  rt  propoAta  . 


A 


Quadere  fecunda  pars  quoque  patet;  nam  ex- 
ci ufo  i cotiedione  omnium  maximo  rermino.ex- 
cluditur  nedum  dimidium  maximi  termini  ipAus, 
quo  fuperabae  ambitum  femiclrculi  ,*  fed  etiam 
aliud  dimidium»  nempe  cotum  maximum  arcum» 
xode  a femicirculo  eadem  medietate  illius  deficit. 


OO  B 


THEOR. 


ijj.  TRACTA 

THEOR.  LEMMAT.  II.  PROPOS.  XI. 

• Sumnu  ornnmm  dxcitum,cmi^cumijtte  cir^ 
culi  Arnhmttici  decrtjcentiiim, fi  fuccef- 
fio  decrtmcmi  fit  infiniu , dqust  ftmi- 
circulum . 


Sint  ircni  ai,  tt  >c,  it  CDi  St  fubJIuUintar.rcI 
iotelltgancur  fubdiuifi  in  Infinitum  . Dicot 
quoti  li«c  progrelTio  arcuum  tlecrefccmtum  c- 
quae  fcmicicculuoia 


^ pfob.  Quo  fucceffio treofi  numero  efttnalor» 
■b  maximus  terminu*  eft  minor  V.  g fi  femldia» 
netrr  da  fit  diulfu*  in  «.  partes,erunt  oa©  areu- 
idccrcfceoee*,&e*  etsfiogulii  ©ao 
«nntnus  maxlmuiAE.  Verum  fi  fiot  itf.  partci 
n raiioOAarcui  erunt  i6. 8c  Ideo  maximus  arciu 
M dimidio  minor.  Qoamobretnquo  maior  etit 
ubdiolfio  radii,  & ‘«ieo  circulorum  d«relcen- 
ium  foceeflio  maior  , «6  minor  erit  differentia, 
suacollcaioomnmm  arcuum  excedit  dimWiom 
rirculum  Includendo  maximum,  8f  Incipiendo  ab 
A,  ita,  vt  fint  teiroini  ae  , Rr  if,&  co  . Et  tanto 
minor  erit  quoque  differentia  j qua  excUifo  maxi- 
mo termino,  8f  incipiendo  ab  x.Ttfintx», 

Sf  CD,  colledio  arcuum  decrefeeotium  defi- 
cit a lemiclrculo . Ergo  fi  jft*  feries  infiniti 
crefrat  nuror  ro,infinita  erit  diminutio  differeniif 
Ma  deficit  a femicirculo : fed  faaa  infinita  di- 
minutione  fubdiuiJeodo  tandem  rltlmni  wtini- 
nul  quantitalia  acquilitnr,St  abfumitur  ipfa  OTa- 
tiiaiei  propofis .Traa.id.pari  i.  Ergo  dilte- 
leniia  eius  poft  infinitam  fubduplam  diuifionem 
fit  nollaA  fic  pquabitur.fiueprogreino  maximum 
teimtnum  includat j fiue  excludat  toti  fcmicir- 
culo. 


THE0R.'1.^PR0P0S.  XII. 


• Sfhulisfcnfibilis  efi  lima  infinitis  circulo  ■ 
Tum  ftgmcntis  ftnfihtithus  fuccejjiui 
minoribus  coagmenuu . 


*r»Rob.  Ita  ell  ai  ircoa  ad  ic  diametri  portio- 
1 ocm.vt  lAadil.Srfifubdinidatat.ltaetit 
fobdiuifi  circuli  portio  ad  fubdiuifi  diametn  por- 
tionem. rt  AT  ad  ei.  St  rurfui  portio  harc  fubdl- 
ulfa circuli  ad  aliam  fubdiuifam  portionem,  it 
diametri  arcus  at  ad  portionem  ct  , St  fic  femper 


T V S XVIII. 

in  Infinitum  t fed  at  eff  maior.  quamcT.ciunpe* 
ripfaeria  fit  roalox  , quam  radius,  & coorequenter 
omnes  eiut  paries  proportionales  erunt  maiores, 
quam  proportionales  ipfius  radij : Ergo  ex  Co- 
roll.la  propof  u>iib.$.  etiam  omnes  arcus  qob* 
qub  decremento  diminuti  erunt  maiores  , qoara 
partes  diametri  fimiliter  ibminuia; . 

Probatur  nunc  principaliter propofitio. Nam 
quo  afcus  fune  minores.^  magis  xx  arcus  inriraui 
accedit  extimo*.  £rgofi  fint  minores vltraom. 
nem  fenfibiliutem,  tanto  magis  sx  minor  longi, 
tudine  vitra  omrKm  fenfibllem  fadus  accedn 
ad  arcum  extimum  ea  V.  g.arcusdimiauacurliib 
dupla  longitudine  , & fiat  accedet  quoque 
fiibduplb  ^aeio  ad  la»  Se  fic  de  alijs  tn  infiuicum 
minoribus  , cumque  iemper  fit  maior  quacunque 
diuifione  proportionali  prxfiita,arcus4  quam  por- 
tio diametri,  decrefeet  femper  magis  poaio  dia- 
metri  minor,  quam  arcus  maior . Vnde,  fi  dimi- 
nuitur vUra  omnem  reofibilitatem  fpatium  inter 
A»  fc  E » tanto  minus  erit  fcofibile  fpatiun  xa,  Sc 
BB . Quod,  fi  eff  vna  linea, vt  fpatium  ftnfibilHcr 
non  mediet  inter  ■,  & a t Ergo  fpira  ia  iowr  il- 
los EA , Re  IX  incedens  erit  idem  cum  ipfis  falcem 
quoad  fenfum» 

COROLLARIVM. 

•y  Inc  eft, quod  fi  affumatur  magna  aliqua  pro* 
X~1  grelfio  Arithmetica  per  interuallum  ipro 
cedens » & eius  vltimus  terminus  reperiatn  ex 
Tr.l4.p.s. Propof.lj.de  proportionalit.&  exin- 
de omnia  fummaex  propof.p  etufdem  ; hicfam. 
ma  proxtmd  expiimet  Spiralem, fi  ve^  maximos 
terminus  multiplicetur  in  fe  exprimet  circulum . 
Sic  fi  pu.etordiuifus  circulus  in  a$d.  parcet, qua- 
rum fingulx  s;5.  particulis  conftent , vt  fiogali 
arcus  vna  particula  diminuatur . Arcuum  dene- 
icentium  fumma  erit  Sj89d.  ac  verbperipherUi 
culus  parces  fingulp  x;d  particulis  confiant, 
& medietas  partis  voius  t>8.  em  parcicuiarum 

j6.  quarum  medietas  eft  1x768.  qux  fubdofts 
i fumma  arcuum  dat  pro  refiduo  ixS.nempe  vnam 
dimidiam  ex  particulis  x5<^*  nimirum  r-H  ^ 
lius  pcriphcnz. 

THEOR.  II.  ArOPOS.  XIII. 

Spiralis  dijualis  cfi  generanti  femicirculo  in 
[ua  circumuolutione  integra . 

Robatur . Arcus  fe  dlminneotes  Arltlimeti-' 
1 cx  proportione, & interiores  fimu)  fumpei, 
8e  exteriores  fimui  item  fumpti  femper  accedunt 
magis  ad  fcmicirculum , quanto  magis  multipli- 
cantur • fedquantb  magis  multiplicantur  , tantb 
magis  accedunt  ad  fpiralem.  Ergo  fi  in  infinitam 
muTtlpIicencur  accedent  fimui  ad  iemicirculut&r 
ad  fpiralcm.Ergo  fpiraiis  cum  femicirculoeiul^ 
longitudinis  erit . Pacet  confeq.  quia  arcubus  ad 
boc  vc  zquet  fpiralc,A  fiant  fpiraiis  multiplicatio 
infinita  (ubmultiplex  dceft,  vtprzced.  pr.  Sc  eo- 
rum fommz,  vt  euandant  fimui  zquales  femicir- 
culo  cx  propof.lU  multiplicatio  infinita  dceft. 
Ergo  ex  cadcm,fi  h^c  prjftita  pr^fiipponacur  eua- 
dent  fpiraiis, A fumma  arcuum  decrefeeotium  z* 
quales  femicirculo . 

Hxc  propof.  eft  audacior.quam  aQtceedeos,fed 
fi  od  placeat  alicui,  aplexetur  priore^ap  fufficic. 


DE  F L 

EXPENSIO  IV. 

Dt  Lim.i  QuadrMrice . 

Llnra^uxlrarrix  ,9uam  sd  circuli  quadra* 
curam  cxcogiuuerc  Dtooftritus  > & Nico- 
mede«»rx  Pappo  iib.4.  Mirabilis  eil  > pluriinorqr 
rfus  io  Geometrica  obciaeCiideoque  non  eft  pr^ * 
temuueada . 

definitio 

QFsdrMtrlx  eH  linet,  t\nnm  prtpmidnah  motu 
^ f*£us  dfUlns  per  «Vr**y<TfiifiUw,  & per- 
ptndiatltru  per  dUmtirum  fe  irnterfecando  produ^ 

tmt. 

Hoc  autem  ex  ipfa  deferiptione  patebie  1 
PROBL.  i.  pro P os.  XIV. 

QuddtAtTicem  linum  deferihere . 

FAcitior  modus  Geometrici  Quadrandi  circu- 
lum ell  linea  Quadratriz,quam  deferibit  Cia* 
aiut  Iib.tf.Elementorum  ad  (i nem  iuxta  antiquos, 
& Iib.7.  Geometr.  prad.  Modus  autem  deferi* 
brodi  talis  e(I. 

Centro  b fiat  portio  circuli  maior  quadrante 
icu.  Et  fitquadrans  BAC;euiui  circumrerentia 
diuidatur  iu  tot  numero  partes  1 in  quot  radius 
fqobplures  erunci  c5  exadior  erit  dercrtptio) 
DOS  diuifimus  In  10.  partes,  quarum  aliquar  dia* 
metri»  in  diametrum  ba  prolungatam  in  L,  draliz 
drcumferenciz  quadrantis  ac,  in  ipfam  pariter 
prolongatam,  vc CH  infuper  lignatx  fuere.  Ou* 
eintur  deinde  radi)  i centro  ii»ad  circumferentiz 
fiogulas  partes»  vt  v , 8r  h»  d diametri  ftngulis 
partibus  perpediculares  tpd  radio  ba»  vt  funt  de, 
tc  ox>&  cart.  educantur  donec  terminent  (n  fin* 
culos  radios ; prima  In  primum»  vt  de  fecunda  in 
leeondum » Sr  cpt.  Deinde  zquabili  manu  per 
panda  terminationum  ducatur  flexa  Asrci  hzc 
emm  erit  linea  quadratrix.  Idc6  ver6  prolunga* 
■imus  ab  F in  c»  quia  cum  f nequeat  reperiri,cum 
radius  fit  idem»  ac  perpeodicuitrid : repericur  ta> 
meo  inueniendo  panda  infra  ipfam  > qualia  funt 
i»i»c»qaxpunda,  quo  erunt  plura, eo  quadra- 
nicis  coruitatem  exadids  prodeat . 


EXIS 

Probatur.  Quia  quadratrix  cfi  linea  , quam 
diametri  per  circulum.  8e  perpendicularis  iplt  prr 
ipfum diametrum  nmtut  proportionalis  efiiciMta 
vttot  partes  perpendicularis  per  diametrum  fuo 
motuconficiat,quor  radius  percircuoifercntiam: 
fed  interrediones  atri.*nat«,  per  quas  quadrttrix 
ductturtalesfunrcacifedione  ; Ergoeapunda 
inquadratrice  funt  . 

Alid  deferiptionetn  hncz  Qua  Iratricistniicnic 
in  fua  Cvlomatliia  Vincentius  Lrotaudus  Del* 
phinas,  de  qua  etiam  semiilime  infignes  proprie- 
tates demonflrac»  cll  autem  eadem»  ac  antiqua» 
fed  audior»  ne  dnm  circuli  quadrante  defcripu: 
fe  totoclrculofuisradijs  incerfediones  prxben* 
bente»quamfic  dedueit  predidus  audot.  Cen* 
tro  A defcribacur  circulus  cuiufcumque  magnitu* 
dinii»&  in  plurimas  zquales  partes  diuidatur  in- 
cipiendo i p(  nam  quo  plures  erunt  eo  exadior 
crfcdefcriptio)  per  quarum  fingulas  I centro  a 
radij  emltantur,  vt  ap,  ab,  8e  czt.  Tum  diameter 
FA  in  partes  zquales  Inuicem  tot , quot  in  circu- 
culo  delEgnatz  fuerunt  diuidatur » 8e  per  fingulas 
dluifioacs  perpendiculares  erigantur,  vt  CD,  Ar 
czt.  Etenim  iftz  initio  fado  ab  ap  radio,  Ar  pri- 
ma parallelacofuccefiiu^  fe  interfecabunt , cum 
radijs  V.  g.  in  pundis o»  & v per  totumdlml- 
dium  circulum)  & Idem  dicas  de  parallelis,  Ar  ra- 
di)! ad  alteram  pircern  circuli  fuccclliud  feelloi^ 
gantibus  I przdidorsdm  AP . Per  iflascrgoiii- 
terrediooesruccefliuas  ducenda  eflmanu  cqua- 
bili  iinea  flexa  pundacasHL,quz  erit  quadratrix 
integra . 


Ex  deferiptione  Quadratricis,  linearum, cir. 
culorum»  qu;  eam  fecant  nomina  , Se  definitiones 
licet  haurire. 

DEFINITO. 

ClrCMluf,  ^ rn4\»tx*ntrnns  tfl  $Oet  ndhihe- 
tnr  ;m/eeundn  dejeripiione  ^ totam  Qj^dfa- 
trie  m de/erikendam . 

Talis  efl  Radius  a a>  & circulus  pasp  . 

DEFINITIO  II, 

Clnirnm  (jusdratrlcif  Uem  efl , at cirenll x^ne* 
rant'j. 

Tale  efl  centrum  a . 

DEFINITIO  III. 

AXit  (fnodrttricii  esi  uGa , in  ^ertUern 
^nadratriels  terminat,  & dande  ad  alteram 
partem 


TRACTATVS  XVIll. 


>•  praJuotif  , & Qgadratncm  in 

du4t  f*THS  tunut  dirimit  • Cuut  ptrs  imtcr  centrum 
t heuli  iemr antis  ytrticem  intercepta  rocattir 

B^iijeu  Sagitta. 

Talis  eft  UQ^»  <^iue  biac  terminat  In  verticem  h 
indeado^in  infinitum  procedit,  coiut  pars  am 
Sagiua,fcu  Bafis  dicitur  . * 

DEFINITIO  IV. 

ATp:icatM  funt  iiuts  ftrptndtenlsra  ipft  stci 
9trin^ke,it  siujdratruem  definerjct»  ^“Pri- 
uiaria  intereat  tH  portio  diametri t intra  qita^ 
dratruem  eontiudituT  • 

lt«9ue  applica  ent  ml,  & priraarU  erit  zr» 
cranfic  per  centrum  a ; eftoue  portio  diametri aii 
perpendicuUrU,  qu*  ab  Ipfa  inter- 

cluditur . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XV. 

Dato  centio  qUAdrAtrUis^  eiitfqtie  ordinA^ 
tim  qiMCumque  AfplicAtd  ipfAm  qt$a~ 
dratricem  totam  defcrihere, 

DAmm  fit  fiiturc  Quadratricia  centrum  A*8r 
applicata  gufciun^ue  it>&  oporteat  toum 
^adratriccm  defcribert . 

Centro  a per  verticem  t applicat*  il  tranieat 
circulus  punAatus  LSi*  • Tum  hic  arj^  lim 
Interceptus  in  partes  inuicem  «quales  fecetur  » 
ficut|8r  applicata  sL  parem  multitudinem  partifi, 
ac  arcus  interceptus,  obtineat  j h*c  io  punAls  s, 
Beo$  8e  c*t.  circulus  vetb  io  puoAis  k>  n,  8c  c«t. 
Dcftinfcur  itaque  ad  has  circuli  partes  ,radlj,<juOf 
parallel*  i partibus  applicat*  edov,  8e  c*t.  pro- 
deuntes fecenc  in  d,v,&  alijs,  & h*c  punAa  erunt 
ad  quadratricem  . ^ ad  hoc,  vc  vlteriiis  produca- 
tur Ipfa  Quadratrix  vitta  l,  «f  m partes  «quales, 
ac przdiA*,  vfque  quo poflunt  replicari  io  refi» 
duo  arcus  LQjligocntur  ficot,&par  multitudo 
partium  «qualium , vt  eo  in  applicata  prolungata 
extra  Quadratricem  numerentur.  Nara  fucceUiu* 
interrcAiones  parallelarum, & radiorum  erunt  ad 
Qosrdratricem , vt  io  figura  ipCi  videre  eR* 


Probatus . Quia  doAa  ia  per  centrum  dini- 
detur  in  partes  «quales  i parallelis,  ficut^fr  cir- 
culus generans  aiPin  partea  «quales  i racfija 
produAit  diuidkur,  frtoc  numero, tum  femicir- 
cnli  • tum  diametri  partes  erunt : Ergo  eodem  pa- 


Ao,  3C  C)  circulus  prlmtrius , 8e  generans  8c 
diameter  ae  io  partes  «quales,  & pari  nunero*di< 

uifus fuinVe.puiiAa  in  quadratrice dabuntur. 

Dices . Poterit  occurrere , vt  arcus  rldnu 
pars  non  fit  «qualis  cxteruarcusxL. 

Refpondctur  vltimamparcemin  C^^tcrminati. 

tem  in  Quadratrice  non  efie  necc(rariam,*ficutnec 
vitimapar*  diametri,  qxi«  cetminei  in  e:  qa}« 
parallela  ipfi  aq^radio  duda  ase  non  poiaR  occur- 
rere  radio  aq*  vc  patet , cum  fit  ipfa  cadere  • 

PROBL.  111.  PROPOS.  XVI. 

J{adio  ad  quemcumque  angulum  ad  axem 
(onpituto  ffer  iejftgnatum  tn  eo  quotU 
cumque  pun^um  deducere 
Quadratricem . 

IN  eodem  Schemate  duAus  fic  radiat  ah  ad 
axem  pa  faetena  angulum  cap  • & alCgoatoffl 
loeoficpunAumM. 

Per  punAum  m ducatur  circulus  mxl,  & ab  eo- 
dem axi  perpendicularis  em  , qu«  erit  applicata. 
Vodecum  obtineas  applicatam  em,  8e  centrumA 
deduces  per  M ditum  puttAum,  8e  In  dato  radio 
AM  Q^dratricem  ex  prxe.  propof. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  xvn. 

Valo  quoms  Quudrtiricis  pimiJo,  O^enh 
tro , pHnHum  i diamttro  oppofaum 

DAtum  fit  quadratricis  punAum  v , cui  opor* 
ceat  aliud  d diametro  oppofitum  definire, 
per  Alarum  a agatur  ab  V linea » Ar  per  centrora 
A,  radius  generans  eap,  ad  quam  ab  v punAo  da- 
to perpendicularis  ducatur  vt.  A punAoTigf. 
turfumaturri  «qualis  generanti  remtdiametra 
A.A,  & ab  I perpendicularis  demittatur  occurrens 
Iinc7  VA  produAp  io  s,  & imerfcAio  s erit  in 
Quadratrice . 

Probatur.  Nam  tot  partes  «quales  cnumenre 
debet  srcusR^iPO  s > quot  dinumerat  diame- 
ter E.Ti,vc  parallela  is  fecet  radiu  vsifed  femteir- 
culus  additus  zpsconftituit  radium  Ts.  Ergo  fe- 
miduroeter  Tl  punAum  1 delSgnabit.  Siquidem 
iuxta  documenta  propof.  14.  huius,  tot  partes 
debent  fieri  in  femicirculo,  quot  in  femidiaaae- 
tro  generante. 

COROLLARIVM 

Hinc  patet  etiam  modus  continuandi  in  m^* 
mam didantiam Quadratricem.  Quoniaffl 
punAis  datis  o,  V,  & c«t.  punAa  oppofica  m,  s re- 
peperiri poterunt , per  qu«  producatur. 


THEOR. 


D E 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVIII. 


F L 


PcTftniiddates  i QuadrtUtice  dd  axem 
deduUa  iu  fani  ad  totam  diamtnum, 
vt  arcus  j radio  mtercefttts^O'  axi^  to- 
tum femicircuium  , 


COROLL/IRI  VN<: 


THEOR.  n.  PROPOS.  XIX. 


EXIS.  1»I 

(it  arem  Acr  ad  arcum  CK  # vtapplicaf*  4m  adap« 
plicatnn  FLp&  tdem  arcua  AOr  t3 minorem  arcum 
CKi  ?e  arcua  hm  ad  arcum  mtoorem  iFi  eilec  con* 
fe<]ucnter  eadem  proportio  ex 'i6.  lib.f.aapltcar^ 
AMadri  perpendicularem tSr applicatam,  vc ar- 
cus HFi  ad  arcum  minorem  ri,cum  (>t  eaJem  pro* 
portio»  ACK  ad  arcum  miooremCx*  Cum 


Sit  quadratrix  mhl  » & l centro  eodem  a eiuf* 
dem  fig.  ac  prsced.  tum  circuli,  tura  quadra* 
theif  educatur  radius  ac » 8r  d pun&o  m , quo  fe* 
cat  quadratricem,  demittatur  applicata  IM  • Dico 
Ira  tfic  baec  appileard  EM  ad  ratMR  radram;*!  urcai 

9G  ad JimiciTtulam  . 

Pr^Kur  ex  clfeAione,  vel  defla*  i«  Qualia 
pars  eft  arcus  f o fcfflleirculi  uHs  pars  eft  az  fe- 
raidiametri . Ergo  ira  erit  arcus  ac  ad  femicireniu 
Tt  AZ  ad  radium}  fed  applicata  tM  eft  squalis, cum 
fit  inter  paranelasipfiAZ.  Ergo  etiam  applicata 
IM  ita  erit  ad  remidiamecrum,  vt  arcus  K,  ad  fe- 
Biicltculuoi,  vel  etiam  to>igtifendo  diameter  ad  ap* 
pUeaum,  rt  fcmicirculof  ad  arcum. 


Hinc snafcltur  efle  quoque  applicatam  ad 
applicatam  , vt  circuli  arcus  ad  arcum  ab 


applicatarum  radijs,  vfque  ad  axem  AP  deduftura. 
Kamque  omnes  applicatp  habent  eandem  propor- 
tionem ad  diametrum, quam  artus  intercepti  a ra- 
per  verticem  applicatarum  cranfeuntibus 
obtinent  ad  femicircuium  V.  g.  infig.  fequenti 
AM  eft  ad  radium,  vt  arcua  aCK  ad  femicircuium, 
fr  Et  eft  ad  radiu,vt  arcus  CK  ad  fcmicirculum,er- 
go  coaaerteado  raidiua  eft  ad  FL,vofemicirculus  aJ 
arcum  cx  quare  ex  a^a«»  vt  MAid  tf»  iuarcua 
ACK  ad  arcum  ck. 


'Arem  ah  extrmo  applicata  Fufius  e]l  ad 
^ n « appltcatam^vt  radius  ipfius  ad 

fjgittam. 


Sit  fagina Dt  applicata  ma, circuli  arcus  ack, 
Bc  diameter  elua  AD»qui  prodeant  ab  extremo 
A.  Dtto  Uatfie,  Arcum  ack  ad  applicatam  ma, 
rx  radius  AO  ad  figittam  Di . 

Probatur.  Per  redudonem  ad  Impollibile* 
Nam  fi  non  eft  acx  arcus  ad  ma  applicatam , ve 
radius  ad  ad  fagittam  di  { erit  forte  ad  maiorem, 
qoamipfa fagina . Sit  ergo, fi  ita  placet  ack  ad 
M4,  vt  AO  ad  DI  maiorem»quam  id  . 

CaTus,  Be  ProgrdfuB  i . Quoniam  ergo  eft  es 
aducr^ri)s,  vt  ack  ad  am,  iu  Aoad  di»  & vt  pro> 
pof.4f.lib.d.  demeat,  fit  quoque  arcus  ack  ad 
HM  arcum,  vt  ad  ad  radium  di.  Confequeater 
proportio  arcus  ack  ad  am  applicatam,  fir  ack  ar- 
cus ad  arcumspl  erit  eadem  proportio,  rz  prop. 
Id.  Ub.).cnm  fit  eadem  proportioni  tertis  ad  ad 


ergo  fit  AM  applicata  ad  applicatam  LV , vt  arcus 
HVi  ad  arcum  minorem  ir,  erlcetUm  pcnitiiran- 
de  applicata  am  ad  arcum  HVI  maiorem  » vt  appli- 
cata V L ad  areum  minorem  ri . Sed  ex  primo  pro- 


f’efl.eognoulm'is  clfe  am  squalem  ipfi  arcui  nri: 
..  - . 


Ergo.Sr  applicata  iv  e(Tet  squalis  arcui  r r , quem 
fnbtendit, , quod  eft  iSfordum  . Non  erit  itaque 
ACK  ad  AD,  vt  AM  ad  DI  . Cum  ergo  non  fit  am  ad 
maiorem  Dt,  erit  forc^  ad  minorem  . 

Cafus  s.Progreff.^.Arcus  itaque  ack  fit  ad  am 
applicatam,  vt  radius  ad  ad  aliquam  dl  minorem, 
quam  figitta  dkA  eodd  modo  fetjuetur  abfurdum. 

Siquidem  ab  aduerfarijs  ponitur  arcusACxad 
applicatam  ma,  ve  ad  radius  ad  radium  OL,  & pro* 
pof.4T  • lib.ft.  elemene.  vt  ack  arcus  eft  ad  arcum 
VZL,  ita  eft  AD  radius  ad  radium  DL . 

Qoadere  ex  10.  Hb.Jf.  erit  eadem  proportfoar- 
eus  ACK  ad  diametrum  ad,  8r  arcus  ack  ad  arcum 
IFV , cum  fit  eadem,  ac  tertia  proportio  ad  ad  dl$ 
cdmque  Idem  arcus KCAaddnoapplicatamMA,8r 
arcum  ttv  eandem  dicat  proportionem  ,cflenc 
DA  areus  VPL  squales . 

ProgrelT.  4.  Deinde  cum  ex  anteced.  fit  arcus 
ACK  ad  arcum  minorem  xcivt  applicata  am  ad  ap* 
plicatam PL,  Aridem  arens  ACK  eam  proportio* 
nem  dieat  ad  arcum  minorem  ck»  vc  arcuf  vpl  ad 
arcum  fe  minorem  PL»c^etcoiirequenter  eadem 
proportio  ex  id.lib  ^.applicats  Auad  rt.qu^vpc 
arcus  ad  arcum  minorem  pl  . Quapropees  prr- 
mutanda ; ita  elTet  am  ad  vpl  arcum , vt  pl  ad  lp  : 
fed  applicata  am,  At  arcus  vpl  oftenfifuutzqua- 
!es  io  |.  progr.  £'go  etiam  pl  , Ar  arcus  lp  efiene 
squales,  quod  nos -poteft  efie  t nempe»  qubd  tan- 
gens fit  squalis  arcui,  cuius  eft  tangens  • 

Cdm  ttaq{  arcus  ack  06  pofic  efie  ad  AM  apptj. 
casam , vt  diametec  ad  ad  maiorem  o c , quam  fit 
fsgitta  DB,ex primo  cafu»  aeque  ad  minorem  ex  a* 
CMU  DL  { Ra^us  ADcrit  ad  squalem  ipfi  Cagitts 
DS,  tabter  qualis  eft  arcus  ack  ad  applicatam  am, 
quod  erat  probandum . 


COROLLARIVM  I. 


Hinc  eft , fi  quando  conciueat  applicatam  efie 
1-  • 


Quamobrem,  cum  eadem  quantitas  arcus  ack 
ad  duas  AMrad:],fr  HPI  arcus  eandem  dicat  pro- 
portionem. ex  9.  Itb  5.  erunt  inulcem  ateus  hpi» 
fit  applicata  am  squalca  . 

ProgtdT.  a.  Detode»c(iffl  ez  anteced.  Coroll, 


idem,  ac  diametrum  alicuius  circuli,  vt  eft 
Dx  in  fig.  feq.quadrantis  xY,quod  radius  ille,Ar  ap> 
pltcaM  fit  media  proportionalis  luter  iagittam,5c 
qn adrantero  : itaque  efie  Dt  fagitta  ad  appficaum 
DX,  vt  eadem  DX  radius  quoque  ad  arcum  xt  , qui 
eft  quslrans,Ard  contra  tmaertndo  quadrantem 
zTeftc  ad  diametrum  z D » vtldem  xo  applicata 
quoque  ad  fiigictam  oe  • 

COR. 


V 


TR  ACT  ATVS  XVIIL 


K V K BH.rH 

COROLLAR2VMII. 

Hinc  quot|ue  enafcitor  » qu6d  fi  fagitta 
Qaadracncit  fiatuaeor  femtdiamerer  ali. 
cuiDi  circuli*  diameter  dx»  erit  xqualis  qua- 
<)fanei  illlui  zB  . Nam  probatur  luzca  tenorem 
pr«ce<L  pr.  6r  Coroll.qubd  cum  fit  arcus  xT  ad  dx 
applicatam*  vt  dx  ad  radium  OB  » Sr  fit  quoque 
ex  propof.  4^  lib*  6.  elcm.  arcus  Xi  ad  arcum 
21  * ve  radi;  Dxad  radium  dz  $ feu  ob  fagittam 
quod  confequenter  fit  eadem  proportio  arcus  xr, 
qui  efi  quadrans  ad  Quadrantem  ZB*  qu«  e(l  eiur. 

arcus  xrad  radium  xD»  cumcertue  propor* 
ciooi  fit  eadem  radij  x D ad  radium  dz  • quare 
cum  idem  arcus  xy  ad  duas  quantitates  femidia- 
metrum  zD,8r  za  arcum  eandem  dicat  rationem 
erunt  arcus  zi*&  femidiameter  ox  «quales ; cum. 
que  ZB  fit  quadrans  dx  quater  tflumpta  circulum 
«quabit,  cui  fit  fagitta  BO  radius  • 

COROLL  AR^VM  HI, 

INfttpercoIligitnrquoqueex  eodem  argumen- 
to, 8r  fig.  prxccdquimcumque  applicatam  by 
efic  «qualem  arcui  TB  per  verticem  b duSi;cni 
quadratrieis  pro  radio  dereniiat . 

^ Queoiam  enim  ex  pnrccd.  eft  radius  DV*ad  fa. 
gittam  BD,  vtarens  HV  ad  applicatam  lv*  Marcos 
Hv,  ita  efi  ad  arruQi  tb,  vt  diameter  vd  sd  diame- 
trum td*  feu  ragtrtam  bd  «qualemerit  quoqueex 
itf.  lib.^  arcus  hv  ad  applicatam  v V . ( cum 
eidem  proportioni  ov  sd  bd  dicant  confimilem 
proportionem)  vt  arcus  H V ad  arcum  tb:  Cum  er- 
go idem  arcus  HV,  tum  applicat*  bv,  tum  arcui 
BT  eaodcm  dicat  proportionem  arcus  ir,  8c  appUf 
cata  BV  erunt  fqnales. 

PROBL.  V.  PROPOS.  XX. 

S^gffU,  appticau  arcum  tertium  prpr 
fuirtionaUm  affriare  • 

•n*.’ 

Sit Quadratrix atein fig.feq.Ar fagitta  OA*oec- 
noo,Srapplicata  BC,8r  oporteat  arcum  circoll 
repertre  cercium  proportionalem*  iri  vc  fagitta  ao 
fit  ad  applicati  ic,  vc  tpfa  tcad  arefi  reperiandu  . 

Longitudo  applicat*  CB  craasferacurlaper  ra- 
dium DC*  8e  fit  dh;  perque  ponftum  n ducatur  ib 
parallela  axi  *Br  fecet  io  i Quadratricem,  perque 
B ducatur  radius  Bd,&  centro  d quadratrieis  bae 
circulus  interualloac,  feu  oh  «qualibus.  Dim 
iiuientiim  emd  tftufehttuf , ^ da  effk 

ad  appluitim  BC,  /r*  dk*  yt  sh  f.i  4UHm  ml  . 

Probatur.  Ita  efi  fagitta  ad  ad  radiumDC,vt 
applicata  cc  ad  arcum  cim  tonuertenda  propof  ttf. 
tcpe.mutatido.  Jtacft  fagitta  AOad  applicatam» 
c,  fcuoH  , vt  radius  DC  ad  arcum  cxm  . Sed  vt  ra- 
dius DC  ad  arcum  cxm,  iu  cft  radius  dh  ad  aitum 
ui  ex  propof.  4«.  lib.  6.  elcm.  ergo 


vt  cfl  DA  fagitta  ad  dh  , feu  SHjualcm  cc  applica- 
tam ; ita  eft  dh  , vel  «c  ipfa  ad  arcum  HC{  Ergo 
arcus  HL  erit  tenia  qtiantitas  piDponiooalts, 
quam  animo infederaC  reperire. 

Si  verb  quis  cupiat  reperire  tertium  proportU^ 
neminipfo  arcu  m xc  id  cflicict  ex  propof.  fe- 
quemi. 

P R O B.  VI.  P R Q P O S.  XXL 

SagitUi&*  applicata  tertium  proportionalem 
arcum  reperire  in  ipfo  arcu  ab  appli~ 
cata  extremo  prodeunte  . 

Flant  omnia , qu*  iu  pr*ccd.  prsxl,&  femidia- 
meceroB  protendatur  vfqoe  in  x cludo  arcu 
CXM  per excremun  applicat*  ic;  & dico  armw 
XM  €^e  tettmm  fropmmnatcmi  6f  ita  efle  fagicti  ad 
ad  radium  dc  j vc  radius  oc  ad  xm  arcum , 


Probatur  Progreir.  I.  Vt  femidiameter  dc  ad 
radium  dh,  Ita  eft  arcus  cm  ad  arcum  nt*  ex  prop. 
4T'l>b.B.  SedvtciJxd  hd;  ficob  paratlelifimim 
linesrumin  triangulo  dcb  eft  Ci  ad  n r ergo,  vt 
eft  ct  ad  II,  itd^  arcus  cxm  ad  arcum  m. . 

Prc^relT.  b Sed  etiam  io  eadem  propoitiooe  eft 
arcus  ipfe  cxm  ad  fui  arcum  minorem  Bcx,  qu|  Ct 
ad  I E ex  ipfa  coftrudione  quadratrieis  ex  CoroU. 
propof  h.i8.  Ergoideia  «reus  cxm  duobus  arcu- 
bus XM,  St  HL  ex  primo  progr.  eandem  dicit  pro- 
portionem , quam  ct  adtl.  Quare  xM|fir  HL  li- 
cet in*qualium  circulorum  erunt  «quales  ex  pro- 
pof.p.  Id>.5;  Cam  ergo,8r  Agitta  ad  applkata  bc, 
fc  HL  fint  continui  proportionales  ex  pr*c.etiam 
AD*  8c  BC,  Se  arcus  bm  erunt  concinui  prt^rdo- 
oaJes, 

THEOR.  ni.  PRQPOS.  XXU. 

QMAiratrix  ad  axem  A/ympota  eff , CS* 
riKm^uam  axem  eoxfepr,  fed  (em-  '■ 
per  ad  illxm  accedere  potejl . ' ' 

PRobatur.  Nam  in  fig.  prob.  i.  qnanto  ma^ 
gls  diuiditurcv  in  totnores.minorefque  par- 
tes in  ratione  fubddpia , feroper  tamen  renunec 
pars  refidnj  ex  Trsd. ifi.de progr.  Iin.pfopof.is. 
Qaarenumquam  poterfmns  confeqni  pandum, 
quod  fit  in  Iplo  Bcl  verum  femper  ali^natcnus  ac- 
cedendo minus  perpetnb  remouebtturifir  materia- 
liter quidem  acccdet,nonfpeculatiui,  vc  dixi  Tr. 
I.  prop,  fi. 


EXPEN- 


4 


DE  FLEXIS. 


»J7 


EXPENSIO  V. 

De  QiitJratricis,  O’  Elicis  comftsrtuiene , 

aVoniim  non  ifiotUem  baac  conpmtionem 
^ agnooi : bine  cft « qood  iUsm  prstesirc 
aon  potuerim  > pro  ^uo  fit . 

DEFINITIO 

Of»«r«  Helin  QH^drtirix  ex  habet 

/emikmctrtmeireuU  fi  ^exeranut  a^tuUm 
£m-tro  tifcaiigeieraHtitQtudrttrkm, 

Eft  igitur  connata  Helii  ei  ev  Qu^acriel 
Mv;  qu6d  femiciiaiiietcream  generans,  Arpri- 
«ara  reuolucionem  complens  ab  , eel  ac  eirenU 
■Tc  fit  «qualia  diametro  vab  drenli  ikOv 
generantis  Quadratrieeo,  09  ideo  Am  radios  eft 
«edictas  radi;  ab  • 

THEOR.  I.  PROP.  XXIII. 

^AffiicMtA  QjuduitriciSy  O^rddiusf/elicist 
fii  PtoAmHus  ei  connefUtm  etd  verucem 
m /p/4  qtudratricty  fnnt  ^rqiktles . 

Sit  AC  radios  Helicls»qQi  prodoftos  In  ^adra-' 
trice  Dir  inueniac  extremam  a,  applicat*  aa. 
Bbo  hmic  tpflktu  • P radim  UeUtit  ac  aa «eirae 
I0e. 

Oocatorqoe  gratia  oftcndeadBpropoC  ipoa* 
fto  f axi  parallela  Pi . 


Probator  ex  conftmdloae  Helicis  eadem  ratio 
rcperkur  radij  totius  as  ad  radiare  ac,  quo  eft  at- 
cos  to?  ad  arcum  ros  . fcd,qox  proportio  eft 
arens  loe  ad  nes  arcum, eadem  ex  cooftruftiooe 
Q^ratrleii  eft  radi;  qa  ad  radium  Al . Ergo 
PiauBOA,  fcn  AVhabecaddaas  AL,qog  xquator 
•f  applicat*,  0r  ad  raditun  Helicis  ac  eandem 
proportioaem,qu8marctts  Roe  ad  arcum  ros  4 
Er^  AC,  0r  AR,  TCl  if  erane  xqoales  ex  propof.p. 
Ub.;« 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXIV. 

OflWfj  radq  ffflicif  tt^femdunt  k cheulo , 
cui  tadtm  eff  qitddrstrscis , 
4rcitf  fi/fi  dqtldles  • 


O Vpra  oftenrum  eft  propof.ao*  Coreil.  3.  om* 
Aca  applicatas,  rt  BP  ^ccqttaluarcabjtoM 


circuli  OMp , eui  radios  eft  fifltea  I rsdio , vt  ap, 
terminare  in  ipfum  applicat*  extrtmum  P re* 
elfis:  tedappIlcacaiPex  prreed.propof.oftcn- 
ia  eft  «quatis  radio  Helicis , ergo  radium  Helicis 
cquatii  eft  srcui  »cD,cui  radius  cftfaglccaAO. 

expensio  VI. 


De  linet  Ellipp.  . 

ELlipfis  eft  inter  omnes  figuru  Mstbemati- 
cas  flexat,  0r  in  fe  fe  rei^ntes  poft  circu- 
lum celebrior . Eflqne  eelaci  circulos  figura 
plana,  0r  etiam  Tolidis  corporibus  conueniens. 

DEFINITIO!. 

Eliipfit  eft  motiu  pmfti  tiVre  dtta  pxafte  tallr, 
»r  qtuatum  dtcedit  xd  tUeriim,tMHtHm  rmo- 
HeatMT  ab  altero, 

Slot  A,  0r  x doo  puofta , panfiionque  sJiud  c 
iu  BMQcatur  per  l^um  cccoo , n qosnrum  rc» 
mouetur  i puo^  a*  caoiiim  accedat  ad  puadnoi 
A»  linea  hoc  motu  deferipea  fillipfis  eft:  an  eer& 
fit  illa  ipfa , qu*  eft  fcdio  coni , id  erk  videre  ia 
Conicis , cum  often demos  hanc  ipfam  propricta* 
rem,  8e  illam  obtinere , te  fic  quoque, pt  bec  iiism 
deferibi . 

PROBL.  I,  PROPOS.  XXV. 

Lineam  JSilipticam  defctiberel 

Linea  ap  In  partes,  qoarcomqoe  placeXc , dinl* 
datur,  9c  deinde  fuper  alteram  duobua  pun- 
ais,  vtcumqtraeleais  ba  loreraalloV.g.  qf»aatt> 
matur  Pt>  ft  in  • fafto  centro  defcrlbarur  arcus, 

& reliqua alTaniator  is  ,0r  fifto  centro  inaltero 
puofto  A,ror(iisareos  verius  eafdem  partes  dclcrV 
lMCiir,vbiredtcttiraoe  In  oElIipfiacirtomlcrcndn 
trafiet.  Simili  modo  ttaq;  inueoiantur  alia  pana« 
cccc  , 0r  c*t.  tum  infra,  cura  fupra  lineam  ab,0t 
per  illa  ducaenr  flexa  . Nam  Ula  crlt£ilipfis, 
quam  definiuimtia. 


' I S I 

F PH 


I 1 I I I 


E 


Patet.  Siofalapunaa  ex eonftruaionc, tan- 
tum funtremnu  abpoopuofto.  quantum  alteri 
approximant , nam  quantum  eft  pi , Sr  1 s,  qui  fi. 
gnatum  efl^muro  os>8r  ss,qaa  puhaam  c in- 
uett(umcft,Srfic  de  c*ter.s . 

Hoc  aotem  fic  mecfaamcd  in  duobus pauais  a,^ 
8t  ■ cIjuos  infigendo,  dr  chorda  aoi  librrd  ptr- 
eum  excurrat  i Nam  fi  ftpto  0 ; dum  ao  , a oa 
Chorda  teola  tenetur  linea  Imprimatur  ia 
fubieaa  plamtic,ea  erit  ellipfis;  infra  tamen  cam 
vbcruiadcicribcmasjcuai  de  Cynicis 

P p EXPEN- 


^0" 
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I 


T RA  C T A TlV  S XVIII. 


expensio  VL 

De  lme4  ConchilL 

OoeMlU  eftimiemioNicomedit  noninuti* 
j lii.  Nam  per  ilUm  inter  duas  extremas  in- 
terponit duas  roedist  proportionales » & angulum 
qnemcumque  in  tret  partes  dluidit  t defernit^ue 
In  Archiceduraad  tumores  colunanarumrUi  de*^ 
lioeaodosi  vtapud  Vigoolam. 

PRO,BL,I.  PROPOS-  XXVI, 

ConchiUm  defcrihert . 

Linea  duda  a>»  ducatur  e{  perpendicularis  co 
&ele^iaea  qn^ibet  pundo  c plurlms 
redc  ducantur  qnolibet  ineemallo  ab  innlcem 
diOit( » ( quo  propinquiores  erunt  eb  roeliiis) 
a;rtnccx>,&CP,&cci&CH|  &e«c.  Deinde ar> 
bicranum  interuallnm  ad  fuper  quamlibet  lineam 
transferatur  linea  ap  vcKds  alteram  partem » 
qua  iinear  non  conueniunt  > Ir  fine  is  lc,  8e  mH| 
«quales  ipfi  arbitrarie  ao.  Tandem  per  panda 
extrema  d>  Vi  c,  k»  linea  flexa  rqni  manu  duc»* 
tir»  & triteomhiiU» 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXVII. 

Conchilis  eB  line*  Afymftotos : ideH  nun» 
qu*m  conuemet  cum  AP  ^ licet  femper 
ei  upfrspm^uet^  conuentet  tmen  cum 
^ualilet  ulU  illtpurslleU  > ciim  p prom 
pinquiffim*, 

PRobetor  prima  parti  qubd  fetior  propin- 
quior flat  .Nam  data  bafiseqnali  laa  V.  gJr 
myComangaluB  Ato  fit  minor  angulo  VMHt 
etiam  perptndiedaris  minori  angulo oppofitauo, 
erit  mloor* quam  vu  . Q^dverb  nunquam  coo- 
aeniat)patet»quia  ex  conflnidiooe  puodumquod 
J^Kt  conebilistvt  odiflat  i quolibet  pundo  lioep 
A9t  quanta  efl  aoi  «qoalis  ao  i qu6d  rerb  quam- 


libet aliam  tineam  parallelam  ipfi  AX»‘'rt  al  Inter 
Coochtlem  > 9c  ap  dudam  tan^m  debeat  fecare » 
petet»  quia  produda  to  iofinitona  femper  diftan- 
tiam  diminuet.  Ergo  etiam  roinima  dati  qaati- 
bet  minor  euadet  • Quare  cumidiftantiiFR  ml* 
Bor  cuadec  • 


PROBL.  II.  PROPOS.  xxvin. 

AlUm  Itneam  Conchilem  dcfcrihere , 
nec  minimam^  nec  maximam  disJamim 
aflequi  queat . . 

•QVper  lineam  IX  piarim*  perpendiculartfe. 
d quidiflantea  erigantur  r et  ab>  ci»  cm. 
atqieiedo  pudo  A ducantur  plurifQ^  redf  ad  pua* 

da  Di  E.  r|Cit,ar  cirt;namqu*lib«perpeadicu. 

larem  antccedemcm  fecabit  • V.g.quc  termjaat 
ad  Diantecedentem  perpendifolarem  ci  Io  paodo 
Xi  qu*  finit  in  i fecabit  dm  in  M » Sr  c*t.  Si  ergo 
D iftas  omnes  Interfedioocs  deferibatur  linea  ku. 

tjfe  » qu*  nec  ad  tnaxinuo 

(onebam  i fen  diflantftm  I Knea  AT.in  qui  maior 
concha  cflinec  ad  nriaimam  diftantiam  i Unca  at 
pollitpcruealte* 


Probatur  prima  pars.  Nampunda  x,Mit|T|8t 
fl>  qub  magia  procedunt  | eb  viciniora  ruotii* 
OCX  nx  • Naro  ob  parallcbfmnm  linearum  aa 
cx » n cll  co  ad  Da*  iu  eft  CK  ad  ab  : fed  co  efl  db 
midu  AB  I ergo  c x erit  dimidia  ab  j rurros  * vt  M 
ad  SB*fic  dm  ad  ba:  ftd  ox  cft  tertia  para  XB.Erg» 
etiam  dm  erit  tertia  pars  ab*  flr  fic  de  reliquis* 
cum  ergo  eiufdem  ai  linea  dm  fit -piStcx  t»?** 
eetefle  rolnorcjergo  femper  xh  propinquior  fietr 
N unquam  tamen  perueniet . Nam  ax  lemperdi* 
Rabiei  linei  fx  io  pundo  ab  x remoto  V.g.iou. 
Sed  talia  funt  omnia  pudap  qup  ducitur  kh, ergo 
nunquam  ad  lineam  bx  perucnict|&  tamen  fcffiptr 
accedet . Sed  accedendo  ad  ix  leroper  concha  fic 
maior»  fir  diftaos  ab  AT  . Ergo  nunquam  ad  mut* 

mam  fuam  coocauiiatem  perueniet*  &r  tamen  fen* 
per  accedet . 

Probatur  fecunda  pars . Quod  nec  ad  oiol* 
mtmperuenturafic.  Nam  minima  eflet  io  lior* 
At*  cum  fi  vitra  ab  producaturrurfus  ad  bx  pro- 
lungatam  accedat  I ledadAinuoqui  p«rucaiati& 
Ideo*  ncctdmloimamdiflantiaro  ab  AT  • 

Probator  minor  . Nam  noo  potefl  prodnei 
verfiUAi;  nlfi  fubdiaidendo  lineam  iCiP^i^ 
per  medium;  deinde  alteram  partem  mediant»^ 
fit  -f  * & baoc  mediam*  vt  fic  ^ r fad  faoc  oooo* 
'Tt  expropofiB.  Expenf.4.  oe  IJncar.  G«om«« 
progrefl*.  pacce*  niti^quam  fqdio  finituri 
nec  vaqaam  ad  ab  conebilis  kh  perucaire  pnw  * 


£XPEN' 


D E F L 

'EXPENSIO  VII. 

Vt  line*  Ciclic*  defcriptione  . 

LIac«Cicltci  eft  lUt  • qu^ra  ia  C«Io  pera« 
guat  pJ«Qrt«  dum  EpicKt  proaoloun* 
tur*  & qaamrotc  Oaubt  fuo  extremo  derrribit* 
dum  Currus  tr«Mtar,  quamafs  Ciclica  plane- 
urum  fuof  anfr<duain  gjmin  torqueati  acroi; 
■orixadus  ruosiodlreduoi  CMtIauct. 

definitio; 

Liae4C:r/ir«  itfcrihUm  X mompur.Si  tirta  rir* 
(uinm»  dum  ipjethra^  fw  centro  motu  rtQo% 
^r>;id<rrra»OM#rMr . 

itaque  fi  moueatur  V«  g,  eirca  rotam  aliquod 
ptadum  Ipfius  roczt  8e  ipla  rota  rerteodo  Te  cir* 
ca  axem  transferatur  de  loco  ad  Jocum  eftieitOf 
qudam  linea  flexa,  qoz  Ciclica  focari  poteft  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXIX. 

Lin€4m  Ciclicam  pfr  pimBa  defcrihcrc  l 

LIoea  dctlca  triplex  e(l , tel  enim  efl  motus 
centri  velocior  ^ onam  punfti  inclrcumfe- 
fetUa  circuli»  vel  cqu4  velo^  vel  miuns  velox  ; 
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(I  quocumque  modo  rebabcat»linca  quidem  di* 
riaefl»  feU eodem  modo  defcribicur  . Sic  Imea 


EXIS. 

fed 

oc riaefl»  feU eodem  modo  defcribicur  . Sic  Irnea 
a>  fqualis  circuli»  cuiui  centrum  ■ » circum* 
ferentis  | ctim  filicet  morus  centri  «qu^  velox 
eft  . ac  HMtui  pundi  in  eius  circumferentia»  vel 
maior»  cum  vefoctor  efl  mocus  cencrljquim  pun- 
di  in  circumferentia»  vcl  minor, ctim  tardior  cft 
moiDs  ceiuri » quam  mocus  pundi  io  dreumfe- 
reaitla . Diuidaturque  inquallibec  parces  V.g.tx. 
erigancurqae  pcrpediculares  lllnec  a s squalet 
diametro  4 fiagulis  parobus  lines  ab»  Se  intoc 


TTftter 


' !/;'  yT  I 

1-lU  I I 


numero  pami  ditiidatur  circulas,  8e  ft Ao  centro 
iaquibuflibecpoddlsLMN»  flCcsc.  diulfionum  11. 
nes  Aidefcribantur  portiones  circulorum  t Sic* 
qae  dp  vni  parci  elrcnli  sqaalis  cc»duabus» hi  eri- 
bus,8r  est.  St  erm  per  panda  crai»6r  CSC.  extre- 
ma arcuum  craoleat  linea  squablli  manu  duda» 
b(c  erit  linea  Ciclica  » quam  filicet  qaodlibee 
pandum  in  rota  lignatum  deferibie » dum  eurruc 
mouetur,  vcl  planets  In  cpiciclii  delcribaat,qup 
diflerc  ab  ea  in  co»quod  red(  pcrpcdicalares»vt  ct 
friOf&crt.funt  radij  excentricorumclrculorurn 
2^  ad  centrum  alcertui  magni  circuli  teadaat»cui 
efl  clrrumfereatialioea  ba  . 


pp  * 


TRAC^ 


TRACTATVS  XIX- ‘ 


De 


j/inguUs . 


, Vita  dc  Triangulis  tgit  Euclides  lib.  i.:  fcd  ca  erant 
elemetaria  , qua?  non  ab  alijs  pendebant , led  potiut 
alijs  fcquentibus  fundamenta  vniuerfalilsima  ueme- 
bant . Modd  de  ipfis  triangulis , qus  elementaria 
non  funt  tradenda , qua?  tamen  neceffariaad  multa  in  fequentibus 

percipienda . 


expensio  I. 

De  l>*ft  tritngiilerum , itipie  Idterilm!  in 
vnum  verticem  conueniemmm . 


H^cEipcoiionecciTariae/litain  figurii  Ifo- 
perimetris  percipiendit  tum  trjdarai  de 
Sphpricitytura  Stereometrtx,  Rrmulcitalijt. 

THEOR.  1.  PROPOS.  I. 

S$  duo  trianguli  crura  ind^ualia  fuerint » 
duHa  d vertice  re^a^qud  hifarUm  Ifafim 
fecety  hdc  dsuidet  angulum  ',  entque 
mator  anguli  pars  minort  cruri  adtacenss 
' minor  verd  matort  • 


Sit  triangulum  aiC>  St  ab  diuidat  balim  ia  duas 
parceaci{ualeteEtftKC.  Dico  aa^tPim  mm 
tx  afuo  «/«/irm  album  tfud  a ad.a» 

ttntem  trm  miaori  ta  efft  ra4iorm  uitgWu  «igro 
up«d  A»  ad'act»te  crxri  m*lm  • 

Progreflr.  l.  Ducatur  ci  parallela  ai  ; eritque 
produda  Ai  artjualis 
crtiri  minori  i A { 
Qupd  patet  : Nara 
in  triangulo  f tc  ob 
parallelirmum  U» 
nearum  ai»  de  ic«TC 
eft  IA  ad  II  ex 
tf.elem.  ttaellii^ad 
sc  t Quaie  ex  td.lib* 

elem.  ablatis proportioniJibus  ■ A, & u»  rcli> 

^ua  enim  in  eadem  proportione  j fed  sc  eft  dimi- 
dium icex  hypothcfi:  Ergo  etiam  aj  crlcdimi» 
dium  11,  Srideoatqualis  Ipn  IA  . 

Pfogrefl*.  %.  Cumergo  AI  ««joet  lineam  »A,8f 
ex  bypothcA  ac  fit  maius>quiciai  Ai, erit  malus, 
^(um  produda  ai  . Vnde  erit  maior  aogului  i , 
quiffl  oigerapude^  ve  fubKodeoi  ac  maiorem 


bafim , quam  AI  t Sed  niger  apud  c efi  arqualis  qU 
groapud  a crIanguH  bae  ex  prop.)0.lib.f.  ciom. 
^lineas parallelas:  Ergo  aigulus  AUm.s  apud 4 
ia  tnaugulo  i ac  ; cR  maior  nigro  apud  a 1q  tii^ 
gOBAC  eodem,  quod  erat‘probandum . 

THEOR.  I.  PROPOS,  HI. 

In  omnt  triangulo  reHangulo  fegmentnm 
cruns  ad  reliquum  adiacens  angulo  re^o 
habet  maiorem  proportionem,  qudm  an» 
pufusipfiinftpens, angulo  infigenti  reliquo 
jegmenton 

S It  triangulum  ABC,  8r  fecetur  In  D.  Dieo/j- 
nentum  AO  babere  mjiorem  frofcrtloncm  ad 
/iX^ciitian  dc,  amgalMS  albus  ad  anxalam  ni- 
Xram  apad  BferpeMiitmiari  adiatemtem  • 


TEC 

Probtcur  • Es  1. 12».^.  Elem«  ita  eft  triangu- 
Ium  BAD  ad  triangulum  Boc,  vt  eft  bafis  ad  ad  ba* 
Cm  DCi  Se  ex  lib.  6.  vt  eft  fedor  Vdb  ad  fe« 
dorem  kOE,  Ita  efi  angulua  albus  ad  nigrum  apud 
• . Trungulum  Tcrb  ADs . efi  maius,  quim  fe> 
fior  ro».  Se  ideo  cA  proportio  maioris  inarquall* 
tatis,  at  a^jangulum  dbc  minusi^uim  feiAor  ou; 
ideo  cA  proponio  minoris  inx^ualitatis . Pro> 
portio  verb  maiortt  Inaruualitatis  maior  cA,'quim 
minoris  imrqualicatis;  iiquidem  maior  coniioec 
minorem , 8r  inCuper  aliquid,  at  mioor  nc  duni 
Doa  continet , fed  aliquid  ei  deficit  ..Quare ma- 
ior erit  proportio  trianguli  bad  ad  redorem  ifd, 
quam  trianguli  soc  ad  fedorem,  osa,  quo  pofico 
propof. 

Probatur  maior  eA  proportio  trianguli  bad  ad 
Tedorem  BFD , quam  trianguli  bdc  ad  Tedorera 
BEOt  ErgopriauiAAiomaiorerit  proportio  tri- 
anguli 


DE  ANGVLIS 

•sgati  lAO  triangulum  Dic>qQam  fcAorU  roi 
ti(t&oi9ko  osa:  (ed  h»c  triangulorum  edea- 
iem,  vcTupra  notaaimut.quf  bafium . Prt^rtio 
fcri  (edorum  eadem  eil>ar  angulorum  exjg.lib* 
d.ergoerie  maior  proportio  ba(isAOadba(im  dc 
^«ktaogoli  albi  ad  nigrum  apudi. 


THEOR.  IV»  PROP.  IV. 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  8e n lib tf.eleou  deducitur  quo<]ue» 

quod  babee  maiorem  proportionem  Tegmc* 
tanan  adregmeocumDC ; quam  arcua  ro  adar* 
cnui:  quia  proportio  arcuum  cft  eadem» ac 
«ealorum  ruorum:  Vade  cum  ad  ad  oc  Tegmen* 
udicant  maiorem  prDporcioncm»quam  anguli  al« 
bmadoigrumi  dicent  etiam  maiorem  proportio* 
ION  qiaam  arena  l p ad  arcum  M iUu  Ubuofot» 

COBLaLLARlVM  II. 

Hinc  etiam  videre  Hcet»  qubd  etiam  (i  Teginf^ 
tum  non  immedlatd  adiaceac » angulo  re* 
&•»  attamen  remoiiut  dicet  femper  maiorem 
ptoporilopem  ad  proptnquioi»  quim  angulua  re* 
pedoci  infiilcaa»aoguId  propinquiori  infiltente. 
St  OA  dicet  maiorem  proportionem  ad  ai  angu* 
lualbMad  nigrum  apud  A« quod  triaaguium  dap 
SiMMia  Tegore  idf.  Trtagutum  verb  loc  &c  mi* 
m>  Sdore  npf » vpde  in  Sgura  finiftra  iotei^S 
Upiafgamemum  a quod  inpropo(uumc  dedu* 
daieft . 

THEOR*  III.  PROPOS,  III. 

Uiior  4t€»f  hahtt  msiorem  projiortwnem 
4d  «UiJoVci»  i ^usm  chorJj  mamis  ni 
{hordam  tninons  tn  fcmrcirculo . 

D/rtLB  areom  hAheremo-eremf^oportionem  ad 

PAjyeeweAardiLHjdcWAniHA.Doca* 

triAit^diuiTo  arcu  Alt  bifani  In  • ducatur  ui» 
ftaagulttSLHAln  (egmento  erit  Tedut  bifariam. 
Dbi^pccpunAu  ocentro  n.arcui  ducatur  i ir. 

Rafia  autem  la  fc^  quoque 
lic  bifariam  abi B in  trian- 
gulo xquicruro  lia  . 

Prob.  ex  prse.  maior  e(l 
proportio  da  (egmeott  ad  dc 
regmentura»quim  arem  d» 
ad  pi  arcum  ex  ) h.  Ergo  in- 
nertedo  dc  ad  da  erit  tninor 

proportio » quam ot  ad  DI* 
ideeque  rompoaenddCOt  Ada  Tegmentorum  eiic 
tainor  proportio  ad  da  Tegmentum  ;quam  eo  «fie 
M arcuum  ad pi  arcumi  & ideodupli  Tegmento- 
nn  LA  erit  minbr  proportio  ad  Tegmentum  da  » 
qaim  dnph  arcuum  iei  ad  artuio  of  . Quadere 
In^eadeerit  minor  ^portio  ID  partis  ad  OACom» 
paaembaGa  la,  quam  Arcua  toad  or,  led  vi  para 
tOadcompanfDAbalis.itacft  crus  ad  IH  ctui  HA 
ex  Iib.tf.  elem.  ob  angulum  m bifariam  TcAum» 
kn  arcus  load  di  adceoii  um  » Ita  eft  arcus  lh 
adHAadciccumTcrentiam  ex  t9'^ib.6.Elem>£rgo 
ert  minor  proportio  lh  ad  ha  cbotd*  , quam  ar • 

eaa  LHidiiA,  Vnde LH  arcus h-bcblimalorem 

tatiuiKia  ad  ua  ; quam  cbordar  LH  ad  cbordan 


Inomni  trix9fid9  ttHin^uloerit maior pro^ 
portio  totiu  cruris  ad  [uum  fegmeruum 
angulo  reflo  adtacens  , tjudm  anguli 
acuti  adijcentis  ft^ento  ad  angulum 
acutum  ddiJCtntcM  tpfi  crmt . 

Sh triangulum  redangulum  itc , Ar  ab  anguln 
acatoquolibet  V.g.  s ducatur  reda  EX  ad* 
latus  oppoficum  tc . Dico  mA^^remtffi  runo^ytm 
cruru  Oi  ud  iK,padn4«^w'i  iKiadu^WM» 

Q.  • 

Ab  angulo  itaque  <•  ducaiurparaljcla  oa  adiic» 
centro  c trai^Teat  per  rerticem  I circulus  aac,  Ae 
quia  longior  eft  ao  bafis » cruce  ai  ob  anguliina 
obGuTum»qqemTubtendjc,  apud  i { Ideo  circulus 
MCfecabic  intra  triangulum  aec»  ArTr^orece 
minor  erit  triangulo 
CEA.  R uritis  2 quia  OB 
maius  cfl,quam  crus  c r 
ob  angulum  redum, 
quem  Tubrendit»  circu* 
lusFBCxtra  triigulum 
cadet  { maiorquc  erit 
fcflor  BBo  triangulo 

lEC.  . 

AdocrtendfiaurdcR 
triangula  cei  »Ar  Aes»qaod  Got  crufdcm  alcitudi- 
oii  Te  habere  ad  muicem»vt  bsTetei  i.iib.tf.  1^  Te- 
doresitem.  ve  Tupra  monuimus,  vt  anguli  'mul- 
cem le  habent  ex  {9.  lib.A.  Elem  . 

Probatur  . Triangulum  cae  cR  maiua  Tf^ore 
«CB»quH'^lt  comparentureidem  triangulo  ci( 
Biatur  erit  proportio  trimguli  maioris , quam  ie* 
^orisaddidum  triangulumr.ii  f Sedor  verb  «Re 
nci  babet  maiorem  rationem  addidum  trlangu* 
lumcil,  quam  ad  alterum  Tedorem  oai  criapgu- 
jo  ipTo  HEI  maiorem.quare  multb  maiorem  ratio- 
nem  babebit  triangulum  aqe  ad  triangulum  «ei» 
qu^m  Tedor  cce  ad  Tedorem  ce*,-  cOm  multib 
maiua  fit  triangulum  age  comparatum  triangulo 
CEI  , Ar  ficcius  comprehendet  mjgis,quam  Te- 
docetx  refpedu  Tedorit  ici:  quare  etiam  c6* 
ponendo  triangulum  aic  compofi-um « ad  trian- 
gulum Gmplex  ce  i maiorem  rationem  hjbcbift 

Jjuam  Tedor  totus  compofiius  QCE  ad  fimplicem 
edorero  csi  i Et  ideo  etiam  angulos  totus  Terni* 
mger  ad  o ad  angulum  nigrum  apuJ  c,  veprarmo* 
nuimus  tAideoinTuper  iraerie  bifis  toia  At  ad 
bsTim  tB  Tegmencum;Ted  vt  eR  ex  4.  Iib.6»Ar 
ad  Tegmentum  lE  1 ita  quoque  ct  tota  ad  Tegmeo- 
tumxt;  ErgoOi  habebit  miiorrm  proportiond 
ad  Bt,  quam  angulus  Tcmtalbuscparn  nigCBi  T^ 
angulus  totus  icmialbus  n cR  arqualts  angulo  ir 
ob  p*rallcliTmum  linearum  CA,  A kb:  Ergo  tota 

bafis  01  dicet  maiorem  proportionem  ad  figmen- 
tum  Ki  i quam  angulus  k ad  angulum  nigrum  c. 

COROLE  ARIVM. 

COnige  quoque,  quod  erit  quoque  cc  Tegmen- 
cum  in  maiori  propoftioaeadct  , ac  angu- 
Ius  CBK,  quod  opponitur  nigro  c.adipTum  « ni* 
gtum  i qu*a  probatum  eR  c(Te  in  maiori  propor* 
tione  AB  ad  st  j quam  angulus  albus  « ad  ni!;fuiQ 
• 1 Tcd  angulus  CBB  eR  xqualis  albo  jcrgu  ABad' 

91» 


J02.  TRACTATVS;  XIX 

Bl,  8c  Ideo  cc  «d  Ki  ob  eandem  proporcionem^ric 
in  oulori  ^porc!oae>qaa  ets  angolna  id  nigni  o. 


THEOR.  V.  PROPOl  V. 


T H E o R.  VII.  P H O P.*vil. 
Bafes  trium  triangulorum  in  vnum  vmktm 
conutnientium  erunt  continui  proporiu. 
nales,  jt  anguli  duo  exccfjuum  fint  uyu. 
les,  medium  fu  ifofcelum . 


Si  jit  maior  proportio  lateris  ad  latus,  quam 
hafis  ad  bafiim  in  triangulis  duobus  alte- 
rum crus  commune  habttittbus,  bajim 
e,u[tmimea-,mt  etiam  angulus  fub, en- 
JMS  pgmento  hafis  maiounuuor  ongHh  O gull,quOrnua  aliam  fuperai  niger, 8cnig«w 
minori fegmento  injiflente,  p.m— —,i_.  r«:„  <• 

Sit  A»i  triangoluin;  8r  In  eo  ducatur  am  , fitq; 

maior  proportio  Alad  BA»quIm  Tegoaenti  IH 
•d  TegmencumHi.  DiCQ,drax^»/wBHAir//eiM 
ierrinun^M/oBAti  • , * 

Prob.  Namjcum  fit  maior  ratio  bt, detruncetur 
talis  portio , yt  fit  ac  ad 
AB,Tt  CK^HBCXpro* 
pof.|.Ub.tf.  erit  angpjua 
hac  pqualis  angulo  bau. 

Ergo  HAi  erit  maior  , 
vtpote  « quod  H A c fit 
elui  para» 

THEOR.  VI.  PROK  VI. 

5 Si  deiuuf  duo  triangula  t tjUorunt  lateris 
ad  latus  ratio  fit  maior  jquamhafts  ad  ha» 
fim  angulus  verticalis  erit  minor  • At  fi  fit 
minor  laterum  firoporttOyquam  hafis^erit 
angulus  maior» 

QVoniam  latera  ponuntur  maioris  proportio» 
nis,  quam  bafes  , 8r  AC  efi  ad  sd  In  maiori 
'proportione,  quam  ab  ad  a i . Pone  Al  efie  ad  li> 

Tt  AB  ad  BB»  Ideo  quoqj  AC  habebit  maiorem  pro- 
ponionem  ad  aj»,quajA^iA  ad  sd.  Vndeex  to.1.5- 
AC  miior  eiit,qui  ai.SIc  dicas  de  crure  Bl  fi  fiat  ad 
Dr.vtaaad  BFbafet,  qotre  erit  maior  proportio 
Ci  ad  DP,  quam  IB  adoa;  erit  itaque  maior,  vode 
crura, cum  fintmaiofaet  ii.llb.l.  conuenient  et* ' 
tra  crlangulum,8r  minorem  angulum  concludent» 
quam  ia,&  ia&  minorem,  quamiop , quia  ex  5» 
l(b»d.  funt  triangula  A»i,d^  bdp  cquiangula  • 

k/\e 

sic  dicas  de  minori  proportione  laterum.quam 
#afium  . Si  enim  dicat  minorem  proportionem 
AC  ad  EO, quam  Ai  ad  SFjfiat  ai  ad  ED,vt  ABsd 
ip, quate  AC  dicet  minorem  proportionem  ad  SD, 
quam  ai  ad  £D  : Vnde  erit  minor  ac  , qnam  ai  . 

Sic  dicat  de  latere  ic,quod  dicit  minorem  propor» 
tionem  ad  pd  , quam  At  ad  sp  • quare  fi  fiat  1 • ad 
DPiVt  ABadFE,cruscB  dicet  minore  proportione 
ad  FD,  qu5  Bl  ad  FD,  quare  erit  erui  ca  minus  ex 
propof.io.  quam  Bl » Idcoq^  triangulum  aib 
erit  maius,  quam  triangulum  acb  quod  crlt  minat 
angulufq;  acB maior, quam  AtB,fed  Aic efi  xqui- 
angulum  trianralo  bdf,  ex  5.tib.tf.  Ergo  acb 
erit  angulus  muor»quam  tngului  bM  t 


rimas  fint  cqoalea.  Dico,  &r bafes  futuras 
concinui  proportionales  bc,  & to , 8;  br,  dmn- 
modb  latus  ad  fit  pqualc  laceri  ba  . 

Probatur.  Angulua  adc  niger  eft  cqnaUs  doo. 
basiatecais»8eojq>ofitisangulo  nempe  H,fie  an» 
gulo  ad  A nigro  ia 
triangulo  das  jangu» 
los  veid  niger  ad  oefi 
arqoalis  angulo  feml* 
alM  ad 'A,  nempetAO 
ob  aequiNa  crura  lab» 
tenOi,  quare  angules 
femialbus  adAcrite- 
qualla  nlgroadA^ad 
hi  Angulus  yerb  nigerrimos  pars  femulbi  tk 
cquallt  nigro:  quare  refiduum  albnmeritBqaak 
angulo  ad  H.  Itaque  tri-ngrrium  hab  erltxqai» 
angulum  triangulo  lACr  fiquidem  angulus  a «»• 
munis  eftj  angulus  albuS  a *qt^i*  angulo  B| 
quare,  & reliquus  b ah  erit  «qualis  angulo  c ni- 
gro ex  Coroll.  propof.  17.  llb.i.  quare  hxc  triaa» 
gula  habebant  Utera  proportionalia , ex  q.  1.8. 
tc  crleadBA»  feu  iD,€uiipfaBA  xquatur,  ytu# 
feu  iDadBH. 

EXPENSIO  IL 

De  triangulis  > ^uo  ad  angulos  fecundum  fd* 
ttonem  datam  conflituendis  • 

ANtiquitas  tota  j totnfque  Ingeoiora*  ^ 
tericorum  nixos  In  Id  eUboraultV  xt  po&c 
angulos  in  triangulis  luxta  datam  proportteKO 
diuidere,m»lmd  15  de  trlfarlatlone  agitur;* 
ter  ea,  qu*  anciqnitds  Inuentaianc , olhil  lonciw 
noua  xtas,  qood  antiqua  Inuenta  promotui 
Dinoftraeus  Itaque»  8e  Nicomedes  quadram^ 
lineam  ad  id  inuenere,  flr  Nicomedi  Coocoo»* 
deam  Uncam;  quos  mo^s  breuiter  tradetc  isuo; 
dirous : 

PROBL.  I.  PROPOS.  VIII. 

Angulum  datum  mediante  ^uadratrk$ 
ittXta  proportionem  datam  diuidere. 


Sit  exhibita  AT»» 

dratrix 

ponloque  '^  *“  **  » 
«guluss-F^ 

pqualUagolu*^» 
&parallriaadbafiffl 
ducatur  FB . 


D E AN 

tf.  dem.  Sk  ib  ad  alitmi  fr  inoenienir  du 
i paodo  itatjHt  H dae«ur  parallela  hk  ad  bafim 
lD>dr  per  t agatur  radioa  DM,eritque  areat  CM  ad 
armn  mv^vc  vad  t. 

Probatur.  Namex propof. t8. trad.i8. delU 
Qctt  curuit . vt  eft  portio  lateris  Di  ad  latas  DAtftc 
eftarcotNcadqaadrantem  totum  CAt  autem 
DA  latos  ad  HD  partem.fie  Quadram  CAad'arcam 
Mcex  eadem  clt.  propof.  Ergoex^ae.Tt  para  oo 
ad  partem  hd  lateris  $ hoc  eft»  n V,  Sr  t ad  r ez 
cooftmfiione . Sle  cm  areat  ad  CM  arcam . Qm- 
fedkkewda  ferit  ad  noboc  cft  diMdmdoqao^ 

T ad  T velati  NM  ad  Mc«  • 

^ PROBL.  n.  PROPOS.  XX. 

TrUn^mlum  <w^itutre , duff 
^ hucT  ft  habeant  profor$i6mtni  f 

p.  datam,  1 

Qlc^drantelrcallASope  QoadaatfMt  diub 
I j fas  loc  feeuodum  proportlooemdatampneii* 
faeturoac  arcas  ac  femina  vice  in  circomferem 
lit  At  I dacAtorque  aV)  6e  M*  habebitque  triangu> 
lomAridHos  angulostqui  ItabebuttCproponio- 
MM  datam  arent  ac  ad  arcam  et)  nempe  angulus 
adioflc  cqnalit  ak  ad  ceittramtvtpote  qnod  fub- 
tmdte  duplo  maiorem  circomferehtiam  exeffe* 
ftmiet  Ir  de  angulus  ad  a duplus  angati  esi. 

Qaod  fi  velimus, Ar  tertium  angulum  datam  ha* 
t>**i  ■ . bere  proportio* 

nem , totus  fe* 
micirenius  acl 
fecundi^m  pr^ 
portionem  dt* 
ti  draidatar»re* 
plicando  in  ah* 
HC  , fr  Cl  qua- 
drtntli  afenk  datos»  & quilibet  arcus  in  circulo 
gemlas  v(cetaenfufetur,vt  omnes  rurfls  repUea- 
n cqoent  tohm  clrcumfercntiajn » 8e  pun&a  aso 
cooiungaDtur,  9t  erit  lafium-i  qood  poftulatur  | 
hsbebuntque  aognti  eam  proporiioi^em  » quam 
habent  pariet  arcuum  ah,  & hc<  ^ cl  fecundum 
proportionem  datam  eo  modo*  quo  dixinP*  ope 
Qaadratricis  inuenum . 

“V  PROBL.  III.  PROPOS.  X- 

A,giilvn  d*mm  ofe  Canchoidis  trifirum 
ftcttt. 

^ h anguina  datui  aeurut  asC»8t  1 quolibet  pun- 
A do  fateria,  quod  plicuerit, demitatj^r  perpen- 
diralaris  in  aliud  latua  ad,  prolungetui^e  latui 
soM  c,  d fit  bc  addita  ptn  dupla  alterius  latena 
SA»8e  ab  A ducator  parallela  ab  ipfi  OC,deferiba- 
torque  centro  s Conchois  csf,  Ac  ad  pundum  s, 
quo  fecat,  i pando  s Jucatur  it » angulofque  oi* 
ger  s erit  tertia  pari  totius  anguli  aso  dati,  8c  al- 
tera pars  alba  eiut  duplum  erlc  • 

Probatur  os  ex  defcrlotione  Concholdii  *qus‘ 
tur  ipfi  oc : Quare  dmiia in  9 bifariam  ov  arquwi- 
tur  dimidiaccjoc , & ideo  ipfi  ia  » cui  tota  oc  du* 
plaeft  ex  confirudione)  ArqulxoA»  angulos  ex 
effedioae  rtdui  cft  * cireolos  centro  ? dcfaiptui 


G V L I S.  ,o, 

traofibit  per  tria  puoda  oabcx  propof.lS.ltb.S. 
cietn.  QuareAPcvH  radiuta  8ccqaaJisOp,& ps, 
8csa;  ouareaoguti 
nigri  ad  A,dEeruc 
.1  arqualtsex  14  lib.i. 
elem.  & angulus 
niger  ad  r,  vepote 
externui  illtsduo- 
but  ent  srqualis,  8c 
duplus  vni  eorum 
s : atob  xqualita» 
eem  laterum  ba* 
SrAptngulus  V ni- 
ger rqnator  albo  >:  quare  sngulussslbut  erit 
duplus  anguli  b nigri  t fed  hic , vtpote  ab  incidea* 
te  io  parallelas  ab  , fr  sc  ex  propof.jo.  tib.l.  elem. 
fadaa  irquatur  angulo  B ni^o : Ergo  angulus4> 
baateft  duplus  anguli  nigrt  BjAr  fic^^Csds^ 
cfi,8r  diulfus  in  tres  partes*qaarum  dux  font  pars 
alba,  reli^  pars  nigra . 

EXPENSIO  IH,, : 

Ve  Utera  fecundum  datam 

lationem  confiituenda , 

Vidimus  modum  coofiltuendi  angulos  pro- 
portionales; modo  reRat  videndum  qaooKs* 
do,  8r  latera  proportionalia  fecnadum  datam  ra- 
ctonem  eRiciaimii . 

PROBL.  L. PROPOS.  XL 

Voto  an^lo  k fnnBo  extia  illum  ducere 
line4my  ^ud  ^rurajwta  datam pro^ 
portionem  detruncet , 

Sit  datum  pundom  A,fir  ab  eo  ducenda  fit  linea, 
qux  iuxu  datam  proportionem  s adedetruu- 
ete  l^raangaUBtiu  rt  fit  vnnm  adalurmi,vc 
Cad  a.  Eligatur  quodlibet 
pundu  s,Ac  fiatjVt  cad  t ex 
■ propoft;.  Iib.6.  dem  fic 
t V ad  £c,8c  cs  ducatur  dein 
ab  A parallela  ipfi  FO,quf 
fic  AiH,  Ar  rria  ii  «d  b h,>s 
B c ad  1 . 

‘C*  Patet  exprop.4.  lib.d. 
elem.  Nam  vb  eR  adBO, 
ideft,  vtcadiex  rffeAkine)  vt  BiadBHsErgo 
eHttt  adsK,  vccadi . Qaod  luttlhg  turetiam 
fi  intra  triangulam  bfc  praxis  operi  demandetur. 

THEOR.  IL  PROPOS.  jlll. 

Jd  datum  pun^um  intra  an^n\utk^^f<^m 
ductrey  i^udab  eo  puncio  rtrna^ta\ 
dmtfa  fecundum daum ratroneiit\-^^i 

Sitio  pexcedeml  fig.  dacAm  puodot»  a pe# 
quod  ducenda  fit  linea  , vt  k diutdad  tam  in 
proportiones  datas  s ad  c ^ 

Ducatur  parallela  xi  lateri  ce  , i pundo  * ) 8e 
fiat,  rt  B ad  c,  fic  B t td  I ?,  Ar  ducatur  a pando  § 
per  pandum  K linea  reda  fc«  Dico  in  f0k  ai  kv, 
9iritdc. 

Patet, 
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P«tet>quiaeft  ef  «I  iFinempet  n 

• td  c (S  coaftntdtone»  ergo  ecUm  «c  crie  ad  vk» 
VI  • ad  c* 


PROBL.  m.  PROPOS.  ZIII- 


A ddto  pnnHotxtr44ngdumducmlim4mt 
' ifux  diniiUtur  d laterib$ts  anguli  ft- 
cundiin  datam  rationem . 

Sit  datum  puuAnm  »» 9e angolua  a , 9c  ducatur 
queeumque  I a pundoj  qu«  /ecet  anguli  a 
latera , & deinde  fiat»  vt  data  proportio  k ad  l^c 
O *d  CD » dr  d puofto  o ducatur  parallela  Ipfi  ci» 
fr  oeeurrat  lateri  av  prolungatoi 
ac  tandem  ducatur  ivlangeost»8r 
f punda  • Dico  u tfit  ai  fit  * ># 
cadL. 

Patet,  quia  ei  4.  lib.  eft,  ?t 
K adcotqutfcsetfedioae  cft»n 
xadti  fic  uad  Bf.  ErgoBB  ad 
tLcftiTtxadi* 


EXPENSIO  IV. 


Dtpattni^s  Uunmtruuigidvrm  qmrmiu 

(imuftt. 


y Icet  fapra  Tiderimas  l.ft.  elen.  potenelas  U- 


I temm  triangulorum  comparatae  ad  inuicem 

rctnaaeactameo  aliqua,  qo2Ttpote  vtiiurnper* 
ficleboe  conorum  non  refionim  prochni  Inue- 
a)eodU,Iiic  non  debent  poflbaberi . 


PROBL.  I.  PROPOS.  XIV. 


in  omni  trtan^o  quadrata  Uterum  Jimui 
fumpta  funt  dqualta  e^nadratis  duobus 
fumftis , tum  dtmsdU  bofis  t tum  ^ua^ 
dratis  duobus  bntit  d xerttet  sn  tam 
medtetaJtm  deduBd, 


TReeearoe  babet  propontio,  TccundAm^bd 
perpendicularia  cadit,  rei  eolm  citra  uiaiH 
fulum  dacitur.  vel  intra  latera  ipfius  triaogpll » 
meft  Utua  ipfiuatrlangulitve  in  redangulla, 
quoa  omnei  cafut  feotfim  oftendemui,  eft  autem 
ptop.  Pappi,  fed  aliter  eam  dabimus  . 

Cadat  primum  perpeoilicnlaria  intra  triangulu* 
vtedAvin  triangulo MC(£tq/ 
acbafis  bifariara  diuiraioi,& 
dudUAi . Dico,fitvd  fiMdrara 
ex  crmrlbuf  ac fmd /mp* 

reoMijrardlN  bus  ^iratttlma 
ittibui  ^nadrOt$s  me» 
dieim‘t  si . 

Probatur  • Quadratum  ab 
ei  14.  lib.i.  eft  minas  quadratis 
ex  Bt,dr  AX  reftaogulo  bb.Btsb 
bisfumpto;  quod  eft  ao  cx.cb 
quia  angulus  bx  a fit  acutus « 
triangulum  Oxigooium.  Rur> 
(&s  quadratum  ac  malus  eft  quadratis  ai,  & »c 
cx  i|.  lib.i.  rcRangulo  eiic,  & n bis  rumpeoi 
qood  eft  ccaco  qoix  angulos  cgAftt  obtulnvfttrl* 


TVS  XIX. 

angulum  Ambipgoolum , quare  tantb  ^ 
quadratum  ex  ac  quadratis  ex  ai,  Br  te  t qutntb 
minus  eft  ba  Ijrdd  quadratis  ab  A ci,vel  fquaU  ^ 
cum  enim  Bi,  8t  icfint  «quales,  Br fg  nUtm 
etiam  redsngula  Bc,Brcobishinc  inde  fumMa 
erunt  «qualia  : Q^re  G es  ai  , ta  {juadiata 

gemina  vice '‘amantur,  «quabunt  quadrata  ba  b 
AC , cum  up  .um  reponat  quadratum  ac  g»^nTiq| 
telUt  quadratum  ba  . 

* Sit  fecundus  cafus , In  quo  perpendicularis 
extra  cadat  In  triangulo  fecundo,  Sr  adbue  affinao 
quadrata  ba,  flr  ac  ftmui  fnmpta  4fMr<  <jMdfs/s 
duplUi  tx  qaadratp  Um  di$pli^  rar  h medlcts. 

tebafit. 

Probatur.  Q^ratum  ex  ac,  rtpote  In  Am- 
blpgonio  oppoGtum  angulo 
obtufo  B in  triaugulo  acb 
malus  eft  quadratis  ciunim 
AE,  8e  Bc  duobus  quadraris  ez 
BE,Br  ic  pqualibusik  duobus 
redangulitex  sx,fr  n,f.rea. 
cb,Bc  Bf,vt  lib.B,clem.p^ 
Quadratum  verb  ia  ab 
nus  quadratis  ak  , & u doo> 
bus  quadratis  ex  bb,  Brdoo» 
bus  reRannulis  ex  bb,  tem» 
Ttofteodam.  Ergo,  cum  taotum  defficltf  qa,- 
dratum  cx  ba  quamilmaugefcit  quadratum  ci  ac, 
fuper  quadrata  At,  Br  bc,  G bcc  duplencur,  UU I. 
mul  fumantur , foppleote  altero  deffedum  «Iw- 
rios  quadrau  laterum  ba  Br  ac  «quabuot  duoqua» 
drata  ex  ai,  Bc  duo  cx  ic,  vel  ti . 

Qqbd  autem  ba  quadratum  dcGdat  i quadrso 
AB  duobus  quadratis  eX  m , Br  duobus  rcAao- 
gulii  cx  bb  , Br  bv  , patet  cx  tj.  lib.  1.  elen. 
Nam  ex  AS  quadratum  mslus  eft.ratexis  ab, 

iv  quadratis  duobus  redangulls  rx  IX,  R 
BB,  Ua  qu6d  AX  quadntom  contineat  io  fe  quadta^ 
tumex  BI,  Br  duo  redangttla  es  is.i;  BFiBrqua- 
dratumei  ab,  cui  quadrato  ab  G addamus  Infopcr 
ex  Bt  quadratum  lltud  ai  eum  addico  u rapers* 
bitqaMracam,»  AB  duobus  quidrads  ex  iilr 
duobus  rcAangulii  el 
BB,  Bi : quare  ab  quadra 
tum|  minus  erit  qoadnio 
ex  ab,  Br  IB  duobus  90* 
dratis  ex  le,  Br  duobus  rc- 
Rangulis  cx  Bi,BrBS. 

Cafus  |.  Cadat  petpan* 
dicularis,  8e  Gc  iplum  crm 
AI  io  triangulo  BAO  tertio 


Tone  ex  ac  quadratum  erft 


malos  qotdratis  ex  AX , Br  ic  dapbcl  reRangoilo 
ic,  Br  BB,  ex  ig.  Iib.i . qood cR  quadratum  oc  bis 
fumpeumt  IA  ver6  deficiet,  i quadratis  il,  & U 

nVaCO  IX  bis  fumpto , quia  AB  cum  n q<*** 
m illud  AB  ex  pcop.iL  lib.i . exnquat. 
re  defo&us  cruris  ba  «quacur  cxccfliii  cruris 
luper  quadrata  ex  AI  ,Br  bb.  Quare  Cmulpofita 
cx  BA,  fr  AC  quadrati  cqodanot  quadrata  cx  Ai|R 
BB  bis  fumpta  • 


.....for 


£X> 
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DE  ANGVLIS. 


EXi>ENSIO  V. 

Pt  Mantis  mfgmrisreSilintii, 

VI&  jagalorom  recaa<Um  f«  conftitutioac» 
cogolcif^ae  proprleutibui  mo<k>  eoctVt  £• 
girUrcdtliaeii  «ppHc«tot  coafi<kraffiiU4fittciUp 
r^tUrci  Hiu»  f<u  urc^lare*  • 


THEOR.  I.  PR^POS,  XV. 

i|  Quiikit  ffwr*  TtHilint»  coittiiut  bis  iol4ih 
' rtflos,  tjHou  ipft  tH  inter  fign- 

T*s  reBiltntns , 


QVftibec  figura  rrdrinea  continet  angulos  b(t 
^ tot  «quales  redis'^ota  ipfa  cR  ioter 
bgumfefiiltneas.  V g.  prima  figura  cR  trian- 
plan ; illius  anguli  duobus  rcRjs  cquabuotor . 
Stcmda  , rcooblAnga^  feu  TrapcsU^illius  itaq; 
sBgilj,  ro  qu6d  fit  &aoda  bis  tot  rcdfs  i mmpc 
4oaoreia>n  «quales.  Tertia  eft  Pcmagonumt» 
M«qaal{um  l■1ccru(0,^ea  non . Sez iuque redis 
cni  saguli  «quales  erunt . 

RaooeR)  quiaqdRlibet  figura  in  toc  triangula 
dilidi potcR,  quota  ipfa«R  inter  figuras  redili» 
•eai  trabe ndo  iquonts  angulo  redas  ad  enuoi 
sliqtMm illorum:  Sic  triangulum  non  oift  In  trl- 
ugulua  <liBjdi;quadrata  ver6  figura  in  duos  sn« 
pios : at  pent^ooa  io  ucs » (exagooa  lO  4.  n 
ridet  bicradum. 


Atfi  iT.lib  i.propof.  demooRratura  cR  ]ncei«^ 
•Oscuiotcumque  trianguli  angulus  «quales  efie 
diebus  redts : Quarr  ^ figura  non  potcR  <ii« 
lidiinifi  in  vnom  angulum  trahendo  de  angulo 
•d angulum  redasist  iriangttlum»fquabtiur  duo* 
bis  red>s*i^  in  daos>n  quadratum  quatuor  re- 
Ros  essquabit  • qu«  in  tres.  »t ^otagona  fe*  re- 
Ristqios  angulos  obtinebit  feiagocu  odo  an* 
pios  redos  complebit»  & «et . Sed  qu«res»  qui 
rinooeeognorcatur  figura  inter  figutiS  talem  fe- 
dea  occupare  V.g.  elTe  decimam.  »wl  vndecimam 
Spram . 

Rcf,  ondetur  numeranda  efle  latera « rei  angu- 
bf.5f  dctradis  duobus  ( duoemm  latera  figuram 
miRituere  ne  queuntificu'  nec  duo  anguli  lolum» 
npatet)  ille  oumerus  r.fiduui » quam  federa  oc- 

^fetiarccie  figurarum  dcrnoolliabic  V.  g-  data 
^ta  to.rcl  angulosyscl  latera  numeret  detrahe 
!•  remanebit  18.  liU  itaque  figura  imer  figuras 
tTK  dccimaodaua  • 


THEOR.  II.  PROPOS.  XVI. 

Anguli  cuiufcunijue figuu  re^ilintn  tiquM- 
m bts  tot  reliis , quot  ongutns  obti- 
net y feu  Uter*  detroilis  teStt 
quatuor. 

VVIt  propof.  qubd  numerentor  latera»  fca 
anguli  cuiufrunque  figur«>d  en  numero 
duplicato  detrahantur  quatuor.  8c  refiduus  nume- 
rus angulos  rrdos  demonRrabit . quibus  anguli 
«quales  funt.V.g.pjcagooi  funi  anguli, vel  latera; 
minq;  duplica  hunc  numerum  $.  erunt  10.  i quo 
n detrahas  4.  remanebunt  6.  indicans  quinque 
angulos  pentagoni  fex  rcdisefTe  «quales . 

Prt^atur  . Quia  figura  qu«liber  In  tot  triangu- 
la dmidi  poteR  a finguliseius  angulis  trahendo 
lineas  ad  aliouod  pundura  Jn  meJio  affampium  , 
qiaocipfa  baoet  latera,  feu  angulos, tc  riJet  bic 
fadum  io  triangulo,  fle  pentagono  • 


Qoare  eum  ex  propof.  17.  Ilb.  i.elem.  qnlll- 
bcK<fiaagul1  angulus  fit  «qdalis  duobus  redis» 
feqoleur,vt  triangula  ea  in  qualibet  figura  mxtd 
numerum  augulorum,rel  laterum  fada  fiat  «qua* 
lia  bit  rot  redis » quot  fune  anguli  illi : led  om- 
ne»  illi  babent  angulos  circa  pandum  medJum  fi- 
coflfiRcniCf  omnes  f^ul  fumptos  «quales 
^satuor  redts»  vt  qollcg  mus  propofll. 
llb  .1.  qui  ad  angulosfigurr  non  MRincnts 
quare  fi  deirabatur  » rrmanebum  rcliqai 
nd  figniam  p^rtinatrs : Stc,  fi  ex  10.  an* 
fcrancurq.  crunti^e liqui  6.  anguli  redi» 
quibtfi  aiiguli^ntagoni  «qaatea  fune. 

TUEOR.  111.  PROPOS.  XVII. 

- Anguli  cuiufcumqut  figura  externi  i latere 
froiuSoyty  fibi  contundo  cfftHi 
aquant  folurn  fiaiuor  redos. 

ANgulns  exteriores  cuiufcumque  figurc» 
qui  fiunt  a lateribus  rerfus  eandem  partem 
feriaeim  dedudU » vt  vides  fadum  in  pentagono 
t omnes fuoc «quales  tantum 4. redis. 

Deducitur  ex  propof  10  libt.elem.  TbialTi- 
rttuc » qu6d  linea  filper  aliam  confiRens  angulos 
duos, hinc.  & inde  facic  Junbus  rcdi<  «quales, 
quare  cum  quo  Iibct  larus  figurf  cuiufl  bcc  infi* 
ft  it  fuper  alium  produdum » vt  eR  cc  fu, «er  di  $ 
fequitur»  vt  angulus  niger  figur«  inccrous.  Sr  an- 
gulus albus  externus  finr  «quales  duobus  red.s» 
fl^  cum  omnes  ita  fe  habeant,  fequitur  eiTe^qnaks 
omnes  interni . 8r  externi  bts  toi  redis  t quot  h*fi 
funt  V.  g.  10  fig.  J.  angulorum  decem  angulis  re- 
dis $ quia5. iuierni, & interni 5.  fune, Sed  iam 
dixuuus  internos  efTe  «quales  fex  redts  : f qui- 
tur»  qubd  exuroi  lior  folum  «quales  4.  «d  s . 

Qq  CO- 


T R A C T A T V S XIX. 


$C6 

COROLLARJVM. 

HlncpoccftcoUi^  nodas  cognofecndi  la  fi* 
guiit  rcAtliaeisifr  {^aitmris  regaUribus 
qoot  grados  (^iithbct  eias  angulus  » cum  ioter> 
nus  t tum  esterous  » curo  ad  ceocrum  coocl' 
neat  , cum  toim  qoiiibec  rcAus  angulos  90. 
prccs , gradofque  cooctaeat  fiti  vc  ex  cogni* 
tiooe  rtdorum  dtaeaiaisus  io  cogniciooetn 


contioeotlc  , quam  angui!  figam  poffidet  fie  \ 
cum  aaguU  ad  ccncniai  fine  4.  re^  aqualei; 
qui }6o. gradus  continent, fr illi V.g, ia Peota.  ^ 
gono  fioc  r.  11  per  5.  diuidatur  }do.  dabit  71.  j 
numerus  filicec  graduum , quem  continet  ango»  ' 
Ius  a.  & quia  anguli  escerni»  rt  c qoatuor  qoooue 
redis  fune  xqujJes,  angulos  quoque  c 71.  gra^ 
continebit , Icd  quia  ac^li  Interni  6.  redis  fius 
squales  > qui  dant  540.  gradus  dluifo  hoc  oium* 
ro  per  dabit  loR  grad.  pro  coaclocntU  cilaT* 
camqne  anguli  interni . 


* oA' 


1 


TRACj 


T R A C T A T V S XX 


De  Lineis  circulo  circuMpoJiris . 

n^Tfis  Linearum  proprietaribus  fecundum  fc.modoincipi- 
mus  eas  confiderare, vt  margines  fuperficiei.atqi  figur£fj& 
quiavt  j lib  Elem. -vidimus,  omnes  %urae  perfeO:?  adiu- 
mento  circuli  deferibuntur ; ideo  cas,  vt  applicatas  circulo  con- 
iideramus  • 


expensio  i. 

Pf  prmeif^s  huius  TruBjius, 

P]lt('fnnH  fcopuf  lioiu$  Tridato*  cfteonfidr» 
mc  Mneat»  circuli  periphrri* » »cl  elui 
fiorctonibai  fubtendutitor  t quatcDiI»  men* 
(•^iles  funt  , vel  menruri  adrquaci , (i  linep 
fiat  fcraldtametro  commenfaribiki.q»»?  tanquam 
ratioiiali*  refpedu  omnium  a(Tumitur.&  tanquam 
eit  juxta  «uluiparteiomneaaiiHmc*  diuidendg 
fMttTdi  n lint  tocommenfuraMlcsi  raltemroen- 
briproiimi. 

Qretilits  onini»  ex  Ijbitobomlnufnin  i^^rpar» 
teidiuldicur»  q»xGrafu$  appellamur,  8r  o^nts 
{radia  m 6'^.  partes,  curfAs  intclligitur  diuilPs , 
quninuu  dicuntur  i rurfiirque  nnne  minutocn 
isdo.  partes  ponitur  diuifurnaqu»  Tecundi,  8r 
qMdItber  horum  m 6o.  parrei  ioctCum  iterum, 
qu  Tertia  vocitantur , 8r  fic  Quarta,  Quinta, 

Scfti:  femper  fubdjuidcodo  vfque  ad  IO» 
lllii  Itaque  partibus  circuli  linea  aliqua  fub- 
tnfa  rcl  etrcumrciipta  fi  non  omnibus  falcem 
Gndibus,  & minutie  notr  longittfdinis  refpefiii 
ndij  reperirc  fuit  oeeeflatium  i fi  non  ailequsc^» 
fihra  proximd,  8e  cum  inteofibili  ditferentia  i 
wo. 

Lloearum  verb  redarum, quae  circa  periphe* 
riaa  circuli  eonfiderancur  alic  funt  intra,  alix 
ftisc  extra  ,alix  eam  fccant.  Qux  intra  circuli 
periphcrlam  exifiunt  iJlx  lunc  rubccQfq,  qu*  a ^ 
<or^  dicumor , 8e  Sinus . 

definitio  i. 

C//ird«  ittfiie efi  reffd  /siri /a  eVcala 

eum  /a  tfae piritm^Me  parittfjni^ 

TalisefiA»  in  circulo 
AKO>  qux  fubtendit  fcg- 
mentum  iCA  , 8f  »da# 
qnbd  hcet>  vetum  fit»U* 
mcn,cufiDu  ia  mfecoO' 
Cluens  accipitur, vt mi- 
norem poiuoii  m »CA 
(obccodcoi  coofidcraiur* 


definitio  II. 

Slmt  tfk  dmrdioix  thtui*  i diMelfO  ti 
pe»prv4<  fii/.  v/  (fiU  . 

Tatis  efi  I A • Sinus  vrrb  efi  oomen  Arablcotn 
vfur  'atum  n banc  fi^nificitionem  J Mathemati- 
e.fl, Licet  Viialix irtidv  Lexico  WatheiBMicoex 
eo  velit  filium  appcllatui»»quod  claudat  curuita- 
cem  treut  . 

->  DEFINITIO  JII. 

r '• 

SImi  yvffks  eft  dimuerri  poitlo  cbtn^4 , fin  /hui 
redv  pcrpeaeicaiarsr  iafer  churdam  ipfisn» , Cr 
pifiphiriMUi  'ntlujk . 

Tali*  «fi  ea  hiMr  xca  ambium  , & sa  finum, 
(Hi  IA  chordam  «xifteni,  qui  etUm  dicitur  fagit- 
tt. 

definitio  IV. 


S/8»/  cemplimrutieiiffuut  rtQus  UliMi  mrcuH 
ut$um  i«mplft . , ‘ c ' 

Talis  eft  Af  »qui  efi  finn*  arcus  ai  eomplencft 
arcum  ca  vtque  ad  qnairaDtim,  qui  dicitur  etiam 
finus  fecundus . 

D E F I N l t I O V. 


a /aitf  titus  efi  rad.’*»  ipfrus  eiVcWi . 

^ Affumlturverb  radios  i vt  raiionslis  refpa- 
u omnium  aliarum»  fi-u  chordarum,  feu  fimium* 
eoque  i rcccntioribus  foppooiiur  diuifu*  m 
rtes  looooooo.  licet  Piholomeui  cum  pofoe»ic 
rtiumdo.  Araiel  par  i^o.  ied  expoimeniuin 
Kuh  minutiorem  diuifionem  efle  maioris  tom- 
odi . 

Lincx,qur  exira  periphetlam  fune  communi 
)mioc  dlcunnit  fccund*,&  fum  langentn.qm- 
,m  definitionem  lib.J.dcf  a.fxplicaoimut.  1 n- 

1 cll  ro  quarum  termiouxciUicnuliqai.qu* 

oueoiat  i centro, 8c  lo  ipfam  tangentem  termi- 
•t.et  1*0.  Itaqt  cumfempet  diameut  po  in  ppn - 
um  comaaui  duaui  faciat  anguloa  te«os,cum 
n-ente  ex  lib.J.EItm.  ptop.io.  Radiui  tum 
ngenic.se  fecame  feraper  faciet  itiaogialum  re- 

angulum,  cui  fecenspobalU  fit. 

(^q  a EXPcN-p 


)oS 


TRACTATVS 


EXPENSIO  II. 

Dt  lineis  porlioHiins  peripherUrsim  inferi* 
ptis,q»4  Ituera  alicuissl  ^gnrte  teguUris 
smexunt 

QVf  line»  circulo  infcriptcall^aam  figuram 
regularem  confttcuuor  Qotiorei  funt » & 
fund^cntuniiquocxterc  inueniantur . Vode  ab 
iAU  dodrloa  exordienda . Vidimus  autem  pro* 
|>or.ltJib.4.eiem.l4tas  Hexagoni  pquari  ra4>o/ . 
Tnde  de  reliquarum  figuraram  lateriDut  Termo 
erit. 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Ldtus  Trianguli  circulo  inferipti  potenttu 
trfplum  eii  femid/ametri , 

Slctriangulnm  abc  (quiiaterum  Ia  circulo  abc* 
pko  iiut  latm  fofig  ifi/^aireprA  Uttre 
dratit  ^Mod  tnt  irip/o  tnamr*  tftidm  fundraium fc^i» 
ditmrtn,  to^  qui  «qualis  eft  »L  lateri  hexagool  ex 
propof.iy,ijb.4.  Euclid. 

Probatur.  Quadratum  bafit  At  io  redangulo 
8Ai>  cA  aequale  quadratis 
redarum  sa  » d iL|  cx  i I» 
lib.a.  quod  angulus  b in  fe* 
rofcirculo  redus  fit  ex 
»8  lib.  Sed  quadratum 
i diametro  fadum  eft  qi^ 
drupkim  quadrato  fui  di- 
midii » 9c  fcroidiameui  *t> 
vel  ex  CoroU.  propof. 
6.  hb.  a.  Ergo  reliquum 
quadratum  ex  ba  cquat  rq? 
liquas  tres  partes, qua*  »na  cum  quadrato  ex  Bt, vel 
BO  quart*  parti  arqttal is,  omnes  quatoor  parces 
quadrati  ai  exzquat  : vnde  folom  quadratum  ex 
BB  erit  triplum  quadrati  Oa  radtj,  d confequea* 
ter  ipfum  lacus  ab  triplo  amplids  poterit  • 

COROLLARI  VM: 

Hinc  eft,quod  ft  diametrum  in  fe  multiplicet» 
d quadres,  ftc,  d fcmidiametrum  t deinde 
quadrarum  femidiametrii  totius  diametri  quadra* 
to  fubducas.  d i refi.iuo  radicem  quadratam  ex* 
trahas,  qubd  inquam  earadtx  eritiatus  trianguli 
AB,  d chorda,  qu«  iubtendit  izo.  grad.  culus  me- 
dietas eft  finus  Ao, 

Aduerce  autem, d hoe  ftt  vniuerTale  monitum» 
quod  vc  exadiffimus  /tc  calculus  ftnus  totus  dua* 
bttsxifris  augendui,dd  radlcc quadrata » deinde 
vna  figura  abi|cicnda  eft  j in  qua  aliquis  cr« 
ror  in  maiori,  vcl  minori  cxceftu  inclTe  poteft  ^ 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Ldsns  qutirtsi  circulo  inferipti  poteft  duo 
quudratt  exfetmdiamelro  conftituta , 

PAeee.  Nam  latus  quadrati  in  circulo  fubten- 
dit  quadrantem  .*  Ideo  angulus  c redua:  Va- 


de extl.lib.s.  quadrttun» 

cxbaft  BA  redanguliAca 
aequatur  duobus  quadmi» 
alteri  ex  femidiametro  ac 
alteri  cx  IcoudiaoKtre 

CB« 


corol\.ariv'n^ 

Colligitur.  Qubd  fi  quadretur  femidiameter 
sudus  duabus  xifris»d  duplicetur^  di  to- 
to radix  quadrata  eruatur»Uta  abirdavltimafigu. 
la  datura  (Oatuf  quadrati»  d cboydam  as  • ctusi 
incdietaa^frfious4y.  gracU 

T-HEpR.;in.  PROPOS^ 

Si  hexa^i  , sy*  dtcdgtmi  Lt/fu  in.  eodm 
circulo  dcfcrtptorum  componan^ff  totd 
uBa  Itnea  (xtrema,  O*  mthn 
T ritlionr  {ccuiur  k ' | 

Sit  latus  decagoni bc» d el  addatur  ACxqualli 
fWnidiamecro  db,  qu(,  d erit  latos  hexagooL 
Dico  fstew  Ai  ftH*m  tfie  i»  c exrremo»  &-mtik 
rttioat . Nempe  quadratum  contentum  fubac 
cfTe  «quale  re&angulo  fub  ab,  d -OB  contento . 

ProD.  ProgrrfT.  i.  Triangula  adi  iotun,dal> 
gra  pars  fune  {quiaogula  » vt  ofteudimi  Ergo 
ex  4.  lib.d.  ita  eft  pro- 
portionatum  ab  lanu 
ad  pBbnrim.M)  tnao- 
guio  maiori  adi»  it 
latus  DB  in  criangab 
nigrosurvori  eel  yqtts» 
le  AC  excooflruftiooe 

baficB.  C6m  ergo  fit 
tota  AB  ad  ftgmeotBBi 
maius  ac  ,-vt  idem  id 
minus  CB  ex  prop.  «P» 
lib.tf.  erit  redangolnm  fub  extremis  conuntam 
«quale  quadrato  medi» . 

Remanet  folum  probandum  triangulsAiD» « 
minus  nigrum  efle  «quiangula . 

Progrefl  x.  Angulus  niger  apod  d eft  q°^ 
pars  remiclrcumferentix  nimirum  duorum  re^ 
rum,  vepote  angulus  decagoni,  qubd  fc  ex  Tueo 
fit  latos  decagoni . Ergo  reliqui  daoc»d  b Digti 
«quales  jnuicemob  «qualitatem  latetu®  looten* 
forum  erunt  quatoor  partes  duorum  redowm» 
vt  omnes  fimulfinc  «quales  duobua  redi*t**#| 
propof.  lifa.t.  d figuli  du«  partes , nempe 
angulinigriapud  o.  Sed  angulus  C 
qualis  ex prop.rf.l.l. duobus  internis, dnpP®"” 
A»d  albo  apud  d » qui  pquales  inulcf  lun* 

DC»d  CA  fupienfa  ^quaiia.Ergo  duplus  vt» 

V.  g.  angulo  A , fcd » d erat  duplus 

ap  ud  D » ergo  Ifti  augulut  A»  d niger  apud  o et 

xqoales . 

Progrclf.  }.  Hincqae  probabitur 
cocum  nigrum»  albumqoe  triangui»  ' 

«quale angulo ctugeo  minora.  ^ 
duplus  anguli  A y cum  quil  bet,  nempe 
oftenfumcft»  d albus  Dob  «qualitatem  ***‘^|j^ 
fine  «quales ipfi  At  Ergo  totos 
DipfiAdaplDs»crgotouu«qaaIis 


DE  LINEIS  CIRCVLO  C1R.CVMPOSITIS . 


i ^pl(f  i^doque  > vt  fecttod.  progrdT.  anguli  nl* 

g*’i  *>  • 

Tandem  angulus  aeft  communii»  ei^o  trian- 
gulum magnam»  Se  paruum  nigrum  fuot  z^uian- 
gula  i cum  de  fingolii  angulis  probata  fic  ^ali- 
uiin  ambobus»  8e  hinc  erit  ab  ad  ac»vc  ac  adciK 
quare  reda  ab  » qu?  conflat  ex  Utere  decagoni» 
at  hex^ni  extrema»  fr  medii  ratione  fedaell* 

COROLLARIVM 

a 

Hinc»  fi  diametrum  audum  duabus  xifrls  > Se 
hoc  quadratum  diuidas  per  (emidiametram 
fiauliter  sudum  excipies  Utus  decagooi . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

penta^^onum  ^juiUterum  de^ 
pentagoni  Utus  potefltquod 
• peteflf  O'  Utus  deeugonti  O* 

Utus  fexjgoni, 

DVo  Intendo  demonfttaK  altcrum»qubd  pen- 
tagoni latus  pofEt  Utua  fexagonl»  quod 
^ffic  quoque  latus  decagoni  ,*  Ideoque»  vtambo. 

Probentur . Sic  ba  Utus  pdtagoniiquod  Tobte* 
dit arcum  BCAt  ifquear.  usdiu  datur  per  medium 
ioC|  ducaturque  i centro  D fcmidiamrter  DC) 
comedant urque  fubtcnfp » quaerunt  latera  deca- 
go«  CB»lt  CA ) fcmidiamctrique  ducantur  »o  • "St 
Daiarrurfils  diuifo  arcu  ca  per  medium  in  sidues» 
tir  fenidinneter  de  »'  & fecet  chordam  sa  in  M»fr 
caIq  I jconnedaturque  Mc. 


Ifla  inquam  duo  quadrata  erunt  xqualia  quadrato 
exSA:  Ergo  ba  latos  pentagoni  potefl  quadra- 
tum SD  lateris  fexagont»  Atca  lateris  decagoni . 

Remanet  primo  odcndemlum  rriangula  bad» 
& minus  iMoeffe  arqulangula  . Quod  iiaeonuin- 
citur.  Angulus  A nigtrnmus  efl  in  peripKeriaa 
Ergo  ve  fit  «qnalis  sde  ad  centrum  debet  cfTc  fu* 
pra  duptb  maiorem  ciccumfcrentiam»  cum  Tupen 
xqualem  fit  fubduplus  cx  s^.  lib.f. Talis  vcrbefl 
circumferentia  fb»  nempe  duplo  maior  fuper  qui 
innilic  A^nigerrimui  angulus  ad  circumferentiam 
refprdu  ke  eircumferenttx,quam  compreheixj 
dic  angulus  niger  d ad  centrum»  vc  confideranti 
patet»  cum  sb  fictf.  es  circuli  so.  partibus  sa  ve- 
r6  Angulus  verb  niger  apud  8 efl  communis» 
£rgo  reliquus  reliquo  xqualis » cum  tres  anguli 
cttinfcumque  trianguli  duubus  redis  xquentur 
ex  propof  1 7-  lib.i.  Coroll. 

Prob.  Deinde  triangula  b ac  maius»  8e  femini- 
grum  CMA  cfle  xquiangiria . Nam  anguli  io  mi- 
nori oigroapud  A • dr  apud  c niger  riinc  inulcem 
squales  ob  xqualicaccm  lacerum»  vc  confidetinti 
patet;  item  angulus  Axibus  ellxqualis  angulo 
apud  B trianguli  esA  maioris»cum  fine  Tuper^qu^ 
les  etreumferentias  ca»  Se  cb  . Ergo  idem  angu- 
lus apud  b albus  trianguliAtccfic  arqisalis.alceri 
nigre  minoris  trianguli  apud  a » Se  confeqacntcr' 
sflQoloc  nigro  ei  «quili:  Cum  ergo  Bmiiorit» 
fltcnigr<  minoris  trianguli  fintxquiks»  reli- 
quus ribsH  jpud  A communis,  erunt  quoque  diw 
reliqui  «quales  i Vnde  triangulum  maius  bac  tri- 
angulo mmori  amc  ent  xquiangutum . 

PROBL.  I.  PROPOS.  V. 


triangula  bao»  BMoruntive 
deinde  oflendam.  xquiangula.  Se  angulus  apud  D 
luger  efl  zqual  s angulo  a nigerrimo.  Se  angulus 
Bl^r  B corounts » ergo  ita  cru  ba  ad  so.  vt  bd  ad 
ad  B»  . Idcoquc  redingulum  fub  extremis  con- 
centum ba  latere  Pentagooi  tfirsM.  eius  portione 
«ritcqualequiuratoex  medja BO»  radioque ex  ip. 

Ub.  0- 

ProgrefT.  s.  >£quiangu(a  quoque  funt»vtoflen- 
dan»  triangula  mgrum  totum  Cma  &maius  tpfo 
ABC.  CUIUS  aoguiusBell  rqualis  aogajonigroc» 
te  niger  anuJ  a communis » E<  go  eadem  raciune 
crit  AB  ad  ACi  vt  AC  ai  ma  : Ideoque  rcdangulu 
fUi  ab»  & MA«xtr.'mis  «quale  eriC  qtiadraCu  me- 
dixCAix  ip  hb  6.  Sed  h«r  redanguh»Dimpe 
pr:mi  progr  fub  ba,  dr  bm.  8r  fccunii  lub  b a»  Se 
AM «qualia,  fuut  quadrato  ex  tota  BA,ex  4-  prop. 
lib.B.  hrgo  talia  quoqi  erunt  quadrata  illis  «qua- 
lia, nempe  quadi  atuia  ex  80  «quale  redangulo» 
8r  rota  ab.  Se  maioi  i Tegmento » Se  quadratum  c a 
«qu«lc re^Unguio cx  toUfCx miQoa  iegmeutos 


Latet u deeagoniy  O»  hexagoni  in  eodem 
arculo  inuefltgare , 

Sit  eircultts»v«l  quod  fuficit  femleirculot  Cab,* 
cuius  diametro  ab  fit  perpendicularis  t A » 8e 
^aifo  bifariam  femidiamerro  in  s ducatur  r A»  cui 
«qualis  fumatur  »D)&  a punAo  Dducatnr  ad  a re- 
Abao.  DicorcAamsoefrelatusDecagoniift 
fecundo  ADcfie  latus  Pentagoni. 

Probatur.  Nam  DBcfikAa  taedia  A extrema 
ratione  in  st 
qmrfiDmi- 
" nns  fegmen- 

lu  enc  latus 
decagoni » Se 
sb  maius  Teg- 
mentum erit 
latus  fexago- 
ni  ex  propof. 
J huius . 
Probatur 

antecedens  * quod  db  TeAa  fic  med'*  excrema 
ratione.  Nam  ex  propof*^.  Ib.s-  Kadusxbfe* 
Aus  ell  bifiriam  in  v,0reiaidita  <fl  tcAatb.'^ 
Vnde  redingulum  ex  toeaDP.de  aiditaoe 
cum  quadratu  ex  ts  medietate  cfl  i^quate  quidta- 
Ci»  m dieraris»8e  .iddit»  vt  vno  latere  SDfaAo.fed 
ro  e(l  «qualis  itnec  ap  ex  conflriAmne  . hfgo 
ipfius  A F quadrarum  d.Ao  teA-ingulo,&  quadra- 
to ex  medietate  raJ«i  «qsulc  erit»  SVef  quadratum 
ex  af  efl  quoque  «qii  >1  quadratis  ae  radio»  Se  ef 
eiufdem  medietstit  ec  ii.  lib  a.  Quamobtem,  fi 
quadratum  «llud  if  ejematur»  reminvbunc^pudrt- 
tum  ex  AA»  vcl  quod  idlmex  maiori  fegmerico 
nempe 
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nempe  radio,  8e  reAaogulum  ei  tota  o»,  te  addU 
tlofi  comprebenrocquaJia:  Quare  DB  eric  feda 
ezcre  ma,  te  tnedia  ratione  . 

Probatur  fecunda  para.  Namex  il.fecondi  ad 
poteft,  8r  quedratam  ei  ea,  & quadratam  ex  de: 
fed  DS  eft  tatas  decagoai , rt  modo  oftenfum  eft 
XA  hexagoni, cOm  (it  radius . Ergo  ex  propof.  ao* 
teced.  eU  latus  pentagoni . 

COROLLARIVM. 

Hinc  patet  modus,quo  eruacar  latasDecagoni. 

Nam  numero  radij  in  fe  multiplicato,^  nu< 
mero  medietatis  radi j quo<]{  In  feda^io^bo  (imul 
colligantur,  ’te  ex  toto  radix  quadrata  eruatur,  tt 
obtioebilur\inea  ab,  i qua  dempto  numero  me- 
dietatis radij , nempe  iv  remanebit  db  latus  de- 
cagoni.  Radiusverbduabustifris  augendus, n 
pivcifior  fit  calculuj,drdeiode  ex  radice  exemda 
expungenda  (igura  vltiina  e(l . 

COROLLARIVM  II. 

Et  hinc  quoque  fit,  qubd  ex  aotcc.  pentagenl 
lacua  habeatur  • Nam  numero  r^if  audb> 
duabus  lifris  ad  maiorem  prpeifioaem  io  fedudto, 
te  Decagoai  quoque  in  fe  dudo,(i  a toto  (imul  ag- 
gregato radix  quadrata  extrahatur  dabit  da  latas 
pcotagom  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  VI. 

Qvindecsgom  latas  poiep  ejisadrata  hnea, 
qui  ds^ttftmdaths  trian^li  ifcmila-' 
ter<  Pentagoniy  (georum fmuum 
verform  dfffhentid, 

PRobttarperid.  lib.^Euclid*reAs  InfcripCi 
inter  bafim  trisogiili,  te  pentagoni  latus  ter- 
tium eft  latus  quiodecagoni,  vt  Ab , qu«  eft  imer 
pundu  A, in  quo  cadit  b^fis  trianguli«cuius  vertes 
in  B,quo  item  Incipit  i pudo  n tertium  Utua 


pentagoni  ab  H : Erit  ergo  At  femilatui  triangnli 
te  ri  pentagoni, & differentia  oa  • Sinus  ver6  ver- 
ius fcmiUterii  pentagoni  eft  Ci , & trianguli  eft 
daA  eorum  dilferencia  oi  { cum  ergo  oba  trian- 
gulum (it  rcRanguium  I ex  It.  lib.a.  bafia  ab 
quadratum  squabitur  quadratis  ex  ob,  A oa  • 

COROLLARIVM. 

QVare  Colligirar,  quod  fircmilaiui  bb  fubdu. 

^cator  AX  relinquetur  ao,  qui  in  fe  ducetur. 
Repaititu  vero  complementis  DAa&CB,  vt  lofrt 


docebo,  A minori  d maior!  fubdufio  relinquccur 
OB»  qui  in  (e  multiplicabitur  : numeri  vcrbJo  fe 
dudi , tum  AO,  tum  o b aggregeotur . Nam  ex- 
trxifta  radix  quadrata  dabit  chordam  ab«  firUtua 
quindccagoai  Gr.  14.  quz  dimidiata  erit  (iouB 
Gr.  IB. 

EXPENSIO  III. 

De  proportione  Uterum  figurarum  circulo 
tnfcnptarumy  cum  diametro  • 

Ne  Cruftra  quandoque  laboremus  io  lateribus 
prziii^arum  gurarum  ioueniendis,  opor« 
tee  prids  videre,  an  lines  rationales , te  ideo 

numeris  expnmibilei : fi  namq:  numeris  partium, 
io  quas  diameter  diairus  eft  exprimi  nequedt  ca- 
ru  longitudo,  fcuftra  quis  nefciua  calculum  reite- 
raret , vt  tandem  partes  numero  exprimeret,  qoz 
exprimi  nequeant. 

THEOR.  I.  PROPOS.  VU. 

In  quadrato  diametrum  incommenfurahile 
e(l  latori  yfeu  femidiametro  cuiefi 
infcTtptum . 

PRobatur  ex  demooftratis  lib.x.  arpropoCd. 

io  Coroli.  Qudraium  faSum  ex  diagonali 
AS  eft  duplum  qua^ati  fadi  ex  iatere,fr  radio  c« 
Ergo  h(c  quadrata  non  poffident  rationem  talem, 
quam  Quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum 
debet  habere  : fed  quam  numerus  ad  numerum  ex 
Coroli. I.  enim  propof.itf.  lib.g.  inter  numeros, 
quorum  vous  fit  duplus  alterius  oon  cadit  medius 


proportionalis;  ftrficimereos  nonpoteft  inter- 
cedere proponio,  qae  Inter  quadratos  numeroi 
mediat  ex  eadem  itf.  propof.  • Cum  ergo  quadra- 
tum diametri  diagonalis  au  ad  quadratum  lateris 
fit  lolum  , vt  numerus  ad  numerum  ex  propoT.d. 
Hb  IO.  erunt  (ongltodtnc  duo  incommenfurabiles 
latos,  8r  radias  bc,  te  diagonalis  At,quc  eft  chor- 
da fubtenfa  quadranti,  & ideo  etiam  diametro  toti 
iocommenlurabiliserit.  * 

THEOR.  II.  PROPOS.  VIII. 

In  triangulo  Utus  ipfius  femidiametro , in 
quo  infcribitur  iKommcnfurdiile  ejl. 

PRobatur.  Nara  ex  propoCi.  latas  trianguli 
ABpoteft  inferuirepro  qoadrato,  quod  erre 
triplo  nuius;  quam  femidiametri  ao  i Sed  i . ad  |. 
non  habent  proportionem  »quim  quadratus  nn- 
merus  ad  quadratum  nomecum  es  CoroU.ia.libJ. 

Ergo 


DE  LINEIS  CIRCVLO  CIRCVMPOSITIS . 


nec  lyvidrata  reo^lametrt  «d  gaadratO  (atc« 
fli inferipti trianguli. ^are e*  prop.tf.lib  J.lf 
tera  Iiorfi  qoadracoroai  erunt  iacoaunenforabUia. 


ftaCi  vt  fiomerof  td  nomenim ; ipft  latera  eroot 
inctMnmenAjrabilla*  Cum  ergo  maior  sf  plaa 
poflit,  quam  minor  «»  quadrato ob  lateris  fibi  ma» 
iorl  Incommenfurabilia , ipfaque  minor  ar  fit  ex* 
pofitf.  Ratiooaii  nempe  diametro  commeorura* 
bUii  longitudine , 6e  potentia , tc&»  OB  ablata  bp 
•rfnoti  erit  Apotome  t Et  quia  bf  quadratum  eft 
adquadratum  ex  FO  > vt  numerus  ad  nomerumt 
ideo  »x  trit  Apotome  quinta  ex  B4* 


pof.Iib.lO. 

Probatur  fecundo  de  latere  peniapni  ao. 
Nam  poeeft  elEcerc  quadratura  «quaU  quadrato 
hrerii  DBf  Arsa . Linea  xerb  OB  ell  irrationalia 
cAor  ofteoCi  fit  Apotome . 

Cdm  ergo  OB  fit  irrationalis, quadratum  etua» 
Ttpote  ex  irrationali  faAum  * erit  omninb  ir- 
ractooaleexad.lib.iO.  Vodefi  appliceiuradra- 

tealemiUiiedUafttluaiiUiuaqaa^aM  (quale  «t 


j).  lib.i.  HoccHi* 
cice  latitudinem, 
feu  ateerum  latus 
EGrationaliipliEa 
incommcafucibiU 
Idgitudine,eumre«  ^ 
Audgulaza  fit  al  ' 
rcdangulum  ax  • 
».rliit  bafis  CE  ad 
bafim  X8  ex  pr.  i. 
libtd.  8e  ideo  ex  prop.T.lib.to.ct,  erit  iocum^rit* 
rabile  ipfi  sx.Vnde  additu  ipfi  ratiooaii  Extfiicict 
totam  lineam  cx  longitudinem  incomtncnfurabi- 
lem  ipfi  Rationali  ai, atque  irrationalem  exprop. 
XO.  lib.io. 

Erunt  iuque  incommenfurabilescxA  as  ideft 
'cz  : Vode  ex  propof.ad.  lib.io.  rcdaogulum, 
quod  concinent  xx  erit  irrationale  • Sed  huic  re- 
dangulocft  «quale  quadratum  bx  da  : Quia  re* 
dangulum  gacX  co^tfadum  eft  «quale  quadra- 
to, ex  de  confiituto.  Ergo  linea  ao  potens  boe 
rcdaogulum  eft  irrationalis  ex  prop.l^  lib.io. 


THEOR.  IV,  PROPOS.  X. 


LalKS  OHogmi  efi  dUmttro  incammenf»- 
rttbde . 

'pRobitur.  N'.in  confiilcratsrchcniu.  prop. 
Jl  2.  fit  radius  Ci  perpendiedtaris  ipfi  laceri 
quadrati  ab;  critque  fcmiquadratumcii  • Vnde 
magonalis  huius  quadrati  cp  erit  duplo  maior 
in  pocencii,  quam  ci  ,&  ideo  vt  ex  prima  propof. 
huius  Expeuf.conftac  erunt  loogicudiueincora- 
menrurabUcs  ci , & cb,  ablata  itaque  ci,  d radio 
cr,  vcl  CB  rciiqua  cric  Apotome  > nempe  Irrado* 


nalis  etiam  potentil,&  ideo  eius  quadratum  ir- 
rationale. Applicetur  itaque  rationali  poientli 
11,  xt  in  antecedenti  fceimus  reaaogulnm  *qui. 
le  quadrato  rea*  lY,  «f  fit  %%.,  & em  longitudo 
IBcxl.  lib.io.  irrationalis 
ipfi  ii,vcl  (quali  12;  ideoq; 
cum  dux  21,  7cl  «quilis  ib, 
8MB.  fine  irrationales  tota 
erit  irrationalis,  8r  ex  Cor. 
2.  popof.id.  lib.  10.  redan- 
gulom  XX  erit  quoque  irrationale  . Vnde  Itfui 
odogoni  V 1 potens  efficere  quadratum  huic  rc* 
'■  agulo  XB «quale  erit  irrationale.  Poieft  au- 
efficere  quadratura  redangulo  xfc  «quale  . 
Vuiapoteft  efficere  quadratum  «quale  quadratis 
duobus VI, & U : qu« «qualia  funcnuic redangu- 
lo  XB  ex  cftedione  . 
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EXPENSIO  IV. 

Dt  circulo  inferialis , <i»ic  figHrom  non 
. , confliiMune. 

T*  Glmi»  de  lineii  infcriptii  ctreulo,  qM  figu- 
ram  faclcbaor,  modo  de  illU » ab<]ue  rrfp^tt 
•d  figuram  vllamtied determinate  quantitati  ^ra* 
duum  fubtenfis : Eas  vero  in  duasciafTetdiuide* 
muij  8e  hiC  agemus  de  illts  fubtenfisi  qo;  vt  iauc* 
oiiiur  radicis  qaadratf  extradiooem  depofeum : 
deinde  alias  tra<lemut  > quibus  traAaodls  radix 
quadrata  adbibenda  non  ^ • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XI, 

Sinus  complementi , tp-fnui  rcBi  tjuudrou 
tttjuoKtur  quodrolo  raJq  . Sicut, & 
quuiroto.  chordu  uquulio funt fusus  ver- 
ji,  O-fnus  tedt  quodrott . 

P Rabitur  ut  rcAni  cfi  tngnliu . Vade  ex  II. 
lib.t.  Qtudxitxex  ufinu»&  AS,  vel  xquiH 
ac  finus  comple> 
menti  erunt  ^qna* 
lia  quadrato  radij 
■a . 

Probatur  feeaa> 
da  pars  . Nam  ao 

fulut  credus  eft . 

rgo  finus  verfi 
c r quadrarum » Be 
refii  fious  ca  erfie 
«qualia  quadrato 
chorde  tr»  Be  efl  eadem  ratio  de  iSnu  redo  ba*  8r 
TCifo  AI » qoi  arquantur  chorde  ai« 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  dato  finu  reRo  ba  fi  ducatur  m fe»  8r 
fubducatur  i finu  toto  in  fe  dudo»  8r  i re- 
Eduo  demacor  radix  quadrata  { lUa  dabit  finum 
complementi  ac  • quo  ablato  a finu  toto  remane- 
bit finus  verfiis  ia. 

COROLLARIVM  II. 

SI  verb  hic  finus  verfua  in  fe  muhipIlcetnrtSr 
cooiungaturcum  quadrato  finus  te&i  V*  g. 
quadratum  fiat  ex  rc,  dr  coni  angatur  cum  quadra- 
to ex  ca,  vel  quadratum  a A cum  ax  Radix  qua- 
drata fubdudaa  toto  dabit  chorjUm  ifR^el  ai» 
cuius  medietas  cR  finus  dimi4iati  arcusai  t vel  bf> 
vc  c(l  finus  Bi  arcus  au  • 

CORO  LL  ARIVM  III- 

QVod  fi  duplices  finus  complementf»ft  finum 
^ redum  habebis  chordas  «que  totum  ar- 
cum fubtendunt»  nam  fi  dupHces  ac  finum  com- 
plementi habebis  Chordam  duplicis  arcus  aa,  fi- 
<ut  fi  duplices  finum  ceftuin  SA  habebis  Chor- 
dam duplicis  arcus  Bi-  ^ 


c F \ 
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THEOR.  II.  PROPOS.  Xfl, 

' Cherdu  cmujhiet  quodrotum  eft  uqiuli 
quodrolo  duorum  fmuum  fimut pofiiorum, 
quorum  orcus  fmul  tllo  lutiendsi,(f 
quodrolo  dsffercnlU  fmuum  vcrfoium. 

SIe  Chorda  AB  fiibtendeos  arcum  ahb  • qoi  fit 
dittifus  tn  quafcumqiK  duas  portiones  AUtCo. 
ius  finus  redus  AC  vejrurcH»arussrcum»cui0i 
finus  Darcdus»&verfus  dh.  DicOt^aW/ijSaar 
rc3i  (oponaKim  tu  yr  cfeiMt  aCf>  8r  deinde  finus 
minor  vetfot 
U DH  i finu  ma- 

iori CH  fubdo. 
cator,  vr  rem» 
neat  oc*  vel  ^ 
qualis  n>  dico 
inquam » qo6d 
QuadratuCbof. 
<ie  ABcfifqu»^ 
Ic  duobus  quadratisf  quorum  vonm  cR  fadmncx 
latete  AP  aggregato  finuum  tedocumi  6e  alteioil 
oc»  vel  aP  dHferenciafinuum  verforum.  ' d 
Probatur  faeiJd . Quia  triangulum  abp  eft  rt> 
Aangulum « Ergo  quadratum  ex  ab  cx  iLliba, 
eft  equale  quadratia  ex  ap,  A Pi . 

Qubd  autem  triangulum  abp  fit  redangoliiiii 
pttet » cum  anguli  ad  c » d d fim  redi » te  Utera 
cf » Bc  oa  fine  cgualia>  ficut » & dc>  & pb  cx  cCIt. 
diooe . Vnde  etiam  angulus  p redus  erit . 

COROLLARIVM. 

Modus  ynioerfaliflimus  hinc  enafiritUrt  qao 
plurimi  fiuus  rrpcriantnr.  Katnr  fi  ^ 
queeumque  latera » fitu  chordas  fapcriua  ExpeoC 
I.  loueotaa  dimtdiaoerU  erant  Unus  redi»  quiba* 
ex  precedenii  reperies  finus  complementi* 
fubdodi  k finu  toto  reUnquent  finus  verfoi.  Si 
ergo  duos  ex  finibesirarepoctos  iunxcrisiSrqn^ 
draid  multiplicaueris » Be  eorum  finus  verfoS  mt- 
Dorem  i maiori  fubdaxeristdilTcrrmtumqocQiia' 
drate  quoque  raulc/piicfucnt » muf^plieatofqae 
nuf^eros  bmul  iaBxeris»drab  aggrento  radices 
quadratam  Tubduxcris  iilU  xpt  Cboroa,  que  iiloa 
duoB  arcas  inp^lei  fubtcnditiqup  dioifs  per  al^ 
dium  dabit  fimim  medietatis  fumroe  arcus» quam 
firoul  vniti  efficiunt . V.  g.  fit  chorda  dccagooi 
Or.pd.tfiBo^qo.  pofito  finu  toto  looooooo.  Mc* 
dietas  erit  finus  Gr.  |8.  nimirum  P0901 79.  Sic 
SeXagooi  Grad.  do.  eft  loo.oooo.  medietas  eft 
jocoooo.Gr.  fo.  Hinc  finus  complementi  Ct, 
18.  fliminim  Gr.7B.  eft  Par  9(109^5.  qui  Tubda. 
Ausdfiuu  toto  relinquis  fimim  verrum4l94|p 
^ic  finus  complementi  Gr.|0.fiiot  Crdo-quoram 
filias  eft  8dd0XT4-iubdudus«  finu  toto  relinquit 
finum  verfum  i)}97iqd.B  quo  Cubdodus  finus  rcr* 
fus  alter  primo  Inuencus  dabit  latus  ar 
qui  in  fe  multipltcadus.  Sic  iondi  finus  5000QBO. 
8r  9000170» dant  8odoi70.quiparitcrmultlpUi- 
dus  In  fc»8r  deinde  iungeodi  numeri  ice  oHiUipii* 
cati)  d quorum  furomaextrade  radix  quadratads* 
bit  chordam  Gr.18.d90  fimal  nempe  48.  qux 
dimidiata critfinusGr.B4'  Par.  4067961. 

Sic  fi  lundis  finibus  Cr»i4.  d 90.  d in  (e  buI* 
lipIicttis»muUipticauquoqocdi^cotu  finuuiB 
perlb- 


DE  LINEtS  CIKCVLO 

Tctrmum  m fe  » deinde  af^gregentur  numeri 
icinKikj;>iirati » ab  Jiggregacn  radix  cxcipiaturi 
iUa  dabit  chordam  Gr.  ^4.  &;  dinidiau  Hnum 
Gf.  »?• 

Sir  idem  agas  iundit  (inibus  24.8.*  27.  habebis 
iioamCr.  atf  t-.  Et  fi  iungas  27.8.*  30.  Gr.  finus 
habebis  fioum  28  At  fi  Jungas  finum 

Cr.  jo.cum  fiou  Gr.36.  nimirum  cum  dimidiata 
chorda  pentagoni  habebis  finum  arc.  ^3.  Si  ver& 
medietatciyvc  fupra  reperuncur continui  dabunc 
molcophircs  finus . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XIII. 

Q»*iumm  choriit  iiffiretui<.inorum  ar- 
' cuwntp  4 juate  qHtdr*tis  diffiremu 
fimnun  verforum , atque  r<3o- 
■ " rum  eoTUmiem  fimum . 

REafltimatur  fig.  propoCd.  .in  ijua  a&  | 8e  *f 
fint finus cuiufcumque  arcus  aiic,  ar»il. 
iS  rentia  eor nndcm  finuum  erit  ao  . Sic  eorum 
fisos  ver  fi  fint  ft  minoris  arcus  I 8r  11  maioris 
McTcnrilieritrEyi^ei  ot.  Dieo  * 7*dd  ^«4***4 
bamdtffatnii-uktitjMMtMtjitAtta  ^drato  eherdd 


£ Pcobatu^•  Qnia  triangulum  AOB»efire£langa> 
c bunicrgorx  II  lib.2  Eucltd-  vera  eri.c  propofitio» 
It^idratiiX  lateribus  difierent]T<]ucoit8roA 
^ t^ia  cruut  quadrato  citordci  8:  bafis  Ai« 

COROLLARJVM 

> TT <dEc  prnpofitio  defernfe  ad  Inueaiendas eat 
Ii  chordas  quarum  arcas  srnttl  Tuperant  qua* 

^ dtaotem  . Nam  tunc  poterimus  vti  u btradione 
' fididucenido  3 finu  tum  verfo , tum  redo  arcus » 
^ fiftnm  arcus  minoras, vt  h.btstur  gemini  d iferen* 
^ tialinuumOA»  Srott  exquibusdifferentqstan* 

. ^ qeaaex  lateribusiu  nuiurrum  quadratum  reda* 
diSi  8e  rutis,  fubducendo  raihcem  quadratam  re» 
feriemus  chordam  Jiif.centix  didorum  arcuum» 
||  tKBpeilliusarcusAt»  quodiffbcc  itabiA. 

j.  THEOR.  IV.  PROPOS.  XIV. 

||  Quidraium  cuiujl.  bel  chotdx  vna  cum  re- 
il  Htn^ula  grmino  , ijuiJ  fit  i fmu  com- 
1 1 fUmcr.v,  es- toti  finu, unquam  tx  (atiri- 
l>us , aquatur  gemmis  quadratis  ft^is  X 
finu  lata. 

Sit  Ch^^rda  rr . Dico « qnnd  cius  quadratum 
m<nuse(l  quadratas  radiorum  si,8;  fe  ndm* 
gulo  uu.  lici  comprehcafo  fub  i&  radioade  ce  fiau 
cooplcoitaii . 


CIRCVMPOSIKS  j,, 

P^jwr  ex  rropof.ij.  lJb.a,  Euclid-^^Quia 
chorda  SF.vt in  fig  propof  it.&duo  finus  totisi* 
Sr  Fe  faciunttrianguium^oxigomumier^o  ca  pro* 
pofittohicrerifieabieuriquf  codem  Ccnlu  vniucr* 
Ciliter  ibi  probator . 

corollarivm. 

Hinc  deducitur c quomodo  reperti  chorda» 
fiueper  additionem»  fiue  per  fabduAionf» 
vt  cx  u.8f  ij.propofic  huius  reperiaiur  finus  fer- 
tus» 8r  complemeotom  finas»nec  non»8r  finns  re- 
ftus  Illius  arcus»  cuius  cborda  componendo»  vel 
fubducendo  duos  fiius  inuenta  fit . 

Pone  itaque  chordam  inucneam  eflV  Fs,&  copis 
felre  finum  verfum  rc . Qupoiam  quadratum  M» 
fi  vniacurcum  rc&anguio  cx  fs  finu  toto»fr  sc. 
finu  complementi  bis  accepto  equarur  quadratis, 
laterum  Fc»8rcb»  qui  funt  fidits  coti.  Multiplice** 
tur  chorda  fs  in  fc»  ficut  6g  finus  toti  in  fc  ducan* 
•urgemiaa.vice»8;ab  hoc  numero  aggregato  fi* 
nus  totius  gemina  vipe  in  (e  dufti  dematur  nume* 
rus  chordf  in  fe  dudus : nam  rehquus  erant  duo 
r^angula  ex  E F finu  coco  » 8r  cs  finu  comple- 
menti Diuidatufbifariam.^^rociieijstrit  vnum 
ex  redangulis»  cuius  latus  fe  notum  ell;  quod  cft 
finus  rotus.  Vade  diuifa  medicus  remanens  per 
finum  Cotum  dabit  Jatus  ce  finus  complementi 
quo  hibito , & fubduda d finu  toto»  remanebit 
FK  finus  verfus»  cuius quadratum»vt  ex  IL  huius 
fubdudum  i quadrato  ChutdfFB  relinquet  nu- 
merum» a quo  fubduAa  radix  quadrata»  dabit  fi- 
oum rcAumcs.  • . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XV. 

EB  Motor  proportio  orati  motoris  od  mino» 
rem , tjHAm  chordo  fuhtenfo  motori 
od  cbordotn Jubieofim  minori . 

ID  non  probJatmus  ea  euidentia ».  qua  Regio^ 
moacaims,8(  nos  fupra  oftendimut  prop.^. 
Trsd  ip.cumres  per  fe  clara  fit.  Dicit  itaq.  quod 
arcus  maior  asc  compa- 
ratus ad  minorem  csd 
comprehedit  plures  par- 
tes nnnons » quam  com- 
prehendat chorda  maio- 
ris AC  partes  minoris  CD« 
Ofienditur  vcr6  fic  . 
Nam  certum  cfl  t quod 
k magis  curaatur  asc  ari 
cus  fuper  CACbordam.quamcsDarcus  fupcrfuam 
Chordam  CO ; patet  ex  fagictars  . & Gfi  : feu  quQr 
magis  curuacur  aiiqua  Iinea»eo  plures  partes  con- 
tinere nccclTc  cft » cum  longius  Ipatiom  menfu- 
rec  • Ergo  arcus  abc»  qui  mag's  curuus  cll  fuger 
redam  ac, quam  mmor  arcustpIurcs4'jrtctconti- 
nebit  illius  arcus»  quam  quod  contineat  ac  Chor- 
da maior  rcfpcdu  minoris  Chorde  co . 

C O R O L L A R i V M . ' ' * . 

Hinc  eruitur, quod  chorda  vnius  gridas  fenfi. 

btllternon  oiiHratabarcu  fuo  ficut  »ncc 
finus  30.minutorum;:um  fcnTibiittcr  <upcr  iliam 
no  i dum  arcus  curuernr.  Sicquod  maior  pro* 
portio  arcus  vumsOraduS  al  arcum  ft.  mtnu- 
torum » quam  choruc  ad  Chordam . IdcH,  uuod 
Rr  fi 


tractat  VS  XX. 


(]  «retis  vn‘sf  Gn-l.  romprrhenJit  m.  45  ^ info* 
p<r  K.  mindii  te«  am  rorum  partr tn»<|uo^  «hor- 
da rniut  gradus  non  comptehendet  totam  Chor- 
dam 4«  minutorum,  8t  infuperems  tertum  par- 
tem {led  pat^^  minus  . Sic  quod  fic  arcu»  Cradus 
I m.  |o.  comprthenJh  arcum  vn  usgra  ius  vnici 
Ttcc.Sr  inrupereiuf  medtetitcrat  qn6d  Chorda 
ipfius  arcus  Gr.  vniut,  & m 30  non  c6prchrndet 
chordam  arcosCr.  vniusr.m>  l,  8e  iofuptr  chor- 
dr  riut  medietatein,  fti  pauld  tmaua,  &idcn  di* 
catdefinubus. 

COROLLARIVM  11- 

HIiic  erois  quoquC)  quomodo  propd  reritt» 
Sinum  vnius  grados  requiras  t licet  oon 
ceft6»  nec  infalrbitiur,  fed  tamen  adeo  propd  *e- 
iitate,vt  nollus  error  Arnfibllis  Tubrepi  queat.  Di- 
«idatuf  fidus  adi769. repertas  propof.  li.buiof 
Coroll.  Arcas  Gr.  vntus  m.  |o.  tn  f.x  partes , 3r 
festa  ptrs  erit  4}d%d  . Sk  finus  i}0  mi- 

nutorum 4^.  io  trea  partes , erltquc  tertia  para 
4jd3i.  Si  ergo  daremus  finui  rniut  gr^at 
uatuor  vicibos  Textam  partem  badc 
dut  eoius  Gr.  m.  jo.  eflet  Ipfe  finus  Gf.  folu» 
part.i74pis  ^ ipfeGr.  1.  m-jo  «om 
cotftprchrnderet  TeracItSt  InTuper  dimidiam  ipSut 
partem , aut  vicibus  qaatuoc  ex  frs , quibus  eoa- 
ftat  ipfs  maior»  rt  arcas  Gr.  vniut  m.jo.  eompre* 
bretiJit  gradum  vnuffl » nempe  4.  vielbus  ex  fex 
psrtibat»quibiis  Ipfc  gtad.  maior  Gr.i.  m.je- 
coaftac. 

At  It  daremos  qoatuor  partes,  ex  quibus  tnbflt 
eonftat  Cnoa  minotorum  45.  8c  comprehende- 
ret Hnum  4^.vt  Gr  1.  arcum  m.  4f*  ciTet  I741>^- 
Digerentia  autem  eO  par.ld  4^  vel  17.  Quamob- 
rem  clepis  -C,8e  qaid  minus » nimirnm  parcibui 
J i.proxim^  addemos  eas  pucibus  I74na.  vel  re- 
/iduunn4.  fubtrahemus  partibus  I74TS^«  fr 
ciemus  fioam  partium  1745S4. , qua;  linum 
snjnutoiam4f.  non  continebit  r mei  cum  cettiS 
psTTC  : qoia  Hc  deberet  c(fe  174^x8.  at  ell  patalb 
sn<dUs  .ftcontinebitor  i (Inu  Cr.  votus  m.30« 
ifon  fcmel  cum  medietate  cias » fic  enim  ctTet 
i74$iS.red  paotb  minus.  Vade  proportio  arcus 
matotlsGr.vniua  ad  arcum  minorem  oi.4f.  erit 
maior » qoia  illum  continet*  fcmcl  cum  tertia  par- 
te, quam  Anui  maioris  ad  minorem,  qui  eam 
non  continet  Ttmcl  cum  tertia  paracj  kdpamb 
mirtus»  A maior  arciu  Gr.l  • m.70  s«l  arcum  vnius 
grad  habebit  maiorem  proportionem  » quam  A- 
nus  maior  ipfius  au  linum  nunoris » qubd  conci- 
neret artum  mioorcm  Icmd»  dt  modietatem  eiosi 
finus  vcfd  maior  mioorem  fioam  coMtiocai  fc- 
Bcl»ft  miods  medieuac . 

COR  OLLARXVM  III. 

Hinc  Veri  (inani  arcus  habebis  minorert  13. 

mtQut<s;med>ct4SCnimCbordx  vnius  gra- 
dus dabnSinum  m.)e  par.8;a64.  cuius reperict 
chordam  ex  Coroli«s>  propofill*  culus  medietas 
cntiniautotuA  15. 


PROBL.  I,  PROPOS.  XVI. 

TuhkLm  fmuuit  ndmtrt , O' mnitu 
(cmplert. 

DOt‘)rina,  qoam  tradidimas  Tufiefet  aj  taha- 
Lm  finuam  condendam,  licet, ve)  Taejlitids 
gratia,  8r  maioris  abuodantlsr,  etiam  ceteras  re- 
gulas trademus  infra . 

Itaque  ex  lateribus  inucocls  figurarum  regala. 
rlum  Quadrati,  Pentagoni,  ExagoTn,&Qoiodr^ 
cjgoni , ha  ceteri  lious  educentur.  Nam  illi 
cranr  chorde .xreotim,  quos  fubtendam»  dt  me- 
dietates finus,  quorum  dimidiabis  arcas  exCo-  • 
mll-i.  propoT.ii.dr  hsrum  fcmilCumincnliomr 
finus  . Deinde  harom  femiSom  reperiaotur 
complementa  ex  Coroll.  r*  eiufdem  . losento- 
rum  aurem  c6plcmf  torum  accipiantur  feouirciA; 
carum  finus  teperiantur  ex  Coroll.x.  prop.  auT-  l 
dem,  8r  llc  facccifittd,  ve  io  appofitis  csbelllt  ?}-  s 
derc  potes.  • 

TMU  orcuum  ix  Uttrt  Gr.  »4.  • ' 

deeagom  lUr/ctiiiiuM. 


Areas  Complemeotii 

N.  Cr.  M.  N.  Gr.  M, 


>1»  0 soTpnp 

l 7® 

0 

,7*147« 

» io4;i8, 

» i* 

9941119 

3 3 5>JJ»o 

3 

w««w 

4 1 )0  1<I7*9 

4 SS 

JO 

999tfH 

1 0 4,  ijoJp* 

S 89 

•s 

9999141 

Comp.1.  SemtlTes. 

Cotnn.  SemilSiiiB* 

4 }«  0 <>,}204 

« jr 

9 

V7“^ 

2 ‘9  30  isjSoifg 

7 t'© 

3^ 

S>4><4'» 

• ? 4? 

* r> 

'S 

ji8f6of| 

Comp.t.  Scm. 

9 48 

74» '4«* 

9 4>  6691 306 

IO  >1  It8|67, 

10  fi9 

II  IO  30  isia^tt 

II  79 

JO 

,S?1!4» 

i>  5 I,  871 JS7 

11 84 

4» 

,,<194; 

Comp.}.  Sem. 

1]  4,  JO  fSSjfif 

«J  4* 

JO 

7177744 

«♦  »1  4T  i70Jl74^«4^9 

ly 

,>*l«»7 

Comp.4.  Sem. 

- 

,j  44  IJ  «fV9o1 

«J  4» 

47 

71^3019 

Comp.fi.  Sem. 

It  ,0  JO  5077,84 

1«  5, 

JO 

«««11,1 

»7  'T  ‘f  a«joji» 

‘7  74 

4» 

,«47^J 

Cofflp.7.  Sero. 

BtfjSjJf 

18  JO  IJ  5-J774- 

I*  77 

4T 

Coinp-9.  Sem. 

19  94.  4ofi7)fifi 

19  fifi 

9 

,iJJ47f 

Comp  10.  Sem. 

90  34  30  ;fifi4?fia 

10  sr 

30 

81411«! 

>1  17  15  >9<54ltf 

91  79 

‘f 

57.»’,» 

DE 

i'  Campen.  Sem. 

N.  O.  M. 


LINEIS  CIRCVLO  CiaCVMPOSlTtS . 

Compl.  S«mifliuili,  Semir.4.  Comp. 

N.  G.  M.  N.  G.  M.  N. 


Coinpf.  Semiflium. 
G.  M. 


*>  ?9  4V  <f^e^3fO  1>  SO  if  76S>4<8 


Gomp.lj.Sem. 

«J  *}  14  J9474J?  *}  30  9'*7P>3 


. .Comp.ltf.  Sem.  ^ 

14  t9 ' 4f  ^fyztaf  <4  3°  *7  8<!i*88 


Comp  19,  Sem, 

*f  }}■  744«J90  IJ  37  o 8jS«70« 

19  lA  30  <89^139  ' «S  73  30  9188197 

»7'  8 19  14349M  <781  43  989S114 


Comp.so.  Sem. 

<8  <7  4)!:  4838143'  18  8>  13  8849878 

Comp.<|.  Sem. 

>9-3» . 4«  »40974»  »9  »7  IS  84i«59» 


II -41  43  8788107 


Semir.8  Comp. 
K)l  30  3:14985 
•3'»  4»  »71440» 

Stmif7.  Comp. 
14  38  13  8190940 

Semir.9.  Comp. 

•»  »4  45  4‘*0»97 

Semif.K,  Comp, 
I*  »9  I»  4888:i< 


«1  47 

17 

734»»»* 

1»  f8 

50 

8f»640S 

15  74 

If 

9814111 

•4  3' 

4» 

7853109 

1»  83 

If 

908(431 

18  80 

45 

87149450 

Tabclld  Smuui»  , mfcuntitr  i latere 


Comp.93,  ecm.  Comp, 

30  <8  jo  4771388  90  81  jo  8788KX' 

31  14  «3  »4«i»33  31  7»  4»  9«9»309 


Co«p.i6.  Sem. 

3»  3»  4»  5»83»4«  3»  »3  U 80U538 


TaielU  Sinuum,  qui  nafcuntur  i latere 


quadrati  Gr.  90. 

Areui.Sr  SemiC  Complemenu; 

N.Gr.  M.  N.  Gr.  M. 

I 43  7071088  I 43  7071088 

< >a  30  3818834  1 87  30  9338793 

3 II  «3  1930903  3 78  43  9807P33 

4 33  4»  535»7=»  4 »<.15  8314895 


Sexageni  Gr.  fio. 


i 

I 


' Arcoipar  SemtC  Complem* 


N.Gr. 

M. 

N.  Cr.  M. 

1 JO 

fooooon 

1 60 

866o»f4 

s If 

tf88i9» 

» 7f 

9^19168 

5 7 

50 

I50TS6» 

3 *•  30 

99  4449 

4 3 

45 

834031 

4 8fi  13 

997^589 

Compicfflcn  i.^eoto 
y 57  |0  tfo87($t4 

" < iS  45  5214195 

/ • — — ^ 


' CoiQp.|.  Sem. 
r ^ 7 41  If  «595458^ 

‘ 

Comp.  3.  Sem. 

8 »8  13  4411887 


Compl. Semiflium. 
3 »»  30  7933«»3 
< 71  13  9489301 


7 48  43  7318398 


8 81  43  8988717 


TaieSa  Sinuum,  qui  nafcuntur  ex  latere 


Pcmagon 

ArcutiSrScmir. 
N.Gr.  M. 

I 38  3877831 

1 18  3097170 

3 9 i»«434» 

4 .4  30  784191 

3 » 1»  39*398 


Crf.  71. 

Complem. 

N.  Gr.  M. 

1 34  8090170 

a 71  95'03«5 

3 81  987fi*»3 

4 85  30  9989173 

» 87  43  9991190 


■ 


I. 


Semif.i.  Comp. 

6 17  o 45199^5 

7 15  50  »554454 
» « 45  i*75574 

Scmtf.j.Comp; 

’ 9 40  30  04944^ 

IO  »0  15  5^u7f 


CoiDpI.  Semiflium. 

6 6f  o 89100^5 

7 7^  50  97‘5^99 

S )<5  If  9930^55 


9 49  30  7^40^ 
IO  69  4f  95S191I 


COROLLARIVM  I. 

FX  his  itaque  tabellis  habebit  iam  inaeotos  £• 
nos  arcuum  lae.qui  fe  fuperane  m>4f.Sr  iteet 
ordo  fit  confufus ; poteris  tamen  in  feriem  collo- 
carc»8r  Gc  45.  minatorum  augmentumotdioatuoa 
dignofeere . 

St  autem»  drarcunm»  qnt  fe  fuperant  mln. 
taotommodo»  flnut  pereuptas»  id  deinde  em* 
eiesex  propof.  i».  buiut  addendo  flnum  arcus  59. 
grad.  flnui  arcus  Gr.  vnius » te  exquirendo  chor* 
dam  grad.40.  ex  noti  flnoum  rerforum  ipibrum 
dtflereQt}|,vc  ibi  docemus  » hic  itaque  arcus  graxL 
40.  te  eius  Semi/Tesydr  complementa  eodem  mo- 
do«ac  praiccdentes  tabeti^  compoficf  funi»  dabunc 
multos»  muleorque  arca$<  qui  prsdtdos  if . nuna* 
tis  fuperant  • 

Tabella  Sinuum  exadditione fnut grad.%9, 
<3"  Gr.  i.refulidns,  nempe  ex  latere 
Nonagoni . 

Arcut»Sr$emif,  Comptem. 

N.Gr.  M.  N.Gr.  M. 


1 »0  J4ioaoi 

1 70 

9)9*91* 

» IO  173*481 

a 80 

9848078 

3 3 1^1357 

3 83 

996i3;47 

4 » 3«  43«'  94 

4 87 

50 

999048» 

f J If  »iSi4> 

3 88 

45 

99676.0 

Semif.1.  Comp. 

Sem<fltum»Coapl. 

fi  33  0 373  57<4 

4 55 

0 

8161  fSO 

717  30  3008038 

7 7» 

93371*9 

8 8 43  1311134 

8 81 

I» 

988331]. 

Semif».  Comp. 

9 4o»8cc{C.  64S7876 

9 50 

7«044S 

Semif  5*  Comp. 

10  42  50  675590»  IO  $7  30  757*775 

11  SI  15  dccmc.  1168  4f  fcest. 

Rr  » Ec 


TRACTAT  VS  XX 


jitf 

Ee  fic  proilueei  ipum  tabellam  vf^ue  dom  po« 
teris  iilla  enim  fer^  omnei  gndui  d 15.  in  I5.mi> 
Butt  progredientes  adimpleMctfi  iungantur»  8e  IQ 
ordinem  redigantur  cum  arcubus  pr«ced.tal»cllA> 
ruffl  iplius  arcus  cum  Hoibut  aJlondis . 

Deinde  ex  arcu  Gr.  52.  m.30.  fubduccmus  ar- 
cum m.  jo.8r  acrjuiremas  arcum  Gr.js. cuius  chor- 
dam perc^uiremus  ex  !}•  propof.  huius  > 81  habe- 
bimus linum  grad.  t6.  cuius  per<)uireau#com- 
pIemeotai&  rtmifTcSj  Ar  complebit  oreuino  nume- 
rum Grad.jdo.  qut  excrcfrune  t^»minutis  fe  au- 
gendo: licijue  illius  tabttis  dabit  ioitluns  • 


TdhelU  Sinuum  tnufcentium  tx  fuhdu^io^ 
neurcus  alf*r{uGr.^t  m,^o, 

Arcus  Semir.  Complem. 


N.Gr. 

M. 

N.  Cr 

M. 

1 16 

0 

4J«I7>» 

l.<»4 

0 8,87940 

» IJ 

0 

1149T1I 

» 77 

0 »743700 

7 6 

)« 

1131031 

7 83 

30  M’OfS 

4 j 

1 S 

566918 

4 IKS 

41  »»«J»>7 

Semif.l.Comp. 

Compl.  Semiffium. 

9 1« 

f'99  9* 

J 5» 

S4IC481 

6 16 

4 74 

• 9411, 17 

r « 

179«  7)  1 

7 8» 

990X681 

> 4 

8 86 

9973*40 

9 * 

,4®S'9J 

9 88 

9997908 

to  t 

Arcet. 

10  89 

At  c^t. 

COROLLARIVMIL 

VEforn»  ii  plgest  tsntl  laboris « fcUs  aliquos 
ni  diiferemiis  >pfis  inter  lious  Arcuum  fc 
{uperaatium  m.  4).  8e  earum  partibus  proportio- 
naJibus . 

Itaqne  dirpoGtii  finubua  arcuum  lit454ninuus 
luperauduas  boc  modo . 

C«  M.  Sinua  Dtferentis  Prg» 

II  I)  Ipf0>0| 

II  o 1079M7  «8114 
I»  45  22'  4974  »7857 
IJ  |o  13  f 4454  1x748« 

14  »J  M ‘jn  *»7I7P  . 

Subduces  finus  minores  i maioribus, et  h Aeas 
differentias  spfss  pnmas,  quas  fingulas  intres 
partes cqualesdioides*  Indefinul  datorumgra- 
duum  V.  g.  11*  addes.  8t  babebss  Anum  maiofem 
minutorum  15.  nempe  Cr.ix  m.  ij.faltem  proxi* 
md  I A G adhibueris  in  fapputatiooibus  Gnum 
maiorem  faiicm  duabus  aifna  etiam  admodum  ex- 
quifiti  hcc  regula  erit  , vfque  ad  grad.45.  Nam 
poOea  ceteri  Sinus  per  Inuentorum  finuum  arcu- 
um fe  {operantium  ro.  15.  complementa  inuepien- 
di  fum . 

Sit  ergo  Sinos  Gr  ii.GIicet  »o79ii7.differcn- 
tia  eft  i fittu  maiori  Gr.  la.  m.45.  Par.  aXo4p74> 
differentia  inquam  eft  Partium  l»78r  qo*  tri- 
fariam diuifa  ter ‘i  partem  exhibebit  41619.  Ad- 
derq^einde  fioui  G.u.m.i5qui  ed  ao79U7  Ar crlt 

21117)6.  qui  erit  quidem  paulo  minor  .quam  U> 
qui  IO  Gnubus  ponitur  ; Sed  abieSis  du^tu  Ggu- 
risique  abundant  ad  dextram  erit  exquifi'us  finus 
M X 17.  6f . IX.  DU  !)•  pofito  fiott  toto  100000.  St  fi 


piaior  Tupponatar  finus*  rt  In tabullf : tuoc  finoa 
ioueoti  ex  fiou  auAo  iofuper  duabus  tHria 
erum  maiores,  qudoi  bic  ponuntor:  ?ade  error 
ctum . qai  ia  hac  regula  contingere  poteft  abie- 
doi>  figuris  corrigetur.  Cum  non  poflievltn 
duas  pnmas  figuras  ad  dexcrsin  extendi  • 

8i  vero  cupUs  finumCr.is.  m.  )o.  addet pts- 
dido  11117)6.  eandem  di^entiam.Ar  fiet  finus 
**84j(5t  sbicdirqueduaMS  figuris  deutris  erit 
finus  exquificut  Gt.  it.  m.|0.  pofito  fino  toto 
looroo.Arfic  de  e«teritvfipiead45.Gradaa:  ex 
inde  enim  mcdiamrbus  regulis  irs^ttt»  vel  tra- 
dendis complementa  exquiri  debebunt  fiouua  am 
cuom  inuentoriimt  Be  fic  omoes  finais  altuum  cx« 
cfcfceotium  m.  19.  acquifitt  erunt. 

COROX.LARSVM  ll|. 

HI»c  quoque  cognofeea ; quoanodo  finus  ai^ 
notorum  rrpenantur.  Namque  fi  iatniVt 
prufupponitor  reperti  fintpraKxd.  nibularuro  fi- 
DOS  adhtbtRdefimnn  totum  audom  duabus  xi- 
Itis,  cum  vix  differat  grad.o.  m.  i.  vfque  ad4). 
Gr.  finus  adeo  patui  additione  audi  i caruitate 
ipfius  circuli  ipfi  arcui  additi)  hinc  fit,qood  per 
regulam  proponionum  polSoc  exquiri . 

Primb  itaque  accipe  differentiam  tnterfinusi 
V g.  m.  )0.  & mlo.45.  que  erit  4}6}X.  Dtcefqtie 
fi  minata  I9.quibusdircrcpatarcus  maior  i mino- 
re dant  differentiam  4)6j/.  quid  m.  5.  ? 8r  babcbis 
partes  14944.  que  sddiie  ad  finum  m*  jo.  Partium 
37165.  efficient  finumioiSo9  minutorum  )5. 

lam  verb  reperto  fiou  arcua  m.)5.  Pan.  101809. 
fi^ffcreociara  * quadifcrepat  ab  arcu  minori  ia 
quinque  partes  diuiferis.  Ar  fingulas  addideris  fi- 
nui  m.  )0.  efficies  fuccelliui  finus  m.  51.  Ar  )X.  b 
}).  At  cet.  At  hoc  exadiiis  fuccedet ) Gi  at  monui, 
aisGptus  fuerit  finus  totus  sudus  duabus  xifrii. 
Quinta  Igitur  pars  differentle  14544.  ed  parttum 
3908  , quam  addes  ficuc  cJaeJlaodcndie. 

Ita  veibrequerisdif 
fereotiat  inter  finum 
arcus  maioris  Gradibus 
15.  ab  arcu  minon  tn 
quinque  fecando,  Ar  fi- 
nui  minori  fingulas 
quintas  panes  fucceifi- 
addendo  vfque  ad  ar« 
cumGr.  45.  Nam  re- 
penis  ita  omnibus  illis 
finubus*  querenda  fuot 
deindi  modo  fupra  tra- 
dito CoroU.  I.  prop.ll. 
huius , eorum  comple- 
menta, At  fic  tota  T abtt* 
la  omnibus  Sinibus  ap- 
poGtii  erit  completa  • 


EX- 


Sious  B.  |o  «7ld| 

3908  f 


Sinus  m.  91 

»0177t 

«»0»T 

Sinus  m.  3S 

970*»i 

lyosi- 

Sinus  m.  7| 

8.991  f 

»9o8t 

Sinus  m.  34 

98900  j 



»9  *T 

Smus  m.  35  1 018090 


,DE  LQ«IS  CIRCVLO  CIRCVMPOSmS . 


,1-  ‘^'-5  ■'  . r . .'.r 

E ‘‘X  ff  E N S I O V. 

De  Sinihus,  (InrJifaue  inuenieiiiis  fur 
eximiliene  Rtiaicts  Qiiddrtna. 

QVc  dlxhnqt  fopn  fatis  fant  ad.ubolsin  fi* 
nuum  efficiendam . Verdmsd  amplio* 
rem  mdUMrnit  Srve-Iaborioftfih  Kr  niinus  no- 
lim Inucotionem  rsdxts  qtisdraec  «ffijgUmns 
fiippoficis  ccffinitii  lacer.bus  figurarum  regula* 
i riniD  i es  fequeDti  drfiriiu  csm  (juotiut  u- 
gojam  cnndcrc  potciifflas . 

thkor.  I.  raopos.  xvi. 

Sim  (/tchIo  iftutdritaterum  ft  » 

nlUit^ulum  tx  dUmttris  fsBum  efl  x» 
^usle  duobus  stSunguUs  fimul  fumfttts 
fub  opfofiSts  Uitrtbus  com^thctH 

duum» 

i|  Aic»  reAattguhimdcfirri|Kum  Indrenlo* 
>’  O itu  (egmento  . Dico  de/p/prfi 

fMtitkot  dhi^natthiit  tfft 

il  j^defcriptoldnobus  lateribus  oppofitisASyC»» 
■l  ftreftsogalolcA»&Dilaunbasc^pofimcoa» 


rt  Qoodn  probrtar- 

Ffogf.  t.  Eligarnr  aliquis  angulus  i latere  ms* 

f |«tll  compreJicnfui , »t  ia»  mger  apod  a,  qui 
*d^«(piaits»«elmiooriquam  alter  ad  eandem 
partem  eodem  diametrot  <r  Utere  contiguo  con^ 
i prdicnrosqmltssnguiusCAoad A.  Sicfifqualis 

fitiu!  fiat  i fi  efi  minor , n la  esemplo  eft  a la 
rnlori  abiciodatur  srqualis  angulus  & fit  ad  Asn- 
pias  niger  trianguli  cas»  quibus  ntgrit»fir  xqua* 
bbu;fiaddatar  albus  crmmun*s  tAF  remanc- 
bsQt  rquales  niger  » albnfque  lA»  » fir  niger» 
atbufque  CAf  t diagonalil  tribCB  «ric  frfij  id 
dota  partes  in  £ f Quapropter  e»  J.  lib.a.  Euclid. 
'I  Kdingola  duo  iub  partibus  diagonali 

l|  4»  comprebenfi  erum  aqualia  rtdangulo  fub 
I dtabascB»  ^ Aoconclufo. 

I Ptogr.  1.  Triangula  SAi.arcaDroot  cquian* 
pia.  ‘galofquc  niger  apud  a.  fc  albos  lo  maiori 
triangulo  CAoeft  cqualia nigro» 8; albo  sai  tt 
i coaArudionc . 

Anguli  rerbs,«ronigiI, eo  qobd  (n  smaot 
ddem  circumferenti*  ac  lunt  f'^ualet  ca  a4.lib.}. 
Ewlid.  <^re,  8e  rtHqui  ad  s,  «rc.  Ergc  ea4  Hb. 
d.  Euclid  ent  eadem  propettio  CDbafisadcrus 
AOmaioria  • ac  bafis  ••aderoi  Asmini-ris  triao* 

plt.  Ergoex  i8.  lib.d.  fcdai  golomfub  ext^e- 
BUICD.&  AS  erit  aiquale  rcdangulo  fub  medijs 
M.frAO  . 

Progr.  I»  Idem  dicendum  eft  de  triangulo  ni; 


grOCAi»quod  eA  «quiaugulum  triangulo  Atot 
Nam  nigri  CAa.fir  vas  apud  a funt  anguli  «qua- 
les ex  cooAr.  albus  verb  apud  D.  niger  apud  C{ 
cb  quod  ioexiflanr  eidem  circumferentiT  Asfunt 
quoque  «quales . quare , 8r  reliqui . Ergo  eodem 
argumento  . Ita  erit  in  proportione  AOaJ  bo.  ve 
AC  ades:  ideoque  rrdanpulom  fub  extremis  ti- 
neis cljafum*  nemne  ad»  ca  erit*qualc  illi  • 
quod  i medijS  ro»  ac  clauditur . • 

Progr.  4.  Notandum  rA  itaque»  qubd  re^an* 
guUimex  s.  progr. cA  fidum  ex  tota  diametro  ao 
Be  maiori  portione  alterius  diametri  Ki»  & «qua* 
lur  redanguto  laterum  ab  » & cd  oppofitorum.Sr 
rcdangulum  ex  progr.  eA  ex  eodem  diametro 
ADi8r  minori  pertione  alcerios  diametri  cs  «qua- 
iDrqae  rcdangoloex  rei  quis  laterrbus  oppomit 
M>*d  AC*  Redangoii  aiiiem  duo  ex  diiaMiro 
toca»8r  portionibus  alterius  fiida  «quancar  ilii  fa* 
do  ex  integris  diametrtiAD»CB,vt  pnrnotauimus 
cxf.t.  s.  E«*progr.i.  Quare  fioc  ridangulum 
cx  diametris  erit  «quale  duobus  redanguHs  quo- 
rum quodMm  cx  duobus  1 areribos  oppofids  qua* 
driiatrrt  circulo  snfcrJpti  compooitar  • 

COROtLARIVM  I. 

HIne  eruitur  quomodo  datis  duabus  chordis» 
8r  rhord  s repertis  eomolrmrnrorum  vfqf 
au  lcmtcir'ulum  ex  CerolI  «pr^pof  ii.  poffi* 
mus  venire  in  cognitionem  ci>>rd«»  qu*  inter 
duos  arcus  datarum  chordarum  intercipitur» 
vel  quo  fimul  foperaoK  fem-circulam»  vel  quo  ar- 
cus datus  fuperat  alium  | fine  extradioue  Radicis 
quadrat*  . Nam  datis  ChorJis  c a » fr  sO 
multiplicabuntur  fimul  > rt  fias  r^angn- 
lua  |iub  if  fis  comprehenfum  / Deinde  re*« 
pertis  chordis  complemeosorum  vApae  ad  fcml* 
circulum  Ab.flrcB  arcuum  aid«  8e  cab  louicetn 
pariter  muldplicabuatur  • 8r  erk  redanguluoi 
tqualc  redangulo  ex  CA , & so.  fr  redanguto  cX 
ABfSrCD.  Subducito  itaque  redangulum  notum 
ex  lateribus  CA»  8r  st> » remane bitque  redaugdQ 
cx  DCi  & AB»  quo  dmifo  per  eorum  diametrum  da- 
bitur chorda  arcus  as»  que  diuifs  per  medium  da- 
bit finiim  difflidij  arcus  ab»  qub  dati  arcua  so>  8e 
ACdcficiuoti  fem Circulo.  Hunc  autem  finuni 
obtinebis  quoque  fi  opereris  dimidio  diametro,  8r 
dimidijs  omnibus  chordis  acceptis . Nam  ita  eft 
totum  ad  tocum.vt  dimidium  ad  dimidium.  Quod 
fiponu  vnum  arcum  efiecAs,altcrumASp»chor^ 
da  AB  repertaerit  arcus  illius»  quo  diti  arcus  fi* 
mol  fumpii  fuperant  fcmicirculom : Atfiarcus 
daei  fint  CA»&  CAt  reperta  cborda  effiu  iliius  arcua 
quo  vnus  fuperac  alium»  vt  patet . 

CORQLLARIVM  II. 

HIne  quoque  chorda  fumm*  duorum  arcuum 
repentur . Pone  itaque  te  habere  notas 
Chordas  as»  Ar ad»* earum  complementa  ad  fe* 
micirculum  rrpertaocur  ic»  6r  dc  ; Deinde  linrp 
diagonales  ducantur»  quaium  vna  fit  diameter 
ACi  altera  BO  in  quadrilatcro  asoc;  Multiplice* 
tur  iuque  a • latus  per  oppofitum  D c ; uera 
AD  per  oppofitum  ic  habebimufque  duo  re- 
Aangula  aqualia  ccftangulo  fado  cx  diago- 
nalibus AC»  & BD>  fi  ergo  aggregatum  duo^ 
rum  le^angtiiorumtt  Utcrwus  Ai>AecpoccDona 

Be 


jrg  TRACTAT  V S XX,  i ' 

fr  AD*&  BC  «liufdator  per  totam  diinctrampr*-'  di3goaaIe$ac»ArADiare»8robtiaebitre^O|a. 
dibicCborii«BO>^tt«  diud»  bifariam  d^it  finom  lum^i  <]iio  demea  |x^o||aluin  ex  oppoCm  late^ 


^mfd'}  arcua  BAD.  Ponria  cpioqaevtidimidtativ 
liecribas»  9c  dimidio  diamatro » fr  prodibit  ideof 
fioutdinidijarcuaaAO.  . t 

COROLLARIVM  III, 

POceria  qao<]ue  dati  ehordi  fioiplieia  arotftfe 
chorii  dupli  arcua  reperire  chordamtripU  • 
Sic  ergo  ehorda  arcua  ac  {impHc(i,&  arcua  ACO 
duplicia  . Inueniecur  chorda  tripli  aACD>  fi 
chorda  fimplicia  areoa  multiplicetuMa  feoimU 
rum  chorda  cd,  8e  cqualii  ab  laterum  oppofito- 
Kom  ^adrilateri  »acp»  deinde  mulciplieetur  lo  le 


i 


chorda  dopli  arcua, nempe  diagoriaI>am  ad«  Sr  «e» 
drabhoc  rcftaogulo  per  multiplica^oncm  fafto 
dcdacatur  rrAangulum  primo  fjfium  pet  multi* 
lintiooem  laterum  aa»  9e  cn.dr  refiduum  «qua* 
Uurrcfiiuguloex  later ibua  oppofitit  AC«dr  bdI 
Vodc  fi  hoc  rcdangulumdtotdator  per  latus  no* 
cum  AC}  relinquetur  latus  BDeripllarros  chorda/ 
fr  fi  ytarit  dimidiatis  chordis  cueniet  finua  dicni* 
di^  arcua  baco  . 

COROLLARIVM  IV. 

SI  autem  noucHa chordam  tri'>li  arcua  bacOi 
fimpHeU  BA>  8r  copias  chordam  duplicia. 
Oportet  multirvMcare  a t fimpHeia  arcua  chor*> 
dam  in  fe  • & babcbii  redangulnm  Tub  laceri* 
boa  f qualibus  oppofitic  comprehenfum , deinde 
Smpltcis  arcua  chordam  cognitam  per  arcua 
tripli  chordam  multiplicabis  > fr  habebis  re* 
ftangulom  eu  BDiA'  ac.  quar  mita  «quabunt  qua* 
dratum  ex  diagona  ibus  a D,  dr  »c  . Vndc  eduRa 
radix  quadrata  dabit  chordam  ao»  quod  licet  ad 
hunc  locum  mimis  IpcRcr,  cum  noftrum  inditu* 
tum  fit  docere  , quomodo  fine  eatraRiooe  radicis 
quadratz  datis  lateribus  figurarum  circulo  inferi* 
ptaruro  poliint  omnes  fious  reperiri } nolluimua 
tamen  omittere, 

COROLLARIVM  V. 

POtcrls  quoque  reperire  ex  chord  s notis  dupli 
arcus  (nplit  fr  fimpticis  chordam  quintupli 
arcus  . (horda  fimplicis  arcus  fit  ac  t du^ti 
arcui  CB.  hi  multiplices  CD.fr  ba  squalet  touicem 
habebis  redargulum,qoadrilatcri  bacd  fub  oppo* 
ficis  lateribus  concentum  j multipitcabis  quoque 


(ibus  conditutum  BA.fr  cd»  rcfiduUsique  dinl^^' 
per  latus  AC»  iam cognitum»  fr  pcpwic 
BD  arcua  quintuplicia  bacd  . * 


theor“'ii; iPRdpos.  xVni 

Q^draturft  Jhisii  refh  e/?  le^uaU  refituu 
g«/q  cx  fnti  verfo  dupltas  nrc«;»  Qr 
med/etMte  radij  confido . • * . 

*r^Robatuf . Nam  triangulum  cdv  «d.cir* 
cumfercnciam.ed  rcdangulum»  rt  etiam 
tjie  ed  cos  » sQgulurqueCconimuniAa  erf»Iu 
«riccH  diameter»  fr  bafis  adebordam»  friatas 
sninuscD  tnangulrBUioritiVtidcmiatua»  clior* 
daque»  fr  tafuper  bafiB  in  triangulo  minori  ad  cb 
latus  minus:  liA  id«>.ex  propor.i2.dib*d)qiu* 
dratum  ex  chorda  cd»  canquam  ex  medio  squale 


erit  reRanpalo  exnrtremla  eonf.Ro  Cl» 
Er{^,fr  quarta  pars  quadrati  ex  cd, cuius  latus  eft 
medietas,  FD»fd  xquallaqnartc  parti  rrR.ngoIi» 
qoc  cpmrrehmditar  i ci  frmlradio » fr  cf  fina 
serfoduplirla  arcus,  quod  cd  intentum  thre  ve* 
rb  quarta  pars  podrt  cenditini ; fi  placeaer  ex  fe* 
mifinu  verfo»  fr  toto  radio  CA»  vt  confiJeraml 
patet . 

COROLLARIVM. 

Hinc  ed.qnod  fi  multiplices  finum  rcRum  CP 
in  fcifr  deinde  diuidat  per  fcmlradium  ci 
quod  habeas  finum  verfum  duplicis  arcus  cB»  qui 
fwduRus  1 finn  toto  dat  finum  complementi  ba. 
Sic  quoque , qooi  fi  multiplices  finum  verfum  cx 
per  iemiradium  ci»  frei  numero  muliipticaco  ra* 
dicem  quadratam  eruas, quod  finum  tcRumcB 
obtineas . 


JEXPEN. 


DE  LINEIS  CIRCyLO  CIRCVMPOSITIS. 


THEOB.  irr.  PROPOS.  xvm. 

yt  dtpjtrhum  (inus  totius  fe  habet  adfinum 
dimijij  alfcutus  arcus  , ita  finus 
tomptemenu  eiufdem  dtmtdij 
ad  finum  tottus  arcus , 

SJe  4?nii Jiam  Ar.Sinus  tota»  ai  ; durictur  ipfc 
finii»  totu»,  dc  fit  A»c  dumctefi  9e  hK  dume* 
ttofist  ramicircoloi , jit^ue in  eofinui er  dimi> 
dif  srrut  Ao  totiu»  arcu»  ads:  Sinus  vcr6  totius 
arcas  eiuricm  adk  fit  te  complementum  arcus  di* 
midij  tn  fit  SHiflc  duda  ec  fini»»  iltiuscoplcmen* 
asBfitec.  Dko>faad  Uj  efi At  finta 
tumi  oafimimtraimidu  arcu/yw  rcftrtm  ft*ui  e« 
f9^tmxmtietuJiimd.mldtf  'mpT9p^ft\oncai  ft*um 
mm  ii. 

i^od  vt  probetur  confidere  acc  angulum  | 
good  fi  io  circumfcrentil  > tt  cic  ce  Hpoothefi 
racrr^angula,anguium(]ue  communem  efle  apod 
c.  Vndcy  te  erunt  c<)uiangula  y ri  coaftit  etf 
propoCS.  lib-0.  flr  ideo  ea  4-  Eucl.  lib«^>  Utera 
drea  c^ualcs  angulos  erut  proportioDalia.  Ideo* 
gttc  rt  b.tfis  AC  triangdi  maioris  aderas  mi* 

Bus  flPta  bafis  ac  ad  crus  minus  le  mioorta 
crIsngBil  arc . Qyanrvobrei»  dimidium  <)i»o<}}  as 
totius  diametri,  8r  bafis  (e  babebic  ad  idem  Tuum 
croa  mious  ai  » vc  dimidium  g c bafis  tc 
■iooris  I ic  crUngali  fe  habet  aJ  11  crus  mU 

■luiaipro.  KadiusAayOrcCyitaqaelaarttmaa- 


tor  mofi  vt  dimidia  » (ed  cum  fiat  in  eadem  pro* 
pOrtlonrpac  Tua  tota  vefutl  tota  accipiantur « te 
eh  At  ad  ASy  vt  16  adit.Vndeeodemargumen* 
tdt  definb  cdncludcmas  intentum.  Nam  dimi* 
dtom  finos  dimidif.l^  «ptarta  pars  At  bafis  ac  erit 
addim‘dium  fui  cruri»  AI  nempe  ad  finumav  di« 
■lldj)  arcus  ADSy  et  finn»  sg  complementi  ad  fi* 
tBDi  It  duplicis  arcus  • 

COROLLARIVM  I, 

OVbd  fi  obtineas  cognlttooem  finus  redi  a? 

^ dimidi)  arcus  A£.  flrfinoi  com  )e,iirnci 
eiurdem  sg  potes  icquirerc  ciigutiianem  finus  du« 
plici»  are  os  8i  per  regulam  auream . Nam  fi  muU 
«plices  finum  compIem*'aei  ac  per  finum  redam 
ir>  te  dtuidat  per  mcd.etatem  fi  iut  cotius  as  bi* 
brbisfiaum  ai  rcdumduplicisarcus  Aoa  . 

COROLLARIVM  IL 

SIr  fi  obtines  cognittooemfiinus  duplicis  ar* 
cus,  6c  finoi  complementi  fimpticUeiardem 
poOes  deueolie  per  r^ulam  auream  ia  eegoiuo- 


nem  finus  fimpiteii  arcu» . Nam  fi  multiplice» 
ditnidiumfinus  Cottus  AKycftm  finp  duplicis  arcus 
Uy  8r  aggregatum  dinldat  pr  r finum  comalemen* 
tidimidij  arcus  rc  hab  bit  finum  fimplicts  arcus 
FE.  Nj'n  Fr.y(}'ii  >11  finus coin.dementi  dimidj) 
arcus  EM  «fi  a I &i  fi  l•inl  doolicis  arcus,  vc  dimi> 
d um  finus  totius  «t  efi  aJ  finum  fim|*l'cia  arcus 
Ary^uareredingulum  radu-n  ei  me-li;s  ar  fimi 
fimplicisarcus  firce  eom;>lemcnti eiuricm 
le  efi  redangulo  Tado  cx  extremis  ax  dimidio ' 
fiaut  totius»  & II  fiott  duplicia  arcus  . 

Si  acrd  t co  itra  diuidas  redtngalum  ex  iByfir 
AK  per  finum  fimplicis  arcus  sa  habebis  finum 
eomptementifimpl  cisarcusEe»  ficipie  dato finu 
duplicis arcus.Ar  dimidio  finus  toiiu»,  fir  finu  fim* 
plicis  arcus  deuenies  in  cognitionem  finus  com- 
plementi ei  ufdem  arcus  fimplicis . 

PROBL.  L PROPOS.  XX. 

Arcus  tm$d  partis  ChordJ  daid  chordam 
tottus  a' cus  tnue/hgtre  . 

Sit  data  cborda  as,  tt  opponeat  tnuealre  chor* 
dare  AB  I c]up  arcu  n totum  Tubten  lac . 

Fiaty  ve  VA  finus  lotus  id  ak  chordam  datam  1 
ita  Asad  BC . Deinde  rurfus  adbibiti  regula  pro* 
portionum'fi  ii,vt  radius  av  ad  refiJuum  vc  lauen* 
tpiCyfic  Chorda  data  AS, vel  zcjuulis  le  »d  aliud» 
8f  inueoietur  Cf  »*  QuiaergoAC,&  po  funte^ua- 
ies  ipfis  At , flr  ■ I : iT addatur  ipfis  auper  iouen* 
ca  CF  elHcicturAOy  quar  Querebatur. 

vc  ofiendatur,dudi  av  pooatur  ac  ygua- 
lls  ipfi  AI»  te  prolungetur  m D . Dico  ia  primis 
>KD  Arcum  ctr€  aaflam  arem  Attfir  ideo  a id  arcuoiy 
^em  Tubtcndic  ad  efictrtplu^n  arcus  as. 

Prob.  Nam  angulus  niger  B efi  jtqoalis  nsgro 
C ob  «qualia  crura  ab,  & ac  cx  cffciftioae:  Qiart 
te  angulus  a Temtalbus  ent  arquabs  nigro  t obm* 
qualia  crura  av,  vb»  aempe  radios,fic  ideo  gnogm 
nigro  c • fir  fic  b , fir  c anguli  nigri  trianguli  abc 
eruat  «quales  angulis  b,  fic  a trianguli  ba  V: 
rc.fir  reliquus  angulus  niger  a in  tnanguloAic 
ent  «qualis  albu  v in  trta'igulo  f av  es  propof.17. 
lib.i  elem.  Sed  a nigw  ell  ad  circwmfrrcntiam. 
ergo  vt  «qualis  duplo  maiorem  circamtercotuin 
footendet  atDyCumfifnbtenderet  cciualemfub- 
duplos  eflee  { idco  addito  cb  totus  arcus  abbo  erit 
triplas  arcus  folius  ab  . 


Prob.t.  Qubdradias  fitad  datamAiiTtABsd 
•c:  <um  enim  cnangbla  fint«quiangula  habebunt 
Utera  circa  itqiialcs  angulos  proporttodalia. 
Ergo  ericvvt  av  «d  ba  bjfim»rta  ea  Jcm  erufque  ab 
adBC.  CeJHhc  ex  4.l>b.a.criiBv  ad  refiduum  vc 
innent^  acy  lubdude  i finu  toto,  vt  be  ad  cr,  qu« 
cumACyfiropcoopiec  fubtenram  ad* 


THEOR. 


r 


5x0 


TRACTATVS  XX. 


THEOR.  VI.  PROP.  XXI. 

K^dius  rH  dd  chotdam^  ^Uditantem  fn- 
ftranttm^  vt  iffd  chordd  ad  dtame^ 
trum  addita  Chorda  duplt 
excejjus , 

STt  data  ab,  <|iix  fuperet  quadrantem,  &dupluf 
exceflusfitct . Dico,  r«d;«/  kd  tii  ai 
AB,  vt  AB  <b  ria  ad  Kt  d'&mttrtim  ct-m  HF  CB 

dupli  excclTda  1b>  qao  arcus  aci  fuperat  quadraa* 
tcm  Ai . 


Probatur  . Nam  triangula  aio.  Ar  abf  fune 
«qoiangula , 8r  angtilus'  a eR «qual  t angulo  f ob 
parallclirmum  linearum  x-^uslmm  ipfi  ab  , qux 
funt  CM,  &.'BF{  fiqutdrmobld;  tam  angulus  a , 
quam  f zquantur  tertio  angulo  11  nigro , angulus 
verb  A communit  vt'irque  zquatur  angulo  b ni- 
gro ob  equafea  radios : Ergo,fr  relioui  ez  Cor.a. 
propor.17.  lib.l. : Qu.r.*  habebunt  hxc  triangula 
latera  circa  xquales  angulos  proportionalia,er.tq; 
AD  crus  ad  Aibifira,  rt  ipfa  ab  crus  io  triangulo 
ABf  ad  AF  bifim  . 

COROLL  ARIVM. 

Hinc  fi  dati  chorda  ab  excedente  quadratem 
facias  rrgula  aurea,  vt  remidiamcter  ao  ad 
ABifta  At  ad  aliud  Inuenies  af,I  quoinuenco  Aib- 
durcs  diametrum,  8r  reflabit  HF  tdefl  «qualis  cb 
dupli  ezecflas,  quo  foperat  data  chorda  quadran- 
tem. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXII. 

Tresfkytenfd  prima  arem  fmpltci  fecunda 
duplie/t  tirtid  tnplicidiiualtbus  funt  tres 
continui  prnporiionalcs : fi  prima  ttrtU 
addatur^  vt  fit  vitim^roporttonalis . 

ADdaturABprIma  terti»  A0».Dt5OAI,AC,^ 

AS  rffe  trtt  ftofurijjiafSet . 


Exeenli  ad  flaigqaalis  linea  CBipfi  AC.Er  ofte- 
dedum  prim*  ific  ba  ad  ca  , vc  ca  ad  ae  . A ngu* 
losoAfi  albils  cfl  bifanamlcAua  tmesAcA  pa- 


tes oac,  drcABgqoaiet  funt:  redanculiii  1 {fi^ 
CAD  ob  «qualia  crura  cz  tfft Ilione  , ficur  c rigre 
albo  CABsrqoantur.ErgO  tiianguIa,fCA,CBA  «quU 
anguU  funi ; quare  erit,  vccrus  SAadbafimAC> 
ita  AC  ad  AS  ex  q.  Iib.fi.  clem. 

Deinde  oOendcndumeflFDequari  fi  AsTria- 
gulumEDC  cfl  atqniangulum  triangulo CB a. Angit, 
iui  enim  t oflerfus  cit  «qualis  angulo  nigruc; 
Angulus  ABC  fubtendit  torim  prriferiam  exerptU 
duabus  partibus  tC.  Ar  baj  quibus  ineflj  Tedan. 
gulus  CDA  Tubtendit  duas  Ipfi  s partes  cb.  8t  ba  . 
Ergorefiduus  angulus  exterior  edc  totam  reli- 
quam periphetiamocruptfct,  cu  duo  anguli  apud 
D duobus  redis  atquentur.Ar  ideo  ad  centrum  po> 
fiti  infiflerent  femiirirrulo.  Vndeadperiphenam 
totam ptripheriam vfurparent . Quare  1 Dcaogn- 
lus  cqoabitur  angulo  Bicuttiergo  fine  zquian- 
golitriargulaob  duos  angulos  equairs  eX  Cor.  3. 
pr.i7.hb.i.  ita  erit  ba  ad  rB,vt  oc  ad  os  : ledtA, 
& ct  funt  «quales . Ergoreiam  oc,&’ CD  linea| 
iinea  verd  oc  «quatur  ipfi  cb  ex  liypothcfi.- 

Sic  deinde  hd  «quaiis  ipfi  da  . Dico  rurfds  ca 
«fle  ai  SA.vt  AOad  ah  inproporione . Sunt  enim 
bca,8c  hda  triangula  pquian gula  ob  angulos  jpfo- 
FUm  apud  A «quales  ex  Theli,  8t  confequeoter  h» 
^ E;cum  triangula  fint  «qtiicraratvnde,  8e  reliqui 
«quales  rx  CorotI  t.  propof  17.  lj|>.i . eric 

ftCAcrusaisA  bafim.itaOA  crus  ad  ah^^Bh  . 

Deinde  afleroHLzquari  ipfi  CA  . Nam  iiLOtrl- 
angulum  cfl  «quiangulum  inangulo  dca  . Nam 
anguini  R «quatur  n gro  A,  ft  angulus  ocAobtu. 
fos  fubtendit  totam  circumferemiam  excrptistri- 
bus  partibus, idefl  arcum  oc  ba  : Sed  angulus  dla 
fubtendit  eafdem  tres  partcij  dr  eft  internus, ergo 
reliquus  bld  externus  equatur  ipfi  dca:  fr  totam 
reliquam  circumferentiam  incircumfereniia  po- 
litus lubtenderct . Quamobrem  oc  erit  ad  ca,  rc 
DL  ad  LH  : quare  permutando  dc  erit  ad  OL ; vt  ca 
ad  LH)fedcD.8rLofuat  «quales.  ErgoLuACA 
erunc«quales . 

COROLLARIVM. 

Hinc  deduces  modum, quo  triplices  quadru- 
plices, aut  quintuplices,  8c  c«t-  arcum  pro- 
poficum  Cuiufcumque  arcus  fubteofim  inueniat.. 
Nam  datS  fubcensl  arcus  finipUeis  BA, Marcus 
duplicis  ca  fi  adh  biti  reguli  aurei  multiplices 
fubceosa  arcusduplicis  io  le,8r  diuidas  per  fubten- 
fam  arcus  fimntieis  habebis  ae,  cut  fubdu^a  ipfa 
•A,  ideft  de  tertiam  fubrenfam  da  arcus  triplicis 
exhibebit . Quoniam  oflendimus  ba  tflr  a i cA»rt 
,CA  ad  AI.  Deinlefi  rurfus  affumas  PA^&ei  addas* 
DE,  vel  SA,  vt  fiae  ea,  & regula  proportionum  Hi- 
cas  fi  CA  dat  EA  • quid  dabiCA*  ? inuenies  ha,  qute 
fub  iudl  ipfa  CA,  dabit  fubtenfam  al  arcus  qua- 
druplicjs  i.CA,«:ficdeaI.ji.  ^ 

COROLLARIVM  II. 

ELlictes.  Q^modoex  cognitione  chordaratn» 
que  latera  figurarum  , Jc  q ubus  diximus 
Expenfione  prima,  chordarum  arcuum,  qui  ca- 
rum arcus  complent  vfquead  fem  circuium , quae 
acquiri  poflunt  expropof.lii  poflimns  deuenire 
In  cognitinaem  cft.  r>rum  ommum  fi-ruum  Nanx 
dirnimentur  chon'Ci  Sc  erunt  fious  dimuiij  arcus  . 
Sic  earum  compie.ncnta  vfque  ad  fcmiciriutu  Ac 
crufic finu> complementoram  vfquead  qu.>drao-' 

tcm 


I 


DE  LINEIS  CIRCVLO  CIRCVMPOSITIS  . 


U|i«  per  prepoCtionet  pofitai  omnes 

tlios  srcuum  finui  fe  inakem  rupenntium4y  mi* 
meis  polTumus  reperirc,  8e  deinde  ex  didit  Co* 
roll*^prop.i).  reperto  Ana»  situs  voins . Simili* 
cer  omnes  alios  arcus»  <^ui  is  mlnut.  aleer  fuper 
alterum  augentur  Iouenite»ex  CotoH.i.fr  s.prop. 
Itf.  fr  tandem  ex  regula  aurea  omnes  alios»  qui 
vnko  minato  continuo  cxcrercent  augmento . 

V.g.  data  chorda  dccagoni  S4.  dimidiata  erit 
finasGr.  n.  Sicut»  Ar  complementi  chorda 
Gr.  dimidiata  erit  Gr.7B.  complementi  arcas  la. 
Primo  itaqoe  ex  Corollsr.  propofit.  18.  habe- 
bit Anum  verfumdap licis  arent  Gr«  14.900  fub* 
dttdo  k Radio  etic  rcAdunm  eins  complcmeo- 
tnm  Gr.  dtf.Ar  eoarequenter  chorda  dnplicisarcos 
Gr.i|s. Quibus  obtenut  potes  etiam  obdnere  co- 
gnitionem Anus  redi  ex  prop.i7.  Coroil.l.  arcus 
ciusdpplieis  4$.  Accius  complementi  gr. 41. ex 
G>r.pr.i8.  Deinde  cum  iam  habeas  Anum  Cr.4s* 
poces  reperire  eius  duplum  Aoum  gr.  84.  Ac  eius 
complementi  gr.  6.  Echine  gr. 3.  ^iode  gr.t.m. 
|o.  8c  tandem  gr.  o.  ra.^f.  Quo  habito  poteris 
reperire  per  ordinem  omnes  Aout  • qui  di(Fcrunt 
B)*45*  exCoroll.propof.ts.  yfquequo  compleas 
ISO.  arcus  inter  quos  reperies  Anus  couenientes» 
nAipra  docuimus.  Vel  ytendoalijspropqAtioni- 
b«i  poAtis  datd  chordd  arcus  1 s.  8e  arcus  )Oi 
expropof.  17. Coroll.  3.  inuenles  chordam fum- 
me  datorum  arcnDmG.4s.cuius  Anum  cOpiemen- 
tiex  prop.  18. aci  ip.  reperies  Anum  arcus  G.4d. 

Ar  diroidij  huius  arcus  expropof  19.  dupllcabilqj 
fr  erit  chorda  totius  arcus  46.  iAii  Itaque  duabus 
chordis  gr.  is.  Ac  G.  46.  ex  propoCid-  Coroll.s. 
iauenies  chordam  fumnix  arcuum  illarum  cbor* 
darum*  nempe  arcua  98.  cuius  medietas  Anus  erit 
arcus  19.  9e  iu  prorequeria  diuerAmodd  Anus» 
cooiplcmeotaque»&  chordaa combinando:  Nam 

codm  modoomnea  Anus  rqxriesiqui  fe  fape- 
rtoctn.49. 

EXPENSIO  VI. 

Dertferkndis /imtius  Jifiikus  fo  foltm 
fMulUonem,  O"  tddutonem . 

Vu  fwilKu  In  omilbni  .tctnuporii  com- 
\J  pcndlniri  placet  ia  taultis  Anubus  inuien- 
diaB0^1aribreuitate»d  facilitate  hie  reguUpof- 
Aimos  Tth  quam  pranliifri  ? nies  p ropoAtlooe  tra» 
dimus. 

THEOR.  I.  PROP  OS.  XXIIL 

VifirenttM  (muum  ttHorim  pertpberiarum 
duarum  li  circult  ftxta  paUe  aquali  iJi- 
terHaiio  remotarum  aquantur  finut  rt~ 
Ho  pertpherta  alterius  interualh  i cijxuli 
fexta  parte . 


5^* 


tjji  rci?o  ri » >r/  fo  ftu  di, 

/esEF.  Ducatur  itaque  AI,  Ac  ab  L»tbi  fccatAi 

ducatur  if  . 

Probatur » Triangulum  ofL  eft  uquiangulum. 
Habemus  enimduotrianguJa  redanguU  prorfut 
uqualu  nigrum,  Ac  album.  Nam  latera' quidem 
I F»  AcioarquaJia  funt , latus  veri  il  commune . 

proptertaex  pr.  su 
primi.  Ac  bafes  erunt 
«quales.  Vnde,Acan* 
guli  ad  L albui»  Ac  ni- 
gerequiles : Sed  an- 
gulus niger  sd  l cA 
partium  iO.  «quatur 
enim  angulo  t a • 
apud  A ex  pr  30.1.1. ob 
paralletifmum  linea- 
rum AI  »frUD.  Er- 
ro alter  niger  ad  d erit  G.60  ad  hoc»vc  cura  angu» 
IO  redo  aJ  i aequetur  duobua  redis  ex  prop.i7d.i. 
Sic  philofofare  de  albo  ad  Fob  angulumalbum  ad 
i;  cqualA  angulo  ad  L nigro  ,qui  eit  Gr.30.  qui»  Ac 
compoAtl  facient  cotum  DLF  Gr.  Ao . Ergocqui* 
laterum  erit  triangulam.  9e  xquiangultim»  8c  pet- 
pendiculares  Kf,  Actt  diuident»  vt  angulos  bifa* 
riam  , Ac,  Ar  latera  bifariam  . Ergq  erit  xo  diAe- 
rentia  Anuum  rodorum»  Ac  if  Anus  redus  inter- 
uallsquo  diAat  arcus  rc  ab  arcu  gr.  60,  cb  erunt 
•qnsiea . 

COROLLARIVMI. 

SI  itaque  notUm habeas  Anum  redum  arcuf 
V g.  35.  Ar  Anum  redum  interuajli  vfqut 
ad  60.  arcus  Gr.  14.  Ac  addsi  Amul  lAos  duo4 
Anus  efficies  Anuni  arefOs  84.  Sinuseoim  ilJe  V.g, 
iFgr.  }4cquaturd#atentiir  co  arcus  84»  ulmi* 
rum  arcus»  qui  com^Acus  eA  ex  arcus  60.  Ac  in- 
teruallo  «4.  qui  erat  fncer  5o.  8e  ^A.Pnde  additus 
FI  Anus  G.  S4.  Anui  arcus  fh  Gr.  3$.  facient  A* 
num  CD  arcus  84.  ' j- 

COROLLARIVMII.  * 

SIc  A notos  habeas  dnot  Anui  acronm  , qui 
qualiter  diftem  ab  arcu  gr.  60,  ’ «t  'fiot  doo 
Anua  HF  arcus  lA.grt  Ac  oo arcui  gr.84  Ar  fu^ 
ducas  vnum  ab  ano»h^bit  Anum  arcus  intcnisl^ 

Ii;  quo  alteruter  eorum  dlRac  i gr.  60.  uempe  oi 
Anum  arcua  bo,vc1fs. 

COROLLARI  V MIII. 

SIcAdemaa  notum  Anum  lo  IncerualH  to  »1 
maioris  arent  Anu  copanter  cognito  habe- 
bit Anum  HF  minoris srcut, 

£e  hoc  de  Anibus  didum  Ac  quatenus  ipA  Inuew 
nirlpoAunCfCum  deepeerd  de  eis  iterum  rea/Tu- 
mendus  Actradatut»  quatenus  mcdisatibm  ipAi 
arcus  Inocmri  queunt . 


Sine  in  qoadriote  aic  peripberir  dusr  bf»  8r  10 
squali  inceruallo  ah  t circuli  feXtanis  rerao. 
IS,  quarum  Anus  m , vel  it } Anus  verb  arcuum, 
qul  ab  B circuli  fcxtanceacqu^i  Inceruallo  feinn- 
gutur  Aatm  Anos  aicutre,Ac  co  Anus  arcus  DC, 
quorum  di^cioitu  Ac  id  . Dico  bo  tlifferentiam 


SC 


EX 


expensio 


TRACTATVS  XXi 

eandem  ratiooem  aogaloa  al^s  T trk  cqrialkll^ 
groc*  I t 


vn. 


D«  tMigtnliius , &•  fecMtibus . 

SEcaniium  >uiu«  tangentium  en  praiceJentibus 
innentiJ  quantitates  dedutnnturt  e»  propor- 
tionibus enim  i quaS  ad‘finus  habent  tearum 
mutuaa  proportiones  breniter  enplicabimus» 

theor.  i.  i^rop.  xxrv. 

Quam  proporiionem  habet  Sinus'  com^lf 
menti  ad  finum  reSum,  tam  habtr 
Smus  MUS  ad  tangentem  arcus . 

PAtet . Nam  fiotii  complementi  ai  arcus  lo 
complentis  ufque  ad  quadrantem  arcum  as 
cft  aequalis  CD  ob  paralie- 
q O logrammum  reRaogulu 

A ascd;  Sed  cso»&  cn 

funt  triangula  aequiangu- 
la,  « patet, & ao,  «esf 
parallcU.  Ergoexpeop. 

4.  lib.*.  Eucl.  luerit  CD  finoi  Ascompleiaantl 
Moalis ad SD  linum  reaum.n  cs  radius  adii 
tangentem  i quod  cft  propolitum . 

Quod  n conftitoas  o»  pro  ateu , 8e  Aspro  Bnu 
rcSoiDerit  Cnua  complementi.  Qoare 
ratione  fiout  redus  ai,  »el  atqualia  co  em  ad  fi- 
num  complementi  iD,  vt  ca  ad  « i quare  TO 
hoc  cafo,  quam  proportionem  habet  rinustettul 
ad  linum  complementi  eam  habet  (inus  totus  ad 
tangenacm  ipfius  complementi . 

COROLLARIVM. 

Hinc potei dato  finu  teao.St  Cnu  comple- 
menti .Aradio  inoeniretan  gentem, leufioui 
redi,  feu  complementi . Nam  Ia  multiplieei  fi- 
nnm  totum  per  finum  complementi , Se  diuidaa 
perfinum  tedura,  babobia  tangentem  complo, 

■rati.  Quod  fi  multiplices  finum  totum  perf-, 
iiumtedum,& diuidaa  per  finum  complcmenii 
ungentem  habebU  arcua,  cui  redus  finua  fub- 
teodlcur.  -a 

. . . i h 

theor.  n.  PROPOS.  XXV. 

Radius  medio  loce  frofottianalis  e/1  rq/ef 
tangentem  arcus,  <y  tangentem 

complementi . • 

PRobatur.  Nara  criapgula  cas.tcoy  fniw 
■quiangnla . Ergo  ea  ptopof.4.  lib.d.  iu  erit 
ov  crua  maiui  A tangent  ad  oc  radium,  et  radius 
CB,  Se  crus  maiut  In  minori  triangulo  ad  l»  crus, 
& tangentem . 

Quod  autem  triangula  voc»  & CES  lini  xquian* 
gulanonett  dubitandum.  Nam  funt  redangula 
adOf  « ob  tangentes  perpeodicuUrca;  rnde 
reliqoi  anguli  nigri  ftnul  fumpti  c,  8f  f erunt 
squale»  vni  refiotquare  aogulu»  niger  r erit  com- 
plementum anguli  c . Efgo  «quali»  angulo  ad  c 
albopfc  elufdcm  complementum  «&oo  eandem 


COROLLARIVM  . ^ ^ 

Hinc  emergit  Re^angulum  tangentium  HTe 
«qualeipisdraco  Unus  ex  provofii?.  lib.tf^ 
Eucl.  8e  ideo  in  fe  du&o  (t  ou  toto ; ft  dinidat  per 
notam  ungentem  arcus  habebfi  tangentem  com> 
pienienci , fr  Ii  diuidaa  per  tangentem  comple» 
menttircrultabic  ungens  arcus. 

Vade  faciliter  ubuije  tangentiu  extrai  pofiuntt 
Nam  ex  14.  propof.  inueotit  taotdm  tangenti- 
bus dimidi;  quadrantis»  extera» iaueoire poteris 
ex  bac  propolitionc»  8e  quidem  pec  (olam  diiltEo* 
nem  quadrati  fioos  totius. 

Theor.  m.  propos.  xxvi. 

Sitius  totus  mtih  loco  froporiiottslis  efl 
inter  finum  complementi  eiufdem  ' 
dreus , Cp* ftcAntem  einfdtm 
arcus « 

PRobatur  ex prxmiffis.  Nam CBO»af  cm  funt 
triangula  «quiangula  t Ergo  ita  erit  ad  brlim» 
8e  finum  totum  ctfinuscocnpleroeotico  » vel  as, 
▼t  idem  finu»  totus  > crurque  ct  cftadfecsotem 
Cf  . 

COROLLARIVM  . 

HIneverb  deducet  multiplicatum  fioum  co- 
tum  io  ie » 8r  diuiCum  per  finum  comple- 
OKiui  exhibiturum  fecanus arcuum»  quos  eoos- 
pltoc.  ita  ci  fiout  cotuS  muUiplicvut  in  fe^fir 
diuifus  per  ac  finum  complementi  bo  (ihibebit 
{ecintem  cf  arcus  cs. 

THEOR.  I^.  i>ROPOS.  XXVIK 

Secans  artus  minoris  femiijuadrauU  addit* 
tangenet  facit  l4iagc«fiii  svou.  qni 
prjtdiSumcor^inett&fimi^m 

Jnt ‘ett^tmtrUi  . ‘ \ i 


S^csrciu  ED,calias  recsiss  4c,uonni  es,  com- 
plementum  fit  arcus  db»  & medlcM  eius  i>c. 
Quare  arcus  continens  arcum  primo  propofienm 
. . ^ .Ejp,SrCemi/;^Uuscoa« 

'*  'plcinentfncerit  srcut 
ic . Dteo  cmi  la^sx* 
Hm  J?«rJxo./<  AO  /rcsci 
< anui  sx  4ddat»r  isx» 
gcKri  CB  • 

Probatur.  Suntenim 
«quale»  AO.&CO . Ra> 
lio  cft  i quia  anguli  ni. 
gri  ad  A»  A' b funt  (qua* 
Jesi  Vnde,  & Utera  CIS 
Aibteofa  cruotxquaita. 
Sunt  autem  «qualct} 
quoniam  «quancurvoi 
tertio  angulo  bac»  quod  elt  anguli  cax»  ieouni* 
gerrimi  complemcmum , ficut  angulus  mgero 
«fi  complementum  eiurde  C4A  in  rcdangulo^co 
triangulo. 


W^iun>an^«.. 

-r.A 

-•- : ♦ «iruli  .V 


^(.a;3W 


•J.i  -w’  5 •’^=  . 

.,..  iii  - ■ h^-irv  ,j 
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DE  LINEIS  CIRCVLO  CIRCVMPOSITIS . jtj 

Ci^a)<]u«  BACt&oniger»eiufdemcA«  Ergo>&  hccra  fubtenrjcxlj  propof.lit>.i.  El«m. 

erum  arquxlia . Quod  ver6  augub  ^ot  »4u«ic$  h 
niger^Sr  Cotus  A fem^albusotleadlcar.  Nam  pars 
«lba«dA  ex  HypocIk/i  etl 


crixngufo 

fittc  complementa  eruncx^uana;  fed  bac  «(jaa- 
tor  ipli  OAC  nigro  ez  conAmdione;  ergo  niger 
0«  8r  niger  a erunt  ptjualea  t quare,  Sc  lacera  ac, 
flrco  Cubeenfa  arqualia  erunc . 

COROLL  ARIVM  . 

HlitchUi^s  . Quod  cognitis  fecantlbus,  8[ 
tangentibus  omnium  Gr>  vHijoc  ad4T*por> 
fis  per  folam  additionem  omnes  aliaS  tangentes 
maiores  tquam  graduum  reperire  , addendo 
filicet  fecates  tagencioui  V.g.fi  habeas  cjgent£,fr 
fecamem  arcus  Cr.  a4«&  cas  addas  fimul  efficies 
tangentem  arcus  57.  Cr.  qui  continebit  G:mcl  14. 
fr  infuper medietatem  complementi  eius, quod 
ampledicur  gc.  66, 

: THEOR.  . PR«POS.  XXVIir. 

Sccjns  srcHS  de^iuths  efl  tangenti  arcus 
etufienty  O*  tangenti  cius  comfle^ 
menti. 


SJcnrciisBD,cuiaStangeasBe$  medietas  rer5 
eius  complementi  t>i,  fit  DC,vel  arcus  «qua* 
lUrs,  culus  tangens  sh  . Dico » ^noi  tota  ch  e* 
tuxentihat  arcur , complementi  dtjUA- 

Ueeiljeeenti  ac. 

Pre^tur.  NamsnguliadHn(ger,ft  Aniger, 
albus  io  triangulo  hoa  Inuicem  fune  cqualeS  • 


Ergo  reliquus  ad  n niger  in  reSangulo  aeh  erie 
{qualis  angulo  cs£,  vt  ex  propor.t7.  iib.l.EucU 
Cor.  s.  Talis  ver6  cA  totus  angulus  hac,  ntmi- 
rum  «qualis  angulo  Ca£,  cum  habeat  partem  o].* 
gram  commuuetstA  albam  ex  Tbefi  aogulo  bac, 
ie  «quali  cao  «qualem  s ^nde  H , 8r  a anguli » Se 
ideo  crura  ia  triangulo  hoa  eruac«qualu . 

COROLL  ARIVM. 

HIne  euenit;  ^od  fi  fimul  componantur  tao3 
geus  ai^cusT^^.g.  «4.  fr  tangens  fi-miflU 
complementi  eiurdem,  nempe  arcus  jj.  efficiatur 
fecatu  areus)7.  VndemultxcxfecsntibuS,atqu« 
tangentibus  f^ola  additione  enarej  poiTunc ; Et  b{C 
de  Iccantibusi  8e  cangenctbusjquacends  Ipff  inue> 
niripoflunt,  quateods  vcr6  per  eas  arcus  inue- 
niuntur , fie  quaieuus  iQuicem  referuatur  lofra 
tradabimus  . 


l ,'VL  .c 
«Uivr 
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TRACTATVS  XXI- 


De  Log^trifhtnit . 

Iro , & perutili  inucnto  jungere  Geometricis  propor- 
tionalibus Arithmeticos  cogitauit  primus  loannes  Ne- 
perus  Schotus , vt  facilior  calculus  aftronomicus  per 
folam  fubtradionem  , & additionem  prodiret , quod 
inuentum  licet  ab  fdenrico  Briggio  aliter,  deinde  ordinatum  llr, 
qaia  tamen  eadem  proportionum  bafi  nititur,  ideo  hic  cum(vt 
moris  noftri  eft)  fundamenta  rerum  tradere  cupiamus,  Neperi 
inuentionem  ne  dum  , fcd  Sc  ordinem  , qui  nobis  magis  arridet, 
explanabimus , 

expensio  i. 

Cm  Arithmtti»  profanmults  Geometri- 
cis TmioMtur , 

ARithmetlci^^oiasCeeoeeriris  pfopor*^ 

tioiulibus  raici  VibcaAtur  Logarithroi . 

Vt  funt  GcpmetrUI  I i p s?  ^41  7*9 
Arithmetici  O % ^ if  $ lo  Ij 

Arichtnctici  if  $7  ts  tt  9 7 

Seu  fimui  cum  CctmetneU  deeuCunt  • ?cl 
ctefeant  t Tea  hi  dchcianc,  duro  Illi  augeatur. 

Ansaiogia  vctbjk  fimilitudo^uam  habeat  in> 
uicem  proportiooajej  ArJthawciei,  8t  Ceotaetri* 
ciiacaufafuit»cur  Hroul  rnjrentury 
diaeefis  propofitioaibttf  apiicabiinui» 

THEOIL  I.  RROPOS.  I, 

St  duo  numeri  Geometrici  inuicem  muL 
tiplicdn  componunt  tertmm^  eorum  Lo~ 
gorithmorum  a^regotum  ertt  tertij  Lom 
gdrithmus . 

lat  tres  Qeonetrici  proportioasicf 
Ip  xoo  1000 
169 

Dica»fNdds  fi  |0.  mkitiflifatas  ptr  too. 

1000.  ^MOd  am  pfimus  Urithmetitus  vmitut  JHm- 
i$  fuU  ttrtmmo  fie  Tnitua  curo  6.  facit  9. 

Probatur . Nam  csteodaacur  Ia  maiut»  es 
propof.  i7.trad.14.  deproport.  pare.i.  proportio- 
oalea  Geometrici  per  rooltipiteationcm  denomi- 
natoris  proponioatt : at  veib  ex  propor.io.par.t. 

Trad.14.  Arithmetici  per  additioocm  diSTcrea* 
tiM . Si  ergo  ia  Geometricis  primus  terminus 

’ faciet 


deoominator»  vt  h)c  ro.  Sr  in  Arithmetidipri* 
rouS  terminus  Sc  digerentia  > aecefTanb  ficut  n. 
multiplicando  fecuadiim  lOO.  facit  tooo.  fcaj. 
additus  tf  * faciet  io.  tertium  cerounaai . 

THEOR,  JI.  PROPOS.  JL 

proportio  Ceometrkd  applicdtd  proportiui 
Arithmetteu  inctptt  d '^ffd  o,  vel  i 
mtiltonei  vel pmtlt  numero  i o,  <jui  ww- 
tdte  ddditff  Xjfiis  confiet  • 

SI  fitpropoitioQcMBctricacoatianaprOfm* 
ciooaJitace»  vtto.  100.  ioco,ioooo.&  Arith* 
snetica,  ()up  i o.  iuciplat»  vt  o.  4.  8.  ».  id. 
Arithmetica  to.  is*  14.  Id.  18.  ao. 
Geomerriea  ).  |o.  joo.  1000.  loooo.  wooa. 

Arithmetica  o.  4.  8.  ix.  id.  so. 

Dicot  (juodhjrc  Serlcs  Arithmeticorum  ioha 
pofltorum  hea^  demonftrae  Geooeiricos  * o 
eo  ()uhd  reperto  ariihroebco  bene  rcpcriaturcoc^ 
rcijpoadeal  Geometricas  • iit»  ei/  firiti 
jirithm  reaktneaidstafit» 

Probatur»  laeoeaimfimilitudinecorrefpoa; 
dent*  ()ub<!  fi  duo  Geometrici  muiccmmulripll* 
csti  prq^rsat  cercium.  Arithmetici  ^uoq;  additi» 
Arfimulpofiti  producunt  tertium.  Sicquta  JPAc 
lOoo.  fe  fittltiplicaodo  producoac  loooo.  ita  4. 
Antmccicus  Aib  pofirusvoitus  arithmeuco  is.p/0- 
ducit  Id:  Acfiprogrelfio  incipereci4.  cunepri- 
mus  additus  fecun£)  noafaccret  cerdum»  vt  h{C» 
4.  7.  10.  t|.  Id.  19. 

Nam  nec  4.  radicalis  addUuS  numero  to.pm' 
ducit  ij.  nec  10. 4r  1 j.  producunt  |d  Ergo  numc' 
rus  radicalis  xifraefie  debet»  rtl  vmcas  iuoAa  zl* 
fris»vt  expcdicd  proportio  Arithmetica  defer- 
uist  geometrice»  Sic  fi  numero  I4*  addatur  id. 


fO,  i ablitus  10*  vel  voiUs  fecundi 
loci  ed  naiflnm  d«c  ao.  ficut  looo  p«r  JOO.  miU- 
uplicstus  det  100030. 

Noa  iiKcreft  aucem  t an  Ktrograda  (te,  Xreie* 
(mftosCcomecHcu,AmB«itucl  decrefcaoe » 
vt  b)e 

t % i 8 i5  d4  itS 

}t  al  af  at  19  if  13  10 

1 00  94  88  8t  f6  ^ 64  )8 

Nani  pari  modo  In  oftenden-Joeertlo  proportina^ 
lifc gerunt;  fcd  crefcentea  per  addUiooem  oftea- 
di0c  tertium  proportionalem  maiorem}  decre- 
(cencca  vcr6  minorem . Si  tamen  numerat  radi* 
calb  (it  ad  maximum  appofitus»  vt  in  prima  feriei 
iiKAafinead  minirnooi  Geometrieum » namift 
dtcreicencea  maiorem  quoque  oftcadaut  • 

THEOR.  111.  PROPOS.  HL 

St  Bumerus  Geomttrkus  pn  numerum  di> 
uifus  producit  tewum  proportiondlem,fte 
<?•  Arithmeticus  d primo  fubiuHusrelm~ 
ftn  teruum . 

Ve  1 } 9 X7  81  »41  7»9 
O 4 8 I»  Id  >0  »4 

Q Via  ergo  »7.  diuirosper  3.  produeicp*  Iu 
4.fub^duf  i It.  relinquit  S.8r  qutap  di- 
•idcndo  243. producet  17,  8.  fumlodui  4 

>0. relinquit  it.  Legarithmum  numeri  a7* 

Ratio  eadem  qop  propoiitionii  primn  adhibita 
cautela  antecedemit  propoEtloois»  quoad  Arttb- 
metieos  nempeltifra»  vei  vnitatc  additit  iifrit 
t ftugteSoacm  debere  tneipere . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

Skut  trium  Sinuum  proportione  GtomC' 
tricd  eoniiuuMtorum  ^U4dratitm  medij 
ep  aquate  quadrato  ex  extremis  snut- 
ttmmuitipttcdtis  effeHo,  lu  Artthmt~ 
neorum  uppoptotum  dupium  medif  £• 
jUJtur  u^e^o  extremorum . 

I > »7  8* 

4 8 It  id 

SleoMiltiplJcatoa9.iorefant  8t  vt  3.pert7,at 
Aritbmeticui  dupMeatns  facit  id.  quem 
Mmeram  fMittQt4.fr  It  iunAi  > Dc  Geometri* 
eia  Mtet  ex  pfopoC(  craA.  14*  part.i.  Oe  Arltb* 
mctkli  eeoRat  ex  propoC  t.  part.t.  traA.14* 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Qjfdtuor  Geometrici  proportion-lium»  ficut 
fifhtm  ex  duilu  mediorum  xau^tuf  fMo 
exdu^u  fjf/rrmoriiw  •’  itu  juorum  Lo* 
^mthmofum  u^rtgutum  medtorum^  4- 
qudtUT  Agi^cgato  extremorum . 

J 9 »7  «* 
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ITa  duo  extremi  Geometrici}.  & 8i.  faciunt 
»4^  quem  faciunt  9.  fr  »7.  medij  inuicem 
muldplieati ; ffeut  Attihmetici  iundi  5.  fr  to.ex* 
tremi  faciunt  t5.quem  faciunt  10.  &15.  medij  (t* 
nrai  aggregati . 

Patet  de  Geometricis  ex  propoCd.  pait.i.  tra* 
Aat.14.  de  Arhb.  quoque  es  prc^iof.i.  part.t,  cra* 
aat.14. 


»7 


t4i  Geometrici 
i}  AritbiBCcici  • 


THEOR.  VI.  PROP.  VI. 

Sicut  ex  numero  in  fe  ftmel  duHo  producta 
tur  quddruiMS » 0*  iterum  in  produPium 
duHo  efficitur  euhus , 0*  ruifus  in  cii- 
hum  Au^io  efficitur  fuperfolidus  | pc 
Arithmeticus  dupUtus  quddrati  efficit 
Logurtthmum  | triplutus  enht  quituplu* 
tus  [tferfeUdi  • 


Geomet.  f 
Aritbmcc.  e 


8 id  )3  d4  it8  t}d 

9 It  17  18  tx  t4 


T Amexpropor.t4  l>b.8.Elem-  qulabvai* 
X\|  tatreonemue  proporeionalea  Geometrl- 
ei  tertium  quemque  babent  quadratum  • Quar* 
tum  verb  cubumifr  duobus  iutermilEs  quemlibet 
requeotem  • Septimum  lutem  eubi  quadratum,  fr 
quinque  interroiffis  quemlibet  requcniem, fr  cte. 
Sed  G ab  vnitaie  contlnud  proportionaiibus 
Geometricis  fui  quique  appUeenturproportioiia* 
ies  Arithmetici  iocipicotes  a «ifn,  fecundus  erit 
duplex  primi , fr  quarius  triplex  (ecundi . Cuta 
enim  primus  radicalis  numerus  Gto.  fridemnu- 
merus  femper  addatur,  fluitur  neceGarib  • qu^ 
fecundus  Gt  duplos  pami*fr  quartus  duplex  fecuo* 
dl.  Sedex  propofp.Eleinenc.  lib.  8.  quot  inter 
vnum  numerum  V-g.8.  ab  voitate  contioud  pro» 
poitionaliom  Ccomecricoram , fr  eoicatemca» 
dunc  proporuonalet  Gaometrici , tot»  fr  inter  tU 
Ium,  fr  alium  in  eadem  ratione  exiftentem  vt  6^ 
ncccGe  eG  cadere  . Ergo  quot  inter  eorum  pro* 
portionales  Arithmeticos  fr  lifram  cadunt  par* 
ict  eadem, rotetiirointcripfum  V.g.t  fraliuni 
vtpoic d4  cieceGe eG  replicare.  Tocenim  repli* 
eantur  partes  cema,quot  proportionales  Gcoom* 
crici  funt . <^a  itaque  inter  i.fr  8.  duo  propor* 
tionaJcs  Gcometriri  reper luncur,  fr  tres  compu* 
tatoipfo  8.etum  trina  vice  replicabitur  |.  fr  Gene 
9.  Ac  quia  idem  numerus  proportionalium  mediat 
inccr  8.  fr  d4.cri(ies  infuper  idem  |.  replicabitur; 
VodcGentcumpcimoiS,  Quia  ergo  inter  quod* 
libet  quadratum,fr  radicem  aKdiua  proporttonu* 
lif  cadit  numeru»  > hioc  aG,  quod  dupUeaeu»  pro* 
portioaalis  ariehoieucus  Gc  numerus  quadratit  ac 
quia  inter  radicem  , fr  cubum  duo } ropomona 
les  cadunt  , bme  cG  quod  debeat  triplicari  • 
fr  quia  ioter  radicem  , & quadrati  quadratum, 
vel  fuperfoltdfi  quinque  proportionales  mediant 
btne  cG , qudd  quinquies  replicatus  exprimat  (a* 
perfolidom,fr  cpt. 


THEOR. 


T R A C T A T V S XXI. 


THEOR.  Va  PROPOS.  Vll. 

]^»mert  dati  Ctometrid  jfi  radix  QjtadraZ 
tMi  Cnha , Su^foUdd  extrahattir.  Eius 
JLogawhmus  hipaUnuSttripartiwSiVcl 
m ejmnqut  ftcatus  ertt  Lcgartihmus  ra- 
dtcis  • 

PRobaiurt  quU  Logarichmat  radicis  cfBcItur 
LogarithtnuS quadrati , fi  dupletur; cubi»  fi 
tripletuc  I runcrfolidii  fi  quinquies  Cumscur  t Er- 
go Logbarichmus  quadrati  bipanitus  cAciecur 
quadracx  radicis  oomcrus»cubicctripa{Cieut»  fu* 
perfolida:  per  quinque  fccarat . 

C O R O L*  L A R I V M, 

Hinc  ergo  euideotec  paret . Quod  mul^lica* 
ciom  Gcomecric^  correfpondct  additio  in 
Arhbroeticis  ex  l.h.propof.  & diuifioni  fub* 
dudiocx  a huius propof.Extra&ioai  radicis  qua-* 
dratar  btpartitio»  ficut  quadrationi  duplatio  ex 
propof.  7.  & 4. 

Reguix  aurex  additio»  & deinde  1.  bdudloex 
propof.  7.  Extradiooi  Radicis  cubx  tripartitio  . 
Soperfolidx  per  quinque  partitio»  ficut  qolncu- 
plicacio  rcrpondet  rupcrfolidr  multiplicadoiu»  fle 
triplicatio  Cubirationi . 

Si  ergo  Arithmetici  Geometricis  applicentur» 
patet»  qubd  inuentis  Arithmeticis  , inuenientur 
quoque  Geometrici . Cumque  Arithmetici  per 
additionem » biparcionem » triplationem » fubdu- 
Sionem  iaueniantur,requicur « qubd  etiam  Geo- 
metrici correfpqadentet  eodem  quoque  modo  io- 
uenientur . Sioc  itaque  Geometrici  cum  applica- 
tis Arithmeticis . 

Arith.  40*;$  |o  M xo  15  10  f 0 

Geom.  1 5 9 17  81  14;  7x9  X187  6$6t 

Arith.  o 5 IO  15  ao  2T  30  IT  40 

Sitquedatis;  flrl7.  reperiendui  tertios  pro 
portionalis.Tabellam  infpiclo,lr  Arithmeticos  f. 
G«oactricil.&  1 T. Geometriti  a7>  eoiligojdu- 
pUcoque  I T>  flt  fiunt  jo.fabduco  deinde  5 . flr  fiunt 
af.  Concludo  itaque  quod  iT.cft  tertius  propor* 
tlooalis  Arithmeticus  « Video  itaque  quinam 
Geometricus  ilh  refpondeat » fl^  lUe  eft  141.  con- 
cludo itaque»  quod  24!.  eft  certius  proportionalis 
Geometricus » flr  qu6d  iufit  J.  i %7*rt 
H3 

Sic  datis  tribus  proportionalibusiquerinir  quar- 
tas V>  I.fltX7'  81.  Afiumo  Arith.  correfpon<Li. 
S^.  aO.  Addo  1 1,  ad  xo.  fiunt  fubduco  T*  re- 
linquitur IO.Logarith.  numeri  719.  qui  fe  hibct 
ad8i.  n 17.  ad 9.  5k» fi  quxras  quadratum  Geo- 
necrici  9.duplabis  Arithmeticum  ipfius  10  Sr  erit 
IO.  Loganthmus  quadrati  81.  vel  «r  cupias  nume- 
ndidT«l^tradicem;40.  Logarithmum  biparti- 
re»  flr  habebis  ao.  Logarichnium  radicis  81 . Vel 
fi  quxras  radicem  cobam  numeri  7ap.  cripartire 
30  flr  habebis  lo.  Indicaas  Geometricum  9 ra- 
dicem cubam  ipfius : £c  idem  aficrendusi  licet 
numeri  fine  contrario  modo»  flr  dum  Geometrici, 
augentur  Arithmetici  decrefcauc » rt  monui . 


COROLLARIVM  II.’ 

EUicies  quoque  id»  quod  ferd  Fundameomm 
eft  operis.  Similiter  proportiooatorom  Geo- 
metricorum xqaidifTerentrs  elTc  Arithmeticos  • 
feu  illi psrui fiat,  feu  magni.  Nempe  eam  diffe- 
rentiam Arithmeticam  mediare  inter  duos  Anth« 
meticos  duorum  Geometricorum  »ac  inter  alioS 
duos  Arithmeticos»quifioc  oilorfl  Geomctcicorft» 
ficu  maiorum » feu  minorum » fcd  eandem  propor- 
tionem habentium  : lea  vides » quod  eadem  diffe- 
rernia  mediat  inter  T flr  30.  Logarithmos  piopor* 
tionalium  Geometneorum  j.  flrSi . qux  m^ite 
imer  Logarithmos  aT.flr40.  Gcometricoram  143. 
8rd^6i.  nimirum  ro.  Ratio  euidens  ex  didit» 
Nam  quot  fnoe  proportionales  iotermedijGeome- 
trici  tot  additiones  fimt  in  ArithmeticU;  cum  ita- 
que fimiliter  proportionati  GeoiRceria  habeant» 
vel  eandem  proportionem;  vel  duplicatam»  vel 
triplicatam»  ve!  quadruplicatam » vd  certe  vno 
Intermedio»  vel  duobus»  vel  tribui  fic»  flr  Arith- 
metici habebunt» vel  eandem  dfferenuam»  vel  du- 
plam» vel  triplam»  vel  quincuplam  * Sr  cxc.  V nde 
fimiliter  proportionalium  Geometneoram  erunt 
xqoalcs  femper  differencix  in  Arithmeticior 

expensio  II. 

s 

D(  ferte  facili  Geometricorum  reperiendOi 
cut  Arithmetica  feries  dejamat  - 

PRogreSio  Geometrica  admodum  diftieUla 
maximi  fi  de  prolixa  ferie  agacorzvnde  ad  di£  • 
cultatem  leniendam  iis  in  numeris  ea  progreffio 
.eligenda  eft » qux  fiat  per  fubtradionem»  vel  ad- 
ditionem . lamrnim  fiipra  i.par.Tr.i4.pr*ip.ia> 
nuimus»  mulcas  cHe  progrefllonet  Geometricas» 
qux  additione»  flr  fubtradioae  obtinentur. 

Sed  neqne  hoc  quidem  ad  ficilicaerm  naociffeo- 
dam  fulficic;  fedflr  fn^ones  vttandx  »Sr  fiimmu 
numeroru  lugmentum  - Sic  modus»  quem  Trad- 
19  part.i. propof. I7.innatmus  fradionesnoa vi- 
tat» flr  proportio  dupla  fit  per  additionem.  Sedit 
infinitum  prope  numerum  augetur. 

PrxalTumpc.  i-  Ad  hoc » ve  progrelBoal  Geo- 
metrica pofiic applicari  »pgrel1io  Arithmetica  de-j 
bet  effe  continua,  faitem  lecundum  aliquam  ma- 
iorem partem;  alioquin  fi  Gf-omecriea  noa  per 
eandem  proponionem  progrederctur»Ari(iiisect- 
ea  continua  » qux  seper  per  xqualia  fpatia  progre- 
ditur, ei  applicari  nequaquam  poffet » flr  frwra 
applicaretur»  quiafilicec  fimiliter  proportlono- 
torum  uoo  efiec  xquidifferens»  vt  debet  cfiTe  es 
Coroll.  a.  expenf.  prxced.  Logarithmos. 

Prxafl*.  a.  Di^leq  progreifio  eft  aurem  alia 
continua»  fr  abfoluta  ;'qax  'filieec  nullis  tabulis 
alltgaiur»alia  eft  iaccrrupta.flr  relatiOii»  qux  fiflu- 
bus  appon  itur»  ve  Infipr^anc  eoru  prnprmtonees 
Hxc  verd  non  pocuic  fieri  fiue  Uht.cfirn  enim  pro- 
portiofialcs  fimiaoon  finttn  eadem  proportione 
continua»  Ideo  cx prxifliimpto  1.  huiuT  ex*penr. 
non  potuit  ei  progrcfilo  Arithmetica  continoa  ap- 
plicari : QMre  prtus  debah  conftrui  tabula  qux- 
damconcinua»  ex  qua  deinde  proportionales  nu- 
meri Arithmetici  applicaodiproportiooalibus  fi- 
nuum  decerperentur  fecundum,  quod  illi  conti- 
nui Geometri  Iftis  dtfcoaciauis  occacrcbatu»& 
ijfdcin 


DE  LOGARTTHMISr 


ijClMi  fiumcris»vel  faltcm  viiife  proximis  reTpon* 

. Slot  V.  g.  continui 
ft  6^  1x8  15«  fix  Geometrici 

^ 10  xo  xr  Arithmetici 

Sit<pie  alix^  proportio  non  continua  ;x.  6^64. 
frsTT'  Tii'  hir  ?<*  rft  ciufdemquanticatist 
K)X  in  continua  G<^metricorum  ferie  repertosi 
^cias  logarith.  c(Te  1.  Ite  quis  <^4.  in  non  con- 
riaaacft  ciufdem  quantitatis  ac  ($4.  in  continua  , 
dico  eias  Jogamh.  elTe  10.  Sic  Geometrici  X9T> 
qaia  accedit  ad  x$<$.  ede  XO.&511.  ede  X5.  quia 
xcedit  ad  5ia.  & licet  vDitas  to  idieparuts  nu- 
nerjigenptet  d fferentiam  fenlibilemtin  magnis 
tamen  numeris  ?nitas  eft  (pernenda,  ve  infentibi* 
lisj^dcmmeft  1.  tefpidu  1000000.  ccotom 
Bullinm  i 

PresiTumptum  J,  Et  hinc  e(l,qubd  magnus  au« 
merus  eliigendos  dt*  tum  quia  difFcreotia , fiquA. 
ed, reddatur  infenribihs  in  multitudine  partium, 
to0<piix,n  prepof.7.  Tr.14.  par.i.ia^nagoo^Ms. 
octo  plurime  latent  proportiones,  & ideo  to  14* 
tiareriem  io  magno  numero  proportiones  di* 
Srfidt  poflont-. 

Prataflbmpcurn  4*  Tabula  quoquu,  vel  leflec 
aaeterorum  abfoluta  fecundato  duplicem  fioem, 
(4  quetn  dt  duplex  eft  j alia  enim  fis-ob  computo» 

nlgneuv  vr  proportionalibus  quibufeunque  rcn< 
pttieadis  dcferuiat,&  dc  hac  inl^rabrcuitcr  loque- 
oari  a1i»iTT  e*  ca  deinde  excerpantur  numeri 
Aritbaetici,  qoi  finibus  deferuire  dcbeot.drdo 
hac|nodo  loquimur . 

'PROBL.  I.  PROPOS.  Vili. 

U GeomeirTcoiTfuilin^ 

(y  fiiie^aihonihHS , 

J/tciMI^norfiHe  ad  lakutas  firmum 
iigiruhmi$  exnnaifts 
■ ' retendere.  ■ 


Ji7 


eft  7D7io<S.Nain  Ulif  habirii  pra^ortioaalib.i, 
i quibus  deeerpi  podtnt  proportiones  Ariebme* 
cicL;.qni  appliccotuc  finubus,qoi  ^uccefiiui  (ub* 
tenduot  Gradus  i go.  vfque ad  45. 8e  reliqui 
de  omnes  cx  iftis,  vc  patebit  ionotefeeni » 

• Prob.  autem  propof.  licet  res  pcc  (eetsrafie, 
Namcurai  quolibet  numero  femperdecioiapsrt 
Illius  auferatur,  fit,  vt  quilibet  remaneas  fc/hs* 
beat  ad  integrumrut^.adto.  quare  omoes  aume* 
eia  quibus  (ieeimj  pars  ablata  fic,  erunt  ad  nume* 
rum  fe  immediate  maiorem  taoquam  ja.  ad  lo. 
proptereaque  femper  in  eademproportione  repor 
nentur  . 

Prarceptum  x.  Sed  quia  Incipiunt  in  profequen. 
do  aiiquf  fradionca  fuborirlt  cum  nequaquam* 
4>ernendir  fint,  ideo<additis  xtfris  totus  uumerut 
io  fradtonei  reiligendus ; Sic  fi  e«  1000«  partem 
ioo.  cuferre  volo-illa  erit  lO.lb-rcfiduua  erit  999,- 
Cuius  pars  centefiiqaeritp.  A*  ^ . 

Quare  fi  reducas  totum  integrum  90.  in  fra* 
dUooes  multiplicando  per  donomioatorem  soo. 
ba^aebis  99000.  -7  huius  99000  numen 

comprehendet  partes  990.  £t  hioc  e(l,quod  ad* 
dleie  duebuseifaisod  dextram  iit  numerus  augea*- 
dt|tv  vtcapiAdfsdioaes,  & confequenttr  hsrc  ab 
altera,  vt  integri  ipfi  , fuccefliud  polfit* extrahi, 
vivides-iu  liwuoneioplo , _ 

I . 3 •-e 

frimt  Ordinh  • 

ifcv  . nqsi?! 

Geometri* 
rooooooo  oO • - 

100000  00  *r  Arithmetici. 


-9900000  py—"* 

99000 

9804000  -po  — 
98010  «1^91  bt 


- tbq  -9791999 


irUgcepeom  primum . Ex  loopaiboo.finubata 
I ‘tflginta-^Woportionalcs fubftsdiooe 
tis  eentefime  emcancur , qus; 
tHpedu  'ddeem  rintlionum  centmn  millia  ,-veo 
coinidVi.  sj^fbo.*n  eft  locooo.  ad  looooeo^ 
Hoc  autem  fit  fobtrahen4pP*'‘"'®P*‘^**'”  cente- 
8mnh  * V!edtM%m}dM6ut  Mfidoo  eipfilitit 
refidul  paficip  ceoufifam,  s rejsduo  hof  P®* 
fteriori  cea^efimaWquotfue  icTuCoem  rtfidni  par* 
lem,  Bt  fic  fucceflSn^VlVn^ciPplo . 

Quu  enim  centefitna  pars  refidui  90000O0.  eft 
99000.  ideo  fubduciror  rorfiis  eadem  figura^fO* 
efiiHtantbus  x(friS'pbftlubitis  duabus  ^ prlroo  refif 
duo,  fr  remanet  9801000.  cnius  erlsm  ceoen^ma 
paWeftiJemmnnmis  duabuupifris  rei^isUdsa 

nirfttsibbciucuar  98610.  i 98010301.  Vides  tesqi; 
facilitatem  operis  ism,stqu8  etiam  fecueitseem  { 
&ellJs  enim  CDmptnos,non  iJup-ficiliter  erroicm 
admittit  * 

Habemus  itaque  j5.  proportloniales,  qni  fe  In» 
oicem  e*xecdaot  proportione,  qn*«ft  intev-frAr 
roo;  ineer  quos  omnes  aut  centum  millia,  aut 
r^millia  centum  intercedunt*  • , 

Cur  xucem  non  reperiantur  ploreeeft  Ineau^ 
quod  rcHqtii  minores  non  funt  necetfanj  ediqubd~ 
Icfies  proportionalium  Geotnetricemm  fatis. fit, 
que  perucoiat  vfque  ad  Sinum  4^«  Graduum,  qui 


^97029  1®': 

•9005990*  ip 
4k»; 

7199999  - - 

- '^I®99 


fPfoloi 

9;xo^*-  y-"* 
9J»btf  ;^ilt 

9»iT44*  -- 

,.t  9»*74  i4^V>a 


9tJSt  *7»,  -r 

7 ,04,9  10  - ' 

*9U1*a  J* 
•»«l  *« 

88*1848  7* 
880,8  4S 


•MOHJ 

MioSj 

faOiil  i8,8,j8. 

• ■ -.71 

4«*‘7t  .'0Sii»4<S, 

■> 

,02718 

\ f t»-|  r97 

6odaC^Ju«!uJL 

8®4jy®J  'ij)bj888 

^ - ' 

904891  ^^9^2^ 

1001487 

U0598J.  .39dx85x 
ixoOjx;  159584® 


ixS 

T R.  A C T 

tjtftio 

*> 

13070*8 

pizSSzB- 

»775* 

10 

8*174»» 

18 

1407*11 

*8«l8l* 

8*874 

5* 

Sdoo58| 

do 

1508155 

4*94804 

t6oos 

»1 

»5H»77 

77 

ttfoSdpp 

»5*777» 

8714» 

77 

84’94J» 

00 

1709141 

99^0780 

*4»»4 

}» 

«745IJ7 

6S 

180978* 

75997*8 

»74J« 

87 

8t*l*86 

}i 

ipiOJIO 

5JO«75< 

8i«i« 

96 

81790*9 

45 

U010874 

>*J97H 

Si  790 

69 

•09717* 

7« 

SIII4I8 

049175* 

80971 

7» 

8oi0jo^ 

9« 

ai  119*1 

8115710 

Soitfj 

OS 

79}*i4i 

91 

1711505 

5798708 

79J6I 

4» 

78567*1 

J« 

1419049 

5591*9» 

7*j*7 

8i 

— ■ 

777»» y 

70 

*5*7»»7 

1014684 

— 7778* 

770041« 

17 

/*I4I9* 

8^57^72 

77004 

Jl 

7««4>7 

2d 

1714*80 

^290080 

^»74 

*7'  ■ 

99 

18 1511* 

99»5«» 

>»4»« 

9» 

747 «7»  i 

®7 

V15770 

«95^5* 

747  «7 

2 1 

^ , ■“ 

7J470OJ 

8* 

901*519 

9»«9«44 

7J770 

- 

7J1JOJ} 

87 

3«««»57 

' 08>2dj2 

77  »J0 

7M»»°|  : 

50 

9117401  ; 

4455««o 

71498  , 

»7 

7177J05 

47 

77‘794I 

1088008 

7*773 

oj 

7*»J»J* 

4» 

9418488 

871159» 

71055 

7» 

70J4477 

10 

»I»4J«4 

Prcceptum  Qui*  »eri  WJ  proportioiuUi 
mulco  BUQor^  oumero  <6t  fabcf^unt 


LTVS  XXI. 

oames  arent  i Gradu  Noaagcfiao  vApie  «d4$. 
Ideo  iacer  quofcuiDcjue  tftorum  proponioiulinm 
alij  reperiendi  fuat»  qut  inuicem  dicant  propor- 
tiooem » n vnum  ad  fnille  t ic<  Hnut  totut  ex* 
cedat  primam  proportionale  foldn  Io.  miJiU»»» 
8e  qnta  fradionct  adhuc  minuciorea  fuboriuatur; 
ideo  per  adieAionem  xifrarum  c/Tugieoda  catum 
difficultas : toc  autem  addende  fuAC  ad  dextrami 
quot  reliquuntarad  liniftram  ratione  iam  pro- 
cepeo  2 . tadif  vc  videt  ia  hoc  exemplo  • 

Tdiula  i.  Ordinis  t.  inifrpoftn  inter 
tooooooo.if  99oooo.pr/ic.  Inisslrt^ 

Geometrici  •• 

tOOOOOOO  000 


lOOOO  ooo 
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10009 

9980010 

9980 

000 

lOolS 

08^70 

9970019 
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500*7 

«7«J70* 

9970 

0155 

9960059 
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400^0 

I7f  »740 

99*0 
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9950099 
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50045 

»*9»*7». 

99JO 

099 

9940149 

8o^ 

*0054 • 

l*50«ia 

9MO 

109 

9950209 

«»4 

700*7 

7o»9045. 

991° 

209 

T. 

9*10179 

44* 

«a 

8 

00 

7507480 

. 

*7? 

99^SS9 

100 

90081 

79«75>4 

99*0 

759 

9900448 

8*7 

47  »41» 

Tsitsln  1.  OtdiMh ^tmdi  intapofu  ittur 
. , 7'77.iPh.^  ' 


. olJlimisTrifittrt. 

Geoaictricf  i ■ 

7*77705 

470  : 

9**794* 

io88<M 

7'77 

705  ' 

7^701*8 

I6T 

73 »79*4 

»*»7047; 

7170 

128 

71*1958 

077 

7777967 

19*547* 

7102 

958  .. 

7W57P5 

079" 

7747971 

»405915 

7«  55 

795 

7148419  >84  3in»^t  >84>i48 

7148  «J9 


7M'49o 


G«omerr{c). 


7M*4^ 

«4$ 

7*4' 

49a 

i?T 

7«J4 
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7117114 

9o6 

7117 

W4 

7110087 

o»7 

7iij9<7 

JOT 

7»«l 

967 
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Arithfnetici . Gcinnetrid. 


U«7S9o  J»*07«t 


9996000  Oooo 
990  gooo 


Arltbmctkl. 
'<fooi  StoooSS 


7io;>;4  jjg 
7*oj  8j4 


QuU  erp»  7»77  eum  ftiaii  f mlllifinu 
pan  propantonaIii7i77v>j.  iJea  hie  If  fa  fabdii- 
cnnr,  & aj  hoc,i't  etiam  frafii  capiant  in  ea  , <e 
rabrrahfconf^oencerpolEntcrcs  ilftr 
. Cc  etxirn  rrpeem  mtIHoaei  cee^wn  fcf tuaginu 
/cptmndllu  , 8c  trecentomq 


mihtpifcjmurper  repeem  tiunt  mijtia- 

Ms  AH(iona'Tii  refpedactilus  naaetac 
yit  «rac  friAia  Um  etudit  integer . 

Si  rcr&  quis  rcUct  huoe  fecundum  tabullarum 
erdteemiiwiutiorea  reddere poiTet«tt£et(c  i fin« 
goiit  quiogenuiimam  panem  oempe  primo  au* 
ferco  do  5000.  <|us  eft  quingemefimia  pm  nume- 
ri looooroo.  8r  dtuidenido  redduum  pi<20Q,  eon> 
tiaaj»Ar  ^uotUBiiqui  proueaitjauferetido  «bao.. 
tecedeoti. 


}$V9»9 

1 

1 Ii 

9795001 

999 

0000 

Tool 

JOOl 

175»  >10 

JJ»8oo8 

4157«}! 

99940«» 

999 

4999 

400I 

5ooi 

7>«>4»> 

■1198017 

4»9«o88 

999300 1 

999 

099* 

3001 

yooi 

175 

94080X5 

roj45»j 

99910OX 

999 

7995 

lOOl^ 

8003 

<301934 

J4«»o« 

J47»95* 

In 
II  1 

-T994 

ieo| 

9004 

0851178 

9990004  4991 


IQ004  f 401410 


TtfWa  vltinu  letiij  ordinis  inwfofila 
^ Mirr7iii,^<;7.  (>/ii«r7i05S54.. 
Geometrici.  Arictimecici, 

H990»6  75l47<t 


^l»9«r  7o7> 

■"7  Ii  19<7 

TTniT#  joB? 
711  »titf 


jrni544  9»*7-  34*«5>7  4l]X«7 

^ 7«'  «7^4 


lOODOOOO 

00000 

7OOO 

•0000 

999»ooo 

05000 

4997 

foooo 

9990001 

~|do(M 

499* 

00119 

ff^s<xn  49877 

- Siteptiim  f ■ CnnFeAii  omoibua  iftit  Mbatiei 
fiin  aeque  pniportionalci  futficiunt  I idcttiantr 
9Mrcnm<]ue  pcaportioaalei  eodem  modo  ali)  la- 
wrfewadti»  rfr-ienenda  mimitiiitcatabBlaiqat 
McpatUaidnAmmilleliiium  partoaaltaiaahirt 
■eerercacavt  eldeala  boc  excMpta-.  ■ 

TtbidojiTima  tertijmdmis  inter  loeio^oo 
- -^9375000.  interpofita. 

Ctcainetricf . Arltbmdici  • 

■ooaoooo  oeoo- 


7110833  8183 

7»t  0833 

3411007  8<a)«4f 

?* :,  a 0 

fnem-  747»  • 

34H018  3135491 

- • >00  ofr=' ; ■ 

-?fn  om 

••  -< 

p 

7109411  7318 

34>i<>i8  rflmt 

, : V 4.- 

'<■  fto  94.11 

A 9 

7 1087 w 79  tT"^ 

«M«9  130977. 

9999W 

-‘999 

0000  ' 
9000 

' TooO 

k 

4TJ0M* 

9998000 

999 

loeo 

8000 

• |O0« 

9100484 

999  7000 


7107989  9»i7  74>7»a9  «88«ri7 

y»  v*>  ___ 

7107179  tzi8  - 3418010  iqjtffTp 

'7 10  7»79 

7Io4;48  194«  .^417070  j98«7«i 

710  tJjeg  ' 

71058^7  nS^  3418031  on«94j 

Prxeeptump.  Cum  autem  iam  proporci'>na!et 
umicen  accrefeaat»  n finuumi  quorum  di^cea- 
C19  foftc  matoreskttkcumdcm  numerum  exc^ocnei 
yel  proxime  accedant : ideo  ( nifi  maior  Udullt* 
(ttpqaxm  pir  flradfofaere  quis  rellit)  iam  non  in* 
cer  oin*es  proportionales  Tabularum,  ordioit 
quarti  nouos  proporUooales  CeometricoaproiJ* 
demus ;fed  tamum  inter  aliquos*  qui  nimirum 
fiaui  toto  vielaiorea  in  numeni  fune « Cum  eolm 
tabulam  nonabrolucamircdous  finibus  defcriiiat 
•6dnaa4indecftjq«6d  iUiioMmproporttonnfvr 
fine  iaqtnlgndi»  qoi  proximi  accedunt  ad  propor* 
Te  UMM  ^ 


,ja  TR.ACT 

dona  finnn.  fc  «bu»'  q“>  >PP“- 

«inqoant  6obI  totorf»  mlooribol  ijifctepit  <1*- 
mtiis  ; proportlonala  inucoieBin  > 

aqorum  proportioae»  fint  minoro  inter  Ulo> 
proponloniin  Geo««nco*,  qiii  m»gli  iMedane 
adiiaummcani:  SI  autem  tibnl*  abfolnt*  e»- 
dercntnr,  meliii  tifet  eriam  inter  omne»  intiru. 
reefci  nno  enim  mlnutioret  diSerenti»,eo  eeaftio- 
rea  tabui*  abfolut* , Itaque  incer  bos  poftremot 
quaTttordinla  proportionalo*  alioi  itetum  locar* 
I^Vinos  f qtd  iuxta  centum  miUclioiam  partcm>  8r 
recnndtim  vnam  ex  Iftii  partibus  finguli  prppor- 
donalo  makKO  exlftit.et  rUwln  boc  nemplo . 

Tttidd  friiru  oriinis  qiurti  intcrpofiuin- 

~ ‘ tir  looooooo.  &•  9999000. 
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Geometcuin 


ArkI»etkL 


X 

Geometrkl  • 

fOOOOOOO 

ooooo 

100 

99999»° 

eoooo 

99 

999»» 

999i(Soo 
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99S00 

47QP700 
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90700 

9999890 
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9999100 
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O4J0O 
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o <Seometrid. 
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• 71  o64%6 
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leo  0040191 


foo  eofliitf 


looo  00I0140 


TuiiJd  vltiHu  Oriims  tfutrti 

— p^t*  iiuiry\oS$6  0‘ 

ftdteiemit  TMie  arii»it  Kr/jf ; 
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910^999 
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*o7**I7 

7101*17 
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14*010 

«081944 

PrcceptvfflA.  Tncer  Mtem  (iagolot  propor- 
tionaJet  hirins»  proporcioaaJcf  alfj  lacerjioacMit 
qol  dicant  pj^pordontapn  vanm  ad  miUloocab 
vtinboc  exemplo  • 

Tthula  frima  ordmis  qutTiti  mitrpofiu 
huer  lopoooo.  9999900. 

GeMDecriciT 
looooobo  000000 
10  000000 

Arithin*cicl. 
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oooeoo 
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oooo|o 
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0000050 
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000060 
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'006^ 
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000100 
999950  : 

5* 

0000^ 

99*9999 

9 

000150  . 

999940 

«0 

0000*6* 

9999930^ 

■9 

000X10 

99991* 

7® 

900007» 
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9- 

000x80 

9999*0 

■ 8o 

0000080 

9999910 
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00*560 

9999*0 
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0000090 

9999900 

00045* 

r.  tO 

OOOOlOO 

T*oikn  no  ritimo  prxcepeo  locer  buiua  po. 
Aerioris  ordinis  proMrtionalcs  adbuc  intriicrdiU 
Asotallj  numeri , qui  Ic  babeue . <rt  «num  ad  ric- 
tem miJJIonesr  ^ quia  minuti*  &ns  u>  uinc  po- 
tet fequi  , iu  Tt  inc  100.  propottiaaa^  . futcrpta- 


DE  LOCA 

(iti (ater  primum* trrecuodom  tabuic  quartior» 
{ qufbut  omaibttt  creetis  deto<ie  Amhmetl> 
ci  sppoDendi  funt  > n fcqueati  eipenfioae  doce* 
bimus  . 

£c  licet  tocer  primum  * Ar  lecuodum  quarur  ta> 
bule  IO.  propoctiooalesiatcrllerl/itneceire}  quia 


R ! T H M ! s;  5)1 

iofinctcum  eppropinquaac  (jftol  coti  • finus  Wx 
crefeunt, inter  tsmea  elise  fuficiet  vf^oe  ed  qtiar» 
tufflordiocm  Iaclu/!u^»rel  rrqne»fi  cupies  exadii* 
fimi  operaritad  proportioaemf^uam  iMbent  i.  ed 
ouUionem»  n pnecepto  Ittto . 
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TRACTATVS  XXI. 


E X P E N S I o m. 

Ve  Arithmeticis  ft^artieitMus  repertre 
Geometricorum  feriei  copulandis . 

PKjrafTamprdmi.  Nomcrls  Geomctrlcif  poft 
confedai  omnet  feriet  Arkhroetiei  copulaiw 
di  fune»  in  (joo  confidertndum  eft  nullmt  iaborit 
eife;  0 DumcrortWP  feriet  altm  alteri  coacioua 
proportiotte  copularetur;  fcd  ^a  ita  doo  eftr  at 
^octibec  1 8r  proportloDcoi  mutat » & ob  fradot 
ipeuodem  numerum  non  Incidit  • (UoccAj^ood 
ladnftria  ludendum  0t,  Se  in^eoie  • 

Pecafiumptum  7»  Obferuaadum  qooquet^odd 
alicvinc  Quantitatis  iDcaanneofwabilit  tunc  *a- 
plicator  luAicieotcr  mentitra^n  inter  umiooa 
paciim  diftaotet  maiorem*  8e  nonorem  cUo^ur» 
ha  nec  maiore  maior  fit,  occ  minore  mtopr. 
Termini  verb  tunc  parum  dUlaK,  cum  iUifiwat 
magni  numeri , Se  pama  dtffereiida  difleotiuntf 
ut  looocoio.  Se  10000040.  Si  ergo  demonfiictur 
aikfuim^uaotitatit  mcnfiinm  inter  illot  limitet 
co«tioeri,fofic»eatcrexprcfijidicitur,vt  fi  dka- 
turalifuam  ^uanciutem  dTe  inter  iooooot|.& 
BSoooojb.  Ratio  efl;<]aU  differentia  5.  rniutum 
rcfpcdam  magni  aameri  10.  miilioaum  nullius 
pre^efii  ouUiatrcafatidlr  ideo  quidquid  inter 
Illot  numerot  adeo  parum  differentes  claoditur» 
ut  CQuale  ptttatur , ^m  nec  ea  quidem  differenUa 
c unicucua  illot  i feofibali  cqt^tate  eiimlnct« 
wct  quoad  ineelledum  veri  fiat  inrqualet « 

THEOR.  I.  PROPOS,  IX. 

; 

In  fngrtffone  Arithmetici  deferuieutt 
Geomemcte  i tfuocum^ue  numere^ , 
prout  libet , poffuum  mcipere. 

PRobatur . Quia  nuUa  naturali  coftoad|M4 
•connednntur  ^ithmeddi  Se  Oeomecrici  • 
Dnraoobn  quldpiam  v.g,  fc  monent  demrfqat^A- 
ch  10.  p^ut , Se  fecundo  squali  tempore  ftcitt 
ccnciHB  paffut  augendo  Geometricd  ?elock«tcm 
multi  dii  moueotet  Ce  prt^relfind  poffunc  Mpt|S 
^ «raatuor , qui  quinque,  qnifippfrm  pdTno» 


PROBL.  X PROPOS.  X. 

TAimld  taiMS  fexii  ordinis  nnmeros  eiritih 
mtticos  inf<rthnt  • 

HOc  facUker  fit . Nam  cledo  primo  numero, 
qui  additur  primo  proportiondi  poft  finu 
totum,  cui  lifratddlturiMem  femper  cteode od> 
dtodum ; fic  fi  primo  pofi  finum  totum  9S99P99 
looooooo.  addatur  4 'TT  • fecundo 

99P9jpS.ooooooi.iddetwlu  erit  % ^ 

Sr  tertio  Geometrico  9P9P997  ooooocg.  Arkb* 
meucut  fubiungendut  3 7-f • Ve> 
rum  expediddt  loco  dcnomiottorit  looooooo. 
•ddontuc  numero f.  cot  tifrs,  quot  intennediant 
MKaream  minutiam}.  Se  rnitatero  fious  toclnt . 
V ode  (emper  denominator  decem  millionnm  fnb- 
inceUigendut  eft . 

Prooaturancemcxi.propoCex^nCl.  Nam 
in  peogrclfiooeAritbmerica;  quae  incipit  i mfra 
ag^egstum duorum geqcrat tertium;  ficut  duo 
Gcomctriciiouicem  mulupUeati  tertium  geoerSt: 
ittque  fi  primo  idem  primus  addatur,geocfabhitt 
(fundus , Se  Q fecundat  addatur  primo  geacnbb 
car  tertius»  dr  fic  confequenter . 

Pt^acur  fecundo  omnes  Geometrici  propor- 
tionales feste  tabuls  espanfs  eandem  proporbo- 
nem  babene,  ergo  ex  CoroU.  %■  rxpenl.  1.  boius  • 
Omnes  Arithmetici  eandem  differentiam  habe- 
bunt. Vnde  additus  primus  Arithmeticus,  qui 
dl  differentia,  qui  ipfe  diferepat  ao.  habeUtur 
fundus  »df  fic  fuccclCud , donec  perfcucrant 
yeuoaetrici  ia  illa  continui  pxo[>ortione>quam 
piQUnXimusvfquead  100.  proportiooaJesi  vc  ri- 
des ia  fuperinci  exemplo  T abuls  tf . ordialq. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XL‘ 

^odem  albente , vel  diminulione  augetur, 
veldecrefcii  Ariihpuiicut  proporiiOHo- 
lit  duorum  datorum  proportionalium 
Geometricorum  quorumcumque  , quo 
Arithmeticus  finus  totius,  £y  altatus 
■ Ccomctrkt  proporitonalis  f ad  quemf- 
mtltpraportionereferatur,acdalusGco~ 
; metricus  t ad  datum  alium  Geometri- 


oiiidop.  comitem , poteft  bibere  allnra  debilem 
cakfacientetn,  qu|  non  ^ roum  gradum  ttlaiiq 
ijt  fingatis  loftancibus  eftein . 

Psstfiumpeum  Etiigauir  haqoe  numems-«l|* 
qiis  V.  n.  vniusi  qui  poft  i^frmnsddeodamfimU 
toei»adiacur«fecttDdopreporcl«sali . ladpimun 
unttml  sifra  Insta  documenta  propofibools  X« 
buittspanls.  Voitacl quoque mnUasrrneaddi* 
mus  , rt  fiat  s , n In  ille  laur 

capedine , qnn  eft  inter  1.  ;yf  nem- 

poroiutero,  Ir  decem  mUllonum  particolam»  fal 
quam  mitas  prefupenitur  dialf^maUp  fredbooee 
eaplaot^qox  fbctd  incidam,  trt  cspericoun  C 
bit. 


.1 


C B 


-I 

A 


O lac  deti  Geometrici  eiprelE  linea  ai , fr  jucjk 
vJ  ^usto^  Unca  ae,  qui  fit  ad  A»,  Tt  AC  pro» 
porciondlt  nmlor  ad  as  minorem  . Dlc<v  quod 
pK^rtionalis  Arithmetici  differentia,  feu  Je» 
cremento,  quadecrefclt  Arithmeticus  proportio- 
nalisGcoraetrici  AC*  rt  polEe  appllcan  Geome- 
trico as  eadem  eft,  ac  qus  mediat  inter  finum  to- 
tum AOfir  proportionale  Geometricum  Af . 

Probatur.  <^a  Cmilitcr  propoietonatorum 
fBcometrlcorum  eft  eadem  differentia,  augmeo. 
tumjea  decrementum  ex  Coroll.x.  propof  7,  hu- 
us . Sed  eadem  eft  proportio  es  Hypthrfi  Inter 
Ceo- 


Ot  LOCl^RITHMIfi 

C«omctr{cos  aCi  fe  AS,quc  eft  ioter  fiuum  totum 
AD , tc  proMrtioaaie  Geometcicum  J^A^ergo  ccii 
cadrm  dilrcreatij  Aiitfiineticonju,  feu  ( quod 
idem  eft  ) aag'Oeotum>  fcu  decremeatum  ex  Cof 
telt.s  Expenf.l. 
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corollarivm  i. 

Hlne  deducee  quomodo  darie  doobue  prepor* 
tiooeJibue.^  tiou  toto  ellteiee  per  regulem 
Aureem  quertQ  proportioiule  io  eedem  propor- 
tione V.  g.litdatut  proporttendie  minor (ecoo> 
duiqueni  ordiaie  quinti  ordinis  rUi- 

w»  f99990C.  TrTTrv‘^7  »fc  finus  toto* 
looooooo.  Sitque  reperieodos  propoitiontik  no> 
■ens , »d  quem  fit  hebeat  fiout  totae,  n datui 
naior  pppppoo.  y-rf*  Wfpoo. 

JdttlcipJicccar  hic  per  fiiwm  cocum , te  dioidetur 
fttW5>goo.  x'r7‘T7r*r'f•^ptodibicqea^ 
tu  proportionalis  99999  99  • 

Veram»  qolahic  computueob  aagoitudinemmr- 
aerornm , te  fre&ioaum  cuadit  prolixior  fafra 
iIIdib  modum  io  hac  ipla  expen^ooe  crademutt 
Siquidem  in  hoc  computo  oportet  iinmn  totudi 
Daitiplicareln  pppppoo.Sr  deinde  oh  dinifionem 
hciliorcm  praijjcere  iofradienee  illnd  nokipli* 
catum»  ita  vt  fint  poR  quinque  9.  viginei  tree  xi- 
ft*,&  deinde  diuidere  ilium  numettoti 

9^9999900. 0004939. 

THEOR.  in.  PRO>OS*  XII. 

Cuitjhl^t  proporuatutlts.  Otomanct  in  M- 
bnUs  non  reperte  jirtthmeticus  efi  tn^ 

, ter  jirithm'eti(um  mnioris />rp- 
pontcnjla  i iy  mtnoPK  k 

^ Via  damur  aliqui  proporttonaiee  Geomtcrl* 
h^ui  in  continnafri  ieriem  non  fequtm» 
ter»  fe  <jo  Ipne  iaraTifnm  efl,^^d  eandem  habent 
hffeteauam  Arithraetlcotum»  qox  eft  inter  5* 
*amtotom>fr aliud  quoddatn  propotcionale  iAl« 
*us,  quod  in  eadem  proportione» fit.  Meo  lo^ 
lento  illo  proportionali  ex  Corolli  eiurdem  pro- 
politioaie  pdKR  euetrircy  eoenit  (irplus,  rt  io 
lilqucm  oumerumTabulc  fextiocdtoie>eel  etiam 
ihaM,  nm  omnee  eonfbd»  Rrerum»  d d* 
hUi  finntim  Arithmnkh,  Logarhhmirque  «Koib 
aaadt  agatur  j non  ioddat»  ideo  oportet  ex  fecnn* 
dabalustxpeof.  praxx  ridere  quinam  fiat  tec^ 
■U  proximi,  inter  quoe  inefudatur.  V.t.  Ia- 
Motfieft ^portionale  9999^99  ■rTT’f 

tdqoem  u habet  flnot  cotiie,  Vt  ad  9999900.  pro* 
Pompnalla  99999oo  TTfV-TTfi* 

Jsi  eft  propoRionalia  lir  telsala  lextaiamloga- 
rithmia  exornata,  que  talle  quamiiae  fic$  fe^ 
9999999  rv-f-rx^-f-f  eftralnor;  at  finqe  Ipft 
totua  immetatus  eft  maior  . Dico  ergo  quod 
Arithmentus  proportionalia  inucoci  inciudlrnr 
iater  Ammetieum  finnatociui,  d Arithmeticum 
pmponiorial  19999999 

^deU  tncer  o.  9e  1. 0000001.  qui  termini  prO* 
ptiquUKint  runt»eum  non  diS^eraot,  nifi  foli  rnl* 
tateiquar  quidem  cft  pars  mioinu  refpcdu  om* 
nium  proportionalioa  Arithmeticorum , qui  ta* 
bolam  coulem  ineexturi  {uat  • 

Probatur  autem . Quia  non  poteft  elfe  equalU 
Arithmetico  loeoooot»  dTet  cnim  Arichm»cut 


proportioiiahe  .Geoo>*irit4>  minaris  9999999 
•i  TTTTTTyj  noa  poceft  cfle  o.  cflcc  enim 
terminus  radicalis  ipfius  finus  totius:  Ergo  erit 
alimix  medius  iacet  ot^  ^ l.«ooo«Diryicai , 8e 
ipfe  radicalis  Geometricas  eft  aliquid  medium 
inter  finum  totum,  Se  999999  rv-m-t-T  sv 


COROELARiVM. 

HIne  igteurclncfgttrquod  CacdpiaaaHqaid 
mcdmm  Intef  o.  d i xxv 
quodcumqueillud/it  erit  proporiioMlis  Arith* 
mccictti  C^ometrici  imicnti ) quia  cum  fint  ter* 
mbripropinquUSmi  cx  prxaffwnpt,*.  non  diffo* 
nmc  ienfibilicer  a veroi  i deoque  pro  termino 
Arithmetico  proportionalia  Genetrici  fupcridg 
ionenci  9999999  T**‘S  K'  \ M • P®«*  «rcU 
pete  ipCnn  didiercobam,  qnd  dilferc  finus  totus  i 
ybopeerionali  iiuieocD^  ^ jg tor 

Achhpaeticul  inarnd  proportiooalis  erit  o, 

y l 7 » trei  aiigaid taie,  que difiwnria 

nd^s  Arkinxineico  aoo*  <0000100.  fiet  too. 
Vi  hT> 

y,:TH80R.  n.  Htp>POS.  ' 

^ pfoftr- 

“•  tofo  ffl 

ArethmctHUhfi  fertes  itifipinl^  ‘ 

. .cruc 

P-Atee  ex  didb>a.'Nam-asn  safeifuraanfitriift 
radiealisa  sqoooouiqtfrxec  mi»o'A  ritinneri^ 
remanet  ddPereotia,  qua  cKfernpfira  rarmino  ra« 
dkali  { firdhk  tcminus  radIcaiK  * nempe  A qno 
locipitpcagscifiD  popiiurdb  ex  Hppochri{;o«g0 
abUto  eo  rcmaace  ipfi;  msmerut,  n erat  1 IJi^art 
iplecrk  tenBtoos,4Vdi£Rers*aia,qa5  diifircda#r<i 
mino  f JdieaJi  o.  qut*cft'pa«porcionalu  Arithma* 
ocmftnuimtius.  v. 

; • -•  yir». 

CO'R;pXLA'l^fVM  - 

Hinc  aueam  r«failai;q^»odciMn  idem  fit  Arkh* 
fnecieurcainihifntfuA  Geometrici  htter  fi* 
Mmcoduovilr  ilium  ipfotn  CcomArietm  ,em 
kaeft  finvatoeas.nsiibV^ometrfeuiadaitinn. 
^babeanwa  iUltn  ddF^*r^^ro  Arirhmtricamcx 
pniced.  Cocott.  hhbesmas  quoque  difiVaentiam 
Atlcfametieoruiji  'quiburnramue  Geometricis  in 
fimili  proponiohe  caiftenetbus  sppiicatoruui . 
KamexCoroU.arintpen.i«h«iua,ebi  cft  eadeni 
proportio 'gtometrieorum  t ibi  etiam- eft  eadem 
dtfRercnttaAeiiilmeticorbra . Quare  cumexCo* 
Mll.  prop.  II.  bniu4  ieafit  9999900.  •d‘999990o« 
0004900.  et  9999999  • 9995499-  *d 

tOoooooO.  eademque  quoque  erit  diifereotla 
Arithmeticorum;  • ■ 

Ac  quia  eadem  efthoe  difierentia  cum  Arith* 
meticoipibex  hie  propof.  8e  iam  noahmts  ex 
Coroil.  propofil.  Arithmeticum  lufum  eflb 
«00049»^.;  hinc  cfi , quod  hic  ipia  quoqua 
fitdifiereatu»qucdereraiet  etiam  pro  dtftcren- 
tia  inter  9999900.9999900.  oooffUO..  Geo- 
metricos eiufdea  propoitloois  cumque  huius 
habeamus  Aricmeticum  loo  . 0000100.  fi 

hinc  dilTereariam  ai  addamus  fiet  100.  000 y 
014.  Arithmeticus  finus  9999900.  qui  cum 
minor  fit  fiio  comptoportionali,  eius  Arithmeti* 


I 


tractatvs  xxr. 

*iuJebetattgCTi.ei«i«Ie|erimB«  feri«m  Ari*. 

«cde«m,(jarai^ttu«d«in<lccr«feltG«ora«ttk».  THEOR.  V.  PROP.  XIV. 


COROLLARIVUIL 

Hlae  cbetBcbltnoAim,c)uoa]lj  omnctf^ 
portionalet  ArUhmecicl  quarti  ordloi  ad- 
damur) fiquidem  p edo  (ieenoAta  Gcotneuicua 
Ac  la  proporciooe  ad  fioitn  totum»  vt  urtloa  ad 
fcctuMDm  t flr  Ita  eoodtqacateri  fr  tao  b^eamiia 
logaritbrauoi  recondi  es  pfce.  CnroU.  refpc^ 
finoa  cotioa  nempe  loo.  eoof>a4.  babebi- 
inns  qooqoe  logaritbnioffl  tertij  per  ad^ttooem 
ciordem  qoamiiacU  » n fiae  aoo.  ooiooqi» 
9c6c  fucccelEud  addendo  lanper  eandem  quanb» 
utera»  Ratio  euidenacft  es  didit)  Qoia  Ita  999- 
9poo«  iccondttt  eft  finul  toci»rt  ctmot  9999^00. 

ootoo.  cft  Ip6  fecnndo  9999900.  A ppo&eis 
oerbamoibui  logaridimit»rlclcciof  lUbu  taboln 
prlmf  4.  ordinia » qoi  eft  99990000 . 045000. 
habebie  pro  logaricfamo  1000.  oofoad^ 
Dato  wer6  hoc  pn^roonall  • ftr  proportiooaU 
primo  tertii  ordlmt  9999000  ■ ■ ' * > d liM 

Mto  qu^remtu  proportU^c  qoactuu  es  CoroU. 
prepoCli.  b. » quod  erit  909999  • 9Sf99$S»  • 

quod  fe  habeat  ad  finuni  totum»  ?t  proportltmele 
^ometricum  9999000  Te  b^aet  ad  9999000. 

04t  ::0. . Quo  reperto  es  CofoUxpropoClI» 
!pra  diftereacia»qui  differt  d fiau  toCD>eric  quoque 
mffercntla  Artcnmecica  addmida  logaritbino  noto 
1000/  0090140.  GeooMtrki  9999ooo. 

0490.  » n fiat  Arltbmetlcua  Geometrici 
9999000.  hoc  auccra  cft  440004».  quare  Aiirbr 
mcticua  clit  firrd  1000.  0009014.  d quia  pro- 
portiooaka  quarti  ordinb  • qui  ioterpofluo* 
tu  r inter  9999000.  d Inter  999dMo.  0001400 
quUibetre  habet,  ad  ruuu  feqoeoura»n  9999900» 
•d  40000000.  blnc  per  adiedibocffl  durdem  qud* 
fitatia  400.  0009014.  poffunc  omnet  fiannari 
lubito  proportiooaU  Arithmetico  primi  Ccom». 
crict  9999000.  dfic  de  allia  interpofius  inter 
qoofcumque Geometricoa  nedum  pnmc  cabulc 
quarti  ordlaU)  fcd  d omnium  tabulacMn  elufdem 
ordinia.  Ipfos autem  proporclonaJca  Arhbme- 
tkoa  appooeodoa  Gcomecricia  qnioti  ordioie 
habebia  , fifibiaddai  r^ertara  AritbmetituiO 
100.  4990141.  Riciocd  coclea  uda»qoia Geo* 
iMcicua  quiUbet  ic  babec  ad  1'ouro  aocecedrateni 
V.  g.  999t>ooo.  tnoe.  ad  9999000.  vt  Iptc 
9999000.  fe  habet  id  fioum  totum  • Idea  eoo* 
qoc  agea  io  exquirendo  priem  Anthnwtico  ImA- 
^ uiomia  dato  vlcimo  prlmar  tabui*  ordinis  tertii 
Ceomeuuo  9990004.  4991.  primo  fecundi 

pypuooo.  d (iuu  toto  aeqoircado  quartum  pro- 
portionale» des  ilio  dtffcrcouia  Arithmeticam 
addendam  Arithmetico  lam  dito  vltimo  cabufar 

tnma:  ccftii  ordinia  10004.  H^iqiO. » quo 
abito  cfteri  omnes  lanoufcMOC.  Vo^  cocui 
Ubor  co^ftit  10  primis  folum  Artcmcticia  eu- 
lufl>bct  caboUt  prun*  ioucoieoJit  cftert  enim 
omnes illu datis babcntiir.  Adiicree  autemnu- 
meros  poft  puodom  cfie  fradoa»d  (ubioteUi. 
gi  lineam  fubJuAam  > & fub  linea  tot  tifr*»quot 
luoc^ura»d  infuper  voltas  adfioiftraro»  ^od 
d m i^ueptibus  obferuabimos  • 


/f4  e/f  iruius proportionale  ad  fmum  totmth 
vt  difirentia  duorum  proportionahum  cfl 
addifferentram  fmu$  totius alterius  ad 
^uod  eandem  fropoetionem  d/cat . 
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Sic  vt  pri4s  datus  Geocnetricut  ca  '»  qui  ftc  od 
ni>  Tt  AO  fi ous  totus  ad  AT . Dko  quoque» 
qiibd  iu  eft  ci  differeotu  ador  differeocU^ n eft 
CA  fioua  ad  cotum  finum  ao. 

Nam  fi  cft  .toctunad  totora»  vt  ablatum  ad  «bl^ 
tum.  £rgo»dreUquamadreiiquumtileefic»vt 
eft  cotum  idcocumcs  pcopof./p.  lib.9.  Elcmenc. 
Cum  ergo  fle  tocoa  ca  ad  ablatura  At » vt  coent 
finiu  AO  ad  ^atum  at  • erg^  d reliquam  ocm* 
pedifferenuauceft  ad  differentiam  nuqnsm  no, 
rceft  ca  ed  cotum  Ao . 

THEOR.  Vt  PROPOS.  XV. 

Iu  tfi  nuicr  Gtamttticus  jiroponioiubs 
differentiam  inter  ififiim,0'  minorem, 
vt  ejl  foms  totus  ud  differentium  inter 
ipfum,  (f  profortionalem  ulietum  Jiou- 
U priforiiotu  Geometrica  uffSum» 

M Aneat  ead«ncoollrufilo,Ttpriu<>  Dito, 
f a«d  ita  eff  Pnpartiaaaltf  maior  ac  ad  diffe- 
rentiam Cl>  vteft  finui  cocus  ao  ad  differentiam 

OF. 

Probatur  ita  eft  in  proportione  differcotU  K 
ad  differentiam  w»  ^ proportionale  ac  eft  ad 
tum  finum  OA»d  ita  erit  proportloaaca 

nc  differenda  ad  ac  » vt  differenda  ofad  fiooa 
tqwm  Ap  i vade»  iCT*  toanerttuda  ao  euc  ad  ovi 
ittAcaffac. 

CORO;.LARlVM. 

Hinc  dedttcea  modum»  quo  datbdnobne  pr» 
porcionalibas»dfiauco<o  elliciM  quartu 
propoiiiofule,  ad  quod  fit  habeat  finus  tocoa » vt 
pcopordooalis  dst^  leuior  Ic  habe  t ad  minorem  • 
Qttontam  ka  febiM  maior  Ceoaetrkui  datos 
aff'3ifferrQciaiqt^a;  iacerccdu  inter  ipfum»  ac 
minorem  datum»ffcuc  finus  cocus  ad  differeoclem» 
qim  intercedit  iater  fc»  d alium  fimili  proportio- 
ne fibi  refp<mdeocem , vt  Geometrici  dati . Ideo 
dsfo  Geometrico  maiofi  V.  g.  vltimo  pida*  ca- 
bttlfterd)  ordmUpPgoooq. 4991000.  dprimo 
ubdapiioue  fecundi  ordima  9990000.  kabdus 
diffetentiam  4.  4991000.  Itaque  pcoportiooali 
99oooo.ddiffeccntta  4.49^1000.  d fiou  coco  ex- 
quires quartam  proponionaie)  nempe  differen- 
tum inter  finuQ  totum » & fiaum  co  minorem  ^ 
dd  in  confimili  proportione»que  erit 4. 9019019. 
quam  demes  a fiou  toto»  d habebis  proporctoos- 
999999^  4^^9989.  quod  ita  fe  habebit  ad  fi- 
num totum»  vt  9990000.  ad  999000;.  4991000. 
lusca  itaque  documenta  prr^ioficioait  Ji.baius, 
quere  hoe  proportionale  io  /exu  ubula»  d non 
reperies 


l 


DK  LOGA 

itpctiu,  Ccd  illqiiU-«uhit  ottniram  999999^> 
000000$.  Ar  ^atdminu«9999995. 0000009.  Iq. 
tctitK|«e  hot  terminos  coofiilet  Geometricus 
repertui  999999$.  40<^9Sf.  8r  «onfe^uemer 
etiam  Ari'h(netteas>  nempe  t]aid  medium  inter 
Arithmeticum  40000004.  Sr  5.  oooooo).  Ceome* 
trici^|ermiois  ap|diratos /oU  roicite  diftand- 
h«l'.  quare  poteVft  efle  4.  5o96oir.  ipfa  nempe 
ddFfreacia  Geometrica.  Cum  rero  Aricbmcti* 
CHS*  quo  dilF.rc  Geometricus  il  nautolo(ttetil 
dtfHCOtia  iuita  propofteionem  ia.&  diiTcrentia 
eadem  Arithmetica  fit  fimtlicrr  geometned  pr<^ 
Mciooatorumex  Corolt.  vitimo  ez|>cnf.l.  huiua 
tequitar»  vt  Arithmeticus  repertus  fit  quoqidlf* 
Cneotia  addenda  Arithmetico  noto  10004. 
$4014x0.  rn  fiat  loocp.  »41841$.  Arithmeeicux 
Geometrici  minlnoris  9990000.  Qaohahitoom- 
■ei  habentur  ciuidem  ordioiatertii  addendo  eaoi* 
quantitatem  antecedenti  termino  • Sicot>  8e 
iiicrmedi)  omnea.qui  pertinent  ad  quarti  ordinis 
nhotas  addendo  IjTdcm  Arithmeticia  terri;  ordi* 
oia»dqDibus  iaeipicioterfieio»primum  quartior» 
ditis  Arithmetietta»&  requeodo  eandem  additio 
BCm»  donec  omnea  ioterpofiti  fiot  arithmeticis 
ciomati . 

^ Sic*  fi  cupias  A rithmetkura  prime  tabohe  pri* 
•iot^niat  eodem  modo  poteria  inuenire.  Da» 
tvenim  5^00448. 8070000.  Geometricos  reeua- 
dionfinisi  Arppooooo.  Geomctricat  primiuta* 
hlit  prime  primi  ordinis,  qoomm  difFercocU  eft 
44L  8o*tooo.  que  dat  adhibui  reguli  proportio- 
am  dltfereotiam  grometricam  quarti  pro^rtio- 
talis  a fiuu  toto  45$.  $198511^  que  di^redtia 
iliou  toto  dat  quartum  proportioatle 
0999$4fi.  fi8o.‘4<^8.  qubd  io  tabula  prima 

erdlais  -quarti  reperitor  cadere  imer  9999900. 
etooooo.  fir  inter  9999^00.  oodoooo.  Arboc 
cfi  ainus  quidem  repertfi  proponionalt.£ed  m»> 
iaslUbt  itaque  Arithmccscus  oumenis  quoque 
erk maior»  quam 400.  0010094.  dc  mioor^ 

9Saai9oo.  oostuo.  Vnde  dtferentia  Geo- 
Mtrka  addita  ofunori  Arithmetico  dabit  proxi- 
mi Arithmeticum  proportionali  incer  eenimque 
medium  paucilfimia  rnitatibua  i re'‘b  diilaotcim. 

ergo  quartos  proporeionaHa  differt  imalo- 
A 999(^00.  oo4oooo.8rdifferentia  eft  99.  919. 
Hli.  Si  hanc  differeotiem»  vel  quid  minos  add^ 
■m  Arithmetico  minori  400.  oosoopff.  fiet 
hriihinettcut  499.  9278618.  differeociaque  inter 
Arithmeticos  Gcoimteiici  9906448. 8070000. 8e 
fpooaa.  0000000.  Cum  autem  feiamns  Arlch- 
•fituui  Geomecricl  9900448.  €e  est.  qutteft 
4Jf7dfi9  fi  bacdiffereoxlam  addamus  fiet 
7691988.  rode  cum  fit  rlcimos  feeundm 
^ fittum  totdoi  9 rt  quilibet  ptims  ad 
mi%  antecedentem  erit  quoque  hxe  d.ffervmJa 
Attr  quoftumque  Arithmeticos  prims  tahuls. 

%T]t#fiOR,  VU.  PROPOS.  XVI. 

SicMt  dccrcfdt^ , co»- 

tifutd  ^ro^ejjtone  <7T0«r/r/r4  procedens 
^uoad  pMtes  affrgnntas  m^hres  j iu 
<fH04d  jingulas'partes  tn  infinitum  mt^ 
nofcs Augttmyvel  decrefcit‘ 

PRobatur . £0»  quia  com  fe  codclttai  oadea 
.progrtf&onc  axmeat  AcctffariA  affigoataqf 
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libet  pars  motusi  qus  mearorecur  arquali  portio- 
ne temporis  augefnt.  rei  decrefeet  rcCpariu  al. 
terius  eodem  squali  tempore  menAirata»  quod  fi 
quslibet  alia  pars  Gcometricd  procedens  meofis. 
retur  alia  minori  parte  temporis  $ adhuc  tamen  in 
eadem  proportione  erit  cum  alia  parte  geometri- 
ca» qup  eodd  tempore  mAfuratur»  quia  cum  totum 
Geomrtrica  proportione  femper  eadem  crefeen. 
do»  rei  decrcrceodo  conrioud  fe  mooeat  fingule 
cilia  paneaafiigoabiles  eadem  proporttonu  iqui. 
cem  eorrefpondcredrbebunc  cum  fine  omnes 
«iufdem  ratiooia  * 8t  effencis  • ita  fi  fit  Une« 
V M T ' S X 
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Amqoc  crercarcominnd»&  Geomctricd.f^augmf. 
cum  fneafuretar»d  linea  XV.  squaliter  crercenre> 
de  Arlthmedca»  ica  quod  dum  crefeie  Geometnea 
ab  A io  c iUa  Arithmetica  «rerrat»  ab  v io  T » te 
dora  hsc  Ce  auget  i c io  d ilia  moueatur  i t in 
a . Si  fiunatur  vm  in  geometrica,  eiq;  correfpon- 
detCAtt  fecun^MT  .quali  correipoodebit  lu» 
qus  io  proportione  Jeometrica  erit  cmnAi,rt 
cocumAC» 

COROLLARIVMI. 

Hinc  eruitur  alius  modus  Arithmeticos  re- 
periendt  qui  Geotnetneia  applicari  polCni 
V.g.  detur  oumerus  Geometricus  prscedeos 
9900448.  8o7xuius  notum  habeamus  Arithmer 
cicura  tooop.  4194960.  cupiffiurque  fcire  Aruh- 
metieum  9900000.  lamfcimus  quot  proportio- 
fuiea  cadunt  inter 9900448.  Ar  cxt.& proportio- 
nale eo  immediatA  minua  989o$4>.  559  nempe 
eoe  ex  la.  ptop.8.  Element.  quot  inter  looooooo. 
§e  999000.  nempe  10  tttti j ordioia  incer  quos  ca». 
dunc  io.qaarci»&i(U<r  hos  quoslibet  lo  quioti  pr- 
dinisdu  quod  erunt  iooq.  prnpOftK>oalca».  <)iibo 
ergo  fune  proportionales  Geometrici  minores  af- 
fignati,  inter  diftos  GeometriCDa;niiioceS)  loc 
erunt  partes  squales  Indifferentia  applicatorum 
ipfia  Arithmeticornmt  fr  quia  ilU -differentia  eft. 
10009  0498499.  ideo  fi  diuidatur  per  looo.  hai 
bebimna  10.  &.  0090498.  pactem  squaleni> 
qua  femper augetutArithmeticus»du  Gcomecrtci, ' 

1000.  accrercunc  inter  vnun  9900448.  Srexc.  tc 
inter  9890948.&  ccuGeomcciicos  nuiorca . , , 

Incipiamus  ic^uc  diffnbuere  iu  fijospropor- 
tiooalea  progrefitooem  . Sic ; donec  occurrat 
Geometricus»  vel  de  quo  qusritnua » pcl  q pro- 
pinquus . * 

»0044»  ■ ’ o i.  ^ t 

f»o  04.8 

74«  „ , 

Qg4  orgo  iffe  primo  edufius  Itm  eft  minor  co» 
de  quo  qoi^tttr » ideo  non  progrediemur  am- 
plius» fed  cum  debeae  effe  incer  iRos  maiorem » 
Armioorem»  ideo  adboc»  vc  filum  inueniamus. 
mioaciorrm  iofittuemua  progreflioQcm  fic . 


9900448  80700  A 
99  0044S 

9900949  8oxy» 

99  ooj4^ 


9pQ009a  79650 

9 9«W7 

I 9900041  89649 
9 9«w4 


99001J0. 


^ 00*40 


trv^ctat  y s XXI. 

i ffooo}!  99*4'  »>nlraut,^aianfiag«lf  GagaUiinpiaftsAaid» 

fi  9000J  adduamr  • 
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79*10 

} 990O0it 

99 

00191 

9 

$»M051 

T9109  8 

4 990oo>I 

99 

0009* 

9 

9*999^ 

79417  C 

9900009 

poo^ 
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. Erir  ioter  hos  duos  t,Be  c poftrctnos 
cum  vous  fic  nuior  albis  raloor 9900000.  dcquo 
^crlmos»  (|Darc  op|>orterct  adhuc  inter  iito* 
alios  proportionales  vitinos  inoeaire  in  co ordi- 
ne »10  quo  Tunt  proportionales  quinti  ordtoit» 
fedjfti  oon  pofluot  ciTe  piares»  quam  5*  > iusta  ms» 
merum  vnlutum»  qu;  fuper 9900000.  accrcGnoe 
ia  Geometrico  1 990009*.  vt  patet  e*  quinu  ta» 
bula  . ^is>  ftgo  inter  Ai  8c  illum»  de  quo  que* 
rimusquatuor  Geometrici  Inccrcladontur»  ideo 
quateraccipiunturpartes  Arithmetice  ruperius 
Inoentc  10.  90498.  8r  heoe  40.  }6i7P.  nnl 

fi  rurfus  multipltcecur  per  w.  eb  proportionalet 
interceptos  inter  quoslibet  eorum  minores  eluf* 
dem  rpccicl»  rt  in  quinto  ordine  fient  400. 
|4l79to.  cui  6 etiam  addantur  5*.  rottaces  » fient 
49*.  cO  frafitS  fuis  addendi  Arich.  10009.  dr  cpc. 

Vel  etiam  melitis  accipiantur  Arithmetice  <Uf> 
ferentbe  iusta  fingulot  Oeocoetricorum  ordinet » 
quia  ergo  Inter  primum  Geometricum  a 1 fr  d( 
quo  queritur  9900000.  nullus  Intercipitur  Geo- 
metricus teitij  ordiniSildeo  nullus  accipitur  iiliuS 
erdinia  AriUimcticusiquia  verb  imercipmntur  4» 
quarti)  ideo  quater  accipitur  Arithmetica  di£Fe* 
rencU  quarti  100  ooo9o*4.n  fiant 400  00*00^» 
cui  addimus  Arithmeticum  Geometrici  5*.qttiat| 
or^nlsfa.  000009*.  8ir  fic  Arithmeticus  quefitot 
4<*. 00*0148  addendus  Aritb.  10009. 8tc. ft fia( 
^eoaetrici  9900000.  de  quo  querebatur  • 

COROLLARJVMJ. 

NOtdsis  noliret  numeros  estremtrum  tabo* 
larum  ciijlTe  pauld  maiores  io  Arithmeticis 
ddFercntia  proximi  »900.  quim  quaa  compofnie 
JpfeMeperus.  ftarlorerbbnius  rei  efi»  quia  ipfi 
e(l  primus  cabnlp  prime  100489.  fir  cart.n^is  rc* 
ro  ioo)4)Ar  cre.  quia  ipCe  (umpfic  aliquid  minus» 
quam  qt^d  diffrrentia  Geometrici  dabat » nos 
quid  mams  Ipfa  eadem  differentia  fompnmua)  st* 
pote  sd  itbitum  $ n patet  ex  Coro|Lpropof47> 

COROLLARIVM  II. 

A Duerte quoque  Arithnseticos » oon  fol&m 
crelcerc  per  numeros  integros  * fcd  etiam 
per  fradiooes»  qu6d  io  reperieodis  iUU*  qpi  pti* 
inis  ea^Urum  Geometricis  applicantur  oeceffa* 
xl6  frafiiooescffcot admittende* que  per  conci* 
nuam  additionem  deinde  crelcri>it  in  Immearom. 
Vade  rprece  ab  loitto  • deinde  magnum  ertorcai 
poteram  caufare  > ineppit  ergo  crefeere  /eries 
Arithmerica»  ne  dum  fimplici  vnitate  * fcd  addita 
fra£Hone  0000001.  vt  in  illa  fra^tooe  daretur  lo- 
cus I quo  polfint  ruccelfia^  *&alie  * fra^iones 
rccMiA  coutinu^  addi  • Verbm  befra^iones 
in  Aula  Cuuum»fca  abfoluta  Logarithmica  eoo- 
temnende»  qu^ifolumdeferuiant  ad  continuam 
uittffl  sddiuoacm»ob  quam  fitcccffip^  Iq  iotegtos 


EXPENSIO  V. 

Pe  Logvubma  in  uinlns  Jmum  *r»n[~ 
fireadif  . 

COnfe&isomniboscibalis»l^  ijt  Lofvbb- 
morum  Terte  iofirudls » vltionis  labor  po- 
ftuUciVt  Ul^  10  tabulas  fiouum  traosfersmusMna- 
M fit . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVII. 

JLogaritbmos  tabidis  finuum  applicare  yf^ 
ndfinnm  i finu  teto. 

DAcnm  fionm  per  tabulas  Tupra  pofitss  logt* 
richmii  ioArudas  quere » rei  enim  oc- 
curret proribs  liem  » vel  non  ploribot » 
quam  10.  rnltatUius  diftans»  fi  perduxHU  rabo* 
1m  viquead  ordinem  quintum » qu6d»  fi  vique  ad 
ordinem  quartam  difiurctioo.  vnitatibus.Que* 
re  ergo  io  tabula  Texta»  quid  ro  ttsics  tlle»  quibus 
differuc  ifti  duo  Geometri  exhibrit  io  Arlthined* 
cis»&  hoc  adde  Anthmerico  reperti  ^ppordoorils 
fi  fic  mioor  Tnbducito»fi  fic  maior  eo»qul  io  tabulis 
iogaritbmicis  iooenicur,eritq;{ogarith.dats  finos. 

V*  g.  daturfiaat7l07999.  requiro  illum  iu 
Xibulisproportloaiitbns»  rcpertoqse  in  tabula  vl* 
cimatertiiordinitouraerum proximum  minorem 
7107989.  ctuBS  logarithmus  efi  94190*0.  differt* 
que  I^ometricui  i daeo  6.  roitanbus.  Reperio 
itaque  haa  voicaxes  Intabuit  Texti  ordinis  Geo- 
metrica» & dant  mihi  4.  voicaces  correipondema 
pro  Arithmetico  competente»  quas  addo  loga* 
richmo  9419019.  fit^e  logarit^us  94190*4. 
Sinus  dati  7107999.  fraff  i verb  poilhabendi»quis 
llliadfolamcoaaovatioaem  tabuiamm  reqoitu- 
bsnnir. 

Veritas  rerb  huhis  operationis  ollcndicar  Si 
p(opor.i9.  PofletetiamrcpcririczCoroll.prop. 

la.  8res  CoroU.  pcopoCtT.  fiteiiiils  pcrbaiii) 
Mque  Sextias* 

COaOLLARlVM  I. 

Hinc  omnes  fimu  v(qus  ad  centum  laciUtsr 
dantur  per  folam  InTpeAionem  Tabolp  or dl* 
nts  Texti.  Namcomib«fibportk»nries  lois  vai* 
cate  dmreTcanc  quilibet  occnrcet  cum  iogarllbaw 
addendo  Tpretis  frsdis  * vt  oiodo  000  amplsk 
neceffarijstcum  Toliim  ^condeodas  tabulas  re- 
quiramur ; fic  fi  Dus  >999999.  reperies  logarith. 
7.  Sic 9999905.  reperies  loganthmum  97»  cum 
fraffo  0000099.  qui  TpcrneoJaseft » 

COROLLARIVM  II., 

f>  Epericsqooque  finuum  aliorum  logarith* 
XV,  mos»  qui  cadunt  la  tabulam  quinti  ordinis  * 
rei  quarti  fic.  Oati  finus  9999109.  repemiif 
proximus  proportionalis  10  tabula  pnmaquaiti 
ordmis9999ioo.quiacrgotllefinuScn  maioc  9. 
rnitatibut»  togaxi^mus  900.  dimioiiendiifvm* 
uubus  y u tsbitU  Isxti  ordinis»  Icd  quu  adf^nt 
ffadl 


1 


DE  L O G A 

frafti  r«tl«  fcnfibifft  vhn  Imcgroi  i id«o  accU 
picn<l«  (ont  4.  critquc  logaritbtnut  8^5.  89;, 

ianot  999910).  Eidcmque  logarirbmn  «).  vniu* 
tct  cx  ubuU  frxti  ofdtoii  addcndst  «rt  (ijt  loga- 
tkboMis  finus  fe<)uentii  99990^%  Sic<>u?  er k 990» 
logarithimu  ipfiai  fecjuentis » & He  dfe  omnibui 
«lijif  rt  rfat  ip(e  oftcndet. 

Juqoo^ue  fectfflus  ta  reperieodo  logirithmo 
appUrioJo  finai  Cr.4)  qni  nectflariut  edadrcii» 
^ooram  finuumlogaritbiDOS  iaoenieadot . Nstn* 
c«n  fit  finos  nic  7071068.  erit  inter  propor- 
tWMsIet  primi  ordini*  710)))!.  8rc.  8e  70}44>^if 
I^cct.ii»cepima9  ittqae  proportiotulcs  iecunoli 
ordini*  inurpoDcrc,  rc  ridc*  hic . 

V Loginih. 

7»ojf7»  4»o 

7*05 

70984*5  881 

W I I ■ ■ » 

TofijaS  461 
T*4»j7  ur  ; 

70771»»  »97 
707007»  74» 

Eft  ergo  finns  qiurfirat  inter  bone  rliimum»  8e 
penvlttmom  sciure  iourucUniu*  proporuona* 
tertij  ordini*,  fic 

70771 T a 8970 
707  7' 5» 


7076445 

"Tsig’ 

7®75737 

5171 

7075019 

95,5 

. — 4 

707«*»  4«07 


70j)(Sii  0*8) 


W>»7 

6670 

7071:00 

J7«/ 

T«7'4,J 

Deinde  *ltj  propoRtoaalc*  qumlordioii  iiw 
terpoocodi  tjttalcs  fanc  • 


R.  I T H M 1 S.  M7 

mu*  (piarti  proportionali*  lo|*rlthmom  40075. 
1751740*  deittd^  ea  prima  tertij  aeciptemni  ofta* 
ni  Geometrici  logarithmum  8007. 5jot975.  e*n* 
dem  cx  priiaa  tabula  quarti  ordini*  acciptemui 
fextt  Geometrici  logaruhmfi  iuit4.n.interp(ifito* 
rii  log.  797.  e9x9847.Ar  omne*  in  rnam  fummam 
redigcmua»critque  logarith.fiiu*  Gr.4).  nim:- 
ram|457lt)  \ .abiediSomiibuafraAit . 

PrzafTumptum  . Quurrqoead  dimidiumta* 
bol)  finuutaboh*  propoitionale*  I<*garithmicafq; 
ordinauimu*.  Modo.qunmodd  reliquit  finubut  !o* 
eanthmi  applicandi  mueiiiaruurd^cnduoi  9e 
\oc  non, quia  vfqueai  vititnam  finum  deduci  non 
poflentffedfoiomad  laborem  lenandum  • Ad  id 
verb  cft  neeeflarius  logariihmua  dimidij  fiant 
totiua.  Vode  quomodo  reperiatur»  tradeodam  eft* 

THEOR.  II.  PROPOS.  XVIII. 

Sinus  4f,  Gruiuum  tfl  meiiam  proportin- 
ssuU  ssutr  jtnum  satum,  (f>  ismidium 
fsnus  sossus. 

SVprj  probirinnH  prapofis.  eipraf.}.  (dm 
tgetemua  de  finibut  tmieniendia  ; qu6d  di- 
midiam fiitu*  todu*  AK  Te  babet  ad  finum  dimidij 
■licoiut  arcua  tA>  rt  fi.tu*  complementi  lUiu*  d4 
mldij  in  ad  finum  totius  arcu*  u * Ted  finu*  4). 
Crad.  cii  squalis  Tuo  complemento,8r  finita  arcu* 
dupli  ipfiua  cR  fiauatocu*}  ergo  ita  Ic  habet  as 


dimidium  finus  torioa  ad  sr  finum  4T.  Grad.  n 
etns,&  illi  squale  complemcntucn  ao  ad  finum 
dupli  arcus  ES,  qoi  cR  finpt  torus,  ft  confequen- 
terfir,  8t  iesqiulet  funt  medium  loicr  ak  dimi- 
dium finus  totius,  fir  >f.  fioum  touim  • Ar  ideo  fi 
ex  eis  fiat  quadratum  illud  erit  arqutle  red angulo 
ci  finn  toto , fr  dhnidio  ciut  fido  ex  propoi.ip- 
1^,5.  clemem. 


7®7«49l 

70 

I»«JO 

7‘4,| 

W4»»  44 'J7 

Wj»' 

7*7*5 

7071*81 

01)54 

7070IO 

J00«| 

7»7';i, 

»l»7l 

7071058 

(die  ergo  rlttmos  eft  raldi  proplnquwj  8r  dlf- 
«rrt  folum  fradU  i finu  dato  . Acci- 
plmu*  ergo  logStHhmo*  cooocaientes  ordinis 
primi  proportionali  iqui  eft  2411488. 8721595, 
deiftdc  cx  ptlms4ibala  fiecao^  oediois  acciplc* 


de 


COROLLARIVM- 

HIncefi,qabdcdmelp.l.boiot'trad.  prepot 
5.8r  4.  di^latio  Amh.  squinaleat  quadra- 
tioni t & propor).  fabdudio  dinifioni  . Si  loga- 
rkhmus  finus  45>gr.  dupietur,  Ar  ab  eo  doplato 
{iibducaiur  logarith.  finus  totius,  qut  e(I  o.  re-^ 
linquetur  dknidij  finus  totius  Arithmeticus»  $e 
quia  fupra  reperimus  Arithmeticum  4).Grad  «fis 
14571*) >lidnpletarcrli 5914251.  Ar  fubda* 
catur  o.  Glicct  nihil  ab  caaafoator»«ric  Idem  lo) 
garithiittt  fino*  dimidii  nempe  finus  9000000* 


y« 


PROBL. 


))S  TRACTATVS  XXI.  ^ • 


PROBL.  r.  PROPOS.  XIX. 

i 

Vdto  lo^^rithmo  fnus  toti$$SyO*f* 
MBS  nuiorts  arcus^  <fH*m  Gr,4^.oim 
-complementa  eius  iimidijy  repertre 
dimtiij  sreust  vel  finus  logn* 
Tfthmum, 

ilUrropponietir,  fint  omnabai 

I nibui  foi  to^ariihoii  i 90,  vfqoe  >d  ^rad.^f/ 
te  t ^Mrrendi  minores  dimidio»  te  conre* 

^acoterttinore*«<)airn(inu«  Gr.  4«.  Vnde»  te 
eormn  compirmcncom  erit  cogoifom  , cdm 
arcut»  qoi  queritar  fit  minor  «ijuamgr.^y.  eiot 
compirmrstum  rric  finos  arc«i  maiorispquam 
Cr.4f.  fir  confet^uenter  elaa  logartthmus  erit 
notui . Addantur  itaque  fimiil  arcqS  dati  loea* 
ritbmoSi  te  dimid  j finus  lotiut»  I fumma  aufe* 
rnur  logamhmui  finui  compleoieoci  dimidti  ip* 
fi-js  arcus»  flr  refidaum  criciogsritbmus  ipfiusdi* 
nidrj . 

Probatur  auten  ex  propor.if . Expenf.t.  de  fi  • 
nobus.  Namdinidinoi  fintia  tocuis (c habet  qd 
finum  aliettiaa  arcas , n fiovs  complementi  ^ 
habet  td  fiaam  dupli  arcua.  Vnde  redangulum 
ex  medtji  ex  propof  It . £Irtn.  erit  «qaale  redan- 
gulocx  extremU»  te  fic  in  geometricis  fi  multi* 
plicentar  fimul  extrema  > riempe  dimidium  finaa* 
<r  finus  dapli  arcut  p 8r  diaidantur  per  comple- 
menti fioum»  dabit  refiduum  finunrdimidij  ar* 
cut  Tt  ibi  diximus  j redvtpropof.i.  cxpenf.i.  h. 
diiimos  in  Arithmeticis  aggregatio  arqulualet 
multiplicationi  »dr  ex  prop.^.  Taodudio  diuifio* 
ni»  ergo  ageeegatus  logaritbraus  dimidi)  finus, 
cum  logaritnmo  totius  arcus  zquiualcbic  eortio* 
dem  Geometrice  multiplicationi , te  fubdadus 
logaritbmus  complementi  «quiualebic  diuifionl  • 
fade  per  ctuldcm  fiflum,  firconrrquentcr  refi 
duom  ex  Tobtradionc  logarichmicacric  logarith* 
mus  diroidi)  areas  . Exemplum  eer6  tale  efi  . 

Sit  Logsnthmai  Cr.4).  m.  i|.  ex  tabulacertij 
ordinis  }4t^s|  complementum  dtmidij  huius  ar* 
cos  eft  Gr.  6f  m.  sx  ^>tis  logarult.  ex  tabula 

£rima  per  regulas  proximd  traditas  repettuseU 
ai9|0.1ogaritbrous  rerb  dlmidi;  finus  rociuscfii 
vt  fupra  6pj4XTi.  Addo  itaque  hunc  dimidij  fi* 
Bus  totius  logiritbmum  logarithmo  finua  arcut 
dati  19011.  btqnc  fomiBa  ioj4pi74.  i quo  Aib* 
dnco  logarithntom  complementi»  remaactque  Io- 
garith.  9H7I44<  «bniidii  arcus  sa*  i7  -y  • 

COROLLARIVM. 

Hlncdads  omnibus  logartthrais  finunmar- 
cuum  maiortim  I quam  grad.  49.  obeinern 
poteris  otnaes  logarttbmos  finunm  arcuum  erqun 
ad  11 decrH^Biium»fielAis  datis  obtinebis 
l^aritb.  aacoum  vlqiw  ad  11«  Gr.  tr  m.  If.  dr  ex 
Iftia  rarfisa  omnkitn  arenom  logaritbmoa  rlque  ad 
gr.f.  m.|8.dr  taodem  rfq,'  ad  phmnm  prorlus  ai- 
Btttnia. 

" 


E X P E N S ,r  O VI. 

Di  Talfulis  ordinanJis « ^ Lo^itrithmis 

un^ent/umsddendts  * 

P Receptum I.  Inqualibec  pagtn»  (mib  9*co> 
lumnc,  fru  iralieobioagY  duliagoaocurlb 
nela  tali.tum  longitudine,  rum  latitudinc»vt  com> 
nomeros  eaprre  pofiiDe  inrrrtbcodQS  » ita 
quod  tfi.  f erfos.  feu  lineas  numerorum  recanduai 
longitud.nem  fingolar  comprehendant»  te  liic.n 
8. numeros  capere  potfiat,dc  fi  de  cangcmibas  agi- 
tur vtque  ad  C I.  eaceptts  prima  fini  Ara»  te  vltiaia 
dextra»qirr  duos  uncum  nomeros  fua  latrtudiue 
capere  debent»  Hneamentirque  tranfucrfisdecea 
ad  maiorem  difiin^toncm  decofiencor  . 

Proreptum  1.  Prlmx  colnmnc  finHlrpC.emn 
numerograduum» & m. pro  indieio  mmoconni 
Aiper icr bendus  { perqoetoiam  tongicudinjin. 
ciplendo  i o.  Ar  defeendeodo  vfque  ad  do  nume- 
ri Inclufiueexercrcdtctooudi*  Noim  .verb^coluia. 
lue  dextr»  nihil  Tupra  Icribeodum»  led  iacipien*- 
dum  k 60.  &deerercentibus  numeria  prrucnieo- 
dum  vfqac  ad  O.  Inclufiudydr  tandem  numetus 
89.  drh«cde  prima»  Ar  fecunda  facie  pagmepru 
m;r ; carters  verbruccelliu^  habebunt  Gr.i.Sr  ^8» 
fic  Gr.s.  Ar  87.  Ar  in  reliquis  hoc  ordine  cfi  ptoco 
dendum . 

Prxeeptum  Secunda  verb  columna  finifira 
continebit  finus  illorum  minutorum  » qoi  inpi** 
macontinencur»ficut»  Ar  dextra  odSua  finos  illo- 
rum» qui  nona  columna  extenduntur  , &con» 
rcqurnterGraduam»qui  fupra  fcripti  fune  priokit» 
Ar  infrafcripti  none . Hos  auij  finus»  vel  reper* 
tos  habebis  rx  tradaiu  de  finubus  » vcl  deducet 
ex  tabulis  finuum  vulgaribus»  vc  Kcinholdi,Are« 
Ifiis  autem  finibua  dextris  applicabis  logarith* 
cnos  repertos  vc  fupra  cx  CorolL  propof.sA.  pei» 
mo»  te  fecundo»  Ar  hi  occupabunt  7.  dextram  co- 
lumnam. Sinifintvero  finibus  applicabis  loga- 
nthmos  repertos  ex  propof.ip.  Arifii  excendcAtnr 
per  totam  columui  finlfiram  tertiam. (exta  rerhiAt 
4.  inferibend»  fune  tangentes  • Ar  uodcuif. 
te  media  remanente  diTereotules  nomeri 
fcribendi  funt»  qui  pro  tangentibus  apponumur» 
Oriutur  autem  iUi  * fubdudionc  logarichnornm 
fextz  columnz  > i logarithmta  tentae » Ar  Id  quod 
remanet  i fubtrafiioae  Inter  vtrafque  caogeates 
hac  media  columna  (cribendum . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XX.  ;. 

Prime  Noneque  columne  Greims^  fiMr 

muu  funt  inuicem  nrcus  > Cp*  . 

eomplemenu* 

* 

PRobacur . Nam  cum  illa  prima  inciplK  i o. 

crefeendo  ifta  i 60.  minaris  foper  89.  fit»  vt 
quantum  crefeie  illa  prima»  tantdm  docr^can  Bo- 
na» Ar  confcquctttcr  »quAd  huic  tot  minuta,  feu 
gradua  dcAciant»  qaot  primp  auAi  (uoc*  A^  d eoor 
tra.  Quate  fifflttl  addici  alter  alcerius  complebit 
numerum»  vc  fiant  po.  Gr.  te  fic  eruiu  libi  laoi- 
cemcomplciiieata» 

'I.  i ■ . • ' aj ... 

THEOR, 
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THEOR.  IV,  PROPOS.  XXI. 

Iu  prima  columna  cominanr  angti/u:  acu- 
. IMS  riclanguli  minar ; in  aon^  dextra 
angnlni  acmui  eiufdtm  maior . 

PRobatur.  Nam ei pro;»r.l7.  Iib.l.clem«nt. 

omail  redanguli  angult  omnes  duobus  reSti 
Aiot  cquales»<)ui  cu  fit  rous  in  redigulo  re&us » 
jli;  duo  fimul  eruat  vni  redo  cquules » Vodc  al* 
ceraaguius  alterius  complemeocumerit»vc  funt 
arcus»  qui  prima  » nonaqoecolumaa,  coati  acn* 
cur»  H didum  eft  prt^of.so. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXII. 

Secunda  Columna  continentur  crura  mino- 
nora  minores  angulos  fubtendentia : /n 
oilaua  ver^  crura  ma/ora  matores  angu- 
los fubtendentia  • 

PAtee»  quia  in  fecuoda  minorom  anguIoram.fr 
arcuum  finus  cootiaentur » ficur  la  fexu  fi* 
•os arcuum  maiorum»  fr  angulorum. 

COROLLARIVM. 

H lac  «fi»  quod  ex  finu  dextro  odaus  colum- 
nx»  fr  fiaifiro  fecundx.fr  finu  toto  rcdaa- 
golum  triangulum  componatur» 

THEOR.  VU  PROP.  XXlII. 

Logarithmi  tertU  coUmnjf  funt  Logarith- 
mt  proportionis  cruns  minons  rtflangu^ 
Ii  tidetus  feu  Hypothenufam  y 

■ Jtcut , O*  logurithmi  ftpunne  funt  toga- 
, rtthmt  proportionis  cruris  maioris  ad 
eandem  Hypotfyenufam  » Suntque  /^i 
iHutcem  anttlogartthmi  nempe  compte- 
• mentorum  logarithmi , 

PRobatur  prima  parS.  Nam  proponio  quam 
habent  crura  com  batt  tunc  ionotefcii  cum 
bafis  per  crura  diuidicur » ita  proportio  5000O0O. 
fious  Cr*  |o  efi  ad  finum  totum  i oooooo.  vc  i . ad 
vquia  diuifui  fiaus  toius  per  crus  joooooo.  dat  a. 
Sed  ex  didis  propof.  fubdudio  in  logaritbmit 
naiuakc  diuifioni:  logartthoius  cruris  fub* 

duduSalogarithmofinas  totius  dabit  logarich* 
mum  proportionis  ccarts  cum  fiautoco:  5edlo\ 
pmhmus  finus  totius  eft  o.  Ergo  fubdudut  re- 
linquit oumeru.vr  ccac»fr  ita  ne  dum  cft  logarith- 
mus  fiaus : fed  etiam  proportionis  ciufdem  finus 
cnm  finu  toto . 

Ptobatur  fecunda  pars.  Quis  finus. quibus  ap- 
plicati funrdtbi  dexerorfom.  fr  Icaorfum  corref* 
poudentes  funt  fibi  inuicem  complementa.  Ergo» 
fr  Ipgarithmi  ipforum  fibi  inuicem  funt  anulo» 
|Ki£ai« 


THEOR.  VII.  PROPOS.  XXIV. 

Tangentinm , O-  frcantmm , fnprj  fi- 
nnm  totam  excrifciinl  logariihmi  infra 
o,  imelligendi  i lU  ijaod  fmt  minores 
nihilo  tot  vnilaliiui , tjHot  fani  m ipfo 
logarilhmo  . 

PRobatur . Nam  cum  I o.  crefeant  foguriibml 
nofiri*  dum  a finuroroipfi  finus  decrefeunt 
neccn'ee(t»qubd  fi  dentur  aliqux  linex»  vc  funt 
Taneentes  arcuum  n1ainrum1quam45.Gr.  fr  om- 
nes (ecantes.qoc  crcfcunt  vitra  finum  iotum»qu6d 
illarum  logatitlimi  vitra  o.  decrefcanc . 

COROLLARIVM. 

VNde  logarithmt  pofiune  fumi.fr  vt  defediui» 
fr  vc  abudances.  Abundantes  crunt.fi  intcl- 
ligantur  crefeere  fupra  o.  vt  vfquc  nunc  fecimus: 
defedini  vcr6  fi  infra  0.  dccrefcere  intetligantur» 
fr  taliter  aliquos  Intelligerc  erit  necefTe.fi  tangen- 
tibus » fr  fecaiitibus  eos  applicare  voluerimus» 
qux  vitra  finum  totumexcrefeunt  • 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXV. 

Si  Logarithmos  terti4  cdumme  fim^r4yO* 
fepttmje  dextr4  y vt  defethuos  eonftdcra- 
uertmus  erunt  logartthmi  fifpoilhnufj- 
rumy  feufecanttum  Arcuumytiuihusfunt 
complementa  , O*  Anihihg.imhmi . 

Sie  lo^arithmi  finuwn  arcuum  dextrorum 
Jient  logarithmt  fecanitum  fmihorum 
arcuum,0*  i contra  • 

PRobatnr.  NampropoCiS  Tr.to.de finubus 
probanimuS  finum  totum  cfie  medium  pro- 
portionale inter  complementum  arcus»  & feean- 
tem  ciufdem  arcos»  fr  ideo,  qubi  multiplicatus  in 
fe»&  diuifui  per  complementum  daret  arcus  illius 
fecantem : fed  quia  in  logariihmts  additiocquiua  • 
ice  mulcipUcationi » fr  fubdudio  diuifioni»idco  fi 
o.logarithmutlfinas  totius  addatur  ipfi  o fr  ab  hac 
lumma  fubducaturlogarithmus  complementi  ar- 
cus V.  g.  logarithmus  arcus  dextcri»  relinquetur 
idem  logarichmas  minus, quam  o.  (ecans  arcos  fi- 
ni(lri|cui  arcos  dexter  c(k  complementum . Erunt 
ver6  logarithmi  roQfiderandi,vc  infra  o.deficicn- 
ttt.qnbd  omnis  fecans  fuper  finum  totum  cxcre» 
icat»  vt  modb  diximus . 


y«  * 


theor: 


TRACTATVS  XXI. 


THEOR.  IX,  RROPOS.  XXVL 

VtJnentUles  medU  cohtmn^  fttnt  lo^4- 
riihmi  fno^rtroms  ermt$  mataris  refpe» 
ilu  mtnortSy^  logantbmt  fecundarum  ^ 
/eu  tangennumttum  arcuum  dextrorum^ 
tw»  fintjhorum  ^fub dtuerfa  tamencon* 
^dcratione  . Nam  vt  abundantes  funt 
d-fftrtnttA-Sy  lo^ariihmi^ue  tangentium 
arcuum  fintprorum  minorum  Gr  45. 
at  vt  dtfiihut  funt  logartihmt  tan^en» 
ttum  arcuum  dextrorum  maiorum  gr, 
45- 

PRob.r«cnnda  pars . Kam  ex  prop.t^.traA  t». 

habemus»  qubdeadem  proportio e(l  finusc6* 
plementlad  finum  arcus  ( quam  Hnus  totius  ad 
tangcntemi  & ideo»  quod  muliiplicatus  dmis  to- 
tus per  finum  arcus»  8e  diuifuS  per  finum  comple- 
menti t exhibeat  tangentem  arcua  ; vel  d centra 
multiplicatus  per  finum  complementi»  & diulfuS 
per  finum  arcus  exhibeat  tangentem  complemen- 
ti. Sed  in  Arithmeticis  ex  propoCi.  8r}.  huius, 
additio  ^quiualet  multiplicationi  » Ar  fubtradio 
diuifioni  j Ergo  fi  logarithmus  finus  alicuius  ar- 
cus addatur  loganthmo  finus  tutius » qui  efl  0.  8e 
ideo  remaneat,  vterat  ante,  & Cubducatur  ab  eo 
logarithmus  finus  complementi  dabitur  tangens 
arcus,  8r  (i  fubducatut  ab  eo  lintiS  arcus  dabitur 
tangens  complementi  » ideo  ecdem  difcrencic 
erunt»  firlogarithmi  arcuum  » 6t  logarithmi  com- 
plementorum, arcuum  quidem , vt  abundantes,  & 
qustenus  logarithmi  (Inuum  malorum»  quam  Gr. 
4).rubducuntar  a finuum  minorum  maioribus  Io* 
gatithmis,  vt  relinquatur  ungentis  logarithmus; 
complementorum  »cr&  quatenus  dcfertlur,*  lo* 
garithmi  maiores  finuum  minorum»  quam  4T-Cr. 
fubducuntur  a minoribus  logarithmis  maiorum 
ftnuum»vt  relinquatur  tangfcis  logariihmus.  Ma- 
iores verbnumeri  a minoribus  fubducuntur  per 
Intelledum;  quatenus  intelligitur  minori  tot  vai< 
taces  deficere»  quot  fu  Aciuoc  ad  hoc » ve  fubduci 
poQit ; ita  15.  fubducitur  d 4.  cum  intelligiturilli 
4,  vnkatcs  1 1 . deficere , quas  (1  haberet  4.  d 1 1. 
pofTet  fubtrahi , cum  tunc  rflet  iunduS  cunva  t ;fie 
4.  Ar  11.  fapiuot  i5.numcrus  ver6  if.  i l|-  fubduci 
poceA»&  ideodiffcrentif  Jugar  thmic«  fumptc,vt 
de^cides  & vt  i minoribus  logaruh  licet  maiores 
pofTunt fubduci»  funi illsipfz, quas  dant  mino- 
res Logarithmi  d maioribus  fubdudi.  Sicut  11. 
cfl  eadem  differentia»  quam  dat  numerus4  fub-, 
dudus  d 15. 9e  quam  dat  i).  fubdudus  per  iotelle- 
dum  i numero  4« 

Probatur  prtmapars»  qood  ditferentlalcS  ftnt 
quoque  logarithmi  proportionis  crurum:  Nam 
tunc  prapAlTHTirftfui  cruris  ad  lliud obtinetur» 
cidmcnismions  diuidit  maius.  Quotiens  enim 
cfl  deaoiAinaeor  proportionis  t Sed  in  logarith- 
mis uSIudiopquiuilct  diuifioni»  & diffetcntiales 
numen  fiint  orti  d fobdodiooe  logaritbmorum 
minoris crutili  maioriscroris logarithmis.  Er- 
go funi  lo5arith.-ni  iHi  numetl  diffcitmltles  pro- 
portionla  vaius  cruria  ad  • 


corollarivm. 

COIIige»  quod  ft  tangentium  logartthrols  vta- 
ns  in  cxtrcenda  regula  propoicionum»  9e 
iub^at.tdgentia  logarnhmd  debere  demi , vel  ad- 
di, fiaddii  fignu  t hoc  » quod  figniBcai  loganih- 
mum  tangentis  debere  fumi»  vt  abundatem»  tunC 
obediendura  e(I  t & cum  prxciptt  Aguia»  quod 
ftibducatur  logaritmiit  rancentis  ;vel  aJJaturi 
fi  figno  defediuo  hoc  — m ^t-bulic;  notetur,  i 
contra  faciendum. 
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Quod  concipies  d ferie  uumerorum  logarith- 
micorum  htcappofira,  qui  hnltantorloganthmos 
finuum»  atque  tangentium  in  fuo  prog'e(Tu  . 

Series  itaque  pnma  cegicetur»tanquam  fi  «fleat 
logarithmi  minores  finuum  arcuum  maiorum, 
quam  45.  Gradudnl  { Secunda  fint  dilf.rcnri»,  & 
tanquam  tangentium  logarithmi  habeantur  ; 
Tertia  potentur  taoqtsam  logarithmi  finuum  ar- 
cuum minorum » quam  45.  gr,  quia  funt  maiores 
Arithmeticis  prime  feriei . 

Quia  itjq;  tangens  elVad  f«num  totum, vt  finus 
arcus  ad  finum  complementi  t diiferentialiS  tan- 
gentis maiorom  arcuum»  qua  m 45.  Gr.  Ar  confe- 
queoter  miior  finu  toto»  diuidet  logaritbmum  fi- 
ous  totius  o.  Ar  logarithmum  arcus  maioris » 
quam  4).  Grad.  aggregatos » Ar  prodet  loga- 
rithmum  arcas  minoris , quam  4S- Gr.  V.g.  ar- 
cus logarith.  14.  diuifut  per  diflferentialem40, 
daret  logarithmum  defiJeratumired  quia  differco- 
Clatis40.e(l  dcrediuarcfpcdu  logamb.i4.  ideo 
addenda  eft»&  fiet  A4.  logarithmus  arcus  mino- 
ris» quim  Gr.  45. 

At  fi  tangens  flt  minor  finu  toeo;etiS  finus qust* 
fitns  erit  minor  d^Oi  Vode  logarithmus  V.g.94» 
addieus  fi-ioi  toti , Ar  minutus  ditfercmiali  ja.  dac 
logarithmum  areos  maiocia  pariter  fa-  quiaf.  hte 
diderenciatts  eonlsderatur,  vt  abundans. 
Vides  kaque,  quod  qaaodo  defideratur  logarith. 
finus  minoris  arcus,  quam  Gr.  45.  d fferentuUs  > 
qur  debebat  adh  fubducitur»  ac  quando  defidera- 
tur  finus  Mcus  maioria»quim  gr.4f.  logariilHnBi 
difTcrentialit,  que  debebat  addi , ctism  additur. 
Quiafi  14.  cum  ditfcreaaali^a.  minorem  nihilo, 
facit  qui  equae  ipfum  5A.  maiorem  nihfio. 
Ergo  s8.  cum  |s.  facicdo^  ob  additam  differen- 
tum 4.  quam  addit  sA.  numero  14.  Ar  fie  }s . cum 
}s.  facicd4.  8t  fic  fd.  cum  )S.  facit  A8.  Ar  cet.  qua- 
re addita  didcrentialis  iogariiimo  minori  confll- 
tuet  maiorem,  ficut  ablata  minorem  logaritiifiitfm 
cum  tamen  iuxta  regulam  femper  deberet  fubdnci, 
nifi  diflfcrcntialea  deficerem,  & indpeteoe  coo- 
«axio 


de  l o g a 

tririomodoi  «.rrcrceadodum  fiou»dcfi«innt . 

lu^r  collige  regitljoi  Genenlrm.^uod  in  de* 
f.diuii  addendis  cum  abunditibut,  fcu  logasith* 
mis  linuum  4U1  omoci  funt  abundantes, ctMn  dif> 
frrrnnalibus , fca  in  logarirpnis  linauiii  • Ted  n 
(ceanttum  rumpcls,  te  ideo  onmbus  defeAiuis , 
addere  tdem  eli,  fubducere . 

lo  detv  diuis  ver6  ab  abundantibus  fubdBccn> 
dis,  eel  i contra,  fubduerre  idem  efi,  quod  adde- 
re. filicee  Tubducendo  acquiritur  id,  quod 
addcndocnesconrequendum,  ?el  addendo  id  Io- 
•eaxu^i  quod  rubtrabendodebuinetreperirt . 

EXPENSIO  VII. 

Ve  LogArithmis  numerorum  ahfolutorum. 

CVm  ex  applicatione  logarirhmorum  finubos 
arcuum  facilitas  lingularis  in  regula  pro- 
ponionum  trananda  emerferir,  r&m  ad  inuentio- 
oem  ipforum  (inuum  adhiberetur.  Excogicauere 
Authorca  numeris  queque  abibiutis  , te  naturali 
propagatione  crcfcennbus  logarithmos  addere, 
n ipfj  regula  aurea  (imili  facilitate  conliarct  in 
■mnerts  abfojucis  alTufflpta  ; quod  etiam  iniien> 
tam  ab  ipfo  Nepero  innuitur , (ed  obfcurillim^, 
eipofuit  tamen  , vteumque  Henricus  Bnggius  f 
ioifpUcius  open  mandauic  in  fuis  Chiliadibus , 
qar  tbi.  vfqjadiooooo.excrefcunc  auuraJi  aug- 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXVII. 

[ In  fate  numerorum  ob  vnitnte  continu}pro~ 
porttonnltumy  fi  numaus  (^uth^  1 4he» 
rum  multiplicet  • £tus  iognnthmhs  erit 
n^regMtumlogorttlmorum  tpfts  mulvpti- 
CAHtih^s  fe  tnutcemy  appltcatorum  nAtu^ 
rnlt  ordine  progredtenitunt , 

Sine  proportionales  ab  vnitate  Propor.  Log. 

noaKriinfcricdifponU  IX.4.  1 o 

I.Arcxt.&  eorum  logarichmi  x 1 

naturali  ordine  propagati  l.a,  4 % 

|.f&cet.  Oico,  quod  ii  ali-  $ j 

quis  V.  g.  a.  multiplicet  alique  16  4 

alitttn  nempe  id.dribciat  ja.hu-  $%  9 

iitfaAilogaritbmumeircag-  64  6 

gregatam  logaritbmi  duorum  lao  7 

aumerotom  u multipUcaoeiQ  i^6  8 

idefiJogar.i.  & 4..  nimirum  J.  91S  9 

S1CU4.  multlplieec|B.  firfa-  ioH  ><* 

ciati^  logariihaus  buins  numeri  laBcrhag- 
grrgatu  logaritbmi  %•  te  logaritbmi  5.  af^Ucacotu 
Dimero  4.  te-jt.  quod  aggregatum  efl  7. 
Probatur  el4i Ais  prop.  l.buius. 
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THEOR.  IL  PROPOS.  XXVII. 

Si  ttliqiMiits  numtnis  tUqms  in  fe , &•  in 
. {ntinHum  auliijihcemr , & vtnmun 
frodulium  dsm/Lmr,  gemitis  excedent 
tjuoti  ipfi  fola  vmute « addito  veto  pri- 
mo titmim  aijmthniuxr . 

PRobatur.5it  1104.  faAusex  multiplicatione 
a in  fe,&  in  produf^os  fuccelliudtcrant  ge- 
niti 9i  at  (i  dtuidatur  fuccel&ud  Mule.  Quot, 
pera.  Quoti  erunt  ijdem  vciqoe  a r 

V.  g.  tia.  poiiea  ntd.  te  cxc.  410 

vfque  ad  a.  (ed  a.  infuper  capii  8 a J 

in  fc  femel  ; Ergo  Qnott  vnica  lA  9 4 

vnitate  vices  mulciplicaiiomini  )%  4 9 

excedent  : at  (i  genitis  addamus  64  S 6 

latus, dc  primam  radicem  a. erunt  laS  6 7 

cquales.  »5^  7 * 

9ia  8 9 
1014  9 to 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXIX. 

Numerf  diuift  per  i o-  quoties  fieri  potefty 
quoti  tot  erunt  numno  , ^uot  ipfefigurd 
vnd  demota  ad  dextram . 

SIi  numeros  qoillbet  1679087.  diuidendes 
per  numerum  to.  prtmns  quotus  erit  167908. 
fecundus  erit  16790.  tertius  erit  1679.  quartos 
erit  »67.  quintus  cHt  16.  ftxtus  erit  i.  ipf*  ve- 
r^flgurx  vna  dempta  fex  rellanc. 

* Probatur . Quia  tot  erdut  dectmx»  te  decimg 
decimarum  , &cxe.  ex  propof.  1.  trad.8.  quot 
funt  Iota  excepto  vltimo  loco  ad  dextram  * qui  eft 
vnitatum  locus  t Si  ergo  quilibet  numeros  V.  g, 
milito  per  10.  diuldatur  habebimus  centefimas 
niillium , vel  vnam , vel  a.  vcl  4>  ^ 

9.  «jo«  (i  dinidentur  oer  10.  •»*!  *lus5,v.:I  tres  vfqj 
ad  9.dabuc  decimas  millium, qux  (i  diutdencur  per 
IO. dabunt  vnitates  millium,  ideft  decimas  cente- 
(imarum,  vel  1 . vcl  a.  vcl  J.  vfquc  ad  noucm  ; 8i 
fi  fur(ns  diuidantur,  cxhibtbunc  decimas  deci. 
marum , te  tandem  vnitatum decimas . Itiquedi- 
U?fio  per  IO.  reddit  eundem  numerum  ad  locum 
inferiorem  proportione  fignificantf  per  decimas 
, ab  vnitate crefcct^KJuare  cfi  vltima  figura  addex* 
crare,  lam  decimas  non  (ignificct , d-uidi  nequit  t 
Vbde  quotus  exdiuifione  10.  in  vltima  (igura  ha- 
beri non  poterit  1 Quadere  tot  erunt  quoti  fi  di* 
uUatnr  numerus  aliquis  perio.quot  emat  figurf 
vltima  dempta. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXX. 

Quot  funt  nou  in  vno  quoque  faflorty  tot 
erunt  tnfaHoy  aliquando  01194  minus  ^ 

SInc  multiplicatores  t74.&845  «|“‘  ‘"olcem 
fe  multiplicent ,fadus  erit  19779®.-  nempe  w 
tidem  figuris,quot  funt  io  multiplicatoribus  voi* 
tatesj  at  194.  muldpHcet  147  genitoi  erit  249}0> 
nempe  minutus  vnica  figura , ex  eo  numero  figu- 
rarum » quo  rterque  mdtifdtcattts,  8e  genurana 
confiat  • Pro- 
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54t  TRACT 

* Probitiir  ex  regaU  mulcipticationam  tradi’ 
ta  pcop.14.8f  )5.trad.8.  Nam  rlcima  Hni-  1 J4 

ilra  figura  imultupHcispoOlnt  numeru 

f>rod«dum  rnUates  fignificantem  tertio 
oco,vt  in  A.  Vel  ergo  genitos  ex  dextro 
vitimx  figurc  flmftrx  » racic aut  ad 
fummiim4.  figuras  1 vt  diximus;  (i  tres 
facit  addicis  duobus  locis  CD  faciut  cjuin*  a|4 
Que ; fi  cjuatuor  additis  duobus  locis  CD«  — 
lunc  fex:  Ergo  tot  figurc  erunt  tn  genito*  0 
«fuot  In  vtcoque  generante  • rei  uncam  minas 
yfls* 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXU 

Si  ftries  ahqud  producatur  numerorum  duo~ 
rum  alr  vmtate  contmu^  proporttona  - 
Uum  donec  logarnhmum  vltimus  ter^ 
minus  confequatur^  ^ut  ab  vtriufjue  /o- 
garithmotum  multiplicatione  gt^nttur  f 
/j  terminus  erit  , tum  vntus , tum  ul- 
terius datorum  ab  continue prih- 

portionalium  terminus  • 


• It  feries  nn- 
f merorum  a 
[ in  (]ua  dati  fint 
• duo  numeri  8.& 
I jt.  auocum  lo* 

I garithmi  ).8r  f. 

I multiplicentur 

inuicemA 

I 15.  producaur 

I rerb  feries  rl<l* 
terminos 
vnitace. 

Dico  ( (}uOj 


D 

A 

B C 
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1014 

10  1 

30 1 

10,5 

" 1 

33  \ 

400« 

11  1 4 

36 1 

81,1 

'■j  “ 

39  \ 

11(384 

39  1 

3171S8 

'ili 
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• * ab  voi' 


1'  vltimus  termi- 
nus ;x7tf8.  cft 
I terminus  com-> 
I munis  propor— 

t'  tionalium  dato- 
rum numeroru; 


fi  ftacuatut;fCir 
enusoSab  vnitate»  8r  ratio  i.adS.  in  feriem  c6> 
tiouccur  terminus  erit  predidus  StyOi . 8:  fi  fla* 
tuatur  qnoque  primut  terminus  ab  vnitace  s 
& fecundi^m  eam  proportionem»  quam  poffidet  |. 
ad|x.  fcriescontinueturiiUtus  feriet  ejuoque  ter. 
inious  erit  prcdidus  ^xT^S. cujus  logambmui 
If- 

• Probatur.  Inter  o , 8e  vnicates  tres  mediant 
proportionales : £rgo>  fi  I.  ponatur  ad  S.ita  8.ad 
aliud  »^4.  imer  8.  tres  proporcionaies  in* 
lerfereotnr  ex  prop.  p.  lib-8.  8;  fic  dc  ali;s . Ei  gp 
fi  prt^rtio  quinquies  repetatur  > 6e  producatur 
vltimus  terminas  cr«c  bune  inter  vUimiiiSr  vnita- 
tera  if.  termini  virtualiterinierpofiti,  ideft  pote* 
rum  interponi»  fr  numeris  exarari  eiufdrm  pro* 
portionis»  qus  cfi  1.  ad  s.  cum  proportio  i.  ad  8. 
que  (piinquies  repetitur»  fit  proportio  i.ad  x.  ler 
repetita;  Ergo  vicimus  terminus  erit  Idem,  ac 
prediAus  J xytfS.  fiquidc  e(l  ifie  decimus  quintus 
rmiaus  ptogreOIooU  pioportionix  1.  xd 


ATVS  xxi; 

Rnrfusfic  alter  terminus  primas  ab  vnitate  s 
}x.&  fiativt  I.  ad  )t.  ka  ja.adaliud  v.  fr  propor» 
lio  producatur,  8e  extendatur  in  fertem , quia  er* 
go  inter  i.  8e  jt.  quinque  termini  mediant , etijoi 
inter  |x.  8r  cercium  p quinque  termini  interpo- 
nentur, fi  ergo  fiant  ex  Iftis  tres  termini  vj^u). 
liter  erunt  if.  quia  inter  i»8r  jx.eU  proportio  (. 
ad  x.qniaquies  repetita ; vnde  inter  vnu3tcm,fr 
ternum  terminum  inuenrum  erit  proportio  i.  ad 
X.  quindecies  repetita:  fcd  etiam  1x708.  babet 
proportionem  1.  ad  x.  quindecies  repetnam.et<*o 
ifte  cric  tertius  terminus  proportionis  i.  ad  jx. 
fcd  etiam  erat  quintus  terminus  proportionis  I.ad 
8.  cego  eft  terminus  commuais  barum  propur* 
tioiium. 

COROLLARIVM. 

HIoc  enafeitur  » quod  duorum  numerornm 
in  aliqua  ferie  eiufdem  proportionis,  fcd 
tamen  diuerumode  repetita:  exifientium , enafei* 
turtnquam  ,quodquocorum  oumerus  reciprord 
fic  proportionalis  numero  logarithnaorunii  ita  na 
merus  e ]X.  quoti , quibus  diuidie  } ^7$6.  funt  f. 
Icgamhmi  vero  f.  ac  numeri  DlogxriUimutcA). 
numerus  vcr6  quotorum;  quibus  diuidie  eundem 
numerum  7x78^.  cR  $.  Quare  Jn  numero  s 52.  vt 
e(I  quotorum  numerus  ad  logarithmorum  nome* 
xumiideR  vc  }.xd  5. fic  In  numero  d 8.eR  logiriib 
morum  numerus  ad  quotosjnempe  vc  ).ad  ^.quod 
fi  adhibeas  alios  logarithmos  vc  x,  idem  erit  pepi> 
pe,vt  9.  ad  1^.  ideft  vt  j.  aJ  S» 

PROBL.  L PROPOS.  XXXII. 

Datis  duobus  numeris  in  eadem  tontiaid 
proporttonaliam  ferte  pofuis  und  eum 
logartthmo  naturalt  vntus  > exijuirere 
logartihmum  naturaim  ultertus » 

VOcamuslogaritbmos  naturales,  qui  natunii 
augmento  per  vnitates  propagantur,  vt  d.  L 
s.j.4.f.0.8e  m. 

Sine  itaque  io  prccedenci  ferie  dati  duo  numeri 
V.g.  8. 8r  }s.  deturque  huhts  logarithmus  f.  ficq; 
exquirendus  logaritbmus  numeri  8.  fiat  permal* 
tiplicatiooera  numeri  8.  infe.  St  in  produRius 
totiex  aliquis  numerus  , donec  geniti  innoneto 
aequent  logarithmum  S,Be  fine  f.  Sit^ue  vltinmi 
produSua  }x7d8.  ex  prop,  prxfc.  hjc  numen» 
cric  xquaiitoumeroillf,  qui  f^retex  multlplira* 
tione  )X.  in  fe,  8r  ia  fados.qui  tot|erunc,qi>otlo- 
garithini  naturales  numero 8-  afVribendi  t qs» 
ita  efi  cR  Coroll.  oumcrui  quotorum  rermiai  ;x> 
■ quibus  diuidie  vitimum  genitum  ad  logarithoos 
naturaiea  fuos,  vc  logx*  * f ^ 1 ‘ 

rithmi muneri S.adquo*  |x  f < j 
cos  fuot,  quibus  eudem 


10x4 


M 


8|i 

«4|> 

J‘»U 


vitimum  genitum  diui- 
dit . St  ergo  reperiamus 
quotos,  quibus  jx.  di-  I 

uidic  vitimum  terminu  5x788  | 5 
fuum  3x788.  qui eruoc 
tres  habebimus  quoque  logarithmum  ipfius  f. 
nempe  3, qui  debet  afcnbi  in  ferje  primainqua 

etiam  cR  logaritbmus  exhibitus  numen  3X«  qo* 
eR  prsced.  propofitloois  feries  • 

PROBL 


DE  L O G A 
rROBL.  u.  rkopos.  xxxm. 

Ddiis  iaoha  nmwrf;,  ipiihifcmrhjiie,  0‘ 
dlittids  togdritimo  td  litinm  ti 
dffludloJutmsIo^dtitimiim 
ccfunre. 

STfltnvmrrl^iit.Sr  10^  k 6aio» 

flatuitur  l6o.q(urntur<}ileg»ckKtiiut  Ipfiut  u 
Prima»  t.  Inq;  fe  tpfum  muttiplicct»  $i  Kcnit6 
ftrccffiuj»  n siuUipiicationum  Q»menw  deficiat 
felum  voicavnitace  k dito  fecfindi  lo.  lonrith- 
It»  «qui  logarithmuieft  i09.ideofint  99.  Te  cum 
i(*fo  nnt  10«.  Diaidaturqi  rur(ii»quocie»  fieri po* 
ttfti Srei  prapof.ifi.  quoti crtnt  lO». quianume 
rB»iafeipremduAu»*fi  rurTa»  dmldacur  faeiet 
samerum  quotorum  zqualetn  aumero  gcohoniai 
t eoum  qaorum  fupra  adiunget,  vel  «qualem  ge* 
riti»  addito  primo  gentraote . Numerus  Itaque 
vltimo  |«niiu(*catas  quon  fqalt  logarithmu  «oo. 
1 10.  elt  ilie,qui  fi  per  10.  diuidatur  , quoties  fieri 
poteOfCi  pree.quoti  eiof  dabiit  logarithmum  n.a« 
S«4  quia  lUe  iHimeras  ob  maiimam  fuam  mul* 
titodiocm  haberi  Ubortosd  pocefi  • Siquidem 
erefeie  vitra  omaem  esift^m^tioaem  «poterimus 
abiqueeiui  cogairioae  babere  aumerum  qnoco» 
rum»qaem  qucrlmusi  abqueeo,qaodeumnoret> 
Bua.  fr  fucctlCud  diuidaoMt.  Nam  cdm  nunae* 
rus  qootcrum*  quando  diuifor  cft  10.  fit  idem,  ac 
figurarum  multitado  vnl  Tolum  dempti  ad  dea* 
cramespropor.fa.  hincefti  quod  Catis  erit  no* 
i^re  figurarum  numerum « quoiermieum  viti* 
nomex  too.mnltipiicacionibui  auroert  a.gen  tfi 
componunt  «quoii  ad  hoc>vt  eomequamur  bre- 
•litrfr  faciitds»  quam  fieiipolStfit. 

PROBL.  111.  PROPOS.  XXXIV. 

Nmimim  HMtriim,  (r  fiartmmmviu^ 
fjMf mMltiplictlioKe  ilimnr,  dtp 
iMdlt  ammumf(iadnmm»l‘ 
tiflicdlioiu . 

FIm  M maltlpli«nda  rolim  mt.  ■«  i]oan»r, 
Mt  ijutnquc  figur.l  »1  finiftnm » nec 
raniot.  numero  moltlpliccntur  { fcd  f.lum  cniQ 
Auboi,  ..1  tribui  V.g.  Iit  nnmcrul  l}<t.  multi- 
plicualai  In  Ti  .il  eogoorcfdaa  numerum  iprutn, 
ndntulmui  uidt.(- peopor.17.  iu  ftebiimnlti. 
pUeaUo. 

»}4f 

9}t0 

roj» 

4«po 

549»»»»  „ .... 

Flguraquc  fingular  cum  fiogulit  oumett  diul» 
deodi  eruar  multiplicate . 

Sed  ad  agaofeeodum  taotum  loca  fuihciee 
■■Kiplicare  io  boc  numero  duas  catremaa  figu- 
tai,  quU  ex  ptopoC.  a 7.  balu» » qooi  font  ootar  iB 
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uao  quoque  IWlore»  toe  emot  tiodr,fr  figunt  i» 
genito  aliquando  vna  dempta . Vode»  vt  febaus» 
quando  ea  demenda  eft»  vel  addenda  virimu  figurp 
Tct  duardtantdm  mulcip)learioe»tt  ueecCiriaauo 
•d  Cumrnfi  quirtqt  Siquidd  afipdtfiereotipitpKrex- 
atiard  figurarG  vcrCds  <ieati9  muttiplicacHane  cao. 
riucurvlcimu numerum  noo  »uqcot,r4m  ei  pfo» 
poCl4-  trad.8,  non  nifi  decime  poliae  transCeri» 
vel  vna » vel  du«  vCque  ad  oouem . Quire opor* 
tebit  id  fummutn  habere  eognirioneui  quinqivitip 
morum  numerorum  ad  bnc  vt  cngoofcamut « at 
tranilstio  id  fummam  9.  decimatum  io  mignia  al 
finifiramauaserit  vitimam  notam  poAtiogCTei 
ideoqac  io  pmdifto  numero  fufficiec  multiplica* 
tio  numeri  fiaiftri  a.  8r  7.  qub  ex  pr0p.r5.uad. 
t.  feimua  numeros  barum  ootarum  ad  tertiam  iO* 
cum  * quartum  pertinere  • ideft  fica  vc  vides  in 
exemplo  flabit  multipUcariop. 

* I 4 t 
»J4«  . 

fpoo 

4590 

5 jteoon 

Vbl  |.  neque  per  cotum  mimerom  a elufque 
omnea  notas  multiplieauimust  l*ed  Colum  duas 
extremas  , Oc  licet  non  prxbeant  eundem  nu- 
ourumi  fed  mioofem  ;frrbent  tamen  eundem 
numerum  notarum « vc  prius » qu«  Cunt  7.  Et  Ii* 
cei  In  numeroruiciTera.vbi  not«  fignifieSemali^ 
res  numeros . neque  multbMcatto  vlli  eflet  adhi» 
benda  » oportet  tamen  multiplicare  Caltem  duas* 
vel  tres  vltimaa»vt  deinie  CuccelUui  numerus 
aiurum  figurarum  poifit  haberi  » qux  continua 
duplicatione  mueaieodx  Cunc. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXV. 

NiHdrum  namtrun  multit  mutmtf^  fro‘ 
faniamdtitm  iivuairt. 

Sit  numerus  X.  culus  noi«  Imieniend*  fint  j 
qu«  In  vltimo  per  centum  mnitiplieatiooed 
propagato  termino  Inucrtiuntor « 6 Id  fiat  contiu 
nua  multiplicatione  laborioCa  rea  eft  «quare  iti 
inflituemus  multlplicatioaem . 

Ducator  binarius  in  Ce  j8r  fiant  4 deinde  4.  Id 
Ce»  te  fiant  1 6.  deinde  1 6.in  Ce,  8r  fiant  158.  erane 
autem  horu  logarithral,  ipfius  binarii  quia4. 
«fl  ipfius  quadratum  es  propof  d.huhii.eios  Ic^ 
rithmus  erit  s.  Sic,quis  i5.  cft  tjaadratunrlpdut 
4.  eius  logarithraus  erit  duplum  ipfius  X.  oempc" 
4.%  quis  is6a  efl  quadratum  (lumeri  Id.  Ideo  cius 
logafithmus  eritu.  Ccd.  fi  volumus  perueaire  sd 
IO.  muUiplieetor  primul  numero»  4.  cum  hoc  vb 
nmo  sjd.  ftproducetur  numerus  1014.  cuius  Io* 
garrthmus  naturalis  erit  aggregatum  logyithml 
X.  applicati  proportionali  4«  k logarithmi  8 ap- 
plicati proportionali  Vodelogarithmuaerit 
10  oftendeos  iam  virtualiter  per  has  4 multica- 
ctones  dfe  completas  multiplicationes  decem  vir- 
tuslicer,&  licet  inter  a.fir  10x4.06  fine  interpofi* 
tx  aAu«  Intermediant,  tamen  virtualiter,  dr  pq- 
toifieot  deCrribl.  Sic  autem  inflitueodus  alius 
Ordo  I nam  numeres  1014*  1®  multiplicatus  da- 
bit numerum  primum,  cuius  logarithmoa  natura- 
lia exit  xp,  Alt  bic  primos  in  ic  mqUlplicatus  uu* 
mcriiA 
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«ei«aifeniiiJ(iiii»€ii{ttilo(uithmiM  erit40.fr  merum  produftum  coatloere 

iik  fecttD<ius  in  remolriplicetut  cUbit  altum  nii>  100.  numen  t.  Vcranumcn  iBsuprcrej.^^ 

aenam  tertium»  cniua  loganchmua  erit  80.  fr  non  quxrtmut  Mc  Ipfura  numerum  / («d  (ol**^* 

teodcm  hU  com  primo  multiplicatui  exhibebit  ootaram.vode  non  erit  aeceOe  lingulae  fitn*** 

aumcrum»cnius  index  erit  conflatus  cs  fumma  multiplicare»  cum  fingulisomoibiui  fedloil^ 

logarithmi  primo»  fr  tertio  applicati,  nempe  »0.  aliqnaa  ad  finifltam . 

fr  80.  Vode  erit  «00.  flgnificamtque  vlciouun  ou* 


I - 

, 

»089 

3^7^)0600» 

10 

.«IJOOOOOO 

Proport. 


8 

>014 

10 

104857« 

)0 

9i  1 161777« 

40 

OOoOO.  00000  J 

80 

OOOOO,  OOOOO 

100 

Rg.awB. 


THEO&.  VL  PROPOS.  XXXVI. 


Licet  numeri  naturuli  orime  progredientes 
pfoportionules  coutinsU  non  pnt , odhuc 
tsmen  in  objUd  mogu  ferte  \ vhi  dtf- 
ferentid  fmt  porud  poterunt  proximi  ^ 
vt  continn^  proportionnles  vfurpari* 

CErtom  efl,  quod  minimi  numeri  io  ferie  cooi^ 
tinua  propoRtooai  lura  non  iunc » fr  ideo » 
4Dod  logarithmi  ilitt  applicari  oequeuc»ea  prpafl*. 
g.ExpenCa.hnius : at  li  flatuantur»fr  conlideren* 
tur  in  aliqua  magna  progrelConc  extftcntce»rt  in 
ferie  rticcclEaa  proportionatorum  Tabuic  prinur 
primi  ordinis  cxp.  i.  huius»  tuae  poterunt  repe> 
rlri  proportionaietiqui  propinquUfimi  lint  nume> 
rorum  oaturtUuhi  proportionibus : qnla  lilicet» 
C1W  iUc  nomeroflmme  progrclBones  inceroalla 
lofeoflbUia  refpedu  totius  termini  habeant  in» 
ddet  aliqois  proiimd  V.  g.  ?t  numerus  naturalis 
p.ad  a.  fle  in  prscitau  tabula  1«  pr;cit.propoc* 
tloaaliepo4|$so.  ad  aoooooo.  fe h^nt  proxi- 
md>  Tt  9.  ad  10.  fpretia  dtfereotijs  4)8)0.  fic 
8oi6)Of.  fc  habez  ad  looooooo.  n 8.  ad  ic.  fr 
€ ouaorea  differeoticeireot  dedar  in  maiori  nu- 
mero adhuc  proportio  V.  g.  8ot6)o$.  ad 
looooooo.  magis  accederet  ad  proportionem  I. 
ed  IO.  quia  partea  adharrentes  ld)c),  minores 
eflent : QiMre  pacet»  quod  numeri  naturales  in 
xliqua  magna  leric  contlnna  rcperirl  poccruat» 
Td  i jdtm aliqui»  TelCdtcmproxisod  . 


PROBL.  vri.  PROPOS.  xxxvir. 

Numerorum  dh  i.  vpjuedd  10.  togviih 
mos  repmre . 

Q Tatuatnr  It^arlthmuS  numeri  1.  aifrs,fr  na. 
fc  ’ mrri  10.  maiimua  altquia  numervi  fle  loga. 
rlthmns  i.ooooo  00000  fi  lAi  extremi  l.  frto, 
io  aliqua  magna  ferie  numerorum  proportioos* 
liom  intdligantur»  fr  imaginentur  dcfcripti,  n- 
pote  oportet  eoocipere  ob  loganthmura  maii» 
roum  denarij  » quem  elrgimus  lO-iooo.  00000. 
Oportebit  fateri  in  illa  fene  adebma^na  repenri 
tales  proportionales,  fr  infcofibiU  d iTcrentiadif* 
fideant  ab  ea  proportione  j quam  habent  numeri 
natur  ales  ad  denar  iom  (.  ent  nume  rus  aliquis  pr» 
portionalis  ex  pr$c.  qui fe habebit  p>oxindftl- 
tem,  xt8  ad  IO-  item  aliuS»  qu<  fe  habebit,  r<  9« 
sd  Io.  item,  q«  1 fe  habebit»  rt  5.  ad  10.  parua  di* 
ferentia»  fr  intenfib'U  intetucnleate . Homal 
itaque  proportionalium  perquirendi  fuot  loga* 
rithmi»  licet  ipfi  proportiondea»  nobis  noti  aei 
fint . 

Q^uoniamiamnonimut  datis  duobus  muneris» 
fr  alterius  logarhhmo,  alterum  looeoire»  abfquc 
dia  cognitione  proportionalium  1 cui  rerpoadeee 
ipfi  logarithmi  ex  propof.)|.  ideo  ex  eioadocfl* 
mentis  primo  mulciplicabimua  ipfum  numerao 
in  fe*fr  in  produdnm  donec  geniti  habeaot  illao 
logarichmum iam  cogriitom  • Verum» 
■Dultipllcatlo»  qux  eflet  100000. 00000  cumipls 
primo  termino,  nempe  toc»  q^ot  rniutes  tnl^ 
prithmodatoinaeniunturefl  moralitci  impn^ 
bilis  . Ideo  frias,  quod  cum  cootinoau  diuifl^ 
quoad  fieri  polfit»  deinde  fit  ioftitucoda  per  deoo 
rium»ad  reperiendum  nomerom  proporcionalino» 
& denarius  ex  ap.prop.h.  toties  diuidic.quoc  faat 
ipff  not^  io  ipfo  numero  vni  demptfr  idto 
numerus  oourum  nobis  eft  occctfariut»  numeras 
Inquam  nourum  , fco  figurarum » quf  vlumum 

numerum  propordondeim  correfpotxlanteai  1^ 

garithmo  dettarij  iotegraot»  frdcftribont.  N 
rerb coolequcfBur  cs  propoC|f.  hoius^  ^ 
qoa^ 


DE  LOGARITHMIS; 


yiwar  prenortionilibas  peracniraus  ad  dena- 
flenlogafitlimicum.  fraiija  qtutuor  ad  etatena- 
miHum;quatunr  quoque  ad  mtllenariam  > 8r  fic 
eofirequenter » ideo  41.  proportionalibus  perue- 
eiemus  ad  logatithmiim  tooooo.  00000.  ipro  pri« 
po numero  a.  comprcheoro . 

Igitur  I cum  illius  ? Uicni  per  propof.  hulua 
nefcumus  quidem  numerG»  fed  roIdainouru>qug 
ipfun  con6ciuat»  quas  f (i  coaBciai  progremo* 
orm  modo  ibi  tradito  ) inueoires  eiTe  joioa. 
999^6, 69.  Ideo*  Ci  ille  ricimus  ignotus  diuidere- 
carper  10«  qaoties  fieri  pofiet  , ellcnt  quoti»  & 
proportionales  eiufdem  numeri»  mlaiit  ena  cuius 
note»  dr  figurc  funt » nem:>e  301  os.  9995^.  6s. 

Sed  es  propof.jo.  ifia  diuifio  per  proportiona- 
lem datum  10.  que  fit  vicimi  termini  ex  s.  toties 
genict»  donec  obtineat  eundem  logarithmum  de- 
nario aHignatum » ifiainquam  diuifioper  10  dac 
logarithmum  infius  numeri  dati  s.cuius  quprimus 
logarttbmum ; Ergo  logjrtthmua  eius  eru  inueo* 
tus5oiOt.9995d  6t,  8e  fic  faciendum  ad  ioie- 
Aieodum  lo^aritmum  numeti  3. 8r  epterorum  fina* 
pliciun  vfqoc  ad  10.  r.li&ta  tamen»  qui  duplamt 
fcl triplam  proportionem  dicttotad  hJSe  J.  n 4-t« 
4.9.  ^quibus  infra. 

Esemploin  reptenarij . 


1 

1». 

49 1 

» 1 

[7 

1401 1 

4 1 

14 

47«4»oi  1 

|7 

>*  »475*4»  1 

lio  1 

1 9 

7979**66 19741 100  I 

1“  1 

1'» 

43A980  57609000. 4re.  J 

'4®  1 

174 

4053411  539ooo.6rc'.?f];  ad  48.  n.  1 

«0 1 

IS* 

313447630. &cet.  vfqaeadSt.oous  1 

1 100 1 

1 85 

Et  fic  profequere  vfque  ad  logarithmum  deoarlj . 


Aduerte  trerb  plurimas  notss  maximi  In  primis 
anmerts  efle  multiplicandas »lmo omnes  inprimlt 
vfque  iialtem  ad  logarithmum  so.  nam  error » qtii 
In  principio  ell  vnius  nota;  fit  notarum  pluri- 
numm  j Sic  in  iftis  proportionalibus  i numero 
s.  exortis  tnitas  pretermifia  io  numero  ioS|.caa- 
fdsit  in  notis  logarithmicis  f ooo.defe^m  voiiis 
vnitatif»qui  defcftui  excrefeet  Io  immenrum» 
vode  io  principio  multa  adhibita  diligentia  agea- 
d&  cft,  n precifiiB  nourum  aumerus  pofiU  oM- 
aeri. 


Tabalafairi; 

A 

1013 

10 

4 

104(719 

10 

7 

109311? 

40 

>( 

1199313 

80 

13 

lami» 

100 

j» 

1777870 

200 

4l 

»48>J*7 

400 

ist 

4167073 

800 

»4f 

971(708 

1000 

ioi 

Hae  itoquejratione  Inoealeaear  numeri  s.p.r.7. 
logarithmi » quod  fatis  erit  ad  alioa  inucnien* 
dos»  eruntque»  wt  io  fcquenti  tabella . 

Logarithmi  numerorum  oriine  naturali 
progredientium  intermiffo  ^6, 9, 

O»  9»  numero . 

I I •‘'OOOO.OOOOO 

I I 030EOS  99937 

3 I 04771 S.IS347 
. y I 049897.00049 

7 1 084309.  804M 
01  I looooo.  oocoo 


P R O B:  VI.  P R O P O S.  XXXVlII. 

Numerorum  > gui  ex  datorum  fimpheium 
multiplicatione  prodeunt ^ logarnhmos 
inuenire  • 

I Nuentis  primorum  numerorum  pofitorum  ab 
I.  vfque  ad  lo.  logaritbmit  facile  cfi  compofi- 
torum  logarithmoS  tnuenireexpropof.sy.  Nam 
quia  numeri  » qui  ex  multiplicatione  duoium 
numerorum  refultac  » logar«thmus  eft  ille»  qui  e» 
eorum  logarithmorum  auditione  prouenitt  fi  ergo 
defi  Jeras  logarithmum  numeri  4.  qui  refultat  ex 
multiplicatione  s.Srs.  adde  logarithmum  nume- 
ris, ipfi  logaritbmo»  ideft  duplica  illum»  8r  erit 
601039991}.  logarithmus  numeri  4 Sic  fi  addas 
logarithmum  numeri  s.  logaritbmo  numeri  3. 
ent  numeri  6.  logartthmus77d9i3is304.  ita  fi 
copias  logarithmum  numeri  8.  addes  logarich- 
mum  numeri  4. numeros,  fr  erit  9030899870. 
6c  tandem  duplicando  logarithmum  numeri  3 ba* 
^eblslogarithmfi numeri 9 qui  €(19341413094. 
8r  ne  dum  ifios;fedomnium  etii.qui  ex  mulciplrcs- 
tione  horum  proueniunt  addendo  fimul  multi* 
plicatorum  logarlthmos  » Tt  numeri  is.  14. 
Ig.  |4.  18.  10.  Bc  c(c. 

PROBL.  VU.  PROPOS.  XXXIX. 

Alios  numeros  ^uofeumque 
frisnos  fufer  dtnorium 
snuenire . 

NOnalio  modo  luuementor*  qudm  eo»qno 
duenari » eel  ternarlj » xel  hmplicium  iu 
compofitorum  logarithmos  inuenimus. 

Sic  ergo  inueoiendus  logarithmus»  vodeoa- 
rij  dato  logaritbmo  denarij . Multiplicetur  ia 
fe  I 6r  in  produdum  ter  { & deinde  primum 
prt^uAum  multiplicetur  cum  vlcimo  produ- 
fto»  & fiet  ordo  » cuius  logarithmus  efi  10. 
Be  numeri  notarum  11.  erunt . Sicque  fiat  eon- 
fequencer  donec  denartj  confequaria  logatith- 
mum  looooo.  00000.  te  numerum  figurarum 

illius  Tltimitermini.quemuum-fig.diuides  con* 
dnn^  per  datum  numerum  deuarii  > quod  fic 
loferendo  rnam  tantum  Toitatem  » 8r  ille  erlc 
logicki^us  vodenari)»  nimirum  1.0413914851. 
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TRA  CT  at  VS  XXI. 

certa», mkipUMi^ 

«o»  m«l.iplle.uinat  "*  »>"“•.1“  pnaciflo.  /: 


qaiaijae . »el  f»  »lob«iaeo<taiii«umerom  uou- 


- V 


Nameri  raalcipl.  Logirlih.  Nnm.fig. 


■ II 

»4''4' 

ii4}5888i 

»S*374»4«o> 


4ti{Tli»84 

«o48oi;e>i 

tjrmofia 


189*04719  I 
460140400  I 
1197^196  I 


14617060» 

Et  ficpTofeqoeitefqaeid4**®altiplicitioiie* 

fiogoliimaltiplicitionilMU  figurarum  numerum 


apponeniio,  8c  fnos  logarlthmoi  { 6onec  logiififi, 
1 00000. 00000.  qui  cft  denari)  cmilcqoaru . 


TRACTATVS  XXH 


De  Jnterfediontbus  Planorum  . 

I Ineas  srfquc  adhuc  in  plano  exiftentes  conAderauimus : 
modo  eas  in  corporibus  ipiis , tanquam  eorum  lectiones 
animaduertimus  vt  in  fpha?ricis  Theodoiij  ,Conicifquc 
^pollonij  concipienda?  funt . Vnde  in  primisicftiones  planorum: 
tfix  linea?  refla?  funt  in  hoc  Traflatu  oportet  Ipeculari;  de  quibus 
agit  Euclides  ad  initium  ii.  Sed  eorum  animaduerfio  nobis  hoc 
loco  cft  neceffaria . 


expensio  I. 


Principia  txhihtnm. 

VoMam  ante  omnia  dtclarart  ttrmiooa  o- 
portet,  Ti  riti  concipiantur , Vnde  fit. 

definitio  I. 

L7a«a  rcdJn  pfaao  artiajaaa/i»  cH  ! ca«  «nai- 
Saa  fiacir  ttm  /aadcafiiaa  . Ct"  I»  codew  daao 
rtar  cxiflaiibu  peraeadicalaria  cR. 

Sic  fi  linea  ii  com  om- 
ndana  UI.&  II,iaAic>l( 
cct.  eam  tangcniibut  In  t 
petpcodicniaria  efi.  criam 
plano  cain  > In  qno  illc 
duAz  (nnt.  petpradicula» 
tia  etlt . 

D EF  1 N I T I O II. 

PUam  Adplaxm  «R»»  •«!  "*  f-ZiicjKodn 

nBa  Si  *aa  «laae  <>• 

ai'  ai.  «aoiiSat  latu  cani  toatia- 
^ialihix.fa«i»  alrcwiatlpflfraaf, 

pccpradiridjcil  tfl  ■ 

Sic.  fi  linea  ai  perpendicula, 
rla  fcRIonl  e»  In  plano  Coa  eal- 
ftena  fit  pctpendicalarla  lineli 
DI,  la.  b IQ..  Planum  cda  erfe 
perpcndicolaie  plano  Mir.In  ^o 
Ille  duAn  nuB . 

definitio  IIL 


BA  ad  planum  vTpqu^  M 
angulum  ctaodeni  DcAa« 
lur  io  6 » com  perpendi- 
culari OA I ab  ailqiao 
Tublnni  pun&o;  nempe 
Alioef  incHnaotu  RA  ca- 
dit. 


DEFINITIO  IV, 

Pini tipUnum  iutUnatleeH  aeum  re» 
/7^/roarcnrM|  * »«  ytr^qut  phtto  #«  !•<«» 

fiSioHis  pm3$M  Siias,  rtOes  cum  feSioiu  auffdPf 


SI  Itam^^  AC  fine  perpenacnlato  fcAlonl 
nt.  fcconoenUnt  io  puoaooii  anguina  eanini 
medicetur  Inclinationii  angulus  planorum  vtj. 

anu. 

definitio  V. 

Pltnimti  plnamn , & fiacn  ad  Uata»  fmdlim 
iiRtaaca  dirie->,  ruar  prnd»  ruUaatimim 
«ajjiili/imtn^ualrr  • 

expensio  u.  ; 


Dt  linaattm  ctm  planis  hahmdine. 


> Wa  liacn  ad  pinam  iailSM*  iH  f.Alon*a  nlanorom  fint  eeA»  qnndam 

V ucutut,  C Hner  oper*  pretium  ridere  priaatft»qao- 


a eM$fienfg  tn  pfrp^ndicuMum 

i fimliml  pun3c  Picl-uoMtit  iudut • 
Sca^olue  am  cft  aogulai  iacJIoitlonls  bMf 


nodo  rta«  eum  pUnia  (e  gerant , ad  boc,  rt  de- 
IndemeUi.  pI.nor«  ^1«« 


34* 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 


TRACTAT  V S XXII. 


tOiQOod  abfurdum 
cft>&centra  pronancUtuiii io.bo.i.«lon- 


THEOR.  II.  PROPOS.  II. 


Probacar  altera  pari»  qucpri&g  propoftu  cft. 
Nam  in  quo  plano  eft  triangulum  Aioc  eluslate- 
ra  A B , fr  A c ; io  quo  verb  funt  latera  funt  ea 
quoq;  latera  ipia  etiam  fi  prodocantur  io  r»  8r  c »* 
alioquin  linex  redx  para  ca  efiec  io  plano»  para 
Afe^cc  io  rublimi»qDod  impolfibUeeR:  ^are 
tocc  ia  plano  cxtendemar»  quod  vult  propofitio. 


THEOR.  Ul.  PROPOS.  IIJ. 


Omfm  planorum  mutua  interfeflio  Irnea 
refla  ep. 


SEcent  fe  motub  duo  plana  Af  »&  coin  f 
eo  6axc  ftQlwem  rojffeUaejm  reflum . 

Qu6d  fi  reda  non  credatur  erit  curua  i qola 
vero  redioafuperficleam* 
borura  planorum  fecao- 
tium  Tuboritur  > hxe  cur* 
uicaa  orietur  i planoAS» 
veli  plano  CDifr  ficalterii 
eorumcuruum  erit»  vel  ab 
vtrOquet  9c  fic  ambo  curua 
erunt . Nam  curua  erieba 
fuperficicip  in  quo  vndtq; 
reda  citeodi  neque  • lo  iku  ?<r6  fcdioala  duo 


punda  nedt  polTune  reda bq» que  noo taogem 
co  fef 


HtBdtinftem  lintitptrt  nont^  in  fntlimi\ 
tilttrn  fnptt  fUnum  exunj* . 


fuperficies  tllaa»  cum  in  loco  fediooia  curuentur 
cum  ipfa  redionc  ineU  exiRemc»ve  aduerfarij 
▼oluoc . 


THEOR.  IV.  PROP.  IV. 


SI  plaoo  ac  aliquii  cogitet  ducere  lineam» 
qnt  partem  eatenram  habeat  in  eo  > |qux  >o ; 
8r  altera  bm  eJeueturab  ipfi>»  ia  fallitur  . Nam 
produdiiio  ipfo 


piano  parte  BO»ver^ 
0s  Q^dux  redx 
MI,  te  Qi  Idemha. 
bcrene  regmeocum 


* Si  refla  perpendicularis  alteri  lateri  an- 
gulo meUnattoms  altcutus  plani  fuper- 
natur  ea  erit  perpendicularis  illi  linea  ^ 
O*  alteriycuicumque  in  eodem  plano  ext- 
penti  . 


Sit  angutua  indioatiorva  cba»  d illi  robficroa. 

tur  AC  perpendicularis  taceri  ab{  Dico,& 
haoc  efle  perpendicularem  linee  cutcumque  in  co> 
dem  plano  exiftenti. 


Si  dud  linea  fe  mutu^  fecenu  ^ 
funt » 0^  omne  triangulum  reflts 
eonPttutum  mvno  plano  eil . 


STt  trIangulumABCquoddam  lineis  redis  con* 
flarum,  te  concipiatur»  unquam  fi  nullo  pla- 
no inhxrerct,  Dico;  tpibd  fi  plano  fmperpoAatur 
ip/r/aprrerrradc/Mrsra,  Ttrecondi^ntfe  cocum  ilU 
lnfic»d  tangat . Nam  fi  non  fecunddre  fe  to- 
tum tangeret  , pars  quxdam  V.  g.  loa  cleua- 
returl  plano  ; Ergo»  & linee  ai  redx  pars  ad 
cflet  in  Aibiedo  pTsno»  pars  altera  Diab  eo  ele* 
uaretur  » contra  prxccdentrm  propof.  te  fic  dicas 
de  linea  bc»  qox  parte  ca  tangeret  planum » parte 
BE  in  fublime  fereretur. 


Aflumatur  in  Tedlone  bx  xqualis  ca»  te  dua- 
*nt  Ax  ad  (edionem,  Rr cx , 

Probator  jtaq;  primb  ac  etiam  r fle  perpeniieu. 
^em  lioex  ax  . Nam  angulus  cix,  vtpotc  R. 
«Ionis  reduscR  definic.4.  ficuc»  te  lACangilas 
cx  hfpothefi  i latus  verb  a c eft  xquale  ei 
conRrudione  cruri  ix»  at  eros  ab  cR  communei 
«rgodoo  triangula  abc»  8r  Aixerunt  xqualia. 
Vnde»d  barea  ax,&  ic  erunt  xquales  ex  n. prini 
fclcm.  Et  ideo  duo  alia  triangula  Acx.fir  bcx  cnint 
quoque  xqualia  j Habent  enim  ex  prxccd.  argti» 
njento  crura  ax»  dci xqualia;  crura  verb ac* 
d IX  ex  Hjrpotbefi  fime  xqualia ; bafia  vero  cx 
communia;  vndeex  i|. primi  Elcmene.  anguH  * 
CAX»  Sr  xic  erunt  xquales;  fed  angulus  xKrcflus 
cft»  vtpotc  Tedionit  ix  cum  linea  inclinatiosti 
BC  ex  definit.  Ergo  angulus  quoque  xac  refla* 
erit . 

Probatur  autem  etiam  de  lineis  qulburcumquc. 
Nam  certum  cft  primo  c(Te  quoque  perpendicula, 
rem  lineis  ao  » Sr  ai  produdis  ; cum  enim  xaC 
Angulus  fic  redus»ex  10.  primi»  eciam  bac  reflui 
erit ; te  eadem  ratione  cum  iac  fic  redne  etiaCAO 
redus  eriuidc  quoq;  argumetupoterit  fieri  dc  tri* 
agulo  Amc;  fi  fiat.rt  fuperids  im  (quale  crus  per- 
pendiculari AC»  &'  deindeeodem  modo  probando 
mec  triangulum  efle  xquile  triangulo  amc»  & 
ideo*  qubd  angulua  mxc  fit  redus,  vt  cft  tpic  *• 

Ac  fi  manentibus  ijfdem  omnibus  angulos  ia* 
clinationis  planj  inccllisauir  deprimi » velipfom 
planum , d fecare  camum  perpcndicularemin  o; 
fi  linex  AO  fiat  xquaJis  an  » S;  ducatnr  An  * idem 
argumentum  valebit . Nam  adhuc  redangula 
triangula  am»  te  abo erunt  xqualia  ob  idem  Uius 
AI»  Sr  duo  xqualia  crura  ao»  & an  : Propterea 
triangula  quoque  oan»  Sr  Aon  erunt  xqualia. 
Namq;  ob  oafim  communem  on » crus  ao  rrufi 
lOoftcnfumxqualciSr  Crus  ao,  danex  hjpotbefi 
xqualc,  xqualia  quoque  erunt  triangula  oin » Sr 
AOn.  Vnaecumnio  fic  redus  angulus, cthm 
juoait  angulus  redus»  &fitpotecicoftcnJi> 
qualibet  alia  linea . ' 'CO 


j 

i 
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COROLLARIVM. 

Hinc  «lici  pmeft  : QnoJ,  (t  Knea  «liqua  r^« 
fit  p«n>«ndiculari»  duabus  tettis  ao^linn 
^cientibus  In  alftjuo  pUno,  »t  KC  lineis  ax 
Ikc  eide  plaftn  fit  perpeodiculatii ; fiquldi  oftto- 
fumeftitilcrffcomoibus  alijs  lineis  in  eopUtw 
otHlfOtibus.aresn  in  a conungentbuj . Vnde 
«defin.i.pl*no  quoque  VQjtrit  perpcnd>cttl«is. 


COROLLARIVM  U. 

DEduckur  quoq>*  eadem  ratione  UneiCA  late* 
ti  »A  angui»  inclinationis  perpendicularem, 

etiam  eff:  perpendicularem phno,tn quo  Utus. 

ttuagolumqu?  ak:  , perpcndiculariiet  inexm«t,« 
ettend.  lur . Plaoumque  trianguli  ca»  inclmauo- 
di5  efle  quoque  plano  M*  8c  Qj  vtriqiac  pw* 
pcodiculaic. 

COROLLARIVM  IIL 

Lineam  In  planotnclinato,  plano  ^cul  incinat 
parallelam . dTc  qqoque  parallelam  fedionl 
eorunde  plaooru  colligo  fi  V.  g.  linea  cf  fit  plano 

parallela  j efle  quoque  parslleUm  Ipfi  fe- 

aioni  mx  . Ratio  cft,  quia  illa  cf  eritrcdangula 
perpendiculari CA.Sf plano  trianguli c as?  Ergo 
etiam  lioe*  c»,  A'  ideo  «quidiOatu  lineat  sx  j qup 
eHf»"  CB  td  perpendicularis . 

THEOR.  X.  PROPOS.  V. 

Si  Itnes  rtSii  nHti  fe  mu:d  tangenti' 
frw  perpen‘itei$l4''is  fitf  illd  tresreiix 
m eodon  plano  erunt . 

Sit  linea  a»  perpendicularis  tribus  iciAiOiflc 

ts.  Dicoe-re^cw  eadewpi-?"® 

Probatur . Kam  , fi  aliqua  cx  iplis  non  ^et 
V.g.  BB  ;fcd  elcuarecurd  plano,  vt  eft  punaata 
Bs:  ducatur  ptr  ab» 
8e  pundati  n pla- 
num B».(quod  po- 
ceR  efle  cx  prop.x. 
cum  produdx  fe 
fecene  in  b)  quod 
fecabit  planum 
Infra  punftat»m  , 
qux  ab  aduerfarilt 
afleriturab  illo  pl^ 

no  T<L  eleotta;  «r  feaio 

perpendicularis  j cum  duabu**c.  fit  iope^o  i- 

cularis  ponatur,  fir  ideo  ex  Cor®ib**  anteced.pro* 
pof.  etiam  plano  per  eas  dudo  VQj  ^ conequen* 
icrexdcfin  i.ctUuilinc*  «■  Qu.rccIRtangu- 
lii«qm.quc*«  tcau»,  «cft  «nMlus»»  »»!' 
poJiefi , «c  i deo  pu«  inguli  *»«  «IT«  *qu^is  tou 
u«  $ quod  eft  «brurJum  . 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VI. 

Si  duu  lincit  eodem  piuiSo  feHioms 
incipioiu , in  perpendiculoremijue  pUno 
terminent  i fi  vnt  erit  orthogonjis  (e- 
Hioni,  (ynlierntnlhetit. 

Sit  AB  in  eadem  figura  propof.4.  perpendicula* 
risfediool  >x  io  plano  Qy,ard  pundo  »fe* 
dionis  BX  in  bCun terminent  duc  redar;nimirum 
ab  in  A,  & iC  In  c . Dico,fjiud,yi  ab  erit 

perpmd/rB^aWr  JtQloHX  Bx.  edam  altera  C b cf- 
icm  BX  ortb^yionalxs  fit . 

Aflumatur  itaque  infedione  ^rtioBX  xqua- 
lis  perpendiculari  ac»&  ducatur*  puV^nc  reda 
cx,  fit  d pnndo  a reda  AX,  quo  fiim>  fic . 

Probatur . £t  progreflu  1 . T riaogolum  abc  eft 
squale  triangulo  A b x : Nam  angulus  ad  a 
reduB  e(l  ob  perpendicularem  , filt  angulus 
ad  a ex  Hf  pothefi,  crus  as  commune  { crus  vet6 
Adexcooftrudione «quale  cruci sx.  Vodeex*st. 
primi  Elcment  erunt  «qualia  H«c  triangula  abc, 
dt  AtX,fr  bafis  quoque  ax  erit  «qualis  bafi  cb. 

Progrefl'  s.  Hmc  autem  rurfus  arguitur  trian- 
gula cbx  , fit  CAX  efle  «qualia  : Nam  bafis  Axelt 
communis,  bc  crus  In  primo  progreflu  cruri  ax 
oftenfum  eft  «quale,  crus  vero  ac  cx  conftru- 
dione  cruri  sx  • Vnde  cum  omnia  luerai  quodll- 
bet  fuo  corrrfpondeotufiot  «qualia;  triangtJa 
ipfa  CAX,  8e  Cix  erunt  «qualia : quare  habebunt 
quoque  angulos  «qusles;  fed  angulus  CAX  ob  per- 
peomcularem  redus  cft?erjgo,&r  angulus  csx; 
quare  reda  quoque  CB  Incidit  io  fcdionem  xb 
Qcthofonaliccr  • 

THEOR.  VII.  PROP.  Vrt. 

Si  dut  redit  linere  eidem  phno  perpendi- 

CHUresfint  ,Pnr*lteUeruntiIUTtl}^ 
linere. 

Sint  dur  rea»  line»  *•.  & cr.  eidem  pl«no  qy 
peepcndicuUeei . Dico  »j»  «fe  prarat- 

ItUi . Punfta  ».  S!  c copncaintur , e«i  fut  per- 

pendicoUriialicuiue  plani  fcBio  D»  j h»c  etiam 
erit  perpeodiculatii  line»  dna*  if  1 punao  lad 
pcependicuidrem  DCea  pr*c.  hinc  autem  . 


> V;  -b*.  ■ 

'fcioWq  fc  ns  • 
UTTMdh  * 


Probatur  propof.  Lineat»  eft  perpendicularia 
triboa  AI,  «t  «r.  «r  »e ! ergo  trea  Iftx  ea  propof. v 
funt  io  eode  planoj  fed  etiam  M pr.i.lo  eodem  eft 
,c  in  quo  repeciiur  «c.  ar  ir  : Ergo  omnea^qM- 
,uot  funt  in  eodem  plaTO  < Sed 
ei  def.  perpeodieolarmi* fnoe  . Ergo  ex  »S. 
primi  d«  AI,  St  co  funt  panllel»  , cum  faclaoe 
ipfi  K angoloa  reaos.k  In  eodemq, plano  eiiftete 

fitoftenfnm.  THEOR. 


J5<»  TRACTATVS  XXl!. 

T H E O k.  vm.  P R O P.  VIII.  PROBL.  1.  PROP.  X. 


Si  iu/eftrtlM*  relU  tined  mj^wu  tiim 
flmotif  naram  vna  fiiptrpt^cidarn, 
altera  quoque  talis  erit . 

Slot re^  u, 8r nc  panllelz n ikf.  pirtlklt- 
rum  eniot  ia  eodem  plano  eitenGr  fi  fit  vtu 
pornulii  V.g.^ec.  Dico  hique,qttM  ctiaia 
•A  uli»  erit.  ConocaaturipcUocatCpCiiifiat 
pcrpendicttlartl  D l;  ducaturtpie  iv  ez  pnre. 
n cric  edam  re&angnla  iloez  di  . 


Vnde  Probatur  linea  M eft  ad  aogoloa  rcAdi 
liocia  K»  & vii  (|ti«  ex  !•  buiua  fanc  In  eodem 
phoo^ac  linea  O};  athrccftln  eodem  planoob 
paraUclifmum  prsfuppofitttm»  ac  linea  ai  : Erra 
bfieaA>eftiseodcmplano»acducii«8ric<  (id 
linea  DI  eft  pcrpcndlealaria  diiabua  ii|8r  acan« 

£1om  In  I fademibua.  ErgOparpi«no,iaqoo 
K ez  Coroll*  t«  prop.4.  huiui : Ergo  ex  defin. 
edam  lines  sa,  cui  etiam  ad  anguloe  refteteft 
ic , fiquidem  oc»  eft  angulus  refius»  ^uod  <;«  fit 
perpeodicolarlsi  quare  ex  |i.  primi  etiam  aic  erit 
angulus  reAus  1 Com  erg»  Unca  ia  tnfiftat  dita* 
boi  M>  frsc  ad  angulos  rcAos  erit  quoque  ad  an- 
gulos redot  cott  plano  ez  propof.4.  busot, 
Ouoll.1. 

THEOR.  IX.  PROPOS.  IX. 

eidm  Itmd  fitnt  p^rdUU^  licet 
nM  im  eodem  cum  illi  fldnOf  etUm 
inter  [e  frnt  ^aralleld. 

Slot  dos  ai»  8rcD  eidem  lines  la  parallelo» 
dico  illas  quoque  inakem  efie  parallelas  • 
Nam  ducantur  i p«o- 
^ Ao  t dns  perpeodien-* 
lares  id»  A ii  Ipfiii 

^ » ■ ' — ^ ad  lineasco»AiAlue 

^ perpendiculares  erunt 
/ \ ^ In  eodem  plano  vq,cz 

CoroILr.  propof^.  h. 
Quare  eipropof.prf 
^ »-  cidem  erunt  per. 


|c  t 


pendlculares  i^»ftCD»  quod,  fintparallcls  per. 
perdiculari  ri  f Mare  ez  pfopof.?*  inulcem  quo. 
que  cnint  para!  ids . 


m 


A ddto  ptmHo  in  fuhUmi  ad  fulie^lm 
planum  perpendicularem  re^m 
lineam  ducere . 

DVestur  Af  i punAo  dato  a in  ftdaieAura  pl». 

num  I Yteumque . A per  r ducatur  sn  ipfi 
AP  perpendicularis  > A huic  i punAo  f duesar 
pcrpendiculsris  Fl  ex  S.  primi » cui  ducatur  per. 
pendicuUrie  ai  cx  p.  propof.  1.  i puoAo  a. 
Dico  bMt  prrptndleularem  plan»  ^v. 

Probatur.  Nam  afi  «fi 
angulus  inclinationis  phm>. 
rum,  io  quibus  fint,hioc 
crus  A 1 1 inde  fi  , A di  erit 
linea  feAioois.  QobdAP»A 
II  perpendiculares  tpfi  fimi 
quare  cx  Corotl.s.  propor.4. 
erit  quoque  perpendicolarU 
Ipfi  plano  s cdm  duAs  fit 
pcrpcndlcnlaris lines  fi. 

PROBL.  n.  PROPOS.  XL 

A dato  punBo  in  plano  ad  idem  planam 
redam  excitare  perpendicularem, 

Flat  angulus  inclinationis  in  prsccd  fig>  plud 
AFlduAopridi  i punAo  I crure  ri:  dcisde,. 
ei  duAa  fcAlooe  perpendiculari  ID » cui  excitetur 
i punAo  F perpendicularis  fa»ex  B.primi,erQai^ 
FA,  Afi  io  eodem  plano  r In  hoc  igitur  plaoodu. 
caturab  I perpendicularis  ia»  A hanc  dico  rilc 
quoque  perpedlcnlarem  plano  QV  • 

Probarur.  Quia  eft  perpedicularis  fi  cruri  an> 

gulf  inclinationis  A il : vnde  ex  Coroll.a  prop.d< 
erit  etiam  perpendicularis  plano  ^ • 

EXPENSIO  U. 

De  Planorum  inierfeBiotuitu, 

Vlfis  correipondeotfjs  linearum  non  In  co> 
dem  plano  cxifteoclumrcftat»  n modo  |p* 
fu  planorum  lotcrfcAiooes  intueamnr . 

THEOR.  1.  PROPOS.  XII. 

Qmt  plana  eaniem  reBam  perptndicOa- 
rem  halent.  Illa  parallela  erant. 


SIclioeaAi  perpendicularis  YtriquepUnoQP< 
A Ts . Dico  p/aaa  tfft  p^raOdat  Ideft  in  Io* 
finitum  produA- 
quam  fe  fccare 

9 


•HH: 


ffmimmnamt  i..»»  — - 

finitum  produAa  nfi* 
quam  fe  fccare . 

IQ  Nam  fi  dicatur  io- 
clinare  Inulcem , »“ 
eam  panem , in  qua 

locllnant, ducatur  10 

plano  Ytrolibct  V.g* 
rrreAa  ■olpnofto 
vero  I ipfi  lO  watw 
nonnaUsiVi  R 

IF 
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ff  Dormalii  K»  tandem  eonne&itar  ac  . Irt* 
AC»  •*>  etiam  rcd»  a»  erunt  normalet 
n7<ha‘ius.  Sed  font  in  eodem  plano . Etgoetii 
erDQiparalleir . 

Qood  veri  fint  In  eodem  plano  oftendjtoe .nam 
Goea  AC  ea  propof-a*  eft  in  eodem  plano, ac  irlan* 

CAc»;  Tres  veri  a*,&bc,  #r  id  fuot  in  eo» 
ano  e*  propof./**?ttid  fint  linea  »P  pefpeiK 
dkDlatea:  Vade>&>c.&BO  ia  eodem  plaoo 
cniat,qoare 

Probatur  propof.  AC,&  »0  funt  parallcl*  m eo- 
dem plano,  eigo  nunquam  conoenicnt , tjuare 
Bce  plana  Qv,  & Ts  i in  quibus  fuoc . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIII. 

Siiuarcfi^fe  >nutui  tangmtfs  dujf  fe 
mutuo  tangentes  Jint  paralleU^  O" 
in  eodetn  plano  'y  pUna  ettam  tn  qutbus 
funt  i erunt  paralieU, 

SlntdiucAa.firpLptrallelrtqu*  tanganiduas 
AC,  fif  pQjiaralleUs  item  Inoicem:  dico  pisnd, 
Ufi'bMS  fint  Qf. , &xL.jfcpdrsUe!a,  Quod.rt 
ofteodacur;  ducatur  ADfphno  XL  pcrpendiculMis, 
qot  inpingacin  planum  vel  enim  ca  let  in  P» 
relexm,7tln  d.  A pundoo  ducatur  parallela 
01  ipfi  LP.  & ab  eodem  pundo  D alU  parallela  tas 
lisear  PQ^.quo  fado  (ic  . 

Stadcmonllraiio,  quoniam  of  Unec  pw  u 

coaftrudione , & ei- 
dem  c%  hppothell  cft 
parallela  BA, erunt  dug 
AB,  firoF  inuicem  pa- 
rallel?  j fic  quia  OE  ec 
conftrudione  eft  pa- 
rallela linee  f<ij  ent 
cehpp.AC  parallelaeft 
ex  9.  b.  Inuicem  qooqj 
AC  , & DB  parallele 
erunt : Quoniam  itaqj 
BAJ>*&  CAD  redus  eft, 
erit  etiam  redut  ex 
prop.iP‘ Pfim»  »''gw* 
let  ADf , 8r  ADB  t Quare  Af>  plano  p^ex  Coroll» 
propof  4.  hului  ctit  perpendicuUrii  : Vnde  es 
aneced.  plaoa  erunt  taaicem  parallela . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XlV. 

Si  dtio  plana  paralleta  plano  quopiam  ff 
etmmjcmmunes  illormn  Jeiltones 
funt  paraileLe . 

^ Inc  duo  plana  parallela  A*8r  l , quz  plano  qt 
a3  fecemur.  Dico  partl^ 

kbi„ 

Q Ducatur  enim  fcAlooi 
BO  pcrpeodicuUrit  mn  in 
plano  qi,ineldec  in  fedio- 
nem  plani  ql  { quae  eft  Cl, 
li  opui  fic  , produdl  , 
vel  ergo  mnC  erit  angu- 
lus redus,  Ar  fic  db,  8e  ct 
eruat  parallel{,vcl  miaor 
redo  1 8e  fic  plaoom  Lc  td 
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partes  C alteri  plano  ba  vicinius  erit ; ergo  non 
parallelum  contra  bppotbcfiro , vclmaior  redo, 
Se  fic  MMl  crTt  acatus  angulos  . Vnde  contra 
mrOs  hppothei^  ad  partes  i planum  Loi-ateeil 
AB  magis  appropioqaabic  t Quare  oectAario  Mt^C 
redut  angulus  ent  . Vnde  cum  alterni  anguli 
iMM,& MNC  fint  squales  ex  )8. primi  erunt  pai  al- 
lelcBD,drci. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XV. 

Si  refla  Itnea  pLno  cuipiam  ad  refios  fti 
angulos  y CP*  ommaque per  tpfam  pUna 
ad  rellos  angulos  erunt  etdem  plano  • 

SIcreda  ab  plaoo  cuipiam  qt  orthogonalis  . 

DicOt  fyei omnia phnat’tfk^  ptripfjm  dar««- 
tnr  eidem  plano  ad  resios  ani^idot  fmt. Ducatur  t taq; 

per  ipfam  planum  hiba  , 
6r  in  ipfo parallela  Hi.vcl 
•lia  quxlibrt parallela . 

> Probatur.  Quio  HI  rft 
In  eodem  plano,  8r  paral- 
lelsAB  erit  quoque  plano 
oy  perpendicularis  rx  8. 
huius,  dr  fic  de  qaacunque  «lia  : quare  planum 
AtBH  plano  qy  erit  ophogonate  . Quod.fi  du- 
cas per  AB,  aliud  quodeumque  planum  eadem  de- 
moRftratio  eru « 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVL 

Si  duo  plana  fe  mutui  fecaniia  plano  cui^ 
dam  ad  reflos  fint  nngaloSy  communis 
ettam  illorum  feflio  ad  reclos  angulos 
*“  erit  etdempiano  . ' ’ 

*0  Int  in  plano  qv  duo  plana  s p,  & b.t  ad  ar^- 
(3  lostedosjquf  fcfccentin  AB*.  Dicay*.?;»- 
«em  AB  p/AAB  qy  perpen4Uula*im  lije . 

Probatur.  Namsi,&BT  fedtoaibus  perpeo- 
diculans  eft  B A • 
Eigo  ex  Coroll. 
propor.4.  perpen- 
dicubrit  et)  ad  pia 
num  qy  . Quod  fic 

^«perpjJiCuUriidua 
~ bus  si»  &bt:  fic 
/ oftendituc.  Nam 
/'  planum  BT  redum 
eft  ad  planum  qy . 
Ergo  cunBis  cius 
vbique  fuperficles  talis  erit . E**?®  **^**5*'?.*®/®* 
dione  ba  , quare  eius  fedio  i*  » nec  iocummit 
verfus  S}  ocque  ad  alteram  partem»  fedredaa- 
guta  fuper  SB  confiftec. 

Quod  autem  talis  fit  refpcdu  BT  ettam  olwndiiuf 
eodem  modo , quia  planum  sp  redurn  efti  ergo 
eius  fedto  non  inclinabit  vctfos  r,  fedredalu- 
per  BT  confiftet . 


THEOR. 


•.  • de  SECTIONIBVS  CONICIS 

^tl . pri  n infinlw  cllipro  tn  cena  aSgiuri 
poCaotificMii  & caram  ceotr«e 
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DEFINITIO  X. 


DEFINITIO  IV. 

COmureflM/tfittiiiMslbud  tinwmiuBM 

CMCrfx  fM/i/  eB  { StiUnmt  reri  tu* 

ia/rj/jaea  ia*^Milse/i» 

Daplicein  itaque  conuoi  ^Oiognimn*  redum» 
qut,  fr  iibfoUiut » uqaicrarifqoc  appentcurtft 
Seilenum,  ^ui  obtiqout  quoque  apdlacuri  bic 
iaperfedior  cft»  vcpoce  dupUe!  axi  obtK>xiut|  ille 
perfcdior  t 8e  vniua  axia : Ceterum  io  nroque 
oatBtf  cooi  fedionea  exhiberi  pofluocpoon  n au* 
OMU»  ante  Apollouium  Pe^um  pntauic , que 
Aninxit  irh  coaorum  ^eoera  iuxta  trea  angal<v 
ni(D  (jKcietpquai  i verttee  D redx  ad  bjfim  dedq. 
ftx  coutiaere  poceraac « nempe  Redoa  ob  ango<» 
hmadeertlccmredum;  Obtufiingatoa  ob  an» 
galntnobtufum  t Acutianguloaob  angulum  acu« 
tam*  in  quibus  (ingulls  valeam  Ced  ^nem  pone* 
bant.  1q  redo  paralletami  quam  apellabant  coni 
■ redi  fedinnem  in  acutiangulotcilipfimf  quam 
arutunguhA  in  obtufo  hiperbolett^quamoimii* 
aagoli  Icdionem  nominabant . 

DEFINITIOV  ' 

COni  i fimt  au  rettUcm  dret  tmdm  axew 

Talea  luat  a sciADI  in  fig.i.c!rca  uem  eundem 
pofitos . 

DEFINITIO  VI. 

COmyidiaeflA^^d  fU99  £mdtAti  mmm  m 

DE  'INITIO  VIL 

Sido  aoaa  per  *»<m  eB  om  pUatm  fiesns  per 
T^trncem , (T  par  ctnrraaa  rirrali  rraa/It  • 
Sedio  itaque  peraiem  eft  ouc  in  fig.  t«  quB 
per  ceaernm  i»axcm  id  & pero  verticem  tranfic» 
cAqae  uiang. ' an.^r*  Oao  loco  oftcndcmAa  • 

D E F I N • T I O Vni. 


Hrperba/a  cfl*  tum  fcOiomlt  pUmm  alteri  ftdi^ 

%-t  feTSMemirttri4ei‘»ertletm  ffaiaUo  0C- 

citrrit . 

Sieio  fige  X.Gol  produdum occurrat  CAcna* 
ri  produdo  vitra  verticem  in  i»  dxetur  ea  fedio 
Hpperbola  qualis  eft  oin,8t  (i  planum  Tecet  vtrua* 
que  conum  ad  verticem  erunt  oppodep  figurae >fctt 
Hpperbolc  . 

definitio  XI. 

n Umerer fiSioaimeB  reSa  d.aUent  liiteas  pa« 
peraUeUt  qMa#/ibet>fa«d«riMrarr  mrafeQm^ 

mem  bfarum,  & pdmfUt  fuidem,/»  axi/, 
fcdangMid  iimiit^  al$  memyaeMtar  raauiga* 
tisxu . 

Sic  ci  in  fig.  vocatur  principalia,  8e  ex  ge« 
oerutlune  diameter  primariui,  feu  axia  , qni* 
uidit  bifariam»  fir  ociUojj/tiuliur  redaf  in  fedio* 
ne  dudas,  quu  dicuntur  ordinatae  ad  diametrum, 
(eu  applicate  ilM,dHV,  fi  verb  non  ad  aoguloa 
tedoa  erit  diameter  fecundarius,feu  coQ.ungatua 
viiofig  ).ir»  quii.t,af  vm  heet bifariam  di» 
«idat » noo  tamca  ad  redoa  angulo*  • 

definitio  xu. 

Tt^jgfiitrft  dianaeier  r/f  UU»  ^ «a  inter  daa  ernra 
f riaiivM/i pev  txem  intercipuur  . 

Tatia c(f  inHyperbola  irl,  que  Inter  crura 
fedionia  per  axem  xa,  8f  ax  incerioitur,  8e  in  hac 
iedioneeft  diameter  prolungacai  Ac  in  dlipfi 
cft  ipfe  diameter  abfqueviia  proluDgatione,vt  i> 
In  fig.}. qui  fi  fit  pnmartuSjfeu  axia  dicetur  trani^ 
ocriusaxit.  At  in  parabola  nultuaeii  trafuerfus 
diameter,  cum  enim  etua  fedio  fit  parallela  vnl 
cruri  fe^nit  per  'axem,  nunquam  poteft  in 
aliud  terminare, quara nec  vlla  linea  in  ea  poterit 
in  vuumque  croa  CtdioaU  per  axem  incidi  • 

definitio  XIII. 

VErtexfeOmtm  eB  extremam  diametfh 

am^nrmyefttJi/iiprtmut  extremum  euit* 


COxr  fiaie  Ferehle  eB  eum  pleum  fitsut 
ptraOtium  yei  Uteri  feamit^per  eum  adi* 
gi»r  , 

^^Vtin  vox  planum  cft  parallelum  line» 
eo,  que  eft  crua  trianguli , vel  fedionis  per 
ixtmcoa, 

' D E F I N I T I O K. 

oei fiau  mipftt  e/l,(iim  plenum  feeantytrun- 
que  erus t/eaimit  per  eMemtfeeett&  en^^^it 
)a4f««ler  e^tit  slfir  ,qiusr  no»  preiiflj/idiawalia- 
tindmls  feeit , 

Sic  fedio  fiUHa,  quia  angulttaDrt,eft  inpqoa- 
Ib  angulo Dtt, vel aiternoDiK  j Sic,  dangulua 
Dcr  cR  Inequalis  aogulo  di  k,  vel  angulo  dci  al- 
terno,vt  infig.}. vocatur  cllipfis . SI  aui(  angulus 
i V angulo  DKi,  vel  OM  angulo  oi  t alterno,vel 
fu:  ‘^trarlo,rcm4.  fig.  equarctur , fedio eflat 

cU  ' ' ta,  I'  fuo  loco  oiUiidcmttt  T rad.  icq* 


definito  XIII. 

CEawsw«n  ,^od  treufuerfxm  diaiorfmm  hi» 
feriem  diuidit  * 

Pundum»quodtranfuerrum  diametrum  bifa- 
riam difeepGtj  vocatur  centrum,  quia  in  Hjrper- 
pcibola,  vel  Elllpfi  omnes  diametri  ad  iUnd  pun- 
dum  concurrunt,  at  Parabola  nullum  habet  cen- 
trum» quod  diametri  omoea  fiat  paralleli  • vt  o- 
ftcodetur. 

Pr5terb?ceflentParametri,&VmbeHei  defi- 
niendi I fcd  melius  fuo  loco  cum  de  ija  agemus  , 
natura  ipforum  iootcfcet  • 

DEFINITIO  XVL 

Dr-^miTcj  feaf-  funt,  que  cum  fmf 

jfttUi  fc^mente  diametrorum  eb  eppUtent 
/eBa  oeiui  edfeffueute  slt^tfe»tt9tuppluete 
ed  eppltcetet  fub  equetibus  «agefir . 
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TRACTATVS  XXlIt.' 


D E F I N I T-I  O XV 

2JP  /rflwMf  /liJit , Itferftpu  hnn- 
/l'-  <o» cmjentant, 

T H E O R.  l'.'  > R O P I. 

Omnis  ftdio  Coni  fn  -nxtm  ftdt  iriaih. 
gnlMm  ep. 

PRobatur  . Kamtmngulum  efl  illud , quod 
redii  cUuditurf  & tnbus  angulit  cooftac  . 
1(1  coao  tatem  omnes  linez  termioaares  ad  ver* 
ticem  re d»  font  ex  def.  Cum  ver6  bafis  fit  plana 
fuperficics  circularis  eruor  rcdciincz  per  illam 
extenfz  , vnde  as«&  is»  & ba  tres  rcdc  erant 
Propcereaqiie  tres  taotum  angulos  fe  tangendo 
poceruot  elbccre>  ideoque  ais  erit  triangKJom  'j 
in  fig.  propof.  feqtienti*  • :u 

CO  ROLLARIVM 

• f r 

Hlnc^ue  eft,  quod  n fiat  alU  Tcdiopcr  axem 
efficietur  ahnd  triangulum  asqualis  bafis,  ve 
prtmum.  Mani  alrera  fedio  per  axem  sr  incidet  ita 
centrum  f , & reda;  cffic  ro  radij  erunt  in  circulo 
ACBOirtfunc  AFiSm. 

THEOR.  ll.  PROPOS.  II. 

Osanis  fillio  coni  circsdoris  parnBiU  hnfi 
circsslus  tjf. 

PRobatur.  Nam  com  plana  fine  pqaldifiantia 
erlt/Ttra  ad  oe»  ficcoadUidr  AB  ad  Mxr 
quare CDid  Lr,&atadMK 
erunt  In  eadem  proportio* 
ne . Ideoqtfc  permutando 
Atadco  erunt,  vtMKad 
£1 , fllr  ideodimidix  as  ad 
rc  vt  Mo  ad  OLdimidia : fed 
AV,&  fcfunc  «quales  ei 
prafced.CorotI.ergo  etiaiu 
MO,&OL,,&  itadicaa  de 
relidis  t quare  cum  om- 
nes MO  , & OL  , 8ec»u  i 

fmnde  o docibiles  fintarqualesjMiKL  erit  circtfr 
us.  * 

EXPENSIO  II. 

Ve  Diametro  9 O*  AffUcatis, 

PRoprietates  mirabiles  fedionomab  ipfodia- 
mctro.Sr  applicatisincipionCi  vtpoce  illf,qa( 
magis obqiam  fuot,8r  faciliores  Incelledul  fepro- 
duot,  maxifli^  qtala  terd  omni»,  que  de  fcdioni- 
bus  dici  poRunt^  in  diametro  » 8e  applicatis  fun- 
dantur * 


-H'’ 


PROBE.  1.  PROP.  m. 

Data  ijuacun.  ^ue  coni  ftHione  eiufdm 
dumetrurh  inuentre» 

5Ie  data  qoccnmqoe  coni  fedio  »ac.  Opor> 
ceatque  ciofilem  diametrum  eaquirere. 

Ducantor,  vtcnmque  fn  fe* 
diooe  bitt«  red«  parallele  ic, 
8e  DB ; que  bifariam  fecentur  in 
fy8e  Ofdudaq:per  punda  diarfio* 
num  linea  fc  occurrat  fediooi  io 
A^  Dico  Tt&am  apo  propg/lra 
9AC./^iumt  tfie  d/aarerr»» . 

Ratio  eft  . Quia  equidiflaot 
OFi  8e  BC ; eafque  bifariam  diai* 
• dit  in  O,  fir  p reda  aof  . Vade 
ex  definitione  u.crk  diameter . 


PROBL.  II.  PROPOS.  IV. 

Vdfo  triangulo  per  'verticem , O*  feHtoi^ 
diametro  Applicau  longitudinem 

inuenire . 

•fv  : T ! 

Sit  ABC  triangulum  per  axem  conidudomio 
fig.  prop.fcq.  in  qoodetut  diameter  ic.  Ia* 
teruallo^raidiate  ml  diametri  bafcoa,fiat  cicco» 
Ius  CP,1D.  Accipiefq,*  xx,  quam  transferet  indu* 
metrum  circuli  ci  i pondo  o duces  perpendica- 
larc,qu(  fit  dcp,&pd  erit  ap 
plicatf  magoicodo}  qoaQ 
• detiKlc  applicabit  dtametro 
' fedioois  s c Intcruallo 
eodem  xi  in  quacuiaqae 
iedionc,vel  H/pcrbola,vel 
Parabola,vei  Eilipfi,  dr  erit 
applicata . 

Probatur  autem  facili. 
^QoliapplicatB  eft  illa , que  diuiditur  bifariam  I 
diametro  t fed  pundume  eft  pundom  diametif, 
illudque  bifariam  dloidit  linea  of  io  c ex  i )>hb. 
|.  el.  cum  duda  fit  perpendicolarls  diametrecB 
circuli  Dcxfex  cooflrudione . Quare  erit  a^lh 
edta , cdm  punda  p,  D fine  communia circoloio» 
8c  redionit  def,  & fine  i, dr  vio  circulo  Mttr. 

THEOR.  I.  PROPOS.  V. 

Si  baeahoU  cuiufaimejMe  ad  diametrum 
bind  reBu  Une^  fmt  ordtnatim  appltcatdf 
erunt  quadrata  tpftrum  adinuicetn » vt 
interceptae  diametri  portionet  inter  ipfaSt 
^verticem . 

Sit  Conus  ABC,  in  quo  parabola  oep, culos 
diameter  parabollca  in ; applicatae  verbcF. 
& IK  ad  diametrum  cc,  trahiturquc  tM  . l>tco, 
itacfl  quadratum  faBumex  oF  ad  quadratum  faOum 
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cr  il>  ci  XI  portiones  diametri  ioter  vertl- 
applicatas  inceree|{c« . 

Hemioircrnda  cR  3;.  propoCEud*!.  hatc  cnlm 
iilHa  fundatur. 

Namm  circulis  ex  a.  h.  Lvtaa « & coir  pa- 
rallelis fe  fcccnc  mutu6  diaoietrii.M,&ca  cum 
cborits  VI,  fr  FD>  & ad  angulos  re&os  inx(  an- 
gulus cOim  X reftuscR, licet  id  fig.non  exprimat^ 
rtcx  didis  propof.  4.  huius.  Quare,  ex  fcg- 
raeotisu.  te  XM  conllituatur  redangulum,  & 
fegmentit  rc)ua)ibus  tk,  8e  x t conRituatur  «jua- 
dratum,  erunt  xqualia : Sic  G ex  regmentts  Bc, 
ec  redioguluni»8c  x<]ualibus  dc  A cf  quadratum 
coonituatur,&h(c  erunt  inter  fepqualu.  Vnde 
ita  eritredaogu- 
loffl  cooRitacum 
exee , 8e  c»  feg- 
meoeis  diametri 
maioris  circuli  ad 
redangulttcx  feg. 
mcncis  Lx,  & KM 
minoris , xt  qtia- 
dratum  ex  fegnif- 
tis  cbordxco,  Sr 
cp  ad  quadratum 
ex  regroentis  chor 
d;  1K,&  KV.  Sed 
iliorum  duOrum 
tvAangulorum  altitodiaei  fuBt^*dem  t fiquidem 
fegmeota  tx  8c  ac;  quia  funt  parallela  imer 
parallelas  ba,ce  funt  aqualia  exprop.}).  primr. 
Erto  fe  habebunt  iouicem,  »c  bafes  «c,  & km  ex 
propof  l.  ltb.5.  Euci.  Quo  foppofiio  fic  probo 
propofidonem  ex  propoi.4.  Coroli.  l»b.d.  ficue 
eftee  ad  KM,  qux  fuot  parallelxin  triangulo scc, 
l(aeftsoadxK  . Sed»  ?t  ell  latus  cr. ad  mx,  itaeft 

redaogulumexfegmeousBc,&ocad  re^angu- 

Ixfliex  fegmentis  lk»  <k  xmj  & «qualem  propor- 
uooemdicie  hoc  redaugulum  ex  fegmentis  dia- 
netriic,Srcc  sdredaugulum  exCcgmencis  ix, 
tt  kM,quam  quadratum  ex  tegmentis  chorde 
Dc,fr*P«d  quadratum  ex  cbordac  xv,  & xi , vc 
dixinsus  . Ergo  cx  itf.  lib.y.  Eieui.  quam  pro- 
portiooem  dicit  quadratum  boccPexfcgmcntls 
chordae  maioris  circuli  op,  8e  00  ad  quadi atumex 
(egnearn  ik,KV  chorda  minoris  cH’cuU»eandcm 
int  ci  adxB  portiones  diametri  paraboUci  i 
rcrticc  inter  applicatas  lotcrcepun  qubd  erat 
probandum  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  VI. 

h omni  EBipfiy  W ffjpiMa  quodroM 
diurum  ordinaiim  ApphcMnnm  eam 
profwfJonctn  dtcent  dd  inutcem  > 
rtildngtiid  portionum  dtametr/  tntercep- 
tarum  inter  ipfis , vertices . 

SIteomia  Aac,fiueobliquns,  fiuereaoi.  Hp- 

pcrbolaOOH,  felEllipfia  odhsiq..#  in  qui- 
bus fine  o^inatwn  applicate  hcO  , & Lxi  .•  diame- 
tri autem  lotercepii  portiones  fiot  io  elllpfi 
tcG^  »el  <*j: » & «o  totra  Ipfam . Io  Hypeibola 
tutem  extra  eam , donec  diameter  occurrat  Jaten 

iriroguliCA  produdoioQiXteftoQ.itaquod 

8t  Dc  fiot  portiones  intercept* » vcl  qfi  & xo . 

Dicit  Itaque  ptopofitio  * quoi  ft  fim  nUon^Htum 
K qy,  oac  bec  trtt  ai  redfcqjolaB*  /iflaai  cx 


&•  eo  iwterrepttj  parrimiba/  ta  dacbui  /a- 

terilnu , >r  ^Mdratim  XL  ad  d^Hadratam  eredum 

yiperOH. 

Aduertendum  verb  eR  primo  progrefT.  id  quhj 
prvootauimus  in  prpced.expenf.  rc&aogulom  fa- 
dum  ex  portionibus  mx,  Sr  k n efie  «quale  quadra- 
to ex  kl  cooRituco . Sicut,  8c  redangulum  ex  la- 
teribus co  ,8rci  quadrato  ex  CH  confero  , et 
probat  Ettcl. propoC^T. lib.3. 8e  i Jeo  elTe redan- 
gulum  cx  MI,  K M lateribus  ad  rcdanguluiu  ex 
cc,  8e  Bs,  ve  quadratum  kl  ad  quadratum  ex  ciu 

AduertCiquodincoao  Ellipfi*  oon  funidcfcrlp- 
ti  cireuli  circa  diametros  NH>  A*  ec  ad  vitandam 
coofufionem : fed  funt  fubincciligcndt  baii  coni 
paralleli  per  l,h,o,i  tranieuntea. 


Progr.2.Notb  quoqi  proportionem  laterum  mk 
•dccin  triangulo  cq.  effe  eandem  ex  Cor.  prop. 
4.1ib.tf.  Eucl.quac  portionis  diametri  » crurtfque 
q<  ad  crus  . Sicut  ex  eadem  proportionem  la- 
tens XM  adcB  latus  elTe  eandem  » qu«  oKad  no. 
Quare  G componatur  redangulum  cxqx.dr  xo  la- 
teribus, qua;  dicunt  eam  proportionem,  quam  la- 
tera redaogttli  mk,& km  j ficur,fir  redangulum 
cxq^»de  OD  launbus,quc  habent  eande  propor- 
tionem , quam  latera  cu  , & ca  erit  compofitl 
proportione  ex  tr.17.pr.!}.  redangulu  ex  qitiSr 
KO  ad  redangulum  q^iCDi  ficut  redangulum  ex 
Mk,&  KNad  redangulum  ex  ca,8rcB« 

Quopofito,  ecce  .patet  propoficio  . Quadra- 
tum ex  applicata  kl  refertur  proportione  ad  qua- 
dratum applicat*  cH,  vt  redangulum  ex  lateribu» 
mK,  5r  KM  ad  redangulum  ex  cc,  dr  oi  ex  primo 
progreff.  SedhfC  proportio  rcdanguli  mk  .fifKM 
miTOrisad  redangulum maius,excn,&  ot  late- 
ribus eR  eadem, qui  refertar  redangulum  ex  «fia- 
metri  H7perbolici,velElliptJci  portionibus  qk, 
&KD  ad  redangulum  oS&OD  regmentis  ex  a. 

progrefl*.  Ergo  proportio  quadrati  applicat*  kl, 
qua  refertur  ad  quidratumapplicaic  ch  eR  eadem 
qua  redangulum  cx  fegmentis  diametri  Hjrper-r 
^|ici,vel  Elliptici  qjt , & koad  redaogulumex 
eiafdcm  <^.  &Joo.  Quf  de  Ellipli  dicuntur  etiam 
de  circulo  debent  intelligl . 

COROLLARIVM. 

PRopofitio  vnluerfaliter  intclllgenda  «R 
quocuoqi  conojfiue  obliquo , fiue  redo,  fcu 
ftpplicatp  fine  ad  angulos  redos  djaroetro,vt  in  re- 
do, feu  ad  angulos  obliquos,  vc  io  obliquo  con- 
tingit I Vnde  colliges  duplex  genus  diamcuorum 
dari  eoum  , in  quo  applicat*  funt  ad  angulos  re- 
dos, alterum  ad  anguloa  ob)iquoS,fcu  lii  Parabo- 
la»’/eu  Hyperbola,leu  EUipfi. 

Ddd 
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expensio  IIL 

Ve  Purxmetro . 

PAninctR  «ft  lioei  qofJim  «minipt»  «- 
«a  fcfiioncm ! cJitemi  proportio- 

salli  diametri  intercepi» .&ipphcatf  in  parabola. 
At  in  HrperbolaA  Ellipli  eft  (juotjue  tertia  pro- 
portionalis inter  dianirtriini  Intereeptam,  k ap- 
plicatam i fcJadditS  ei.  »el  dempti  .jofdam  por- 
tione line»,  Sttam  etiam  oftcodemui,  cuma  ratio- 
nia  fit  f 

lemma. 

Si  preBdngulum  tfUoMet^ 

grammHm  rcBAnguh  aauiUurum  * 
Ssntqut  duo  ulu  reHangulum  nimhum, 
parallihg^Ammum  « a^uiUterum  > 
fcd  primo  pArMogrammo  ^(fuUngu- 
Ium  t /M  fi  hahchit  proportione  redan- 
gulum  ad  re^^ngutum  , vt  paralUlo- 
grammum  ad  parallelogiammum . 

Sit  primom  rfaangqlom TC , «f  tUod  feetitt- 
d«m  Ti.qas  pofit*  vnuro  fuper  aliod occupa- 
bunt Tpaiium  commune  dh  . Item  fit  parallelo- 
grammum primum»  qoodcum<jue,  e n » fed 
prmo  rcdangulo  TC*qolUterom,  8e  fecundum 
c r aliud  fecundo  ti  reaaoguloliem  «quilaienimj 
icd  qu*  fint  inoicem  arqulangola , Ita  quod  ruum 
fuper  aliud poficum»  qua  parte  conueomnt  in  ao- 
gulif  «qualibus  occupent  commune  fpatinm  cm 
dicit  propofitio » quod  primum  rcAangulum  TC 
primo  parailelogrammo  e n dicet  eam  proportio- 
nem ; quam  fteundum  rcAangnlom  xi  dicit  Ic- 
condo  parallelogramcno  er» 


Probatur . Nara  Tc  refiangulum  primom  fe 
habet  proportione  ad  e n parallclogrammum  pri- 
mum, et  fua  pars  DHad  fuam  pamera  mt,qubd 
fint  foper  «quales  bafes  th,  df  K e*  prop.l.Ub.d. 
Euel.  Cofoll.  ^ 

Sed  pars  h*c  ®H  reflanguli  primi , qo*  etiam 
cR  communis  fecundo  eadem  proportione  refer- 
tur ad  partem  ro  t parallelogrimmi  item  primi» 
quat  etiam  eft  communis  fecuodo  parallelogram- 
ino,vt  redangulum  fecundum  ti  ad  reftangn- 
lum  fecundum  er  propter  eandem  rationem  pqua- 
lium  bafium  DT,  & e m . 

Ergo'  arguendo  ex  16  lib.5.  ita  fe  habet  propor- 
tione primum  redangulum  TC  ad  primum  paral- 
Ulogrammura  e n , rt  fecundam  re&angulura  TI 
•d  Kcuudum  paraliclogiamtnom  er»  quod  eft 
propofiium . 

Hoc  autem  Lemnu  aflutnltur  > Tt  quando  Io- 
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quimur  de  redangulis»idem  IntelltgstnrdeparaJ. 
lelogrammis  illis  arquilaceribos  > dummodo  fieut 
Illa  omnia  conueniant  Io  reditudine  angulorum» 
fichscparallelogramma  Inuicem  referaotor  A- 
milibus  angulisi&  zquiaogula.  fint»  quod  lopo* 
fterum  femper  erit  obferaandun « 

THEOR.  I.  PROPOS.  VII. 

Si  in  omni  ftHiorte  pnrMicd , ejHtdrt- 
(Km  dlicuiMS  ardi  nolim  tppticalit,  fe  ha- 
teol  *d  ^Hddratum  diametri  pardiolici 
intercepit  dh  ti,  &•  i vertice,  vt  idem 
didmeter  inierceplHS  dd  contigHdm  dii- 
^uam  verticis  i erml  ^nadrold  , vel 
rhamhi  omnium  dpplicdtdrum  ordieu- 
tim  dijndlid  reHdnfttUs,  vel  pdrjlleto- 
grommii  fiHn  ddiffd  conngud  verlicii, 
(y  intercepto  poraholtco  didmetro  inter 
edSdpplicatas,(y"  verticem  . 

DEcur  Parabola,  In  qui  diameter  \c, applici- 
ta ordmatim  ca , cuius  quadratum  fit  Ci  di- 
cit propofitio.  Qu6d  fi  fe  habeat  hoc  quadratfi  d 
io  proport  onc  ad  quadratum  CL,  quod  cft  fadum 
fuper  diametrum  paraboi  cum  interceptum  inter 
ca  ordinarim  applicatam,  Be  verticem  parabole  a . 

Si  inquam  CI  quadratum,  feu  rhumbua  fit  adci 
quadratum » fcu  rhombum  in  proportione,  «t  Ip- 
fa  contigua  verticis  ap  ad  dtamecrum  Intercep- 
tum AC  • Tunc  cuiuslibet  alius  applicate»  vc  DH 
quadratum,  feu  rhombus,  qu  • te  eft  ot-  cquale  erit 
redaogulo,  feu  parailelogrammo , quod  compre- 
henditur ab  ipfa  contigua  ta,  8r  Intercepta  du- 
metri  portione  inter  verticem, 6:  alteram  applica- 
tam AD,quale  cft  redangulum, fcu  parallelograo- 
mumPD-  ^ 

ProgrelT.  |.  Aduertendum  eft  ex  propor.xi.l^ 
fi.  Eucl.fr  ex  eius  Coroll.  figuras  fimiles  efiie  ia 
duplicata  ratione  laterum  homologorum»icat|0&d 

Joadratum  V.  g.ci»  fit  ad  quadratum  ct , noovt 
acus  tc  ad  latus  CA]  fcd  proportio  debet  efie  dup- 
plicata  ; nempe  femina  vice  tepetita»  quare  ^ 
Del  reperiri  certta  proportionalis  ex  14  prop.d. 
Eucl.  qualem  hic  ex  ea  propofitione  repcrloi- 
mus  p A { fic  enim  proportio  cft  repetita  1 
nam  ita  & habet  pa  ad  ca , vt  ca  ad  ca  i qua. 
rePAadcA  habebit  eandem  proportionem,  quam 
quadraturo  ci  ad  quadratum  Ci » nempe  gemiiu- 
tam  laterum. 

ProcreiT.  t.  Rcminifceadom  eft  propof.  t . lib. 
fi.  EucT-  nempe  ita  efle  propter  eandem  bifim  ca 
redigutum  cp  ad  quadratu  CL,vt  aleitudiaea  pa» 
ad  AL  I fr  ideo , qu6d  quadratum  Ci  fit  «quate  re- 
daoguio  rC)  fiquidem  eidem  quadrato  tc  eandem 
dicunt  proportionem ; nempe  eam  ipfam » quam 
dicic  PA  ad  AC, quadratum  quidem  ca  { quia  calem 
inuenimus  pa,  redSguium  verb  pc  propter  bafira 
eandem  AC  t Quare  cx  tucl.  prop.7.  lib-S.  erunt  ' 
redangulum  PC»  & quadratum  clequalia,  quod» 
fr  de  Rhombo  ci » fr  parailelogrammo  cp  lotclii- 
|codumcftob  lemma  antepofitum , quo  fiippo- 
fito. 

Prt^relT.  |.  Redangulum  pc  habet  eandem 
proponiooem  ad  redangulum  dp(  quam  altitu- 
do mos  AC  ud  altltudincaa  a o propur  bifim 
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«ndem  I.  prdpoC  EocHAflf  i eoowa . 

Quare  Probaiar  propof.  Nam  prrapof.f-  «€• 
gmnftratumdl  quadratum  ct  «ffe  ad  quadratum 
• a t vt  aitrtudo  CA  ad  alutudiocM  da  ; (ed 
« |.f  rogrcfT.  quam  dicii  proportioneta  ac  ad  ^ 
«Imudiaes  eaodcro  dicuoe*  & ledangulaPCad 
rnadiacetta  cis^rgo  Ita  erif  io  proportione  Ci  ad . 
oa  quadrata, quam PcadFDtcdanguU.  Etgo,Tti 


potcrimui  ^trmuutiore,  8e  comparare  qaadratom 
malui , redaogalo  maiori  , licuc  minus  qoa> 
dratum  , minori  redangolo,  8e  ideo  ita  Te  ba> 
bcbit  quadratum  i c maius  ad  redangulum  pc  ma- 
iuSiTt  quadratum  minus  dil  ad  reAanguium  dp 
mious. 

Sed  in  s*  progteiTu  vidimus  malos  re* 
ftaogu!umPC>8e  maius  quadratum  ct  ciTe  xqua« 
Ht,ergo  erit  etiam  squale  quadratum  dr  minus 
tcfiaogulo  PD  minori,  quod  rdprebeodicur  i eoo* 
ti^a  verticis  PA,  Se  diametri  parabolki  pomo* 
Qc  mtercepu  ad,  8e  ita  dicaa  de  alijs  • 

CORO  LLARIVM. 

Hinc  colliges.  Quod  cum  contigua  PAfit> 
beat  hanc  fpecialcm  proprietatem,  vt  re- 
Rangula  ab  ea  comprehenfa,  9c  diametri  portio* 
ic  intercepta  fintsqualiaqoadratis  cfTeSis  Caper 
orfinatim  applkataa  fpecuii  nomine  infigrutur , 
ft  vocatur  Parameter,  qubd iit menfura  omnium' 
ic&angulorum , qun  cqoaotur  quadratis  cuiuf> 
csmqne  appticaes  ordioatim,qu«  io  parabola cra* 

• buue, 

THEOR.  IL  PROP,  VIU- 

In  omni  feHtone  ffyperholica , vel  Elliftt^ 
ei , fi  qusdratum  nltcuius  ordinniim 
nppltcaU  fe  hsheat  nd  reUangulHm^ 
quod  fkb  dtAmetro  tranfuerfo , O*  /n/rr- 
eepto  comprehenditUTt  vt  diameter  trarf- 
uerU  ad  contiguam  lineam  verticis  i 
^fid  quadrata  aliarum  applicatarum 
erunt  reliangulo  , quod  fub  hac  conti^ 
gua , o*  intercepta  dtametrt portionem- 
ter  appltcatas^O*  verticem  comprehen- 
dituty  aqualia,  fi  tamen  f guram  fimtlem 
fimiliterque  pofium  in  Hyperbola  addas» 
in  ElltpfifMucas, 

Sit  Hppttbola, vel Eliipfts ivVCificqneordifta- 
tim  applicata  Ds,  cuius  quadratum  iMifit  ad 
reftanguium  ro  , quod  Cib  porctonlbas , nempe 
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traa(nerfaA>,&  intercepta  cs,  vel  pcrtionibna 
interceptis.  Si  ergo qnadraium  aa*nt:^  rc^an* 
gulumio,  vt  diameter  cranfuerfa  Aie  ad  ali- 
qoam,quar  fit  verticUc  contiguam  , oempccp  ; 
ideft  iit  duabut  ac,8r  db  tertia  proportionalis. 

Dicit  propolitio,quodii  iit  aliad.eu)usUbet  ap- 
plicata; VH  quadratum  hn  hoc  erit  atqq|ale  redtan- 
gulo  • quod  fit  ab  intercepu  CH  inter  lipplicatam, 

& verticem  pro  vnolaterc,&  contigua  vcrelcia 
proaiiocp;  feJcum 
haccautcLlaf  qubdia 
H/perbolla  inrnpcr 
abundat  b;gura  xp  ii* 
nilistUinilicrcqs  po* 
fica  , vt  cotum  red, 
Aa.ox:  in  EUipfi  ve* 
tb  deficit. 

Progr.  I.  Re&an> 
gulum  Bo  adredaik- 
guium  Bti  dicit  eadem 
proportionem»  quam 
AC  ad  CF  • Ratio  efi  t quia  funt  Asper  eandem  ba- 
fim  BC  { cx  coofUuAione , vnde  Tunt  inuicem  * vt 
aUitadinc>  ba  ad  Bi.Ifip  vorb  altitudines  correfpA 
dent  proportione,  & tu  eil  B a ad  it , vt  ca  ad  CF  * 
Ratio  efi,  cx  Euctid*  prqpof.  4.  Itb.  In  Cor^U 
qub  funt  in  codem  triangulo  parallelae  CF^Srvt, 
Ideoq.-  redangulua  >ex  B a erit  ad  BR.ex  Bi,vt  en 
ad  FCi  quod  iRsr  line»  fiRt,vc  ba  ad  it  alctcudinct. 

Progr.  a.  Proritlsidem  dicendum  de  parailelo- 
gramm  s HO»flrMo..  Sunt  cnin  iuper  eandem 
bafim  cu  ex  confiru^tiooe : 'fiquidem  debet  com* 
prehendi  refiangulum  h o i Uceribns  ah,&  hC,S: 
rcAaogulum  h’q  4 lateribus  tte,  8r  mx,  Vode  < 
erunt  inuicem, vt  altitudines  xii,  8e  ha  . Altitudo 
verb  HA  ad  altitudinem  hx  dicit  eam  proportioni 
quam  AC  adcF  cnm  C?  fit  ci  cx  paralicla  io  eodem 
triangulo  ACF,8e  ideo  AccritadcF,  vt  Mc  redan- 
gulum  ad  HC).. 


Progreir.  }.  QqadraCnm  bm  cfi  nqoale  re- 
dangulo  IR.  Ratio  cfi;  quia  eidem  proports»* 
nem  eandem  dicunt;  quae  verb  eidem  proportio* 
nem  eandem  dicunt  ex  7.  Hb.  y.  EucK  fuocatiroa- 
lia.  Dicunt  lUtem  eande  rationem  eidem.  Nam 
itaie  habet  quadratum  bm  applica»  ad  redangn* 
lora  coraprencofumfub  BC,& B A,quam  ac  dia- 
meter ad  cB  contingentem  ex  prpiuppofitione. 
At  in  progreir.  I.  probatum  efi,  quod  huic  eidem 
CAade^  dicit  eandem  proportionem  redangu- 
iomio  ad  redaogolum  br..  Quare.cdm  quadra* 
tunapplicata;  DR,8eiR  redangulum  eidem  re- 
dangulo  BO  eandem  proportionem  dicant , quam 
AC^c'*!  aeceffe  eft  db  , quadratum, re* 
daogulamcire  sqnalia  • 

ProgrdT.  4.  Probatur  Itaque  ex  prxmiffis  prin. 
cipiis  propof.  Ita  eft  ac  diameter  ad  c**  conii^ 
Ddd  a guam 


( 
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guam  ven  Idt » vt  ra  ad  mc  ob  fimUttadioem  cH« 
•ogolonmi  *cp>  9e  AHX>ftex  eadem  radooeRA 
adRxcftln  proportiAoeinvAadit.  Ergoetiam 
parallclegr,  Hncna  Tapcr  e{|  cooftitata»  Se  cpic  eom 
eif  eiDdem  ] ‘•roporttonem  habem  et  t.Stt.  ptogr, 
imer  (e  pfo|  >ortio^ia  emoti  tt  ita  erit  lo  ad  la, 
ficot  R^  I IQ.;  qoia  Itnc;  ti,  Se  «a  ficot»  8r  RA,te 
Rx  fuoc  eor  om  aiciradlDes  i Com  ergo  fit  reftan« 
guluffl  90  ael  la,  vt  uc  ad  hq.  poterimus  nt  per- 
mucationci  Se  Inferrci  qu6d  etiam  bo  reftangu- 
lom  ad  ua  n :dangulnm  fit»  irt  u reftiiigttlura  ad 
RQ^  rcdang  uium  . 

Sed  ex  propof.  *•  Hac  redtogula  to  » ad  Ho 
dienqt  eandrm  proporuooem»  ac  quadrata  appli- 
cacainm  tUcnirum  m ad  tm  • etiam  eadem 
proponioocm  fruetor  ■&  rcftaagulum  relatum 
ad  redangulumHQ^. 

Progsefl-  5.  Sed  redai^tom  im  ex  progr. 
cftcqoaiequadratpBM  f &go  etiam  redangolum 
HQjerit  srquale  qoadrato  rm  . Q^d  oportebat 
ofttndere.  Vid«autem»qubdin  ^lipfi  redao- 
lun  cx  coQ  tioecnr  fob  c»  contigua»  Se  ch  diame* 
tro  ioterce^na  > dc£cieotc  tamea  figara  n»  8t  ia 
Hjrperbole  abuadaate » 

COROLLARIVM. 

REda  katqae  c?  contigua  rertiei  vocabitur  Pa* 
raoeter»  feu  latus  redura,leu  coeficieus»eo 
quod  luxu  eam  meofurentur  cceere  applicatR 
diametro»  qubdeommquadrataiVtHN.Sr  bm  fini 
aqoaJ  ia  par allcIogrammQ  fob  ipra>&  diametri  por* 
tloneiotcrcepcj inter  applicaram»  vc  hq^&biu 
• ar  verticem  Cjfigora  tamen  rx»vel  riiiu  ElUpfi  de> 
ficiente  lUi  parallelogrammo^  abnodante  In 
perbola.  £c  lode  ifte  figur*  nomen  fontCRfuiilt 
quia  .u.io  parabola  quadrata  applieatarfi  xqoitov 
redaogulo  fub  Paramecro » Se  intercepta  diametri 
portione» vocatur  Parabola»  ideft  cqui£s.Qtiia  ve- 
ro aliquid  deficit  In  ElUpfi  ad  <quaJitacem»eond- 
minc»quod  fignificat  defedum»iofigoitartat  quia 
abuodac  io  Hjrpetbola  dicitur  ulU|  quod  oomcQ 
elUdcraacexccflus. 

COROtLARlV  M II. 

HIoc  etiam  eollijgei  tUam  H/pcrboIam»  fcii 
Elltpfimefiel^ieootAm,  cuius  diametri 
craofuerfi  proportio  ad  contiguam  Parametrom 
fit»  vt  redangulum  fob  ab»&  bc  compreMfom  ad 
quadratum  |m  vel  d contra  f Siquidm  ac  tk  ad 
CP»vtAtad  Bt»  Ided  vt  redangulum  eiufdem 
bafis  CA  ad  C|.  idefl  rt  ca  ad  quadratum  bm  appH  - 
caif , oquale  ipfi  ca  • Vnde  ex  proc.fir  omnia  alia 
redangula  i ^merro  tranfuerfi » Se  intercepta 
fimul  pro  vno  latere»  Sriotcrcepca  tantdmpto 
alio  diceot  eam  proportiooem  » ad  quadratum 
Applicata*  quam  £ametcr  tranrocrfaad  Parame- 
erum  j QuoolAffl  enim  quadratum  bm  oQcnfum 
eft  oquale  in  progr.  rcdangulo  vB>«  Se  boc  fit 
td  r^angulom  b o ex  ab,  d^Bc  diametro  In* 
tercepta  j vt  rcadcACX4*progrcC  counertend» 
etiam  quadratum  ex  OBcrit  ad  10  ex  »c»8rBAjVC 
cr  Parameter  adcA  diametrum  interceptam  . 

Sic  dicas  dc  quadrato  hn»  ^o6d  ell  ofteofitm 
progre(T.$.  gquale  rcdangolo  quod  dl  ad  rq 
redangulum»  vtR  A ad  ux  altitudines»  at  cq^» 
idefi  ux  eftad  ha»  vteeadea»  dficdcaliiB* 
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COROLLARIVM  III. 

H^Ec  verb » que  dtda  funt  de  EUIpfi  etiam  de 
eircali  circumferentia  prorloi  militant.vt 
fi  pro  Ellipfi  fubftttuAS  circulum»  eadem  oficofii^ 
ne  iatelligere  poteria  / 

PROBL.  I.  PROPOS.  IX. 

Cuu^jne  fiffimit  in  con  Ptrnmtnwm 

txhJnrt . 

Sit  conus  AK»  Br  cxhlbks  in  eo  Tefiio  par.1 
boliAcuius  diameter  sr>dr  bb  perpcndicularif 
ad  eius  applicatam  ic.  Per  tria  puoda  B.c»  r tcao* 
feac  circulus  Bcv»dr  prolungetor  duoBerer  VB  ad 
drcomferenciam  io  H . DicoBR 
raiurmim  • 

ProgrelT*  1.  Obferuandttm  eft  i«c  efle  circR- 
lum»vtpoce  bafis  coni  \ idcoqueex  1 b,?.  qn^ 
dratum  lo  ciTe  rquale  redanguio  exBij&BCi 
flrqubdcx  j.buios  quadratum  lioep  sc  quoque  •> 
quale  fit  redaogulo  ex  diametro  fedtonlf  tf» 
dparaoietrOo 

A 


Progieir. a.  Vndeoftendirarpropor.  Redeo*  * 
gulo  Btc»dr  ideo  squali  quadrato  efi  ec  eflxqoa. 
lercdxngulum  cx  VI  dfimctro»  &fh.  Ergo  au 
erit  Parameter»  vcpoteeificiens  cum  n dtamecrd 
Rquale  redangulum  quadrato  ex  eo  ex  8.  h.  Cor. 

Stt  pro  fecundo  cafo  exhibita  UpperiKila  io 
roooACB»* cuius  diameter  tranfucrfaMV;docao- 
turqucAB  perpendicularis  fedioal  ln;  Se  ideo» 
vt  diameter  bafis  circuli  dirimet  NLiodttofcg* 
menu  «qualia  cxprop.»7.l.j.Cot.  VndeVL  erit 
applicata.  Deinde  lateri  trianguli  conici  caper 
A tranfcuntis  ducaturd  venice  m diametri  craof* 
uerfe  paraltcia  MR»dr  per  o verticem  fcdionia  th 
parallela  bafi  ab*  perque  tria  punda  t,  m»  h trao* 
feaeeircuiui , hieabfeindee  vo»  quam  dico  tffe 
Tarametrum , 

ProgreiT,  j,  Pprarnotandum  efi  vl  clTe  appli- 
catam, cuiua  quadratum  cx  triib.l.  squatur  re- 
daogulo cx  AP.  Se  PB . Kurfufque  ex  propof.8.  b. 
Coroll.2  effe  quadratum  applicate  PL  ad  redan- 
gulom  diametri  traofuerfe  ex  mp.  & op  ; vt  Para- 

tranfuerfam  diametrum  Mo»fir  ideo  etiam  ' 

redangulum  ex  af»&  pb  ad  redangulum  eX  pm.  ’ 
Se  po»  erit,  vt  Paramccer  ad  om  diametrum.  Ideo-  ’ 
queofteodenduraeR  redaogulum  ex  AP»fr  pb,&  « 

ideo  pi  quadratum  efle  ad  redangulum  mp,  Sr  poj 
Pt  vo»  ad  OM»  vt  fic  oftendeturvo efle Parame- 
trum  • ] 

Progr.  4.  Sic  vero  oilendieur.  Vc  bp  eft  ad  ‘ 
Mll  tu  To  eft  ad  Ko  ob  pamllcUa  to  » 8r  iv  «x 
propoC 
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fiwf.4.  Ilb.  <.arttaiin.«i»a<i  •uobfi- 
«lilij  triangula,  frs^'*f»gula  moh,  frfOA:  ciim 
inc  parallele  oh  , & f A | net  non,  hh,  fif  oa  e« 

' (onftruAionei  Qaare  redangoluoa tx Af, Arri, 
irideoquadritum  riet  ecjaale  eritaJ  reftacigu* 
lamrxMV,  9e  ro;  vcrcdangalomex  to»  ftouad 
rcAangulum  OM,*  oh  com  ex  ijfiieoi  proportlo- 
xiboi  componatur  earum  ratio  >r  ad  pm  eadem, 
^x  To  ad  OM , ft  PA  ti  po  eadem , que  ou  ad  qm, 
Tthicell  fidere  • 


lopM.Srto,ex  CoToli.t.proBor«5  l'b.)  elem. 
uodincidanciaeirculuoicMo.  Ergo  «xoi^a* 
raromeritad  redangulum  Po,  dr  aio,  e t ex  pm, 
&OP  reAangttlam  admadratum  pm.  Rcftan* 
gulum  verbpM,dr  Porf(s(|Ujliaalciiudtais  <]ua* 
draeifM  . ErgoerttbjfitpoaddumrtrgmcraDi^ 
uerfam  pm,  rt  quadrarum  oi  aJ  PO,  firou  r.*<ftan* 
galum,  & ideo  fo  erit  rqnalia  Peramecro  • 

PROBL.  n.  PROP.  X. 


•p,  n TO  Or 
cBad  ad 

PM  OM 
Ergo  Compofituffl  $ 
ex  tp,!'  PA  r.  L» 
ad  erte 

PM,  8e  OP 


PA,  Tt  OU 
ad  ad 

OP  OM 

n Compotitam 

TO,  Se  OM 

•d 

OM,  9t  OM 


At  reaangulum  To,«f  oh  eft  eqoale  reaaogu- 

loMO,8r  or.  E go  r.^dangulum  mo,  ovent  ad 
quadratam  xqualis  alticodinii  om,  Se  i ieo, 
di  OV  id  balimOM,  vi  Refiaog  AP»&Pf»  iddi  PL 
quadratum  ad  reflaogulum  ex  pm  ,dr  op»  Qua- 
*rd;Cum  paf ameter  ponatur  ad  om  cx  Cor.  pro- 
pod  6 b.  vt  ptgutdrstumad  fifiangulum  «xfM, 
1^  po  . Ar  OV  tali  i fic  rationis  *d  oM  * ® ^ **** 

rameter . 

Sit  tan  lem  data  elitpits  • coiui  <fiameter  pMi  Br 
(Ira  o plani  aAI  ?er  axd  PCD  in  ipfo  cono  cuiu»  ba. 
fitnyc  rculu«, cuius  diamete-  <l»fit  feaioquoq) 
pla’ii  WQ^',  rui  agatur  ab  P extremo  diametri  pa- 
rallela pc,  Se  ab  alte  o extremo  diametro  u paraJ. 
Ida  lateri  dp,  CtMT,  p«'q.*triapun&a  MCTtran* 
feat  circulus . Oieo  redam  Po  cOeparametrq 
qualem . 

PrUalTompram  • Agatur  (txqoe  oftenfionis  «a» 
tbpcroparallala baBsAs;  di  pundooappliea- 
uot.  Igitur  ex  AO,8r  ox  redangulum  erit  cqoa* 
kqwuiiato  apolicaes  oi,ex  js»  lib<)*  elcm. 

$K  etiam  ex d,Coroll.  huiui  quadratum 0l  idr 
tdeo  redangulum  ex  ao,  d oa  erit  ad  redangu- 
gulum  ex  diametri  icgroentii  om,  & po  , ?t  pstx* 
occer  ad  diametrum  pm  . 

Probatur  propof.  ob  parallelas  f a,  ArTM, nec- 
non,  d,AO,drr  trian^um  pao  eft  xqnungu- 
Ium  triaogulo  pm  r } ideoque  vt  ao  ad  po  i fic  pt 
adpM:  Hurliirque  eadem  taeioncmob  parallelas 
CB,  d PC  in  triangulo  imc  ciicoxudOM,  fCPca4 
pM,fcluc  vides. 


AO  Vt  PT 

ad  ad 

fO  PM 

Compofitum# 
Ao  d oa 
ad 

PO  Se  OM 


f es  vt  t€ 
ad  ad 

OM, 

Vt  Compofitura 
PT  8e 


PM 


erit 


ic 
ad 

MV  ft  Mp 


Qnadcrc  redangullAO,  d ei  ratio  ad  reduH 
gulum  iO*dOM  erit  compoEta  ex  ijfJem  ra- 
eionibttS  redangult  cx  pt  ,«r  po  siquadraeom 
Mp  { & ideo  componendo  rationes  erit  redangu  • 
Ium  ex  AO,d  oi  ad  redangulum  po,  Se  om,  vt  PTf 
Se  PC  redangulum  sd  quadratum  MP  • 

Vade  Quadratum exOi;quodxqitarurredsn* 
gulo  ex  AO,doa,  erit  quoque  ad  redangulum  PO» 
Se  ou,vt  redangulum  cx  f T.d  pc  ad  quadratu  pm. 
Sed  rectangulum  ex  pt»  Cc  tc  eft  «quale  ledangu- 


DdU  emufeum^ut  fefltonis  roo/ij^iuin  P4» 
fdmetrum  imeenirc  ddto  dumetro , 
applicdidp 

Sit  primum  Coni fedio  Parabola  CAP,  cturquc 
d ameter  AB , cui  applicata  fiteap  fadoque 
qua  Irato  B u.  fi  at  red  mgulum  ex  sa  ci  f quale, re* 
peeiendoappHra»  Bccx  Euc.  prop.i^  l.d. 
terttim proportionalem  xa  . Nam  expropof-ip» 
EueLd. parallrlogrammumex  BA,frAS  eoofiitu- 
tum  erit  x^uale  qua  Irato  sm  • Porr6  ex  propoC 
vidimua  qqadrapuoi  ca  efie  pquale  redaugulo  fub 
d ametroincercepta,dparamctrocontfgua,  Vd» 
de  At  Parameter  erit . 

Si  verb  daretur  applipata  ,qu«  IM  Rhombum 
fteeret»  quod  aoguips  a non  efiet  redas  elTec  re* 
periendum  parallelogrammum  Kbomboxquun- 
gulum»  at  xquilaterum  ipfi  bb  , 


CafuSt.  Atdetac  redioHjroerbolacAO.eulM 
diameter  pab  rranfuerfa , Se  inrereepfa)  ippUcata 
verbCB  dasB . Portioni  va  diametri  tntfrvfpn» 
fe  cs  applUatx  reperiatyr  tenia  prooor^onalia 
BD,erifqqe  dud«  AB  «quall  bd,  Se  parallela.rc» 
pertum  redangulum,  vel  paraHelogrammum  da  , 
BB : deinde  ab  extremo  Jatp  diametri  P ducatur  pd 
ad  Diquq  fecabir  as  in  i , i>tCO  AI  e/7r  Pjrpwe/ri. 

Probatur , Qwi  cx  propof  3.  redangulum 
eotttem&ab  ipraAi,fi(«qualequadrato  ap/uicacc 
abundant  tamen  figura  tofirqiii*fim>liscrquepo* 
fita  ae  elTec  redangulum  ex  ar,  Se  90, 

OTuf  j.  Si  poiiremb  fit  Ellipfis  pci,  cuioa 
disAMter  pAf,  Br  applicata  ACdiametro  interceptx 
AP,Br  applicate  ACtoocniatur  tertia  proportiona- 
lis» prout  fupradldum  eft,  que  fit  AI  »Brex  ver* 
ttee  B per  I ducatur  peda,  Be  ab  p vbi  terminat 
diameter, agatur  parallela  applicate  ca,  quq  fic  ip. 
Dicoridi*»  fk  tfie  p^rametrum . Nam  continet 
VI  redangulum  pquaJe  quadrato  cx  ca  , fi  tamen 
deficiat  ^ura  isfimilia,  fim  llcerque  pofiuex 
profNpCS,  Bc  BP»  d Bi  redangulum. 


EX. 


5J*  TRACTATVS.XXIV. 


EXPENSIO  III. 

Ve  tMgemiim . 

SIcDtlcImilal  faac  tangencet  babat.ex  qatbua 
miribilea  circuli  paflionecprocJruc.lta,  Sr  co* 
picc  tangcQccst  nec  minorii  rtiliutis  fuac,  auxi* 
fn£  ad  deicriptionem  fedionuoi . 

THEOR.  I.  PROP.  Xt. 

Si  eimit  per  axem  plano  al'^Ho , fefliis  fit, 
(f>  aha  feSione  ex  et  Aut  cone  ai  angu- 
los reUos  et  ftHioni,ienui fetetur,  (y  elt- 
3o  in  fe3ionis  pofleriorii  circumferentia 
punSo  a vertice  cemt  per  illud  ad  circuli 
bafim  eiufdcm  coni, planum  aliquod  aga- 
tur. 

Hoc  planum  conum  fecundum  lineam  r<- 
Samtarget. 

Et  diatmtrumfigurarumfecAiuO-apundo, 
epto  fecat  illum  rcffa  du3a  adpun3um 
elcSum,  hac  linea  ftSionem  conicamuan 
(e colit,  fei  tantum  tanget . 

TRca  partci  babet  b»c  propolitio , fed  faci- 
Ili  eft  probaeio  f pxn^ijuc  a foia  explicatio* 
ae  propontionia  habetur» 

Sit  ergo  medietas  eoai  aac»  qo!  fit  p«r  axem  i 
plano  aliquo  lAC  fefius  , cui  fedioai » alia 
reSiop  fcu  Eliiptteai  feu  h^peibolica  • fea  Para- 
bolieafiat  riCf  deinde  elcdoln  etreumfereotia 
feAiooum  p«nerioram  pundo  i»  per  quod»  8e 
verticem  coni  Apianum  AEP  adaptetur*  Dicopri. 
m»  r«N;^ere  totam  conum  i . tftite  a 

od  hdfim  lircklarm  M nc  /itMdiim  Oneam  reflam 


Probator.  Qoia  tangit  fecondhm  altieudioem 
Ax«qoceft  linea  reAa  » fiquidem  conus  k redi 
efficitur  • Er^  potefi  com  fit  planum  totam  H-* 
neam  Ax  continuo  ladu  tangere»  fed  conus  ex  de- 
finitione reeunddm  craflitudinem  cfi  circolarc  | 
planum  verb  In  pondo  circulum  tangit»  ergo  iile 
tadus  fecaoduro  latitudinem  non  erit  amplbr 
pondo»  qux  eft  linea  fecondum  latitudinem  ac- 
cepta . Dico  recuodb.  Qood  fi  diameter  Tedionu» 
e^FP  producatur  lo  plano  avc»  ioquoefi»qobd 
ab  hoc  pofieHori  plano  VAX  fecabitur  . Nam  • 
velplanitmivtuiprlmi  >vc  iecnadi  figuri  pqul^ 


diftat{ka»tLmfjeiaecumx.xaftc  liociaate 

los  redas  A totum  planum  vakk  cum  plano  Ua 
Quare  ex  Id  Trad.ai.  fedio  AVeritad  ai  adre- 
fiosiguJos.F.ei  autc  hpc  fcdiOj.juU  cum  propter 
at^ulu  aeuium  x planura  a » feratur  rer(ui  ver* 
ticem  com  a4c  nclmet  ad  planum  sac,  fecjhit  ia 
vertice  a fecundum  fedtonem  ap  pianum  ive  v» 
ticemduaumxAC.  * 


Quodi  finoncquldiftet»  vtin|.  frq.  fig.  fid 
faciat  angulum  acutum  axL.tnnc  clarum  eft, quod 
verfiii  s tandem  occurret  plano  per  renicem 
ni  dudo  EAi,  & faciet  in  eo  fedionem  Ai.  Vade 
clarum  euadiC » quod  fi  verius  eam  partem»reri^ 
uam  inclinant  inuicem  plana  » »vt  v producitar 
lameterrct^oeceiTario  Impingat  io  haocfedio. 
nem  ab  io  » . 

Dico  tertio»  quod  fi  ab  hocpundordocatar 
in  plano  tangente  kp.v  ad  pundum  eledoai 
1 reda  pt}  qubd  continget  fedionem.&noorecs. 
btc . Quod  patet . Nam  eil  in  plano, quod  fedlo* 
nrm  in  i tangit.  Ergo.flr  linea  per  pundum  id» 
da;  etiam  fi  pro]ungaretur»aoo  fccaret » fed  run 
fplb  plano  cootirtgerec . 

corollarivm. 

ELliclea  hinc  in  figuta  t,8et,  cum  plana  b 
eant  ABc»8r  taogena  AX  parallcld  fe  ht^aal 
applicatam  vi  ciTe  (etaidiametrumiCum  eoim  as 
fit  diameter»pateeexx.  probat  bne,  qubdfi  ron- 
fingens  it  facit  angulum  redum  , cumvi» 
fir  V 1 facit  angulum  redum  cum  ro  n » quod  ie> 
ceiTario  V eft  centrum  circuli  m i n extt.  pfOpoC 
$0  lib.  Eltm.  ^ 

THEOR..  II.  PROPOS.  XI. 

SifforahoUm  reHa  contingat  lme4  proiiiiSi 
diMietro  ouunenij  0*  i taSu  4d  didw- 
trum  rcBa  fit  ordindtim  appltcaUt  wtnt 
• intercepu  dtametri  fiorttoneSi 

partes  aquales  i nempe  mta  oamtentmi 
verticem yO* inter  applicatam ^ & 
verticem , 

Sit  paraboIXoTV  In  cono  aci,  cniusdiameter 
ET»  colus  vertex  t $ reda  ver6  contingaefe- 
diooemln  M»vbi»  Sc  applicata  om  terminat  »& 
Mcnrrat  diametro  produdp  In  m»  & pro  primo 
CafaANfic  parallela  diametro  iL  . Dico/nsM, 
ynad  poriuniiamt/ri  larer  vmirem  fcrsMffmcs, 
dr furr/aTN  ^tdmemi-pmlcgy/^HeadfnQm  ¥ 
tangentis  Junt  aounltt  . 

ProbaturficuUdrinlfto  eafa.  Namor,8rAx 

fime 
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Cua  parillelz,  Sr  aqiul»,  quod  fiat  inter  pmll«> 

]jfCA  cnut&iNdiAraetnnnjfedaiinnCoroll. 
prapoCti.h.  O (it  ccatrfi  circuli. lo  ctie  zqualii  iU 
ntzoij  Ergo  ctitm  AN  erit  cqualilOL.  Quare. 
» O r erit  aqualir  Tm  : Cdm  ealm  anguli  inter  pa- 
rdielat  io  tnanguliaaTL.dr  ATM  fine  cquaica.  ft 
baCcs  rquales  omnia  latera  (ingula  fiogulii  erunt 
aqualia,  e>  17.  propof.  lib.I . dem. 


At  G linea  an  non  Gt  cquidiftant  t qu&d  planS, 
fi^er  quod  conringeni  dcdudacil  non  Gt  aquidi- 
Sanl,  « ea  ptop.li.hoiui,  fc  in  altera  Gg  patet , 
tone  10  circulo  1 ml  ea  propof  2/  ifb  elcm.coo« 
dageoa  mh  erit  perpendicularia  ad  diametrum 
in‘  tr  ad  IL  applicata  oM,  8e  Ma  dufii  1 contaau 
uadeeottnm  a.  Quate  ea  propof.»}.  progt  }. 
Tr»a  if.erit  aiad  oi.at  Htadiot  dufia igitur 
parallela  ad  ah  lineam  teaionl»  planorum  tao- 
Miii . te  fecaotia  per  punaum  o,  qoz  Gt  pl  o- 
Imdendum  eft,  quod  PO,  te  00  font  «qualea,  te 
ideoetiamori&TN.Sic  teri  oRendltot.Cnia  Hl 
cAadoi.vt  AHadoP  in  triangulo  Ani,ea  Coroll. 
pnp.4.i.d.  Eocl  ob  parallela»  AB.St  »p.  Sedmop 
cGpropottioHi  adio» eadem  eft  ea  propof.*}, 
Ttaa.IJ.Hiadj.o. 


Ergo  io  duobna  triangulia  ad  verticem  {qnian: 
polia  AtH,  te  oia  ob  parallel aa  baliom,  erit  etiam 
«dem  proportio  ah  baGa  ad  oo  baGm  eo  4.  iib.tf . 
Elem.  vt  eft  Bl  ad  10,  «t  ideo,  vt  H ; ad  1 0.  «( HA 
ador  . Quare  cum  eifdem  PO.  «e  0».  crea  ah  ean. 
dem  dicant  propottiooem,  ipiam  Bl  ad  LO,  erunt 

iqoalea  ea  propoC}.  lib.t.  • . 

Etqulaoueft  parallela  laten  pa in  trlanmlo 
POA,  etnnt  qnoqne  lequalea  at.At  T»,  Geot  funt 
oo.ftop  1 Quod  G tale»  funt,  in  trianguli»  rqui- 
aopolia  ATH.SeoTOob  bafe»  parallela»  ex  prop. 
}0.«r  17.  Iib.i.elera.  o».&  AM.etout  quoquen»»- 

liacrnraoT. &TN  Geut  foot  0T,Ar  ta  :qooft  eft 

propoGtum.  Nam  Gc  oo  eft  par»  diametri  inte- 
rior.tqualii  exteriori  TM . 

COROLLA  RI VM. 

COIi^e  itaque, quod  cGm  Gt  pquali»  tn  ad  im 
quadratum  ex  oia,  quod  propof. 7.  expenl. 
a.  Probatu  eft  «quale  reSangulo  ab  OT  i»'*»- 
ne  diametri  intercepta  inter  renlcj , «t  appift*”* 

& parametro  cooipfch«afoerit»etltm»9tt*ic  ^ 

itangdlo  coropreheofo  *b  eo<lc®  p»r*nietfO  i of 

TN  lawr  Terticcpipfif  cooiiogenuia» 


THEOR.  IIL  PROPOS.  XIII. 

Si  19  ffyferMd,  vel  Ellipfi  contingens  du^ 
d4fiti  C^deonta^n  ordinniim  Mppltc4^ 
/4.  Didmetri  portio  inter  terminum 
trdnfnerfi  diametri , 0*  applicatam  erit 
ad  portionem  eiufdemd  vertice  feHtonis 
ad  applic4tam,vt portio J termino tranf* 
merft  diametri  vfifue  ad  contingentem  ad 
pontonem^  efl  inter  contingentemtO* 
verticem  [edioms . 

DVoscafuf  hcc  propofitio  polEdtc»  primoS 
efl , 6 pUaum  coatiogens  fit  parillelum 
plano  fecioti  per  Tenicem»  ?c  ia  prop.ii.  eft  dU 
ftunip  alter  fi  non  fic . 

Sic  ergo  pro  primo  cefu  Hyperbola  t Ellip> 
fit  Jiaiqecer  traarueru  rt  > qu«  iran. 

feat  per  ceatrum  o » Tt  euenit  cum  pUoa  tangent» 
8t  fecant  per  aaem  funt  paraltcJa  * tc  didum  eft 
Corollnl.  propofaii-  8c  an  xcjuidiftaos  diametro 
coqi  Loip  i cuius  pundo  n originem  ducit  con- 
tingens MN»  quz  tangat  in  M » a quo  concaftu  ap- 
plicata enafcaiur  mo  ad  angulos  redoi  Ipfi  ot  . 
Dieot/jmdporiiodumrtri  irgii/iterfi  xo  ititer  ler» 
mimim  eimt  X » 8e  applicatam  oM  eft  ia  proportio- 
ne ad  portionem  ot  inur  applicatum  ou , & ver- 
ticem feftlonis  T t quemadmodum  xm  inter  ter- 
minum x»8epun&um  Npiquo  oritur  contingens» 
ad  portionem  nm  . Ducator  cruri  Xt  parallela 
TV  i vertice  t » Arproiungeeur  ia  t , 


Prob.Ia  triangulo  Hyperbole  LXo»8r07  v.ficac 
eft  xo  ad  TO  ica  eft  ob  parallelam  vt  Radius  lo» 
vel  oi  ad  luam  portionem  vo  ex  Coroll.  prop.4. 

1 fi.Eucl.  Sed  vteftoi  ad  VO  iucft  an  ad  n tob 
bafet  parallelas  la  triangulis  ad  verticem  Atf » 8e 
VTI » 8e  cquiangulUes  propor.4.1ib.0,  Eucl. 

Eademque  ratione  prorfus  zn  ad  nt  » vt  an  ad 
Nt  io  triangulis  ad  verticem  anx»  8e  tnc»  quorum 
parallele  Sitit  bafes  t t,  & ax  . Ergo  ex  prop.ld. 
!ib.^  Elem.  vceft  nx  ad  Nr»  lueft  xo»  ad  TO  • 
lo  Ellipfi  ver6  fitrd  idem  argumentum . Nam 
hl  Ellipfi  > quod  fiot  XL»  ie  vt  parallele  In  trian- 

gulis  ad  verticem  oxl  » 8e  tov  ;ita  propordona- 
itur  xo  ad  OTaVe  lo  ad  ov , vel  equalis  01 . Sed 

ob  cruogultad  vecticd  OTIiATNiaccr  bafes paral- 
lelas AN»  & 01  { ica  eft  otadov»  vt  ANadt  m :fed 
in  triangulo  xan  ob  parallelas  xa»8(  TC»vt 
eft  A N ad  I M , Ita  eft  xx  ad  t n : Ergo  ita 
edam  erit  xo  ad  o T eiprop.ifl.  lib.j.  srgumen* 
lando»  vteft  xn  ad  tn,  qu6d  fit  eadem»  ac  pro 
portio  AM  adcN»8r  hec  cadem.ac  olad  Vo » dr 
hec  ‘ladem»  vt  xo  ad  ot  . 


J- 


T K ACTATVS  XXIV. 


400 

ScH  iam  (ir  r«caadui  cafuf»ia  9110  planum  roa* 
tiagcnc  non  (!<  paralJelua  plano  Urcanti,  4;  idco> 
9U0.I  As  non  Uc  parallela  (L  diametro  coni  .TQc 
animailuerccn  Ium  eft  et  piogrs  prop.  a;.irad« 
If.  Q^dui  fe  habet  ad  01 1 vt  hl  ad  Lo;  duca- 
curqur  per  o Jidiftant  pk.  ad  aHi  f quidiflans 

XV  per  T lateri  ix  trianguli  per  vert  cem  iaL  . In 
triangulo  kaque  POX  Hyperbole  > ita  eil  ob  paraU 
Iclaa  Vf  y Si  px  portio  xo  ad  ro>  n OP  ad  oi'  t 
Sopponatur  itaqiae  arqualit  PO  ad  OR,  quod  Infra 
olleodetur  > ita  kaqae  erit  op  • xel  ro  ad  o v , n 
AN  ad  Ntob  trianggia  inter  parallelas  oppoGta  ad 
xerticem  ati,  & vxa.r  Sed  ob  rationem  criangu* 
lorum  ad  verticem  inter  parallelas  AMxt  Sttnc 
erkquoqi  vt  an  pioportlone  ad  Nt,  ficcorreipon- 
debit  sNad  MT  «ergo  xn  ad  nt»  ita  erit,  vt  xoad 
OT  ob  Identitatem  rationis  , cum  duabus  an»  ad 
^ti  8e  harum  cum  o&»vcl  op  ad  ov»  Be  harum  cum 
toadoj , 


In  EUipfi  verb  xo  efl  adTO»vtOPadov  ob 
triangula  aJ  verticem  TVo»8r  pox  inter  parallelas 
X V »lt  PxA  ob  eandem  rationem  cqualia  vt  o(lea> 
dani  ikO  eidem  Op  erit  ad  vo » vt  an  ad  n e » ia 
triangulo  autem  nax  ob  parallelas  xt»ft  ax»  ita  eft 
XN  ad  NT»  vt  AM  ad  Nt : Vnde  ex  16.  iib.y.  EJem. 
ita  quoque  xO  adOT»  vt  xN  adxN.  Reroa- 
MC /olam  probandum»  qo6d  ox»  8eop  liot 
equales.  Probatur  autem  prorfut  eadem  ratione 
(d  Theor.  anteced.in  s.  Cafu  . Nam  ex  prop.q. 
lib.d.  proportio  PO  ad  ah  cft  ea , quu  l o ad  1 h 1 
fcd  hgc  eft  eadem  ex  propof.S).  traa.15,  roanmeii- 
ip»ac  LO  ad  HL.&h(c»qugoitad  AHob  trian- 
gula gquiangula  OX-L»  ^ALH  »ex  zi.llb.d.  Prop- 
icreaque  ah  clt  illa»  cui  PO»  8c  xo  eandem  dicunt 
proportionem*  Ergo  ruat  aquales  ex  7.1.  j.  elcm, 

PROBL.  I.  PROPOS.  XV. 

L 'tnc4S  tangentes  in  feHioml>iis  conicis 
ittcitt . 

Sudata  parabola  xac»  & In  ea  ponAumx»& 
oporteat  ducere  coocingencem  Illius  punidl 
Ducatur  diameter  as  ex  l.huius  > 4r  ei  i pundo  1 
ducatur  applicata  ti:  equalis  autem  fiat  as  ipfi  ap 
prodttdx  diametro » 8r  i pun^o  s ad  P ducatur 
fcSa  fSyhpc  enim  erit  conci ogena  • 
f robatuT}  quia  ex  pr.is*h.  ungens  Unca  Para* 


bolp  interfecat  diametnim  ep  produAam  is  paree  s 
p i verrice  diilante  tatcmallo  At  equali  imer- 
uailo  AAappIicatgf  & vertici  intcrpoiito  , * 


Sic  deinde  data  Hyperboli»  fcu  Ellijplis  ur  » 1^ 
eius  4*pbcata  om.4t  Uiameter  trafucrUxT  prolu- 
gata  in  EllipG  quantum  oportet,  fi  fiat  ex  prop.9. 
traft.U.  de  lineis  fecandis»  vtxr  tou  ad  legmeo- 
tum  OT,ita  X N tota  cum  addiu  ru  ad  additam  tm 
in  Ellipfi  eritpundum  N»aquoJuda  NMungee 
Ellipfim. 

At  in  Hyperbola  fiat  ex  propof.  a),  erad.  ly. 
de  lineis  (ccand,  ?c  fegmentumox  adregmentum 
OT  iuTegmentum aliquodNXin  Txparteadeom* 
panem  tn  1 3r  erit  pundum  n » i quo  ad  m duda 
MN  tanget  Hyperbolam  . 

Probatur  ex  prpced.  Quia  iam  ofienruaicft» 
qoodin  Ellipfi  tn  i vertice»  Briangememinter- 
cepu»  fit  quarta  proportionalis  tnomxo»&OT 
fegmentorum»  & totius  xn  . 

Ac  io  Hyperbola,  QuodTN  fit  quarta  propor* 
ciooalis  trium  totius  diametri  traaluerfg  fimul» 

8i  incercepty  os  inccrceptg  OT  » & cranrocrfy 
regmeoti  ux  • 

EXPENSIO  IV, 

De  imerceplis  iUmtni  fotuonihm  ima 
contingentem , & nli*  pttnll*  i»  ipfo 
imprejjn . 

/fX  Vy  fiunt  punda  in  diametre  ea  efficientur 
ab  eius  mediate  nirofrum  eeacro,d  vcrtlcc 
fedionisiib  appUcaUtib  eius  extremo  »fc  d con- 
tingente»  qu(  omnia  punda  dioerras  parcet  con* 
Aicuunc  in  diametro»  quf  potentia»  feu  longitn* 
dioeiouicem  comparantur,  8e  cum  cootiogeod* 
bus  analogum  habeat . 

THEOR-  E P RO  P O S.  XVI. 

Siporoiolem  rctln  contingat  Irnea  proJ»t 
Sie  dtametro  occurrent , fi  ai  tpfamre- 
lia  ducatur  /tijutii flans  ordtnalim  afplu 
catre , tjuaitatum  cius  irit  rtquale  ae- 
Banguli  quatta  partt  conientod  diametri 
pontone produHa  ai  tangemem,  Cr  pa- 
rametro  comigua . f 

Sit  fcSiop,r,bnIica  iap, qaam conclagff  s, 
occurren,  diametro  tn  ,,  ad  quam  i veniee 
Aducatur  lioeaiA  pqutditlaoa  applicatp  .c.Dico 
qui  ijHadraam  ca  i k irit aqualt  quarta  fariirt- 
attuuli  ex  AH  parumetr»  , flr  a,  dtamitro  frataOi  , 
yfqne 
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proportioQilis . Vad«  ft  inxu  prop.  17,  £lem. 

cx  bic  AS  qutdratam : ex  duibas  vero  extre- 
miscs»&re  rediogttlumtbxeduo  eruat  «qas* 
iia. 

Probatur qooque de EllipH  fer^ eodem  modo. 
Namcum  didum  Ht  prop.ii.quo  i proportio  od  ad 
cA  fit  quatU  cfl proportio  FO  ad  fa.  Erit  quoque 


xPfueMdfntinxcaUmctmfrebtrfi. 

Progr»  I*  Obreroandum  efl  quadratum  ex  ordina- 
dn  applicatis , vt  ac  ex  didia  propof.7.eire  «qua- 
le redangulo^quod  fieret  ex  ah  ParamecroySr  dia> 
metro  iotercerta  AC»&.*quod  diximus  fupra  prop. 
11.  Redam  as  propter  contingentem  IP  efle 
xquaieroredz  ac  j quare  > fir  redangulum  ex  At, 
tcAtt  paramerro»redangulo,  quod  fiereteXAC 
•quali parametro  ah  eodem  efiet  cqualeivades 
fr  «quale  quadrato  ex  K»  quo  (uppofito . 

Progrtif.  a.  Probatur.  AfiTumptum  quadra- 
tumSAteft  quartapars  quadratiex  «c*  £rgo>& 
redaogulo  ruel  ^alisexprogr.i.  oimirun  re* 
danguto  AV  aquabitur. 

Prob  AotcccdenSiatrianfoloiFCcrusfC  cR 
dupluroiocportionla  fA  ex 
progr.  I.  Propterea  , & ic 
linea  cft  dupla  Ilnec  EA.  Er- 
go cum  figurs  fimiles»  fimi- 
literque  pofite  liat  lo  dupli- 
cata ratione  laterum  homo- 
logorum cx  prop.  EO.  lib.5. 
£lem.  quadratura  ic  erit 
quadruplum  quadrati  ba  $ 
nam  proportio  fic  gemina 
vice  repetitur,  fic  efi  1 . ad  a . ficut  1 . ad  4.  fir  tdeo 
fieftlatus  i.ad  a.  quadrau debebunt eife,  vt  1.  ad 
«f.  Quare  quadratum  b I quarta  pars  quadrati 
aiccriteuamquaiu  parsr^aagiiU  hp  oimi- 
ruo  pquale  redaogulo  a?. 

THEOR.  II.  PROPOS,  XVII. 

Si  Hj^erboUm  , •vcl  Ellip/im  re^?4  contin- 
tmgat  Imedy  cum  dumetro  conuenienSf 
tp*  d uHu  ad  dtametrstm  rdU  ordtM* 
tim  fit  appheatAi  erit  quadrato  dimtdtd 
tranfunf^  dtametri  aquate  rcnanidum 
[ub  intercepta  ab  ordmatm  du^a^  O» 
centro  diametrt  portione,  &•  fub  alta  for^ 
lione  inter  centrum  ^ CP-  contingentem 
comprehenfum  • 


Sit  primum  H/perboIa  B a u , cnbis  vertex  a 
cranruerra  diameter  ad»  Ar centrum  B , quod 
bibccur  dluifo  AD  bifariam.  Sedionem  verb  eoo* 
dogatio  I reda  BP»  cum  diametro  produda  in  f 
coflbeoiens»  & ad  diametrum  o^dioatim  applicau 
ta  Bc  • Oleo  quadrgto  At  d^tiale  efit  redangaumi 
/adtm  t»  IC,  &txtr, 

lam  ex  peopof.  i Lhulus  habemus  cfie  eam  pro- 
pordooem  cp  ad  oa  ; quae  cft  po  ad  pa  . Ergo 
cotapooendo  fimul  do»  &r  ca  erit  ad  ca»  vt  op>  Sr 
tA  fimul  ad  PA»  dinifis  autem  lineis  do»  fit  ca  » vt 
voa  linea  per  medium  in  s erit  medietas  cb  nempe 
ipCi  mmlietas  lioes  da»  qux  cft  ea, cum  ca»  fiqui- 
dem  IO  cum  ipfa  ao  deauo  aflumpu  complent, 
alteram  mcdicucem . 

Oiuifismoque  lineti » dp  » fir  pa  medietas  cft 
ipla  IA : (^rc  cum  ponatur  totum  cD  cum  ac 
ad CA»vt totum DAadPA erit  etiam  cxiS.libj. 
tlem.  medietas  10  ad  GA,vt  medietas  ba  ad  pai& 
Cmdcoda  erit  quoque  medietas  bo  ad  refiduum  ea» 
fubUta  conrcqneaci  OA>vtfiAadPB  fub- 
dada  coofcqucnte  pa.  de  rd  ab eft media 


rempoireiiie fimul  antecedens, 8r  eonrequemi  dc,S; 
^Aoi  folam  conr<quentemcA,  vt  antecedens»  8e 
conCcquens  FD»fir  fa  ad  folam  conroqueotemPA» 
& fi  dimidiemus  has  con.pofitas  antecedentes, erit 
pariter  proportio  ae  di tnidiatx  ad  ao  eandem  con* 
fcqueatem»vt£P  dimidiata  linee  vocum  AF»advA 
eandem  coorequentem . Quare  per  conuerfionem 
rationis  fumen  JocXccfius  ca»  8c  ab»  quibus  ante- 
cedentes  sa»&  pb  fuperant  coaTequenteS  Tuas  ca» 

^ PA»  rerponJebit  proportione  excclTus  ci  antece- 
dentisfiAadipfam  antecedentem  ea,vc  excefiut 
AB  antecedentia  sP  ad  anucedentem  EF.Quirc  cx 
Eienu  prop.17.  libitf.  ex  ae  poterit  componi  qua- 
dratum» tamquam  cx  media  proportionali » qu6<i 
crtr  ^ale  redangulo  ex  duabus  extremis  coqfti.. 

tUtO^B»  &BP. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XVIII, 

Pefito  diametro  tranfuerfa  , vt  fuperiori 
propof»  contingenti, centro , cp*  appltcata: 
RjeSlangulmn  ex  portme  d termtno  tranf^ 
uerfd  dtametri  vfque  ad  applicatamyty* 
portione  ab  applicata  vfque  ad  vertteem 
feBionis  comprehenfum  efi  deqaaie  reBan^ 
gulo  comprehenfo  ex  eiufdem  dtametri 
partibus  interceptis  inter  centrum,  <3^ 
applicatam, inter  applicatam,^*  con- 
tingentem  • 

Sit  eadem  figura ;qu(  ruperids.  Dico  reffoM- 
gtihmiXDo,  C"CA  tffcaqHAlc  rsOasgai/oexiO» 
(T  PA  fiaci/  eomprihtajA» . 

Probatur,  ^ra  in  Hfperiaola  ex  anteced. 
prop.concexcu  medietas ec cft  ad  AC»vtAi  adPA. 
Quare  TermMttitdo  erit  fundamentum  ic  ad  fun- 
damentum A8  , vt  terminas  ac  ad  terminum  pa. 
Quapropter  cdponendoBuerlt  ad  as  cuic.vtAc 
ad  PA  eam  Ac : Lloea  verb  ae  cum  cs  eft  diame* 
tercD»  8e  pa  cum  ag  eft  f«  , VnJc  fi  fiat  re^au- 
golurn  ex  extremis  6c»8rFG  bocerlc  «quiic  re> 
dangulofaftoexmcdjjs  d°»&  oa.  £x  prb.:).  i8. 
lib.d.Eltm*  Eee  Idem 
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Idem  dlntdeEIHpfi . Nim  as  dimidia  eft  ad 
A«i  vt  fi  f ad  FAi  cigo  dioidendo  «b  compara  eric 
ad  OA  compartem  t rc  ab  pari  ad  Af  compartera. 
te  petmursndo  antcccdcos  ob  ad  aAcrceJentcm  as* 
TC  fequcns  ca  ad  rcqucotemAr.  Quare  eonpo- 
ocndo  cfi  erit  ad  ab,  te  fic»  ided  c&  * rt  ga  ed  ad 
ck,  tc  Afi»  ided  cF  . Quare  rcdangulam  ex  extre* 
mixcF)&  OB  «quale  erit  refianguio  ex  mediji  cd, 

OA  • 

COROLLARIVM  . 

CVm  re^anguluin  ex  cd>  te  ca  fic  illud  idem 
propof.S.coacextUt  fr  Coroll.a*  quod  de* 
tnondratum  fiiit  c0e  ad*quadratum  applicat«  > vt 
traoruerfa  diameter  ad  Parametrum  . Hinc  ed» 
quod  etiam  redangulumcB,  te  c*  in  rtraque  fe- 
6<ooe  fquale  redanguio  ex  iourcepeii  diame- 
tri porcioaibua  CD,  & OA  erit  ad  quadratu  appU* 
Ckue,  vt  traoruerfa  diameter  ad  parametrum. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVUII. 

lifSem  poRiis,  trii  riHangidmn  comfrthtni- 
fumi  portione  inter  applicatom,  con^ 

tingentem,  Cf  inter  contin(entem,0‘  cen- 
trum menfHrnUttcpule  reSungulo  ftRo 
ex  portione  dtameiri  inter  coniimeniem, 
tr  ierminnm,<y  inter  verticem  jtfUonii, 
(y  contingentem  inierfpia . 

POfitis  Ulli  IpCi)  qar  priAi  • Dico  u3ou^ 
iktn  CF,  d^u«U  reffax^ade  tX  porr/u* 

nihkt  DP,  Cr  FA  etnifefle , 

Probatur  ex  propor.i7.penm'argQmentat|  fu{« 
inaa  oiuidcndo)  babemua  ,*  ita  tdc  in  proportione 
£B  adiA,  xt  Afi  adfiF  . Quare  dcooponamuB  eas 
erit  Cfi  dmul  cum  Ai,xei  «quali  BD,xt  dat  tota  cd 
ad  iA>  xcl  «quali  fiotaotiimi  xt  ab,  xct  «qualia  iO 
iSmul  cum  bf*  xc  fiat  tota  df  ad  ef  tantum . 


Quare  Tteodo  prrnriMrioiireritantecedeniDo 
eompodta , xc  prtili  ad  aoteccdcotrm  dp  compo* 
deam . Vcluei  prida  coarequeoi  fimpleS  ab  ad 
confequentem  Gmplicem  xf  . 

AcdpiafnuiltaquecxeefluFcfaper  df  fequdtd 
anccccdctia  dg>  te  CBcriTum  r a fuper  fcqneatc  bf 
antecedentis  AB»xci  d cotri-Ecd^de/ucric  com- 
para fc  ad  compartem  df,xc  eocnpars  FAadcom* 
panem  BP.  Vade  /i  dat  refiangulum  ex  medijs 
DF  , 8r  FA  hoc  erit  «quale  reSangulo  ez  extremla 
FBf  8r  po  io  Hjrpcrboiai  (cdioEUipd  idemreqoc^ 
tur : fed  eoxAcrf cade . 


THEOR.  V.  PROPOS.  XlX. 

Si  Ellipjim,  vel  HpperkoUm  reH*  ronfin- 
g<tt , reBenf  ulum  foBum  i linet,  que  i 
vertice  feSipmt  difeeiit , (y  tltt , qut 
i vertice  diametri  difcedii,  if  amia  in 
eontmgemem  terminant  efl  reqnale  qntr- 
U parti  reStngnli  diametro  tranfierft, 
if- parametro  contenti . 

Sit Hxpctbola,  Tcl  Elliprif  ..,cuioi  Tcitcz  . 

diameter  traaruerla  D.  parameter  ak  taa- 
geoaiF  1 difcedatquei  vertice  fcdionia  Altoeai 
Se  terminet  in  contingentem , qu.  fit  ai  • alla<iae 
DH  ambx  rtQ  angule  diametro  difccdac  d tennino 
diametri  Oift  In  eontingcntd  prododam  ctrmioet 
in  I • Dicot  quod  rcAangulum  iflla  DUidt  ai 
duabui  conflitatum  e(l  quarta  para  redaoguU  fnb 
tranfuerfa diametro  da  parametro  coaftitnti . 


Pfogr,  I.  Primo  itaqne  e»  przced.  propof.  re- 
Aanguldnoii  Se  rteii  redanguiu  oo  ex  «i.ft 
f 1 cqnale.  Quare  (i  ex  01  fiai  quadratam  ex, eum 
iit  fuper  eandem  baiim  vc,ac  redaiigulamex  .1, 
Itrierit  ipfum  reftangalum  Df,  dr  va  adboc 
quadraram  cl,  vt  ad  Ipfum  hoc  quadruom  cx  te- 
dlaagnlQm  oo  ex  of,  <e  ri,  qiue  eft  eadem,  ac  alti, 
tadioum  n ad  Ic . Ratio  eft , quia  eum  Dr , k ia 
rcRangulum , & cf.ar  re  reaangulum  fine  eqiw 
lia  habebunt  ex  7.  lib.j.  Eucl.  eidem  quadratoex 
eandem  railonem . qiiz  eft  aliitatUoum  k ad  or 
ob  eandem  bafim  .r  , 

Progr.a.  Quo pidito obfernafldnm  eA.qubd 
hze  proportio  ad  qiudrawm  cx  reaangoll  of , St 
tA  t compoolrar  ex  peoponione  lateria  ro  reaao- 
guli  ad  ce  laierii  quadrati , qug  eft  eadem  oh  ad 
CD  ob  triangula  er.  A.DfH  ad  verticem  inter  pa- 
rallelaibalca  kA  dm  cx  pippof,i|.  lib.a.  EucL 

Componitur  quoque  ex  ptopoRione  Af  laccria 
redangoli  ad  oi  lateris  quadrati , qug  eft  eadem, 
acAi  ad  aiob  parallelaa  la.fcuiatiuogiilOKr 
ea  CoeolL  pto|i.4,L.,  gucl. 


I 

Ergo 
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Ergo  coaipoficum  i vt  compofitam  • 

.4  . or  8e  ht  DH  & at  ideft  ui 

'ad  *d  . 

. 6>  fc  CF  • cl  8c  ci 

Vnde  Dfi  8f  FA  redangulnm  erie  ad  {{uadratom 
•x»  vt  ex  UHifir  A 1 >tdefi  di  rcfiangulum  ad  qaa* 
dracom  ca . 

• Progr.;.  At  exprimo  progr.  reftangalum  ex 
P'»  ^VA  erat  ad  quadratum  cXi  vt  tf  ad  fs  ob 
aqualitacetn , quam  dicebac  cum  redanguto  oo 
illU  liaeii  confittuco.  Quare  fi  fup*r  eo  fiant 
duorcAingula»  voum  ex  ac»  artFfVteftrcdan- 
gulom  E ^rit  ad  alterum  cxca»  &ct  redangu* 
luncAcumfine  fuper  eandem  baflm  «a»vcalti- 
tudinci  ■ F ad  c F fupradid;  Hnc(  { Reftanguluta 
verb  ca»&  ev  eft  aquale  quadratoAEzex  ai  ex  17. 
balux  . Quare  quadraram  aaXxquale  ipfi  E^rlf 
adredangulum  cx,  vt  a^ad^s»  qu^  «ft  eadem  > ac 
expfogr.l  re^anguli  cO  ex  cr,  & <*  ad  quadra* 
tumox»dr  ex  prog.x.rcdagalt  1 d ex  hd,ai  ad  qua* 
drxumapplicatpcBi  quare  ex  id.  llb.f.  quadra- 
tum ABZ  erit  ad  rrdangulutn  ck»vt  redangulum 
10  ad  quadratum  applicate  01  • 

Progr.  5.  Itaque  ^€rmntMdo  erit  antecedent 
quadratum  aez  ad  antecedent  redangulum 
iDtVtfequent  r.A  reftaogulum  td  fequens  tp« 
plicatx  CE  quadratum . 

Progr.  6.  Reminiriendara  verb  eft  ex  propof. 
ll.  Coroll.  quod  redangulum  cl^cx  ci»  8e  cr  efi 
td  quadratum  lO»  vt  tranfuerra  diameter  ad  ad 
cooriguam  paramctrum  ak  : Quare  calit  etiam 
proportio  ABZ  quadrati  ad  ot  redangulum  cum  5* 
progr.  fit  eadem , ac  cx  re&anguU  ad  quadro* 
tam  BO . 

Progr.  7.  Si  ergo  fuper  da  eonfiituamus  qua* 
dratum  ot»  8t  ex  da»  fir  ak  confiiraamaa  redadp 
gulam » Quadratum  confiitutum  dat»  cdm  fit  fn* 
per  eandem  bafim  cric»vc  altitudo  DA»veiAX  ad 
ai:  Vade  dicet  eandem  proportionem  ad  fiiuta 
rcdangulum*  quam  da  ad  ak,  que  ex  progreff. 
cft  eadem  quadrati  Aizad  redanguluoiDHi.  Sed 
^dratum  A&zefi  quarta  para  quadrati  dat»  cum 
m fuper  dimidiam  AD»quf  eft  diatcia  centri  i tcn 
dceexfi.Ub.x.  Ergo»  & etiam  redangulum  dbi 
eft  quarta  pars  redai^i  dak  paramctfO)diame« 
iro^  tranuKxra  comprcbenfi . 


Si  ffyl>crl>oUmi  •vel  reH^ 

gM  Imes  , occurrat^ue  hnc/t  4<fui* 
dlflanti  4l$cui  fX  appltcattSi  O*  4 
uHh  ad  hanc  tinsjm  ttijuidijiantem  re- 
8a  parallela  dtametro  dneatur^  tjux  eam 
Urmtnet , hxc  Itaea  iijqyam  xcfUtdiflaas 
d diametro  ertt  fecata  in  duas  fftrtesy 
ex  tjuthus  compofiium  reHan^uium  erit 
^(fHoIe  quaru parti  rcBanguli  ftd?  tranf~ 
uetfa  dtamerrOf  0*  parametro  coment/ , 

SU  Hrperiaola»  vel  Ellipfif»  eulut  vertex  a 
tranfuerfa  diameter  ad»  dr  centrum  ■ «quam 
contingat  linea  ov  produdam  in  h,  d centro  verb 
X ducatur  parallela  alieni  applicate  b«  in  viraf* 
que  partes,  vt  tq.vfquead  ^tangentem»  quam 
parallela  tv  diametro  ad  eduda  a cocadu  • terml* 
net  ad  aliam  partem,  dico  F lineam  edudamd 
centro  in  talet  ptrtct  focari  a dumetro  a»,  ve  illa 
quirtaptrii  reBmguU  fub 
tTM:fit>.rf4t*m_etf  far*m*.rn  ak  contontU 
Probatur.  Nam  ex  pr.19.-h.  redanguJum  fob 
Dt,d  FA  concentum  d>  equale  redangulo  fub  sp» 
& F«  cocento:  Quare  erunt  latera  proportionalia 
reclprucd  ex  14.!.^  d ita  ot  ad  ra.vc  bf  ad  FA.Sed 
etDF  ad»c,  itaallimilacur  in  proportione  outd 
ao  parallele  in  triangulis  equ)angultt,d  rt  £F  ad 
AF»  ita  BQparaUcIf  ad  ai  ob  triangula  equiangnU 
•M  8r  dfh  „ tdeoqi  ex  id.l.s.cric  dh  ad  tc»  fic 
ad  iA,argoficdpoaatnrre^gula  vnuexduobua 
i>H,>Sr  A I ,illad  ex  »c,&  BQ.fumedo  eas  lineaf  reci» 
^rocc  fcilicet  confequencem  cum  antecedeoci  pro 
vnoj  ficut  confequente,  & antecedentem  pro  alio 
iuxU  propor.tt.Eucl.6.  erit  redangalum  oh  » fie 
Al  equale  redangulo  a«,feu  (quali  PE,d  Sed 
ex  preced.  ledangulutn  dh».  & -ai  eft  equale 
quarte  parti  rcctangah  da  intercepta » 8c  para- 
metro  ak  • Ergo»  de  ret»ngulum  pb^  b<^  ^ 
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PReallegatj propofitlones  de  £tlipfi,‘etian\de 
Circulo  inceliiguararifir  fufficit  loco  Ellip' 
fis  circulum  fubftitueieinam  eedem  rack>iiel  mi* 
liubuoc. 
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TRACTAT  VS  XXIV; 
EXPENSIO  V. 

Di  ymhtUcit  • 


VMbelicni  eft  auoddjm  panftoiri  (otra 

dioneait  <)aod  infignei  proprinates  obtU 
fiet»maxini^  ad  ipfaruni  redtonura  dcfcriptionem* 
Vocator  aotem  Focus  t & Polus*  cjui  in  Hyper* 
bola,  Ar  in  EJIipfi  gemini  funt,  in  ParaboU  tci6 
YDicaSt 


Si  rer&  fit  Ellipfit  a cultu  Vabelici  fiat  aau^ 
oicndl . 


PROBL.  L PROPOS.  XXII. 

PdraioU  ymielicum  tijp^nttrt, 

IVoenIatar  Parameter » 8;  Ullus  quarta  part  af- 
Tumatar*  Ar  mcnTurctur  in  ipfo  diametro  d 
vertice  Tedionit,  Ar  itlud  puodom  erit  Focua^fco 
Ymbelicus. 

Ofiendicur  ipfa  definitione.  Naro  definitur» 
^od  fic  quarta  pars  paramctri  lo  Jplb  axed  verti* 
ce  fcdioms  a/Tumpea . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXIX. 

Hjffcfbotarum^O*  Ellippum  ymMicos 
mtunire^  d4t4  .4xe  trdnfueffdf  (T 
Pdramctro  • 

Voniam  VmbelicnsHyperI>ols  non  cfttaa« 
tiUm  quarta  pars  Parametri  i vertice meti- 
furata  Sed  latus  redaguli  tll  us  quartf  parti  pqua* 
lisi  cuius  alterum  latus  fit  trifueiTa  diameter  addit 
to  ei  Istere  Ipfo  »qoo  clauditur  V.g.  redanguto 
ex  diametro  trifuerfa  ma  addito  ei  mx  aquali  xp;l^ 
Bilipfi  ver6  d;pto  V.g  rrdiguluex  co  ddptocLT 
Reperto  itaq^PararoetfO  ex  lo.  propof.Ar  i8. 
AV  t ficttt  »&  diametrocranfuerra  am  i redangu* 
)o  abilliscom:>rphenra  mk  inueniatur  quadratum 
(quale  NA  ex  Iib.s.  Bud.  vtvjdea  fadum  me- 
diante media  proportionali  nv  ex  lA  ltb.6»  coiut 
lattft  dtuidatur  bifariam  io  L,conlongatun]oet<^» 
fr  centro  q^medietare  tra  ifuerrp  dumetriiiater' 
oallo  d.  tcribatur  circulus  CLx : Dico  punda 
2>Arc  Vmbclicos  dfe  Hypcrbolp . 

]d  verb  otienderur,  fi  demonfiretur  habere 
conditiones  i definitione  requificaa*  1 quoaatx» 
vcl  (qualis  CA  fit  latus  naaiiguli  uiis»  cuius 
vnum  latus  fic»  nedum  traofucria  diameter  ax  . 

Sed  inlupcr  cmtancla  xm»  vei  ca  , Ar  aliud  jpfa 
diftancia  SI  X»  vcl  ca,  quodtamen  fic  cqualc  quar* 
tc  parti  figuntiAf  red  Jiiguli  contenti  a diametro 
tranluirsa » Ar  parametru  • 

Probator  verb  • Namqnadratum  Dacx  vm  eft 
ex  couftrudiOQc  arquaje  redangulo  MX  . Sed  bu* 
iuoquadiati  quarta  pars  cx  tf.  lib.S.  Blem.  Cor. 
cum  fic  cX  medietate  lacerum  cft  quadratum  Li . 
Prgocrit  quarta  pars  tedanguli  xm*  fcd  huic  qua* 
draco  paruo  Li  cli  (quale  icctangulum  ap»cx  pro* 
pof.  lA.  BdcI.  lib.s  Ergo  redangulum  ap  eft 
(quale  quarcf  parci  redaoguli  x m . Rurfns  com* 
pichcndicur  diametro  traoruerfa  MA»Ar  xm»  AC 
aliud  latus  eft  (quale  MX»vt  pacet  ex  eadem  lA» 
propof.hb.x.  £ucl.  Brgo  habet  conditiones  re- 
quifitas . Vndediftancicabextremia  a»  8t  ai  dia* 
metn  tranfucrr(»  oempe  punda  x»&  c erunt  Va* 
bolici . 


Primo  prpfupponendum  eft  quadratum  ex  as 
applicata  ad  centrum  eft*:  a^quale  quarte  pirci  re* 
danguli  fub  diametro  Ccartfuerfa  CD.  Ar  paraui^ 
tro  as;  nimirum  cf.  Nam  ex  piirnof A. Ex-* 
penf.t.  Coroll.t.  ita  eft  diameter  co  ad  Paraiuc* 
trum  AEiVteftad  quaJraru  aoplicat»  Atadredau* 
guIucApreheofum  fub  portionibus  dtamcrrica^ 
ADtque  hic  rnncequ4les»quiob.'cboc  rcdangald 
crltquadratQ  ac  ScvI  ita  fe  habe  quadratu  m^uA 
tx  Coto  diametro  CD*a  I redig  jIu  ex  eodf  cx>ft  ai 
Paramrtro»vt  ipfe  diameter  co  ad  parametrum» 
quod  fit  fuper  eandem  bafim  co.  Vnde  ent,  vtai* 
litudoco  ad  AB.  Ergo  ex  i6  lib.s.elem.  qaa- 
dritum  AO  ad  quadratum  ex  apf  licata  as  iiclt  eam 
proportionem  » quam  dicit  quadratum  magoea 
cx  diametro  co  ad  redangulum  (P;  cum  fit 
eadem  ac  proportiodiametri  adparameirum.  Sed 
madratumACeft  qoarca  pars  quadrati  magut  ex 
diametro  oc  ex  A.  lib.s.  Ergo  » Ar  quadratum  cs 
applicata  ab  erit  quarcipars  rcdanguli  cf  • 
Cum  itaque  fit  quadratu  cx  as  quarta  pars  refti* 
pili  cv  ex  diametro  oc  .Ar  parametro  AEircperiacur 
nuic  (quale  rcdangutum»comprchcnruma  diaoo 
trooc,defficience  tamen  longitudine  alteriusla* 
ceris»  vel  ex  }o.lib.A.  vel  ex  jA.  lib.  le.  Adiud 
latus  erie  vmbelicus. 

Hfc  enim  eft  conditio»  qux  cxpofdcar  ad  Vm* 
belicos  Etlipfisex  defiruuone»  vel  fic : Aedpia* 
tar^ftancia  AC,  Ar  fado  centro  in  b deferibatur 
Mrtio circuli} que fecabic  diametrum  iot. fti. 
Dico  l i paadu  ijfic  P mbeUets»  quod»vt  probetur. 

Fadoccncrom  l interuallocA  defer tba^lrcl^ 
culus,  qui  rcceTaxcm,io  m,  & o,  & latere  am,A; 
alio  AO  fiat  redangulum  om ; iam  roaoilcAiiffl  eft 
cx  lA.  lib.s.  Eucl.  hoc  redangulum  efte  cquale 
quadrato  cxab.  IdcoquarcApamrcdaogulicr» 
expredidis,  fed  boc  redangulum  cuattaetor  i 
diametro  OM  «quaiis  CD  minua  latere  oa.  Ergo 
eft  redangulum » quod  requiritur , Ar  ao  diftaana 
requifiu  ad  vmbclicuoi . ged  LO  eft  «quaiis  li, 
at  LBcftrquaiis  ac,  ergo  etiam  ablata  »ommu-n 
iA*diftaatiaoAcft  arqualiadiftaotts  lc  . Vndex 
erit  Vflibclicus » Ar  I alius  Vmbclicus, 


EX- 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS-  405 

deidemprobjbicurdeanciiloc»c»*qu6dfiere*- 
« V D C K1  C f VI  fto*.  Namionftii  redac»«f  »,ficotf»ficc  triiO- 

EXPfcN2>IW  VI»  galamcHP  erit  fimitistrungulo  FAC  . Nara 

* WNiJBdj  ficut  rehabetcii  aJ  HF>CJuali  iA(cumf 


Ve  meliiutis  rtSii  i canttSibmti  focos . 

PVnAa  eontaftuum  > 8r  foci  IloeU  eonne&on- 
tur»  <]ax  inuicem  ^tiibufiiam  tftalogl|t  lnfi> 
gnibiu  referuatafi&r  ad  craotuerrum  dtametrura; 

I de  <pibus  <]uidem  fpeculatio  axdo4|  fed,  & fiogn* 

! lari  vtUicace  fjcaada . 

I , 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII- 
Si  ffyperh  irfi , vel  Elltpftm  reB:i  contm- 

\ gMlmeA^^iuitt£i»Aivtriumiue(eHio- 

ws  ('mklrom  recl*  diKtiUut  hnct  *• 
hlncttnie  cum  commgcntc  Mgutos 
. ejicient. 

? C ItHyperboli . rei  Elllpfii  aO(  Io  ooiDIa- 
i J «ntier  tMofucrfa  as  i repertiqoe  Vmbcllcl  i, 
f ytao^ac  ecrb  fe^locicra  reAa  dc»  a cuioi  ta» 
da  ad  vtrum-^ue  vrabehcam  ducaocui  redc  ao^Sr 

, & Or  . Dico  Mnxulcs  IDC.^  COF  efe  t<fU4l€t  . 

, Probatur  verb  per  ttet  prjrcipuol  progrcflii»  . 

PiimoJ  ioteodit  ofteodere  cltcolooi  «r  »c  fuper 
, diaoKtrum  co  rtaoBre  per  ponfia  »,  «f  r j ijuod  fic 
- deoioofiratiir . 

; Reaaoguluoi  Tadum  e«  AC.  fc  cB  ex  prop.lp. 

cftartjuale^artx  parti  rcdanguli  compreheafi  i 
^ Parjmetrt»&  Diametro  tranfuerfa,  cui  etiam 
'i  qurue  parti  feciraua  *<)uale  redang^alum  ex 
traACoraprehclain  ex  p.'OJ.ta  h»  Quare  cora  fioe 

“ McuJU  habebunt  lacera  proportionalia  reeiproed 

^ ex  10.  libod.  Eucl.  Vade  erit  aJ  bb»  ab  ad 
ac:  Jmidia  crgot.arc  Iloea  ac,  & fliaea 
eii  ertint  triangula  iac>  8e  ahb  HmilU  $ A()uidem 
* (ecsndura  pro|>of  J»  lib.  0.  Eucl.  habent  latera 
' proportionalia  «rea  cqualet  angulos  redoa  B.  fc 
' Ajk  ideo  angulus  niger  c angulo  B nigro  «qualis: 
' mde>8rreliquu^BHreliqao«CA.'Curaergoaa* 
fnlua»  niger, «angulus  aCb  G'ic  «quales  tni 
A redo  ex  17.  hb.i.  Eucl  fit,  n angulo  • nigroad- 
dirui  OBB  pqualis  angulo  ACiin  Hyperboli  fiat 
totus  ABC  reduBi  at  In  Ellipfi  ablatis  cba  ,d 
CBS  oigris  remaocac  cbo  angulus  redus . D«ia« 


fic  alter  vmbclicus)  Ira  fa  «qualis  hb  ad  ac, 
cara  ergo  latera  Gnc  proportionalia  «rea  angu- 
los redos  Hp  8r  A tnanguUerunt  Arailia.  8e  reU* 
quos  angulos  reliquit  «quales  obtinebunt.  Vn* 
de  angulus  HGF  angulo  a pc  cmcqnalii  > qui  ad- 
ditus angulo  cFH  conAciet  totum  angulum  «fc 
redam  ob  didam  rationem  , qu6d  cpa  xquetur 
anculo  H0F,qui  cum  hfo  cquat  redum  in  byper 
boTapacio  fillipA  relinquet  gpc  redit  ablacocFH, 
dcFA  : Quare exja.  lib.4  Eucl.  fado  fuper cc 
centro  in  «,  circumferentia  tranAbit  perpun- 
daP,  Ars;  quod  anguli  redi  probati  fine»  Ar 
ideo  needTarib  io  fcmicirculo  dcl^Qt  efle. 

Progeeflus  s.  Intendit  probare;  quod  ereda  Ia 
pundo  concadui  p perpendiculari  ld  vIque  ad  li- 
neam PC  prolungaCam  io  t,A  opus  fic,  Ar  produda 
ci;tres  line»  LC,&DL,dcL  in  lilempundum 
coorpirenc  In  1. . ConAderio  Ium  eft  itaque  cfc 
triangulum  redangulum  triangulo  lcd  redaogu» 
lo  efle  ad  f ertice»  Io  HiperboU,  in  EUipfi  pnum 
contineri  io  alio, ‘Ar  angulum  c nigrum  hic  elTe 
eundem»  ibi  «qualem : quare.  Se  reliquus  aogulut 
reliquo  «qualis»  Se  latera  erunt  propottiooaiues 
CotoU.  a.  propor.17.  £l<ra> 


Suoe autem  triangula  CBH»Arcpc«qulangula.Ex 
eo, quod  redangula  habeant  angulum  ocf  angulo 
esa  «qualem,  qu6d  At  fuper  eandem  circumfe* 
rentl«  pordoof  circuli  «rea . Quare.  Sr  triangu- 
lum CpC  erit  triangulo  bac  Amile  . cui  Amile  io 
primo  progr .probatum  efi  triangulum  cbh.  Qua> 
re  erit  quoque  Amile  et  BAC  triangulo  lcd  i quod 
probatum  eft  Amile  triangulo  ofc  , rode  Se  lacera 
^portionalia  eruc.  Deinde  producaturci  vfq;  qub 
occurrat  red«  fl  Aopus  At,  erit  triangulam  blc 
triangulo  clf  Amile;  Aquidem  in  primo  progrefi. 
anguli  c'c,Ar  cb6 probati  funr (quales, 9f  redi, 
At  angulus  l e(l communis  io  Hyperbola  lo  Ellip- 
fi ad  Fcrclecm* 

Cum  itaque  trlanguls  fint  fimllU  bac,  6r  lcb, 
erit  AC  ad  CB,  vc  CD  ad  CL , Ar  permutMdo , vt  ac 
ad  co : ita  BC  ad  CL . £c  propter  criinMla  Amilta 
gil,A;  BCL»  vcBCadcL  • ita  efi  ad  ol;  Quare 
erit  commune  latus  CL  trianguloCDtiArcip,  aoc 
BCLj&  lacus  clcoonenictcumcL»  AroLiDL» 

Progrelf  |.  Cum  ergo  angulus  cn.  U pr^r.l* 
ipbatus  fic  redus  • Angulus  ver6  ldc  talis  udus 
fic ; A diametro  ol  fiat  circulus  erunt  anguli  redi 
Tcrtices  r » Ar  o ex  pcopof.iS,  lib.i«  Eucl.  ia  cir- 
culi «rcumfereotii  , 

Ruefus*  Cum  angulus  cbl,  rei  quod  idem  cBC 
in 


TRACTATVS  XXIV; 


4C6 

in  I.  progr.  probsti»fitrrdus>6:ci>L  fidqstaUs 
fi  d^fflfftro  ci.  circamf«reona  ducicur « hxc  cran« 
fibit  per  o>  > pundla  Sr  vertice*  «ogulonun  rc» 
dorum  ei  *8.  Iib.|.  Elcm. 

Cum  itaque  angqlu*  uc  fit  io  eadem  eircufi 
e<rcuoiferentu»acanguiii«iDC  angelos  idem 
iLC»  vei  oi.F(inEHip<iai  venlcecn^  ficineadeoi 
circuli  <irrufcre^cla«^  ac  angulus  cosicruntan* 
guiut  *DCt  9t  cos  ad  contaflumosqualcsf  rtpQ» 
a«  arquaics  vfu  Krtio  iLC  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXIV, 

Si  HypetMam  vcl  Elhpfm  rtfls  lint4  ct>i> 
ttn^M  yO"  4b  vtroifia  vmbeltco  ad  ta* 
cium  bin^e  tndtntntnr  hnedt : ItU  li- 
nea , paralleU  jteriuri  i censro 
dmeinr  ad  eonttn^emem  erti  n^Hahs  di* 
mtdto  tranfuerji  aXis , 

Sic  Hyperbota,  vel  EHipA*  ADtqtiam  contlii- 
gac  oo  in  Di  fr  ad  coniaduin  D ab  vmbclicia 
0,  flr  r binc  linee  inciineouir  ao»  & vO|  deinde  i 
centro  o ducatur TRparaUcla  alteracri»  aucro* 
aut  iD(VC  cR  eiemplum  t donec  coociogencem 
fecetinT.  Dico  %.J  e(ie  aqualem  axis  tratjkerfa 
dim  iip  RA|  vei  E.M  . 

lungatur  puofium  T cum  punftis  FiH  • 8»  a,  ft 
Tt  io  anteee. 
demi  figura  fic 
duda  GH  per- 
peodiculaiis  ad 
axem»  8r  con> 
iundum  pun* 
dum  Ci  vbi  Te> 
cat  tangentem» 
cum  vmbclico 
v I Atque  dufia 
ov  parallela  tr 
Tcl  ID  . 

ProgreiT.  t. 
Probatur  itaq; 
Angulus  T^^rt 
oRendam  ) In 
tsilgulocTF  re 
duscRiRrideo 
cum  H angulus 
in  triangulo  ohv  ex  conftrudlone  fit  rc&ut»poce- 
ric  exprop.28.  Cor.i.|  EI.  diametro  gv  deicribt 
circules»  qui  tranfeat  per  pooda,  8r  rertlceS  an* 
guforum  redorum  T»  & h«  & fic  angulus  apud  o 
Io  triangulo  FCH.  & T in  triangulo  rrM  » vtpote 
anguli  ad  rircumfereotiam,  8e  (uper  eandem  peri- 
phcrlam  fh  truue  aequales  ex  S7.1ib.}.elem. 

ProgreiT.  a.  Itaque  ofteoditur  angulus  T In 
triangulo  ctf  refius . Quoniam  triangulum  ma> 
goumof  D cft  cqnicrurum»  dr  ot  medietas  bafis  j 
ergo  FT  cft  pcrptndicularjs . 

Eft  autem  «quicrurum : Quia  anguli  O»6ro 
fiigri  fune  Jtquafes»anguiiis  enim  alternus  niger  o 
fa&us  ab  incidente  cp  in  parallelas  or  8r  10  alteri 
alterno  *dc  zquaiis»  qui  idc  probatus  eft  cqualis 
in  antee.  propot.  angulo  nigro  D»  vtpote  ab  locU- 
oatis  ad  roflcaduro  ciTcdi*  ergo  o»8r  d aequantur, 
Quo-I  autem  ot  fic  medietas  bafis  od  probatur. 
Nam  »R  Incidens  cft  aequalis  rf  ob  srqualcm  di* 
ftanaam  vmbeticorum  i TCtticlbos  u»  8c  A»ft  cen- 


tri Rab  ijrdem  . Ergo  etiam  or  eftzqaalisTP 
cum  fec^or  in  caTiem  patert  ex  i}.  propoT. 
lib.tf.  Elem.  i parallcL  TR  ipfa  oo».)uz  parallelas 
ad  extrema  con  ungU;  Quare  cum  in  tnaogalo 
OFO  pquicruio  #T  lic  atqiulia  or  » angulusort 
erit  re^usi  & rr  perpendicularis  • Vnde  verlfi- 
cabitur»  quod  per  T.  fr  h tranfeac  c.rculu»  alTam* 
pco  pro  diametro 


Progrefl*.  i*  Oftendeoduraeft  deinde  angulom  ^ 
ATC  nigrum  angulo  rru  dTeRqualcm. 

Angulus  CTF  eft  redus » ex  progr.  I.  angulos  ' 
quoque  caf  eft  redus  ex  conftrudiooe  prxcedeo*  ‘ 
bgurx  i Ergo  diametro cf  circumrerenda  traofi* 
bic  perCtFfAt&T;  Anguli  ergo  nigri  CTA»ft 
CF*>  iolxi  fuper  eandem  peripheriaip  ac»  It 
vertices  Tjfr  v in  peripbcnjs  erunt  xqualea ; (ed 
angulus  niger  c F a probatus  cft  pqualu  angulo  ot  I 
gro  hgP  in  prarced.  propof.  io  fine  progr.l.  k 
bje  angulus  A niger  in  progr*i.&>  huauspro* 

fiof.  angulo  T in  triangulo  fth;  Ergo  hic  ange* 
u5  FTH  eft  (qualis  angulo  T nigro  trianguli  atc» 
Progr.4.  OuO  anguli  nigri  adr  funt  cquales» 

8e  angulus  ctf  refius  ex  s . progr.  ergo»  Sr  angu* 

Jus  tf  TA  erit  rcAus . Idem  enim  vtnfque  additur 
angulus  HTcjn  lijperbola»^  in  Ellipfi  fta.  SI 
ergo  fiat  circulus  diametro  HA  centro  %,  cranfibit 
per  T anguli  redi  verticem  exi8.itb.j.  Euri. 
Vade  TR  erit  radius  eft  remidiameter  xi^ualis  (e*  ' 
miaxirranfuef‘rcAR»£eu  «quali  '' v 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXV. 

St  in  ffj/perbdaf  aut  Ellipji  ah  eodem  fe- 
Bionis  punBo  btna  ine linentur  reB^e  li- 
nea ad  vmhelicos  i in  Hypethola  maior 
mtnorem  quantitate  tranjuerfiaxisfitpe- 
tahst  yC^tn  Ellipfi  erunt  ftrmyl  tranfner- 
fo  axt  aquales . 

Sic  Hpperbola»  vel  Ellipfis  ac  In  quibus  i pua* 
docircumfercnctaecbtoc  linese tnclincocur 
advrobclicos  vnam  adbanc  x altera  ad  Ulum  • . 
Dicit»  quod  In  Hppcrbola  linea  maior  kc  Tupera' 
bic  minorem  ac  porrinae  «quali  diametro  tnaf* 
oerCcAH»  inEllifi  verb  fimul  AimpccirCfltBC 
diametro  ha  emat  «q(tales»4ttcacsr  oo  parallela 

cx 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 


•V  per  eentrom  v in  Ttra<)ue  fedioae . 

piroffrefr.i.  Primo  oftendendam  cd  lnHfper> 
|>ol«  cne  DC,<]uod  ilemoaftracur . Na  trii- 
nllRDC  anguli  nigri  adbaHni  ccfant  c^ualca, 
fiqnidem  cc  in  parallelas  Incidens  r.Di&  *c  ex  }0. 
lib.l.EucI.  faeic  angulos  alteraotKO»  fte  ni- 
gram sqvales  I fed  oCc  eft  r<]ualis  angulo  nigro 
c ex  prop.ii.h.Ergo  o » & c niger  funt*q«tlcs» 
^uare  cocros  efl  ^uale  Dcex  I7.1ib.f.£lem. 

Progr.i.  Prob.  c]ao<])  cd  eife  cqualem  portioni 
ox:  In  triSgulo  enim  tcc  ob  parallelam  fd  ad  ba> 
fim  BC>quia  ci  eft  dapla  kf  etl£  ic  erit  dupla  por- 
tionis KD  ex  l,  ltb.6. ; quare  xoA  oc  erunt  pqua- 
les>8rtoucK  erit  doplaco*  qnxeft  stqualis  ft» 
dimidie  DCtnecnon  In  eodem  triaogalojde  K erit 
dupla  FD  ob  eandem  rationem  • 

Progr.  Cum  ergo  fic  «qualis  CD : 

VD«  Fc  eius  medietates  duplaur  «quabunecXtlcd 
ncefl  dupla  FD,a^ AH eft dupla  or  pr«c. oropoC 
£rgotc«  6r  A«  «quabunt  totam  cxj  quod  erae 
probandum. 

Idem  oftendetur  in  Ellipii  cum  tc  in  parallelas 
•Cf  Fc  Incidat  angulus  c nieer  eft  (qualis  angu* 
Jo  oigro  e internus » drad  cafdcm  partes  externo 
expropor.|o.  lib.i.  £tem.  redsngulosc  niKreft 
«qualis,  rtpote  adcoQiadutnex  propof.lj- nuius 
angulo  occ . Ergo  eft  «qualis  angulo  c » 8f  trian- 
guluro  CDC  «quicrurum:  £rgoCD>&  do  crura 
«qualia 

Progr.  s.  Probatur  quoque  In  triangulo  xac 
ob  parallelas  fo,  $r  »c  crus  xc  efle  duplum  cruris 
ID»  8r  nc  cruris  FD^ficut  cA  xa  duplum  cruris  »x . 
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Progr.  J.  Igitur  Dc  eft  «malla  Ergo  fi 
ne  dupletur  erit  «qualis  cx  t fic  fd  » fi  dupletur  * 
cnc«qoaUtc.  VndedttplicxucFWuabit  cs.* 
cx  I fed  Fo  fimplex  ex  pr?ced,  pro^l.  «R 
dimidio  diametro  tranfuerfoFH.  Ergo  dupilcaia 
erit  (qualia  toti  ah.  Vnde,  &»C|8r  exerun? 
«quales  toti  dumeteo  ah. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

Si  faMem  ttH*  amtinidt  line* , i 
t*8»  *d  feSianii  vabdicum  reU*  Ime* 
imeetm , ttix  »xu  fartiom , ^ 
mtereipiiur  inter  contingentem  fr*di~ 
a*m,  &•  ('mbelicHm, 

Sit  ParJwli  A> . in <r» rena  */»«■»■ 
gearqacDi  Vmbilica.  c finatqi  • 
nempe  quarta  parsparameiti»  spplicau  aduaam 
r%  laogaturqne  ct . Dico,  quid  b«c  Imca  c»  ent 
«qualis  axi  co, qui  intercipiiuf  inter  Vnbeucum 


Cffrpandam  D,qoo  diametrum  fecat  tangen  S sd 
in  pundo  d. 

ProgrclTl*  Aduertendumexproporis.  hulua 
diametri  porcionea  inter  appllcatamt&  eertieem 
tA,&intcrrenicem,ftcontingent€  pac(Tc  (qua* 
les  . 

Secundb.  Expropof.il.  lib.s.  Elem  quadra- 
tum ex  CB  elTe  pquaie  quadratis  ex  CF|  8r  fs,  qubd 
angulus  ad  f redua  fic.  Vnde  erit  xquale  quadra- 
to FX  fafto  ex  FS  > & quadrato  H d fado  ex  cf  : 
quadratum  FcrdFX  eft  (pialc  redangulo  Vd  fub 
SAaxis  portione  > 8e  av  Paramecro  eoraprehenfo 
ex  Coroli.  propof.i  1.  huius . Quare  fit  quadra- 
tum cs  fit  (quale  quadrato  dh  fafiocx  CF,  & re- 
daoguio  ov,  quod  comprehenditor^  portione 
diametri  da,  9e  Paramecro  av  quadruplo  linep  ca 
ex  hjrpotbeft  • 

Progr.  s.  Prob.propof.  Quadratum  co  quale  eft 
DF «quale  eftquadraeoexcFfquodfccimttS  pu,& 
quatuor  rcftaoguUs  > quibus  rnom  latus  eft  linea 
Ipfa  D X «qua- 
lis liac(  CF,8r  aliud 

lineaAC.Tcl  qualis 

u u. ; fiquidcm  ex 
(qualibus  DA, 8r  af 
ablatis  «qualibus 
D X , & Cf  refidua 
fune  (qualia . In- 
fuper  eft  quoque, 
(quate  Ide  osqua- 
tuor  paruis  quadra 
cis  ex  CA  qualia  sut 
p,  1,0,  R . Nam 
bzc  omnia  nempe 
quadratum  maius 
DH>  quatuor  qua- 
drata panu  T,l.e,H,  8e  reftangula  quatuor  »rt  X.O 
concluduntur  Ia  ipfo  df  • 

Pre^reff.  s . Sed  h(c  omnia  quatuor  refiangu* 
la,dr  quatuor  quadrata  compiene,  dr  «quantur 
redaogulo  fub  oa  intercepu  diametro,  & Avpa- 
rametro  comprefaeofum  i Nam  parameter  eft 
quacercA,  endefiib  ax (quali,  & av  quadruplici 
rc&angulum  quatuor  parua  quadrata  c6preb£det, 
Arrcftaogulum  fub  dx  «quali  Cf»dr  quadruplici 
XV  quatuor  rcdangula  quale  ruum  ex  tliis  eft  s x. 

Progr.  4.  Ergo  quxdratum  magnum  dcf  eft  «• 
quale  quadrato  cx  CF,  quate  eft  DH  • & cedangulo 
Dv  cx  paramecro,  & axe  ad  . 

Progt.(.  Sed  boc  redangulum  o V ex  parame- 
tro,  8t  axe  intercepta , vt  cx  t . progr.  eft  «quale 
quadrato  ex  st  1 Ergo  quadratum  magnum  ocr 
eft  «quale  quadrato  ex  cf,  quale  eft  du,  Se  quadra* 
CoeXFB* 

Sed  quadratum  ex  linea  ca  i contado  p ad  pa- 
ramctnim  duda  cx  progr.i.  eft  «quale duobus 
Quadratia  cx  cf,  & fi.  Ergo  etiam  eft  «quale 
quate  quadrato  magno  dcf.  Ciimergo  h(C  duO 
quadrata  fintAqualM;  etiam  latcraeruoc  (qualia, 
i CI  erit  (qualu  lme(  co,qobd  erat  oltcnden- 
(lom. 

COROLLARIVM. 

Hinc  ellielea  ci  efie  (qualem  f A , & ac  fimul 
pofitu,  quia  peobau  eik  (qualis  line(  oc , 
cuiua  FM  P***  A® 

eadem  . fi  fi*  «*  applicatis,* 

* cadat  io  pondura  f »d  diametrum  pcrpeodicu- 
lariter » tunc  cr  dupla  erit  ca  ; quit  eodem 
modo 
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«M(k»  erit  «qiills  CA  l»eer  fc  spf  IicatMi»ar  rerd- 
eem  tatercepci.  &; eidem  ca>  vc  quires  parci  P«n* 
metri . 

Alia  quoque  ricio  eSeCi  quodcan|»en»  fecabit 
in  K . rtpoce  squali  ca  t Ac  i cidu  ad  Vmbi> 
liLuqi  probata  ell  qualis  ca  diametro  totervm* 
bUicttffl»  fc  puoftum  % iourcepeo , 

EXPENSIO  VII. 

Pf  Pidmetrit  fecundis , 

NOn  vnut  diameter  ieftionibuseofl  Icis  inefti 
fiqutdcm  prfter  illum.qui  oritur  i genera- 
rioac,fcin  Ipfa  fedioncconl  eft.quf  perveni- 
cemcooi  ducitur  i alie  etiam  lincf » que  illi  dia- 
metro squidiflancea  ia  Parabola»  vel  in  ElIlpC»  & 
H/perbola  ad  centrum  ducootqrtdiametri  dignica* 
temobtiucre  poiTuntfliquidem,  fc  omnes  appll- 
cacas  • que  Intra  Tedionem  ducuntur  bifariim  di- 
uidere  poATunt;  nergotd  deouanftretur. 

THEOR.  I.  PROPOS.  xxvir. 

Si  PdraheUm  reHs  contingat  linea,  jUdC 
per  taBune  dimetro  par  aUcU  duce~ 
tur  , omnet  alias  tangenti  djuidi* 
dantes  intra  feHmm  exiflentes  h/ariam 
(ecahit. 


T V S XXTV. 

Progr.y.  VtautcroiiadQ^jItaeftrcdag^ 
Ium  BS  ad  redingulum  Qp  obeandemaltitudiaeia 
exi.ltb-6.  Eucl.  Ergo»  Ar  triangulum  cv  B ad 
triangulum  LTQ.erit;  rt  rcdangolutn  »r  ad  red«a* 
gulum  t^iOepermutMadjt  icaquoque  eQ  uuago- 
Ium  CBV  ad  redangulum  bp  ex  ia»  quod  ei  pro^ 
cum  eft squale»  vc  triangulum  LTo^redaugoto 
Ergo  quoque  LQ.t  triangulum  erit  si^ale 
redangulo  ex  prop.it.  lib.T.  Elcm- 

Progr  4 Hademprorruteilprobaciodetriau- 

guloocr»*qu6d(lc  squate  rcdangulorp,  Vode 
oon  deCeruic  eam  repetere»  quibus  policis . 

Progr.  Aufereocium  cR  triangulum 
squale  redangulum  <^B»  8c  remanebit  ablatis  s- 
(paltbus  quadnlatera  hgura  lq*o  rcdangulo  refi- 
4uo  squale»  qus  priui  erant squalta» es 
progr.prfccd.4.  # 

Progr.  d.  Qimd  li  auferatur  quinquclaterta 
coromune»&ocrupans  idem  fpaclum  fo  t LQ^rema* 
nebunt  duo  triangula  squalta»  8c  Hmilii  oi  0 » k 
lOL  ) Quare  bafis  il  erit  squalis  baG  10;  quod 
erat  probandum » Similia  autem  func»quoJ  angu. 
li  apadiGnt  squalet»  vtpote ad  verticem»fcapsd 
0»fco  redi : rnde»  fc  reliquus  o reliquo  i»(qaa- 
lU  erit^ideoexdeCi.  hb  6*  biem.  eruat  Gmilia. 

CORQLE.ARI VM  . 

COlllgitnrUaqae  omnes  ptralJelss  diamor» 
principali  > Gue  ex  gcncratloae  io  Para^ 
diametri  qnoqtie  sices  » 8e  naturam  obeiaere* 
Nam  diameter  eft  ille  ex  deGoiiioae » qui  per  bs* 
dium  diuidte  omnes  redas»  qus  iatra  tedioopi 
paralielp  inuicem  ducuntur. 


IN  parabola  aco»  Et  tangens  cv»  diameter  VF» 
8r  ipG  parallela  ps  per  cadum  cduda; tangenti 
vcib  parallela  dl  Intra  ftdionem»ica  st  eius  extre- 
ma (crtnlnencur  in  D»fc  L punda  fedionis . 

Dico  hanc  dl  bifariam  a linea  tctranreante 
per  udum  c fecan  In  1 . 

Progr.  I.  Prids  TrUngulom  TLQ.oRendea- 
dum  eli  squaleredangulo  <%«p } Geue,  fc  triangu- 
lum ’>aralielogrammo»lca  redangulo  rP. 
Quod  fi  oReadaiurjreminirceadum  c(i  id»qiio<l 
diximus  propof. 
11»  buius  portio- 
nem diametri  ba 
clTe  pqualcm  av  ob 
contingentem  cv  ; 
quare  ex  Eucdib.i; 
propof.fp.  tedao- 
gulum  r ■ erit  c- 
quale  tridguIoBCv 
ob  can^m  alcica- 
diaemci»fcbaGia 
duplicaum  >v  • 
Progr.s.  Remi- 
B i fce  n du  ro  q uoque 
qoadratum  ci»  d; 
L q.  applicaupam 
eflcad  inuicem » vc 
BAadAQ^ex  prop. 
5»  huius  £xp.  I. 
fed  vc  quadratum 
exCB»  odqaadratum  ex  aq^iu  elt  triangulum 
cv  » ad  triangulum  lt<^»  cum  ob  parallelas  c v»fc 
tr  Gnt^uiangula»fc  Gmilia» ex prop.ss.  lib.tf. 
Eucl.  Ergo  etiam  erunt » vc  xa  ad  qu{  cft 
proportio  qaadr«torum  ex  appllcatU  • 


THEOR.  II.  PROPOS.  XXVIIL 

Si  ffyperhlem  , vel  Ellipfim  reda  fw- 
tingat  linea  » ei  parallela  duatM 
tntra  feihomm  > dmiditur  per  mtdana 
d Itned , d^UdC  d centro  procedit,  cr  pef 
contoBum  deducitor  • 

Sit  Mjpcrbola»  reu£ll{pfisA»D»quam  UBgac 
reda  bc»  cui  parallela  agatur  d F * difccdiCf 
i centro  b reda  ad  contadum  • . Dico»qnodb^ 
diuidit  portionem  parallcis  intra  fediooea  rt- 
manentis»  fcilicec  ld  io  duas  partes  squales . 
cantitr  ad  pandum  cootadus  t applicata  v»  fcad 
extrema  L»  fc  o applicacs  lo  fc  di  » fc  taodea  i 
vertice  fcdionis  as  »qus  terminet  ia  s pando 
lincf  iB>i  centro  ad  concadam  duds . 

Progr.  u lam  ex  propof.  17.  Expcnf.q.  buim 
noGi  rcdangulum  ps«  & c&  cHe  pquaie  qut* 
drato  Ba  ex  Ai»ideoq;  proportionalia  efle  laecraex 
•7.  lib.tf.fc  vc  psad  As»KariTe  as  ad  bc»  fc  ideo 
ps  ad  sc  duplicata  c0e  proportione . EX  hoc  iuq} 
deroonftrandum  di  io  primis  isc  trianguluoi 
C0C  squale  triangulo  sia  cum  eidem  triaguloa&P 
eandem  flicanc  proportionem » quam  rcdaogt- 
Ium  CB,£P  squale» quadrato  Atdlcic. 

Prob.  Dicit  «aodern  proportionem  triaagnloa 
SBA  triangulo  bsp»Gcuc  quadratum  s a ad  quadra- 
tfi  ex  PB»  c6»qubdsEA,fc  sip  trianguU  6nt  lupet 
eandem»  baGm  , sc  quadrata  ia»  fc  ss  t V ndC|tua 
triangula»  tum  quadrata  erunt  ia  «duplicau  rado* 
oe  Uterum  fuonim»  nempe  ti  quam  lacus  cx  tv- 


DE  SECTFONIBVS  COVrcrS. 


t{i^ropercioiialls»rt  dixi  fiabct  ad  ir . 

Item  rcAangaium  epex  ri  * 8r  ic«ft  ad  qua- 
drttum  PS»  vt  altitudo  ic  ad  aicttudlncm  pf  ob 
eandem  bafim  pt  | Ideft  triao^ium  Picad  trian- 
gulum IIP  ob  eandem  altitudinem  fa . Cumer* 
go  triangulum  Assiic  ad  triangulum  teP»  n 
■ c ad  eP  • Rurfufque  triangulum  asc  (ic  ad 
triangulum  Idem  wp»  etefdcm  linre  ic  ad  SP 
triangutaiac,SrESA  ex  prep.  y.lib.f.clem.  erunt 
arqualia»  curo  eidem  eandem  dicant  proportionem. 

Progr.  a*  Quapropter  ab  eodem  triangulo  up 
in  Hj^perbola » (i  auferatur  Sea»  & iic  cqualla  liw 
aicem»rcGdua  remanebant  {qnalu  quadriUterum 
$»AP»  Sr  triangulum  scp  . 

Pariter  fi  in£|)lpfi  auferaenri  triangulo  aM« 
te  ets  f qualibus  triangulum  commane  Pti  rema  • 
nebuoc  refidua  qualia  triangulum  PC*idr  quadri* 
lacerum  aPsi  • 
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• ProgrelT.  t.  Pmporiioeerboz  re(ftjni»)P  *J 
PX  reaaogui -m  ell  ea.leni  » que  quadrati'  t 0 ad 
qualritii  SP  Sridcoeadem,  que  trianguli  l'o ad 
truoguluscpa6.l.d.ob  parallelas  «reafdg  bales,’ 
obqiif  lunt  fimiiiacrimgula  inmccm.  «rideo  hi 
duDlicata  ricme  Tuarum  latrrum  communium 
quadratis  . ideo  quadrilate  um  snao  erit  ad 
quadrilacerum  sASP,rt  lfo  triangulum  ad  acp  tri- 
anguium  ,•  £t  pcrmHtri^.  QdiiHUcerom  ssao 
eritadinangulum  Lfo,  rt  QaaJhlaterum  sabp 
adtnangulumsce.  SeJ  hec  funt  «qualia  tnan- 
gulum  icp^r  quadfil iterum  uao  cx  progr.a.  Er- 
go etiam  ilia  SNAO  quadrilatcru.  Se  m trianguiu 
pr.6.  Idem  probabis  de  quadnlatero  iVSA,quiKl 
ficcquale  triangulo  un  , Nao,  fuppofita  cddem 
eoorideratione.queprogr.i.  Ita  erit  quadratum 
•X  tAad  quadratum  m,  rc  trijogulam  esa  ad  irb. 
angulum  svi  ranone  caiiem:  Quire,  fir  reliquue 
gnomon , ideft  gn  >moni  «quale  rcdangulum  ex 
IT  . «r  l A erit  ad  quadratum  «a  , »c  rdiquum  qua* 
drilaterum  SAVi,  leum  altera  elljpfi  asui  ad  tri- 
angulum SIA  » «rideo  erit  redanguli  Ti,«riAad 
ASiVquaJfilateruin  quam  rx  redanguli ad sPsa 
quadrilatcrumiCumfiteuam  borum  eadem  retios 
quK  |A  quadraUaJtiianguiumssAcXprogr.i.  1 


Progrcir.f.  Confiderandum  tutem  «fi  redan* 
Ium  ox  efie  fquale  gnomoni  o 4 m ^ nam  sz  f qua* 
car  parti  am  * «r  «->  aquali  reliqno  gnomonis 
AS.  Et  idem  dicas  de  gnomone  pa  c eadem  rario* 
Be*qnod  «quatur  px  redangulo.  Redinguluoi 
TCtb  20  efiead  rcdangulumPx  ex  diametro  trasfi 
nerfa*«r  mtercepta  pro  rno  latere » te  intercepta 
(bidm  pro  alio  ex  prop.tf.  huius,  ve  quadratum  ip 
ad  qaadratuoi  • P • 

Qoooum  ttaqoei.  progr.dixiimis»lta  eiTequi* 
dranm  ex  ia  ad  quadratum  ex  iP,vtssA  irhngii*> 
Imn  «d  tps  triangulum  f erit  «clam  es  prop.ao, 
|ib>|«  reliquus gnomoop ac  » ide(V  redangn* 

Ium  ud quadratum  ex  sa*  «c  rdiquum  quadrUace- 
tofliSBAP  ad  triangulum  st  a 
•Progr.4,  £c  ex  eadem  ratione  erit  ex  ba  qus- 
drsnm  ad. qusdrstuni  ex  sdt  vt'' crianguluoi 
■u  ud  criangutum  sno  ob  rationcm  duplarum 
finrum  laterum,  qup  fune  eadem  m quadratis»  «r 
crUogttlii.vtdtduiiveft  progr.u  Qttace*«rreU' 
quos  gnomon  o a m,  ideft  cz  reSangulum  erit  ad 
quadratum  tt  SA»vt  reliqnuR^  quadriliterum  sano 
^ttiangulumsEA,  oecn^ruad»  itaque  oz  redan> 
gulomerttadASNO  qnadrUaeeri|,n  quadtattmfit 
lAadtriaogttlucnsiA.  ltemq;pePsi«ra«do|i|[^. 
!•  proportiones,  iu  um  redangulupi  Px  ad  quadri 
imeram  saps  , vt  quadratum  ex  sa  ad  uiaagulum 
ilA« 

a Qiupropter  etit  eadem  proportio  quadrati  sa 
sd  tnangolum.  ssA  faoccftoz  sedangoli  adAosN 
qsudrilateruui,  quamhcredaogah  ad  spaAqua- 
dnlaceeum « Vnde  perMaianA^erie  oz  rciftango* 
Inm  ad  px  reftangalum , quam  SanO  quadiiiaceri 
ad  SAsP  quariiaterum . 


■ 

T 

k 

n 

tl*V 

? r 

; ;l 

1 

1 T f 

' V 

ii 

Quare  permtifatu/A  erit  redangulum  ex  Tl,  «r 
TA  «d  PX  redangulom,  velat  asiv  quiiniateri  ad 
SPAS  quailriiaterum . -Proportio  autem  rrdangull 
eu  rt,6r  TAsd  redlanguium  px  ex  tp,  8r  f a eft 
«udem  ex  d.  huioa,  qux  quadrati  ot  ad  quadratum 
tP  • «rideo  eadem,  quat  trianguli  dpi  ad  triangu- 
lum kp  cqutaogulorumex  ad.  Iib.6.  clem.  fune 
«oim  figurc  (icRiles  fuper  cafdem  quadratorum 
bafes  . Ideo  quadrilatcrnm  ASt  V erit  ad  qua  Irila- 
temm  sPBAj  vt  criaogalutn  Ofi  ad  triangulum 
SCft  ideo  petmittdfdo  quadrilatcrnm  asiV  erit 
ad criangttliim  dpi,  vt  quadrilacerum <bpa  aJ tri- 
angulum SCP;  led  quadrilatentm  sipa  «quatur 
trunguloBCP,  vt  1. progr. ofienTura  eft.  brgo 
«tii  Qoadrilateru  Asvi  xquabicur  cr*aguIouft. 

Progr.  7.  Vnde,  fi  ab  «qualibus  SAVi  quadri- 
latcro  auferas  NSAo  quadrilaterum  «quale  tnaa- 
gulo  LOP,  quod  auieracur  d tnangulo  dpi 

3uod  eft  pqualcipfi  Asvi,  reliquum  novi  qua- 
riiirerum  rcltabic  «fau/e  reliquo  LOOt  crapcaio. 
bi  vero  ab  viroque  auferas  commune  fpabum 
quuiquelauruio  LMViO,  icmanchunt  diao  tnau- 
goiA  N At,  «r  OM  e «qualia.  (P  ob  pa-  alletai,  «r  an- 
guloj  M «qaaUs  ad  verucem  fiailt^rndc  balia  ui 
cftCKquaiisbaiiau# 

Fff 


Obicr- 


410 


ObfenunjaRi  wtrb  eft  Ia 
Cllipfi  allquiftA»  fD  cadere 
infra  i cemmm  rerfui  T . Sed 
tanc  idem  erit  argumenram  t 
nt6qD&d  i tnangaio  AS*  aa- 
fcrcndfieft  (riaogu)um  EttI. 
Jinea  ui  in  ferte  probatioiiU » 
prog  6.quod  fit  ^oaie  trlan* 
gutis^Vij  quod  tunc  fit  iofra 

centrum  * eerfut  t . Et  tan- 
dem pro  eltimo  progr.cnm  fit 
«quale  iDr  triangulum  qua- 
drilaecro  Aila,  tt  trUngulu  on  quadriUtero  asom 
blatit  iftit  reftat  OM  iu  qusdrilaternni 
«uadrUaterooUOi  addertrifqjiei»*»»*  «nof* 
tir  eqoalla  triangulum  on«,  flf  fieu»a  irregularia 
OinoVt|i  quibus  ablato  c^mufil  fpatio  «sto  erfle 
«qualia  mPD  triangula  infnper  > * fimllla 

ob «quales  angulos  alternos  v»  fr  n inter  panll»; 
]aa  pofitoSf  dr  angulos  ad  m ad  verticem » 

COROLLARIVM  t 

Hinc  deducet  emnea  protraAaal  Antro  ia 
Elllpfi»  vel  Hfpeibola  poffe  habere  pro- 
prietates diametri ; <J^odomne*  lofe&looecfi- 
prebaofas  «qualiter  diuubni»  Vndepr«ter  dia- 
metrum ev  generatione  tot  emat  diametri  In  fe» 
aionlbus  hfrperbolieia»  vel  Ellipticia,  quoc eruet 
Enec  intra  icdionem  i centro  dnfi«aft  circnns- 
ferentiam  fccantes . 

COROLLARZVM  II. 

FInc  cognofcefiqoodqof  difiafontdeelllpfi 
etiam  de  circuli  circumferentia  debeant 
<ognofci,vc  quUibet  pro  elUpfi  fnbahuto  circnlo 
ifltcUiget , 

THEOR-  hi-  PROPOS.XXIX. 

* Qj^thetfiHio  potefl  in  dlh  eom  C9^^o^ 
cm  9 cw  Miiifitd  ex  di^mtris  cm-> 
iimgdtts  fu  4Xis, 

*^lt  diameter  efihingataot,  tilafcRlodC  aifa 

^ cui  fintapplicatfo»iRiFparall€jf,«f  pun- 
ies ipfis  ex  prpc.Dc»  0fBf . Dieo  bcuc/eflioaem 
f«ffe  l»  emo  totlouri  «iipae  $ «d  diomter  hdt 
/oainagpra  fit  axti  • 

Appllcarp  fc  duf  eitremp  proportiooaies  tno^ 
nlantor  cc  • & ct  ex  propol.id.  traa.15.  qof  »d 
pnnAumc  perpeodicuiares  applicatia  FGtdrco 
confliiuantur^rper  eai  cirenigs  aAui  iotelllg»- 
tur  dtunetro  ca»  8r  cranfibit  per  f medii  propor* 
iionali»&ocx  eadem  propof.1d.uad.15.  Apofr 
do  Itau)  c per  verticem  i in  plano  per  aot  craoi 

•note  ducatur  CA»  fr  i lincodemibcaair  ad  vev 
ticero  diametri  cranfnerfp  ia»  Id  l tn  parabola  v^ 
rb  parallela  ci  diametro » io  quo  etiam  perpua- 
dfi  K parallela  IpficB  ducatur  ucMrd  per  r«»  mm 
ducatur  planum»  quod  ex  propof.i|.  uad.n*  etlc 
parallelo  plano  idcf»»  quo  diametro  icm  defenba- 
tur  clrcoJua  HrM«Dico»quod  ille  drcnlua  traoE- 
bstpcrp»d  M puodai  Vnde  Interficies  conica 
circomueftiena  boa  duoa  clrculoa  fedioaam  quo- 

2UC  f Uio  circumaeftiec»  co  quia  ficut  pndMbitnr 
t pqndia  f 9 fle  Ji  appllcasanuB » qnM  fcroi 


TRACTATVS  XXIV. 

traoCtmcirculuaaiuMptfic  par  ratio  mUitctdi 
omni  alio  circulo»qui  diamctmm  aliam  aliquam 
parallelam  diametro  ca  obtineat » nam  ttanfibit 
per  extremum  pundumapplicatp  diametro  fedio- 
aam» eo  pundo»  quo  diameter  circuli  craofit . 

L 


Probatur  itaque  MPMBtnofirc  per  pooda  P»a 
«pplicaurum  Kp  > flr  kh.  Nam  rcdaogulnm  mx» 

Be  KM  pqaatur  quadrato  PC»  vel  IH.  ergo  diametro 
MM  circumferentia  tranfiblc  per  mpmh  poode  ex 
pfopof.|5.  lib.|. 

Oftendendu  cll  iuq{  red.  vi»flr  KM  rfiepquaU 
quadratopfsvel  XB,  Nam  coeli  ad mk  in  Hf- 
perbola»flr  ^llpfi»  vt  oa  ad  xxs  fic  oseft  ad xu» 
vt  OL  diameter  traoGierfa  ad  Kx.  Ergo  fi  compo- 
nantur proportioou  erit  ce » fle  oa  redangnlm 
ad  redangulum  ui » & km}  vtct»flrcl.  redaa- 

tulnro  ad  X I»  Br  KL  redangulum;  fle  ideo»  vt  qxa- 
ratum  M applicatp  ad  quadratura  applicatgPX» 
exprop.tf.buiiu>&  Tbefi»qoia  OL»cafaclaMM 
diameuam . Ergo  co»  fle  na  redangulum  erk  ad 
rcdaogulum  mX»  fle  km«  vt  vo  quadratum  ad  w- 
dratnmPKi  IdcoqucpcrmaeeRde  ccA  oareatu* 
gulam  erit  ad  fO  quadratura*  vt  mk»  St  km  redao* 
gulam  ad  pK  quadratum.  Sedcc,d  o»  redauga* 
Ium  eft  pquale  ex  effedione  quadrato  Pe : E^ 
etiam  ex  propof.7.  Jib.f.  Elem.  mk»  fle  KM  reda^ 
gulam qoadrato PK|8e  »x.  Vnde circumfercutla 
* MPKMtranfibitpcr  p»flrii»fleiadcaadcaliii^ 
plicMla. 

Iu  Parabola  quoque  idem  argomctMfi  militabit» 
Namredaoguluc^tfl^oa  ellad  rcdangula  Mx»lr 
KM  ob  candm  alti^udind  ca » vel  km»  vt  cg  ad  mK» 
fclltcec,vt  ci  ad  Kt.  Vera»vc  ot  ad  Ki»ka  eft  qua- 
dratfi pcad  quadratum^Kei  f.huiua.  Vndevt 
redigulu  co»  fle  cf  ad  redan^um  mk»  fle  KM»itt 
quadratum  po  ad quadratum  PKiflrpcmureAoia  10. 
dangttlumco»flecaerlt  ad  quadratum  Po»rc  re- 
dangulum MK»  fle  Km  ad  quadracam  pK  t fe  redau- 
gulngS  CG»d  oacquaeur  ex  effedione  quadrato  Pe» 
ergo  etiam  ci  propof.?.  lib.5.  MX»flr  Km  reda»; 
gulam  «quabicur  quadrato  tx  • 

COROLLA  RIVM  L 

Hinc  eft  diametrot  fecundarlas  efle  propdd 
axcf»qui  licet  oondercrulanc  couteia  de- 
diooibua » quatcmla  In  boc  afltgnato  cono  exi. 
ftunt  i fttut  tamen  axeapofiSbilesi  quiah«exoal 
fedio  > qu«  alEgnato  cono  applicau  eft»  aot  uieo 
ctfedapoccft»  Se  In  a|io  cono  Scaleno  reperlrt»flr 
in  co  dbuneter  caolugau  axla  edt » Jket  ooo  pXB. 
cipoa  • co  qi^  noc^la  immi  fit  feia  apolkaciit 
Propum  edam  proprietate*  aiila  obclaicgM  • 

COj 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 
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COaOLLARIVM  II. 

•rj-  loe  quoque  fit  euidensjqaod  (i  f o du*  pfo- 
pomonalei  extrcm*  Inueniaotur  e»  id. 
pfOp.tr.l5.cO|8r  c* A collocata  Hyperbolajfc  El- 
lipfi  Tcdione  ad  pundum  c adqufcumque  angu- 
iom , ita  tamen,  Tt  fc  fit  perpendicularii  ipfi  toti 
ce ; fi  deinde  per  1 ducatur  reSa  ce»  & duda  nk 
parallela  ce, duabus  ne.  Se  Pt  extrema  proportio-/ 
lulieMK  inueniatut»  Se  ducatur  ut  vfque  dum  oc- 
cnrrat  diametro  In  x. : quod  detruncabit  iLiali 
l modoj  Tt  redangulum  oi,&cL  fit  ad  reftaogu- 

" Ittffl  II  Se  iL,n  quadratum  ec  ad  quadratu  Pi:  Na 
' eodem  argumento  eo  erit  adct /rt  km  ad  it»& 
" caerit  ad  «8»  ?t  m adiEi  rnde  compofitis  pro- 
^ portionibus  redangulumCo»8fci  erittdreAan- 
gulomNi»  & iM,ldeft  «quale quadratum  f«  adf- 
<)aafe  pe»  it  tedanguIumcL»  8f  ce  ad  iL»&  ke  rc- 
^ fiiogulum»  Ideoque,  pt  quadratum  RC  ad  qua- 
dratompK. 

‘ In  parabola  verb  > fi  f n du«  extreme  in- 

* ueniintur*  Se  collocentur  pt  fupra  ad  angulos  re- 
dos  cum  applicata;  deinde  duabus  IM  «quali  ci, 

^ kn  extrema  proportionalis  Inueniator  wi»  Se  pa- 
rallele ad  CE  conftituantur  linea  cn  occurret  per- 
tid  parabole  s . Nam  ob  eandem  altitudinem  re- 

* fiingulum  cu»fcceerltNr,8f «M,ptccadNE» 

[ Meftpt  *c  ad ic,ideoque,pt  cEadXE.  Vodeex 

^ f^.9.  lib.d.  compofita  triangula uct»  ^lEln 

' rosmtedam  cohibuot  • 

Quare  linea  diuident  bifiuiaro  rcAas»dr  ideo  ex 

* pr.e8.iranfiens  per  centru  poterit  efTe  diameter»fi 
ei  addatur  in  Hypcrbola  diameter  tranfuerfa»ldeft 

* ulis  pars  extra  feftionem } donec  occurrat  alteri 

I lateri  ea  trianguli  per  axem  dufii;  Talis  per6 

^ diameter  cft  duplus  portio(us»qu9  percingit  d pef« 

‘ tiecledUonis  ad  centrum  ex  definitione  centri* 

; COROLLARIVM  III. 

PRaxl  pnrced.  CoroU.  poteris  quoque  quamll- 
fcAionem  cono  alicui  inferere  in  quo  poT» 

' fibile eftrcpcrirt}Yt per fe  patet. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXX. 

Dimetros  conmngatos,  centrumque  in 
ferhoia  tnuenire  • 

DVctntur  ?»,&•£  paraHeU  quomodocum- 
que» Ar  bifariam  diuidantur;  perque  punfia 
iUs  medietatum  ducatur  xa.  Nam  erit  diameter; 
iirTua  dudis  alijs  quomodocumque  fibt  parallelis 
Bi»&  sc  diaidantur  bifariam  »&per  punftadi* 
fiontim  L A ducatur » Se  ea  erit  quoque  diameter» 
qu  eonueniet  In  centrum  figurc  ex  prrc.Coroll. 
io  E ; <^uare  a erit  centrum . 

Prob.  pianaetri  enim  funt » qnbd  bifariam  pa- 
rallelas in  fectione  diuidant » & a eft  centrum» 
quoniam  red«  in  centrum  procedentes  funt  dia- 
metri conmgatf»  pt  propof.xS.  buitts . 

Oportet  tamen  ex  prxced.  1.  CoroU.  cis  LA>  Se 
XAaddere  portionem  oA,ft  qA,rcllicet  diametrum 
cranfuerfam  complere»  vt  omnimodam  diametro 
rom  rationem  digniutemque  obtineant  > quam 
prop.d.  hnius  oRendimus. 


PROBL.  II.  PROPOS.  XXXI. 

Ddto  HylterhoU  centro  Axem  ^incipalem 
tnuenne . 

Xbibeatur  hjrperboiccencrum  a ex  pr«c.d^  fa^ 
JCf  do  io  eocentro  ducatur  intra  fcRionemicP 
arcus  lEo,  diuiCsque  peripherxa  bifariam  d centro 
ducatur  AEi^aam  Irneam  affero  effe  diumerrum  pfis* 
etpalemfeffiofii,  ^ axm . 


Probatur  duda  so  illa  t reda  ae  in  f diuide* 
detur  bifariam,  Se  ad  angulos  redos  ex  propoCx7* 
El.Cor.d.  Cum  eigo  sr  o feda  fit  bifiriam»  & oor- 
malitera  linea  AB»qu«  tranfeat  per  centrum  a» 
b«c  Unca  ent  diameter  principalis  • 

PROBL.  lll.  PROPOS.  XXXII. 

/11  Ellipfi  ^Umetrorum' quamlibet  conitengeh 
uonem  tnuenire  • 

It  Ellipfis  AECO  fig.  f.  tn  qua  ducatur  aliqua 
3 Ho.&aHailli  parallela  ai » qu«  diuidantur 
bifariam  in  1 » & K » ducaturque  per  illa  punda 
reda  ad»  Se  erit  poa  diameter  • Deinde  diuidatur 
bi^riam  ADiaL»£t  ducatur  parallela  cteiCdcm 
BFfpelcH»  erieque  cb  altera  diameter  coaiun* 
gau . 

Ad  quod  oftendendum  Interuallo  a ( dn- 
eaeur  applicata  i pundo  t»  dfit  r<(»dTV;  con- 
nedanturque  oc^fitHV,&  Dico  nc»  Se  M^elTe 
appt}catas»&  pquries»d  ideo  cb  tranficos  per  cen^ 
trttm»  Se  bifanam  diuidens  applicatas  efle  quoque 
diametrum  • 


Probatur.  Qgpniam  ao  eft  diameter  »erit,n 
AID  redangulum  ad  atd  redangulum»  ficTQ^ 
quadratum  ad  to  quadratum,  fed  redangula  ex  et- 
fedione  funt  «qualia; quia  fecimus  lt  «qualem 
LU  Vnde.flf  lAxquabiturTD  ; Ergo  quadrau 
iateraq:  erunt  «qualia;  mdeo^  eritpa- 

rallela  aXi  ao  ; fed,  & tqj  Se  lunt  parallel*  ex 
pff  » cffedlo- 


4tt  TRACTATVS  XXIV. 

cflFcdtone . Ergo  nc,  & wQ^crunecqual»  linei» 

LT,  & U vquald>us  i 6e  inter  fe  : ^uare 

erone  applicatz^  8rc>  dumeter  cuniugau . 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  data  diametro  «quacumque  ei  inueoies 
comungacam  diametrum, fr  applicata»;  SiC 
cnim  data  diamccer  c»{  duc  ei  parallelam  nn» 
quaa  diuides  bifariam  in  i|8r  L,  8r  per  ea  agee  re6ta 
AD»qo{  erit  diameter  coniugata,haic  veto  duc  pa» 
rallelu  quafcumqi  vtC(^«  8c  erant  applicatae  dia* 
metro  cs . 

COROLLARIVM  IL 

Hinc  eruitur » quomodo  data  Ellipfi  in  ea 
centrum  iDueniatur»ducaturenim,  vt  cum» 
qoe.B«»  8e  ei  parallela  is , quat  diuidea  biiariam, 
A ages  perca  punda  liocamAO  • Nam  cum  fic 
diacnetertin  illa  erlr  centrum  ; diuidatur  itaque 
bifariam  in  l,  Be  ol  erit  Ellif  fis  centrum  • 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXIII. 

Diametros  principales  coniugatas  in  Ellipfs 
tx(^mrere » 

• 1'^Etor  EII'pfis  VFQ.a  infig  a 8f  centro  ex  fu- 
XJ  periori  Cor»  reperto  obducatur  circulus» 
quteS  fecet  in  quatuoraliquibus  pudis,vt  a»d,c»i. 
l^iuidatur  itaque  AD  circumferentia  bifariam,  Be 
item  CE , necnon,  Bc  ed.  & ac  j perque  punda  di- 
ulfionum  ducantur  red?.»H,ir  erunt  axes. 

Privatur.  Nam  habent  duas  conditiones, qac 
ad  axes  requinintu  r primaj  qubd  fint  fibi  inuicem 
perpendiculares , fecunda , quod  vna  fit  mixima 
altera  minima  omnium  diametrorum » qu«  in  EI* 
lipfi  duci  poffunt . 

Quod  autem  fint  fibi  perpeodicuiarei  ducantur 
diametri  ae»&cd»  critque  ade  fcmictrcuiu»»6r 
Btc  esiis  quoquCfiblata  Itaque  communi  circum- 
{lerentia  de,  erunt  «quales  arcus  ad»  8c  ce,  qui  di* 
alfi  bifariam  erunt  femiarcuS  eo,  8t  ld  «quales 
arcui  ad,  quibus  additis  arcui  ed  erit  LOEc^lemi*. 
circulus,  & ideo  LQ^uanfiblc  per  centrum.  £t 
quiiDEperipberiafeda  cft  per  medium  es  elTe* 
dioneiadditis  «qualibus  erit  quoque  ldei  feda 
per  medium  • Vnde  weric  perpendicularis,  ?t* 
pote  i medio  arcus  de,  8e  ideo  lOEi  duda . Patet 
autem,  quod  etiam  ad,  8e  ce  funt  diuifie  bifariam, 
& ad  angulos  redos  ex  Coroll.6*prop.a7.1ib.j. 
EJem.  Vndeen}ncapplicat«orcbogoaales» 
Quodfcr6  vofit  maxima  patet.  NamCAA  db 
punda  «qualiter  diflaoe  i centro , vtpote  punda 
quoq;  peripheri«,ergo  pandu  Qj  Sr  v onediQ  inter 
Illa , & extimum  circulo , erit  maximd  remotum'» 
fr  de  pundis  u » contrarium  dicas . 

Quod  autem  pundu  medium  v,8tQ,fit  maximd 
remotum,  patet.Nam  circulus  per  eorum  excrema 
dudus  non  fecat  Ellipfim,  fed  comprehendit,  & 
tangit  in  v,&  vnde  omnes  ali)  circuli  eo  mi- 
nores fecabuoc , quare  ad  punda  fcdionum  du* 
dx  femper  minores  erunt  radio  v^circulican* 
gentis » vt  luot  oo»  & pa  • 


PROBL.  V.  PROPOS.  XXXIV. 

In  Eltifji  JiMieiros  coniugtus  ^qunlts , 


REpenIs  axibus  co,!^  sa  coniungaotur  eorum 
excrema  redia  Acfie  ca ; ficuc,  Ar  ad  , & db 
in  fig.  qu«  diuidantur  bifariam  A*  per  ea  punda 
red«  cranfeic  cu,Er . Dico  b*s  liaut  rjjh  diamc* 
fros  conliaigaMt  * qaa/r/ . 

* Nam, quod  fine  «quales pacet { QuooiSln 
ariigulis  co  1 ,1^  ci  f ob  c6mune  latus  ci  A (qua- 
lia crura  cc,  Be  CF,  Bc  angulos  apud  c a;quales,Tt- 
pote  redangulorum  quoque  Atc,  & cri  crus  i », 
Ar  iA«quaie,l^  iccommunebabentium  eruocez 
aa.lib.i.  Elem.  «quales  anguli  ric,S:  xtc, quare 
cu  angulos  «quales  edpreh^dit  u ,&  i p diametri, 
(qualiter  remouebucur  ab  axe,&  ideo  erfic  «qua- 
les.Nam  fi  Cales  06  fune, fit  minor  i',Sr  produca- 
tur, vc  fit  «qualis  t K,  ducatur  arcus  fk  , Be  fub- 
teofaPk  • quia  ergo  angulus  Plc  (QuaCur  angulo 
CixcncfinuiPLxqualtsfinuiLKS  fed pi ell  ap- 
plicata, Be  ad  eundem  angulum  redum,  cum  P fit 
in  ambitu  cllipfis,  ergo  etiam  kl,  quare  k erit 
etiam  pundumEUipfis,  non  ergo  terminabit  ic 
in  Ellipfim  In»  ioira  x;  quare  non  erit  minor» 
qusm  lEa  dideoy  necmiaor»qQdm  ip . 


Quod  verb  fiat  diametri  eoniugate  patetjNam 
ob «qualia  triangula  ci a , &aiD  bales  AC»dr>B 
«quancur,&  iunc  parallel(;  quare  etiam  medieu- 
tes.  Cum  ergo  sc,8cad^  coniungant  «quales, d 
parallelas, & ipf(parallelx  func,^nt  autem  ac, 
&CC «quales excfi'cdioneficuccf,  &Fa;  Ergo 
etiam  bhA  mo,  necnon  ED,&SA.Vnde  cum  biil^ 
ccoc  c c,  & CA  Abb  , H o,fic  »>,FC,  Bc  AE,SO  ptrij. 
lelaS  » Be  «quales, ke A ph  erunt  diametri » 

THEOR.  V.  PROPOs!  XXXV. 

^ppltcataritm  ad  diametros  coniugas  otfssa- 
Its  quadrtti  funt  ttqHalu  riBnngiltstx 
diametri  fartimihm . 

Sit  diameter  coniugata  in  fig.i.ac  (qualis  aJcc^ 
ri  AD.  Dico  fiuEruram  applUiUa  ^ «fle  '«• 
quale  rcdingulo  bn,  Be  nc  . 

Probatur  as.  A tc  rcdaagulum,  fcu  quadratum 
arquacur  quadrato  applicate  LA,qu(  cfl  dimidiam 
alcerios  diametri,  fed  vt  redangulum  »l  A Lc  ad 
redangul  um  b n , d n c ex  d.  buius,it  a eft  quadra* 
tum  lA  ad  quadratum  ONjd  ideo  fetmkuadotvt  re- 
daogulum  at,8r  Lc  ad  quadratum  LA,fic  im,  d mc 
rcdangalumad  quadratum  cn,  fed  redangulum 


• i 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 

Sfquaiur quadrato  ia.  Ergo  etiam ^ 
icftartgvium  |N.  & NC  xqaabicur  quadrato  CN  tx 
laJih.t.elcm. 

p R O B.  VI.  P R O P O S.  XXXVI. 

' PjU  diametro  coniugata  alteri  in  Para- 
loU  applicata! ponere,  &•  i dato  punflo 
tn  et  diametrum  ducere , 


4' 3 


*r*  It dacadhmctcr  aliqua  conlungat*,vi^c»eBi 
^ applicatas  oporteat  ponere  : Ducatur  ipH 
Co  parallela  diameter  ai,  «r  aitcra*quldiftaa  ufie 
(q  punAo  ft  <}Uo  fccat  Parabolam  ab  a ducatur  Aq 
dico  efle  applicatam  diametro  c . 
patet  quiaob  zijuidiflaotiaRi  diametroru  Ai»& 
tra  co  erunt  aquales 
APp  & P> » vt  patet  . 
Sic  deinde  aflignatum 
puAu  Apsquo  oporteat 
diametrum  ducercidu* 
da  ab  eo  pundo  qua- 
uis  A>  > & ei  parallela 
tf  t dioidantur  bifa> 
riam  io  t>>  6rp,&du* 
ontdiiinetcr“c  jxrr.o,  cui  jmnator  oqu.di- 
ftaosaiiqap  expropeSp.  huiui  diameter  erit, 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XXXVil.. 

Vttmettitm  coniugatam  in  Parahola , & 
axem  inuinire. 

DEtur  Paraboli  AiC , *r  du»  parallclz  qu»- 

cumque  ducantur  ACi&ot)  diuidiocurque 

pet  aedium  I & ducatur  hib>&t  h*c  erit  dia* 
oeterqueeumque  ex  deBo.ti.h. 

Deinde  huic  lu  perpendicularis  ducator  ic  l 
pondo  C|  diuidatarq; 


IdB 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXXViU. 

Si  hirtf  HyperkoU,  [eu  Ellipfes,  ^tjualet 
hakeant  Paramettos  axibu!  trartfuerfts 
aijutlibui  applicalai  , itijualei  erunt 
inuicem . 

Slot  bine  Hyperbole » vel  bime  ENip^es  f A>fr 
ay;  quarum  «quales  line  diametri  tranfuerf» 
SA»  6e  »Ji  8e  paramecri  eundem  angulum  cum  dia- 
metro facientes*  & «quales  inuicem  ca»&  >4. 
Dico  HyperboIaS)  vel  Ellipfes  cfle  inuicem  ^qua* 
les. 


bifariam  Io  k * fie  l k 
erit  axis « 

Nam  quod  fit  diame* 
ter  patet  * eo  qubd  fie 
parallela  diametro  ei* 
quod  autem  fir  axis 
cooftatiqula  applica» 
rCt  vcpoce  bifariam  di- 
oi&  incidit  ad  angulos 
ttdos  t qood  fic  cquididans  ipfi  >l . 

EXPENSIO  VIII. 

I^e  feHionum  • 

h Kteqoanpcrueniamus  ad  fcdtonumdercrlp' 
/\  tloaesexpHcaodasvifomell  tradationem 
geoenlem>qu«  omnibus  fedionlbus  conneuit 
Upedire»  8r  fimul  quoque  eas  comparare  * vt  icia- 
tut*  qiue  deferiptio  alteri  deferuire  polEti  d qoc 
non  polEt . 


Probatur.  Nam  fumantur  «quales  diametro- 
rum portiones  ad  libitum.  ei  qui- 

bus ducantur  appUeaex  fo  » fr  6, 7.  dcmonftrabt- 
tur  enim  bas  futuras  ;qaales,fir  pari  ratione  fi  all^; 
Sr  ali(  portiones  fumantur  diametrorum  1 d qui- 
bus applicate  ducanturifemper  ofiendetur  eas  elTe 
Cum  io  vna»  cum  in  altera  «quales*  ergo  fcdionea 
ipf«  pquales  erunt,  cum  inperpoficx,  quod  vult 
oefinmoij.h.  vteonuenireoe  applica»  applica* 
tls,ua,8cfedionesfcdionibus. 

Oficoditur  vero  afiumpium , nempe  fd,  8r  6.j. 
futuras  «quales.  Nam  ex  S.h.Cor.s.  vt  eft  ba 
cranfuerfa  diameter  ad  ac  psrametrum , ita  cft 
D*  quadratu  ad  redangutum  ad,  ds  . Item  In  alia 
firdionCiTt  e(l  s ) trifuerfa  diameter  ad  >4  para- 
metruiita  efi  quadratfi  applicatx  d 7 ad  re^gulu 
ex  0s>&  i 6 eficdumjfed  vt  ell  as  ad  ca  , Ita  eft 
«}ad  s 4ob  earu  «qualitate  ex  Tbrfi.  Ergo.vccft 
redangulum AD, & 08  ad  redanguloqt  s 6, & 5} 
Itaefi  quadratum  orad  quadratum  5 ytfed  redan- 
gula  fune  «qualia  ob  «qualia  Utera  ad  ad  6 a , Rr 
BD  ad  d } ex  Thefi  ob  aquales  axes  craofuer^  • 
ErgotSf  quadrata  erunt  f qnalu  ex  id,&  6 7 : qua- 
re, 8c  latera  eorum  df,  6 7 erunt  «qualia . 

THEOR.  JI.  PROPOS.  XXXIX. 

Si  pHt  ht/ue  fAUthoia , ^AtAmtUat  jt* 
ijUAlts  habeant , CP*  tn  deejualibus  an^tt- 
Its  ad  diametroi  applicans  Parabola 
erunt  inuicem  aquales . 

Slot  Parabol;  tf,8e  j 7.  Dtco,quod  fi  pirametrl 
■c,  & )4  Gnt  «quales,  8c  in  gquali  angulo  ap- 
plicatx.  Parabolas  futuras  quales . 

Sumantur  {quales  diametrorum  portiones  ad 
libitum 80,  8c  s6t  i quibus  appltcatp  ducantur 
x>r , & 6 7 , pr^abitur  de  Iftis,  ficut,  Sc  de  omni- 
bas  alijs , quod  fiat  inuicem  {quales . V nde  ne- 
cefie  erit , quod  linea  parabolica  per  eadem  puo- 

da 


r 


414  TRACTA 

In  rlraque trtnfeat , EKThcor.r.eip.a.con- 
ftat  quadratum  ro  , effc  fquale  rcdangulodume^ 
tro  iocercepu  oa»  fr  paramecrocoouaco. 


Reftan^ta  autem  • tam  irniua » tum  alteriut 
parabotf  fan  fquaHaob  fqaaiemparometram  ac, 
8r } 4,  8r  «qualem  interceptam  bd,  fr  j d ea  coo- 
firudionc.  Ergo»  8c  quadrata  pqualiai  nempe 
quadratum  ei  n>  quadrato  ex  6 J i quare  , 8e 
ipforam  Jatera  erunt  ^qualia  ro  » & 6 7 » 8e  bine 
Paraboff(pr?rruntfqua1esi  cum  furerpo(itf,n 
pacet  > vt  conuenirent  applicat^  appi|cacia*ita,& 
parabolf  parabolia.  que  per  eacrema applicatarum 
ducereocur»  Tt  vult  def.lj.h» 

THEOR.  III.  PROPOS.  XL. 

Hjjurbciicti  fedients,  ijute  fiunt  in  duo- 
bus conis  ad  verticem  > tjuorum  bafes 
paraUcU,ab  eodem  f latro , habent  tqua- 
lem  tranfuerfam  diametrum , O"  tiqui- 
diUantem  , eandem  parametrum  . 

Sit  conua  LHM  politus  ad  rertieem  alteri  ahb» 
tranfeatque  per  vtrofque  idem  planum  on^c» 
quod  faciat  ineo redionca  Hyperbolicas  ozn& 
rcc»  lintque conorum  bafes  inuiecm  parallelas 
nempe  z.mmo»&acb'»  dico  has  Hype*oU$ha. 
bere  eandem  tranfuerfam  diametrum  rz » & fqua> 
lem  parametrum  » fr  yqiudiflantcm  alteri  para- 
metroi&inuicem  fcfiiooeS  effe^quales  . 

Precatur.  Nam  triangula  aoO.  & cme  font 
^ijngoIa»cumfintad?efticem,fr  inrcr  paral« 
Ida  LM>  8c  ab  licuc»  Be  triangula  dzs,  & LZa . Vn* 
()e  obtinebunt  latera  proportionalia»  6t  propter 
boceam  proportionem»  quam  dicet  »0  adoz, 
eandem  dicent  lr  ad  rz  » Be  In  alija  triangulis 
R.MG  Bc  ACD  eam  proportionem, qua  dicit  ao  ad 
eidem  quoq;  dicet  mb.  ad  RO . Quare  es  eis  pote> 
rls  componere  te- 
dangulum  acci* 
pteodo  duas  ante- 
cedentes pro  vno 
parallclogrammo  » 
yh  f Bc  duas  fequeotes 

pro  alio»  vt  ez  pro- 
pof.  ta.lib  6.  Eucl. 
colligIturilgUurcz 
f ^ BD»  Ar  AD  aoteccoe- 

tibus  componatur 
rcdangulum  dicet 
V3  eam  proportionem 
ad  re&angulumc6- 
pofitum  es  °z ) 8e 
pc  confequentibus » quam  reftangulum  compofi- 
cum  ex  t & ix  antecedentibus  ad  redangu- 
Jumes  coofcqu«ubi»RZ»8f»c  quemadmodum 
hic  vides  • 


T V S XXIV. 

Crus  BD  ad  DZ  elln  ad  ad  do 

Sic  RL  td  RZ  rc  rm  ad  cs. 

Ergo»  n compofitum  ad  compolitura  • 

BD  &:  AP  cz  ar  DO 

Sic  RL»  Be  RM  erit  ad  rz»  8(  cr 

Progr.s.  Sed  re&tngulumes  ao»db  rft  «quale 
quadrato  es  applicata  'o»8r  redangulum  ex  mr»8( 
K.L  quadrato  applicatpRO:  Ergo  quadratum  RO 
habet  eam  proportionem  ipfam  ad  fcSangulum 
ex  CR..&  RZ»  quam  quadratum  'D  habet  ad  rcdan* 
gulum  es  Dz  t Sr  oc. 

Progr  }.  Sed  horum  quadratorum  ad  hfc  re- 
dangula  proportio  eU  Uta»qua  habet  ad  di^metrfi 
craniuerlam  zo  parameter  l*c » ergo  erit  eadm 
proportio  prorfua  parametri  vz  ad  tranfuerfam 
diametrum  cz»  ac  ad  eandem  diametrum  cz  pari- 
metrtpc»  (iquidem  huius  parametri  PocRexS. 
h.Cor.S.  cade  quam  habet  quadratum  *0  ad  fedl- 
gulum  zo.  8f  DC»  qu«  probata  ell  eadem  cum  Illa» 
qutffl  poffidet  quadratum  OR  ad  redangulum  ei« 
Be  RZ*  qof  eft  rurfus  ez  prop.  8.  h.Cor.a.  eadem» 
quam  habet  parameter  VZ  ad  diametrum  tranfucT- 
tun  zc . 

Cum  Kaq;eide  diametro  trafuerfc  zo  eande  di- 
tant proportionem  parameter,  po  » fif  vz  ex  7. 
lib  f.  Eucl.  erunt  pquales  parametri.  Paralleli 
quoque  funt  ob  parallelas  OR.  Af  fD,*cul  parme- 
tri  pquidiftantt  fiquidcmfuotparailclf  i quia  funt 
in  bafibus  parallelis  tNMO » & acs*  i £t  cis  pira- 
roetrl  pqaididaQC » quod  fiat  contigug  diamecH» 
vt  habetur  ex  prop.8.  huius . 

Probatur  aucem»quod  vna  fedio  alteri  fitei- 
demex  prpe.  quia  habent  parametros  aquales  in 
pqualibus  angulis, vtpotc  perpendiculatcs  diame^ 
tro  RD»&  diametrum  tranfuerfam  eandem  • 

COROLLARIVM. 

Colligitur  hinc  oppofitarum  Hypcrbolarom 
Idem  eife  commune  centrum»  fir  commanes 
omnes  tranfuerfas  diamecros , «cem  quoque  com- 
munem» eommunefque  vmbelicos  » qulacnt  ad 
axem  tranfuerfam  fadum  rettangulum , (vt  do 
cuimus  prop.iz.h.)  pquale  quarcf  parti  rectango 
lofub  axetranfuerfa»  Bc  parametro  conclufi»tRia 
volus » cum  alterius  fc^iunia . ^ 

EXPENSIO  IX. 

De  parallelit  ad  diametrum  feHionit  i 
vertice  cor.iduSit. 

PAraboIa  diametro  auJ’a  poceR  efle  parallela 
duda  i vertice  coni » quia  inrid»  in  ipfam 
fuperficiem  coni . Vnde  cum  non  fccet  baUm» 
nec  rcdangulum  a fegmencis  diametri  bafis&* 
dum  cius  quadrato  comparari  potcR  . 

Quart  portioae  cruris  trianguli  per  axem»  9t 
diametro  parabolico  redangulum  cooRiiutom»rt> 
daogulo  fegmeQcoruffl»qup  diameter  parabolicus 
facit  m diametro bafis trianguli  perasem»com- 
puabimus  • 


THEOR. 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 

THEOa.  II.  PROPOS.  XLIL 


tueor.  I.  PROPOS.  XU. 

ex  tdfis  portiomhus  ejl  ai  re* 
tx  iUmetro^etinteteeptamter 
vefUceeeni^O*  vertite feQtonis  trianguli 
peraxem^vt  Parameterai  eainterceptam» 

SltConotsAcUcmlo  Ttra<jaefigora,  In  q«o 
ptf4boh  CDV  > cniu»  dumner  >o»  8t  applica- 
nu>  ioterceptapomocraria  uriangall  peraaea 
ADiftparjmeter  Df  • Dico»^di  reQaugnlamt» 
ic  eH  ai reSuMjttUmex  u>t& OA,9t  di  ai 
u. 

Qaadraro  ex  n mlfcatc , Ideo  rcRangal  o Ut 
iriecx  f.  buios  ell  c<)aale  rcftangulura  cz  id» 
tMiflr  ideo  ex  prop.  aa.  EI.  Ub.  6.  Cor.  qmdra. 
toa  BD  prima  erie  ad  quadratum  ex  ar 

ftciaia^nto  prima  ad  tcruam  proportionalem 
»i. 


Si  Conus  per  axem  feHus  fit,  O*  ei  trian* 
gutari  feHioni  fit  normalis  EUipfii , vel 
Hyperbola , tjuarum  diametro  afla  fis 
parallela  i verttceconh  <fuadratum  huius 
parallela  efi  ad  reflangulu  ex  interceptis 
hafis  partibus  faSS,vt  trefuerfaitametri 
portio  intercepta  ad  parametrii  comtgua. 

S It  Conut  ABC  rcAut  triangulo  abc  peraxemi 
fitque  fedio  Hpperbollca , rei  Elliptica  cdu 
normalia  ipfi  plano  triangulari»  cuiui  diametro 
ID  duRa  fit  parallela  AS.  Oieo»quod  fi  fiat  qua- 
dratum ex  ipfa  AS  habebit  eam  proportionem  ad 
rcAaogulum  ex  diametri  bafeoa  portionibus  in- 
tercepeissc»drSBioh]rperboUac»firsc  in  Ellipfi» 
n ro  diameter  traafiurCi  ad  parameuom  oi . 

F 


Sed  reRangulum  ex  bd»  8e  ad  dicit  eam  pro* 
partionem  ad  redangulumez  AD»drDi»quamio 
ad  Dtob  eandem  altitudinem  ad.  Ergoquadra- 

M DO  ex  mi  dicit  eam  propoctioQ^  ad  quadrAtua 

V » rri  re^anguium  d «quale  bb  , Se  sC|  quam 
ADBrcdangnlumad  IDA  redaogolum» quod  fiat» 
niDadoiex  id.ltb.r.  Ergopermaraadequadra- 
tMieiOB  erk  td  adb  redan^um  einfdem  bafit 
M»  nrcftangulum  ss»bc  adrcRangulum  ex  da» 
k»i. 

Vcrwin  quadratam  ex  bd  ad  rcRangulum  ex 
AD»(r  •■»  lea  cft  idem  redaugalom  ex  ad»  Se  ‘di 
adqaadratum  ax  cx  da  ob  caodcA  aliitud^em 

lOil^AD. 

ILeft angulum  itaque  ex  bb»&  bc  erie  ad  redan- 
fnlasDAidr  Dtes  id.Ub.5.re  adob  redangulum 
ad  AB  quadratu  ex  AD,Se/tmMfaaOa  Reditu  ex 
II»  Be  ec  erit  ad  refiaogdum  ad>  db,  rt  ad»  dr 
Mre&aogulum  ad  DA  quadratum  lidcft  ob  can* 
dcmaitieiwiium»  n id  ^ ad  . 

COROLLARIVM. 

OUigitur  dfe  quoque  proporttoAcm  BC  qua- 
Vi  dratiadcAydr  BA  rcdangulum » rt  oi  ad 
•A . Quoniam  reftangali  u , 8r  ac  proponio  ad 
laftanfulum  da»  droi  efi  compofita  cz  propor- 
iWMaB » Ideft  DI  ad  OA>eaddDqueob  triangulo* 
tam  fioaliu  uijoem  ex4.1ib.d.  ta  ad  ca»  Se  ex  pro- 
fBtUooeicad  db»  Ideft  cb  ad  fAj  quare  ntrfue 
componendo  redangulumcn»  A ca^  ideft  qua- 
drati CB clUad repagulum ca^ ba » niD  ad 
•B. 


Prxafiumpt.'  Adueitendum  eft  Quadratum  tp^ 
plicate  BceX|S.lib.s.Elcm.dre «quale  quadran- 
gulo ex  fegmtntis  diametri  conici  iB»  fir  bc  »*  Ec 
cranfuerfam  diamecrom  fd  dfe  ad  Parametnim  ot 
ficut  redaogalumrB»BDad  quadratuisH  applicatp 
ex  prop.8.h.  Cor.B.  Tandmcopfilerandp  fune 
linee  in  fcdiooibut»qtt«proponlonem  dicunt* 
Nam  rt  FB  ad  BB  ita  AS  ad  saob  paralldas  as  > 8e  fb 
intrlangulo  B'a»8r  bascx  4. 1 b.d.  Odndcrt  bd 
adactiu  AS  ad  scob  parallelas  As»6rDBiDtrian- 
gulis  ASC|8rCBD»inEUipfi  ad  Fcnicem. 

Quare  poterimus  conficere  duo  redangula  ex 
iftis  proportionibus  compofiu»  rt  rides . 

FB  • n AS  Se  DB»  n Af 
ad  ad  ad  ad 

BB  St  [bc  CS 

Ergo  compoficum  cr!c » rt  eocnpoficum  • 

FB  ar  DB  AS»  dr  AS 

ad  ad 

BB  Se  BC  ss»  CS 

AlTamendo  flmul  fundatiieoea » que  non  refe* 
ruatur  rt»  Se  db»  Se  comparando  ad  Tuos  termino* 
fimul»  qu«  proportio  erie  eadem»  que  At  ad  as 
fiioa  terminos  collaca  qud  Tuppofico. 

probatur*  Redangulumcx bf»&  BDcft ad  re- 
daoguluffl  EI.  8r  BC»  rt  quadratum  ex  as  ad  redan^ 
gttluffl  ex BS» fr  sc.  Sed  redangulumri»  8r  10  ad 
quadratum  UB»  hoc  cft  ad  rcdangutam^uale  cz 
prop.jf..lib.|.  Elem.  CB»Barefercur»  YC  oiameter 
tranfucria  ad  parametrum  fd  cx  Cor  .prop  hu- 
ius . Ergo  quadratum  as  erit  ad  redangtUum  is» 
Se  tc,  rt  diameter  utaTacria  ro  ad  parametrum 


EX- 


Hyptftfourum  froprietate . 


■'Rlangolom  qdoddam  ainbU 
j cuius  lasera  fingularem  Ipfi  analogiam  pof- 
fid«nt,cftqiie  formatom  2 duorum  planorum  co- 


nOCn»»»»»*J“^  

num  tangentium  interfefiione,<|_mn^cum  Hyper- 


)ol«  plano  eXera  conum  extento  elHciunt , nec 
iulus  trianguli  Inutllta  contemplatio,  Tteajqup 
IcfcripHoai  hjperbolarum  opdm^  deferuit . 


THEOR.  L PROP.  XLIII. 


SiniJuo  pUn4,tlterHm,(jmd  canum  ttng»t, 
Jtcrum,  tjuad  illum  jecct  in  conttliu , & 
per  verticem  elUm  iran/eat,  £r  huic 
fecanti  HyperhoU  fitet^uidiUans  diame- 
Itr  trtnfuerfu  Hyperbolicu  i ungente 
plano  in  centro  fecabitur . 


j^Voa  cafui  bfcpropofitio  habet»  nam  plaflum 


„ ^ contingens  conum  ^left  fecare  planum  per 

rerticem  fecaodo  rc&aoguli » vel  non  redan- 
gut^  - 

Sit  ergo  primus  catus  > In  quo  planum  tangens 
fitAOPQ.»  quod  tangat  conum  bac  fecundum ‘Ii* 
neam  ad  j cui  occurrat , fecetque  aliud  planum 
dudum  per  verticem  a » quod  fit  adv,  in  ipfa  li- 
nea conta^us  ad.  huic  plano  »AD  pquidiftet  Hy- 
perbola  eqs  . Dico,  eim  i^anfetrr  trMfuer/k 
rLfic*hitw  »b  bt)tfUn9t4»ieHte  daPq  m ccairaT, 


. IN  am  primo,  quoa  lecet  Ciarum  CR. 
Siquidem,!!  planum  uc  interaHoatum  per  vttof- 
^ue  axes  ar  coni,dc  rvi.  Hyperbole  repagulum 
Acorum planaducatur.  i^c  vtique  fecabituri 
plano  tangenie  dai  £i  go  etiam  tecabic  diame- 
trum Tvi  in  tilo  planu  «klcriptum:  autem  i 

plano  ungcmcDAPt^recctur  planum  dudum  per 
axes  >LC  patet; quia  planum  contingens 
occurret  vertici  com  m a,  8e  cius  axi  > ergb  oe- 
cefiend  fecabit planum  pereundem  rerticem  du- 
dum  uc^inquocll  venex  etiam,  & ax<s  ra  . 

Quod  verbpondum  V,  fit  cemrum  .itquo  te- 
^ dumettum  Hypciboiicum  planum  cuiitmgeaa 

Probatur.  Namcumplanum  aoqv  fic  redan- 


XXIV, 

guli  ad  planum  per  verticem  dadum  i.ad  et  hy- 
potbefi,  cui  etiam  eft  redangulum  planum  inter- 
minatum dudum  per  verticem  ; proptereaque 
plana  bcc  perpendicularia  plano  1. AD,  quaie,  $e 
eorum  communis  tedio  ap,  cui  etiam  plano  rsd 
perpendiculare  eft  planum  coni  bafis  tveo . E qo 
«X  propof.itl.crad.xa.  6r  eius  communis  tcftto 
RC  cum  Interminato  Btc  efl  perpddicularisiQna* 
re  ex  prop.7.trad.xa  ■ ap  , 8r  rc,  cum  fiat  eide» 
plano  perpendicolaret  erunt  parallele  . Ctiinit> 
que  A t crus  incMar  In  parallelas  a r,  8r  lt 
angnlus  L internus  angulo  bar.  externo  ertte- 
qualis  ex  jo.  Iib.t . Eucl.  Quare,  cum  fint  redan-  | 
gaiaBRA,&AVt  triangula  erunt  quoque  fimilia. 
Nam  reliquus  angulus  reliquo  erit  arqualis  » Ita 
dicendum  de  triangulo  AVa,  cuius  angulus  aiv 
alterno  sar  eft  pquaiis,&  hinc  eft  fimilis  criSgolo 
R.AC;Radiua  autem  BRfquatur  rc  ex  cor  pr.iLb. 

Probatur  Itaque  slTumptum  oftendendo  sv,d 
VL  eidem  av  eandem  dicere  proportionem,  9t 
Ideoex  7-  lib  e . Eucl,  c(Te  inuicem  pqualef . 

Nam,  vt  BA  ad  RA,  ita  eft  ob  fimilitudiuciB 
triangulorum  AVadVL.  Item  quam  proporrtoof 
diete  BRiideft  bc  ad  ra  cande  dicit  av  ad  vs.  Ergo 
t v,&  s V ipfit  A V eandem  dicit  proportione,  quam 
BR  ad  B.A,  8c  propter  hoc  erant  cqualea;  quaderj 
V erit  centrum  Hyperboles  . 

Sit  lam  fecundus  cafus , In  quo  planum  padov 
tangens  connm  fecunddm  lineam  ad  non  fe  lecac 
cum  plano  fad  redangul^ ; dico  ssUmu  V eennm 
efic  Hypcrb^let . 

Probatur.  Nam  crada  ut  parallela  PV,  iam 
clarum  eft,qo6d  fecabitor  diameter  Hypeibo* 
iicui  2 plano  Pvc»  quod  cranfit  per  aa  coni , d 
axe  TVL  hyperboles, qnod  ver6  rejreeec  cum  pUoo 
pvc  patet,  quia  io  P,  dr  Acoroilioeoncuitic  . 

Quod  ve^  V ^centrom  demooftratur,  qa)d 
fint  zquales  tv»  ft  vl  , eo  quia  eidem  av  eanden 
dicant  proportionem. 

Siquidem  mr,  8r  ri  funt  rquates , n probabi* 
aur  t Sed  ob  parallelas  ab,  9e  lt  ia  triamlo  in( 
ha* fe  habet  MR  ad  ab.,  vtAV  ad  VLob  fimilitudl- 
oemtriaogulbrumSAV,  &»tRA,  vt  infra  ofico. 
dam  . Rurfus  eadem  Va  fe  habet  ad  va  , vt  bi» 
idefl  arqualis  MR,vt  ofteadam,ad  BAob  fimilia trt* 
angulaAVa,  &AIR.  Vnde  cnm  eadem  va  cifdeQ 
aVyStLV  eandem  dkae  proportionem  nnad  ra 
ipfc  sv,  8tlv  eruttt  inuicem  nqoaJcs . 

Suat  autem  fimilia  triaosala  ari,  4VaAV,qubd 
angulus  s internos  niger  hc  arqualil  angulo  sar 
externo  inter  parallelas  ra,lt,  & angulus  s va  al- 
terno VAt  fit  squalis, Jd^aaguloARi,&hioe 
reliquus  reliquo.  Sic,  & triangula  lav»  & mra 
fime  (imilia ; qubd  angulus  niger  l fic  cqnalia  an- 
gulo nigro  A ob  par^elaa  aa,  Be  lt,  8e  angolns 
V , fr  R nigri  funt  arquaJes  ob  parallelas  m i , 8r  pv. 

Probator  modo  mr  , dr  ri  fine  in  linea  mi  c- 
quales  portiones  . Nam  expropoT.sy  Trad.ty. 
ha  fe  habete  A ad  sR,vt  cPadsp»  Quamobrem 
cuam  permutando,  vt  cR  ad  c» , ita  eni  SA  ad  t»; 
Sed  io  trtanguJoPAC,n  CA  ad  cp,  Ita  AI  ad  pa 
obpirallcIaspA,  dAC,  vtcxCoroil.  pro^l.^* 
Ijb.tf.  Eucl.  » TC  br:  ad  Ita  rm  ad  pA^ib 
qubd  triangula  fine  ad  verticem  inter  parallelai 
pA,  & MR  i Ergo  eidem  'a  liocn  Rt,  8e  mr  eandem 
dicunt  propof  tionem,  quam  c a ad  cs,  rcl  qus  ea- 
dem a&  ad  Pb  a qoace  funt  hqnaks » 


THEOR. 


CONICIS 


DE  SECTIONIBVS 


l THEOR.  II.  PROPOS.  XLIV. 

i Si fltnam  dliquod  contingat  conum,  &•  il- 

• lud  duo  pUna  feccnl,alterum  triangulare 

^ iuelum  per  nieriicem  coni  in  ipfo  con- 
1 toBu  fecans  planum  contingens,  aliud 

^ ffyperholicum  aifuidiHans  d trian- 

i.  gulo  I feHio  hac  commgentis , &•  Hj- 
' perholici  piant  accedet  (emper  ad  Hy- 
\ pertolem , fed  nunquam  eam  continget . 
r 

^ O It  ABCconoi » 8e  pisnum  contingens  aVms  In 

^ ^ in  linea  VA)  fiue  oormalicer  ad  XV  > (luenoQt 

^ttod  fececur  i duobus  planis;  primum  dadum  (ie 
V per  verticem,  tc  tav  fecans  contingens  illud  Va* 

* u $ in  linea  comadus  aV  ; aliud  squididans  kms« 
taquo  Hypierb»la  NSB  . Dico»  q<j6d  fedlohuiuf 

^ pliQi 

J fiflt  redlonem  ms»cuI  Hyperboles  crus  pxfem- 
> pCT  accedet  / Tedoumquan)  capgec»  quancumlibct 
producantur  . 


* Probarurprimb»  qobd  «unquam  ctogat;  fune 
g ettmplatraiecancia  triangulare /r  a v»8r  Hyperbo- 

, licum  KMS^nidiftantiaa  Ergo  v a»  & Ms  udto^ 
, nes  ipforum  in  plano  contingente  a VMS  cquidi« 
,1  ftabuAt»quare  nunquam  conueqient:  Sedplaqum 
I contingens  Vams  tangit  in  Iln«  a V foIumn>odo/ 
■p  ergo  oumqnam  tanget  m$  luperficiem  coni  quan> 
j t^ibet  producantur»  & planum  contingens»  Ae 
. conus.  Ergo  neque  tanget  H/Mrbola  &.P»  qox 
Jl  ia  ruperfide  coni  reperhur » fir  luem  dicendum  de 
' plano  ad  alteram  partem  conclngente  r amk»tc  pa* 

'f  tet. 

t * Qndd’v«rd  femper  accedat  odenditur. 

Quia queUbee  portio  circuli  iour.duai  parallelas 
I inteteepta, nempe  vx  dudam  ad  contadum  v » 8e 
i alteram  parallelam  os  In  altera  ligura  femper  ma> 
p gi$  accedit  ad  contingentem  vs » qub  maior  eft 
g circulus  portionessR  parallele  os  i ntercepc^ 
t ioter  peripheriami  fle  tangentem  funt  femper  mi- 
I nores*  vc  ed  minor  IS»  quam  sus  • 

I Sed  quo  magis  conus  producitur, e6  magis  cir> 
cilasbaHs  dt  maior , ergo  minor  erie  diliancia 

! later  conttogetem  Vs»&  perlpheriJ  v A illius  inter 
plana  parallela  taV  , 8r  kms  incerdepta»  qualis  eft 
RtidiftantU  enim  fedtonum  tv»&xa  femper 


erk  eadem  produdis  planis  tav.  8r  xms  parallelis 
fed  circuli bafrs  conl  femper  maiores/ rode»  8r 
diftantia  as  femper  minor . 

Dicentur  verb  (edio  sm  » fllr  m k Afymptoti . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLV. 

Quif  J vemce  [tfiionis  ad  vnamy  ftu  aliam 
Afymptoium  re^a  dneetnr  linea  paralUm 
Ij  ordinatim  applicatae » hdte  poterit  de^ 
firihere  nitadratH-n  4tjHale  qn^ru  parti 
cont^nU  J diametro  tranfierfa, 
O*p*ram!tro , 

Sint  eadem  fi^.qoc  nrfus.flt  ab  » **rcie«  Hyper- 
boles ducatur  FH»  vfque  ad  Afymtrtotum  asSy 
vclFCvfq/aJ  Afymptotum  vkiOirallela  fedtOni 
KSbafis  BKRccum  olano  kms,  Sitque  fedionis 
parametrr.  feu  corSaciens  latus- fd» 

Dico  reda  FCifeo  Fi^conftiturre  quadratum 
qval^qu.arrx  parti  /igurir»  quam  confiitoit  LFdia» 
meter tranfuerfa  »Arpsraro>terFD. 

Piogrclf  I.  Probatur.  Quadratum  confUtu- 
tum  ex  MFcR  quarta  pars  quadrati  conftituti  ex 
LF  t cum  (it  latus  eius  fm  , dimidium  lateris  lf  . 
Ergo  etiam  quadratum  ex  fh  quirta  pars  redan- 
guli  «X  IF  diametro.  tranfueifj»fr  fd  Parametro  . 

Progr. ».  Probatur confeq.  Nam  licut  fe  ha« 
b'et  quadratum  ex  iF  ad  redangulum  ex  lf  »fr  fd 
ita  fe  gerit  qua>lrscum  m f » trt  probab<tor  io  y. 
progrelT.  ad  fh  quadi  arum,  St  Hc  fe  debet  gerere 
qUana  pars  quad.ati  fl  ad  quartam  parteui  tedf> 
guli  ex  LF«  tk  Foex  i8.  Itb.f*  Elem.  Sed  Quadra- 
ex  FM  e(l  quarta  pars  (^adraci  ex  fl  defmpci » n 
didum  eit.  Ergo  etiam  quadratum  ex  Fh  cHc 
quarta  pars  redanguiiex  lf  diametro  tranfueera* 
flfer  parametro  F»  dclcripct . 

Progreir.  Remanet  itaque  probandum  qua- 
dratam mf  effe  ad  quadratum  UF»  vt  quadratum 
ex  LF  ad  redangulum  ex  lf,  St  fd  . Nam  cum  fiat 
fu^er  eamdem  bafim  f L » erunt  vnum  ad 
aliud»  rt  altitudines  » nempe  altitudo  quadratip 
quo  ell  LF  ad  altitudinem  redangaii»  quar  eli  fd» 
nempe»vt  diameter  rrifncrra  ad  parametrum : Sed 
exprop.qa.  huius»  et  ed  diameter  tranfaerfa  ad 
parametrum  » ita  eft  quadratum  ex  AX  ad  redaa- 
guium  ex  cx  , flic  xr»  vel  quod  ei  aquile*,  ex  j r . 
Fis  .y.  Eucl.  ad  quadratura  ex  xV  . Sed»  vc  qua* 
dracum  ax  ad  quadratum  xv,  tale  quoque  ob 
fimiiitudinem  tt.angulorumxAV  » Sc  oMs»8rMFtt 
reperinir  mo  quadratum  ad  quadratum  os •&  qua- 
dratum FM  adquadratu  fh.  Ergo  ex  ttf.l.y.el.  erit 
eadem  proportio  quadrati  fl  ad  redangulum  LF» 
8c  FD  diametri  tranfuerfa » ad  parametrum  primo 
Ggg  propo- 


I 


4i8  tractat 

pro|>o(ita,  ae  qaadrad  fm  ad  quadratum  fh  . 

Quod  vrr6  triangula  Tim  xquianguU  patrt,quia 
ex  parallelis  conficiuntur  . Nam  AX»8r  Moexi* 
Aentet  in  eodrm  plano  fune  parallele,  fic  , 8e  XV, 
SroR,  ficuc,  8f  VA,  &SM  ; quia  efficiuntur  i pla- 
nis parallelis  atv,  8c  mks  fccanitbus  planum  sac 
Cecans  per  axem,  8e  planum  xerv  bafim  Coni , & 
planum  avms  coocingens,  rt  pacet  pr.14.  Tr.aa, 


COROLLARIVM  . 

FlUcitur  quadratum  uf  dimidie  cranfuerle  dia- 
metri adquadratum  FHcfTe,  vc  diameter  lf 
ad  paiamecrumFD;qula  ex  prog.).  efl,  rt  quadra- 
tum ex  Lp  ad  redangulum  ex  lf  tliametrot&  FD 
parametro  . Hoc  autem  quadratum  ex  LF  eft  ad 
redaagulum  ex  lf  , & fd  ob  eandem  altirudiaem 
■t«  *t  diameter  ad  parametrum , vnde  etiam  talia 
xrit  proportio  quadrati  mp  ad  quadratum  ph. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XLVI. 

Sim  ffyferbtl*  dfflicatt proiuctmr vfqi 
di  Afympioium  hinc,  & ind(;ent  re- 
HdHfHlum  fiflum  ex  vna  pontone  inut 
f^urnm,  O'  A[ymptomm  intercepi» , t?* 
ex  tot»  reliijUd  vftjue  »i  Afymptonm 
dijutle  quarhe  parti  figura  a tranfuerf» 
Diamtro,  &•  PuTdmetro  comprehertfa. 

SltHjriicrbcla  ,Ax , cuiai  >r)fmptoti  ce.cz, 
centrum  c,  cuius  contingens  venicem  vfque 
nd  A r^mptotum  ab,  fitque  applicata  produfia  ex- 
tra fed<onem  vfque  ad  Afjrmptotum  in  x, &c. 
Dico,  qubd  /i  fixe  redangulum  ex  interclufa  Inter 
fefiiooem,&  Aijmntotum  fc  pro  vno  latere,  3e 
ex  reliqua  Zf  pro  alio;  hoc  erit  cquale  quacte  par- 
ti figure,  qux  fub  tranfiseifa  diametro  ao  , 6rpa« 
raroetro  comprehendatur . 

Probator  autem » Quia  quadratum  eXAH,Vt 
ex  pr»cedeoo,efl  *quale  quarte  parti  figurp , quz 
cz  parametro,  te  diametro  tranfuerfa  comprehen- 
ditur . Sed  bule  quadrato  eO  squale  redaogulum 
ex  XF  , te  Fc  ,crgo  hoc  reAangulum  cfl  squale 
quarte  parti  figure,  que  i diametro  tranfuerCi,dr 
parametro  concluditur  . 

Sunt  autem  quadratam  ah,&  redangulum  zf, 
grFceq  jalla,  quod  etdem  ac  quadrato  eandem 
dicant  proportionem  • 

Nam  ex  prop.tf.Cor.x.b.ve  diameter  tranfuer- 
fa  ad  parametrum  proportione  refpoodet , fic  re- 
dangulumex  di,& >Aad  quadratum  ex  »p  pro- 
portioocm  dicit»  Ir  eandem  prt^rtkmcm dicit 


VS  XXIV. 

quoque  eZ  preced-  Coroll.  quadratum  Ca  ad  qua. 
dratum  au,  8rex  eadem  prop.  cius  prOgr.|,  qua- 
dratum Ci  ad  quadratum  ic . 


Debes  autem  antequam  progrediamur  aduer- 
tcre , redangutum  Di,driA  eife  equaJe  fxd  gno- 
moni , 8f  rtdangulum  2P,  te  fc  gnomoni , quid 
remaneret  ahhto quadrato  Fsi  quadrato ci,vt ex 
fe  patet . Aufer  ergo  duo^proportionalia  in  eadem 
proportione  nimird  rtdigolu  Di,Sr  ba  i quadrato 
BCD.  aut  gnomon  bxo  equale  illi  redangulo , te 
remanebit  quadratum  cx  ex  ca.  Aufer  quoque 
quadratam  ip  d quadrato  ic , te  remanebit  gno- 
mon equal'<i  redangulo  ex  zf  , fir  Fc  , que  etiam 
Vtpote  refidoa  rerum  dicentium  emdem  propor- 
tionem, ac  fua  tota,  in  quibus  erant)  erunt  ex  xt. 
prop.Iib  f .EIem  in  eadem  proportione . Eritque 
ex  Acquidratiim  Vefiduum  in  ea  proportione  ad 
redangulum  ZF,  fo,  cuam  torum  ac  quidra- 
tum  ad  totum  quadratum  ac,quf  efi  illa  ipia.qaani 
habebat  quadratum  ac  ad  ah  quadratum.  Quam- 
obrem  ca  quadratu  ad  quadrarum  ah  eandem  oro- 
guluportionf  dicit,  qua  idc  ca  quadratu  ad  reda- 
ZF,  fir  FG  , itaque  erunt  e jualia  redangulum  zf  , 
8r  Fc  , 8r  quadratum  AH  cx  7 Iib.T-  Elem.  Vnde 
hoc  redangulum  zf,&  fg  quarte  parri  figure, 
ex  diametro  tranfuerfa  Parametro  equ..l:Ntur, 
ficut  ex  prec.prop.  «quatur  et  quadratum  aH  . Ec 
idem  probabitur  de.  redangulo  cx  ,&x2,  cum 
militet  eadem  raua,cdmzqucDtQr  xz,&*o. 

COROXLARI VM, 

QV  are  colligas  velim  omnia  redangula  cx  ZF, 
, fr  Fo , fic  aliff  parallelia  ,-  vc  ra  0,  Br  n c 
efTe  equalia  tum  *nter  le,  tum  quadrato  ah,  vt  pa- 
tet, cilmEogulaEaecquaJia quadrato  au. 

PROBL.  i.  PROPOS.  XLVII, 

Vdla  cuiufcmtujue  ffyperhola  Afymptmos 
inuenire  iau  centro,  &•  Parametro 
contigua , 

*R  Edangulo  DV  Parametro  , SfOA  tranf- 
I\  uerfa  diametro  repcriaturquadracum  pquale 
ex  propof  14.  lib.x.  Eucl.  te  huius  quadrati  dimi- 
dium latua  i vertice  figure  a fuper  parametrum 
roeofuratum dabit  pundum  AH,perquodi  centro 
C cranfibit  Afympcotus  Cc,8r  (ic  produda  in  aliapi 
partem  ,qupbc  etiam  equalia  ipfi  ah  dabitaliud 
pundum,  per  quod  a centro  c A rjrmptocus  tr an- 
fibit  cz  . 

Probatur  autem  ex  pr0p.4t.Quia  ah  linee  per 
quam  i centro  traofit  Arympeotus  fubcendit  qua- 
dratum aequale  parti  quartp  redaoguii  d parame- 
tro > te  diametro  rranfuerCi  comprehenfi  • Sed 

hoc 


DE  SECTIONiBVS  CONICIS, 

IlOe  qusdratam  «v  ai#»  velncqutlt  adaUerim 
partctn»npoce  ex  dtnudio  ciaa  latere  cfl  <)ttaru 
para  quadrati»  ouod  recimui»  ^uale  dido  ez  di^ 
metro  tranfucrla»  & parametro  rcdanguloi  CtM 

ctiaiD  buiua  rrdanguU  quarta  para  erit»  Se  con(^ 

■■eiuer  erit  linea»  per  cuiua  eitrenum  4 eertict 
ledionit  k centro  traofibit  Af/aptotut»  <|uo4 
hccrcopoftebat. 


Dt  Imus  in  ftlhoniim , vtcumtfsu  doliis 
njflicjUdSifeu  pMillelas  JicnntiLiss. 

NOabanc  dodrlnam  racUtccrtradcmus»cuoi 
alif»oonniii  poft  multas  prsruiat  propofi* 
tionca,  i quibus  dependet, tradant»  dr  non  de  om* 
sibus  fimul  t fed  de  bngullt  > vt  videre  cft  apud 
Ambrorrnm  Vlnceotinm  virum  in  Mathematicis 
admirabilem . in  quo  qusdam  etiam  defomemus 
iafeqttcotibai . 


THEOR.  I.  PROP.  XLVni. 


*Si  in  feBiofu  Cemes  ejiidltlfet,  qiucur^i 
dnfia  fectt  dkas  parMas  in  ipf*  l<* 
tx  (egmentis  itftnt 
$ntercrptis  ah  vna  erit  ad  redar^uliM 
ex  interceptis  ah  alia  fegmentts , vi  re- 
Hangulum  ex  jegmentts  vmm  ad  re^a/h- 
gu/urn  ex  fegmentis  alterius  parallela* 
' r$m. 


It  conus  ABC » fr  tilangulum  tzc  4 venli^ 

defendena  )st  non  per  axem»  8rln  fediono 
T<ii  £acUt  fedionem  aio » fibtque  fedionea  ef* 
ftdp  4 circulis  parallelis  io  Ula  parallele  iQj 
fr  T$ . Dico  redangulum  mv,vo  lincf  om  fecanus 
conicam  6gnram  in  o»  A m elTe  ad  redangulum 
laiiio^vc  rcdangulucBTt^yVtadrcftanguIamai» 

pjobatar . Re- 
fiangulum  LV » Ar 
vKcz  pri^iof. 

lib.j.Encl.  cR  at- 
quale  redaogulo 
Tv » & V8  ob  eun- 
dem circulum  > ia 
quo  fe  interfecit  ^ 
8r  eadem  ratione 
ri  ,flMD  «quatar 
redaogulo  ii » fle 
XQ^:  Sed  vt  p|  ad 
LV;  nc  eR  IM  ad 
Vm  i ob  paralie* 
iifmum  In  trian- 
gulo eodem  i kp» 
StrciD  advz»fic 
oi  ad  voob  paral- 
lelas in  triangulo 
code  zov»ergD  fi  c6poa4tur  profortionea»dr  fiant 
redangola,  ita  erit  rcdaogdum  eiPl*  Ar  id  ad 
rciftjogDliiai,v}»Arvx»  vt  lM«Arol  redangulum 
ad  rc^Mgttlom  cs  mv»&  vo^  yt  ^ ndea  • 


41^ 


ID  n OI 
ad  ad 

MV  VK  VO 

a^igo  eompofitunfifVt  compofitam* 

Pf;  Af  ID  IM  Af  OI 

Ejit  ad  compofitum  adeompofitom» 
LV  Ar  Vk  MV  Ar  VO 

Q^re  etiam  redanguiumi;»Ar  iQ^e<-ic  adre- 
danguluctf  T-v»  At  vs  , vt  rcdaogulum  Mt » Ar  Ol 
adrcdaogulum  mv»A^  vo»  quod  erae  probandum* 
verb  fcAio  V.g.  mtos  parabole » Ar  mo  fo 
Aio  Iu  ea»  Ar  latus  trianguli  wc  conueoiant  io  m 
patet.  Nam  cum  fit  planum  Tos  parabolp.  emri 
AC  parallelum  non  eri#  parallelum  cruri  cia  . Va- 
de conuenicc»  cum  eo  crure  cm  ,*  fed  illud  eR  hi 
fiiperficie  coni . Ergo,^ onueni  ct  cum  eo  in  fuper- 
fide  coni . Sedpundap^oi  parabolict  ioraper* 
ficif  coni  fune  ipfa  linea  flexa  parabola . Ergo  lp(a 
in  M iocidct;rcd 
tedlo  MoeRin 
plano  parabolp» 
Brin  plano  tisa- 
guli»cu  fit  corii 
communia  fe- 
Aio  • £rgo  ibi 
debebit  cRie  vbl 
planum  parabo* 
1«  cruria  trian- 
guli coniungu- 
tur  loM  fcilic^ 
in  ipraflesat^ 

TM  • 

In  Ellipfi  pA- 
tetjqulafifeeat 
lacera  trianguli  oa  per  axem ; uoto  magis»  Ar  r^ 
liquorum  triangulorum  mioonim  Intra  conum 
duAorum  • In  l^perbola  Cm  crus  poteR  noo 
conoeoire  cum  uA'onit  sOtm  pUno»  fed  neque 
fccabic  Hyperbolam  altero  extremo  m | q|U>d  re- 
quiritur In  propbf.  Siquidem  fi  fedtoOM  conne* 
niretcumHyperboIa  etiam  contra  Thefim  cum 
MC  conueniretiquia  tottua  trianguli  xcl»  cuius 
fedio  eR»Ar  plani  Hyperboiici»  tanedm  crura»  vt- 
pote  rcAioncs  fuperficiei  couicg  in  fupcrficie  co- 
nica fune.  Nou  t^rb»  quod  fedioOM  poceR 
etiam  fecare  axem,  ft  dedimus  exemplum  In  Hy- 
perbola. 


Ggg  i THEOR. 


4to 


T R ACTA 


THEOR.  II.  PROPOi.  XLIX. 

Si  dud  pmlUln  dius  Aus  partUeUs  in 
^luliitt  comc4  feflionc  imtifecent 
trmt  rednnguU  fegmciuernm  peopor- 
tioiulu . 

Sit  Par»botj,tf!H)rp«rboIa»rH  FlMpntTADK 
parallelf  in  ca  SL|  8c  ai  aliai  par4ilclas  tnter* 
fecames  TV,Sr  cd,  8r  per  punAa  inteTfcAionum 
r,  & u ducatur  xz . Dico.quod  reAangulum  ah» 
fr  HI  erit  ad  rcAangtilum  ex  kp>  8r  ti,  vt  rcAan* 
gulum  TH>&  vs  ad  rcAjogulumci»  8e  fd. 
Probatur  r;Aiogolum  ah»  hi  adrcAangu- 
Ium  xf , & PL  cric 
1>/  \A  «*  preced.  ve  re- 

Aaogulum  HZ  * 8r 
B«  id  rcAanguIa 
ZF|Ac  tx  . Verum 
>t  ZH  » 8r  XH  re- 
Aaogutum  ad  Zi» 
I xjr  8f  IX  r<  Aangulum 

t'a  eft  quocpie  ex  prpe  tb  hv  teAaogulom  ad  ci» 
8r  PP  feAagulu»ergo  com  fint  e»dj  vai  tenif  pro 
Borrioni  orof>or‘tone«  redingulipnitnlruxH» 
« HZadiP^flr  PZ  reAangulum  > erit  cjuoque  ah» 
flir  m refianguiam  ad  xP»8r  pl  reAioguium»vt  t8» 
Bt  VH  redaogult  ad  CP»  fr  PO  rcAangulum » quod 
crac  probandum* 

THEOR.  lU.  PROPOS.  L* 

Si  in  ^.srdlfoisj  ti'44{thet  f^dirAtleldt  ftC-fit 

diametros , erit  w/crff^/4  diameter  ad 
ittercrptadumetrU  vt  ex  fepmttis  vnius 
paralleU  ad  reHagulu  ex  aitis  [egmentis . 

conui.  Tntjao  parabola  aniM» 
8ctrlangulum,red  non  per  axem  aoc  rceet 
eamtoBL»  8e  eireulot  btfl  piralt^lox  m op»  & 
ACi  9<ti  etiam  elrcuh  Tecene  parabolam  in  xt.  8r 
BM  > <}uar  (eAlonei  erunt  parallele  » lieut  rtiam 
fr  Aio  Bt  laceri  ac  cx  CoroIU|.  propoC.4.  craA.XB. 
coi  quia  totum  planum  parabolicum  ei  ao  fie  pa- 
nllrlom»  1^  ideo  etiam  erit  parjliela  diaooe  ro 
principali  vo»  ex  propotfi  elufdcm  traA.  fr  ideo 
Zierir  diameter.  Qtco  itaque  xi » A IT  rcAan* 
gulum  tfleid  hb>  A iMr<Aargul6,vt  el  ad  t». 

Probatur.  Nam rcAanquIum Dt-»lr  Bpad  re* 
Aangufum  ab*  fir  bc  ob  rqualea»  vtpote  inter  pa* 
ralleiaa,  funtad  loutcem » vt  altttudiaei  ep  ad  ncf 
fed  CP^Ir  Aciraeft  itadtB  . Er^  reAangulum 
pt»  A bf  ad  reAaogulum  ab,A  f c eft,vt  Lt  ad  tit 
Aidcort  reAangulum  ee»  btcx  |i.  Iib.5.  pqaa* 
1e  DB  Jr  ip  rcAaoguJo  ad  ai,A  iM  «quale  reAaa* 


TVS  XXIV. 

CO1IO1.I.A  RIVM  1.  ' rJ 

Hinc  babra  it  rlTe  ad  ti*  vtvoadoteo.qub^ 
(inc.  VT  parali-Jf  «pdem  a«  ad  o«  cx 
EI  A ideo  MB»  BH -dre  ad  ri»  ek,  vt  mv,  VMadTtt 
1«  reAangulat  qub.llintex  prpc.vti.BadiB»  vcd 
voadoi.  Ideo  vt  Li.  Bi  aJLt.u»  vcl  0V»V|  ad 
OMV  rrAaoguta  obeandem  altitudinem  in  eadem 
proportione»  ac  tineaiam  . VndepRVtuxraadaMBA 
BHerit  adMv.  8V,  vti»,  ifiadoV»iV  rcAangula» 
f.  vt  Liadov»  &fic  aliat  proportionei  potcipcr* 
mutare. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  haurire  licet  ea  reAanguIa  eiTesquairu 
«X  regmencii  i diametro  aliquo  fiAii»qul*> 
butipli  diametri  infiflunt  «quatec»  quoniam  Bi» 
8e  IM  reAangulum  erit  ad  xi,  Aat  rcAingu* 
lom  ad  ax  ad  xtifed  h«  linrx  sx . IL  ibtK  «qoalef 
CxTheE»  ergo  ctiAiQ  rcAangula  KIT>&HBM. 

EXPENSIO  VIL' 

Ve  fimsIiiHdine  Fignrersim. 

PHfinttio  duarum  figu'-ir(m  Hnitliam  ib  Eu* 
ilocio;  uqu<nrtnJrr>nM  jm  , A Apollonio 
Conici  fexto  allau  vH  «qub  I f i;ire«*ta  d ametro* 
mm  inter  verticem » A ap  -(«carat  vnrui  ad  appll- 
citai  foas  ( proportio  (it,  *i  f prr  'tt  alterlut 
ad  Tuat  aoplicatai » cui  Mjr  Jor^iut  lib  4 con.eam 
conditionem  addit,  oim  irm- nftrai  omninone» 
ce(ririam,quod  anniteatamm  ad  dumetrum  aogii* 
lifiotf-jualca  in  vtraque  figura  . 

THEOR.  'l.  PROPOS.  LI. 

Omnes  ptukoLe  in  tpusApeono  fimiltf  /intt. 

Sint  date  parabole  cba  , A 4 1 1 , qnrrumqor» 
A data  diameter  In  prima  A‘^,if»<'lcHrqiie  cb» 
A BD  repenoque  in  fecunJa  diametro  if.  (ijt  uo* 
gufui  4 f S zquilts  angulo  Cab  anui  1 . A A • A 
ducatur  4T  a punAo,  m q<io  4 I CfoE  rnaot^U 
fecac  Eguramfuxta  eun  iem  angulum  • ac  ci  ap* 
plicata  facit  com  dtatnetro  ab  { Deinde  hat,  vt  AI 
adAoEclI  aii  z»Aducatur altera appiieatag  2* 

A 


Progr.  I.  Probatur  ex  prop.f . h.  vt  1 s ad  1 f 
ideo  ex  (’fftAtone»vt  *oad  ab»  Ita  quadratum  f t 
ad  quadratum  ex  4 T » A ideo » vt  bo  quadratum  a4 
. CB  quadratum.A  ideo  eX  td.l  d-EI  erit  etiam  lacut 
} z ad  latut  4 5,rt  licui  BO  ad  Utus  app!  cat«  ci* 
ProgreiT/B.  Poftea  coofiderandumeft  obduot 
anguloi  ex  rifeAione  cqualet  apud  l»  A f Iplia  B» 
A A triangula  14  vBr  cab  elTe^quIangula  ex  Cor. 
prop*i7.  lib.t.  Ucm.  Et  ideo  rae45  adli»vc 
CB  ad  BA  . Et  vt  j I adt  l|  Sic  ba  ad  da  . Sed 
eritini.progr.fi  lacus  ad  4 f latui»  lic  load 
CB  » A nunc  vc4f  adf  ii(ic  CB  ad  ba,  A vt  f 1 ad 
2 1 1 fic  BA  ad  DA.  Ergo  ci  cqio»  vtf  ladB  1 ; 
SicioadoA;  Et ficoftendecurdcaliji» Que  poC- 
feot  trahi . Otm  ergo  fit  f t applicita  ad  fegmen* 
oim  diametri  1 1 Ia  poa  parab^a  lotcrcepnim»  n 

Itt 


J 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS.  au 


Inalter*  appitcita  lO  «d  diametri  Interceptam 
l^paeattMn  Da,8t  idem  argamentam  fie  de  alij* 
iBgo|i\rae  applicatarum  Hnt  «juales.  Pacabols 
traot  umiica  ci  de&ntcioae  itf.b. 

THEOR.  II.  PROPOS.  UI. 

Si  Elliffn,  fn  gut- 

tum vnt  , hihett  (egmtmt  mtacefu 
in:t'  verlictm,  (f  opflictltt  *i  alurtus 
pgmoitt,  VI  spplicMH  *ppl'ctus 
'fUcnIU  m Manili  iiqudibHS  i ilU  erunl 

* O I*  ^guri  } tf  8.  In  qu*  fit  (Vgmtntuoi  | J *d 
^ ftgmeatuin  ic  altCriunei  y 6 applicata  ad 
cf  applicXaniaSridemIjt  de  alijt  omoibui  feg- 
meotip  inangaliax*]ualjbat  acf»  & if  #•  Dtco 
figur^cfiefimilu» 


Probttor.  Itiponitarjf  adci*Tf 
ErgopcmMfaqdoeric  <|uoqiac  ) y *d  f#»nci«l 

Cf » eel  cdmtmeadtf  $ d ad  j y » f t cf  *d  ci . Erg® 
cdm  fiat  InaoMli*  c<)aaUbaf,figiir«eraat  fimi* 
Icf  cs  def.  ifi.  httim. 

I THEOR.  irr.  PROP.  LIII. 

ffyptiMlt  dM , feu  Ellipfts , f »4««I  Ji*- 
' mtier  iT*i\{»eTf*  viim  *i  coiuifutmpf 
ramtirum  fit,  vt  tlitrmi  imtrctpu  iis- 
meter  si  jusm  centiium  p»ttme(r»m 
m em/idis  dqiuiibm,  ilU  fgHrs  eriuit 
taules , 

•C>'Hn>.rl>oU,feoEmpfif|««.«rDH,* 
^ fit  iacerccpCa  dtimeter  7 > *d  parametmm 
} 4 1 n A»  lotereepta  alte#lu$  ad  ui  paramctruia. 
Oico  ea*  figturac  efic  finutcf. 


Probator.  FtM.vri?  id)f  . 3ic  aaad  K»fr 
doeatar  cOi  flr  5 p . 5ioui  etiam  a p • Sr  ao  ner  ex* 
trema  parametri  y Tnangoia  erunt  ft^tingiala  eg 
f.l.d.  cu  pooatar  a | ad  j 4>vc  4«  id  ih  et  Theia. 

Quia  itaque  triangula  funi  pquiaagula«crit  f p. 
ad  j 4 1 rt  co  ad  XR,  vt  9 4 ad  } a • fic  au  ad 
9A,&tc  tiaJ^y,  fired  efr.*dinae  efl  ta  ad  oc 
Ergo  ex  squo , tt  f 9 ad  9 T 1 fie  efi  co  a J c * . 
Sed  coadci habet  rrronorcionem  dur-ticatamer 
odes»  ficut  ertam  y pad  f 9 eki*  qufcfi  y d ad 
y 9 1 quia  et  propof.  S.  huma  lO  redangul um  qua* 
dntocr.dr)  nredaogalumefi  cqaale quadrato 

yd.  Vndeexip  I b tf.  runtco»&cr»&cave* 

luti  etiam  y 9»  y di  dr  5 9 in  continua  proportioiiet 
Ergo  erit  y ^adyy»  vccr  adea  rc  traA.id.  pro* 
pof.  1 8e  idem  poterit  oftendi  de  regcocntia|  7t 
& ID  ficttc  de  appl  catis  7 8 8r  01*  Sr  quibufcumqi 
aliji . Coa  ergo  fit  y d applieau  ad  interceptam 
dtametrl  portionem  y 1 1 cl  ad  ci  in  «qualibus 
angulis  c,8r  ycum  ippiicatc  parallele  fine  para- 
netrlt  figare;  ex  Jefia  id.  fimUea  eruat  • 

COROLL ARI VM • 

IDeb  figurat  eaa  cfie  fimilet  iudicabia » cum  ro* 
danfuium  ex  diametro  intercepta, fc  legmen* 
to  V.g.  1 y»  y } cfi  ad  quadratum  applicat»  y 6 
▼niui  t vt  redangolum  ac  > drCi  ad  quadratum 
c I alterioa  . Quia  enim  cfi  » 5 » dt  5 1 re- 
dangulum  ad  quadratum  y d > vt  diameter 
traniuerra  j 1 ad  parametrum  y 4»  re&an- 
gulum  Ac  f ArcaadnUadratomcf  vtAO  ad  ■■ 
cricdlatnctri  tranruerm  x 9 ad  parametrum  vaiim 
y 4»  vt  Ai  diameter  ctaoruerra  ad  SH  parametrune 
alioriua . Vade  figor»  fimileS  erunt  «x  prop.prfc. 

'THEOR.  IV.  PROPOS.  LIV. 

Si AuA^pcrhold fint^tju^rumvn4  obtinCMi 
tunfuerfdm  dumttrum  ad  du^-im  d 
vertice  «d  Afynptotufn  , vf  ahtrimt 
^4oicrcr  tranfuerfa  adduBum  fimtlis 
ter , ilid  ffyperhold  erunt  fimdes . 

Sit  CA  femidiameter  trinfuerfa  io  Hyperboli 
Ai  A(ymptocui>8r  cs  duAa  i vertice . Sicut 
alterius  t y femiJIameter  1 s Afyraptotu*  y a du- 
vertice  ad  Arymptocum : l>ico,qubi  fi  fit 

I ) ady  s jvtcoadcaeas  HiperbuUa  elTefimW 
lea  . 


Probator . Quadrttum  ex  9 1 ex  propor.4y.l1. 
squatur  reftangulo  ex  femldlametro  j 1 ,fit  ex  di- 
nldioparamemy4.  Ergocum  exThefi  pona- 
tur J l *<I  i * ^ * *'®*' 

dumetet  ad  remiparametrum  cs  f.  m duplicata  ti* 
^adca.vell  ^ ad  |i«CofoII,prop.ji. 

Itb.l* 


TRACTATVS  XXIV. 


Alt 

tib.«.  El«*i.  Q3»rt,8rtoei  Jianntr  } f ad  to- 
tnn  parjmeiruin  Aiam  tam  habebit  rattontm» 
CD  tota  diameter  ad  paraoictrum  Aiam  ct 
ex  prop.iS.  lib.f.  Elem.ijaare  tsprfced.  figorae 
tmntfiattlet. 

COROLLARIVM  I. 

aVod  fi  adfint  do»  Hfperbolai  »qur  fiat  itt 
J^rvmptocii  s<|uiangMiis » 8t  etiam  a & 
CB  Ii <u  applicata  ad  verticem  inaogulit  «quali* 
bos » tunc  IIU  Hjpetbolr  eram  fimiles»  quod  ob 
«qniaagula  triangula  t Ita  fit  1 1 ad  | a » ve  ca  ad 

€t. 

COROLLARIVM  II. 

Colligitur  quoque  eas  figuras  efle  fimlles>qufri 
rum  rrdiangulacofuenca  Atb  parametro  * dr 
diametro  tranAterfa  Atut  fimiliaj  quia  etiam 
tunc  erit  diameter  vnlut  ad  fuurD  parametrunii  ve 
diameter  tranAterfa  akerius  ad  Tuum  quoque  para- 
metrum  ob  fimflicudiiicni'  triangujoilim  Aib  ijs 
comeatotum . 

" T 

. EXPENSIO  XIIL  " 

"Di  dcfcrtpthnf  vniufrfati  Scfhonum  , ^ 

EX  prineiplja , proprietttiboAjuc  eiplicacU 
lam  conoeuse  frudum  excerperet  A deksip* 
VKmem  SrSionnm  * emn  ad  bpecola  VAori*  per-% 
potlienda,  tum  ad  Parallelot  Solii  lo  Horolo^it 
Solaribus  defrribendos  > tum  etiam  in  motibus 
planetxxu  per  fillipfes  cxplicaudis  dcferaicocd  ex* 
plicare  i Secunddm  Itaque  diuerfa  principiat  qu« 
Uadidtmus , fic  Aioc  diuerfi  modi  Sediooum  de* 
Irribeodaram , & in  hac  Expenfione  modo*  doc^ 
bifflttt  voiuerCtles  ommbus  fc^iouibus  defer- 
uictues . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LV. 

Vata  haji  feBionis  ^liemus , 0*  didmetrot 
0*  angulo  dh  tUss  fdHo  JtBionem  O 
dtfcftbiTe  ptr  punHd  , . 

TjjOe  prob.  fundator  io  fecunda  expeofiooe  de 
El  diametro.  . ... 

Sit  itaque  primu  data  fedionit  bafis  AB,qu{  eric 
etiam  coni,  nimirum  applicata  iPa , que  per  cen- 
trum b.fis  coni  tranfiti  idcoque  cum  cranCeat  per 
centrum  crt  femidiameter  » qu6d  verb  per- 
tingat ad  fcdionem  erit,applicau. 

Hac  AB  itaqur  data',  A diametro  fc  Aiobis  cOtA 
•ngulo  V,  qoem  Facit  applicau  cum  diameuo  i fic 
defcribcturquflibet  fedio . 

Applicabitur  diameter  totus  pcipfi  applicate» 
Se  bafi  BA  fecundum  angulum  datum  v^aJ  eius  me^ 
<liciatemc4tavt  ca.Aci  fiat  portiones  {quales: 
duccturqueipuodox  t vel  a>  qu«  pertingar' ad 
vertice  diametri  0 re&aAD>A  in  parabola  ab  alio 
extremo  t educetur  diametro  parallela  bi  • tn  hf  • 
perbob  autem  a»>  que  trafeat  per  yerticC  diame* 
intercepti  i»  A occurrat  ad  in  i.  5 InEllipfi 
ver^  4qi4angcB  aliud  extremum  diametri  C|-A 


bafis  Btproducefqtiequantbmplacuerh.  -1. 
Dud'.  <<ein<ltrG  p.r.Utli.,*  hi*  >cU  plwib,| 
adexadiord  deferipttone  Interr»»  A rareperiei 
mediam  proportionalem  ex  prop,  id.  ltb.d*  £«1 
qualis  vna  eft  Px;  quas  medias  proportiomlei 
omnes  applicabis  diametro  CP  intercepte  4 
p fccunddm  angulum  datum  menfurando  mti 
I neiscp»  produdis  vbi  eft  opus,  A perettre. 
maeiruiBpondaducesmanaequabin  fiexamU. 
neamplUcmm  Icdioacm  rcqutfitam  roctA». 
tabi: . ’ 


I • 


Probatur  . Nan^  linee  repectf , qoanim  ras  j 
eft  Px  funr. applicate,  ergo  per  cxtrciM  eanim  I 
tranfibir  fc^o  . 'X^Qfequentia  pater  ex  drfii^> 
ne  applicactrhin  • Antecedens  verA  propofiuo  ' 
probacur,quKi  quatteatum  ex  applicaris  prop.^  A 
A.huius,  eft  «quale  redangulo  ex  diimetrisbf 
fium  coni  eopCir^q,  quar  4 diametro  fcdioQis  io- 

quaje^  ibi  iu  fig.  illarum  pn». litat  '' 
IK,  A XM , autati*  ApM  . Sed  tu.  in  i^^  ta,  ’ 
Acft.  AuufifraUeie.diametro  bafisqoMAaico-  ' 
nusverbeit  ia'b, vrl bila* erg^^A^^^anilffr dit  ’ 
metri  bafium  coni  funt  { quare  eorum  reSx^U 
ex  Fegfn(({t.ppy>A.pc» A{{t. £sdb  ctnnf  z<j«ilia 
quadrato px.  A cft.  ex  Probi.14.  lib.X.£ocl.fta 
pxop.ig,  Iib.tf.  hrgp  erunt  ^ 

PROBL.  II.  PROPOS:  LVL'  j 

Dato  pdfamitro'^  <y*  dUmetro  bittrctfta  1 ; 
S cBidnfs  coHicksperpuaBa  deliot^^ 

HM.C  dercriptiofundaturtoi.  Expenfiooe* 
OtturcrgoParamcterapplicBU  Asaliop 

Ino  parabole»  A ^amctericuiuicumque  Iwigito- 

dmis  ad  p]ackiMB.AC.  Eligantur  io  IpAiqucIibct 
punda  V.  g.  pundum  c,  inter  ab»  A ac  ioaeala- 
tur  media  proportionalis  cp  hec  eric  applicsct*fic 
fi  eltdo  «lio  pandor  Inter  at,  A Parametruo 
AB  inueniatup  media  proportionalis  Tl , hec  erit 
applicata , fic  facias  in  pundo  o»  A rep«U«  0» . 
Nam  h{  omnes,  A quafcumque alias inueoctis, 
erunt  applicate ; quare  fi  per  excrema  puodama* 
nueqb^Uidscaxiiaeam,hec  eric  parabolica  le* 
dio. 

Quod  vero  cp,  A r c , Ac{t.  fine  applicau  p** 
tet . Nam  in  parabola  ex  prop.A.  b.  redangul** 
ex  Paraq^etro,  A intercepta  porctooe  diametn  »®* 
t*r  verteem , ^ applicatam  ed  nquale  quadrata 
' ipfi» 


DE  SECTIONIBVS  CONfCIS. 


lp(iil»*ppllc«f>f'‘*  fi  fopwCPAinuinlibet  alum, 
luinacnum  fiat  qmdratum  hoc  etU  zqaale  re- 
tangulo  ex  ca  diametro  intercepta,  8e  ab  Parame- 
tro:  Quoniam  eft  media  propottionalil  inter 
wafqoe  lineat  AI.  8t  *c  ex  conftroaione,  tndc 
fit  eX  Prop.  ip.lih.*.  Euc.quid  quadratum  me- 
Jir  fit  rquale  reSangulo  eittemarum . Ergo  cP, 
&alix  fimilesinuenif  erunt  applicat*  ex  pr.7.  h- 
Si  eerhdefcribenda  fit  aliqua  Hyperbola  , rei 
EllipfisA  detur  diameter  iranfuerla  '• . Parame- 
ter  rer6  contigua  in  Hyperbola  ■ 8r  in  Ellipfi 
Ab  extremo  diametri  ■'pcreittcmum  Parame- 
tri  I ducatur  rc&a  f l . 
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Detndeelea'1  quibiiflibet  ponaUc,  «fxdu- 
cautoria  rt  produas,  fi  oput  fuerit  paralltle  TV, 
Itet  ipfi  iL.ioterqi  TaAr  TX  inuenluur  media .f- 
po:tlonal  $ TV.olTVcrie  applieata-Sie  fi  inter  CB 
Imeam  , *t  cP  inueniatut  media  proportiotulii  co 
hee  erit  applicata  . Quare  fi  inurniantur  plurimp 
il  *.  babebimut  puoaa,  perqia*  fuaui  manudu- 
aa  linea  Hyretbolicam  feaioncra.rel  Ellipticam 

exprimet  . Quod  rerifint  applicat*  patet.  Cum 
fititmedif  ptoportionalea  V.g.  TV  inter  ti,  8r 
a TtL  ent  ex  Vv  quadratum  *quale  rcaangulo 
fibTu,  fcTB  contento  iSed  boc  teaangulum  efi 
xquale  reaangulo  TI  ,fub  T»  , Intercepta  dia- 
metro  , & BT  parametto,  fi  addatur  figura  ix.  ta 
■ Hyperbola  auferatur  io  Ellipfi  fimilia,  fimiliterqi 
poGta  , ergoXv  erit  applicata,  quia  concinet  qua- 
dratum iuxta  propof.8.  boiua  *qoale  rcaangulo 
fib  Parametro  »t,  a iotercepea  diametro  conten- 
to deficiente  el  io  Ellipfilfig.  ».»>  11«  requiritur, 
vel  abundante  io  Hyperbola  , rt  fiat  naangu- 
lum  Tr  fub  parametro  xl.  fc  Intercepta  tp  con- 
tentum , a fic  alTcrai  deomoibuB  aliji  fimiliter 
inuentia.  Quapropter  fi  per  extrema  punaa  ea- 
rum, cim  plutinucinuene*  fuerint  ducatur  fiexa, 
b*c  erit  Ellipfis,  vel  H ypcrbola  . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LVII. 

Datis  f'mit/icis,  &■  vtrlice  , &•  pofniont 

f(clionMm,eas  in  eodftt  piant  Jtjcrihe- 

re  per  punBi» , 


^ c 

s 


redz  ducantur  a D.  & aE}  aHe  ad  I ibitum » ({uc 
fecabunc  iineam  »r,  in  t » a <|uibus  punAis 
ezeteentur  perpendiculares  i pungis 

verb  o»  & E perpendiculares  ad  Ci  educancu  r d V, 
& IT  i Nam  hc  Te  ineeriecabunc,  cum  prioribus 
ortho{*onalibut  i v,  Ar  pt  in  Pundis  V*  8;  t,  per 
qu^ipcrcice  i oecciTarid  parabola  duAa  tranli- 
bic. 

Hccdefcriptio fundatur  in  propof.itf  huius» 
pro  cuius  ofteafione  infptce  dextram  partem  fig. 


Sit  datos  vertex  parabol»  i,&  Vmbilicui  a di- 


- ftaoijf  »Afiatp.juilis  »c»perc^pundaB,C  du- 

cantor  In  rtrainque  partem  perpendiculares  cStSr 
se,BttbVinbcUcoAAd  o,&  ^pQ^E*nplacctiaoK 


Ibi  enim  probatur»qood  d vertice  parabole  du« 
dlaadeoneingcnccm»qupc{l  ibi  lAySrhlc  sm  fite* 
qualis  quarte  parti  ligure  fub  diametro  inter 
cepto,&  parametro  cotentr.Sr  in  ipfiut  probatio» 
nis  progr.  i.  quod  quadratum  applicate»  que  ibi 
eft  cthic  XY  nceqialere^angolo»quodfub  inter» 
cepea  diametro  inter  contingentem  » Arfe^onis 
verticem»vt  ibi  eft  av  blc  in  » 8r  Parametro  con» 
linetur  . Si  ergo  hic  probetur»  quod  qoadracutn 
MX  d vertice  in  my  perpendicularem  ipfi  ao  duAe 
fit  pquale  quarte  parti  quadrati»cuius  latus  XT.hpc 
Cfit  applicata  * 8e  y punAum » per  quod  parabola 
cranfiti  te  nt contingent*  Id  vero  ita  probatur 
M A eft  cqualts  MO  oo  equidiftances  cO»  te  iv,  8e 
AQ^  Vnde,8riMericequafisPMob  parallelas OY» 

CA»&  fimtlia  triangula  »iba.  Quamobrf 

quadratum  eX  dimidia  mk»  vel  PM  erit  quarta  pars 
quadrati  totius  IP»  quale  quadratum  ex  yx  ; Sed 
hoc  quadratum  pm  efl  equale  rcSaogulocx  Pt,& 
PO»vel  pcj^pquali  oh  rcdangulum  triangulum  omy 
Ergo  hoc  redigulom  erit  quarta  pars  redanguli 
contenti  fub  pY»  te  fub  linea  quadrupla  ipfius'po» 
vcl  Pq^equali  aA:veru  vr  equat  tN^liquide  cx  pro> 
pof.ii.  AX»&  BM  cquaocar  . Vnde  rtiam  PY»fir 
BN»qttod»&  ab  equiangulU  triangulis  mbn»  te 
MTPconftac.  Linea  ver&t^pcfi  equails  ipfi  ba» 
cuius  quadrupla  eft  puameter  ; Igitur  quadratum 
cx  xr  erit  rcaangulo  ex  sir,8r  parametro,  equale : 
Vnde  XY  latus  applicata  crtt,per  cuius  extremum 
Yirsnfibit  fedto  parabolica  . 

Si  vero  fic  Hyperbola»  vel  EUipfis  datis  duobus 
Vmbelicis  A»  te  l»  fumatur  ac  equjKs  ab»  & cen» 
Ito  I,  interusllo  LC  portio  circuli  defci  bitor» 
quam  cduAe  a centro  L»  fecentqueeumque  redf 
quomodocumque  in  pun^s  mccgo;  Et  ad  hec 
pun&a  ab  vmbelico  a rrdbe  ducantur  am»  8r  ao» 
6e  cft.  quibus  bifariam  feitis  V.  g.  ino>a  pundis 
medietatum  perpendiculares  excitentur»  que  li- 
neas ab  L vmbellco  produdas  fecent  ia  fSFp» 
Dico  punda  p»f>f»p  clTe  in  H/petbolx,Tel  Ellip» 
fis  ambitu . 

Probatur . Nam  lc  eft  equalit  diametro  tranf* 
uerf^  ( Vmbclici  enim  (qualiter  fune  remoti  ab 
extremis  diametri  traotuerfe  in  hyperbola » qui- 
dem extra  diametri  tranfuerfe  cxtrema»in  &iipfi 
verb  intra  eam  t quare  diameter  tranfuerfa  in  Hy* 
peibola 


4»4 


tractatvs  xxrv; 


perboia  efl  mlno$  linea  al  diftantia  mbclicorum 
grminj  aA»(]uadiAat  vmbehcii  rertice*in  Elliplt 
ver6  maior  e(l . Sed  tn  vtraqiie  figura  talia  efi  LC> 
cum  deficiat  io  Hjpcrbola  At,  Br  tc  ar(|ualibaa;  ia 
Ellipfi  vrr6  abundet  Ergo  Lc  diameter  tranfuer* 
faeft.  Quopofito,  fi  probetur  angulos  ad*cfle 
atqualeato  crictangrna  ex  propof.a}.  huius»  8c 
prepter  hoc  erit  pandum  pia  Hjrperi>olx»  fiqui- 
dem  tbi  ofiendstitr  tangentem  cum  duabus  emilEt 
ab  vmbelicti  angulos  efficere  cquaiea  • 


. Sed  td  facili  ofteoditor.  Nam  triangula  sipOt 
$e  rOA  cum  fiat  redao^ula  > 6c  habcaat  po  Jatua 
commune»  Br  mo»  ft  O*  crura  arqualta,ex  propof. 
17.  iib.  1.  Eucl.  habebant  etiam  angulos  apud 
P «quale  Aro»BrOpM  . Quare  • & 10  Eliipfi 
ent  «qualis  cum  fit  ad  verticem  aagalo  M<^Or 
8r  confequenter  angulo  Op a.  Ec  hinc  oim 
proucnieaccs  ab  vmbeJicis  Lt,  Br  'a  faciant  cum  rO 
•Bguios  «quales  in  Hjperbola  mPO»A;  O^a  io 
EJJipfi  q^L»  Br  apo»  linea  po  er it  tangens,  Sr  pun- 
dttm  P puodum contactus.  Vodeeritioambi* 
cu  H^perbolr  » vei  hJiipfia  . Accedte  , quod  ob 
«qualitatem  triangulorum  pmo,  Br  oPa  » bafis  PU 
eit  «qualis  faafi  Pa  : quare  u>  in  Hjperbola  fupe> 
rat  diametrum  traalucrlam  lm,  vcl  Lc  licea  Pa, 
ia  Eilipfi  rerb  addita  linea  pa  ipfi  lp,  vt  fiae 
LU  dumeuo  tranluerlj  «quator  ic  luxia  id»  quod 
cxigic  prop.ajh. 


1^9 


PROBL.  V.  PROPOS.  LVIU. 

Vatis  Conicd  ft^wws^  ymtelico  , o 
'Vertice  > eam  per  pun^a  frrompttus 
defenhere . 

Sft  primtlm  deferibenda  Parabola  • Br  datoa  fit 
Vmbelicust,  Br  vertex  a.  Exteodatar  dU- 
meter  ab  , quantum  opus  fiierit  •&  fumptis  in  en 
RAarqualiAB  vitri  veniccm»deiode  plurinu  alia 
pundi»  vt  o,  Br  p Aimantar»  8e  ab  illis  ducantar 
perpendiculares  oc^.  Br  dl,  deinde  imeruallo  on, 
vel  ov,  nempe  ea  difiantia,  qua  vnsqucque  eduda 
DL,  Br  OQjdifiat  ab  R,  centro  verb  VmbeltcoipCoi 
ducantur  arcus, Br  vbj  fecant  edudas  in  8c  L»Tel 
c»  ibi  cranfibic  ambitus  Parabollcus  • 


Probitar  ex  Ittis , que  diximat  propof.  iB. 
hifiut  . Nam  omnis  linea » vt  ibi  probatam  eA» 
quf  ducitur  ab  vmbehco  ad  applicatas  » quaJis 
^ IC,  vel  BQ^»eA  arqualisdiAanti«  eius  i veitice 
in  diametro  fumpta;  nimirum  difiantixDA,  vel 
OA,  Br  infiiper  diAantln,  quam  vmbelicos  habet  k 
vertice  ab,  vel  ar  t quare  ic,  qu«  ed  «qualis  dK 
dantif  DI., BrBq,diAaats«  or  , cum applicatacts 
vel  oq^conueniet  neeelfarib  in  pundoq^velc 
ex  prop.iB.  huius Giroll. 

$1  verb ficHpperbolatvei  Ellipfis»  inqaadetw 
cur  VmbeliciB,Sr  a, vertex s.  Line«Biacci> 
ptatur«qualis,qb«fitED:  deindcceocro  a it- 
cantor  plurimi  gyjj  inceruallo  maiori  • quam  as, 
in  Hyperbolf,  quorum  vnus  fit  LT . Et  io  Eilipfi 
non  maiori,  quam  ae,  fed  maiori,  quira  bb,  quo» 
mrn  vnus  tv  • Kurrufqae  Interuallo  d,  Br  qooli* 
bet  ex  circulis  dudtf  fiido centro  in  vmbciicot 
alij  ctrcali  dacintur,qoorum  vnus  fit  tv  ia  Hp* 
perbola  radioDl,  in  EHipfi  verb  CT  radio  dV,  vbi 
fe  interfecint  in^ » lllad  pandum  t,  Br  alia  fiaii» 
lla  erunt  io  circOferentia  fedionis  contcf . V ndc 
linea  per  ea  dnda  Hypcrbolam»  vel  Ellipfim  Imi* 
cabicur. 


Probtorvcfbcx  Ijs  »qnzoftendimasprop.tf. 
^iu5.  Nam  In  Hppcrbola  . Lines,  qu*  ab  rm- 
bdleo  ad  cootadum  dncitnr » qu«  ibi  ed , xc 
debee 


^ sectiqnibvs  conicis; 

oebetcoe  ouiari^iuin  alia»qtic  ad eandem  eonta* 

M ab  alio  rnbclico  doAa  trt, « ibi  cft  ac  quan. 
lirate  diaaetri  >ranruerr(,tiUi  aut«  efl  ac  in  hac 
Spn . Nam  comprehendit  diametrum  tranfuer. 

Mm  OA.  qoc  remanet  rubdnftii  dnobna  rmbelicli 
pi,*  •a.kioroper  cAprehendit  lotam  or,qu*eft 
mraiura  Uoe;  ac  i Ergo  ac  clt  pqnallt  linee  ac,  8e 
diametro  traofncrrp  ad  . 

Sed  in  Ellipfi  ex  eadem  propof.  dop  linee  ab 
TBbelicitad ambitum  eina  inclinat;  hmnl  fnmp- 
tj  debent  ede  (qualea  diametro  tranfoetr; 

Uleew^fantaci  ar 
CA.  Nam  ac  eft  equa* 
lis  dlamerro  tranfaer* 

(ie  BA  p fir  CA  linee 
»D  I Siquidem  toea  ad 
cft  dlaoKter  toeut  » 
te  femper  gyri  ac- 
crefcuntuli  ratione , 
vt  eadem  quanciute» 
qui  pndi  dufii  cref- 
eant»  eidem  poAeriila' 
dufti  decrcTcat . quem 
modum  etiam  docui* 
mua  prop.a{.traft.i8. 
vnde  patee,quod  £1- 
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Sed,  qo6d  ph,  8r  CD  fintporalfrfff  io  triangulo 
CAD,  itaenteo,  relctad  fU,  eelut  refpoodet 
proportione  ac.  ad  Af  tx  Cor.  prop.4.  Jib.tf.  Eae. 
ErgqquadracaCDadqoadratum  rt»  ita  efft  pro* 
portiooe,  vt  aC  ad  A^f  qoare  latera  fiorum  qna> 
dritonim  erunt  applicatf  ex  prop.  y.  hului . 8e  lic 
per  extrema  Caram  i,4r  p iranlibtt  ambitas  pa* 
rabolei  caJut  vertex  a . 

PROBL.  ir.  PROP.  LX, 

Circd  ^4ium  tnan^Hlum  drfcrilfeTe  SUipfitHf  ' 
fe»  ffypetfroUm  etiimfpcae  notam. 


I^pfia  iU  deferipu  cft  jpprli  fcd^io  coni  JEUipticA. 


S I O XIV. 


Df  ehcumfaiptione  figurarnm  conicarum . 

Q Icat  agit  Eaelidea  de  eireniBreripriene  cireali 
O circa  ftgurat  redlliaeu,  Ita  »dr  blc  breaiter 
dabemaa  agere  de  drearoferiptioae  figurarum, 
ialeem  circa  triangula I edmilUIbla  omnibus  ft- 
fvtt  poffinr  ioferiM,  qu(  i fedioae  coni  deri« 


PROBL.  L PROPOS.  LIX. 

Cires  istum  triangulum  Faraholam  circum^ 
fcrt(>cre  • 

^ It  datum  triangulum  • ad,  cuius  bsfii  bd  dioi* 
l3datorpermediumioc»ardverticeAaJ  diui* 
oooetn  c redaducatur,  coi  parallela  dl  excitetur 
i psodo  o . Elledls  rerb  In  Ac»quibualibec  pno- 
tkisf  et  f t ducatur  bafi  parallela  bc,  loccr  autem 
ciias  portiooea  ep,  ftUfinuenUrar  media  pro- 
porcienaliacx  Eucl.  prop.ld.tib.d.  vii  & traosfe* 
rae«r  faperV6,fcfitrt«  Dico.qubd  per  pundum  t 
traoMt  parabda , cuius 
ambitus  per  BAiotran^ 
reae  . V^e  fi  pturims 
alia;  ducantur , vt  fc  > ab 
alijTque  pundir  in  ac  ad 
libitam  afiumptii,  d me- 
diy  proportionales,  vt  ei 
Inueoiatur  plurima  pun> 
da  obtinebimus,per  qug 
parabola  ducatur. 

Probatur . Nam  quoniam '1  eft  media  propor- 
c^oaallf  inter  VH.ftr  f«;quc  cfl  xquaiia  DC  eruat 
^ptopovtiooalea;  vndeev  Cor.prop  aa*ltb.4. 
E«d.  qaadratom  ex  tertia  cd  erk  ad  fccuadp  qUA- 
Bli  vt  DC  ad  VH  Irneas . 


SlttnangalaraqoodcumqueABCi  circa, qood 

deferibeada  fit  Hyoerbola,  vel  Ellipfia  , qup 
poteft  efle  indetermJnau,  drqu^umque  illa  fit,fc 
drtoaeduda  OA.quediuidat  bafim  ac  per  metfium 
i pondo  c ducenda  erit  ad  da  produdam  in  v, 
quod  libuerit  pundum,  reda  cl . 

Quod  fit  proponatur  fedio  conica  fpccle  nota, 
coiui  diameccrficad  parametrum,vtzliaeaadx 
lineam  • 

Primo  llneiapcremibafiidrAD  reperiatar  ter- 
tia proportionalia  l.v,vt  exhibemus  10  hyperbola 
exemplum,  redangulumque  dr  erit  (quale  qua- 
drato ^ media  oc  confti:uco,  vtpote  cooftieutum 
ab  extremis,  n^mpeOv (quali  oA.  Kcv».. 

Secundo  fiat,  vt  z ad  z,  ita  xv  ad  or  reperieodo 
niminim  quarta  proportionalem  Vp.  Oico,quod 

exbibebieur  fpeeienota  Hypcrbola , vel  Ellipfi^ 
cuiat  diameter  tranfuerfa  fit  ad  contiguam  para- 
metnim.vt  z ad  z : qma  nimirum  redangulum  vv 
fttb  VD>  fir  OA  cootencum  dicit  eam  proportionem 
ad  redanguimn  px  fiipcr  eandem  bafim  dv  confti* 
tutum,  quam  altitudo  DF  ad  altitudinem  vx  ez  l. 
lib.6.Eu.  ergo  etiam  redangulum  fv  ita  cft  ad  (• 
quale  quadratam  ex  ocr  Sed  vx  ad  o^fe  ^irit  cr 
conftrudione,  vt  x ad  2 vel  cmnernoao  ov  ad  Vfc, 
vtzadx.  E(go  etiam  redangulum  vv  ad  qua- 
dratum ex  oc  . Ergo  etiam  diameter  trao(^ 
uerfa  fa  talis  erit  ad  Parametrum  s qui  fem- 
per eft  ia  quacumque  figura  conica,  vt  redineu* 
Ium  fi^FD,  & DA  ad quadratum  cxoc,qu(  dcbec 
efie  vnaex  applicatis  10  Hyperboli , vel  Ellipfi, 
qu(  circumlcribamr  circa  tres  vertices  b,  a,  dr  c. 


Sit  ergo  dcTcribenda  Hyperiiola,  vel  B lipfis 
etrea  SAC,  iim  fiue  fit  fpecie  oou  » fine  non , fiue 
cFdudafitforruitbad  of,  fiue  ad  defcnbendam 
fpecie  n^umredionem,  eicdafitrp  modo  pr(- 
(fido  eodem  pado  defcribetur  • 

A pondo  quolibet  V g.  L ducatur  bafi  sc  pa- 
raUcla  I.B, que  pertingat  vTquead  ic,vc1ca  io  o, 
Hhli  inter* 


TRACTAT 

inccrque  fr  m iooeoUtur  media  proportioaa* 
Ua  Li»  L mfas  a* 

9c  c,»  fitli . Dico,  qaod  Ellipfi»,  rei  H/per^>- 
U raofienf  per  »,  A,  c vertices,  traniibic  quoque 
per  I io  Jmea  puoAura  fignatum,  flr  fic  de  qaU 
bufeumque  aliji , qu«  i puodii  io  da  elrftis 
trahantur , tc  jouentia  eodem  modo  proportiooa- 
libotcntdkendum.  Vade  plora  punSa  poceri- 
mui  Tcturl,  per  quf  Hjrperbola , vel  Elltpfii  du- 
catur. In  Ellipfi  ver6  etiam  in  Fo  idem  efficiemus, 
te  Ellipfiol  completam  coofequefflur,  qu(  tranfeat 
pcrBFCAvcniccs, 

P'^obatur autem.  Quia  crea  Cant  proportiona- 
les ex  conftrudione  i.«,8t  u,  & IH . Ergo  qua- 
dratum;! me  lia  cft  «quale  redangulo  ex  extre- 
mis cx  Eucl.pr0pr.f9.  bb.d.qoop^to,  fi  pcob^ 
cur  redangulum  ex  VD,fr  da  lateribus  efieadre- 
aaogulutn  ex  |L , fc  la  , vt  quadratum  ex  dc  ad 
quadratumexti  oflendeeur  expropol.  6.h.  ocp 
ft  1. 1 efle  applicatas,  boc  autem  fic  oftcaditor  • 


Nam  In  triangulo  tDC  ob  parallelam  ®jl  ad  b»« 
fim  DCi  ita  eft  oc  ad  tc,  vt  df  ad  h..  Se  eadem  DC 
eb eandem  rationem  in  trlaogulo  dac  Ita  eft  ad  lh 
ftcut  DA  ad  & A . Si  ergo  ex  antecedeocibus  io  pri- 
ma combioatlone  componatur  quadratum;  ni- 
mirum DC.d^  DC,  Se  et  antecedentibus  in  fecunda 
refiagelum  DF,fr  da;  quadratam  DC,Bf  CD  erit  ad 
redangulum  rx  confequentibuS  fn  prima  combl- 
natione , 8e  Lc,  lh,  vel  huic  «quale  quadratura  ex 
Ll,  vt  redangulum  df,  da  ad  vl  , fr  sa  redangu- 
lum  ex  cunTequeotibos  in  fecunda  combinationc, 
vt  eft  regula  KcAigutorura  proportionalium  T r. 
l7.propef.i|.  vt  hi  parallclogrammit  proportio^ 
aalibus  latera  preportionalia  aoiecedcnda  fiot  1« 
voo,  fr  coofequentla  in  alio,  vt  hic  videt . 

PC  .vt  DF  & DC  vt  DA 

ad  ad  ad  ad 

LG  FL  LH  tA 

£reo  Compofirum,  vt  Compoficum* 

5c  & DC  DF  ar  DA 

erit  ad  . ad 

LG  8r  LH  vt  FL  & LA 

Ideft  tl 

Vade  patet,  quod  iu  eft  refian^um  FD,«  OA 
ad  rcfiangiiliim  Ft,  & i A , vt  quadratum  ex  ^ ad 
quadratum  ii.,,vndeDC,  Se  Li  erunt  applicate, 
&coofequeoterdvcrtiee Aper  eoromi extrema  I, 

& c traofibit  Hjpobnla , vel  EUipfis  • 


VS  XXI 


Vlfis  Sedionum  conicarum  vntuerMibus  re- 
gulis, f|up  fcrlicecin  omnibosnim  Hfpcr- 
bnlit,  tura  EHipfihus,Cum  Parabolis  adhtbcri  po^ 
font,  (^rtec  etiam  aliquas  fpectales  dcfcrlpeio- 
nes  docere  , qo«i  fingolaribus  vnius  cuiufqac 
rpedei  proprietatibus  ortum  habent  • 

PROBL.  1.  PJIOPOS.  LX, 

PtuhoUm  per  punfls  dtfaihirt 
metfO^O'  afpUcetU . 

Sic  data  applicata  av  , Se  diameter  qturcomqac 
AC.  Dioidatur A*,ioquaslibucntpartes»> 
quales  V.g.  In  quacuor.  Se  diameter  ac  In  tot  alias 
«quales,  que  quadratum  oomerum  ptfdjftanut 
applicat*  AC  pardum  etpquent  V..g.  id. 

$i  ergoreAf  ducantur  pquales  applicate  par^ 
bus,  dreiparailclf  i diametti  partibus , qoeqds, 
drato  partium  io  applicata  anumptaruo  refpM- 
deant  V.  g.  vnam  fi  afiumpferis,  quoniani  quadra» 
tura  vnius  eft  voum,  duces  i prima  parte  d>atiietri 
opqualem  du  voirp  parti  applicate;  Siduai 
quarta  parte  (jiaroetri  educes  Lx,  (qualrm  duabfl 
partibos>qnoniam  quadratum  duarum  eft  quatoot; 
fi  eres  i nona  parte  deduces  MN,  A cpt«  Si  ergopee 
pan^acBCMB  ducas  flexam,  bfc  erit  ParaUi. 
Probator,  Namex  propoCx  boius,  itafcfa» 

boc  AC  tncerceptuadei 

f».  luterceptam , vt  qrn- 
dracumAB  adqtsadn- 
tumLK{  fedquadntfi. 
AB  eft  1 6.8f  quadratum 

applicatf  XX  eft  4.  Li- 
nea ver6  CA  eft  id.  Se 
linea  cL  eft  4*  Ergo 
ita  Ic  habet  ac  ad  ct , 
vt  quadratum  applica- 
’ te  ABadqttidratomap. 
piicit?LX,dr  IU  dicas 
Milijs  . 

Poffent  etiam  trahi  I panibusaralica^  AUtquf 
dTcnt  pquiles  aD,  vt  al  , aut  am  luceelno^  (c» 
perdimiouendo*  dempto  quadrato  a finguUt  pur- 
tium  , d quibus  deducitur  , *t  vides  fafinui  lu 
punftitis  M,  X,  A N ; Nam  u prima  u sbiatom  eft 
quadratum  rnlut;  quod  k prima  parte, fc  viciniori 
diametro  deducatur,  fi  a X quadratum  doanm 
partiam,  qubd  I gemina  . Pdienc  quoque  trabi  i 
CX  contingente  verticem.  A parallelam  applicM, 
qup  fccondum  quadrata  partium  diftancilimFc 
erneereot  • 

PROBL.  II.  PROPO 

f4T4y<iUm  circM  ^aimn  tridiiffdim  i • 
dcfcriIxTC. 


I .«ir  •r 

‘ \ ; n< 

\ \ ^ I Ii 

\ : \ t iti 


crtaogolura  aci;  circa  qood  opocteat  Furu- 
^ bolam  delineare . Dlnila  per  medium  bufitA 
inmtdqcitnr  co,A  in UU fqmptia quihufiibfv 
partibns 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS.’ 


V,  g.  r ; dacunr  ab  aagulo  a per  v 
parallela  ad  balim  At  * <]o»  fie  «b  ■ 8r  vbi  lecac 
crutceoppofitum  angtt'o  a oaraileia ducatur  ad 
CDiqof  fit  IK  occurrens  A»ab  angulo  a duAat  m 
t • Dico  X fmMOm  effe  V^aMs , fM  per 
*>€f  »*  >tflUeS  tr‘digtUi  d«li. 


4^7 


m^duftifdaoccurraac.  Nam  punda  Irrqnibur 
occurrunt  V.  e.  oe'ant  in  eadem  piraboit,  Vn-^ 

de  prr  eam  duAa linea  lOt  partea  io  parjbola  ab. 
riiprascontungec. 

Odenlto  vero  eadeimqux  antecedentis  Propof* 
n paret  ex  ipfa  conUruSione»  ficot,  9t  (evamin 
operationis . 


* Friatur  antem  • Qmtt  It  dueatar  kNi  hec'  ' 
erit  applicata.  Quare  punftum  x »etpote  extre* 
man  applicatp erit  In  Parabola.  QuoJverbxif 
/it  aplicata  patetiquia  cft  inedia  proportionalia  in< 
terNr,8rDi.  Vnde  iuxta  doc.  fp  huius  entap* 
plicata  • qubd  rerb  /tt  media  proportionis  ita  pa* 
tec.  Nam  in  triangulis  ADF^dr  fBxarqaianguM» 
qubd/intad  rerticem  inter  parallelas  os.  dr  bk  • 
ita  cft  AD»  vel  squalis  ot  ad  FBi  qussquatur  mk> 

9e  lintf  DL»  ficut  or.vel  squalis  lh  ad  h x idell  eH 
BtadoL»vttH  ad  HK  in  triangulis  quoque  ad  ver* 
ticem»  8i  inter  parallelas  ihk.  dr  lhi»  licut  e(i  lh 
adHK*  itattad  ix»quamobrem  > dr  reliqua  dl  » 
que  eft  squalis  lines  nx  } ad  reliquam  Nt  eodem 
paao  fe  b^cbit » n Ltad  i x»  dr  lb  ad  hk  > dr  d ■ 
adVH»velNKi  Si  ergo  ficut  fe  habet  db  ad  mx> 
tta  Te  babet  h X ad  N i { pacet,  mk  efle  mediam  pro- 
portionalem inter  ot»8r  rtl. 

M Nota  Idem  Tequi . feu  paralleisfintprodiiAf 
bafifqaidiftanter»  ve  in  fig.hae  ux,  feu  ab  pqsi- 
£ftancibus  ducantur  diametro  parallele»  rt  Jtxabr 
■v.qof  occa  erane  Imef  Ax>feumBi  altera  fig<  Btf! 
ub  Rv  ad  AMifen  «quidiftaacrs  diamccrotVLMN.CBU 
SKific  oec  interet»u  ab  angnio  A»fiue  ab  angulo  c» 
vcl  » emitaneur.  Ita  nec  interet  an  parcs»pcr  qoo» 
tnoreufit»'  fine  in  ipfo  diametro  dc»  vtBV  i qux 
tranfitperv»  fenin  eius  parallela  intra  partea,  in> 
^mccro  produdoa/Tumptastnper  xductcur  IS»' 
itBCttra,  vt  AX»ad  quam  doettur  Bx.  feu  io.partea 
in  diameti  o produdo  a/afiptat»dr  ducitur  AO>  qop 
MBsa  partes  in  copeodudo  debent  efle  squales 
ijt»  quq  iiura  diametrum  cd  fune  aiTompte.- 
rr.  ■ 

, PROBL.  IU.  PRpPOS.  LXlir. 

. i -PttM/olitm  fttiiKtrt,  fm  reftrcire . 

r r 

Sit  Parabola  lACiquam  oponeat  refiaorare  ^ ■ 
u/qoe  ad  v»  fcil  producere  i cvfque  Ino.- 
RdOtrcisiurergoptlroorepeciendo  diimetrum 
OBCmcumque  al  iMc  applicatam  quamcumque  BC> 
Bpuo^o  Itaque  t»vbi  applicata /e^ionem  tangit»- 
d regione  pactis  refiauraods  ducantur  ad  k»6rad 
p excetmas  oras  'abrhpts  partis  rede  s&»  de  «fife* 
etbMt  diametrum  in  H»  de  t:  Pars  ergo  diame* 
trtinteveepra  in  quot  libocfK  partes  squales  di- 

ttidacnrV.g.iu  apes  «as  redx ducantur» 
utBO  * Deinde  ab  i jfdem  orip  i»  & » Uucintur  iia- 
amio  partllcl*  sr.  dr  * piclque  mtercepu  i v 

)o  totidem  partes  aiuidator  V.g.  rurlus  tn^.de 
fe  db  iftis  parail^s  diametro  dacantur qus  prb 


Tcin  quafllbuerit  partes  ficut»  fe  diameter  ta  toc 
ex  ija  panibus  diametri  V g.  j trantferantufia 
prodofeimdltmetramTit)deiocex  partibus  ap* 
plicatp  TC  transferantur  ia  ipfim  produfeam  cq,.» 
i quibus  dioifiiMiibus  paraileis  diametro  educan-- 
cur.vt  occurram  Imeis.qup  i puAo  ■ per 

piitcs  in  diametro  Tu  producta  rigoatiscranfeanc: 
N3  puoAimutmconcurros,  vt  Diinearfi Qp.de  oa 
emat  ea»  per  qus  parabola  producenda  cranfiblc  • 

EXPENSIO  XVL 

De  HyftrboUritm ptriiiuf-tti deferipthne. 

HYpnbolm  Ar7mpcatci.^{(>la  hab«  Intm 
-figiirutparricalares  (ibi  nndicai  Jcfctjptia. 
nt.i.)uaruRs  .lartum  modo,  diaerfis  probde~ 
nupbua  exponemna . 

PROBLi  1.  PROPOS,  LXIV. 

^Atit  ftyperboles  trtmfaerft  diametro  , Cf 
> etu/iem  rotione  *d  ccniiffiam  parame- 
. trum  ineUto  angulo  ffyperholem  m pla- 
no per  pnnlia  deferibere . 

Sit  data  ao  dimidia  crannierls  diametri.&  pro- 
portio  eius  ad  coociguam  paramecrum*qup  fic 
n Lads.  AngulusTeM.fi  itapUeet » detu* re* 
Aut.  Inter  lineasse  fe s reperiatur  media  pro* 
portioual»  oc>  de  lam  vc  u ad  s,ita  erit  ex  CocoU. 
prop.ai.  Iib.6  Eocl.  quadratum  ex  ao  ad  quadra- 
tum excD  { Talis  autem  etiam efi  ex  prop  44.  h. 
progr.j.fe  GxolL^poreio  diameti i uao/pes.s  ad 
parametrum  » nempe  quadrati  ad  ad  quadr.  CD  { 
ideqque  Coroll.prop.s»  huius  hypetboia  crit  fpe- 
dc  nota»  fe  AC  de  AV  erunt  Afy^mpebti  ^pto^.47. 
buim»  qop  fic  de/criboair ..  .» 

A pundU  111  di.^cuo  AD  pradpda  » quibof- 
cumque  placderit»  nuces  squi  jilt^nce*  ad  applica- 
tam ad  verticem  DF»qualtSefi  ei»  Aufererque 
quadratum  Df  a quadedo  isj  iu  c«o)ei>tve  quod 
remanet  quadrau  latui.oxifiac»  quod  fistex  prop. 
is  1.6  vel  ii.l  S|  fi  adid  iotensaUutsex  («ondoc» 
vclr  ducas  pgrctouf  circuli*  qu;  r«cec  utametru  id 
Hbb  B o . 


4»* 


NaarcAaDe  trlt  latoi  (fiiadrati  tale»  ^od 
comqaadnto  ^ erit  cqaale  quadrato  ti  . latrU 
togoloenim  redangolo  roomadrata  cmruinor, 
fer  DA  fuat  «qualia  quadrato  oafiffccqoatii  li; 
Quare  Aoeft  latos  talia  quadrati»  cut  deficit  qiia> 
dranuB  e«  id  hoc  n^quetur  quadrato  U . 


$1  ergo  Do  traasfiirttur  la  ii » n fit  ir»  dico 
tr  elTe  applicatam » per  coma  eutremum  r d ecr* 
tice  D traofeac  Hfpcrhola  Io  fpcde  nota  • 

Prcd>atur  autem . Nam  ficut  eft  diameter  traa(> 
uctfaadParaactrQm»  ita  cft  reftaogoJuai  c«  ai» 
*A  pro  voo  latere»  firpro  alio  i d ad  quadratum 
iT.cxS«h> 

ProgrdT.  f.  Qnoalam»  fiauferatorquadratom 
Aoi  quadrato  ea  a1  rcBuocbtt  rcAao|olum  (uh 
rou  diametro  traufuerfa»  cuiut  dioitdia  eft  ao» 
Ir  ID  pro  TQO  latere » 8e  id  feorfim  pro  alio » qui 
eft  gnomon  II  l»vt  pacrr»&  i qua^ato  liqua, 
draeum  pr  abtacum  fuit  io  prazi,  dr  remaofic  tr» 
Progr.  I.  In  trianguio  autem  Aq^ob  paralie* 
lat  CD  > & <^(  I vt  eft  AD»  8r  Dc  * 8r  ideo  etiam  eo- 
rum  quadraucx  ao  ad  Illud  ex  oc*  Ita  ez  ifi.l.fi.fi* 
mili  proportione  alludit  quadratum  cx  ai  ad  qua* 
dratumciQl.  Aufer  itaque  proportionalia  an* 
teccdeni  AD  quadratum  primar  comhinatioAii  ab 
antecedenti  quadrato  aI  fecoodf  combinaiionla  $ 
liCDt»&<onrcqoeoa  CD»  rei  DrqtMdratumd  confe- 
fequente  q^>tc1  u qaadrato»Ti fecimus prog.i. 
Be  remanebunt  refiaua  adhuc  proportionalia. 
Ndmpc  gnomon  i Zl » reJ  quod  f quale  redlangu- 
lom  ex  Ai»  AD  pro  tdo  latere , dr  id  pro  alio  ad 
qoadratum  ex  it  ex  prop.xi.ll^;.  Elrm. 

Progr  }.  SedquadratoraAD  cx  confttodiofle 
eft  ad  qoadratum  <exoc»rt  diameter  craDfuerra 
ad  parifflctrum:  Ergo  etiam  re^o^^am  At»dr 
AD»  nempe  toto  diametro  pro  vnolatere»  l^Di 
tamtim  pro  alio  refenar  ad  quadratum  l^>  rc4ia. 
meter  tranfuerfa  ad  parametrom»  & rt  z ad  s»etgo 
ex  propoC.  8.  buiui  erit  punfium  r ad  hjperbo- 
lam»  quod  erat  oftendeodum. 

Sivero  libeat  Hyperbolem  fpreie  non  notao 
ckfcribere^trahantur  ad»  Ar  Dc>cuius placet  Ion. 
gitudinis  nullo  habito  refpeAo  ad  datas  S»  ft  L . 
frrM.  «titriBc  exeoumciif 


tractatvs  xxrv. 

Sit  ergo  primus  modtK.  Etdenftir  Arpmptg|| 
AltftrAL.  diametriqtie  tranfaeH^  d<mtdiu(QAD| 

fitque  ad  paiametrum  diametri  tnnrarrfx  data 

prt^itio  t vtquadrarumcA  ad  quadratumcA. 

Dudi  AO  parallela  Bo,!^  in  ea  dedis  quibuOU 
bet  pandis»  n e , ducentur  parallelx  ad  diam«. 
trnm  ad»  vtrr  { fiarqoe  iv  rant«  longiiadiiiis,vt 
eius  quadratum  fit  «quale  duobus quadritli  At»|| 
AD  eas  feorfim  componendo  Cedangul^/;  dueeo» 
do  bafim  (D,qu«^qoet  rs;  nam  ex  pr.ri  l.a.Euc. 
Quadritumbafis  >n  redangolo  eft  «quale  duobu 
quadratis  crurum . Et  cr  dabit  pnodum  r»qaod 
erit  In  Hjrperbola » cuius  ^erteZ  D » & proportio 
diametri  ad  contiguam  Parametrom  » qaamqaa. 
drati  cx  ac  ad  quadratam  ex  ac  • Et  fic  erit,  fi  eo* 
dem  artificio  alias  producas . 

Oftendendom  eft  autem » qubd  rx  fit  applicata 
exeo»  qubd  eius  quadratum  fe  habeat  ad  redta* 
goJom  Ax»8rDAi  vr  voo  crure » 8r  bz  pro  alie,  n 
craoroerfa  diameter  ad  pararaetrAm»  Nam  tuae 
ficcooftahitcx  prop.8.  holus  vx  efle  applicatam» 
d ideo cxtrcaum'liacf  McflcioH/pctboli. 


V4/0  J/ymftoto  , O*  dmidia  tr^nluerjd 
diametro  cum  Artfulo  ffypirMam 
fer  funlla  delineare . 


DVeb»  mo<ll>  polcfllKM  Inopui  reducitTcl 
per  lioeas  diametro  traafucrrp  parallclaa»d 
tuzea  propoitioorm  datam.  Vel  per  liacaa  d 
pcrpeadicolarcs  • 


td  Probator  verb  . Nam  ev  cooftroftiMugm 
dntum  XV  eft  srqoalc quadrato  iiA  AD>)oadnAM 
dratom  verb  idem  Bv  eft  etiam  (qoala  qaadrmi 
ciddAO.frreftiSgoto  AX,Am»aro3x,qaodfitpqBS* 
Ic  hoc  rcAangolam  refidxo  gooromai  quadrae  C| 
Ax,  vel  EP  ablatoquadraco  ao.  Ergo  1^  reftiA* 
gttiom  ez  ax»aO  pro  voo  crurc»8r  jdx  pro  aJio  ciil 
fqoale  quadrato  ex  lioea  is  . 

Sed  io  triangulo  caa  oh  parallelas  ?■»  detift 
dl  qoadratum  CA  ad  quadrarum  ca  ; iueftqoadnt 
cum  Ai»8r  coorequenter  rcdangttlum  AX»A«>lrXB 
fiblpquale  td  qoadratnm  ex  ba  liaca»qo{  eft  ffn* 
ItsapplkatpPX. 

V^credangulomex  AZ»ADi8rxoeritaiqBBi 
dratum  ex  if » vt  diameter  tranfuerfaadpmpill^ 
tnim;  cum  tale  fit  quadratam  cz.  ad  quadratam 
CA  ez  pr«ruppofi(o . « 

Secundus  modus  eft,  vt  datis  A f^mptotfi 
AL  femidiametro  tranfuerra  AO»d  angulo  ADLdt* 
cantur  ad  diametru  tranfoerfam  pcrpendicalartt, 
vt  vo  A vhl  oceorruot  A fjrmptotis»  vt  in  o crigia* 
turperpeodlculaccs  «quales  ipfi  AO»qualiS 
8c  vbl  terminat  io  m docatur  rurfas  perpenduf* 
laris  MT, quantum  fuficit . Deiode  cemro  T radio 
Vi  portio  circuii  docatur  OT » le  vbl  fecat  OT  io  t 
demittitur  pci^odicularis  vr.  Nam  puodaa  f 
erit  in  Hpperbola» 

Probatur  facUd . Namez  Eocl.  prop.ld*hh»  ' 
T'  eft  media  proportloaolts  Inter  ti»  9c  QP" 

re  eius  quadratum  * nempe  ex  erit  «qoalcr^ 
danguio  IT , ftr  TOez  prop.ip.  lib.d.  Eucl. 

S^  rcdangulnm  per  cuius  lacera  io  UncM 
exteofa  craofie  hjperbota  » vt  ir  , d Tp  o 
propoC4s.  Coroll.  eft  (qoaJe  quadrato  eZ  TT,  td 
«quali  M ezcoaftcudionc*  Ergo  lattf  ir»dT# 
lo 


r 


DE  SECTIONTBVS  CONICIS 

!■  piiifia  T tnafiiiic  M^pcrboia  , cuiiu  rer- 
tao  » 


PRORL.  III.  PROPOS.  LXVI. 

Dtum  HyfcrboUm  nfmire,  elUm  fit  eius, 
Mon  lufi  vniiam  punffum  coaflarct , vtl 
' Wrtr/w  producere  , Dteis  eius  Asp- 
icas , (r  vuico  eiuspunSo . 

Sint  JatI  Ar7mf toti  Ai . 8t  AC, 8r  panftnm i. 
Ei  paafto  i.  dacaatarplunm;  lince  id  rcrfi- 
qM  A(ympc«um,Tt,H,  *oi  .Scdiflantizmi- 

nomadmum  jrpmptocum.auiin  >d  ilind  pnn- 

Ai  inmlcrdini  faper  tandcoi  tineam  ad  ilte- 
nm  eitremum , tangit  allnd  arymptotom  • 
VagnOt  trioifcttcor  to  iig  eo  ^od  fit  minor  dl» 
i|aiBU.Gc» inan.Nain punaa 
j^alu  ioKnu  ioeriat , erant  in  eadem  Hppte- 

• PrabaraeTer&neA.qnAl  InHpperbolapun. 
Ai  ib  nroqot  A{ymptoto  e<]uiJiter  reaioc«>figo«- 
• m cadon  Unca  in  HppcrMa  repet  ianrat  i Qna- 

MfimPLi^Miij  ficati  £1,  Arpi|ftcft. 


lipcriaQtaraatea,^qafIibctdaaj>a  Te* 
mcH7pcrbo(icapni.N«xpropof.a8.huiui  po* 
t(fi  drTeruire  pro  tpplieti  cnm  ia  duas  partes  *• 
fuin  «b  alitjiio  diametro  fecoodario  diuidi  poffic 
c^ptopof*  ter64^.  Coroil.  habemus  > tjubd  re« 
vagalam  ex  ambobus  applicatis « ^as  diuiXe 
diwlCTCf,  tt  tota  LN  cum  iotercepta  later  Tcdlo* 
TOam  ex  aijrmptotU  i n ri  pra  vao  late- 
iftaiBiirum  totaNrfAciatercepia  later  feSioaem» 
Aalttrom  Aiymptotuoii  n mh  cft  pquale  redan* 
|fio&do  ezLUg  &Lf  I quare  b^ebunt  Utera 

CORioaalia  ex  Eucl.  propof.  10. 8c  erit  to  ea- 
proportioae  mi  ed  NUgficucIeH  ad  rL«  Et^ 
^^^pooeodo  ita  erit  mh>  Sf  Ms  fimuh  nempe  lu  ad 
>■1  nLiigft  Lf  fimal » quf eft eadem 'ii ad Lr • 
^ ergo  Lr  I 8r  NU  cidm  eaodem  dicaac  pro- 
jWfioocm  eruoa  louiccm  zqaales  ex  7 propof. 

fioci.  Quare  com  qaxJtbec  hfperisoU 
uiareac  per  poaifia  arquiHter  ab  ifympcotit  re> 
*cta>nKg  alicuius  ^omodoeoaqut  lioec 
aodaXiarN»  vel  ^ vd  0*8r  Q, 
jigoaxa  eruat  io  H/perboh.. 

. CpaOLLARlVM. 

IJIocerf»  patet  quaslibet  i o»scepus,nsUft 
u«»qBafcaBmuc iacec CcAiMem>  Sc Af/m- 
^^'***<fiep^aalcs  latticeoirtesofteaC  propoC 


EXPEMsro  XVll. 

De  DeCcriptiode  purtierduri  ElUpfmm  ~ 

SIent  finguliri  dcrcrlptlanc  Piribolu , ft  Hr- 
perbaln  profecnti  famue,l!c,»  Elliprei,c>up 
propter  duM  itet  eonlugnu,  <)na>  hibeQt,<fi> 
wrlu  derctiptionei  obtinere  queunt . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LXVII. 

Ddtis  Eltypfis  extremis  diumetrts,  euudtm 
i»  pltuo  per  pssuHt  quotlsbet 
deferitere. 

CEntro  clntenuIIoiflumptodhBidla  dlime- 

tri  maioris  co  defcribatiir  circolus  cir- 
ca maiorem  dtametrum  to  | rarfiirqae  eodem 
ccntni  c circa  minorem  as,  tt  i rommuoi  eeotro 
c radi)  cxcaac,  qui  tranfeuotes  per  circumfereo- 
tiam  mloorit  in  1 fecent  cirralura  maiorem  in  oc, 
n funt  ct,  i quibas  puodis  ■ perpendiculares  at 
ad  diametrum  todeiVendaar.quIbasoccurrsoc  ia 
o punda  1 1 n£tf  connaAences : Nam  rbi  fecant 
perpendiculares  a>  abijfdem  radi)s  dimsiras,  rt  ia 
o,  ibi  erit  pundniB  Etiipfis , 8e  peream  incefe- 
dkmem  o rranfibic . 

Id  verd  ofteadetur  probando  redam  or  > nl 
MLeifc  appllca- 
um  t e6  qubd 
redfgniuin  DM« 
Mt  ex  ioterc^ 
tia  diametri  trif 
nerf;  fefmencb 
ex  propof.  6.  Iu 
fc  babeac  ad 
quadratum  mL  • 
?t  quadratu  sc  » 
qup  ctt  loco  re* 
danguli  ex  in- 
terceptis dia- 
metri portiottibns  wc,  A*CVad  qaadratum  ml- 
oorit diametri  g qur,dr  locum  applicat;  teocc. 
Vade  fi  per  rtrat^bit  ambitas  Ellipfiscranfibie 
quoque  per  1 • 

Io  crUnguIo  redaogolocMrob  parallelas  mv, 
8rp<iexprop.q, Coroil.  lib»d.  £ucl.  ha  cft  cvgfea 
CM  fqnaiis  ad  vm,  n 04  adOQ^,  rei  Lm  ;qualem . 
Er^ peno  /«na*  ita  erit  cv , rei  ct  ad  <ic»  rei  v 
qualem  cr,rcVM  ad  mL  . Siergo  ex  ci  fiat  qot. 
«atu  boe  fe  habebit  quadratfi  cq{  Vt  quadratti  t£ 
VM  ad  quadrati  mL  ex  s6. 1.6.EI:  fed  hoc  quadra. 
tumvM  ,ebqo6d  vm  fit  media  propoitionalf  sin. 
ter  fegraenta  im,  Se  mo,  rc  patet  ex  i].  Iib.d.  Eucl. 
cft  ex  fegoKQtis  diametri  om 

A mo  • Ergo  redangulum  ex  fegmentis  dlamctr/g 
AM*  8e  MO  fe  habet  ad  quadrttum  mL»  rc  reftan  * 
gulam»  quadracumque  ei  k ad  quadratum 
rei  cr»qood  erat  oftcadcndim»  * 


.PROBL. 


i 
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PROBE..  It.  PROPOS.  LXVml. 

VMis  Sllipfeos  exirimis  dianittris  Eltiffim 
per  pnnUe  defcrihere  . 

STntdtti  Binpfsot  diametri  eiccremi  cpffr&i 
bir4nam  imiicem*  8ead  rcdoi  angutot  Te  fe> 
cantes , Sumpta  clreioo  eorum  fem'd»ffireotia 
co  > qua  alratrum  femidiameter  cr  minor  eft»  qua 
ftmi(liametrrcA»acc6modecar  ic  pando  minoris 
damrtrt  ad  libitum  dedo  rerl^f  c»  doda  arcus 
portione,  qua  fecetur  diameter  maior  in  s , vtoe 
(qaet  CO>dudaq:o6t  fiatoi  fqual  s femidiamrtro 
minori;  Dico  itaqi  quoiexcreaiu  t erit  in  EilipGi 
eoius  ambitus  perexrrema  asKi  c,F»A.i,traoreac . 
Vnde  (t  plurinut  ex  iftts  lineis » fic  ducantur  ha- 
bebimus mulca  punda,  per  qua;  ambitum  Eliip* 
feos  docere  poterimus»  vt  r1^  fadum  lo  ambi- 
to fs . 

Prdaatur  aotem  ex  co*  qubd  doda  ti  fit  voa  ex 
Mplicat is*  qoare  j eios  exteemum  erit  incircom- 
fercotia  Eliipfis . 

Qubd  autem  fit  applicata , cftendicor  ex  eo» 
qobd  quadratum  reoudiaaeirt  minoris»  fimulqoe 
applicatarcs  f<  habeat  ad  redaagulum  • fimuique 
ou^ratom  ex  fegmentis  cs.  ca  ^ametrl  tranfoer* 
tr  A BiVt quadratam  diditi id  redangolum  eX 
Tegmentis  n*  dsA 
dUmecri  traofuerf^ 
AO  . Vnde  exdo- 
drina  pr.tf.h.  erit 
applicata  . Quod 
verb  res  Iu  Te  ba- 
bcatollenduur.  Io 
triigulisad  verticC 
Sr  redingulis»  & 
idcoarqoijguiistfc 
fioailibus  IDE  I & 
CDO,  ncoad  D6» 

Ita  erit  oo  itqaa* 
lis  ex  conftru. 
dlone  co  ad  Di  p 
qux  aquatur  lioe^ 

OA.  IgitorTtendeargumentocompoficlootelio 
erir  cos  fimul  ad  Tuam  partem  xo  . Velat  aec  fi- 
mul  ad  Tuam  partem  ao  i Et  ita  qooqoe  erant  eo- 
rum quadrata » nimirilm  quadratum  ec  ad  quadra- 
tum de  refpondebit  proportione » ?t  quadratam 
ACadquadraru  Ao*reI «qualis cp,aacoi  exadJ.tf. 

CoafiJrra  rcr6,  qnbd,  fi  auferaturquadracam 
exEca  quadrato  CA  remanebit goomo  tia  equale 
redangulc  exBi,dsA.  Sictit  fiquedrato  exOl 
auferatur  quadratum  de  remanebit  quadratum  ex 
»r,(  nam  in  triangulo  rcdangoloDsi  daoquadre- 
u eruroro  Tuoc  «qualia  quadrato  bafis  ex  n;  lib.«. 
Elcm.  ^ Ablatis  ergo  proportionalibus  quadratis 
tc  ab  AC,  & DE  a Di  ,qu«  item  proportionalia  Tunt 
»n  eadem  proponioae » remaaeoc  redangaium 
it, & EA*  vel  gnomon  iia  » fir  quadratum  ex  il 
cx  pr.«  l.r.  propof  tionaJia.AC  iua  tota.  Erit  ergo 
^ qoadratfi  AC.quodAat  loco  rediguli  ex  fegme- 
tls  diametri  ad  applicat» , 8c  fcm.dumetri  Sino- 
ris  CF  quadratum , fic  rcdaugulum  ex  ts  , d ea 


E X P E N SIO  xvm. 

StBiones  omnes  deferibere  ope  porolldo^ 
gr^mmi  • 

O Portet  etiam  doeere  modum  defcripfioBti 
Tedionum » qiix  ex  datis  figuris  erauntir, 
inter  quos  non  Infimz  Tortis  eftea  deTcripeioj^ 
cx  dato  parallclogrammo  io  opuS  dcduclmr. 

PROBL.  I.  PROPOS.  LZIX. 

Doto  quocumque  ^oroll  b^ummo  ex  Sk 
PorahoUm  efformore . 

DVdis  parallelis  ab.  d corni  latenmiifr  dU> 
metro  fo  meer  ab*  d ii  ponatur  an,  fici» 
ter  CD,  d LD  medis  proportionalis  toj  {rnoAai, 
d Hi  G,  F erunt  ad  parabolam  . 

Proluar . Quoniam  ab  * d CD  latera  xqiA 
fant*  erit  i •»  d ab  redangulum  ad  co*  d < ort» 
dangulum,  idefl  qaadrataa 
MB  ad  qua;^ratuni  6o  refitn- 
gulis  «qualia  eXpropoCip. 

’ iib.5.Elem.e6  qaodfiKfe^ 
mata  ex  meiFlIsproportioai- 
libus»  rc  ale  itudo  i B ad  u» 
Sed  IB . d x.i>  cft  vt  II  ad  ?o 
obparalleias  ex  4 |ib.d.Er- 
go  H • quadratum  erit  ad  ii> 
qualratUfVe  FBadFO^UtO 
■lydEoex  5.  buiusemne  adparaboNif, 

PROBL.  n.  PROPOS.  LXX. 

E'x  porullelo^ommo  quocumque  BUhfit, 
delineure  • 

Sic  datum  Fnparallelogrammnm.d  Io  eo4i| 
meter  «f  , fintque  dud«  parallel«  altcfl 
^ teram  Aii.dCB,  ditiicrAi^ 

dti  media  fiatiNidlMt 
co  * d DL  media  os  • DM 
CH » d E»  F effe  ad  EIKp^ 
Probatur  . Iti  eft  *>  ad 
CD*  rt  >c  'ad  oa ; rurBsfei 
cR  EI  ad  OL»rt  ef  ad  fd.  trip 
redangula  compofita  erijL 
dem  proportionibai 
_ Bi  ad  redangulum  CDi  fir  a 

erit*  rc  Bc  *iF  redaOgBlw 
ad  CD.d  DF  rcdtognlum*  rt  hic  ridei;  ' 

ab  . Tt  10  d Bi  n tr 
ai  ad  «d  • li  ' 

CD  DO  ot  ' ‘ Jb 

Ergo  compoficam  rt  compofitom  • 

At  d*  Bl  itit  t«  V 09 

ai  ad 

eo  d 01  • >'  Dc  d’^'*FO'  t ' 

Qsate  rrdangulnm  AB,d  bi  erit  Ed  co»*i*hM 
(qaaiia  quadratum  me  ad  de  qaadrttumjft 
guIumBCfdBFad  redangulum Oc»d  Foiqufe 

ex  tf.  b.  panda  u»  fr  s erunt  «I  EUipfim . 


r 


DE  SECTFONIBVS' corneis 
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cfrralo  tradit  <]Dlrribit'flMilrdm~fiic  c^rrr^tAi-^ 
dtnri  V.  g.  lacmcqoalit  tci  * iq^eoftirpoii-,- 
(knti  oi,  te  per  exeremt  ettam  Auctmatcgatbin 


])4tt  Ptrailelagrammo  ^Mmmijue  Hyper- 
toUm  detincdrt. 

SIcptraJUlogrammaiD  og*  8e  prodaAa  co  Ia  c 
Scator  per  f Unca  Ki>.fiai^i  criangaiain  eXD» 
b dodis  Aft,  cD  parallelia 
Uteri  ov  s iocer  lioeia  AipSe 
•linocaiatar  media  H>»8r 
Inter  co,  b Ld  meJU  ap » b 
pundia  E V flr  R erant  ad  by« 
pert>oUm . 

Probatur  ob  fimilitudi* 
nem  trlannlorum  ii  eft  ad 
SD,  n 41  ad  cppflr  n av  ad  pa 
fic  I»  ad  Lo.  Componantur» 
itaque  ex  idU  proporciooi- 
but  redaogola . 

XB  n AB  & BF  vt  IB 

ad  ad  ad  ad 

XO  CD  DF  DL 

Idan  cnmpoficnni  erit  » n compofitum . 

AB  b IB 

ad 

CD  b LO 


KB  BF 
ad 

XD  ar  DF 


<^reg  flr  quadratura  ut  fquale  redangulo  ai» 
k » erit  ad  quadrati  M «quale  redtangulo  co  » 
k OL,  n rc^agaluBka»  dr  « ad  rcdangulum 
lOi  Ir  Dt  t quare  poofia  R»  A F a d.  luuua  ernoe 
•dHypetbolaip, 


EXPENSIO  XIX. 

Vt  fgurtrum  tonicxrumtx 

drcitlo. 

Sicut cx  datoparallelogramtnoredloaeadedi^ 
drau»i  fie  A cx  dato  circule  eaa  adipifeiraur» 
Atanib  potiori  iurcp  qnantb  circulna  fciftionibus 
■aiofl  acc^  a ooalogia  • 


PROBL.  I.  PROPOS.  LXXir. 

Vdto  drcuU  qwocnmt^  EUtf^m  qujtn* 
defer  ihere» 

Sit  datus cireuloi  Atc»cx  co  deCerftenuM  quara- 
> cunque  Eilipfioijii  (lataimos  cius  diamecrum 
pra  ifiamiRro  £Uip£^  rainorl»  b ad  libicura  eli> 
fHiu  ouiocca  V.  g.  pf  * 

OWdaBus itaque  Aa*io  quas  placuerit  f qsalet 
IPRet»  Acraheous  pcrp^icuUtet  addune> 
«aoi»  neftot,  A EC.  Diaidemas quoque f» ia 
totidm  panea.A  cccdia  ad  ea  panda  dustioara 
parpcadkmlfobui  qapaqnalcafiocpcior^aa  ia 


manu  liaeam  curaaffl  , que  erit  ambitus  Elllp 
fcoa . 

id  treri  oilendetur  demnnftnndo  tq^eUV  app|{* 
Citam  ficut  io,qu6d  Ita  fc  habeat  redangolum»  A 
quadratum  ex  regmentia  diametri  fk.AAKo  al^ 

redanguium  ex  regmentU  ol,  A tF  ,.rt  quadra* 
turafc,  fe  hiber  «d  quadratum  Nam  ex 
prop.tf.  huc  eft  proprietas  dTeoeialls  applicati* 

rua  cUipticarum. 


Probator  autem  . KamcumAigADF^ficit  dU 
uifu  io  partes  numero  quales  erit  tota  ad  miMle* 
tatem  ruamiVtalia  tota  ad  medieeatCineut^A  V.g. 
fex  parces  ad  duas  Toius  Udpe  tl  ad  ai  erant  qubqi 
vtpartetfexadduasalterias,noLadlT«  ^tur» 
A quadratum  cx  mrdieuce  s •>  Iu  erit  ad  redan* 
guluffl  ex  aifA  tAyVt  quadratum  ex  medietate  kd» 
ad  redangulum  ex  oi»  A lf«  cum  cx  ijidcm  pro* 
portiouibus  coponirur  rqdt  F^*d  Aig  A DLadtv 
Ac»  hedrcdaogulumai*  A AI  eftcqualequadra* 
co  to  t cum  to  fit  medta  proporctonaiis  iater  ■ r » 
Aia.  £rgOt AquAdratoLQ^huiCfqualigfieetyA 
quadratum  ac»rcl  as  eft  fqualeqaadr  ato  xo.C^iie* 
re  EO»  &x»  A Kv  redangulum  erit  ad  redango* 
Ium  ca  luA  1iF  Uacia  • vc  quadratura  xc  ad  qua* 
dcacum  LQ, 

COROLLARIVM. 

*rT lac ancem  cllidet  fufficert  ad  formtadagi 

cllipiim  cx  drculo , H liocam  datam » ?el' 
maiorem» vel  minorem  iu  feces  proporctons- - 
liter»  vc  ab  applicatis»  len  finubus  ia  circulo  fit* 
catur»vcl  vtipffapplicatfjfinnfqoc  crefeuat. 

Sil  fitniicucttlus  asc » io  quo  diuifo  in  partes 
qqualcs  dudi  fioc  finus  CL»  A iS  Acyt.  fececdrqi . 
sl  ptimam  Ia  partes  squales,  luxU  quaa  itnus  ipii 
fanc»ita»  quod  si  fit  «qualu  l»c»  A smlteuquaJts 
E^tA  cqt.  deinde  iuxei  parces  liocp  u detruncetur 
an  iopaitcapioponbnatcscx  pc6por.io.ltb^, 
ita  qubd  fit  tu»  ad  EI»  in  ad  sm»A  cpc.  Dico  finua 
■h,A  in*A  altj  fimiiei  finubos  pt ^dittis  lc»ef»A 
alijs  dirpofiti  per  pttada'i|E»  A alia  m quibus 
pr Itis  cranc  futs  extremis  dTe  In  cllipfi  • 

Probatur,  ita  eU  so  ad  sa»vc  a r ad  Lc:E<^ 
etiam  quadratum  cx  au  ad  quadratu  cx  h s erii.  v(. 
quadrtii  exBF  ad  quadratu cxi.cexad.l.d.ledf{ux*> 
^aefi EI cft «quale  redangulo  ii»  Aba »itemq{ 
buadraiuffi  tc  cik  «quale  icdaagnlo  cx  ai^  A l n. 
bgo  reCtangulnaiEa»AiAad  redaagaium  al» 
A Ls  hsbcbu  eandem  proportionem, qurm  quadia* 
cum  cx  E*  ad  quadratum  cx  lc  • Ergo  euam  eaa* 
dem»  quam  quadratum  ce  sn  ad  quadratum  ex  au  j 

cum 


4it  TRACTAtVS  XXIV, 

em  fiat  !a  eaJew  prap^aac  cora  pr^dlAU  « 

LcqoWmi*.  Ci^mergoeetn<)iudratom 
fie  cx  «H  quadratomt  vt  reAanguIum  eX  as  > & 
e4re£Uagalum  al«*  l*«*  liaep  ta , fr  ih  eram  ad 
dianetrom  ai  applicate  in  pontis  i»8r  t « Vade 
eanim  extrema  pnoda  eraat  ia  Ellipfi  ex  d*  h. 

Idem  dicendom.  Si  iuxea  diu|fioaes  dtaoMtrl 
ll£oidacor  propertionalicer  aliqua  alia  liau» 

|eu  maior»  *t  Teamlaor»  TtVD<  Nam  fi  ilii 
linee » vc  fafium  e(l  Icorfum  appliccetar  finox 
icAtr  quilibet  ad  fuum  pundumcorref^ndeoa» 

iMrom  finanm  extrema  pnoAa  eruat  ia  ellipfi  • 


COROLLARIAM  IL 


* Probator.  Nam  quia  Ap  ablatum  eft  ad aa  ab1> 
cam»  vt  At  totam  eft  ad  ao  totum»  erit  etiam  re- 
liquam E ■ ad  reliquum  OD»vt  AI  efl  ad  aO  . Qoa- 
re  rcdangolum  ao>  fr  oo  erit  compofitum  nc  iif- 
dem  proportiofnbaa  ; quibat  Ai»frEi  componi* 
tir  • Sic  quoque  At  ad  av  ent»  vt  Ateft  ad  ad  • 
<^uare»lrrcfidaora  tiadrefidwom  V»erit»vf  At 
ad  AT  t quare»  te  rcAaagulam  ex  av»  8r  vd»  quod 
ell  quadraturo  componetur  ex  rjfdem  proportio* 
nibusi  quibat  quadratum  ex  Al.|lria-  Cam  ergo 
redaogalom  ex'oAtfrt)0  fit  eompofitam  ex  Ijfdra 
propordooibui»  quibat  redantulom  ex  At*  R Et 
erit  ad  redangulum»  fcu  qiadratum  av»  te  vi 
eompofitam  ex  ijrdem  proportionibas»  qaibut  re- 
AangoIuffi»rea  quadratam  At»8r  ii»  vt  redangu* 
Ium  AE.  8r  EI  ad  idem  quadratum  ex  AL,8r  Ll : Sed 
rcdaagulum  ex  ai>  Sr  ei  ad  quadratum  ex  al»  te 
licfi»  vt  quadratum  esErad  quadratam  excL. 
Ergo  etiam  redangolum  ex  Ao»firoDeftad  re- 
daogulum  ex  aV»8tvo»  vt  quadratum  cx  tr  ad 
quadratum  cx  ic . Quate  Ei»It  LC  eront  applica* 
tf  ad  diametrum  ad*&  caram  extrema  puada  In 
Hlipfi  rcpericatur. 

COROLLA RIVM  L 

POflaoe  etiam  EMipres  ^ circalodcrami>etlam» 
fi  diameter  orcoli»  feo  el  propoitlonalit  fa* 
maior  pro  fccuada  diametro  io  Ellipfi  »8rel  td 
aogulotobliquoacordeaiappliecntur»  feu  fiaut» 
fcu  fiaubut  proportioa«Ietparalkeli{dabunteDim* 
punda»  per  qtap  duda  EUipfii  ciicundabit  diamc- 
iramrccundarMm» 


Vin etiam dercribeturEllipfit,  fitilmSioi. 
V^^ut.tiim  portiooibut  diametri  proportio- 
nalet  iumamur»  vteft  videre  in  fig  a.  Nam  re- 
Aangulum  IL.  fir  ld  eft  ad  redangulum  ax » &eo 
In  fig.  i.vt  cft  AL»  LE  redaogulum  adii»&EA 
re&angalura  » quod  eft  ve  quadratum  ei  Ic  ad 
quadratu  ex  lf  f Quadraefi  verb  ic  ad  quadratfi  |t 
eft»vt  quadrato  tH»vei  xqoalii  Ic  in  fig.x4d  qua- 
tamm»vetcqualiiEF.  QuareexfqaoredaO|i- 
lam  EL»fr  iDcritad  reditnguluro  ie  » inerit »vt 
quadratum  Lc  ad  quadratum  ev.  Quare  lc»A|| 
erant  applicate  io  fig.xi  ad  diametrum  na  • 

PROBL.  IL  FROPOS.  LXXIL 

* Eiiiffm  ddto  circulo  » O*  minwi 
metro  fer  funlh  defcrilfert , 

datui  circulat » feu  quadrant  ic » flr  diaa^ 
3 ter  minor  EUipfii  lO;  diaidaturqnecircidai 
ia  quaflibuerit  partet  cz*Xc»nv»  taodeiiPidf* 
eaottt  que  rede  czk*zct>  opv.  te  rptere  fi  adfim 
ad  diametrum  produdumix;  ab  i|fdem 
pundiS  perpendjcuiaret  ducantur  zl»  ok»  fi,g 
deinde  i vertice  o.diametri  mi norit  eo  dacatit  ad 
pondum  diametri  X»  io  quod  cadit  czx  reda  n» 
& k pundo  M»io  que  fecat  ZL  dneatur  reda  ad  T{ 
qopfiiMT»iaquodeaditzcT  rurf&fque  i pooBo 
x»  vbi  bcc  pofiremo  duda  fecat  perpeodieslaim 
CH  dneatar  reda  nV  ad  pandum  v>  in  quod  ca^ 
•Pv»  dirfic  agatur  focctlfiod  de  allia  . Sietgopcr 
puoda  nMMOBfiexaeqaabili  mana  dacatari  bce 
erit  Ellipfit  quaru  parSa  te  panda  iUaMiQi 
erontinEJliipu  • 


Probator  Progr.i.qola  (vtofiendam;  ia  Ellipfi* 
but  ira  eft  ic  a(TxD|Vt  zt  ad  ml»&  i contra  rlarr 
rcAtde.  Ergo  coaaeoieot  ia  vnicum  puadoni. 
Alioqaiofi  abqua  ooa  traofirec  perpundaa 
fed  alibi  V.  g.  per  x»  te  peroenirec  ad  puodoa  P 
ex  CoroU. propof.4,  Element.  efiet  ac  adio» 
vt  LZ  ad  IL»  quia  enim  oix  reda  elTcc » tt 
dicunt  aduerfarij  > Ir  perueoirec  ad  pundom  X 
per  X lioep  oe»  te  lx  dTent  to  eodem  triangulo p** 
rallele»  fed  etiam  cs  effet  ad  de»  vi  xl  ad  lm»  qui* 
DifLM  funt  io  £llipfi»vt  prp fupponimut  qatpn^ 
ter  eum  XL,8r  ml  eifdcm  lz  eidm  proportieflCtt 
diceret » quam  cx  ad  bd  » c^eot  inuteem  cqoalet 
expropof9.itb 5 Elem.qubdcftabfurdsm.  Et* 
go  oX  traofibic  per  puodlim  m » per  quod  tnofil 
Ellipfit . 

Progrell.  X.  Qiodverbci  loEilipfibua  fiiid 
DE»  vtzi  ad  ML»pacet.  Nam  in  cireoloitaeftqa^ 
draturo  Bc  ad  quadratam  ZL»vcredangalaiDex»i 
& Et  ad  redangul  um  ex  fitgmeotit  diametri  ItA 
refidao  ftgmeoto  quod  el  propof.|5  liM* 
Elcuk  quadratum  ci  EC  ,0r  rediogulom  u (tg- 
mernuduniecn  Eiifcftifi^ufiufqaEUaficiK 


1 


Y . 
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et}jin  ZL  ^usdritura»  8;  rc^ngulum  rx  8e  re* 
JiqooiM  TcgRitneo  eiafdf  diametri,  fed  etu  t)u4* 
draru  oitd  quid.  ML,n  redangulu  eb,e8  ad  rcA. 
ex  t)(dfrn  iL,  8r  leb  dnmetri  portionibus  circuli 
fimuiqiic  EliipliseXprop.6.h  cum  ergo  in  eidem 
proportione  rcdangutorum  referantur  icqmdta* 
tum  ad  LZ  quadratumt  et  db  quadratum  ad  lM  qua> 
dratum  erunt  rx  propof.  i6  Eicm.  5.  in  eadem 
proportione  . Quate  , 8e  latera  erunt  cadsm 
propoRione  ex  atf.  lib.0.3r  erhtcadiZ»  vC  si>  ad 
ML  i quare  pirwuruBda»  quoque  erit  ECad  eo*  vt 
LZadao. 

PROBL.  III,  PROPOS.  LXXIV. 

Pdie  circulo,  feu  citcdi  porlhne  Puraif- 
Um  dtfcrihtre. 

1 

Flant  cquales  liocli  ba»&  Acdudis  a rercice  a 
fcgn>enci  abcd  ad  peripheriam  ipliut  applica> 

IM  r.L  ad  HE , qu«  tamen  debent  enecquidiBantca 
lAogem i circuli  ma  i Si  deinde  per  puodaca  da- 
caturflcxa.hfceritPeraSo/u . 

Probatur.  Nam  n cBcL  quadratum  ad  fh  qaa* 
dratum  I lie  intercepta  LAcft  in  proportione  ad 
loiercepcam  ab  . Ergo  ex  d.h.  afc  cft  parabola . 
Hocanccmoftenditur.  Namcxprop.z9.1ib^ 
EI.  angulus  nab 
aqnatur  angulo 
AAOtSrobparaU 
lelu  MM  > ariK 
angulo  AHB* 
Quadere  abo  an- 
gnius  dgttto  BHA 
erit  «qoaUS{  an- 
gnlut  verbad  a 
cft  communis . 
Ergo  triangula 
AAD.&  BAH  erut 
(quiagula;ideoqi 
fimilia  j Idcoque 
AH  erit  ad  ab,  ve  Atad  ad>  quadere  a ■ erit  media 
proportioQalit»&AH>&ADestrefn».  Vndere- 
Aangulnm  ez  BA>8r  AH  squablturex  progr.tp. 
lib.d.  quadaato  ba  » Ideft  quadrato  hf.  Et  idem 
coDclodcs  de  quadrato  ca  ideft  t«,qu6d  fit  «qua- 
le redaogulo  ex  da  >8r  al  . Ideoqoe  quadratum 
CA  erit  ad  quadratum  ba>  n refiangalum  ex  ad» 

8r Atad  redangulumAOi& AB}  fed  hzc  redao- 
gala  ob  eandem  altitudinem  aocz  prop.i.Iib.tf. 
Ucra.  fune  n Atad  AH.  Ergo  etiam  quadratum 
CAad  quadratum  ba  erit,  vtAtad  ah*  Ergo 
etiamjqoadratum  ci  ad  quadratum  fA  i que  lineis 
CA, &BAsquantur  erunt,  vcLa  ad  ha  . Voue 
cfacx  s«  buitts  erit  Parabola , S;  ao  Parameter* 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LXXV. 

puro  Circulo  HyperhoUm  dtferihere'. 

Angentes,  quzcnmque  ad,  8r  ca  pro  applica- 
X tia  c6ftituantur  i pu^is  a,&  c, quibus  inter- 
fiscant  diametrum  ml  produdum , que  erunc  a^, 
&CB»flezaqae  bdm  per  extrema  applicatarum  du< 
da  erit  Hjperbola* 

Probatur*  Quadratum  ca  tangentis  cft  aequa- 
le rc^aoguJo  cz  ct  fectncix,  8e  cm  ex  propof,|ft* 


Bvs  coNrrcis.  43,, 

lib.|.Eucl.  fictR,frquadratnm  AD  tangentis  eft 
«quale  redanguloALfecanui.arAM  Ergo  vr  eft 
Bc  quadratum  ad  quadratum  DAjficredanguluin 
ex  CM  I 8r  cL  ad  redangulom  La  , 8r  am  . Qua* 
rc  ex  6.  huius  Bc;8r  ad  erunt  applicate  H/perbo- 
lar,  cuius  diamcifer  traaruerfa  UL  . 


Idem  efficiet } fi  naris  tangentibus  mz  , mm 
pro  applicatis  Vi,  Sr  i x , 8r  pro  imercept'5  dia- 
metri portionibus  parce  exteriori  fecantiuin  k7.,Sc 
OK,  quas  transferas  In  tm  , & vm  . Itaque  eadem 
ratione  quadratum  tangentia  1 x , vrl  z u «quabi- 
tur  redanguloYZfecantis,  & excerlds  arTumpez 
iz,  ideft  redangulo  ex  rl,9e  rw ,•  fic  tangentis 
quadratu  mn, ideft  fqualis  Vxfquabitur  redagulo 
ex  n$,&mo,  vel  vL,fif  VM,«rideoquad.vz  erit  ad 
quadratum  XI  eft,  n redangulum  ex  vl  , & VM 
ad  redaogulam  ex  XL,  ar  XM.  Q^propter  erunc 
ex  60  huius  vx,  8e  xi  appUcacz  hjrperbolc  ; culua 
diameter  tranfuerfa  ml  . 

EXPENSIO  XX. 

De  mutud  feHtonum  trdifumfuone  * 

DEdudioni  Tedtonum  i circulo , 8^  redan- 
gulo debet  iure  fuccedere  mutua  earum 
transformatio,  atque  tranfumptio , 9e  modus  do- 
cendas eft , quo  dau  xna  fedionc,  altera  ex  illa 
extrahatur . ■ 

PROBL.  I.  PROPOS  LXXVI. 

P«/4  Pdratola  ex  ea  Hyfefholam  trartferi^ 
here,  veli  contra» 

^ It  HC  diameter,  Stordinatim  applicata;  io  pa- 


dratit  i^tur  db  , & lu  fiat  zqnale  quadratum  ex 
FBq  Iceram  quadracix  ic,8r  cb  fiat  «quale  quadra- 
Ui  tum 


T R A C T A T V S XXIV. 


tum  «ccxii.  lib.t.8rpanAaC|FCxtjKffl*eraQC  ad 
Hypttboltm. 

6it  ati  c()ttale  Paramttro  Parabol»  . Icitur  IH» 
te  HA  rcAangoium  a^c^uabitur  cjiiadraco  Da*8f  idcA 
a addaa  quadratum  BH  { erit  rcd angulum  tx  AiySr 
BB  quadratii  db  ,te  BH  aquate  • te  ideo  quadrato 
Bf  exThcn  zq«ale.  Ste  dicendum  de  quadrato 
ic  «qtule  redangulo  AH,  & HCj  addito*  eiqua* 
dratoHC  quadrata  ex  EC*arcM.  idcll  quadratum 

cc  ex  Thcfi  et»  zqualci  er.t  etiam  zquale  redaa- 
guIoAC>8rcH.  Quapropter  Ita  erit  fb  quadra- 
tum ad  quadratum  co.ftAB.  ar BHreaangulum 
ad  reaaogulum  ac,  ch,  Ideoque  b f , 8f  cc  erunt 
applicat*  Hypcrbol*  cx  prop.d.huiu» , cmo$  dia- 
meter intercepta  ha  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  LXXVII. 

DjM  HyperhoU , in  qua  qtttdr^u  appli- 
catarum fmt  dqualta  rcBan^ubs , ex  /«- 
terceptts  ditmetri  porttont^us  Paraho^ 
tam  defcnbere , 

DEtrabatur  io  przred.  fig.  i quadratii  appli- 
catarum fB,  te  GC  quadrata  interceptarum 
diametri  po<-tionum  ea.&cH  ex  jj.lib-d  flf  qua- 
dratorum refiduorum  latera  erunt  applicat*  Para- 
bolU*  ad  ealdem  diametri  portione»  bh,&  uC« 
Probatur.  Nam  quiaexTheri  cc  quadratura 
squaiur  re^angulo  ac,  te  cH  • Ergo  ab  ei»  etrif- 
que  ablato  quadrato  CH  erit  quadratum  CK  «qua- 
le refiangulo  AH.dr  hc  . Rurfu»  fi  i Bf  quadrato* 
Ar  ab  AB,  & HB  rc^ingulo  dematur  quadratum  BH 
ent  quadratum  ob  «quale  re&anguloAH.Hi)  ac 
quia  >Ua  red  angula  conficiuntur  e*  eoJeto  latere 
MA  erunt  inuiccm,  et  aitiiudioes  ad  bh  . Ergo 
etiam  quadrata  EC  ad  bd  erunt  et  ch  ad  HB  < Ideoqj 
C8,&  DB  erunt  applicat*  Parabol«*cuiui  paratae- 
tcruA. 

PROBL.  nl.  PROPOS.  LXXVIII. 
V*t4  Ellipfi  Paraholam  deferihere  • 

Sit  Ellipfi»  AB  t B;  In  ea  diameter  eoniu- 
gata  «quali»  alteri  ab,  te  applicate  dc*  Ar 
XFt  Fiacque  quadratum  HC  «quale  quadratis  ex 
t>C.  8tac»  A' quadratum  »i  «quale  quadratrsFB 
&BA.Et  CB,  atque iB  hommquadcauKum  latera 
erunt  applicaur  in  Parabola . 


X 


Probaturexpropjl.Tr  »4.cufflABfic  diame- 
ter coniugita  erit  redangulum  ac,  8tcb «quale 
quadrato  CD}&iuqttoque«i|BrB»  «quale  qua- 


drato f b:  Addico  igitur  quadrato  ac  redagolo  ac» 
te  CB  fiet  lotum  rcdangulum  ex  ab  , Ar  ac  «quale 
quadrati»  oc»8r  ca{  fic  addico  quadrato  ai  rcfl.ex  ' 
EA,AfsBfiet  totum  redangolumex  AB,Ar  Atequa. 
le  quadratis  BE,Sr  ba  eiufJem  aitiradinis  aij  Ideo 
crut  iouic(m»rt  altitudine»  ac,&  bb  ; Tedquadra-  j 
cum  HC  rc^anguloex  ab.At  ac  ex  ciTcdione  fqua- 
tur;  fic  etiam  e i quadratu  rc^angulo  ex  Ax.  te  ab. 
Ergo  ita  ent  quadratum  ex  CH  ad  quad.  Bi,vtac 
ad  At . Quare  CH,Ar  it  erunt  applicat*  para^li<(.  { 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LXXIX. 

Data  ParahoU  Ellipfim  defcrtbm  • ^ 

X parabola  deferibetur  Ellipfi»  adbibita  fig.  I 
prec.  cx  propoCjl.Iib.A.  Auferatur  quadra-  / 
tum  AC  portionis  diametri  a quadrato  ch,Ac  btos  i 
Dcrefilui  quadrati  fiatuaturproapplicaia  diame.  i 
tri  coniugat*  «quali»  alteri . 

Probatur.  Nam  quia  hc  quadratum  «qiiatur 
redangulo  AB  paramccri  , Ar  ac  ; fi  auferatur  ab 
tcrifq}  quadratum  ex  Acrcminrbunc«qual)aqaA 
dratum  Dc,  Ar  ca  * CB  re  Aangulu  ; fic  dicas  de  re- 
dangulo  AB*  Af  A I » Ar  quadratOEi  i quibus  fi 
auferatur  quadratum  ab  remanebunciF  refidoda 
quadrati, Ar  aeA*  la  redlguli  pqualia . Quaretrit 
Ft  quadrarum  DC  ad  quadratum  FSj  icaCAAcBrc- 
^angulum  ad  rcdangulum  ai.At  eb  . Quareu 
6,  huiui  DC»Ar  Ffi  eruui  applicat;  Elliptice . 

Quod  Fcrbredangula  applicatarum  quadratis 
«qualia  fint  eiafdem  bafis  patet,  quia  habent  eia- 
dem  Paratnetruro,  tc  ab  Parabolr  da(«erlc  Pars- 
meter , ac  in  Ellipfi  erit  diameter  coniugata  «^ 
lis  alteri»  eo  quod  bea  redangulum  remaneat 
«quale  quadrato  fe,A(  fic  dc  alija . 

PROBL.  V.  PROPOS.  LXXX. 

Data  Elbpp  Hypttholam  deferthere, 

Flat  redangulum  IfofcellctAODidetndedQdu 
in  Ellipfi  cc,ArEF  applicatis  fecabnnCApla 
1 * Ar  L » fiat  quadrato  cc  «quale  redangulum  Cl, 

Ar  iRi  Ar  quadrato  cx  fe  «quale  redangulum  iL, 

Ar  LM  . Erit  a d x.  crtangnjum,  Ar  reda  tren^ 


i pundo  D per  extrema  n,At  x\  Nara  cum  fit  a, 
Ar  XI  redangulum  ad  »L,Ar  lm  redangulum»Ft  cc 
quadratum  ad  EF  quadratum,  idefi  vc  ca,  &c0  re. 
daogulum  ad  ai,  tt  to  redangulum  habebant  ea 
redangnla  propoRioQcm  cx  lateribus  compofi- 
tamiEcqticIUbiiac , 
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Sed  co«&"io>  Tt  ro  aJ  I^D»8r  ideo  eric*  vt  &.D  ad 
KD, quare  m»  t.D  htera  ftipaotia  parallelas  ik,en 
eruat  reda; , <ju6d  triangula  fint  fimilia  Rto,Sr 
XDLexf.rb,6.  8e  ideo  polita  vnum  fuper aliud 
in angulr»  oconuenienti Arcadem erura  eiCcienc. 

Si  redaogalo  igitur  ct , Ar  ct  fiat  quadratum 
cquale  Vc,  & IL»  & t h redangulo  quadratam 
^qa^ieraot  VC  iotcrci»A;cR.»  &Mmedtcpro. 
portionales  inter  ew , Sr  ls  . Quare  ex  prop.59* 
erunt  Vc>  fr  applicate  Hfprrbolicz  «8r  p,  8cv 
piiAdaadHjrperbolam  t 


PROBL  V.  PROPOS.  LXXXI.  , 
Dstam  f^y^erhoUm  jd  Elli^fwp  reuocdte  • 

HOc  lic  auferendo  quadratum  ca  ab  VC  in  Hg. 

preced-Sr  aa  ab  ip»  Arc$t.  A;  iaterai  que  re> 
fiduorum  quadratorum  coocexunc  latera  erunt 
applicate  inEllipH  ( cuius  diameter  cranfaerfaeR 
eadem»  ac  diameter  H/pcrbolictiquc  pocefl  etiam 
efle  diameter  (eciiodaria»  Ucet  6gura  Itcdefolo 
axe. 
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TRACTAT  VS  XXV- 

De  SeSIioniiu/ torporum  fphtroicorum  per  planas  fuperfides . 

; Idimus  SefHones  Sphfrj  per  planas  fuperficics,relatjones, 
pi;e;pricrates,  & depcndentias;modo  feftiones  corporum, 
___  qua»  aliquid  fpha-rici  pofsident  per  planas  Tuperficies 
contemplanda?,  qua?  deinde  ad  proiefHones  , tum  fpharrtc,  tum 
circulorum , fcu  orthographicc,  feu  ftereometricc  mirabiliter  dc- 
feruiunt . 


EXPENSIO  I, 

Dc  ftHione  Coni , cumfcumijuc  per  planos 
fuperpcies . 

SEdio  coni  poft  ff^arom  ceIe(»riar»vrpote^u( 
tirt  mlrabil»  (cAiontt  rxhtbeat  j^jpfim  > 
. H/perbolam,  Parab^hmffrinfupcr  trianguluci, 
' fi:  circulom.  licet  iam  dc  coni  fe^onibiucge- 
rimuif  non  umen  pro  vtetiam |nobafi  Eilipfim 
polidet,  de  ijs  tradauinoi  f ^uapadmodum  nun^ 
agere  oportunum  mdicaiatts  p 


T H E O R.  I*  P R O P.  I. 

Omnis  ftBio  coni  Elliptici  parallela  tafi 
Elltppsefl, 

, quodtn  cono  AXZ,cuiof 
X fit  EUipfit»  s Mcfi»  & }tQ.o  fsraUeU  row /ir 
fiUipfiso  Nam  vc  HAad  VA  I fic  XN  adrv>frfic 
NZ  ad  VKi  HY  ad  vo^&peraikijnitOtrd)  para! Ictu, 
in  triangulii  xam,  ^ nay  , fir  anz  » qoorum  com^ 
mune  )atu$  efi  m a . V nde  etiam  tedangutum  xn9 
ad  redangulum  rvE  ent  ex  zd.  lib.d.  vt  mt  qua- 
dratum advo  quadratum.  Bodemque  modo  con» 
cluder»  quodxnfitadFi.  vt  &zad  u,Sr  &t  ad  ip: 
(inc  io  eadem  proporcionetdr  perW'tr«ado»ac  ra  ad 
I A»eo  quod  io  triangulis  ob  parallelas  Hmilibua  ex 
4.1  tf.exidit . Quare  pariter  xr»8c  rz  redangulu 
ent  ad  redangulum  fi*  )e«  vt  quadratum  RT  ad 
quadratum  ip.  Itaque XN|&nz  rcdangulumeR 
ad  PV  I Sr  VB  rcdangulum»  rt  quadratum  nt  ad 
quadratum  vo> &roa*trre>:do  'v«&vc  reftjngu- 
lum  eft  ad  zn»&  nz  redangulum  • et  quat^atum 
eo  ad  quadratum  TN|  & et  xn.  & nz  redangulum 
ad  XR,6r  Rzredaagulum»iur;(i  quadratum  YNad 
quadratum  R.T  cum  xqg  ex  Thefl  fit  Ellipfis.ec 
autem  xr,&  rz  redangulurn  ad  fi  .&  le  redao* 
gulum  I ita  cft  quadratum  l^T  ad  quadratum 


f t , ergo  ex  tr^aa 
erit  FV  » 5rVfi  redan* 
gulam  ad  FI » & iire- 
dangulum  • et  quadra- 
tum vo  ad  quadratoRi 
ip:  quare  cx  propof.d, 
,X  Trad.  14.  Foa  ERipdi 
erit. 


THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Omw  ftHio  coni  circkltrh  fcalcni^  qui 
ungulos  Jternos  tfficut  4<^U4les  bafi^ 

O*  ipfa  qunque  anulus  eft . 

Sit  conus  OYP,  cuius bafis  circularis OFifr 
dreuius  cquldtOans,&  paCallclus  qVts.  lam 
notum  eft  ex  prarc.tr.pr.zAJUodfioF  bafis  fiscif- 
colust  fore  etiam  circii 'iom  QtVT.  QuoTuppofi- 
to  ducatur  alius  elrcuI.ugj’Y]ut  cum  ifto  QpsT  an- 
gulos alternos  zqual/i  cdEciat,  ita  quod  aogulus 
H ceDclufuB  latere.  con>cooY»&’  diametro  BR» 
fit  f qualis  angulo  Q^claufus  latere  coni  QjL,&dia* 
metro  qs.  Et  fuyerficies  rtm  t oys  luppooaocor 
perpendiculfrci  triangulo  per  axem  otf»  quare 
•'•rXjBfXV  fedio^oYF  plano pcrpeadiculariteriii^ 
fombee  ex  i'i,trad.z». 

Reitaque  ha  'concepta  Probatur  propof.  Ango- 
Ius  apud  R io  triangulo  rqjc 
eft  xqnalis  angulo  apud  M io 
triangulo  xhs  • Anguli  quo- 
que ad  verticem  x fune  pqna- 
lea  ex  prop.ts.lib.t.  Ergo  ex 
propof.  17.  lib.l.  Coroll.  a. 
hcc  duo  triangula  funt  «qui- 
angula:  Quamobrem  latera 
erunt  proportionalia  » qux 
circum  aquales  angulos  cz 
propof.4,  lib.A«  JPeopt  creaqt 
ita  erit  crus  ad  crua  xx. 
«herum*  fictu  enisxii  ad  cruszs  aiteriua  triao- 
|uli . 

Sed 


DE  SFCTIONIBVS  SpHi€R.OICOR.VM . 


Sfd  es  propof>l^.lib.<$.nqaataor  redc  propor* 
iJoaales  Merioc  illud  re^angulum  * ^udd  confli- 
tuitur  s medijs  V.  g.es  crunbut  xu»drax<ft  ar- 
«juale  rcdaogulo  es  extremis  confUtuto^  nempe 
vc  Qx,aexs. 

At  ex  propof.jT.  lib.j.  redangulum  qjc»  8e  x$ 
conflicutum  z«]uatur  <]uadrato»  ex  planorum  fe- 
mire^ione  xr>aut  XV  coaflitueo»  ^uia  Tunc  linef» 
quz  in  circulo  fe  interfecant . Ergo  pari  ralione 
Kci^angulum  ex  xn , & xk  erit  eidem  quadrato 
cqualeex  femirediooe  collituco:  Quare  ex  didis 
pr.^f  .l.tf  el.  hec  duo  puoda  erut  in  circuli  circu- 
ferentia . Quadropter  x.th v circuli  circufereotU 
crittciimidem  argumentu  valeat,  etii  fi  fedioTV 
Eataocruperius»  aut  inferius*  dummodo  paralie* 
ia  fedioai  iam  fadz.pUnorum  xTVit,vel  qrvs  * 

COROLLARIVM  I. 

* rTloe  e(l  io  Cooo  fealeno  duos  axes  reperiri. 

.tl  duo  centra  funt  citculoiumi  d qui- 
bus a vertice  y axlaadqueml>betduci  porefttqua; 
Qoo  coioxidunc  io  idem  pundum, nempe  bafli  re< 
dz,  quz  fieret*  qui>& 
dus*  flr  bafis  obliquz 
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Qidempi 

dzi  quz  fieret* quitdcnecasuconi  proprid  di* 
dus*  flr  bafis  obliquz . 

_ *.  Ponantur  enim  zquales  &x  * Sr  xu : DiCfi 
st^  & xs  in^quales  ciTe>  6c  ideo  pundum  X cUcuU 
(^V  centrum  noaefie.  QuodfizqualeacUcaor 
tur»  oftenditur  fioe  abfurdo  td  elTc  oon  pofie . 

Nara  ^ xus  fuue  triangula  ad  verticem 
ex  hfpotheit  • zqualia  quoque  crura  ambieqiid 
zquales  angulos  ad  verticem  x*  fctlicet  xs,d  Qic 
ficuci  KX(  & xiiex  Thefiiideo.bafesf quales  habe* 
buocQ5*4c  HS  . Quare  cum  anguli  ^di^»  & h 
rcmaociflc  zquales  etiam  bafes  xs,&  ix  oppofite 
illis  angulis  feptis  a cruribus  zqualibus  eruar 
quales  exta.  lib.i.  fedst  ex  pqoalis  essduerfarijs 
Ipfi  Ergoqx*&  xx  erunt  bafes  zquales. 
Quare  cx  14«  fib.i.  fikm.  anguli  x*  8r  Q^erujU  ^ 
quales : Quadere  X|  & h»  vtpotc  teruo  o^zquaJes 
erunt  zquales  anguli  altcroi»  8r  ideocx  aS.  Iib»t* 
8c  HS  cfTent  parallclz  i quodefl  abfurdum  • 
Cum  igitur  lineZQx*  6c  xs  zquales  e(Te  ne- 
queant axia  bafis  <irvs  no  potent  effe  bafis  xrvu 
cciamfi  has  bafes  ponas  elTe  Ellipres  . Ideoque 
nullz  £IIipres«vel  circuli  in  conis  habebunt  com- 
■mtigm  axem*  ojfi  ^aralleU* 

THEOR.  III.  PROP.  ni; 

• Omnis  fiSio  Coni  Elii f lici,  tju^e  fecit 
vlrumqiK  latus,  tn  qua  pofjti  effe  maior 
axis  aqualis  alsiri  axi  csiculuseSl. 

Sic  ia  coDo  AOi  fedio  ic,  caiiu  fcmiiciA  » 
ior  po£t  cfTe zqualis  axi  alteri  oo.Dico  xKa 
^ tircMium  $ 

PmUuc*  NagmOidoCircdiagulumexra- 
. dijs  efl  ad  quadratum  oo» 

zqualis > vt  xi «■  6c  re- 
rdangolum  ad  il-  quadra- 
czm  A ptrmMratt^v}  fed  ao* 
Be  oc  quadratum  zquatur 
quadrato  oc  { Ergo»  & Bl  > 
& ic  redangulum  zqua- 
< bitur  quadrato  IM  cumque 

•oc  axeis  afieracur»  E^O 
« JJ-lib.}.  wecerlc - 


COROLLARIVM. 

ILIum  conum  Ellipticum  nullam  bafim  pofie 
habere  > quz  fic  circulus  * fi  faltem  xc  axis 
qui  deberet  efle  maior  fadus  perpendicularis  vnl 
lacerum  trianguli  per  axem  ose  fit  maior  adhuc* 
ol  tunc  axi  mmori  so  etiam  epeerz  omnes  ex  Cor. 
propof  17.  hb.i.  Eiem.  erunt  maiores  ipfa  cx; 
Quod  fi  accidit  perpendicularem  ac  polle  elle 
minore, tunc  aliqua  alia  loogidr  erit  zqualis.Vn* 
de  io  eo  cono  poterit  fieri  aliqua  fediocirculus  • 

THEOR.,  IV.  PROP  OS.  IV. 

In  Cono  quocumque  Elltpfes  par^llcU 
. fimtUsfunt. 

Sint  du9  ElUpfes  parallelf  in  quocumque  cono, 
fiue  elliptico,  feu  circulari  aeb, nempe  ml ix, 
•&APXC.  Dko  CAS  tffe  fimie/ . 

* probatur  . Quod 
fint  fimilesiVirSadoc; 
fic  AF  adMO  »&  itaCF 
adLo  ob  parallelas  mo 
0^  AF  in  tHangulo  mef* 
&CF  adlo  in  triangu- 
lo CFF  , fitd  CF  * 8r  LO 
funt  appllcatz  * 8r  mo, 
8e  AF  portiones  diame- 
tri, ergo  acdbA  mLik 
erunt  Ellipres  fimUes 


cx  dcf.  ifi.Trafi.  14. 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

* Ouinis  felUo  coni  ElliptUinon  pdrallila 
iafi  etiam  Ellipjil,  efl  ji  virumqut  latus 
ftcet  trianguli  per  axem . 

Sint  AEi,  is  CFD  duz  Eiiiprcs.&  fit  obliqua  bafi 
XtK..  Qico  eam  cfie  Ellipfim . 

Probatur.  Didum  efl  pr.;/,Cor.Tr.X4.  ai  x re- 
dangulum elTe  ad  cou 
redangulum , vt  qua- 
dratu Et  ad  quadratu 
orob  cllipfes  paralle- 
las, qupfimiles  sutex 
pr;c.  Sed  vt  At  ad  co» 
fic  XI  ad  xo  in  trian- 
gulis zquiangulis  ob 
parallelas  axiA  cxo- 
Paciccrquc  vt  ixad  oo 
Ita  ob  eandem  raeiooem  IX  ad  xo. 

Componendo  Igitur  proportiones 
cum  Ai  vt  XI  fcfit  Ii  vt  XI 

U ad  «a  “ • 

co  : XO 

Ergo  compofitum  yc  compofitum  . 

Ai  fc  ig  eric  XI  & u 

ad 

co  ar  00  xo  & oc 

Quare'ttiaravt  redangulum  xi,  & *l  ad  re- 

aaogulumxo,&  ox  fic  eric  quadratum  ei  ad 
quadratum  OF  ex  propof  id.  lib.S*  cum  fic  ea- 
dem pfopordo  quadratomm,  ac  redangulorum 
Ai,8rix  adcoiScOX*  Vnde ex d. trad-xf  xiFX 

THEOR. 


/ 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VI, 
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nem  ad  quadratum  tc,qttim  a«;  Tei  aa  ponlg 
crurii  i verttribui  feAionum.  8e  coni  inter, 
cepta  ad  paramcerum  conciguam;  Sed  portio  aa 
I . I/  I • f i r <ft  maior, quam  AC» ergo  etiam  maior  pjfaowtff 

f/ypethotd  pdralleld  tn  Ceno  fimiles  funt»  parabole  irvquiparab.xcH.Qttaire  06  fumr^-ie, 

IN  cono  OLM  fedo  triangulo  per  verticem 
■Lf  ab  interredionibuc  Bo>8r  vi  clreulofam 
BtS>0r  PtN  duz  hpperbol»  parallele CMrg,8r  at* 

BO  dilcrdani  ei  diametri  tranfuerfe  protendantur 
vtquead  K.  Sint  autem  hc  omnia  plana  per- 
pendicularia triangulo  ex  generatione clm.  I^co 
bat.  Jtlhtiiei  par j//r/. , e^t  Hyptrbtltu  , 

Intclligaturl.nonfir Tatia  ex|frtfra  ab  L vertice 
{n  aliqnod  pun^pm  iprodoSa  linea.  6c  i pundo, 
quo  lecat  diametrum  vtrumqoe  i.fr  v dup perpen  N 
dicularea  ad  idem  planum  tMO  erigantur  lM,ar 
rrjar  exprop.g.Traa  ».  erunt  parallele  quoque. 

Qqo  pofito  probatar , cdm  e <1.  fir  dk  fint  pa- 
rallele  ,dr  Tegmen- 
ta iplaruffl  ertt  re- 
dangulum  ex  XV  , 

& ad  redangu- 
Ium  ex  DA.flr  kd,vc 
redangulumex 
8r  tc  ad  redaogu- 
Ium  ex  QE  , drec,’ 
qubd  latera  obeU 
oeaoc  proportiona- 
lia. Vc  autpm  redi 
gulam  ex  kv,&av 
ad  redangulum  ex 
KD.fr  da,  ita  eS  rv 
quadratam  ad  ip 
quadratum  ex  d.  b. 

Et  vt  redaogn- 
Ium  ci,  fr  Qi  ad  rrdangulum  ex  qi>  frxc, ita efl 
qurdratum  quadratum  Pi . Ergo  erit  etiam 
Tv  quadratum  aaquadratQ  xovelut  Mi  quadratix 
ad  quadratu  rs  ex  16.I.5.  Quare  talia  quoque  erOe 
latera  ex  prop.ad.  lib.d.  Elem.  T.erii  Tv  adpa,  vc 
IM  ad  EF;Ted  cH  etii  av  ad  AO,vt  ic  ad  ci  ob  paral- 
lellTmu  |inearfi  AD,fr  cx  r Ergobj^perboleerfit  (i- 
miles  ATSp.fr  CMfF  ex  prop.f |.  Tr.t4.de  conicis . 

becircutis,  fr  Parabolis  non  efl  difficultas  • 

Nam  omnes  parabole, fr  omnes  circuli  Tunc  fimi« 
les,  vt  oflendimus . 

Eromnei  quoque  !n  cono  circulari  Tuot  paral- 
lele figurc,  cum  circulus  bafi  fit  parallelui,  at  pa* 
rabola  lateri . * 

THEOR.  VII.  PROPOS.  VII. 


Sic  deinde  data  fedlo  Hpperbola,reI  F.lIiYfii  in 
conis  ARI  cqoiciiftaores . Dico  non  efTe  eiTdexi 
inter  Te . 

Probatur . Nam  ex  |B.Trad>»4  conlc.  diame- 
tri cranTuerTe  efient  inter  Te  equales»  Tedcx,fc 
OQ^ tales  non  Tuot  . Ergo  neque  Tedionet  Ibot 
egdem  inter  Te»  Aifamptum  verb  oftenditur.Ken 
AC  maior  efl  # quam  ad  . Ergo  eciaoi  tranfoerfi 
diameter  csi  maior  efl  , quam  D^lnACx;sDQ 
triangulis  ^quiangutis  . Vnde  EllipTeS  , au 
jKrboI;  oon  crunc  jnaicem  equalcS;fi  fiat  panb 

EXPENSIO  IL 

Dt  Coni  /iSiomtus  i»liatdmiefi»nlii. 

Species  efl  coni,  qui  cum  baCm  rotuadn 
obtinest,  non  definit  taroea  in  pundna.M 
in  lineam, vt  conus  repreTentat  Ascf.de  bocedaa 
aliqua  dicere  oeceflarium  videtux , 

THEOR.  I.  PRO  P.  VIII. 

* InCono^tini  defimt  m Isnedmreffdmhd» 
htntt  prohafi  anulumt  vel  ElUpfmn^ 
Itqud omnes  pard>Lld  ft^iones^feuintrt 
ftu  vltrd  hdlttHt  fi  producetur  tUtrn  eeni 
fupcrfictest  funt  Bthpfis^ 


%/£(juidip4nt(S  in  eodem  conp  feEiqnes , non 
pojjunt  efje  eddem', 

Sit  prlmAm  Tedto  parabola  in  cono  aic  per 
axem  Tedo  plano  asc,  fr  parabolp  xcH.fr  n V 
equidiftanteS . 

Dico.qubdite  Tedlones  non  Tunc  vna  altcrt 
eaJem . 

Probatur  • Quia  obtinerent  parsmetnim  ex 
propoT.j9.Tr.a4..  xquale,fi  eflent  fibi  epdem.Tcd 
nenueunt  conTcqui  xquale  pararoeirum.  Ergo 
eedem  efTc  non  pofTanr . 

Probatur  minor  de  Parabola  . Quoniam  ex 
pr.  41.C0r.Trad  a4.fi  componatur  redangulum 
cs(runboa  VAifr  aC|  id  habebit  eam  proporti4* 


Sic  Conus, cuius  bafis  circulus  ACTO,vel  ellipfis 
definatq;  in  Irneam  Sp « Oico,quod  fi  in  eo  6it 
aliqua  Tedio  vt  cmPh  parallela  bafi  ilia  Teftio  ec- 
liiMit  Ellipfim, 

* probatur  ex  ea  proprietate  £llipfis,qnbd  «0- 
Tequatur  diametros  ioarqaales,fr  qubdoneiaa^ 
plicatarum  quadrata  inuicem,  ita  Te  in  proportio- 
ne gerant , vt  redangula  Tnb  interceptis  diai&e- 
tri  portionibus  comprefaeuTa.  Siocergoapplica* 
triM,  frop.  Oico , qubd  itaeft  quadratum  IM 
ad  quadratum  op,vt  redangulum  ex  ui,fr  lusd 
ledaunulum  ex  co,  fr  oh  • 

Probatur.  Nimica  efl  mi  ad  dm,  vt  cil  st  ad 
suffrica  efl  Po  ad  VA,  vt  TO  ad  ^T*  Liuaf^trb 
70,  &siTuoca-quales,ficue,  frsN,  frrx:  Vnde 
pofTunc  computari  pro  eadem  t Quamobrem  etiaci 
rrfe 


DE  SECTIONIBVS 

«rit  Ml  ad  vt  ?o  ad  vi.,  eo  qu&d  fine  ecdem 

proportiooea  vei  terti*  cx  itf.Iib.5.  Detnpe  ai  ad 
aNfVel  TO  adXR.  Cum  ergo  fit  mi  ad  ON*vtI*o  ad 
VA  erit  peifflutido  mi  ad  po,n  dn  ad  vr.  Q»re 
ctiS  cjuadrata  ex  ad.  1.6* 
ex  illis  lineis  cffeAa. 
Sed  vt  fe  babec  <]uadra- 
tumcKDM  ad  <)uadra> 
tum  ex  VRtita  cift  reda* 
guium  ex  AN>  & Ni  para- 
tibus ^ametrl  iotercep- 
cis  ab,  ^plicata  on  i tc 
redaoguium  ex  ar  » 8t 
&.a  partibus  diametri 
interceptis  ab  applicata 
VcexjT.lib.j.  Elem. 
rei  ex  6.  Tr.t^.  cum  Hc 
biGs  clrculuif  -rel  EllipHi.  Ergo  etiam  ita  erit 
quadratum  ex  1«  1 ad  qu adratum  ex  OP,  rt  redan- 
' guium  ex  AMi  Br  nb  ad  redmgulum  ex  ar,  8e  rb  : 
Sed  rrdani  • Ium  ex  An  Ar  m b eft  squale  redan* 
gufoexet»  fr  IH  ob  parallelas  ea,  d Ps,  ob  quas 
squalia  (bnt  Tegmenta  diametrorum  equaliumci, 

8r  AM,ncuc,drlH,  arNR.  Et  ita  quoque  redaugu- 
ium  ex  AR,  8r  Rb  ex  squale  redangulo  00 , & oh 
<4»  eandem  rationem  Tegmentorum  squalium  . 
Ergo  quadratum  ex  Ml3dquadratuinso,ell  vtre* 
dangulum  ex  01,  & ih  ad  redangulum  ex  co,  8e 
OH  « C^ader^  erit  EllipGs  Ggura  qMpH,cumcir* 
eultts  e^  nequeat  ob  diametros  insquales , quia 
cquid;  eft  maior  dh  Temidiameter,quaai  Mljffcuc, 

& ouior  eft  sn,  quam  s 1 , cum  quibui  ij  diametri 
eandem  propoitionem  dicunt . 

E X P E N S “1  o''III. 

Ve  fellhni  fphtroiiis  ^ jtwds 
jueerfeies . 

Ad  inoeSigaodum  TuperGcies  corporis  fpbf  • 
roidis,8r  (blidluie,nilc  eft  Tetre  Tediooeia 
qn«  in ipfo  exhiberi  polTunCi  ad  quam  expenGo* 
nem  inenadam  opers  ptetIunR  cft  dcGniciones 
agoofcere.  -l*  ^ 

definit  i o 'I. 

Stmkiliffu  Im  oric  eiru  fimm  dUmeir/mlifelM/Mt 
demti  redeat  sdidtm  punQumii  ilftcjjit  ffhe- 
roidm  tircum/tribit . ^ 

D E F I N I T'I  O 11; 

A Jit  eiut  t/l  idem  *xit , r;Vcu  EUIpfif 
fremtirix  ctrcDiisuo»«U  fMQnm  hmut 
mediMm  ctutrnHiffnt  ed  • 

THEOR.  1.  PROP.  IX. 

Qmim  yyZ/*  feli*  *i  *xem  fphxrtidit 
chciilus  efl . 

P Robatir  id  faciliter  ab  efformatione  fphsrtd* 
r dii.cO  enim  EtlipGi  *bcd  Teeueugprando  fe* 
terit  (ffroiiicm,  omne  pundum  eiut  circulum 
cFecic.  Quacepuodomi  Tegyrapdoper  F io  V 


SPHaERICORVM. 
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circulum  delineaistr,/cd 
hic  ell  parallelus  baG 
BiCjude  normaliter  ad 
axem  ad  Tpheiokliseo , 
qtf^d  Te  giraiitio  pun- 
^im  I non  mutet  dilU- 
titm  i puncto  {f  : Brgo 
jxl  circulus  pru  erte 
normalu , alccriqoe  Cir- 
cOlo  iic  parallelus.. 


THEOR.  II.  PROPOS.  X. 

Omnis  feHio  fphdrotdis  axi  oUiqua  Ellifis 

Sft  Teda  Tph^roides  AiCD  pbno  obliquoolis 
adaxem.  Oico  Uljm  c/ic  *erent  BMpfim. 
Sedio  ARCD  primigenia  Tphsroidem  couft^* 
coeas,  Gt  plano Oixs  reda,  nempe  tranTeac  per 
aliquam  iili  plano  perpeodiculjrcini  patet *enim 
hoc  Geri  pofle  abfque  aiU  probatione  | Lc 
eidem  plano  primigenio  aboc  perpenJv 
culare  quoque  planum  Ptc^flC  sx  D Tecec  obliquum 
01 KS  in  N pundo  : quo  obliquum  Tecat  axem  »8: 
in  M aliquo  alio  puido  t Sineque  hsc  duo 
plana  reda  ad  aXcmAC.  Sedionet  itaque  is>  & 
XM  erunt  perpeudiculares  ex  propoT.id.Trad.ss. 
plano  primigenio  baoc,  fir  eius  ledionibus  lineis 
& BD,  8r  plana  Pi<^,  Ar  bkp  erunt  circuli » tc 
parallela,  n axi  ortbogoaaiia  { quibus  poGcisdta. 
Probatur.  QuodriQ^Ar  bkd  plana  circuli  Gnc, 
& KM,  te  iNperpendl- 
culires  diametiit  P<^,  Ac 
B D erit  redangulum 
bh,Ac  Ni^fquaie  quadra* 
to  iN . Sicut  etiam  te- 
dangulum  im,  pn  eric 
«quale  quadrato  m K : 
ideo  redangulum  erit 
ad  redangulum, vt  qua- 
dratom  ad  quadrarum  t 
Sed  vt  redangulum  cx 
PtipSe  MQ^ad  redaagu- 
lumcx  BM,  Cr  md.  Si$ 
cR  redangulum  ex  Ac  ni  ex  prop.4^.Tr.s4. 
ad  redangulum  OMiAt  M»,eoquoJ  badc  Gt  Ellip- 
Gs,  Ergo,  vt  quadratum  tisadquadratumMK, ita 
cR  redangulum  exoN,  Acns  ad  redangulum  cx 
oMfAtMs.  Ergoex^Tx*s4-i>(seUEiiipGs. 

THEOR.  KJ.  TRDPOS.  XI. 

Or/mes  Elbpfts  inifphxrotde  funt 
ji  (ini  poPailcU* 


G A d 


It  conRrudioaVt  pr** 
O cedeoB.  Sedio«||prt* 
> SBigenia  Tphsroidit  abco, 
lc  plana  cifcuibrum  per- 
pendicuJaijaeidenx^ediO* 
n>  primigeni^  Gnc 
. Ibu,  Ac  eidem  quoque  dus 
?B£lhpTespiraK«U  pergen* 
dicularci  Ttc,&.‘C(Cc^i^ 
Ac  interfcdioues  ts^Ar 
'-fcrpcndiculatcB  d prop. 

!!• 
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Iff.  i r«a.  »«.  perqaai  agatur  planum  oi«l . 

Prob.  S taiooM  c 1 T,  fc  zic  tiTc  (imi  le  I rcdan- 
gulu  cx  oi.stad  rediguluaaoai.Sf  MLca  pr.68. 
pt«c.Tr.«  reaigulu  cS  A tr  ad  reasgulu  rx  zai, 
8;  y ct  fcd  « rcaangu^umcxOt,8rSL  ad  reaan- 
gulum  OH  A y*-!  'U  quadratum  l a ad  quadrata 

M X ex  prpc . Ergo  «iam  rcaangulu  ex  Tl,  & Sc 
ad  leaangulum  eX  ZM  , & HC  , ac  quadratum  I S 
ad  quadratum  «i . Quate  etiam  ex  i6.  lib.d.  so, 
8r  arline*  erunt  ad  yxa*  MCa  at  la  ad  xraj  quare 
ex  def.16.Tr.t4.  feaionum  (amiliumi  erunt  finai> 
lea  feaionetciTA  cxz parallelx . 


bola  primigenia  E««.  Ideoquc  xs,  tc  ac  redinn: 
lumeft  al  cOidroUrrAaugulum,  atra  eftador 
txprnpof.  50.Traa.14.  ftdex  la.&teteaanrii. 
Ium  eft  «quale quadraro  St»,  Sr  teaangulaui  ex 
IO  , «r  00  quadrato  on  . Ergo  quadratum 
au  ad  quadratu  om  erit, ut  sr  ad  op,qu{  e«  ex  ptop. 
;.Traa.x4.ptoptictaaparabolc. 

PROBL.  IU.  PROPOS.  XIV. 

Omnii  Itdio  Coiniiis  pdrMiei  td  etm 
Miipi*  Ellipjim  efformit. 


EXPENSIO  IV. 

Pe  feBioniiies  ConoiJis  ptraiolici . 

QVoniam  egimu»  de  prrclpuorum  corporum 
feaionibue  » parabolicum  Conoides  ioier 
"corpora  mathematica  oon  iofimuu»  locum 
obtineo»  pr*Mrire  oon  licet . Tre»  autem  k&io^ 
nes  inipfo  fieri  poffunt  pnteer  pnmigeoiam.e» 

^ua  generator, Circulus*  Parabola»*  tllipus. 

definitio. 

C'  OHpida  VtraboHcum  P4f  aiA»/a  cirts  fimm  4Xm 
J >0fuf*t* iatmtmjir  axU  eiw  rfl  i 
ftrtbolsgemtrMi . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XII. 

Sit  fit  Cmoides  paraltolicitm  , etti^  bafn 
arcttlarttyO*  ftHum  fi;  ptano  bxfi  par^~ 
Uloffe^to  ctrctilus  trtt , 

Sit  Cao  eorpu»Ceaoid^le  Parabolicfi.ln  fift-pr. 

frq  * planu  »oc  iotelligacorxquidifiaiUDan, 
qiic  fit  circulus  e»c  . Dico  hui  planum  tffe  rircu/i. 

Probatur . Nam  cius  ambitus  formabitur  i 
pondo  c per  motum  patabolz  circa  axem  aq  . Ec 
nm  illud  pondum  femper  c<]aidiftancer  bafi  mo- 
ucatur , cumque  perimetrum  parabole  maocat 
femper  toaariatum  pondum  illud  C|Kr  D,  M,  ■ 
seper  io  squali  difti(ia,i  citro  a,*  circulocSM  ■ 
^oocbiiut,  Tt  pttrt.  Quare  cdms  circulos  erit. 


THEOR.  ».  PROPOS.  XIII. 

Owr-  ft^lio  Pttraholici  Conoidii  ^eqitidi- 
Pansdxi  ParMa 

Sit  Conoides  Parabolienm  kac  Axis  aq^  fiocq; 
paralUls  Tcdiooesof  altera  q/idf  per 
txemAt^  SiatqueeirmU 
paralleli  tatoc , * bnsg, 
* perpendiculares  Para- 
bol(  prlmigentp  bacc. 
Dico  ofUHjeffhnem^xi 
05  paralUUui  Repara* 
Mam . 

Probator  op  eft  dia- 
meter coftiugau  ia  para- 


DVeantor paralleli  bafi  circuli  tKD,*nq^ 
qui  feccat  oiiCL  planum  fedionl  prim^. 
nis  lAD normale.  Erontq;  mi,  & kn  interreftio- 
nes  planorum  perpendlcularps  iocerlcftioiiibui 

BO,  & Po^.drOL  rs  prop.i5.Traft.s2. 

Dico  if4n»fC,o« Ja  obluiMum  WaaaM  axi  ac  tfit 
EUtp/Jm, 

Probatur.  Cumpx,  & MQ^rcdangatini  qu 
. . draioMi.*  BM,  & 


Moreftigulumqufc 
drato  NK  <tt  cqoile 
eo,qoddfiotciirali 
vtax.pr.ff.EJ.I.j, 
critredaaguluiM, 
8r  MQ^ad  feftin|0* 
Inm  a M , Sta  B n 
quadratum  lu  ad 
ijuaJratm  mx  u 
propof.7.  lib.f.  Vt 
•utem  rcdangiilum  |iiiI(\adrcftanguloa  >ao,k] 
expropqC4S.Trad.j4.cft  redangubtm  oaiad 
redangufiim  oai . Quaderd  redangolam  otu. 
erit  ad  redangulum  o n L,vt  quadratum  mi  adqo>> 
dratum  nx^xc  autem  ex  propof.d.Trad.  }((.cft 
proprietas  ulipfi  prima,  8:  ^cntialis . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XV. 


Ellipfes  in  Conoidt^  Parabolice  paralltU 

, ^ Jmfimiles. 


SJotduxiOiT,  * sate  parallele  Ellipfes.  Dico 
eat  tHi  t%miU{  • , 


Prob.  SappoficaMd£prorfi^scoftnidi(Mr,qB( 

propoCli.  cum,Sr  fit  i|fJ6  verbisteadf  detnoBSra* 
tlo.  Redangulu  oN,*  Nx  cftad  redlgulooiOUiSf 
yxex  prop.qS.Trad.^d^.  rtredagulu 
ad  redaagnluffl  ex  SM,  * MC;  Sed  vt  rrftaaf®’ 
himOH,*  Nxad  redangulum  om,  * ui^lram 
quadratu  in  ad  quadratfi  mk  cx  l4  h.Ergo«n^^ 
dangalumexTN,*Mc  ad  redangulum  ex  s«i> 
MC»  vc  quadrMim  iNad  quadrerum  Ms« 

etia» 


DE  SECTIONIBVS 

ctijn  ex  ptopof.iS,  lib.5.  Elem.  itierit  nc»  ftr  nt 
Jrnc»  t*e  erone  aj  sm  , dr  mc  « vt  i n ad  vm  : t]uare 
(X  tlcfcEIIipies  ciTf&SKO  erunt  (tmilea . 


THEOR4  IV.  PKOPOS.  XVI. 

In  C^noitic  Pdraholico  ParahoU  uxt  jequi- 
diflMics  fimiles,  cy  junt . 

PArabofa  t • f detur  parallela  axi  ae  » & para-' 
bolx  per  axem  VAD.  Dico  efit 

€?•  ipft  Vao  . 

Deeruncecur  ac  ex  axe'  rqnalis  ic  diametrOiSr 
ducatur  applicata  cHi  c]ux  erit  parallela  EO . 
Probatur . Qnia  ve  ag  ad  AE,tia  efl  quadratum 
GH  ad  DB  » & quia 
LAM  parabola  e(l  i 
erit  LCM  redangU' 
Ium  ex  Cor.i>prop. 
yo.Tr.»4  de  Coni» 
cis  ad  X-CM  rcdan- 
Culum  • ideft  ex  55. 
lib  3.  illi  cL.cm  X- 
i ^ quale  f C quadra» 
tum  ad  quadratum 
DF  equalcLEiEM  re» 
ftangulo  . ve  c»  ad  AI : fed  c»  quadratum  eft  ad 
quadratum  f 0,  tt  ac  ad  a,  Ideft  ic  ad  ia  . E»go 
cum  CB  quidratom  ad  io  quadratu  eidem  propor* 
tione  alludit, vt  cH  quadratum  ad  idem  ed  qua- 
dratum erunt  arqualia  oh  . Ar  ci  quadrata  . Ergo, 
& linea:cH»&CB.  Qjarccu  diametri  ftnt«quales» 
^qualefque  applicatz.parametri  quoqae  $ vtpote 
qualium  appllcataruin  quadratis  fC^'>tiguloruin 
cum  diametro  latera  erunt  «qualfa . V nd»  para* 
bole  erunt  Hmiles,  Ar  xquales,  vt  ex  definitione  • 

EXPENSIO  V. 

Dc  ftflione  Conotdn  Hyperbdici  per  pUnus 
fuperficies . 

COnoides  Hfpetbollcum  recipit  omnet/e- 
rci^ioncs  planis  diuerfimoUd  illud  fecanel» 
busj  Dcmpecirculum,  Etlipllm, Parabolam *8e 
Hyperbolam  ,*  de  Circulo  nihil  dicemus,  cum  pa- 
teat ex  antecedentibus  oftendonibus  Circulum 
exhibere  fi  planum  fccct  Conotdem,  HyperboU- 
cum  parallelubaftAc^dem  prorfusdemonft  ratio 
eft,quam  adhibuimus  in  Parabola  . Vode  adalias 
fediooeitaftendeadas  accedimus  . 

, definitio. 

COaeidrr  Hyperbolicum  sb  HypifboU  fiVce  yiam 
exnu  > dwie/erarerur,  Ara/  CMf  idexii 
HypttboU  • 


SPyEROHlCORVM.  4,1 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVII. 

St  planum  fecet  Conotdem  Fiyperboticmn 
pardIleU  ad  dfymptotum  cx^ne- 
Tdtionci  tlia  f(Hio  ep  ptrabolx  • 

SIe  Conoides  Hyperbolicnm  tdI^<&  ftgurar  ex 
generatione  eidem  TDV  Af/mpeoti  finteA,fir 
AC ; ficque  os  parallela  ATymptoto  ac;  per  quam 
agatur  planu  dhi  Dico)?t«r>UM  nHhcfJcPartbnii. 

A d quod  oftendendum  conftituaatur  ordioatim 
applicate  parallele  bjfi  a x,  Ar  y V b*nc  lnie,Ar 
extendantur  rfquead  Aiympcotos  In  x^fr  t,  s,S, 
Arquia  Tnnt  parallele  bafi  plana  iMK,  & TNv  cir- 
culi erunt , fitque  <^p  tangens  fc^ionem  parallela 
ipfi  xs  . Quibus  perfeSis  erunt  omnes  equaies, 
Atpote  mtrr  parallelas  iince  DP,  LX,  0'A . 

Probatur  igitur . Quoniam  i X"  eft  feAa  , vt* 
cumq;  m c cx  propof.5.  lib.i.  El.  erit  quadratum 
totius  a X equale 
duobus  reiftaii- 
gutisex  Tegmen- 
tis 1 i.ArLx  , Ar 
quidratisexijfde 
iL,  & LX  , Vt  in 
quad.  4.  vides* 
Quadratum  vero 
maius  exLX ; q» 
(ic  equale  Dt  e-, 
quatur  redangn* 
loexkx»Arxs.ex 
pr.46.  Tr  >4- 
Tacit  gnomoucm 
cireaxxj  fiquidc 
as  Sr  Kx  integrat 
vua  porticmf , Ar 
2 X alteram  Tub  altero  latere  xx , vt  c^re  mado 
redangulu  ex  lx.Ac  li  faciet  gnomone  conclulmp 
picdidognomonc ambiens  quadratum  ex  iL,vt  tn 
quadrato  xS  eft  vi- 
-■3^1  te.Quarequidrt* 
cum  xa  equabitur 


quoqi  duobus  re<3i 
Zs  gulis  vnacxSKtA; 
•2-  XX  , Ae  alteri  IL,  Ar 
KL , vnl  cum  quadrato  a L , fiquidem  hec  omtiia 
ambit  quadratu,  cuius  latus  a S.  vel  X X * Si  cr<:* 
go  auferatur  quadratum  paruum  a l commo- 
ne vtrifque,  Ar  gnomon,  ideft  rc^angulom  xk,k«, 
A^  quadratum  maius  ex  ex, que  inuiccm  equantur 
remanebit  gnomon  Intermedius  , nen^c  reftan* 
gulum  ex  equale  duobus  tciliaogulis  tx, 

Ar  l-».Sed  re^angulum  iL,&tX  equat  quadratum 
Mt  ex  yy.lib  y.  Ergoetiam  duo  redangula  ex  lx, 
Ar  La  equabunt  quadratum  ul. 

idem  dicas  dc  redSgutis  duobus  o y,Ar  OX>quf 
equabunt  quadratu  oN  . £c  ideo  etunt  rcdangula 
duoexxL,ArLX  ad  redanguladuoex  y o,  Ac  OE,vt 
LM  quadratu  ad  quadrati!  No.  Tdcoq;  ecii  erit  me- 
dietas , nempo  vnicum  redangulum  ex  a L,  Ae  lx 
ad  medietatem  rcdangullim  vmcum  y O,  Ar  oz,  vt 
quadratum  mL  ad  quadratum  xo  * Sedredangu- 
Ium  ex  a L,  fr  LX  ad  aliud  ex  y o , Ae  oz  eft,  vt  ba- 
fis  a L ad  y o bafimobean>lero  alcitudincm^qua* 
1 iam  Lx , & oz  : bafis  vero  a L ad  bafim  y o eft, 
vt  DLtd  DO  . Ergo  quadratum ML  erit  ad  quadra- 
tum no,  vt  DbadDO,qu9CX  pfop.V*^^*^*H<' 
ptopmtas  parabole . 

Kkx  tHEOR. 


TRACTA 

T|HEOR.  II.  PROPOS.  XVIII. 

Omnis  fe^io  comi  Jis  ffyperhoiici  ad  axfm 
okiiijut  Elhpfim  exhsiit  fi  jecet  vsrumq  > 
latas  fcHionisper  axtm  . 

Sit fcA«m  Coooidei  Hjrpcrbolitum  »AC doo* 
buc  planis  parallelis  ad  bafim.Hyperbo)^c]iit 
prlmltid»  tAC  aormalibas  f db,  8e  •cc>(]ue  fccoie 
planum  aliud obliqaum  axi  am>St  eidem  ledlonl 
primieiuc  normale  BDcL.  Dico  hoc  planum £1* 
lipfim  exhibere . 

Probatur.  Nam  cum  plana  normalia  fiat  H 
hfperbolem  pri» 

* mitiuam  • A c fe- 

A.  AionesDNjdrcO 

erunt  quoque  nor* 
rnales  propof.  1 6. 
Tr.ia.  quare  re- 
fiangulumex  rx» 

Se  NE  erit  zquale 
quadrato  dn,&  re- 
^angulum  es  ao> 
&OC  quadrato  oc: 
Sed  rcdangulum 
'cxrntSe  necA  ad 
rcdangulum  io>6roc»veluti  redaogulum  ex  hN* 

Br  NL  cfi  ad  rrdangulum  ex  OH  > & OL  ex  prop« 
^8.  Tr.»4.  Cqnie.  Ergoredangulum  ex  HN,8fNL 
cfi  ad  redangulum  eXHO»&ot.(  vt  quadratum 
pN  ad  quadratum  oo:qmeefi  prophetas  Eliipiinm 
ex  5.  Trad.i4.Conic. 

COROLLARI  V M . 

E LIFpfes  parallelas  in  Conoide 

cfie  quoque  firoiles  eadem  autem  figura  eft» 
que  iaparaboheo  Conoide»  fir  eadem  oftenfio  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  XlX. 

Omnis  JeHio  Conoideos , qua  tranftat  per 
centrum  fyperbola  primitiuie  Hypetko- 
lam  format . 

Sltcciurumhjrperbol^  primitiux  ai  8r  ipCa 
fedioBMNC»  qus  etiam  exprimat  Conoidcm 

7hyperboIicum  $ fitque 
• fedio  TEfl,quf  produda 
tranfeat  per  centrum  iSj 
Dico  hsu  ^ehyptfbolsa 
Sint  plano  Hyperbo. 

\x  primltiup  bnc  nor* 
maliatd  bafi  circulari 
parallela  jplana  qfb. 
pi  H»  ipfaque  fedio  tei. 

Sit  quoq;ci  »*c  norma* 
lls»8r  rv»  8e  fedionet 
erunt  normales  iuterfe* 
dionlbus  ph.  Du* 
caotur  poftea  applicatf 
V Ni&  TH  diametro  r a ad 

pundaVi&T. 

Prob.Redaaguluei  V(^»  &B.V  efi  pqualequa* 
drato  v;  Sicredagulu  ex  »T>5t  th  eA  ;quaic  quad 
rato  Ti.ErgOyViquadralfi  ad  qaadratu»ita  redagu* 
lumad  rcdangulum.  Sedredangulumex 


T V S XXV. 

Tlk  eA  ad  redangulum  NV,Sr  vo.ide A quadratum 
Tuoc  enim  ^quales,  vtpote  applicat;»  seluti  red^i». 
gulumex  PT*dTH  ad  redangulum cx  wr» 
ideA  quadratu  ex  49.Tr  14.  <^uadratuverdKVad 
quadratu  mt  e A»  vt  r^dangulu  ex  diametro  tranf. 
oerfa  lv.A  va  ad  red angulu  ex  TE»ar  lt  ex  pr.d. 
Trad.S4‘  Ergo  etiam  cx  id.  lib.y.  quadratum 
Tpad  quadratum  Tt»vc  redaugulum  LV » vi 
ad  rdangulura  cx  Lr.Br  TEiqo;  eA  prophetat  Hy* 
perbolarum  cx  prop.6.Trad.X4.Coalc. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XX. 

Ajymptoti  fjyperlfol^e  in  fjjiperl?oltco  Conoiit 
funt  ijlem » dc  hyperhoU  tn  eodem  pit- 
no  extpentts,  O*  coni  afymptotict  fc^io- 
ne  effe^dC, 

Sit Conoides  hyperboticum, atqueadeo elu$ 
dio  per  axem»  Se  ex  generatione  abc  » cuins 
Afymptori  ne.nh  ; qui»A  conu  A^ymptoticu^o^ 
ment  nExh»  iitque  fedus  tum  conus  hne  , tam 
conoides  asc  plano  Vsil,  in  quo  formentur  do; 
cllipfcs» altera  quidem  sKfedtone  coni  hneb  cF* 
feda, altera  npt  fcdione  Conoidis  hyperboliciAic 
produda.Arymptocus  rerb  Hypcrbtdfconkpa, 
fit  Tx, 

Dico  itaque  tx  afy mptotum  Iiyperbo!;  conic* 
Sxeffe  tftiodfm  *Jympto{nm  hyferbtU  on . 

Probator . Nam  rupccfictes  conoidis  aic  fem* 
per  quidem  accedet 
ad  rupetfieiemcuoi 
■NB  »numqomta> 
men  illam  «fleqac* 
car»eb  qubdfMsne* 
tiir  i ctrcnmg^* 
cione  trUaguU  ex 
H NB  arympcotttcd* 

A ituti , quibas  iiy* 
perbola  rcoipcr  at* 
cedit»  licet  numqaa  . 
arTequaiur  ex  (*wp. 
44.trad.34 
obrem  Hypetbob 
conoidalis  t>Pi»Pt* 
pote  in  fuperficie 
conoidis  nifteai 
cum  ipft  fuperficie 
conoidis  seperqh* 
dem  accedetj  oum* 
quam  tamen  affeqoeturHypcrisolaro  XX.  coolcta» 
Sei  Fupcfficicconi  effedaro,fedat  8X  feraperacee* 
dit  ad  afymptotum  fuum  TX»  Br  numquam  afleq«i* 
tur ; Ergo  ctlara.  Hypcrbola  o^i  accedtt  ad  TX 
arymptotum»  fed  illum  non  aflequetor. 

etiam  hyperboI*conofdaliii>^l*tit  Afynipt®* 
tus»  quod  accedendo  quidem  ad  sr  accedeoieio  a 
TX  accedat  quoque  ad  TX»*quam  confequi  00®  P®T 
teA,  etim  ncc  hyperbolam  sr,  qu*  nec  ipfa  acqui- 
rere poteft  xT  numquam  obtinere  queat. 

COROLLARIVM. 

Ine  eA  «yperbolaa  sr  conl.Br  dpvi  con^«« 

* cfTefimilcs»  quia  cum  habeam  eofdem  alvo* 

ptotos  duchi  iQ.iSe  po  erunt  diametri  rc«f  >ppb- 
catf  fub  angulo  recto  ipfi  axi  vtj  quare  ent  s»  Tl 
ad  Qft  fic  TP  afi  Po . V ode  fcctlonci  ex  ptop. 
uact.X4,  fimiles eruat  PPl  conoidis,  Se  ixco» 
arymptotici . THEOR- 


H 


DE  SECTIONIS  VS 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXI. 

In  Cxuide  omnes  f/ypetiola  farntleU 
fuHt  fimstes, 

I Iteoiwf  trjnnptoticot  uon  hfperbolp  primi* 
genicffic  conoidu»  &bjperbolx  n conoi- 
dcLClpfr  BDBtin 
cono  autem  mL» 
&CAB.  DIcOPEB» 
# tcL  rffe  ftmilti 
Hyperbolas . 

Probator.  Nam 
ev  CoroII  pror><to 
huius  Dsfi  Hrpcr* 
bola  Conoidis  eft 
firaili»  Hyperbolf 
CSA  coni  cx  prop. 
autem  h.CAB  eft 
(imUit  R^i.ii7pcrbolar»frhscex  Coroil  citato  hy* 
perboU Ici  t £rgo  Hypccbol^  iLOy  SrDBt  Tuoc 


SPHyEROICORVM.  44J 

In  circulo  fiot  dufic  j s»  ideni  dicaa  dc  quadraro 
Oh. quod  erit  squale  reaangulo  ex  co,  «r  ob  e6* 
Quhdfint  quoque  in  circulo.  AtreaangnU  ha- 
bent inuicem  eam  proportiohem»qupex  lateri* 
bus  componitur  exprop.aa,  lib.tf.  quare  propor- 
tio redanguJi  ex  CO,&  oaad  reaangulum  mx,  H 
XL  componetur  ex  proportione  co  ad  m x , 
OB  ad  KL  . At  proportio  co  ad  mk  eft  eadem, qup 
do  ad  qX  ob  parallelas  m x,«r  co  in  triangulo  c<»; 
Et  proportio  ob  ad  xi  eft  eadem  * ac  proportio  od 
ad  Ko . Eadem  et^  enc  prooonio  ex  co « 8r  ob 
rcdangulum  ad  n x , * il  redangulum  : quz  eft 
reAanguli  od, 8e  o<^  ad  redaogulum  rt^,  Ar  xo« 
vtpote,  quia  h»c  reaangula  ex  lineis  dicentibus 
inuieem  eandem  proportionem  ftne  com polita  • 
Sed  illa  r;Qangala  nempe  ex  co,  AroBadre- 
danguium  MK  . Ar  kl  dicant  eam  proportlonemR 
qujm quadratum  ho  ad  quadratum  xx.cdm  iftis 
reftangul  softenfafintfqualla . Ergoetiam  re- 
fiangulum  ex  oo,  Ar  oq^ad  reft  angulum  ex  qx,  & 
KD,  erit  vc  quadratum  OM  ad  quadratum  XX:  qus 
eft  proprietas  EHiprtum  ex  propof.5.  crad.24. 
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EXPENSIO  VI. 

Df  ftHionihus  Cylindrorum  per  planus 
fuperpciei  • 

^^Yllndri  quoque  refiionci  conliderand^  funt» 
Ar  quidem  fi  Cylindrus  bafim  circulum  pof- 
fideat,  pacetifefiiones  bafi  parallelas  efic  circulot 
bafi  quales,  fic  fi  fit  Ellipfis»  patet  quoque, om- 
nes redones  bafi  parallelas  «quales  c^e  Eilipfef« 
quod  ne  in  apertis  Immorcmurperre  manifeftum 
przlupponlmus,  ficuc  »A:  omnem  feSionem  axi 
ptrallela  efte  Quadratu, vel  RefilguluiVcl  Rhoos- 
bum,  vel  Rhomboidemiomanllcftis  eft  . Igitur 
ea  folummodo  de  Cylindri  fcdione  atTeremus» 
qu2  minus  clara  fuot . 

THEOR.  1.  PROPOS.  XXlI. 

Si  feHio  pat  in  Cylindro  , cuius  hafes  pnt 
circuti  ah  alujMo  plano  ohlt^ttoaxsJcHio 
h^c  Elltffim  reprtfentahit . 

*nRobatur.  Nam  illam  proprleutem  EUipfium 
coarequitur,quod  habeat  diametros  i nzqua- 
les  , quoS  circulus  non  obtinet » Ar  tamen,  quod 
quadrata  applicatarum  ad  diametrum  fiat  inui- 
ecm  in  proportione  Ula , qua  redangula  fub 
cootiguisdiametri  portionibus  comprebenfa . 

Nam  quod  fiotduoinzquales  diametri » Ptfec* 
Quod  vx  fit  diameter  idem, qui  bafit  Cylindri  dz, 
qui  eft  circulat : at  ver6  diameter  longior 
erit  • vtpote  bafit  in  refiangulo  Q^z  diametro 
circuli  ZD. 

Quod  autem  quadrata  applicatarum  ad  diame- 
trum Qpquales  lunt  xk,  Ar  oh,  fe  habeant  ad  In- 
&kem,vt  incercepeanim  diametri  qp  portionu  re* 
Aaogula,  nempe  ex  qy,  AcXDad  redaagulumes 
qp,ArcD  Prob«  Nam  ex  prop.|$.  iib.j.  quadra* 
tam  XX  eft  «quale  rcdangolo  ex  mK|  SctLi 


R'I  V hL 

OMnes  Elltpres  panllclti  inCyllndro  effeft^ 
qualesipaet  ,*  quoniam  habent  aequales  axes 
ob  carum  paraJlelifmam . 

Vade  etiam  patet  t qnbd,  Ar  II  bafes  cylindri 
fint  ellipfes,  cite  quoque  fcdionem  <^llquam  axt 
Ellipftm,  eb,  qubd  ct6.  TraA.s<f.  fit  ullpfium 
zquaiiu,  vtpote: quod  pr6  eadem  computari  pof) 
fint  sO,  Ar  Oc  rc&angulum  ad  Xh  , xL  refixa* 
gulum.vc  quadratum  no  ad  quadratum  txl  quare 
etiam  reftaogulumex  00,  Ar  Oq^prediR  ratione 
erit  ad  redangulum  ox,Ar  xq,  vc  quadratam  QM 
ad  quadraturo  xx.  Vodeex  tf.TraA.A4.0HXQ^£b 
lipfis  erit . 
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TRACTATVS  XXVI- 


DE  PROIECTVRIS  PARS  PRIMA. 

Dc  Orthographia  . 

Roie£lionum  vfus  ampliflimus  , tum  horologijs , tum  iftt» 
mentis  mathematicis,  V.g.  Adrolabio,  & Quadrantibus;  tum 
Cofmographix  in -planum  ad  circulos  longitudinis , & latitu- 
dinis proiciendos , & tandem  , & maxime  Archite£lurz  ad 
proicienda  corporum  , fingularumqueplanicierum  delineameo- 
ta  perutilis . Et  hinc  profpe£tiux,  cum  prius  illud,  quod  iuxradirainutioncm 
ocularis  profpciftus  reprefentatur  in  planum  extendere  oporteat, & ipCi  quoque 
corpora,  fuperficiefque  in  planum  proicere. 


expensio  I.  triofcrlptam  hominem  in  figura,  aut  in  eSgl^ 

alicuiusbrutU 


Quii^  O*  (juotufrlex  fu  pTOteflio  l CONCLVSIO  I.  PROPOS,  L 


PKoIcAioott  nomen  diuerfo  fcnAi  ffarpatur^ 
Na  apud  Vitruuiu .quidquid  extra  folidicate» 
vei columnarum»  vel  parietum profenurj  v( cor- 
nices Cymacta  CoroMdesg^bafiumt^e  crepidines 
proicdura  appeliatur>qu6d  extra  foliditatem  pro- 
mineat, quafi  proiedum  fuerit . Aohii^proie- 
dionem  dicimus  iiguram  quandam  in  plano  de* 
Icriptam.  que  rem»  iine  planam»  Huc  (olidam  Imi* 
tatur  d pUno»  vel  omnlno.vel  fui  aliqua  parte  ele- 
ganm  . Aliqui  ver6  » vt  Agnilon  lib.tf.  Optices 
exiftimlt  proicdioncm  pertinere  ad  Opticam,  Sc 
elTeOpticf  partem:  quodmiaimd  concedimos: 
quare  hfcqo^Hio  inftituta  e(l » vtpote  huius  per 
neceffari^  operationis  nataram  pcrfpedam  ha- 
beamus. 


DufUx  eH  froitfho^  alta  vocatur  Ortho^ 
graphia  . Aha  Stereographtd . 

PRobat.  audoritate  Mathematieoran  > qo  ita 
fufficienter  diuifilTe  proiediooem  arlwati 
funt»tum  quia  fijperftciessquf  aliam  ambit  dapUx 
foIiUm  enepotell»  nempe  fibirfuifquepartibaiy»- 
rallela»  vc  prifma»  8c  Cylindrus . Aut  ooo  pa^* 
lela»  fed  in  vnum  pundum  cootendeos  ad  lofiar 
coni»  aut  Pyramidis;  St  fuperhries  illa  Atparil* 
Jela  Hbi»  fuKque  partibus » dicitur  eius  imprefia 
fada  in  plano  onhographia  : (t  verb  fit  admodsm 
pyramidts»vel  coni  in  punduque  conueniatyiici- 
tur  Stcreograpbia » £t  hinc  vtraque  defioictor. 


DEFINITIO. 

PXoieff:o  Ai  jMperptiei aliam  emUatis  i/i/lnHMm 
imfrefjio . 

Solet  definiri  proiedio»  quod  fit  rei  Joltd^iH 
plar.um  tram/tri/tfio . Veril0ifih*c  definitio^ro 
vt  verba  fonaiit,  intelligatur»  omniitoimpolCbi- 
Iitatem  iouoluit : fiquidem  res  follda  nunquam 
potcd  in  planum  tranfcribl ; fed  (olum  illius  fin- 
gulz  fupcrficiet:  quibus  fuper  plannm  defcrlp- 
tis»  deinde  lesipfa  follda  reprefentatur ; & licet 
hocfenfu  imelledai  veraeoadat»  aptius  umea 
videtur  definienda.  Imprtjfio,  aut  ali- 

€uiki /apcrftitl  tn  pUtto  impTtjJumtipta  aliam  Japer- 
fidem  embiJt»  O"  ita  illam  Wi^ao  wodo  reprejntct ; 
Nam  qu6d  proprid  tranferiptio  non  fit  patet, quia 
circulus  apiano  elcuatus  in  planu  proiedusper 
perpendiculares  fit  Ellipfis.  Non  potefi  aute  dici 
per  deferiptione  Ellipfis  trtferiptus  circulus  i qa 
alterius  fpccici  figura  cft«  quis  enim  affirmabit 


DEFINITIO. 

I{thograpb:a  efi  fiiperfieieiin  aliam  intiitaU 
m planum  ortlv^cmaLt  mprtifie. 

Per  hoc  enim  dicitur  onhogrwhis»  I 
gr(cocf^>;  quod e(l reda» quod  (cilicet illa fii- 
perficies  diredd  in  planum  incidat»  & in  eaa  iv*  i 
primatur.  i 

CONCLVSIO  II.  PROPOS.  IL  ! 

2 Orthographia  non  nafeitur  k dJHMM 
oculi  injintta , lineas  vifuola  rem 
vifam  lambentes  orthogonaliter  i» 
num  imprimat:  Bflcon  francifeH Afph 
Ion  lib.C.  opticor^inprafaUakpropuSt 

jpRobatur.  liaf«  Tifoales  numqu^ 
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pifillclc»  redtn  oculum  tatiicm  conjunguntur , 
Dices  . QuoHdaca  infinita  diOantia  fierent  paral* 
ielc  . Refpond.  negando,  nam  pr>m6  non  eft 
^cdiftancia  pofHbUif>&ideo  frufiratorla  efl  fup* 
po£tio>  & abfurda;  fe  und6  etiam  fi  daretur  nul- 
li fieret  vifio>qup  deeerminatoi  limites  habet; 

fi  Infiniti  difiaret  oculus»  etiam  Infinita  rei 
eifie  fieret  dimlnticio;  fed  infinita  diminutioin 
oihtl terminat;  Ergo  nihil  rideretur.  Tandem 
neuue  ea  difiantia  data  line»  efient  paralielf»  quia 
fempereflent  linep  rifuaJes ; quf  efientiallter  In 
ocbIo  eonbeniunt.  Neque  dicas  efie  parallelas 
putatiu^ySr  iuxta  ^ fiimationem ; Quia  licet  id  clTet 
rettim  quoad  praxim»  non  tamen  abfirad^»  8^  fpe- 
fiata  linearum  vifuaiium  naturi : Mathematici 
rerb  de  ibftra^is  loquuntur , vt  diftum  eft  tra^ 
l.expcaC». 

D E F I I T N I O iri.  ^ 

Tereoj^fj/l/Iaef!  fifiafiae!  U prn^iM  termi- 
i3  MAfi/i  &.  aliquam  aliam  fufirptlm  amUcutis 
mfujfio  IX  flaao . 

CONCLVSIO  III,  PROPOS.  III. 

Stereographx  nan  nafeitur  ab  intmtu  oculiy 
mus  line/evifualfs  tranfeuntesph  corpus 
gliefuod  in  (ubitHo  altijuid  dcfcrtbant . 
Ef  contra  Aguil.  Itb.  6.  Optic*  pajjim 
Sfcreographiam  oculo  tribuentem . 

PRobatur  prlmb . Quia,  vt  o(kodemus»fi  Deus 
dederit»  cdm  de  profpcAiua  agemus  » Ocu- 
las debet  elte  remotos  a rebus»  quas  videt»  cum  ex 
Arift.  renfus  Tuper  fcnfibilenoa  faciat  fensu . Ac 
vero  Centrum  Stercographum  admittitur  fuper 
ipTam  fpgram  z vnde  illud  punSum  non  poteR 
prffopponi  pro  pupilla»  cum  pupilla  Tuper  (phf- 
ram  nihil  omnino  videret. 

■ Probatur  fecundb.  Quia  alio  modo  planum 
ficrcographum  fe  habet,  ac  planum  ; quo  res 
vifi^  defcribuncur  > nam  hoc  interponitur  Inter 
centrum  concurfui  linearum  coni»  &:  Vem  defcri- 
bcadam  : illud  ver6  in  planum  •ollocatur  poft 
remdercribendam,  vt  fit  prids  centrum»  deinde 
res  dcfcrlbenda,  8r  tandem  planum»  In  quo  deferi- 
beoda  efl  » 

Probatur  tertib . Manente  re  vifa»  & oculo  in 
eadem  dl(laatia>fi  planum  mutetur  res  eodem  mo- 
do oculis  apparet, & tamen  in  ipfo  plano  linee  i 
Pnafio»  in  quo  ell  oculus»  dudp  aliam  defcriptio- 
oem  faciuntpriori»que  cum  res  erat  immota»  im- 
primebatur dilEmilem  . Ergo  deCcriptlo  h»c 
BOO  pendet  ab  oculo:  fed  a fubie&o,&  a puoSo» 
quod.fiue  Iit  oculi»  Teu  fit  qaodeumque  aliud  pun- 
dum»  i quo  proiedriccp  proueniant»  ic  per 
Inngcntes  corpus  deferibendum  in  fubiedum» 
io  quo  facienda  efl  deferiptio»  fe  conferant  • 
Probatur  qnartb . Qola  Steceographia  repre- 
femat  omnes  ruperfictevcorpotis»tum  fuperiores» 
tum  Inferiores»  & quafcumqoe  alias ; quod  non 
laeic  oculus.  Nam  fotum  extrinCecum  ambitum 
rel»qaem  lincp  vifiialet  lambunt  in  fubiedo  rctrb 
rem  vifana  manente  intuetur  deferiptum . 


G a A P H I A. 

CONCLVSIO  IV.  PROPOS.  IV. 

7r/4  Proie^tonem  immutanty  fnustciyfitus 
plani  eorum  difluntia, 

PRobatur  de  fitu»  tum  rei,  tum  plani . Quia»vt 
patebit»  diuerfimod^  res  fimata,  vel  planum 
collocatum  deferipeionem  variat  Aiperficierumriia 
vt  transferat»  etiam»  Ar  tn  alteram  fpeciem  Imeat 
fnperficies  » angulofque  commutet  . DiRantia 
quoqtodus  fubiedi»lKetin  Orthogra.  hia  nihil 
immutet;  in  Stereographfa  tamen  valdd  figurat 
alterat,  8e  in  diuerfam  magnitudinem  diducit. 

DEFINITIO  IV. 

Lluea,  >el  planum  primigenium  efl  tHudx  quod 
reprefencandum  proponitur . 

DEFINITIO  V. 

Linea prolfSruee,  yel  fuperficitt  funt  aterminlt 
.Jlin€a,yel  plani  primiori  f d:leedentei,&  in 
Oum planum.  In  quod  proteQura  tjdit;  nrmluantet, 

DEFINITIO  VI. 

PZaxxM  pro;#^er/«»i»^il(liid:  quad  proiadlonm 
utiplt . 

EXPENSIO  II. 

T)i  OrthoffuphU  Pdrtmm  fuper/!cM2 

PRius  agemus  de  orthographia  » quam  de  Re- 
reographia,cdm  fit  facilior,  8e  vt  eius  Rerna» 
mus  fundamenta, in  primis  de  partibus  fuperficiei 
agemus;  nempe  de  pundo,  lineis,  8e  angulis . 

Pfxafiumptum  . Licet  orthographia , etiam 
lineis  plano  non  perpcftdicularibas  .*  fed  cum  eo 
certum»  & femper  squalem  angulum  facientibus 
V g.  fO.  Grad.  pofict  operi  demandari . Sic  enim 
omnes  line^  fub  eodem  angulo  incidentes  in  pla- 
num cfiTent  parallclp  pofTet  colligi  ex  Tr.sa.de  fe- 
dionibus  planorum  • 

Veruntamen  hoc  feofu  orthographia  noo  fu- 
mlturz  nifi  aliquando  neceffitas 'pofiulec  . Sed 
sfper  intelligitur  fieri  p perpendiculares  ipfi  pla- 
no ; tum  quia  certiores  funt»  tdm  quia  finis  ortho^ 
graphip  eR  loca  corporum,  fituationefque  repe- 
rlre,qu9  videntur  cfTe  111^, ad  qux  corpora  fiio  ipfo 
pondere  feruntur;  pondus  vero  ortbogonali- 
ter  in  fubicdum  planum  Incidit . 

THEOR.  I.  PROP.  V. 

Linea  parallela  plano  fubieHo  in  lineam 
aqualem  proicttuTy  non  parallela  y feu 
curua  in  lineam  brtutorem  s perpendi» 
culurts  in  pun^um, 

PArs  I.  Probatur.  Line^  proiedori»  il»& 
Af  proicieoccs  lineam  Af  incidunt  in  planum 

AB 
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AI  tx  hjpotbcG  orthogonatiur  | Ergo  etiam  inH 
Uoe(  AB  » & coorequenter  line«  plano  parallelx 
prokiendp  fi  } edm  Unca  proiclenda  panllela  (n 
prima  parte  propof*  porucur  plano,  &ideo  iine^ 

At.  Ideoq;  angutoS  redot  elHciet  ad  f»8;  i . Vnde 
AiFterit  paralleiogrammu ex  defa).  tr.}.  liquide 
in  eodem  plano  lincf  erunt  ex  propof.2.  trad.tt. 

Ergoex propof.Jd*  lib.r.  Elem.  lioepM,8eAB 
erant  cqualea  • 

Probatur  Tecuada  paca . Et  lie  linea  proicienda 
ou  obliqua  plano  ea. 

Com  Uii,8rco,  SrnH,& 
Boferecentex  propof. 
t.  cie.  erunt  in  eodem 
plano.  Itaque  ponatur} 
qubd  co  faciat  angulum 
reduffl  c^m  Orthogra- 
phiciaV.g.  oh;  erit  ita* 
que  CHO  triangulum, 
cuius  angulus  o reSus, 

8c  ideo  maior  alijsf  idecv 


xxvr. 


theor.  m.  PROP.  VII. 

* Omn/f  an^u!us  in  triAn^nlo  omnihm 
crurihus  parallelis  plano  orthograpbo 
proicitur  mannulum  ^ifuahm:  Ata»^ 
Ttifus  non  parallelis^  O*  Ifofi  paralleU 
ohtufior  protenus  erit . 

Ac  crur.his  non  parallelif  angitlns  proie» 
Hhs  erit  acutior  > ejui  Uteri  magis  oUi» 
quo  opponitur, 

Sit  AXT  angulus  proic!endu«,  Hnt  crura  om* 
nia  AX,dr  fx,8r  ta  parallela  plano  pot.  Dico 


que  bafis  Tubteofa  maiort  angulo  redo  maior  cru> 
ribusex  propof.i9.lib.i.EIem.  PerindecHproN 
cienda  linea  obliqua  erit  maior  crure  cO,  quod  eft 
«quale  line^  proic&«  bd  . 

Tertia  pars  quoque  patet . Quod  prolciatur  li- 
nea plano  perpendicularia  inpuodum.  C^iaLM 
orthogonalts  > fed  etiam  orthograph  ca  lc  tran- 
fiensper  iplam  ortbogonalis  eft . Ergo  cum  ipfa 
eadem  eA:  fed  omnis  linea  in  planum  incidens 
imprimit  puu&um  : Ergo  etiam  lm  in  planum 
proie&a  imprimet  pundum  c • 

theor.  II.  PROPOS.  VI, 

Lmett  pitrulleU , aut  in  eodtm,  aut  in  di- 
uerfo  planoylicet  oili^ua  fmt  plano  oriho- 
grapho,  in  Uncas  paralUlas  proicdtl 
iran/eunt. 

Slot  Hnex  As,Scnt, aat  In  eodemt  ant  dluerfo 
plano  « Oleo  eu  in  parallelas  i proledas 
profundi  c d , & 

Bc . Namproiedrlccf 
AO.&  HE,  ficut.  & CB 
tk  Lc  ex  prop.y.T  raft. 
Bl.  fuot  parallel^ , & 
AB.&  HL  ex  hypotheli. 
Ideoqueex  propof.lj. 
etufdcm  Traft.  etiam 
fuperficict  pereas  du- 
Ax  AC , & Ho  erane 
parsllcic:  Ideoqueex 
prapof-M.  eiafdeniTraa.leaiones  co,fce«,« 
a fuperliticbua  «quidiftanobua  faS»  ereoe  pa- 
rallele . 


angulum  o vf  proieAu  efTe  «qualem  angulo  axt. 
Pa^.quiacnm  fintfuperficies  proieArlees  voqct» 
frxVAP  ex  Tbeli  pcrnendiculares  plano  ortbo- 
graphopov.ideoqjetis  erunt  plano  parallelo  axt 
proicledi  anguli, ideoque  angulus  axt,  Br^pro  ex 
propof  4.  Cor.  B.  traA- as.  erunt  anguli  inciloa- 
tion<s,qui  ex  1 8.T r*u.  vbique  funt  «quales  quo^ 
cumque  Joco  inter  plana  inclinata  acclpiaauir . 


Probatur  2.  pars»  quia  triangulum  ixi  babeos 
balimlLparalleld  plano vOs magia  accedetad 
Aionem  xv  fuperficieram  proleAricuffl,  erto 
maiore  angulucaufabit, quam  Ii  non  accederet,lM 
rcAangul^  fe  haberet,n  ax’’  ex  prop.sa.traAtSi 
fed  reAanguld  fe  habens  cum  fcAione  vx  eX  pac* 
te  prima  propof.  h.  angulum  proieAum  euodea 
eifcctt . Ergo  ixz,  angulus  bali  parallela , & cruri* 
bus  obliquis  maiorem  angulum  ovr  efficiet. 

Probatur  y.  pars.  Quia  qu6  minus  obliqot 
incidit  angulus  axl  eo  maiorem  angulum  inclis*’ 
tionis  caufacex  prop.aa.  traA-ia.  Ergoqudms* 
gis  obliqui  intercipietur,  ideA  quantb  magis  ii* 
clinabit  adproiedrices  fuperAcies,edentaogdss 
Inclinationis  planorum  pvo  acutior  { fed  angoloi 
inclinationis  planorum  cA  angulus  proicAM>tt 
p.i.h.  pr  £rg«  quo  magis  inclinabit  eb  £tclet 
angulum  proieAum  acutiorem. 

corolcarivm. 

ELIicies  tamen  , quod  G alterum  cras  aop» 
rcAl  Gt  parallelum  plano  etiam  Gobhqoo 
altero  crure;  feroper  Io  angulum  rcAum  proia* 
EoquiaG  XAT  parallelo  plano  cXiAcnS 
angulos  reAus  linea  xa  Incidet, ne  dum  in  Gi^sm 
TA  normaliter.  Verum  deGo.  s.  TraA. s»*|* 
omnes  ab  a procedeotes  in  fuperGcie  tao^ 
ftentes,  vt  io  al:  quare  xal  angulus  rcAasGcac 
‘'XAT, fed  XAT  facit  aogulu  re  Au  proieAGcx  pf<7* 
h.Ftpote  in  plano  parallelo  IpG  plano  ortbogra^ 
co  ,ergo  • 8e  xal  obliquuo  crure  prokAos  ^ 
angulus  rcAos  • 

EXPENSIO  in. 

Dc  prouflione  fipcrficierum  in  genere . 

X Tlfii  partibus  faperficiemai*iictti|>.  Utetib^ 
V Se  liucis  f modo  iplarOQ  figuramin  ptoM- 

aioKifuac>afp|ctod«,  ' jh£0R. 
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THEOR.  I.  PROPOS.  VIII. 

Omni!  fuptrficits  plano  perpiniicularis  in 
pUnwn  proiecla  transformatur  in  lineam^ 
rtqualcm  Itnet  pa^atUU  plano  , qu^ 
inlcr  lineas  proteBortas  tnterciptatur . 
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pofij}.  iib.i.  cquaJcf  cniQt  ( (1c  ca*  8c  tH.dc  ac» 
•L  »&  fic  qu«iibcc  aiiz:  Ted  ac»  ae  ,8r  ac  Tuis 
extremis  funt  in  circumTeremu  circali » ergo 
etutn  »H»  »i»8rii.  • 

£t  idem  erit  de  qualibet  alia  ligura»v.g.n  in  cir- 
culo defcrltptu  (it  odangulum»  auc  triangului  aut 
euamline  circulo;  vi  patet  tn  figura  ACfic»  &ei 
«quali  BHiLtproieda:  in  planum  ko. 

THEOR.  III.  PROPOS.  X. 


Sit  V.  g.  fuperficies  clrculu»  I-SMr»  lineeque 
extrem*  proicdrtces»  que  lawbant  extremos 
margines  tuperiiciei (iot » PA»8r  iE»interqueeaa 
intercipiatur  hnea ri  . Dico»  quod  ae  «qualia 
ipn  ri  eft  proicdio  circuli . 

Probatur  prim6»quod  proledio  fuperficlel  per- 
pendicularis»/it  linea  i Omnis  fuperficiei  fedio 
liaeaeft»  propof.|.  crad.aa.*  QuamobrOT  /u- 
perBcies  proieftrix 
In  plano  Ortho- 
graphico  linea  im- 
primet . Sed  cu  fu- 
perficie  perpendi* 
culari  proicienda 
L F M 1 ed  eadem 
fuperficies  prole- 
drU.  Ergo  linei 
tantiim  imprimet  . 
Quod  Tero  (it  ea- 
dem cum  fuperficie 
proicienda  prole- 
drix  fuperficies  » 
patet; quia  cum  amb«  fint  perpendiculares»  & 
per  eiu»  ettrema  fi  tranfeat  nec^ario  rna  fuper- 
ficies fit  iqnbd  fi  non  effet  rna  fuperficies;  fuper 
fuperficiem  pofita  fuperficies  faceret  grallitudi- 
nem » quod  contra  conceptum  fuperficiei  ed  . 

Probatur  fecunda  pars . Nam  llla  erit  longi- 
tudo line(  proiede  ae  » qu«  latitudo  faperficiei 
redangula  • Neque  enim  poced  cfTe  longior^ 
quia  excederet  fuperficiem  proicientem  ; 
erit  «qualis  line»  f t » quj  inter  proiedrices  li- 
neas AP»  & XI  orthogonaliter  Intercipitur . 


THEOR.  II.  PROPOS.  IX. 


Partts  emufeumqut  fuperfcieiy  vel  Uterum 
eius  % (jU4  tn  lineum  proie^Sifuertnt,  in 
tpfn  linea  proieBtoms  dtflin^uere . 

Sit  proicienda  pars  fc  V g.ctrculiPLM|fig.pr.5’. 

Tcl  8.  in  planum /ducantur,  apundis  ter- 
minantibus perpendiculares  pa»  Se  e B»eritquc  fa- 
dumtquod  defideratur. 

Patet,  quia  omnis  linea » feu  curna  » feu  reda 
orthogonalibus  planoin  Itneam proieicur.  Ergo 
etiam  pars  fo  in  lineam  ab  prolrda  cric»cum  pa»& 
ci  proicientes  fint  perpendiculares  . 

De  partibus  verb  Itncz  orchngrapho  plano 
parallcif  noned  dtlbculcas  vlla»  cum  ex  propof9. 
demonllrauerimusOM»&  cd  elTe  «quales»vnde 
figura  proieda  diuidenda  erit  iuxta  «qualitatem 
partium  figur«  priroigeniz . 

EXPENSIO  IV. 

Ve  fuperfciekm  reBiliieis  proijciendis  I 

VSque  huc  facilia  tradidimus  , Sr  quali  prin- 
cipia exhibuimus ; nunc  autem  ipfam  artem 
tradamus ; k de  proiedione  fupetficierum  redi- 
linearum  agimus ; non  quidem  cum  omnium  eo- 
rum latera  funt  parallela  plano»  neque » cum  ipfx, 
fuperficies  eft  ei  perpendicularis  »*  fatis  enim  de 
hoc  vniuerfaticcr  egimus  antecedenti  expenf.  fed 
modo»  aut  cum  cantum  Tmcum.aot  alterum  latus 
fuperficiei  eft  plano  parallelum,  aut  nullum»  fed 
ooininb  a parallelifmo  diferepae  • 


Suptrficiesparallela  plano  inaequalem,  & 
eandem  [peeie  fuperjictem  proicitur. 

PRobatur»fr  exemplum  fit  circulus»  exquo 
licebit  argumentari  ad  quamcumque  aliam 
figuram . 

Sit  itaque  circulus  cbc»  culus  centrum  a»  per* 
que  eius  circumferentiam  exc  tranfeat  fuperficies 
protedriz  > quz  circa  illum  curuabicur . tc  fu* 
perficies  cylindrica  >eique  ericorcbogoaalis»ctim 
fit  perpendicularis 
plano  xo»  cui  circu- 
lus ponitur  paralle- 
lus» firideositCL» 
CH,draxls  BA  plano 
KD  ex  bypothefi 
pcrpcdiculares.crut 
parallelzcx  7.  Tr. 
ai.  «quales . Er- 
go llnezconiungd- 
tes  AB|  d BI  a ptO; 


THEOR.  I.  PROPOS.  XI. 

* Superficiem  rellilineam , cuius  vnum,vel 
alterum  latus  fit  parallelum  plano  ortho- 
grapiso , tn  planum  ptoicere  data  angu- 
lo tncltnationis . 

IAm  notum  eft»  quinam  fit  hic  angulos  Inclina- 
tionis ex  def.4.itad.  X».  nempe  lineatu,  qu« 
cum  fedione,  quam  Imprimit  in  plano  fuperficies 
ei  inclinans, angulos  redos  faciut,  & licet  multo- 
ttes  planum  proiciendum  planum  orthograpbum 
non  fecet /adhuc tamen  fi  extenderetur»  cum  ad 
Illud  inclinet,  tandem  fecarce , elque  fcdioni  la- 
tus plano  parallelum»  parallele  fc  haberet  ex  Cor. 
3. ptopof.4. Trad.ai.  Vcl planum orihogrsphi- 
cum  accedere  pollet  ad  figuram  prolciendam,  & 
tangere  fecundum  latus  parallelum.  Huic  ergo 
cooudui»qucm  faceret,  Unej  perpendiculares 
altera 


N 


448  TRACTATVS  X XV. 

•Itera  i nrncH  «Ha  ver&  In  altero  plano  extAentes» 
anguium  inciinationtc  conflitoune  < <]urm  angu- 
lum noium  prarTupponimuf  j Ec  fic  angulus  a» 

cu<u<  iatut  A»  inlillac  DerpenJicuiarirer  lateri  cr 
Egura  proicirotig  fHFCl  nimirum  lateri  plano 
ortliocrapho  ,ex  Kfpocheft  parallelo  > frprnpte* 
rei  redioni|TtexCor.}.prop.4.tr  aa.de  interfed. 
dix‘muf . Ideo<]ue  pe^ndicularti  os  in  fig  erit 
eadc  m.  ac  At  m angulo  inclinationis « T ransfe- 
rancur  itaqaeanguli  pcnragoni  proicieodi  i»  & u> 


in  lineam  o a anguli  tnclinationia  opeHK»fir  i 

^ Deinde  interiialla  DK)& 

io  transferantur  in  la- 
tus ai  inclinationis ; ni- 
mirum OK>inAL)&DI 
in  AB,  & k pundts  l,  & t 
deducantur  perpendicu- 
lares ad  AC  cxifteoti  in 
plano  otchogrjpho  • 
quxincident  in 
Quia  itaque  FO  ponitur 
parallela  plano  ex  prop. 
$.  huius  tn  plano  dcti- 
oeata,  & proleda  erit 
eiuriem  menfuix, nem- 
pe linea  J4«  firquiaell 
quoq;  14.  parallela  la  - 
teri FC  * * ipli  linea 
AC  anguli  inclinationis 
ent  perpendicularis , 5e 
omni  linre»qi'C  fit  pa- 
rallela Ipli  (efiioni  ex 
Coroll.^.prop. 4 traa. 
la*  Linea  rer6^4- taliS 
eft,  cilm  (it,  »t  dixi  parallela  tc  lateri  pro'ciendo 
fedioni  parallelo,  8c  prop.9.  IJeoque  linea  jj. 
erit  eadem,  ac  AC  . Punda  itaque  m &cineam 
transferantur  eod(m  intcruajfo ab  Atflr  fiot  8.  8r 

y 8r  per  8.  parallela  agatur  lateri  J 4 fir  fit  *.6. 
Ef  quia  HKi  & XI  ciim  fit  parallalateri  fd»  <ft  «'i 
parallela  plano  ideo  in  figura  proieda,&  geni- 
ta erit  ei  ^ualir  t 8,8r  96,  Coniungantur  itaque 
panda » 7. 6.  s-  4«  redis, & iam  erit  pentagonum 
protedum . 

Quod  patet  ex  Ipfa  operatione.fimul  enim  ope* 
fando  ipfam  operationem  oftendimus  . Nam 
punda  H,&  I a medla*Di  non  funt  immuUtatquo 
addilUntiam  , quiadifiantia  eorum  menTurator 
per  parallelam  Ki  fedioni  ds,& plano  , idroque 
ex  propof.f . buius  manet  eadem  . At  ?erb  difian- 
tiaaledione  f«  , cum  per  de  menruretur,quc 
non  eft  parallela  plano,  decurtata  cfi  iuxta  prop  5. 
co  de  ;rcmenco,quod  i perpendicularibus  lm,8c  bC 
exhibitum eft  in  linea  ACplano orthographo duda 
& puda  a|4, 8r  6 funt  illa  ipfa,quf  linep  onhogra- 
phic^  LM,&r  Bcimprimereot,  cum  (um  quoad  lati- 
tudioem,tumquoadlongttudinem,ac  puuda  M,  8r 

c difteoc  i Uncis  • & J-  4.  & 7 f • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XII. 

* Suferfidem  rcdflineAmiCuius  nullum  Ij- 
tus  fit  pardltelum  pUno  ortht^^rapho  ; 
eUto  ungulo  ItUcris  figuu  cum  fcdtonCy 
O*  mcltUAttoms piant  protcere . 

*QItSexagonQm  A9CD,8rcft.  8r  tngalus  Incli- 

^ oatioaisdatus  A,flrfedioois  ro  cum  latere 


oc  anguIui,qu6deolm  nullum  Istas fextgnni fit 
plano  parallelum , neque  ent  ipfi  fedioni . 
oiam,  (IcfiTet  aliquod  latus  fedioni,((retetUmpa*. 
rallelum plano,  rt  exCoroil  a.  |<rop.4. deluttr- 
fed. 

Uucstuc  CQ  perpeodtenians  fedioni , eique  i 
lingulis  angulis  ducantur  perpcndicuUrei  ac,I^ 
FH.df  AI,  «f  cer.  quf  cum  fint  perpendicuUrei  co. 
erunt  paraJIcU  fedioni , qux  quoque  tJli  ortli^ 
gonaliseli)  ideoque  eorum  long  tudincs  emat 
xqualeS  longitudinibus  linearum  protedaruia  is. 
fas  exprimentium  ex  prop. e.  h. 

Dillaotix  rcri>  angulorum  normales  Iq 
linea  qc  i fedionc  po  noceatur  pundii  c,h,i 
arcft.  Quia  igitur  q.g,  vepote  perpeodiculam,* 
fed  efi  linea  anguli  inclinationis  ex  def.4.tr.ai. 
ideolUbic  loco  ImcxxM , &idco  In  lincasMi  i 
transfercuda  fDat 
omnia  interuallat^ 

quz  erunt  km^Stib) 
&cee  Dudii  itaque 
pcrpcnJirulitibut 

ML.  &.*  eT,Srcp;.h«. 

bebimus  omncipre- 

did-.s  dillantijiiQ- 
guiuruma  ledi(Me{ 
Icii  in  li  iea  ti  ,qti( 
ell  in  plano  onbQ- 
grapho  , nitniruix 
Et  ,8r  XT,fr  reliqua 
pcrpciidicuUribut 
crantlata.  JdeoqiK 
duda  rurfili  ied«- 
ne  5 tf  pcrpidicala- 
rem  ci  facieoMi  li- 
neam f a , qaxes' 
primtc  alccruia  la- 
cus anguh  fedionis 
' Et  , traQifcrenofj; 
decurtatas  ang«l& 
rum  ditlaocias  El 
in  r a.xnnt  7»S’c* 

perque  punfta  »,?•  9e  al  ia  ducemus  punttatas  » 

& 7 ; , fr  firnUes  t qux  cxprlmiot  10  fi^uratriof* 
ferenda  lineas  ac  Hr,Sr  1 eliquas,  qua  rtdui- 
mus  funt  eiufdrm  longitudinis  , lUm  iit  paralltlf 
plano  orthographo  , ac  ipff  m plano  froitfie 
Iprarum  vicari^  ; ideoquelmea  eicaiialH  «****’ 
qualis  linep  ac,  *f  Imea  7 | liocf  1*^ 
qu  s : Igitur  per  omnia  punda  terminantia  d» 
caotur  rcd«,&  illx  latera  fexagoni  proicdiiW* 
cient . 

Probatumque  id  eft  In  Ipfa  ferte  proiediooii; 
dum  fiogularum  operationum  ratio  reddita  eft* 

COROLLAKIVM. 

IN  ommbus  figuris  proledls  plano  non  paral- 
lelis angulos, iaceraque  rariari,obliquior<9'^ 
latera  magis  decurtari,  tc  ce  propof5*  buius 
tert  colligi . Et  angulos,  quorum  latera  oppoii» 
magis  obliqua  funt  minores  fieri ; Qnorum  Aw 
aliquod  'atus  parallelum  plano  orthvgtaphlcoll^ 
ri  tuores  iUEtaoftcnfapropof.7. 


a- 


DE  orthographia: 
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EXPENSIO  V. 


THEOIt.  II.  PROPOS.  Xlv. 


Vt  froitHiont  fitperficierttm  circularium, 

NVo(  dtf  ruruUinearum  fap«rJicierofn  prole- 
dionr  fermo  cU,  que  immenioa  «'lirS  ha- 
hctjtum  in  Gnomonica, tum  in  Architcdura.tum 
in  Profpedina  . Ideoque  licat  digna (InJiotHc 
non  (T;£eil:teuadcc,  illis,  qui  pr^edentu  lege- 
tmtdefedtooibui  coqaoram,  fit  miximi  cono- 


‘ THEOR.  I.  PROPOS.  XIII. 

^rpieHus  circulus  ohlicjuus  pUno  ttrthogra- 
^ ' f '■  pho  Ellipfis  efl , 

Sit  circulus  AID  inclinatus  ad  alium.reu  dren. 

Ium»feu  quodcumqae aliud  planum  acd  or- 
thographum,  Se  rupcrficici  proiedrix  perpendi* 
coLarii  plano,  que  redis  it,  fir  o t fh  exprima- 
tur hacfi;nab‘tU  pica*  ACD  EMipft^  aeo. 

Trahantur  c«  puodis  o.a  perpendiculares  dia- 
metrocT,  fit  rt.  Karfurque vi, fir uLconiun- 
getttei  punda  Incidenti^,  tum  proicicotium » 
tiun  perpendicularium  rcdtkmi  ao* 


probatur  Itaque  propof. . Llneimm  ri,ad  ut 
ippitcacarum  quadrata  dicunt  »d  imtlcem  eans  Pit». 
poettonem,  quam  ex  AV,fir  Vd  redangnlum  ad  re- 
dangttinm  ex  al  » fir  ID . 

(^oniam  veeti  appbeata  ad  diametrum . Vo- 
deex  propof  jf.  Elem.  hb.f.erit  eius  quadratum 
eqaaJe  redangulo  ex  aV  ,dvD)  Et  tale  eric  ob 
cendeni  rationem  quadratumuequalcredangu- 
lo  ex  LA,  fir  LD  rx  eadem  propof.}$.  Elem, 
Sedeura  triangula  voi,fir  LHi  ftncequianguls  ob 
latera  parallela , quibui  tmbiancor  cx  propof.  15*. 
Trad-  a ».  fir  propof.  1 fi.  lea  erit  Vc  ad  Li,  n Vi  ad 
I.H,  fir  iu  quadrarum  cx  vo  ad  quadratum  exPL, 
^quadratfi  ex  ri  ad  quadratu  ex  tH  ex  iD.1.0.  Er- 
go quadratum  ex  ti  ad  quadratd  in  habebit  eam 
proportionem,  quam  redangulum  exAV,  fir  vd 
‘ ad  AL,d  LO  redang.quxed  proprietis,  tum  El- 
ttp6um.tnm  circulorum  ex  pr.D.Tr.)4.  fed  drcii. 
iua  ciTc  nequit,  cum  fcmidiaimsT  fit  minor;  quam 
Icmidiaincttr  drculi  td  } Ergo  erit  Elllpfia  ctr- 
«unierencla,  jau  per  panda  H,lr  ■ ttaoht  fic 
dieii  dc  qtttbufenaqtw  aU ;«  paidli  • 


iTAa 


* Proiefl$tra  Elbpfis , aut  circulus  r/?,  am 
ElltpfiSi  Ji  fit  ohlteiua  plano  ortbo* 
grapho . 

Sit  AIO  Ellipfisin  fig.prpc.  fir  ptpfiriei  ^ledrix 
ab  Ipfius  ambitu  decidat  tn  planu  fubiedumi 
exprimatur  redisoi,  fir  pH.fr  qutbufcumque 
nmilibui  plano  ACDperpendiculinbus,ab  eiulquc 
Incidentia  formetur  circumferentia  A|to.  Oico 
b4B€  attt  tjft  drcAlum,  aut  tjjt  t IV fjm . 

* Pn^atur . Dudis,  rt  fupra  redii  Vc,  fir 
LPffr  perpendicularibus  ad  fedlonem  aD,qu« 
erunt  paratlelp,  fr  vi,  fr  Lh  conlungentcs  punda 
incidenttar  v,  i,  fr  l.  h fimul,  ob  parallelifmum 
triangulorum  v«i,  fr  LHP,quod  tn  anteced.  prop. 
oftenium  cft , V«  eft  ad  lp.  vc  vi  ad  tn  • Sed  qua- 
dratum ex  ve  ad  quadratum  ex  lp,  eft  vc  redaa- 
gulum  ex  tntercepeia  diametri  porcionibas  AV,fir 
VDad  redanguloffl  Al,  &Lp.  Ergoccsim  erit 
quadratum  ex  vi  ad  quadratum  ex  lh,  vc  redan- 
gulumex  AV,  fr  VDad  redangulum  cxaL,  frio; 
Ergo  prvmuraado,  quoque  em  quadratum  cx  Vf 
ad  redangulum  av,  fr  V d , vt  quadratum  LH 
ad  rcctangulum  Al,  fr  LO . Vel  igitur  quadratum 
ex  Vt  dicit  proportiooem  qualitatis  ad  reccangu- 
lm»cxAV,fr  vok vel  nOn.  Si  dide  proportio, 
ndfquaiittcis.Ergoccia  quadratu  LH  dicet  propor- 
tiooc  (qualitatis  ai  redSgulu  ex  AL,fr  LD  ex  li-Lf. 
Quare  AID  erit  circtfluscx  propof. ^5.  hb.j.  Eletn, 
Vel  non  dicunt»  fir  fic  erit  £llipfis,cttni  vt  Elitp> 
fis  in  fe  fc  redeac,fr  cofcquaotur  eius  diametro  ad 
applicacaruquadsaeaca proportionem,  vt  rectao- 
gula  ex  incercepeit  diametri  porctooibtst,  quam 
requirit  propef4.  Tracc  34  Si  enim  eft  vi  qua- 
dratum ad  reecanguIumAV,fr  VD,  vc  quadratum 
tM  ad  rcctangulum  ex  al  , fr  to : Ergo  petotnim, 
4a  eeie  Vi  quadratum  ad  Lh  quadratum,  vc  cectaiw 
gblemAv,fr  VDad  rcctangulum  AL,frlDt  quae 
eft  cooditto  ad  Ellipfcs  requifita . 

Intclligc  ver6  propof.  etiam  fi  fectio,qHam  iW 
cic  eum  piaoo  noci  fit  diameter,  nec  miifirniiiiUr 
mimmut»  fed  aliquis  intcrmedivi, 

THEOR.  III.  PROPOS.  XV. 

* \SituSy  feu  pfoUBio  para^U 
parabola  eft, 

Dfitor  A1C  parabola , fir  eius  protectio  aOc« 
Dico  h*n4  preted/f^farir/r^cipardiold. 
Ducatur  diameter  ih  or^gooalil  rectioni  ai» 
«hifq:  ^iedioon  faftai  jpiedncc  fupcrficie  lOn» 
fir  ab  eo  appllcacf  dciKM^V  ipunccii  D,fr  ^ A ^ ^ 
Mearum  extremU  proteccrices dcfccodant  Di,fir 
c*  I ficut,  fr  kN » fr  Ma » conneccanmrque  puncta 
Incidcnrne  i»P,ficoc  p»m  proieientiuomrectu^quf 
fine  »i,fr  pN.fir  nirfui  per  puncta  s,  fr  o recu  lo. 
Probatur  progr.  i.  Nam  appiicacp  ep,  froc* 
vtpotequodoc  fic  parallela  plano  (quales  funeex 
propof.(.  huitti.  Sic  etiam  applicate  km»  fit  pm 
ob  eandem  rationem;  Sed  vt  eft  di  ad  xi  diamo, 
cri  portiones, Ka  ex  t.pr.cr.i4.eft  quadratd  appii- 
citaram  DC  ad  quadratum  xm  » ergo  etiam  cric 
portio  Ditd-po^onem  xi,  n quadratum  iP  ad 
Lll  qua. 


.^k 


TRACTATVS  XXVI 

OU  firu  om  W . foppo/Jro . 

Progr.  ».  « «ft  HB  «fl  HP,  iw  eft  wn  ad  H«  » 
flgareatumemrcfiduumDiaJ  lO,  vi  torum  m 
■ ad  totum  HOad  i».  1.5. 


COR  OLLARIVM 


Et  panterivt^itid  ho, 

ha«ft  HK  adBM.  »ode 
erit  etiam  e»  prop.a*. 
lib.^.EJeoi*  refiduum 
f B ad  refiduum  NO  * Vt 
totum  HB  ad  totu  uo^ 

Ergo  ez  lj5.  Iib. ) ita 
erit  DB  ad  BO»  vt  KB  ad 
;«0»ci^cn  eidem  rationi» 

inter  HB»&Hp 
fiot  efdem  ratione* . 
'Q«re  p0rm»ta%do  erit 
PB ad  BBiWfO ad  no: 
Sedvt  DBadzp>iu  cft 
quadratpm  e*  d®  ad 
i^uadratum  ad  km»  dt 
aioadrstitm  cv  tf  adtjoadrqtpmezNPeiprt^-  *• 
Ergo  rt  EO  ad  NO  inttreepi*  portione*»  itaelt 
qaadrainm  if  ad  quadratum  nb  » qn»  cft  propiip; 
tai  fatabolar  ex  prop.5- 

THE0R.  1 V,  P R O P P S.  XVV 

* Proitffio  fJypnteU  Hypabeta  ejl , 

O It  HjMtboI»  Aie  In  lig.  fnperiori,  coini  pffc 
^ ied  ira  AOc . Diameter  |ib  perpendlcuIarU 
frA  oni  AC»rranfuerfaqi  xb.  Appheaif  ytrb  00, 
St  %i*f  Deducaoturqae  DB»df  PO»  ***^ 

Se  ur,  ft  M proie^rife* . ^ item  xz  qa**«r®. 
mumtranijirrr?diam<iri  x proipiat  ioxJocatisr* 
oue  2H»Q0f  trao/ibic  per  pun^  o»N»B>  W ez  pro. 
pof.ip  buiiueooftare  poteftjCJwo 
Jr  proH  in  mz»  eiuCque  parte*  fini  »0  b .n»  fir  o » 

ePneAantur  tandem  puofta  f * » A bw  • 
liort  ®D»  A m applicat*  fiot  paraUel*  ffalOTi, 
erunt  ****PJp*tanei*  plano  onhograpno  nC<y 
rolf.  prop.4.  Traa.i».  Jdepqa*  ex  ^opof.  f . 

%f  friiP  erunt  p«*qualea» 

Probatur  • Tt  rft  rraangulmn  cz  id»  A pb  ad 
feAaogulom  ez  Xz,  A xb»  >ta  eR  quadratum  D®  ad 
quadratum  x*  i Sed  fuperiori  propoC  argumcBta» 
ti  fumu^i  n eft  xh>  ad  iiz»  iu  cft  pH»ad  m 1,  A hb 
ad  ne»  aMatia  ergo  propprtipnalibut  liP » A hb  ; 
rrfidua  remanebunt  proportionalia,  ex  prop.ZB. 
JibA^iElcm.  idcoqoe  erit  oxad  ez.  Ita  DBadeo, 

aempe  io  W pfooprtiooy,aefuatotaXHidHZ, 

idcoque  ft^fUUi^ir.dottU  PX  ad  oB»  rt  pz  ad  10»  A 
eadem  rat  one , rt  xx  ad  xi , fic  zn  ad  on  . Ergo 
«tiara  redangula  ez  latenbua  ptopotiioeali- 
Eus  iftia  icompofm  ez  prppof.  x6.  l»b.  d.  ecuot 
Bropopt'uO>l<>  • ^deo^ue  etlt  redangulum 
jo>i  AuBadrrftangulum  ZB»Aoi»  B*  redangtt- 
Ium  XI,  dxBad  rraaBgolum  ZN«d  (^a- 
r«  per«Mtfeaid'>»  rx  rcAangolum  xp,  AMadre- 

dan^nmxxAiB.  Ita 

icaangulttmza»AHp  . Spd,  n cft  fedaoguJuaB 
SD,  A aBadrcftaogulpoi  XB,  Abb»  iU  quadra* 
lumioHrpcrManappUcatif  DO  ad  qwdratua» 
a M » A ideo,  Bt  quadratpm  ez  tr  aqualia,  yt  lupra 
di Aiim  eft  PP  ad  quadratum  cy  nP  zquaii  ipd 

Am.  lgattreitd»Ub.5.ept».ycredaoguittai  as, 
A BO  ^ reaaogolnm  ex  zn,  A Np , tale  quadra- 
tum BB  ad  quadratum  Pn  » qu«  eft  proprUus  H)T‘ 
pciboiBfoa  a Tt  «X 


HlBccIliciez  modum  profeiendi  omne*  ftgu. 

ras  flezas  regujiarca:  nempe  Circul<i*iEJ* 
|iprc*,Par4boUs«Hyperbol»a  • SufEcir  enim  pro 
icere  diametrum  Tediont  perpendicularem^  ba> 
fim  parallelam  fcftioiN»  feu  ipfam  rcAionem  ¥.g. 
in  6g.  pr.ij.bi  ad,  A tb,vcI  io  fig.  pr.14  ^ P** 

rabola  ac,  A hb  : $1  fit  bjperbola  ac*  A h»,A  bz. 
Dataenimban,Aangoio,  Adiamecrouni  pr^ 
Traft.zq.  docuimu*  dercriberc,q[uanil:ber  rZ  iftu 
figatia  . Sicut  ctum  propoT.  ty  data  gemina 
diametro  intercepta  in  Ellipfi  feftioni*  dcicri- 
jbemua  proieduram , A potcrimuc  quoque  vtl 
alij*  modis  pr*d- Attrtum  ez 
Tradat.z4A  tum  ij*  , quibo* 
fu9&i  fumu*  10  deferibeoJo 
figuiaa  rcAHiaca*  dammo- 
4b  plura  punfta  inyenutar, 
A per  extrema  fieza  zqoali 
manu  ducatur;  et  potet  «idc» 
re  10  figura  bic  appofiti,  iB 
qui  dato  aogujo  iitciiuatio- 
oitoAB,A  diametro CB per- 
penAcuUri  redlont  rs  du* 
(Ai*  i partibus  circumfereo 
ti*,  Bilibet  V.g.  T.  paraiJdi» 
feAiomA^idcopiaaoonbO' 
grapfio,  A eorum  dtfiamiji 
ia  ab  traoflatia,  A deiude 

proi)c)ftibuslioei*in  Aodt* 

dudis*  qu*  eft  io  plano  01« 
thographo,  A diftaotis  oa, 
Ac(C-iu  nuAlutranfliii* 
duftTque  perpendicularibus 

ipftZNgVt  NfiAegt.  Aunde 
longrtudinibutcB  in  i«k,A 
aliifif  applicatarum  traoQa. 
tis  in  alia»  parallela»  ipfi  mk  dabunt  puoda , pcr> 
quexqoabili  manu  ftrza  linea  deduAa  czFubcbte 
ElUpfim»  inquam  transfunditur  c.reuIut«cofitB» 
quam  exhibet  angulus  a,  A plar.6  ab»  id  quo  cft 
circulos  fuper  planum  oa  peodulHf  iplurarerb 
(de  ia  sgenui* , cpm  de  rupcrfictebus  coepoxua 
jirolclcodui,  A m pUnitkm  redJgcodu  Icrmo  erit, 

CORPLLARIVM  II* 

Elicere  biocpoceiCTliodrMj^rBboIicocAr 
Xl  Hype/boliep»  * qut  fuperfirie  plana  eoo- 
ftant,  A altera  parabcdka,  feo  Hyperbolic»*  n & 
gura  ABCopr.ii.b.  fatis  reprefemat  fcdioDeaefie 
bjrperboUs,  feu  parabola#  1 quod  euidena  cfto 
prscfd.  nam  ruperficica  proie^riz  eft  eadem»  q« 
Pytiod»!  Eara|Mlici,fcuHyperboUci. 

CORO  EEAIUVM  UJ. 

HlDcdcdMcUur,qu<ulquocuiDqaa  fit*  planam 
Hotthographum  fecce  parabdkum»  feu 
liypcrbolicum  primigenium  femper  figuraciuf- 
Am  fpccicl  dcfcribetilr;quia  ilia  leftio  planorum 
ppi«f  it  cfle  applicata  In  aliquo  diametro  fecunda- 
riat  vnde  femper  omoea  ali*  applicate  el  urunt 
parallela»  A c*dgm  demoaftrat^ca  yalebuai^ 


£mw- 


DE  ORTHOGRAPHIA. 


E X P E N S I O VI. 

Oe  fpecUli  proitdura  circuli  in  ordme 
ud  fphttrum  ptoicicudtm . 

IN  proteAfoac  circulorum  fphurf  Ccimui  prin- 
cipalem aliquando  diametrum  proiciendi  cir- 
culi. 8r  pundum  cootadus  alkulua  paralleli  cum 
lilo,  «f  Eiliplim  illiua  citcnII  ceprefentatinam  ro- 
lumus  daarare  . Quapropter  hanc  EapcnC.  fpe- 
cialiterordioamnaadid  rcdd  peragendum. 

LEMMA  PROPOS.  XVII. 

St  aliqua  m circulo  Jit  fe^h,  vt  pars  maior 
fit  ad  minortm,  vt  tota  cum  adteda  ali- 
qua ad  adieflam  extra  circulum , eitam 
alta  ab  eius  extremo  ia  circulum  ca- 
dens talis  erit  , ft  i puaHo  feStoais 
illius  perpendicularis  in  hanc  demitatur . 
Nam  ita  figmentum  matus  ab  hac  per- 
pendiculari faUum  erit  ad  minus,vt  lota 
cum  adtunSa  elJ  ad  adtunilam  extra 
ctrcuUm  remanentem . 

SIc  fecini  AB  ita  dialTa  (n  c f vt  icadci  pars 
maior  ad  minorem  intra  circulum  exiftenteij 
iietota  BA  ad  partem  exfriorem  ia  . Quod  fiet 
ex tra^.if, propof.ai  fiCuperai  fiat  circulus,& 
ducatur  AV  tangens, i contaftu  ducatur  perpen- 
dicularis Cf  . Nam  et  ibi  demooftratur  sc  erit  ad 
cii  etiAadiA.  $i  itac|ue  fecans  ba  talis  fit, 8r 
dicatur  Ap  per  ceiurum,  8e  i punfio  c perpendi- 
cularis cada4  in  L.  Dieo,<juod  etlt  quoque  pl 
maior  ail  Lt  minorem  intero*  partes,  vt  tota  pa 
•d  fegmeQtum  exterius  8A  • 

ProgrefT.i  Probatur.  Nam  produda  Lcio  o, 
Ar  i D duda  puodata  t>A,h*c  crit,vt  ofiedam  con* 
dagens . Vode  es  eic.  Lemmate  ita  erit  pL  adtB» 
pt  Pa  ad  ea  . 

Quodrerb  o a tangens  fit  ita  probatur. 


Quadratum  ex  cr,  & co  «quale  eft  reflangulo 
exEC.Srci  I Ideoque  redangulo  fibi  «quah  ex 
llb.j.  EucI . tc,  8c  cx . Huic  ergo  redangulo 
esCO , Ar  Cx  comice  ei  quadrato  Ci.  «quatur  CP, 
8r  co  quadratum  cum  eodem  quadrato  cl  . 

Progreir.  a.  Redangulo  eerS  ex  Cd,&  ck  addi. 
toqoadratoCL  «quatur quadratum  ex  7.1ib.s« 

Elem-  IdeoquccF>8r  co  quadratum  eum  quadrato 
CL  erU  «quale  quadrato  X^D  • 


ProgrefT.  Quadrata  L a cum  cl  funt  «qualia 

quadrato  CAei  il.llb.s.  £lcm.  8e  hoccACumcP 
quadratofirntcqualia  quadrato  AF  . Ergoquadia- 
cum  CF  A co  cum  quadrato  c.'.,fir  quadrato  la  funt 
«qualia quadrato FA  » 

Progrefl".  4.  Pone  loco  duorum  quadrafl  tC»  8f 
quadrati  cf,&co  qua  Iraiu ld  ex  prog.a.els  «qua. 
le,eritq;  quadrarum  FA«quale  quadrans  !.!>,&  LA. 

Sed  ex  II.  lib  a.  Elem.  illis  eiriem  eft  «qualo 
quadratum  DA.  Ergo  h«c  duo  quadrata  inuicem 
erunt  «qualia:  Sed  quadratum  r a eH  «quale  ec 
^5.  lib.}.  Elem.  redangulo  cx  »a  » Ar  ia.  Ergo 
.erit  etiam  «qualequadratum  oa  : Q^re  ex  prop. 
37.  ltb.7.  OA  tangens  erit . 

PROBL.  la  PROPOS.  XVIU. 

DatofitH  dUmetriy  t^jfunfloei^umf  rcn» 
//>  protcclo  in  alt^ux  protcHiane  fphdt~ 

• Tdt  proicchonem  eirfuliy  qnt ptr  dlnd  ifh 
cedit  inuenire . 

DEtur  proiedio  alicuius  fph«r«,  vel  circulo- 
rum in  ea  V.g.  BCAD  paralleli  plano  ortho; 
grapho  » IA  perpcAdiculari  mivimo,  li,&vic 
perpendicularibus  paralieiis.dcpt.  In  hacaucen 
proiedtone  fit  notus  diameter  circuli  maximi  pc, 
Ar  puodumfi,io  quouugic  parallelum  Hx.Atbu- 
Ins circuli  proicduram inuenire  oporteat. 


Ab  E dato  pundo  defccndac  ad  dlamecnim  fr. 
perpendicularis  EM  , ^prolungctur  in  h circuli 
pandum,  Ar  i pando  Klin^x  ae  ad  centrum  ten- 
dat : Rucfulque  ^ pun^  iipacaJIda  diametro  ro 
ducatur  eo,  legabrtqqe  primo  dudem  lo  q^.  Itaq; 
linea  FQ^ritcqualismiiidiafMtro  minori  Eilip- 
fis  rcpreicnuncilcifcqltttq  per  pundom  ■ ince- 
dentem. 

Probatur.  Nam Tr.s4.C0mc  Probi,  s.  Prog. 
2«propor«7l.  Itaeft  io  Ellipfi  alicuius  circoli  dia- 
meter maior  ov  ad  minorem  r?;  rt  applicata  cir- 
culo Nm  ad  applicatam  EllipfitEM,red  vtNMad 
ME : Ita  cx  s.  lib.tf.  EucI.  NP  aJ  qp,  ideoque  abla- 
tis ME,  AcNqjtx  19.  lib.}.  En.  vclcxa.  lib.d.  crlt 
NMadfiM,  vt  NP,  vel  «quilis  OPad  qp  , vel  pq**** 
lem  BD  . Cum  itaque  obtineamus  op  diametrum 
maiorem,  ArAaPminoremiEJhpfim  poterimus  de- 
rcribere,trarcuntem  per  a applicatp  m e extremum 
ex  didis  de  ElUpfibus  Exp.19.  Trad.s4.  Cooic. 
que  per  c,^,F  quoque  tranfeat . 


Lll  t 


PROBL. 


TRACTAT  VS  XXVI. 


probl:  n.  propos.  xix. 

p4tis  iuotus  iiumetrit  EUiffm  in  fUn» 
fitcnli  rtfrtjinttunum  exhitert. 

Sint  <l«l  Juo  JiimetrI  prolffll  r«,8f  1 1.  Dl«» 

f»cr  ilios  daos  diametros  decurtato*  Ellipnoi 
aos  poffedefcribcrc.ar  hoc  docuimus  propof.55* 
TraA.14.  Nam  hir  datur  bafits^  diameter 
|r  angulus  ab  iftis  fafius  s pm  . Vnde  EUipfioi 
luxu  doArioaio  illius  Problenu  dclineabloitts  • 

PROBI-  m.  PROPOS.  XX. 

Pato  punffo  UMum  in  aliqua  fphxrx  proie^ 
Buri , ptr  ^uod  Jicums  circuli  tranfe*t 
circumfireniU  , ipftm  Elliplim  circuli 
txpre^uam  in  pluno  confignure , 

Sit  datum  pundum  v In  parallelo  prolefto  I1i 
eportestque  reperire  diametri  maioris  fitum» 
«X  qu6  deinde  epters  conlicianturt  Tt  prids . 

Fiat,  vt  L V ad  Vi  ha  tota  lx  ad  ix  adiuodam» 
modfietcx  crafi  ij.  prop»st.  fi  eri^tnr  perpea- 
dicularis  VZ  ; qus  recet Icmlclrculu  Lzi,8rduAi 
zsaz.cangenszxci  repagula  ducatur*  Ar  Li  pro* 
fucatur  in  x:  Nam  eXprop.SS.ciutl  craftatus  . 
Ita  ent  lx  ad  iz*  vt  LV  ad  vi . A punAo  deinde 
X ducatur  per  centrum  » rcAa FX  • Nampuerit 
axis  maior  £n>]  fis. 


probatur  cx  prt^.f|.Tr«A.  »4«  Nam  doAa 
VT  applicata  habebit  cam  condttioacm*qup  reqo^ 
ricur  ad  diametrumiAr  ad  cangentetn  vx,erit  enim 
FI  ad  cx » Tt  FT  ad  Tc . Vnde  fc  eric  diameter  vx 
tangens;  8r  VT  applicata  t Quod  autem  tou  xp  fit 
ad  partem  exteriorem  cx,Tt  pars  iotema  maior  Fr 
eft  ad  minorem  tc  interiorem . 

Patet  ex  Lemmate  I.  huius.  QupdfiLVadvr* 
ficvtLXCotaad  adiundamlX;  quod  etiam  talia 
erit  FT  intercepta  ad  tg»  rt  fx  tota  Jiamctcrcom 
sdiundaad  cx  adiuodam>quodTv  cadat  ab  t rbi 
perpddicularlszv  cadit*&rx  ab  extremo  x duAa, 
qu(^  cft  lines  diuUs*  Tt  tv  fit  ad  Vi,  n lx  ad  xi  • 


TRACTATVS  XXVI- 


pars  SECVNDA. 

Df  Stereographia . 

I Vamuii  Stereographta  polCt  in  opus  redigi  pun£lo  concurfus  Ikiea^ 
rum  proiciemium  a re  proiefta  diilance  , ficut,  & fupra  Or> 
thographia  per  lineas  plano  non  re^ngulas  eierccri , nihilo-, 
minw . quia  Stereographia  fpecialiter  fphairx  circulis  proicien- 
dis  infticuu  ell,  & in  hunc  fcopum  przcipuum  ante  omnia  col- 
limat  i ideo  concurfus  linearum  proicientium  in  fuperficie  ipfius  fphxrx  in 
primis  furoicur.  Quamuis  etiam  remotum  ab  ipfa  reproieifla  fumatur,  cum 
de  afjs  rebus  proiciendis , & etiam  de  ipfa  fphzra , non  tamen  in  ordine  ad 
c^Ieftes  motus,  agitur . 


H 


expensio  i 

De  proief^ura  Itne^  • 

Jc  kaque  lincu  In  circulo  prarelpud  coofi* 
^tbimusi  TtpoKs  quod  Sttrcograpblx  fic 


td  proiedionem  corMris  fphsrkl  la  ordlncad 
Cfledem  fphzram  dentnats  * Arquia  corpus  c(l<» 
Ae  luminofum  circa  fphsra  fe  volueos,  eiufq;  cir* 
culos  radijs  incurrens  tali  modo  Tmbrai  eoru  In 
planum.profunderetjhinc  Stereographia  inuenta* 
te  ad  id  dcftinata;  Tt  cslefies  corporum  opacorum 
proieAiones  i luce  eficAas  iaiutar,cnjasbU 
prlffls  priadf  U uAamut  • 

PRIN- 


DE  STEREOGRAPHIA: 


4Sf 


p R I N c I P I V M. 

JBJ  rei  cfi  » >W  I*ne£ 

praUffriiri  d pitn£fa  proii/bcmj  cietenie»’^ 
us  • tnargitiet  rti  lambentes  in  planum  tnei- 
dunt . 

Sic  co  cA  proieSio  Hncf  Ai.quia  lincf  ci  A i>i 
proiedricet  extrema  •,&  a lambeates  ia  pUaum 
CD  incidunt}  & ibi  eius  (itum  determinant  rcfpc- 
Au  punfti  A,  8e  ■ In  fig.  pr.  i.  feq. 

definitio  i. 

Pf^nQum  proieQhnlt  dicitur,  ai  cjnodommet  linea 
extrema  rei prcf  cienda  lambentes  concurrunt  • 

definitio  II. 

Linea  rero  proie&rcet  djcanrifr  illa,  ifua  ah  hoc 
funSo  difiedenteit  extremafUe  rei  pro^eltnda 
iatnbentet  im  plauum  cudunt  • 

Taterque  fune  ic  * dt  to . 

definitio  ni. 

PLanum  itereexraphum  oR  Ulud , ^uod  diuident 
fphtram  hif  akam  omnes  lineas  protedricts 
minat . 

Poterat  quidem  planum  Stereographum  fup^ 
poni  fphzrar , fed  cum  ftereographia  inflicuta  (ic 
ad  nobis  exhibendas  celeHium  circulorum  vm- 
bras»  & nos  fimus  in  centro»  plauaque » quz  apud 
nos  iunt»  aut  per  centrum  tranfeunttaut  ei  proii> 
ma  funt  tnfenfibihter  reft>e£ta  jmmenfitatis  fphj* 
rarum  , hinc  eli  * qu6d  planum  ftercographum 
per  centrum  agatur,  & in  eo  circulus  auximus 
fphzrc  repenacur  • 

T H E O R.  I.  P R O P.  I, 

Linea  pUno  Stereographo  parallela  in 
lineam  maiorem  proiatm , fed  pawhHS 
proportionalibus  correfpondentem . 

Sic  iinCa  in  fphsraAS»  & i pundoi  defeendant 
lioez  proieAricesci|8f  lo»  qu*  Intercipiant 
lineam  proiedam  CfO  In  plano  Slereographo 
cxiRentem  • 

Dico  I hancclTe  maiorem  primigenia  as  . 
Patet . Quia  eft  Asad  cp  ob  paralielifmura  U- 
nearum,vc  iiadct . Sedci  eft  longior  quam  W: 
Cxgo  etiam  CD  erit  maior,  qoam  as  cz  propoT.l&> 
lib.j.  Elcm. 


I 


Probatur  fecunda  pars.  Namdudal».  DIc^ 
qu6dvc  partes  iinec  primigeni*  AH  ad  hi»  ita  fe 
babebit,DFadFc»  quod  probsuimus  propof.  4» 
Elcm.  inCornll.1, 


THEOR.  II.  PROP.  II. 

Linea  obliejtsata  plano  Stereograpbo  in 
lineam  proicitur  maiorem  • 

*pRobatur.  Nam  Triangula CEF.&ast  funtc> 
1 angula:  fiquidem  in  triangulis  cia  ni> 
l^ri  apud  ■»&  n anguli  pquanturob  radios  fubcen' 
los  fqualesiaogulus  totus  aes  apud  tifir  FPSapud 
I»  redi»  8;  ideo *quaIes»qujmobrem  etiam  reliqui 
A»  dr  F . lo  triangulo  ergo  Fschabemus  angulum 
r nigrum  «qualem  angulo  a nigro  trianguli  stA, 
angulus  retb  aes  redus  cumunis»reliquus  ergoc 
«quatur  angulo  s ex  17  I.1.  £1.  Cdm  ergo  trlagula 
fint  «quiangula  erunt  fimilhidt  latus  Er  trianguli 
F£c  fit  maius  latere  ea  trianguli  sE  a erit  etiam  ba* 
fis  FC  linea  proieda  maiorquamptimigeHia  >A. 


corollarivm: 

Hlnedignofcitur » quopado » ne  dum  diame- 
tcrjred  etiam  fingui*  eius  partes  in  pianum 
ftereographum  proiciantur  : fufiicic  enim  dato 
«ogulo  Inclinationis  A»c  deducere  lineas  proie- 
drtees  i centro  e radiofo  per  parces  a»  v,p,Kipfius 
io  ipfum  planum.  Namipf;  fuis extremitatibus 
aot^QOt  parces  €»k»  P»in  cf  plano  proiedas  • 

Sic»  fi  dentur  proiei^  parces  «d  partes  primi* 
tiussreuocarepoceris  lineas  fcoici^ices  dedu* 
ceado  ad  ccocrum  ipdrum  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

* Omnes  Ssereoijr^hic^  lineae  cM»fcum~ 
qut  Jidries  eutgentur  mufici  proportione . 

LO<iuIraur  de  lineis  . Ne  dum  ab  aliquo  pu»: 
do  circuli  per  squales  partes  diametri  du* 
ditr  fed quibufeumque  in  qualibet  diftantia»  8e 
qualibet  linea  dudii  i dummodo  per  illius  parces 
squales  i pando  dato  crahantur . 

* SicApundumdacum,  dfialineaic  partes 
(quales  qu(caa« 

3ue , drper  eas 
uds  Ap.dcAT, 
8t  ese.  Dico  eas 
cfie  in  propor* 
cionemuficl»dr 
DF  e(Te  ad  dt»  rc 
differentia  pf  ad 
differentiam  tf. 
* Probatur 
exprop.ii.iraft.ltf.deprogr.Nsm  of  incidit  lo 
triangula  bafium  squalium  qus  » funt  partes  in 
linea  co.  Ergo  incidentes  fd  partes  fd»  ro»de 
Todccrefcent  in  proportione  mufici . Sic  dicas 

depsrtibtu  HOydeoM»  dsLs.  N«n  tfi 

. t - 


TR  A CT  atvs  xxvr; 


•m  incidit  in  trhaguia  bafiun  rqujliam  linc^  m. 
£ go  in  proportione  Harmonici  ■£  erit  ad  oa,  ve 
d ffcrentla  iK  ad  xo  d fferentiam.  Sed  ob  paralle- 
las aaA  Dit ex  4.1ib.tf.vt  ell  nd  ad  Lo,nc  ra  ad  an» 
8r  n Et  ad  to,  (ic  eft  tx  ad  xOiVt  autem  ax  ad  xo» 
fic  MNad  MLt  Ergoea  15.  Itb  T- Elcm.  viNDad 
tp  ^ fic  diffwiciuia  ad  di|T«.rcatiaq>  ml  . 

EXPENSIO  II, 

Di  ^oitHura  citculi. 

POteft  duobo»  modia  protel  circulat  t vetia 
ordine  ad  Cpharram  proteiendam » de  qua  re 
multa  apud  Aguiiontom  reperiea>vei  In  ordine  ad 
^urmeumquecircuidniprolcieadum  ; de  pro’e« 
6iooe  prima  hic  agemua  de  aliaexpenC  fcqueati, 

THEOR.  I.  PROPOS.  IV» 

Circulnf  perpendicularis  in  regiam  proicitur 
lineam  sndtfimtam  • 

PRobatur . Nam»qubJ  itt  Hnea»iam  id  demon- 
flrauimua  de  omni  proiefiura  perpendiculari. 
Sed  quod  fit  linea  nullis  roncluia  cenoinia  ita 
oftenditur  vtendo  Tchemate  prop.  feq. 

Sit  eentrom  proiedionis  A,  debeat  deduci  i 
pundo  A linea  prolcdrix  » 8e  tangat  extremum 
xnargtoem  circuli  Accptxd  hocive  totam  circulfi 
exprtmati  aut  cum  proicdrice  ac  faciet  angulum 
redum.autminusr  do.  Si  faciet  mioua  redot 
Tt  AB  ex  prop..  8.  Lb.).  fecabit  ipfam  eireulaifii 
Ir  pars  orculi  ai»vcI  au  extra  remancbit:Debebit 
Icaqae  ipfi  ac  efle  perpendicularem  > fir  continge» 
re  circulum  in  A»n  ao  5 Ergo  erit  parallela  plano 
orthographo . Quare  nomquam  llhid  fecabit » 
Ergo  linea  eipreffiua  circuli  in  plaotf  octbogra- 
pho  numquama  Jinea  proiedrice  terminabitur  , 
cum  ci  parallela  fit.  Exie  ergo  indefinita. 

PROBL.  I.  PROFOS.  V. 

..r 

Perpendicularem  proitBuram  circuli » O* 
fdtiium  em  m fUno  tranfenhere . 

DVde  plano  Dctraareute  pereferum  BclrcuH 
proiciendi  aoc9,& fituatopundo  proie- 
dionis  A>  vtlibett  fed  coofuetd  ad  extremum  lU 
00  CA  plano  orthograpbooB  perpendicularis» 
dluidatur  in  la.  partci  V.  g.  tranfeantque  per  fin* 
gulas  line^  protedrlcea  a pundo  a . V.g.  ab  per 
parciapnmc  extremum  i{  fic  ah  per  extremam 
parcia  t.  & fic  de  csceriS . Partea  iramque  MB  > Se 
OH»  & ct>8e  cate.  erunt  In  plano  partea  circuli  pec- 
pcndicularif  Ipfi  plano  proied^ » 


\y« 

Probatur . Mam  quoad  Ipfiut  clrcnll  proleda^ 
ram  lam  ex  prxced.  propef.  vifum  eft  efle  liocaRi 
indefinitam  aa« 

Quoadvcrdpartctproiedaaioflenditur.  Quo.  | 
niam  lineis  rem  proiciendam  extrema  ftringrrnb 
bua  decernitur : T ales  autetn  fuot  partes  prole» 
d»  Ha, Se  HG,Se  ccc.  Siquidem  Im»»  proiedrfcei 
cas  determinantes  tranfeont  per  extrema  partium 
circuli  i.a*  5t»  te  z.c>ftrcpt.  inquasdirpcfcitiir» 

THEOR.  II,  PROPOS.  VI. 

Circuli  ftttts  <^»4/«  in  pnttei  in^qiula 
proiemniur,  attarjtm  ille  maiores  t tjue 
adperpendicuUrem  ms^ts  occedunt . 

Dico  in  partibus  proiedia  el  , Sr  lp  efle 
maiorem  tr;  qaimsL  ; quia  magia  i per- 
pendicutirl  EA  abfcedat . 

Probatur)  Quia  anguli,  vrpote  «qualibus  peri* 
pherijt  infifientes  ca  5.  Sr  t a 4.  funt  f.|ualea»crrt 
angulus  CA  4 Jiuifut  in  duas  partea  ) Quader^ex  . 
propof.  |.  Eocl.  vt  eft  af  adtA  , ita  erit  tp  ad  ui  , 
Sed  AP  efi  maior»  quam  ae,  vcpoce  bafis  angulo  re* 
do  rubtenfa  t Ergo  etiam  Ft  maior  ent»quam  U|  | 
6r  ita  de  ccteria  . 

THEOR,  III.  PROP.  VII, 

* Tres  feries  froiefle  cirtuli  in  Imtam , 
^ueequols  numero  farnum  inltrpofito. 
rum  dtHonl  i quadrante  frorcClo  dnuot 
froporttonem  Geometricam  continuam, 
irdiameterfemper  eft  media  proportio, 
nalis . 

SI.  quiilran.  prol.fiam  In  ctlioe.  , Dlcou 

Ep  ad  Pc  » ita  efle  vticad  SH  . 

* Probatur  er  prop.7.  de  anguliiTr.  19.  Nam 
EC  arqaatnr  ea  5 anguli  vero  facA  cah  funt  mus- 
les  cum  «qualibus  peripheri)s  initantur.  Ergo 
Ita  erit  at  ad  ec  » vt  sc  ad  bh»  Se  eadem  ratione  si, 
erit ed  EO  » vt  co  ad  aa » Quare  diameter  s 9 erit 
femper  media  propoitionalia . 

COROLLARIVM. 

*TT  Inc  patet  omnia  redangula  bl.  Se  s b,  ficae, 
Xx  flr  EF  »Sr  ER  , Se  fic  de  aliji  efle  «qualtai 

quoniam  «quaiKur  quadrato  Er, , quod  b«  fit  cs 

propof.  ip.  lib.d.  Elem.  totereaa  femper  eadem 
media  proportionalia . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  VIII. 

Circulus  parallelus  plano  Stereo^apho 
protenus  efl  ctrculus  maior ; centrum 
tn  eadem  proie^nce  linea , cuirt  vero 
centro  efl  »•  Partes  quoc^ue  motores  qut^ 
dem  i fed  propotuonales  • 

C It  in  Tphpri  ACB»clrculua  ali  parallcloaStcre»» 

O grapho  plano  ic  . Dico  bime  clrcnlum  la 
circR» 


,Ik 


DE  STEREOGR  APHIA. 


cimilum  f Ve  profunji  • 

QucKi  ptccc  c«  diAic  in  Conicii  » cum  enim 

emnet  linez  i pundoprotc&ionis  lambente*  cic* 
cnlt  circBmfercttam  conom  conftituant  es  ijfdemt 
claruntcfKsu^difi  produdc  tiio  plano  paralie* 
lo»neii  Stereographam  fecentur  in  eo  circa* 
Ium  4elcrlpturaS . Coni  enim»  culai  balis  citcu* 
tua  es  pr^r.a.  Trad.s^  omnis  Tcdio  pacalIcU 
baH  eircolos  eft  • 


cro  circuli  proiciendi  t in  eandem  lineam  pc  pro- 
Sedricem  inciderc.Quoc  pjcet  ex  prop  s.crad.Sf* 
Cor.  Ni  folut  conus  Tcalenua  habet  duos  axe*  faic 
ver&  conus  rcdu*cft»vnde(ubcbicvnicumaxcm< 
axi*  aatem  ex  dcf.  per  centra  tranlit  bali  um  . 

Probatur  tertia  pars,  qood  partes  circuli  prole* 
di  fint  qoo^jue  proportionales  prinutiuo  • 

Cum  planum  ftereographum  ponatur  paralie* 
lom^Unocirculi  primttiai,  fi  cev  planum  illa  (e* 
cet  fediones  sL , Br  ce  erunt  paralirlar  cx  proo.i5. 
trad  * 1 . Quare  erit,  vt  CL  ad  ts ; ita  cv  ad  vn  in 
triangulo  cvc.  Proptereaqoe  prriasreid  erk,»t 
CLadcV,(lc  Ls  ad  vc.  Sedci.  adc  V.  fic  eft  IL 
adtv;  Ergo  et  diameter  i'  ad  diametrum  Pv,fic 
LS  ittbteula  ad  vo  fabtenram  t quare  etiam  arcus 

caifabiendc*  toti  circumferenti»  eruat  ptopor* 
tionalesrx  propof  |9  l'b  Elem. 

Pjtet  vrrh  efle  maiorei,quia  cl*  ell  ad  BL  et  cV 
ai  vo.fedmatoreftcv.quam  Vc  tergoei  lulib^ 
etiam  cv  fubtcnfa»quim  SL ; Quare  etiam  maior 
erit  cx  propof.tf.lib.jd  peripberia  cV>  quam  sl  . 

COROLL  ARIVM. 

HIne  faelli  patebit  modus, qub  circulos  paral- 
lelas jdaoo  fteceograpbo  imprimatur . 
Nam  ex  prxdiftia  Tbeor.  i.expcnf.tf  fufficlec 
inueiiifle  diametri  ipfius  longitudinem,  Bciode 

oeoerum  patebit,  fi  tbuidatorlkfariam . 

Partes  quoque  fioguUsprolcientur,  fi  circulus 
pcoledus  In  tot  parte*  «qoalesdiuidatur, in  quot 
primigenius  dittifuteft.  Aut  eodem  centro  de- 
icripcocirculo  primitiuo»  per  fingula*  cius  partes 
ad  ambitum  proicdl  radij  tranfeaot  j qui  in  cir- 
culo proiedo  notent  ptimigenij  fingulas  parces  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  IX. 

Circttluf plano  Stereo^apho  ohli^nas  ptoi* 
(itur  IB  circulum  maiorem  > /ed  cuius 
centrum  cum  centro  priwttui  in  eadem 
Uncii  proteihice  non  jit  * 

XAm  'fopra  didam  ed  Trad.  ptre.  ptopoC». 

quod  fi  planum  fecet  fabeootrarii  conum;  co- 
lus bafii  circulus  fit  j eiUm  fedioipCi  circulos 
«it . 


Sit  Itaque  clrcolua  ia  fpbpra  quicumque  xscni 
8e  linef  proiedrtees  eius  perioheriam  vndique 
lambentes , et  cft  sa , fit  ca , fit  ia  , fit  oa,  fit  cpc. 
coooeniant  In  a centro  proiedionia  • nico,qu6d 
fi  continuentur  efque  ad  planum  Stercograpnum 
m 0,  cui  BA  p^peodieularis  eft : quod  planum  fe- 
eabit  fiiperficicm  conicam , quam  integrant, fnb- 
contrarid»  fit  tded  quod  penpheria  mncic  erit  cir- 
culi espropofi.  trad.ST. 

Prri>atur.  Illa  enim  efl  fedio  fiibcontraria, 
cum  planum  fecans  cum  fuperficie  coni. ficte  an- 
gulos cqualea  anguIis,quos  factt  cfim  eadem  fu- 
perficit, bifis  primiciua  coni:  fcd  planum  mn  ficit 
cum  fuperficie  protenfa  coni  eofdcm  angulos, 
quos  facit  circulus  planus  zidl  balis,cuius  eer- 
tex  A)  ergo  fccat  fubconerarid  • 

Ad  id  autem  prtdaaadom  clliganturdao!punda 
quBcumque.  £nc  enim  par  ratio  delftia,Atdc 
omnibus  alijs  V.  g.  c,  &:  D in  circulo  fpb»r»,  tte  i 
ecrcice  a per  d agatur  linea  efque  ad  planum  inc, 
fit  fit  Ac  deferipta  fuper  planum  circuli  acds, 
ideoque  fiat  de  pundoc  ab  a ecrcice  egendo  li- 
neam AC  defcnptjm  fuper  femicirculum  ACPSifir 
produdum  vfque  dum  tangat  planum  m n in  n • 
Ita  quod  concipiatur  fuperheies  plana  femicircu- 
H Acoe  prolungara,8t  perueoirc  vfque  ad  n,  fit  im- 
primere fu»  ledioniaeefiigiumin  plano  lineam 
MA.  Traoiibitque  pero,  cum  fic  aoc  reda  in  eo* 
demfcmicirculi  extenfi  ACDc  plano  . Duccfque 
incoiem  plano  co  redam  communis  fedio  pla- 
ni circuli  zcl  minoris  bafis  coni»  fie  fetsucUculi 
ACDt. 


Probandum  ed  itaque  dc  plano  bafis  extentam 
eofdcm  angulos  facere  cum  iinels  coni  KCA,fie 
AOca  se  cumijfdcm  facit  linea  pUnl  fteteogra». 
phl  • - 

Angtilns  Itaque  CAt  apud  A cum  fic  angulus  ad 
cirinmfercntiam  infidit  arcui  CVBS  J fic  angulus 
apud  D nimirum  COA  pariter  ad  citeumferentiam 
ta  o fubftermcur  teliquo  arcui  ca.  Quapropue 
erit  anguli  apud  a complemeotua  eujue  ad  feml* 
circulum  sca, cumque  anguli  ad  circumferentiam 
fint  fubdupH  angulorum  ad  centrum , Ueo  femt- 
circulua  sca.  et  eorum  menfur*  centralis  qua* 
dranseritt  nara  dimidiumarcu*  SDceffet  men- 
(iira anguli pqitalls  ad  centrum,  fltdimidiumar- 
cuscA  effet  anguli  ad  centrum  menfiira  squalis 
reliquo  angulo  spudo.  Ideoque  fimul  angulus 
CAB,fircoA  squant  angulum  quadranti* . Nem- 
pe redum,fir  coAcfi  complementum  altetinsCAS. 

Sed  hirius  quoque  anguli  cas  eft  complemen- 
3um  angulus  M lediilneus . Quoniam  angulus 
tttA  redua  tft  ci  bjrpothtfi  in  mangulo  ha<  . 


'4ts  TRACTATVS  XXVi: 


Ergo  rellqal  angoll  crast  vni  redo,  cum 

ooo«t  triAngali  anguli  ex  peopof.i?.  lib.  i . Elcm. 
tantam  duobus  redis  cquales  iint : Quare  eiuf» 
dem  anguli  CAt  eric  angulus  N com(»letn<iKuin.vc 
CDA.  Ergo  erit  ecjaalis  angulo  ct»a.  Qaoaia  eerb 
angulus  CAD  in  tnangalo  cad  deferuic  eciam  crU 
angulo  MAC  > & aoguius  M oftcnfus  eft  nqualit  an- 
gulo CPAj  reliquus  quoque  aco  cru  squalis  reli- 
quo moa  ex  I7.1ib.i.  Cer»x, 


Idem  autem  argumentum  contexet  de  qulbuf- 
cumqsc  xltjs  angulis . Quare  fedto  plani  ftcreo* 
grapht  em  fubcoauana/  rade  mmck  drculua 
«rlt. 

Probatur  fecunda  pars  • Quoniam  fnbcootraria 
fcAlone  circuli  non  fe  Imerfecaot  perccntrtex 
propof.z.Trad  tf*ocmpe  eorum  (edio 
per  centra  nriufque  non  tranfic . Vnde  linea  ab 
Atranfiens  per  centrum  i non  uaafibit  per  cco* 
tnim  circttli  proiedi  mmck  • 

PROBL.  IL  PROPOS.  X. 

Cactdum  olli^uiim  /»  plamim  Rereogra- 
(hici  froijctrt,  polofqiu  eim,  O" 
ceiumm  <tjpgn*tt  • 

INoenlenda  priQt  eft  part  circuli  centro  a remtv 
ciflima*  parroaepropinquifCma,  fi  non  fit  co- 
gnita . Id  Tcrb  fiet  ducendo  per  punda  c,  8r  n po- 
lot  cirroli  dati  circulum  maximum  caxdi.  Namq; 
cx  peop.tt.  partit  fph^r.  is  circulus  arcum  ba 
bdKbir,  qni  Inter  omnes,  qui  a<f  circumferentiam 
obliqui  circuli  vscD  duci  pofTunt  breutlfimus  erit» 
tt  ACiiqui  em  maximus»  8e  deCgnabic  diilaotiaia 
maximam  Inxpflr  minimam  in  i i centro  pto- 
icd  on  • A . 

Tranfeantftaqne per Innenta punda x»  drtlU 
ees  proitdrices  ab,  8r  ab,  dabunt  n,  8c  i puo- 
fta,  per  que  cirtulxc  prot^ui  debet  incedere, 
ciiudUi^ramBi  • 


Secnihlo.  Bifariam  dloldatar  ai  «firceatrnni 


ia  p eircull  proiedi  obcldeblmus . 

Jento*  Triofumt  prolcdricM  per  polos  C» 


& D.fir  polos  in  plano  proiedot  c&feqoeaur 
H.  Ittq;  fcorfimcif culus  o^ipfias  fp^xdtiCTi» 
baturjs^percnim  mr^mni  ipicdioncbiccirrala^ 
prpfuppoDicur  ;riim  fit  fedio  ipfiui  fpbcre.dtai 
plano  fieret^raplio,  eo  quia  planum  fteicogra. 
pbum  ex  dchnitionc  fccet  fpheram  bifariam.  Sn. 
que  f n 1 m;  afTumaturqjdiAdciaou^l^ltc 
indedifiamiaPH,  dr  fit  ft»  centro  itaque  t ia. 
teruailox  j •lefcnbatur  circulus  |5;eruque  dr> 
culus  proiedus  . Deinde  OM  ab  i in  7,^^  diftm* 
Cia  transfcratnr  ab  |.in  emotqne  poU  7, 
& 6.  circuli  proiedi  ) t.  et  ridet  lQiig.pe.it.b. 

• Poteft  etiam  reperiri  centrum  circuli  inde* 
pendenteri  Imeit  ah,  8e  ai  circuli  proie^icibes 
fi  fiat  aoguius  trianguli  iak  ad  a alteri  aogsb 
trianguli  lap  ducenJo  ap  ad  A,eqmailt.  Nao 
P entcentrumdrcult^  Quia eotm angulos  1 tri* 
unguli  Acs  squalis  cft  angulo  ad  a cio£iem 
trianguli  ob  vqnaliutem  laterum  ek,  8r  ka,  ftd 
eciam  squalisangiHo  fiqubd  fit  fedio  lubalterei, 
vt  pr.  s.  Br  9.  b fi  fiae  alius  angulus  lar  ad  a, 
erunt  duo  anguli  quoque  squales  1 tBeamtrim. 
gulo  api  { Quare  etiam  latera  rubccofa  rrunts* 
qualia  ap»  &Pi. 

Sedob  fimilicudinem  triangulorum  fiibcoQU^ 
riorum  ecbm  triangulum  akb  efi  fimile  iriaogsb 
AHP  . Siquidem  anguiuaapud  B.trianguliKAtsfi 
squalis  anguio apud  H trianguli  rubjkerxi  hai, 
cx  t.  rei  ^b.  angulus  rerb  kas  aiiJito  coeuDsai 
PAK  ytrifi|uesquAlibusHAK  Bef/kt  anguiUefte* 

Jiualis  angulo  haP  : fed  rriangulaim  Aks  efiU^ 
celloffl  ob  radios  arquales  * ergo  cciara  tale  erit 
triangulum  apu  , V nde  cru«  ap  crir  squale  o«H 
PB,frciuri  Pi,Tt  fupraoil  nlum  ed,  fas  itaqie 
portiones  erunt , squales  us,&r  ip,  ideoqiep 
centrum  erit. 

* idem  quoque  confequi  poteris,  fi  diuifibifi. 
fiam  Al  in  L ducas  perpendiculare  rn  cp»qv(  ficet  | 
planum  Acreograpfaumin  p,vt  pacet  ob  aPl^pfi. 
crurum  triangulum* 

PROBL,  III,  PROPOS.  XI. 

Pdrtes  cmtdtMijui  in  pUnnm 
fhnm  pro^cere  . 

M Vide  modia Koc  Problema  potefl  ia  ofus 
deduci  nox  quaroorfcchgcmua,AdqiMsaIq 
ferd  reducuntur:  Primus  ope  polorumv  Sccuadm 
ope  fecantium:  Terunto^  cbordarumt  QMttM 
ope  finuum  • 

THEOR.  VL  PROPOS,  XIL 

QP4  i centro  poti  cirenti  ptoUHi  Jifcedit^ 
0*perpnrtem  cifcuh  feBionis 

tranfo , en  tn  partem  proieHam 
circuli  protefii  incidit  • 

Sit  fedio  fpb^rpxiCMtSr  cirmlusproledostc* 
ID.  Polufque  io  eo  proiedus  M . Dico  quod 
CN  tranfieiM  per  tP  partem  circuli  fcdtoois  ^bf * 
r(  $quald  parti  uv  circuli  obliqui  HVIprolcienin 
cedltmUlempuadum  c,ac  linea  pcoUdri* *c, 
lam  oftefum  cR  tr.td.pratf.p.7.  circulu  mia» 
ren 


GRAPHIA. 

90«  fireet  drcalnm  (n  hv,  it  mciKft.'- 

lorin  Bcjhfc  Imprimet  fcdtoQem  K»qu»crie 
cborda fubtendeoi  arcam  exprimftem  arcum  hv, 
▼tpoce,  ^ood  proicdtricibua  aa,  8:  ac  per  cstrema 
amn  primitiui  h>  frv  traorcuntibua  Jecermine* 
tar.itaqaeplanamcinrvliobNqmHVi,  6r  «e  Te* 
ftioeius  eateodatur,done occurrat  cu plano  Aac  '• 
plano  orthographo . Sed^ioque  m ic  eios  cum  plano 
primtciuicircan  m?i  occurret  tanJem  , cum  an* 
guloaOHv  no  fit  redua  fcd^ionl  hx  ficubi  V.g.ia 
*•  £t  etiam  feftiocaob  angulum  acotum  hbc  cd* 
cnrrec  cum  hk  ; cikm  ergocoocurrui  ille  fic  plani  * 
iAc»8r  ctiaiplani  primidui  hVI)  atq;  inruper  plani 
oitfaographi  acc , ergo  erit  aliquod  pandum  Te- 
diociia  kM;  quar  erat  plani  ortbograpM,  8c  primi- 
tiai . Sed  etiam  efi  piant  proledoris  mk,-  erit  igi- 
tur pondom  K in  qopdoctbographum,  8e  primi* 
tinum*,  proiedorium  concurrent  • Ve- 
rfimetiam  te  Tubtenia  arcui srzquali  arcuiHV 
concurret  in  K . £rgDcqaopado>aeltnea  fecane 
HT  moofirabit  pundum  ic . Quod  aut£  ar  in  pun* 
dum  K concurrat  i patet ; qaia  angulus  ad  o.  cum 
trianguli  hqk,  tum  trianguli  £q,k  redi  lune: 
anguli  aucemadE,  0tH  fune  ecquales ; quia  lofunc 
peripherijs  circulorum  srqualibus  no , 8e  viT, 
Ergotriaogulapquaiiaidcrus  K<i  ciufdem  loo- 
^tudinls,  8rldeo  tp  bafia  coocnrret  ad  puoduaH 
K.  Vnde«cumiP  fecana circulum fplvrrz,dr ab* 
feindens  arcum  cqualem  arcui  hv  obliqui  hvi» 
Indicet  Idem  pundum  k,  io  quo  debet  concunere 
Bcfqbceodcna  clurdem  uv  proieduram, poteri- 
museins  vice  veiadinaenieodumpundumn. 

Siciuquectrcaluadpbcrar  i.tidpars  in  cb  a' 
peomprenendena  ex  24.  parstbut , in  quibas  di* 
ttlfui  efl  caram  S»  Ducatur  a p per  p vlque  a ( io» 
«ccfedioncm  m o produdam  in  n r bi  igitur  j m 
diicaturjbpcfubtcodet  arcum  T 9 q>q>*i  raprereacan 
arcum  ap  pqualem  circuli  inclinati  ex  pr^c.  arcui 
fundamento.  Sic  dnda  a b fignabit  pundum  c«pee 
qnod  } d duda  d«ccmioibit  arcua  ; d ptoicdu  • 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XIV. 

'A  fmUlof  h f4rdlUU  pl^no  proif» 
ciendo  d punfio  proieflionis  codit  retld 
per  finus  extremum  circult  fe^ioms  du» 
Bdf  (Ut  in  proieBo  circulo  partes  prote^ 
Has* 


FVodameiitam  certl|  mo^eft(fi)lo  obliqnoclf- 
eulodudofioa  iv,8r  prolcdrice  ac»  qme 
uaafeatpcr  Ia  per  baa  dius  lineat  agatur  pU» 


, Dato  hiqnd  ctrenlo  fedioffff  st » 9e  dretrfd 
I ^oledo  31  »ie  cognita  parte  drcnll»  qu«  V.  g. 
-^c  duodecima  drculiproiciendii  dato  qnoque  po* 
'lod.  Ducatur  i polo  d.  per  8.  fextam  partem  re- 
ftad.l.  £t  hce  til^lnabit  { p partem  daodcci* 
^ ^ luiD  drcttli  primitiui  exprimentem* 


rcoi  Avemtifemtem  per  polum  ropemra  circuli 
fedioois  fpbprf  A»  Sr  alium  pold  L circuli  obliqui, 
«ri,fc(e^ooe  al  prolcientem  polum  a in  n, 
detnmeare  ab  vtroque  circumferetias  pquales  hv» 
dr  tvtfi  ergo  rupcrficict  huiua  circuli  extendantur 
dque  ad  c»  fir  fit  amc  fuperqi  ei  i pondo  a centro 
pr^edionia  fimul  > poldque  drculi  fedioalaaio 
aceodanirlincaproledrixrcda  trinfieos  per  v 
perueoiet  ioc»&  fdeabit  Nc»quc  eft  fedioeiurdem 
tipcrficlel  cxtcnfp  circuli  a vi  cQ  plano  n>  proie- 
goiparacrgoKiqnp  i linea  proledrict  trao* 
ftonteper  V decernitur  »UIa  etiam  determinatur 
per  CM»qnctranfit per  r»  aecruocac  partem  BF»  i 
: circule  ledionU  squalem  parti  UV  circuli  obliqui 
prokkqdi| 


b 

k 

tf 

i 


THEOR  VII.  PROP.  Xin. 


Untd  in  circulo  feHionis  1 diametri  extte^ 
mo  perpendiculari  feHionis  duHa  ad  f^ 
Htonem  per  datam  partem  dat  in  feHio~ 
ne  punHum « per  quod  y O*  iwnw» 
diametri  eiufdem  proir^i  alia  duHa  par» 
tem  i prima  alfijam  exprimit* 


SEcnodi  modi  fundamentum  boe  cft  le  eaden 
qup  fuperiori  iBode.  Sic  fuperfickt 


<Mim  ciTiAa  qned  feeet  ptaoum  ortbogrtpluiii 

Mmiu 


' 4J»  T R.  A C T 

n«m^b»«p)«niimiaci4ce  iopls* 
BmAi  linea  cxpreirmn»p«rAllelam  pUao  circuli 
Moicicodi  cii»4  confe^vcfucr  iocidee  Io  fHia* 
Aum  s.  Siqoidem  6 pUatirn  Akpeaitur  parsllc^ 
Inm  plano  circuli  pHmitiai  xls>  etiam  TcAioacc 
pUoi  CAi  cnioc  parallelar  ex  prop.i  t*T  rad.sx.de 
LttcKcd.  cumque  i v fit  perailcla  sz  ceUm  ctdem 
erit  parallela  ai  • 

Si  autem  fit  arcua  ez  cqualli  arcd  k li  etiam  fi* 
fwakVtftr  T V fqualiarefiduoru  ii»xs  eruot  p«a> 
|ea,fir  ideo  Idem  finoa  verTua  vs  erit : quare  uans 
vcrfttatv  circuli  iedioiUa  pxl  exhilMbic  puadum 
Idem  V»  per  quod  craufit  iq  • 

Sit  crgo,n  priiia»  cireului  fedlonia  I pro* 
Icdua}  5fde  pnodumOt  quod  parallela  plaoo 
prolclen^  oA*n  in  fig*  prop.lO  h.  I centro  proie* 
dtiooia  A deduda  io  planu  imprimit » dr  ducatur  I 

fiarte  f;  circuli  fedionia  ad  diametru  m n oorma- 
ia»qtte  cadet  lo  I • Ab  e Itaq: pundo per  I ducatur 
eg4t  ouc  determinabit  arcu  f gi  & reprefeotaotd 
ercu  f s>lr  arefi  i r reprcaftitd  efidd  f I ad  ei  par* 
ttm>  qua  partu  funt  ninoru  io  circulo  proicdo. 

THEOlU  IX.  PROpOS.  XV. 

S/  ftr  fmi3a  froii84  frimigen^  circiili, 
tfmiiu  chmi4  dumeirum  ftcani  fa- 
' ftnitculttes  d$U4)UHr , hit  i tirctle 
preie8»  ptrut  tjtfcindetu  proitlUt, 
€ritHt^4e  (horJUfreuH*. 

QVarti  modI  fundameneuaeft  » Io  figura 
^ pr.14.  Ducator  io  circulo  proiciendo 
ehordTio  perpendicularis  diametro  t hoc  fecdHC 
dlametrumioT.  TranTeat  ergofuperficlea»  Tcu 
linee  IA»  8(  cK^te  eam  pioiciaoc  in  c» : Sedio  ce 
ceminabiiinpuodactdr  1,  io  qua  lines  proie* 
driccaarcoit  kt|IT  xoterminant.ideocieordem 
arcua  locirculo  proicdo  dcfligoabic*  uaofibicque 
per  pnndum  Pt  qaodcom  fuperficlet  lACtran» 
Icat  per  T erit  pundum  T proied&icritque  ortho- 
gonalia  diametro  DZ»  fient  10  orthogooalis  e(l 
^fi  diametre  iielreuli  primitiuii  cdm  tuta  ruper* 
pcirs  CIA  fit  ei  diamecro«& plano  circuli  PXAor* 
tbogooalit . 

Si  itaque  es  propof.s.h.  puoda  quibua  cbords 
diametrum  primltiui  circuli  fccaot»  profeiaotur» 
cum  iplb  circulo»  Bc  fit  Illorum  aliquod  puodum 
t»  docaturque c g { hpc  fignabit  arcum  f g cir- 
proicdicxprimcoccmarcttcirciili  primiaioU 

THEOR.  X.  PROPOS,  XYU 

Pdttts  pfoieBi  circuli  « rjuo  profinquions 
ptrpemltcuUri  ^ cewro  froteiitouis 
froucmemif  ti  mimes  Jum  • 

*Qlothikta  fecttodum  modum  panci  iodrcolo 
O proiedsAioo»  qus  io  circulo  origloario» 
feu  etiam  ftdionta,  cum  in  rcroqoc » vt  oficorum 
eft  I smalitateconfcocianct  fiot  ip*  te»  co»  uc 
emnu  inoiccm  pqualca  • Dico » quod  ifts  partcl 
Snuierm  squalet  prolcds»  cfiriuanir  iouicem  in 
gquaica»fir  quod  minor  cft  iila»qas  pondo  V,qaod 
Jmprinit  pcrpcadkoUiU  V pi^i^  9 


A T V s XXV r: 

Pr^bitnr . Dafli  puaSan  Bt  pintlela  tpC  K 
maior  cli  proportio  ou  ad  Hir,  <]uaa  lU  ad  m (n 
dicam)  ^uare  etiam  cft  maior.foini  oc  adLV.cam 
poodaca  Gt  pa. 
rdlela»  ipfiLOidc 
ideo  eadem  fit 
proportio  UK  ad 
liv,quf  toadtT: 
fed  propoRio  ou 
ad  MVefteaden» 
qusoi»ad  ivok 
aoguloa  tquaUi 
•d  H ei  prop.  1. 
lib.fi.  £l^£f- 
lesAMMcritpm 
portlooi  sd  IV  ,*qoam  OL  «d  LV  . Vnde»  Aa 
propof.fi.  T rad  .19.  milor  erit  anguina  et  ifqaia 
I LV»  8e  fic  oftcodtf  de  alqf . 

Quod  autem  uo  habeat  maiorem  ratioocm  ad 
■V»  quam  hx  ad  itv  ipfam  patet  ce  8.  lib.  T.  Nm 
cA  maior  Hoob  angulum  maiorem eateraumHiUi 
quem  fubtendle»  quam  sc»  qus  fubteodic  asg^ 
Ium  iocemum  minorem  hvk  minor  tA  autem  ao 
gttlua  iourona  externo  ex  pr.  17.  Coc«t«  Li.Elcoh 

COROLLA  R1 VM  U 

Hinc  cA  manifeAam  partes  circuli,  qimk 
maxima  medietate  uiut  u>c  efie  nuioreS 
partibus  priraitiui  circuli I ficut  totua  arcoicfi 
maior»  ac  verb»  qus  funt  io  altera  medlctsccid* 
oorea  illis»  qus  In  circulo  primicluo  fune  i qaia 
etiam  totus  ille  arcus  cA  minor  »8r  cum  lot  Got 
psrces  io  medietate  proieda » qus  minor  cA  at* 
dictate  primttina»  quot  funt  in  ipfa»hac  me^eutc 
oeceifanb  erunt  omnes  mmoresidhoc  fuficiai  ad 
rem  per  fe  claram  confirmandaaii  licec  alioqaia 
ooQ  ptorfutxaao  conumcac. 

CORqLLARIVM  II. 

ELIcieS  quoqu^illnm  efle  maiorem  ra^m  il 
circtilo  proicdo » qui  pin  veraque  ceoua 
tranfit » tum  circul.  priumiul»  tuni  t||cnli  prw- 
di»reiiqu<k  verb  rife  maiores»  qui  propinquiores 
funt  centro  circuli  proicdi.  Ratio  eA,quuta* 
dij  ducuntur  k centro^protedo,  qui  noo  coiocidii 
cum  centro  circuli  proiedi.vt  docuimus.  Vade 
cum  hoc  pundum  fic  extra  cemrumjcueoitf  vt  do* 
cct  Euc.iib.|.  Elcm.  propoCag.  maximum  cCe» 
qui  per  centrum  triAUt»  reliquos  «Uro  eb  cGa 
nsaiores»  quo  centro  proplnqulorci , 

EX?ENSfo  m. 

De  ftaie8m*  fiftrfkieicniHMeti»it(*»- 
dtnterd  JfhMt. 

PAitct.Iicaliit  llon  fwolcA*  uni  propoRi,. 

nem  muficam  dicunt»  quam  oAendimua  pro* 
pof.}.  dricaprokioacar»  vt  prop.i.  CoroluL 
Pbfiiint  autem  Unes  proieds  efle  maiorct  primi* 
genijs»  icu  minores  prout  intercipitur  plaouoiiin 
quo  funt  inter  pundum  proiedioois»  8e  plaaoo^ 
proiedionemrecipicoa  V.  g.  infig.  prop.j«Tf 
clt  minor»  quam  pc>  quia  Itnea  ts  proic^  toter 
primigeniam  TS»  d puodum  a ioccrpoaitur»ac 
S»  prolcdiU  oiA^  A qiiaa  M priougeiua » qmi 

hxc 


DE  S Tv€  a e 

^ A • ^<}uz  dicuntur 
ic  lineir  C4ietiiJ«tcltig«n4«  {iwt  9«pque  de  fu- 
perridebu»  • vi>de  duplex  Rcniu  proledionis  po< 
tcft  dc4uci|alcc(um  dicetur  re^ttuv»  cijqaenM*» 
|onictir  phout  in  (juod  Kc  pcoiedio  inter  plaouni 
o(kioariam»fl:  proie&innts  cencrunHalunim  io* 
ucd^MtCum  pUnom  oHgin4rium  incctpoaUuc 
iotrr  ccnuoni  proK&iooU»  8c  pUmun  ivroieftio». 
onarecipieiu* 

THtOtt.  PROP.  XVi., 

Omnts  ltM4,  qU4 [$mt  ^tjicnhcHlsx^es  pLno  : 
Stere^rapho , fcu  m proitHtonc  re^A , 

i pUnoae^rmiQ  4^Utmotmni4C^tn^ 
trtm  proiecftontSy  li^  yero  fjrdtUU 
fUno  Stereo’^sjfho  m paraUelaS  origis 
iLtrto  hanfeunt* 

|^»(upppncn|bim  eif  piafi^.Sccreographumi 
I proieoiipnem  recipifiiu  c0X  pU^o 
|u|||iQ.^  >n>|i^co  honinuqjireAMgttluintidei»* 
Idpr«ruppopitpps^^. 

JMue^/itpuo^umf  {eu^c^ntrotp  pr^c^nU 
nriptnjriu»  Sty^lO  gUC^u)|icCt  tft 

£j(uri  preiklMLtKKV^  gUoum  rc^j^pi  pro* 
kdioncfniTt  qhr»  cui  pcrp^^cubrii  unesproU 
• (imdt  VW  Dup  prim6»  qubd  ifti  hnea  M V pro* 
Hncam  au  • que  in  punAua  i 
nttt!nat,<^d  pundum  rqud  remocum 
cd  i ilercographopUito  • ia  quod  fit  jpledto 
eadci»  ditemia  pcrpewcn^n  qiu  remoactar 
pq^ldlwa  C€tmt94i  fi 

A ' *■  \ 


« a A p.  M hA,  4,, 

w|vfci»(ala«CTii»  «Sl««<)u4<» -oktilMMt»’ 

Scd.cuim  crura  ti,*  Zq^TynuBjuili,;  Stquidei» 
1*  * V“***'**  fuiu.rtpotr  olienCr  nor. 

gaale»  rca«u(4.  Meat|ic  c«jj.  lib  i,  Elcnu 
«Ijuabuntur  iauiccm  crura  parallela  Qf.Sctx.. 
Cum  ergo  ipitianguln  ai)uiai)giiliicj4,  ||b  6. 

vUc.«t  0}  ad  <i«,Sr  TXlQZfiiK  e<)ualct,lc, 
«r<»»*4«alaaoture»U  1-t.Quimabrcmleaioliz 
plaaipfoieientiiculr  terminabit  in  ii  ,<|»a<l  ba. 
bctptiilem  cleuatioarral  plano  primigciilo  >v  t 
ac.pundum  c mcoruraum  per  red  aa  cs . fr  nqjr  * 
«alea,  tf  uatnulntboe  aittea  pandum  n iroee-. 
bitor  centrum  proicdum. 

' <|n*eft.guM  linee pi-' 

ipllele  plano  acreiagtipbo  , « el{  tN  Inpiraln 
lelae  plano  primigenio  try»  tranrceot . Quooii 
enim  linea  ^aicienda  lu.rcl  at»  elt  parallela  plan» 
Htq,erlt  etiam  parallela  comuni  planoru  Icdioni 
eX4.tred.aa.Camll.|,<{ue  eft  i^z,  cum<)iie  <in 
fit  peqacniiieolatie  plaooictui  perpendiculari  pl* 
me  P»e  oj^HaCtlam  ipracidctn  plano  normalin, 
erit  I ideo plaouuip  per  illam  diiaicxij.  trado 
al.  plano  cil.Qrrit  ad  redoa  anguloii  quare, (b 
eorum  communia  fcdio  au  eidem  plaoo  ee  id  tr. 
al.  ad  redoa  angulos  eiii  t Prnptereaquc  hi 
4^  irad.aa.  erunt  parallela  j ideoque,  tc 
plano  STVat  parallela  erit  . 

PROBL.  t.  PROPOS.  XVH. 

» ' • *-  j • 

SHfwfdem xpUsn^uUm  pro^cerc»  'i 

POcdtbcc  rupcrficiai  proictcoda  oUlnereii^ 
qilodUuupfCallclum  plipoein  qa»f4ci«qd% 
iftprqit^iof  vd  nuUun}  parallelum • ; , 


^t^tturn^amquti 

dano  ftmogupbo  uaiv  nonvl^qi«| 

uftiqai  qg  t flr  fi  plano  fitno^apbo  iM^diacatuc 
plaoiam  cs^  pairaileltiai^  ceotnvii  c i crii  quo^ 
pif^o^cularis  ehu  fediUm  U ..Quam 
intclUgatur  /upccficica  ptoicieoa.  nvC  extenu 
n iun  fiat  eioa  l^iqoc.l  CT , 8t  xBo 
ttk  qwqoft  pre^da  tN  v Ctdb  fiiptcfide^pioic- 
4ii4fP*'P^lcaiadi  fcRioqibtt$  lu*litqT,Tt«(. 
pottinpb^a CTSg.fr  «uAcoubttac«| 

frf4.c^.T».  <^sarccp^6(ZkV<mt  uigul^ 
ioeJioadonia  planorum  «a  pf0fb4.Cofeairre*<%tl>< 
& idMMgttllcquaIcicXprap.s8.uafr.»*.  ^ 
Tcui^iutcrgopccc  pUoficais  oocawJc  ttd<^ 
fi|aMCTx»frsTVMs  ScfrioocaiuqaccaAtTfa-, 
dpm^ultt  cootiaebuoc.  Quoi^ccafr  uafr. 

a a . feSio  s r duorum  pl  aoocttv  € Tih  8^  ^ V M»  «rit 
y|(g^M^g*qioa>pl»oo  csMgfridcoicfriooi  cs»fr 
U pUaocSM  ecifrenti.  Sed 
^gMalVcU  UocfSt«Xctfcfr«ci:focsiampcfpc» 
4i^{fi%pUAo  (SM  cx  tartfr.xi»  frideo  lefriotU 

tnaaguU  CTH  ftQjLSfVtpocCiquoIfiac  rr^*9*. 


oSi»adS»prjmoce»fiu,iw  quoficpardldogca^ 
mo’4>copraicicadam«  Ddaraopctor  cdtfyn 
prfrcftioMc  i;  fr  ccnertttv^fuaKdure  >•.&  adiak 
ccoirum  proicdum  afat  **»  d o ettremis  linee  ch  t 

rr  inurcipicar  iKuUctfapr4^cico^«»*frcD 
aotur  redt . 'Xlfuinpta'autciii  dmdifia  'ao 
transferatur  ab  a ia  Li  fr Jucatur  rt » que  fecabit 
uckcv  DaoccarqM  pUHUcU  tafirfrlqni.aao;) 
Rqr(bc  afiumpta  diitantja  ac  cranaferatur  ab.  a ia 
agft  ducatur  rN,auc 'fricabit  Kifni'.'  Ita^  G 
per  I dufuuf  ptral^  i p fefrioai  tM,tUa  elcttict 
rcAangulum  pirx  Jam  proiefrum. 

' id«acaaoftcndctur»aaaip(iGtOiq«oacGe;frf 
friopluoarfi  primigcnii»frof^ograpbi>quaUs  i« 
£fbi.pccccd.cft2q.«  Qaceatur  pcrpcodfcwkrc». 
ftJc  iMgfr  Mt  cric  didaqd»  doarfi  pknoiG>q«|  ift 
fi|.praccdipropoCbintq^,arscx  V.g  oriaw 
liac»cs«8r  aq^ccatm  prtmigeaio  c » 8c.  pcobi>> 
froikdefecadcatcc.  Igitur  mo  erit  iateruaUiMit 
dtteatic,  qnt  Uacn  proicicadi  diftat  i liocaii». 
frkdkjV.g.  iapn^^v  iairniiHiiai.Ai»>a 
Vode  ficudsMMfrfSMdMfi  MfffrafrMqd^ciMP» 
Moua  » ^ cric 


r 


'4t»  t H A <5  T A 

•.«rnpMatfnMiMl-  W i »«"«*«« 
pe*ii#tq*it|rUiif«l»Ji<V»iP  «W>«^W«*  ^ 

pyrtUHtpcrlb^cMcefMhm  drft«itf<«9« 

te  pn  futk  wt  , !!••• 

an  pm<Aa»n»«  ^ oteaatan  At^tKt  p«ni* 
]cUliafa(eAiofusM.  SJf  diendt  JIaet 
«rk  fip^pAprotcdU . Latermr&oc*%Atei- 
mMitar  per  U9tmH,at%vt^ittenivre  (4 
CMtram  a pjrokft««b  n p®w&i»  «ft  prfe^^Ktm 


Si  4«w  f»p«»<We*  AK»  *”»ff*^***** 

aaOm  Ittai  liabear  Tc^HoiiiQa  penJleJara  per  k 

4MM«r|Kp*pprfUti0iBF|b9rper  AUmt  Ap  • ft 

Mrt9«JeTcpffe.  Jteip  fcMom  pcrpeadkmJarfo 
Utertr»  per  i,  p,  9t  piralle)«f  MiA  oa 

ab  7BO  qpoqof  «fl^lai  <|uaf  omaet  ^lUelai  Bt 

aocauInprokiep.flOfwtefr^Btdni»  in  Bc  Te» 

m cjt  jeodea^e»  id  tmtit  parillel»*  eer 4 ia  | 
tgjpJkttfBt  cat.arpunftia,t,l^  i>o»  k c^tf 

reprefenuboAc  interfe^baci  o*  Ai 
^ MUmiagoii  6garz  »acd  termioinc  in  folf 
itfciifl*ati»aiba« , IgUur  per  panda  lOCi  red« 
inde  fKlenc  xoiz  planam  proiedoia^  cm$ 
pnmigeoinmeft  apco* 

COaOLI^ARtVM. 

»nx  fiiprwliaii  iJif«iprofoti.tri«.i# M, 
C,  ^w>d6HO.arpx<iKCfMl<>ACc(Kcer- 
fisi,(tuai  difl<wi|  .ft  proltft»  fwof» 

•6«  hannoaip^  proportioaalia  i armpt  n 
ai*irt»li»diidjlFpfe«lj»de»pfopof|»  *l«t*  ♦ 
dem  fi  NO  erit  pare  atiM  V»f.  t 
an  tri(  -f  na  >f  pt  -f*  ar  (ft.  ia  iofiakaia  • V»* 
dpahiav^te  rnperficifffi  «rnniM 
f Mlnfccnpar  fie eooreonenctr . E( 
fi  infikatnn  «mwb  non  eflet  me  coadMea  Ia  | 
|tbKlfi^tftrwi4E4odxttaraa^baa<fttte  | 

i 

‘ T 
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COKOLI.ARIVM  ; 

yr  ffd  pater  centmm  Cfttpfie  proiedn  non  be« 
i I berr  idem  cencrom  cam  eenrro  (ircofi«  n| 
Clftpfit  priniigeole  t oid  adetdtt,qoo-l  dc  paralie- 
ItuD  plaiuMt  ftrrrogrjphiHn  plano  proieieodo,  rt 
eonflatrt  Coroll.t.  ^mpof-e.  rrad.  prpcrd.  Nec 
am^nam  rirrttlamrcprvfeocarrpefiiiftfieimiliiafit 
pnmigcnioipiitfi  fir,  autpianu.-nproicdioatapa» 
ralicliiai  ifd!»  aot  fidacoacrarium  # 

M(Obl.  ii  pxopos.  itrt. 
Qmmcmn^ae  fim  Ctttpittm  »*/a»  Efftffim 
^ firM  rtfrefemdft  • 

C’'  Vm^railniprefi  Elltpfif  pnied^  EUipfii 
j 6t  t poceft  eodrm  mododneribi  9i»4  Tapra 
dliimm  Eliiprri  defendi  poAt  ia  trad.»f.CofMe. 
Espeof.i|.  fr  prepp{.i.d9.dip.  tiaina»  qtk 
m4  repofinnrur  ad  defctipcjoncoi  re  rognitioaa 
ebm  fiere0grt|df,  4r  eomu  ipfc  I d ftaociaddai 
plano»  Io  ipM  fig.  primigeBia  repeHiar»  facddabi 
tlorcitr»  k i dato»  aire  aze»  eve  diameerb  al iqno 
fiua  primlKni*  firtrA.S^hbet  bleeaodMnnr^ 
IMrhim  oftradert»  gbl  nad^dmifi^. 


U|in»fta^hcat<iniKi>  atfir»i)ta4ni- 
{iMiu  Mi4^  •Hm  <«W<M  0<w 

j.HfpK;  p.  raoror.  zvm. 

OmmfiraiiMSyfnttUifft  <•//♦«• 
Af^,  mc  P^r^ilnm,  »t(  M /»*«•; 

■»  agialo  flA<>p|bi«  ewl  hiSfawf « ^ 
ld— pa^MWwmmylMi.  »e<i  ow»ta>l^. 
«tooMl  AlUpCitAi pMwmiMii  A< P>nHM» 
M.  ml  rabcwitmifi^vt  (iipw«a«»Jhi«r.ttg* 

fttM  kiM  bAW)  fUrngrtpAa  BUip<i>  c»k  t <)iM 
•MeartrMhu  fT»ltO»«t  Tci  PHip*»  At  Mi» 
cMl , McA  fa«  1»  p*i«o-  «P»««  ftepo» 
wtoaiMl^mMinnpiiiafiap*  6p«fcia 
llhMpiiliii 0*U*r.  ■ 


* Skeofu  uc.fr  reAtodw.aaffanMu, 
„»<&»  iw<a^  n- 
mkttUti  NMMVtMdhcoBlMl&nlo* 
»rel  ia  M . fr  u j mn«n  pMte 

«ttfcui  f«B<  WWWWi*l*  Ia  EUIpA.nilMubti. 
Dppmir  A p.  fr  It  iptf  kittonaia  piiafrii  gj  Ver>' 
<k«n  * liBPp  «M  «il,fr  per  L,fr  K,  ^irilpi  M,. 
«I  «Motfraia  H AcMt,  4arihit«rfti«n«la  UN, 
»«•  WWMciMfrIianll  rMHri  fcrUMiUei 

frU:aiaiipMW»n»  n rndainkcIM  U »,« 

|frt  P>  fr  a dapMffEra  tftCtAiifiUipiTtl»  110.1 
fMulmilikW  ptr  h cb  nnafda  to» , fr  nt,  fr 
ihfrMMfrirt  ptofoT.  I».'  «MW. 

pift.i.  Ma«i<»aoM«hl  M.*lliM  MOtm» 
At*o.  MlNiMriAuqfa^piMttMlp- 
ffrcfro.  *Kfrw  M D Hau  M joit.MltMr 

pMMtmiop,  Solxeu.frndbiMM*- 
A EllipC.  ctiM  fricKMr.  ft*  nif  fr . 

hcbCMP  lotti«BjpJoott.|«icfr«»i4M|  f» 
M id  iw.  IbffMpilotMfW  Mik<cR  iM« 

ifri  n (I W wt^oib  iia<Mli»a(tafrpMM»pio> 

P»niuu4k  iMhagdi  cMflubkMOiapMMi* 

m^yit^thebulimm. 

jirp!'  ^ . v - 

HK 


HK  Tt  KI  I 
>4  <4 

LN  It 
tifiaiMpofina 

HK  * KC 
*<  >4 

* LO 


f)E 

! XG  T 

«4  «4 

LO  L8 
tt  coapofiram . 

XI  te  BK 

•4  i4 

IL  k BL 


Se4<1*  fc  fu  frtlmgiilm"  e*  »<)inl*T>*4rt- 
ntpplkaw  «imttfoJpotiaoi  fcilictfH«c« 
ei..ir  t»  Mdangill*  afplicitf  4iai*«ro  ««  « a«- 
nloa  KAot.i{u*  «»  Ifitrgn.tt  »1*  I»  Wa«- 
gnlOTi  a4  rf«a«pilniii  it.fc  ti . Sic  qoadriwa 
ni4inidr«amtT:  $«4  »«*gui(arrea*ia.» 
t>  rea»  tt . Etp  »e.  at  II  erant  applicat», «- 
poccQuoJ  llc  ei  qtti4f»nni  ad  ipjidrawa  et  li, 
tt  IliSf  la  reaingnliPn  ad  iL,  te  li  rcatognlun^ 

ei6>tr.af.  Qniteretntnetnftendendnoi,  qnnd 

«H  fit  pjnilU  it.  at  t*  »^ci«r  Ipfi  TL . 

Id  teri  oftendirar.  Nam , n 0«  ditm«et 
ac  diamctram,  cx  prop.44-  lifi  * Elcm.  lU  « 
finna  l t ad  finum  fimlHa  arena  at  t . Eli 
eninici  CoroII  a.prop.4.  lib.d. otadtn.tt»» 
ad  mc  , Ideo  OL  erit  «jioijae  ad  niedlainpt» 
poetianaleoa  iT.tt  w ed  fnui  ncdlam  propor^ 
mlemM*.  Ideogne  etiam  peramtandeOt  erlee« 

•Id,  ttlTdd  ikt  ^naraeaiamonerit  a4»e^t» 
ad  Mt,  (ed  «lam  XL  fa  liafcet  ex  a . Caroll.  peop.4, 
tda.4.  ad  Qp  »<|ualeni  ipfi  «i,»t  vx  »qn4le  ®»do 
xtMalaai  »•  H*  e»  eooBeoatone . Ergo  It, 

» U lei|«elea  erant  n 7.I.».  tprid  »ipi>i  M»  Ve 
Mnr  eandttk  dienoi  praponioncoa  on , a« . 

Eadem  aKidtptabibia  delliie»a»mO<»4JW  *-' 

,|taUa  Hae»  inpiiadcN  Ms,  * U etoM  apgUdMi 

COROLLARI  VM  t> 

H|««  A«ete  goomdin  alia/  k 

•arlmM  lopnrltA  doode  tne  filii, 

elMrad  eeAd  erabdodua  ElUpIhi  tI  elM  b 
Meappobt. 


StEREOGdAPHIA.  ««t 

XB 

COROLLARIVM  II. 


tif^U  qoflmllbft  Itgvrmi 
circvlo  iarerfoum  Mmeabit  # vt  fum  fi 
f«nda  Ct  tpphctttrum  AeV.g,imtUig*nrvr  pro 
•Bfulit  alfealtti  figur«drciilotnferifK*»fifi}atdrra 
c(iMijppl»catJtt  foeettremo  I Ifi&Npfi 
lam  figarc  re^ilioc*  ctprlmct»  fr  fie  dc  tlil»  • 

COROLLARIVM  ill. 

HIae  cHampmctTqMmoda^Rbct  fiRiri» 
edam  fi  aoopofiicircalo  IMcribisproict»» 
tuTp  mia  faltem  poterant  plart^acirculia  Uliu 
aogoA  eireomferibi  • quorum  panda  extrema  fi 
praiciatteor«  erant  qaidem  io  plnrtum  EUipfijm 
ambtrajrcd  carnea  eonlaada  figoraoi  irreguJe> 
rem  proiedam  refereat  • 

COROLLARIVM  IV. 

TT  lac  pette  quomodo  paitea  ilienlM 

circuli  pRNCiaotur . Nam  ia  fig  Corott  fo* 
tt  tM,8e  ic» fir  cfuexprimaoc  partet  orcuii  o c,fic 
e « • ft  mic»  Se  patet  etiam^omodo  panea ciic«* 
li  primi|tem j eqoalec  4 hi  ulipfi  tanaco  praieda 
dm  vicana  ooafioes^ea . 


VROBL.  rtfc  PtOKW.  XX. 


ClTHw/mSi  /m^pir4mrsfJ/hmsmm£ff/^ 
fitr  trdmfimdtfi 


^ Deoii  ww#  aldrado  eewrl  pMk4 

fitfeoRr^fie  raclr 
dfteBrialpmfviifiMid«i»q[W  flooMtific 
pUNftmijifieftloqeofiAwfieoyl^ 
pdptodlcttcriv rvfivrvt  f A fiofotic  ^aftieBl* 
pedpheda  fifMtii  Cfav»P«ii>  pfrpfcodiCTiwa» 
filfciirar,4d  f 4 Cb  ii(^  feA*  H ttmnm  u «mol 

Ia  Ia  coofplreot , deinde  doRa  feorfim  pp  te  c fi; 
ponAovfiofalaioteraalla  ex  linea  le  defnapca 
traaferantar» n lOtranRatamcftio^q^arOc  in 
Qg , perque  fittfali  ponAa  perpendicuUrea  ad  'o» 
ducafitorg  vt  Qt»  Avriqoarom  loodcadinea  d c 
famaiitar  ia  vtranque  pariem  cx  vi  (wiooe«  qop 
feiiicctcarrcfpoadcat  in  ijfdcm  poaAii  V.  g.  cv 
•piMUcabiiur  ql*  qola  IpunAo  o»  tura  OL»  turoOK 
‘ b^edk'deciuaotp A poftreab  per  ettreraa  pnnAa 
fi^eraui  flexam  I A erit  ElUpfiti  ucl 
fetofiA  eirl^ara  rcAUiaeaproieAa  ia  Eltipfi 


|a£eripu* 


Imaci  peo.io.Tra«.I«  de  procfiarewldt 

pnet.».  enm  omnia  triangula  fint  elnlUnTalB»^ 

ait  V.E  k IIP  Ineo  trIangolPJao  4i«f- 

ulet  triangulum  xn*fi  A loeotrianguIrbKPpo^  . 

dcfitTeralrc  triangulum  KMOt  Vode  vofeadN^^  ]■ 
oalis  «a  faficiet  •domoiuiatmnguior«i  akfr  « , y 

toAotmexbfieadaraiquf  fitrt*«*^«**V**l*  ^ 

pM  faccefini  ioaeolretafiltara  poaAaD>VBi|CfiP» 
Acec.  vluaead  •«  erant  ia  EUiofi  prnbeatiboa 
fuccofiiait  aldtudialbut  triangulis  xVS*  kmaeA 
KOp.  liTt,K«.A  tandem  EMO,  90*  altkadiaM 

defierem  reperiri  io  perpeadiailari  om  • Et 
fiac  teper  tmi  dada  tr  l fi  plxceit  diam  EUlpo* 
dclteeiftV^* 


Raite 


T R A C TrAT^Y  • Y K V i. 

Rttiohalus  operatloQu  cft»  quia  l*c  c/t  dit- 
at vy  » & SqJifQt  apphcau 


■urter  , at  vy  » & Sq^(i)Qt  appjicau  . 'Ergo  p«r 
extrema  carum  pun&a  trandbit  Ellipds  . Quod 
vt  captat  wfpicc  fig.  liie  appetam  * in  qua  ciftv» 
Jmbtfi»  coDtftereograplii  s2TV,irhQ* 

guii  autem  peratem  iiut  ducatur  planum  nor* 
male  flerrograpbum  MiLTritem  triangulo  per 
axeoiIRT  ducatur  planum  normale  zVt«  ittqiac 
TK  prit  diameter  eircoli « iknt  erit  BIlipds  j 
quiaedm  plana  mztv»  fic  zuv  (lot  nnrmalia  tri- 
angulo  per  axem  cnrj  didc6muoes  tllor&  Tedio* 
oea  AV>fir  ot  ad  redoa  anguloa  erunt  ex  prop.ttf. 
trad^.  Srideo  csdcla«tr.tt.  iedioniiMU  rci 
&HTr  TQdriA«i«diittct4infnctri cruot(&roia 
I aV  applicate»  bec 
t|uidem  applicau 
pfimigeoit»  & or 
^iplictu  proieda 
•rpnndum  oehe 
illud»  cni  applica* 

‘ tio  ftden^  cR  • 
Itaque  fedlo  ait 
(dani  BVa>8cnif 
anguli  per  aZem 
n^cric  illt>qa*  dcecfiMe  altkttdlnem  To»ideft 
Ia  prpc.fig«oi«  Hoc  itaque  tritogoiumavaprol^ 
cittur  artb^rapbicd » plttuatqiac  VRft  aor- 
male  plano  trv  tmpriii^  redHoa£  vq^.diCccdcticd 
pb  Vpnodo»  fr  terminanti  in  pundum  t^^quod 
Imprimit  fe^io  plano  zrV  qpn^u 

proicdorlt  irllguli  per  axem  xTft.  produ* 

dU  la^t  Quare  fi  lotpplicnupcoWiatur^Mi^ 
bft  prqicIdiK  nbiMrpIleUmtT.*  Slqwdem 
iopeelcitt  protedrix  ea^em  ex  pr^.t.  b.p«f  J ac 
luperiieies  wilt » qnod fit  aorraalit  pltao  mrLq^ 

MdpMotprokdbooem/icietfcdipoaaTLnii^ . 

Trad.nt.  pUoo  ooratlem  i xtpoce  d pUoC^ 
aocaialibatidrtdixV^IraiiLT^tao&u^. 
fit  ex  f . cr»a$.  pnrtlldc  eraw»  firidpo  ex  pr.t»  li« 
par,i.Malet.  Itaque  cornio  triangulo  per  atei^ 
tXpioudiooc  TMobdoctauMpuodumQ  appli^ 
eatKmo«ndaxemyai,nio  onbograpblx 
longiradinet  applieatania » nempe  Vfi  i»> 
prK.fig.  lOiIrcxfomiaMtt  EUtpfiaproifdiqtr 
ItUnorir  2 ^ 


' ' * • • ?<! 

PROBL.  tV.  PROPt)S.  XIX.. 

Z>4io  dimetro  ^ ds4me~ 

iroprotifh  crrailt,  vel  Elltpfit 
nu  reperircdf^etrMmsltermniamint^ 
fptum  • 

Sic dudiu duoteter ElUpfia ptoioftn  Mp»lbdU- 
merer  peoiedus  Qf  » dc  oporteat  r^ericc 
dUmctru-cUip^alieruco.ugatfi  ix«  Kedangulo 
MVo£atnqualeqotdratutn,tcxl4.1ib,x,  Deinde 
fiat»  vt  latus  quadrati  f ad  latus  dimUij 
iri.McaappUcau  V C »4  aliud»  prodibat  pt.  ex  pro* 
p^.t)  iib.0.  Sc  dico  IPX.  dupUmi.p  alusma  elTf 
^ixomtrum  eUipfit  coniogatam . , 

s~ 


Pn*««r.  IlUtft  liuaeur  coniugett » qax 
eumpoXfie  dcieruire  proappUeaca  per  ceotrfi  quo- 
^SNofiCkVt  colliglcurex  prop^|x. irad.M» 
ScdpLuUt  cooduioniscft  . Ereoerk  dumeter 
coniugaca.  . » 

Pr^cuc . Kam  rt  Utut  qiudnci  s tdl  iaint 
qntdrtti  vp  CemUitenstrif  vt  tecimnt  vc  td  pugt 
ideocx  2d»iib.g.vt  qutdrarfi  •»  ideft  re&anguUm 
*qMlxne«  drSfoad  qoaaracuawrettrtd angulum 
iu  quadratam  Vc  ad  quadratum  PS.,  Bf:- 
Pt  erit  applicata»  fient  Pi  equalis  . Sed  etiam 
ctncfumog  onmfit  Nodatua  diameter 
diales  bifariam . Ergo  erk  diameter  Ellipfis» 
q»y-  n^icopoie  ornat  duofiua  daamtteia  daC9  fn» 
n*w  modia  crad.a4*ffigMcta£Uipfca  pnvc|N| 
deferibete  { Vnd<  fi  habeat  caotfimvnknmdttA 
metrom  ellipfis  prolcdx>  fnt  paralklngi  »p]^hin 
plano  flereographo » rcuobltqauro  • qux  ex  db 
dis  nmp.ip  km»»>  w#»^;  ^**|M'rtn  pm* 

kdam  circuli  aptcflinaai  dclioc^  i^Uxeer  adb 
bttcdacii.  ~ * 


:i-X- 

UT”  X 

♦ 

i / 


-kair.vi.qnxqnaiki 

’■  rt  a't^<,u  stofPtiniv)  a ut 

./n»  s ,Va-i 

*:  Si  Igi^j  I 1 mbUr|c.(>u  tab 
,2 : 1 onlt-gnaiia  vuuridabli 

^ jr*s  nwiarao  ha  mu  iBa; 

.-vc*. 

I • j ^.xiixxmmseni  »«, 

''s-q  nqt^  ni  fca*u|d« 

• a •«  tUo^osiTt  fi^Hi  bnsiaia  etilKjVi 

•*ri-  <>a  X p n».  2 \j«  .atx  . <j|, 

fittM  :s  .1  vij,>Ut 

si^a  Jar^eln  fl  > ■ 


TRACTATVS  XXVII. 

TRIGON  OMETRIiE  PARS  PRIMA. 

De  TrUnguli  plani  cruribus  dimetiendis  . 


Rigonometria  pars  eft  Mathematica;  adeo  ncccflaria ' 
vt  fine  illa  vix  alterum  pedem  in  huius  fcientia;  pro- 
! grelTu  mouere  quis  pofsit . Duplex  eft  autem ; altera, 
qua;  in  raenfuratione  triangulorum  planorum  rcfti- 
Itneorum  occupatur  ; altera , qua;  Ipha;rica  triangula 
etiam  menfuris  fubigere  conatur : in  hac  i.  parte  de  triangulis 
re£lilineis  agemus . 


EXPENSIO  L 

Dt  tri4Hgnlorim  reUerwm  meofanSient 
' fer  Jiims , vel  ungentes  . 

IN  eo  confidit  tri^^oometrl* , rt  exibttii  duo- 
buf  an^lUi  vei  Uteribui , rd  angulo»  dr  U* 
CCK  t clerorum , tum  angulorum  , tam  laterum 
cognofcamua  meofuras;  8c  quidem  fi  agitur  de 
lauribus  caotiimiid  tadcpendetitcri  Tabulla  po» 
left  operi  demandari  el  ijs  • qn»  fecundo  liW, 
^em.  £&afuncptt>p.iJ>atctto  latoa  datur, Rt 
aogulua  ex  quibus,  rcl  angulua»vel  latnt  aliqood 
perquiritur  | efua  tabularum  ed  necenarlua. 
Hic  autem  omnimodam  folucioneni  triangulo- 
rom  docere  animurfert,  illa  eerb»  qup  folncnnio- 
46  laurum  ed,  plaaimetria;  referuabimaa. 

THEOR.  I.  PROPOS.  t 


Sed  Ae  i vtpote,  qu6d  fit  inter  pardldai  cR  d 
qualia  I Ergo  ac  crot  ed  quoque  complementam; 
Qo6d  tutem  rn  treut  fit  qu«di  ans  paut;  quia  ao- 
gnlui  ACt  ponitur  redas : Ei^o  Rr  angulus  cao 
redoa  critob  parallelirmum  linearam  ce,  8e  ad 
tx  propof.|o.  lib.f.  Elem. 

Pot^  etia  odendi  pr.i7-l.l.Cor.  ex  eo, quod  ia 
redlgulo  triangulo  anguli  reliqui  nigri  fint  pqua- 
tcf  eni  redo , vnde  alter  alterius  complemrncuni 
erk»Rr  tdao  cron  Tubteodentia  finut  arcuum  inol* 
eem  erunt  arent,  dr  eomplementura « 

THEOR.  n.  PROPOS.  U. 

I»  emni  triangule,  reBangulo  B crus  quoJ- 
eumtjHe,  vt  radius  Jumatur  i aus 
det»  alttrtim  erit  taageasi  bojis  veri  fe- 
tans , 


In  omni  triangulo  reHanguto,  B bofs  e!i 
radtus  I etiam  duo  trma  funt  finus  ar- 
cui, O-  finus  comflememi  tlltus  arcus. 

Sit  trijnguluni  nSuigulani  uc . Stainiin.r. 

qnebalim  ta  efie  ramum  ilicuiut  circuli . Di« 
cOi  qo6d  duo  crura  AC,  8c  Cl  fiat,  rcl  fioat  Ct,vel 
«omptcmeocum  n. 

Prdiatur  . Quoniam 
bafis  At  ponitur  radius  ali- 
cuius cirenit,  ille  circulus» 
vt  rax  circumfcrlbaturc^* 
troAiRr  ab  A parallela  Af 
'dueacurcruricu . Etenim 
quiact.eft  parallela  radfo 
j AV»finus  erit : Quapropter 
C £ Mcricfinut  coapiemenci; 


PRobator.  Nam  dudo  arcu  pandato  altero 
erurdn  pra  radio  defemlente  V.  g.  ac,  crus 
Ct  tangens  erit  circuli  puidjci,  Rr  ab  fecans  ex 
prop.so.  Ifi».|.  Sic fumpeo arcu  capro  radio  du- 
do  quadrante  pundato  c A.  crus  ac  tangenserit, 
Rr  AI  fecans . Ergo  G crus  pro  radio  afrumatur  al* 
terum  emmm  vkca  ttogentis  obit,  Rt  bafia  pro 
fecante  defemiet « 

• COROLtARIVM. 

HTne  colligat » quod  vt  radi ui  dluifus  In  too*' 
00000,  cd  ad  finum  in  panes  «quales  ilHs 
dtoifum  in  tibuIU  repertu  in  ^portione,  fiebafit 
in  qualibet  alias  partes  dinlfa  «Paderas  In  eaf- 
dem  partes  didributum,  quiapaitel  finuum  expli- 
cant proportionem  finus  tpdot  ad  quemlibet 
finum  : Quare  pofiumus  datis  duobus  triiu- 
lixum  numeris  a le  altero  munero  t cui  qontatur 
elnfdcBi 


t) 


_ TRACT 

elaHem  rjrfoB!iqutM«,Wper  rcgohm  propor- 
tionum Mcerptf  e,  Sf  fic  dica  de  ttogeotibu*  ref- 
p«au  Hauc  totiui . Vnde  fetiucocta  problcouta 
prodeunt  sd  (blutioncm  rediogoloriim  deferaUn- 

cu. 

PROBL.  I.  PROPOS.  Iir. 

Vata  latus  offo^ 

Jitum  angulo  dato  reperhe  • 


ltv  s xxvit: 

Dabuntque  partes  Qucre  ItaqtK  |« 

ubulUGoumhuac,<]u«m  oon  iQueoiei^dc«, 
Sed  proximi  minorem  Gr.0.  m,  x6, 

qni  «(fumetur  pro  angulo  (^cfito,  in  menruris  re» 
rum  maccrUllao  tradand» . ^ 

PROBL  V.  PROPOS.  VIi-“ 

t 

Data  hafif  ac  cruft  inUenirc  angult^xCui 
illud  crus^  adhurei  • 


Sit  data  baHs  At  }o.  pedami  angnlns  rerb  adia^ 
ceoi  niger  a Ht  notui  Gr«  ij.  dreius  fioui 
primia  tantum  notis  ad  flntRram  exprefrus  f^id 
enim  iniflit  fufficit)  (it  158.  & finui  tonuiooo. 
Quia  ergo  habemus  proportioni  exprelfi  baGa  td 
fittomcian^li}  ideodlces  G loee.baGi  pakes 
daot  jo.  partes  in  jpra»  quid  t$8.  partes  cruris  da» 
bsntex  iji  ;o.  baGs*  Mulcipllcatui  iuque  vlti- 
ous  eum  medio  »&  penitus  per  primum  diuifat 
esbibebit  pedes  ?.*« -!  tt  latere  qu«Geo  ic« 

£c  aduerte » qubd  non  afumlmus  totum  Goum* 
tum  quia  in  Trigooomeuia  prafilca  id  non  cR  nc- 
ceflarium,  cum  ob  maiorem  perrpicaicacem  exem- 
pli» cuid  minor  numeras  I Tyronibos  faci- 
lius capi  poific  • Relinqui  aatem  femper  poflfunc 
qiutuor  figur«  ad  dextram  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  IV. 

D*U  itifi  > Mgul»  aiuceitte  qiurett 
Ium  ai$tutns  Mg»lo  duo  . 


SIc  data  baGs  A • 41.  pedum, 8r  crus  adiacens  ac 
ip.  ic  volo  agnofecre  angulum  adiacentem 
nigrumA.  Hoc  itaque  clficfam,  querendo  prius 
finum  anguli  >>YC  in  prsced.  dicendo* 

■? 


; 


Si  4S.  dant  looooeoo.  quidjo?  Ee  dabit  fir 
nnm  9»8y7i4.  quem  requirrs  in  tabulis,  proxi- 
md  minorem  Gnum  conrequcris9x84dy9.  quieft 
finusGr.6Rni.u.  Comergo  angulus  s Gt  G.A 
ro.u,  ex  probl.p.  inucoies  aJtcrum  adiacentem 
expe^^mfubirabeodoGr.08.  m.ia.  aGr.90.  n 
efficiaStr  angulus  sdiaceiureqaiGcus  A Gr.ai*B* 
48. 


SIc  daubaGi  Aijo.  pedum,  & angulus  A G*lfy 
niger,  dr  queratur  latus  adiacens  ac*  Acfi* 
piator  riua  complementum  Arcua  G.pp.  cuiM 
Gnos  961.  PoGca  vieris  regaU  dicendo . Siiooo» 
baGs  parces  dant  yo.  quid  947  i ft  exbUsebunt  pe» 
dcixdT-v-r-iiideft*—  . 

PROBL.  III.  PROPOS.  V. 

Dato  angulo  ddiacente  hfi  » vel  oppoftto 
crurt  altcui  reperhe  angulum  dato 

oppojitum ; 

OFferaturanguIus  A sT«Grad.  Quladuoaa» 
guli  in  rcdingolozquiuaicac  vq^  redo  ex 
CoroiI  p.prop.17.  lio.i*  G rubdncatur  angulus  a 
ab  angulo  redo  baG  oppoGco  99.  C*  remanet  aa* 
gttlusx  niger dy.  C* 

PROBL  IV.  PROPOS,  Vt 


PROBL*  VI.  PROPOS.  yilL 

I 

Vota  t o*  crure repenre  crus  alterum' 

Sit  databaGsABfy.pedum,  cms es 41* d ic«) 
pofest  quis  crus  ac* 

Primo  ioueftigabisGoum  anguli  a cruri  daen 
oppoGti  ex  proD.j.  h.  dicendo  * 

Si  baGs  II*  ^t  Gnum  totum  tooooooo.  quid 
crus  pedum  4J.  & reperies  proxImamGoamoi» 
t|»07.  nempe  Gr.14.  ni.tl.  SrGous  tina  compUs 
menti  Cr.|d.ffi*47.  erit  7987907.  ^ 

Dices  iuque  rurrusGSiijao;.  Gnus  dat  pedes 
4|.  quid  Gnuscompleaieaci  5987907?  £c  regu- 
la proportionum  offen  pedes  jt*  fr-J^ferd  pns 
crure  qunGio  • 

PROBL.  VU.  PROPOS.  IX. 

Duo  crure,  Cr  dngulo  aditeente, 

Idjm, 


Du*  ijtfi , <r  ante  : furtrt  MffJiUh 
cui  crus  opfouiiur. 

SIc  data  baGs  pedum  )o*  ai  * te  latus  alterum 
BC  pedum  Bf*  Yolo  agno&cre  angulum  a* 
Dices  itaque  * 

Si  so,  dant  loMOOQ.  fteodo  toM  fi  pU: 


SIi  datam  ems59.AC,d  angulus  «lAdlaetaB a 
niger  17.  Gr.  exquirsturque  baGs  as  • 

Prlm  Inueoisndus  eft  angulus  oppoGcusiqu 
6,  prop.huius,  qui  ed  4}»  Ct.ft  eins  complemen- 
tum; aAumenduique  cft  GooS  ipGnsp*89iood5* 
Itaque  regula  proporUooia  exquires^G  89100^. 
dant  pedes  59;  q^  loooonon.  Gnus  cocus  ? d cv» 
iUbcbtf  pq^  7 iiuda  qu(  «riebsfis  • 


JKOBL.  VIU.  PROPOS.  X. 

DM  crure , & angulo  cruri  (fpojito  repe- 
rire  kafim. 

SIt»n(llIoiJ>ta»*Gr.}C«.  * crni  op|>afiliim 
ac  pedum  IT>  8e  fit  inuenienda  bafia  ai  . 
Sinus  Gr.jo.  eft  {oooooo.  Dices  itaquo  adhi- 
bendo proportionis  regolam  . Si  joooooo,  dant 
peik»  i5.<)aid  fious  cocut  looooooo^Br  proucoiene 
pedet  joo  probafi* 

PROat.  IX.  PROPOS.  XI. 


TRlGO>roM>ETRru€7'^  4®, 

tangens,  fious,  aut  recans,hlne  eft  quod  pofEt  dl> 
uidi»  aot  cogttad»  vt  dtuiTura  io  eat  partet*lti  <}uu 
^oilibce  Hnus  diutfijt  fira  ungent,  Teu  fecint» 
Tunc  ««pialeS  illit,  in  quM  finut  tncuc  dinifuf 
ftoioudacnitur.  Qijare  H habeam  d/mfuni  erae 
aliqood  io  aliat  partet  V.  g.  iopedeipoflum  deue« 
nire  In  cogaitiencm  altenascnihta  in  pedet  di. 
aifi . 

Com  enim  partet  6aat  ai  ffnr  cqoalet  partrbat 
finat  Bc.  firpe-ki  item  erunt  ai  fim  cqaalet  pedi«- 
baterurii  «CffiCprt  parcet  finuc  a»  ad  partes  finui 
IO  fine  in  eadf  ^pporciont»  ac  parcet  cruris  eiufdff 
AI  ad  parcet  croris  tCoQuapropterpermuundo  iu 
eruoe  parcet  fiout  ai  ad  p^ct  crurii  eiufdem  ai  , 
n p«rtei  finul  K ad  pedet  eiurdem  crurit  ic«rnde 
dacit  cribut  panibut  ab  » eiafdem  pedibat , * 
partibut  ac  deucolcoiat  iocogoicioneai  pedita  m 
cittfdem. 


Dato  crure,  &•  angulo  eruri  iffofto  quurert 
latui  alterum . 

SIc  datut  angulus  a G.|Is  eoiut  finot  f tpPH*» 
8c  eniuteomplemencumeft  iOft>  9c  finot 
9^80481.  Crut  verb  oppoficom  angulo  dato  fic 
pedum  tO.  Dicet  ittipic  adhibendo  regulam  au* 
ream . Si  finot  y>9Pi4»*  lo.  quid  848* 

0481?  eihibebicque  operatio  pedet  |t.&  aliquid 

afflpli&t  pro  erore  altero » 

Ac  per  tangencft  ide^clei  facifldt  obfinum 
totun)»qui  primo  loco  veniCtSr  ira  erit  regula  pro« 
porcionom  ordioanda>  fi  finut  tocut  10000000, 
dic  pedet  K).  qtdd  taogent  eoapletneort  Ge.|8n 
dtd,  90«  cft  t0oO)i47^  areserenc  pedet  |i.ft 
.J-- fi  detar  aogulat  adiaceos*  po- 
tet caaea  accipere  angalom  oppoficom.  emo  aher 
aherfoi  fit  eomplementom « Cof.9.propoLi8. 

nb.1. 

PROBL.  X.  PROPOS.  XII. 

DatH  auribus  duobui  augults  refaitt 

eppoptos . 

SJt  diMm  entf  ac  li.ped«m<  qood  ftatocf  loco 
finostociotifr  aliud  CS  erlc ungens  oppo- 
fid  sagaii  A(<)aodfit  pedom  tf . Dket  ergo  rego* 
U aurea»  fi  crut  pedom  |i.  dac  tooo')000.  quid  if  ^ 
firlhbit  ungentem  7841900.  quo  prnintd  eft  tan- 
gent Sobdocef  haqoe  hanc  angulum  in* 

sentam  i Gr.pO.8i  refiduum  erit  alter  angului  1 
Gr.fs.  oppofitot  cruri  ac*  nam  ez  CoroU.p.pro* 
pofotT.  hk  1»  Blem.  alter  angohu  eft  complemta* 
tsen  deerist  • 

PROBL.  XI.  PROP.  Xtll. 

Ddtis  dmlfHs  crarilms  fueme  hfmu 

HaCc  propofitto  e lecntioni  demandatur  depen* 
^nter  ab  antecedenti,  nam  dacit  crard>ut 
prii^t  ltia*niemot  angulum  ex  qoo  luxea  prof.9- 

Win  reperiemus  bafim  dato  crure,  8r  angulo  ac* 
qu  fito»  vel  oppofiio  crofli  vcl  adlacence  • 

Hac  aotem  omnia  problemata  I dnobut  propo^ 
fteioaibus  prftnii  cuideotiam  defumunc , Omne 
enim  enn  in  triangulo  fcftai^alo  poceft  cCc>  aot 


PROBL.  XIL  PROPOS.  XJV. 

Sinus  in  tithulss  non  rfpettos  emtndnrt, 

QVonlam  aliquando»  imo  Tere  femper  fious, 
^ qoi  excalculoexeninc.non  Tunc  ijiem 
pcrcifd,qui  in  ubulit  reperiuncur  j hincoporeet 
regulam  afiignare,  ob  qotm,  quit  in  cognicioncni 
proximiorit  finus  ,quam  fieri  polEt,  deueniat. 
Sit  dacut  finus  8}|)|||.  qui  non  reperlcurin 
tabulis  { fed  proxime  minor  81ia4i1.Gr.5d.rn.atf. 
tr  maior  proximd  81940)9.  Gr.5tf.m  17.  SubJn. 
carar  minori  daco  8|)9))|.  8r  refiioum  eric  pos* 
Icem  idem  minor  fabJucacur  i maiori  reperco 
rtfiduom  erit  itfo8.  Dices  itaque  regula 
Bcoporuonum,  fiitfo8.daoetfo.quoc  fecunda  da- 
bunt partes  901  i Or  exerct  numeraa  fecundorum 
I).  Itaque  finusilledatus  8)}|)7).  erlcGr.ptf. 
a.itf«  fec.  )|. 

Ratio  petitur  ex  0>r.i.pr.l5tr.  ao.defin.  Vbi 
finum  vniusGrad.  rixi  linea  refta  dUTerreofteoa 
dimuttfruntb  minitarent  vniut minaci:  vnde 
aflamtmui  enicum  minutum,  vc  lineam  reftam,8i 
ideo  datum  arcum*  «t  linea  reftamvniai  fecundi, 
■empepro  ipfa  pomone  finut  fobcenfa  rfurpa- 
mut,  canuuam  notam  m partibut  arcuum , 8r  in 
partibut  noutcociufcx  ratione  propof.i)*  huius 
tc  minorem  fabccfun  perquirimus  • er  ianotefeae 
inparcibatarcut,lquofeafibilitcr  non  dilFcrt. 

PROBL,  XIII.  PROPOS.  XV. 

Arcuum  in  tJmUs  non  repertorum  finus 
Cognitos  proximi  exhibere* 

Q Via  finut  in  tabalit*ec  plurimam  vfqi  adml- 
nuta  tantu  calculata  faat,8r  aliqniiodlUge- 
tior  calculat  expofeir,  ?t  etiam  fecoodorum  finut 
obrincaiuf.  Inde  eft, qobdexintec.prop.  ratio* 
aepoffirout  etiam  finum  reperirci  Nam  fic  datus 
arcot  Gr.5tf.  m.stf.  fec.))  / Et  d.tfcrcntia  iocce 
fimira  Gr.5tf.  m.s7-  fic  ti^oS.  Dicet  icaque  regula 
proportioni)  fi  fec.tfo.  quibus  dtfierc  arcus  minor 
a maiore  dane  par.  itfo8.  qaid  m.)).  ? 8t  exhibebit 
operatio  partet  M4.  quA  adiicA  fiam  m noci 

,}}>4}i.  fxieiitSaiinSjjjjiJ.puua 

Kn  i ropcrioci  > 


Na* 


EXPEN- 


A66 

E X p E N S I O . II. 


TRACTAT.V.S. XXVII. 

Teil  primi  loganrhmuf  ponlcar  !n  tabolli  o.  Er|o 

proportionalsr  quiru  logarichmua  . Cum  ad>lino 


P/  rtRtof^ulotunt  mnfurjti*- 

nt  tiMlirs  logtrilhmit . 


sifre  illum  noa  augcat^quabitur  loganthdlo-uni 
mediorum  proponionalium  fc.fioiis  anguli  A pe* 
dum  dMorum  baA$«feu  fiaui  toeiuStn  io  pedibua 
cogfiici  t ?nde  ille  logaiub.  cric  logaritlt.  crorii 
fC  10  pedibus  ooti  • j 


Oportet  priuenofceretqtioffiodoipfi  logaritb* 
mi  eti*unibet  Jjcijiumeri  es  ubulis 
liUunkUttuiolur,  intequini  iproram  logitiih- 
inaruin  Cnubui  «oottorum  eilculumiiKMtiMifc 
Si  i)o|(  tommoJi  *nlt  »ti  loginihoi» 
oportet  numerai  nrbitoi  efli  maioret.  »el  tribue 
Clltem.reI  quetoor  ootit  eipreflbe  . Alioquio.fi 
^abui  taiuim  notie  cxpriiiuntur.  rupeifluuo 
erit  ad  lojirithmoe  recurrete,  ebmfiiilii  fefe 
offcrit  cilcnioe  fine  ipfie.  «r  minili  ptoeiid  iooeo- 
ellog«fi;hoii,niioiie  quoque  «Iculuni  prxcilum 

dabunt  . , . , . r i 

SIrtri  numcrut  fit  maior?,  hgorie !c.  i^am 
quid  ij>  qniin  tabulis,  finue  eiariti  lont  illi  per 
Jo  aut  ICO.  Sunt  diuidendi  abieSie  doaboa  figu- 
ris aJ  dextram,  rei  tribos;wt  ad  euodem  numerum 
redigsniut.fc  tandem  Illo  numero  querendus  ell 
tnns  in  isbulis,  vel  tangens,  qui  illi  ptorius  coo- 
■cniat,  rei  faltemabeopitum differar , St  iUine 
finuilogatitbmueetit,etiani  logatithmui  nume- 
ri dati. 

Sit  datue  numerat  spq.  augeatur  quatoot  eifrli 
gt)<iqoooo.  6r  reperiemui  fimilimum  finun 

cuius lugantbmufeft9l0S7ji. qui  qug. 

ritur . Item  fit  datus  numerus  qqPTfff  »(94*  **• 
ior,  quam,  qui  in  cabniis  tcperin  fniet.iijciitut 
duc  figur*  esirem*  94. 8r  quxrstur  reliquo  qj 9- 
f6it  finus  fimilimui4J9*78o,cuioi  logeriib. 

Boieft.qniquctiuitdeiTitq.  ' 

Regnic  quidem  traduolur  i Nepero.  ne  ali|s. 
quibus  logstitbmi  nonprccified  prccifi»  redi- 
Isntur ! fed  ific,  ism  ob  additiones  plotm  libo- 
jiofc  effc  locipiunij  Vnde  ism  logetiUimi  infiil» 
ti  ol  Icuamcn  iabotls.i  ffedi  gtauioru  opctla.  rlil 
ibo  swn  minnerc  laborem,  fed  angere  ridentur, 
(rpropietca  i nobis  pretermittuntur.  meximdt 
UadC{odefissardiosrittprtcifio  adeo  uqitl, 
a,  rcrupnloCsqne  Tuperfina  fit . 

theor.  i.  propos.  xvi. 

/<i  reS4<iiJilo  logdriihmus  cruris  rsqutSuT 

logariihmo  unguli  oppofili , O"  log*- 
rtthmo  Hypottrrafrt . 

PRobalnr.  Nembafii  aa  rediaognli  »ac  de- 
feiuil  pro  r#dM>,arctns  lepro  finu  anguli  op. 
pofiti.  ce  prop.i.  Imius  ■ Vnde  rsdius  loonooo. 
utres  <c  babcbnnt  ad  qusrcun^ue  menfutas  bsfis 
V . g.  pedes,  ri  ic  finus  anguli  oppofit^n  ijidem 
partibus  finus  totius  espr^us  ad  pedes  sc  cruris 
«ptop.ii.oacofionc;  Sed  in  quatuor  ptopor- 

lionalibus  logaritbmusmediottun  cquatur  loga- 
riihmo extremorum  . Quadere  logarith.6oua  to- 
lius  erit  logarith.  primi  ptoportjnoalit,  iKundl 
ent  logarith.  finus  totius,  rt  pedibus  conttintis 
rertij  rerb  logstith.  finus  I anguli  oppofiti,  quarr 
IUI  ignotus  i Itaque  aggregatam  medlornm  loga. 
richmoruro  recuodi.  St  terti)  propottlooalll  cqua- 
bltiitlogajitluno  quarti,  fc  primi  f.  finus  totius, 


THEOR.  H.  PROPOS.  XVn. 

h teSurigulo  loguriihmm  cruris  r/?  uipuilis 
st^f^nfo  tx  logjrtihmo  Sungcniii  eppt- 
fiu , Cf  logarishmo  relijut  cruris  . 

’ 

QVonlsm  fi  crus  scAltuatur  pro  radio  lite. 

rnm  cnii  AC  eft  upgcni,  ideo  cms,ri  radies 
adfe,  reootum  in  sli|S  partibus  .que  fioiVg. 
pedes  eft  . rl  crus  relut  tangent  ad  fe,  rt  notesi 


Camqne  Io  qwinnr  proportlonalibut  aggrig»  , 
tum  mediorum  equetur  aggregato  extremonm 
logariiraus  tangentis  ac.  It  logatiibnini  pedum  |i 
cinris  alterius  csaMtrgatiC' une  c quales  aggre-  , 
goto  logarlihmico  finus  coriuacs.Srpcdumcis- 
ris  ac.  Sed  logaritiimus  finus  totius  eft  o Ergo  ) 
logariikmus  pedum  cruris  ac  ciit  aggiegirum 
logaritbroorum  cruris  ac  , rt  tangentis,  <eci> 
repedibasmeofarstierttris-.  ^ J 

II 

PROBL.  I.  PROPOS. 'XVUL 

ffypothnufu  cruris,  Cf  ungulo,  tjutm  crus  | 
fulncnitS,iitoius  r^uskujUbct  dusis  icr- 

tsumrtpcrhe,  '..ji  1 

■\ 

DEtarbsGt  A«pc4(im|o.idel|vficUram|Mi 

6r  t4d»U  quatuor  i fris  l^coodO-  fr  aog»>  p 
lai  A Gr.15.8r  qufratur  cruA.  Sinu«*>5l{»i9i>GJ5. 
cuius logArufaiauadl  ijsitfssi.  SIous  ve^  fimi* 
limiubaii  |tfooooo>  cA  |A0stf8s«  IqgarUbtnaTilM  . 
loxopo6j.  VnUaturnmuliAiduologanthmigft  f 
vidci  • 1 

l|5itf»55  . ^ 

iei090tf; 

Queraturque  hic  logarithmot  S|7t5tlS. « d 
(unillmus  »1715113 1 iaucoietur*  qui  llaua 
itaque  quatuor  figurat  iusta  qua* 
tucr  «ifirts  • quas  bafi  addidifti  ab  lpfo’finui8r 
eruat  Tocic  93.  idcA  pedet  7*  8r  v»rt 

proiimd  laaeaioiut  propof.j.Pro  crurequifite. 

Aliud  quoque  exemplum  eitc.  Sid^rbafii 
AB  vociaram  j6o.  Aogului  verb  a Gr.15  & 

^«CDC  erat  Bdiaceot  ac  • Accipe  finut  conple- 

tDCIIti 


TRlGONOMlTRr;C: 


«rMMd^afitlimDn » nempe  Gr.7r.  cniut  log»> 
ritlimustftjOiT^  A«Wcque  logamtuno  fi»M 
bifis  quatuor  lifrit  adaiadx  fupra  tauentc  lOao. 

{.  8r  fiet  lo{>aritbmus  tof  id0&7«  qui  qu^ruus 
ia  tabulis  oon  inuenitur  quidem; fed  ri  fimillimus 
fof  iftfd9,qul  dat  finum  i4P|S^-  abteAis  kaijW 
MtrQor  figuris;quia  quatuor  tifres  adclidimut  ba> 
ftsfioD’«prediba'K  ^4.8^9.  TDcic%ideft  »9.  pedet 
?t  proximi  inuenimut  prop«>r.4<pro  crure* 
* Tertio  procafu»  quo  finus  totus  veuic  tertio 
loco . Sit  data  bafis  vnciarum,  crafq;  |00.ra> 
citram  fc.  «rpedum  . Auge  eitomque  4.tifris,»t 
fiot  bafis  quidem  jdspOOo.  at  cruris  |OO:O0O.  fr 
. deiode  reperl  el  fimdiimos  finus  bafis  quidem  > ve 
luprt  I cuius  logarithmus  cft  lolopodi.  at  verb 
crortsfinus  joonio. cuius  logarit.e(l  1x014894. 
Auferatur  itaque  ab  hoc  logariihmo  logarithmus 
bafii.A-rrniaftcbitiSMdjJ.qtti  qu*fitus  Io  et- 
bolis  toueoicturei  fimillimus  i|i4*9^  qui  eftGr. 
yS.  m.  %6»  vt  rcpenmus  pr.d.pro  aogulo  qa^Gto. 

Patet  autem  ex  prob.  pfxced.  Nam  finus  totus, 
crus  finus  anguli  oppofiti.Sr  bafis  fufltquatuor 

propdrtionjiia  y qttorumquodlibet  4.  ioco  potqft 

vettire  • fed  de  fino  totonomquam queritur,  nk 
ergo  reliqua  duo  dantur,  8r tertium  femper  qua*> 
tltnrf  Si  ergo  finus  tntut  veniat  primo  loco  tunc 
aggregandi  logirithmi  fuot,vt  fiat  logarit.eeopta. 
tus,  vt  prim j,  8f  fccu  ido  exemplo ; li  ver6  fecuo» 
do  loco  venisttcunc  logarithmus  minor  fubdu- 
ccndus  efl  i maiore,  fif  refiduum  eft  logarithmus, 
quidefiderabatur,  vt  tertio  exemplo . Quoniam 
tuoceure  alter  mediorum  propoctionaliam  fitlo- 
gartth.  o nempe  finus  totus,  alter  erit  eqoaltt 
fefolum  extremorum  logiriebmo»  quare  fi  ab  eo 
airferatur  Ic^arithmut  primus  relinquetur  togv^ 
ritbmus  quartus  qocfiti  proportionalis. 


D! 


qua  fubddceS  2 fiuusllliut  logartthmo  14x81883. 
8r  refiduum  eria  iogarltbmtf  99f9f  |8*  4ui  Inga» 
rithmus  fimi!I!mus  qtirfitus  in  tahul>t‘efi  9tT« 
i^4tl.  culus  finus  efl  7845818  abiedU  itaque  q^u* 
tuor  figuris  iuxtaf.  cifrasabedaserit  erat  alcey 
rum  vociaram  784.  nim  rumpeiuraT^  vt  fiinra 
propoCil.  Vbi  debes  notare, quod  tangentirlo. 
gorithmus  liret  iuxta  regulam  ^et  addendos  bic* 
ta  tam  Coroll.  prop.td.  TraA.a/. fub hiecfdus 
cft,  eo  quhd  confi  leratus , vt  complementi  cnaio- 
rls,quam  Gr.45.fit  defefiious  • 

At  fi  qo^raturcrus  oppofitum  , Sr  detur  ac  pc> 
dumga.  ideil  vomarum  784.  Sr  ■ angulua  Gr.^ 
oppofitus  , eurus  romplementum  eft  angulus  |a. 
cuius  finus  X599I9S.  d-IFefemistirque  4701 
ae  vero  cruris  uerneiaram  cum  addicit  aifrt 
7840000*  cft  fim  llimusfi  ius'784os87.  caiusb* 
garitbmus  9570417.  Addancur  itaque  fimul  bte 
logarithmus , 8e  di^erentialis  ez  Coroll.  prop.ad(j 


traA.si.de  logantli.erttque  fumma  14x73557.  qui 
rfitns  Io  tabulis  non  lousnierur  t fed  ei  omni* 


quafitns  I 

^ fioiilia  I4s8i88a.  qui  dac  finum  S40ts8o.  cru* 
ctt  qucfici,  idcft.vacias  140  reicA  s quatuor  figu* 
riS^  quatuorai^s  aJdius;  que  funtpfedei  ao. 
sre  pro^.ll-h.  \ 


EXPENSIO  Tll. 


Dc_lri<uigul<>iiiii  obtiijiufiiuloriim  rtfoln- 
■ ume . , •, 


BKqaii)?ulorom  re(bkicio.5e  oieruratio  pa* 
\ ^ nm  dt^iliors  Vocaonit  autem  crura  Jao 


PROBL.  n.  PROPOS.  XIX. 


Lacervaagolum «uaoreoi  ftipaoiiai  ie  tUum  angu« 
lMkveecicilem»ficaelacoa,  quod  <i  oppoaicur  i 
oobis  dicitor  bafis . 

' 1 .ha 


D^tis  crure  juocum^ue  , 0*  Mimi 

' ^ eorum  ofpofUo  duobus  ^u  bufeumque 

iewum  repertre . q 


THEOK.  r.  PYROPOS.  XX. 


k Eiur  cnii  tc  pedum  ty  Ideft  enctaram  |oo. 
' AcruialiodAC  pedum  |S.  ideft  vnciarara 
J»4«f  queratur  angulus  a oppofitus  peimo 
cruri  dc . Itaque  finot  70^00.  quatuor  aifris 
atsAo,reperlatur  finus  propiaquilEmus  in  tabulis 
7OOI510  draiTumatur  eius  logarithmus  1x07.898. 
dein^  finus  aoAi  quatuor  stfris  7840000.  finul 
prophiquilEmos  inoeotus  fit  7840x87  cuius  lofi 
gartebmus  95704x7.  ar  quia  Io  regula  proporrio- 
iluiB  finus  totus  caderet  fecuodo  loco,iubducatur 
mtnur  i maiore  , Sc  refidosbitur  logarithmus 
0484x89  ungentis . Quxreergoiaisbulishuuc 
caogcnttt  logorithmum , 8e  ioueoiea  3488x474. 
ttogencisCrjd.  cfle  ei  fimillimam.  Qu^rear- 
camOr.78.  aflumes  pro  meofura  anguli  quefitt# 


/«  omni  trtMnrido  cruru  mer  (e  eum  r«* 
tionem  pojident , ^uam  oppo^ 
fitorum 


«It  triangulum  quo«Icumqoe  1 fed  vt  nobis  t\» 
i detur  obliquaugdfoai  acb,  eiredm  uuod  es 
doc  prop  5 lib.4.  Elrm. 
cirrunfer  bitur  circo* 
'cdlbs  ACca:  Ducaa* 
curque  reAe  i centro  s 
ad  medietates  crurum 
t,  B,D,  8e  Dico, quod 
crura  eim  propocoo- 
nem  poftidcncad  inui* 


▼t  prop.ia. 

Alcerumexemplamerit.  Dtttircrostcoppo- 
fitom  pedum  to.Sr  angulus  a el  oppofitus  a G.}x. 
Be  queratur  crus  adiaceos,  culus  eomplemeotmn 
ell  Gr.tfi.  Rci|cies  ita^e  xo.  pedet  to  vocIm 
040.  8f  •dditisqoatuortifrii,  Ttfit  *4®®®®** 
aentes finum  ei  fimillimum 
ganchmuseftHf8i88x.  Delude  inueoies  unge»* 
rts  ddfcreocialein  enguli  58.delfeAiuam  470x118, 
eo  quod  fit  tonxpUoiCQti  m Cor.prof^l^T 


ecmiqunm  finus  oppofitomm  angulorum  • 

Probotor.  Nam  latera,  vt  rides  funt  Choriar» 
quartam  aedietatet  fioui  fiant  t (eJ  vt  totutq  (e 
habet  ad  totum  tu  medietas  ad  medietatem  es 
pcop.i8.iib 5.  £rgofi  ccas^ft»rcrpcAu  ahcriua 
Tt  chorda  ac  ad  chofdaa  cSfC<it  ctum,vc  finus  co 
tdfioumc*. 


Naa  8' 


THEOiu 


4<S» 

rmon,  n.  xxi 


TRACTATVS  XXVII. 

o^fe«i*ggrjeg«ti  lo^uJoruoi  ad 
/imidjffercacwaoruffl . 


J$  cumi  irungiilo  fciU  meiitut  fimmt 
ftmmm  imnum  tsier»mtd  iifftmtitt  ea- 
mm  mtdieijucm  i (f  tanftas  mtite. 
UtiS  fnonmi  tngalarum  effafitomm  dd 
mtiitlajis  tarm  Jijfertnii^  tangentem. 


COROLL  AKIVM. 


H tue  cflr<|>K>^euMn  Rtotum  s^rcgMamad  | 


(o<amd  ^«rtAUAia  crumiD,  Gcex  i^ropjM* 

tangent  fcnUsgffg^ci  crurum  ad  caagenrem  fe» 
laiUttfrrcaciar  carum  • 


Proftacor  propof,  Trlajignla  nigf*  fune 
gmUnguIa  n prop.t^.  lib.L  Coroll.  «u«  angoll 
apud  T*  9c  apud  a.  ei  def.  iirtiii fiat  r«d|ir 
HMudK  ad  verticem crpialet:  VadettKcftaaKt 
fiafcti  ft  crura  tm  *d  a p,  |lr  Ideo  et  dtftti  i rt  ac 
ad ci:  Ergorawpeafudo  Mitfom  ifeHt  ad«P*vt 
aerum ctad  ct,k  expfop.i8.  I*  V 
dftti»  Mt  priorft  erit  ad  ft  mediem  ad  pofte* 

riorem  ad  CK  Qoaw  d<*idrW«  ml  erit  ad  refiduum 
ik  e»  Jta*  »1  AD  ad  r^duum  df , vel oc »* ca , 
Quamobrtm  medicus  ad  «sit  »d  fcmidiffercoilam 
^feupr»  n tuadgi  |(ed>«.#dEL  eft  n epM 
oNi  ob  paratklirmom  lioearvm  ftu»  d?  mk  m tn> 
angulo  • E^»  vt  AD  remUggregatam  cru* 
fumadsDfum  (r^^fie^iianfD* 


THEOR.  Ilf.  PROPOS.  XXIL 


Sit  triangulum  AOiCuius  duo  anguli  a*  fra 
firilicet  arcua  eot  menlurantea  fbper  arcum 
phM  It  aiteta  figura  mcDlbreacur»  ita  quod  arcua 
pa  fit  menfura  auguH  a>  & arcua  om  fit  menrura 
atguii  tfdraccuaoa  fit  femidificreutia  eorum» 
auiui  rangcM  aft  ot^  ficutmcdkratia  fiimmp  ta^» 

gaBBcAoo» 

R vfui  latera  ap»  fir  ai  it  rpi  fumml  redigSeur 
aacofuraado  ea  (u- 
' ^ MrredamAS»ct* 

MI  medietas  *0 
maluApie  rrut  fit 
AC,  8r  mlajia  o fe> 

^ mid!fierciKia(]j  Jo- 

C ler  ea  fit  Dp  cum 

tota  fit  ic»  Dico 
Itaque  f^bd  firuteft  diroldJa  furamt  ad  crurum 
ad  dimidiam  difiercBtiam  eorum  oc,  vel  ffoi  Sic 
ciltangenioq^diraidiatar  fumme  angulpruin  ad 
dimidiatf  eorum  dtfierenciptangenteMDt , 
Prim6  Itaque  rcieodumduRa  ad  bafim  in  quo» 

cumque  criaopJo  pe^ieodieulari  regmetta  efit 
tangemet  ex  prop  po*  Jib.|>  Elem*  ft  pacet  i« 
lflaagwloxQ{r,  iu  qoorettnrai  x diaaccer  xo, 
cuius  ^ Dyfr  0 M arcua  u catgeutu  ruJK»vtpoce  cl 
•rcbogooalca  O»,  |r  oq,. 

Secundi  ex  ameced.  lacera  triangulorura  e(Te, 
vc  fioua  ad  fioum»  te  ideo  ac  crut  it  Unca  as  cfle 
ad  cruacit  vt  finiu  mi  anguli  mxk  » cui  cx  bypo- 
tbefi  opponitur  crua  a c ^ fioum  p a anguli  htK, 
. s«i  oppMitur  crua  ei  dudU  Itaque  m » 


/m  omn/hies  trhngntts  injujuaiium  Ute* 
rmn  y f ftSo  (tntro  tn  angulo  vtrttc^li 
ducAtur  wadm  *d  $mtrn*Uum  mintmi 
anris  • Segmentum  cruris  ud  figmen* 
tum  extructrculum  ftmdnenttsefly 
Vt  tofis  iffu  gd  gggregditum  crurum  « 


Sic  triangulum  Ccatenum aci,rttiiia bafit  ae at» 
gulnfque  venicajia  »,  fir  io  i fiat  centtuiat»  ia> 
fcrnwoque  ac  miutmo crure  circulus  deicnbatur 
ICH  . Dico»qnod  ai  r<gmeotum  cruris  aric ad 
Aoregmentuffl  bafiajrt  Acad aggregaturo  Atilt 
fir  Bc,  fciliceCAM. 

Probatur.  Nam  prop  pd.ltb.}  Elem.  re^at- 
^uU,  que  fiunus 


ugovcocia  extra 
cii  culum  rermnl* 
tibua.fc  toda  U* 
caoubua  ab  vno 
puoRo  demiiCa 
omoia  ruQtcqoa* 


lia,  krideoAC,  &AO  rcdangnlum  equabitur  rc- 
AaoguIoAf,  &AU.  Ac  ex  propof.  ro.  lib.<(#r» 
Aangula  rqualia  babent  latera  leciprocd  propor» 
liotuiia  • Ergo  iu  erit  latua  ap  redanguU  et  ar, 
|TA«  ad  latuaAoreRaoguli  ex  AC.  Ar  AC*  vc  laiut 
AC  ipllut  redanguli  ad  latus  ah  rediguli  prioris, 
quod  eft  aggregatum  cruris  as,  k uc,  cum  la,  n» 
poteradjoa  fit  si  icpqualis* 


PROBL.  l PROPOS.  XXllf. 


d 


Pdiii  anginis, &•  crure  innenirt  almJ, 
ant  iajim. 


IStod  prob.  fundatur  In  st.  propoC  Quoniam 
enim  funt  iactra  iouicem*  vc  finui  oppofico* 
rum  angulorum , fi  primo  loco  pooauir  fions  an* 
guli  opprfiti,  fecundo  erns  cognitum, tertio  fiuus 
anguli  oppofiti  lateri  qunfico,  iauenictnus  crus» 
veT  bafim  quefium  • 

Ptoesemplo  detur  angulus  a la  fig.p.|o.cogql* 
tus  a9«C.suius  finuseR  411618}.  dr  crua  nppofi* 
tfi  c»  I f .peddbangulus  quoq;  alur  acutua  s cogoi* 
rusficso.Gr.cttittsfiouseR}4sniO(.  Dkeaitiqt 
fi  fioua  cc  anguli  A 41  a6i8|.  daepedei}}*  quw 
dabit  j4anaoL  finus  oc  aimuli  s,  k a^ibiu  csgn> 
gula  propoctioAum  cxbibebit  18. 8e  4-  • 

QMd  fi  velis  reperire  bafim,  idem  pror fds  cfi* 
eies*  fad  fi  fit  Angulus  obuifus  , cilm  fit  nuiot 
qusdrsotc  bsbebit  pro  arcu  arcum  ipOuu  reliquo* 
rnm  angulorum  Gmui  aggregatorum  fe*  arcuum 
aes,  & cotum  fiaos  Aii  vcUp,  pro  fina  erorm 
fincadDstft*  • ~ 

PROBt* 


j 


TROKL.  U.  WIOPOS.  XXIV. 

Diniut  UteubuSf  dy  itth  v»*  M- 

tum  appofio  inKtire  ermri 

logHita  apMfitiam , <r  ttUm 
MgUMin  tcliquim. 

HJtc  propcfttfa  ib  eadem  propof.w  nifrirar  » 
eode  eiemplo  folo  patebit.  !•  fig.prtap.io. 
Sine daea  dooieteeiK 40.  pedam,  ^(>^k 

eneulue  bnic  oppofitni  ■ Gr.tS.Sicnt  ieatpae  crni 
H.  pedam  fe  babet  ad  finumocanjah  a,  par. 

)apol70.ita  pedet40.  ad  linum  Clanguliafcda- 

bit  4444471. “*  KP«"«>  propioqnif- 
tmum  444447d.Cr  t».  m.ll.qucm  eel  pro  rero 
ndpia  <0|jiiJa  a,  eel  rcfiitcabia  a di^  piopa 
14.  boiui  • 

P E O 8.  III.  P R O P O S.  XXV. 

Uutilas  > <y  anfula  valkali  (««• 
ttma  datit  ojijk/oi  idntftfttin . 

Itea  propol.fuodatoe  io  prop.ti.  Dctor  haqoe 
tn{«lui0.17>  erufqoe  40.  ali  * aliod 
pedntB  .qu*  illum  elaudaiu ) quocum  lumma  eft 
■a  tma^rnt  jq  diff.reociaacrbS.  Cumque  ba* 
bmmui  angulum  C1.17.  II  omneteuiurcumrau 
triaomuIiinooliduijbaieeanSat  uqualea  e» 

nll.pr0p.i7.  lab  i,  oeiopc  Ge.lto.  biOe  ablaeli 
Cr.17. 1 ilo  bJarbimna  afigrcgatum  czteiona 
Grrflaqooeitur  kaqoe  differeotia  • 

Mipdlmai  fommo  angulocnm  efl  Cr  7<.  m.|0. 

raiaa  «aonenieR  pat  4i<ja474  '»'<l‘'“*  le»™« 
n.medietaadjfcreotljeonimeft».  Diceaitaqiae 
nrola  propottiooall  fi  f).  pedet  medieui  ctqrom 
eibibtt/emldtffarcoilam  eorum  }.  quidmedieu- 
tii  logulofum  tangeol4i«I»474l  SroSerettao- 
geoeea  dJ77*««-  «perierqiie  laogeoiem  proao- 
^ M7«j|l.  Gt.lS. 01.400101  arcua  deducendni 

efla  rcaiiirumraa  angolofumCr.Td.m.Jo.  * ha- 
bebimuiangulummiooaemGt.57-m JO'  Adden- 
dulquu  juniaA  obilnebi—i  tngulum  maiarca 

Poieritetita  neelptre  diaTereotlam  t«aa  la^ 
h toti  lumoii  Ipforu  u Coe.  pt.il.  quia  M 

eEtocoandiaiim,  nduadaumadditiiidiua, 

VEOBl.  IV.  PEOPOS.  XXVI. 

TV/mpi/wi»  ftaltntmai  iaa  tritagala  re- 
Saagma  reJjtcert  datu  cturilnU, 
O-tafi. 

Sitrodoeendomtriaogolum  aciaddooareftoa 
OP*i  8 Dcadaua  eturiboa,  boc  fit  ope  piop. 
as.  bidoi  tdbibiu  eini  piop.fig. 

Ptuno  «porKoda  eft  poetio  co  ar  "«“J™ 
naa.  qta*  dioifa  bifariam  .utpott  cborda  dabie  6- 
oapn  Clh  coi  iiKidit  pcipeodiculatitet 

trfcu.prop.a»Jib4.Ele<3.6ca««^^ 
bufii  OC  p.  Aggregatur  pn*»  » « *' * * ]•  * 

er.l  U.  pedum .lioea  a»  . » 

ij.  laenipe  ic.almaboi.  fc  erla^oj^" 
pudoa  !•  -D*«*  ‘“P"  U.SoUjt  » 


TR!06NOMEMa«:  . 

eaafesorCegmeatom  b»l*<  peAiml-fiioeIN» 
rcli^«ri  ««dtcus 

oc*  *et  DC  «f «t » -J*»  8f  • n»  tpG  AC  proJibic 

cTui  A04-7*rniacqaediio  tfidnguU  redtogalt 
in  crnribtu  duobui  Pou  AtOg  8e  oiC  o 


PROBL.  V.  PROP.  XXVIL 

Triai^ah  fcateai  iattt  crmitus  angulas 
repnne. 

QVonhn  i«n  aonlmn* « amttc.  lo  4no 

rfdaogala  fcaleau««ommoi*w.  d» 
cogoofciBMM  ttmt  Ai>.8f  • *Jg  tr  *c  pedam 
*-5.,<icatbi6miA7.pedom,«tiC4-  «f 
4e  rediQgalit  dtiiomg  Ita  tfft  bAfima4cni*fi 
fiim#totaiad6iiam*«piH®pp«fi»'- 
Si  fiat  per  lortain  regulam»  »t  7.  ni  4 t»/**  ^ 
«I  ad  rp.  ita  rad}«  loonoooo.  «d  aliud  I dabit  po^ 
lS?7.  finumg  culprotioaot  «ft  fi-ios 
Gr.#4.dr(0.4J.pr«imd  aa«Ii  AiPt^uemlub- 
trahei  i pafr  habcbia  angulum  da»  Gfai 
Ita  aget  Io  iriaa  wlo  ©iC^coofefijtteria  eoioi  babm 
vepedoml.  Sr  oc  pedum  » t » *d«ft  obrloeapr^ 
portioaem,  qooeft  i8  ad  1«.  Dieet  ita<)ue  fi  lI. 
dant  16.  quid  wooonoo  > 8f  abo[>erattoiae  refttlu* 
bit  gS88Mo.eol  r eperka  proaimfl  linum  8888«^ 
Gr.da.  a.44.  anguli  oac,  quem  fabJueea  a po  Be 
rcfiJuuiangttluaeritiicn  Gt.S4*  b rero 

voiaangutou  ad  • reperto»  Gr.  64  m4l.fc5»« 
m.44o  obtioebiaii>gninmtoctt»Gi.M7»  naa> 

PROBL.  VL  PROPOS.  XXVIIL 

J>Mt4  crmt  in  ftfcthhns  triMfjdis 
nn^los  rf^«r#rf. 

VoniameipropoCip.Ub  t.  EUib perpendi- 
V / fulxnt  c»  lo  triangulo  ifofeele  Df t f»ett  a^ 
gnlo^S  crtdoa»  firnqualea»  8e  totam 
lam  albam  toti  nigro  aquatuiifi  detur  craa,«  <H- 
midiatabafif  ipoteHmut  ea  prf  eedeoti  qof  rue  an* 
gulum oppofittt®  nigni®  P»8f  ideo  laeiAoimnr 


quoque  ingulum  • nigrum , quI  eqotnwr  «"H 
albo  f » fc  wbo  n . Quare»  6 eoniuogantur  angnU 
.Ibot.fc  nigtrtd  » hdiebiraut  ‘«“i" 
ftminigrum  f.  Vodeomuer tngoli  trUogulif- 
qoicrurii  lo  ptiim  prodentur  • 

expensio  IV. 

De  Mjiiaiifulariim  dimet^aiu  per 
Togarithatat- 

NOo  minor  eoiiit  CteUir 
tioin  obliqoiogultt 

rtatoguht.ioiritorqoe  tuet  io  prtccdcanbo.  tri- 

bu, obliqutogeloon 


TRAeTATlV^i-X  X-VII. 


THEOR.  I.  PROPOS,  XXUC. 

In  tnrni  trUniHlv  tffftgtuim  ex  log4ritt>~ 
mistnfMli  ciimf»is,ty  cruris  eum  m- 
iitmss  xijs$4Sur  tgpefitso  crssrmm  , & 
tngulotssm  eis  o[>fo florum . 

QVonlim  mo.  propoC  omniam  crarym  ad 
finui  opponcortUB  angulorum  eadem dl  ra> 
tlo3r  hme  genUou  ex  crure  oppoGro,  8e  Gnu  «m* 
biente  «(^oacur  produdo  per  mulcipUcaciouem 
«lurius  finot  oppofitipfr  crurU  ambiemis>&ideo 
prodoAum  dialfum  per  fioam  alterum  *rcl  per 
crus  dat  alterum  erna»  fcu  angulum  ignotum  i Iu 
etiam  ex  pr.5.  cra&.ti.  aggregatum  logaricbmorft 
cruris*  8c  finui  aggregato  alurius  Gnut»  & cruris 
logarithmicosr<)iutur«  VadcTobdudo  alcerua 
ab  altcrojc^richmus  eius^quod  quxrttur  prodire 
aecefleeftiHciatriiguloAcaio  Gg  p.aologarir  ac 
cruris  oppofiti,  8e  logarithmus  cs  Haot  ambieatis 
«quatur  logarithmico  aggregato  noni  oc*  ie  ccu> 
rites.  Vnded  ab  aggregato  logaritbmicoAC*Ar 
ciauleratur  logarithmus  |Vet  dc  Gnus  prodibit 
cmsCslogantbmicum»vel  ca  crucis  logaricbotts» 
dr  proferetur  logariebmus  Goua  oc . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXX, 

Jh  Mifiungulif  logarithmus  uggreguti  cno- 
fumfubduBusi  fumma  logortthmi  dtf- 
fntmU  crurum  » O*  diffnaitult  femi^ 
uggregoti  fuorum  op^ofitorum  angulorum 

reltmjutt  dtffierenUrdem  fcmidijatmid 
torumdem  angulorum  t 

HdkpropoT.  fundatur  in  propoCit.  Corall, 
Nam  quia  icaeft  fumma  crurum  ad  ditfi- 
remiam  eorum,  vt  tangens  femuggregatt  angulo- 
rum ad  tangentem  femidifferencia  eorum  . Etiam 
logarithmus  ungentis  femiaggregati  angulorum, 
& logarithmus  diiTercnetacrurum,  nempe  mcdJo* 
nim  terminorum  aquabuntur  iogaritbmo  tan* 

((entia lemidtfferentin  angulorum,  8c  aggregato 
ogaritbmi  crurum  nempe  terminorum  extremo* 
ruffliuitapropof.).  TraA.i|. 


THEOR.  III.  PROP.  XXXU 

In  ohlt^uangulis  fumma  lagorithmmum  ag- 
gregati crurum  ^ &<dtfirentU  eorum  e{i 
^^ualts  fumma  logartchmotum  bafum 
vera  i cp*  alterna. 

HiCcpropof.  {nititur  propof.u.  huius,  appel- 
lamus autem  bafim  alternam  fcgmeiMnm 
baGs  Tere,  quod  extra  circulum  remanet,  xtAoi 
Quoniam  xerb  eft  as  dilTcreotia  crurum  ad  ac  ba> 
fim  alternam,  vt  ac  baGs  tera  ad  au  asgregarum 
emram,  Ideo  logarithml  quoque  mearum  ac 
bafis  altemn,  & ac  baiit  rerv  nquabumur  loga- 
ritbioo  diRcreatir  at,  & aggregati  ak  ci  prpp. 


tradtsi.  VndeGabapgrrgato4r,fr  Aulogarltb- 
tnico  auGerjtur  logarithmus  bafis  ac  , coemet  lo* 
garitbmus  altem»  bafis  a«  • 


PROBL.  l PROPOSiiXXXll,  I 

ExelHobnutipiUf^ijuibufciimijiu  iotxffe. 
dei , & fms  cruribus,  fi  snn  iuniut  , 
^sunum  nuoi^umijue  refersimus. 

DEt.r  anguigs  .Gr.  >5.  dr  logariibrirai  rin 
fircruso^nciimcX|y  pedral 
IdcR  vnciaru4io.addttis4.  sifrii  erunt  4>pooo% 
cuius  proximus  logarithmus  eft  dotf.ips. 
Angulus  autem  alter  nCr.xo.  cuius  logarlb» 
mus  i07Sfifis%.'Qoi  iuqdus  logacilbmo  cnirb 
f dabit  aggr^aenioa9^98o44Uqtio  dednAas 
logarithmor  alterius  angait  ACr.tf.  rcmancibil 
logarithmus  I07691B8S  cui  in  rabniis  raJdd  Gmilis 
eft  10714974*  ciufls  finus  cft  14010^  J^ps 
•bieAis  4-  fisuris  dextris  rociarum  140^.  vtlpe- 
dnmxS  X7V-.  . 

Quod  fi  datU  duobotcruribus,  A aogulo  Teiil 
alium  anguium  reperire  eodem  nuda  roft  pMfi- 
cica.  >1: 

pacer  auttaxoperatio  ex  prop.xB. 

PROBI..  II.  PROPOS.  XXXlli.  ^ 

P4f/i  crurthm  , zr  <irtgulo  eomprSenfo  \\ 
oLos  angulos  patefacere , 

DEtur  angttlua  c— p^ehenfus  Gr.sp.  cru  a»  ' * 

pedum  40.  ideft  vnciarum  480.  Aatiudpe- 
dum  3^  ideft  undarum  40?.  Summu  erorum  erit 
SSs.  differeotupxl  vncl»,  mediefasVerb  {ummx 
IS }.  reliquorum  angulorum  eft  7«.  m.|o. 

crurum888.iddiut  quatuor  tifris, 
vtfit  iinua  BsSoooo.  loRadtbmua  pltnrimoaeft 
1168404.  ideft  fiout  proximi  miooria  8979471. 
D-iFereDTi»eoruflulem  7x0000.  quatuor  itca  sW  ; ^ 
frls  auA»,  iJeft  finus  firoilts  7x0777.  logaritli^ 
raui  proximas  e1li4>o6op4.  Atd.ffcrcOtialii,  ’ 

feu  logarithmus  tangroctareoiiaggregati  angulo.  I 

rum  Gr.7d.mj0.  logarithmus  eft  14x47 174.  Oe-  ' 

me  itaque  hunc  logaritbmum  i logiritJimo’di6b*  { 

rentir cturumiquiadiirefentiaba  eftdc&Aiui, 
cum  eius  arcus  excedat  Gr.4s.  vade  vice  adAtio-  j 
nis  TubduAtone  vtendom  eft  ex  ptopoCx4.  usA.  j 
xt.  A remanebit  1084)811.  ideft  differcncialir/*  ' 

logarithmus  cangetma  Cr.lS.  a.40.  qnafim.41.  • 

lciqucfiadduGr.t8.m.40.  feonaggregmotno  l 

rum  erit  maior  angulus  97.  m.io.  bi  dcroascoo»  \ 

Tequeris angulum  minorem Gr. 77. m.T0.  . > •] 

Patet  propof.  ex  propofiip.  ibi  enim  prebaiui  ' ' 

aggr^uK  loguiUafima»i  ditferemic  crofom, 

fr 


TRlGONOMETlUiC; 


4TT 


9t  ungenti*  feml*gg'eg*ll  «ngulorom  fqoari 
fummr  logariiKoii  ^Kgati  crurum.  & loganch. 
■u  ungemis  femslureatiz  angulorum  . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXXI V. 

Ohlitiudn^HlHm  crurum  ud  duo 

reflMguU  reducere, 

SIi  bafii49wpe4umifr  liRil4>lraliu4i*tttS7» 

A<Uafttr  logarithmu*  crurum  pe* 

dom  11*  vel  vuciarum  i|*.  diff^emtls  eorumdem 
pedum  |.vel  rocitrum  «pugnor  sifris  eC 

lki|xOooo.  -ita-Tvebuiutoum.  io  tabuliifiiMS 
prox^ot  e(l  f)tp684.  cuius  k>g*rithmui  eQ  »OH* 
olto«ftr  «deo  fubftmieodut  pro  ipfo  (ummu  cruri 
logarith.  hidiflTVfQtisfdoooo.fifius  proximus 
eft  tn  tibulis  ideo  rM  loganth^urdem 

di^erenof  ||si(6sd.  Cokuuges  igitur  lUos  duos 


lorsrichmoi  fimul . 8r  erant  Po^es 

bafts  pe  Ium  9.  ideft  Tociarum  loS  quacnor  sifriS. 
au6^,  vt  fle  loSoooo.  reperies  finum  flm  liimiicn 
iocabulu  1079994  CUIUS  logarithmut  efl  aas|« 
ds90.  Hunc  Itaque  Ingarithmom  i fummi 
5176.  fubducico.  8f  frit  logirithmtts  |ii88fttf . qui 
dabit  finum  442008.  i quo  ablcA^s  quatuor  sifr  s 
reftabunt  vncix  44.  ideft  pedet  }>dr*r*r* 
fegmenco  bafis  alceroc  • C^ra  autem  esequerit. 
rtpropof.ad. 

Patet  h^praxitex  ^fopoC.|0.  cim  Ibi  proba* 
baniin  fit  aggregatis  crurum  logtrithmum.St  dif- 
ferenti* eorumuem  in  vnam  fummam  redadum 
oqoari  futnenam  logarithmorumbifil  eerX|flr  al» 
terno . Q^are  fabdudo  lo^aricfamo  bafla  vcr« 
remanebit  logarlthmuS  bafis  alteran  » 

Habitis  autem  duobus  rrdangnlrs,  angeli  eo- 
rum repeneotor  per  logarithmos*  rc£speuf.a. 
docuimus. 


TRACTATVS  XXViL 

--  TRIGOKOMETRICI  pars  II. 

•ifi?  n*  ' . • 

De  Triangulis  SfhAricis  folnendts,  ^ * 

I Riangulorum  fphafricorum  doftrina  aftronomiae,  & 
adrologix  bafis  eftjnuUufi:];  fincipfa  in  illis  proficere, 
aut'ilicjui3  ritcco^nofcercpoteft : fed  ficut  praecipuar 
, vtili|i|ci((  iSeferta  eft,  fic  non  minima -difficultas  in 
demonftrationibus  penitus  percipiendis  dignofeitur: 
tiide  muiti  dc  ha^:  cognitione  haurienda  diffifsi  folis  praxibus  j)o» 
tius‘ incubuere.  Nos,  vt  tam  praecipua  Mathematicae  pars  ctunj 
imaginationibus  minus  viuacibus  pateret  clarius, quam  fieri  potuiq 
lupt  verbis,  lom  figuris  cum  difficultate  dccertauimus , 


(«'U 

.-axon 


expensio  i. 

Ve  reSmgiiliifph*TKis[ol»enin. 


SOhwirtrfMg.!»  fplutric.  tft  « a«>* 
kai  BfRibui  »liM  >• 

tte  tW  pertp»!'»  f.it  n . 

,Xfc»8.  Oc  Coroll.  ItiA.i?:  p«rt.l. 
^^cTuixiai.  tt  .mplilbolotul  docciniM  I "« 

fclocoq«fio  “* 

r«ia.  «tit  «i  r.»pcr  cuml  d»  Mguli 

.a  bifim  S«  qo»**»"  »>"»«••  “ 
rit.  CmoII.  a.  «f  •'«»  • cror«l«  ■“ 

■uadnnte  toiBora,  non  Ttti  fi  ra»afit  a«™»a 
»ni)in  qMd»““ 
.Ipg..  alm.m  «ti  maiui . Q«ooiod«  ^ 

Cawt  femper  ni  wiaogaloduot  annilo»  «““• 

Adaticc  aotondaafia  ta  Mk»  ttimguUa  fiki  ■>: 


meo  vfurpare  cni*  angulo  redooppofitum  9 cru* 
rum  eerb  arcua,  qui  oWiquis  fuhtendunnir»angi^ 
lut  veto  adiacens  vocator.qui  adhairet  crun.qaod 
efficitur  i bafl  .&  aUcco  crv<  * 

T H E O R.  I.  P R O P.  I. 

TritniuU  (fhjtrie*  «/«oint  orf./iw.dan.- 

■ fn»iH  perpendimltHi  htkeni  fiMimer ie- 
rit *i  finum  bifif  in  euitm  proforlione. 

Sint  dun clrcnli  Inuifcm  inclinati  Aan,ircvii. 

fc  alij  ciicnli  perpddicnla»ca..t  KCT.icaPT,& 
«o»T  alteri  ipCoram  , *t  citculoc».  dclcandant, 
te  copleant  ttiagult  fph.rica  rcUi.nla  Acai.  van, 

dcxcM.  Dico.qnod  itAcftAdfiniiaAf.rniriawt 

finna  oo  bafia  om  . *t  ad  fioiini  »•  erntia  l*  UmlA 
aPbafii  ui,ai  ad  fiamn  ra  radius  ai  . 

Pr» 


lyl  T R A C T 'A 

Frobantr.  SttMMOitt*»  ftittfrcoraatp»* 
faUdi«itt€aui  t&>  D»  ro  fant  paralleli . Ergo 
triangula  RAi»fc 
tar,  8e  r«o  Amc 
rquianguU»  cum 
parallelii  claudi* 
tur  . Quare  ex 
propof.4.  lib.tf» 
£lem.  ica  cft  At 
adAiL»vt  arad 
n,&oaad  or. 
autd  fiaut 

■■»0rrQi  & &A 

tit  parilleti  patet 
( 9e  dereriUat  pr# 
tmitterTali  often- 
fioaeio  aliia)  ni 
debit  elTe  ex  def. 
finus  perpddicu- 
lares  radijs  V.  g. 
A«  linus  radiO 
ct)  vel  Anus  ci 
ei  I qui  traoflrec 
ab  r peri  in  ttdr 
cet.  quibus  om* 
■ibus  «vepotc  In  eodem  plano  politis  perpcndU 
cularis  eft  sk  fcdio  planorum  cireulorum  per> 
pendicolarfum  communis  ezpropor.if.craft.at* 
de  interfcA.  Cum  ergo  finguli  unus  av»&eb» 
Be  cr  fint  perpendiculares  radijs  t quibus,  8e  pcr> 
peodkulariscft  SK»*io  eodem  plano»  rt  »fio> 
gnliliot;  Ergo  ipfi  sK  fnnt  paralleli : quare  ex 
prop  p.  traft.t  t«  etiam  Inter  le . 

Idem  olbfldetnr  de  Unubns  bafium  as»  8r  xp»  Ar 
ee  eum  ex  def.  fious  fint  onuaes  perpendiculares 
Anni  coti  ns»  8e  in  eodem  nlaqp  fint  circuli  asm  » 
quare  omnes  erant  paralleli  • 

COROLLARl VM. 

OBrefaaaotem»qQodAR  menfurat  angolum 

ane.  QaoniamxAT  duftus  eft  polo  m | 
rade  circuli  inclinati  Inuicem  asm,  fr  cvN  tran* 
fnat  per  polum  ■ » quadere  etiam  circulus  kat 
per  polos  litorum  trsofibit  ex  if.  trafi.tl.  part.f. 
•i  hae  ratione  ex  prop  i4.  eiufdm  traft.  erit  kat 
vtriqac  pcrpeodieularis  * Ideoque  arcus  ac  cx 
def4.  traA  si>  part.l.  angulum  amc  meorurablc» 
fr  kX,  erit  Coos  illius  aag^i  rc.arcus  ac.  Qusm- 
obrem  erit  finus  teras  as  ad  Aoum  aagnli  aa»  re 
Anus  befis  »P  ad  finura  cruns  ix  illi  oppofiti . 

THEOR,  II.  PROPOS.  11. 

fphjtric4  duobus  eircutis  inuice  m 
imlmdsss  effebU  , CP*  tertio 
cmfxjue  ulteri  ipforum  fftrfendicBU- 
fi  hdbent  finum  Mfifuli  reSst  sdeft  fmum 
totum  ud  finum  bttfisj  vt  finus  unguli 
obl/jut  dd finum  rrirm. 

QVoaiam  eadem  ftgnrertcndo  as  Anos  totus 
eft  ad  AX  finum  anguli»  rt  bafis  tp  ad  finum 
■xcronsjeritctiampemiAraiido  finus  totus  AS  ad 
finum  befis  sP»rt  finus  anguli  ax  ad  finum  craris 

XI. 


T V s iXTcvn. 


PROBL.  I.  PROPOS:^  ni. 

Z>4/o  fudh , finu  dugulit  O*  finu  iufis  iMus 
oppofitum  Anguto  doto  tnuemreinfc^ 
fiongulistrianguiit  • 

aVoniamex  ameced.i.fr  Apropof.  as  cfi  ad 
. ai»  rt  Px  ad  XX  » ideo  fi  detur  as  finns  to* 
tuiAA  finus  ai^nii  pb  finus  btfis  per  regulam 
auream  Mircsbitnr  finns  ix  crnrts  sr » qoi  defie* 
bit  efle  (peciecdlbrniisdatDaagnlo.Esdplfierit. 
SKbsfiidataGr.fO  cuins  finus  7^60441  angolna 
Gr.|0«  ra.)o.  Sinus  verA  9075184.  fir  finus  cocos  • 
l)icacorqae>fi  fiauacorut  dat  finnm  anguli  Gr«|ow 
m.  }o.  psr.  90751S4.  qnid  finns  bafis  76X0441. 
8r  prodibit  finus  cruris  an^lo  dato  oppofici  par. 
9887969.  Gr.ss.  m*fx.  & paulb  ougts . Debet 
autem  hoc  crus  conformari  fpecie  angulo  oppofi- 
to  dato  cx  prop.xSrtrad.si.Cor.y. 

CCHIOLL  ARtVM,  . 7 

Hinc  eduies  polTe  alias' comparationes  fieri» 
fed  paulb  ia  opere  iabonofiores»  qux  funt  • 
DscofinutFfip^*^  finu  cruris  as»  drfinnto» 
to  AI  reperiic  fidam  AI.  anguli  oppofitt  N cruri 
datoss. 

Sic  etiam  dato  CNAanguli  finn  xa»A  fino  ceto 
AS|  k finu  cruris  *x  reperics  bafim  sP : fedbs 
operationes  ob  diuifionem » quu  deb^  fieri  enm 
finns  totos  X.  loco  iaucfiiatur»  rane  psuld'  operlll 
fiorct » 6r  in  bis  debet  aliqua  reltquAriim  parti nm 
eognofei  qnadraou  mindr  V.  g.qoodecox  •«  , 
■intu  qiu^aote»rcJ  xagulos  vn»  & acntsx.  * \ 

THE d R.  o nr/^ 

In  omni  lria»giJ_a  rtSangnlo.fro- 

portio  fnitt  aranti  riHi  ii  finnm  ringi 
li  noiireRiy  tfl  <ot  finnt  comflemenii 
cmris  rtlifinknnptimk  fulktnda^irnii 
fautm  compUmtntnpfins  atgtdt  reltftK 

Sit trliDgalam  gm  r.ftam  n dooboi  clrculh 
incljnaiii  bgaz.I,  clndn9ii.tltcraB 

l.t Gs  ircoi  defccndcns  circuli  vc'.z  perpeil£cB- 
Icrii  Tuper  circulum  L . ak  • 

Sitt|uccN  fiGutcruruc.,  »01  fiuDi  bifit.., 
ficut  HO  fiou,  ircui  Lu  menruriGci.  angalum  .. 
Numcruii  aurcui  i puflaocfa.Gr.»  la  u bA. 
pido  ducatur  arcua  perpciidicnUtM  dtcA 

HAZ ,»  circulo  vu«n  CorulJ.i.pT.porj|.T,ja 
cumpolutfirincanmuui  puodlD.  <luatto.x, 
» GAP  cniM  ^rantcf  <«  prop.i).  ciuTdcm  Co- 

rolU».  Illud  autem,  fuodiupciaiaeftoaeiidni. 

dum  .AD,  » XPD  cOc  quoque  quadruMc*. 

Probatur  autem.  Nam  Vui circulua  fcctt  m 
aiculum  oribagonAllier,  rt  diiimua. » blfaiiai 
cumfiut  matioat,  Ergoex  ptop.iurafi  u niam 
per  poloa  ciua  circulus  <i{«  tranCbir  . Panter 
^qnctSAIt  circului  eundem  rex  rccac  orcU- 
goualttcr  ex  diau, » bifariam,  cdua  fiat  mariatL 
Ergo  ea  prop.l).  cit.  per  polo,  tiua  circulua  UD 
uaufibit . Quapropter  in  eodem  polo  circuli  «u 
daoei«ulitAi,»xt».co«ue«e.ti«D.  Stdpoli 


r 

I DE  RRIANGVLIS  SPHiCRICIS  SOLVENDIS 

■ tt  Coroli.}*  prop«  cft  diflant  quadraatc*  d circulo» 

I cuios  foDC  poli . Ergo  iAD,8r  xpd  quadrancca  Tunc 
cdm  dcbranc  dtftare  ab  x,  dr  o puodis  circuli 
Vcx  quadraiuc.  Propcerta  Aoeric  complemcntura 
arcu«  9 At  craf(}ae  pd  erit  complemcaeum  ar- 
cas crurifqae  sa  » & Po  erie  complctneatum  ar- 
cus xp»  qui  mcnfarae  angulum  e cum  circulis  xio 
8rcAP  cs  elFcdionenc  perpcodieularls  • Quadere 
stDcrit  fious  arcus  ad  complenieatl  cruris  SAjfc 
finus  arcus  dp  complementi  anguli  o . 

Dico  itaque  linum  torum  ul  ad  linum  noangi^ 
fi  obliqui  a dicere  «am  proportioaemjQuam  finut 
9H  compicraenii  cruris  adiaceatls  a»  ^cit  ad  fi- 
aiim ‘>''0 complementi  reliqui  aogull  c • 
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COROLLARIVM. 

Hinc  quoque  (noenies  datoprimb  cruris  sn 
complementi  Anu  no»  fecundb  anguiio 
complemento»  cuius  Anus  or,  8r  radio»  inurniea 
inquam  Anum  anguli  a dato  cruri  adiacentts. 

Sicut  dacoi.  Anu  Bo  anguli  adiacentis  cruri 
Xa,8;x.  R.adio>&).  anguli  reliqui  o cruri  dato 
oppoAti  complementi  Anu  dt>  inueoles  com- 
plementi AD  cruris  SA  Anum  uo{  fcd  pauI6  maio- 
ri hboreob  Radium  » qui  s.  loco  incidit » 8r  hic 
etiam  aduertere  oportet  ad  rpeciem  • nam  crus» 

r'Sd  eapromitur  debet  Tpecie  refpondera  angulo 
o»  n Ane  ambo  quadrante  mmorea. 


Probatur  ititem  ex  prxbabfcu  • Kani  propeCl^ 
bftendimus » quod  At » vt  ic  ad  rr , Ac  no  ad 
qood  dciccndat  fuper  alterum  iocUnatornm  hoap 
perpendicularis  clrcnlus  xpq^.  Sed  sizquatur 
ra»  cdm  At  Anus  totus»  fr  XTzquatur  Anui  HO» 
cAm  Ant  Anos  angulorum  zqualiu  es  prop.j.  par. 
%*  tra^.sj.  cum  Hat  ad  verticem  a»  8e  ideo  arcus 
KL»ArXKCos  meofurantes  erunt  xqualesx  quare 
etiam  Anus  ho,  8e  kt  fubtenA  erunt  «quales. 
Quadere  es  7.  Iib.^.  erit  sh  ad  bo  Anus  totos  ad 
Aoum  anguli  haldoq  reRi»  vt  MDfinus  comple- 
menti AD  cruris  lAsd  rQ  Anum  complemend  aih 
goll  reliqui  C • 

probl;  n.  propos.  v. 

radio  fmn  49^«//»  O*  fiHu  eomfU^ 
menti  erttris  angulo  dato  adiacentis 
inuenire  angulum  reliquum^ 

QVoniam  radius  eft  ad  Anum  anguli  ON.Tt  ad 
JinamTDComplcmdti  anguli  reliqui  e Anus 
MD  complementi  cruris»  Ideoqoe . Si  ftatuator  i« 
loco  radias»  n.  Anus  anguli  a»  fc.  mL 'arcus  |.A- 
nas  complementi  cruris  tdiscentis  lAtnoeniecur 
fious  DT  complementi  anguli  reliqai»oempe arens 
Po»  qui  ablatus  i Gr.90.  relinquet  arcum  exopta- 
eam  Px  mcofuram  anguli  « . 

Exemplum . Sit  arcus  Gr.}9.  m.S7.  saguli  a » 
colas  Aous  tfJ4P55}.  Crus  as  Gr.47.  n |o.  cnius 
complementum  At  arcus  Gr.^s.  m.|o.  & eius  A- 
aos  tf75fpos.  qui  multiplicabitur  cum  Anu  anguli 
▲»8r  proferet  dlulfus  per  Anum  totum.  Sinum 
4x89095.  DT  Gr  >5.  m.sf.  9e  paulb  magts»qul  ar- 
cus dedufiut  i Gr.po.  csibeblc  arcum  xP  Gr.04. 
m.$6.  Debent  vcr6  iftl  arcus  dati  anguli»  9e  cru- 
ris cfiTe  quadrante  minores  sd  hoc»  tc  cratis » accU 
piamus  complementum  ex  prop.sS.  tcad.ss. 

Quo  J|&  <^fcniandum  eft  io  reliquit  praxibnt» 
qua^  complcrnenu  inuroemunt  pro  aicnbiie 
ne^ieads,  ' 


THEOR.  IV.  PROPOS.  VL 

Inomni triangulo  fph^erico  reHangulo  finus 
^uddruntts  ad  finum  complementi  cruris 
eam  ohtinet  proportionem  » ^uam  finus 
complementi  relitam  cruris  ad  fmum  com^ 
flementi  Irafis. 

Sit  Tph^ratln  qua  Ac  triangulam  am  ex  drculis 
loctinitis  lnuicemDAG»&  aM>elauiatque  al- 
teram lacus  arcus  perpendicularis  Vasc  . Erlt- 
qaess.Anus  totos  »&SAV  quadrans,  8e  va  arcus 
complens  crus  ia  rfquead  quadrantem  Vi»8rA- 
nus  eius  AH  parallelus  Anui  cou  as  in  fuperAcie 
circuli  Vasc  deferiptus.  Areus  verd  sseomplen- 
tit  crus  no  Anus  si  in  plano  circuli  ssc.  Sicut 
etiam  arcus  DA  baAm  AG  com.'lencis  Anas  al  in 
planicie  circuli  oac  deferipeus . 

Dico  itaque»  qu6d  Acuc  fc  habet  Anus  totus  rs 
ad  Anum  si  comple- 
menti cruris » ita  ia 
proportione  aOimtla- 
tur  Anus  ah  comple- 
menti reliqui  cruris 
ad  Anum  al  comple- 
menti baAs. 

Probatur  ex  i.  pro- 
pof.  h.  Nam  vak» 
Vdsc  sut  circuli  incli- 
nati inuicedt»  8c  arcus 
BBcircuIltsc  menfu- 
rac  angulum  inclina- 
tionis ad  V cum  potus 
cius  Ac  in  V.  Vnde  iv» 
&VS  funt  quadrantes. 
Alius  autem  circuIUs 
DAG  perpeodtculariter 
fuper  alterum  ipforum»  nempe  fuper  vsc  defeen- 
dic  i punfta  0,  qubd  eius  polos  in  circuli  vsc 
circumferentia  exiftat . Quare  ea  prop.  1 . hic  ve- 
rlAcacur » eritquevs  ad  ii»  vt  ah  aJ  la  » eo  quod 
Ancparallelz  lioex  al,&M.  vtpote  Anus perpen- 
diculares femldumetris  or»8fBF»Sr  etiam  sp»fir  ah 
coqubd  Ant  perpendiculares»  vepote  Anus  radio 
V V . Cum  ergo  linef  Ant  paralltlz  erunt  triangu- 
la «qutangula  ALH»dr  iis»8r  ideo  lacera  erunt  pso- 
portionaUa » 8e  srlt  ss  ad  si»  tc  ah  ad  al  • 

Ooo  THEOR, 
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pKOBt;  m.  PROPOs.  vn. 


Pita  uiio , (f  linH  complemtnii  cruris,  is* 
comfUmcrui  cruris  ulterius  bufin 
inuettire , 

QVoniameft  radius  iv  ad  »i  finum  ooraplo* 
^ menti  cruris  m i vt  ah  fious  comple* 
menti  alterius  cruris  9a  ad  (inu  al  complementi 
bifis.*  adhibendo  regulam  proportionum  ex  radio» 
9e  rx  ijs  Hnubos  datis  complementorum  crurum 
prodibit  finus  complementi  bads . 

Exemplum  . Sit datumcrusGr.4a.eulus com- 
plementum G.48. 8;  dnus  7431448.  complemen- 
ti huIuSi  8r  alterum  crus  Gr.33.rn.  15.  cuius  com* 
plrmentqm  Gr.fd.  rn.47.8r  eius  dnus  8477x78» 
Multiplicentur  dmul  prodoAum  per  radiant 
^utdaturi  prodibittjne  dnus  complementi  bads 
0i8498a.  Gr.|8.  ra.7^.  8r  paulb  magisi  erit  autem 
minor  quadrante  badsi  d crura  fpecie  concorda- 
uerint ; d verb  didentiant  fpecieimaiQr  quadrao- 
tc  exprop.tS.  TraA.23.  Cor  .4. 

COROLLARI VM  , 

Hinc  etiam  enarcitur;qu6d  dato  dousicom* 
piemenel  cruris  bc»  & dnu  toto»  6r  dnu  At, 
complementi  badsf  inueniatur  dnus  ah  comple- 
menti cruris  reliqui  AB ; Vel  etiam  dato  ah  dnu 
coplementi  cruris  lAySr  dnucomplem^ti  bads  At» 
radio  bs»  inueniatur  dnus  st  complementi  al- 
terius cruris  { Verum  ctimradius  non  veaiaC  pri- 
tno  loco  pau!6  obrodor  cR  calculus . 

EXPENSIO  II. 


tur  qa<K)ae  ,d  ridiam  ,nnSat  ,J  I»  taHMneeij 
fui  compleincnci : rnde  etum  rrii>>«mnd«R,. 
dlutid  TM,  « IV  id  ridlumiquimobrandifiia. 
(itis  rkd  terminis  e(l  proportio  perturbit,  . 

lMSradR«].  ficRsd.adtp. 


Quare  ex  c^ho  n def.i8.  Tr  9.  erit  qnoq;  vqpd 
YM  tangentes  arcuuro.irt  St  ad  tp  tangentes  com- 
plementorum, fc. prioris»  &ponenoris»&’per- 
tnytando  TQ^ad  8 V»?t  ym  ad  YP»  nempe  tangent  pri- 
mi <^v  ad  tangentem  complementi  fecundi  sv»Tt 
Y-M  tangens  huius  ad  yp  ungentem  complemcod 
prioris. 

THEOR.  IL  PROPOS.  iX. 

Si  Jis  arcus,  cuius  radius  referatur  ad  finum 
fuum,  ficut  tangens  alicums  fecundi  te^ 
fertur  ad  tangentem  alterem  tenij.  Sic 
quoque  refertur  tangens  complementi 
huius  tertij  ad  tangentem  complementi 
illim  fecundi,  vt  radius  prims  ad  fuum 
finum  fc  hakehat. 


Dc  langenlilus , 

OVontim  per  folui  (iuilt  trigonsmetrU  non 
^ eR  pei  fc Aa»cdm  non  omnes  polltnt  in- 
quiri rcAangulorum  partes  fecundum  omnia  data, 
per  quainquidtio  plsceatordirl»  8;  etiam  quadam 
prr  iol«s  dnus  laboriodus  acquirantur»  ideo,  tc 
illorum  drft  Albus  fuccurrant,  tangentes  adinu8- 
tc  funt,  fiafccantes  . Sed  prius  de  tangentibus  Iq 
haccxpenftone  ttaAabimus»  cum  ipRe  cum  dnu- 
bus  ad  folueodos  omnes  cafus  crigonometric  fuf- 
RcerepolEnt  . Sed prcterea»quz diximus prop» 
34.  8e  »7.  TraA.to.  hic  etiam  ^ic  prjui^  propo- 
Atioaes  Ratueade  fuqc , 

THEOR.  I.  PROPOS.  VIII. 

Sifint  duo  arcus,  ita  erit  tangens  primi  ad 
tangentem  complementi  poHeriaris  , vt 
tangens  poflerioris  ad  tangentem  coni 
plemcnti  prioris. 

Sint  duo  arcus  primos  i.V»&  ir  fecundos.  DIoq 
qu6ddcut  tangens  prioris  qV  eR  ad  tangen- 
tem complementi  pofterioris  ts  » dc  tangens  po- 
firemi  YU  ad  tangentem  complementi  prioris  rp » 
Trobatur.  Tangens  ad  radium  » vc  ra- 
dius ad  tangentem  yp  complementi  ex  prop.ar, 
JraA.ao,  Et  Ungens  ,ym  arcus  poRcHoris  refer* 


PRobiiur  nt  propof.  i*.  lib.y.  Nam  .Idam 
proportioni  tertie  arcuum  cangemis  v<^a^ 
YMfontduc  proportiones  ecdem  radij  b,n  \^g, 
ad  dnum  ob  arcus  alicuius  cx  Thr.d  8e  ■.  x pree! 
cootextuYPad  v$»quare  eritctum  eadem  pro- 
portio BM  ad  BO»  quam  tP  ad  sv  . ‘ 

THEOR,  m.  PROroS.  X. 

/fl  triangulo  fpharico  rtBangulo  fttm  erti^ 
fis  eU  ad  tangentem  alterius  c-uris  rr- 
liqui,  vt  radius  efl  ad  tangentem  anguli 
reliquo  cruri  oppofiii . 

Sine  daocirenU  inclinati  arn,  iVit,  , te  btric 
cirrulni  normaiia  TDi  dcfccndac,  claudaiqu. 
triangulum  i na . Dico  quid  dc  (inua  cruri,  d» 
cll  ad  DO  tangentem  alterina  crurii  Dl  fecuadi.n 
BN  radius  eR  ad  i b dnum  angui]  ipp . 

Probator . Nam  ungente.  Ia,  & od  , npoM 
perp^dicuiares  cx 
Bo.  lifa.3.  Elem.ra- 
dijsoN,ar  BM  • te 
IdM  parallele  ra- 
dio MT  erunt  per- 
pendicalarea  bph 
plano»  cui  radivB 
M T perpendicula- 
ris cRiquare  inai- 
cem  quoque  erone 
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DE  TRIANGVLIS  SPHERICIS  SOLVENDIS.’ 


panUele»&  iafuper  do  erie  perpen<liculariSt  (Inu( 
DCfMral^elc  radio  SN . Quapropter  triangula  £nb» 
8e  ODC'eruDC  ct^aiangulatUnijuam  panileiis  con- 
ftancia  ex  4.  Itb.tf.  £lem.  8e  ideo  dc  erit  id  do  i vt 
radias SKxd  lacangetem aoguli  iso. 

• 

PROBL.  L PROPOS.  XI. 

Ddto  TAdiOiO* finu  cruris  dduicentis  angulo^ 
O*  functe  ipfius  anguli ; cruris  oW>o- 
ftti  tegentem  repsrire  dato  angulo  fpccie 
conformem . 

QVoniam  dixitnas  oe  fimitn  cniris  e(Te  ad  do 
tangentem  cruris  alterma.vc  radius  ad  tan> 
gente  la  anguli  r erit  etiam  pcr/niirida  oc  (laus  ad 
BN  radium»  vt  do  tangens  cruria  ad  as  tangen* 
tem  anguli » 8c  s»ucrten<ie  radius  em  erit  ad  dc  (!• 
num»vt  tangens  ii  anguli  r^d  tangentem  DO 
croris  oppoilci  di  . Quare  dato  radio  primo  loco; 
deinde  !tnu  croris'»  pollea  tangente  anguli  adia> 
centis,  prodibit  tangens  cruris  oppofiti  confor* 
inis  dato  angulo  ex  Cor.s.prop.aS.T rac.t}. 

Exemplum . Sit  crus  Cr.s9.  m.ao.  cuius  finus 
'4898397.  Angoliadiacentis  tangens  Gr.tl.m.45. 
qua*  eil  798959^.  Multiplicentur  Cmul»  te  nuroe* 
rus  genitus  diuifut  per  radium  proferet  tangen' 
tem  i9544tfi;  ejuz  cR  Gr.  11.  m.j.  8e  pauld  magis  • 
«ngoli  oppoiltl . 

COROLLARIVM. 

Hinc  etiam  1 Datoprimb  tangente  e|  aogult 
f»fecandb  radio  em  / tertio  tangente  cruris 
op^dti  angulo  dato  potent  inuenlrtcrusadiaccs« 
vt  praedi  patet . Sicue  etiam  dato  (Inu  oc  croris, 
te  data  tangente  alterius  erum  do  , te  radio  ao« 

fjulus  r.  oppodeus  alteri  crurum  extrahi  poterit  i 
ed  paulo  laboriodus»quar  tamen  inuenta  datis  de« 
b«nt  ede  ede  fpetie  conformia  ex  prop.aS.  Tr.s). 
Cor*  5. 

THEOR.  IV,  PROPOS.  XII. 

In  triangulo  /pharico  reflanguto  radius  efl 
in  proportione  ad  Hnum  complementi 
angult  non  reSU  » ttf  tangens  hafis  ad 
tangentem  cruris  diHo  angulo  adharentts. 

STe  dnos  Kt  complementi  arcus  sii  anguli  a t 
Tangens  autem  Cruris  At  dt  as»  at  badsAV 
caogensfitAc.  ^prxcc(LradiusPBad»dnum  rx 


adlaeenttS  ctnris  angulo  x dicit  eam  proportio- 
nem, i]uam  tangens  sr  anguli  x ad  tangentem  iat 
oppodti  tnaris . V^un  ex  8.  huias»  ficiit  cR  bt 


ad  ».Tj  ita  eR  compleafeoti  poReriorIs  arcus  tan- 
gens AG  ad  tangentem  sa  complementi  arcus  prio- 
ris : Ergo  etiam  ex  prop.id.Hb.y.  Elcm  Radius 
il*  ericaddnum  sf  complrmenti  xr  arcus  Rsan- 
- guIi  A,  vt  AB  tangens  bids  va  ad  sA  tangentem 
cruris  ia  angulo  a adherentis  criaog.  aiV. 

PROBL.  ll.  PROPOS.’ XIII. 

Dato  radiOi  O*  finu  complementi  anguli ^ 0* 
tangente  ifafts  inuenire  crus  adtacens  an- 
gulo dato . 

FAcilieer  id  dt  cx  prarced.  per  regulam  auream* 
Nam  cum  dt  radius  ad  dnum  complementi 
anguli,  vt  tangens  badsad tangentem  cruris.  Si. 
nus  complementi  iguli  multtplicetur^cum  tangen- 
te bads,&  diuidaturper  radium, prodibit  tangens 
cruris  quedti  adiacentit . 

Exemplu  . Sit  arcus  iguli  G.j;  m.S0.cuius  co- 
plementu  G.s^.  m. 40.  & eius  daus  8}S4978.  Sic 
vtr6badsGr.4aicuiU5  tangens  9004040.  MuU 
tiplicentur  dmul,  8r  genitus  numerus  per  radium 
dlutfus  dabit  tangentem  7722755.  Gr.|6.  m 57. 
Sf  paulb  magis . Hoc  aheem  crus  debet  ede  fpB- 
'tie  cpnforme  aogulodato  ad  vitandas  fallacias 
prop.aS.  CoroH.5.  TraS.aj.p.a. 

COROLLARIVM  ; 

Hinc  etiam  polTct  data  tangente  anguli  as , te 
radio,  Sr  tangeste  ac  bads  extrudi  dnus  rs 
complementi  anguh  a cruri  dato  adiacencis . Ve- 
rum operodus . 

THEOR.  V.  PROP.  XIV. 

• In  re^lapgulo  fpiianco  radius  tfi  ad  tangen- 
tem angult  m eudem  proportione  ^ t^u  tm 
olnmtt  finus  complcmentt  bafis  ad  tan- 
gentem complementi altertMi  anguli, 

I 

Sit  triangulum  lAV.&bids  va  coraplereentum 
dt  AS,  menfura  veto  anguli  v dc  arcus  fb  du- 
fius  polo  V , cuius  compiementunA  vt  oRendi 
prop.f.  huius  eR  arcus  IH.  Dico»  quod  radius 
PC  cR  ad  tangentem  nm  aoguli  a , quam  dnus  si 
Complementi  bids  polHdet  ad  ungentem  t& 
complemeoti  tu  aoguU  v. 


Pr,  Ex  pr.fo.h.lta^R  Pc  radius  ad  co  tagemd an* 
guli  HAB»  vt  dnns  cnirisadiaccntis  St  ad  rangentf 
B£  cruris  oppodti  SM}  Sed  hoc  crus  bh  eR  coplemc* 
tu  anguli  v»8f  coarquirur  tangenti  mn.cu  dnc  tan- 
g€tes  aiqusliu  anguJoru  ad  vertice  a ex  7.  tr.S3.p.2. 
£rgo  r^itts  erit  ad  tangente  mu  anguU  a trisnguli 
Ooo  a iVA, 


I 


' t- 


Tl 

t 
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|VA>  rcHnus  ii  complementi  baCs  adtiogea* 
te«.»&  complementi  elceritu  anguli  v • 

PROBL.  llI.  PROPOS.  XV. 

VatQ  radio , tangente  angnliyO*  fnu 
complementt  l>afis  y tangentem  comft^ 
alterius  anguh  reperire . 

OVonlam  ex  prcced.  radiut  efl  ad  tangentem 
an^uii»  vt  Hnui  compiementi  baiis  ad  com* 
plementi  rcli<|ui  anpuli  tangttem,adhibita  reguti 
propoitioeiim  poBulatam  exhibebit  tangentem  • 
Exemplu . Detu'  rad<ui,ar  anguli  G 45.  m.ip* 
tjges  loit  G-da  m.n-cdpl-G.a7*m  f 

ilnustit  v*}5S9  <pii  numeri  iouicem  multiplicati 
exhibebut  ^1704x8  pro  t5g£te  ciupfita  copl.angaU 
alteriui  G.i7.m.ao.V.nde  agulut  erit  G.da.m.40. 
itui  debet  c(Tc  minor  quadrltCt  S^^d  data  igulus»8( 
bails  eife  debeant  quadrante  minora*  at  H oaili  Hc 
maior  quadrante  angulut  ciTet  obtufut  ex  cit«pro- 
■ poCa8.Tr*a|.  Cor.a.p.a. 

COROLLARIVM, 

PexTent  etiam  alio  pafio  ordinari  termihl  fta* 
tuto  primo  loco  cd,v el  mn  tSgente  angiiii  op* 
poiitii  a.  loco  radio  > loco  anguli  altertui  conv> 
plcme(ii3«nte,8r  prodiret  Hnus  MCompl.  baila. 

Vel  I hnot  stcdplementiti.  tangen»  comple» 
menti  angult,).  rjdius»generaret  anguli  tang.cD* 
▼el  MM.  Sed faciliuiharcqua-iita alio pafio rena- 
bimur . Debent  autem  dati  cite  quadrante  minrv 
ra  cb  rfum  complcmentoium  ex  propof.4.Traft* 
X^.liuiua. 

THEOR,  VI.  PROPOS.  XVI. 

7ru»g»// fph^ici  reUjnj;uli  rdiim  dd  im'- 
pinum  crnrii  idJcm praportionc politur , 
quitdnptm  compitmenii  tdfis  di  fmum 
(ompUminti  dnguli  diidcenlis, 

IN  triangoio  vx  V*  cuiot  angulut  reAui  x | bt« 
'lis  rerb  vx.tangens  ver6  titius  complementi 
I v»8r  crus  fit  kx  * cu'ui  tangent  im  » & tangent 
ciui  complementi  on  . Areut*  qui  angulum  x 
fnenfurat  Ht  di.  cuius  complementum  fit  ia  * & 
ciut  linut  f o . Dico  t quod  Radius  xp  cft  ad  tan* 
• gentem  cruris  iMin  proportione  tlla» quam  habet 
ungent  compleroeoti  b^a  l x ad  itoum  10  com- 
plementi anguli  K. 


TVS  XXVII. 

Quxre  iniiertndt  on  tangem  erit  ad  radium»  n 
IX  tangent  ad  JO  linum  ex  prop.  autem  xf.TriJa 
ft  ON  refertur  ad  oP  *ica  op  radius  ad  mk  taogea» 
tem  complementi  eiufdem  arcui « Quapropter 
Tt  Dp  ad  MK  » fir  proponioae  corrcfppade* 
bie  IV  ad  totangentem.  Radios  itaque  elt  ad  tu 
crut^xk  in  redingulo  kieV»  rt  tangrqsixconv 
plementi  1 V balit  Vi»  ad  Hnum  IO  «rcut  ia  com* 
plentis  arcum  Di  meofuram  anguli  x . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVJII. 

p4fo  Radio  y ^ tangente  eruris  adiacerthy 
Cy  tangente  complementi  bafs  jtnum 
complementi  anguli  dato  crmaebactn* 
tis  tnnentre  ^ 

QVoniam  tangenti  MI  radius  ei  proportIoQs 
refertufiqui  tangeoi  complementi  bal^  11 
xd  Unum  complementi  anguli  10  adhibita  tegula 
proportionum  ex  tribus  primit  datts  deCderatam 
linum  I o exhibebit»  vi  exemplum  docet  • 

Exemplum.  Sit  crusG.ap.m  }i.cuius  taogciu 
e(l  laiiod/.  Balls  ver6  compl.lit  G»4p.m.to.  cu* 
iui  tangens  1157149^  MuUtpliccntucqae  Emul« 
& produdum  per  radium  diuidatur»  abiedii  7.  xi* 
fris  ad  dextram  » rt  moris  eft » & prodibit  Eoos 
^012197*  }7.  m.tf.  & paul6  magis  , qui 

fubduSus  i Gr.90.  efficietur  angulus  exoptatn 
Gr.4a.rn.T4*  Obici uaque quod  ea»  qux dantur 
Hnc  ipecie  cognita  quadrante  minora  ob  rfum 
complcmentoium;  rnde»&  angulus»  qui  eros» 
tur  debee  efle  acutus  cx  prop.sS.  tra5.k|.  Cor.}. 

t 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVIII, 

I Radius  eR  ad  tangentem  comolementr  an» 
guliy  vt  tangens  cruris  dtHo  angulo  op» 
pojiti  ad  fmum  cruris  a^tacentis , 

Sit  triangulum  avi  in  prxccd.  fig.  Detorque 
angulut  A,  cuiui  tangens  eft  om  f cemplemen» 
ti  rero  eiuS  anguli  tangent  eft  iMtcras  autem 
oppofitum  eft  IV.  cuius  tangens  11;  Enut  rer6 
lateris adiacentit  ai  eft  lO.  Dico  Ua^wet^udird» 
dim  Pie/I  edtak.  wiiad  10. 

Probalur  dn  eftadop»  rt  liad  10  ixAcrrrid* 
propof.io.  huius;  fed  vt  tangens  Dn  *d  radiuqis*/ 
itacii  propof.aT.trafi.2o.  eft  radius  ad  caogm* 
tem  MK  compl.  Ergo  vt  radius  Pi  ad  tangentcip 
MK  complementi  kr  anguli  a ; Ce  tangens  jx  ero* 
fis  oppoliti  ad  linum  cribris  adlaccocit  10  • 

PROBL.  V.  PROP,  XIX.  ' 

J)ato  radio  > 0^  tangente  complementi  an» 
gult , O*  tangente  complementi  cruriSy  B» 
num  cruns  adiacenus  angdo  dato  innt» 
Rigare* 

QVoniam  hpc  quatuor  fuat  proportloo^  rx* 
dius  id  tangentem  compleroeoti  xogult» 
&IC  ut  ungens  cruris  oppoCtl  ed  (inam  ccoritadU* 
cencisjidw  regula  proportionum  ioAicutuns  com» 
flebit.  £scm* 
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Sitdacus  angulus Gr.tfl.  m.tStCU-  roaeoc  bafis  cric  quadrante  minori  fi  diflooeat 
“ “ - ^ raaiorexCor.4.prop,»8.tfad.»i. 


Exemplum 

Ius  eomplemcntum  eft  Gr.t?.  m.|^  Txagenrque 
eius  pi|Otf7.crus  verb  Gr.lS.m.xfi.cuiui  tangens 
cft  tjnoaa  multiplicati  itaque  tAi  numeri  fimul* 
Ce  diuifi  per  radium  dabunt  finum  I7J79^T-  exop> 
taeum;  qui  eA  Gr.lo»  8e  paulb  amplius  j Opus  au- 
tem critobreruace,vt  fpecie  fiterus>qu6d  eruitur, 
8e  conforme  datis,  ex  prop  |8.  trad.a|.p.a.coroll* 
5.8r^*qu<f(nnenda  erunt  quadrante  minora. 

THEOR.  VIII.  PROP.  XX. 

R4J/1U  efl  di  fiiuun  complemerni  Mguli, 
01/  Iditgem  complimiHti  cruris  aisdcen- 
tss  ti  di  umgeruem  complementi  tdfis 
in  Jphurico  reBdngnlo . 


IN  B«ccJ.6E.prop.t> . Kulas  detor  triangulum 
rphpricum  rcAangulum  Al  V . St  angului  aai, 
culuf  complemtntuoi  »r.  St  Gnuc  elua  «r . Bafis 
fit  AViCnlus  complementum  vr,  fifelui  tangenS 
TEKrus  fit  Alpcuius  complemcntflin,  8e  tangens 
Ipfius  iT  . Dicoi^nsd  V fsdiMj  rfl  ad  i.r  finim 
t»mptemen$i  et  tangens  nr  complementi 

crqris  eft  ad  ungentem  te.  complementi  bafis . 


THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXII. 

R4dius  tH  ad  tangentem  complementi  an* 
guli  obliqui  in  reflangulo  f^harico  > vt 
tangens  complementi  reliqm  obliqui  ad 
fmum  complementi  bafis  • 

TRiangulum  datum  fit  avt  in  fig.  prop.t4.  h. 

tangens  vetb  complemeod  anguli  a,  feu  ar- 
cus eum  menruraocis,  fit  KM:  Complementi  ee- 
r'6  bafis  Ht  ai,&  finus  Ss,V  alterius  anguli  v,quc 
arcus  rn  menfurat  fit  complementum  SH, tangens 
Bfi  * Dico  igitur,  q<i6d  radius  i»x  ea  proportione 
refertur  ad  IU,  qua  niad  st. 


Probatur  l Nam.  \t  oAendl  propoC.19.  haius. 
n ir  ad  iT,fie  fEeft  ad  n ; Ergo  ptrmMta»da  ra- 
dius  BP  erit  ad  n.  finum,  rt  »y  tangens  ad  te  un- 
gentem ; fed  SE  eft  finus  complementi  arens 
tE  anguli  A I atiT  complementi  ii  cruris  [ia 
tangens,  8e  TE  complementi  Ev  bafiS  At  ta«- 
fcns . Ergo  patet  propofitum . • 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXI. 

Ddio  RdJio,  tf  finn  complementi  dnguli.O' 
tangente  complementi  cruris , O"  fpetie 
. cruris,  aut  anguli  retiijui  ituteuhe  tan. 
feutem  complementi  inde  b^m. 

IVitapnced.  propod.  eiiin  li*c  propolita  Gne 
prr^ortioaalia  regula  proportioaam  expo* 
fiulau  largietur . 

Escmplum . SU  dams  angulus  *J.  Gr,  cuitu 
complementum  eft  Gf.77. 8f  eius  finus  P74ir>«* 
£c  erus  }7.Cr- cuius  complementum  eft  Gr.5). 
rlufane  langcn.  1117044*-  y* 
duRi.ftpct  finum  totum  dlulfi  dabunt  tangen- 
tem ii9Joj»<S-  <>•»*•  1“  Pl-  ^bdoRi  4 

90.  exhibebunt  arcum  exoptatum  bafis  Gr.J7*  ">• 
41  • Si  autem  dau  cognita  quantiute  fpetie  coE- 


Probaturi  Namex  io.h.Ita  eft  ssadss.ttte 
ad  ci>  t Ergo  htmtenda » vt  ts  ad  ss  fic  dicene 
co  «deP, fed ob  radi  I nec  non  • 9<  tangentis  ar- 
qualiutem»  vt  ct>  ad  cr  radinm , ita  eft  nm  ad  mp  t 
At  vt  Nm  ad  KP.ficexpropor.sr.trad.ao.  eft  ra- 
dius pc  ad  Ms . Ergavt  eft  radius  px  ad  mk  tan- 
gentem complementi  anguli  a,  fic  eft  ss  tangens 
complementi  anguli  reliqui  ad  k finum  comple- 
menti bafia . 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XXm. 

Dato  jinu  toto,  (T  tangente  complementi  an^ 
guli  1 O"  tangente  complementi  alterius 
' anguli  inuenire  tangentem  complementi 
iafts. 

Atet.p<rAtioei  prxccd*  qolA  cum  dica  , 9e 
quefitf  tangens  bafis  fint  proportionalUdn- 
ucnietur  per  regulam  proportionum . 

Exemplum.  Sit  datus  angulus  Gr.|6>  ciiiua 
complementumeft  Gr.44.  wng'o*  9556888. 
Alterius  verb  anguli  (^.^fit  complementum  }S. 
& tangens  fit  5x4S59|.  qui  numeri  multiplicati 
fimui  exhibebunt  pro  ungente  complementi  bafis 
numerum,  qui  diuifus  per  finum  totum  erit  tfo|- 
4x91.  Gr.jl.  ra.5.  feri, qui  fubdudl  IpOrCu 
erant  Cr.jS.  ro.54.  bafis . Debent  autem  fumi 
anguli  quadrante  minoret  ob  vfumcomplerocn- 
lorom  : vnde , 9e  bafis  erit  quadrante  minor  ex 
prop.st«par.E  traRa}*  Cor.4* 
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THEOR.  X.  PROP.  XXIV. 

Radius  ip  ad  finm  cruris,  vs  ungetsscom- 
plcmenis  jlstrius  cruris  ad  loHgcraem 
comflcmemi  anguli  oppoftsi . 

\ 

DEtur  triangulum  elv  in  fig.  propof.  ii.  8r 
duo  eius  crur»  e&.,  & t.V|  qux  ambiant  an> 
gulam  rcdum  r.  , (inus  autem  cruris  er  fit  fr  ; 
tangens  veru  RV  cruris  fit  ut»  8c  eius  coplemftl 
AV  fit  Ac^at  arcus  angolum  c menruranns  tangens 
fit  lYifircAmplememi  fit  as:  Dico  igitur»  quod 
ficati  PF  radius  efi  ad  Mt  finom  cruris»tta  ac  tan- 
gens complementi  crui is  cft  ad  a$  tang.  comple- 
menti anguli  e oppo  fii  i . 

Probatur  . Nam  ex  prop.  i o.  huiut.ita  efi  finui 
ER  ad  RT  tangentem*  vt  f»  radius  ad  tangentem 
BTj  Ideoque  fcrmuiando^fn  eritad  Pt>  vcbt  ad 
Wt  8c inuerlcnda  EB  radius  erit  ad  FR  linum*  ve 
BY  tangens  ad  rt  tangentem  : fed  vt  b Y taa- 
gens  ad  rt  tangentem  fic  ex  propof.  8 huius 
ungens  AC  complementi  arcus  fecudi  vRefiadSA 
tangentem  complemcti  primi  ai:  Ergo  ficut  eft  ra- 
dius rt  ad  finum  fr*  iu  tangens  ac  complementi 
ciliria  ad  tangeattm  as  complemecui  anguli  x. 

PROBL.  VJII.  PROPOS.  XXV. 

Radio  dato , (y  finu  cruris  , (y  tangente 
complementi  cruris  alterius  tangentem 
complementi  anguli  ohhqui  inucnire . 

IAm  ex  prxe.  patet, quod  com  ha*c  fintquataor 
proportionalia  datis  tnbus  vitimum  regula 
aurea  inucnire  pofliraus » vnde . 

txempiumerir  . Sit  arcus  Gr.n  m.ij.  cuius 
finus  fit  6051940.  Aiarcusalter.quj  ctura  redan- 
guli  conficiant  Cr.B).  m 47.  cuius  complementi 
Gr  66.  m.ij  tangens  efi  31690909.  Multipli, 
ceotur  fimul  * & radio  genitum  diuidatur*  te 
generabunt  177^4671.  qui  numtrus  erit  ungens 
Of.5J.  m.56.  ferd  romplemerui  anguli  qurfiii , 
Viidc  arcus  Gr.7 6.  m 4 erit  angulus  quafirus  . 

Porrb  in  omnibus  ilrir 'obrciuanda  ell  regula 
generalis , vc  fi  quando  dantur  crura  quadrante 
maiora*  veJ  bjfit,  aut  angulus  afiumatur  Vica- 
rium eius  triangulum  refiduum » vt  infra  docebi- 
mus . Eteum  vtimur  triangulo  vicario  : fimul 
corollaria  prop.s8.trad.19  part.s.  vbi  docemus* 
quznam  crura  quofnam  requirant  angalot , vel 
, quinam  anguli  crura  fibi  coaucaieotia  reporcaat. 
fiineoblernanda 

E-X  P E I O III. 

De  fccantihm . 

OVamuls  per  folos  finus»  8r  tangentes  omnis 
trigonometria  redanguionim  abfoluu  ef- 
fet } quta  tamen  In  tribus  cafibus*qul  prop.6.fol« 
tii  polfunt  . Sinus  toius primo  Joco  non  venit* 
ideo  tum  ad  abundantiam  dodrioar*  tum  etiam. vt 
in  eis  facilior  calculus  eucniat  * etiam  fecantium 
tabula:  conditz  fuerunt;  fed  antequam  ad  proble- 
mata.quf  redmguloru  docent  rolui{onc»deuenia. 
musjquxdam  fecantium  inter  fe*  re^  ad  finus  ex- 
ponende funt  habitudines . - - - ' 


iTHEOR.  I.  PROPOS.  XXVR 

Duorum  arcuum/mus  complementi  primi  ad 
fecantem  fecundi  eji,  vt  fnus  complementi 
pofierioris  ad  fecantem  arcus  prioris  . 

c Int  duo  arcu.  , prlmui  v»,  le  tr  r«uadu>  i, 
hg.  pr.8.  t!  torum  finu.  compltroenrorma 

it»  ell  TR  fiou,  compitmeoti  primi  ad  fecautto 
romllf'  ""'  'I*”'*  P'<>foftloiie  Hfpoodet  limu 
complementi  feenndi  eo  ad  lecaateirptimi  .Nt^. 


01  Ti  ett  .n,  terr  NZ  iinus  complcmcoti  ad  radium 
o E It  t Ita  rat  lua  ht  ad  Iccantcm  nr  ea  pr.id.ir.ao. 
tr  Ideo"»  erit /nrieritii  io  ad  tj''ium.vt  rf.adlo' 
Quare 'fl  proportio  perturbat.,  vtin  difemfitU 

termin'»  potes  videre . 

, „ *'*-Tc(t»dR.AlvtR.adED. 

Ita  KM  eft  ad  R.  fie  R.  ad  <^“  . 

V ode  ex  aijKO  arguere  potenmu.  ita  rfTr  rt  ad 
ID , vt  Nm  ad  »(^.  8r  Ideo  pfrmma,  'o  tia  erit  ,t 

linul  complementi  prioris  areo,  ad  km  recantem 
arcua  potteriDris , ve  e d nnrrt  rompiemeno 
arcu,  pofteriori.  ad«<T.fcc»nten.  arcua  prio. 

ril  . c 

^lOROLLA  R1  VM  I.- 

Hinc  deducitor  efte  i]0O(]ue  iatertado  {cetnS 
tem  prioris  ateut  irn^ad  complementi  finu 
lecundi  id,  vt  fetans  arcus  poftenorii  hn  ad  C- 
num  compiementi  arcus  prioris  rt  , 

Rorfufrine  qu6d  vt  linui  TRprimi  areoi  tr  ad 
lecanteNHcfiplcmeoti  fecundi iv , fle  finus  ID 
arcu»  IV  huius  ad  fecanidMt^omplemcntl  arcus 
pnortt  Rv  ffluc^,taorum  arcuij  denomioationi* 
bUf  , vt  finus  diUtur  arcus.gui  erat  coroplcmeo- 
si>  Bc  fccana  complemeuti,  tjuz  arcus  fceana  ccac. 

CORqLLARIVM  1L'  ^ 

I Deoque  crie  etiam  pirrnuaUd,  Tinus  primi  ad 
finumpollcemi  , vt  fetans  complementi  po- 
Ilctioris  ad  fecantem  priori»  complementi , vcl 
etiam  imus  complementi  prioris  ad  finuoi  com- 
plementi poftenocis , vt  fccioi  pofierioris  arena 
«a  fecantem  priom  • 


THEOR, 
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THEOR,  JI.  fROPOS.  XXVU. 

Si  fil  arcus , cuius  fin  usta  ad  radium  froi 
, portione  feratur  , f «i  fmus  complementi 
, altus  fecundi  ad  fin  um  complementi  al- 
terius tertij  i fecans  tpuoetue  tertij  ad  fc- 
I cotem  fecundi  eam  hatebit  prt^ortionem, 

^ guamfinus primi  arcus  ad  rjitum  coih 

^ fequitur , 

1 pRobatar*  QHonlim«sprop«ltf.  Ub.f.Elem. 
^ X <ptc  eidem  racioai  (ant  e^cm  rattones,Sr  io> 
terfe  cales  lunc . Ponictir  ver6  Id  In  ipfa  propof. 
sim  ex  the/i  fious  primi  arcus  ponitur  ad  radium 
tc  fecans  pofteriorii  alius  tertij  ad  fecatem  fecun- 
dU  vc  fious  complementi  fecundi  ad  Cnum  com* 
plemencitenij  • (Quapropter  etiam  Inter  fe  fimlll 
proportione  gaud^unc  (ecan^  tertij  ad  fecantqm 
qiue  Sinss  primi  ad  Radium . 

COROLLARIVM 

T Den  ^ao<]ae  erit  fi  Hnus  5nc  arcuum>&  feeail) 
X te*  ceraplemencorum»  vt  perfe  pacet  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXVlIi; 

J Vt  R4dius  refirtur  ad  finum  bafis , pc  fe  ba^ 

I btt  Jecans  complementi  crurts  opfopti 

ad fecantem  anguli  u 

Qlc  triangulum  rphzrlcnm  redangalum  akd^ 
(3  cuius balis  AX}&eiut  finus  rs>  ad  quem  es 
dlAis  de  Houbus  prop.i.  h.  eandem  proportionem 
^ritfiaui  totus  sR.quam  (tnns  r.t  anguli  a ad 
UQum  cruris  Ki,  fecans  verb  complementi  xv  ar- 
, cuB,  nempe  cruris DxeflKO.  Secans  verb  com* 
plemenci  vr  arcus  i.i  menfurz  anguli  a efl 
Dieoieaque,qu6Jncuccll  Coos  totuSNk  ad  C> 
Buffl  baCs  VK*  ita  fe  habet  (ecaoS  KO  ad  N^ccaA* 
complem.  anguli . 


Probatur;  Nam  Coos  tr  tamquam  primi  arcas 
eft  ad  fjna  m cruris  sx  tamquam  fecundi  arcus.rc 
radiat  Nn  eft  ad  linum  bafts  px : fed  ex  propoCsd. 
Irahii,  ▼c  (inuB  primi  arcus  ad  Cnum  fecundi  ar* 
CHS»  nempe  rT  ad  xi»  Cc  admilatur  In  proportlo- 
ac  (ccant  No  c6plemencivx  fecundi  arcus  xofe- 
caati  complementi  primi  arcas  rr  ; Ergo  ex 
l<.  vt  *^adius  Nr  ad  PX  Coum  baCs  > ita  fecans 
cruris  complcmeoti  xvad  ^a^a  i«QtogtiU  a 
comfUoKatiRV,  - - 


PROBL.  I.  PROPOS.  XXIX: 

PatoI{adio^pnu  bafts^  O*  fectnte  compleZ 
menti  cruris  inuentre  fecantem  cowi- 
flementt  anguli  oppopti  • 

OVoniam  data  • 6r  quuCcum  fune  ex  przced. 

qxatuor  prooortionalia  poterit  ad  queren- 
dum quartum  adhiberi  regula  proportionumyvode 
ftabit . 

Exemplum;  Sit  datum  triangulum  remansu* 
lun.  culus  baCs  Gr.47.Sr  Cnai  elus  6819984. 
emsverb  fitGr.f?  drcomplemeoMmGr.5).cu> 
ius  fecans  eft  16616401.  Ducantur  Cmut . 8r  pro- 
dudus  diuifus  per  linum  totum  erit  fecans  tl|7S* 
JfS.GrtiS,  m.4  paulo  audior  complementi  an« 
euli»  qu)  gr.  fubdu^  dpo.  dant  Gr.6i.  rn.96.Dc* 
bet  ver6  angulus  conformari  fpetie  dato  cruri  ex 
prop.xS.trad.a;,  (^roll.9, 

THEOR.  IV.  PROPOS,  XXX, 

Radius  efi  ad  finum  complementi  cruris , vt 
fecans  tafis  ad  fecantem  relitjui  cruris  - . 

IN  triangulo  redanguto  aXd  ftc  finus  t,x  com- 
plementi X V cruris  dK|8t  px  linus  complemen- 
ti XR  balis  AC  , cotai  fecans  eft  cN  * 6r  finus  10 
complementi  nc  reliqui  cruris  da*  eulus  fecans 
eft  nb:  Dico*  qubd  radiui  O eft  ad  finum  rD*rC 
fecans Nc  bafii  ad  fecantem  reliqui  cruris  Ns. 


Didum  eft  rupraprop.9.!inlui,vt  vorad.  ad 
01*  fic  LK  efie  ade':  Ergo No  radius 
critad  finum  Lx  complementi  erurlt*  vt  id  finus 
arcus  DC  prioris  ad  vK  arcus  xr.  pofterioris . Sed 
ex  prop.a6.  humi»  vt  10  ad  Px  * ita  eft  Na  fecans 
arcus  Ax  comprementis  xr  pofterioris  ad  Ni  fe- 
etntem  arcus  ad  complementi  arcus  prioris  dc: 
Ergo  ex  16.  lib.9.  vt  radius  i«D  eftadfinumiK 
complementi  cruris*  fiedecant  No  balis»  ad  fecan^ 
tem  Ns  reliqui  crurU . 

PROBL;  II,  PROPOS.  XXXI. 

Voto  Radioy  0*pnus  cruris  ^ O*  fccanteba^ 
ps  inuensTC  fecantem  relicui  cruris . 

PAtet  prob.  nprcc.quaofteadlmatquatuor 
propofita  elTe  pfoportionaUa»Tnde  per  regu- 
lam auream  quffiti  cruris  finum  cognofeemus  . 

Bxenipium . Sit  crus  Gr.jg.  m«i8.  cuius  com- 
plemeotam  Gr.|o.  0.4»*  Cc  fiaus  7778401.  Sit 
quoque 
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quoque  bali»  Gr44in.i<.ciiioi  lerans  iqs^jl- 
quam  cum  numero  linns  mullipltcabls,  8t  Hiuides 
per  radinm,fc  exhibebit  fccaniem  1086814$  Gr, 

>}.m.4.  fedpoulb  minus  reliqui  cruris : obrcrua 
TcrbCor.s.Sr].  prop.iS.traa.si. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXII. 
RaJ/us  elidd  ftcMitm  cruris , vt  fecuns 
dlterius  ad  fccatacm  iafis  . 

TRiannIum  in  prcc.  bp.  Iit  AKD.rccant  balis 
Noj^aos  cruris  No>iecani  altcHus  cruris 
Nb  . Dico  itaque»  qu6tl  ^a  proportio  militat  radi  j 
Nd  ad  fecaotem  ON»qu«  fccantis  N>ad  fecaaceai 
CN. 

Probator  LK  Hnus  complementi  craris  cflad 
radium  hD*  radius  ad  recaoeem  no  ex  prop. 
B6.Trad.so. qui  funt  In  eadem  fuperficie circuli 
Vkd:  Sed  ve  cit  ftnoSLR  ad  radium  Mo»  ha  eft  fi* 
nusVK  arcus  K&  primi  complementi  ad  lo  finum 
9C  poftremi  complementi»  8c  Ideo  cX  prcc.  prop. 
2d.h.  Tt  Ns  fecans  pofiremi  arcus  ad  mc  (ccancem 
primi  arcus . Ergo,  vt  radius  nd  ad  fecaotem  no» 
fu  eh  fecaos  Ni  ad  fecantem  nc  • 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXllU 

Vdto  radio » O*  fccante  auris , O*  fecante 
altatus  cruris  inucnire  fecantem  ht^s* 

HOc  regula  aurea  o;^rI  eomitticar»n  ex  pr^c» 
patet  ob  proportionem  quatuor  termioo'* 
nim  in  thefi  propofitorum . 

Exemplum  . SIe  crus  GrsS.  m.7.  culos  fecaos 
iijf7ppp.cnirque  aliud  G.87.  m.i8.  cuius  fecans 
fit  11x394^14.  quf  multiplicata  per  exhibitam  fe. 
cantem  alterius  crurlstfr  pofiea  dluifa  per  radium 
expromet  fecancem  140699611.  Gr.87.  m.)?.  8r 
paulo  minds  » erit  itaque bafis minor  quadrante.* 
quia  crura  in  hoc  cafu  fpette  coocordanc»at  fi  fpe« 
tiedUToiieat»  bafis  erit  maior  quadrante  ex  Cor. 
i|.prop.sS.  trad.sj. 


x reliqui  ad  fecantem  nb  cnirfg  oppofitl  angolo 
Probatur.  Didum  efi  de  finubus  propof.4«h. 
finum  Pt  complementi  laceris  ad.  ita  eifeiopro* 
portione  ad  coplemcntt  finu  to  «ficut  radius  Nj,, 
feuNkjd  finii  L H|ieu  «qujJ6  anguli  Atfedve 
finus  complementorum  (uotinuicem>ficfecaotes 
arcuum  inuers^  In  eadem  proportione  fune:  quare 
fecans  Nz  anguli  X iuerit  ad  fecaotem  mb  cruris 
oppofitiAOiVt  finus  Pi  coplemcntl  cruris  ad  finum 
xo  complementi  anguli  ex  26.  prop.  h.  6,  Cor.  i. 
St  ideo  erit  ex  i5.  lm.5.  vt  radius  M&  ad  finum  Tyii 
fic  fecans  mz  ad  fecantem  nb  « 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXXV: 

Dato  radio , & fmu  arsgssli,  & fecatue  al- 
ursus  anguli , fecantem  amis  inuersirt 
husus  alscrsus  anguli  offofni . 

PAtet  id  reguli  lurea  poAe  operi  demandirb 
cum  habeamusexprxced.  quacuorproportb* 
nalia»  quorum  tria  dantur»  quartum  inquiritur. 

D«ur  angulus  J7.  Gr.  & alter  angulus  Gr.5t. 
finus  primi  mfioi8i;o.  fecans  fecun^  fic  1B870* 
8oo.qui  numeri  fimul  multiplicati  (ibiedifqoe  ob 
diuifioDcm  finus  totius  7.  figuris  dextris  proferet 
fecantem  >155^710»  qus  citG.xS.  m 17.  proximd 
cruris  oppoiici,  quod  debet  cfiecuncors  in  fpetis 
ungulo  oppofito  cxCorolJ.a.  piopof  x8.  traCLs|» 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXXVI. 

i(,adiHS  efi  ad  finum  vt  Jecanscom* 

flcmcnsi  auris  ci  opfojits  oa  fecantem 
complerrtenU  brft , 

TOtus  flnui  Hc  icr;Gdus  autem  anguli  a Ee  IT. 

Se  lecans  complementi  xu  bal!s  x a fic  nSiSC 
fecans  NO  randem  complementi  vx  cruris  dk. 
Dico»  quod  ea  proportione  refertur  fmus  totus 
NI.  ad  finum  it  anguli  a 1 qua  fecans  no  comple» 
menti  cruris  ad  fecantem  Nh  complemeaii  ba^ . 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXXIV. 

Radius  ef!  ad  linum  anguli  chliqui,  vi  fe- 
cans aliaius  ad  fecantem  erstris  oppofilt. 

Sit ingului  A obliquus  trianguli  AID . eulu. 

finns  IT.  finus  verb  totas  xN » fecans  nz  ao» 
goli  X reiiqoii  fecans  rerb  <riir|soppoiitlMi) 


2)lco>  qnbd  radias  nM»  Its  pro^ftlbne  corfef* 
^ fiauin  t&  soguU  yc  W ^8^? 


Probator!  Nam  fimilem  prop^oaen  dldt 
finns  Ni  totos  ad  finum  i^t  anguli»  quam  fioul 
fC  bafis  ad  finum  BK  cruris  anguli  a oppofitl»  cX 
pr.i.  ^r.definubus}  fed  hanc  quoque  propor- 
tionem dicunt  freantes  complemcneorum»Sr  Tt  cft 
finus  primus  bafis  kr  ad  finum  fecundum  emrit 
KB  ita  efi  fecans  NO  complementi  vx  huius  ad  fe- 
cantem hh  complementi  b.k  primi  arcus  ak.  Qos* 
propter  ex  id.  Iib.5.  ita  quoque  radius  ni  erit  «4 
ad  unum  iT  anguli  A,vt  iecaiM  complementi  cru- 
ris no  ad  fecantem  compiemeati  bafis  NHjqoM 

tertis  proporciooi  IK  s4  V cMleasisot . 

c.  r — 


DE  TRIANGVUS  SPHiCWCIS  SOLVENDIS. 


4»i' 


t>ROBL.  V.  PROPOS.  XXXVII. 

Dito  RdJio,  0'  finu  anguli  , 0 fecante 
comflemtnti  critru  ei  iffefiti,  iafacom- 
ftemenii  fetantem  innenire , f tamen  re- 
ti^mm  erus,  feu  telitpm  angulus  Jfetie 
netus  ft . 

QVooUm  natitececLcsIiibiu  (botanatnor 
proporciooalUJdeo  re^a  aurea  aa  inqiii* 
fCQdaos  quartam  eft  adhiben£>  & fic  eric . 

Exemplum  . Sit  aogalua  Gr.  ^o.  culat  fi- 
. nat  76^44T-  Arcut  crurii  4i>  cuiui  cocd- 

Ticmeotam  Gr.48.  fccaat  i5oO)oao.qui 

naneri  muIdpHcad  iauicem»  8e  per  radium  diuifi 
dant  114980.  Gr.ap.m.jt.  proxim^iwi  fubdudl 
i Gr.90.  dant  Gr.60.  flr  m.s9«pro  • 

Aducfte  autem»  tpjodfi  aogiili»Tel  crura  Taum 
qiidem  notum  quancUate  alterum  fpetie  concor- 
dtMiot>bafit  eric  quadrante  oUnor^fi  noneoa- 
coedaaerint  maior  ck  Coroli.3«dr4.  propoCaS* 
tndti;. 

THEOR.  vni;  PROPOS.  xxxvm. 

Rudius  ejl  ai  fetantem  auris  , vt  fetans 
tomplemeuti  anguli  adiaeeniis  ad /itan- 
tem anguli  opjtafti. 

N ScIiemateprop.}4fit triangulum 
__  fiaotCotuSMK»recaoSNc^compleinenti  anguli 
A erit*  at  fecant  crurlt  angulo  nadlacentit  fit  Nj| 
fecaoi  rer6  anguli  k fic  nz«  Dico  Itaque *qubd  nn. 
radiut  e(l  ad  recantent  N»i  ft  fecant  HQ.eft  ad  fe> 


I 


Probator  ex  4.  hufur*  rt  radiot  eft  ad  fiiiiun 

I.I  «qualem  fiuul  rt  anguli  a;  Ge  if  comple- 
menti crurit  fiout  eft  ad  10  Goum  complementi 
aireriot  anguli  x t Ergo  permuMdo,  ft  ln  ad  ir» 
ficLHad  iO|  8r  i»uer$ni<lo,  n ir  adlN»fic  10 ad 
hl:  fednipfiooieomptementiad  Lm  radium» 
Cceft radiat  adllliot  arcut fecantem{ quz  eft  m» 
crurit  ex  Trtd  ao.  propoCafi.  Ergo,fC  eft  radiut 
MLadrecantem^Krarittficeft  Gnut  locomple- 
neuti  f niui  auguli  x td  Gnu  hl*?  el  rt  alcerlifs  a: 
fed  ft  finit  10  ad  hi»Gc  eft  fecant  «^^cdplemeotl 
buiut  HL,  fd  «qualem  rt  ad  fecantem  comple- 
meoti  prioria  nz  » qui  eft  arcut  auguli  x «x  Cor.R. 
prop.ad.  Ergoex  if.  Ub.f.  n radiut  MRad  fecan- 
eem crurit*  fic  fecant  Kqcompleaieau  Aangu* 
U ad  fecimcB  11  z angtUi  K t 


PROBL.  VI.  PROPOS.  XXXIX.* 

D^to  radio  fO*  ficante  cruris^  0*  fecanu 
complementi  annuit  aducemis  fecantem 
Anguii  oppojin  repetite  n 

QVontam  propofica  funt  quatoor  proportio- 
_ nalia  ex  predift.propof.  regula  propor- 
tionum*quartum,  quod  expofdcar,inuenletur . 

Exemplum  detur  cmt  Gr.a^.  cuius  fecant  fic 
H03J787.  & angulus  Gr.ja.  m.f  f .eoiutcomple- 
mentum  eft  Qufp.  m.f . 8e  fecant  1 840101 7.  mul- 
tiplicentur Gmultprodiblcque  numerus, qui  per  rx* 
dium  diuifut  rcftabicaojo4)8d.qu«  eft  proximd 
fecant  Gr.tfo.m.ap. angulus  ipfe,qui|dcGdcracnr» 
quildebet  elTe  fpetie  conformia  daco  cruri  ex  pro* 
^CzS.Cor.tf.  Tr.5i. 

.THEOR  IX.  PROP.  XL. 

R4diu!  ep  ad  finum  complementi  cruritt  «ot 
fecans  anguli  obliqui  oppofiti  ai  fecantem 
complementi  angiilt  ohUqm  alterms  > qui 
cruri  adiacet  • 

RAdiosNL  in  pr^e.fig.  fiaasc6plemeoti  cruris 
AD  triazuU  kao  reftiguil  eft  t f fecaog  anguU 
K eft  Kz^fir  fecaOS  wq  eoplementi  vr  anguli  obli- 
qui altcriut  a • Dico  itaqur,  qu6d  radius  NLcftad 
if  fiaamcomplemcntt  cruris,  rt  fecans  mz  angu- 
li oppofiti  ad  fecantem  MQ^anguli  adiacenrit . 

Probatur.  Nam lam didam  eft  prop.4.  finum 
ML  ciTe  ad  L R , feu  rt  finum  anguli  a,  vc  ip  linuS 
complementi  eruris  ao  ad  finum  loeompkmeoci 
guli  X . Ideo  petmmtandtt  n t erit  ad  IF,  vt  IM  ad 
10  ! fedvt  finus  Lh  angnli  a ad  10  finum;  fic  fe- 
caoi  huius  compUmenti  Nz,qui  eft  arcut  anguli 
X ad  fecantem  prioris  complementi  mc>  feu  «qua- 
lem NQ^.  Ergo,  vt  eft  radius  en.  ad  i f finum  com- 
plemcnti  cruris } fic  eft  Nz  fecans  arcus  aoguli 
oppofiti  ad  fecantem  Nq  complemcuti  alterius 
anguli  adh^rentii  cruri  ao  . 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XLI. 

Vnto  radio  finu  complementi  crwris^O^fe* 
cante  anguli  obliqui  oppofiti  fecantem 
complementi  anguli  cruri  aodtacentis 
reperire . 

R Egula  proportlooura  habet  in  hae  operatio- 
ne locum,  cum  ln  antecedenti  propof.ofteo- 
fa  fiat  trU  data»  & quartum  qusfitum  proportio- 
nalia. 

Exemplum . Sit  cruS  19.  Grtd.  cuius  comple- 
mentum Gr.7t.  dr  fiout  eius  94^5186.  Anguli 
Gr.|a.  m.4.  verb  fecans  fit  ii8m|7I.  qui  numerv 
fimut  multip!icatt,&  per  radium  diuifi  dabunt  nu- 
merum  iu5747*>-  Or.atf.  m.ao.  feri, qui*  vtprts 
complementum  fubdudut  i Gr.90.  relinquit  Gr. 
<$^.m.4o.  anguli . Debet  autem  eognofei  fpetie 
Cmt  alterum  ex  didis  prdp.sB.  crad.i|.  Cor.4. 

ngulot  laacatut  ci  cootormetur . 
r-.  • . THEOR. 


4*4 


TR  A CTAT  V S JTXVII. 


THEOR.  X.  PROPOS.  XLII., 

R4dm  f/?  ad  ftcanttm  compitmtmi  iapsM 
fecaas  comflmemi  anfolt  ofpojui  ai  [e 
canitm  complementi irmitoH^ulo  oppofti . 

RAdiuc  cA  Nft|ban»AK  {fi  crisngalo  AxoiCaibi 
coplcmeoti  rinas  tp*  Tecao*  reri  cius  c6ple- 
mcnii  NH}  coqipl.  anguli  a cft  \ a,  ruios  fecsn*  eft 
n<j.:  crus  veri  Di«  cutut  compl.  xv  fecans  eft  no  . 
l^icoita<)i<]iiodiu  refertur  radius  acTN»  fecaate 
complenenti  bafts»  vt  NQ^fcMnS  complementi  an- 
guU  A ad  fecancem  No  complcmcnn  Vi  cruris  d«. 


Probator.  Quoniam «r didiS7>ropor.tf.  bufil 
Ita  eft  bafis  vk  ad  finum  mk,  rtNft  radius  ad 
noiiniA  anguli. fir ideo prwarMda;  Jtaeric  rxad 
radium  Niii  ve  (Inus  i X ad  Unum  Tr  , fed  vt  f i (!• 
nus  bafis  refertur  ad  radi um.iet  radius  Ipfe  refer- 
tur adrccantemNHCoiDplemeoct  bafis  cxpr.sd. 
trad.so.  cum  fim  in  eodem  plano  t.kA : Similiter 
fc  SK  (imis  cruris  refcrturadtt  fioum  anguli ;lic 
Macerans  complementi  buius  poAerioHs  ad  fecan- 
eem  Ko  complcmeoii  illius  prioris  ea  Coroll, 
prop.  ad.  h.  Ergoeaprop.irf.lib.yjvtNx  radius 
cft  ad  fecantem  complementi  baAs  , (ic  Nq  (e* 
cans  complementi  anguli  ad  ko  (eeintem  comple- 
menti cruris. 

PROBL*  Vlir.  PROPOS.  XLIir. 

J)ato  rddiot  O*  (itante  complementi  hafts^ 
O*  fetante  tomplememi  anguli  reperire 
/ecanttm  complementi  cruris  oppofti . 

ID  operi  demadatur  regula  aurea  ctim  tria  eihi- 
beaotur  proportionalia*  8r  quartus  ejujeraeurt 
debet  autem  angulus  repertus  conformari  fpecie 
angulo  oppolito,  ve  e*  prop.  i8.  trad.Xi*  Cor.y, 
pauc. 

COROLLARIVM. 

Ab  iftis  omnibus  pro|wlitiooibut  emitur  mo« 
dusi^uo  femper  pruno  loco  radmin  ponat» 
Tt  infra  declarabimus . 


1^ 


•n<»3t-rr 


E X P E N s I O IV. 

Rtyda  facillima,  &-  irenijjmta  pro 

flangulisadhtiendapractpuim  logt^ 

riikmit, 

REguIr  qti.dam  brctKs.  Be  rniuerf.fei  rema. 

nent  tradendar;  licet  non  adeo  faciln  Ia 
pometrici»  operatlonibui , eo  quod  finui  |rli£ 
loco , non  fempet  reniat ; fcd.qui  facilca  in  lo- 
garlthmicis,  idcoqoe  pro  lonaritbmii  i Nepero 
Ipecialiterinuentx  * quarum  rundamenca  Quatuor 
propof.  exponemus  qtiamuis  Ipfe  non  explicet . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XLlV. 

/»  triangulis Jpharicis  rtffangulis  haienti- 
tus  crura , ftu  cruntus  oppofius  angulct 
figi  Basim  quadrante  tmnores,  vt  Unus  lo. 
tus  ad Jinum  comple  menis  oppofila  exiif 
ma  renuu,  fic  Jinus  complementi  alie^ 
rius  remota  extrema  oppofita  ad  finum 
intermedia ; . . 

NOn  Tfurparaos  bicCOTpIemcnta  In  propria 
/ignincatione.  lea  eb  modo» quo  dcclarobi- 
mi«  . Sciendum  eft  itaque,  qubdprxcifo  angulo 
recto,  (V  poftbabito  in  triangulo  fiint  quiqqi» 
^rtes»  qu«  aJ  modum  pentagoni  fupt  dilponen- 
nempe  bjfis  duo  anguli,*  duo  crura  angulos 
lubtcndcntia,  quas  numeris  prxoofaujmua  i.  a.  u 
4.  r.  tamquam  allruius  penta^jonl  (acerbus,  »t 
poUimus  inteliigerc  quxnam  partes  oppofftar  ex- 
trem*  . qu*nam  adbfrentes  , vcl  drcumpofii*, 
qufque  Intermedif  partrs  appellentur  . Proan- 
vfurp^^Y^*  * eorum  complementa  debent 

In  hac  ergo  figura  tribus  complementis  duorum 
Mgulorum,*  bafis,*  duobus  cruibos  conftanir, 
f i"*^^”***  intermedi» im- 

mediati fuccedunt  V.  g.  m triangulo  ak  . Pofico 
bafis  AC  complemento  pro  parte  media  adheren- 
tes lunt  partes  complementa  angulorum  aI*  c# 
lic  polito  crure  4.  partes  adherentes  funt,  poftha- 
ito  angulo  a redo,crus  j,*  complementum  an- 
guli 5. At  vero  remoy^  coroplemcaei  1 bafis  eflent 
crura  3.8e^,8e  lateris  pro  parte  intermedia  vfuri 
pati  panes  remot»  eOent  ac  bafis  complementa, 

^ S**  A • ^ofbplementa  verd  horum  comple- 
mentorum funt  finus  ipfi  arcimm  . Ita,  quod 
complementa  de  angufii,  * bafi  iiai  intelligaa* 
wr  pro  arcubus  angulorum , * bafis ; at  quando 
dlcltnr  finus  ba/is,  ycl  angulorum  intelllgaior dt 
coplementis.  Veiu  de  cruribut.ficue  ipfainpto- 
pna  fi|nificatione  fumuntur,  fic,*  conj  lementa. 

Dicit  Itaque  propofitio  finum  totum  ad  finum 
comp  ementi  a tenus  extrem*oppofiu.  fic  finus 
complementi  alterius  cte^mj  oppo/u«ad  finum 
imermcdi».  Hoc  ver6  Thcor.probaturiodttaio- 
ne  numerando  omnes  cafus,  quipolTuut  accide- 

aut*^^***  ” ^ Hoibus  ofleoduatur  : Sone 

autem  expreifi . 

Rad. 


DE  TRIANGVLIS  SPH.€R,ICIS  SOLVENDIS.' 


^ xtre 

E i nuc  date  Media  quarfita  • 
o 4 r ? . 

04^1  rCafttS  primus* 


4 

5 
I 


* vCafut  fecundus. 

5 5 


jf 

4 -J 


Cafus  certlua . 


Catus  primus . Cum  iuque  duo  Utera  dantur 
8r  4<  8r  quxricur  bafis  • C^co>  quod  (Inus  eotuS 
ad  partes  extremis » nempe  ad  complementa  cru> 
rum  V.  g.  ex  d.  oropof.  huius  traft.  fe  habet » vc 
alterum  eorum  V.  g.  complemeutum  4.  te  habet 
ad  fioumban^  nempe  ad  nnumeluscomplcmen- 
ci|  quod  pro  bafi  vfurpatur»quU  in  ea  fig.  Ita  c(l  w 
ad  AB»  TC  Bi  ad  AL(  nimirum  o.  ad  J.  vc  4.  ad  1. 8c 
pnmMtar.do  o.  ad  4.  Tt  J*  ad  I.  Vude  duo  primi 
catus  (unc  oflenii . 

Catustecundus.  Cum  crus  *&  angulus  datur» 
& queritur  angulus  alter . Dico  eodem  modo  fi- 
num  totum  ciTe  ad  finum  complerocDci  extreme 
remote  V.g  S-  HnuS  complementi  alterius  ex> 
treme  remote  V.  g.  4.  ad  finum  intermedie  alte- 
rius anguli  a.  nempe  ad  eius  complementi  fi- 
num pro  angulo  xfurpati  • Nam  ex  propof.  4» 
Tt  io  illa  figura»  Ita  efi  finus  totus  SH  ad  fioum  an- 
guli oh  » nempe  complementum  complementi  av 

Ero  angulo  ipto  vfurpatum»  vt  finus  complementi 
Iteris  AB»  quod cftMD  ad  finum  ot»  ^ui  fiouscft 
«omplementl  ero  angulo  ipto  vfureati»  nimirum 
o ad  5.  vt  4.  ad  a . & fic  quatuor  caitis  fecundi  ge- 
neris reroioeot  folati»  oam  etiam pfnB*ra»d<)  erit 
sHad  MO*  nempe  o.  ad  4.  ?t  ho  ador»  nimirum 
5.  ad  u Et  fic  dicaa  de  altero  angulo  dato  a.  latere 
altero  dato  St  angulo  qusfiro  f . qu6d  ita  fic  o* 
ada.  et  j.ad5.8rprrwNUflda»qu6d  fit  o.adg;  n 
S*  ad 

Cafus  certius  . Cum  bafis  > te  angoluS  da^ 
tur»  arcrus  queritur.  Dicorurfus»  qbbdfitfir 
nus  totus  o.  ad  finum  complementi  extreme  » 
remote  V.g.  l»  n finus  alterius  extreme  remo- 
te j.  complementi adfinum  Intermedie 

Qood  probatur  ex  ^.prop.  Nam  vc  In  illa  figura 
finuscotus  SA  e(l  ad  finum  bafis  bb»  nempe  com- 
plementum fui  complementi  pro  ipfa  bafi  rfurpa- 
ti»  vt  finus  AR  anguli  N»nimirum  complementi  ar- 
ens Ak  pro  ircu  ipfius  anguli  fumpti  ad  finum  bb 
Ipfius lateris»  nempecrU»  no.  adl.fic5.ad 
Tcl  permutanda , fic  erit  O.  ad  5.  vc  I . ad  }.  Et  pro 
alio  angulo,  fi  detur»idem  argumeoAim  valebit»  fle 
erk o.ad  I. vc  x.ad  4.fle  permutando  o.  ad B.  ni. 
ad  4.  Pfopterea  qaacuor  cafus  vitimi  reminenc 
oftenfi  . Vade  propofitio  to<x  rmanec  ofteofa 
fecttodum  omnes  cafeu . 
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THEOR.  n.  PROPOS.  XLV. 

h trUngulis  fphdricis  rellimgidis  haieiuP 
tus  crura  ,ftu  cruribus  oppofius  angulos 
figillatim  ijuairantc  minores  , vt  finus 
complementi  cuiu/libet  extrema  remota 
ai  finum  intermedia  , fic  radius  efl  ad 
finum  complementi  reliqua  extrema  re- 
mota. 


H .fic  propofitio  eodem  modo  iocelligtcur.  ^ 
przeedeos , 8r  eodem  modo  ofteodUur  ex 
dtRisfioguUse.fibui  eaoAeracir . 

a 

cpia.AVfff 


iXiC^QU. 


Iak.R. 


Daca  Extr.  Media  R.  quefiu  extrema^  ; 

7104  ^ Cafus  primus.' 

4 » ® ^ ? 

1504  > Cafus  fecundas ; 


1 ^ Cafus  tertius . 


Prob.prlmut  cafus  exprop.0.finuum. Nam  cum 
ex  ea  fic  proporcio»rt  cicauimus  0.  ad  vt  4 ad  t. 
Erit  etiam, prraiaraalo  0.  ad  4.  vt  ^ad  I.  te  etiam  ^ 
ad  I.  n o.  ad  4.  debet  autem  intermedia  occupare 
fecundum  locum  iuxta  teuorem  propoficionis ; 
vnde  non  dabitur  cafus»quod  fic  1 ad  j.  vio.  ad4. 

Probatur  quoque  fecundus  cafus  ex  propof«4. 
fupra  citltx  i quia  en!m  eft  o.  ad  '4.  vt  T.  ad  i.  erit 
etiamprrmarMdoo. ad),  vt  4>ad  a.  Vnde  etiam 
cric4.  adi.  vto.ad  5 Quod &Inceliigitur  de  al- 
tara fimiti  partium  corobinatione ).  ajf. no.  ad 
X.  Porro  non  poterit  efictvc  in  prxcedenii  cafik 
didum  eil  B.  ad  4.  neque  5.  ad  |.  qubd  intermedie 
B.  flr  debeant  c^e  fecundo  loco  . 

privatur  quoque  cercius  cafus.  Quia  enim  ex 
I.  prop.h.iuxta  di^a  in  pr.prcc.^.  cafu  6.  ad  I.  vt 
f.  ad^.  erit  etiam  5.  ad  vt  o.  ad  I.  te  fimUiter  B« 
ad  4.  vt  o.  ad  l. 

lotelligumurattem  finus  arcuum  efie  comple- 
fnentorum»vbi  ipfa  complementa  in  figura  vfarpa- 
tur,  flr  elTe  vera  complementa » vbi  arcui  ipfi  Iu- 
muntur  : Sic  erit  finus  complementi  anguli  5. 
ipfe  finus  anguli  5.  quia  complementum  pro  ipfo 
anguli  arcu  In, figura  vfurpatur  ; at  fiuua  cruris  }• 
erit  finus  proprii  didas  Ipfius  cruris  j quia  non 
complementum;  fed  ipfum  erus  in  figura  fumitar» 
|(  fic  dica  dcxlijs» 


rpp  *■ 


THEOR. 
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TRACTATVS  XXVII. 


THEOR;  UI.  PROP.  XLVL  fHEOR.  IV.  PROPOS.  XLVII. 


In  triMgiilis  ffhtricis  jtllMgidis  ha^emiius 
eruta,  ftu  cruriliusoppofios  angulos figil- 
latim  quadrante  minores , vt  radius  ad 
tangentem  extrema  proximat  > fic  tangens 
reliqua  extrema proxtma  ad  fmum  inter- 
media. 


In  triangulis [phaticis  reSangulis  habenti- 
bus  crura , feu  cruribus  oppofitos  angu- 
los figillatim  quadrante  minores  , vt 
tangens  extrema  proxima  ad  fmum  in- 
termedia , iia  radius  ad  tangentem  reli 
qua  extremaproxima . 


HMc  propoHtio  probitar  pcrenumeradooem 
cafuum  , vt  prarceciens ; fed  cX  priacipijs 
poGtit  EipenCs.  deuogentlbac  • 


R.  Extreravdatxhitcrmedlaqiuefiu. 

o » 4 J •> 

® ^ * C . . 

0534  ^Cafuipninai. 
o J 5 4 J 


CiTos  fecuodui  • 


^ Cafus  t> 


Probatur  aot^  primus  cafus  ex  prop.io  tangen* 
iium,cum  angulus,&  crus  datur,&  quzritur  aliud 
cruS.  NamvtJlIius  propof.  rchemace  apparet. 
}ta  eft  radius  £N  ad  tangentem  b B > vt  Cd 
ftaus  ad  00  tangentem  : nimirum  * vt  o ad 
tang  complementi  anguli  1.  Gc  tangens  cmris  4* 
ad  Gnum  cruris  Vode  etiam  pcrm«/.ani/0  > ita 
erit  Radius  o.  ad 4.  Gc  B.  ad  j . Et  G detur  alius  an> 
gulus  8e  crus  } eadem  ratio  enc  i8r  refponde* 
Dic  proportione  0.  ad  y vt  j.aJ  4.Sr  fcrmutMnd»  o. 
adi.vtf.  aJ  4. 

Secundus  cafus  cum  datur  baGsi&cruSi&qap- 
ricur  angulus.  Probatur  quoque  ex  propof.  1^. 
vt  eft  radius  pk  ad  tangentem  xm  cruris  in  cri* 
angulo  Bxv , Jca  eil  tangens  1 ■ complementi  ar* 
cus  VI  baGs  VK  ad  oi  finum  complementfarcut 
1 D anguli  k . Itaque  eft  vc  px  ad  km,  nempe  o.  ad 
4.  icaeft  iBad  oii  nempe  1.  ad 5.  permx* 

tsndo  quoque  erit  0.  ab  1.  vt  4.  ad  f . Sr  G detur  la- 
tus J.  erit  quoque  o.  ad  j.  vt  1.  ad  a.  & fermufando 
•.adi.vcj.ada. 

Tertius  cafus . Probatur  quoque  ex  propof.M, 
cum  dantur  duo  anguli , Sc  quzritur  baGs  • Natn 
radius  efi  ad  tangentem  complementi  anguli  V.g. 
ineofehemate  xp  radius  ad  xm  tangentemi  vt  bb 
tang.ad  Gnum  is,ideft  complementi  anguU  V tan. 
gens  ad  Gnum  complementi  baGs  AV>ideo  o.Alt  ad 
f«  Vt  I.  ad  b & fermktaado  9.  critad  s.  vt  $.  ad  b 


PRobttar  e»  diSU  prids  tnanwntii  cafibiu 
prop,  prxced. 

£xcremx  daex.  R.  Intermedia  quxGea. 
«504- 
J • o I ^Cafus  primoi  • 


Ll 


^Catii  fecundat. 
^ Cafus  certitis . 
Cafus  quartos. 
Cafut  qumtuf  2 


Probantur  autem  Gngull  cafus.fc  Primos  cum 
datur  baGs,  flf  angulus,  «rquxritur  latus.  <^ia 
ex  fecundo  cafu  propoGaotcced.  rft  o.  ad  4.  ita^ 
f.ady.ErgoeritjVti.ady.itao.  ad 4.  te  quia 
eft  o.  ad  J.  vt  I.  ad  ».  erh  etiam  permvraede  o.  ad  l. 
vt ad  a.  Ideoque  etiam  ad  t . vc  o.  ad  r . 

Secundus  verb  cafus  eft  cum  datur  angulus,  tc 
latus,  & quxritur baGs . Quodrx  endecn  fecundo 
cafu  prxced.  prppof.  ofteod.tuf  . biqnidcm  jbi  eft 
o.  ad  J.  vt  I.  ad  a.  Quare  erit  etiam  t.  ad  a.  vt  o. 
ad  3.  Eademque  ratione  oftendetur}  quiaeft  o.  ad 
4.  vt  I.  ad  5.  quod  permutdndo  Gt  o.  ad  i,vi  4.  ad  y. 
&r  ideo  4.  ad  y.  rc  o.  ad  f. 

Tertius  cafus  eft  ex  primo  cafu  prxced.  propof. 
oftenJitur.  NamibMliaumeftitaefleo.  ad  4.rt 
a.  ad  3«  Quare  etiam  erit  a.  ad  3.  VIO.  ad  4 Ec 
quU  ibi  eft  0.  ad  3.  vt  y.  ad  4 Ergo  y.  ad  4 vt  o. 
ad  3.  nempe  crurcifif  angulo  crus  aliud  habetur . 
Quartus  cafus . Et  qma  ex  eadem  propof.prxc. 

cafueftp.ada.vt4.ad3.  trit  et»ain3.  ad4.  ve 

O.  ad  a.  Et  eadem  ratione  3.  ad  4.  vt  o.  ad  y.  qubd 
io  prxced.  primo  cafu  ofteofum  Gt  cGTeo.  ad  5.  ve 
3.ad4.ideft  duobus  cruribus  obtlnetar  angulus* 
Quintus  probatur  ex  3.  cafu  prxced  propof* 
quiaenimefto.  ady.  vta.adi.  Erit  etiam  a.  ad 
b vc  o.  ad  y.  Etquu  eft  ^contra  o.  ad  a.  vc  y.  ad 
J.  erit  etiam  y.ad  1.  no.  ad  a.  nempe  dato  angnlo, 
«f  baG  cras  inuenietur . Vnde  omnes  cafustrema- 
nent  ofteoG . ^ 


COROLl  ARIVM. 

EX  prxcedentibus  Itaque  propoGtionibns 
colliguntur  iftx  quatuor  praxes, quibus  om- 
oei  cafus  foluuntur,  tum  Geometrici,  tum  Loea* 
rlthmlcc  • **  - 

I*  Arithmetice* 

Ad  inaniendam  partem  intermediam  datix 
P^“PH!  Multiplica 

iguicem 


DE  TRIANGVLIS  SPH.ERICIS  SOLVENDIS; 


Irtniem  complementorum  finu«  remotaron)  es* 
creourum  partiam,  & 4ioide  per  fioum  totam,  ft 
prodibit  (imu  tatermedic . 

Sedadueneadam  eft.quod  rbl  poaitas /a»Ki 
ibi  complemcatum  iatelligltar  proprid  fump- 
cam,vbi  ter6  complementa  ponitur  in  fig.Impro* 
prie  fumicur  in  prop.pro  complemento  ipflua  c6* 
picraeaci ; nempe  pro  finu  ipfo  bafis,  feu  anguli , 

Logaritbmicd ; 

ADdtti  molcem  complementorum  eodenx 
fenfu  fumptorum  logaritbmi  faciunt  loga* 
ridimuro  iotecmedip  fobda  Ao  o.  vel  i.  pro  dluer« 
fitate  tabalarum . 

a.  Arithmetici* 

I A B inuedlendaro  extremam  aliquam  remotam 
XlL  data  altera  parte  extrema  remota,  & inter- 
media « Multiplica  (inum  intermedium  cum  finii 
cotOjSr  diuide  per  extremum  remotum  Hnum  com* 
plemeoti , 8e  prodibit  fiuus  complementi  relique 
extreme , qua:  complemenu  debeat  intelligi , vt 
explicatum  eft , 

Logarithmlcd  • 

SVbducito  logarithmum  complementi  extremp 
remote  partit  eodem  fenTu  intcUeftl  d loga* 
rithmo  areut  intermedie,  & prodibit  alterius  ex- 
* treme  remote  iogartthmua  complementi,  8r  hoc 
iuiu  h^arithroos  Nepeririutta  vero  alios  adden- 
dus eft  prius  logarithmus  Hnus  totius  logarithmo 
Intermedie , & deinde  fubduftlo  inftitaenda , ?t 
pritia  . 

Arlthmctlcd! 

Ad  inuenlendam  intermediam  partem  datis 
extremis  partibus  proximis  Tangentes 
proximaram  partium,  fi  in  fchematonne  notata 
eemp/.  complementorum  iprorum,  fi  fiat  notata 
Utera  , ipforum  laterum  Inulcem  multiplicencur, 
& diuidantur per  fioum  totum,  & prodibit  (inus 
intermedie  : nempe  finus  ilUus  partis , prout  in 
fchemate  nOtata  eft  finus  Iater{s,TCl  finus  comple* 
menti  anguli , vel  bafis  • 

Logirithmte^. 

LOgarithmi  tangentium  fitnnl  addantur  par- 
tium vicinarum,  & fabducatur  o.  fccuodilm 
tabulas  Neperi  * st  i.  fecundum  alias  > Se-  prodibit 
logarithmus  intermedie,  Sc  qui  debet  inieliigl 
femu  fupra  explicato. 

4«  Arithmetlcd* 

’ A B inueniendum  extremam  partCm  eiclnam 
o\.  data  altera  vicina,  8r  intermedia  . Multi- 
plicetur fimul  finus  intermedie,  vt  fupra  iotelle- 
dccum  finum  toto,  firdiuldaturpertangentem 
alterius  extreme  vicine  date,8r  prodibit  ungent 
extrems  groxime  quefite  • 

Logarltbmicd. 

' Slous  logarithmo  IntemAdie  date  eodem 
Jt\.  modo  IntClledo  addito  prius  o,  feu  loea- 
ritbmo  finus  totius  fecuoddmdiuerGtatem  tabu- 
larum rubdocatur  logarithmus  taogeutis  vicine 

f artis  cogQite,&  prodibit  logarilhmos^geotU 
tecitts  ficlq  «3 
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Aduerte,  quod  Cauallcrioa  ifias  rcgulmoifert 
propof.^}.  rcdmnullatas,  neepleod  expliemas. 

EXPENSIO  VI. 

Dt  fitllmtme  pgumrHm , O"  Uterum 

QVia  Cum  preciplc  propof.vfilm  complemen* 
^toruffi.fi  detur  triangulum, cuiuS  partes, 
pro  quibus  romplemeoca  fumenda  funt,  fine  qua- 
drante maiores  ad  calculum  Ineundum  fubftitue- 
re aliquando  triangulum  alteri,  latufque  alteri^ 
prout  res  poftulabic , oportet,  Actiam  commo-* 
dius  eft,  fi  calculus  Ut  obfcurus  aliquando  ob  an- 
gulorum magnitudinem,  vel  parum  fccurus  ob 
exilitatem : ideoque  cognofecre  opm  eft  talil^afu, 
ft  quomodo  fubftitutio  ineunda  fit . 

PROBL.  I.  PROPOS,  XLVIII. 

04(0  iriatiguto  oitufo  pro  illo  acutum 
alJumere . 

VT  fecuriilsi&intenigibiliusoput  trlgoo.; 

metricum  exequatur,operp  pretium  eft  dato 
triangulo  omnibus  angulis  obtufii,aot  etiam  duo- 
bus  conflante , Illud  in  triangulum  faltem  duos 
acutos  habens  conuertcre  , qubJ  enim  finu* 
quadrantis  fint  i Mnc  eft  qu6d  li  latera  fint  lon- 
giora quadrante,  vt  talia 
finus  non  habeant,  nec 
tangentes  , Se  per  confe- 
quens,nec  fecantes,  nec 
^ complementa  , 8r  ideo 

rAldatur  calculus  obfcu- 
rus,  dum  debent  aflumt 
fimis  alterius  quadrantis 
pro  dati  triingult,  cuius 
latera  omnia  quadraotc 
fuperant,  calculatione : Ideo  fatiils  erit  datorum 
laterum  complementa  in  obliquangulis,qu«  clau- 
dunt angulum  adtacemem,  feu  verticalem  fumeret 
illius  enim  crianguli  lateribus  Inuemis,  vel  angu- 
lis ftatim  tciaeulum  datum  fccundOm  omnes  fuat 
partes  dignoicitur . 

Prob.  Nam  fit  triangulum  fcalenum , vel  Ifo* 
feeUes,A0CHL|  aoguliqiomnes  obtuli  apud  a apud 
l',  8r  apud  c.  Si  affumas  complementa  lateris 
ad  femicirculu  aoc  V.g.  8fAHL,quxfuntt.D,firoc 
habebis  angulos  ad  t,Xrc  acutos  eadem  baH  ma- 
nentCLC.  Si  ergo  datis  lateribus  liia,  dr  aoc» 
& Uco  complementts,&;  angulo  eodem  Axquaii 
anguioD  verticali  queratur  bafis  Lc : foluco  trian* 
gulo  LDC  inuenta  erit,  cum  fit  eadem . Si  qua:ra- 
cur  anguli  ad  bafim  inuenientur  acuti  Lco,fir  clo» 
vade  »lati  i duobus  redis  reftituenc  obtufos. 

Quod  fi  angulus  verticalis  a notus  non  fit.  fed 
angulus  cLh  adiaccas  lateri  ahl  , & notum  fit  la- 
tus oppofitum  COA  auferatur  arcus  ahl  adia- 
cens  a femictrculo,  ficut  te  uac,8c  remanebit  co» 
& Lo.cum  quo«& anguli  cLH  reliduocLoperficies 
operatlon£,Xc  leperies  V.g.  aiigulu  Dct,cuias  c6- 
plcmcntuad  fdhicirculu  notum  crit<ocLobeu(us 
trianguli  dati.  Poteris  etia  reperire  bafim,quc  erit 
crus  adiacens  angulo  CLD  In  triangulo  cx.0  » Sr 
ndixeeas  quoque  in  triangulo  cbA . Poteris  quo- 


tractatvs  X xvii: 


floe  maeoirc  aflgtilum  © Tertlcalem  qal  cqaabjtur 
tngttlo  A trianguli  acl  ,&  eodem  modo  agei  cru- 
re  V.g.  AHtjflf  duobus  angulis  iiLC,afOCi datis. 

Si  dentur  tria  crura  maioribus  i femlclrculo 
deduais  ahL,  & co  a habebis  0L , If  DC  comple- 
menta cum  bafi  Ic  tara  nota.  Quod  (5  dentur 
trea  anguli  maioribus  V.  g.  Ly  8;  c io  triangulo 
aLc  d duobus  refiis  detrsAis  habebis  0l>C,8r  dcl 
coplemcta  ad  duos  redos  acuta,  cu  oppofito  apud 
D io  triagulo  cl-o.  Vnde  oppofita  latera  dl,  & dc 
pr*diais  aneulis  oLc,  8e  tco  perquires,  * erunt 
complementa  Uterum  Lua,8t  coa  ad  femiclrculii* 

• THEOR.  I.  PROPOS.  XLIX. 

4nguli  in  Utera  in  angulos 
Utera  permutari  pofjunt  com^lemcnlOy 
maioris  anguli  pro  Utere  fumpto  • 

Sit  triangulum  coq,  8e anguli o menfura fit  ar- 
cus IN  dcfcrtptui  poio  o, menfura  anguli  cfit 
arcus  cr  ae;  menfura  »erb  angui;  Q^fit  arcuS  |L . 
Dico,7«od  ifli  armi  »N,d^  il  confiituiint  trUa^uli, 
^uod  fro  tertio  Uure  oUiaet  cdplementu  arcus  cs 
ad  femlcirculum  meofurantli  angulum  maiorem 
o, quod  complementum  eftTf  . Hoc  autem  trian- 
gulum cfiAPV,- quod  habet  btus  AV  xqoale  arcui 
EK.Tp «quale arcui i.i,&  a» «quale  arcui nt com- 
plemento arcus  EC,  quod  fic  probatur . 


Prog.l.Es  pr0p.i4.C0r.ex  *tfph«ric.lnterfeAIo 
circulorum, qui  habent  polos  in  aliquo  alio  maxi- 
mo circulo,  quadrante  difiat  i circulo,  quo  poUs 
habent:  igitur sma,&  TBA.quadrans  erit, quod 
poli  horum  circulorum  fint  in  circulo  tico  too, 
I^G»&  interfeaio  eorum  in  a exifiet;  fic  quia 
fuoB  polos  habeat  in  circuli  ilfv  , 8t 

cf  AT j eorum  interfedio  r d circulo  pirdido  o 
XX  quadrante  dlftabit:  vnde  ILr  erit  quadrans, 
& BAF  quadrans  erit . 

Pr.x.  Item  quia  In  circulo  Oq^polos' habet  CfiT 
in  qA  bnaV  in  o eorum  interfcAio  V difiabit  qua- 
drante, & N AV  quadrans  crlc,  & tf  v quadrans  • 

Pr.}. Aufer  ItaqtNA  c6munls,i  sNa,&kaV  qua- 
drantibus,& ideo  «qualibus  remanebunt  aN  mea- 
furaiguli  o.8r  AV  «quales;  fic  aufer  d quadrdtibus 
ILF,  8r  LF  V eopooentes  arcQm  l Lf  V crlt  Lf  «qua* 
Iit  /L  menfurp  anguli  q.  Tandem  (fiia  arcus  cf a* 
fubteodit  angulum  maiorem  a oftendam  luxta  te- 
norem propofitionisBT  complemenco  efiecquale 
*r  cettmn  crus  ttteguU  af 7 1 


draos,ar  eap  oftefus  eft  quadraAS*pr.l.  aufer Itaq; 
ia  communit , 9e  remanebit  af  «qnaiit  ipfi  n 
complemento,  coi  et  adde  cf;  Bt  ea,  8r  erunt  tFca 
•reus  «quales  toti  cf  ai  menfare  anguli  o . 

Probatur  fecunda  pars,qu6d  anguli  in  latera 
queant  commutari . 

Progrcir.  I.  Circolos  cat  in  o ex  prop.f  polot 
habet,  ergo  circuli  zo»,cbk  InipfocAr  polos  ha- 
bebunt ex  prop.15.  tra&.B  I . fph^rlc.  /.p.  rnde  ex 
ipfius  Cor.  coc , 8e  cqb  quadrans  erit : Sic  quia 
ZAB  in  0 polos  habet,etiam  oNx,  8e  zot  in  zai  cir- 
culo In  communi  pando  a circulorum  zoa  A car 
poloshabebit.  Vndezco»  8f  oqN  ex  Cor.citafc 
quadrantes  erunt,  8rcz  menfura  anguli  a • Quia 
ergo  zco,&cocoftcnfi  funt  quadrantes, ablato  c6- 
munl  arcu  co  arcus  zc  menfura  anguli  a «quabl- 
cur  lateri  00.  • 

Progrcir.  1.  Circulus  quoque  OFx  polo  q.  du* 
dus  eft,  ergo  io  IpfoONS  circuli,  frcEx  polos  ha- 
bebant. Quare  Incerfedioq.i  circulo  ofrdifta- 
bit  quadrante,  8r  «Bq^fc  XNqAtoqjjuadrantff 
erunt,  fed  lam  oq|  ofienfus  eil  quadrans,  & nme 
XBq^  quadrans  demoftratur;d>Iato  ergo  commnai 
arcu  iqjefflanentarcosKEAcq.cqualrs,  8e  qoia 
CEX  ofteofus  eft  In  circulo  cst  , & ofx  polot  ob- 
tinere, ideo  habebit  in  communi  eorum  puodo 
F , rnde,  rtpote  dudui  polo  f arcus  ke  menfora- 
bic angulum F, qui cquatur  Uteri cq  ex  i.p.par« 

Progr.  p Circulus  quoque  onx  tn  circulo  oFk, 
8r  circulo  zVABofteofus  eft  habere  polos, ergo  ob- 
tinebit eos  io  communi  eorum  pondo  V,  idcoque 
anguli  V arcus  Loqn  menfura  erit*  VerdmoqN 
p.l.ofteafus  eft  quadrSs, talis  qaoq;  eft  arcus  xuq, 
TC  progr.a  . ablato  ergo  communi  arcuqN  rema. 
nebunt  «quales  oq,,Sr  Nx,eft  autem  nx  vfquead 
femicirculumLoNxmenfurp anguli  varcus  loi^n 
complementum  tquare  arcus  angulorum  f,  & aIu 
latera  oc,  dccqfunc  mutata,  ficot  angulus  fvA 
in  latus  «quale  complemento  ttx  • 

• 

PROBL.  III.  PROPOS.  L; 

J>atis  loterilrus  reperite  angulos  , O*  datis 
angulis  Utera  inuenire  • 

aVoniam  laborlofa  eft  operatio  ills,qtia  datlt 
lateribus  anguli  reperiuntur  , molcifqoe 
praxtbus  impedita ; Ideo  h«c  fortderit  faciliori 
hoc  autem  fitaoguloi  in  lateracdmuundo . Nam 
ex  I par.  pr.antcc*  dato  triangulo  cqp , cuius  latus 
Qp,fitG  8o.q^G-7o.8rqcQ.^.  Igitur  ex  prec. 
trianguli  afv  angulus  i erit,  cuiui  menfura  ix, 
erit  70.  angulus  a cuius  meofuia  cz  crlt  tfO.  & 
menfura  anguli  V;  nempe  arcus  mol  erit  100.  eZ 
notis  itaque  angulis  trianguli  afv  reperiemus  la- 
tera, que  erunt  anguli  pcbrls  propofid  trianguli 
oqp , nempe  aV  crlt  «quale  o angdi  meofunrNF, 
8r  VF  anguli  q.mcofur«  iLjdtao^areomplemefl- 
tum CFAE  UtcrisFA,  Fcleqiulis  ir  eri^rnooTurt 
Anguli  c . 

Sic  ex  feconda  parte prfced.  propof.  $1  deotor 
anguli  cqp , nempe  arcus  bn,  at  anguli  oqq  arcus 
IL,  & complementum  ad  duos  redot  anguli • 
conflit uetur  triangulum  afv  ; cuilu  reperies  an- 
gulos EE,  8e  erit  latus  prioris  cq>  8r  cz , &r  crlt  la- 
tus co,&  complementum  anguli  v ad  duos  redOH 
BOTpc  |U|  crlt  qg  • 


PROB^ 


r 
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ob  fecurittcem  > 8e  tngulf  fem'>er  rp«rncnJf» 
ncc  tdhibemlif  quantum  fiertpocefli  qui  Anus  tt» 
tremorum  arcuum  V.  g.  i . jut  oi  jo.  8e  ctt,  exhi- 
bent f nam  ob  angulorum»  & lacerum  exilicacem» 
8r  breuitatem  veram  dein<je  quantinrem  queAti 
laceris.  Ar  anguli  non  triboune»  Ac  A adhibenda 
Aot  complementa  nimis  breuia  V.g.  complementi 
arcus  89.  m.}0.  aut  Amile»  8e  poAtt  alia  regula  vti 
non  adhibito  complemento  m 30.  illms  arcus  89. 
rn.jo.  debes  non  rcr»8r  cdm  datur  elleSioadhib^* 
da  fum  lacera  medlocra»  qu;lm  Acri  pol&t»  & an- 
guli mediocres  » fr  per  illos  exqulrere»quod  pla- 
ca reliquorum  • 


PROBL  IV.  PROPOS.  tl 

'Siims  l(KQ  frimtm  /iitm  accHftntt  fiA~ 
Hiluete  Ttdiim,  (icmdaloco  rtfe- 
Tiitur  inrtgnlit  pvporliomim. 


^ A Dmodum  facilis  eRJiuiAo»  eum  debemoi 
./jL  diaidere numerum  per  radium  } quia  coc 
nmari  ad  dexteram  risiefenti»  quot  xifre  in  radio 
iauenjtiQCQr  V. g.Adluidamas  6^-j9^pet  loo. 
dioifus  erit  numerus»  A exefudancor  duo  numeri 
extremi  dextri  89^6447.  erit  qumlcntifraRio- 
Mentv4’'r«  Meoprouidendurafcmpereft»n 
lacilitatts  gratia  Anus  eotus  ^ fcu  radius  primum 
leemn  Abi  aflumai . 

Loco  igitur  Anus  pone  radium  prhno  loco»fed 
leeuttdam  occupet  fecans  eomplemencl  arcus « 

Probatur.  Quia  vt  Anus  alicoluf  areos  refpi^ 
cit  proportione  radium  {Ac  radius  refpictt  fecau* 
tcffl  complementi  arcui»  n di^um  cA  propof.atf« 
craR.  ao. 

Qupd  A Ac  Aous  cefaplemencl  arcus»reu  anguli 
ja  primo  loco»  iSr  radius  in  fecundo  Vice  romple- 
menu  radius  io  primo  loco  exiAac.fed  loco  fecun- 
do ficcant  dIAi  arcus  exJAac<  Ratio  cA » quia  Iu 
cA  Aous  complemenci  arcus  ad  Anum  totoaa  j ve 
fions  totus  efl  ad  fecaatem  ipAua  arcus  ex  propo(« 
26.  craA.so. 

PROBL.  V.  PROP.  LII. 

Loco  fecAntit  alicuius  arcus  , feu  comple* 
menti  primum  locum  occupantis 
ponere  radium  • 

LOco  iccaniit  primo  loco  radias  collocetur 
r^uodo  Aous  complementi  IpAus  arcutifea 
A (ecanf  Ac  complementi  alicuius  arcus  { primo 
locoponatur  radias»  fecundo  Anus  ipAus arcus» 
Ir extera  Aant » vf  regula  aurea  pr2ci|NC . Ratio 
eft  fundacain  citatis  propof.atf.  crad.ao. 

P R O B.  VI.  PROPOS.  LIII. 

Si  tmigens  alicuius  arcus » feu  complemen^ 
Ii  primo  loco  reperiatur  radium  vice 
eius  ponere  • 

POnatur  radhsa  primo  loco»  fecundo  tangenx 
complementi  IpAus  arcus ; Quod  A Ac  tan- 
gens complemenci  primo  loco^poaasur  radius;  An. 
ctmdo  verb  tangens  ipAus  arcus  • 

ProbacureX  propof.«4.  crad.ao.  Nam  vt  eR 
tangent' nd  radium»  Ita  radius  ad  complemenci 
illius  arcua  caogencem»  & viceuerfa»vc  tangens 
complementi  ad  radium»  ita  radiuS  ad  tangentena 
^icuius  arcas . Vnde  cum  fit  eadem  proportio^ 
aiccmmloco-alMnus  TubRltui  poceR . 

corollarivm. 

Ne  dum  ob  facUicatem  anguli  kucI  ati- 
quadd«  obcnfii  fnbRiiuea^  $ fqd  .«tiam 


EXPENSIO  V. 

Ve  triangulis  ohli<juangulis  ad  reflangula 
reducendis  per  tres  operattotes  • 

MOdus»qoo  triangula  fphxrica  obliquangu- 
Ia  Coluuntur  transfundendo  illa  in  duo  re- 
dangula  operoAor»  quidem;  ac  captu  facilior » 
oullaque  prxuia  demoAratione  indiget : quare 
'boft  redangala  folutaicum  in  itlU  propoAciooi- 
'I>at  ftiadaurifubnedeadus  eft  • 

PROBL.  L PROPOS.  LIV^  ‘ 

Cogmtis  duohus  trianguli  ohliquangulieru- 
ribus , ^ angido  oppoftto , O*  altero  fpe* 
cie  noto  i angulum  relijuum  reltquocrto* 
ti  cognko  oppofitum  repcrire  . 

Sit  triangulum  obtiquangulum  «ai»  Id  quo  Ac 
cognicAcrus  AB»Srcrus  aci&  angulus  cruri  aa 
oppoAcus  c : docet  propoAtio  angulum  1 reliquo 
cruri  oppoAtum  reperire . 

Quia  ab  angulo  a fuper  latus  ot  poteft  cadere 
arats  perpendicularia  ac»  fcu  cadat  iners»  cum  an- 
guli fpetie conueniunt.vc  in  propoAcotnangulo 
BA6|  Icu  extra»cumiliirentiucc,  vttriangulooAi» 
hxciaueoiatur  : Datis  (caque  angulis  fpecic  con- 
cordibus Anum  co arcua  normalis  ac pnmb inue- 
nies . 

Datur  colm  baAs  ac  » 6e  angulus  adiacens  n s 
quare  ex  prop. ).  h.  cm  oppoUcum  normale  ac 
aogulodato  o inuenire  poteris»  quo  obtento . 

Datocrure  AC»  SrbaA  ab  demdsextS.  hutut 
poterii  inuenire  angnidm  oppoArnm  dato  cmri 
ac»Ar  idc6  srcoi  ac:  qui  c(l  iqiipAtus.  Quod  A an- 
guli fpcciedifronent»  R*  cognitus  Ac  obtufus  V.g» 
AID»  aAumatur  ciuscofnpleraencamAac»&  ia- 
ueniacur  ac,  quo  obtento . 

Data  baA  ad»  8r  arcu  ac  Innenles  aognlO  oppo- 
Atfi  apud  D»  & deinde  reliqua  A placuem  reperles 
V.g*  ex  I7.h.data  AxbaA»&CA  rcperies  angolurri 
•AC»feiliceefinum  KT.Xrarcum  MLtfrdatoAc:  8e 
AC  reperiet  angulum  CA*^  a fcilicet  Anum  qn  » Oe 
hinc  arcom  nL  » qux  inuenca  copulabis»  fi  anguli 
cogniti  fuere >mbo acuti»  vel obtnfi,  vc  10  trian* 

rgulooAB.  Deduces  minorem  i maiori»  fi  fuere 
'ediuerfi,  vt  ia  triangulo  oai.  Eti.dem  ages 
erasbafim;  nam  inuenies  duos  Anos  ci  li» 
trianguloGAC»Brti  io  triangulo  xac»  cuius  duo 
anguli  fpecte  conformes.  & arcus  eorum  vnies»8f 
fiecbafisi^a  Aclacrliogulo  DAV»inquoanguIi 
Ipccie 
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laecic  dtfrormet  Inuer* 
tt$  finnbus  or»  & ii 
areat  eorum  K mino* 
rem  i OK  maiori  fob- 
dacet»  8e  reftabicoa^ 
Se  Ita  totum  triaoga* 
lam  oo9um  erjet  Car 
autem  ia  concordibus 
angulis  rnicadi  arcas 
in  dlfcordibus  Aibdu* 
Cedi  ratio  eft,  ^oia  per* 
peodicularis  In  con* 
cordibui  intra  cadie,ia 
difeordibut  citra  ei 
propi^30.8;  |^t.Traft| 
*!• 


PROBL,  II.  PROPOS.  LV- 

J)mAus  Mgulis,  & crurt  oppopo  Jmu  'oh 
unire  crus  oppofilum  utieri  eorum . 

SIl  ditu  triangilliobllqiuiigiilu  cal  Ia  pt(C.fig.' 

8e  anguli  concordet  rpec(ei&  cras 
oporteat  reperire  ertu  ab  oppoiituoa  angolo  c . 

Quoniam  polTumat  deducere  arcam  perpenefi- 
enlarem  Intra  triangolam  cadeBtem>?t  ACjia  Inue* 
niatar. 

Dator  enim  baff  t an»  & aogaint  c » vilde  ex  cie« 
propof.}.  huius  inueniet  crus  oppofitom  ac  per- 
quirendo ftnumeias  co.  Deinde  dato  arcu,  cm> 
f eque  oppolito  ac  , dr  angulo  b inueniet  bafim  AB 
ex  propof.  XI.  baiusjhabiu  verb  ba/i  AS  dr  cru- 
re ac  inueniet  reliqoa,Ttrupra. 

Detur  deinde  triangulum  oab  , In  sfso  anguli 
fpetie  diiTemtant , Se  Ht  notu  crus  ab.  Se  anguli,TC 
At>t,fir  ABO . A nguli  complemento  ABC»ioueaiatur 
arcut  perpendicularis  ac  inueoiendo  finum  oc, 
qao  obtento  crure  ac  perpendiculari,  Se  angulo  o 
Ifluenietui  bafit  au  cx  cit-  propof.s  i. 

PROBL.  m.  PROPOS.  LVI. 

Puohus  cturthus ) angulo  datis  altern 

fpetie  noto , hafen  inuemre» 

DEeur  triatigulnra  acB  \ in  quo  anguli  fpecte 
confentiant  «,&  B:At  c angulos  iit  quoque 
notus  quoad  quantluieoi  ficut,  & crara  ab  o* 

deiidereturque  balis  Bg  . 

Quoniam  datur  Ac  balis  ,8r  angulus  c>inuenU* 
cur  perpendicularis  arcus  ac  demilTus  Tuper  IncsK 
gnitam  bafim  ex  huius . 

Deinde  areo  perpendiculari  ac  , St  bafi  Aq  cx 
propor.|o.  inuenles  crus , 8r  arcum  . 

Poftea  arcu  eodem  Inueou»  norma*!  ac,  8r  arcu 
dato  AB  inuenies  srciun  BC«xprop.cit^o.&  fimut 
urens  inoentos  bc,  & cc  eopoLdaisj  & ucc  tota  ba- 
fis,  arcufqaesc. 

SI  Tcrb  anguli  rpecle  dilToaent»  vt  in  trjangulo 
'aub pro  obtulo  angulo  abo  angulum  comptemdti 
CBA  aecipics,&  loueolcS  arcum  normalem  AC,quo 
Br  bafi  BA  repedet  ex  cU.propof.BC,fc  rurlils  ar- 
ca AC,&  bafi  AO  ATcum  Dic,a  quo  fubdacet  bafim 
prius  iouen tam  aC|lc  babcbii  Mpn  ATCH  cefi^l 
jlrbsfi  yutfiu^  - - - 


PROBL.  IV.  PROPOS.  tvn;  I 

Pttohus  angulis , O*  crure  datis  vsi  rerisi 
opp^o  ha/i^n  tnterpojitam  angults 
reperire . 

DAtoarcucA,dr  anguli  o,  8tba  noto  fped^ 
inoeniatur , xt  fopra  normalis  areutee,  n 
propof.|.h.  Se  deinde  fi  anguli  Ipcde  confentlaa^ 
nin  triangulo  cAB.  Dato  crure  ACiSraogoloo^ 
pofiioc,  inueniacur  cru*  alcemmccadia^ac. 
gulo  dato  ^ cx  19.  hniua  • 

Sic  dato  crure  normali  Ac,  Se  angule  n,es  cii 
inueoletur  ucus  ac,de  fimul  railtur  c»,dr  «a.  Ac 
fi  fpecie  difcordgt  rtendum  cR  angulo  Tieario,g 
complemento  cx  eadem  propof.  V.g.  Iu  triasgilo 
APB  dato  crure  AC,  & angulo  ABC  inoemeudasu.  ' 
cos  BC  s rurfulque  eodem  crure  normali  (Uio,k 
angulo  o ioneoiendus  eft  arciiB  dbc  ,alcerqoeai* 
nor  ab  altero  fubduceodus,  n remaneat  arcus  »k 
bafisoBqu{fita. 

Probl;  V.  PROPOS.  Lviii; 

Duolus  cp:til>us,  angulo  oppofto  vm  te^ 

rum  datis , Cf  alsero  fpecie  noto  <agdm 
vcrticilem  inuenire . 

DEcar  ulufilura  obllqningakiai  «u,  ttu- 
gulus  o,  duoque  crura  quantitate  nouae , 
ABfanguluIq,!  notus  fpecie, nempe  alteri  coCoeas 
Angttio^&CrorccA  crusnormilc  ac  rcpcfie- 
mos,rt  fupra. Deinde  angulu  CASapuda  ex  pr4f. 

I uius  fcilicet  ^rcum  ut.  Deinde  dato  crure  oer* 
msl  1 AC,  Se  bafi  ea  Inueniatur  angulus  aac  apud  a 
fcllkec  arcus  i- e::  17.  huius  , dr  anguli  repenl 
XAc,&^AC»  Ideft  arcus  »iL,8rLM  fimul  Tobotur, 
Se  fiet  totus  angulus  «A^ . 

Quod,  fi  anguli  fpecie  dilTonenc,  ve  in  rHmgu* 
Io  DA  B)  tunc  reperiatnr  ex  17.  bmns  angulsl  mc 
fcilicee  arens  ul  rtendo  compiemeneo  abc  pro 
dato  angulo  obtufo  abd,  Serarius  crure  ACtkbs' 
£ad,  qusraturangulusDAC,  fcllicec  areas  xml 
ex  ip,  huius,  fubducaturque  alter  ab  altero,&  fiet 

angulus  quarluuSDAB,Tidfflitcc  arcus  BM.  Qsed 
fi  notos  quantitate  fic  acutos  angulus  eodcminoiio 
efficies,  ac  fupra,  Sr  angulo  d,  Se  crure  ao  repoKi 
normale  crus  ac.  Delade  crure  aC»  & angaloV 
angulum  pr*:,  Ideft  arcum  hmL  ex  f^.h.  « Use 
crure  normali  VztSe  bafi  ab  angulu  CAB.i  Jtft  srm 
(aextra!ies,  atq;  angulum  bac  minorem  fubdnccs 
d maiori, prodibitque  4rcus  bm  exoputst* 

PRORL.  VI.  PROPOS.  LII. 

Puohus  angulis  > O*  aure  oppofto  datit 
gnUm  verticalem  conquirere . 

IN  ttlaagaloobliqnangQloOABbloqaosnSall 

dati  c»  & B fpecie  connenioat.  Se  qosnw** 
innocefcunr,  detur  crus  ac  . 

Itaque  ex  |.buius  dato  crure  AO,6r  angulo* 
Inuenles  crus  oonnale  eppoficiua  ac  . 
propofii^iiqtqi^^alBmeMs  idgftarr^^ 
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tipod  A data  baA  AC  * 8e  angulo  c . 

■ Ddnde  dato  angulo  ■,&  crure  oppoAto  Acln> 
pentes  anguium  atcerumex  propof>4l.  SAchoc  eft 
arcum  ml  , quos  Amul  «opulabis»aempe  angulum 
CAr.»&CABtfr  efficiet  totum  angulum cab hoc 
eft  arcum  nlm  . 

<^od  A aogull  rpeclefint  abfon!»  dati  anguli 
B obtuA  eoplemenco  rArcA  crure  ia  datoiingu- 
loquc  complente  abc  inuenietAc  ex  15*  huiaa . 

. Rurlurque  crure  ac  oomali*  8r  angulo  Dia 
BrUnguioDAc  inucnieiansulcim  DAChoc  eft  ar« 
cum  hmL  maiorem«a  quo  Educes  angulum  iac» 
tdeft  arcum  ml»  8e  rcHduut  erit  exopcatui  aogulut 
SAB.  Inneniet  autem  angulum  CAifc.  arcum  «11. 
dato  aagull  abo  complemento  AiC|Sr  crure  oppo;; 
fi»  AC  cx  prop.48«  huius. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  LX; 

VdtosMgulo  vertic4lii  e>  duobus  cruribus 
com^relxndtntibus  bdfimt  O* 
ucnirc  dltero  ungulo  fpeac  cognito  . 

COgnitus  detur  angulus  b quantitate  $ & duo 
crura  iAi  & 1 o comprehendentia  Ant  quoq; 
acta»  8f  alter  angtdus  c notus  rpecie>  nempe  quM 
At  quoquC)  rc  i acutus  . 

Daco  itaque  angulo  i»&  baA  ai  inueoiatur  crus 
•ornule  c a ex  |>  prop.h.&ex  15.I1.  angulus  lAc. 

Deinde  crurC)  & baA  ASiSr  angulo  eodem  b ia« 
gcftiatur  arcus  bccx  propoCt^.  buius»quem  Ad>- 
duceai  oococrureso»  & habebis  erusco  . 

Hoc  itaqoc  crure  cc«&  ac  normalibns  inuenias 
baAm  ao  exprop.z^^^^nS^^luCi&CAcexifJi. 

^uod  A anguli  Ipede  diffieraoc  { Ex  dato  angu- 
lo DsA,&crureAi>»  quod  datus  angulus  Ac  ob* 
tufus  DSA,  nere  complemento  asciB;  baA  ab»  In- 
Qenies  crrfs  aC  normale^  quod  extra  cadit . 

Deinde  angulo  s obtuio  & crure»  Teu  baA  ab 
A detur  obtums  angulus  inueoiatur  crus  sC  cx  pr. 
Ij.h  quod  addes  noto  cruri  SD»8r  efficies  arcu  dk. 

Quo  arcu  o BC»  & ac  normalibus  inueoiet  ba- 
Am qusAum  ad  cx  7.h.  8e  angulum  d. 

Quod  A angulus  At  n acatos  angulo  o»8r  baA  da 
Inoemetur  arcus  dic»  i quo  fubduces  crus  notum 
BD»  8r  obtinebis  crus  bc. 

Hoc  Itaque  crure  bc  »&  crure  ac  normalibus 
ionenies  as  quxAtam  baAm  ex  7.h.8r  angulu  iac» 
quem  fnbduces  ab  angulo  rcAo»dr  Aec  aog.  A p d 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  LXI. 

Ddto  crure  interidcrnte » fcu  bdfi,  &•  duo* 
Ims  dttgults  di  bdjm  ungulum  verticu^^ 
Itm  reperire  • 

IH  triangulo  obliqtungalo  abc  detur  baAs  ac>& 
anguli  noti  Anto»8c  a.  & perquiratur  angulos 
1,  cum  anguli  fpecie  concordant.  Itaque  data 
baA  AC|dr  asgulo  c perquiremus  crus  normale  ac. 
bcinde  iifdem  datis  angulum  cac  eX'prop.i5.h. 
Qoem  fubducemus  i toto  angulo  datocAi»  frre* 
itabit  aogulut  iac  . 

Hoc  itaque  angulo  cab  » 8c  crure  ac  Mrqolre- 
mus  reliquum  angulum  abc  ex  ptopoC^  huius » 
qoieric  angulus  rctucalis  qusAtoi  B oppoAras 
blABB.  - — 


Quod  A detur  ttiangulum  SAD » In  quo  anguli 
B»Sr  A fpecie  dKTonant»  8r  baAs  detur  Ba.  Com> 
plemcto  anguli  csAyArbaA  ba  inueoiatur  crus  nor- 
male AC  ex  jii.a(  ijlidc  datis  Sgulu  saccx  I5,h.qu£ 
addea  angulo  acuto  noto  DAB»8t  efficies  ang.  dac. 

Hoc  iraque  angulo  acmo  dac.  Be  tmre  ac  per> 
quires  alium  angalun  retticBiera  apud  oex  prop. 
5.  huius . 

PROBL.  XI.  PROP.  LXri. 

Dato  crure  interpofito , O*  ungulis  udnexis 
reliqud crura  perquirere, 

EXpqnatur  triangulum  obliqoanguhim  oaB| 
cuius  ootalMAs-AO»  Scaogttli  adbaAm  A»& 
c»  8e  perquitaturaliquoderurum  as»  vel  an. 

Dato  Itaque  angulo c»&  baA  Aaex  }.hoiuS  per- 
^olreturcrus  normale  ac. 

Deinde  baA  ac,  & angulo  o crus  normale  cc 
adbprens  angulo  c ex  prop  i;.  huius. 

Poftmodum  angulum  cAcex  propof.15.  huius» 
quem  fubdoces  d toto  noto  gab,  8e  reft^bU  ango- 
luscAB»quocAB»Ar crure  inueoto  ACiperqaires 
reliquum  crus  oppoAtum  ic  ex  }.  h.  frlhrus  adta- 
cens  AB  ex  1 U huius . Iunges  tandem  duo  crura 
oc»  & BC»  Ar  obtinebis  ^i»  Idem  aget»  A anguli  da- 
ti Aot  fpecie  drlfoni»  fed  adhibita  castella  fubdu- 
dionis  vnlnt  ab  alJo . . 

Itaq;  omncs  cafos  'obllquangulorum  Aaluuntur 
per  redudiooero  ad  duo  re&angula  exceptis  fo- 
liam duobus»  nempe  cdm  damur  tres  anguli»  vel 
tres  arcus . Nam  per  doftrinam  precedentem  tfti 
duocafus  folui  nequeunt»  cum  in  redangulo  non 
detur»  niA  vnlca  rcs»nempe  vnicu  crus»  vei  vnicus 
angulus»  reliqua  enim,  quz  dantur  non  funt  re- 
AanguH » fed  obliquangull  cum  in  refiangulo  re- 
liqui anguli  vnus  Acredus»  alter  At  fcm|>eraut 
maior»  aut  minor  eo.  qui  datur  in  obliquangulo» 
8e  idem  dices  de  crnribus  V.  g.  in  triangulo  abc 
crus  Bc»  Se  AI  cA  maius  crure  ac»  vel  crure  ^c»  vel 
BcredangoU.  Sicut  angulos  cab  eft  maior  an- 
CAB»  Tcl  CA^t  angulus  vero  B,  vel  c minor»qtum 
refiut  ad  c.  Vnde  cum  non  niA  vnlca  pars  redan- 
guliitunc  detur  cx  przcedcntibus  doArints » In 
quibus  dux  femper  partes  redangulorum  ad  ea 
loluenda  requiruaturimeofuris  fubljci  nullo  mo- 
do queunt. 

EXPENSIO  VI. 

De  obliquungulorum  fpharicoYum  folutione 
deducendo  perpendiculuremi  [ed  per  duus 
oper usiones  opert  confi^utu^ 

MOdi  quos  h)c  trademus  ex  parte  quidem 
prxdiSis  raclliores  } Nam  non  niA 
duas  operationes  adhibenti  ex  parte  ver6  diffiei- 
liores»qu6d  in  fecunda  operatione  Anus  totua  non 
adhibeatur { quare  ne  dum  multiplicatione»  fed 
etiam  diulAone  opus  Ac  { prxeepta  tamen  omnax 
cafus  foIuunc»&  totam  crigonometriam  dallqoaa- 
gulqjrum  fphxricqrum  ampleduacur . 


Qqq  - THEORP 


4,0  TRACTA 

theor.  i.  PROPOS.  LXIII. 


In  omni  triMgiJo  fphierin  ttSnwgulo /Inus 
Mgntorum  tnndem  fropnttontm  fmnnt 
»d  pinus  (rmm  opps^loTim . 


Sit  til  angitlum  reSangalam  VoC,  8r  redui  an* 
gulua  V.  in  quo  anguli,  fiue  «qoalei,  feu  in*- 
qnales  D , (k  c finua  toti  L»,  8f  iT,  8f  11, 8f 
puicrurii  vnlit  DA , linus  Tero  crutii  vc  fit  ac, 
fioos  c ruria  DC,  fine  ct, fle  do.  SinoaTttfi  angu- 
lo, om  fint  TH,  fle  LN,  quid  dident  ab  aogulit  c.fle 
D quadrante  ob  finua  tT>fle  w.  totoa  eum  duo  arcua 
co,  &DTex  defin.  anguli  prnfupponantur  qua- 
deantea  j ficut  etiam  CL,  tr  ci  j etenim  areua  1 1, 
fle  cr^it  angulorum  mcofura  vtrique  arcui  perpeifr 
dicutaria  efle  debet . V nde,flr  eorum  poli  debent 
efia  in  0)  fle  C ex  prop.is  traft.al-  Cotoll.’ 


COROLtARIV  M, 


finua  BT  ad  aN . 

theor.  II.  PROPOS.  LXIV. 


T V S XXVII.  ‘ 

II  • In  refiangulo  triangulo  acuerit  i a . *t  «"lia 
normalia  finua  acj  finot  eeri  bafia  aa . Sic  in 
triangulo  tedancuo  aco  finua  anguli  «m  e» 
finba  cruria  oppofiti  iwrmatit  idem  ac;  finua  re- 

ri  bafia  ao.  l r j c 

Igitur  ex  praced.  et  ed  au  finua  baht  ad  an  n- 
numtotum , fic  ac  fiuui  croria  ad  i « finum  •"P' 
Ii  a.  Et  pariter,  rt  DA  finua  bafia  ad  ro,  feu  m li- 
num totom.fic  ac  croria  finua  adcH  finum  aoguit 
p.  Quare  inaerrearfa  eu  erit  ad  da,  ett-nadACt 
Proportio  itaque  erit  pertarflara,  et  ridet . 

fiafit  AU  ad  ni  Rjd.  fle  r*  ad  AD , 

Tt 

vt  ou  ad  crut  AC  ad  Ia  angulum  • 

Vnde  eiafauAt  erit  ad  ad,  rtclt  — ■- 
peraearuad»  At  erit  ad  'h,  Tt  AO  ad  IX . Et  idem 
fequetur,  etiam  fi  perpendicularia  extra  cadat , n 
potet  confiderare fi co^tea iDareomefleadcaa. 
dem  partem,  qui  lepccitur  arcua  aa . 


VNde  coliigitur  quoque  peraiaraarfo  Ita  efie 
finua  CA  ad  finum  ADcrotum,  et  angulorum 


In  onsnt  trstngnla  pUi^u^ngulo  ^uoane  ^ 
mu  tucunm  *d  finns  nngitivim  fwa 
in  (*dm  profofSsont. 


PROBI,.  I.  PROPOS.  LXV. - 


Pilis  duobus  cruribus, 0-  angulo  in  obliquurh 
gulo  fpharico  angulum  reliquum 
tppojilum  reperire , 


CVra  tt  pwceA  h*c  trU  dsta*8r  qtiartom  qoeJ 
fiium  fint  proportionalia,  dati*  tribus  <Joar* 
tum  regula  iriom  reperire  poflomu* , poocmof- 
^ae  primo  loco  finum  cruris  dati  ao,  fecundo  an- 
guli diti  iK  (inum.  urtio  cratit  alius  dari,  fiount 
prodibit  finurcH  aoguli  qusfiti  D oppofiu  • 


prohatar  propof.  afcui  0T,8r  cl  fantfrjuilesi 
Vtpote  quadrantes,  te  OC  arcus  ld«,  vnde  «quale* 
erunt  finui  tot»  »i,  8r  bt  ; oecnoo  ,8f  do,  8f  cf, 
vt  eiufdcm  arcu*  j Proptereaque  erit  rc  ad  »T  , k 
Ooad  B>  gvtpote  «qualium  eadem  proportio : Ve- 
rum ve  cr  ad  »T , ita  efi  Ca  ad  TU  tt  t.  huius  Cor , 

Cf  vtDoadu.fic  eft  DAid  t*  . <^u*te  «* 

v;  eft  CA  «4  HT  fic  erit  da  ad  vh  , 


PROBL,  “ — 


Daiis  duobus  dn^Hia 

^Hum  aut  e^poliiu’»  


Ex  64. propol. huiui  data 

quatuor  proportionalia;  Qoamobreffl  Po- 
fitia  primo  locofinu  anguli  datinu  ;recuodocrn- 
ria  dari  lino  AC,  terrio  anguli  dai,  lino  IK  regula 

aurea  exprimet  quartum  quefitum  fiuum  an  cm- 
riaoppofiti  sD« 


THEOR.  III,  PROPOS.  LXVII. 


Ss  in  triangula  obliquangulo  fphrttico per- 
pendtcularis  tntus  cadtt,finus  eomple- 
menti  anguli  maioris  apud  ba/im  ad  f- 
num  complemettts  altertus  anguli  mnerit 
ad  bafim  efl , vt  finus  anguis  mimuit  ai 
pnum  maioris,  in  quos  verticalis  angitts 
dtutdttur ab arcH  normali. 


C,  VI  unus  Kf  aagnu  Kuapuu  AW  autnmn  - 

Mt]u  Mgiili  Mf),apad  A I quot  gerfonSnlailt 

— . 


Rlangulo  ACI  obKqfuaagulo  fifper  Itfusa 
X cadat  pcrpeodicuUrit  arcas  AD,  8i  dhlidat  k 
4uos  arcus inarqoaIesiD,dr DC . ArcustrerB  it« 
Sic  complementum  anguli  c • ActocompleuMO- 
cum  anguU  •{  qui  poDuncur  dudi  polo  i,  8e  c,  n 
oftendimui  pr^of.4.  Trad>  h. 

Dico  itaque, qu<^  so  complcoiettd  finus  n 


A/ICO  HMjUV  , qWVPU  ••  VVUflpii.i«»VO«t  nn-a.* 

anguli  B cftad  finum  11  cemplemeoei  M anguli 
C,n  finus  ES  anguli  lAxapud  Aid  Gaaa»  <cai* 

. I . _ -^.1 1 AOAAA-J  ■ AMA  XX  O AU  0,0  |l|  f/llTa 
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DE  TRIANGVLIS  SPHAERICIS  SOLVENDIS 


laevt  fadeai  fjcic.dtmi  aaguliim  vcTtfcaiemapaJ 
A in  dtto  dlufdte . 

Pcobjtor.  IimesdidUpropof.i.h.  tN  Hatii 
complcmchti  <a  arcus  aoroiallsAD  cA  sd  Radiaro 
MT)  v(  Anus  iH  cumplrmcaci  ASguU  ■ efl  »d  mo 




COA  BQ  sd  tangcnecm  femidiAercnt/»  iprorom . 

Priao  Jca^ue  fabdoceoitascA  (Inus  ii  ab  EH.rt 
hAbcawr  difercniia  . Poflea  ii , iH  io  rium 
lummam  luot  rcdigrodt , n Aimnum  CDOfequa- 
raor.  Hinc  arcus  datus  QAfn  duo  pjrticUdos,fr 
medietatis  tangens  es  tabulis  ezcerpenJa  . 

Adiiibitiponurcgob  trium.  DtmGrumrat 
nitcuum,  Itu  fiuuum  proportionalium  diioram 
0«  dlScrtnlii  toiiil<jniJ  dabit  tan?cn>  femifom- 
m*  •ngulotu.Sr  prodibit  taogtnt  /■cmidiSirciitiit 
«orum.  Hic  itaque  tjogtns  ipiilita  in  labulii 
nntbtbit  arcum,  qui  addltui  medietati  arcu»  Qjt 
dabit  angulum  maiorem  zan,  fubduAus  rclioqocc 
minorem  iai  ,tc  pundum  z erit  illud,  io  quod 
arcua  normalia  az  cadit  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  LXIX. 

OhliijiMngHh  ni»n«jtli  tribus  uugults  JUtis 
tim  Uterurtpmrt. 

PRImo  fecundum  prxc.dod.  angolornm  Ct&f 
datorum  complementis  ■ i BH.&  femifam* 

roa  arcus  ^anguli  inuenies  fingalos  cao* 
8e  s AO  angaJos»  oimirum  arcus  Bs.fiquidem 
ei  propo(.d7.  its  cA  sH  ad  ei,  rt  sR  ad  £c  fi 
triangulum  cihibitum  habeat  vnicum  angulum 
obtufuiDtruncs  pro  angulis  ad  bsfim  duos  acutos» 
quod  fi  obtineat  duos  obcufo^illos  cooAituei  pro 
angulis  ad  bafim  femper  fpecic  concordes . Vade 
feoiper  perpeodieniaris  intra  triangulum  csdec . 
Qoare  in  triangulo  redaogulo  c a d habeotes 
duos  Angulos  ad  bafim  noios»nempe  angulum  CtSe 
CAO  es  propof.a).  huius  inueotemus  bafim  ac»  8e 
es  propuJTeCrus  CD  . PoAea  dato  angulo  s»  8e  das 
es  propor<S}.  bafim  ab  inuenies » & es  prop.|(. 
crus  os»  addefque  cruri  co»  quoniam  anguli  fpe* 
cie  concordes  alTampti  fuere»  drobtioebistrii  Ia* 
tera  nota  ac»  cb»  8r  ba  . 

PROBL.  V.  PROPOS.  LXX. 

DMo  crure  oppofto » CP*  Juo^us  CP* 

ultero  fpccie  noto»an^ulum  verticMem 
mumfeiiare» 

DEntur  anguli  t,8e  c»Sr  crus  oppofituro  c a Ipfi 
■ i Priiis  itaque  reperies  angulum  apud  a ia 
triAOgulo  ACO  dato  pro  bafi  crure  Ad » & angulo 
•cuco  c ex  prop.lTe  h.  fcUicet  oj.  arcum . 

Secundo»  quia  ex  prop  67.  ita  eA  finus  6i  com* 
plcoftcnci  anguli  dati  c adfinum^Mt  velcqualcot 
TQ^Tt  |H  ad  MOgvel  squale  ss  ex  dico  ei  com,^le> 
meoto  anguli  Ci8r  touento  finus  Tt^.Sr  eh  comple* 
mento  anguli  irepcriemus  mo»  ideAsk.  & fi  an - 

n”  fpecic  confeotuntifimul  arcus  adJenJi»  quod 
Kcie  di£eranc , tunc  pro  angulo  obeufo  eius 
complementum  afiuroendum  eAi&  inuenti  angu- 
li» feu  arens  minor  i maiori  cA  fubducendus. 

THEOR.  IV.  PROPOS. LXXI. 

StHMS  fecundi  arcuum  m okltquanpulotrian* 
gido,  tn  quos  d perpejfdiculan  dtuiditur 
hajistfuns  tnuicemyVt  finus  compUmento^ 
rum  arcuum  ipfis  comerminaimm  . 

Slot  acA  At  finus  arcuucooterminaliu  vB|&Gi 
& cHf  8c  SI  eorum  complemcncomm  | arens 
Qqq  • Tcrb 


finom  anguli  Cae,  8e  ideo  zai  apnd  a»  qui  vtpote 
ad  verticem  «qoaotur»8r  ideo  fioni  ns:  Sic  idem 
■ n finus  complementi  arens  normalis  ab»  cA  ad 
finum  cocum  VM,vt  finus  ti  complementi  anguli 
cad  finam  mp  anguli  apud  A^qnali  angulo  ad  ver* 
tjcem  2A<^.,  ar  ideofioolQT  . Cum  ergo  fine  Io 
eadem  proportione»  que  eA  bn  ad  mv  radium» 
tnmEH  ads.s  cumsi  ad  TQ,ex  prop.itf. lib.f. eric 
eadem  proportio  EH  complementi  angulis  adn.s 
^lumaogali  zab.tcsi  minoris  c complementi 
■oos  ad  finum  tq.  anguli  maioris  ZAQ^apod  a . 
Qgarcprrm*rjnda  BHcric  ad  ei»  n B.S  ad  tc^. 

Idem  quoque  fequicur  etiam  fi  perpendicularis 
extra  cadat,  ve  qnilibet  cogitare  poterit  fi  imagi- 
oetur  Q,At  arcum  ad  alteram  partd  efle  arcus  ^at  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  LXVHI. 

P4/4  fumma  duorum  angulorum » O*  eorum 
proportione  repertre  casu  arcus  normalis . 

HVids  problcm.  fundamentum  latiOs  fuprt 
explicsuimus  pr.Bi . b.  In  trungulis  planis 
«Uiquiogulis.vbi  probanimus.  Quod  fic  fe  habet 
fnmmadttornm  finuum  ad  eorum  diAerenciitficut 
tangens  mediecaclsarcnnm  ad  tangentem  (emldif- 
ferdeif  eoru  . Qoare  etii  fi  adfit  quf  libet  alta  pro* 
portio  V .g.  linef  a ad  lineam  ■;  que  fit, ve  (^omma 
Amom  laterum  ad  eorum  diA‘ereatiames  id  l.f. 
erit  etiam  linea  a ad  lineam  b,  ficut  tigens  medie- 
tatis arcuum  ad  tangentem  femid  ilFcrencif  eorum. 

Detur  itaque  quelibet  linea  V.g  at  ioprsfcn- 
ti  fig.  que  fit  ad  quamlibet  aliam  bH»  vt  Q;r  ad  Z.S 
finus.  fcrtt  itaque  dtaidenio  11  ad  differentiam 
qui  differt  ^ bb,  vt  oXad  differentum  fiiam  ab 
zt»  8r  lAAerrrado  quoque  differentia  il  ab  CHad 
It»  n differentia  qT  ab  ns  ad  ipfam  qr  . 

Et  quia  ponitur  bi  ad  ehivcqj  ad  xs  erit  etiam 
csmpeaefldoEl  adsi  cum  BKtvcqr  adq^r  eumns. 
Qaarcei4f«odtffcrentia»quadiffercBi  ab£H  enc 
ad  fuounaro  ai  cum  bh  » vt  differentia»qoa  difcrc- 
pat  qr  ab  LS  ad  fummam  qr»  ffr  xs . 

Proptereaque  iaaerrrad»  fumma  si  cum*BH  erit 
ad  differentiam  carnnqvc  fumma  linuum  arcus  qr 
firzsadtiiffcreariamiprorum.  Sed  vc  fumma  fi- 
aonm<^  » dr  xs  ad  ipforum  differentiam » >u  cA 
taogeni medietatis arcuu  Qz.firxz»  idcA  areusxq^ 
aduQgeneefemidifferentixeoruq^,&xZArcuum. 
Ergo  es  td.lib.f.vc  fumma  finuum  ei,Sc  eK  cora- 
pletneotoru  ad  fcmtdifferenciaro  corumiita  cA  tan- 
ItQs  dinidlj  arcus  qz»8e  zz»fcilica  dimidiati  ar- 


- << 


TRACTA 

ver^tiii  qoo«  diui<litur  bi- 
n<  FD  > o« » finui 
coroplenilforam  L Oifriv* 
DicotfMod  ii4  fe  AaWtlo 
sd  tr»  vt  GH  adffS. 

Probjtur  nt  prop.tf.  h. 
Nim»  TtcdHcadcLj  f!c 
eft  CD  ad  radium  vd  cx 
ffopo(.6.  huius;  ltem«vt 
Fs  ad  ri  y fic  CD  ad  raiHym 
i ov . Quare  et  propof.itf. 
lib.5.cH eritad  ol»  vt  fa 
ad  M;-cum  eidem  propor* 
rieoi  cD  ad  ov  confoneot . 
Idem  autem  oftendetar  fi 
perpendicularis  extra  ca- 
daC(  vt  cx  ce  videre  potes . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  LXXII. 
Ddto  dfigulo  vcuicdli , tr  duobus  auribus 
illum  claudentibus  bafim  inuemre . 

Offeratur  angulus  o»  fr  crus  fOi  tk  ®f  » alterq; 
angulus  F fpecie  angulo  cconfentiat . 
Primo  dato  angulo  c»ilf  bafi  replica  cms<;o 
adlaccnsexpropof.ij.  huius,  qubd  a dato  crure 
oF  fubdoces»  Sr  confe^oeHtDF  . 

Itaque  primo  finu  tc  complementi  cruris  re* 
perci  pc, fecundo  loco  fino  f t complementi  op  re* 
(Idui  cruris  dati, & tertio  fioo  fecundo  hg  arcus 
comerminahst<^reperiesfinum  Ef  complementi 
bafis  BF  qusrfitc  angulo  c verticali  oppolitn.  Hoc 
autem  docuimus  alio  modo  propof.do.h.  Quod 
fi  alter  angulus  fpecie  diurrfna  fit.vceris  comple* 
mento,  fi  angulus  verticalis  fit  obtufus, arcumque 
inuemum  minorem  a maiori  dato  fudnees,  vel  fi 
tit  acatus  ab  arcu  inuento  maiori  minorem  datum 
pro  inuento  primo,  quo,  8e  eec.  vt  prids  . 

PROBL.  VII.  PROPOS.  LXXIII. 

Dalit  durius  cru*ibus^  <T  angulo  oppoftto  , 
reptare  bafm  altero  angu\o fpecie  noto . 

DOculmus  propoCid.h.  id  alio  modo.  Dentur 
itaque  duo  crora  iG,Ar  SFt8r  angolua  fed 
p fic  tantum  fpecie  nonis . Primoanguloc,Srcria« 
re  ^'S  repericmuSfniScD  ex  i}.h. 

Deinde  ^at,vt  Hc  complementi  cruris  cofinus 
sd  FI  finum  cOpIcoiti  alius  cruris  iF(  fiefiousto 
complementi  arcus  muenci  co  ad  ip  ignoti  arcus 
coroplcmentum,&duoinuenti  arcus  fimol  addan* 
tur  CD,  9<  DF,  8r  fiet  gf  bafis,  fi  anguli  fpecie  con- 
cordent : quod  fi  dilTonent  alter  ab  altero  fubduca* 
ur,  & refiduum  eric  arcus  qof  fitus . 

THEOR.  V.  PROP.  LXXIV. 


4^1 


TVS  XXVII. 

■f.  Dteoi*aqae,qtiodvtrcadreaDgtntescrtt* 


Probatur.  Nam  ex propof.ao. huius  Radius, 
vo  cfl  ad  finum  complementi  anguli,  nempe  A»,vt 
tangens  PE  complementi  cruris  adiacentis  it  ad 
tangencem  fc  complementi  bufis  . V nde»  te  cm« 
Ncrrtado  KcricadoE,  ve  At  finutad  radifi  Dv,fed 
ex  eadem  propof.xo.  in  altero  triangulo  , vt  di  ad 
FO,  fic  VD  radius  ad  fiuum  HF  . Ergo  ex  ,c^BC 
erkad  rc,  vt  aB  ad  mf. 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  LXXV. 

Vatis  duobus  auribus  j 0*  angulo  veprcali 
angulos  relicuos  obtinere  \ fi  alius  angu^ 
Ius  tatius  fpecie  fit  cognitus . 

Slot  data  cruraMi,8cLi,&  angulus  i vertica* 
lis.  Quiaeficicangens  fecundaad  Vetao* 
gentem  fecundam,  vt  ia  ad  fK  finus  coroplcmciw 
torum  angulorum  datur  Itaque  proportio  ba  com- 
plementi angulorum  ad  pii,  in  quos  verticaUs  eft 
diuifus  in  tangentibus  ci, Ser^}  datur  quoq;  fum* 
ma  anguli  fii  eorundem  angulorum  , ideoquea 
qS.  h.  fifiat»  vtcB  ,8r  FG  fumma  tangeotium  t. 
crurum  ad  ipfarum  difierratiam , fic  temifumme 
ircuu  pB,&  df  tangens  ad  ipforu  femidifrereotue 
tageotc  reperies  femdilfcreocia  arcuum  Oi  » Ar  fo, 
quam  fubtrahes , br  coofeqoeris  minorem  arcam 
DFaddcs,&  obtinebis  maiorem  bd  arcoSangoloa 
fioA  DIF  mffurantes . Vndedatoanguio  iiOifc 
latere  Li  coofeqoeris  angulum  t.fic  Jaeo  angulo 
DI  p,8r  latere  mi  coofeqoeris  angulum  m,  ex  i}.b. 
Quosvnics  angulis  fpecie  confiotlcntibus  t fiib* 
duces  alterum  ab  alio,  fi  fpecie  dilTonent  • 

PROBL.  IX.  PROPOS.  LXXV. 

Dttis  Juohus  angulis  , &•  bsfs  exquirat 
angulum  vtrucaUm . 


Tangentes  Jccunise  laterum  cantcrminalium 
arcui  normalis  funt  inuitem  in  froportto- 
ne,  VI  angulorum  finus  fecunii,  mriuos 
triangulum  i normali  sliuidiiur . 

TRiangulolMi  liter. arcui  iTDcontcnnlna- 
ha  fint  iM  , brit ; quorom  complemento, 
rum  tangentes  funt  bc,C^fc:  Arcus  verb  angn- 
loraii)  f()nt  fd,&  sdj  qoonim  finus  fteundi  ai»  te 


DEtur  angulus  l,  fr  m,&  b:fis  Em,  & in  ani- 
mo fit  reperire  angulum  r im  £x  comple* 
mentorum  angulorum  tangentibus  Nq,  oFcrit 
nota  proportio  six  ad  xL  finus  ex  77.h-  vnd^TCpe- 
rietnrMx,  Se  xl  ex  prop.68.  h.  deinde  angulo  M, 
te  finu  Mx  exquiretur  angulus  tim  exprop. 
b.  rurlufque angulo L,  &lx, angulus  Tii,Srfic 
totus  angulus  mi  t notus  erit,  fi  fimul  voiancur, 
to  quod  loguli  ad  bafim  fpecie  confonent,  vd 
fabducatur  dier  ab  alio , U dilfonent . 


PROBL. 


DE  TRJANGVLB  SPHi£RICIS  SOLVENDI?;  4,5 

PROBL.  XJ.  PROPOS.  LXXIX. 


PROBL.  ir  PROPOS.  LXXVl. 

p4tis  duo^MS  cfUTthm  , O*  mugnlo 

MgMlum  vert/c^em  cot^t^ui  dih  tert/o 
Mgulo  ftoto: 

DErorcratLiffr  Mi,fl^aagitlas  t <^pofitut 
cruri  Mi.Primo  daubafi  iliAraufulo  icx 
proper.is.hulos  louenietar  angulus  oit . 

Deinde  fiet  ex  pr.74.ec  tangentes  icadro  com* 
glemcncorum  cmrumi  fic  at  finus  compicineml 
«ngoUrepenl  dI»  ad  aliud.  Irioutoienir  rH  fi- 
aeseomplemeotl  anguli  aherlcts  oir.  quos  iaa- 
gtsneoncordencanguli>rubducn  miooreod  ma> 
wi  fi  aogull  fpecle  direooueiiiaae . Hoc  taten 
•tia«  docuimus  alio  modo  prapof.f8. 

THEOR.  VU  PROP.  LXXVH. 


Dmu  dnohus  angulis,  & bai  inienacieiue 
duo  crura  referire. 

QVooian  enim  efi  ONad  o»,  n ut  ad  xt  tV 
» r/fxrfo : dentur  mi  bafisLM.Br  aneuil  t, 
Br  M in  triangulo  obliquaagulo  um>  8t  coolMuen- 
ur  coraDlementorum  tangentes  uo»  firou  dabitur 
propORlo»  quam  babecxi  adZM  In  duabus  tan. 
MDtibus  POi  8e  ON.  dc  dabitur  ronuna  arcol  mi. 

&i  (cUiert  iocerlaccotis  • 

Vade  ex  didis  fopra  propof.fi8.  exqniita  finus 
zifft  XM , Be  arcum  te  tm}  quo  obtento . 

Secundo  crure  ut.  Br  angulo  m exquires  bafim 
IH,  ex  propof.u.  huius»  Br  rurfus  dacoerurciT» 
Bci  angulo  ex  eadem  perquires  crus,  fcu  bafim 
U : quod  Br  fecimus  fupra  propofifia. 

Si  verd  anguli  fint  fpcele  diifereoua  pro  angu- 
lo obcttfo  accipies  cius  complemsocum  acutum  ad 
ineundam  operationem  pro  altero  angulo  • Br  ea- 
dem aequeris»  n pc  Ids  • 


h Miquemgiilo  trianemh  finus  figment»- 
rnm  fitifis  d pcrpcnaicitlo  fetiorum  in  m 
funi  proportione  i m qu4  tongentes  coM- 
piementorum  ongulornm  fegmentis  odiu^ 
tenti um» 

A Kgalladlseentesregmem!srM»BrLTinor> 
j\  mali  fiAlt»  fint  L,  Br  M»  Br  ungentes  cotn- 
olciMotorum  Ipfisrum  ^»  Br  No . Dico»  qubd»rt 
■•■sUad  fidam  MZ;  tufic  road  ONtnpropor- 
tloocinprfced.  fchemaec» 

Probat nreiZ4« holus.  Qsoolsm raditis lV eft 
•dfinum  zz  cruris  LT»n tangens  oi  complcmes* 
tl  akeriut  cruris  |t  ad  ungentem  op  complemen- 
ti angnlllpfi  cruri  iTt^poficl.  E^iaacrresdo 
finna  Lx  erit  ad  radium»  vc  ungena  PO  ad  tineeo- 
tem  dB  • Et  a eadem  propof.  n radias  eft  ad  uz» 
fic  M tangens  ad  oit  ungentem : Ergo  a Cfoo 
tt  finus  Lx  ad  tM  fioumflea  PO  tangeoa  ad  no  tan- 
gentem complementorum » Br  ideo  erit  etiam  'o 
M Lz  ^trmmtMdot  xe  No  ad  mz  . 

PROBL.  X.  PROP.  LXXVUl. 

VaiQcrmt,  ty  asegsdis  dmiia  bafm  imer- 
iateruem  angulss  exfromett . 

TNEnrngalMt.ftH  ,8r  crmii,  ftlaut. 
-i  * mo  fit  reperire  crus»  Cru  bafim  ml  . 

DatoanguloL»Br crurali,  inocnka in prlmiS 
ctntircz  propoCi|.  huius. 

Secttodb  a przccd.  fadea.vt  tangens  conv^ 

plcmenti  ansuli  ad  finum  zt ) fic  tangens  aiuriua 
unguli  oN  ad  MZ  i babebilqj  duos  arcus  lt»Bt  mt  s 
«ws  fimul  addes*  fi  anguli  dati  fine  laciet  eluf- 
oemifabduccsfidlucrfifincdiuecrcrpecieit  Hoc 
•ucem  docuimus  fupra  propoC  tf  1.  QuM  autem 
fit  PO  ad  LX»  n ON  ad  MZ  pAec  u przced.  Nam 
Cttmficpo^OMinLZadxMcnc  etiam  pcnouiu»* 
dt  OP  ad  LZs  ?t  ON  ad  MI . 


THEOR.  VU.  PROPOS.  LXXX. 

ZXdo  in fphdro  triongido  Mqntmgnloji  p<d» 
in  angnioverticoli  wtdiort  anri  oppofito^ 
interHaIlo'minimi  amis  circuius  minor 
defirihdtm^on^HS  dtmidid  Itofis  ejl  od 
Ungentem  dimtdij  ogfftgpti  amumyV» 
Ungens  dimidtd  de^mmU  ornum  rcjtr- 
tur  od  Uf^ontem  eim  portionis  fiofisp 
qud  extro  ctradum  remonet  • 

Q Phera  fuper  aliquod  planum  locata  fit»8r  pnn- 
i3  Rum  cootaAus  fit  verta  s cclang^i  obll- 
quangoH  Ki  Iptera  deferipti  »Brpolo  1. qui  op- 
poni! nui  ori  lateri  Edc  delcrlbatur  circuloa  zs^ 
inceruallo  arcu  ct  miuori  • Itaque  tc  arcus  erie 
cqfulis  arcui  it  { Vade  cocus  arcus  stLa  erit  ag- 
grcgatdm  ex  cruribus  ic»  te  lLi . <^ia  rerb  pia- 
aumm  0 tangit  rpheri»ofiuus  Uaex»uu  CeAioact 


U eo  dcUoeatar  cruoc  tangentes  fphf  rx  . £„0  g 
planu  aqlLZ  circuli  produdu  Intelligacur^gf 
pUnu  m n faciet  fedtood  M£»Bt  dudapcr  • (inea 
AM  efficietur  Ma  ungens  arcus  aitt  tumoi^  dtioru 
crurum.  Rorfas»quia  ic  xquaturit  arcmti 
erit  crurum  dificrcoda»  Br  dodd  Unci  ag  per  l li- 
nea aa  dtfercnric  SL  crurum  ericuogens.  Sic 
arens^q»  eft  bafis»Sr^ila&o  plano  ctrcolUacota 
Cttiua  portio  efi  fecabit  planum  m n io  eN » Br  per 
c dttdli  rc&l  AN  efficietur  mi  eius  tangentj 
Tctb  bafia  roniny  ciua  diculua  arcus  m voca- 


4J4 
mr  Jurtigt  Se 
ciol  uageu . 


CTAT  VS  XX  VII. 

el  «rit  <Ue  reliquum  arcum  »oi  Gr.  }J.  mto.i  rf. 

Rttio  huius  rei  eft  ei  prcced.  Quia  it?  cQ  uu* 
gens  &N  i4  tangeaeem  em>  rt  tangent  te  a<)  tto- 
gentemct ; Vndedaut  tribus  primis  regula  pro> 
poctiQUum  quarta  inuenietur  • 


PROBL.  XllI.  PROPOS 


Pmis  tritus  Uteritus  ohliquunguU ffhurici, 
sllud  *d  dmrcHttigulu  reducere. 

DEntnr  trianguli  rphxriei  tria  Utera  primam 
•fo.  fecundum  tertium  te.  Cr.  Statua* 
tur  probafi  crus  malus»  cuius  medietas  eft  jo.  Gr. 
& tangens  groffioribut  nunwrit  tantum  accepta 
eft  )77.  reliqua  ver6  duo  latera  1q  vaum  aggregen- 
tur. & ftemGr.75.  qui  bifariam  diuift  erunt  Gr. 
37.  m.30.  quorum  tangens  eft  707.  Rurfus  fub* 
• ducatur  crus  maius  a minori » &Gr.7.  prodifte- 
rentia  remanebunt » & pro  fcmidiiTereatU  Gr.a. 
m.|o.  cuius  ttngens  par.47.  Adhibeatur  itaque 
regula  proportionum»  Be  ponatur  primo  loco  cin- 
geos  iemibafts  en  par.777.  fecundo  tangens  femi* 
aggregati  crurum  sm  P^.7id7.  tertio  tangens  dif- 
ferende crurum  EKpar.^jA  prodibit  tangens  77. 
01  arcus  DI  Gr.).  m.ld.  femibsfis  akefoe*qui 
dupbcaciirt  Hnc  Gr.d. m.)t. 8r ablati d bafiGr. 
te.  remanebunt  Gr.;).  m.al.  pro  baltocincra 
circnlum  remanente  > cuius  medietas  oreric 
Cr.i6,  m.44.  in  quam  cadit  arces  notinalit  smre- 
Jiqoa  rerb  medietas  addha-befi  alterne  6.m.|t; 


$unt  autem  tangentes  non  angulorum;  fed  fe- 
miinguloruffl  > eo  quod  cqwrcerec » vt  e/Tent  tan- 
gentes angulorum  intcgrorumiqiiod  proueoirene 
I centro»  at  quia  anguli  uaa»  fie  dac  Heut»  8e  an- 
guli fatyft  «Af  funt  adperipberiam  bine  ex  pro- 
pof.s).  cl.|  funt  cang.  non  angulorum;  fed  femi- 
•ogulornm . 

Per  ea  autem»  qoe  diximus  de  proiedione  cir- 
coli  obliqui  in  fpbera prop.p.crad  xd-MMNcfunt 
punAa  in  peripheria  circuli  proiedi  extftcntla» 
qobd  (it  baiis  radioft  coni  fcaleni)  cuius  bafis  fub* 
conttarUcft  dreulusXBCDL  . Et  iiinc  eft»  qobd 
Sllud  tdem»qu6d  fupra  pr-Sa.  de  triangulis  planis 
oftenfnmeft»  Me  veriftettur»  8r  haftt  ungens 
EN  femibalis  vere  ad  ungentem  mb  femiaggregatl 
crurum»  vt  tangens  fetnldllTcrentie  crurum  U eft 
ad  tangcntCm^i  femipbrtionis  bafros  extra  cir- 
culum renuoentis : Omnia  autem  clligunnir  di- 
midiata » quia  fecantet  ille  » n ao»  an»  am,  8i  ac» 
quf  tetminant  ungentes  non  proueniant  a centro 
Iphe  re » vt  dixi»  vnde  arcus  menfuraotes  anulos 
dudi  radio  ai  aoud  a fune  duplo  minores»quam  ij 
qui  in  circumferentia  fphere  fune  jCcilicccEpc« 
&iLt»&cct. 

PROBL.  XII.  PROPOS.  LXXXI. 


ViUis  trthus  Uttribus  Mgidos  ^ . 
repertre* 


EX  propor.aoteced.idopcimd6t.  Nam  cum 
lam  confequei  fuerimus  noticiS  pamu  bai^ 
Io  quia  arcus  normalis  cadit  crure  lU  dato  prO. 
bafi.Br  crure  iDP»  lam  reperto  inueniea  per  pror^ 
poCiS.  huius  angulum  i adiaccotem  cruri  dato 
iti. 

Secundo  Inuenies  ex  eadem  propof.  dato  crure 
xc»drFc  angulum  c adherentem  cruri  vc;; 

Tertio  eodem  dato  crure  ic»  df  O inueniea 
partem  anguli  verticalis  cipex  prop.).  huras»& 
cx  eadem  dato  crure  pdi»  8e  crure  fu  pro 
uenies  partem  alteram  anguli  apud  t.quos  angulos 
fimul  addes»  8e  confequeris  totum  angulum  CIL . 
Semper autem  perpendicularis  intus  cadet»  quia 
enim  dantur  ttia  latera  poflnmus  elligerc  duo»  aue 
ftmul  maiora  quadrante»  aut  minora»  que  crura 
efficiant »vt  tertium  diiTonum  crua  ftt  illud»  in 
quod  perpendicularis  cadit  • 

Habes  itaque  In  bac  Expenf.  omnem  dodri- 
nam  obliquangulorum  pfnitds  cxpiicaum.  & om. 
oinb  abfolutam  . Cetera  verb » qne  ab  aJijf  ad 
abundantiam  dodrin)  tradunturomoes  cafus  aoa 
plene  adpquam  fine  iftU  licet  iagenioliffima  fine . 
Vnde  buic  libro»  qui  oeceftaria  compleri  inten* 
diCi&fufficicociaQoaomaia>pri  - ' - - - 
fatis  eruat . 
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fTRACTATVS  XXVIIL 

2)f  Progreffionitus  fuperficierum . 

Raniaf^is  tra{^atibus,qua?  de  Uncis  erant  con{iJerati's,vt 
in  corporibus,  vel  circa  corpora  deduftis,nuncdc  cor- 
porum,fuperficiebus  agendu  cft.  Etquiafupra  trafta- 
uimus  de progreisionibus  in  numeris,  & in  lineis, 
ratio  poftulat , vt  eas  propofitiones , qua?  vera?  vni- 
uerfales  funt , oftendamus  fimilitcr  de  iupcrficicbus  quoque  verifi- 
,&fiiuuirpecialia  qua?dam  de  progrels.  Arithmetica  luperitcic- 
1 attingamus  ^qua?  cubandis  lpha?roidibus  necelTaria  funt . 

td  Mtlti  e(lba(!>  Ergoei 

pof.ltf.lib.T.  Eiem.vcA  ad  i 


cari; 

rum 


EXPENSIO  I. 


1)e/nieinopMmmsGtometric^fiiptrficiini 

DVplex  cft  feriet  faperftcieram » <]ac  conti* 
nutca  Iq  lafiaicam  geometrici  extendi  po* 
teft ; AIU  cftt  qus  voictmTuperftciem  coafticoU  t 
tJie  que  diucrfts  fuperficiet  Inuicein  Hmiles  com* 
poott.de  hic  pr^cipui  hic  propofteiones  tagemait 
qiut  exhibuit  nobis  Ambrofiut  1 S.  Viocentio  ab 
Ipio  fiogultri  ingenio  excogitatu  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  I, 

Omnts  pnpoUtiom , tjniu  fipr*  de  lineis 
demonjiranimm  de  fnperpciehns  geome- 
trici contimu  pregreJJioHt  protedenlitni 
veripctniier , 

Sint  qoadrtta  fimilia » fen  tptodcumqne  aliii4 
geouS  ftgurarutn  a.  o.  c»  D . ctrt.  propor- 
tione geometrici  continui  procedentia;  Dico 
ieilllt  omnia  iiiaverificari  «qus  fopratraft.ttf. 
fare.  I.  de  tineU  memoraulmni  • 

Qnodi  nofteodatuc  ftant  re^angula  fqttalia  lU 
IU  liguris  Alt.  c.o» 
te  cct«  fed  eiufdem 
altitadtmsexpr«^. 
Tc!  44.1«l.elcnuqap 
(inc  i»K>N,o.quc 
Inuici  eam  pcopor. 
cionem  obtinebuta 
^uam  bafes  ex  prop» 
i.Ub.6.  Blem*  erio> 
^«kadM.nr^sri 

QA,.  flr  (ic  de  alijs  Todo 

probatur . Iu  eft  figart  a $4  figuram  ft  re- 
augDlan  ipfi  A «cptle  td  ii  «atogolam  «^oi- 
k 6p>»  ij  fcd  M UbAptop.1.  yt  icampaM»  i 


B A 


r 


3 ex  pro<^ 

pOI«  I V>I|U<  J • T V n ««f  m «v*  j ItA 

dieu  de  aliii  c»  »*  qux  fe  referent,  rt  bafet  8e 

ST  minoribus  in  infinitum . Cum  ergo  fpatia  fac- 
cclllu^  minaram  proportione  Geometrica  confer- 
uent  (emper  eandem  proportionem»  ac  lines » feti 
baies  foccelEu^  minoret*  omnia  ea  , qux  de  iineis 
difta  fnnt.  etiam  de  fpatljt  fimilibui  retificari 
pocemnt. 

COROLLARIVM  I. 

OMnia  ea.  qu«  dicuntur  de  lineit  fupra  traA. 

i6.T<rtfiori  ne  dum  de  fpati|t  Hmilibui  t 
fed  ettam  diifimUibus  continui  proportionalibus. 
¥t  lunt  rcdtngula  LiM.N.o.  Sicut  etiam  non 
untumde  i)St  qux  diuerfat  Itmiles  figuras  con- 
ftituunti  fed  de  ijs.qulvmcam.  quorum  tamen 
bngulf  pane^  aflignate  decrcrcant  continua  pro- 
portione geometrica . Talecft  cocnm  fpatium  L0« 
cului  lingulx  partet  t,  8e  m.A  n ,&cct.  fe  refi^ 
ront,  Tt  oafet  P<i»  8t  Qt»  ^ • 

CORqLLARIVM  II. 

ELlIcitar  rorftit  progrel&oaem  infinitam  fib- 
rarum nmiliom  A,t,c.o,0r  cxt.feo  dilCmiliii 
fc.  M.  N»  o producere  determinatam  rpteij  quanti- 
Utem  { fi  fimui  omnia  fpatia  fumaocur  ; Nana 
etiam  llnesKli&QJi.fic  dwMlnaum  loo- 
gitttdinem  fimui  fompex.  iicec  in  infinitum  mnl* 
upiicatXi  producunt  ex  prop. 1).  part.t.  traA«  lA. 

COROLLARIVM  III. 

DEduettur  quoque  oomia  fpatia  antecedentia 
A.n.c»Defle  ad  omnia  cdfrquentia  n.c.D}i» 
te  esc.  Tt  Tnfi  antecedens  a»  ad  fuum  conlequena 
x.&fimiliter  antecedentia  i»M»Nad  conlequen- 

tia  M.N«^  dfe.  ftL  adM ! Quia  ex  Cor»  S.  pr.  itf. 
Trad.i#>  ^fone 

•dUneaiQ^afc*4,»li,?5^VdV* 


Zis  tractat 

VaJe,&  perutMamdo  AfB«c»D  V«g.  aoteredentla 
bmnia  erunt  »d  A»vt  confc^vcfida  omnit  »|C|D»ir 
erunt  fdia 

COROLLARIVM  1V-’ 

GKomooem  nigrum  nempe  differentiam  pri* 

A i fetando  termino  i»  & ipfum  primum 
tertniBsm  totam  a»  St  totim  fertem  cerminorom 
infinicam  efle  in  continua  analogii  eadem  . SJe  8e 
re&aogulum  nigrum  differenciam  primi  t i fe* 
eundo  M»  8e  ipfum  primum  i»8r  coeam  colleAio» 
nem  redangutorum  tfTe  inroncinua  proportione» 
^6d  ex  Corolt.  prop.15.  Ita  Uncae  fe  habeant. 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Si  dfnturduaprogrelJtones  in  eadtm  antdo' 
Qa  procedentes planprum^ /eu  tjUidi^et 
gura  vn/us  fit  fimilis  alterius  figttrx  cor^ 
re/pondentij  feu  dtjfmiUs » dummodo  fin^ 
guU  vnitts  feriet  inmcem  fimiles  fint , fii 
cuti  O*  alterius : Ita  fe  hsbebit  tota  pla^ 
rtorum  feries  ad  totam  feriem^vt  Primum 
vnius  ad  primumplattum  alterius, 

Slot  ABCO  > St  t,2ff»4  progretHones  i quarum 
termini  inulcem  fimiles  uat;  licet  di uerO  ab 
alterius  feriet  termioU  V.g.  illa  fine  quadrata»  b;c 
triangula»  lincque  in  eadem  proportione  V.  g.  a 
ada»  vc  I ad  a»&  aad  c»  vtuad| » & fic  confe- 
quenter»& termini earu fincF»&tf . £>ico»f*odi«- 
ta/cr.ej  ABC, Seext.  erit  ad  eoum  feriemia;»& 
carc.  rt  primus  terminus  A»quadr4cum  ad  primum 
triangulumi. 


Probatur  tota  feries  antecedentium  af»  8r  ext^ 
efi  7t  confequemiumferiem  cotiaF»fic  Acft  ad 
fed  vc  A ad  • ira  efi  ex  Hjrpothefi  triangulum  l ad 
s»  & fic  ex  CoroU.  bolus  omnia  aotecedencia»& 
feries  tota  16.  ad  confequeotia  s5.  Ideoque  ex  lO. 
lib.^  antecedentia  af  ad  coafequentia  ra  erunt, vc 
antecedentia  i5.  & atf.confcqueacia.  Quare  caa* 
wertc4do»vt  feries  tota  fa  ad  a primum  cerminum» 
ita  tuS.fcriei  tota  ad  1 primum  terminum  • Prop> 
tereaque  prrm«r(rR(/A»  vt  af  fericiad  itf.feriemific 
A primus  terminus  ad  i primum  alterius  ferUi 
terminum. 

PROBL.  L PROPOS,  III. 

Plimiiitm  tnjualem  toti  feriei  Gtommkte 
contimM  fttptrfcicrtm  txhbete  . 

flat»  vt  gnomon  niger  ceda&us  ia  quadratum 
CK  4$.  lib.l.  quadrati  a»  qui  differti  quadra- 
to •»fic  quadra^  tp^m^ua  A *dz«  Dicoz 


VS  XXVIII. 

planitiem  toti  feriei  av  cqualem  effe.* 


Patet  ex  propo  f.  ly . part.i.  de  progrefl*.  vbl  |J 
probauimus  de  tineis  . Sed  iam  oAendimui  eat  { 
psopofitiones  effe  vniuerfales»&  planiticbus  coa* 

ueatre.  Ergo»  fi  tertia  proportionalis  tinea  lora  1 

proportione,  quam  habet  differeotia  primx  lia» 
a ft^uentl  ad  ipfam  primam  lineam » bxc  inqoa 
tertia  proporttonalis  eoum  feriem  pquat  linearioa 
Cc  ecia  fuperficies  cercia  proportionalis  gnoaioni 
nigro»  ar  quadrato  tod  a xquabit  eoum  feriem  fu* 
perficierum  • 

£c  eodem  modo  operaberis  de  rcRanguIo  f ai* 
gro  i nam  fi  fiat » vc  p ad  totum  L In  quadraiun 
trasfufa,fic  l in  quadratu  redadum  ad  aliud  inu» 
nies  z squalem  progreffioni  lo  rcaangulofom  • 

corollarivm  : 

Hinc  eA,  quod  fi  fint  ali»  fpecles  figararuiaj 
qubdpoffitreperirifimilcm  figaram  »qoa« 
lem  coti  feriei»fi  differeatura  in  fimilem  figuraai 
redigas  ex  pr0p.4y.lib.tf.Sr  ex  tertiam  propoiuo* 
naJem  inueni44»vc  traa.fequcnc. 

PROBL.  II,  PROPOS.  IV. 

Vatis  duobus  planis  ftmihbus^  cuius  bafes 
homologa  in  contir.u  tm  fint  pofita  rc^- 
■ rire  illorum  pLaotum  terminum  • : 

IN  prop.feq. fig.  fint  bafes planorum horoology 
fimilium  AS»  Se  ac  indireaure  pofit»,Sr  cupiat 
quis  agnofeere  vltimum  terminum , ad  quen  pro- 
crcdlo  fimilium  fuperficienim  cis  iuiibuiiofi- 
dentium  d^ta  perueolat . 

loueoiatur  cxprop  iy.Traa.ltf.par.l.bjfien  i 
A>»&  K progrefiloiiis  vldmus  cermiaus»  qui  fit  r.  | 
Dico  F effe  etiam  vltimum  terminum  «laiorunpla^  j 
aoru,ad  quem  produda  io  infiai tum  eorum  pro| 
greuio  perueotara fit. 

Probatur»  quia  cum  bafes  fint  tot,  quot  plana , 1 

Sf  in  eadem  proportione  duplicata . Siquidem  ex 
prop.s7dib.tf.plaoa  fimilia  duplicatam  habeatbs. 
fiumproporcionem.vnde  patet  fuis  bafibus  ad  eui  1 

terminum  aequali  multiplicatione  peruentura,  I 

PROBL.  III.  PROPOS.  V.  \ 

Vatis  duabus  primis  bafibus  reperire  plam^ 
rum  feriei  infinita  aqualem  fuper fidem.  , 

TNEntur  bales  quadratorum  a»,&  K,&cipfO* 

X-/  pof.14.Ub.tf.  rcperuturcis  tertia  propor- 
tionalis CD : duarum  verd  ai,  co  datarum  repe* 
riatur  feriei  infinit»  linea  squalis  d expro^. 
l6.tra^.itf.  par.i.  Fiatque  fupern^redaogulum  1 

AO  «quale  altitodioi  bT  , Se  illud  erit»  quodpoiia*  I 

laWjSqu^jt9^1^ieiquadracotum,  I 

Probo-  ' i 
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probatur.  >i»m  linea  proo.ii.traA  itf. 
par.i.  cdm  Itt  «qailn  toti  (eriei  balium  impariam 
#s  <tf<:Aioae  obtinet  doplicatam  r4tiooem,a(l  prl- 
iDJro  bjfim  A • 

A ciua.qoare  ha> 

bet  feriet  baliu 
A?  ad  primam 
bafim  eSdem  ah. 

Propeerraipie 
ex  l.lib.6.  etiam 


reftangulam  ao  ex  Q^fjfiumelofdem  alettadinit 
odprmuiD  (joaci ratum  at  du'-!»cttam  hrbtbit  pro- 
portioni» qiidd  fi,teadi.acbaii*  fu*  Q^idbilim  as 
<|aadraiiAT»  ill  us»  <{uam  habet  feriet  bilium  aP 
bifiiBAX*  Sei  feiiet  Quadritorofrf  Afadtjuadra» 
lufD  primum  at  dbphcatjm  obtmet  proportio» 
•em  fcrieib  lium  ad  primam  bafimj  liquidem  fio* 
guJa  ex  prup.ti  lib  duplicatam  bafium  obnnie 
pfoponioncj  quare  ex  17 1 omnia . Ergoeatf» 
demobuoent  ad  idem  quadratum  at  qnamrefiao- 
gulum  AO  eiQjltitadinlS  i'm  *d  idem  quadratum 
* ST*  Quare qua'iratorum  feriet infinita»firreftao» 

gulum  prsdidam  ao  <x  Qerunt  fqualiaex  p.lib* 
5.  cmneiiti-in  eadem  dicant  propottiooea* 

* COROLLARIVM. 

SI  imer  0.»  fc  » r rtperiMr  «e^t  proportio* 
lultt  qualratom  ex  ea  eredum  ent  «quale  ro* 
dUngolo  fub  Q^fi^iredorchenfoex  I9*l»^*  Vode 
«rit  qnoq)  «quale  toti  ftriei  iofioits  quadratori  • 

PRoft,.  IV.  PROPOS.  VI. 

Vdio  ^nsetrMfOi  tdiitu-linis 

feriem  infinitam  txhtlftrt^ 
t dato  i^nadrat^  inciptnt  , C^oT4 

dnto  reff angulo  jit  ^ejual/s» 

Flates nrep.te.llb  A.  vt  a» alcf  Ittut  redan- 
gullfficCA  «d  Cl  aliam  Inueruemlam.  & rx  t 
«figatur  parallela  adn.fr  fit  redang  ilum  co  » 
bule  autem  rrdangulo  fiat  quadratum  «quale  Cl  • 
Dico  firtem  fuMrat9im 


Probatur.  Peeimu»  sp  ad  cf * ttCs  adet • * 
ldcoquecnmfiiCAfumptat»rt  priimit  terminot 
•d  Cf . rt  fecundum  vclut  at  totum  cum  pnmoald 
cvrtfidoumes  primo  ex  Coroll.i.  prnp.tO.  tMd^ 
Sd»  parc.i.  Af  erit  «quaJit  toti  b.finm  lofinitx  fe» 
Vtef  io  racioQe  Acadci»  procedentium . • 

Deinde  quia  quadratura  CL  «quatur  rcdatigulo 
CO  bibebie  eandem  rationi  ad  illa  quadratu  ao: 
Quare  cuna  quadratum  maximum  ao  li:  ad  quadra* 
tttm  citTCAcbalif  ad  tenUm  proportionalem 
•^•quia  fune  io  duplicata  proportione  bafium  f 
«rit etiam tilii  proportio  Quadrati  eiufdem  ma« 
Itinl  ADadrcdaogiilumcOob  eanJem  altttudi- 
^^iTtbafit  ACad  ctbafim  j ei^jbAUt  ct>^ 
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mT  funt  (qualei.quod  etfJem  bafit  ac  eandd  d'cant 
propnrctonem quadrui  ao  ad  quadratum  ct,  vel 
redanuulum  «quale  co  . Quadereeum  fit.  ec  fc« 
eimufWad  ci.voAt  ader  fridro(vt  monuinuO 
M «quetur  fenei  b-ifiuro  infi  iic«  i 1 ratione  aC  ^ 
Cl»  «quabitur  euim  roti  fenei  infiniut  bjfiuoi  al- 
ternarum» fr  inrerruptarum  m ratione^  ad  Lf' 
quod  Cl  • fr  AT  fine  «quaJea  . Qja  e ex  anteced* 
re^angnlnm  ex fA.fr co,  nempe  refrangulum 
AI», fenei  infinit^qui Iratorum  AOadci.frcce. 
«rit  «quale,  cum  fit  eredum  fu  ^er  Af  «quabi  fe** 
riei  bafium  ilteroarum  Ac4t  ATfr  aintu  Jiaia  co> 
ndocctpro|L5- b.  quodcltpromUrum*  * 

PROBL.  V.  PROPOS.  Vir* 

Planorum  feriem  exhihere , fju£  i dato  fe^ 
• mento  fimilt  toii  alicui  ffLfnitiei  inci‘ 
fiat , 0^  ipfa  feries  fit  toti  pla/titte/  da» 

uea^ua'is. 

It^tus  V.  ff.circolai  Omn  d qno  auferatur 
Tio  vtr  fimilis  toti»  fr  debeat  conllitui  fe- 
riet» qu«  incipiat  i circulorvz»  de  tota  fit  «qua- 
lia planitiei  toti  OMM  • 


^ It^i 

^ ptmi 


Siefiec  iara  eonfHrata/erlet  ifia«frefiet  AXtIra 
cifet  feriet  xa  ad  fcnciq  zc » vt  rirrulnt  a adceX9 
propof.  17.  tradiiO.  part  1.  Coroll  l.  Fiat  iuque 
vt  cireuluiOMNCocuiad  annolum  refi  luamONUi 
Vfz.*ex*ptop.sd.Iib.d.  vel  ctiS  cz  ir.tp.  fcqurnti» 
fic  Wz  eirculut  ad  aliui  ATS  aunulu  mgru.  C6fii- 
tuai  autd  pVZ  prO  primo  cermino,  fr  fi;  A»  fr  fiat 
p^nu  ecquale  dnulo  kts  nigro  fimtle  ex  t)  l.tf. 
circulo, fr  planitiei  a»  fr  idro  planiciei  cotr  OMM» 
fr  producatur  progrefiao  vfquc  ad  fuum  rerminum 
g . Dico  feriem  kx  aifitalem  pia  $ttei  4^*a  onm. 

Probatur.  Nam  ita  efi  eX  confimdione  tou 
planitietOMNadannulum  fuum  feminigrum  no* 
ZP»  Tt  pvz  circulat  ad  A.Tszr  aonulum  nigrum, fr 
vr  A ad  c «q  laies  <X  ( Ifed.  fed  vt  a ad  c { lu  ell  ax 
feriet  ad  cz  feriem  ez  Cor.).p  l.h  Brgo»vcoMN 
Maoitiet  ad  ONMZp  refiduu  aonulutfic  &riet  ax  ad 
Kriemez:  quare  coAntrieMJ»  exit  .M  ttX-a  lerict  ^ 
reGJuum.  compaitemque  feriei  a primem  termi- 
■um,vcOMM  plaoiciet  tou  ad  Pvz  refiiuu^ 
anoulo:  Vadepenuara  do  erit  etiam  ax  feriet  aA 
OMN  planiciem  totam»  vt  terminat  a ad  pvz  rrii* . 
duum»Ted  a,  firrvz  cxcffeAiunc  «quantur.  Er- 
go etiam  feriet  ax  fr  nlanitict  Onma  tota  «qua- 
beotnrcx  prop.  1.  llb.d.  Elem. 

Fiet  autem  ctrculut  c «quatit  aQOttJo'tiigro  es 
tib.d.  vt  iofn  docebimatTcAft.jO. 


r®or\dT'- 


I» 


4?! 
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PROBL.  VI.  PROPOS.  vni. 

. V.  * 

Scrkm  J ddto  termtm>  mtiptentem  | /ai 

'^Uai  ^fulm  /nff /tuere  f 

FIsi  rcdaoguium  ai  In  iltitudlne  co  ^(jnale  to> 
ti  ferki  akcx  propor.5.h.  Sitque  datum 
«Iratinn  lm  miouiiquan  r«dingujum  ABiralitxjuia 
propondoeA  impofltbilia ) cui  addatur  talis  part 
vc  totum  LO  fit  cquale  pradido  redanguJn 
> I . Et  es  propoft^.  buius>6at  redangulo  X-O  fe- 
ries arqualu  LV^quat  i quadrato  hl  ia^ipiaCpflr  iric 
fidiuo)  quod  cspofcitur  • 


Patet , qata  ex  conftrudione  feriet  iv  xqaatar 
reAmgulo  LO»quod  ell  cquaie  redanguIoAi» 
quodarquaiar  ferici  a k ; quapropter  feries  la 
■ quabttur  ferici  a k . .. 

PI^OBL.  Vir.  PROPOS.  IX. 

Seriem  fupapcierurnAhen  datam  proportio- 
k nem  obtinentem  oH/narer/putuaptati 
dato /quadrato  i ■ 

Sit  data  proportio  7.  KI4.  Piat  autem  redan« 
gulum  A • adhibiendo  fchema  pr^red,  equa- 
leprogreAlooi  ir  a es  h.  prop.f.^Odndc  fiat.n  j, 
pd  a*ita  redangulum  a t ad  redangalumelurdem 
'sIcitudinIsAi. 

' Sit  autem  quadratam  datum  L mioutt  qulm 
fefiangulum  a t » Sr  el  addatur  tale  paraliel»- 
grammumes95.  lib.i.  eirm.  uo>cum  quo  faeiac 
pfaoum  pquale  plano  at  faciendo  redangulu  LOe- 

Sualis  MV altitudinis  xqualeipHAT;  deinde  ipfi 
at  ex  prop.5.  b.  cqualit  feries  quadratorum  LTr 
ftertr  fadum,  quodeaigitur.  ' ' 

Patet  ex  conAru^lOtte.  Pftm  feries  iv  Tqu*^ 
tur  redangulo  f o*qu^  squale  efl  ittdangolo  a1^ 
rcdaogii.luai  vero  ta  fe  habet  ad  redangulum  Af| 
ideo  ad  feriem  a x el  redangulo  squalem»  n 7, 
ad  4.  Ergo  etiam  feries  Lv  ad  feriem  ax  fe  habe^ 
Wt,Tt7:sd^. 


4 


V 

X 


PENSIO 


De  planoTum^ffpe^amr  MuJUi  ^ 

VIfa  progie^oiie  Ceomecrica  rrftar»  Se  MuQ* 
eam  planorum  progrclEonea  bteuiccr  acv 
tingamust  Vadeiic. 

PROBL.  I.  PROPOS.  X.  V 

*Tfiangtdum^tu  parallelo^^rammum  datum 
iu  fccare  > 'vt  partes,  proporttonem 
mu/icam  fcrutnt, 

Sit  trisngulum  aic  j quod  oportett  ha  fecare', 
vtiotnniASC  planum  iit  jd  planum  rcA,  et 
diifereoua  plana  mjic  aJ  praaau  di^reotiam 
|ic» « 


F H . 

DIuidatur  (atdSAiex  sf.pr.  tr.i^/  vel  1.  rr.im 
Io  partes  mufiec  proportionaiesiita  vt  iit  ab  ad  sa 
TC  B B ad  liF  Ceomecrici  proporrioDA  rcrpoodcB- 
tes » ducaoturque  redlar  HC»Sr  cr>  erirque  fadnm* 
Nam  ABC  totum  triangulum  erit  ad  a»c  • ec  dife- 
■rsitfia  BCKaddiiTcrenciamHCF»  eel  fi  iit  paralie* 
logrammum  ducantur  normales  ab  s.  ilr  H adba* 
iim  AB,Ck  panes  erunt  barmoaird^proportionales. 

Probatur»  ec  refertur  ak  ad  a7  bafei»  itc  refer- 
tur ih  ad  HF  baiiuiadllfercnci» ; fe.i  trianguljf 
etpote  eiufdem  alittudinfs  ex  l.  lib.dl  raiwiem  ha- 
bet baiium  rationem.  Ergo  eiufdem  ratiobis  m 
ad  qua;  cfl  eadem*,  qux  BAadsA*  Quare  eric 
quo^c  triangulum  baC  ad  triangulum  F4j|.iQ 
proportione,  et  Buc  ad  BCF . ^ 

COROI.LARI  VMr  ' 

Hinc  colligas  de  illis  planis,  omnes  qaoqoe 
propoficlones,quaS  de  lineis  diximus  veri* 
Aca/i,cuniquc de  iilisnii  amplius  dicendum  nobi| 
4t  ad  ip6  fpatia,qu;  ab  barinoaicis  bneis  c£ciun* 
tur  accedendum  • - ffV 

• PROBC  Jt  PROPOS.  XI. 

* Trapezii  hirmainis  liatis  inttrctpu  in 
hdommisa  triaaijda  hsient  4*m  pn- 
portionem , q»ti  ' truttguls  ii  irianfft- 
lum, nempe  Proportionem  iupUctttm  l*fs 
. ,aiiafim.  ' 

ec  *»'  li«»onic*  vi,ia,(c.&  H0.frfa  ia 
ij  uUagulo  uci<i>ir  iiiclut  r,ni. 

\ 101&  H«.  Dteo 

tO/fMU  >o.4ik 

btintimaumum 

fir|WllMMO>  f*. 
m«|fi4i  kcn  M 
uUnititm 
ntmft  proforsio- 
»t ifiUuum  .H 
.4  H r . 

« ProbKacTcl- 
«njn- 


/ 
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as^tuffl  ACI  td  triangulam  fimlle  a6I  ob 
•ogulor»  a parallelis  eiTedot  eft  la  daplicaea  Jra* 
tioaelateris  M ad  latas  aV)  Tnpctiura  quojae 
■oadtrapexiamiiodapHcaum  habet  laceris  m 
«d  latus  Hf  raeionem  ob  nratltciidioem  coram 
cum  angulis  pqaalibus  c6ftenc  ob  parallclu  j fed 
ve  erus  ai  ad  eros  VA»kacft  ob  proportionem 
mulicamcxpJOpoCi.  tra&.id.  parua.  latas  ^ ad 
latus  HP;  ergo  etiam  ACi  triangolum  ad  acp  triaiv 
golom  erit,  vt  trapeaiom  no  ad  trapexiam  n • • 

COROLLARIVM. 

HInceductenr  omnes  illas  pr^ofieIoiies»ipiAi 
pluimus  de  lineis  agcfuet  In  fcHem  har- 
monicam progredientes»  eciam  fapcrficieboS  ap- 
plicari dfbere»Sr  Tcrttacem  eandem  obtinere^aia 
naram  omnium  fandamencumcR  prc^ortloMu- 
fica»  fecandumquamln  fecicra  continuam  MuR* 
cd  procedunt , Ttfadld  ex  celplb  poeertrcon5- 
derarc  abfque  noua  omaiMS  earum  propofitlo*. 
Rnin  repetitione  • 

“Expensio  hl 

Vt  progrejjtont  fpatiorm  Arithmetica  2 

HAc  E^enfi.o  ijnadraadis  Ulipdcls  rp^js 
9e  (pirallbua » & cubandia  Coooidi- 
bus  maxime  deCeruit  i efltjue  vclud  ruadamcocnm 
nd  illas  operationes  prnftandas  • 

THEOR.  I-  PROPOS.  XU: 

* KfHangiJt  Arithmetici deertfeniUfO' 
tiufiemitltimiinis  tquitulcnt  meJicttli 
rihtnydi,  ex  tarum  integrorum  fumuu 
eenflantis  vnoexcinfin  dummodo  portet 
fecundum  quos  dectfcuni,  tot  fmt  quot 
^fc. 

Sint  redangula  zo»Srecttra  vlqoc  ad  a»V^.8« 
froAaua Sparte  deerefeaot  altatu  rcfpi^ 
alterius . Dico»  ifaod  oasaia  f$cd*i^uufimid 
•nlmf  asedtecari/lBiiaM»^  eve>/  iairgrir  coa/2<r»r» 
isMirrswi  reff anjiali  un  medietati  CSCluTo  c V vnico 
repagulo»  nfint 7* 


Probatur.  Hitn  primum  nl  remanftt tantinif 
quanciim  ablatum  eft  ri>  vlciino  ai»  fiquidem  fep- 
tetn  partes  in  nt  remanfere  ablata  *na  feptima»ibi 
Ia  aP  ma  fcpchna  reUfta  feptem  *bl^ 

Ergo  edatur»  quod  remanet  ci»quod  ablatum  eft. 
Sic  dicaa  de  refigo  ex,  quod  xquatur  defeaui  m\ 
ftquidem  hinc  ablate  foac  tf.partea»tbi  (ex  reman- 
fere»  Sr  fic  de  aliis»  eigo  defmus  hinc»  8r  refidun 
inde  s^ii^ntuc  i (cd  fi  rommw  finul  augm^ 


ta>  9c  defedus  facient  totum  redaogolam  • Ergo 
eumfint  feptem  rcdaogula  defictencia  erunt  fi- 
mul  defeftuSi  8r  refidua  «qualia  fepeem  re&ango. 
l|a  imegrit.AbUtis  ium «qualibus  defedibos»re> 
fidua  remanebunt  diraldia  feptem  redbngulorum 
nempe  dimidio  ac  exclufo  primo  ov  » fuue  autem 
feptem  deficieotta»  quia  i primo  nibil  aufertur. 

Id  etiam  Uixtmus»  cum  ageremus  de  proportio, 
ne  ArUh.fommandain  Cor.prop.9.Tr.i4.  Siqui- 
dem ofiendimus  oumeros  datos  coaeinua  diminu- 
tione  Arithmetica  dcficlenecain  *nam  fummam 
redados  efficere  dimidium  numeri  ip-  lo  o 
fius  maximi  ioTeduAI  confurgencia  > p x 
ipfo  tamen  maximo  exclurotn  videre  8 x 
in  lAis  numens  . Namque  maxhnut  7 j 
terminus  eft  K).  qui  raultiplieacua  in  fe  4 4 

facie  loo.fummaverb  omnium  eft  4r.  7 7 

nempe  dimidium  numeri  quadrari  ipfo  4 6 

maximo  10. exclufotvcfiaae po*  cuittt  } 7 

dimidiitmcft47.  % 8 

* 9 

4S  4J 

THEOR.  IL  PROPOS.  Xlll. 

f ReSongnId  pretdiHo  iom  urnhmeiice 
dcficicntio  I B odhu:  fecundUm  oltud 
lotuspudiSo  modo  oriwmeiici  deficiunt- 
funt  moiero  fnis  refiduis , 

Sint  rcftanguU  Arithmetici  iam  diminuta  as 
vfque  ad  i qu«  adhuc  eodem  predifto  mo- 
do dimiauaotnr.&primo  auferatur  reAangulum» 
cuius  bafis  fit  AT  partis  vniiu » o<^  duarum  » zr 
trium  prout fupra fecimus»*  Dico h«c refidua  re* 
&anfuU»feu  qusdrau  fimui  fumpea  excedere  par- 
tes omnes  i fe  ablatas»  nempe  fo»  & zP  x 


PrzalTumptam  • Et  in  primis  notaodam»  quod 
omnis  vnicas  eft  ad  latus  riicutus  quadrati » vt  Ia- 
ens  ipfom  ad  quadratum  firam  > qu6d  ex  def.17. 
trad^.  ratione  mulcipUcarionia  fuj»iu  roius  me- 
titur radicem»(cn  latusi  vt  latut»ipfum  quadratum{ 
fiet. metitur 4. vt4.  meciturid.  Quarefiara-« 
dice  auferatur  v^tas»  fle  i quadrato  dematur  ipfa 
radix;  Ita  quoque  erit  1.  ad  ).  vt  4.  ad  la.  Nam  fi 
eft  I.  ad  4.  n 4.  ad  1 8.  erit  edam diwVesds  1.  ad  ; . 
vt4adii. 

^0  pofito  infuper  confiderandum  eft « qubd 
po^  radix»  fim  latus  ixex  hypotfacfi  minutum 
vflica  voitacc»  iz>  duplum  sc  eft  radix  Ipfa  in  te 
nultiplicau  ex  pr«c.  M minuulpfii  radice 
Nam  diximus»  quod  omnia  refta^ula  » IdeA  «p 
aricbmcck^  decrefecotia  pquanc  dimidum  redaa- 
guloram  AS  iotegromm  fumpconim  cocks»  quot 
Rfr  % partu 
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^ru*  tn  ipfo  taiere  m fuat»  laiu  arithme- 
ticis ^refcaac',  fi  tamea  dematur  redangatan 
fpfam  maaimam  ai:  fed  reAangula  iauicem  fiiat, 
cum  fiat  ciafdtm  alchadiolf»  vc  bafeif  quare  bafef 
qooque  »c  arithoicticd  deerereencei  «quabum  di- 
mMiop)  K>  radicem  f i in  A*  partHJiutram,ar  per  4. 
fcllicet  iR  fctduAami  (ed  mralnoti  ipfa  radice  it . 

<^aren  prrced,  prsafi'.  tu  erit  Af  vaicat  ad 
Tc  latos  tiioutum  entutei  rt  AI  ad  pD  radicem  Ir 
fe  du^ain  coticfiquod  in  ipfa  funt  partet  fed  abla* 
uip(a radice aa;  Vnder Acrit ad  iQivt  ai  adeo t 
Quare>ar  ia  voicaicrie  ad  dimidium  radicis  tHi?C 
Aa radix  ad  ic dimidium  ipfius  ai  ci  |S*  Ub.f. 

Cum  ergo  IH  fit  dimidium  radkil  Toitatedimi- 
nut«t  dr  ApH triangulum ct^uale triangulo hoqj 
cx  altert  rnitate  Qe»hr  dimidio  HC  efrc4o»erit  cra* 
peiium  lAOX  aquale  quadrato  primo  Dr.  • 

V nda  fi  etiam  catera  trapexia  qxtXiSr  cpt.efreac 
aqualia  fuil  quadratis  xMi&  a|iit  eorrefpondentl* 
busi  fpitium occupatum  i quadratli  decrercenri- 
bus  eflet  zquale  triangulo  p ac  » cx  ic  latere  om- 
Alam  diminutorum  re^angalorumt  8e  ia  radice. 
Tnde  tcftaoguia  ablata  cis  riTcnt  aqualia . Yerdm 
hoc  nonefif  Siquidem  ?o(tas  lAcfiad  radicem 
dimidiaUroidrdiminut«m  rit»vt  radix  ioTa  tota 
AI  ad  IC  j erit  etiS  ep  t8.l.5.duiiitai  aS  ad  sq^radU 
ecmdNnlaaumiTt  radix  tota  IA  adic.  $i  eerb 
demitur  doalitas  i maxim4  radice  fit  radix  fequen- 
(Is  minorii  quadrati  Xt^  . Qtfare  ac  diagonalia 
triofibic  per  Vadctrapeclum  ddiago^i  ef> 
formatum  in  fequcntl  quadrato  minus  erit»  qiam 
ipfum  quadratum;  fiquidem  XQ,  rnu  Utut  quadrati 
c(l  idi  I ac  trapexij  qjxx  alteru  verb  latus  minna 
irt  non  pocefi  zquart,  8c  fic  dicat  dc  rcliqais»lictt 
fjfficiat  probalfc  de  vno . Quare  verum  erit.quod 
reAangula,  feu  quadrata  deercreencia»  rurius  A* 
rithmeticl  diminurione.et  ie»&  Xm»  9c  xr»  m>io> 
ra  euadunt»qaam  mcdiecat  iac  redanguli  baca  ex 
fumma  omnium  fola  primi  dimioutionc  defi- 
cicncium  conflati. 

*C  O R o L L A RJ  V M. 

riIoc  efl,id^d  ofiendimusde  tridngulis  ?ha« 
6^  ac04quodfintzqu4iia»idetlarooftcndj 
deilijS|  fi  Xc  aflumatur  tanquam  latus  maxim| 

Jiuadratij  vc  fumitur  lA  i quare  du^  diagonali  cd 
epabit  QM»  dimidiam  in  i » fir  irianguTum  Qpi 
erb  «qurie  triangulo  izM»de  triangulum  zml 
triangulo  acL  { dr  im  fi  fint  alia » fiue  quadeau^ 
pde  rcAangola  • 


TRACTATVS  X XVill. 


Probetnr.  Quoniam  cx  prxecd.CproU.omaU 

tritn^a , in  qaib»  trapexia»  vt  exn  » Pr  cpt. 
exceduot  quadrata  fqa»  vc  XM  funt  zqoa|U  tiiiQ. 
gnlit» quibus  exceduntur»  nimirum  truim. 
Ium  triangulo  imx»  8e  alit  alijs . PoAto  ita^ f)|o 
rpicio  triangulari  vt  i2M»Srpikc»io  qqo  quadrata 
cxcedOt  trlaoguU  Qpc»^HCpro  itio  opi.dr  xml, 
io  qmbtts  exceduntur  cu  xti  Q^druK  fit  comiuu* 


M I fpnthtm  qczt  cqaabkur  Cpatio  Miq..PtMct 
fpseio  zRcttvndeomma  triangula  coptMXC  fqnatip 
erot  excelfibus  quadratorfi  extra  diagonale  AC  a* 
ccdcntiuni»drreinaneotiumi  nempe  ipatioQji(,dr 
itezt » qoo  fuperant  rac  triangulum  i fed  hxc 
triaogula^c»8r  mzc  funt  pqualia  dimidio  rtdio. 
gulorufc*AXM»vtpoteeiufd£  alticudiois.  Ergo 
etii  excefiut  quadrstoru  que»  dr  2cx  extra  Cai»  trb 
•ogalis  QpCidr  MXc  «qualia  funt  dimidio  eor&dem 
reaaogolorura  fo»dr  xh  . Si  autcoi  Mam  ic  ^ 
dratumprimu  imer  deerefecntia  cxclufo  maXtdb 
excefla  eodem  excederet  re^angulmn  rv»  iamex* 
cefius  omnium  quidratorum  fuper  medlcuttm 
lACxquaretur  dimidio  rcfiangulorum  r^drfc, 
omnium  ioqaam  diricAuum  1 dr  ideo  fi  efiet  tri- 
angulum Ape  partium  3.  du«  cederent  rp » fp » ft 
mX.  ccAan|tiiis»ac  vna  exccffiii  quadratoni.  ^a- 
re  quadrata  ic>XM,dr  zr  pofito  toto  rcdangulo 
BACl’ partium  d.  eflent  dirnidium»dr  tertia  pars  al* 
ccriua  dimidii»  nempe  —«dr  redanguU  refidai  r^ 
dr  fc»  drRM  Y • Sed  iamofienfumefi  quadratum 
ci  primum  deficiftlum  ouUo  pa^o  excedere  iac. 
Ynde  suma  quadratoru  iO|dr  XM,df  xr  deficit  i y 
dimidio  redangulopF»  fiquideih  fi  fpatiocquali 
iUi  dimidio  excederet  in  quadratum  diagonalem 
a6>  bm  cquaret  totriu  iacp  . Sed  qiaopus 
BACV  efi  dimidium  quadratorum  aN  ck  b.  propcf. 
11. Ergo  quadraeoruroffefim  ponatur  d j aM  re* 
&angulum  erit  1 1.  dr  ideo  ictdr  xpa*  dr  xp  funma 
eritadAM  4.  quadrata  iategra  miniis  quam  4 ad 
II.  Ideft  miaus>qui  1.  ad  3.  cum  fit  id  vi»vt  4.id#« 


THEQR.  |II.  PROP.  W, 

’ Swiimt  rcHtngidanm  > /m 

torum  influi  Arithmetico  deaemen- 
' to  mituttorum  ejl  minor  fummi  ip/o^ 
rnm  imegfornm  txchtfo  vio  ■,  ftqne  h«- 
htt  ni  tnm  minus  ht  frofortione,  ^unu^ 
ni  3. 

Slot RaMgiU  I0| k XH. St kii . (leficitnd. 

Arithmatici»  ne  dum  ejo^ad  Utos  >Xi&  ili«« 
M rrin.  tjaoad  Utcn.n eodem  modo.  Dko. 
OnoS  enm  ut.diclt  Wam 

lotr»r.|pidrMa  per  ».«iu(ciplie.u  numcmnptr. 
liiua  faceffioi  dcfi«Ain  niutan  pcopoitioiKin, 
fiimi.  tdi- 


"THEOR.  mpROPOS.  XY.- 

* Sl  qundrnthimtfcmAuSyiyqtnixmt 
quotf-,  non  iterefetniAus  niinmus  lunxi- 
tmwt  qunirntnm,erit  mnior  frofortio  om- 
nium iecre/nnltum  ai  omnia  non  itert- 
fcentin  aditio  vtroiique  maximos  qttm 
M.aiy 

SI  reriet^adrKoRWh Teo  redu^ofumde. 

ercrceot  Io  pratt^.  fcbemice  idoito  nriiM 
>.>St.c>SfiM.SrnLj jcetiuBipie ^iMdrau  Imt* 
gea  coc  nuoKro  yNa^uo  cU  ^uog.emaxtno* 
Dico.  qu6d  iji^idrMorum  pradikornm  deere^* 
li<M  kx¥ffckt. Pc*PORio«l  ttt 9.. 
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DE  PR.OGRESSIONIBVS  SVPERFICIERVM. 


irati  celtia  erit  maior,  ^am  t.  ai  f. 

Probatur.  Ita  eft  vnlua  ad  radicem . vt  radix 
ipPa  ad  faum  9uadrxam . Ergo  rcjuabitxr  rc&aO' 
gttlum  cx  voica  parte  V.  g.  Af  > Ir  ei  »o  partibua 
tot  • tjoot  funt  ia  qoadraeo  la  partca»eoftftaaa« 
uadrato  ipfi  At  cx  17.  EUm.  lib.tf.  Qoare  aciam 
tmidiam  er  rcdangoll  ex  to,  Se  Ar  «ne  aqoait 
dimidta  irredangulitA.  Quod  autem  to  coQ* 
ftac  tot  panibus . quot  ia  xa  Tuot  ^draca  parva 
patet  cx  b^pocbcfi;  quia  cft  radit  ipfa  • a cociea  ac* 
ecpca»qaotlalpCatAruotparaecc  VndeiiiaaA 
fum  4.  partes  io  tDeronc  quia  in  ax  {dot  16, 
parcea  produ£iv  es  malcipUeadiMe  Uteris  ai  in  (t 
q«a  pofico . lam  at  redadgoiu  cft  ad^aN.vt  |>  ad 
S.  ex  propof.  is.  huius  : addito  autem  qu^ 
draco  iit  ftr  quadratis  decrercentibus  aV 
dimidiam  ipfiast  ccU  adhuc  TC  ad YNi  vcf.add. 
JdciMue  eom quadrata  dccrefceacU  10 . & xm.  Be 
KA  minui,  quam  s.  ad  d.  cx  prxead.  ad  av 
quadrata  «qoalia*  fi  addamus  ais  duas  tertias  par* 
tes  parallclogrammi  bv  erunt  adhuc  qnsdrau  de* 
craiexotUea.xM.drxBfumr  ipfin*  va  ad  th 
quadrata  uoo  deerefeentia  minus » quam  s.  ad  d. 
Ibdefc^uB  erit  cx  prcced.  dimidhim  parilltlo* 
grammi  rr:  Si  ergo  addamus  av  dimidiium 
dracisA  addimus  plus,  quam  sr.vt  io  principio 
•fteodimus  nimirum  rc . Ergo  addito  toto  qua- 
draco  IA  quadrads  decrefeci^us.  cum  addaowu 
biagit  • quam  quod  requlmoi  ad  hoc  • rc  dicant 
^ropoftionem  s.ad  d.  rei  i.  ad  |>  hsbebuoe  ad 
q^rata  non  decrerceocU  vn  maiorem  proportio. 
Oi»  quim  t.ad  d.rcl  kad  |.&  excadent  fer^  redaa- 
gulo  «bmidio  e p>  & trieotc  tv  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVI. 

• Quidrau  decrefetntu , fen 

dupltd  dccremthto  Arithmetico  [ftjfrd 
d^tptOi  qui  iuxtd  minutiores  frartes 
JitcceJJtuum  eorum  decrementum  co»/?i- 
tmiur  , rd  magis  decedunt  dd  prof>ortio^ 
nem  \*dd$,  refft^  ^uddrdsorum  non 
decrefeensium. 

MVltlplieantures.XM.8ent  rcdaogoli  pro* 
cedentia  perdiuifioncmtubduplcm»  nin 
RR*  Pf<>P<^o quadratorum,  feo  reftingulo. 
fum  fcmpcf  crefeet  ad  quadrata  non  dccreTcciitia, 
gr  femperfiet  magis  woxima  adeam  proportio 
oem*  ^am  habet  s.  ad  |« 


Probator . Nam  re6an|>dttm  m t «rit  mloaea 

qudm  f B io  prfced.  fig.  * ftrd  dnpid  «loaf.qoaas 

sf.fiooidem  etiam,  fi  fecuoddm  loogicodiom 
eureicat  el  pars  t i»  es  ceitd  non  cqust  loop- 
tndinem  im.TCCi  didkls  etlra  colligi  potm • 
Cum  ergo  hoc  reftangnlum  fit  miodi.  reliqua 
endt'i£dora.  vt patet.  Nam  loco  fequeotjcf 
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praeced.  Rg.  fuccedent  in  hac  duo  reftangula  nm. 
n ■ fimxl  equilia  laeicudiois . ac  oq^  Ced  quo  ma* 
gts  difteotnb  diuifionem  minutiorem . Se  fubdu* 
piam  d termino  g erunt  longiora  .frficdccxt. 
Wopcereaque  etiam  triangula,  n nig.  dimidia 
repagulorum  erunt  maiora  tnangulit  ooc  in 
prrcca.fig.  fi duotrianguU  illius  vnl  huius  ob 
btfim  n I fubduplo  minorem  fiimannir . Sed  hrc 
funt  «qoaita  incremento  fcdingaJomm  1 vfque 
adg  fupra  dimidium  cgpr  Ergo  etiam  reftannU. 
leuquaJrati.  vclut  1 p crefeont  magii  vitra  dimi* 
dium»  quim  quadrata  aa.8rcxt.prxecd.  fig.  8e  ma- 
gis ad  scceduot • 

Nec  tamen  vnquS  peroenlunc  ad-f.quia  retaper 
ad  deficiet  dimidiam  redinguU  r mi  quar^  ad 
quadrata,  feu  reftangula  q e Teprem  integra  erunt 

firoxlm^.  vt  s«  ad  6.  ex  propoT.i|.  huius « cdm  ^ 
ntegrafint  duplo  miiort.  quam  reftangolum  g'e* 
Qu<^  fi  quadratjl  noo  decrercentibus  ftptem.ft 
iilia  dccrefccQiibui  addas  q c 1 colem  pafto»  ft 
eadem  ratione  erune  msgiirquam -^i  fcd  malto 
m^is  accedent  aJ  . quadratis  pr»ccd.fig.  *mSe 
SroB.Srcct.  NamrerHipars  rtftangulit-pcrlt 
minor,  quim  tectia  parS  refiduiav,  8r  dimidiam 
c p huius  .quod xquatur  redioguloe  merie mi- 
nui. quim  dimidiam  IV  UUut»  quo  dimidio » 8r 

?|ua  ctrtia  pacte  quadrata  procedentia  decreiceotU 
iuitmagis.qodm*7  rerpeAu  non  decrepocium. 
mdc addito  vtrinqimaximo  qtredd^leodoh. 
fi^mifiut  diferepabone  i ^ . quam  repngula 
proeed  fig.  rd^efto  edo  rcdaoguiorum  lota- 
grprnm  quale  voom  cft  c q. 

. THEOR.  VI.  PROPOS.  XVII- 

* Stries  ijudifratornm , feu  rr^?a«ff«fori(«  fi 
infivufuiiiHilivM  m Aii  hmitic*mfe~ 
riemttjHintJjiiioLier*  Ji-nmiutHr,  t- 
qiuiur  duohm  fixtis,  amirttorum  inlt- 
gmurn  fdttm  tpuad  feafiim . 

PIM>*  Kamqub  numerofior  eft  rubdmifia  ed 
fit  propinquior  aecefluf  ad  -j-  redanguU  ge 
cxrlufo  maxime  rcdiguloram  i minori  propoi- 
tiOQCiSic  inclaro  maeimo  fit  acceflus  ad-j-rc** 
daguii  gtd  maiori  ^pportione:  oecexcluromixi- 
mo accedendo  ad-f  poceftclccdere-7-.nec  incluib 
maximo  cx  prOC.  Ergo  fi  (Hmlnutio  fiat  quoad 
vfque  fieri  potcftfquabiteottfimul-f.  Paut  con- 
fequaiit.  Nam  non  crkmagis»quam'$-aIloquin 
poflet  adhuc  fieri  TubdiDifio  i maiori  prt^rtio* 
oe,  per  quam  acceditoe  ad4-*lBdaec  erit  mlnut. 
quamv  integrorum  redangulorum  eadem  de 
caufai-quia  inquam  pofiet  fien  adhuc  fubdiuifio» 
pif  quam  accedimus  ad  4>  d ouoori  propoitiooe: 
Ergo cquabit  4 ccdingoli xg.Et  loco  totius re- 
daugult.  quod  componitur  ex  redangulis  In- 
teris eodem  numero  conftantilKis.qa^vftrx 
II  Jmius  duplum  radaogoli  ea  dcficieoii^oa  vni* 
(Q  decremento  redangulis  compadt  erit  vt  4.  ad 
Utideft>rtl.xd|.  , 


isisasia  ^ • 

vs 


THEOR. 


I 
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THEOR.  VII.  PROPOS.  XVIII. 

* Si  redMfuU  Arithmetico  dtaimtiito fine 
fine  deficiemin  vpjne  »d  vltmum  fui  non 
deficitnt  t tunc  recitn^uU  defiicuntij  »d 
ilU  minora  , ^un  integra  jrerfeuinnl 
proportionem  a/juatitoiis\ad  complemen- 
ta veri  proportionem  fuiduplam  , ad 
tcHanguli  vero  circa  diametrum  tofi- 
duum  fukriplam . 

SIntredangoU  AruUmedcd  dendeotia 
Bc,  &DA  : Quorum  dcfe&as  peraenix 
•d  MK»  Dico  reftingola  defi- 
ciitiaomnU  efle  primo  rcdM- 

gnli»  *H.K..O».fc  c*t.*qaalU,  X 

Dimidium  v<r6  complenttoio»  , 

nun  ah»  Ar  n B «jttbad  totam^fc* 
ntm  t TenUm  »eto  p^era 

rcftiogulorum  nn  circa  xcff^ 
duum  HM  diamecrt  xm  cxiAea« 
ciom  noQ  deficientium* 

Probatur.  Quia redangula 
xh*bLiVV  integra  perfeueraoe. 

£rgo  ferica  talioni  c(]ualiom 
rcriei  «qoi  multlpUcatf  erit  «• 
quaiit . Complementa  veto  hb> 
ar  X.O  deficiunt  pro  medietate 
fui.ficot,  8c  AH,  Ce  NL.Cf  CV  pro 
medietate  fui  deficiunt,  ea  ii« 
b.  ergo  fitnul  ah»  & Ht » 6e  cart. 
dimidio tjoooue deficient.  Ke* 
diangula  vero  citra  diametrum, 
i}Ood  duplici  Arithmetico  de* 
cremento  deficiant  cx  17.  h.  ex- 
tenuabuntur fucccifiui 
ad  -f  omnium  . Quare  omnia 
fimul  ad  integra  bN  redangula 
^u^  multiplicata  fe  habebunt  j 
vt  I.  ad  J.  Itaqj  rc^angula  de* 
fidentia  Arithmetico  dccre* 
memo  fecundum  vtromque  la« 

tni  i fed  non  vfque  ad  vltimum  ^ 
fni;  fe  habebant  ad  inugra , ad 
re&angula  quidem  XH»ai>»i>V,  circa  diametrum, 
Tt  i.id  1.  ad  c6plemcta  verb  BHiKA,vt  l.ad  a.ad  re- 
liqua ver6  reftangula  circa  diatnetru  HN,vt  l.ad  j. 

THEOR.  VIII.  PROP.  XIX. 

* RfHangula  duplici  Arithmetico  decre- 
mento fe  extenuantia,  &•  non  ad  vilia 
mumfuiyfuntad  teUangula  integra,  vt 
redangulnm fni  maximo,  O"  minmola- 
tere,  0"  triente  tellanguli  difjeretfue  ad 
redangulum  primum  . 

IN  preeed.fig.iirdempofitu.DicoreAai^^* 
la  Arithmetico  decrcmeutOfdr  Qon  vfqne  ad 
vltimum  fui  dcfictentiaAiBdr  •€»&  di  effe  ad  in- 
tegra pari  numero  conftantia,  vt  redangulum  iq, 
a maxhno  latere  xi»  Cc  minimo  xq  comante , 8e 


TRACTATVS  XXVIII. 

triente  rtfiaoguii  ^od  orimr  i differeot!|a 
laterum»  qnc  inter  maximam, dr  minimam  repe- 
riuntor. 

Probatur.  'NtmxHarqutt  ipfum  redaognlom 
xn  noQ  deficiena»  at  kb  eft  meJieraa  complcnca- 
torO  Mp,  ah»  quod  cfiplemfta  Ainc  inuicem  gqualta 
ex  .Quamobrem  fi , 8r  a/Tumas  quadrati» 
vcl  rcdangoli  hn  circa  diametrum, erit  tou  ferica 
reAaoguIorum  deficientium  proportiooe  Arith- 
metica ai  feriemmultipliccm  reftangalorum  oon 
deficientium»  vt rediangulum  qt  fub  latere  x» 
maximi»8rminimixqvna  cum  tertia  parte redan* 
fuli  HN  ad  imegnim  xn»  quia  fertes  deficiens  ad 
iutegra  febabecquoque,  vt  /.ad.!.#  8rrt  l/ldv 
Ce  undas, fc  i.  ad  ex  iS.h. 


COROLlARlVM. 

Hinc  etiam  educes  ; Totam  ferietn  reftaogu- 
lorunv  arithmcticd  deficientiam  riTepqoaij 
redangulo  ex  latere  totj  ferid  integri  fobtfdeme 
Xz,  8e  latere  mv  minimi  redangiili,  vnd  cum  ter- 
tiaparteredangaHdiirerenticcrurum po.  Nam 
tota  feries  reAangnlorum  minorum  non  iHfieieiw 
tinm  finiat  in  f m;  vnde  refianguiom^  erit fqua* 
te  toti  feriet  minori  redangulorum  non  de> 
iicientinm  . Differentia  itaque  eft  inter  ferien 
maiorum,  Seminorum  non  dec reTceotcm  reAao- 
^lum  let  qood  cR  dimidium  omnium  comple- 
mentorum l fiqoidem  PZ  arquat  complementum 
PA,  8r  Idno  eft  dimidium  omnium  eomplemenco- 
ffi  hinc,  Ariode  deficientium  cum  ipfa  fint  dimi- 
dium integrorum  ex  tS.h.  Cum  iuqurxrequet 
omnia  rcSanguIa minora  At  AP,vet  vzomniac6> 
plemema  defici^tia  dimidio  fui,etiam  reftaagald 
po,  nquablt^omnia  qipdrata  reiidua  circa  rfiame* 
trum,vcHN  non  deficientia . 

Si  ergo  accipiatur  redangulum  xx  habebimus 
totam  feriem  redangulorum  minorum  m refisti* 
golo  xP,Sr  io  refiduo  p z dimidium  omnium  eom- 
plcroeororumj  ner^olnfiiperaltumamas  tertiam 
partem  ro  redanguli  eonfequemur  omnia  redan- 
nla  deficientia  hN,  ic»  V b,  flr  cnt.  Itaque  tota 
kries  redangulonam  deficientium  fine  meta » fcd 
ad  fui  vltimam  dimtnutionem  non  pcruenlemfirm 
erit  aqualis  in  fua  planicie  reAangnIo  fub  reAin* 
guli  pnmi  latere  ZR»vel  Xq^.fr  fub  utere  omnifi  re* 
daoguloru  non  dcfictentiu  xz.  Ce  tertia  pane 
^angulidiffcrencueoxerunim  ZB,8rOl,  frdil^ 
rentisr  mz  lattnim  xm  , & mz  . Si  verb  confideres 
ea,  vt  deficientia  quidem  {fed  non  quoad  oaocm 
poiEbilem  uxeeouatioaem  fingulorum,tunc  oomU 
redigula  deficientia  eiclufo  maxioao  cruoc  (qua* 
lia  redaogulo  xl,&  minus, quam  tertie  parti  re* 
dangolipoi  fivcrb  Includas  maximum , emet 
«qualia  redaogulo  xn,  & magis,  quam  tertic  parci 
refiangtitipor  Ratfo  eft.  quia  exciufo  ab  redan* 
gulu  Pi  f qiui  omnia  minima  no  deficientia:  at  Pz» 
omnia  cofflpleoKnta  pro  medietate  M defidencia) 
cateraverb  quadrata  defidencU  quoad  vtmniqut 
latus  eicluib  hN  fune  minus, quam  cercia  parsom* 
sium  quadratorum  elurdem  numeri  giba  deficien- 
rium,  quabi'maltitndiacm  equat  redangulum  Fo, 
fi  ver6  addas  maximum  xn  iamdeficiemTaconpIo 
Bienra  in  eocnpiemento  a*  fune  maiora  redaugu- 
lo  XV,  Ce  quadraeo  hN,  quod  additum  redaugubr 
aeu  faciccmaglsjquam  *freAioguiPO. 
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::T,RA  C T A*T  V S,  XXIX-, 

J^eCeoitfia  Ke3iltneorumT‘litnorum . ' ^ " 

' Eodxila  cft  pars  Gcomctrix  admodum  fnf^nfs , Scia 
vfibus  humanis  necc/Iaria,  quam  apud  Clauium  Itb.  6. 
Pediafimus  definit. e0c.PartkioncmarCf  inter  diwerias 
perfonasjVcrum  in  fiio  Lexico  Hycronipius  Vitali  ccu- 
ditifsimus  deferibit  Geod^fiam  ciTe  corporum'  (jvioq; 
dimenfionem  per  fenfibiles  menfuras . Sed  quidquid  fit  de  Cgni- 
ficatione  nominis ; nos  eam  vfiirpamus  pro  ca  parte  Geometria?, 
qux  fuperficies  re£lilineas  confiderat,  fiue  eas  transformando, (lue 
partiendo , fiue  mcnfiirando ; fiquidem , fi  altera  harum  confide- 
rationum  alteri  defit, mancha  euaditj&impcrfefla  . 


EXPENSIO  I. 

Dt  /igitrMiim  pUtutum  nfliflfKtrum  trtuu- 
fwmMioae  m itqiults  fuptrfcict . ‘ 

r ' 

SVperRdesreAilincc  pisnx  racifem  Inaiecm 
fubeuQt  traosformationeaii  fr  non  multo  Ia* 
l>oce»  licet,  rei  angulis»  vcl  Uter&tif,  tum  quanti* 
tace,  tum  numero  dircrepantca,  (eruata  femperz* 

' ^ali  capacitateln altas  recedunt. 

PROBL.  I.  PROPOS,  I, 

3 'h 

'Anttn  cuiufliitt  trUngHliinptrAltlopa^^ 
mi  aream  iramformare . 

HOc  effiVltur  docendo  perpradicolareta  ad 
balim  • Nam  It  es  dimidiata  ball  Ci , quz 
eft  Ai,8r  tota  perfiendicnltrl  ad  fiat  redangulom» 
VC  eR  A9$  boc  erit  triangolo  cpp  zqoales . 

* probator  es  41  pfop.  Elem.  Nam  ibi  hoc  do* 
cetur.  Vnde  non  debemus  repetere. 

id  etiam  operi  mendatur  diutdendo  perpendl- 
''  colarem  bifariam, con* 

ftieuendo  redangulum  w, 
ex  dimidtatb  perpendicoli- 
fl,  8r  tota  bifit  hoc  enim 
eritsrquale  triangulo  coi. 

probatur.  Nam  00 ■ 
irtangulum  ex  41  primi  cft 
squale  parallclogranuno  IB 
fuper  dimlifiatam  bafim^ 
ad  eandem  altitudinem  ef- 
feRo : Sic  cft  triangulum  C^d  cquale  parallelo* 
gummo  OH  { Ergo  cotum  trianguhim  CDB  tod 
pacaUclografflmo  H • erit  squale  • 


COROLLARfVM. 

Hlnc^ft* aream  fimiliter  pawllel<wramml 
polTe  in  criangulum  cransfjoil  T l^fuper 
duplambafim  ad  can^m  altitudinem  kri jugulata 
fiat. 

PROBL,  U.  PROPOS.  II.^ 

Aredm  cuiuflthet  vtl 

gr«mm(  m*4ream  tlterius 
pMTolUloffAmmi  trd»if>rmarc  . > 
hahtdnt  dn^nlum  tUtum , O'  latus 
ium. 


V 


Idcfropof.  4}.  lib.i.  Elemeiu. 
PROBL.  Ili.  PROPOS.  m. 


Data  quairilatero  aquale  paraltelogram’ 
mumconlhtuerem  dare  angUoreUdraeo, 


H 


iEc  operatio  facilior  cft,i)aain  n Eocl.prop. 

■Kr 


OD  JyK. 


f 


'sol 


W-i.i.  Oetar*AK0  iftuJrititerom.Sr  dacatiir  dia 
^4>iuU*  AC;  detrnocetarmebirariam  ia  H«l^duca* 
MI  ^aciensctmipfa  diagonali  apud  iwDgalutn 
s^oalem  angulo  v . & per  Tcrticem  c dacacur  pa> 
rallela  on  ipii  iMijlcat^  diagooaii  i vmict  Pifrt 
parallele  erlt^c  parailcIogrABiaauin 

2MNo  squale  quadrtlaeeroAtCD  . 

Probamur.  Nam  paraHeiegramnrom  HOeflc- 
quale  trianguloAOpn  didii  tapropof.l.  fiefr  pa« 
rallefegrtmcinim  Hn  eft  sqoale  triangulo  a*c  ex 
cadcffl  propor.quod  iinfinter  eafdem  para!felas»& 
’ Ideo  ad  eaodem  ahicudineoi.  & faper  dimidiaeam 
baiimAC.  Ergo  & totum  quadrilaeerom  AKPto» 
ti  paraltelo^ramau)  iMMOerit  squale . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  IV. 

Pdto  p^fdlietogrammo  fipra  ddurf!  rtBdm 
dquale  pdralleff^mmum  con^itune  in 
Mguio  reBtlineo. 

• rC  R ptrallelogrammam  redlgulQiquod 
c6tiaeatu£reftia  Aiifr  xc,  dataque  reda  xo» 
Latera  itaque  parallelogrammi  dati  In  voam  re- 
dam redigantur , qu«  ftt  ac,  «r  i pondo  i traha- 
tur reda  data  di  , faciena  cum  ai,  quemcumque 
angulum:  Triamque pundomm  aoc  reperiatur 
centrum  ex  propji.  iib  j.  £lem.  & Bat  circulm 
per  ea  trannens  ADCt  deinde  prolongetur  di  }Q 
F,  nitn  Aco  Dg,  Se  ar  squale  redangulum  conlli- 

tuere  iofiei  IA, ar  »c  conftitoto. 

Probatur  «propof.jy.  lib.j.  Euel.  Nam  G in 
eireuJo  dua  rc^x  fe  mutub 
fecuerinr,  n Dr,8r1lc  redan- 
gulum comprehenrum  Tub 
fegmentu  vniua ai, & ica- 
quale  eR  rcdangltlo  compre- 
heofo  fub  Tegmcntia  alterius 
qualia  fuot  D»,  & ir  . 

Siverb  ex  propof^.  huic 
red angulo  confUtuamus  a- 
quale  parallelogrammum  in  angulo  dato  babebN 
mus  td,  quod  propof.  de/ldcrac . ' 

idem  quoquea^equemur  B tribus  datis  redis 
ex  ■iq.lib.n.  inueniatur  quarta  proportionalis,  ita 
rt  DI  data  fit  prima»  Nam  ex  prop.  ig.  erit  re* 
dangulum  Aib  prima  oi,  & fub  quarta  inueta  m- 
^ualc  ccdangulo  fub  duabus  medrjS  con^tehen* 


PROBL.  V.  PROPOS.  V. 

Urttim  cniujhbd  figurt  regularis  in  tijiui 
U farallelogrtmmsuts  redigere,  ftu  etiam 
triangulum. 

Flat  parallelogrammum  AS  quod  habeat  ac  x 
quale  ambitui  (fimidio  diti  bexigoni  V.g.  ru* 
Sus  centrum  i j aliud  lerb  latus  squate  perpendi* 
culari  tcinaliquod  latus  figurs  regularis  cadeo* 
ce  i centro  t«  Nam  Aco  lioc  paralielogrammum 
rcdangulumsqualeeiTe  ares^esagoni . ^ 

Pro&jtur  . Nam  comprebendet  tot  triangula^ 
sqnalia.quoc  babet  figura  rcgolirit : Latus enina 
M redanguli , cum  fit  dimidium  ambitus  Pdfe 
'ubftcraet  bafei  tres,  rt  mc  » rade  dlmiAa  Lc  teit 
♦ . — ^ 


TRACTATVS  XXIX. 


squalis  rc  dimidif  fd  squalis  bafibus  tribniitk,'iF 
est.  Irnea  »ero  tH  perpendtcoiaris  eft  sqiij 
perpendiculari  t c ; Quare  ex  i,  h.  triani|o|^ 
AHCeft  squale  triangulo  icf  tHomm  verb  trita, 
gubrum  duodecim  habet  rarallelograramon.ge 
duodecim  hexagotiu.Vnde  cu  conneoi  sqqalibai 
Qumero/ireaqfcrianguiis  erunt  squalia  • 

bh • X 


W7^ 


xTil 


Si  rerb  libeat  habere  rrlangulmn  >qaatefigare 
dat(  dupletu^afis  ac>8t  fiat  squalis  toti  arebiivf, 
Br  fuper  eam  mt  quodcuroqoe  triangnlum  coate». 
tum  parallelis  ac,  arix . Natu  cum  hoc  cx  i.pro* 

Eof.  fit  squale  redangaloAB,  erit  etiam  squiU 
exagOQo  L 

PRORL.  VI.  PROPOS.  VI.  ’ 

Datum  triangulum,  velparallelogramnm 
in  aliud  jtijuale,  /id  vel  mahrit,  vd 
minoris  altttudinis  transformare  . Siae 
& i I aliud  maioris,  vel  minoris  la/s . 

Sit  triangulum  jtK,  ,rilluil  oporteat  redacen 
adminorer^leicudinemAO,  dacaiur  otpa* 
rallela  AI» &d4ftturKi  ad  angulum  x,cul  paral- 
lela i vertice  C agatur  cf,  Se  Jrinde  durator  nt 
Dico  triangulum  A£F  altitudinis  dat;  clTc  eqiale 
triangulo  ACI . ^ 

*Prob. autem.  Quia cci triangulum  ablitidi 
eft  squale  triaagrii) 

F 1 1 , quod  adAtsr 
' ipfi  AEi,  vtpoce  foper 
canAm  bafimM.I^ 
inter  cafjem  paralle- 
las IS  , &'cr  . VnJe 
remanet  adhuc  squale  ■ 
oum squale  fit, quod 
additur  ei,quod  aufer- 
tur. r 

Eodem  modo  poterit  augeri  in  altitudiqni^ 
Nam  fi  ponamus  efle  oobis  exhibitum  trianeulni 
AiF,  quod  oporteat  io  altitudinem  aL  fubleoare 
prodttcatur  ab»  Se  ducatur  parallela  bafi  lc»RI 
pundoc,vbl  fecat  latus  Acducaturad  Freftacf» 
culi  vertice  dati  triangulii  ducaturparallclaifc 
Sc  vbl  bafim  fecat  In  x » ducatur  K . Nam  dico 
hoc  triangulum  ica  in  aldtu  Ancm  al  fobleutBai 
«fie  squale  triangulo  exhibito  AEF.  « 

Probatur»  vt  antccedpns  praxis»  Keealiitf 
maiori  bafi  accommodabitur  fic  enim  triangolini 
ACifCui  fit  prolungida  bafis  vfqt  ad  F»  cdiio^if 
FC»dr  i puAoc  ducatur  lines  cf,8t  cl  parallcTait» 
ipoo&oF,deindedacatursF.  Nam  trianguli» 
AKF  fuper  maiorem  bafim  ap  eft  squale  triauguli 
•ci»vt  fupra  oftenfum  eft.  £t eadem  operattbcftf 
de  Aninutlone  bafis . Eadem  quoq;  operaiip  edt 
de parallelogrammo j ?t patet»  ctam  fit  dupli* 
tmngitli. 
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DE  GEO 

PROBL.  VILPROPOS.  VU. 

D4i9  nlfiliiK»  *i  daiian  tw  &x<u  tri<mgfh 
hn  Hfult  co»Pi$me  , /en  fa4r 
(tlegrtmnum , 

SIi  rtftillatuin  aidiCi  cgnai)  ojiannt 
{n  triaagalum  traaifortnare  Infidens  fuper 
•(Cyatum  latui  aSi  ^ contra  aSgnati  lacerti  m . 
X^tui  proluQgeeur  so  1q  Hffir  du§a  ba,  angulo 
c>  ducatur  el  parallela  CU.  Deinde  ducatur  ah. 
Q^niam  enim  criaoeulum  BcA  cfl  Tuper  eaudeoi 
bu  im  Alt  dr  inter  ealdein  parallclai  ch>  8e  ai  eric 
arepuie  triangulo  ahb»  8r  ideo  quin')uagulum  erit 
traniforinatucn  io  quadrangulum  haio  nece0a^ 
riom  ad  operationem  faciei^am . 

In  quadrangulo  ergo  haio  docator  diagonat 
lia  BBtdlr  prolungato  latere  ah  » ab  angulo  d duca- 
tur om  parallela  di^oali  pr*diS«  Ha  & tandem 
ducatur  Mi.Sr  erit  fadum  triangulum  aatarqualc, 
quioquagulo  AacoTuper  Uuu  AB»quod  rergU  con» 
ira  latus  Ofi( 


* probatur . Quia vqual  quadrangulum  babdi 
fiquidem  fpatium  uai  cft  * tom  triangulo  * tum 
tjuadriliterocommune * Triangulum  eerb  reli- 
cuum iiau  trianguli  ami  eft  (quale  triangulo  hbo 
reliquo  quadranguli  j cum  fuper  eandem  ^(im  hb 
exiftaDCpgriQ  eandem  baU  parAileUa»  mo  (erau« 
aeoc> 

. ^cd  quadrilateruffl  habdcQ  »qoalc  quinquSgu* 
loiCAto,  ndiSumelli  Ergo  etiam  triangulnni 
AMI  erit  eidem  rquale,  quod  triangulum  ei  didii 
poterit  cooucrti  Iq  paraJIelogrammum  lubeoc 
latus  AB>  Tt  patet, 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  VIII, 

iridiU 

gidum  , feu  fdrdllelogttmmum  Juger 
dtUum  Itius  infidelis  trunsfundere , 

It  multilaterom  quodeumque  ASiieVY»datuqj 
O latui  sc.faper  quod  prolQgatomtru(mIu,fc 
parallelogramudato  re&ilioeo  aequale  cdlUcuere 
oporteat.  £ regione  ciedo  angulo  a ducatur  At,dc 
acA  lateri  ab  ducatur  parallela  t d ab  angulo  i : 
Deinde  cootungatur  oa  . Nam  triangulum  adb 
fapcreAodcbalim  ab,  & tn  eaodd  paralleli  lo  ter- 
iDioaos  eric  squale  triangulo  AiB  • Transferatur 
triangulum  ISA  fuper  reSam  ap  , & fit  omniob  el 
squale,  Sr  Emile  triangulum  aob  . Deinde  maio- 
ris baEs  DA  fiat  luxta  propof.d.h.  conferuando  s- 
qualitatem*  & Et  AQp » 9c  d vertice  t^duda  ad  AD 
parallela  q; .ducatur  ab  . Nam  ob  paratlelifmuiD, 
fit  eandem  IpaEqi  ulangulum  AID  erit  triangulo 


D ^ s I a:  fof 

BQP  squale, quod  eft  triangulo  ioA,«r  coorequea: 
ter  cmngulo  IBA , quare  cntogulo  iia  erit  squa. 
Ic  qiw^  AIO}  quapropter  ponio  muitilacerg 
ABiBca  squalis  triangulo  iAO,fr  mb  Emul,'  ideft 
tpti  pAi  t ideoi  erit  elEcicndum  de  alia  porclme 


Nam  duaa  ad  latos  ac  parallela  vh  ab  angulo  V, 
transformabitur  triangulum  avc  in  triangulum 
bcm  duda  AM.  Deinde  fuper  am  transferetur 
tnaogulum  a%v,  fir  erit  ant,  quod  eueodetur  ad 
occupandam  totam  bafim  am,  * erit  axm  . Oein- 
« ab  » angulodufta  xx  parallela  ad  bafim  au.  vbl 
fecit  in  e ducitur  ak,  eritque  triangulum  amc  s- 
quale  triangulo  axm;  qood  squatur  trbngulo 
ANT,  fir  pquab  I fiif  Emill  triangulo  Ab  V. 
Idem  fiet  dc  triangulo  at  a.  transferetur  enim 
fuper  bdfim  ak,  faciendo  ab  a criaogulum  ei 
Emile  , Ar  squale  . Oejodc  extendetur  ad  oc- 
cupandam totam  bafim  a x > filr  tandem  io  eri. 
angulum  a kz  iransformabttur . Droque  habebi- 
mus triangulum  r az  sqoale  mulcilatero  acbcvt, 
quod  omnia  trungula , quibus  componitur  om- 
nibus triangulis  , in  quibus  mult.Ueerum  dl- 
Eributumeft,  Ijntsqualla.  Vnde  iuxta  regulat 
traditas  poterit  conuerci  fo  pqoale  parallelogram- 
mum  rcdangulum « 

PROBI;,  IX.  PROPOS.  IX. 

Dsto  rt^augnlo  ^Wr4l«wj 

HOc  doculmns  cum  Euelid.  propof.14  llb.t, 
cum  rcdilioeum  prlili  in  rcdangulum . 
Deinde  redangulom  in  quadratum  squale  exanf- 
mutauimui . ' ‘ 

Potefi  etiam  fieri  innenlAdo  Inter  duo  latera  re- 
dangult  mediam  proportiooalem  ex  prpp.ij.bb.d. 
Nam  quadratum  huius  medis  ell  squale  redan- 
gulo  ab  extremia  contento  ex  propof.ip.  tib.d. 

PROBL'  X.  'PR0P0S.  X. 

Duotm  qudirAhsinHtcm  indquMusfmul 
fumpttsinmntrc 

fumpu  , qu4  tu*m  imtcfm 

4qHenmr . 

COnfiituatur  redanguluoi  cx  duobus. lateri- 
bus quadratorum  iouicem  iosqujiium , ilt 
rt  duo  latera  maioris  aitentm.  alterum  minoria 
angulum  redum  claudant , vt  ab,  8r  ac  . Dcin. 
dc  nedantur  extrema  punda  bafit  bc  : Tuper  verh 
bafim  K cofiituatur  igulua  redua  duobui  Crnrl- 
buf  squalibua  cliufat , ouod  fiet  diuidddo  bc  bi- 
Sfl  fariam 


tractat  vs  XXIX. 

IwUm*  fc  eemro  dactn<iof«cnicireulQa 

SADC*fe  diuUeoio  bif*HI  in  iherahendog;  Uter*. 

fc€jur«»i>.&DC.  Nim  cum  periphcriw  *<iu*- 
Ici  •»!&  DC  fabteadiat  erunt  sqaaiiauogulns  re* 
rb,  npote  io  fetnicirculo  «fit  reftu*  « ts  I ib.  J. 
ttaque  «juod  quiireta  lacerum  id  » 8riC 
fuDC  «qualia  duobua  quadra- 
tis cx  Uceribut  ta  > 8r  aCt 
oam  fttot  «qualia  quadrato 
badiucexprojJoCa.lib.il. 
ergo,  & Inter  ueruot«qua- 

^ O PoiTuoc  autem  etiam  ioue- 


theor.  n.  PROPOS.*  xm. 

Tritmgidd  inter  ftMrnlUlns  confiiivn,  & 
htft  endem , f fecemnr  fnrnlltlii  linm 
fegntnu  funt  ttqtulit . 


niri  hwqMii».  « ptt  fc  p««,  quod,  «r  it  tea«n; 
gulis  fimilibo»  » ei ,» ■ lib.  t. 

PROBL.  XI.  PROPOS.  XI. 

RellMgitlodato  Jit  reatngnlt  rtferirt  ei 
dijUtUt  fuh  dinerfd  Uiernm 
quantitate » 

Sit  re&sogulomeompreheuram  duobus  redis 

AC,  8r  »c,  velitque  aliouis  aliud  redangulom 
paulb  breuioris  lateris  efficere iusta  menfura 
ti-b«c  fnoer  latus  ac  mefurctur,*  fit  d,Sc  diuifo 
bif«i.m  fcgioento  Ai  in  V cemro  v doestur  cir- 
culut.  Deindt  «ntro  c iotetiu  Io  C1  ducatur 


TRIangula  oafA  pO'  I’*.'  p>rall<l»  t>0> 

& of  coflfticuu  fuper  eandem  bafiro  of , 8r 
ferentur  parallela  aliqua, Tt  bn  . Dico  lUa/egme»n^ 
ta  ejffe  s^untls  • 

Probatur . Triaoeula  dap  » flr  oPo  funt  «qualia 
ex  propof40.1ib.(.  Elemcnt.  ProptereaqneibUu 
communi  parte  otP  rrlangula  i>iA,drpio  remane- 
bunt (qualia . Quare  erit  ot  ad  i d • vt  ai  ad  Is 
esprop.li  lib.d.  Ideoquc  erit  quoque  compoaead 
lo  ad  oo,fC  AI  ad  APjfedvt  ai  ad  APjiufiele- 
tert  ad  Dfifrvtoiad  od,  fic  in  odos . Qua* 
re  Qi  ad  DP,  & IB.  ad  D p eandem  dicent  propor- 
tionem ot  ad  OD,  vel  AI  ad  AP . Et  ideo,  cdne^ 
dem  DF  eandem  dicant  proportionem  du«Oj|ft 
It  erunt  ex  propoC^.  l.(.  «quale»  • 


portio  circuli  u,  8e  vbi  fetfat  to  l ducatur  tc. 
Nam  OC  erit  aliud  latus,  quod  claudet  redangu- 
Ium  to  rcftaoeulo  ca  «quale  Probatur  ex  Cor. 
I.  propof.jd.lib.j  elem.h«c  duo  redangula  ah, 
ex^,»c,«:LO  ex  ic.co  cfle  «qualia,  licut.*  tan- 
gens circulum  erit  quadratum  pr fdidis  redangu* 
lis  «quale,  fi  ex  pando  c lUum  contingat  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XIJ.  . 

7><pc3^M  inter  etfdtmfaJleltsconUitm* 
inter  ft  fnnt  ttijntlit  > dummodo  ftt 
etefutit!  alter*  tliert  torre/jtondtnti  eo- 
rum Ittfis  > 

Sit  trapexium  oaci  . 8r  trapeslam  oVcD  quorum 
bafes  AX,  F»  «quales  fiat , Ar  o B eadem  / vel 
«qualis.  Dico  h«ctrapcxu  cfle  «qualia. 

Probatur.  Namex 
— ^ Cor.prop.(olib.l. 

- triangula  habentia 

«andra  bafim , & 
inter  eafdem  paral- 
lelas inter  fe  funt 
«qualia:  quare  tri- 
angula OFC,  &oct 
erunt  etjuaha . Por- 
rb  triangula  Ato,  8r  PCD  ob  bafes  «quales  ac,& 
tDcrqnt  «qualia.  E^otrapcxla  quoque«quali- 
btts  triangulis  coofiaatia  erunt  «qualia  • 


In  triangulo  autem  aio,  vt  toad  Ol,  fic  A(ad 
Kl.  Efi  autem  LO  adOl.  fic  LNad  tB.,8r  vtalad 
Ai»ficirxadqt  . Quare  erit  eadem  proportioiN 
ad  I B,  quam  hc  ad  qj  : fed  Qt»  Sr  r n ofienfe  fxat 
arqualesi  Ergoetiam  Hx,8ri.Nexia.!.(  Vndeps- 
ter,quod  fint  fuper  equales  b<featnangult.HAi,& 
LOHifcilicet  Hi,ar  LN : vnde  erunt  (otialia  fic  ctk 
anguta  qA  i BOi  cQ  fint  fuper  «quales  bafes 
IBsfir  inter  parallelas  erunt  (quslia.Vndc  etiam  i» 
fiduatrapexia  luxQ.ar  iiMQeraatcquaha.  Cim 
ab  «qualibus  criangulis  fint  «qualium  triaogal»' 
rum  refidua  • 

COROLLARIVM . 

Hinc  obiter  patet  triangula  «qualis  iltitufi- 
nis,  atque  crapexia  i ne  dom  confeqoi  bafes 
«quales , fed  & omnes  bafibus  dudas  parsllelai 
ciie  inuieem  «quales  ; dummodo  ad  eandem  alti- 
tqdtoem  fint  dcdud«,  quod  etiam  verificatar  oe 
dum  in  criangulii  eandem  bafem  babenctbua,'  ied, 
flr  (qualem,  vt  per  fe  patet . ^ 

THEOR.  III,  PROPOS.  XIV. 

Trapeta  inter  lineat  proportionalet  confitth 
ta,&  eiufdem  aliiiuditttt fe  habent  intu- 
cem,  vt  htfet. 

SInc  t.  pnccd.  fig.  duo  trUngnla  cgnaliiald- 
tudiais  OAV.&  D02.  h,c  « l.  lib  6.  (e  htbt’ 
buncad  Inoicem,  vt  bafes  DP,a  loz . RurAi  trt- 
angula  qai,  Sr  iov  fe  habent  ad  inuicem,  vt  bafes 
»d  IX : nimiram  df  ad  ox  : Quaderd  cuo  fit 
totum  DAP  ad  totum  poz,  vt  abUtumqAlib  abfv 


DE  G E O D E 

iu«n  io)r»etiim  relicuum  (upcxiuni  oqi? edt 
rdiquttin  cr«pcxiaoi  MXz»vt  totun 

poz , CcUiccc  • VI  bxfis  ov  *4  bxiiia  dZj  wdttqg 


sia;  fc7 

1>R0BL.  II.  PROP.  XVI. 


aJiX. 

EXPENSIOIL 

Dt  c<{h  ptrpMdicuUrls , Cr  if/ms  fumU 

I4lt, 

DOcntmnt  «adUneibas  csbalbqtMdIibet  ec 
trbogaluto  doocriiagaU  rvdkangvlt  re« 
dvccrein  tr.S7.TrigoQofnetrlco»fmtic  fio«ctb«- 
Usldcm  docere oportettfr  primo» in c|aod psn* 
ftum  Tublcdum  bAfeos  cedat  perpeodienUric»  9t 
deinde  ^namitatem  Ipfiua  perpco^olari»  > emn 
id  fic  neccCuIttn  ad  areae  piaoae  mearurcadu  pec 
asmeroi , 8c  maiiod  uungaJorttoi  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XV. 

Cifum  psTpetUictdittis  ex  noih  Isterihus 
eiem  Cddit  mtrs  trioaguimit  fWKHire , 

Slr^bfifutuffl  Aca » Ia  ^ aagnivt  e fit  maiM 
vrf(»tiber  apad  a aat  apud  a * habeamufipin 
crara  tk>ta  ab  7.phn0rDin  ac  qulwjaefr  an  pniind* 
nm  6.  Multiplicando  (i n^Ia  lacera  ia  Te  fitncco* 
ram  «p»a Jrata»  vt  docuiinos  def.  i.  Tradi.7.  lib.B. 
£acl.  nimiram  laccrit  ab  49,  cmrii  ac  tf.  flr 
erurisen  |d.  AdJc  deinde  duo  eptadrata  fioml 
V.g.tf.dr^p.  fiet  74  fubduc  quadraium  refiduum 
|5.  emne  poft  Tobtra^lonem  }8.parttre  bifariam» 
Breronr  19,  <fucm  numerum  partieria  per  nome» 
raro  bafjt  7. 8c  dabunt  nimirum  difiantiam 

ADib  A»  Sr pundum o»  loquodi vercicc  • cn* 
d't  perpendicularia » 

probatur  nam  ex  prop.i).  Iib.a.  quadratum  nn 
miout  efi  quadratis  rcAirum  ac»  Br  Airefiangulo 
bis  eomprebrnro  fub  ba»  St  a D > quod  eum  ita  fit 
fune  vnita»nmui  quadrata  eruris  a«  af.fr  bafis  k* 
49*  parcium»  Stfumma  fuit  74.  fr  Tubdadom 
c(l  quadratum  redf 
CB^.  frrcfi  iunm 
fuk  )8.  nimirum 
dun  redangula  fio- 
gdU  «ootema  fub 
AB»  fr  A D » vt  ergo 
remtneatvnd  can* 
cum  rectanguintn 
refiduum  j8.  dini- 
fum  rft  btfirum»fr 

rcfliBofie  19.fr  uft- 

den»  vtfiBbeBturcntB  a d diuifum  cft  i***» 
AB  7.partitttn;vo^  fcliquutn  lacui  retnaofictfr 
irgmcfKutn»  iti  quod  cadit  perpcndiculAriB  pac- 
tium  I fr  . 

Ac  fi  placeat  teperi  re  cafomBD.  Simul  BA49. 

quadrata  roico»  vcfiac  fumma  8f.  fubdu. 
alcero  quadrato  Af . refiduum  erit  do. pro  duo- 
refran^ulie  fub  AB»  fr  ■Dcoocentil»  diuifo- 
que  no  numero  bifariam  ,cfit  90.  vnum  rcAan- 
eu\um  t quod  diuifumper  cirus  A b 7.  pwtiam  quo- 
cruB  on  T-partiiuDifr-f* 


Cb/Sm*  perfmdicaUri$  ex  mtit  cfmihmom 
Cdd$i  €XtT4  ttumgHium  redire . 

SI  trgo  feiamuB  perpcndieoltrem  extra  rriaogu* 
lom  caderr»eo  qu^ia  triangulo  vie  atiguluf 
ad  • fic  obcnfutfr  V aentoa»  tnae  vcemnr  propoC 
nJib.A.Eicm.  ia  qMdcmooftratnr  cruria  VC  qu*- 
drntBninaiaB  efie  quadratb  refr arum  9s,  fr  $c  re* 
dangutobb  compte* 
benfo  fabva»frtc» 
Ideo  quadratam  8r* 
crurisfC»  fr  Id.  qua- 
dratu crurit  vsin  voi 
. fufamam  radigantur » 
*fubduCatdrque"i  qua- 
drato cruriB  VCd4-Sr 
cruot  rtfiduui  nuoBe* 

' ruB  Bj.duo  re&angu* 

|v  roiKema  fub  vs»  fr 
S9  bifarieocur » rt  fint  vnleum  tantum  redangu* 
lam  cree  11 4-*  quod  dladfum  per  latua  va  4.  dabb 
s4lr'*{'i  pro  latere  eo. 

Ac  A aelciamaB  r en  cadM  intra » xcl  eztre  ^ (d 
foldm  noueriiA  vc  craa  caaximnm«fr  latua  av.fr 
•CMdecqueqdl^iiadranNii  cmrisBCt  minut  eft 
qaadracia  refrarum  vt,  fr  refr angulo  bta  com- 

prebdofo  fub  vf  A fisfmeotum  ab  v vlque  ad  illud 
Mofrum  > in  quod  cadit  perptflAcui. na  ex  19 
£acU  nondum  notam»  tdbo  quadratum  sc  tf . fub* 
dueod  fumma  quadratorum  reliquarum  vB»  fr  vc 
quadratorum  8o.fr  refidoum  erit  Tf  .duo  ntunram 
rtAaogttJa:  diaidantr .itaque  numerui  f $.  per  me- 
dium  I VC  vnieom  redangulam  a;,  -f » 9*^ 
datur  pad  laena  vs  4.  fr  prodibit  aluram  taiua  nfr- 
Com  vo  partiam  d.  4* « 

PR08L.  m.  PROPOS. 

Ex  «olis  crmrAns  imhns  rtdtitgif 
diterum  crus  iMuenire . 

QVonum  per  dedu^ionem  perpendicqlaria 
^ui  Cama  triangulum  quodlibec  Inducare- 
frange U»  quorum  bdbcmoi  nou  duocnua » vc  io 
fig.  BOtcced.  vo,fr  vc»  fr  pofiamui  cognofeere 
tertiam  craa»nempc  perpcnAcalarcm  c9 . 

Quia  quadratum  bafia  fidiceofc  angulo  redo 
ex  la.  lib.B.  aquale  cfi 
qaidratia  laterum:  muU 
tipUrab  im  ua  pa  I mos  ba- 
fia V.  g.  19.  palm.  fr 
fient  loo.  deinde  Uteria 
noti  8.palaaarum.fr,fifc 
dq.  quiboa  dedufria  k 
qcadrato  bafia  •oc.eruoe 
refidua  quadrata  |d.  i 
quibus  cxtraAa  radix 
quadrata  dabic  d.  pro  al- 
tero latere. 

Sic  fi  iam  innotuerint  ambo  Utera  angulum  re- 
frum  claudentia  aliqnp.nipdoA  nefeiamua  bafim; 
eadem  ratione  potefimba  iDuroirc  » nam  quia 
quadratumbafii  angulo  retSo  rubteofa  aquale  efi|o 
quadratia  duobua  lacerum, (i  d.Quiciplicecur  in  fe» 

S ( f n fr  fiat 


f«s  T R/.A  G T A 

Ir  fiac  (yaadricu  8 A Hat  quadratum  64.  lan- 
Aa  fimoI,4akaiH  wdrafura  iOOrpil(atyuin  i quo 
cdttda  ndix  quadrata  diBit  lo  pro  Jongicudme 
baHs  angulo  redn  rubccafx,  rt  vldca . 

^ y%r6  Uttr»  obptne«M  mmtrm  fradfapfv^iil 
pr«c.  lacui  VDcft  tgftfiuatcum  alce- 

riui  laceris  partt^l^  mmucia^roljcr  deb€t» 

8c  fic  lacui  vc  erit  par.<4.\'  qoadraciT4o^.  ( nam 
quilibet*  oaioHi*  4i«UW  doppontrar  ii  §•  parte» 
eamquelii>^>AlaHft.<UiM  tf4«paitci4)Be  latM  fo 
erit  pariMM»  odauarum  4&.  a^ta  mtouUa  4^ 
crii  1 5*  quadratum  i priori  <kiu^ 

ptpiiUak  quadiMum  perppa^ularit  copaarira 
1471.  i quoetbAa  r*«lix  quadraca  dabic  partes  32. 
~^&pautol«plme:|iroperpenclicu]arloc . Per> 
pcndiculark^r^O»  alterius  trianguli  eodem 
«oapu(o.  fa^  erit  p»r.  4.  & • 

• '■  i 

E X P E';n  S i O % • 

)S  t 

'Pe  areis  trUHfiitorssmyamlsimqsu  atiarittn 
■i  ^ffsraumreSslineaTHmmenjfmandis. 

>inT»nn  . . ? 

Llocarcfta  meurucaCNr»  cia  toc/ofiatioeaa 
coodnec  equalci . Ecnoualaaractpnelupk» 
6deian(uratur»  eoacocuinct  tot  miodrei^a- 
ptrficiei  Insicem  «qiMlrt^t  (cdA|anon  omrtei 
filperficiei  fpaciua  impko^frl^Meieroosuiia 
nboccttpant>vteircttif,ideoa(Uilbcada 
funu  quf .fuperfWinamriiiyarMliim  aublpMatq 
oamnb  poliet  occup«re»ireamto^m  operiar, «c 
4)Qtdeirtrafflenruramreauiierec«  Hccaactaiuc 
redangulum  • quod  multiplieacuovpoctA  baiiiifi 
£g«r«s  re^nguiai»  rcAillaeaiorant»irwgcbe,Ar 
occupare  . Obdere  aUaifiguMiTC^rapofura» 
l^npiOibijccrenittroportait^  rediangalea  ecdit» 
.«erei  qpod  bic  jgtaw  redaeodo  trisogal»  ad  ee^ 
dangulai  fuperlicicf  1 fCcMtp  coeofurafieni-o»' 
mtrii  exprimibiJi  lublaceanc . 

lofonfeffii  eft  attCem-re^pguii^.qqi^T  fine 
fUKa  lacera  » ectia  area 
'I  ftaciffl  prodire»  ex  mul- 

^ eipttfiatloac»  i^rum 

Inaicem ; Gc  fi  fic  no- 
Cuinlatus  kt  efie  7.pal> 
iHortuii»Sr  HcS. 
nta  ex  aoleipUcatipife 
aucaa  fic  aca  |d.  p^ 
mofua  quadracoropi* 
rt  diaimui  la.p*f  .Cm* 
defiefiartAfic  noce  re* 
dat^oli  y6.  palmorum» 
8r  laena  alierum  7.  ftacim  Innoceicet  per  diuifionfi 
alterum  latus,&  fic»fi  56.diuidatur  per  7.fioM  8« 
palmi  pro  latere  ttC  . In  quadraris  vero  tdeaidrc- 
quemur  ptr  estraAlootm  radlcia  quadratf;  fic»fi  i 
oomeco  al.edttcacar radix  ^uadncaprodilrfl  la- 
tos palmorum  f.  quodie  vertficacnrde  partibus» 
n fi  alTomancur  parte»  ci }.  Ar  CD  4«  lacedim  CH 
ArHttfiecaieacT  is» palmorum quadratojum. 


q»  r s x»ix. 

l"‘  paost.’ I.  PROPOS;  XVIIL  ' 

i \it  .in  n.iUG  * . 

Aream  cmujl’iei  trianguli  itmtHirt,  tm 
perj^efiatts  ino*  ersa^aiUafUdil . 

Q V^ponim^  ^ omnia  lacer^ 

rel^ubd  m^fVrirt pocuerrdl»VtI quode^do* 
Arina  finunm»recanciuM«  atque  cangeociam  po* 
tuerinc  inueoiri » ideoqae  ex  Expenf.  preced.  ro* 
Vm  quoque  perpeid  t colerem  Jr  puodua«i » oo^ 
cadiuAr  cofUequeacerredadum  tflangiUumVvn 
ad  PQua»vel  ad  duoerranguU  rtdnogaiaiAfi  ide» 
quoq»  nocd  cfie  alticadiac,eoro  quam  perpeodioa 
Wi»duiietieer»d^qula'cxpropor.40  ld>*a.pafal* 
WlogramauQvcittluenibafifa  AteaurdcmaleOui- 
•U  »ft  depluB  uiaagu|i|  tdrv  ca  crc*«  aDsrflt  7« 

. >luff  . ■ . »1 

® E 

.vy.  'X 


xel  ip.  partium»/lr  perpencHcalari  oo4.frT>**I 
»p.qu4«rotaaogttlom  erdum  ambiuoc*  fiat  cSf 
Albulum  AOpi  mulcipiicaciooc  mutua  qe^ 
^aicmaoi  paroonim:  nam  mediet  u bmusrecUO' 
guU»77  <^trkarea  AcD.1demfi4t.de  alratcdtO’ 
golocD»4  aaRti  multiplicato  iacsrf  pp  paru|ft. 
aiinlattfeoft.paxt.sp.pcodtbit  rrqiMagulum 
aairii  medietas  erit  4^  arca  (nai^uJi.O(i. 

II' I • : - ' >.  'X.-  . 

•'  PROBL.  n.  PROPOS.  XIX.' 

Aream  triangularum,  cum  perpenitedam 
extra  triangulum  cadit  inucnire . 

EX  noto  latere  ad  part.5.  fir  4^ « >defi  miautii* 
rum  Si.8e  perpendiculari  co  ^ ttttaO» 
golum  V € mutua  numerorum  muUipUeatu^ 
i^adrarii  paruia  confiam  1787  ~»Morum  med» 
us  erit  ccianguluoi  veo  8p}  -i- . Rurfus  ex 


-b«n’  ep 
- ulitf' 


P B ' V 
neneo  ID  1^.13.  Ar  perpendiculari  ocparc.|s«' 
4*  fiar  reoaagulum  dx  pare.747«  4»  Armedi^ 
^73*  triangoium  aco»quo4  atriemdeoi 
tfi  i triangulo  veo  pait  893  4,ftfefiduiamedt 
area  trianguli  ivc  parc.  sso.  . 1 

PROBL.  Ilr.  PROPOS.  XX.  * 

jirem  emufeumifite  fgmd 

’ ^ ntantu  • 

Sic  odogonumcAO»»cuiuslatus»F  iam  notam 
fic  ex  ijs»  que  de  Uneis  cuculo  inrcriprisdixi- 
mus» 


w 


s oio  X & l.a; 


m*st  vck«Ktdbultf:f«iiwm  9^0  hkUo  it.mq. 
f«c;ittrn  prK^ffofi«D,.xi»<q.t«ip^one'4iM^ilr 
ufdiui  tot*  figur«  id  9 cn«ig«J«  it»Tc«ferli  «bcc 
iai6. cruii(;dU  rofti^galt  p«tfcofikM|Ufi 

«l)»i  medi6  >v  kueti»H  oAogdn|»ctw<n  hw>* 

Mitto  csfiiti  peqi«fidki4ariibiMip«  ad  ordiM» 
IMiJattthttif  parb^&ft <^»<41 «««.  u ioe«t'M« 
1.  { MMCvei.prap*  a7r-]Kfr 

fi4.'hiacqttc  cffidccr^ 

‘5Sf«WX“ 

iriaanlum  ivi « 8t  quis 

ran  cpti»|<atj.\  i^ofi 
' 'prcdi&ttm 

pfM6i»'l0t2m 
aream  ^ogoai  obtine* 
bbpaitw  Ideott^uMAeica  k oaMte 

alijt  6gnris  tc^afibtt0Qoaaeacaia)itt  uimp^ 
■U  s({uicrurt»8r  deinde  in-aedbagnlaaliAnbtti 
«nmt»ex^oriiJniiMiA*fci«!MMMea  Sgorsib 
palam  erit 

■t  * ‘ j»  je  • 

^ROBtl'nF.'PR'OVo'S.  »1.  ■■ 


.1  '>■)••:  M*  «liti-S»  * • ••*  ' 

irija^nyAihfi^l^  **  ‘ *'** 


■ /. 


R'  'tfotatt  loura  I S^mn  In  tftyjrljngjia, 

, ca(]ueioreA»^<nal^rantrarmapis»rema* 
prifl^mi^ne  fingalo&i\  txcjUreS  arkmi  qufa  jU* 
il4t  arcirin-toaio  fumottm  colligo  » & il^Ait 

aijpjTguri  Irregularia  Vj  ■ / /' j 

fV.  g.  fitd^ti  figura  re^ilinea  i^egulacU  aacr 
J oii»  liiieit  p(> 

^rit  ^edada  figuralin 
%ot  triangula»  de  <|tto* 
_rum  lateribus  p.rcfnp* 
pono  cognittoneo  te 
habere  t vel  menfura  • 
vcleii  tahalia  • Defio- 
galisatiqoe  eriangiriif 
eSpTOp.if.  vel  ttfaV 
iy  tcafeo  pcrpddscaUm* 
vnia  • hinc  efpr.il.btl  1*9.  h.  aioro  «aa;^ 
(W  ijee»tle  area  iBi . * de  a hja,  «juaa  Qinne*»^ 
Tf  bio0)«risritt  vnaw  fammao  redigts*aot««y 
aream  tocidt  fignr»  irrapliri*  proponar  coM^ 
mit.  ^ 

: i.  ...  ■ : : ' -^i>*e  II 


PROBL.  v;’irt6p-  jctn. 


lie  Sgnrarum  irimfocBinioac  agmiui  • 


.ISSIISS 


-JOJ 

t»u.  r >l 


•S90VpWfBod<npi«libec  fig.  dlnidi  poM^>ti 
XJ  ez  pudo  ia  eicttiaaamv^in  medullato  Ia 
triangula, vel  perparalielaa  rai  lateri  dato.ia  cta* 
pcsiatiel  in  <piid  fimile»  licet  eoxV  noiUt  diuidi 
cciM^rf«ado»extr^aco,  iAeumen  moiot 
dii^jdciidi  codnenic  triangulo  • coouenk  eeiam 
ptfalielografani^  fcdvniucrfalla  non  cA.  1(igu- 
rontem  dialtft^ld#»  vel  augende, v>el  fune  mQlci- 


14^^  ( vc^irntuiansulMVei  funt  piralJeJogj^m- 
;4'^^bk|tlpribat  exordiaaMM,  ioeipiemua 


PR  OBL.  U_Wl(S^flrs.^i 

TritagMlitm  itiit iiitv‘{mlreiuuult)fttuili 

^ulis  diMf^^altitHiisuis 

">€Kd  m&ii M 

«uihiw^a  t»  »y  . tn 


Sjli^,^u0gnl««^4ACaDie>ftoiif«ifaa  k 
I wV^friilyM  altttiMltni>ial>  rodttctada  iioo  Ou- 


#f)lkk4wiH«adibuio  u.perp«(Uicai4ri^frK 


^ifluto^nc  rcdigaev  «d  trianguittm  aip  daig 
fitU(|Jinia  ax  prriidiadcttranifornii 


^spM^afMdem  liaedcanil|iiajuci.naa«< 
Iptooer  » dt*^rdi49ttB  trian^um  r^a*^ 
cirfifein^aWllUini»-  DMA  > U i pan^  o erjgiMr 

.mnH’1111  ypHa  *»XJ  av»:»r  tU 


^Kttn  trian|olimcuitAr  redlgarar  ktrun^l^ 
ciufdem  altim^p;.i|  OMO.^DudiS  drinde  redis 
ZTip.rji^*  9(^4^.^(i^L(ria  triangula  tribus  ob 
ba(^  candi^,  ^|t<]naiC  allitu Jioc^  /*rkP9 

t^i^guk]pXQ^  dr  id4>  5>io9Vi:  cr^ingu^  z* 
ex  com^ii^  up iruogulu  itci;p . cA 
i^^aale  triadg  pMa»  ik  triangulo 
ahgui  am  pi;9  Q **  o 'Sr  coorebuence  r crir 

togulo  cHt.Dabemi^ita^  tria  igulum  aroco- 
^(beoutuaiex  uibi^  i4C»o&r^8e  0^1 ^ 


'Arcam  fprjt  tmitrepilarrireHiiheaiWiH 
- . ^TignlatU,  inaenife  . 

i»|h 


• • ’ r 5:1.1  ••  :•  ^ ri  •■'  ^ ' •!»  ■: 

1!  PROBL.  IL  PROPOS.  XXIV.  t 


ID  owpMTls  ,fi  Mm-wdigM  tn  qmjrituin 
l^><n•tn  illim  Hfivlriti  «e»  em,  k figor* 


vel 

fetie etdem  ^gtr*  mamme.”  '. 


pnpolin,  vraiTKiii  W fitt,ofteo*!tD»i  infr»  cum 


Sit  primo  data  pars»  nempe  area  rqua!i$  rhom-' 

1 — j I.C..  R/i. 


^ >Aisui  triangulo,  ^nod  debet  Ifio  maius, 
aufereoda. ^Tf^igttloCip  fiatr-^ttile 
dratum  PK»prlus  MM^^^adoipiedanguluin»iada 
in  quadratum  ex  propof^i^lib.s.  £lem.  ideuMoe 
fiat  dc  rhombo  AKU«fit.(lt  n.* 

• oi 


I 


510  'TRAcTArnys  srx^XL 

dcdvobutUccnbuS  quadrato rom  itifr  •?  ioue- 
oUf  certu  proponiooali«B^tii»  tiMif«raturm 
latutxt  A (tt  LM.  iaterqf  r«(iiad  8e  totfi  Urus 

KL  media  proportionali»  inueQiatur  to  • Inue- 

atacurque  deinde  redtiiL«lkLO,^oi  Jateeltri- 
IpiU^rta^portionaTifD^i  ItaqiiMfit,  vtkt 
adte.it4p«adcr»fri  ponAo  v ducatur  parallela 
laicrica.  Dico 


ICM»  ir  jUMlAa  ABCM  «fMall . 


Prt&atur  crlanguIoR)  »tc  ad  triangulum  dvp 
dupllcaum  habet  laterum  rationem  cd  Ip.  fexti, 
nempe  lateris  Oi  ad  latus  ov , qo«  ex  conftra* 
Aione  ea<K  proportio  eft,qup  teperhUr  htter 
KuAtoL.RitA  RM  fontcdclnni^peoportlofnlibl 
ex  etfcA.quare  eadem  qooqi  proportione  reMAft 
RL  reAam  RMt  qua  iriaogtfooi  oct  alterum  «9^ 
nus  OPv . Et  per  maae^arMt  , itd  erit 

quoque  triangulum  otc  ddTrapeatnm 
p«rKcnangttlumi>Pv,TCRtad  LVi{  quo  lu|l^ 
lineam  XM*  Peelmuf  autem  i M4oteN«it-prop<^^ 
CionaJem  inter  duo  latera  lk  , dr  ar  qu  idratorum. 
Vnde  Ita  erit  quadratum  px  ad  qn^ratum  ir*  et 
ci  ad  LM  ) 8r  ideo  erit  triangulim  cx d ap^^rape- 
xiumiPtVt  libi  f quale  Pcadquid^tum  psjdcft 
Rhombum  libi  oqnaic  aBom  . Cum  (rgoiriaogu- 
Jum  ICO  ad  irapesium  xPt  8c  od  Rbombum  «anfi» 
eandem  habeant  rationem  ex  p.  qtiiotivetunt  ipul* 
cem  oquatea  RbombuS  • drTrapezlom  . ^are 
abAulimut  i triangulo  »«•  partum 
Rhombo  B aiici  quod  prooriflmos . ' 

Si  Tcrh  fit  addendum  hoc  idem  fice : nilj  quod 
VM  ipfa  media  proportionalis  inter  latera 
quadratorum  Xt  >8t  fP  adiur^atur  ipfi  lateri  mato- 
ria  quadrati»  vt  fit  tota  xxJr  liiter  Vc>A  )atux  xL 
reperienir  media  proportioflatis  xt  t deinde  Rtl, 
vt  XT  ad  ak  * ita  xd  ad  aliud',  8r  prbihbit  pro 
poritonalii:  DuAa  verb  R5  parallela  ad  CX  critidi^ 
ditum  criangutoi  trapexinn  KCT»  quhdeomiprblQ. 
tegrat  triangulum  r.sd eturdem  rationia. 

Probatur  autem  eadem  ratione.  Nam  trfangti 
Ium  1.^0  eft  ad  triangulum  cid  in  duplicata  ratio- 
* oe  bafis  ad  bafi  m of : hcc  autem  proportio  ba* 
fisadbj(i(n»c(l  eadem  cx  conftr.  isuriri*  qmtlioep 
xkad  mediam  sT»  qux  eft  duplicata  eius»  quam 
hd>et  eadem  Xx  ad  latus  quadrati  xL(fiquidem  mi^ 
dia  proportionaiit  mediat  XT)ttrideoxxadxtlo 
tus  habet  eandem  pioportipoem  doplieatam,vt 
babci  triangulum  dm  ad  DCt  triangulum  . C^ua* 
re  poterimus  vei  gmljiuwe  rariM/a»  fir  dicere,  y 
qui^  triangulum  CBoertt  ad  traprxium  as  , quo 
triangulum  maius  fuperct  mmus»  vt  Lx  latus  H 
refiduum  Lx,qoo  linea  Kx  fupefac  it . Htc  verb 
linea  ' x»feo  im  efi  bm  tertia  pVb^rtiooalis  lacerfi 
Kifdr  Bf»ica  ^ fii,vc  cLy  A b s»  Ita  SF  ad  sm  i Vode 
& quadrau  oieent  eaodem  proportionem  ex  Cpr* 


pmp.st. llb.4.  Alti  orii  quadratmn  t»adqo^ 
draemn  cx  bf»  vt  xL>  arix , 8t  idce.ec  triangalim 
Ciitf^ualr  qtMdrato  px  traperiumte.  Om 
Ita^e  ad  crapesiom  nc»  A ad  quadratam  es  h 
Rl^bo  cquak  ocfSdcm  dicat  propoitioiitaCii» 

•ogulamcxDCt9.lib.5.  cruatnqualct  ioaimm 

cfapextnmkc,  ActVqtsadrXcumi.iMdcoctlmi 
Rlipmbus  BHxc.  y»dt4lhofflboe>)jaltsparS»uU 
«^olo  addim  c4rqt^  eA  promiffi^ , 

iiL.JiROPOs^iaav.  ^ 

* ' . . .t  1 

TkMt9gj^o^€Mf  defiefkt  vr^/c:Vs  v^ltupqjt 
**  ^ itdnuUm  ^ddrrc  > vil 
■>  Uitbtmh fAmiitUm  vnt  ix'ijtrrltHs, 

Slxtriangoluni  ABCfOri  Trapcclom  asc».  t4 
paralleli  ao  lacoif RaAraufereoda  pars  ^udls 
qoadraco  nHyaypodfitntmdrtoto  triangulouc. 
DocaturcB  pae^laUl*riBO.quc  facmtriugm 
|um  AFC:  Orinde  cruri  ab.A  lateri  ai  inoeniatar 
tertia proporlionalls  ua»  rtvldeS  facturo  iouiat* 

SnJo  BOA : Dufbua  rerh  ab^a»  ui  qu> 

rati  MM,  inuentatur  quarta  proportioiMlit  Lg,  ct 
qui  fiat  rcAanguluin  im  . dicoriTeadqiM- 
dmom«H.».vatnangol«m.Bread  tnangalmi 
bAcd  : fi  efiet  pcrfcAum 


• Probatur»  Ham  ita  efi  baco  triangulum  fai- 
pcricAumadaFCirsanguhimivt  lAad  uaex Cor. 
p;UiLd.  cum  fit  ma  tertia  propoctlcnalii } n 
autem  BAadaMiMaeft  MLadlxex  efiefiioMolfc 
qoiafiint  einrdem  altiludinis.  es  i.  Jib.d.  £kp» 
icacftwM  quadratam  ad  XM  fcAangolitPbqR^ 
sdj^iu  fity  ii  «iferamii  t parsem  squalem  rcAaq* 
foloxi  d triangulo  AFC.-eXsfi>FU«cmis  anuc^ 
propolitionist  que  fit  of  duAa  parallclaxo  Uie* 
ri  SAnnucnicndo  prida  quadratum  ex  ZToqude 
rcdangulo  RMy  8e  qu^d<^^  squale  trian- 
gulo AfCy  8r  illis  duobus  latrnbns  inueniendo 
tertii  proportionalem  Tc^Jrrcfi  lui  ex  qt  Istri» 
TBidf  ipfiui  TFmtdtl  proponionald  ix^Jt  un^ 
tribus  TF,  Yx,  SccrurtcA  quartam  proportiooalf 
ct.)Cum^taq;  repertum  fit  crapeiHl  Fo  sqnlerf 
Aingulo  M X reperialur  ilH  irapetium  fimilc»  (i* 
miHtcrqucpoficuiBiad  quod  illud  fr  hsbesti  » 
ret&angalum  Mxadquiii(atiimA>S‘|  qoodfieidf* 
da  diagonali  aa.  vique  ad  U & du^»  xo  et  B pv 
ralicla  x.o*  ^ fkAy  iiritqqd  a»  trapcxium  pa*a 
ablacasqualis  quadrato  aufi  triangulo  iropwe* 

do  AtCP  . 

Probatur.  Nam»ctim fine iaterparallclasceiw 
requemer  etpnc  fimtlm*  .fimtl^erque  poliu,  ei« 
dr  habeant  latera  poopoetiomaaex  Coroll.  pr<qh 
x|.  lib.d. 


"♦jr. 


H 

\\ 

iiii 


%}.  lib.tf.  Sr  fit  AF  id  vft;»  v«  At  «d  »e  . Quire  erit 
tripexium  At  idtripeziam  or,vt  AtadAR  , Sed 
n tffc&ionc  ai  ad  ar  eft>  vt  ml  «d  lKi  9e  ideo  ex 
l.lio.d.  eiem.  n mN  «juidritom  «d  re&aogalum 
kw . Sed  Trapezium  or  eft  ««juale  rcdangulo  mk 
ex  effcdiooe.  Crgol^ccapeiium  At  erit  squale 
qoidrato  mN  ex  It.  lib.T* 

Iden  prorfus  ag£dom»fi  de  addiriote  Termo  fit.* 
Qifi»qtibd  quadratum  MN  nS  imereft  an  fit  minat: 
fed  efie  malus . Nam  primb  inenltur  ter- 
tia propenioaalis  ab  duabus  ai*  dr  fa  . Deinde 
tribas  Alt  AHj  8r  lN  , quarta  ti  > Topcr  qaam » 8e 
LM  fonnatur  redanguIucA  mk  . Et  delndeex  do- 
eomeotis  propoficionis  antecedentis  vbi  agitur 
de  «dditione»addacdr  trapeiium  A^  habens  lO  pa- 
rallelam lacus  liucB  AF(prim6  iQDeQieadoqua<ka- 
cum  rz  reftaogulo  mk  squale  > 8e  quadraturo  Tt 
triangulo  Atc.  Deinde  rcperlendolttcribus  eo- 
rum tertiam  proportiooaleai  qr;  duabus  rerb  qT« 
te  ^r  firaul»&  tpfi  mediam  proportIoaUem  xs.. 
PoAea  tribas  xs  ibli  *T , Be  To  tamqua  vtUifr  cf» 
quartam  proportionalem  f a»1  quo  pundodo^ 

K4>  <M)iC  trapezium  OF  qlurficura)duda4utd  AS 
sTq;  ad  BK  ab  1 puodo  ducatur  parallela  eu  crori 
A>tft  dabit  trtpesium  Atcquale  quadrato  mHi  tc 
AVex  efic&ionc  eft  squale  redangulo  mk  . 


I pquale  triangulo  CAli  Quod  fi  alia  tertia  para 
defiiereturj  fpfiAi  ad\* tertia parteducaturpa- 
raliela  Sr  ab  5 ad  i ducatur  reda  | emque  tri- 
uncium isisquale  triannlo  VAitCoofequenecr 
^ria  pars  totius  ulangail  C a B fi<)ui^m  is  V cft 
Tpattum  commuaeyfrSAVt&svi  squaliaob  ean- 
dem bafim,  8r  parallelas  sV>  AI . 

COROlLARIVM. 

QVare  deducitur»  oubd  fi  pandum  I cod* 
i,angatur  cum  vertice  A,8r  lines  conneden- 
ti  IA  ducantur  paraiJeIs  fb  » dr  vs  i partibus  bafis 
CB,df  IV,  ^ VI, & vbi  Tecant  latera  angulum  op- 
pofitamcomprehettdentia»adei  punda  d pundo 
dato  redj  ducantur»  vt  is,  ir»  Uls  diuideni  trian- 
gulum io  tot  partes»  In  quot  bafis  diulfa  eft . 


THEOR.  V.  PROPOS.  XXVI. 

Trid/igultm  in  pArtes  olJignAtAt  ficdre 
iineis  vni  Uteri  parallelis . 

^ It  triangulum  ak  diuidendum  in  tres  parcet 
> per  parcllcJas  voi  laceri  V«  g.  laceri  ab  . 


PROBL..IV.  PROPOS.  XXV. 


TriangulMm  iteeta  proportionem  datam  di* 
Mtdere  per  'lineas  ab  vno  purtHo  in  eitts 
Utere  dato  dt/cedentts  • 

Sfc  triangulum  aic»  quod  oponeat  droldere  Te- 
cunddm  propoRlooem  datam  V.g.  lactea 
partes  d pundo  In  eius  latere  dato . Oiul«tor  ba- 
fis >c  in  trei  partts»  & tertia  para  fit  ci>  vel  er^ 
pofldUfn  datum  cadit  io  e»ez  qt^a  diuidendum  cft 
^«Uguiam.ftrdodaAierit  truogulum  cab»  vel 
*ak  Ia  deitro  triangulo  tcreia  pars»  cum  fic  vc  ba- 
fi*ad  bafim»  ita  triangulam  ad  triancl*^**  *• 
llb.d.  Vel  cadMni,  vel  bine,  vel  iodeextrs  ■ 
pundotn»  8e  ducatur  ia:  cui  parallela  fiat  nj 
coosedaturque  if  . Dko  trapezium  CIAF  Is 
finiftro»  vel  trianguluanti  in  dextro  tciingulo 


Dhidarur  alteram  lacus  ci  in  tres  partes»k  In* 
ter  quaflibet»  8r  totam  V.  g.  inter  co»  8e  ci  inue- 
nUcur  media  proporrionalis  lOtUr  rurfus  rorer  cf» 
fit  CI  media  proportionalis  k^»  transTeranturgue 
i pundo  c In  latus  ca»  fir  fint  CO»  8tcq,x  d paa- 
dUque  o»  Be  q^paraJIels  ad  bafim  a i ducantur  • 
Nam  ilis  Tccabuot  cocum  triangulum  In  tres  par- 
ces pquales . 

Prwatuf . Nam  exCor.  prop.li.  lib.fi.  elero. 
poligonumad  polygonum  fimile  eft  ra  duplicata 
ratione  lacerum  homologorum»  8r  ideo  erit»  vt  ci 
ad  CD;  in  triangulam  Cai  ad  triangulum  icO;  fi- 
quidem»  fit  ciadco  habet  duplicaram  rationem 
eius»qudmic»  adosexefted.  urdcB  habee  pro- 
porckroemadcDiquamJ.adl.es  coofttudioae- 
Quare  CAB  crtaagdom  cotum  ad  ico  triangulum 
fc  habebit»  vc  s-  id  t.  vnde  triangulum  ico  orit 

trianguli  CAI. 

Idem  dicas  de  trUogtfio  CLQ.  Nam  triiogulam 
totum  CAI  adcLo^duplicatarnlaterum  ci  adeq 
poffidet  ratk>nem»quam  quoque  poflidet  ci  Ad  CFj 
quare  cum  Ci  tota  nt  ad  civt  y.adx.  Triangu- 
lum quoque  ACI  totum  erit  ad  triangulum  Lcq;vt 
3»  adi.  fit  ideo  Lcq.*rit  y-  trianguli  cab  . Ablato 
ergo  I co » de  quo  oftendimus  dTe  tertam  partem 
totius » relida«nLoqi^trapezittin,ertc  cercii  pics 
coduicu. 


Rr<ft»atur . Qgia  fpatlum  ut  eft  commane  • 
TriiMloffl  verb  fai  eft  squale  triangulo  ibi, 
cftm  iit  inter  cafdem  pirsltrlaa » fit  fnper  eandem 
bafim  Ft  I Ideo  communi  Tpatiom  addicam  eft 
nddeadotrUngulumiFi  quaacuaiAbUtatnffl»aufi 
ferendo  triangulum  fab  . Propter  hoc  erit  adhuc 
squale  iai»  & iTI  : Sed  b u eft  tertia  pars  totius 
trianguli»  cum  fit  habeat  ad  cocum  triangulum*  vt 
bafis  ■8»qux  eft  tertia  pars  ad  bafim  ic . Ergo»fic 
triangulum  iFi  eric  totius  uian^licertia  pars 
Idem  <Bcendu  cft  de  fioifiro  criaagulo,vbI  tria- 
gulam  CIA  eft  commane»  fit  triangulum  iAi  eft 
cquAletriangttlo  A|F.  Vade trapexiUm  Ater Cflt 


i 


5»i 


E X P E N s ; i p V, 

Pt  ijmcKm^He  reUilifto  4»gmdt,  vttptr- 
tundo  in  pUiu  rtSilintn  intn  fimihn . 

TRitngnU  in  Aderras  partriAduximui  mo- 
do yniuerfalitii  cft  tofticuenda  rpccuIatto,& 
•d  omnei  6goras  plaoi5  exteodeoda , ad  quagi  >d- 
Aciim  aperdtt  ip(a  tnangdloram  mulciplicau  pa^ 
(itio  • 

THEOR.  I,  PROPOS,  XXVII, 

Voto  rtHilineo  confirmercflilinfum  JimiU^ 
O*  fimtliier  pofiium  matus  , aut  rmnut 
fecundum  l>rofoT(tontm  datam  • 

Sit  rcdilioeum  datum  dq.i  , qo^  debeat  6eri 
quadruplo  maius ; fcd  taJi  modo;  yt  (imile  Ac 
id  quod  compoQitur  tc&UIoeo  praecedenti  da(0| 
8r  ficnilitet  poltcum  • 


tractatvs  X XIX : 

S.qt  V.p  qui«4.<)iuilrtti,  qqf 
C.P.t  fialcoHitiUiiTcl  quinqi  par-lltlogiJn,,,^ 
uijgula  qiK.iO  latera  homolsga  (iot.liotq  Mimi 
Utera  « A langulu  rc&u  o claudet, ' 

bafiiAi.  lucutnque  luper  bafim  kinc 
tut  ad  ic4oi  anguloecliqea  eertiatpuoa«t 

eoniungitui  bafi  Tccunda  at  angulorrao  > (gb. 
etnla . Sleque  fiat  rurfui  de  linea  c erigeada  cim 
petpeudiculMiter  toper  c« , St  cooiuttgeodobat 
terua  Da,  tc  laadcm  idem  fiat  de  lliwa  !, 

PteoquadraniDi.fenpar.lIclog.aoOTomexu 

fimde,  Ctniliiecque  ptidifii»  pofitum  .fii  t<^e 
omaibut  alijt  parallelogrammij  fim,|,b„  ^ 
pmiliter,  leu  quadraiia , 

PiDbatut.  Namquoadqtiadranejiaidci». 

qooad  pasaltclogta* 


Sit  linea  c quadruplo  mslor>  quam  >r  lateri  ye* 
rb  pe  rrAilinei  datif/qs  inueniaturquarta-pro- 
portionalis  rnaior,  vcl  minor,  prout  volumoa  au- 
gere I yel  minuffc,  ita  quod  fi  augendum  (h  , yc 
> eft  ad  c,  ita  fiat  op,  ad  h . fi  roiBocre , rt  c ad  t, 
ita  fiat  pt  ad  ( r deinde  inter  ifias  reperlanturme, 
di»  rfoportionalra  kf.yel  P» . Nam  Triangulum 
pxx  ex  «3  Itb.tf.  confiitutom  Tuper sx  fimlle  fimi- 
Jiterque  pofitum,  yt  iQp  erit  triangulum  quadrti- 
plo  majuj.Ar  tTRconfiitutum  fuper  m quadruplo 

m<nutq  * ^ 

Probatur . Quia  ex  Cor.pr.xi.l.tf.  ita  eft  trian. 
gulam  fuper  xt  ad  triisngulnm  fuper  i>c  > yc  u id 
ve  I cum  rtrobiqqe  fit  duplicata  proportio  . Sed 
fi  eft  ad  Oi  ex  eftedione.  vt  c ad  a»  nempe  quadru- 
pla, Ergo ad  DI  quadrupla  erit.  Vode  eri- 
angulum  fuper  ix  adtriagulum  faperDi  quadru- 
plam quoque  babcbii  proportionem. 

Jdemaflereodum  de  tritoguJofuperkr,  n per 
icpacet.  * 

PROBL.  II.  PROPOS.  XKVnU 

Vatis  flwrthus  reHtltneis  , ea  in  vnkum 
reRdtneum  tonglo^are ; 

Slreailinci  fint  ASmilb,dlacrficque  pofido- 
nis  t ea  redigantur  in  fimiliaifimsUterque  po- 
lita triangula»  quadrata»  fcu  parallelogramma » 
vel  idquicumqi  ^Um  figuram  eiufdem  rationis» 
fed  mcliiia  exit  ad  pccdidai  figuraa  faeillutia  gra- 
tia. 


ma  • iieo  atiaa  figwii 
(1 31.  Ub.  6.  (tftili. 
neum  fadum  ea  la 
bafi  eft  squale  duo 
bui  fimiliboiift  limi- 
liter  pofiuiextOift 
OA  fa^*a:  huK  fSID 
ex  A».  &exKr0p- 
Male  itdiliocMBu 
omiliterpofituntft 
fimlle  pnrdidia»  bule  autem  ca»  8taUencoc& 
squale  red limeum  r«  ad>  & undem  hui(  poftre- 
mo,  & redilinco  ds  eft  zqualeVdTlmctuBiili- 
mile,  fimiiiterque  pofitum . ynde  rrdilincama 
Ea  eft  squale  omnAur  fimilibut,  8r  fimilttcrpa- 
ficia»ex  a»D,c»a|A»fiqutde  fquat  1 ** 

qu»  omnia  comprehendit  excepto  redilioft)  cx 
pa»dr  ipfum  redihneum  ex  di  » 

, PKOBI,.  m.  PROPOS.  XXIX.^ 

* ynicum  ft^iihieum  in  plura  rfihlinea 
partiri^fechttlum  proportionem  d*tm% 

• iw4w«<f  eadem  f^ra^l^poSJhne*.. 

STt  rediliaeafflAKO,ex  quo  oporteat  fieri  plora 
V.g.trieredilincafimilia»  fimilitefqKpo 
fitai  reditxtaproporriooem»quam  Kab.eot,fcry 
ErOlmes»  Itaquddvaamdiiv  aii.tsds-,al^« 
totius  rcdaoguli.  4r  fit  excedant 
X,  { » fir  o.  Ex  lineis  x » dr  o componatur  vR*^ 
linea |.|  diuidatorqueex  lO.iib.d.  Rlcm.  asia  taf* 
dem  partetixc  L diuila  eft.fr  fintNA  fimilis  liRCf  > 
iineiAl  fimilU Imep l»fr  AOfimilfa  lioefQ-C^ 
fado  d diuifiooibus  erigantur  pcrpeodiculites 
ID»  fr  1 1,  fr  Hc } fr  connedaotur  fuper  ab  fade 
remicirculopuda»quibusfecatur  rcdis  AS»fr  Af, 
frAo.  Dico  redilinea  criafimilia»  firntUterque 


Probator-  KediliienmeEAS  ad  illud  ex  w 

babet 


DE  GEO 

6ibet  duplicatam  raorum  Uterum  proportionem 
nempe  ak  , 8c  ii,  fed  hzc  ob  (tmilirudlnera  crian- 
polorum  eil  eadem»  <}U2  AO>  ad  IO.  Vade  habe- 
bant redanguU  ex  ia  ad  afdaplicatam  propor* 
tionem  aq  ad  oa  . Sed  harc  e(l  dupi  icata  propor- 
tionii  Ao  ad  otiCum  fint  tres  proporclonalet  con» 
tinnp  AO»droE,  droB  ex  propof.ttf.lib.d.  Elcm. 
£rgo  AO  ad  os  erit  eadem»  ac  rediUnei  fuper 
ikl  ad  rcdillneumfuper  IS . Ergo  rowpoaeado  ita 
«rit  AO  ad  AO»  8r  os,  rc  ai  redilineum  ad  duo  rt« 
GUinea  Hmul  ab»  6e  st»  <}u<  ibat  xqualia  ex  | a * 
tib«d.  Elom  redUhieo  ASco»quamobrera»  cum  ao 
Itc  ad  AS  $ vt  o ad  I ; nempe  f tale  edam  erit  re* 
'AlHncum  ab  ad  ad<  Eadem  ratio  erit  de  redillieo 
liipcrAriSr  de reftilineo fuper  Acjfed  ao,& ac» 

8r  AH  i fimal  squant  lineam  ab  . Ergo , Ir  tria 
radillnealimul  exAB»exAr»  drex  ao  arcjaabant 
coMm  tcddliacum  acso  • 

COROLLARIVM. 

EX  iftit  du^ui  propontionibut  poftremit 

cruirur»quomodo  djto  rediUneo  addatur  ta- 
lia pars » qu^  libuerit » 8:  tamen  remaneat  limile» 
fimiltterque  politum,  rt  pridi » aut  dematur  ipit . 
Et  fi  loquimur  de  additione  detur  quadratum  t» 
ftquadratom  s.  nigrum  oporteatque quadrato  I. 
addere  untum»  quod  arquiuaieat  quadrato  t.  Ac- 
dperonfuram  laterii  qtiadratl  | , Se  preduftum 
vnamex  lateribus 
quadrati  s.nigri  fit 
^uile  ipfi  lateri 
quadrati  t ab  Arf- 
que  adc»coniua* 
geque  DC  nimi> 
rumex duobui  la- 
teribus quadrati  i, 
fir  quadrati  s.  fiat 
•ngulus  reSusadA»  dttcatorque  bafisDc.  Nam 
quairatum»Cttius  latus  DCqualeeft  i.l.j.eftpqua* 
le»n  patet  exii.  tib.s.  quadrato  nigro S.&C. 
quod  idem  erit  de  quocumque  allO  reriUineoex 

f>rop,ji.  I>6«  St  vero  loquamur  de  abIarione»euin 
am  pr.S)  J<d.notum  fit  quomodo  fiat  re&Uincum 
fimiie»  fimiliccrque  politura,  uuod  arqoale  fit  datae 
parti  alterius parallelograntrai  «quale eft  paralie- 
logrammum  ex  ab parallelogrammi  Aseocla* 
rumeft,qood  parallclogrammura  ex  sifiraile» 
finiliterque  pofitum » quod  cum  Ipfo  ex  ab  ell  «> 
qoalc  ipfi  Atco»dcfic1et  ab  eo  nempe  parallelo- 
grAOimo  cx  AB  vc  fig.  pr;c.prop« 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXX, 

'J)4iop4rdlUlogr4mmo  dijjtmili  iltttddUffre 
vel  mirmcre  sddendo  ei  dtiud  ptrille» 
logrammum  quoicumtpue: 

SIe  datum  nigram  parallelogrtrnroam  cv » fr 
aliud, cui  addere  oportet  bb  . Coaiungancur 
eorum  latera  CA»Sr  AB  ad  quemcnmque  angulum 
apud  A • & producantur  cf,  8c  ob  vfque  dum  con* 
ueniani  in  k»  8r  per  h > 8r  a agatur  uL  * 6r  cermi- 
octlncBlieearo  comungentlln  Utera ca,&  as  , 
ipfi  La  ducantur  parallele  co » 8r  sq  » & caniun* 
•aocur  B»  8ro«8r  paralletogrammum  pqerh  ^qua* 

U doobus  0 » drsB  nigris  . 

Frobaiar  i«  quod  fit  paralleldgramniam  f Nam 


fiQ 
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HA, drcB  luter  parallelas CA»fr  oftparallele  ee 
9|.  Iib.i,eruncequales,  fic  sq^  8e  ah  parallelr 
inter  parallelas  As,8r  dh  squales  erunt . Ergo  etu 
inter  fe  erunt  equales,8r  parallele  ex  }r.l  l.  quare 
exjf.  lib.i,  SB  erit  parallelogrammum.  <^od 
verb  fic  cqualp  parallelogrammis  nigris  » patet . 


'Nam  ex  j6,  llb.i . lb»  8e  ch  parillelogramnla  fu- 
per  eandem  bafimcp,  fneerque  parallelas  CB,  8r 
LH  fiint  pquaUa , lic  nigrum  cr,  8e  cbah  parallelo- 
gramma  fuper  baltm  ca»  & inter  parallelas  oh,  & 
CA  rquantur,  ergo  nigrum  parallelogrammum  Cr, 
fr  BL  tertio  CBAH  aqualia  Innicem  z^uabuntur- 
Sic  parallelogrammu  iqzqualeell  tertio  SABq.ob 
bafim  sq  eandem,fr  parallelas  hl,  8e  sq,  cui  (qua-' 
turobbafim  as  eandem,8r  parallelas  as,  &ou  n(« 
orum  Bsa  quare  nigrum  st  cquabicur  ipfi  tq^vodo 
LB,&Lq^ldeft  BB  parallelogrammum  p>piabitur 
duobus  nigris  cf»  &bs  . 

P R O B.  VI.  PROPOS.  XXXI. 

Vuohtts  datis  reHiUneis  tertium  fropisruona^ 
le  inuenire  fimiie^  fimibterque  pofitum^ 
ficut  vnum  ex  datis  • 

Sit  re&UiaeumoPQK,&rtdiliifeum  ACs,8rilll 
OBQg  Inuenire  oporteat  planom  tertium  pro- 
portionale fimiie,  fimtiiterque  politum , ae  reri  1- 
iineum Acs.  RedigaiarcrapeziumOHqf  in^qua- 
le rcAUlneum $ ied  fimiie,  firailiterque  pofieum 


B D A «. 


reftiUaeo  acb  ,qood«s  prop.27Jib.fi.  Eirm«  fiet 
redigendo  prltls  la  cquale  fibl triangulam,  Or  poj* 
fteaboetriangulum  ad  eandem  alritudioem  deprl^ 
cx  prop.fi.  huius . Ar  undem  in  parallelo* 
grammam  BV  elufdera  alcitudlols,ACAT.  Nam 
nedia  prop^onalis  Inter  latera  mV,&  mb  inuen* 
taeXifi.  Ub.fi.  erit  illa,  fuper  quam  efficiendum 
efi  triangulum  fimiie,  fimillterq;  poficuro,  ac  acb 
ex  17.  tib.fi.  equaletrapeiio  Borq,  quqd  triangu- 
lumerit  dbf.  leuenlacur  itaque  lateribus  ab,  8e 
it  terds  proportionalis  6u , (X  fuper  eam  conlU- 
tuatur  redillneum fimiie»  fimilitcrque  pofieum» 
ac  ACS  ex  a|.  lib.fi.  fir  eric  cercium  proportioilo 
du<ffius rc^ilbiels  erapexio»  fir  crlangulo fimiie» 
fimiliterque  pofieum  vnl  ex  Ipfis,  aempe  triangu- 
lo, ita  eric  BB»(riAagulam,r«l  noq^nalecra- 
Ttt  pcBim 


514  TRACTA 

pesium  ad  AietriaogaliUBi  n Idem  AKad  «ac 
fimilc  ipfi  Aca . 

' Probatur.  Quia  latera  Tuat  proportloaaliat  8; 
Ita  c(l  ra  ad  a«,  ?e  a»  ad  CH»  ergo  ez  i6.  lib.tf.EU 
Ipfa  quo<)ue  reftilinea  erunt  proportionalia  cum 
fint  fimiliai  fimilitcitpie polita  ; ied  crapeaium  eft 
«4uale  triangulo  ora.  Ergo trapexium  ^ao<2ue 
eft  prxdidia  triangulis  proportionale* 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXXII. 

Tritus  ditis  rtihiineis  quifum  proportiona- 
le muenire , c/adJ  fu  fiaile  , funiliterijue 
pofiimn, Ji placet,  vni  ex  dolis  relhllneis. 

Sint  data  tria  redilirfra»  Aic  triangulum»  1 1 
paraIlcIocrammum»&  OM  traprziumtftc  opor- 
teat traptx  io  ntniie»limiliter(]ue  pofitum  (juartum 
proportionale  inueaireyita  <]uod  fit  vt  triangulum 
ad  paraljclogrammum»  ita  trapezium  ad  aliud  tra- 
pexium. KeAtliocoACB  V.g.conftruaturpquale 
rcdilineum»  fed  Iimile,  Hmiliterque  politum»  ac 
redsllneu  tP  ex  a7.l.d.»qaod  fit  at.  Deinde  tri- 
bus lateribus  AI. EM»8rcN  Inucnlarur  quarta  pro- 
portionalis p^.  fuperquam  conftruatur  trapezium 
linule,  fimilitcrque  poiitum»  ac  reAilineum  ch  cx 
propof.s|.  lib.tf..£lem.  Dico  ita  efle  refitilineuro 
ALircu  KA  ad  reAilineum  ir,Tt^H  ad  po« 


Probaturex eadem rropof.a^  iifs.r?.EIem.Nam 
ita  fune  icAilinea  (imHia » flmilkerque  po/tta»vc 
funt  latera  inuictm  . Quare  com  ak  Iit  ad  CM»vc 
eNadpQjrit  etiam  AL  reAilineam«  vel  squale 
Actad«tf  vc  OH  ad  poiraptxia. 

PROBL*  VI.  PROPOS.  XXXIIL 

Viiohus  iMth  reililineis  medium  properiio^ 
nale  itmenire  fimile,fmtUter<jue  pofuum, 
M alijuoi  reUthntumtx  datis . 

SIe  diium  refiiliocti  Hlc.bnalllncilqprapc» 
latttf  Qp  { oporteatque  reperire  medium  pro- 
portionale inter  hcc  duo  rcAilioea  t Ied  tale » n 
tii  nmilr,  limUitcrque  politum»  ac  rcAiUacum  fa- 
per  Hc»  rt  in  fcliemace  propof.gi.  h. 

Redigatur  Io  IDV  HmUem  Egurl»&  Itmilittr 
politam»  ac  rcAilincl  dati  Tuper  ho  j Sitque  cius 
latus  homologum  ad  «y  latus  H < inter  rt»  9c  «a 
inueniaturex  i6.l.d.  media  proportionalis  ia  «Ac 
fuperiA  conlliiuatur  reAilineum  linule»  fimili- 
terque  pofitum,  ac  ilfud  pofitum  fuper  hc  latoa 
«X  t/.  lib.  6.  £lem.  8e  hoc  erit  medium  pro- 
porfonale  intec  hi«  reAiliMufiu  ArreAiliocom 
fuper  . 

Probatur  cx  I rterum  proportlooc  cx  Xtf.  lib.tf. 
Elem.  Nam  eum  Iit  reAdtnea  fimilia  erunt  ad  ia- 
■iccQia  n ba£is : Ie4  baUa  xa«c  efcAioM  et  ad 


T V S XXJX. 

•A  proportionata  n ba  ad  Rei  Vndel^reftili. 
neum  fuper  n»  vel  ouod  idem  cfticum  ei  fic  squa* 
le, reAilineum  qo  ad  reAilineum  fuper  Ba  erit  in 
ea  proportione»  qui  ipfum  met  fuper  lAadrtdU- 
liocum  fuper  uc  cooftitotnqi  • 

COaOLLARIVM. 

ISts  propontionca  amccedentes  lotelfigni: 
tur  etiam  de  circulis  minuendis  » 8r  w- 
gendis in  dati  proportione*  Nam  vt  ef)  polygo- 
num ad  polygonum  in  circulo  inferiptua , Ita » ft 
circuli»  8r  vt  diameter  ad  diametrum  ita  ex  prep. 
41.  llb.6  Elem.  fune  quoque  inuiccmclrcoU:  qua- 
re Ii  reperta  proportionalis , vel  tcrtia»vet  media, 
vel  quarta  cooftituatur  diameter  circulorum» ipfi 
circuli  iuxta  datam  proportionem  augcfeeac  * 

EXPENSIO  VI. 

De  reffilineo  ijuocumtjue  partiendo  etiamii 
partes  non  ftmiles  per  parallelas  vni  lateri, 

Vldimat  de  lagmento.  8r  pamtfonc  (ig.  ia 
plures  Hmiles  figurat,  modo  de  carum  pa^ 
titione } non  quidem  in  plures  figuru  i fedqoafi 
in  eiufd? plures  partes  ftatuendo  eas  InuicC  squa- 
les , vel  proportionales, fed  nec  fimiles,  nec  w* 
liter  polits,  duplex  autem  eft  ifia  defignatio,  vel 
per  parallelas  vnl  lateri , vel  per  dilcedeotei li- 
neas re  Aas  ab  voo  pon  Ao  In  dato  latere  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXJV. 

Figuram  rtPUlintdm  regnUrem  in  t/rff/M* 
tds  partes  ftcjrt  per  paraUeUs  Jatt 
Uteri* 

Sit fignra irregularis rcAillnea  aefgnlnlii» 
qus  drbeattnquatuorpartca  V.g.  partirfpcf 
psrallrlas  lateri  fgrx  propof.9. fiat  rcAangolam 
squale»  vel  toti  reAilmeo,  vel  quod  IdemA  fio* 
gulis  eius  omninus  pmibuit  A triangtilis,qi*n4 
fit  ABCD,  quod  diuidatur  in  quatuor  parui»  Afit 
quarta  pars  01, qus  erit  etiam  quarta  pars  dad  R* 
Ailinej;  oportet  itaque  hanc  quartam  psmmQ* 
gnare  in  Ipfo  reAiltnco  irregulari  datoi  fed  pet 
parallelam  lauri  f g • 


Traafmtitetur  barc  quaru  par$  In  quadramm 
kr»A  vc  ineipumusd  parce  dextra  videBdiieft;iB 
triigulum  a f t adsqoet  quartam  pariem  uallaa- 
caidB 


I 


DE  geod>®sia: 

undo  ia  reSanguIum  ex  propoT.t.  vel  7.  huius  , 
coiai  latuftfic  quadrati  ov » quod  erk  »h  : Qaaru 
ooh  impfct  cotum  quadratum  kVtUr  ideo  nec  crian* 
golum  fac  adcquac  reftiliad  irregalajrU  quarum 
portionem . 

E>  triangulo  Itaqne  m a g • eulna  vertex  ndo 
cogoolutorcx  docuracnci»  »}.  prop.h.aufenoda 
cft  para  cnualia  redangulo  rcfiduo  ou : Trahea» 

paralie Jaoi  lateri  r ai  vc  fiat  triangulum  m f g/ 
foAangulo  veri  oK  f quale  ioiaeiuacur  qoa» 
dneum  00.  Inuuota  autem  cercia  proportionalia 
liaw  ag»8rgffic  k»  & tribua  ga  > kN,  fc 
lateri  PoqoadratioD quarta  proportionaiiaficQPf 
ex  qua  redlangulu  q;  fiat  ad  altitudinem  or»  Bc  fe- 
qoendo  operationem  ex  ti.  prop.h  fiac  trapezium 
squale  g n , dr  duda  g c » es  pundo  c parallela 
laceri  f g . Dico  trapezium  g t cum  trianguloe  f t 
effe  quartam  partem  tothss  reStlineI  irregolaria. 

Probatur  ex  lp(a  efTedibnc  fuppoficadodrina 
craifita  In  ftf.  propof.  fauluti  nam  eg  ex  cfie» 
dionedl  trapezium  squale  qoadrato  DOt  quod 
squat  rcdangulura  mi»  rcdangulum  verbnieft 
squale  ex  eifedione  triangulo  a Te  | 'qus  duo  re» 
dangttla  iotrgranc  quadrarum  x*!iqwMefi  ctef- 
led>  fquale  rcdaogulo  DG  , quod  eft  quarta  pars 
pnrallett^rammi  magni  ACpqoalisrc&ilineo  irre- 
goUri ) vode  ftiam  vx  rcdangulum  erit  quarta 
pars  figorc  lrtegulariaAcoofcqoentertg,dfea 
crlc  quoque  quarta  pari  figurs  irregularis . 

Sle  fecundo  ad  finiftram  partem  per  lineam  pa* 
rallclam  eidem  lateri  gf  abfeiodenda  quoque  quar» 

«apurt.  Quia  adeftanguluf  ad  h»  videatur  an  pa> 
ralJda  duda  ab  eo  angulo  abreindac  quartam  par> 
cem  rcdanguli  ac  $ 8r  confequenter  totius  redl- 
lioei  irregriaria»  d fada  operatione  inita  prs-  . 
fcrlpta  propof.  a»,  vel  tf.  erit  triangulum  b m t 
oqualc  redangulo  rt,  cuius  latus  efi  quadrati  >l 
squantif  rcdangulum  lo  quattim  partem  totlua 
ma^i  ac»  Ideoqoc  m h t non  pquat  quanam  par- 
tem : Ducemus  itaque  ab  angulo  k redam  x } » d 
tranfmuCato  trapezio  h»xg  in  redannlu  ar  iam 
squac  totum  quadratam  pi»d  conl^oenter  to* 
tum  redaogulum  Bo»ideft  quartam  partem  redan- 
goU  ac  I d eonfequenter  h | m n cft  quarta  pars 
cocioa  rediiioel  irregularia  . 

. $ed  apud  hanc  partem  alia  quarta  pars  fit  locan- 
da. Quia  adeftir.angttlam|rt,  quod  eadem  11- 
oea  fecari  nequit  V.g.45 . cdm  dlfeootj.aunin  fie 
ia  co  fitut  ideo  placeat  illud  in  bae  eeiamparsv, 
qos  modo  auferenda  cft*eompocare . 

Redigetur  itaque  ad  rcdangulum  VX  !o  quadra- 
toTi  pqualequanpptici  loredanguli  ac  magni» 
d quia  adeft  angulus  n trahemus  Irneam  n 7 » vt 
oldeaaMa;aa  attquet  trapexium  r 7 X n rcUqoum 
SSlip quadrato? liquare  triangulum K6o  red> 
futur  io  paralldogrammum  xz » ddelndc  trape- 
siotn  In  rcdangulum  tr » quod  totum  qua- 
dratum non  arquat  • Ideo  triangulo  r d n 7 » cu- 
lus vertex  Ignorsor»  addendum  efi  ad  liocam  7 a 
trapcxiniB  74^7  srquale  redaftgulo  rcfiduo  ex 
prop.X}.  bultis  t eritque  figura  4 f x ) cum  trian- 
galo|  rtqnaita  part»  d confequenter  reliquum 
irapetium  ; t}  erit  qooqoe  quarta  part  . Vade 
redtlineum  totam  irrcgnlue  in  qua  tuor  squalet 
partes  dmifimus»  vt  pacet. 

C O R <^L  L A ^ I V M. 

TT  Inc  potes  quoque  fi  placet  dinidere  per  li- 
paralleUe  fioti  fied 
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caidam  extrarediilneunlpiiam  Illa  linei»  qus  pri- 
ma fortuitb  trahitur  ab  aliquo  angulo,  vel  alieui 
exrra  figuram  parallela, potrft  eonfittui  tamquam 
fi  cflet  latus  figurar.  d videte»  quid  Ipfa  ex  tota  fi- 
gura auferat»  deartera  circa  ipfam  prsftare»vefi 
efiet  latus  figurs » vt  quilibet  ex  fe  experimeoco 
comprehen^. 

PROBL.  II.  P&QPOS.  XXXV. 

Figurtm  irrtgdtrcm  rediUntam  in  fro~ 
foriionJes  piues . ftcare  per  /,mji 
fartllelns  tineieexir*  figuram 
pofiu, 

POteft  rajrai  modo  I.  proparcIontM  »amt 
fecari  area  quulibec»  ac  propof.  anceced.  V.g. 
fi  rediiioel  ac  vna  qaarta  folom  para  afiumpta 
fiitifctid  illa  i redilineo  irregaUri  fuifiee  ablata» 
vteft  o j xm»i|{aeflettdiocurm  vci.  adq.  Idem 
dkaSde  quibuQibec  aliji  fecundum  diuilioaem» 
in  quam  rcdangulum  uadc  diulfum  fuilfet . 


Proquoofteaddndoficfig.ab  1 cq rt,  qus  di^ 
uideoJa  fit  parallelia  ad  ra  n induta  pactra  pro- 
^rtionateii  ita  vc  vna  nempe  noiiln  fe  ba- 
beatalteri » vc  a.ad|.  confiituicor  rcdanguJnm 
ABC^  «quale  dato  redilineo  irregulari  $ d^nida- 
tu^dttsbifis  in  f. paries,  prieoalib.0.  redait- 

gulam  aBcv  erit  -f  rcfpeds  totius  ,&  ad  ■ oi  v 
edpartem  fc  babebirivt  S.ad  ) ficuc  bjfit  Cf  ad  ba- 
fim  Vofe  babec,  vts.  id^-  Ad  angulum  itaque  I 
ducatur  linea  parallela  lines  m n (cilicce  ad  fioi- 
Rram panem»  vldeatarqaequid  ex  asc^  redan-! 
gulo  abfumjt  trapraium  b a c 1»  flr  erunguium 
I c g,  faciendo redHigalfi  Aocrfuperdacum latus 
ACsqnrietri^ziod  bl  e»’ IbomL  squale  trian- 
gulo I cg ; Cum  ergoifta  duo  triangula  fle mlno^ 
ra.quam  4-  totlua  rcdanguli  a^»  ex  i|  pripof. 
hulur trianguli  ge^qv^uiql  ignoratur  vcrfcx id 
latus  eg  auferet  efl  pari  egb  f aqualia  re- 
dangulo  MLtP  > qus  corapleb'!  4-  toiius,  dr  ad 
aliam  psrcl  (c  bab^it  ftt,  »4  f*  par.illeli  f b 

datf  m fl . Nam  fghd 
efl  ex  conflrud*one 
squale  trapraium  re- 
dangulo  sii#|  rv(^ 
dua  verb  as«l  funt 
squalia  cx  cooHrud. 
Trapeato  baci  » d 
triangulo  leg.Qusr 
rc  cocum  Ases  vediso? 
■ gulum  cft  squale  «od 

C « f c b redtlinco  ficat 
Ttt  % co- 


TRACTATVS  XXIX.’ 


Si( 

cotum  rcAtogutom  ai>  eft  «qualf  d«to  irr^ultri 
rcdilinco  atH^tjCum  crgo  6c  A^v-r^ocius  AocrU 
»h  coeius  abqt  te  diuiden^Of  vc  tft  rcdififulMi 
^cr adrcdAiiguIuin iUo  iucruticb  Adfh^t 
Qcmpcf  n >.  i4  |. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXVI, 

A ddt4m  pdrtem  fecMtpafM 

ralUUm  dato  lateri» 

• ML  Dtto  fciagono  AVCDPO  abfameodA  fic  ptrt 
l\  s^lis  dato  trUngoloQfR»  quod Hc»  aut 
Hat  eiufdem  alticudinii  fcxagoni  ex  propoC  tf. 
huius  . Agitur  ex  angulo  t reda  ti  dato  lateri 
CA  parallela,  8t  fiat  tiiangulum  iJHex  didis  pro|i^ 
8.  h.  (quale  refidoo  rediboeo  sDics  coAciouen» 
curque  latera CH,&  ic,fr  concurrant  In  Deinde 
neoiiiretar  bafis  sb  h , & fic  u k j dr  duda  tie 

erunt  equalia  eXI.  Cor.  p.|p.l«i.trUogtti«  UN  a d 
inter  Li.drLk  repcriatur  media  prt^xarilo* 
nalis  il;  & ducatur  if  parallela  Ipfi  cA.  Dieo 
IF6 V niulcilaternm  eie  cqoale  triangulo  qfk  • 


Prob.  Ktm  triangulum  t V i.  eft  (quale  Crian*» 
gulo  KSi.  Etenim  triangulu  ett  eandem  eii  dicit 
proportionem . Dicfit  namque  proportionem  se^, 
|f  I duplicatam  lateris  xe  ex  a ■ • 1 b.d.  ad  latus  Ut 
fedexlfcdione  hvceft  . XL  habet  ad(.x; 

camfttii  media  proportionalia  ioter  LX,8e  Li  i 
fed  quam  proporttooem  habet  Lg  ad  Lseam^s 
propof.  I . I b.d.  Eiem.  habet  gU.  ad  kti-  • Ergo 
Idemtriangulutal  eandem  dicunt  proponiooem 
trianguli*  tvL.lrxeX.  Ergoexii.  lib.J.fqua- 
ha.  Quamobrem  (qualibus ivt* dr  sxLsblacis^ 
crianguloBBL  i rtmancbuotcqualesiutriangu* 
Ium,  d IIT  I trap^iia.  Siergomrius  auferantur 
h»  portiones  cquales  triangulum  stx  i triangulo 
estii  te  crapciium  i rrdilioeo  i^DSCt  quod  criao* 
gulam  Bxa  ei  conftiudione  «quat,  rcnuaebuot 
«qualia  triaogttlMi  OH , idcft  qgP»  & fUf 
pUVOfl. 

expensio  VU. 

Pt  f guris  1^*’"!  rtihlmfii  in  ptrtM  Jiffl- 
mlts  f(caadis  iJ»lo  ftoilloiaif^s. 

NOa  «lootnilif  hpcali.  rcAioedircarDin» 
qus  operi  dmundatuf  fecando  «■  ia  defti- 
otrai  p.rtef  i pua&o  ali^uop  «I  io  .mbitu,  re!  ia 
incdituitodiroi  pro  quo  prius  boc  Lemnu  intel- 
llpendam  cft>.cruad.ai«atamc{tctuua)pri>po> 
Dii^oias  u4<  wicai  ill. 


LEMMA  PAOPOS.  XXXVlL 

Si  wu^ituio  in  qndfl.het  pnries  fKaiir,<j> 
ali4  in  totidem  iUis  froparttonoltt  u- 
dem  ferit,  0“  Mcipinntur  pm- 
t(s  priotu  magmludinis  hn  fimi  ctm. 
pnutn  nd  ttpdnas  fimnl  hoiehmi  et», 
dem  proportionem , totidem  pefi, 
riorit  fimtd  *d  relictus  hofim  fimi 
fnmpui,  (r  eodem  ordine. 

Sit  .l prlou ougaitada la qaia^ae paitndh 
uRa»lr  alia»  etiam  fi  fit  dtuerfi  geotris 
pariter  in  quinque  partes  dhitfa  pnoria  magoitt» 
dinit  partibus  eodem  ordine  prop^rfluealtstb 
accipiantur  duc  ex  prinu  as,  & ac,  4r  deu  dslb' 
«ooda  fecuaddm  eundem  ordinem  aiSr-A.jtu, 
Dico,  quod  ac  ad  reliquas  fimut  cl  hibfbumci» 
dem  rationem»  quam  xu  ad  scliqius 

k'  ^ 'c  b A 

6 KX4  k 

Progr.i.  Probatur*  KjmesbyrothcfifqMn 
propoitionem  dicit  as  ad  ic  eam  ^trsM  aduvi 
igitur  ('Wfi  rd«  t»  t{i  ( ir  rorno  Atcuic  scsd 
sc,  que  KM  cum  mN  ed  aw  t Ex  lip potbefi  quoqM 
vccitscadcn,  ita  eft  mn  ad  no  : quamnbreeiex 
40utU$ju  erit  A»  cum  sc  ad  c^,  n xu  cxmNV 
ad  NO  in  alia  quantiuce . 

Prog.a.  Deinde  cum  fit  tiL  ad  MiHnopadie} 
erit  quoque  eemPMSuds  Lu  eum  *u  ad  ui » rt  qs 
cum  Soadqf:  fed  exhi^otbcfi  esnseriridn  vtua 
adne,  ita*oadOM.  ergo  ea  Maati  tett,uaa 
eum  HL  rtTpicic  in  proportione  dc,  Ita  cf 
terplclt  oN.ar  «{pMeuds,  ttcLell  ^ cniusori 
MO:!k/aNmcdscoadcL,rcNO  ad  NOstcdrcIpieio 
bat  qaoqiAC,CD,n  kn  partem  mo  cx  primo  prsff. 
Vndeerit  ac  ad  CD»nxiiadNo»8rrt^adri., 
UaNoaduq^t  vade  ex  c^siabYar#  Uacrii  acdsf 
fimul  ad  CL  rcliquaa  fimul,  vc  K ai  duc  fttaulalu* 
rioa  quantUatla  ad  Nq.  reliquas  «iuidem  . 

COROLLARIVU. 

VNdefi  mrfus  aliqua  pars»  vt  pn  fetetur  ii 
prima  quantitate  V.  g.  U V»  A Ia 
da  para  correipoadent  o*  io  ordioe>etiam  pNfst* 
cipaalicer  fccetur  In  fiqiiiea  portionesiiPt(f>o* 
que  quantitate*  erunt  feAc  proportiooaUtir  > A> 
l^cr^c  Av  atd  VL,  vt  xTad  rq..  NamcAiemK^ 
baiio  militat,  cum  cx  hpMtbcfi»  npriaaofato 

fine  partea  proportionales  eodem  ordioe  cotrii- 

poodeotea » quare,  Se  cocrcrpoodentgr  crif  av  ai 
LVaXt  *T  soQjifcleiiamATadAg.vtxXadlR 

(smpessnds  • 


non; 


r 


PROBI,  l PROPOS.  Jixxvm. 


pmift  rtHiliiuo  tffaliha  in  iritiigiiU , rt- 
3di  liiudt  taiem  ariffU  , <r  propariio- 
ne , qnt  ttiangil*  exijbm,frniiiftfs  in- 
nenire, , 


O E £ E O D ^ S I a:  }I7 

R^pcfUtur  ci  prooof.  pr^ctdeiul  liMaiifp(|M- 
ni«  pafte*  litbe«Ae  eiadem  pxopoftbMm  sd  ia« 
«iceawvt  iruagulji  8r  eodem  ordine»  ita  qirad  ui 
fit  ad  MPp  rt  triangulum  Gaaad  triangulum  oaC* 
flr  mP  Hc  ^ Pr,  vt  triangulum  CAC  ad  cap»  8i  P9 
fitad  ^ vcCAO  ad  oai  « 


Q It  figura  diaUxio  trUogtfia  |ac»CAi(  vacp  9f 
^ Ai*l  ^aorceat()ue  Uncas  mnenire»  in- 
icieem  ba^nt  eam  proportioaeoip  qoam  trlango- 
it.ProdiacicurBcio  d»8t  ducatur  id  parallela  la- 
ttei  ac:  Deaode  ducatur  ab*  eritgue  trbnguUm 
ACD  *<]iial«  tnaogulo  cai  : fed  eiufdem  alticadi- 
aia » ac  aca  • cum  definac  Iq  idem  pandum  A I 
<)jurc  ea  ulib.6.  eht  ac  ad  co « n crianguluap 
aCA  ad  trUncuIum  CAQ»  vd  *d  «quale  cai  » quaa 
lineas  uanateremos  pro  primis  inuccuis  (n  iinel 
BB» <)ac erunt LMpdr mN.  Idam  faciemuiman- 
guUsCAt»dccqUateraUBAot  namdudaes  ab  an- 
gulo c ^ralleta'  lateri  ai  ‘^9ccp  in  r * dudaque 
Af  crH  triangulum  Air  «quale  triangulo  Ani»  8» 
•lurdem  altitpdinis  . Quare  erit  • vt  uianga* 
Ium  ad  trtangnlumdta  bansci  ad  banmtf»  quam 
lineis  ct,if,df  MU  inueoiemus  quarum  propor- 

lia^a  NO : i]»U  trg»  «a  atid  (•«  «J  Hj, 

cdiKiaai  MM14  MO  cx  K!.Ub.;,n  CA>  >d  «*t ) 


Mi 

rat 

)itm 

Mo 


nil» 

lts>' 


»» 

[«i« 

Irt# 

!• 


Mcncm 


Idem  eandem  dKierana  detriangallssa*»^ 

«Htque,uttrUngttIum  AicadoAl«ica bsn* 

leadbafimoa  . Sit  ergo  itiam » vt bafis  to  ad 
bafim  Gftt  ka  MO  ad  quartam  Ol^  erltqne  teniRM 
•dtpiartam  oppn  bafis  ioadbafimOii|8rcQpR« 
■Moeert  ut  triangulum  *ao  ad  AAt  • 

Veiira  fi  aliqua  figura  adeo  ecU  itregohria , ve 

«eqiicw  in  trianguli  dluidi  abvtiopundocoo^ 
nectamur  fingula  triangili  • in  teUngula  srqqa<B 
IU,  Ud  eiuldem  alritudiais  ex  S.prop.  de  conuer. 
i^f.vd  panilelogramma,  &bafeScfantu)ai- 
— I , vt  triangula  «qnalis  altUudinU  p fcconfii- 
mcvia  vt  criangttU»  tn  qn»  figuru  irregaUwi 
i£i  vtcnmque 

FKOBL.  IRO^.  XXXIX. 

PtUim 

fer  rtfUs  *vm  in  is/err,  *v</ 

in  nnijdp  difiedentes  y dummodo-  in 
wioMfdn  nt  vs«  fun^  dinidi  poffi . 

Sit  figura  AicCBr  | q«»  «»  triangula  A data 
pundo Adiuiia  fit  i hanc  »*>  qualibet  partta» 
vtl  profoviioaes.  nempe  quam  habet  V ad  TI-»  » 
^xadTI  » voUBwfquepmpomiooemvadi* 
ififWfi 


Trihutveib^lpljfv  datis  ,8fLS  repertf,  Jooqi 
niatur  quarta  proponionaUa  AO*  ita  quod  vt  Ti 
ftd.V»  iufit  U ad  LOp  qu«  Inttr  » » & M cadit, 
Diuidiinr  deinde  i quia  hoea  mP  corcelpodet 
ex  ordine  bifi  Co  ea  bafis  "C  TecundAm  proportio» 
nem  MP  ad  aso,  9t  fic  quarta  proportionalia  c»  • 
Dico  trapeiium  ABoSAUne  td  totam  figuram  icre- 
gnlarem  AeGCOf , VI  V ad  VI,  ideft -f  • 

Probatur  ex  Coroll.  propof.jp.  Mam  ita  elt 
quanticaa  Lo  adoSj  vt  eft  quantkxc  ia«u  ad  quan- 
titatem refidaam  A «cov;  fed  illato  ados.vtV 
ad  ra  ex  eflxd  8c  tautrttr-d)  t nempe  vt  *.  ad 

Ergo  etiam  figura  aivHerk  ad  refiduum,  vts.  ad 
8e  conreqnenter  ad  lotum  erit  vt  e.  ad  5.  8e 
ASPsi  ctic  ad  totum  1.  adf.vteft  vad  ir  . 

Piactatruirusdiuidere  ea  proportione*  quam 
X Jubet  ad  7 1 p itt  quod  antecedens  pcoportioa  is  t 
fit  inaura  irregulari  verfus  ■ • 

Tribua  eodem  mpd»  Inueoiatur  quarta  propor* 
tionalis»vtTiadx;ica  U ad  L»  »'*  hecdi- 
uifio  o eadit  In  tertiam  coareSpondwuem  ter- 

tii baficDI  Tribus  rurfus  pr.  & vo,8e,«t>inu«- 
niatur  quarta  proportionalis  ct  • Nam  duda  ai 
erit  ABcc»  ad  tmam  figuram,  vt  x ad  r i eadem  rap 
tiqon* 

P«OBL.  III.  PROPOS.  XL. 

* Fituram  »»  fnnSe  in 
tts  fnrlK  fecari,  dummoda  di  dHfnlos  S» 
iUo  punlh  reOjt  dnti  jwjfni . 

Sis  in  figtva ARCERI  daiumpun^^omxin  me- 
dio vfajeumqne  malueris,  8c  fit  diuidenda  fig. 
io  flttuor  pattes  (quales  ( poS:t»8e  dinidi  japr^ 
portionalttUcd  io  pnMcdcnti  propoctiooAkm  db 
ttifi^m  exemplo  Ulufiraulonis . ) 

Sit  linea  00,  cuius  partes  eu,  8rai»ftu,8r 
cLiar  Lm*&  m>  fiat  eodem  ordine  proportiooa- 
ies  ex  prop.  }!•  vt  triangula  asx,  sxc,  cao » ox*, 
ixf>FXA,qu«  dluldaturin  quatuor  paneain  P*^ 
Quia  crgoprlma  diuifios  cadit  lo  fecundam 
lloeamcrit  latus  IC  fecundi  itiangiili  diiuden» 
, Ita  vt  quemadmodum  eft  *t  ad  «a*  ita  fie 
•endesduaaxsecie  XABSqiurtapars  . Sic  quia 
^cidit  in  parte  lu.»  qur  cotrelpoadet  bafi  quarti 
uiuiculifici|ViALadx(V^»^*  o^Adox*  £c 
* duRa 


ji*  TRACTAT 

dtftixTerftixriJu<]uamMrs,fr  He^  pute 
HyCjcntpoictcM  bafim  corrvipondeaccn  diuidea- 
dmeflei  nUi«dLiiia  Vrvctic  ait»  qamaparf 
tiv. 


Quod  Probatur  . Nam  ha  cft  ex  Coroti.  prop^ 
17.  <if  ad  totam  «OiTtxAas  ad  totum  redilioeumi 
hdtfpeft  quarta  pantotkuaqb.  Ergo»  flrpottio 
XAa*  eritcjuartapan  totlat  reA^liael.  tiKir 
Iterum»  ?t  eft  «Qjidc(yt1ti'eft  ABcrxadtotaa 
reftilineum : fed  o^eh  -f  totibt  Oo , Ergo  etiam 
AKTxerit -f  rediliad*  Ablato  ergo  Aitf> 
nempe , rt  oftcndi  erit  Srr  -f  raatiut»  Stliodi^ 
ctl  de  alljt  j ?t  per  fe  patec  • 

EXPENSIO  VU. 

P«  figuris ptr  limus,  vitimiqut  iulUs  1 
pustitniis , 

1*  I’  iA 

POfcIt  ordo  I dr  ratio» et  quemadmodita  (Wper- 
(iciet  per  paralielaa  lioeasidr  etiam  per  lloeep 
ab  eoo  ceatro  progredientes  diulCmua»  licy  €P  eae 
per  lineat  Inectuit  ft  rtearague  duAas  pvtirl 
doceamui  • 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLI. 

Renilme$m  ^uodcumque  psrtiri  per  Unt4s 
non  pfiValUlas,  nec  in  vnum  pun8um 
conf^irnntes . 

Sft  ReRiHneum  apom  » ^odoporeeiefecart  Ia 
trea  partea  lmeifi9op  nec  fint  MrallcJp»occ£nc 
in  Toum  pondum  coeuntet , rei  aula  id  oa^ucaty 
aut  quia  noa  placeat . ‘ 

Fiat  redaogulum  ^ aquale  arec  trianguli 
ii*  y teoT  cquale  arce  trianguli  »•€  ydrtanaea 

pz  squale  arec  trianguli  <ti>.  Dlu!d«nr  deinde 

latui  io  tres  partet  In  B » 8r  I . £t  quia  prima 
fMra  finit  hi  bafim  t t parallelogramml  or  squa- 
lis fecundo  triangulo  *■€  { ideo  tribus  |r»  i^»  9c 
Bcinueniarur  quarta  proportionalis  iL»  rt  fit  yt 
ad  Ylt»rtec  ad  ZL  . Docatorqoe  >t . DIcotASt' 
dfe  tertum  partem  totius  rediltoei  • 

Probatur . Quoniam  qp  redangulum  eft  (qua- 
le triangulo  f ai  extlFeftione;  redangulum  rerdt 
OK , qu^  complet  tertiam  partem  totius  paralio-' 
logrammi  squalis  toti  redilineo  eft  squale  triao» 

SloKt  . Ergo  IA*»  cdm  icL  eft  tertia  para  ro-i 
linei  I cum  squalium  ad  squalis  eadem  fit  pro- 
portio t Qood  Autem  trlao^luo  bIl  fit  sr^«J 


V S XXIX. 

rcdangnloos^lpatet.  Nam  redangulum  oa  eft 
ad  redMgu^m  or»  rt  bafia. i b.  ad  bafim  ir»  V tu 
triangulum  b*L  ad  trUngu)um  Fic  cSrtbifis  ii 
ad  bafim 

eadfrtr^i^^ircftKHtc» 

quam  bafia  iB  ad  it. 
Rfgoje^ngeltuq  ot 
ad  redangulum  bf  Iu. 
bet  eandem 
nem*  quam  od 
£ednc»:8f  ot  &ikb» 
qualia?  Ergo  «iam(o 
diguluOB  exia.l.5Jk 
triangulum  wii  eraat 
sqnilia . Eadem  eft  probatio  in  erafieudblmm  »ri 
Siquidem  fecnnda  pan  bs  el  tribus  finit  in  balem 
To»  Int  paralletogrammi  squalis  uuag«lo«tio; 
Vnde  bafis  hd  fecanda  eft  proportionahaet»  rttr 
feda  eft  In  s»!^  trabfda  vv»&  f n£ / ex  dida  ratio 
ne  erit  roTtic  remanenth  rediUne» -f-. 

E X pXn,s  t q,  .yiu. 

’ • ‘I  '»!}  M 

De  fUrys  } panHo  txtfinfecp  pirtieaih . 

Sicut  plana  ab  onO  pmrdo  In  eia  eledo  bpln* 
retp^tS'difcepfimot>  fici  psodo  CorioaBi 
do  diuidemus»licet  id  Iit  minua  neccnariu»ft  tua» 
gia  iaboriofu » & non  femper  lO  opus  reduediik. 
r ^ 

PROBL.  I.  PROPOS. 'XLII. 

Dutum  Triuugulum  i Jase  txiru  ipfum 
(uuflo  in  duius  purus  [ccare. 

Sit  ptopofitum  triangulum  Aic-f  biangu^aACi 
in  quo  ex  opuodo  extra  ipfum  daco'fitaa{e* 
Knda  data  pars  squaliaanangotoiACO^.  -i* 
Exljteribua  crkmguii  ac»  Secta  fiat  redao^ 
lomtr  jlincf  «ccbparaUeloou  ex  Bj.lib4.Blcau 
applicetur  redangulum  squale  ipfi  |f  tedaogulo» 
fiat  rt  redangulum  » cuius  aiccruai  Jares  la-^ 
Ucneum  fit  pt»  atenfurecUr  itaque  i pundo  C lM( 
ffrdfitcx-;  rcdaogulo  autem  cs«  dJicaidellYT» 
fle-rs  fiat  squale qua^atuol  <^»  fle  hmcrqoadiplB 
exgp.  lib.;.  squale  /edi^ulum  cu  hq< 
quod  fit  conftlcuefldo'latauquadrad  praiaitgeatB 
qustangat  drcnlum>-cabx diaraidtenff#rcl'tr 
squet  cx  t ita  enim  rcdangqlsm  «eu 
propofi  fj,  Itb.g^lan^  pqu^k  qoadsutuisexVB^ 
flr  ideo  ipfi  squale  redangulum  exoe» 

Tf,  rs  squalibus  j transferatur  itaque  MQ^Utos  ab 
X in  x,fle  ducatur  4pfldo;jgcon  Dico 

CADsquari  triangulo  VcXyV  Idcd'per  lineamot 
aufern  tertja  pars  tr^nguli  lACyrt/i^c  promifs^ 
' Probatur  adtem.Rcdangblbi^  ex  CBiv 
MQ.flrA^squalibut  sqaatsr  quadracb.tangeqtis 
ideoque  rcdangulo  4Z  «c»  flr  ck»  ideoqiu  ia* 
teraex  io.Ub.d.£u,  erunt  rectproci  proporriooa* 
lia^brftquecBadMc»  uticx^sdzB..  Ideoqotdw 
f «acado  erit  cx  cum  mc»  ideft  tota  Ml.  ad  cii»rtcX 
cora  «X » Ideft  c«  ad  ex . : u ■ : • *>  l 

Vcrfloiob  parallelas  M0>dcvericc»'4.Jtb.R 
MO  ad  cv,  re  MX  adcB^  qns  fmatkn  propmtiodt/ 
otcsadcxh  IdnaguepaosXiBJikt.  qritad.on 
Kcxadcx.  VodccxiS.libfdffitxastMjUitOf 


DE  GEO 

^ cx  cdmpoiutur  reftanplora  erie  «cyoale  reAao* 
gulo  mediarum  cv»&CK.*  Ae  redangulumes 
aiOt&cx  cx ciFc^iuQCi  idem,  quod Lf  «qoatur 
redangutosf  »ex  laceribui  ca«&  co  criaaguli  cab. 
Quui  etiam  eldVm  *r  ^uabUur  rcAangulumcr» 
&CA,d;  propter  hoc  latera  eruat  reciprocd  pro- 
portionallaei  lo#  lib.tf.  EI.  8r  CK  erie  ad  €A»n  c» 
•dcv»aogulus  veroc  eft  Ideai.  Vndcei 
uUofol<  CAD»8r  CV& eruat  «qoalU  • 

KA. 


datura  o • Oport«K«e  reftiiign* 
l«ra  oA»c  io  tre*  parte»  fecare,  diuldator  io  tres 
•artes » U fit  tertia  par»  la  pir^lelogrammum , 
fr  reliquum  LC  dux  terdx  partes  eruat } dluidarar 
rurfu»  per  reftam  re , erltque  hc  tertia  pars  t &- 
cetar  Itaqne  FM  bifariam  Ia  t.  & ducatur  ol . DI* 

eo  trapextum  vLCi  efle  tertiam  partem . 

Prob«  Quia  crlaagula  nigra  luae 
^ vqoalla  cum  fioc  rcAanfula>&  angu* 
li  ad  tertices  t fiot  pquetes  t quare 
tantdm  addHto  in  triangulo' nigro 
apudv»quaatum aufertur  Intriigulo 
nigro  apud  m . Vnde  figura  ivia  erie  «quale 
tertie  partlcm* 

PRORL.  III.  PROPOS.  XLIV. 

*Ddtum  ^Modeumque  refhlsneum  h p^tes 
ieflinaus  ftr  liiutm  i funllo  txnt 
if/irn  iuBtm  fecMt . 

Sit  reaUIncam  Abqi>  quoJ  fluidator  In  Irla^ 
guU>  tt  fiat  parallelopimmom  ra  o zqnale 
tod,  * In  eo  patalltlogramraa  Gngulli  trlangolla 

«mlla,  vtinfig.  ptopnCantec^ 

Nlmlrommptrlangalobq*  fient  pr  Ipfi  a<J1. 
Vr  nvIcimoiAC.  Dtindeflulde.qula  nunaum 

« ell  prope  ttiangolom  »Ae  reaang.r  n In  pane, 

quamToUSf  re!  qu*  tibi  data  fiierit  0.1» 

aoa  occopat  totam  partem  rn  ideo  auteril 
uHt  i triangulo  taC  f quod  U totam  ««cupafltt, 
Ttl  ouioremi  tanc  triangula » Io  qu«  dlulfa  « h- 
tara»efieoc  alio  pa&o  ordinanda, 8c  docenda 
neertice  c*  rei  partim  4 c parilm  ab  a»8c  Ull*  r^ 
aingula  «qualia  facienda  lo  redangulo  ro  n,,& 
▼ideodum  eodem  modo  * ao  pars  data  ab  rno  w 

IpfiafabducipolTet  n Nam  eo  paAo , 8r  poterit  4 
triangulo  ipfi  paralUlogrammo  «quali  ea  parean- 
ferrl  per  lloeam  4 pundo  dato  protraAam  . 

Quod  cum  obtinueris  . Tunc  Ulud  reaingu- 

lum  cola  tnangulumequalcDACpartiloparal* 
lelogrammoclcorrerpondentifaaaV.  g.  PV 

falle (ograiiUMrtt  coonert^ndiiia^  t £t  deUde 


D ^ S I A'  stf 

caomnla  prcftaoda.qux  dixi  prop.  peOuItiuM 
tcccdcnti , deerit  diuifum  redUin^m  datum  ia 
partem  datam  • 

COR.OLLAR1VM  ; 

POterlc  etiam»  fir  aliquando  dialdiln  plurce 
parteadataS  { fed  non  femper ; quia  non  om- 
nia triangula.  qu«  in  figura  fient » poteruut  habe* 
re  aliquod  latus  pondo  dato  obuerfum . «t  ac  ad 
quod Uoea duci  polEt : talis » que  non  fecet  latus 
alterius  trianguli . Sed  ipfa  experientia  docebit 
pofiibllitatem  rei » de  qua  queritur  • 

EXPENSIO  IX. 

Ve  platicieb^  Muficis , O*  . 

P Lanities  proiedx  funtill«»quc  nafeontur  4 
lineis  proiedorijs  latera  figurarum  proije^n. 
darura  lambentlbus,vt  deferipumus  trad.s6.pro- 
pof.  S«  8e  quidem  de  illis » prout  conus  pcoledo- 
‘rins  dired4ia  kas  Incidit» non  agemus»  vtpote 
mod  de  eis  certum  fit  efle  tn  duplicata  ranone 
tuorum  laterum»c4m  rt  ibi  oflendimus  de  circulo 
figur«  fimiles,fint  itaqoedeeis  ageadu  cum  radi) 

Eroledorij  In  planu  obliqui  iocidut » & prxclpud 
ic  de  eorum  proporboalbus  agere  In  animo  eft  • 

T H E O R.  I.  PROP.  XLV. 

Spdtiormn  origirudimn  ahituiines  «i/>ro- 
ieSorum  dltit$$dmtsobfment  eam  pfo/»or- 
t/onem  > qujt  dt^amia  remottor  4^  al- 
titudinem centri , fi  prinue  fint^i  quod  fi 
fecundae  etiam  fum,  <i/7?4««4  pro- 
pinquior ad  interceptam  dtjlantiam  • 

Sit  fpallum originale UHio»  culo» altitudo cd, 
diftantU  OK  4 ceotn  f perpendiculari  al- 
titudine if  I altitudo  rerb  huius  pUnl  prolf*» 
ciacur,&  fit  »T . Dicouo  *ltitiidtnm  efe  ad  alti- 
tMdtatm  DT,  vfamaiariiflMtUtquamoatai  ir 
sltUnimtm  antri  . . . / . • 

Patet  cx  4.  lib.fi*  Narnubparanellfraamlioea- 
rum » iu  GD  eft  ad  ST»  n ei  td  If  • 


Deinde  (tt  altera  altitudo  ic,qu(  non  fit  prima, 
d Immediata, Tt  eft  gP.  Dico  quod  proieda  in  ti 
habet  jproportionem . ne  dum » qu;  eft  ti  ad  1 f ; 
fcdioluper»  qu«  ci  diftaacia  pro^uqnior  ad  di 
interceptam;  nempe  compofitamexLi  adid»fir 
•iadM»nfiDic(rec|.ci4.ae  aP2«6e  Li;.b^ 
bcrntG  odTiproporaoacm.quamM.edtf.qnc 


5^0 

cft  comp^flu  tti.8e  i,  td  t,  9e  i. 

Probitur.  Ktm  eO  piraUeU  ip»  PA» 
Erit  Lcxd«o»  ft  L«  remotior  diiUntla  td  *B 
tndincm  ceoirl  > fedco  eft  ad  T i ; vt  cF  td  Ti » dF 

e?  eft  adrf  > ?t  os  propioquiordiftaotUadotfio* 
tfreeptam  diftaotiam . £i^  to  erit  adTi»  oe  dum 
^tEadrlj  fed  etiam»  w CE  adoi . VndcLow 
Tf  erircompofita  proportio  ex  le  adlf  ** 
Vl  I 0c  dicat  de  alijs  fequemibui  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XLVI. 

* OmntS  Utitudints planorum  orifjinalfu  nd 
omnes  planornm  proiecivum  tam  habent 
rationem  t ^uam  dtsiantia  i centro  ad 
interceptam  dtHannam 


• H Acitudinet  originarlat  ,yt  en  etra  dico  otti- 
-i.  - Krre  pr0per/>e^cm  tdfroUStt  Ittiinilnet t 
Ut»  ^uam  dihantia  r.c  ad  interceptam  . 

Probatur  . Nam  c»eft  adNTtVtcF  ad  FT  « 
4 lib.tf,  elem.  at  ficeft  cEidoB . Er- 

go vtCH  ad  mT»  fic^i  ad  ofi»  6r  idem  afleratde 
laticudloe  quat  fc  habet  ad  M i » uc  le  ad  st  ■ 


TRACTATVS  XXIX. 

ad  n:  rarf^t  altitudo  lo  habet  proponioflem  ad 
Tt  altlcudindyTt  lb  ad  bf  > dr  CB  ad  Di.  ex  45.  h* 
Ergo  proportio  triangoli  LR^ad  trlangultimiirr 
coofequicur  proportioni cb  adoi  dupllcatitntm- 
pc.diftantip  mioorit  ad  interceptam  diftantljm» 
Ariaruper  dlftaQt»  roaiorii  ad  alHtudioem  cen- 
tri . 

* Probatur  qsoque  de  reliquo  triangulo  lqji 
ad  inanguIumiiMi.  NamlQ^ latitudo  ( 8e  bafia» 
coHata  ad  mi  bafim  eft»TC  maior  diflaotla  1 b^ 
Interceptam  diftaotiam  os  .*  altitudo  ver6  LC  eft 
Bd  altitudinem  Tt»  rc  lb  ad  bf  > 8e  infuper»  n •• 
adoi.  Ergotriaogulum NMi  eft  in  proportloae 
compofita  aIcitudinom,&  banom  nempe  t*  ad  BO, 
& ca  ad  »6,  & LB  ad  Bf. 

Aduerte  tamen,  qu6d  fi  fit  prinu  fuperficiei 
BHCD,fr  immediata»  tunc  hab«  proportionem 
triangulum  originarium,  quidem  loead  triangu- 
lum oxTprmcdQ»Ttct  adir.  Quoniam  altitudo 
quidem  dt  talia  eft  proportionis ; bafis  verbiD 
eadem  . At  triangulum  acB  ad  triangulum  bm^ 
proportortionem  wtinec  compoficam  cx  propor- 
tione cB  ad  IF » & proportione  cd  ad  pt . Ratio 
eft  quia  altitudo  quidem  ce  ad  dt  eam  proportio* 
nem  obtinet  cb  ad  if,  at  latitudo  aliam  propor* 
^Acoi  cb  »d  Sf  • 


PROBL.  E PROPOS.  XLVllL' 


THEOR.  Iir.  PROPOS,  XLVII. 


* SHpttf  cies  ^mrans  paraltdts  contenta^ 

iju^  ft  dtmfa  dia^onalt  in  duo  trtan- 
peda  y alterum  ^mdem  triangulum  oii- 
gtnanum  ad  proieblum  eam  habet  pro» 
portionem  duplicatam  y /juim  dtflaniia 
tota  ad  intereeptamy  O'  ijuam  diflantia 
remotior  ad  altitudmtm  centri  radiofi  i 
iterum  autem  habet  proportionem  ex 
diflantia  minori  ad  interceptam , 0*  di» 
fiantia  remotiori  ad  altitudinem  centri 
radiofi^ 

* r\  Etur  fupcrficies  Qj.Ho  dluifa  diagonali  LU» 
t JLJ  que  proi^iaiur,  & proieftafit  in  mitm. 
Dleo  ruperfidem  utu  cfieadNtT  primo,  vt  cb  ad 
Pg»  recundbrnrfijartct  adn^dctcttlbexLiad 

Br« 


Probatur.  Nam  triangula  quecumqoe  ex  G>r. 
X»  prop.BB.  lib.tf.  ea  ha^nt  proportionem,  qug 
componitur  ex  aititodioibas,  ftr  bafibui : fed  ba- 
«Hbabetpropon^cmadbafinNxyquiiM^ 


* Superficiei  mtfictis  angere,  vel  minae/i 
feenndum  dauan  rationem. 

It  data Tuperfieies  necLaugendareciuidora 
O datam  rationem  Vads.  Inueniatur  itaque 
inedia  propordonaljg  l»  9e  trahatur  diagonalis 
ic,  prtMucatvrqt  ina,neu}pe  vfque  ad  parailelam 
FB  bafi  BL,  Ar  iterum  proiungetur  In  1 . Rurfufq; 
ducatur  diagonalis  da»  que fe feceoc  io  o;  fiat  \ 
deinde vtvad  n,  fic  LOad  to,  dupaturnueab i 
parallela  ai  bafi  La,&due  a'*  te  gl  abt,&B 
ducantur  ad  centrum  f,  que  fecabunt  diagonale*  , 

AD  io  D^ar  IB  In  H,  perque  puoftum  d ducatur  iD 
paxalleiabifi  ai»  te  erit  fadum,  quoS*  imperator . | 

Nam  kla  planum  eft  ad  planum  ■ d ai  in  proppr> 
tUnedata  Vads.  ’ 

* Nam  oftendetur  primo  AOHt  efle  foperfi- 
ciem  mufieam,  rei  proicdim,qaU  ex  proppof.il. 
craft.16.  crura  triaaguii  afi  , & ifL  font  fefta 
proportiooaliter  paradis  Ai»il^  HomuficdobU- 
MBB II  ia  ea  obiiqud  iocideum» 


DeindcbafisLBadbafim  ai  eft, rtr  adn. 
Nam  duda  per  o reda  X u perpddieuhiri  ad  At»  li- 
nea Loeft  ad  oi,vtoo  ad  oh  in  trlaaguiis  equian- 
gulis  AOi , te  ooH  ob  anulos  ad  rerdeem  BODift 
AOI  cquales,  Ir  angulos  incidentis  linee  IB  io  pt> 
ralleUs  H0,8r  cc » Acbl,&  Ai»fed  Lo  adioeft  vt  v 
£r|^  etiam  oe  ad  o*i  Coa 


lUl.J 


DE  G S O 

dtfic  to  (ie  oitvH>e*JoM»frldco  pnmuttn^ 
^Lo  i4  o«»itof  H OH»  hinc  tompomendo  Le 
CMinoc,  ideft  Le  ad  Lo»  vc  ol  etrm  oh  ideft  IM 
•d  oi>rarrAfqac  permutando  Lo  erit  ad  Ht»vc  to  ad 
tOiideftTCV  ad&. 

Sed  n Lo  ad  IO)  lie  eft  bafii  |L  ad  Ai  in  triaa> 
galli  (qaUngolii  »oL)  & aoi  ob  parallelas  IL»  & 

ti  > Ergo  critto  ad  hi»  nbafisit  ad  bafim  ai» 
ilicee,  vt  V ad  a» 

£e  qoia  io  triangulis  ONO,8l  oq^.  Ita  cft  ob  pa* 
^UlUouuiilmearum,  oQad  oN»vcoc  ad  OHerIt 
OQ.ad  OM,  Tt  V ad  R,  8f  6c  OT  erit  ad  OX,  <jula  eft  in 
^isnguUs  tflaogolti  Lot,  te  lox,  fic  «joocjBe,  rt 
Sad cSt, latos  10, & 01 . Quadere erit  oQjid om, 
yt  OT  ad  ox»  * permutando  oa ad  OT,  n oh  ad  oX, 
or.idea.QJ  adoT,n  oh  c6 

o,,  ideft  , 

Qoit  ita<]ue  triangula  babent  proportionem 
«X  prooortiooe  baflum . & iltiwdi- 
mci  pcopor.ii.CotoU.1.  Jtitudo  rerb 

btineali  »cteftT(»>fctri*ng“»*'‘»'<‘*>''l  t*- 

fe.»«6  6intu.,kAi.  Ergo  habebit  proponi» 
DCnoominOiain  ci  ptoforUone  eadem  . qux  eft 
bafiuiOi  * aliUudinum  t quare  ex  p.l.  tra&.p.  ex- 
PcoCp*  erit  proportio  doplitata  trianguli  ICL  ad 
iriangulura  ani,  qu{  bafii  at  adbafim  ai,  fc  licet 
» ad  » J proportio  reta  y ad  s data  eft  duplicata 
duf.  quam  habet » ad  ■ . Ergo  triiogum  ici  ad 
triangulum  aoi  habet  proportionem.Tt  V ad  l. 

» jdem  dicendum  de  ttunguliaiac.fc  AHOift- 

quiJcmcadcm  altitudine  gaudent xm.&<JI aha- 
2,  rcro  ne  eft  ad  bafim  BD  It)  «qnlanwlis  tria» 
tulit  ooct  OHD»  Ttocad  OBi  fcd  iam  ofteuium  eft 
LadHoeam  efle  proportionem.  q“*  to  adoi, 
ideft  ex  effeSione , quam  v ad  » . Ergo  ,&  balu 
ce  erit  bafim  md  , »t  V ad  r . Cum  itaque  barei. 

(ralritudioei  obtinaaut  eandem  pt»portioDOT,  fc 
proportio  triingnlonim  fit compofiu  eX  alutudl- 
»ibut.atbafibus,qup  eft  eadem, erit  duplicau  eius, 
««aft  vada,  oempe  erit, « V ad  s. 

Si  yeri  agatur  detbminutione  doalidiagona- 
ibua  *o.  HI  fiat  »t  » ad  ft'  A®  >“*  *•*•  ft“* 
fiiretnr  ab  o In  x,  It  dnaapatalleli  il  cAtera  per- 
geiamor:  yt  pridi , «t  eompleatnr  fpatlum  asci. 

eritqnefpatium  muficumAHOl  adfpatium  muU- 

cum  »oci.  M a ad  V eadem  ptorlua  tatlone,qoam 
^Baaftignaaimut . < 

T«ROBL.  II.  PROPOS.  XLIX. 

Supcr^citl  iuxi*  itum  ftof  unionem  Hat-, 
moraci fe  dimirtui  iruipieiues  conjiiliure, 

Sit  data  proportio  a ad  Xx  f oporteaique  coa- 
ftitucre  fupetficies  proeedeotet  hannooicd 
inita  datam  proportionem  ; ita  yt  prlmut  termi- 
nus fit  4-.  fecnndoe  fit  4 > * reliqoi  progteflio 
iequatur.  yt  eaigit  ptogrcffiia  barraonieni. 

Reperiatnr  media  proportionalis  inter  a,  flri» 
& fit  s ; .fiatqne , ael  exhibitum  fit  ttiangol^ 
^n^jjiqiio  bannooic*  proportio Inftitncnd*  eft*. 
fistquevt  Asde  fic  c»  la  ■>.&  ducatur  parallela 

Hl  . l^ndc  ducatur  diafOOalisfi,Tfquc  dum  oc- 

etrrrat  i c*itro  paralltlx  iN  bafi  FO  in  h » 

^dliisTeifo  per  fijediom in  »»i  ducatur  Ni,, ^bi, 

/iecac  lo  o»docatur  parallela  Lo . Dico  fpaba  Har» 
monicA  Ho  ad  Oi  habtee  proportionem»  ^uam  a 
a4  • . - . 1 


'D  ^ I A«  ^2.1 

Probatur.  Nam  c*  propof.r. trjA.rtf.pm.»^ 
ea  eftdiuiraharmonicd  cum  bafes  ri.,  tetic  fine 
rqnales ; Vndeerit  vt  Pi  ad  ri  termini,  ficdife- 
rentla  rt  ad  lh  ; fed  ve  vs  ad  hs  termini,  fic  c11,a 
ad  c , e(l  autem  a ad  c proportio  duplicata  eiot» 
QUX  eft  A ad  s>  Ergo  a ad  a habebit  proportionem 
daplicatam,quxeft  rs  ad  ni  terminos, friJeo,(]tip 
eft  trianguli  Ftr.  ad  triangulum  fimile  cx  afi.  l.#. 
cleou  HBt  ) fed  ex  Trad*  aS.  de  propoC  ii, 
ve  eft  triangulum  vic  ad  triangulum  hb  t , fic  eft 
LO  rupcrficies  fcalena  adno  mperficirm.  Ergo 
vt  eft  A ad  a»fic  eft  lo  ad  ho, nempe»  vt  y ad  -f , & 
imueriendoHO  ad  LCa,vtiad  At  ({uarefi  lc<]uartsdi. 
minuendo  harmoolcd  ducendo  lineas  te  rsi 


partibus  x^uallbuS  o,t,  8t  tf  partibus  a.o» 
iuccefllu^  harmonici  i data  proportione  decre- 
Tcent  termim  > vc  primos  fit  ^ , tertius  fic  » 
quintus  7,repcimus  -7»&  fic  fiicceiliud  ex  pr.}.Tr« 
ld«p»t.Siqaidem  ex  craA.a8de  progr.prop.ii.etlam 
fpatla  triangularia  harmonicd  proporcionalifcer 
«Ucrercunc,  vt  Ipfx  linex»  qux  lo  pnmis  terminis 
duplicatam  FI  ad  Ha  obtinent  proportionem,  qux 
eft  rc  a.ad  |.vd  a adat  linex  verb  illx  ex  $.  tra^. 
Ig.part.a.  rt  numeri  v -f  -f  procederent : quare 
etiam  triangulorum  fuperficies  » qux  dupilcatam 
bafium  habdt  proportionem,  lU  ruccclCud  propa- 
gabuntur . OifFerentix  verb  erunt , luceeffiud» 
vt  primus  ad  tertium  ponitur,  nempe  vc-~ady~ 
ideft  4 ad  '~expr.li  trad.itf.  at  termini  fcilicet 
triangula  fucceiBu^  fe  habebunt  harmonice  vt  ~ 
A cxc.ideoc]}GLeritad  li»  vt-^d-^ 

fc.Ttr.EF  ad  HlE,at  Ho  id  Hi,vc  -f  ad  4,nlmirum, 
rtcriangifium  LEO.ad  eridgulum  MU,&iMad  my» 

vt  •-  ad  ,fcillcec,vt  triangulum  Hti  ad  triangu- 
lam fit.  vodedifierencix  non  focceiliud  fe  habe- 
bunt» alfihinx,8cbinx  fumantur . 

EXPENSIO  X. 

Dt  pUnitieyHs  Ifopmmctris  conflhuendts . 

Ad  perfedam  cognitionem  mathemacicam 
iftetradatus  necc(rariaTeft»cum  aliquibus 
videri  poflitxquales  figurarum  ambitus  xqualia 
quoque  fpatla  coatinece , qu&d  verum  non  eft»  ve 
videbimus:  Quia  ver6  aliquando  opus  poceft  efic» 
quod  aliquis  requirat  figuram  eiu(<^  ambitus»^ 
xqualis  areXfideo  id  quoque  docebimus  p^ftare  • 

definitio  h 

Soperimetrd  uquaUs  rnnbitut  ha. 


I Sepem 
bent* 


DEFINITIO  IL 

AJtpa  tuUiUbet  ejl  eintfeCMdUm  ptanum 

tfpMitts. 


Vna 


TROBt. 


tractatvs  xxix: 


PROBI..  I.  PROPOS.  u 

ugnltrm  tluri  IJijitrmKtrMn 
(anpiinert  dmo  alltritif  figur 4 cmHiuten- 
tU  angulo . 

SIi  rnigQOuni  •>  cui  figurem  iraperimecriq 
V.  g«  Pentagonum  oporteat  coanjtuere . 
Lacera  fex  fexagoni  fuper  lineam  vn  exteocUn* 
tur  { 4iule  vnum  ex  up  . Haocque  Uncatq 

diuide  iuxea  numerum  apgulorumadcencrgm>fcq 
^od  td«m  eft  laterum  Hg.  coaftitocndfj  nemp^ 


Pentagoni,  vt  efi  mo,  k Qji.  k «t,  k xNtex 

duabus  rerb  mo  . frOQ<  ^ anguiqx  c arqiulit 
angulo  pftagonl  dato  c»8r  Idem  fiat  dc  reliqals 
bus  annedendo  V.  g*  ft^ad  cs  fub  eodem  angulo 
interno  fiet  PctagonumdatoiropcrinecntiD^ 
vt  PXtet  ^x  ipfa  conllru^ionc . ^ 

godemque  modo  qualibet  alia  figura  regulariq 

aliefi  Ifopetimwa  cooAatuetnr . 


far  Uro  Ia  u ficut . k bafix  K in  t . Sumptq  ver^ 
loumallo  HMlineardimidiot  centro  • portio  cir- 
culi ducatur,  quap  fecet  parallelam  ac  ia  puodQ 
f,  docaturque  ir » & i c parallela  tr  lln^.  que  fit 
C6  . Oleo  parallelogramroum  IKC  eifc  triaq^ 
gulo  €*A  luaperinmraot  d^eqtaalcf 


Probatur  de  sqaalltacq  cx|].lib.l.  Qubd 
(ic  Ifoperimetrum  patet : Nam  latcfa  Pc*  k ic*- 
qualia  inuicemob  paraUelifmom  fum  ^uaJta  bafi 
K.  Naro  IC efi medietas  • Vndelufis  equalUPo 
erft  etiam  alteri  medietati  n equaJia : Latera  tc- 
rb  ir  1 cc  funt  xqualia  latcribns  ia.  8e  ac  . qiiofi 
fiat  fimul  «qualia  liaee  hl  . 

PROBJU  IV.  PROPOS.  LIH- 

({.eSangiilmHjiardlMopiimma  non  relltui 
g»(o  tqtuh , I/oferimelrim 
confiifinf. 


PR08L,  II.  PROPOS,  U, 


P410  ongulo  fcoltna  fnfer  tandem  kajim 
ttijuicrurm  lfoftxmt(rm  friangnlum 
conflifntre, 

Sit  datum  iriaagulomlbaleauffl  aic.Cu1  «qnU 
crurum  fit  confiituendum  Ifoperimetrum { 
Putatur  op>  k in  illam  transferantur  latera  ac« 
l^ct.drnnt  OK.&RPi  hccque linea  diuidatur 
bifariam  In  k cx  duabui  squalibus  o^fir  of 
fuper  bafim  ap  conftiiuatur  triangulum  Af ».  Naq^ 
jllqd  «rtc  ifoperltaetrum  alteri  aca  • 


S]t  redangiilumocinpr(c  fig-  equile  paralle- 
logramteo  ■ c p e ; fed  non  liopffimecnRDt 
oporteatque  feruatac^uAittaeeiniibf^Bietram 
transformare, 

Inueniaarar  eius  lateribus  lo.Srop;  medh 
proportionalis  as,  eoius  quadratum  e^vp.  lib.b. 
efi  re^angulo  oc  squale . Dclqde  lateribus  iCg 
SrCcpiraUelogramrai  ooareftanffull  reda^sfal 
redam  Qjr.qQ^  fint  <^i,gr  i v.tota  <xy  feeetnr  c«  tr« 
zf.propofitd.  nsB  Inter fegmentaQg^  8rz?fie 
me£a  proportiooaiisjredangaifiqr^vex  extre- 
mis QZt  kzv  erit  squale  quadrato  medis  ai» 
frideoredangolooc.aticdatoeiif.lib.tf.  Sed 
mco.quod  etiam  ifoperimecfom  fic  paralldogram 
ino  ac  eidem  dato  • 

Probatur,  Quia  latera  zp . arat^fatusqualia 
lines  cui.fr  fuotsqoalU  ex  riFedioac  lateri 
ld>  fr  Cc  t quare  eciapi  reliqua  rdiquis  • 

PROBL.  V,  PROP.  HV. 


probatur . Nam  ac.  fr  C|  rcaleni,  ficut  Af . ii 
crura  squicruria  fune  sqmlia  lines  Og;  quarq 
etiam  inoicemibanapcibAg communia* 

PROBL.  m.  PROPOS.  UL 

i>4/o  tuanghU  pdir^llfUgramtnum 

0-  IfupcTtmettum  «n/ifHixfrf . 

Sit  datum  triangulum  «aC.  cui  squale,  fimu^qt 
iroperimetruro  parallelogrammum  fit  confit- 
tuendum ; Vstera  ba.  fr  ac  la  redam  nl  traof« 
feramur . fr  ifat  . fr  mC.  Uneaque  diuldator  bl- 


PeM  teihlififo  (jmocwfttpte  , 0 
perimttfum  ttHang^um  conpHuere^ 

cum  jim  fiatH , 

Sit  datum  multilaterum  A redlHBetMi  <«t 
qvaJe  fic  redangulom  rT  a d Hnet  eq^alig 
dimidiato  ambitui  Itdlhnri  a . 

]nueniatur,  at  in  afiteccdencl  figsra,  «cdia 
proportionalis  Inter  redfguli  pt  lstteafT.fr 
fit  rc,que  fi  fic  squalis  dlmf?io  pv  liacf  fCiefi  ips4 
quadratu  ex  m,quod  qusrltur,fi  nutor  { ?t  Mc^am 
noq  pottfi  fecari  ro  Io  duo  fegmenca . Imer  qu^ 
pnfic  media  proportionalis  : quueredt  aonm- 

iiixe 


r 


DE  GEODuESIA 

tieerra^fO  deberet  contineri  intra  femicircu» 

• cui  medktai  vo  eft  femidiamecer . Vtt* 
deiVi  ?el  foualif  perpendicularii  aaior  femi* 
dUnetro  eife  ne<]uie»  aoo  capiet  in  fcmielrculo 
oLti^umobrera  noopocetic  Problema  cac^ui> 


5^5 


EXPENSIO  XL 


At  fi  fit  mlaor,  n fi  efiet  datam  a fine  triatigu* 

loolgro»  cai  ftjuale  cfTet  ^ re^angulaoip  Intw 
ciioa  latera  media  proportionalis  eflet  f H ; tu«c 
Weiffrt  minor  medietate  vi  line»  totios  oi,  qutf 
cqaalis  eft  dimidiato  ambitui  rcftilioei  dati  a es* 
citilo  nigro  triigulo»  Qaare  lo  polTet  ex  ld»  T r.l5* 
Itafecari  in  n,n  inter  fegmentain»8f  aoinuenu 
ra  eflet  media  proportionalis.  Quamobre  fefta^ 
gald  fnb  regmeutis  ai  »flf  mo  claufum  eflet  ccpiale 
«adrato  ex  f H,ac  coVifequentcr  reaUioeo  *• 

ex  17.  lib.d.  ar  tandem  reailioeo  * ezelufo 
yiaagulo  nigro . 

Eft  autem  ifoperimetrum , qoiii 
medletai  lacerum  funt  »<)oalla  line»  01,  qu? 
qoalls  medietati  laterum  malcilateri  a exclMo 
Crianguio  nigro . 


PROBL.  VI.  PROPOS.  LV. 


1^ 


9 

1 


Oe  froftieutihus  ffuurum  lfoperimar4- 
rttm. 


Flgurc  ir<^rlmecr»  Id  habent  mirabile,  qnbd 
l.»qnall  ambitu  cbclur^  areat  tamf  Inuie^  con- 
clnenc  incqualet»  prout  aut  angali»  aut  latera  ine- 
qualia  funt  1 idraque  ad  arearum  digriofoendaS 
exadifis  propricuceiphee  cognitio  haurienda  eft. 


ReUdn^utum  cfiftiiuere  , &•  ifopt- 

rimitrum /imtcircHlo , vcl  tius 
parilius . 


THEOR.  I.  PROPOS.  LVI. 


Triangula  Ifiperimeira,  qui  lama  magis 
aiaquatilale  rcieJum  amtieniia  angu- 
lum verticalem, ra  funt  minora,  & qui 
magis  anguli  ad  iaim  inmcem  diffe- 
runt. 


Ini  duo  tii.onli  irofcrimciri  lAC,  & iDC 
^ h.beatia  tandem  bafim  ac  . Dico  primo  , 
qubdaac  trianguJu  erit  mious  triangulo  BDCiquia 
Utera  Idoclnaniiialia  magis  in  nac,  quam  in  >dc. 


Rr— rssr 


IAm  docuimus  ex  quadratricc»  »el  per  nume- 
ros lineam  peripherl»  xquatero  inuenlre  * eel 
qnafl  pqualem, docebimus  aotem  Tr.jo.tedangulu 
cxfiraiidlamctro»  & reda  squali  femiperipheri» 
efle  cquale  arej  circuli.  V ndc  medietas  ca  erit  »- 

Salis  medietati  pLs  quarta  pars  quart»  parti»  & 
lU  (cxcparepcirctul  erit  squalis. 


Hoc  autem  redingulum  a C squale  dimidia- 
to circulo  eft  Kopcrlmetrom  Ipfi  ; uqnidem 
duo  latera  At»&  co  funt  sqaalla  diametro  if 
latera  verd  adA  lc  funt  zqualla  dimidio  clrcam- 
ftrentlsfcdm  rnum  ex  iplis  fit  medietat  line»  s- 
quajis  dinaidie  circumferencip  9Lft8e  corequenter 
quartf  parci  iL  eqnalis.V ode  8r  ad,cl  erit  (qualia 
drcumferccl(  ii.r  jSle  dlcu  dc  me^ctauu*&  c(t« 
n ex  te  met  potes  confiderare . 


Probatur.  Qma  triangula  fant  iroperimecra 
eadem  hl  menCurabic  larus  ba.  & ac.  & lacus  a o. 

9e  oc>  quaderi  ex  propor.tr.»4.pr.»T-dc  conicis  b> 
8e  c punda  foci  erum.af  arrttees  11,  a,  d.  t erunt 
in  Eilipfi . Verum  in  Ellipfi  applicata  MA.fif  ideo 
normalis  eft  minor  applicata.  normali  ns;ergo 
altitudo  MA  eft  minor  in  triangulo  lAceiurdem 
bafis.  ac  trianguli  boc  altitudo  bd.  quseft  maior; 
quare  ex  I.  llb.d.  Elem.  Coroll.  minus  erit  trian- 
gulum ■ AC» quam  triangulum  bdc  . Quod  m6 
altitudo  MA  fit  minor » quam  bd  , quz  fit  maior. 

Probatur.  Quia  Ita  eft  ex  prop.7».traft.  24. 
conic.  In  femlclrculo  hcL  finus  sm  ad  applicatam 
AM.eft  vc  finus  cs  ad  applicatam  De»ergofcrm«- 
»4«d«  BM  ad  Ec  erit . rt  am  ad  oE , quare  ex  ix  Hb. 
(.mlnoreric  AM»  quam  p6 } ficuc  minor  eft  finuS 
Mf.  quam  1^ . 

Probatur qnoqueTcctlnda  pars»  quo  lacera op- 
pofita  funt  magis  insqualia.  eo  anguli  ad  bafim 
funt  magis  insqualcs  » quia  maiori  aogiilo  malus 
latus  rubtendicur  ex  19  lib.l.Elem.  Sed  iam  often- 
fum  eft  > qood  quo  latera  magis  insqualia  fime,  eb 
triagula  ifopetimetra  efle  minoris  eapac/ratia.£r- 
go  etiam  quo  magis  anguli  ad  bafim  fiioe  insquv. 
les}  ideoque triangulum  BAcerit  minus  triangu- 
lo toc;  quia  anguli  abc.Stacb  funt  magir  in». 

?uales»quam  anguli  dbc  Dce,  quorum  latera 
ubtenfa  minos  iouicem  tnsquaaeur»  quam  Ute- 
ra trianguli  BAC.  Quod,  fc condatur  fequen- 
ti  pcopof. 


Vua 


CO. 


i 

V 


T-RACT-AT  VS  XXIX. 

pentagoni  fmpent  latus  Pm*  rjttgoflu  lubtre  ean» 
, , . densproporiioocmaJ}«tusmimiarM>qaiinanKik 

COROLLARIVMv  MOtaSoni  fuperatexa^oal  ansviiam  «Mpruni 


*r  T Inc  cft  rrifgufum  tfolcellu  ilbpennKtrum: 
IJ  illud  efle  minuSf^od  angulos  ad  baHm  ba- 
bet  magis  tncr^uaks  alicui  tertio  } Kam  accomo- 
dctur  ac  in  Elltpfia  6t  ca,  Sr  ducator  a«;  Trti< 
guluin  itaque  lacarit  minoris  caporitatis  ;quam 
iriangutuni  iforcelles.  & illi  ifoperiinetram  >oct 
fed  Bj  2r  A funt  arqoiles  aoguli  ioidceni  ob  fqoa* 
ha  crura  CAi  dr  c»»  licet  tettioffliaoeictriaaguli 
lAC  maiorem  proportionem  dicant » 8r  tdeo  magis 
ipli  inpquales}  quam  duo  C angqlo  p triaaguh 
ADC  . Ergo  quo  magis  duo  anguli  trianguli  ifope' 
riinetri  (uot  inarquales  lertio^eo  triangulum  cR 
tnsnorii  capacitati»  t 

Prob.  etiam  de  angulis, (t  (intaci^ti  in  ifoficello 
triangulo,  qui  fc.  dicunt  minorem  'proportioaem 
ad  angulum  verticalem  fuum , qoaM  anguli  akc' 
tiu$,qu6d  ideo  minorem  aream  cos^eb«od»oc  . 
Nam  8 A c iforcelles  diuidatur  io  duoi  vertice  c 
linea  normali , 6e  partes  componantur  fecundiim 
latus  breuius , vt  fecimus  In  triangulo  onq.  cuius 
partes  oNi,&  funt  trianguli  *Aclftudtri:^^ 
gulum  habebit  angulos  0,&  q^adbafim  dicedKts 
minorem  proportionem  ad  angulanaamrckaieiais 
quam  duo  c ad  anguina  o cmngnli  noca^Ed 
iam  odcnfu  cH  minus  quo  ad  aream  ipfo  triangu* 
lo  eoc.Vnde  colflgcs  etiam  «.f».  ^quiagulum  i?o< 
perimetrum  triang^  iXieolnTc  maius.Sr  omni- 
bus triangulisiibl  ifopennKtri^oa  ^d>eoubut 
angulos  zqiuUs^auc  laccsa«qualu.  | 

THEOR.  JI.  PROPOS, 

Enilem  proportione  figuris  in  ifopfrimetris 
dwitnuuniitr  Uteri , rjun  (y  rruguh  • 


angulum  cXagontXAZ,  namque  vcpatt.5.  Tra^ 
14.  prop.s,  eadem  pars  quiataell  rrfiduum  or 
teris  rM;  que  cIIom  totius  ambitus  mn.  Siqui> 
dem  fi  auferat  quinque  fextai  partes  a quinque 
quintis  refidua  erunt  quinque '»  quP<ompiebuot 
partem  festam  : ideoqua  ficu/lD^  cfi  quinta  pars 
totius  MN.‘  fic  vQom  ref^duubt  ptex'quinque  re- 
manentibus erit  qujptaptrt  vnim>p3nM  fextz,  te 
Idem  valet- de  angulis  o^tafd^m  Pibporcionem 
ofienfam  in  prc£cd,..trnd^4SAT  em  quinta  pars 
anguli  xaT,  8c  idcm  d|cat,  fi  medietatem  tum  refi- 
dui  ZATi  tum  anguli  ffAZ  afiumas,  vel  fi  medieta* 
tem  OP  refidui  accipies , 8e  medietatem  lateris  A»; 
eandem  enim  edproporckv  tonusad  totQiOr^K 
mcdietacia  ad  mcdieCAccm  c<  prop.18 Jib-5*  » o! 

"‘r;  Hf 

THEOR.  in,  PROPOS  tvr,  * 

<■  a»l) 

Jn  I/opermetrh  ptrpendUnUfis  fth 
per  vmm  ex  hteribur  cadenSt  qui 
i ra  pl/tres' contoiet  angulos , ei  efi  mater 

• t • . ■' 

k latua  hexagoni  op , $c  latua  pantagool  At 
3 ifoperiBsetru4>icpiqiiod  perpidicukcMC» 
efi  maior  In  exagono.quam  ci  in  pengooo.  Na  6 
cflet  eiufdf  lugitudini»  caderet  in  pu^u  a,  fr  ter- 
minaret ia  punitum  t latus  eiagoaufoperimetri 
pentagono  ad  hoc Vt  Idem  ahguhs  a€o  remane» 
ret,quo  dilFertangului  pentagoni  abexagoni  an- 
gulo t fcd  id  efTe  non  potefi  • Nam  prop  j . 

fegmvmum  ai  h^^bet  m<i‘orcm  proportionem 


PAtct.  N$  eadem  pars  efl  totius  ambitus  fqi  |a* 
tus  pentagoni,  qux  angulus  pentagoni  qua- 
tuor  redorum  / ficut  eaim  omcII  j.  pars  aabi« 


tus  pentagoni  mmcx  fo.b.fic  angulus  petagoui  sax 
tll  quinta  pars  qoatoer  re^orum  ; Et  licut  angu- 
lus cx agoni  cft  fexta  pars  quatuorreAorum  angu- 
lorum { fic  8e  latus  figurz  prxcedenci  iroperime* 
tra:  Tm  efi  le xta  pars  eiurdem  ambitus  K n . 


ad  iBiquam  ang^^icj^adanguffi  oci>\  ideft  eft 
maior  Ai, quam^odpnCt  cfle quinta  fars  latehs 
IPifieut  ACO  efiqumta  p^rs  anguli  ocD»  Litus  ve- 
ro DO  ifoperinfqtril  (bflej^tur  a BAex-^or.prpc.vC 
angulus  fuperai  angulum;  Nempe  y.  parte  ipfiua 
DO,  qu7eftAV,id^que  itiaius em  latua  ev  Ma- 
goni, qui  m at.  C^are,cuni  non  capiatiapa»* 
do  vfquead  1,  debebit  capere  inter  pundanagb 
ramota  a centro, quam  1 V.g.  Inter  »A  e,vfai 

latera  anguli  ocd  magrs  dilatata  funi,  & liaeadv 
longiorem  OD,qiUMn  la  capere  poCuttC.  Vadf 
CD  perpeodicuVis  lungior  cric , quam  «• , 


COROLLARIVM  , 

Hinc  verb  dedbcea,  ftr  partem, qua  iauis  mafaa 
fuperai  miOM»  n cft  OP » qua  latui  em 


— VI 


THEOR; 


D E G E 0‘ 
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TMEOR,  IV,  PROPOS,  XVlI. 

Figtrarwn  Ifopaimetrtriim  eteupMciartl}, 
jii4  fliirts4«guloi,  0'fluT4  lat»4. 

PRobitur  vteodo  fchem.  propof.  50.  Ex  dlftii 
pr.^b.  pannetogrjmmom  fjdum  ex  dimi> 
diatoatnbicu  » &r  perpendiculari  i centro  fuper 
Tnom  lacus  cadcoceeft  «cjualearc;  ipfius  figurc 
teguUris  i Quare  daco  eodem  ambitu»  8e  perpen- 
diculari eadem  » idem  ericparallclogrammon  | at 
£ ambitus  fit  idem»  ac  perpendicularis  maior»  erit 
(juoque  matus  re^angulum»  crtpote  »qo6d  habeat 
hiotnaiusireJredau^IuRi  Fa&um  ex  dimidia- 
toambiiu  figurarum  ifoperimetrarum  V»  8r  a ha- 
bet idem  latus  squale  cKmidiato  ambitui  ciufdcm 
loogitadinis  pentagoni  v»firpftagoni  a^  Ac  aliud 
cquaJe  perpendiculari  Ve  exagoni  maius» quam 
BA  fexagoni  exprsced.  flr  rdeo  maius  rcdangu- 
Inm  fexagono  squale»  quim  illud, quod  eft  squale 
penugono,  8r  conCcquenter  maior  area  fexagoni 
A quin  pentagoni 

THEOR.  V,  PROPOS.  LVllI. 

Ifafnimtiurum  figurtrum  Utir*  nurntro 
4ji4jliJ  haienimm  vuucim*  ift  tKjiti- 
UterA,  (y  A^uutigul* , 

DEtur  figura  abhdl»  mailma  tmerfibl  ifopc, 
fimctras . Dico  eam  efle  squilatcrttn  • 9e 
squiangulam . 

Prob.  primo, qubd ficsquilatera . NaiQf!  fieri 
potefl»  non  fk  squiiatert)  Tedlatm  >c  fit  maius» 
quim  CFtducacur  BV»ftr  ex  pr.l.h  fiat  firper  tri- 
angulu  SAF  squicruru»dcifbperiniVnrfi{  Illud  erit 
maius  ex  prop.  1.  h.  Exp.  triangulo  bct;' addito 
igitur  eomuni  polygono  bhD1.f  erit  figura  bafp 
maior»qui  CFDI  eotra  pfuppofitu»  qdlfl^pugnit} 
Ergo  figura  maxima  inter  ifoperimecf|t^i,Sr 
nero  e^em  latcru  coftans  erit  etUaHkquilacera  • 
Sic  oflcndes  ft  exhibeantur  alia  latera, flr  dicail-  ' 
tarnonsqualia  inuicem»rt  bu.StHo»  nam  squa- 
lia  laterum  Temper  fpatlaeruc  maiora  capacitate» 
qaibiTs  n addat 'fpatium  reliquum  , feu  latera 
fic  numero  difparia»  feu  paria  temper  conficietur 
fpatium  maius  cum  tringulls  ^quicruribus  maio- 
ribus» qudm  cum  i/s»  qus  squilU  crura  non  poC- 
fident» 


jE  SIA*  .qxj 

triangulo  Bcricum  in  cfterfs  confeatiar,&  figura 
figurj  eadf  fit, -anguli  ad  bafim  erfit  minores  ex  17. 
1.1.  ineriaoguIdtcT:  qiti«  In  crangtifo  baf:  qua* 
re  ex  Cor.  prop.54  erit  triangulum  ias  maioris 
ares»  quam  triangulum  bcf  . Vnde  addita  com- 
BBont  arca  raoii » erit  maior  figura  squiai^ute 
Axa  Pi#>  quim  non  sqounguU  cihdlp  • if. 

THEOR.  VJ.  PROPOS.  LIX. 

Circulus  omnibus  figuris  fibi  ifoperimctris 
rcHiUneis  maior  r/?,  fuut  O*  juacum^ue 
Bihpftfibi  tfopcnmctra . 

D Ato circulo s » Rr  lira  figura  reftilinei  ifo- 
perimetraA.  0:ro»  qubd  maior  cfl  circa- 
Ius»  quam  figura  data  . Circumfcribacur  circulo 
figura  fimilit  totidem  b*crum,  Sr  ad  aliquod  latus 
duda  perpendiculari  ff  , A'  ad  angulum  bd  con- 
Rituatur  reRangulu  trangulu  fde  , Sr  idem  fiat  in 
figura  A i ficque  redangutum  triangulum » 8c  ilU 
fimile  ABC  » vt  patee » cdm  figurs  uae  fimiles,  9c 
ideo  triangula  equiaogula . 
>PrQ^u(jwnc^l^ofikibj^arn  figura  clrcum- 
Bifior  elt  fo^Elb  itu  fuo,  vt  per  fe 

pBcet  • ergo  mai6r  erUm  cR  ridSUIneo  Iroperime- 
cro  BJ  quATc  reda  ba  eriemlM.quim  de:  Sed  ob 
fioulitadloera  tria^ulonun  itB  eR  ba  ad  db»  vt  CA 
ad  fb»  ergo  mifiov  crlccAi  quim  FE  . Ideoquere* 
Aao^iim  fub  (cmieircamFeftncia  circuli » 8r  fub 
radio  Comprchcafamsqua^e  ex  dicendis  prop.  j. 
cra&.^.«rce  cirmili  mshuWit.qitam  quod  fub  fif* 
mfambito  NAUiqett  a t^^fhinorl  linea  ca  * quam 
BF,'<modesdi^is propei^  huius c(l  squale are^ 
re&lliMi»  ergo  makx  dircuius  i reclilineo  a« 


Prob.B.pars.  Nam  fit  aliqua  figura  lalPA,  hi 
quaomues  anguli  fiat  squales  ifoperimetra  alteri 
alicui  CBU0LV,|n  qua  fit  tantu  angulus  c insqoa- 
litaogulo  A dufta  bpj  quia  angulus  bcf  cR  minor 
Angulo  BAP  triangula  verb  lAf  eR  ifopcrimccniai 


Arobaimr^roqae  de  Ellipfi  » nam  Ellipfis  non 
* pffUR  cotRIbere  figuram  ^quiangatam.quf  fic  ei» 
q^in  cirenlo  Infcribitur  ii^operimetra ) 6e  equa- 
lium  numero  lacerum . 

Quapropter  omnis  figura  circulo  Infcriptibilts 
erit  malor.quam  omnis  figura  ellipfi  ifoperimecr^ 
Infcriptibilis » cum  lic  illa  ^quiangula , h;c  vero 
minimi  • quapropter  etiam  circulus  Ellipfi  Ifo* 
perimetra  maior  erit . 


COROLLA  RIVM  I. 


Hinc  eR  circulum  omnibus  figuris  fibi  ifope* 
rimetris  maiorem  effe»  nam  maior  eR  om- 
nibus »qup  fint  fqutangul^  , Rr  pquilater;  rtdt- 
linep  • qug » Ar omnibus  aiijs  iroperimccris  non 
eqniangulis  » vel  non  laterum  fqualium  maioreS 
func.S>c»etiam  maior  eR  circulus  omni  ellipfi  fibi 
Ifoperimetra » ei^o  omnibus  figuris  fibi  ifoperi- 
mccris  abfolutd  maior  cR  . 


CO- 


TRACTATVS  XXIX: 


COR.OLLARIVM  Ili 


SEeun<}^  colligitar  Tpher^m  quoque  capario> 
rem  efle  omoibus  corporibus  ^oalbiiiper> 
flciei  um  fphf  ricis , quam  planis  fuperfieicbus 
eonftantibos  • Qoando^l<Jem  Tph^ra  componitur 
cx  iodc6oicis circulis»  aut  falcem  ex  onml  par* 


tc  circtli  trabi  pofTunt ! Cum  ergo  circuli  oqqI 
figura  plana ifopffrtmetrafiot  capaciores,  f«a|. 
cur  quoque»  quod  folidum  circulis  intextum 
Tt  fph^ra  eft»  omni  firara  fotida  rapacior  fit, 
K(cancem'CoafirnMtio  fatis  efl  In  re  per  fe  adtao. 
doffl  clara  > licet  fciam  Theonem  » 8e  aoti^ 
exadl&s,  8r  magis  mathematicd  probare,  fed^  | 
rum  oftenlio  dependec  k menfura  corpordmlo*  ■ 
Udorum»  qnm  nondum  haufimut . | 


TRAC. 


;r-V 


. •ff  M ^ /1* 

lill..-  .•  *'  •. 
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TRACTATVS  XXX- 


Dc  T'r4ttsformaiiane  CnniUnfotnm. 


A omni» , qu»  dc  Gcoda?fia  pUna  confidcraulmus , dc 
curuilineis  quoque  animaducrtcrc  oportet  j quamuis 
cleuatior  (it  contemplatio,  & acrioris  ingenij  acumen 
expofeat  j neque  omnind  fit  perfefla;  cutn  ajiqua; , vt 
Hyperbola  trasformari  in  reftilincas , v(que  adhuc  recufauerint , 
iind  nec  quidem  in  curuilincasdiucrfi  generis  deduci  potuerint . 


EXPENSIO  I. 

Pt  tjutulrtiiom;  Cmdi  Ariihmctkt , 

MVIti  rreihim  apud  rtttrHi  fed  rccentio* 
rea  etiam » rt  cedatur  Hyeronimut  Vkt* 
IU  ei  aodris  in  fuo  Lestco  mathematico  In  cir- 
culi Totragonirmumic.  quadracfoQcqi  tocit  viri- 
hniiacohoere»  Ar  <)uidcm  apud  auilquoa  An(i> 
fhoo.lr^,  HyppocrateaChiaa*  Inter  Wcote* 
fieoi  autf  Oroocius  Fineua»Campa&ua«  Nicolauf 
Cardioaiia  Cai*anua>  defudaruc.  Sed  cfteris  fubU- 
nat  Amhrodua  i S.  Vincentio  in  iofipii  opere  » 
^ood  de  Quadratura  circuli  inferipCt  coeam  p^nd 
mtem  cenTumpIie . Sed  licet  mulca  confeifuucu» 
nerit  omnitv»  admiratioae digna  | camen  fcopnui 
airec|ttaeusQ6e(l . NamrItM  quadratoraafquaciior 
emn  procolic  l.io.  de<|uadratura  circuli  infrrip- 
to)  impugnat  Vinceaiiui  Leuraudua  pr^r  mul- 
tos i|ioa,AfcnidcntiiladeijciCaAr  licet  fratfcircul 
Xsoeriut  AyfconauthorempropBgnec.  Id  tamd 
libru  Lufduni  Imprcfloinoo  Qoof  impu* 
giutioni  eidem  Leutaudo  locum  dedit  • Vnde 
latidi  iodicaul  antiquam  qnadr4curam  Archlme- 
deam  approximantem  reritacl  propoBcrc*.  quam 
neoum  tetragonirmum  • tt  laboriQ^fitnum , 8( 
aAac  fub  lite  Terfantcm  producere . 

THEOR.  I.  7RQPOS.  1. 

Ctucum^ue  figWit  cmml$n«d  i fttt 
neu  ptjjHHi  (ot  reffangulx  infctdi^  nm 
€trcHmfari^i  • Vt  relimfHxxt 
^ fulthet  dM4  mmorem . 

Sic  data  Apni plana a»i • quf  fit  mc curnHI* 
aea»MC  mixtae  Oieo  tot  redaagula  pofle, 
*cl  in(eribt>  vel  dreumferibif  vt»  quod  inter  figia- 
iMIftniiliacam  • nl  mixiUioeam » R r<ftan|nlq 


fuperficiei  remanet  »Ar  Intercipitur,  At  qualibet 
quantitate  plana  V.  g.aISpaca  z mjoua  / 

Du&a  At  bfcdiuidatur  taliter,  vt  maximum 
redaogulom  • quod  Ac  rx  eittt  partibus,  fr maxi- 
ma linea  ei  perpeodicularicer  inAftente»vc  pi» 
vel  ILM  fit  minus  quantiute  9 data , 8e  c^cra  om- 
nia reftangula  (imul  fumpta  relinqndc  Inter  fe,& 
Aguram  ciU  iorcribuncur , vel  circumlcribontur 
quan^iaccm  daca  z imnorcm  * 


Probatur,  Relinquunt  Infcripta  paulo  magia, 
quim  medietaed  rcdangulorum  «i,  Ib  lo,  Srcft. 
etrcurcripca  ver6  ai  10  paulo  minus  ob  Ihieam 
curu4,fit  globofam  ( i contra  de  concaua  effe  fe- 
rendum j fed  omnia reRaoguIa  ia,  id,  Ib cetera 
curuam  intercipientia  (qnanem  vt  patet,  ergo 
rparia,  qu( remanent,  vt  atr,  vel  iap.  8e  cetera 
omnia  triattgula  m>xtiiiaea  condura  Inter  cur- 
uaffl,8r  reRanpla  tnfcripca,quDd  Ane  minus  quaA 
fub  duplo,  quam  rt^angula  ai,  & id  cumam  Al- 
pancia  fqoalla  redauploDif  ^quanti  planiciem x 
fune  minat,  quam  planities  z . Quod  autem  re- 
Rangula  Ai,  8e  iD  ftlpancia curuam  Alt  «quene 
reRaaplumaHpatccex|.lib.«.  Elem*  cum  ti, 
9e  exter;  Anc  partes  ipAus  i ■,  8r  ta,&  Id, 8r  c<- 
terx  Aut  omoctx^ualca  cx  hypotlie  ipAili, 


theor, 
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siv 


gnlttn 

Ergo  e»  16.  i*b  f . iti  erit  rcA«vnt|»Unttict  *ct  ad 
pUaaeircolic  iV,n  trianguM  reo  ad  plinlrf  irt- 
Iraerit ACafraorad 

f to  trUnpalttin»  rt  ebcutui  etv  ad  triangulfi  if  r: 
fedcirculat,Sr  triangitlam  m prj eed.oftcnfa  faot 
«qualis:  ergo  etiam  fcaar  ac»,  trUngutum 
no^^ibmnir » «piare,  redingiihim  e*  dtmU 
dio,  vel  radio,  eel  lioea  c^uali  dimidio  arctti  erit 
^ S9-  Doaie  feaori  ac»  • 


^ • Dimidium  quadrati  cDcritAOi^gaarta  pars 

eiuseric^riaagaUvmov  Protongacor  diameter 
io  in  s,  atque  icarqualiseircumrerentia;  prefup* 
ponatur,  «r  ducatur  ab.  Jtaque  triangulum  »as 
«rit  ciurdem  jlr^tudinis,  ac  triangulum  f ad,  apiod 
cft  quarta  pars  quadrati  ex  dUmecro.  Quamob.cm 
Ita  erit  triangulam  fac  ad  triangulum  fad, nempe 
ad  quartam  partem  Quadrati  co,  vt  baits  fi  ad  ba- 
fim  Fo  ex  1.  Itb  6.  Etetn.  qu»  ^ prozimd , n it . 
ad7.  Quare  erir  triangulum  FAi»^Ujlearec  cir> 
culi  es  j.h.ad  fao  arqiiale  quarte  parci  quadrati  c» 
prosimd,  vt  M ad  7.  quare  fac  triangulum  ad  qua. 
dratam  totum  quater  maiui  eo  enc  vt  ac.  ad  nu« 
merum  quater  maiorem  »9.qug  eil  eadem  propor* 
tlo,  que  II.  ad  »4« 

PROBL.  II.  PROPOS.  VII. 


PROBL.  I.  PROPOS.  V<  . , Ex  dumttro  mlQ  aream  circuli  proxii^i 


■j.  Artam  cirtt/i  ex  data  diametro  , Cre/r- 
comjerehUa  proxime  ixuertirt . 

kfiai  y*"  **  oflenGi  propof  j.  TraR.  16.  Inuenc- 

”****c>teurofereotiam  ad  diametrum  feba* 
t,eip  %**'  7*  **n>eo  reri  paul6  maior  eft . 

!■*  H>nc  n accipiamus 7.  pro  diametro,  & at.  pro 
circumferentia,  mutua  horum  numerorum  multi* 
tiiii  efficiemus  refiangulum , feti  planum 

f.  r.i  medietas  77.  ex  propof.qo.  lib.l.EIera. 

0«;.»  •^r^i‘*tt^«*gah»reftangulo  XVI  jdequolam 

offie*dimua  pitsp.i . areq  etrcnli  xquile  elfc . 
j . Siarerb  ^acect  aream  reRangoli  veii  dreoB 
planitie  minorem  infenlibiliter . Accipies  diame- 
„ „1  ckcumfcreatiAm  haboomm  £ininorem 

proportionem:  quam  aa.ad  7.nim1nim  eam,quam 
ptop*J*  traR.i8.  explicau<mui , in  qua  pofitodia* 
^ anccro  parclum7i.  circumferentia  etit  aa  j.  nimi* 
rum  in  proportione  tripla  fuper  decupartiente 
frpiuagefimas  primaa,  fdeft  comprehendet  diamc- 
^ erum  ter,  8c  ferd  fepeimam  ipGut  partem  deGcien* 
te  cantum  f vniui  voicada . £c  iu  vc  priGs  mul- 
, tlpUcatusdiamcter  7l-.p»r  ciccumftc^ t^xm  taq. 
cfficirt  aream  quf  bifariana^uiTacric/pid, 
circuli  plAOitlc^r 


a^ 

rF  - THEOR.  V.  PROPOS.  VI. 


.j^reA'^c^:ftypfJortioniine4m  confcqHitur 

ad  qtudfMum  dtametti  t quam  ix. 
ad  te^.  proximi . 

Sit  circulus,  c^us  diameter  ai  , durque  qua~ 
draturo  co/  Dico  aream  circuli  veluti  ii.  »d 
S4.  ad  qoadra^m  diametri  refpondetc . 


Kifn 


m 


Sic  notus  diameter  Partium  84,  quadretur  hic 
numerus,  8r  fit  7050.  VtettdA  itaque 
Aurea  fiat,  vt  14.  ad  n.  fie  70^0.  ad  ah  ad,  & ex  erat 
area  circuli  5544. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  VIII. 

Quadratum  ciremufirentite  fe  hahtt  ai 
aream  hrcule,vt  SS.adj. 

*n  poRtorBpirt.o  In  Apin 

1 prop.0.  antK.  nempe  squali  proximd  clrcd* 
fereatiat,  8c  polito  dlimetro  pardum  7.  fi  fiat  qua- 
dratum ei  FB  circumferentia  continebit  fex  rct> 
dangula  dupla  afc  ex  j.  lib  1.  Elem.  & infuper 
redataguluffl  nigrum  ex  feptlnta  patte  Confeanm: 
Nam  ai.  continet  ter  dbmecrum  parttum  7.  8e 
ideo fcaiea femidiametrum  partium  i y >ie  addit 
infuper  fcprimam  partem'dlametrr,  nempe  m* 
midiametri : Quarc.rnd^gulam  fi  ex  circum- 
ferentia FB,  9e  fcmidiameiro  fa  eredum,  erit  du- 
pl6  maius,  quim  triangulum  fac  proximdcquale 
are#  circuli . PrbnrCreaqde^uadratum  reex  effi* 
cumfcrcmiacontinebit  duodecies  aream  circufi, 
ft  infuper  parallelogrammum  nigrum*  quod  eft 
feptima  pars  redangull  FL  fub  coco  diametro  cW 
l#tota  circumferentia  ri  comprehenfi,  ac  -f-  dl* 
midij  redanguli  f 1 , 0r  ideo  trianguli  fai*: 
St  tuque  ad  vitandas  fradiones  efficiamus  aream 
circuli,  vel  triangulum  ei  ptoximd  «quale  fac 
eife  panium  7.  cocum  quadratum  fc  duodecies 
maitM  erit,cumquatuorfcpeimit  partibus,  nempe 
cum  redangulo  nigro  part.88.  N am.‘7>duodecies 
acceptus  facte  9t^r9c  addUi  efficiunt  88.8e  ideq 
quadratum  Fcerit  partium  88.  pofiuaiea  diame- 
tri partium  7. 

PROBL.  m.  PROPOS.  IX.-  . 

1 

Arcdm  ctrculi  proximi  inuenirf  . 

Flat,  vt  88.  ad  7.  iu  qnadratum  circnmfe- 
rentic  »04  adaimd,de  adhibiu regula  pro- 
portionum elUcietur  oumetus  S544.  pro  ^rea 
circidi  qusfiti  • 

* Xxx  PROBL. 


TRACTATVS  XXX.’ 


54« 

ritoBi.  nr.  niopos.  x. 

D*t*  ftSaris  ftriflurU  , <r  cmAm,  liss 
drttim  Mlnmcmre. 

SIt,ntfl  pfA‘  Mtot  ABC,  eaitt*  ac  crus  nocfific 
pafttsm  »5-  p««Jo«  • fc  ircot  tC  IO.  peAi«  • 
Ideoqaces  prop.4.bumt  thaogalticn  rcAaagu* 
4w^P6»cuittl  cruaPific  af.pMum  «arbafit  »« 
lo.  pcdora  ertt  ei  c<)uale  • Quaderd  fi  macaa  mol- 
«pUcaeiooc  fiat  reda«gulum  panium  a f o.  & oe- 
^eut  romatur  partium  115*  b^c  erit  rcAerii  arca- 
IU  qwfita  quandtaa  • 

PROBU  VI.  PROPOS.  XI. 

Cogmto  ftSmt  > 0*  chordd  cognofeete  $,U«n 
figmenti  chenit  • 

Sit  fefmeotom  drcoli  aigrum  nc*  detorque 
cborda  iC»Aico§alciu  quoque  fellor  baci; 


^bet  priba  perca  • qocproB.I^Trad.2^trlaa^ 

Suium  BAC  cognofei . A Ic&ore  itaque  rub* 
nSum  triaaguiom  CBA  retiaquee  (egmentum 
olgrum  iCi. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XU. 

'Annulnm  flnnum  in  tfuededtnm  redigm  » 
Cf*  mn^MTdre  • 

^rxEtor  aanolul  bioabB  plaBDt,euioa  oocoa  fit 
drcolot  medias  iti  , n faciliter  csoou 
diametro  iooeniri  poteft:  multiplicetur  bic  circo- 
loa  per  rciduom  femidiaiBetri  ab  fubdudo  dia- 
BBetre  minori  t a $ 8c  piododam  erit  area  prodidi 

BaooiiBiHArB. 


* Preb.Nam  fiant paralIelogrimaLM»LN»dto 
oqaalia  fiagaJisdrcolitMiittTi.SrBAP)  quoob 

latera  arqualiaicmicircumfcrcotiia  erunt  fimilia, 
cbm  fit  ita  radios  Toius  circuli  ad  radium  alterius 
peripheria  ad  peripbtrtaexpr.jp  1.6.EL<r  ex  aj 
bRideo  triai^U  circa  diametrum  cofiAcmiaex 
prop.J5.Iib.i.Qem.  moi,&  moq^»  oeeooo.&coin- 
plemcota  eO|ft  ov  erunt  cqualia  t fi  autem  ffaijo 


MXOQ.auferatur  triangulum  xto^Ar  addatur  arqua* 
lecrtangalum  MN.rparlom  nigram  parallelo^' 
moalboxBrcmandiltrquale.  Sed  redanguTum 
iAnd  eA  fadum  ex  dimidia  drcomftrdia  circuli 
medij  tTi»8r  refiduo  Aoremidiametri  lo . Qoara 
cx  Integra  cirrumfereocta,  cdm  fiat  duplo  mama 
•quabiturtoti  gnoflinni  AMS  t fed  goomoQ  Ams 
cquatnr  anoulo  dih,abB.  E^go  etiam  duplum  re- 
danguJumxo,  quod  fit  ci  peripbeda  iTt*4r 
mento  AB «quabit  aonulum  diHaib  . 

Quod  autem  gnomon  AMisquee  anoulnai  pu- 
tet. Nam  redangulumOAS  pquat  circulum  bap. 
Totum  aotem  rediogulum  am  oquai  totum  cirem 
JuaoAU.  firgofubdudaa  ab  oqualiiraa  redas- 
gulam  Lo  ab  LM»&mioimaa  circulus  I toto  de- 
colo reAabfit  aonului  baHpBa,S;  gaomoa  amiB^ 
fidua  «qualia. 

COaOLLARl  vm; 

Hinc  quoque  agnoTcet  partem  anuuU  dhDcriri. 

Nam  ficut  tota  annuli  media  peripberia  ITI 
cum  refiiuo diametri  ao  mulciplkau  dat  totum 
annulum  {fic  para  IT  peripberio  eiurdemmcdig 
cum  eodem  diametri  refiiuo  ad  multiplicata  par- 
tem annui  i ADT,  quem  meotur,  producet . 

EXPENSIO  IL 

De  Qj^r itione  Cttctdi  Geomeerie*  T 

FAciliorl  modoqaadf«looemei.e.li  oforiio- 
auaddtlmus  meJliDCe  qMdmilee,  tpM»  de- 
feriptimas  crA.i8.  de  fleei.  prop.14.Tade  ficy 

THEOR  I.  PROPOS.  IIU. 

Grenli  tret  dqtule  tritngdtm  ftudlel»’ 
pammunijiiey  &•  epuieitum 
(onUituere. 

COiellerio  i.  propoClp.traft.ii.  eit.  profceul. 

mua  DS  fagittam  ad  ^x  radium  effe,  et  rt- 
diua  ad  quadrantem  XT»  fi  1**  quadrante  XY  drctt- 
11  propofici  quadrandi  defetibarana  quadratricems 
obtlo^imna  qooqoe  fiigittam  di  illitta  - Quamob- 
rem,fi  fagittj  inuentp  Dt»d  radio  xd  tertiam  pro- 
portionem inueoiamuai  bf  e erit  pqualia  qnadrand 
zTiquamqoadraplicabimat,  ft  tOCUB  ambitum 
ciredi»  coma  radiua  xd  cqnablt  -• 


QnonUm  autem  ?t  oAeodimus  prop.t.B*  uex* 
circuli  eA  aequalia  triangule  redangu  Io  ex  lioea 
squali  pcnjmerff . d radio  tamquam  ex  dookot 
lateribus  credo  x fi  faciamus  ex  ri<fio  dx>  d tertia 
proportionali  loaeou.qu(  fooat  peripbertam  clrA 
cuUzY  totinsjpatct  tru^nium  Ime  efie 

«Kp 
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ctreali  t cuioi  cjasdraos  Dxr . Qaod  It  cx  di- 
midio prcdldle  lm«f  inueotfi  qupeqaatpcripjie- 
riam  conftteaatur  redangulucn  paraJIelogram* 
muin»cutn  hoc  (it  cquale  cnangalo  prfaiAo  » 
crit  ^o<]ucx<]ua(ear«e  ipHus  circuli»cum  rc  pro- 
diximus prop.  s|  tra&.proced.  hoe  modo  tnaoga- 
Ium  in  re^angulum  eqtule  conitertatur . 

Tandem  paralleiogrammum  commutetur  in  «• 
quale  <juadr4tom,vel  e*  prop.i4.J.i.rel  reperien- 
do  inter  cius  latera  mediam  proportionalem . 
Nam  quadratum  ex  hac  media  ereAum  cum  (it  ae- 
quate paralielogrammo  coofequentcr  etiam  cir- 
culo aequabitur . 

Vnus  autem  circulus  in  quadratum  rediAus 
amltos  altos  (imilitcr  quadrabit . Quandoquidem 
fi  ofFeratur  alius  circulus  fimiliter  redigendos  ad 
quadratum . Inucniatur  quarta  linea  proportiona- 
lis iAis  tribus  > nempe  diametro  circuli,  8e  redo 
^uali  eius  circumferentlo  ex  linea  quadratrice 
lara  notae»  8r  diametro  circuli  propofiet  ex  propof. 
is.lib.d.  & inuenietur  linea  oqualis  perlpherlo 
circuli  oblati ; (iquidem  ex  prop.  1}.  Iib.d,  ita  dia- 
neter  eA  ad  diametrum»vt  pertjdieria  cuiaCcumq; 
cuculi  adaliusperipheriam.  S1  itaque  hac  quar- 
ta proportionali  inueata,&  remidiametro  circuli 
alterius  propodti  conAituamus  triangulum»  boc 
erit  oquale  alterius  circuli  propoliti  areo* 
redigemus  In  redangulumib  io  quadratum  0<]u^ 
le»quo  conrequeoter  ipfi  quoque  aream  circuli 
cioquwunc  • 

THEOR.  I.  PROPOS,  XIV. 

Quidrtuum  in  circuluat  nquatem  namfim- 
deri. 

Oportet  prids  Inuenlife  aliquod  quadratum 
oquale  alicui  circulo  cx  prop.  proced.  cuiuS 
circuli  radius  notus  At.  Deinde  inucniatur  tri- 
bus quadrati  lateri»  ^ circuli  ei  oqualis  iam  noti 
radio)8r  tandem  lateri  quadrati  ia  circulum  tranf* 
fundendi  quarta  proportionalis  ex  ptop  la.lib.tf. 
8e  hoc  erit  diamrtcr  circuli  oqualis  quadrati  • 
Cktur  Itaque  £x.  g.  latos  quadrati  ai  » 8e  dia- 
meter notus  circuli  ei 
oqualis  iCi  & latus  qua- 
drati cranCmutandi  id  . 
DuAa  parallela  dL  . Li- 
nea D i>  erit  diameter 
circuli  trarmotandl»qul 
ebrequetur  aream  oq^** 
lem  quadrato  cx  id  . 
Probatur  • Nam  At  nota  sr  remicircumferenclo 
prohabiti  noti  circuli  oqualis » nempe  tertia  pro- 
ponienatis  duabus  iC|2r  BA»taUs  enim  prop.ip. 
uius  oAeofaeA»  cumin  Aoe  illius  fuit  diAum» 
qubd  latus  quadrati  circulo  oqualis  Ac  medium 
proportionale  inter  lineam  cqualj  femicircumfe- 
rtneio  ^ radium  > cum  Ac  arquale  rcAau- 
gulo  ab  iliU  extremis  comprehenCo»  A ideo  va 
^trtla  proportionalis  . luogatur  deinde  rA»qup 
claudet  cum  AC  »n  patet  ex  Coroll.  prop.tj.1.5. 
angulum  rcAum»  cvlm  At  ac  radius  ad  ba  lacus 
qo^rati,vtBA  ad  sr  fcmiperipheriiidcinde  i pun- 
Aod  ducatur  dk  parallela  ipfi  Ar  quibus  poAtis. 

Probatur  prop.  Nam  qola  eft  ob  fimilitudmcm 
rriangolorum  ra  ad  ba  » vt  kb  ad  lo*  A rt  ba  ad  ac 
ru  os  a J bI(  erit  ex  ico**  eadem  proportio  si  ad  xc» 


vt  EBad  BLiquadcreex  4j.l.tf.  at  erit  fqualia  circuli 
femidrcurcrentictcuias  femidiameter  At  au  Sicut 
ascAraualit  circuli  fcfniperipbeno»  cuius  radiua 
ac  Et  quia  quadratum  Di  eA  0‘p*de  rcAangulo 
ex  linea  aa  oquall  peripberio , A rad^o ; Etiam 
BD  quadratum  erit  oquale  circulo  * cui  ra^usu.» 
Uli  rcAangulo  cx  ai» A it  oquall . 

PRORL.  II.  PROPOS.  XV. 

Dato  fenori  inuenire  reflan^ulum  4fule 
cognita  proport/one  arcus  fubtenft  ad 
circulum . 

aVonlam  cx  propof  4.  huius . RcAanguIum 
/ub  linea  dimidio  arcui  arquali»  A Aib  ra- 
dio compreheofum  cA  arquale  rcAori»  A deaur 
eius  proportio  ad  circulum  V.g.  qu5d  oAaui  pars» 
accipietur  oAauapars  lineo  ''cAo  equilis  Periphe- 
rie inuence»  A ex  huius  dimidio»  *A  cx  radio  re- 
AangulumeooAituctur.  Nam  dimidium  oAaue 
pmis  linee  equalia  peripberio  erit  equaie  dimi- 
dio oAaue  partis  pcrlpherie . Vnde  rcAangulum 
quoque  erit  oquale  fcAori . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XVI. 

Daio  reSian^ulo  circulo  £juale  conflituere 
eius  feHorem  aqualem  dato  renangulo 
mmori . 

* Etur  rcAangutu  1?, equile  ar*o,eirenli  fub 

ao  fcmipcripherti , A fub  radio  ol  cdpio- 
henfum,  A rcAangulum  ac  bo»  eo  minus»  cm  q 20* 
riturfeAor  oqualis.  Sinon  cA  ciufJcm  altitudi- 
nis t ac  sa » redigatur  ad  eandem  altitudinem  , 
et  prop.d.  parr.  t.  huiut»AAccH.  MenAiretur 
deinde  eius  latus  CL  in  latere  m . AduAi  ct,eric 
parallclogrammuor  equaie  ipA  CH,Acdfequenrcr 
CB  paralielogrammo.  Deinde  cx  pt.io.Ld.Elcm. 
fccetur  ox  »fcl  px  diameter  iuxia  proportionem* 
quam  habet  M ad  OP»  AAtcadem  proportio  pq^ 
ad  qxi  Radio  itaque  fx  feorAm  Aac  quadrant 
MNxinquoinfcribaturquadratrU  MVr»  qui  qua. 
drans  erit  quarta  pars  paralleiogramini  xf>  cum  fie 
quarta  para  circuli  equalis  • 


Trannata  itaque  at^in  bn  ducatur  adquadra- 
erteem  mvt  parallela  avba  A nt,A  A per  vi  cen- 
tro e ducatur  radius  nz  » Dico  quadruplum  fe- 
Aorls  Nxz  elVe  oq^lc  paralielogrammo  Aaco. 

Prob.Nam  ve  fcAor  Nzx.eA  aJ  quadrante  m nx 
itacA  arcus  xz  ad  quadraris  ambitu  xzu  cxj9.1.4j 
vt  autc  arcus  xx  ad  xzm  quadrantem,Ac  portio  N|i 
adradiuNM  ex  iS.Tr.iS.A  sqjd  qx  Afl  adpOi^x 
cifcA.AreAaDgg|ucu  Ac  eiu^  altitudinis  cx  t 
Xxx  % lib.tf. 


Ijt  TRACTAT 

yh.6.  ra  a<J  rt  t I^tur  ex  iib.f . Elem.  yt  eft 

fcdor  xz'^  ad  <)nadrantecn  xN  x»  ita  eft  re<!iaagu* 
^ulum>o  >d  rtdigulumPE{^ed  ({uadrupium  <{ua- 
drantit  xzM.fir  rrAangalum  n font  cqualia.  Ergo 
ctijRiri  prop.it.  I.$,  £lem.  remoris  nzz  ^tudiii* 
pluu))&  rcdapguluQPccroorxqaaliJ.  . 

PRO0L.  IV.  PROPOS.  XVIJ, 


V S XXX. 

aaoaloadlaaeatrecirculuoi  zqualem  primb  ex 
propof.ip.l.}.  ducet  tangencem  rci  interiori  dr- 
caloCTH  vi^ueduin  rececextrinrecumK)i*quaii 
bifariam  diaide5«<r  producet  ai>  fadoque  centro 
in  puncto  contadot  c tneeruallo  CP  dereribes 
circulum;  erit^ue  clrcolut  «<}uant  anoulo  daco 
d*  rc  patet  ex  prcc.  ofteofione  • 

COROLLARIVM. 


Tr Ungulum  LunuU  exhiha-e  aquale. 

FVit  hic  oixuc , <ju6  H/ppocraeet  Chyus  ad 
(Quadrationem  circuli  perucnire  putauit ; fiat 
itaque  circulut  Acto.  & dudo  diametro  At  »8c 
(piaiirati  lateribus  ac,  Ar  cb,  alius  circulus  fiat  ra> 
^ ct»  Ar  relinquet  in  aotedenti  circolo  ACi9lu> 
ouJam  AtoB,quam  dico  efl<  «qualem  triangulo 

ACB  . 

Probatur,  Quoniam  quadratum  ex  bi  eft  du- 
plam quadraciex  a B circulut 
quoque  BAta  erit  duplus  nrcu* 
• bACBoex  prop.41  lib.A.  Aret 

pr*p  ?9«  fcrtlicirculus  fsmicir- 
M culoiAcqutdrantquadrantedu 

/ /v\  P^'**  'fS®  qu»drans 

[/  circuli  minoris  duplctur,Ae  fiat 

/ J fepucirculut  ADB,  wcrU«qua- 

* lis  quadranti  ACBtDcmpto  igi* 

^ tur  communi  fpatio  nigro  Ai  a 

inter  vtrorq;  intercepto,  erit  Lunula  aiob  trUn- 
gulo  ACB  «qualia , 

I ROBL.  V.  PROPOS.  XVm, 

p.i/0  circulo  4nnulum  planum  xquolcm 
(xhihre  > cutus  mafi^nittultnts  pUeeat  . 
£l  dola  annuU  Umudm , dtametro 
circulum  annuto xqualcm  facere^ 


Sit  daitts  circulus  apti  coiul  eemrum  c,  ft  dato 
femidiarpetro  annuH  deferibendi  tP,qo{  Yt 

f atet  debet  cflemsior  femidiamecro  ac  dati  circo, 
i,  t quoerigatur  perpcndicularit  d centro  c,qu« 
fit  radius  CA.fr  centro  p ad  interualJum  dati  dia- 
metri IP  deferibatur  arcus ,qui  fecet  ab  io  *•  Iblq; 
fafio centro  deferibaturap  radio circuloi  eo- 
dem centro  t Intcruallo  BC alius  circulut  dcfcri- 
baiur,  fMcM  aio  Mcladeoe  ahKMlam  CHniP^cfaa/rm 
0fr«|»APTl. 

Probatur . Nam  yt  funtqaadrata  ex  diametris» 
ita  circuli  exprop.40. 
Itb.tf.  Cumergociii. 
Itb.  quadratum  pi 
fit  «quate  duobus  qua- 
dratis ex  CP.frcB  ecian 
erit  pqoalis  circulut  ex 
BPduob  ui  circulis  ex  c? 
fr  CE  . Ergo  etiam  cir- 
culut P D crlc  (qualit 
tuobits  circulis  cx  pt 
diametro,  fr  01  diametro,e^m  ^ot  dupla  circuloru 
fuper  femidiametrot  cc,  fr  c**,  fr  etreulua  quoque 
Pd  duplus  circuli  ex  pb  (efnidiamecro.  Quare  cum 
circulut  ex  ^o.Tt  djfmetrovquct  clrcoloa  eX  l'» 
frCH  diametrit  , ablato  ch  communi  obti- 
ncbimui  annulomc^uoi  «qualem  circulo  A^ri; 
Quod  fi  detur  annulus  c^ruoifr  deiidcrctbuic 


Hinc  difeet  plurimos  dreuloS  Ia  ?msm  ag- 
gregarer Siquidem  ex  preced,  circulut  a®* 
pquatur  circulis  API, frcTH.  Vnde  fkcideroPiD 
altum  poterit  aggregare  i foccclEodquc  aliot 
rfque  dum  placeat . 

PROBL.  XI.  PROP.  XIX. 

Circulos  proportionaliter  augere  y vet  ni* 
nuere, 

Efficiet  quadratum  ex  prop.aS.Trafi.s^  V.g, 
duplum»  vel  triplum  alcenu5»dcfcribefque 
circulosrupereorumlatcra,  tamquam  diametris» 
obtincbifque  circulos  in  data  proportione  tripla 
V.g.  maiores . Sit  circulus  as  augendos,  ita  vt  ad 
circulum  maiorem  fe  habeat  vt  1.  ad  g.  Sic  rc&an- 
golum  exAf,fr  BE  triplo  maius, quamquadracuv 
ab,  quod  fit  aflumendo  latus  Bi  trjptb  matus. 
Kameumfint  eiufdem  altitudinis  fe  referent,  ve 
bafei  AB . fr  tfi  ex  /.  lib.d.  Deinde  inter  ab  , fr  tt 
re  -jriaiur  media  proportionalis  bi  ,fr  quadratum 
cx  BI  «quabitur  redangulo  AB.fr  be  triplo  maio- 
ri, quam  quadrarum  ex  ab  confiituacur,  ergo  cir- 
culus ex  IB  ,vel  «quali  co,fr  erit  inrentum  . 

Si  verb  oporteat  diminuere  fit  circulus  CD  mi- 
nuendus,diuldaturq;  lacus  CD  in  tres  partes , fr  fit 
FD  «qualis  terci«  parci,  ita  vt  fe  hibeat  redangu. 
Ium  ex  CD.  Ar  pd  tertia  parte  ad  quadratom  pd,  vt 
j.ad  I.  tnterque  totam  dlametru  cn.fr  teitiam  pv* 
cem  u*  fit  media  proportionalis  dh,  fr  circulus  ex. 
pH,  tamquam  diametro  fadus  em  v circuli  cx  co 


Patet,quia  clrCuH  ita  fe  habent  In  proportione* 
Tt  cx  diametrit  quadrata  ex  }p.  lib.tf.  ideoiiae  fil 
habebunt  adiauicem»vt  quadratura  ex  eoad  qua- 
dratum ex  At;  fed  quadratum  cxcD  ad  quadratum 
cx  Aa  fe  babct,vt  redangulum  AB,fr  xc  ad  quadra- 
tum ABCx  eonfirudione,nimirum,vt). adi. ergo 

edam  ciccuU  ex  i5.  Ub.tf.  fe  habebunt*  vt  ad  1« 


EXPEM. 


DE  TRANSFORMATIONE  CVRVILINEORVM ; jij 


EXPENSIO  III. 

Di  Eiiif/mm  tnm  inuicem  | tum  in  diits 
p^UTis  tr4r^mutdtione  • 

TRaniformstio  Eilipfiumnon  minus  nilis: 
quam  aeccitiria  eft»cum  cntm  ipfius  ? fus  (ic 
»ud  hominet  communi  illmui  ipiius  quoque  mciw 
furatio  mulrotiea  • oc  dum  oppoituua  erit  • fed 
firpernecdTaria  : jurcque  fuccedic  circulo  cum  Gc 
quo«d  figuram  vald^  ei  prokinu»  8t  fere  ia  omni- 
bUl  proprietuibus  Tuis  illum  Imitetur . 


^ROBL.  I.  PROPOS,  XX. 


Tmngulitm  maximum  Elhpp  infirihere . 

Sit  Elllpfis  ACii  8r  eius  Tegmentum coAtfitq; 

inferibeadum  maitmum  triangulum  % quod 
Id  «o  Infcribi  queat . £«  centro  f per  medium  o 
linep  CA  ducatur  diameter  cPySr  compleatur  trian- 
gulum cag»  quod  erit  maximum  • 

probatur  co,  &CA  cumexeffedione  liat  pqua- 
lea  fune  applicat^*  8rcv 
diameter  def.ii. 
quare  duda  ac  eontinsen. 
te  Ia  G , harc  etit  paralie. 
U liocf  Cacx  prop>x8. 
|B  Tr.X4  SiergDCcA  trlan* 
gulam  maximum  noa  eR^ 
alTtgaetur  aliquod  maiui 
& fit  Cl  A j producaturque 
IA  In  lad  contingentem 
•c«Ar ducatores.  ^>t  Igi- 

cquale  triangulo  cao  ex 

propof.j9^lib.i.Coroll.  Ergoc  i a erit  minui . 
^m  CAC.quod  ponebatur  «quale  . Ergo  non  da- 
bitur  triangulum  fAaios,  quam  cga  * 


tur  triangulum  i 


THEOR.  I.  PROPOS,  XXU 

* Omnia  trianguU  > que  fufer  hafes  »ec- 
thes  diametrum  abquem  cum  applicans^ 
vel  ap>plicatat  ad  tdem  punBum  , nec 
no»t  0*vert/ces  tnappltcatts  pmtltter 
okineant » inter  fe  funt  dquxlia  • 

Slot  <lx,dc  KM  nedftea  renlcnn  diametri  x»rel 
applicatarum  ciim  applicatis  OM»  ®r oh  ad 
Idem  pundum  o,  rerticefqttc  earmro  fiot  io  applu 
OicoExciri*» 

^Qgola  R 1 1*  8r  KLM  efie  cqualia . 


Probatur.  Nam*’i..<^Ptapplicatp  Tunc  equa- 
lea  { Quare  fubdud>s  «qualibus  QpA  remane* 

bunt  bafes  «quales  iq,«firRL  t Quare  trianguia 
in  eundem  verticem  x»  vel  in  parallelam  xx  delj- 
nencii  iqx.  dr  «XL  erunt  cqualia  : Sici  Srtrian- 
gulai^,  6c  RML  I vtpoce  inter  parallelai  hm.  dr 
IL.  Vndetocatriigula  Hix.dr  klM  crunr  «qualia. 

Quod  autem  ^r>8rpi.  nntzquales.patec . Quia 
iKtdrHM  fune  parallele I dr  Ideo  cum  HO.droH 
fiot  pquaieS  , dr  xx.  dr  ix  ex  prop  i|.Cor.  irad. 
»9.  erunt  ettam  ».P . dr  pq^  pquales,  »cl  fi  in  eun- 
dem verticem  terminent  ex  prop.4.  Cor.x.  lib.d. 

COROLLA  RIVM. 

Hinc  eueniCf  qnbd  fi  triangulam  |Sr  taliter 
ailignaeis  fit  maximum» vt  xLM,qu6d  etiam 
aliud  HI  K erit  .maxMTiam  . Nam  fi  non  efi  » fit 
puntadum  triangulum  maaimumHSlc  »d;  ducatur 
ST  parallela  ^m»  5r  confiituatur  triangulum  pan- 
datum MKT»  quod  erit  minus  triangulo  mLx: 
quod  ponitur  maximum  : fed  hoc  cfi  «quale  trian* 
gulo  HlK  ex  przced.  Ergo  triangulum  Mi  x maius 
erit  pundato  KMf  : qMre  contra  hjrpothefim»  de 
matus  pundato  hSX  iplixqutli  ex  pr^ed.quodeR 
abrurdumcuin  shk  ab  aduerTirqs  ftatuaturmaxl- 
mumi  quod  in  fegmentn  Hi  k capere  poifii  • 

THEOR,  II.  PROPOS.  XXII. 

Segmtnt*  Elliffum  , /»  qmlms  ctpiiuu 
maxinu  irwi^nta  itrjittiU , inttr  ft 
funi 

Sint  duo  Tegmenta  vHAidr  vnt  Elllpfis  as  1 sin 
quibus  capiant  triangula  maxima  f qualia  sds» 
dr  SHA  . Dico  ea  efie  «qualia . 

* Probatur.  Nam  xii  erit  diameter  »&L*,8c 

IF  appltcatg,  & bafes  ph  » 8;  ha  nedentea  diame- 
trum Hx^quz  bifariam  diametris»Ki.dr  xo  diuife 
confiUuent  triagularoaxima;  iJcoq»  ex  prxc.rcKi 
d^HlA  emat  (qualia. 


Sic  n eonoedacnr  o.  Se  h reda  d"  nedens  erre 
parallela  lioe«  shtt  pr«ceii,quareMM,ari(oeront 
appUeatx.  Vade  bafes  OP.drpH  oedenteadia- 
necrua  KF>dr  applicatas  DN»Se  Nr  diuif«  bifariam 
lUametris  xo»de  x ■ TubRernenc  triangula  maxima» 
& cx  pr(C.«qualia  HSi»Se  sto.  Sicque  crut  quoqt 
«qualia  (riagula  DCo,lr  DtFi  Se  fic  probabit  fi  alia 
triigula  in  refiiiuis  rurfut  inTcribat  in  infinitum . 

Si  ergo  loTcrlbaotur  omnia  triangula  maxima 
In  Tegmentis  bdS,  & iha  » auxinfcriptibilia  funt 
omne  Tpatium  occubabant  Tegmentorum  ellipti- 
corum rHA»dr  DDF  { alioquin,fi  aliquid  remaneret» 
aoo  omnis  triangulorum  iafcriptlbills  multitu- 
do inferipu  fuifict : Ted  omnia  criangula  inferip- 
tUiUia  remaneat  Temper  equalia  { Ergo  Se  Tpatium 
omae» 


tr 


THEOR.  V.  PROP.  XXV. 


Si  circiilui  tx  iUnrtto , <jH<  ft  nuii* 
proporiioHaliS  nier  dwneimm  mnortii, 
mimrtm  Eilifticim  , ttqtudn  Et- 
hpp  efi . 


p Robinir  R prccciL  f !<)uMrm  sKeiuflinat  t 


lem  circuluni.nK  pafleefle  Elllpfi  minarnii, 
nce  miiornii . Qujre  rtjnalem  cife  «raciuff  niu  . 
E(  bmc  iaoi  habrf  nM>daia,.^uo  circulum  cipialeni 
Ellipfi  cfficiu  I G inter  cd,4f  le  mediitn  propor- 
ciaiMleniiaiuiiiMHiaGta  eocirculam  hi  dcll> 
neu. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXVI. 


£//r/^  ijiulitel  *d  dratlim  qaemcumf, 
in  prol>ottionte4tfl,iju*  reBjngttlum ex 
dituaems  *d  junirntuin  circuli  dtui . 


^ It  drcnlni  v EllipGi  un-DlSum  eft  Iu  Cor. 


DE  TRANSFORMATIONE  CVRVU/NEORVM 

lUtio  «ft  deduAa  i prapo£7t:Trad.t4.CoQic. 

Cttin  eoim  fic  cv  rei  kl  «d  mk  eric  etUn 
elardeoiAlricacUnit  ^«tiumcKra  «drpatiamx^- 
Mft  > rc  btfest  qiur  faat  eiufdea  proportioQiJ,  rt 
pfppori|.cr«ft.  prfod.  «imlromrd  c*»  *d  kv» 

Tcl  g&td  te  iu  dtcAi  dc  omaibutalijii  rpacljt» 

.Qjure  figuri  infcripu  ia  circoio  ex  pn».r7.1ib.|. 

Eieau  M figuram  ioferipcamio  Elljpn  etm  obcl- 
0eblc  proMitiooem,  quam  diameter  CIJipfi$  oa*- 
lor  co  babet  ad  mioorem  ■» . SiquUem  cam  fia* 
nia  fpaeia  circularia  fiogulla  elltpeicia  fioc  ia  c*> 
dcmpropoiciotw.qaanc^ad  ci  »quf  eft  eadem» 
iKadMKifrficdealija  lloeia » que  omoca  In 
ca^m  propentone  funt»  etiam  omnia  (pacia  finul 
compofita  circularia  ad  omnia  fpacu  ftmul  com> 
pofiu  Elliptica  in  eadem  proportione  etunc» 
n CP  ad  €|>  rei  etiam  co  ad  iv . 

Deladt  adaerteqdum  eft  quoque  »<pnafcclmtf 
circulum  acao»  fe  babentd  au  circulum  til*rc  dia- 
meter co  ad  diametrum  er;  quod  etiam  circoio 
flulori  ACSO  Infcripu  figura  fe  habebit  ad  io- 
feripei  circoio  minori  ■i«rtcoadavexpr.ad.  )p. 
lib*6*  Quare  figura  inferipea  Eliipfi  » te  figura 
Snicripta  circulo  hi  erunt  f quales  exprop.  7.1.T- 
▼Cpocc»  quod  lUla  dicae  ean^m  proportionem  co 
adif  figura  circulo  maiori  acoi  inferipea. 

Qttppoficooftcndtcur  propof.  Spatium  fillip- 
ricam  eftpqualearea;  circuli  hi,  fcd circulus  CA- 
OS»  Ita  eft  ex  efteftione  ad  circulum  hI|  vt  diame- 
tercDid diametrum  Ellipfiaav . Ergoetiamfpa- 
rinm  circuli  maiori  diametro  deferipei  acid  ref- 
f kkt  fpadum  Ellipticum , re  co  diameter»  rcl  ia 
tefyleU  minorem  diaractmmra. 

Probatur  quod  fpatium  Ellipticum  fic  «quale 
elrculoHi.  Namfiaooeftcqaalecric»aacraatai» 
attt  minos ) fed  neutrum  dici  poteft . Ergo  erit  m- 
eoak  • Nam  fi  non  eft  Ellipfia  «qualia  circulo  ai  t 
Sit  circulos  HI  maior . Dcfcribator  in  circulo  HI 
Hgura  adeo  muieiplicacit  lacenb«t»rt  fit  maior  ip* 
fa  Eliipfi  I fiquidem  incircuU  maiori,  quim  Ellip<t 
fit,maior  figura  Ipsi  EUtpfi  capere  poterit.  Sinu- 
llaaBtem  figura  circulo  ADca»  ir  Eliipfi » re  do* 
eBimu,inl<rtbacor»  dc  erit  figura  moltilatera  cir- 
eoli  nuioris  ACioad  mulctlatcra  Ellipfia  in  eadem 
^roporuooc.rtadmultiUteram circuli  Ht,dc  ideo 
•quales  exAt  circulo  H|,ac  Eli  ipfi  figurp  iofcrlptp. 

Sed  eft  maior  figura  circulo  ioicripu  ex  sdaerfa- 
«qs » efiet  auioc»  fimolqne  «qualia»  qobd  dTe 
•rajric  • 

V^md  fi  afleratur  cIrcuWa  Ht  minor  { qulm  EI* 
lipfiSnTaaeio  Eiilpfi  talia  figura  inferibatar  adeo 
aialti|rilcatia  lateribus,  n docuimus,  re  fic  maior 
Ipfb  meolo  hi  i Nam  cum  fic  maior  Ellipfit  cir- 
calo  Hi  adeo  in^ripts  fig.  latara  multiplicari  po- 
teniae,rt  coadat  circulo  Hi  io  aliqtao  maior,  ficq; 

«lia  tot  numero  laccru  in  circulo  Hi  infcripu.Se4 
«t  oftendi,  figura  circulo  hi  ioicripu  eft  «qualis 
ipfi  fig ur«  £llipclcc»ergo  figars  io  hi  eficc  (qua- 
lia» n rolunt  adoerCirij  minor » quam  figura  £b 
Up^iqaodcfie  «equit. 
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Ellipfim  ■Assea  proportlooc  referri  ad  cir- 
culum msiorTeios  diametro  defcrlptam  ai{  quo 
Ndaogulum  cx  cius  diameths  as»  fic  ip  ad  quadrar 


cum  Ai  { Sed  drculos  ex  au  ad  ctrculum  y ea  re- 
fertur proportione  «qua  quadratum  AS  adqaidra* 
cumxcex  propoCqo.  tib.S.  Elem.  Ergo  ex  «fM 
Ellipfis  XAsD  eam  rttloee  proportionem  ad  clrcu* 
ium  ▼ » quam  rcAangulum  ex  au»  tt  ■<  diametris 
ad  quadratum  cx. 


THEOR.  VII.  PROPOS.  XXVIL 


Ellipfis  qiuecHmj»e  4dqu4mcumfU  Ellip- 

fm  edunco^qHstur proportionentyqiMm 

reHsngulum  ex  diemetris  primx  ^ re» 
iUngSnm  ex  dttmetris  fecmUd  • 


ELlIpfis  AiBPio  fig.  ^op.  anteced.  eam  adlpU 
feitur  proportionem  ad  circulum  V{  quam 


COROLLARIVM, 


Hinc  educitur  Ellipfia  ais*  ad  circulum  c»- 
AB  conTcquI  eam  proporttonem » quam  re* 
l^aBgtlam  ex  co,8t  ip  latemus  ad  quadratum cd. 
Ji.ario  eft, quod  cum  quadratum»  Er  reAingulum 

Eae  eiardem  altitudinis  cu  fe  babebuae  louiccma 
«cbaTcsiP  ad  co,quim,  ft  adipifeteur  EUipfis  AU* 
Pi,  eoUiU  ad  circulum  Acio  • 


rcAingalum  ex  diamecria  aa,  flr  iv  ad  quadratum 
zcci  pr.aocec.  Sic  cirealus  V ad  Eliipfi  almram 
Z eam  dide  proporcioocm  da  eandem  propofi 
quam  quadratum  cx  ad  redianguium  ST.  Ergo 
cx  efao  Ellipfia  a a UP  adElllpfim  x eamdicie 
proponiouem,  quia  (cdUagulpa  cx  au»  de  if  ad 
rcftaofqlqiElT  . 


CO* 


l 


TRACTATVS  XXX: 


Sif 

COROLLARIVM  I. 

HTnc  dedace*  quomodo  Ellipfes  cqoaletdo* 
Tcribintar.  «ut  iuxta  datam  proportionem. 
Nainfattctt  eflicere  r«‘dangula>qux  inuicem  da- 
tam pro^rtiooem  coofeqoancuret  pr0p.a7.Tr. 
}9.prcc<d  8r  ex  illorum  lateribus  condicucre  doas 
Eiliprcst  ex  prop.TS*Tr.a4.  ijar  inulrcm  datam 
proportionem  redangulorumobreruabunt . 

■ 4 

COaOLLARiVM  II. 

Hlne  quoque  rft,quod  €llfp(fi  fit  ad  Ellipfin» 
8r  adctreulumivr  tmogulum  eJr  diametris» 
velfemidlametrit  ARI  Cllq^a  AiBr  prec. propk 
ad.  ad  triangulum  ex  ijTdem  IPZ  in  altera  Elltpfi 
z»  vel  ex  radt;a  in  circulo:  Patet  quoniam  trUn> 
gula  dimidia  tunt  rcdangulorum  x ex  ijlidem  iatc- 
ribut  condanttam:  quare  cum  fit  totum  ad  totum» 
▼t  dimidium  ad  dimidium . Etiam  triangulum  erit 
In  eadem  proportione  ad  triangulum,  vt  redangu- 
Ium  ad  redangulum.  vel  ad  quadratum*  Se  ideo»vC 
Enipfii  ad£liipfim*  vel  ad  circulum . 


poSbtll  trapexiorum  iubditilfinne  femper  fit  OB> 
Itis  congeries  rrapeeioram  in  accw  fiftorum  ad 
omnem  multitudln^tranezionim  in  acAtfado- 
rum»vt  figura  lmoc  ad  figuram  iNrx,'  & fiedra 
iMOf  4d  figuram  LNik  fit  vt  etrculus  adBiUpnm, 
Eriam  crapexium  circulo  torertpcumomnl  potQ- 
bfii  rubdiuifione  mulnpiicanim  erit  ad  crapezitnp 
CWlHtSe  ideo  tegmentum  circulare  ca«h  ad  feg* 
mentum  Ellipticum  ciiRtCui  ita  tubdiuifa  cquad- 
tnr,crit»  vt  efreulua  ad  HIlipfim . (^uadere  perRM. 
SMdo  tegmentum  circulare  cAcnerit  ad  tocom 
<cirenlam»vt  tegmentum  Ellipticum  cnH  ad  CO* 
ram  Ellipfim  • 

COROL  L AltlVM. 

HInc*fi  habes  circulum  in  quoccumqoe partes 
Rquales  parallelis  tedmn*obclntbiC  quoque 
ellipfim  ex  eius  diametro*  vt  axi  maiori  fadam  fu 
panes  «quales  fimilitec  tedam  ab  {jtdem  paralle- 
lis I verdm  in  circulo  vfque  adhuc  inuenta  via  oon 
eA  tales  partes  cticiendi. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXIX. 


THEOR.  VIII.  PROP.  XXVIII.  , 

Segmtntum  circuli  fch^ct  ui  utum  circu- 
lum , VI  fegmemum  Elltffii  ud  totum 
Ellipfim,quu  fint  inur  tafiem  purullclut 
coaclufu,  .7'. 

O Egmentum  aKqnad  EUIptInMitihIbntur  ci- 
t3  IU»  dr  aliud  ettculare  accm  inter  parallelas 
AC,  Sr  GH  . Dico,  quod  tpotidm  acgr  eft  id  cir- 
culum LAx » vt  tpatium  Ellipticum  caiHcftad 
totam  Ellipfim  ^ae. 

Probatur»  m eft  ac  ad  K»  Ua  eft  tpadura  acoh 
"'*naptxlj  circulo  ia- 
feripti  ad  sciu  trape- 
xium  Eilipcicmn » Sg 
Ita  eft  tpatium  totum 
figurp  Infcriptp  dr- 
CUtoLMAOlC  ad  figo* 
ram  Elltpfi  lufcrtp- 
tam  AMMK»  vt  de- 
« . snonftrauimus  prop. 

Initio  . Diuidatur  itaque, trapezium 
eircoll  CACB  bifariam  per  eandem  parallelam  bfj 
^ujdetur  quoque  trapeiiomeciH*  ducantnrq;  w, 
^ * j * AD,  & jjc;  eritque  trapezium  «h> 

«'■H.»«Ond.»,fc»tACldci, 
« iic  tr.Kiiiiin  0«,  erit*!  tt.feriom  K«,  kIu- 
“ rf.r  V'  ^ *'  l>*«l  .d figu- 

ram ElJipiicam  I Ciuare  niiin  fimnl  duo  irapnla 
clrcuJaria  »coF,  St  6roH  erunt  ad  duo  Elllntic, 
* ““f*  '*  propof.i7.1ib.,.n  figura  cireuU 
“*  hiferipum ) Et  fie 

InfTi  dioldaa  in  iofinitum  j Sit  Igi. 

Sfir  r ^ *'*P*'““  ■*.“  .e.B  omni.  pof. 
fibliri  fubj, Bcutetiaia  iairapexio  Elllptl- 
, ambo  icadiuita  omne  tpacium»quod  inter oa 
reoam , & cunam  AoS , fieut  Uter  teRam  >i,ft 
ambitumiii  abfumeoW  alis^ia,  fi  atiquM  re- 
maneret,omnii  poOibUii  fiibdiuifio  fiifta  «fi  eflee; 

-olo «P«« Poffet  in  cic- 
■ “Io,  Ir  Ellipfi  ex  cuma  latere  dna.  linee  erape- 
.■umminuaconflituetcne,  Cdm  ctgo  faSa  omni 


Putum  Ellipfim  htjujfcumtjuc  purtescK^uu- 
Ics,  in  quit  circulus  ituidi  pojja,  pa 
jcHorct  purtni . 

SVprt  docuimus  fubdnplam  dhiltonem,  He  a* 
tem  oronem  eam*  qu«  dreuio  deteribf  poffil 
Sit  itaque  data  temiellipfia  acos  * doportett'  eam 
Io  tres  «quaJes  teftores  partiri,  vt  lemidrcol» 
diuitus  eft  A^^MB  . Demittatur  perpendico)Srh 
V i circuli  texta  parte A^a^ ducatur  cv.'  D/td 
ACP  tedorem  efle  fisxtam  partem  Ellipfis » mde  ft 
duda  T V tangente,  8r  parallela  ab  faciax  aliam  » 
dorem  «qualem  «rk  cvd  altera  pars.  Se  fie 
liquit  facicado  alios  tedores  «quales  ex  prop.zL 
buius»  * f . 

Probocx  a^b.  ?t<jp  adeo  tlneaS  .'flcivo  fege 
neotum  drcull  ad  aco  feg» 
meatum  Ellipfis  , d fta  em 
ops  la  circulo  trIangfiJomaft 
triangulum  cop  lo  Ellfpfi  ob 
caadra  altitudtoem  eum  tdn> 
mlacQt,ui  idempuudum  P*'; 
<^re,  fi  componantur , ita 
critcrUdgttlumOoBciilm  Aqo 
Icgraeneo,  ideft  fedor  At«f6 
^ tlrCulo  ad  triaDgoIonrcc^cft 
tegmento  Aco*ideft  fedc^reift 
ACP  In  temicllipfi,  vt  4o  ad 
COi^Sed  vtQOadeo*  i^  rft 
temfelrcaltts  At^d  idftmiellipfim  Adnvdfprop. 
14, buhis contexta  firlt itaque  AOPtcdttPdrcaR 
ad  Acvtedorcm  Ellipdcumi  vt  totus  dtculuxad 
Ellipfim:  Quapropter periBufMdo erit Qi^r findo# 
circuli  ad  circulum , vt  ac'  tedor  Ellipticus  ad 
Ellipfim:  fcdnicledordrcullcfttexta  parsip- 
fius»  Se  tertia  eius  dimldij : Ergo  etiam  tedor  El- 
lipticus tevta  pars  erit  eotlos , Se  trrda  elm*ii(tok 
Rlidlj . Quare  fi  duda  tangente  tv  docas  er  pmaB 
ielamAO,d  faciaa  tegmcotinn  ac  «quale  tegmea, 
to  CD  ex  buiut  spuerunt  etU  acp  tedor,d^  cr»  in- 
fiftentes  arqoalibus  iegmentls  «quales  ex  boms 
prop.ai.  Propeertaque  CT»  erh  altera  coeiu  fisu 
pars,  Sc  fic  dc  raiiqole  # 

CQ 


ll 


TRAV^RMATIOME  CVRV/l.IN.-^Ot^VM.  ^fjx- 

*’•'"•  C O R O r r A R I V U "O"  l«MRftri4rigu/o 

C u K o L L A R I V M . cum  fit  Ifmidium  maximorum  : Ei  fi  lo  Ccjm^. 

..c..,uacumangu,^tiaRgu,afcfi.b„^^^  - 

Ilptios  X<]aj  in  fuccclliai  remanenti  quolibet 
legmctiro  muklpKcatis : ffd  m^xiim  criangab  iq 
circulo  inuletpticanuvfijue^ni  mnltipKciri 
uot , arijuane  circulum  j «Iloguin  Ii  renuacret  ali- 
quod  rcgmencum » noo  e/Tcne  nuilcipiicata  omni 
roukiplicatione  poiSblTi,  ^ lic  dkas  dceltip(i» 
Ergo  cum  omoia  triangula  drcuff  f jualia  clrcuk» 
rauentor  omnibni  triangulis  ellipticis  xi^ualibu; 
elilpi;  j Ellipasp  8e 

eirrulus  erunt  cqualc-s « 

Itaque  oftendendum  rcminet  primo  trfangu- 
» rN,  ar  omne  Hmiliter  infcriprum  eflc  mjxt.num . 
Hoc  auiem*o(lendrcur,  NTamduda  pcfi»  linea  xf 
parallela  ipH  >N  tangens  erit  »&' ideo  ex  didis  i. 
propof.  huius  »pn  erit  maximum  triaogalui».. 
Quod  aurem  zr  fit  tangens  dudi  xx  panflcla  ipfi 
MBi  tangente  circnll  x ficoficnditur . Quoniam 
omne  pundum.qoodin  Ipraalfignctuc  extra  et  lip< 
‘fim  efitcrgoaon  fecabie  eam  ; fcd  cootiogec 
9 , ergo  ungens  erict  quod  fi  iu  noo  efi  . Alii, 
gnecur^un&mz  V g quod  dicatur  cfie  intra  cl* 
iipfim,!;  oficdetur  de  illo  extra  ellipfim  repcriri . 
DudaZ^Trapcxia  natPfunc  qualia  ob 

«quales  bafes  ex  conftr.NO » & mp  > & eandem  et 
ex  propof72  Trad  a^^VnJct&ex  prop.ij.crad* 
19  offc.  SHifir  HG  cquakutur  firur«^io  ZQ^anea 
4.r»8r7<^.  Suntveroar^ualesrx cooltruaion* 
sir»8riG.  Vade »6r rendttiss,& Hc ensoc 
liX'.  Quamobrem  cumfinc  inter parallelatifirpa. 
ndielz  z 4»  8r  I erunt  vquatcs  ex  prop.|;  lib.r. 
Elcm.  qoc  addicr  squalibus  > tc  oftendi  qr»  dr 
9 4 remanebunt  squales  ZT  » & i Sunt  aueent 
▼QjfrTYex  cooftrttdiooc  squaieS)  dr^y  eft  mi> 
oor»qnatn  i<^  Er^  etiam Tv,  qov  finit  in  am- 
bitu elliptico  In  T elt  minor>auam  Yz  t Vnde  pun- 
d ifm  X remanebit  cztra  cilipum  r quo  J cum  po(£t 
dcmodraradcoamlaliopundoexccpto  r In  quo 
tangit»  remanebit  tota  zz  extra eiiipfis  ambitum. 
Quamobrem  zx  erit  tangens » ideo  Nsamazi.^ 
(TMun  uianguium»  qiiodio  regmento  msb  iaTcilbi 
polEcexpr^i.b. 

Deinde  oQendendum  efi  triangula » Tea  trape- 
xla  ElhpHca  aquari  circolaribat.  Nam  primo  ira« 
pcsluro  sHOf  cquarttf  trapesio  tMri  ex  prop.ii . 
trad^prcca  qubd.CnthRer  piralielas>dtfquaiianft 
bafium  . TriangoiuiDqiioquesPMlncilipfifqua- 
tur  triangulo  >km  in  circulo ; quod  pars  fsb  fit 
cqualisqaard  kbb»  vtpote.  Inter  pauUclas  exi- 
fienti » & luper  biles  zqt/ales  fs  > firux » trf  fu- 
pra  oftenrum  efi  » dr  idem  dicendum  de  tiian* 
guiisHMK,drfSN;nec4VWidr  iecrianguiii 
firt^ooidrfie  dealijx.fiinfcrlbamor.  Vertfica. 
curieaquc,quod  omnia  cYiangutain  elltpfi  fine  ma* 
xima»  dr  fine  «qualia  roaximii,dr  inicr^e»  incir* 
culo»&  ideoqubdui  perpetna  minorum  dcicrip* 
tiooe»  tum  circuliftilm  ellipfisrciun  triangula  finr. 
iempee  arqualia»  circulos  -^lipfi  «qualis  • 

o#rollarivm. 

Hldc  poecB  ne  dun  totam  ellipfim  almi  nhi> : 
berc  «qualem » Ceo  circolo»  feti  eUipiUred 
edam  Eagoia  cius  regmema»  ica  quod  triangulum 
BBM  UtsqualetriaQgulo  aBM»eum  in  iplucrian- 
gnla»  dr  la  fqpnends  r«e«effioc  xesnsnentUMts- 
Y y y feroper 


culo  ad  totum  drcalum  , vt  finguU  triangula  el 
Upticc  figurr  ad  toum  ellipfim, edam  fi  fint  trian- 
gula quxeum^e,  dr  irrationalia  . Quia»  8t  tota 
figura  circuli  inTcripta  rrit  ad  totum  drculumiVt 
figura  Elhpfi  inferipu  ad  tofam  ellipfim.  Nam 
fi  V.g  BSQO  figurf  circuli  triangula  mqp, 

dr  QpP»  erunt  ad  fig^ir*  ellipricr  bdco  triangula 
'>Op»drcPlKdf^o,  Yto^ad  oc»  *ei  arquslcf  mn 
adMOfidefl»vt  crrculusaj Ellipfim;  etiam  toea 
figura  circulo  [orcrlpta  fc  hsbebie  ad  figuram 
ellipelcam,Yt  circulus  ad  Ellipfim;  Proptereaque 
re«i/rr»cnd.-  iM  erit  fignra  in  circulo  ad  totum  cir- 
culum  »Yt  figura  cUipfis  ad  totam  ci:jpfim , 

PROBL,  IV.  PROPOS.  XXX. 

SMper  <U/am  drculi  dumciritm  dtferiifre 
^Ellipftm  circHloicpiilm,  ciimtdaufi: 
/cmiiiiiifiettryif  apflictU  ttqiulis  rtdio. 

Sit  BACcircuIos»  cuius  centram  • » & data  fe- 
midiameter  elUpfis  maior  femidiamecro  cira 
culi  tp;  duRa tangente  ADincer parallelas  AO».dt 

dr  BC  ac^mmodetur  ab  b pundo  data  bd,&  du^is 
parallelis»  vcfcfinguli  finui»  vecKtrasfesantur 
i fesnidiametroelllpfis  t»  foper  eanJem  lineam  » 
stfiantMB,  fingolaquepunfta  flexa  mollldudu 
vnUntur»  dr  rcmicilipfis  bvocc  erit  cooflicuta; 
quam  ioxtaeafdem  mcafurat  perficies.  Dico  ita- 
que hanc  (enidlipfim  fcmrcirculo  efie  «qua- 
lem. 


Nam  1 qaod  fit  eUipfis  patet  ex  Ijt»  qop  diximus 
propor.yi.Cor.  Trad.  14.  Quod  ver6  fit  aqua- 
lis fcmiclrculo  . 

Probatur . Nam  duda  pn  rfqucquo  Interfecet 
cirratum » dr  ellipfim  in  M»Ar  n parallela  ad  dia- 
metrum ellipfis  produdum,  erunt  eius  partes  mp 
8r  No  diametro  tp.dr  sa  applicarp  in  p»dro»dr  ideo 
squales  cum  omnes  al  tas  applieatas  tales  efecerl- 
mus  excoaRrudiooe . Ducantur  deinde  ruficca- 
BSTidr  bN  ab  tnterredionibus  m .&  M»dr  erit  feg^ 
BBcacii  clreuli  mxb  ellipfis  kfb  . In  fegmemjs  ergo 
circttE  KM  maximu  criang.  lororU>aturBkM»drab 
x vestkc  docatur  paralIcU  fC,fi  ou  fitduda»dr  io 
tecit  vertex  maximi  trjanguU-ellipfis  fegmento 
aris  iarcripel,  vt  infra  oftendeodum  . Erunt  iu- 

?|oe  cilm  fiat  triangula  maxima  plufquafn  dimidia 
uoruimr.regmatorum.  Smu  autem  i^am  xuoalla» 
8?  triangulum  BPN  squaturciiaaguloaxM»  fetude 
'rapesiom  BMOfi  crapetlo  mpb4«  ^ fmiuuo^-  ‘ 
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TRACTATVS  XXX. 


liempcj' tt^alU  loferibl  polfinct  nex  demonftr<- 
ilooepateti^uiaimdrcdorquoa;  bci  c^nibitar 
fedori  ■»  cun  trIaoguU  ifi>  i iki  ob  cqualcD 
JiafiiDtAr  Altitudinem  £ae  «qualia. 


EXPENSIO  VI. 


X 


J)e  trtit  qiudr*niis , 


PROBL.  I.  PROPOS,  XXXL 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXXH- 


SItiritnguliimu«,tt>iia,  qox Ia applicnii 
LM»ON»  9e  AS  venicet  M»N,s,Ar  ApOpL  lubcbit. 
X>ico  ea  C0C  in  parabola  aaut  «qualia . 

Probatur  . Dudo  diametro  xr  lirant  xN,  9g 
•OX  «quaiea»  St  TXpSt  XV  quoque  ex  prop.  l |.Trad. 
X9.quiaSMpSrLACoauioguat«qoales  applicaus 
St^l  iu  «qualibus  uapcxiiiXAtp,&  aTms  i 
iicuc  e^lam  AA,  St  lA  a Ablatis  iuqae  «qualibus 
TX»  A'  Tv  ab  cqualibua  oXpSt  xm,  r«liqa«  emat  c- 
.qoales  Or,  St  ? N : Quape^eer  trUofula  oTt , 4r 


VMM  ex  pr.|9-lib.t.Cor.loter  parallciasLMpfriiS» 
Jit  (aper  «quales  bafes  ot  » TM  ezifteotU  eruat 


aVoBtam  aliquando  /bpcrficUs  fpatijs  para- 
^bolicls»  vel  ferd  talibus  cootineotarpve 
eiafius  Geodeta  poQic  talia  Tpatia  exadiffim^ 
meofurare»  etiam  quadrationem  parWaolc  oofccre 
ilebet , St  eam  in  libitas  parces  di  aidere  • 


^r. 

A.  ' 

■>4 

•:W 

.iMT 


«qualia;  oecaoo  ob eaodetn raffonen  triangula 
orx , & VMS  I quare  tou  triangula  R04 » St  MNi 
rrunt  «quaJia  • 


COROLLARIVM. 


PdU  purMit  tetmituu  tndximmn  infcri~ 
bmutMiulum  • 


SIe  parabola»  feu  regmentuen  eius  amo»  cu( 
oporteat  iorcribere  triangulum  maximum . 
Subtendat  haque  illum  quf  libet  reda  LOiqu«  di* 
ludatur  bifariim^Sr  erigatur  diameter  <^ » dt  co«- 
suQgaatur  red«  tM>  St  mo.  Dicoque  LMOdIe 
maximum  triaugulum  (egmesto  parabolf  o « m L 
ioferiptum.  « 

Probatur  . Nam  (i  triangulum  lmo  non  eft 
maximum » erit  aliquod  aliud  V.  g.  ino  * de  qua 
^obo  aon  cfle  muimum  eootra  kjrpothefini,  fi- 
quidem  iu  ex  CotolU 
ptopof.  $0.  trad.uq* 
eft  LQS  redanguluQ 
jd  LPo  redangoJum» 
vc  ad  PM  t Ted  eft 
matus  redangalua* 
Ltvp»  quam  IK>  ex 
propoT.  sp  lib.d.  Quare  etiam  erit  maior  qti  p 
quamf^M.  Vnde  triangulum  amo  erit  malus  tri- 
angule LNO»  liquidem  dodis  perpendicularibut 
Mv»  St  NX*  Sr  idro  parallelis , cdm  St  »N  dia- 
metri fint  in  parabola  paralleli  quoque  cx  ptopof. 
X7.crad.a4.triangula  qMV»  St  p^x  erunt  «quian- 
gula»  vndcccic  q,tf  ad  ru»  vt  normalis  VNsd  nor* 
malem  xN|  fed  maior  ^en(a  eft  diameter  qM« 
quim  Mp  . Ergo  etiam  maior  ru;  quam  |N . Vo- 
de  cura  trianguloffl  lNo  obtitMac  aituudio*a  nj; 
Dorem  ex  i.  lib.S.  G>r*  erit  minus  • 


H Inc  edoces,  qnbdCcriangnlum  oiifiemi- 
simum,  etism  aliud  NMS  futurum  efle  maxi- 
mam . Quoniam,  fi  aliud  maximum  pofiet  coolH. 
ent  in  fegmenco  mns  , cuius  vertex  i ; Tunc  du- 
da  abi  parallela  i x , fi  eonftitueretor  triaB|«» 
Ium  AkL cfiet «quale  triangulo  maximo  Mit  ,ft 
ideo  maius  triangulo  sNm  non  maximo  ex  aditer- 
farijs:  fed  MNS  «quatur  triangulo  AOL  • Em 
etiam  triangulum , quod  conftitueretur  AXt  efet 
maius  tnangulo  «oL.  Ergo  trlanguium  Aot  co«- 
tra  Tbefim  maximum  non  eflet,  quod  infcripciHi 
fnUTet  in  fc  gmeoto  parriwlico  AOL . 


THEOR.  U.  PROPOS.  XXXni.  ' 


PdTdtoU  ^ fefqmltrtU  iruitpili  nuxim 
milUinfmpti. 


Sit  pinboli  VATc.St  trlinpIniB  mnlnmla 
ipfa  BAcDico  parabolam  ei  efle  fefquitertiaoif 
nempe  triangulum  continere,  ft  inTuper  cius  ter- 
tiam partem,  rei  rife  ad  illud,  rt  4.  ad  }.  Ducatur 
itame  diameter  ad  ; diaifaque  bifariam  femibafi 
XDin  x ducatur  ao  diametro  parallela  ir  vfque  ad 
parabolam  in  v p Sr  ducatur  bafi  parallela  fu » '■ 


Omnia  triangula,  qud  in  applicatis  obtinem 
vertices  fms  in  parabola , tnter  fi  funt 
dt^ualia » 


Probator  .•  N«a  ex  propoC  s.  de  coni- 
cis Tr.aq.  Quadratum  iD  eft  ad  quadratum  m, 
4el  sop  rc  AO  ad  ah,  fed  quadratum  >d  ex  propof. 
6»  llb.x.  Cor.  eft  quadruplum  quadrati  tu . Ergo 
etiam  diameter  ad  quadruplus  ^ portioau  «A,Se 
per  dtmfiontm  raiUxis  hd  ipfina  AH,reJ  i 9 «qualil 
fefquitertia » Linei  rerb  so  fubdupla  eft  Ipfius 
AD  propter  truoguloram  fimilitudinem , cAimoa 
fit  ad  OA,rt  n ad  s«,ft  ita  quoque  uo  ad  ba>  iiaq; 
.«I  erH  duplo  maior  Ipfius  cr  pqualis  Ipfi  AUtbs- 
quidem  19  eft  7 ipfius  AD,  ft  10  T • 

Quamobren  iShngulom  qnoque  d«- 

pl«oi 


i 


DE  TRANSFORMATIONE  CVRVILINEORVM. 


piam  tmBfQli  i.Iib.A  euadem  Terdeem 
lubcntif  In  •;  9t  id^o  eandem  aldendiflem,  9e  anU 
VAcft  dupla  ipfius  » n di(i  I Ideo  trlangalam 
ITA  erit  triaanli  ore  dapluni,&tdeo  pquaJe  erian^ 
gulo  aBit  fed  nuic  aca  eft  (jnadraplum  triangulum 
tOA  ex  a I iib.tf . fitraidea  dimllcatam  babec  babm» 
9t  eft  fimilieer  poficam»  8e  fimile : xnde  illi  babe- 
bh  proportionem»  quem  4.  ad  i.  nempe  dnplici* 
taa*quam  2.adl.ldeft  bafisotadbafimia. 

l>eiode  fie  parabola:  regmeorum  WA*  In  eoef 
^rallcla  DA»ex  ic  arqoali  applicate  aQ  puofto  me^ 
00  erefta,  qoc  erit  diameter»  8e  maximum  tria»- 
nlum  iocoinfcriptumirAteipropor.l.  h. 

^ Diuidatur  bifariam  (emlbafia  ao  in  o»  8r  duca» 
eurparanelaeNtp(iro»fcNLbafi  •».  Et  eodem 
proriili  arfumete  oftendea  om  cfle  refquiceitii  ac» 
cofacXf.Tr«H  quadratu icqaadniplu quadrati 
io»6t  ad  Nt  quadratu»n  •»  ad  pL»  Ideft  4.  ad  k dr 
bine  refiduumcL  adLr»rc|.  ad  t.8rideo  NO»qua« 
lem  ipfi  nt  HTe  4*  ipltui  ev » ^ 01  ipfiua  cL  dimi- 
dUm»quodei  eandem  dicat  proportionem;  quam 
load  IC ; ideoque  of  ipHaf  •»  « ideft  duplam 

rcftdtt»  ao  -f  > que  fublatif  -f  t i Idcoqui 
triangulum  101  duplo  maius » quam  alN  nrie»  qup 
ob  eandem  airitudmem  i fnnt  inalctm<n  bafea  ol 
aJiNt  ideoque  addtto  squali  |Np  triangulum  NO 
squabitur  inangulo  toei  Nn ; dr  ideo  erte  fubqua« 
druptus  trianguli  aro « cum  Iit  Ule  aro  fupra  da* 
plomalorf  baftm  if»8r  ideo»niimlliii  fimillterq; 
pofitui  ex  %t.  lib«d.  habeat  proportionem  dupli- 
catam  nempe  ito» rei  squalis i***  rubquadruplus 
cfic  trisoeuli  avo^  fic  femper  erit  etiam»  It  diuU 
das  in  infinitum. 

Si  ergo  Infcripta  lint  in  parabola  sac  omnia 
triangula»  qoz  lalcribi  polTunc»  Ula  multitudo  s- 
quibs  couffl  parabolam  alioqntn  fi  aliquid  para- 
bol(reftaret»ooueiretinferi^a omnis  infcripci* 
bilif  mnlucndo  I cdm  adbuc  inferibeadi  (parium 
fcppcterct»  cdm  itaqueomnla  triangula  ialcripcl- 
bUiaCe  balant  fiiccefliudiVC  i.ad  4.  & fit  illimi- 
tata  progreiEohsc fttcceifiua;  Ideocx  Cor.|.pr. 
xd.TraA  id.  part.i.  difteremu  fecundi  termini 
iTA  i primo  »AD  erit  ad  bao»  vt  bAo  ad  tatam  coi- 
leftionem  cermioonim»  (cUieet  triangulorum  iu 
Icriem  cootiouam  proportionalium  squantium 
iplam  parabolam  t fed  oAdfum  eft  ir a efie  ad  tAO» 
nt.  nd  4. dr  ideo  differentia  erit Quapropter» 
Tt).ad^  iu  erit  triangulum  tAO  primus  tcnnl. 
Dus  ad  totam  collcftioaem  erltngulomm  ioferip- 
torum  io  feriem  continuam  proportionalium,  id- 
eft ad  penboU  moa  ; Be  ideo  duplu  Trianguli  »ac 
addupUm  parabolam  bsatc.  Vel conuertendu 
perabola  oTAf  c erit  ad  eriangulum  bac»  n 4,  ad  j. 

THEQR.  III.  PROPOS.  XXXIV. 

S$  p4T4hola  coHiingentil^m  liriitg4ntHr , O* 
4f^liC4td  terminttHryffurdconcdUdt 
qu4  refidty  eft  sd  trigngulitm 
extersus  conti  figentium  ^ 

«ut  4.  Ad  5 . 

Sit  Awebola  Ves»  ftconelagcntibua  Va»  fr  aH» 
frl4>ftrfogatur»  dr  applicata  vh  terminetur. 
Dbcocoocaitam  figuram  V a h o effe  ad  irUogu- 
Ittmeqotiogentium. exterius  hap,  Vt  4.  ad). 

. Pf^atur . QulaVA/e^AH  funt  couringeotes 
es  peofof.  ix.  *frad.  24.  «t  s^abUnr  ca  » dk 


quia  no  ponitur  conringeoa  erit  parallela  VMsp 
iicaesex  y7.er.i4.  dr  Ideo  irlaog*  aao  em  Isoee 
afimcAfiib^apliban  TA»rel  Aoinfi  ah  ,caam 
triaogula  TAH,drcAofint  fimdi>,fim  literqr  pott- 
taexprop.aa.lib  6.  Eleoa.  erane  muicem  sn  du- 
plicau  ratione  laterum»  dr  quia  AorebibecadAH» 
tci.ad  a. triangulum  aci  erit  ad  triangulum  ath» 
m.  td4.  nempe  in  proportione  Ibb^adrunli. 
Idem  dicas  de  triangulo  kdI»  quia  enim  ud  , dr  oH 
funt  tangentes,  dr  «h  applicata , ab  eins  pundo 
medio  M cduda  parallela  >10  ipliTO  In  coota- 
du  tangentiu  coueniee  in  o»n  diameter  ex1l.tr.a4 
dr  UD  ent  dupla  im  » ftr  kl  , vepote  tangens  erit  pa- 
rallela CM  applicat(,dr  ideo  erit  kd  dupla  co  t qua- 
re KDi  triangilum  fimile » fimiltterque  pofieum 
fuper  bafim  xo  fubduplam  bafi  cD  erit  fabuuadru- 
pium  trianguli  ciHded  triangulum  cOH  eft  fquik 
ie  triaoguIocDAob  squales  bafes  a^»  dr  dh  »dr 
Vrtteem  eundem  c»  e^xLD  triangulum  eft  ad 
criangalumcAD,  ft  I.  ad  4.  feiltcet  in  propofi- 
rione  fnbqnadrupla»  drfic  in  Infioitum  poteris  Ie» 
quicircumfcribcado,  qui  femper  erunt  ad  ante- 
cedentem rt  I . ad  4 Nam  toL  triangulum  eft  ad 
triangulum  adg  dimidium  trianguli  circumCcripd 
AAD»  rt  1.  ad4  Ita  triangulum  vbo  eft  ad  dimi- 
diam iDL  trianguli  dccumfcripti  bii.,vc  i.ad  4de 
fie  procedendo . 


Ponatur  itaque  parabol^  ren  conclure  langenl 
ribus  AH»  dr  VHeffe  ctccumfcripca  omnia  triigula» 
qus circumfcribipoffunc » omnia  Tpatium  anto 
eandem  abforbebunt;  alioqoin,  fi  remaneret  (pa- 
rium aliquod  omnia  triangula  circumferiptibUia» 
non  effent  circumferipta  coutra  Tbefim»  cum  ad- 
huc allquoJ  fpatlum  infcripriblte  remaneret. 

Verum  omnia  illa  in  infinitum  procedentia 
femper  fenianc  eaudem  propoittonem  t.  ad  4 qdd 
fecundus  rerpicltantecedttttem, vel 4 ad  t qud 
rerpicie  primus  terminus  cad  fecundum  xot: 

J[uarediir<rrentU  minoris  trianguli  KDL»terminiq; 
ecundi  i primo  cADcrie  ad  primum  oAO,  vt  3.  ad 
4.  fed  vc  differentia  fecundi  termini  d primo  ad 
ipfum  primum»  fie  primus  terminos  «ad  ad  to- 
tam collcdionem  terminorum  in  infinicum  proce- 
dentium in  ferie  continua  eiafdem  proporrioois 
ex  Coroll.).  prop.ad.  Trad.  i5.  de  progr.  Geom. 
Ergo  cAO  triangulum  adtoum  colleAioncm tri- 
angulorum circumferiptibiiium  figues  coueaus 
CAHio»ftrideoadipfam  figuram  coucaua  el  colle* 
Aiodisqustemrebabebie,  vt|.  ad4  dr  ideo  dit- 
pium  crianguli  kAD  fe  habebit  ad  duplum  cotie- 
Aioutt  feriei  triangularum  In  Infiokum  proce- 
deotta»8riieo  figurpc6caus  vAHav,n  ).ad  4vel 
d contra  figura  y/Kc  ad  triauguloai  kad»vc  4. ad  ) 

COROLLARIVM. 

Hinc  patet  figuram  concaaam  vaso  effe  ad  fi- 
guram coouextrovsciB  fabduplamt  Naa 

Yn  » 


TRACTATVS  XXX.* 


fifura  eonciM  eft  td  crUanlani  ».ao  • rc  4.  «d  |» 
jic  figura  coQuetteft  ad  lalniptd  vuh  critugolfii 
vt4.  ad|.  n 44.fi.  Ideoque  fi^racoocaiia  vAKd 
Rc  (e  habcfitt  ad  maognlfi  &ad»  n amuexa<?alii 
adtrianguJuBi  v««  § ideotme  permMioHd0  figura 
concwfl  id  coQUCxam  ie  hvcfiic , n trlanguitto 
HADad  triangoiom  fcm  i fedcriaagaluo)  ^ 
/‘ubduplom  trianguli  vQh  ob  fabduplaa  alticiaclt- 
Aes  4D*  8r  ca^  re^cdu  altitudinum  tm  > fc  tv  e( 
CbroII  pro:>  tfi.dr»4)aaJembafiaiGA|0rcT.  Qua* 
re  etUm  figura  coneaoaeritadcoQucKam  ia  ra« 
]daoe  fubdupla  fc.  yt  f.  ad  ». 

THEOR.  JV.  PROPOS.  XXXV. 

p4rAhlk4  ftgmentA  , $n  ^mhs  c^iMn$ 
tr$dfiguU  maximd  inuicem 

trnnt  ^(jUdlU , 

Sit  fig.pfopnf.fs  li.praeed. in«|oa  pardbola 
BFATCi  fr  fiiitdao  regmcfita  pra  • ft  avc»  ia 
guibui  capiat  ex  prop.a.fi.  csp.  trUimlamixi* 
tta»  araqaalia . Diro  ipTa  rcnicnta  cite  f<i«alla« 

Prob  ISA  triangulam  cR  «quale  triangula 
ATC I cdm  fiot  inter  parallelas  eorum  rertieesf  ita 
triangula  sNa»  & rxc  ob  eandem  rattonenit  ft  fie 
concloaHntafinitumi  quare  cum  cootintupro* 
grelEo  Infiniu  triangulorum  abforbeat  omne  fpa> 
tium  fegmencorum  narabolicorum  BFAtSrATC 
iuxta  oRenfa  propoi  15.  Traft.ltf.  part.l.quod 
oftcofam  ntpoop.aj.huiui  femper  iuxta  eandem 
proportione  procedere»  qu«  eft  l.  ad  4.ctlam  feg* 

meotap«ri4>olicaAra,&AYc erunt imalia»  quM 

)q  ais  omnia  iafcripttbiiiatriangala  fiat  pqaaJia  , 

PR.OBL.  V»  PROPOS.  XXXVD 

PdTd^old  4dp4rMam,fcii  [tfmentumeius 
0A  JiMdfifmentim^tinet  edadempro^ 
powonemt  a$nm  tridagulum  mdximnm 
0d  triangitlnm  mdximum  f qu4  m ilitf 
hifcTiptd  Juni, 

Sit  parabola  ACB»  vel  regmenegpiii  quam  dico 
habere  ad  aliam  parabolam  I vel  fegmeotuni 
Kui  eandem  proporeionem»quara  triangulum  ACp 
ad  triangulam  mlN» que  maxima  fint « 


Probatur . Nam  Parabola  aca  eft  ad  eriango» 
|um  ACI»  yt4.  ed  Sic  etiam  pafabola  aoat  ad 
rrlangolum  mlm  » ?c  4.  ad  | . Qnadere  pmabolc 
ad  fua  triangula  funt  in  eadem  prapofClone»iJeoqi 
penONraada  aci  parabola  erk  ad  parabolam  sliM» 
n triangulum  Acn  ad  tritogulnm  M4H . 

COROC.):.ARIVM,. 

Hinc,  fi  dn«  paraboin  fi;d>eant  «quales  barca 
erunt  inuiccim  n «I  tkodioes»  9e  fi  «btbieds 
jdtitudioes  «qnaksnranc  adRoskern  vTtbaTcf  » 


COROLLARIVM  ID  . 

Hinc  quoque  rolligicur)  quomodb  dercrlbsOf» 
turparaboUrquileS»  vel  :uxta  datam  pro^ 

portior»em.  Namfadis  triiiigiil's  am » 

qo«  datam  proportioocoiconuquaniur  circa  Illa 
dercribetur  parabola  iuXta  di6a  propoCfp.tiad» 
S4  8r  quia  ita  eft  criaogulum  ad  rriangulum^vt  p^. 
rallclogrammum  ad  parallclogramauni  **“^*^" 
dem  barca»  8e  parallelas  | hinc  eftj  qofid  faate 
duobui  paraliclogrammis  iuxudaum  proponio* 
ocm , fi  ope  illorum  do«  parabolx  deferibaotar 
cspropof.69.traa.s4.1iUr  ctnoe  qnoqufiofiiCg 
pcoportiooe. 

PROBL.  n.  PROPOS.  XXXVII.  • 

DdtitpdTdifoU  4qudle  triangulum  exhihae^ 

MOdttS exhibendi  triangulam  Par^iolg  (qna- 
le  bk  efidoferibatur  parabole  AC  trlai^ 
Inm  maximA  aic»  8e  deinde  In  crea  parteS  fecetnr 
bafis  AC  t nam  fi  bafi  ac  addatur  tertia  pars  cdA 
fiat  AOidrdacatnriiDboc  triangulum  AIO  erk  «• 
jqisale  parabole  AlC . 


Prob.  Parabola  Atc  eft  ad  trUngnlom  aic»  n 
4.id  J.fed  trUngulnm  aio  eft  ad  Idem  triangnlnm 
Atc»  yt bafis  Aoad  ACbafinex  ul. 4.  q^exef* 
fedione  eft  yt  4-  »d  Ergo  eft  in  eadcm*propor- 
done  ad  triangulo  Aic^ac  parabola  aic  nd  idem 
triangulum  ak  1 quare  ex  prop*  9-  Ub.5.  emne  «.1 
qnalia  triangulam  alo»&  parabola  Aic»cOm«idem 
triangolo  aic  eandem pcopoiciooem  dicaoc. 

PROBL.  m.  PROPOS.  XXXV  m. 

JE  fatUU  Am  fmSo  t^tftgmmm 
alteri  aijiule  datoiiameiTeemftkm, 

DAn  lic  panlMili  att  , (t  ftgnKtra.  i.  n 
ASTO)  diameterque  ac»ft  oporteat ailnd 
fegmentum  dato  «quale  refecare,  quod  incii^d 
puD&p  X • lungatur  puoftu  x pun^o  o»  8c  linee 

xpdncatnrparalldaATiducaturqi  xTjiMm  Cegmd* 

XFT  erit»quod  exoptatur  equile  fcgmdto  a*o. 


Probneur.  Nam  doft»  W era»*  «ysfl»  fri— ■ 

«ulaexpe<m.j**bttuis  Ano^ftxBT  c*®  nmmat 

miceaiipnnU^  xDfftir.  ft  Ar»trian^um 
ytrft 


DE  TRANSFORMATIONE  CV-')»  VIUNEOR.VM;  5^, 
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rer^Ai&eftflKxinunm  propor.ii.butus . Ergo 
«tum  Uii«gttlamxJ»rcx^r.-p.>|.  b.  Qiudere, 
ciUn  Buxima  fine  trUngula'A»^,drZFY»flr  f^uajtas 
craot  qaoque  fefiiienea  xpt  i,  fr  aP  parabole 
t)quUi  ei  prop.}^  huioi  • 

THEOIL  VI.  PROPOS.  XXXIX. 

A psrM4  etuUm  Mufart  ftgmntum  ddto 
froport/QH^U » 

R ptrabola.  firo  frgmenf «m  f nt»  9t  oporttae 
O ab ca  refecarc aliud rcgmeoniHi, qood  fella* 
beat»  xc  X ad  v { Inter  x»Ar  V inueoUneur  dux  me> 
dix  proportionaltt  IK  ex  propoT,  Traft.  15. 
fiatqoe  n z ad  t » fic  ah  diameter  ad  hd»  8c  doea* 
tar  parallela  mm  . Dico  fegtteooun  vai  dTc  ad 
fi^eatBoi  Nsm I n X ad  r . 


progr.r.  Picatur  {cgmextuiarRi  ad  Tegmen^ 
ttim  parebo! icam  UMMelt  In  rattobe  triplicata  ri 
•d  Nai*8r  proportiociis  M ad  Nm  daplicata»Tt  dica 
ft  proportio  ah  ad  a o;fir ah  Ad  hd»§c  fa^  cft»  re 
sadl»frs  ad  L ex  dTed.efl  duplicata  proportio  X 
ad  X*  Ergovi  ad  NMeft»  rt  zad  K . Verum  feg* 
meotorumparabolicoramirtdlzi  rHiadMHMUU 
plica*  eft  paoportio  r 1 ad  mm»*  qax  «ft»  vt  x ad  v; 
frxad  ▼ cnpUcitampolHdccpcoporUoaem  illbu» 
00«  eft  X ^ r . £t^  TcgiiUticua  parabolicon 
nil  *d  **HM  fegmcacum  eft  n x ad  v . 

Reffiioccofteadcodiim  propoaionem  pirabo' 
Uci  fegmeoei  fai  «fie  ad  mhm  ia  tripbcautauoBC 
fiadHi** 

Prdgr.v.  Ex  }4.h.  parroonfoii  ichi^cCAd  pa* 
rabolam  N•#^rtte!igal•HlloaliMMl  iorerip- 
tam  id  crhogvlam  ia  minori  dengnatamwMMi 
frdtriangoloniafxopoetio  eompoaiciir  ex  pro- 
por^e  M odNM»6rAUadH»ired,pportioQUri 
•dNneftduplicACarado  ab adHoi^uodfit, n 
qotdraram  m ad  N*»  r«l  ro  d«  bb*4U  quadruplus 
q^atam  ex  ^ i *d  iflod  cxMm  > fic  ah  ad 
■De1f.Tr.14.  ergo  ex  dapla  proportione  com* 
ponitor  a»  ^ fimpiid  ^rtiooe  qaoq; 

»1  ad  Mm.  Et?’  proportio  icgseKi  paraboiid 
ZHt  «d  NHM  eft  triplicau  iUiaa*qax  eft  Pl  ad  MK  * 

COROLLARiVM^ 

Hinc  eR,  qobd  fi  dlud  Item  regaeneam  Nnai . 

ilibt  in  eadem  pardrota  eficcre  defiderec  • 
poteris  id  facere  eX  propof.17.  bulus  detmacando 
alibi  io  eadem  parabola  fegmentom  xquile  feg* 
mento  NHm  . Nam  eritUli  regmcacom  phi»  TtX 
ad  V»  cfim  ad  xqoaieS  eManfic  proportio  • 


* A Ptttkal*  J*I4  figmintHm  ff/iiitjtfi, 
^KoJ  lis  tequalt  alttOM  f(triJ>oU  itu 
ftgmcHSo. 

DEtnr  .artbola  AKiSroporttat  rcl<care  I 
raboU.to  r.g^eatu.quile;  Aecomodctiir 
io  parabola pm lioea  o^xqualialinexACtdrduea* 
cur  diameter  H|  ex  |fi.cr»24.  pico  «10  efie  «quale 

fl^OICOtO  ASC. 


Probator  com  'a  fit  dfmlAa  aRpiabttor  IpG 
Ai  • Sed  rt  Ai  ad  aa»fic  ob  fimiUtodioem  omnium 
parabolarum  ex pr0p.fi.trad.a4.eR  esdefin.  fi» 
aiiitodinisredionomcilVHad  ai»  drpri*m>rr4B«da 
AZad  pH»  xtiaad  bi  • SedpH » fc  as  funt  xqua» 
leS;  Ergoctiamuleaerunc&a,lrHi«  Quare cti- 
aogula  AocA»iceruotBquaiia»rtpocecquaUuib 
okitudiiium»dr  bafiomi  led etiam  fiint  triaogia* 
laoMxima»quia  Tuoc  ad  ^amecros  ex  )i4i.  idcoqxt 
xt  triangulum  Aacad  crianguiom  >i«fibicqu» 
le  fic  erit  fcgoicouim  parabolicum  *ac  *d  parof 
boHcttoi  fegmeatttffl  Pie » ergo  la.ltb.f.  eroot 
qualia paraDoUcafegineata  ciA*fleriCA 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLI. 

SeffHenta  1 pxrJfoU  detruncare  | ^ 
fint  in  conhnua  propertione  • 

Sit  data  proportio  Tegmenti  aOc  ad  Tcgmea- 
tom  AC  ••  Srtfiat  ex  propof.  14.  hb.  6, 
et  TubtenTa  ac  ad  ai  Tobteoram»  fic  At  ad  aliud 
AD>d  fic  fuccelSud  rt  AZad  AD»  ita  ad  ad  At.fie 
cxt.  Deinde  linax  muentx  i pondo  a accommo- 
dentur in  parabola»8:  ducantur  ao»ai*ai  ifrcxt. 
Nam  dico  Tegmenta  aco  aio»  adz  > 8e  AZf» 
efie  io  continua  proportiomA.* 


Probatur  ex  ofienfioae  pr.jp^progr.a.rbi  ofte- 
dimna  iegnieau  aciA  aczoA  azdi»  Sr  cxt.  efle 
io  triplicat*  proportione  TobtenTarum  A|»  dr  ad» 
ScAA.dccxe.  ied  Ulx  Tadn  Tunc  conciaux  pro- 
portionales . Ergo  ex  ptopof.i.trad.aS.  etiam 
Tegmenu  paraboUca  erunt  continue  peopomo- 
nalU* 


PROBL' 
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TRACTATVS  XXX. 


pROBt.  V.  PROP.  ZLII. 

fmMd  tretm  di  fumctm^  figmrdm 
ttJactre . 

QVobIaiii  rt  prop.jtf.  hoios  oftendlnQ>»<Iuod 
^ paraboUin  trlaaguJain  I 


Prob.Cotn  lisfioe  trbofuJa  ad  eandem 
alttcudincm  fuperbafea  f<)aalea « ideft  appikataa 
Bx  Cr  Lf  ei  pr.if.  tr.29.  cqaaJcf  eruat  Nqj  8c  ox, 
redcoifroofaat^iioqaeapplicatx:  Ergo  cruoc 
«qoalea  j A blatta  itaque  cgualiboa  no»  droire- 
Jtquccruntnqoaie$cN»ft  tD{  QuamobremtrUo* 
gulactM»  8r  itf>eroaccmiaUa|Ttpotd  fttper  ba- 
ua  x^nalet»  Be  Inter  paralfetu  j fic  triangaJa  cNb» 
& 1 os ob eaodem rauoaemeniocpquilla . Vnde 
etiam  triangula  »>a,8r  icso  Ulii  partitlibascoiH 
flltuu  cnxac  «qualia  • 


PROBL.  l PROPOS.  XJUV. 

D*ld  HyftrhoU  ttmimMturimiimttidih. 
gidmrn  idfctikert . 


1 couale  coanoB* 
tari  poteft:  hinc  enafcltur"»  qubd  n triangulum 
Illud  o^ale  parabole  coauertatur  tx 


I 


In  reftaogulumA  boc  in  <juadratum»  8r  deinde  ife 
eirculum  ex  pr.  14.tr.  je.8r  tandem  ia  Elliplimex 
prop.|0.b^bd  etiam  parabola  omnes  Ulas  tranf* 
formationes  (h  fubitura»  cum  fit  coofe^uenter  e« 
qualia  £liiplS»eirculo»qoadratOi  8e  re^angulo»<]up 
cruogulOf  to  quod  primo  conuerfa  eftequantur* 

EXPENSIO  VL 

Dt  ptatitieat  ffyperboitt. 

HYpcrboIa  ulqnc  adhuc  quadrationi  fublgl 
non  potuit»  licet  Ambrofiui  I S.  Vinceo* 
lio  In  id  coactor , UUns  uroeo  quadratio  adeo 
fsiuolota  dl » n omainb  Ineompcna  remaoMti 
yode  nc  loutlHter  librum  oneremue  fatidaerH 
certam  cannam  eim  Geod^6ampropooere« 

THEOR.  II.  PROPOS.  XLIII. 

h HyptrkoU  iriMgul*  fef;mtntartim,qiu^ 
t$m  vtrlicts  m psriMclit  fmUt<y 
4fplicaiiSy£ipi*li*  umiem  fiuu. 

Qint  triangula BCB.  frtot» que fiot io regraeo* 
^ tkhppenBoIlcia»  fr  vertieea  eorum  nedaat 
parallele  cd»  M»  8r  eeitices  n.  vel  /ine  in  eodem 
punfto.vel  aliqua  V.g.in  piedidis  tsA  co  pud; 
lela  oedantnr . Dico  illa  cflic  cqualia . 


NHjrperbolc  PMmdaftaquacuin^B*  PniRdh 
_ oila  bifariam  in  Q.  erigMor  dUmemr  ix 
propof.  jo.  Tra^s4.  fr  doeatur  cootiogens 
Mo»  qua;  erit  ex  propof.  »8.  Tra&.  >4*  de 
oicis  parallela  linee  pe  . Ducantur  itaque  i coo* 
ufttt  Nredai  N»  drNE»8rtriaogultMn  qoodo^ 
fticoitur»  PNymaximumerit»  /, 


01«  nr 


Probatur  facile  • Qma » fi  aliquod  trlanpilaa 
aliud  adiit  in  Tegmento  Hjrperbotico  pme»  qiiod 
obtineat  verticem  alibi  V.  g.  in  x pundom  x non 
erit  in  parallela  mo,  cum  mo  ungat  tantum  Io  N; 
ergo  Inferiut  erit,&  minor  erh  altitudo  KX,quiB 
ZM,  vc  patet  . Vnde  cum  minorem  altiiddinm 
triangulum  ^rE  conlequeretur,  dfet  minus,  quaia 
PNE . Quare  ^Ne  erit  maximum  cum  maioa»  -vd 
equale  nequeat  alSgnari  • 

J H E O R.  II.  PROP.  Xt.y. 

TrUngiiU  mdximd  inter  ptatlltlas 

lid  in  HypttbaU  fiinl  mnicem  reqiutii  i 

*Q  I»  trianguli  rnailaa  nei  in  pr.4}.h.&  iw. 
O Dico UladTeequalia. Nam du^dhmMtrU 
pAfScQ^tSr  Unca  dc  per  eocnia  rerdeca  c,  8t  oca 
erit  parallela  applicatp  es  , dt  ideo  etixai  vcfUtta 
tridgulorumauxlmor4EcB,Ba  erbe  io  pavallaJis 
^plicati  Tque  t quare  ex  4|.  b.  enmt  arqualw « 
*Prob.Nam  ducatur  pq^dt  applicau  co,dr  diujCa 
bilxriam  E»  ducatur  quoque  diameter  LM  llUiu* 
quetrea  dbmetrtcxpr0p.apiaTnft.u4.  CecalL 
couuemeot  hx  idem  puoftumA,frqitUiqcriaE* 
gulo  EiL  eft  vc  EL  ad  TV,fie  ee  ad  xa,  dt  Ec  in  alio 
asadxq*  idMcricBLad«r,vcuadT<2>  idcoqt 

pertii(r4CndaExertcadEs»vt  rxadx<^  fedEi«de 

BEfuncarqnalatftrgOcciamtVtftpq,  Abokaqi 
docacur  00  in  ueitkcra  trianguli  noc,  dr  bcc  exit 
applicata  quoqoe  • Nam  eqoabicnr  ipli  oc . Pro*. 
bMuraucemhM.  NamTO^adoD,vcTAadOA» 
ft  XA  ad  OA,  vc  PT  ad  00  . Ergo  ex  Iib.f  * x^ 
eric  ad  DO,vc  pTadeo ; ideoq;  peruniMad*  X’q^edt 
ad  Tp,vt  op  ad  cojfed  PT,dr  T<2.cftdru  Tuoieqatleai 
ergoeciamco,drooexia.Lp.  Ejrgooo  eric^* 
pltcaca,dt  ideo  parallela  Ipli  Es  . Quamobrem 
emn  triaogub  nciidt  tpc  maxima  obetaeaae  ver^ 
ticcalnpanUcii^8tapplkauaenuit«quaiU.^  . 


THEOR. 


DE  TRANSFORMATIONE  CVRVILINEORVM 


THGOR.  UI.  PROPOS.  XLVK 

Othfciimqiu  ffyfcrULt  feymentt  i in  qui- 
im  c^Utu  nqiulU  mtxinu 

iamctm/tqmdttfunt.  ^ 

Im  fegmenta  Hjrpcrbnlicii  in  quibus  trisn- 
D r>>*  maiima  dac  » fircn  capiaat  . Oleo 
Aiam  tpla  (cgmeou  efle  «qualia . 


^tobatur«  Nam  reliqua  quoque  fegmeataea* 
pleotcriaagaliiMxIinatCamfiae  ioeer  parallelaa 
Pt  • Ir  41 « tKefi,  ar  liem  dicas  de  refidulSi  8r  6c 
abfqoe  6nc:  iafcdbaatnr  Itaque  femper  per  fqna> 
lem  aamerum  procedendo  In  vtroque  legmento 
omoia  triangula  maxima»  qu«  Infcribl  pwunf; 
lipc  infinita  feriet  ^uabit  ipfa  fegmenu.  Nam 
fi  oon  putret  adhuc  reftaret  aliquod  fpatium»  Io 
quo  triangulum  maxtmum  pofTet  Infcribl  .*  fedhfc 
triangula»  ?trt  raoltiplicencur  femper  «qualia 
pcrCraeraac»crgo  Alam  omni  pofitbili  multipli* 
cadone  profttuirqualia  erunt : Qoadere  Ipfaquo* 
m bppcfbolica  fomenta, qu«  pquant  feries  pof- 
ulli  omni  muldpUcatlooe  aumeroras  emat  pquir 
Us« 

Quod  rerb  femper  multiplicentur  pquall  nu- 
mero patet : nara  relinquit  quodlibet  triangulum 
dao  Tpatta » qup  duobus  triangulis  polTant  Inferi» 
bii&hfc  fiogula  duo  quoque*  & idcoquatoor>ftr 
h«c oAo» fir lic coadaud  duplicando* 

> R O B.  IV.  PROPOS.  XLVII. 

Siirntr  HyferMA  jijymplotit  incluf»,  O" 
^ptif4U  extremo  ducMiiir  Afymftotit 
p^rolleU,  itu  ineUdenl  fpruu  /eqiulit . 

EXpooatur  Hfpcrbola  K*  fr  ab  ea  fine  du« 
parallele  dude  aL,&  ch  a terminii  applica* 
tf  BCtoecnon  ae»drcf  Afympcocis  PD*8r  dn  . Ol* 
eo  euam  ■ tOL*&  Mocr  effe  «qualia  quadrangula . 
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THEOR  IV.  PROPOS.  XLVIII. 

Si  ietter  Hypertrold  tfynptoiis  ^iptte,  o- 
ine4  dmrfegmetu*  conoext  perhiketniirr 
rtqiuliM , ertmt  eliium  fegmetu*  cotu/uu 
teqruU* . 

Sit  Hyptrbola  iniUK  Ar^ptotft  Ripa»  pd,  Sr 
nOi  8r  dentur  fegroenra  «qualia  conuexa  n.)0. 
Br  u tc  in  Ipfa  acAMCt  Dlco.qj&d  etiam  fegmenta 
concaus  aoon»  & hi  cd  erunt  «qualia . 

* Probatur  . Nam  psiaio  triangula  od(^,  9e 
HOQOb  eandem  aitku- 
dloem»8r  fqualct  bafes 
cq^8r<^  erunt  «qua* 
lia : Trapesia  q*uoque 
qpTi , 8r  CHT<i^cninc 
«qualia  ex  propof.is. 
tradip.ob  eandem  al* 
eituiinem  cum  fint  in- 
’ tA  parallelas*  8r  (qua- 
les ba&s»  qu«  applica- 
te oqifip  Q}i»Br  CTtBe  rt  funt.  T aaaemq;  idem  aire. 
ru  de  triangulla  tor.  8r  ore  ob  eandem  tltitudl- 
nem  ot»  8r  «quales  bafes  Ct.  dr  t ■ . Ablatis  itaq{ 
triangulo  Oqo»  drtrapexioTQpi  ab  «quali  toto 
K>T  alteri  Toc  tocl*  cui  fimiliter  auferantur  par- 
tialia prsdidts  (qualia  triangulum  unq^»  8r  tra. 
pesium  Hqcr  reliqua  reaunebunt  «qualia  Bco»8e 
HOC.  A quibus  fi  nrtnque  auferamur  fegmentt 
conuexa  ex  4tf.i1. «qualia  too»  & Hixremaaeboat 
quoque  coocaua  soeDi  8c  HOiC  «qualia  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  XLIX: 

Si  Jint  fefftienu  in  HypetMt  concenit,qK4 
reqn*lium  p*T4l!etoft*mmomm  lateribus 
corumeantur,  illa  inter  fe  erurU  aqnalia  . 

It  Hyperboli  eontenti  sfyniptoiU  fuis.  fiot- 
^ que  iaxtapropof.47.haius  rxpenf.  «qualia 
psrallelogrammaTa»  * necnon»6r  $a*  Br  xa» 
relioquent  mixtilinea  nigra  fuper  sq^Br  x^. 


Ftob.Produda  »c  ad  afjrmptotos Iu  M»8rp  erfit 
HB»8r  cP  «quales  ex  propj|tf.Tel  tftf.Trtd.x4.  de 
coolcis*  ob  psrallellfmum  linearum  si  * Br  mc  t 
ita  erit  * Ni  sd  nc  , ideft  «quales  cp  * sd  p t»  n n 
adCM.  Ver^m  ob  eandem  rationem*  ncp  ad  fi* 
ficCPadsL*  firgoob  fimiiioidioeffl  rationum  rni 
tertUt  cxprop.itfJib.(.  erit  xiad  MC*vtcf  adtt. 
reciproedt  quare  rcdaogula  xl«  8e  f m «qualia  cx 
prop.toJUb.tf.  bicou 


Dttda  parallela  O.V  eruat  mH&s  paralldogram* 
ma  VA*  Br  ea  «qualia  / nccaon*  Br  parallelogram* 
ma  TA*  Br  qA  cx  eadem  prop.  Br  reli  nqueot  mixti* 
linea  minora  nigra»  Br  fi  fic  femper  fubdluliantur» 
femper  iplaparaUelogramma  remanebunt  (qualia: 
fedUffiper minita  >8r  minos  mlxtiUaeum  relin- 
quent . Multiplieentar  itaque  rfquedum  muteipH- 
cari  queunt  fubdluldeado*  relinquent  m<nus  fpa- 
tlum  mixtUiaeumomaliioffibiii  fimill  fpatio ) fi 
enim  a^ue  fi^ercfiec  aliquod  mixuliocum*  tan- 
^ magis  adeuee  fpatium  pro  paraliclogrsmmo 


l 

JI4  TRACTATVS  XXX: 

suDorl  coftftluirad^ ! Quoniam  paraUelognmmQ 
qiMxUlbet  i mixtilineo  deficit  fccroento  eon. 
cauo  nigro*  Cantitare  omnis  pomblbiliimul* 
tipiicatio  parallelogrunmorum  omne  fpmiuin 
mixtilinnim  abfumati  enme  ilUparallelogram- 
ma  f <)ui!ia  toti  r<gmemo  coocauo  oA»rx,fic  ecia 
n aJU  pane  roncauo  Tegmento  Cum 


itaque  rcciesparjIlclogrimmorQ  sq^d  fit  fecun* 
‘dum  omnesiuoS  terminos  rqujiis  fcriei  parallc- 
logrammoru  atxo,  & fiogula*  Terles  xquent  Teg- 
mentum  concauum  Tuum , etiam  ipfa  Tegmenti 
concaua  s&QpAi>8cTVxOAt erunt ^^uaIu  . 

■ PROBL.  m.  PROPOS.  L. 

Dato  ffyperUU  figmento  conuejco  <J  dato 
funflo  in  amhtHtllms  dticere  reHam^ 
tfute  aquale  figmentum  auferat* 

KAtum  fit  Tegmentum  H;pcrbol*  linea  ad 
iblciTum#  &pundumn  in  ambito  (4rper* 
DAT  . Ducatur  ab  a ad  f punAum  ditum 
linea  as  » 8e  huic  fiat  ptrallda  of,  & ducatur  af  . 
Dico  Ta^um  efle » ouod  petebatur  > 9e  Tegmenu 
fincis  Z)A>&  i^^feiia  cfie  inur  fe  xqualii . 


tum  . Ducator  piKllela  ad  datum  punAu-T. 
N refta  am*  8e  a parallela  cx  j deinde 4u^nturre 
a punAls  n*  & x parallef»  aTy(Q|Koto  oa 
dico/r.(ntr»rNn  nmxB-  4tqturi  cfao. 

Probatur.  Nam  Tegmcotuin  coocoinnn tcdA 
nquatur  fegmento  coocauo  NXR.A  europt^p.h. 
Paraifelogramhuim  Quoque  bap  parallcio^aratnj 
MMA|  quibus  ablatia  aap  > &NMA  rdinqucatar 
AiCO  9 & xitNM  f quaiii . 


Probaturi  Quoniam  cum  fine  Inter  parallelas 
DF,  Se  AB  in  jpfittrian^Ia  maxima  inTcribi  pote- 
runt nqualia  ex  propoT44.huius . Vnde  exprop. 
4^.  huius  ipTa  fegmeaea  conuexa  erunt  nqoalia  : 
Rurrus  fi  «,F  puoAom  coniungaiur  punAo  a»  8c 
dQcataripfiAi  parallela  du  , 6r  FHjTegmentuoi 
FR  erit  xquale  oppofito  oaj&  ideo  IcgmcsroAFj 
8e  fie  in  infinitum. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LI. 

C<mcdunm  figmentum  nlleri  leijutde  exhi- 
bere in  eadem  Hyperiola fiuis  Ajympto- 
lis  jlipata  al>  afitgrMo  punilo, 

Sit  In  Hy, -1trboIapr.48.il.  in  alymptotls  No.St 
NP  Tegmentum  concauum  odo»!^  velit  allquit 
i punAo  H abfeindere  fegmemum»  quod  fit  equa- 
te  dato  Boc.  DucaturcH  ad  datum  puAum  H,)Srpo* 
Rea  illi  parallela  ac»  8e  conjungantur  extrema  h, 
^ c vertici  Di  Se  erit  TaAumsqubdpoflulatur* 
Patet  enim  ex  pr.48.h.  aooc  triaogulu  concauq 
pquari  triaog.c&cauo  uico* 
vd  f^mentumiregmeuco* 
Quod  fi  cupias  fcg- 
menium  non  contineri  iU 
nels  in  verticem  d conue- 
nicotibui ; Ted  parallelis  al- 
teri aTymptotorum  fit  dAtum  Tegmentum  conca- 
uup)  CAPO  clauTum  Uncis  co«arBP,&  ad  ddHinatum 
p^oAutn  N aequale  opo^^tac  pooeu  aliud  T^meo- 


•EXPENSIO  VU..„ 

De  Sfatijs  Spiralthus . 

Spatia  fpiralis Tunt  Illa ; qop  diametro  Tptrsa 
j^eraote,  vt QjiiSr fpira ipfa  condneotttrpn 
efi  Ratium  AcruiiA}  Horum  autem  Tpationtn 
proportiones  ad  Tpailms circuli  inuelligandArfiiot 
vt  ex  illis  innocelcot  eorum  quadratio-. 

Prxaflumptum » Req^iaifcendum  Itaque  leA»< 
•res  habere  eam  proportionem»  quam  redagulacx 
Temiarcu  TubccnToi  Se  radio»  fi  fint  diueilbam 
circulorumj  dummodo  arcus  fint  fimile$»qaJaeic 
Tunt  sequalTa»  vt  diximus  propoT.  4.h.  agcousjde 
circulo . Quodere  IcAorei  diucribrum  circol^ 
juim  decrcTcentium  » vel  eccTcenuuat  augmento 
arithmetico»  vel  decremento»  quonits  arcus  fiat 
Jimi!cs;ipfi<P>oquedecr«Tceot»vel  Te  augebat 
cadem  ratione»qua  rcAangula  diametro;aQ)|&  ar- 
cuum . 

V.  g.  TcAor  lAtierit  fig,  prop.5j.  maiof  &- 
Aore  CPQ^codejn  lncremencOiqu9  augetur  rcAin- 
flmlum  ex  JimTdioarcusA|&  radio  Q4.  Super  rc> 
aangulu  ex  dimidio  arcu  cp»^radk>CQ,  Slqoidt 
arcus  finiles  Tunt  inutcem»  vt  diametri  ex  44.1.d» 
Quare  ita  augebuntur  arcus  inutcem»  & diamevi» 
& itaTcfflidiametrii  8c  remUrcas»(cilicctfiQ^fit 
8.  partium»  & arcus  ba  oAaua  pars  fui  circuli  po- 
naturS.  partium  > diameter  ql  erit  7.  pardam». 
Ar^c  arcus  clui»  oAaua  pars  fui  circuli»  eritqu> 
que  7.  partiam»  & fi  MQ^iit  6.  erit  arcus  bn  oAa- 
ua pars  Tui  circoiiconfiaeusex  d.  partibus.  Qu** 
re  etiam  rcAangula  cx  Temidiametro»  Bc  Temiareb 
Rqualia  Tectoribus : Te  reTpicienc»vt  ea  rcAange- 
la  quorum  latera  arithmedeo  decremento  conti- 
nuo <ftcreTcunt,de  quibus  fupra  TraA.xS.  Exp^. 
Siquidem  defidunt»  horum  quoque  reAaoga- 
jorum  Utera  duplid  decremento  arithmetico  . 
Q^re  Te  habebunt  ad  inuicc » vt  reAangula  ac»  & 
ACiA  cet.vTq;  ad  t.c,vt  fig^ir.i  J.tr.i8.videre  potes. 
Qu{  fune  faAa  ex  laterti^  arithmetico  deciereea- 
to  dmeientibus  sa»  &r  Xc  vTqoe  ad  cl- . OficoTom 
autem  Ibi  eft  prop.id.  Quod  bxc  rcAangula  in  1^ 
riem  Infinitam  muIdpUcata  > fi  fimul  ponantur  ad 
reAaegula  Integra»  Se  muioio  xqaalia  inoicen»& 
multitudine  prediAis  erunt»rt  a .ad  ff.KeAaaguIa 
igitur  quoque  rcAorihus(quaIia»qu(  deficiunt  du- 
plici decremento  Arithmetico  propter  radium»6 
propter  arcam  deficientes  erant  ad  Integra»  vts. 
ad5.fi  multipiiceotar  omni  multlplkauoaeppf 
fibUi»fiqnidimquoadvmimque  latusalteram  V 
quale  radio  ricerum  squale  icmiarcui  deficiunt. 
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Sfir^  infmltrt,  vel  ctrcumfmiert  ftSa- 
rts  tot , vt  jmt  funul  popt»  ootmio  fpo. 
U4  ituet  ffirom,  ftHorem^iie  eencli^a 
wnmara  ^luliiet  d^t  fuuutuu. 

Slt^a  (plrt  in  fif,  prop.  fr^nt.  it 
Jcbeiidrcuiareiibi  toe  Tedotet»  vt  fp«uiifli 
mo4  Kiia^Muuc»rt  o a L*fit  nuAu*  <}(unciur«  t . 
IleiiigAtur  (]iiAntitu  X io  r^Aogulom  cx  trod.if. 

^ fiAcfedorQiAprtmui mioorp^ttod 
dciif  cfficIeiuiD  crUaguium  circumfcripcmo 
•A»  ^ iUi  ledAO^o  es  s effcdo  f(^e  • 9f 
•MoripioiA^aitnortnaQfuid  etie  atiaortjuop 
ve>90ims*  Dicoi  quod  fi  reliqui  redorei«<}iM> 
JiXAOgoii  apsd  Q cUcorDfcnbiOtur  fqa«U  dtfi- 
citoUf  disUouiiooe  Ai  tSr  cMi  rt  diiuiHucrAd« 
lC.prop«  $.  pofft  fieri » cclioqpeoc  \j  (t&oru,  w 
tt  epc*  quenticetem  oiiBorem*  qoaa  z • 

T< Probatur»  <^oia  differeecp  tAcL* Ar CMMf d 
MXHAaJif  oqincs  fqoaoMc  paMC  ■AqjCrdoroa 
■WortiB»  qiaMi  s . -£rfo  ooMcs  fimol  didFvcon 
tif  erunt  minoret  i quam  qoatuitM  Za  8r  uocb: 
■liooretpfi  romamutddTcreotiai  000  qulbutio» 
oiceiB  difieruottCed  qulbtt  dilTeruat  i fptra , ve 
iAc*cM,zr»  czurioreia  rcl  iouritiret  ACLfCxMa 
•tlB  • • ^ T 

A f ’■ 
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Sfkdt  frimd  ckamfeh^  ftBom  ioW: 
4d  -f€tiom  -artttli  f^rm 
tomprehtndtfuis  mMoremi  ^tidm  i.  '4d 
6i  er*  /rflw»  tnfsripti  fm~ 

morem  frepori/onem  ad  $lUs  ^ quom 

^^Sidd6, 

*^lt  rpfra  ACia  vf^etd 
^ circalui  lUam  compledcnttcaiui  radiat  aq^ 
Scdorci  circuli  fiat  odo;  quorum  vout  eft  baqj 
Sodoreo  circvmlcri^i  fiacXAq»frc*Q.ariF«b^ 
cmto  lnfirriprUeq»ftMQO»arN^drc«t.  Cli^ 
ea«rcrfpti^  em^i.cum  ous«oio>aeiarchp«iW 
^aitetchidntmasimiiiOp  erone  fepeem . lea<^ 
re  In  prf<ir.  Aricbmecicd  decreTccocet  fedoree 
fanc  od  Tedores  oon  decrefeicet  fqualcl  oomeroa 


t 0 


ot  vtdbogult  firalllcer  dccreTceotia  tRiT?  ed  tro» 
meto  (qualis  fed  aoo  dccrcfcencia  redangokafed 
h»e  dKreTceotit  fuiit  inMf,qaam  l ad  |»  iocMb 
maZiraOf  fr  mtous  eo  exciatb  mizimo  ad  toc  re- 
diogaU  Bon  decrereeoris  zqosIU . £rgo  calet 
qaoqoe  crut  fedorct  t fip  otnact  odo  fodocet 


deefo^uret  jrKbroecfcdioclaromioimb, 
df  cq^i  d iqf*Src(c.crufic  ad  odo  matirrteti,  rc 
^pqualci  louirem  at$Ts,qaani  r.ad/.ac  icpfr« 
Imret  cq|,  Mqp^d  Mm^anndtp  quam  i.  ad  V ad 
odoQuiinuia  6f»ie  fempeter»  quocumque  nu» 
»«ro  nubri  /edoruoi  dedo.  Sc  fiae  rllaiAeta 
mulctplkato»  . 
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Spotium  d /piro  primoy  e>*  rodio  od  tim 
iniximn  dvBa  con-i^Hm  ef!  od  tifcidom 
foMtny  ve  !•  4^3»  . 

^ It  fpadoo  AciHOA  fpira  ACiHq^lb  radb^f 
i 7 claufum.  Otcop  quod  hoc  Ipaeiom  ad  totam 
pUoitiem circuli  eft,rt ^.id  j.rei quod 

Probttur.  N«l*<>K^»<SN|r(Apf*diauni 
oon  eft  nuiu^od^  minusiquam  -f*  cotiot  circuli . 

•qoalc'eHc , Prirnb.eaiai  fi  ilbd'lpatium  eft 
nuiutant  miout  qdS^aie  aliqua  roefpjrBre* 

dorea  >orcrU>ancurexi.h.doifecfpatiu  idter  fpira 
treuqs  inf(^ttfedortp»c|^tt&^  minutquititjte 
propoficat  aqtu  rpatium  a j|i,ira,radioquqconcla* 
fom  ACLparcfCcraoloola-flipcraottettli  dartf  clr* 
wjl . Cum Uaqoe  Iparnmi Cftfio  p (pirti^oe  elau- 
tum fit  maiut  tertia  parte  circuli  conlcqucnter 
(pattum  fcdoribm#^  contestum  & Msq^»  8e 

c«.  erit  maHit  terrft  parte  circuli  , cdm  (pa- 
cium  loeer  fp^camp  fedornoque  arcut  ioedreep- 
eum  quale  vnum  es  tpflscAt  fit  mious  eo  fptdo, 
^o  Tpadum  fpira  a ridi  oqoe  eJa  ufum  tertiam  par- 
tem cirrofi  foperae  ; ^6d  autem  fpatlum  fedo- 
mm  in^ripeprum»  qui  primo»  8e  matimo  eidufo 
aAo,indptmit  i fedorecLq^bjbeat  maiorem  pro« 
porttooem  aquaml.  ad  jrad  circulum»tdeft  tertia 
parte  circuli  fit  maius»  hoc  eft  contra  procedeo- 
tcmdcmonftratlonem»  ideoqueabfurd^  efiet  mi- 
Btti«dr  maiui  fcdomtt  fpttiomMrcN  partOcircoii. 
Si.terb  atferatvijpira  i.tadioqtie  fpaciam  oooel»-'^ 
fum  «tfemtou^  quam  tertia  para  etrettli  i’  Sit  ml- 
notqoaoticate&^ac.deiodeApc  fedwet  eireirm- 
fetihentof,  arfic  adto  oomibrofi  mikkodo  Cedo- ' 
r<Mi>  rt  fpmloat-arriiboi  (isdiiBOOwfplreqtie  inttr- ' 
ceptomeoApd  Ka«Arc(t.  fit  miout  qoMckaie  z» 
Sji^om  itaqne  fedortbos  doafnm  mious  etirter- 
CM  parte  circoli»  eam  sllod  ^ecimi  laeerceptom 
ioeerfpiraai»  ddedpeom  arcBt  fit  mioor^^ 
th>  a > quo  foiftto  fpaitom  mioei  eft  tereu  pano 
ckcuUt  Sed  fiapraOfteofiMneftfedaretdBetm* 
feiiptoeeuai  toebadantouiuiMincoafircre  ipe*  > 
tlumaMlnttqoAmmtMMrafircuUt  Brgocicc 
imaittt.  le  nuAWf  qood  eu  otqott  • 

* ' »z-  - 
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Sederes  infertpti  fpirM  fetumdo  hoUnt  pt^ 
porihnim  od  primmin  drculom  mtniis , 
j.od  ^.treircumferepu  od  em- , 
dem  arcmlmm  motorrrn  proporiionem  < 
olfunenty  i»od 

QItrpirtiafecuodafotr«uolocioQeArcVBn.f  ^ 
^ ftriorcripdledoret»sci>drvct^ftrc(t.  Dico* 
hoi  Icdorea  habere  propotciooem  ad  fedoret  toc 
nomero  > n kqt  i (eo  ad  ckoilom  prinz  reoolv» 
Zia  cioaii 


54T  tractat 

UmU  tTieoiat  cd  Srftoret 

?erA  eiraiaCtrtptoi,  n «A<^8r  t DQ^habcre  mio* 
(cmpr  oportlonem^d  eondcm  circaluta  iTi 

rad|.  Qj^odve^coditsr^aatredaMguU  lltli 
larcrlptit  «<{iuJia  »Ci8r  *d  > Accaoa  criam 

cifcnmUripu  tc^iulu  rcdaogula  »A>flr  ac»  8e  m» 
qo(  ^cficieoc  , vt  fcdores  arithmetico  «Jcere- 
mento » 4r  primum  ai  vquabitur  primo  TcAori 
•A(^.  Cum  iuque  b«c  rcfbangda  McreCcentia  Te 
habeant  ad  re&angula  m»  & c^r.  primi  circnJt  fe- 
fioribus  cqualia  magis, qoim>  vt  y.  ad  J.  et  ofteo* 
detur  locjulo  maiimo>dr  mioi».  qiUm  7.  ad  }.  do 
caclufo  • fequitur,  qubd  etiam  iefiorea  UJit  (qua^ 
leaiocluro  masimo  fe habeant  ad  rcSorca  primi 
circuli  magU*qaam  7.  ad  J.  k miilUf  eiclufo  masU 
mOi  quin  7.  id|* 
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Ofteodeodum  itiqoiek  rekaagola 
decreicemk  fit  hafctri  od  rraaagoU  primi 
circuli  fefioriboa  »q«aUa  magi*  1 quam  7*  3* 

& rrAangvIasCtknstkefC.  cjcclnib  masbam 
miaus,qui7^9.  SiqoidemieAor  aA^Bohaa* 
eftAdfedoafR(^eirenlrprioai»'>rtcircalg«  maior 
adcifCiUammioOTemaledcjreislat  ad  ckcaUcft 
qoidniploa  cum  fit  (apm  difdb  «aiom»  dkiae. 
trwBv  k ideo  dopiiciqint  ifianiacronim  babo*  ra> 
tioacmes  nTDp,aiJib.dbdopieKa>crb  prop— 
tita»ad  I.  eft  4.  ad  I.  ied  akm  re  Atagnlaa  Auadf 
Hxft  bibcct n 4.  ad  i,-8fgocdnreAaogulnaiAa 
cqacCurfeAeri  ia^jiv  cooftmAtoneetiamK- 
Aaigulom  vXtfeaaaaqaabltirieAori  iq^ cir- 
culi prtmi.  Confidcrandom  aurum  aAfqabd  lo  co* 
ta  progreQiooe  decrefceflte  Hx,  aL,&  ot»  k eat. 
▼rquead.i  per/eueram  iotegra«  Deladc  rcdaa* 

?;uia  fligra  ab>  k LN,k  i$>  ecl  aa»  Ld*  kcft.Mt- 
eocraotiaciurdcm  alcUudiaia  espr.ta.Tr.ie.de 
pcop.  plaokkrum  erunt  dimidium  rcAarigulorfi 
OQoinmaqoalium iirkDSt kaliorum  rique  ad 
1 . Sic  eorum  complementa  oigra  ha>  k Nl  , k 
ciik  aliorum  Tfqoe  adu  ipfisam^ia  ct  prop. 
IfJtb.i.quaproptcrefflMcuatAiija  cedaa^is 
Btgria,  complcmcntirque  fala  aqualia  redangu- 
Jiaalbia  iL»  k os,  kcpc.  qua  aqualia  perfeoeraoc; 
fiquidrm  duodfmidia  integrum  aquatu;  Vndcfi 
idmamus  omoia  itmul  fuAaupila  integra  xn»  flr 
utfkc^t.efqoeaditkcoaipleaKnunraquc 
gta  dccrcficeotla  uiak  ithfk  AUtM^c$  rfq}  ad 
X enuu  totf  plaaiiim  dupla  plaoi^itifi 


vsxxx: 

ad  1 1 qua  integra  perfeneriut»  fdliceiiftt  idl» 
Tcl  Tt  #.  ad  !•  ’ . 

Quia  fCf b nu  > k tc»  k *«»  k cpt.  efqoe  *d  r 
duplici  decremento  aritbm<*tico  hinc»  k inde  qoo 

ad  etrumq;  latoa  deficiunt, k primum»  maXimom- 
que  HMdtmonftratumcfi aquale  ausitoo  feAoci 
k ideo  «axtmo  r«  Aaagulo  fibi  p quali  prae, 
propof.  decrementa  omnia  ex  Thefi  lontpqua- 

lla^ctementia  refiangulorumprM.  piOpoC  «■ 

Aaogula  Lc  ?fquc  ad  iq. erunt  fiogula  fingoiii 
pradiAis  aqualia ; Ideoque  ad  tot  numero  reOan* 

gula  Integra  «N  es  prop.  i|.Traft.»S.fe  habebunt 

ONgir»  quam  I. ad InclufomasImoHN  xtrlnq; 
Propcereaqoe  entn  re  Aaogula » quf  Imegr  a perCf- 
«eraat»  k deficientia  complementa  le  babmot  ad 
integra  tantum,  et  fi.  ad  } fi  WUa  addet  reAaagu- 
k MN  eum  deficientibot  lc  vfqoe  ad  uq^eruat  ad 
reAaguia  iot^ra  tot  numero  iiM»rcliix»K>iA 
ad|  magia»  quam  7.  ad  I esprop.fl.TraA.li.M 
propor.ratkwQ.  VerOmfidemMab  vnaquaqoefo» 
ricmaslmom  fcilieetsO»k  «a»  k **Ui  kHNi  ferkt 
LC  eCque  ad  ttL^ficiena  ad  Certem  non  deficlcn* 
cum  IL*  k M eonfiau  es  pari  multltudioe  cernri* 
norumerie  minoa»qulm  i.ad). kideoctim kfit 
fcAangutorum  pnedi  Aonim  ^ualiun  uL»  fircom. 
plcmentorum  nigrorum»  fcilieet  tota reAaagnIa 
•e»  k Dii  k €ft.  le  habehk  ad  feriem  reAangiln 
nMB  non  deficientium 

7.  ad  qubd  remtoferat  tendendum  • - 

COROLLARIV  M . 

Hinc  efi»quod  cum  ex  41.  Ub.fi.  circuli  Iws 
Ce  fint » vt  ex  diametria  quadrata » qnod  fi 
poaamut  primum  ciretdnmf.  cuine  radior  lare- 
enndoa  erit  11.  nempe  n quadratum  i<^ad  quadra- 
tum ^A  . Vnde  reAanpIa  circntofcrlpu  Cpirj 
ftendf  feltabebnntadci^ttm  eundem 
gU  • quam  7*  ad  u.  k iaferipu  ousiu  » quam 
7.adil.  ' ^ 
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Circuliu  fecimdje  ffh*  fff  »J  f^Mm-  st 
ifls  ffirs  , ftmirsiiaifut  clsi^tm  , , , 
vt  II.  si  Jt  c 

i t 

SIe  (pttinB  u itA. . ft  ffin  fteiiad*  uan 
cenclnfuro.  Dico»  qoudd  rirralMr  • emor  r«- 

* Probatur»  NamfcAorea  citcumicripti » fir 
dceTcCeentctJAQ,k  fcnjk  cet.vfi()ne  ad  Lue^oftcia- 
fifttoc  cs  CoroH.  prfced.  propof.  Ia  maiori  pro* 
portione  maximum  tA^incladeodo,qnlm7.  ad  lu. 
k iofcriptsdrficicntea  KQa  excludendo  nuMcnii» 
in  minori  propofbooeiquam  7.  ad  u.  demooftra- 
ti  funt  ad  mAorea  maximoi  numero  arauali  multi- 

flicttot . Si  ergo  fputium  rpirale  aoo  ut  ad  circit- 
um» vt?.  ad  la.  erit  ad  quid  miaua » aut  maiua . 
Maiua  itaque  fit  primo,  quam  7.  partea»  In  quas 
circuluadmifua efl  fpatioz.  Ettoc  toTcribaotar 
feAorea  donec  omne  fpatiom»  vtxfA»kPCC»k 
cpt.  qubd  lacer  ircul  fcAorum » k fpiram  iotcr- 
cluditur  fit  minat»  quia  fpaciom  s . Ergo  epaac 
oi^nca  ifti  Terres  maiorcs»qoam  9.  oarua  cx  n. 
in  qUaa  circulat  dialfui  cft  t quU  i ipatlo  f^ali 
nuioci»q«amparua7. Ularutn»  in  quia  cticaiua 
dioirua  cft  in  fpatio  2 miaua  difientoc » qoam  7. 
quod  cft  abfued^  cnm  ofteaina  fit  fi^rca  in- 
icriptoc 
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fcriptatad  totam  cfrcalum  fe  bib«re  minori  in 
pro^rtioae  t 7«  ad  i». 

Si  reri  aJi^ia  dj«t  dfe  miaaa  Tpatium  fptraJei 

3aam  parcet  7.  8rijt » in  quu  tt.  circuitu  fotti 
(ttifot  eft . Circumfcribancur  tot  rcdoret  doooc 
omac  rpaetomt  quod  arcn  feSorum}  8c  Qtirtdtu* 
ditur  fit  minat)  quim  rpaciomzr  raacrcftorai 
cUcnmTcripci  muic  minoret,  qaim  7.partca  rx  Ijt 
1».  Io  auai  circnlut  partitas  clt,  cum  minat  d:fc. 

i ipatio  fpirati  minori»  quam  partct  7»  inm6- 
n^ffer«atia»qtt4in  zfpatiumfioquojpiraleipt^ 
tam  partibiu7.  n^niu  eutdit:  Hoc  antem  cie 
neqaic  cim  rcdoret  circamtcripu  ofUofi  fine 
•btiofte  proporcioaem  maiorem  ad  12.  qoim^. 
■d  jt.  Ergo  cum  non  poilt  efle  # ant  maiut  > aac 
■uout  (pauiun  fpirale  AicTHUAfquam7.parttt 
«xptrtibat  i2.circuli,erU  adeir^om » ucp.  ad 
S2)dt»matrrmdtciicttlBt  adfpirale  fpaiioa)  n 
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SiStrts  inferi^ti  tertu  /pir4  hthent  mi\ 
morem  ^oportiotiem  od  primum  cirem^ 
iumttjusm  19,  «d  ).  cttcumjltipti 
muiortm  proportionemt  sd  5. 

tfl  tertia  ctreomnolocloae  aiob» 
U^viqoeaditCr  dia  meter  circuli  (piram  com- 
.^raMOdeoda  ^a  trlpitu  diametri  primo  friep 
circolt  in  ratkrae  dapliraca  fu»> 
rnmdianictroram/  Ideequc  circnlut  tcrtfai^rf 
c^joc  cric  ad  circulum 
prime  ^cir»TT)TC9.«d 
' ■ ' I ■ “ I «i  «t  41.  tfc  #.  Qanee 
' -I  6nguH  (odorcad^cu 

aiui  ad  redorat  circu- 
li rr  primo  fptrf  (e 
iubcfcanc»  n-  p.  « s. 
Fiant  tcaqoa  redangnla 
At,  sc»d  ou»depi«o- 
qualia  fedori  PAQ^tcr- 
tip  rplrp ) dredoribut 
ali}t  dedeiedtibut » d 
redanguium  prini  at 
fe  hab^  id  redaogulfi 
HN»np.adl.  erteque 
redanguium  it»  pqnrie 
fedori  maximo  finuli 
circuli  tq;  peimp  fpirp 
cumque  epteri  LC»d  va* 
•r  cpt.  deftcaant  oquali- 
btti  decremcoiia  aritbp 
aetteis  fecundum  Ttro- 
que  Utut»ac  redai^U 
primo  fpirp,  n in 
pr.77 . bine  fiogula  fio* 
gulit  eruat  cqoalia  | 
Quanabretn  ad  rcftaa* 
|uU  ojoaUa  , tt  aoa 
SeiiclaiM  Inclafo  ouh 
«foMMetaqaeBH  augii erant. ijuaa  i.  td|.at 
eBdaroroaelmo.  nioat  min  I.  ad  }. 

Mh  lia»ae  rcangaUa  dacretccatibut  adde 
»ofiimMracaftaagale,»if  eadea  perbnetanc 
«■An  T<i|at  od  aiiA  U iubcac.ad  luf . 

«4.  odh  «hAifctte^agala  m,ftl4akaba. 
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adecmCrone  fecundum  vAteom  Jacui  deci«* 
mcM  ariebmetieo)  qop  etiam  dupla  fune  redan- 
OUilr  eruat  ad  iocefra  NK.rt  r.  ad  i.|  dqui. 
dem  ni»  decrementum  antheneticum  pro  dicnidto 
deficiunt  ex  pr^.ia.Trad  X7-«ideoeificiuotur 
«I  oqualia , qnibua  adde  «qualia  eomplementa,  II- 
militerqne  defidencia  o* , fir  cft.  Wque  ad  x<^,  8r 
cum  pr^idit  erunt  dupla  IpforaaH  fcilicec.n  a. 
ad  c.fdcumredanguJiiauadrapticibntXH  rfq; 
ad  MK  erunt»  VI  d» ali. (eu.  nil,  ad|.  Adde 
fuquc  iafaper  redtngula  duptiei  arithmetico  de- 
creneuco  deficientia  »»•& Lc,  frepe.  vfque ad 
koa  quo  addito  ON  fe  kibeoc  iiiagti.quam  k ad). 


Ideoqoe  tota  feriet  redangulorum  xn»  Sr  »c,8r  na 
dcficientSa  Inclulb  maximo  xN»  cuiutfinguHter- 
miol  prodidit  radanguJit  pirtlalibutconfianC) 
cric  ad  redangnia  nN  «quali  numera  fumpia  non 
deficientia  magii,  qulm  Ip.Ad).  Acfi  i fingolii 
feriebat  excludat  mati«um.Sr  ideo  redanguium 
XN»erittoai  feriet  redangulorum  ic»d  01  vfque 
ad  MO  ad  totam  ferieii^  r^angulonim  «qualium 
inuicem.  9e  multitudioeprpifdit  un  minut.qaarn 
19-  ad  ).  Cum  itaqup  fcdqrfA^<umfcripci  (tn- 
guJi  fine  «qualet  fingulia  redangultt  { fiquidem 
Ita  deficit  redanguium»*!  fedorquilit^clrcnm- 
feripiM  es  b/potnefi»  8r  «quilibut  decrtmcmia»d 
fc^afascircumferipci  iacludaiK  auiimum  f aq  » 
fcdorefpae  circuli  pdm«  fpirc  iT<2,omuet  fi«e 
oqutlet  ofteofi  redangulii  hn  pqualibui  touicem»- 
SMoicur,qnod  fcdoret  f a<^  cruri  circufcnpd 
deficiemet  Ce  habetne  ad  (edorcf  circuli  ytQ,p^ 
mp  fpirp  magittqtil  19. ad  |.Sedoretvcr6  iofcrlp- 
doiQ.dcci  pquaietredaogulit  aCtSroB  drem. 
maxlmu  cscludcaua  minui»  quam  19.  ad  |.  ad  u- 
dorca  circuli  primp  fpirp  STt^lKfccrJf  pqualibut» 
fir  qui  numero  Cedoribua  defi^acibut  refpbdeik 

COROLLA  RIVM. 

Clrculua  Cardam  fptram  eomprehen  dens  inxti 
Coridl.  prop.ai«  llb  S,  ed ad  circulum  pei- 
mtlpJro»  vt  17.  ad  cum  ad  illum  obtineat  dia- 
metri propornood  duplicacS  9.  ad  (.^uamobrem 
cum  redangulapqaalia  fedoribut  circum  Icrtpcia 
tertio  Cpirc  fine  au  rcdangula  oomia  «qualia  fe- 
dor:bu$  prini  circuli»  vt  19.  ad  erunt  ad  fedo- 
ras  oquAlm  cenii  orenti*  fit  ideo  «d  ipltioi  ciren- 
Zxa  a Ium 
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Uni  > nif . 17.  & pioli  «nplUf » ^1  tod«- 

duac  miliDUiB « Ac  infcrlptU  Tcdorinul  cqiialU 
icAanguia  »d  rcdaogulac<)aali«  fedonbt»  pd* 
mlcircaiif  qaia  font  ninils^iiBip.  «df-  frideo 
qnoque  r«Aore«  infcnpci  C^oribnidrcnU  primi 
squalibus  6tu  minils>  quam  ip.  ad  f.  craae  ad  U- 
Aofcs  omnct  terd}  circuli»  fr  ideo  ad  iprumccr^ 
tium  circulum  mlnua»  quam  19.  ad  >7. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  LVIII. 

Sf/rdt  tfrtU  fp4tium  comprehtnfttm  tfl  dd 
cnculum  eam  claudentem,  vt  19.  ad  xy, 

*|^  Robator  eodem  modo  ex  propor.^4.  b.  Nam 
1 ipaeium  fpira  conrlurum  aumlca  non  eft 
maius»  aut  miaus»  quam  ip^partet»  quarum  circu- 
lus earaeomprefiendeas  continet  »7«  Ergo  erit 
ad  circulum  rt  19.  ad  17.  Nam  fi  poceft  efle  maius 
fit  maius  quantitate  Z»  te  redorei  infcripti  adc6 
multipliceatur»n  propof.Ta.TriA.h.  rt  rpatium 
AIO»  A alia  omaia  ioter  fpiram»  arcumque  feftcK 
ria  internam  conclofa  fioul  fumpu  fiat  minora» 


^mitate  z . Quia  itaq;  ex  adacrTarlii  fpatlfi  Ipsi 
Jplralreft  maius  partibus  Ip-erit  etiam  multiiodo 
IcAord  maior, quf  rartes  19.  az  S7*  circuli  parti 
but,cum  redorrsHHFrraaemiaisi  Ipatio  fpbali» 
qui  quod ipfum rpatium  fpiralcdifilmi  partibua 
circuli  19.  Hoc  autem  cffe  nequit  h cum  infcripel 
fcdores  fint  minilti  quam  If . pirtet  circuli  majii» 
iqi  partibaat7.eonflantii»npropor.prscad 
si  rrrb  aifirmetar»  qubd  rpatium  fpinle  fit  mi. 
niis»  qoim  parcea  19.  quarum  circulus  laeludent 
ed  ap.  SitcicfefiosfpJtifiZtSr  tot  circfifcnbitttr 
fcdorec»rt  fpatia  omnia»rt  |l*A  luter  fpiram  » ar- 
cufq;  fedorum  acnbi£dfi  intercepta  fimul  fumpea 
fint  minus » quam  (patlumz»  tunc  fetores»  qui 
minus  difierunc  i ipirali  fpatio  minori  partlbos 
ap.  quam  partes  19.  dificraac  ab  Ipfia  fpatio  fpirall 
erunt  minora»  quam  partet  19.  rude  ic  habebuoe 
ad  circulum  rlaudcntem  minus»  quimip.  ad  S7« 
contra  oftenfa  propoi.17.  h.  Cum  itaque  fplrale 
rpatium.  nec  maiua  cfie  pofiit » nec  mtnua»  quam 
19*  ad  17.  cam.  proportionem  coafcqiactar 
ii  a7.9Q^daiMnfiraAdaa<ratp 


THEOR.  VIL  PROPOS.  LDC. 

Spird  prima  ad  fecundam  eff,vt  i.  ad  S. 
O-ticuda  veri  ad  tertiam  fe  hJret,  vt  (. 
ad  X,  &•  pc  tertia  ad  quartam,  0‘Cttt. 

PRotiKiir  . Natn  np«ln  (igara’»ri>par.i».li. 

fic  rpatium  primum  fpirale  qp  > (ccun- 
dum  ACBxiA . Dico  itaquc.quod  primum  Tpation 
fpirale  ad  fecundum  fe  habet»  vt  i.ad  S, 

* Probatur . Nam  prima  fpira  cft  ad  fanm  circv 
Ium»  vti.adj.  bieverbad  circulum  fecundam» 
vt  I . ad  IS.  Quare  prima  fpira  fe  habebit  ad  drcn> 
Ium  fecundum  » vt  i.  ad  i s.  fecunda  fpira  eft  ad 
circulum  fBum»vt7.ad  is.Propcereaqiaccum  Iftn 
proportiones  habeant  eofdero  terminos  ex  prop. 
7.depropor.TraS.l7.fe  habebunt  ad  inuicem.  vt 
fundamenta  I.ad  7.  Sed  fpatium  fpirale 7.  com- 
prehjdit  ipfam  fpiram  minorem  cum  fao  circulo; 
clauditur  enim  fpira  acrxe»  te  portioae  radij  ka» 
Meoq;  fnbdhda  fpira  prtou  ai^ remanebit  feeddi 
fi.V  ode  prima  fyita. (e  habebit  ad  fecfida»vt  uad  d. 

Probator  edam  fecunda  pars . N aro  tertia  fpi* 
'ra  habet  proportionem  ad  foum  circulum  » quam 
19. ad  xjute  circulus  iHe  ad primum  eft»  vt  07.  ad 
3.  ftr  circulus  pritnus  ad  fpiram , quam  claudit  cft, 
vt  |.  ad  I.  Ideo  ez  Cf«o  fpira  tertia  ad  primam  crk 
.vcip.adi.  Camcrgotertufpiracumfeeuoda,A 
pnma  fic-sp.  ablata  prima  ent  il . te  fecunda»  qac 
cft  7.  remanebit  tt.  Qiure  babebit  fecunda  fpita 
ad  tertiam  proportionem,  quam d.  ad  ta.  nempe 
^ibduplam . 

Qo^  verb  reliqnplpirf  minores  ad  irame^atd 
maiores  fubduplam  proportionem  feruene»  paecc . 
Nam  luzta  modia  probandi  adhibitft  anteecdend* 
bui  propofition&ttt  quarta  fpira  fe  babebit  ad 
fuumcircuium»  vt4|.  ad  48.  ablata  verbpnna 
fecunda»  Ir  tertia  fpira»  quod  fpatium  cft  ip.  par- 
dum remaodsit  fpira  quaru  14.  ad  terdam  fpirai 
qus  cft  IS.  nempe  s.  ad  l.  vel  coaueteodo  tertia 
ad  quartam»  n I.  ad  s.  ftr  fic  de  reliquia . 

COROLLARIVM  I. 
f T 7 Ndreom  nooeeis  circoluffl»ia  quo  prlM 
V fpkadefcribicttr»  fKild  inuentes  arepe»; 
iuflibeefpiralts  ouantitatero . Nam  V.g.  fic  qoiiK 
ta  (pira,  8r  circulus  prinur  reuolutioiusfit 
cium.  iDuenietur  primo  proportio  reaoladmrie 
quinte  ad  primum  ctrcuinmi  qui  ponatur  3.  Itaqt 
luzu  cradiu . quia  iu  cft  feftor  ad  feftorcra  • vt 
circulus  ad  circulum»  te  redangula  fedoribn  V* 
qualia»  te  pariter  progreffioaes  eorum ; Ideo  rc- 
Aangttlum  rquale  feftori  fpirs  quinte  ^ redan- 
guli  pqualefi^on  fpirp  prime  fe  habebh»vtsp.ad 
l.vcl  rt  7T.ad  |.cum  latera  fe  babeanc»  vt  p.  td  l«' 
Ideoqj  fi  in  fig  t.pr.f7.ponai  latus  xa  cfiTe  pactli 
rtdigulu  AS  pqaale  fedori  quinti  circuU  erit  par- 
Ci«Sf.ad  l.vclTp.adp.redagulum  verbxa»cuina 
latus  erit»  minus  vnica  parte  ent»vt  16  ad  1.  ide^ 
que  criplatam  critvt^.  ad  | redangula  vero  hi» 
Or  HA  deficieotii  proluo  dimidio  fe  habebunt»  ve 
bafeSfOcmpe quodlibet»vt  4.adi.&fiaul»vt8.a4 
l*8r  quia  deficiant  pro  dimidio  rurTua»vc  4 ad  t.  te 
ideoivt  is.ad  fA  c6  oon  deficientibus  AB*vt  6o.ad 
|.fivarb  addas  redMjpla  un,  qop  daficiuec  dreaU 
fui  X : ideo  omnia  fimnl  fle  babebooc  ad  drcmlum 
ptbMi^rp,qmpoot»f.  n^ed|i  Scensbs* 
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oeau  proportio  primi  circuli  «dquiatim  ipinm  ■ 
Qoi  wccoci  dtcw  adhibcodo  regulam  propor* 
tioflan  9 6 1,  cUat  6u  ^oid  |r*  tmjue  calc^u* 
jirodci  711 T pro  quiat»  reuolaeioQic  ifotio  poli* 
|o  primo  drcttlo  partluBiix. 

THEOR.  VUI.  EROPOS.  IX 

spiratu  fpatij  ftflia  e!t  ad  fmm  fe florem 
maximum  circuli  maximi  comprehm- 
Jntem  eam  fefUonem , vt  reflangulum 
ex  lineis  eam  terminantihus  fimul,  &• 
trieut  piairati  ex  earmsdem  JiffereMia 
_ ^ quadratum  itametri  cireuti  prtiifli 
m^imt  compreheudeulit , 

*^tt’datam  fegmcQtum  (pirale  ani,qia»d  c5clo* 
O cbclpatium  lAB.  Dicojqimd  hoc  fpatiaa  ad 
fcRorem  comprehendeotem  aic  habet  eam  pro* 
jpocttooeaiqm  redU8gaiitmcttt»ar*if  rcl 
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tc  arquali  roi  cum  quadrato»  dilTereotia  ac  ad 
quadratum  ez  diametro  ia»  vel  XC. 

Probarar.  Nam  fi  fiaoe  redmgula  dcficico* 
dapqualia  Tedoribuf  iiugulli  infcriptli , te  defi- 
cicotibua  omni  poifibiU  multlplicacooc  mo/upli- 
catia  Aiu  DII,  ict»  frar».  Brcct.  bperedangu- 
gula  erque  ad  re^an^ula  «qualia  quamieate  fe&o.' 
riboa  oon  deficleaubaa>&  rnoicem,  atoumero 
pr^didia  dcficieoiibaaei  prop.ip.  trad  aS.Cor. 
rc  redaa^Ium  ex  maximo,  d quo  iocipic,  Be 
mioimo  latere,  ad  quem  peraenit  proprelBo  cum 
trieote  quadrati  cz  dilTcrenua  eorunde  laterum  ad 
reftai^ulum  totum  maximum*  etiam  fcdo- 

rea  ipufimllltermulciplicatU&ijiaem  redaugu* 
Ut  fin^i  fiogulia  «qualea  arithmetico  decremco* 
co  defficleoces , fedoon  Tfqueadvlcimam  fui  ab 
A erque  ad  «» dr  ob  omnem  eorum  multiplicatio* 
nem  omnimodam  po(Cbllem,rpiram  pquantea,ba* 
bebant  ad  fedorea  Integroa  pqualea  numero  pr«* 
dido  1 8e  quandtate  tnuicem  eandem  propoRfe> 
ficm,cruntque,  ec  redangolum  ex  Al»8r  li  mali* 
mo»adquem  terminat  cum  trieote  quadrati  ei  ic 
differenti;  ad  tedangitlum  ex  ai,8c  K hoc  ^.qua^ 
dratom  ai  . * 
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TRACTATVS  XXXI- 

De  'TrM formatione  fnperfeierum  corpors  eircitmueUientium  . 

Vpcrficies,  qu;e  corpora  drcundant  tliar  funt  curuar , 
ali»  plana»,  de  planis  fupra  fatis  eft  aftum  . Vnde 
brcuitcr  ab  hoc  nos  expediemus  negotio  C unjariim 
ingeniolior  difitciliorquc  fpcculatio . Quapropter  in 
ea  magis  immorabimur  datorum  corporum  regularium, rotundo* 
ruui , vel  iemirotundorum  fuperficiebus  planas  «quiusjentes,  ieu 
proportionales  indigitando,&  quibus  modis  pofsint,  & partiri,  & 
augeri,& minui proportionaliterf& in  alias  operationes  mathema- 
ticas  cogi . 


EXPENSIO 


J>t  irMifonuliene  fuferpeimm  corfanm 
flMts  tometttonm . 

TRantformatiorap^fielenmipluuntm,  qtuc 
corpori  ambhiiK,  non  dfflTert  k triniforma* 
tioncruperficierumpliairum  de  ooibai  egimut 
eipeof.;  /.  crad.  f rppcfraigae/ufictet  eaa  icw> 

digitaHe  i fed  vt  ei  > dicentur  eipedlctds  ca« 
piantur  accipe  coroocmm  re^alarfotn  pUalicM> 
teocorum  cx  II.  liU  EttcUd.  de£n$tiooet » ^tut 
Doodum  biuOir  Tunc . 

DEFINITIO  I. 

Pr  rsmj  rfi  fiwrg  ftanii  ceerrneMr 

th  vff  ponAn  «d  tdm  fieaum  renwjiaiirM  • 
Vidcllcctfic(csrapcr6ct«i,  et  ia  Eg.prop.t. 

■Ac.ACila  Be  BAli  coaacaltoc  k 
plano  acH  k ^uod  cfi  baEi  in 
ponAumA  boc  corpus  ppraaiJ 
dicecur«  qoc  poteft  «Iruacre  • oe 
dum  trd  ii^rficK»,  qua  )a  rs4 
ponAuoi  A coaificcot  t M eduoi 
^uatuoi^lr^iirqa^praat  boCs 
■■cliterimoltipJicic. 

D E F I N I T I O n*‘ 

P^fmMtn  fiimtftilispUiiUfftrfJiUi 

ItUt  r A^4^'c/tO(aaiMr» 

fun'  defMslett  0-fmiUs . 

Itaque  Prirma  cA  velat  figura  Teqiientis  prop' 
BD  . cuius  bafca  AS.fr  iK  funt  «qualcS^fr  fimilet; 
potti^  veto  Prtfma<.bnQerepratcrbarcitre»»auc 

J^uiiuor  . aut  qutnqoe  ruptificteSa  prout  altera  bi- 
lum  mult  plicat  Uttra»  esqu  but  fupci fidet  la- 
terales co^u/guDi . ^iA  Tcib  latera  baliiuB 


correrpoiideatia  fiiQe  aqualia»  arparallela»  pate^ 
iaperficias  Uccrales  pinlMoframauscfc« 

probl.  l propos.  l 

Omnes  Prifmntis  fn^fetts  menfimmi  cP* 
in  vmcnm  pinnam  fnptrfcsem  tedsgert. 

Jfie  facUisif  cAcltor . ^am  quoad  meufi^ 
railoncia  • cdin  ooiac^nlma  ruperfirl^ 
bus  parailelograounta  tonRt^  fingufe  kuia  dK« 
AatraA.s9.cvprop.|.  ptr  matuum  lauroa  eas 
ambieatiom  duAum  ioaeoleotur)  Prtwterqood 
copiitia  tribui  laicribos  caiarcumque  fuperMkl 
orMmatii,  oerape  alticudioem  as  io.  palaonua»dr 
latkudind  a|  j.  paimoroQi  Area  ac  multiplicat 
inokem  lateribus  1«  per  Sia  ionotercet»  quaerit 
|o.  pilaorua  quadratorum  t Sic  cognito  latcrt 
014.  palmoroa  cumiiiu  habeamus  notum  lares 
AB»  leucf » obtinebimus  quoque  aream  oc  40. 
palmorum  cx  noma  coram  multiplicatione  i Arsu 
nrb  DAcx  notia  latcrBins  DI »fr  ai  ib.  palaonmi 
prodibit  t Itaque  trta  ropcrficici  fimul  erunt  ts. 
^murum  quadraeofum » Br  quia  alia  tres  refiaat 
IfiiB  lingula  oqualei»  dimicato  numero  Bx.  emuc 
ouMcs  164.  palmorum  quadratorum . 

Qgpad  rerb  tranifonnadooeni  facUd  fiet  cb 
EtreraC  ^Rx  de  augendis  » Ar  minocadis  fig. 
Aw  sp.sl  TM  u ipfia  f^pcrfifikbus  «pterq  «mne* 
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moiLi  II.  rROPos.  ii. 

fjnmiiit  *rt*s  hmnire  ex  mh  ttuerihu, 
vmcxm  pl*x4m  fxfeifciem 
tomftnere . 

FAcHIi  quoqae  «iJIc  mmCuntio  ««»1111  a((- 
caiai  pyrtoU'*»  c«  oocis  Jucribut . Nuo 
C«B  finale  Ittcralet  AiperfictcS  V.  g.  gac  itac 
cri«ogal«{  b4(ec  vcr6  fine  fuperficiet  plau  n kh 
Ttl  crUo^arM»  vci  pturib^  latcrUkttt  coaftaa- 
tet  cl  did-  pcop.17.Sr  •p.Tr.ipaPtMbMtricifC** 
naa  ottoraniio  dlgoofdcHr»  fi  fingaU  trui^lt,- 
Scu  (cdecMt  irolraia«d  aicafurua  redlgucor^ 
n ibi  doecnuc»  Sc  fi  bifii  fit  polpfooa  liMMnia- 
torciu*  trea  iuxu  difta  propofisp.TraAoo.  chif* 
4em . colledu  eandem  in  ronm  fuxnmaxn 

•mtubui  areii)  tam  triangalonm  lacenltamitimi 
bafia  fabtenfc,  conficitot  meofuram  arec 
l^ramidem  ac^ieotit  • 

Ad  (ccondam  propof.  paitem  operi  coofignaii> 
4am  rideatur  expeaCf.  TradLap.  de  augmem.  te 
diiBiaotione  fig.  Ibi  enim  doeemut  modum  reuo* 
(Midi  piiacima  criangnladiaerCpalcicudhiit  iu  vi^ 
com  triaagutum . Quapropter  fi  omnia  triangula 
Pjrramidia  dauc » voieam  cranaleMatar  » 8^  ba* 
fis^tto^ianatulatera  latrianguinaiioirtadifia  pr. 
to.craA.tp.de  craiufbrmacioiMfig.cranaAiiidaMIV 
dl  boc  tctotgalum  quoque  cum  in  rnam  fu- 
fWficUm  reAttuator»litefBpeKfid«t,£eacriaa- 
ftlariaea  fit.  fisu  quadeau  erit  «qnalisruperficki 
gjraofiiea  (UatmueiUcatif. 

I I • 

PROBL.  Iir.  PROPOS.  m. 

. . - ad  • ; • ■» 

Omkm'  ftifmm  rtffJsrietm  tUto  v»o 
® mCMS  etmenin , 


QVooUnquodctmquc  corpai  reguUreeao* 
Jbt  faperficiebn}  mku  tattum  geoctit 
T«  g!*triaogulltqoacu0r»rK  pjrutitj  aotodoan 
oAMdmm»  eat  rigitti » n leoTaednMi » reJ  fex 
oMdncia*tteubutt  fcl  dtedccim  peocagonU,  rt 
jaodeeaedrumi  Ideo  CogOMO  mico  latere, per  ea* 
qutdiAa  ittftt  prop.lp(TraA.sp4ota  fupcrficiee 
vaioa  triaogiilitvai  quadxad*  reipeteagoui  agno- 
Cdnu»Acucnoaioetrawt(sbiicaaiqae  geo^ 
fiat  Utticem  cqualet,ideoeof  nita  roa,  omoes  aiig 
pntebuat  » Qurc  per  auacraoi  ruparficierom 
fi  fit  ppramia  per  quaiuor»  fi  eia^  per  firx* 
fc  cft.  toum  fommam  fiipcrfieiamm  coqma  npif 
larockcuodaouum  eompotcnc.  Vt  verb  Ueet^ 
bacttit  figucaf  uro  ianeaUatur  * fi  £ont  aliaodc 
aaopateaat,  doccbiaauitciiadefiaUdUagcaai. 

COaOLLAB.lV>|« 

IDca  taadtm  pfpftaodaai  In  otni  corpore « 
cttiufcuaque  geoerla,  Sr  irregulari,  dummo* 
plaaocam*  qulfaua  confiat  Intora 
■on«u)  cades  eUAcfi  reM  dcofluibnt*  . • 


CO&OLLARIVM  11. 

SI  verb  capiai  fiaperfidee  illae  inica  datam  pro* 
portionem  augere,  rei  minuere,  idem  agen- 
dum Iu  fingolii,  quod,  6r  de  ruperfictebus  planit 
prop.a}.trad.ip  Et  deinde  omaibutfimal  eoa* 
glooBtia,  Sr  ia  corporis  ambitam  redafiit,  Teu  fa- 
Ait  fiipcrficiebui  aliculas  corporis  lllit  sdauAis 
•qualibus  obdaebimus  corpus  { quod  fuperficies 
coafequetur  inxta  dstam  propoctioacm  maiores , 
re  autem  coaftituacur  corpns  regulare,  id  Tuo  lo- 
co teTensafflus»  cum  de  coiporibus  . 

EXPENSIO  U. 

Pe  fxferfcie  tylindrux  .' 


YUadri  fiiperficlet  efl  radix, pi 
ob  Mm  cfcerp  Taperficies  r 
fomfiao  {wi|ciaotttr,  te  ad  aliquae 


:,prlmaqueorigo» 
s rotunde  texra- 
,Aad  aliquam  figuram  pl^ 
aam  renoceocnr^deo  Ifie  lo  primis  de  ea  agea- 
dom»  n cft  fupcificiea  cyliodn  circularis  • 


THEOR  I.  PROPOS.  IV. ' . ' 

* Siferficiee  fylmiri  reSi  eP  xqiuia  ex 
xxe  ,er  ferifiherix  Imex  xfuU  confio 
tmo  reSxm^o . ■ .,<  m 

Sit  Cyti.lmt  CDti : Dico. qiml,  E Git  rc^ 
AangotumtCuiDa  altitado  equet  altitudl- 

acm  os,  Alatus  it  peripheriam  caD|  boc  inquam 
reAingulum  Tuperficlci  Cvliadrice  vqaabitur* 
Quod  tt  ab-  aHqu»  acgtca^^  fiipcrficies  rotcao 


s 


F Y 

xp 


■ s)  liMgovosj 


CjrUadckaaoneqaac  reAai^IaQM)^{erie,'tuc 
auiior » aut  minor  ^o  reAangulo  Qv . Sk  ergo 
primo  maior,  difereadaq;  fie  quaatitu  s,quam  fi 
aott  haberet  effrt  rrAangulo  cqualia,  ideo  di- 
ceret reAangulo  ao  caodmu  proporcionem,inam 
eidem  dick  radangulam  Qjr  ex  pr^.  7.  lim  T* 
Inficribltur  kaqueaoc  reAaagula  aa,  A ha,  A cft, 
doaec  fit  aaioor  ditfefcmia  inter  Ipla , A Giperfi- 
ciem  ctI  indricam , quam  quantitas  X,  dicent  Uaq^ 
ad  quadracum  saco  maiorem  proportionem,qaam 
scAangulum  ^r»  quU  minus  differunt»  i fuperfi- 
de  OMtori  cylindrica « 

Verdm  etiam  dicerent  mloorem  proportiooem 
omnia  redtangula  inferipa  dh  » A tx , A cf t.  ad 
reAangalumcOf  quamqy,  ergo  dicerent  maio- 
rem» A minorem  peoporuonem  ad  ro  rcAangda 
ioicripea,  quam  <^v,  rode  es  prop.R  lib  9.  efieac 
maiora,  A minora  ipC»  reAaogulo  oy , qood  cfi 
abfardum . 

U eiMMiofiaftdinrmi  rcAaaguU  inicripu  do* 
" Au 


r 


5f t T R A CT  A T V S XKTtt  - 

Ei. Ar«^«ram fiotdafikai  «ltiti)dtiits,ac  re-  erMvni certis  ADlioearoittSr^sqoeECttrjIa* 
Aaag ^ fe habc^SC »d mticei»»  vr  bafes  e*itf.  uiceni<]uo()oecnimift^ti4k«»ftfiedlsM  iiodi 

fed  bairc,  rtpote  infcripc^  foncminorcS  peHphc*  sr»  &ce  }<^are  quadraii^nJtQffi«&  Oitf  inter 
ri^  fr  ideo  s^oali  peripMrt»  latere  iV  .•  Ergo  caMem  parallelas  »Ar  rupersqnaJea  ba(et  erant |> 

etiam  redMgula  iofcripca  ai»  frBttfllrr^.eninc  qoaliar  Ablatn>ta<)deco«fniiolQ^e  *•  Itftabvit 
minora. onacn  oV  . Vad^  >d  r*  mI.  aquata  crapeaia  , iwicripu 

idem  dicat  deaNji  ^uibufroraq;  iarcriptiu  -Vnde 
patet  etiam  Tupcriidieseylindricaf  omoen  mal» 


cxaag  le  naocooBC M iQEKem»  ve  balet  ex  10. 

fcd  barei,  rtpote  inicriptp  fonc  minoreS  Periphe- 
rie, fr  ideo  nonali  peri^erta  luere  iv  — 
etiam  redangula  iofcripca  ai,  frBt,fl^rpt. ...... 

minora,  ^oam  qy , Vade  ad  c*  redanguinm  ni 
norem  proponionem  dicerent  . Jta^ua  diceret 
proportiond  ad  reAangal6  cb  fimiil , Ar  maiorf,fc 
ralnord.  ^ cft  impoilibilc . Qaod  fi  dicarar  Cy. 
lindrira  iupcrficica  minor  rcdangolo  qr  fit  ditft- 
remiaqttafitliasx.  OroaBdcribaoturqae  rrdio- 
gula  Fo  adeo  imilciplicau.n  dlfierar  eorfi  idper- 
ficiea  i fapeificieCybndriramtndttqodmciNaa- 
citas  X ; ideoqoia  cft  minor  Cylindrica  fupc<  ficiea 

.nff  iiIa  ALT  AV  ^ 


..««I.»  . .1%  rv9  Mll..* 

tieudinem  iiircripcocufn  rcAangolornm  pqaaotei, 
cfieinoirein  a^leS  . ' T 

<^Madropcer  fi  cyllndroa  obliquus  dbac  diffm 
drcftoDFaaoqoall  foperficic,  lea  qabd^mifii 
addit  fapcrficiea  DM  canti)m  deficiat  alteri  ptrfi 
4CS,  erit  itaque  fupefficies  cyKodri  redi  AEor 
qoalia  oblupai  fuperficiei  acdb  . Sed  UU  ofiettlh 
^aqualis  rcdbnguloexalciiadine  ao,  peri^ 
pberieaoe.  £rgo»l^cyllodnitobliqooiea]itr«> 
tioois  erit  • Lioca  aotem  na  squantr  axi  ai  • 


THEOR.  m,  PROPOS.  VI.  , 

■■  i 

tis  fiperfieifi  dimtliie  rtSt  Cjltuin.  , j 


»!.«•*,  c((  iniuor  v.ytioarica  iupc<nciei 

redangulo  qy  ex  adiicrfarija,  minor^uoque  dif*^ 
ferenti  ab  ipfa,  dicent  mindren  proportionem 
tdreaatiguIumBrCb,  quim  rcdangnlum  qyj 
quia  oiinut  difiTcrune  i.mlcwri  fupcifirie  cylindri* 
ca,  fcd  bc  redangularum  circumfcripcoiu  barri, 
ircoc,vtpotecircomrcripty  fimul  aw  maioica  Pe- 
ripherie Cylindrica,  9t  ideo  bteroiirvqaa^cllm 
rcAangula  or  obtineaot  undem  ahicudinemciqc 
fimul  maiora /cdangnlo  qv,cufie  celtraqi  M bb- 
fesjqnare  ad  redanguli  racodioent  tnaiord  pro* 
portionem.  Jdeft  maiorerofimttl4raioorf,qttod 

Irapoffibilceft.  Cnm  ergo  1'uperficiei  CyJiodrI-  ■.< 

t.  DOD  poatrf.,Mf  «aoi,  u;  rcSuigu.  C 1«  fuimSciM. » C,Iiadri  r.mcn«ni 
Io  m »k  .q»li. . qoOO  Tolt  ptopof.  , |„r.  obll^,,  W rttOl, » .Itn.  t&. , .11« 

, . fcpcrfeiaar  cplW(lMI  ttft»,  «mi 

THEOR  11.  PROP.  V.’' J*1C' 0>«lop.rf«i«ncuit«AicdI!idUBlilW, 
-\'i  fep«»fici«i  «««^.KC.  " 

• • .•  zj-  . . I • 

lyliHdri  tu»m  oblKpn  ftftrpdtt  iun-  i.lufif.il  u.HreAc.''M 

moii  idlet ptfdlltlns  prinliW  rtftin^i,  ar<pitrtimjBt’ill, 

/rr  fr.r.//i7niir^M  I Ci  I lolcripu efle  lo«k«ill  Madi. . Agaltt 

uMf*rdUel9^mvm>eiHpiim4t$iiii,Mii  plimun  ».perId««M,»THrf«.bltqiie^ 
rita  4Xit , o*  euim ihtnni  S Tri«m^dib  p« 

‘..../..-.'•......II — ..'i‘  i'  ->  oiedima  ia  V^ocitor  oi  per  V parulda  baRbu. 

Eruat  iuqtM  trimguUpvOk  8e 

'Vlt  »<)utl.,1DVI#  f ~ 


...«  .... , Mtfrmrn  jn 

entis,  nd  txtm  riHt . 

Sit  .CpMnM  MOMbliquu  quo»!  b>rel  iSsc, 

'«  Di.  I Sitque  cMcolui  O.P  rcAui  ul  IH. 

Dico  reamguloidti. 

ndis)s  BL,  & CUJUS  ih.tun  latui  equet  pttipbc- 
riamoRF  plani  ad  axemrefii  fccaotls  cylipdrun. 

Ptaluu,Mui  <pli«lnnlai,  Rique  lino  c#*. 
quilii  lintsr  ...  qui  phnum  obliquum  rnminii  1 

Alquoloasmle^^^lof^.::^;-^. 

■ »AT,^Qbit«Mt«DRa.wuUtf.p«ii,iquu 

lilMitawribiHi^i^daUemaltinHb.l.  eoutmi. 
^i^tmnt  .qadu.ftA  ««» «quali»  . S)qaMemHaAi.acquil(i,liaaelt 

lnft,,b.„,ur_do,»c  iurcUal  n,,irr{nt 

“>l  pma 

omnH  poUibfli  multipllMtk  ^ 

quMtt  foperficiem  cylicRdrieaai')  edam  ^Mriep 
fuperficittacoMlauicd  erunt  sqqaiu.  Vnde  to- 
tius LAca  fupcrarfch  eyftoddratA^iididin  erit . 


..  — . . — . 1 — • > 
sqtiaogtila  ex  tf.  lib.  i.  L... 
'Ibbafi»  w bali  tt  fit 

ixli^  lacera  cvthli^^  «nidl^ 

'ia  eadem  proponaone»  ac  qua» 
- Ifaadi^iiQHaro  9r  squabkiif 
qviaOEppucurl^ 


feribuncar . 

Sedomoia  redangula,q«s- 
Inicribi  pofiunc  «quanc  coeam 
fupe>  ficiem,  8c  fi  adhuc  daretur  locuS  non  oaaniS' 
poifibiliB  multitudo  «fiet  inCrripu»  £rgofapcr> 
ficiei  AotcQ^cquatiir  fuperhdeiMtvE . 

Quod  ver6  rc^nguhiBfcfipta  fempea  peri^ 
uerene  sqojiia  , dummodb  oqaaiibue  arruboa. 
planonun»  refiorum»  fecaotium  fcnfcripu  • “l 
Piobacur  lmoeOE«obparaiicliimum  ea  Thefi- 
planorum  cquatur  lines  ad  , & pariccrluiea  l^ 
ob  tdem  pereilelilnttm  equator 


»•  corolLarjvm. 

i 

Etlicicvr  fruftl  Cyliodrid  ecotam  fiipet  ftdefii'  - 
«fieoqaalcfRitdhagBlofiibidtaddle  CBm*’ 
quaJie  exl,dr  circumferentia  ahi,  ael  dimidia  rir- 
cumferrana  auB,  dreoca  perpcn^culari  ac  cylin- 
dri rtdi , in  quo  eft . Ratio  cft,  quia  hoc  fune  c- 
qualia  dimidio  rcAaogaU  a aJdcEdioc  • Ar  perf- 
plmia 


DE  transformatione  svpkrhciervm; 

phcilc  tloM  cqnall  comprchenli  toti  Tupcrficlcl 

erliodtlrtaiiqailii.  THEOR.  V.  PROP. 


fSi 


VIII, 


THEOR.  IV.  PROPOS.  VII. 

Cylindri  fnftr^cits  fine  ha/rtiis,  cuius  h^fts 
non  lim porolteU,fed  alwo  ftt  circulus, 
efl  jiqujilts lrarallclogrammo,cuius  vnum 
lusus  Jit  ujHile  circuUri  omhilui  i olte- 
rum  vtro  ifjius  axi . 

<QlrCpIindrD«ABCD,cuitfsb»fct  ne<|u«qoain 
O pirallelsT.  Dico  eiu»  fupcrfickm  <lTe  fqo*- 
lem  redtngulo  fub  axeOQ.»comprchenfo»  Utere 

alio  cx linea  eipiali  circnmfeTentic  f«do. 

ProSatur  * Nam  dadaci  parallela  bafi  Aicrit 
ftfperficies  cjrliodri  cau  fine  balibut  cquaJii  re* 
dangnlo  comprebenfb  fobaxeMi»  arcircamfe- 
rentta  AQiAi  cxpropof.i>h«  Item 
__  . ex  Coroll.  pr^^.  Cfo  portio  cric 

c<]Ba|lsredaonloe4urdefflloogl* 
cudinis, que eft ambitus.  Sedfub 
dimidia  eoifc.rub  axe  Mocompre* 
henfo  . Ergo  tota  fuperficiet  ex- 
clufis  bafibas  cylicidri  Aici>»erit 
^ eqoaiis  refiangulo  longitudine  «• 
qttali  peripherlf  bafis  AQ.iA)fc  axi 
ID  contento. 

COR.OLLARIVM  I. 

Hinc  ereo  dbtinet  modum  menfurandi  omnea 
cylindrot; quorum  bafca  fintclrcail  t fiue 
lifffint  bjfiiufparallellfifioe  non.  Nam  mul- 
tiplicat j peripheria  cum  axe  dabit  rr^angulam 
foperficiel  cy^Isodricp  exclufis  bafibua  ?quale. 
Quadratio  verb  bafium  ea  eadem, ac  circulorum, 
quam  docuimus  fopta  prop.  X.  iriS.jo. 

COROLLARIVM  I# 

Hinc  etiam  euenit  omnem  fuperficlem  cylin- 
dricam efleeqnalem  quadrato,  quod  fit  i 
nsedta  proportionali  inter  lincamequalcm  pcri- 
phetif.afaicmipfius.  Nam  ex  propof.17.  lib.tf. 
quadratum  tale  efi  yquale  reAangulo  Q.ie  fig.pro- 
pof.4.  eoius  latus  VI  fiuic  petiphtriam . & itj^ 


H’ 


COROLLARIVM  III. 

IiK  etiam  eft  : QuM  fi  ey|tadrui  fecetor 
j j.  per  axem,  reftanguldmd  diametro»  St  axe 
eoeapreheofum, « fico  in  fie.pttip  4.  h.  in  quo- 
eumqoe  eyllndeo,  etiam  bafium  non  {maidillan» 
tinradieai  eam  proportionem  ad  fupetficiem  ey 
llodricam  fine  bafibos  j qoam  diameter  ad  eireum- 
fercntlam.  qu'a  refiaiigolom  tiiv  cquale  ejrlindti. 
ep  fopcrficiei  habet  pqualem  bafim  , eum  fit 
eadem . ae  axii.  aot  cr  latui . V nde  fe  habebunt 
hltiiccm  . *t  aliuudinei  ex  propof.  1.  lib.d.Cor. 
fed  altitudo  redanguli  qv,  nempe  1 V eft  {qualis 
perlphtrif.  St  tedauguli  (odiamnto.  Ergo  erit 
roreaingolum  ad  oy  reaaogulumqquale  fuper- 
ficici  erlindriep,  vt  diameter  cD  ad  eircumferea* 
tiam , leu  ei  {qualem  lineam  1 v , 


Superficies  Cylindri  reSi  fine  ia/iius  te.juai 
lis  efi  circulo  , emus  femidumetcr  fit 
media  proporiionalis  inter  axem  , & 
diametrum  tofis. 

Sit  Cylindrui, ruina  lacns  axi  equile  as.  A dia^ 
meter  bafis  *c»  inucniaturque  media  propor- 
tioiulis  DI  inter  ab,  bc  : ruperqueeam»  rx 
femidiametro  fiat  circulus  . Dtro  hunc  circulum 
efle  cqualcmTuperficiri  cylindric;  finebafibus. 


Probatur.  Nam,  ciim  fit  ab  latas  ad  db  fcml- 
dlamemimcircoHconfedi,  *t  ipfc  femidiameter 
DI  ad  diametrum  bafis  ac  ex  efi'edione . Erle  quo- 
que medietas  LB  lateris  ad  medietatem  radij  Di, 

et  ipfa  medietas  ri  ad  radiu  bafis  medietatem  bh  . 
Et  ?t  medietas  df  ad  bh,  ita  gyrus  rtM ad  grru  ba- 
fis bxcB  ex  prop.4|.|ib.d.  Ecideoexid.  Iib.y.  EI. 
latus  Integrum  ba  erit  ad  femidiametrum  id,  vt 
circumferentiaf  tM  ad  circumferentiam  aKci  . $1 
ergo  ex  circumferentia  riu  , & diametro  db  ,fiae 
rc&inguluoi  oN  ,fir  circumferentia  ikcp,  St  latere 
AB  fiae  item  rcdangulum  h«c  redangula  erunc  «• 
qualia  ex  prop.4y.tib.6.  Eucl.  Naro  cum  finr  qua- 
tuor  proportionales  rcdangulum  comprchenlum 
fub  medijs  di  , 8e  mm  x.juale  erit  ei, quod  compre- 
henditur fub  extremis  ab  latere, StBxcB  circum- 
ferentia cylindrica. 

Rcdangulum  verb  dN  ex  circumferentia  mm, 
8r  db  fadumtfi  cquale  circuIo,culus  diameter  lo: 
Quia  buic  circulo  efizquale  redangulum  fadum 
ex  femidiametro  Di,8r  eius  circumferentia : Tou 
verb  circumferentia  MFr  eft  rqualU  dimidi^cir- 
cufflferentif  Bi>o ; quod  fit  fadt  fuper  femidiame- 
trum DB  tampiam  eX  Jiamctfo.  Vndequia  ita 
eft  circumferentia  ad  circumferentiam,  vt  Ji<me- 
eeraddiametrumexprop.4y.lib.0.  quia  di  eft  di- 
midius diameter  circumfereucia  etiam  fmi  eric 
dimidia  circumferentia  totius  fcVoe  . Cum  ergo 
circulus  BVO  zquetur  redangulo  dn,&  huic  pque- 
tur  redangulum  fub  ab  latere,  feu  axi,  &tbkcb 
circumferentia,  quod  oftenfum  eft  zqualcfupra 
pr<^«4.h.fiiperficiei  Cyliudrice, etiam  circulus  spo 
fadus  ex  radio  db  media  proportionali  inter  ba,S: 
•c  aquabitur  fuperficiei  cylindricf . 

COROLLARIVM. 

Hinc  mb emanat,  quod  fi  ex  diametro,?^ axe 
fiat  redangulum,  S;  ex  eo  extrahatur  radix 
quadrata,  quod  hzc  erit  diameter  predidt  circalt, 
eurus  area  luxta  dida  de  planorum  curniliacorum 
nenfura  cooquifita  oleret  circulum  a;qualem  cy- 
lindrica fuperficiet.  . 

Abib 


CO 


554 


TRA.CTATVS  XXXi; 


theoh.  VI,  pRopos,  vm  i. 


Superficiis  CjtmJric4  efl  iuplt  fu*  t*fis^ 
fi  hthiM  Cylmdm  MnJffl»  *liiiuds»em^ 
tc  femtium.scr . 


ItCylinJnnHOiCiim»  l«oi  qq  fit^oale  n- 


H v.jiin«ru*  — T- — 

_ dio  ov  . D cociuifupcrBcicmdTe  dopUtn 
bjfii. 


Prebatur.  Rcdangalum  Tub  dimidu  P*Hpb«- 
ria.fif  femidiameiro  Amrrchcnfum  eft  »«juale 
iffi  circulocx  prop.).Tra<^> |0.  Ergo  rcdiog*»- 
lum  f'»b  tou  circumrereniia , S/  fcmidumciro 
comprcheniimi  tft  duplum  (ui  circuli  s Sed  ulit 
«n  fup«*r6cics  evUodri  Hoi  quzed  eiufJem  alti- 
tMdin'«  2>0|  ac  rcmid>amctri,  ?i  paiet  «x  prop.  ^ 
b . ergu  erit  dupla  fuz  b^lii  . 


COROLLA  HIVM, 


H 


f Inc  «fl\  quod  ita  fit  fupcrficiei  cylindri» 
I r Ca.  qux  Iit  ciuldem  ahiiudimii  ac  radtui  ad 
fuam  bafimv  vt-djimecer  ad  radium,  quia  ficut  fu» 
}'cific>(i  cylindrica  eO  dupla  fux  b .fis,  fic  diame- 
ter c(l  duplus  raJij . Vnieetiaipfi  fit  cylindrus 
eius  altitudinis,  ac  diamcteriruprrficirs  eius  ean> 
dem  rationem  ad  duplum  fiiy  bafis.quam  altitudo 
aJ  tadium  cx  prop.lS.lib.S*  Confi:<}uuur  . 


THEOR.  VI.  PROPOS.  X. 


THEOR.  VII.  PROPOS.  XI. 


Superficiis  Cjfmirsu  fine  btfikm  fimiliun 
CyUniroruns  *d  iHHicem  dicunt  proper- 
tionem  duplienum  periphmarum , fe» 
nhiiudinitni , 


CYiindri  llmiles  ruatilli;quommredaa^4 
per  axem  aC.St  lh  fune  xquiaogola,  dehi- 
bent circa  xqaale3  angulos  lacera  propordoQiU^ 
V.g.  XI  ad  ac»  rc  LB  M HI : qux  cfl  eadem  ac  pro- 
portio axis  coQi  ad  diametrum»  aut  radium»  vd  ad 
circumrerentlam  • * 

* Prob.  Ttredangulum  per  axem  AC  ad  fa- 
perficlem  cylindri  ac»  fic  ac  diameter  ad  peri* 
pbcriam  ex  ac  cx  prop,  7>  Coroll.  h.  Vt  autem 
diameter  ac  ad  peripheriaro  cx  ac: 
fic  diameter  Ht  ad  petipheriioi 
eXHt  cx4y.  lib.d.  vtautemHi 
diameter  ad  perlpberiam  ex  hi 
ficexpropof.y.  h.  Coroll  j.  re- 
dangulum  per  axem  li  ad  ruprr- 
ficiem  cyliadri  li,  ergo  ex  id.  J»b.5.  »t  reaango- 
Ium pepaxem ACpad rupcrficiem  cylindri  ac»  fic 
redanguluroilad  fuperficiem  cytiadn  li  . Ideo 
permutando  rcdangulum  ac  ao  rcdangulum  li 
erit.xt  fuperficies  cylindri  ACad  luperficiem  <y. 
liniri  li  , fed  reftangulum  ac  ad  reciangqlu  ti 
duplicatam  habet  proportionem  laterum  Aa»ad  lh 
vel  ac  ad  hi  ex  i ul.d.  ergo»  & lyltndri  ac  lupeifi- 
cies  ad  fuperficiem  cyltndn  li  babebit  durl<cat«m 
propottionem  lateris  ai  ad  latus  LH  i Jec^r  ahuup 
diois  ad  altitudinem, aci  diametri  K ad  di.nnetriM| 
■I,  8e  idco  ex  4].  itb.d.  pecipherix  ct  ac  ad  peti- 
pheriam  ex  Hi . 


THEOR.  vm.  PROPOS.  Xll. 


Supef fidet  CylmiirtCdt , fine  h*fil>ns  eiufSem 
Alwudtms  junt  inuncm  yVt fferipherUf 
vel  dirifiCtn  bifiumy  wl  filfrtfes  fint  <4- 
denty  erant fVt  delmaiinef . 


PRohatur . Nam  fuperficiet  cylindri  ac  efl  ad 
fuperficiem  cylindri  Lh  , vt  redangulom  c- 
quale  cyliodncc  uiperficici  Acad  reSangulum  y* 
quale  eyltndrKf  fuperfidel 
lH  • fed  illa  rrdangula  habent 
eandem  aitiiodinem,  ac  cylin- 
dri Ac » 8r  Lh  eiufdem  altitu- 
dinis: ergo^tiam  Inuicem  eluf. 
dem  altituiinis  fune  ; quare 
erunt  inuicem  exl.lib.d.  vtbafes;bafes  autem  re- 
dangulorum  illoru  funt  squales  petipherijs,  er- 
go dicent  inuicem  eandem  rationem  : quam  Peri- 
pherie cyliniricftSr  periphen^  eam, quam  diame- 
tri. Vnde,&  fupcrficies  eylmdri  Acenc  ad  fu- 
perficiem  cylindri  lh»  vt  diameter  ca  ad  diame- 
trum t H • 

Pr.  X . pars  eadem  ratione,  quod  xqualia  fupcr- 
ficiei cylindricgredangula  (queotur  inuicem  ba* 
fi,quiaxquaturpcripberijs  cylindrorum,  & ideo 
fc  teferant  iaukem»  vt  altitudines»  ex  1 . Ub.d. 


Super ficlk  Cylindrien  fine  hnfihus^  dtnerft 
altaudims,  unorum  hifes  pnrnUclt^fr 
reSanguU  per  axem  dud»  nijHinngiilt 
habent  proportionem  compofiiam  , ex  alr 
titudme,&'  feriphm  t , 


Slot  Cylindri  ca»  8r  tl»  quorum  re&angufa  per 
axem  CA»fllriL  fint  cquiaogula.  Dico  eorum 
fuperficies  habere  rationem  compofium  ex  ifii* 
tudine  HL  aJ  aA  altitudinem » dr  peripheria  ih  sd 
peripheriam  ca.  Probatur.  Quia  talia  funt  re- 
dangula  illis  «qualia»  quorum  laterum  slterom 
altitudinem  cxvquecalurum  peripheriam  . Ideo- 
queficutiilarcdangulaexprop.Xj.  lib.d.  Eieo. 

proponionem  inuicem 


0-niA^  pofitam dicunt»  hterumoetn- 
pe  cx  altitudinibus  » 8e  ba£- 
bus  • que  peripberlas  cqoaou 
Sic  cyfiodricx  fupcificies  fine 
bifibus  compoficam  confequuniur  proporuoacm 
ex  altitudine»  ie  peripberia . 


COROLLARIVM, 


H 


Inc  educes,  quod  licet  cylindri  fint  obliqub 
Sebalibus  non  parallelis»  adhuc  tamen  prop. 

verificator 


DE  SVPERFICIEBVS  CXJRPORVM: 


ftfrificatiir»  njm  oHenrum  cft  prop./.b.  Atptrfi- 
cicm  borum  cylindrorum  rfTe  x<)ualcm  redangu- 
lumi  cuius  vnum  Ucus  pcriplieric  ci'r> 

culi  ad  axctn  re&t,&  alterum  ipb  axi»  quare  fi  axi 
in  iftia  cylindri»  altitudineni  mcaruremus»  8c  pc< 
riphertam  circuli  ad  axem  re^i  peoba/i  Tumamus 
T«ra<ltipfia  cuadee  proportio. 

.EXPENSIO  II. 

Dc  qujJr.ttiimc fu^nftiei  vngiil^t 
cylitiitica . 

aVadratione  vngulx  cylindrice  adinuenie  in> 
^er  mfigmaeiuioperaAodaroilusiSando 
Vincentio,  que  licet  non  admodum  veniae  ia 
Yfum;  quia  tamen  Hngulari  ingenio  exeogicaca  eft, 
biceam  tradere  vifum  elt . 

definitio. 

T T fyVindtieii  eS  portio  eylindri  rtSt  1 pio- 

V tto  oUtfHO  okfcijk  Jimicirtulo  JcmjStpft  * & 
portt Jkperfityi cyiiuirUs  cenrrard. 

Sic  in  fig.  pr.iy.  aim  dicitur  vngulacylindrica« 
qoia  continetur  remicirculo  ac»  rcnnellipla  ao|<* 
l»f  Arpatee  TuperBciei  cylindric^ ac»ma*  . 

THEOR.  I.  PROP.  Xni.  . ’ ‘ 

tx  contin^nif  » O*  chortU  i 
contaflus perfendiculor/ter  in  dia- 
/ metrum  cadente  aquitur  reflanyiMlo  ex 
. diametro  t O*  eius  fortnne  -intercepta 
i perpend/cHUrilms  'ej^retnd  ungentis 
,,iedjJhs . 

Sit  A»  tangciif»  8;  duc  perpendiculare»  ac*id 
inter, upianypqrtiopcm  diametri  cd  ^uz  ab 
extremi»  tangenti!  a,  8r»>  dcrcendbm  , fitque 
chorda  HMi  pundoconudus  pcrpendiculariccr 
M diametrum  aFcadco»^  Dfto  r« J cr  pi, 
^*UM  re£}jn^aU  ex  diametro  ^or. 

riMe  CDcrl  Vappi  h coSe^i.  Matb,  iHt.j. 


«e  • 

■ '4^1. 


Quod  H oftendacur.dacatar  dUmeter  sn»  8r  coO' 
tangatur  mN.  Erie  triangulum  UMNredangu» 
fiiai.  qu6d  fit  in  (emicirculo  ex  propof-sS.  lib.5. 
Ducanturque  ad  angulo»  redoSchordzMUiab  H 
reda  m »8r  al  { angulo»  Itaque  lUN*  Vipoce  dia» 
metri» 8c tangenti»  ex propoi.ai.lib.y.eft  redo»; 
Redus quoque  ex  eRedione  angulus  ihm.  Ergo 
ablata  communi  rortione  ihm  ab  squalibus  redis 
remanebunt  uianguU  h»i»  te  umn  zquiangula» 
ideoqueeritHi  adHK»vt  Hiad um ex 4.1.5.  Qwrc 
redaogutiim compofitoffl ex  extremis  ubi&Hm 


5$T 


zfaabiliir  ri^.ngulo  tonfe/io  nuMdij.  hn,  Ik 
HI,  £c  idem  (lici,  de  maiigiil.  aiil  fqaungul.' 
triangulo  uNMcldeni.  Ideogu.  obproportion.* 
^ ^rttri  rcAingulum  e.  ah.  At  hm  ztjuabicur 
rcaingulo  ex  At , Si  HM . Propeereague  duo  re- 
dungul.  ex  Al,  St  HN, Si  illud  ex  ijN.ftHt  limul. 
IJeft  rcaiogulum  ex  r‘,Si  oczijuibuntar  duo. 
bn.  ex  AH,  Sr  HH, St  ex  H.  A HHiideIt  rcaaogu- 
■o  ex  cbordi  UM,  St  xonejogente  BA . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XlV. 

/ : 

Re3angulum  ex  duobus  ftnuhus , vt  vno 
CTUretO*  chorda  inierpofttay^qHatury^efia- 
gulo  ex  cborj  t femicnculum  compUntCt 
t^porttone  diametri  ftnubus  intercepta . 

SIntduo  Hnus  AO|8f  at.,  inter  quot  fit  chq^da 
At»  flcque  portio  CL  diam-trt  i Hnubna  ao,& 
>L intercepta.  Dico»quod  fi  fiou» in  mun  latus 
componantur»  Se  adhibeatur  chorda  pro  alio  Uce» 
re  redangulum  conflieutum  zquabicur  re^ioga» 
lo  ex  chorda  am  comnlend  femicircuhini  »ah»  te 
diametri  intercepta  portione  ct . 

.Qgod  n oReodatur  normallt  ai  • ducatur»  8e. 
diameter  bm»  8e  cootungaotorpuada  am»  & am /. 

eneque  abm  redangulooi: 
triangulum»  & zquiango- 
lom  redangulo  ai  Mjquta 
anguli  af»fr  N luper  eun* 
dem  arcum  ab  infiRcntea 
funt  pqoalcs . 

Quamobrem  ex  lib.  5« 
Elem.prop  4.  am  erit  ad 
IM  . vt  AB  td  AI  . Sed  m. 
xqiiatar  finuisb»  8r  ac» 
fiqaidem  ml  » 8r  lb  ficot  il  * dr  ag  zqumtur,  Se  Al;. 
IplicL.*  Ergo,  ve  AM  adsL»  & ac»  vt  vna  linea»fie 

Asad  OL.  Vttde  redangulum  <XaM,  8;  cLpqua> 

bicur  redangulocx  bl>  fimul,  &r^ex  ab. 

C O R'  O L X.  A R I ..V  M. 

Hinc  coaTclttir  rrdanguktm  exxL»  te  ls 
fubteadente  arcugi  rcliduum  LVSiqui  cum 
arcu  sR  cfiicicfemkiacuium»  hoc  inquam  redao* 
gulum  ex  ^At&LS  zquart  redaogulis  omnibua 
fimul  nempe  » 9r  sju»  8c  tedaiigulo  ex  rs,  Se 


fioubus  8q»TP|Vt  vno  laterciSr  etiam  o v»  Se  pt»  vt 
vno»  8r  $m  pro  alio.  Si  nx»  8r  q v pro  voo  latere  sr 
alio  exifteate,  & MT»8r  Nx  pariter»  vt  vno  latere» 
Se  alio  eodem  sr»  dummooo omnes cbordz  tS»  Se 
VT»  Srecc.  zquencur  chorde  sb..  Nam  primo 
triangnla  ls  q»&  q.RS  fune  proportioiuUa»  cllque 
LS  tdsR»  vtsqad  qt»  Srideo  redangulum  exex> 
tremis LStSrqjtzquatur  redangulo  exqs»&SR. 
medijs.Idem  eft  de  redang.YM^  Y^equante  rcd. 
Si  a au . Sic  U>  przced.  redangulum  ex  ls»  Se 
Aaaa  z zquauir 


rcAangvlo  en  rr$  trQ$,  wt  mo • Ar  ti « 
i^ef)  SkccjttjU  proal|o»frredan|(Q]am(vit,Ar 
or  Md«npilQ  parttef  ex  oy  • <r  tP  pro  voo>  vr 
pro  alio  Ocfcruieouildrft  iii  qa^d  tt  rhordc 
VT  iit  compicfpcatuw  vCqoe  ad  fcnirirctiiunifi* 
cut  eil  mmpIriQentiJoidiordc  •R»trficde  atija 
arfipie  ad  i cuqi  omtei  TS  > e r i x V , dr  ext.  fine 
xquaiei  ipfi  IK  . Quare  fingola  refiangulaeifi* 
oubu«>df  chorda  5 a xqoabantur  fingulti  cx  chor* 
da  e$  , fr  intcrrcpfi  diametri  portionibiia  qx« 
Sec9x,  £ed  hac  rcAaogMlacumhabeaacIdetn  lator 
ts  er  4 llb.a.  Elem  xquant  re^angolum  el 
LK  . Ergo  Omnia  rc^angula  ex  finobui  duobus 
pro  voo  J jtere^  chorda  pro  alio  equabancur  cdm 
duobus  cx  saj  de  mv>s».  rcAaguJo  ex  U»£bf>t » 

THEOR,  JJI.  PROP.  XV. 

ypguU  [upT4  defi9tu  eiufdem  dltitudinis » 
4C  dsdmetri  fUnd  infcrtfiu  fmul fnmptd 
erunt  ^ualtu  rcBun^ulo  d toi4  diurne* 
trOf  O*  ihordd  omnii  urckf  inferiptos 
fuhtcndeme  dempte  vlttmo . 

SIe  drcolas  aObc  bafis  cylindri*  tt  vngolftfii- 
perficies  amb*  iofcrtbanturque  plana  aio, fle 
mrCt  8r  orxHttfc  rrc.  Uico  h«c  omnia  plana  x> 

?|nari  rcdangulo*  quod  fit  ex  diamctroj  6r  csiquf 
(«bteodiiomneaarcos  fimul , qui  planorum  to- 
r.-ilprorom  lateribus*  vi  ai,8r  ceteris  rubicndun* 
tur  rtqne  ad  sx  excludendo  fcs  rltiipum  arcum  • 
progreiT.  I.  Itaque ofieodendum  eft  pr>mb  ooi. 
aia  lattra  eo»  8e  rc  cfTe  dupla  finuum  t quibus  per 
pcndiculahtcrinfiilunt  prout, de  tpra  funcrficies 
vngular*  ex  def.  infifiic  normaliter  balt  AOic  • 
Nam  cuni  omnia  plana  triangulorum  scmiI^  m d» 
ftest.  fint  rcAa  Tedioai  as  Ellipfis  >& circuli 


vfif  ulam  claudentis,  erant  omnes  inguli  srquties* 
utpote  inclinirioiiis  planorum,  drex  propof. d, 
trad.aa.  quia  conlungunt  perpcadtculareaCM,de 
BD,cs  reroiOr  an  fnoc^nornales,  etiam  nd  » Ar  MS 
erunt  normales  diametro  ab,  ideoque  parallele 
cum  ergo  triangula  scM,fir  nsd  parallelis  conftenc 
erunt  xquiangula,  ideoque  ex  lib.d.  prop.  4.  con* 
fiabunt  cruribus  proportiooaltbas,ideoqi  mC  crit 
•des-n  OBadtirsfcdMcexTbcfi  cfi  dupla  fions* 
Ci.xt  qualis  aiametro . Ergo  etiam  db  eft  dupU 
fiaua  tN|  ft  Hc  diess  4c  bIiib  cf  rcipcAn  iP*Sr  c(t. 


ticec  triangula  tttr A,  Bf  ewt.  fion  int  detimMa  ai 
eitandam  confurionem . 

Pet^rdT.  B.  Hinc  eerb  oftcndetortriaagulom 
abo  ei^pquaie  redangulo  Tub  ab  eboeda*  Ar  bm 
finu : nam  cum  di  fic  birits  normalis  ipfi  ac  alcita. 
do  trianguli  erit  ab,At  cum  fit  dupla  laceria»  Ar  fi* 
nutKs  redangutumqne  habeat  pro  alto  latere  al- 
titudinon  ab  { triangulum,  xtpote  duolebai!ii,A; 
eiurdem  akitudtola  ex  pr0p.4i.ltb.  i . Elero.  »qu^ 
bicur  reAangalo  ex  AS,Ar  nb»  Ar  idem  dieaa  de  alio 
triangulo  b k >quod  arquee  redanguium  ei  lU|Ar 
KB  . 

Progreir.  j.  Oftendendum  cA , deinde  ceipe- 
fla  ocro  «qualia  efic  reAanguliscx  finobus  nb»Ac 
pp*  TCToo  latere,  Ar  efaorda  sf  conAttuels, 

Itaque  nsfo  rrapetium  eft  rcftangulum  ob  an* 
guloaapud  i»  Aerredos  exTbefi,  xndediuisl 
eboeda  ir  in  1 bifittiam»  Ar  duda  1 v.  necoon » Ar 
per  ▼ chorde  Bf  parallela  xz  erit  xdv  triangulum 
rcdangulum  «quale  ob  anguloa  ad  V verticem  «• 
quales  triangulo  vzc.  Vridc  Tuplente  vao  dele* 
Aum  trianguli  xev  trapexium  cni aequabitur  rc* 
danguloxzra.  Ideoque  fubduplumerit  redan* 
gali  exn.drfc  tanquam  vnolatcrciAr  sr  pro  altn 
cooAituti  ;fiquidem  larus  execdcnacp  lupiet  de- 
ficiens latus  PK  cqualt  linea  ot  Ipfi  kd«  Sed  criam 
refiangulum  ex  finibus  ex  ni>&  yp,  vt  vno  latere, 
Ar  Bf  c^em  pro  alio,  eft  Tubduptum  rc^anguli  ex 
Di.  Ar  fo  pro  vno*  Ar  ev  pro  alio,  quod  db  » M 
oftenlar  fint  in  1.  progr.  oupix  finuum  iN,  Sr  rp. 
Ergo  trapexium  rcdlangolum  dbfG  cH  «quale  re* 
dangnloex  finobus  bN,  Ar  rv  ficrui , A'Sf  . Ar  fic 
dilcurras  de  alijs  trapeai)!  r ipedu  altorum  ic* 
Aanguiorumex  finubus»Ar chordis* 

Progr.  4.  Modooftendc*ur  principaliter  prop. 

Cum  enim  es  Corolt.  pr«c.  oronia  rr^ango* 
la  ex  fioubus,  Ar  chordis  fintequaha  rrdangulo 
es  diametro  Ab*  Ar  choeda  es  cx  prop.  1 4.h*  Cor. 
Confequenter  omoia  trapcx;a  pr«didU  redaogm 
lis  ex  linubustAr  chordis  «qualia  erunt  quoque  r& 
dangulo  coofticuto  cx  diametro  ab,  Ar  chorda  u, 
qu«  omnes  arcus  fiibteodat  excepto  arcu  a£. 

tHEOR.  IV.  PROPOS.  XVI. 

Quadretum  ex  dUmttro  non  potefi  efjt 
mdtuf  ynguld  fitperfkitt  cutus  nltitud» 
dijuet  dtdmctrnm  circuli  ^nfeos^  cui  rc- 
lU  efl , 

Sic  Cvlindricr  vngul«  fitperfieies  acb*  qi» 
infiftat  perpcndicularicer  circulo  aob  , te  co* 
Ius  altitudo  DC  «quet  diametrum  ab  . Dico  haas 
Jkftrfidem  ^tMkuto  dUmttri  nam  pofft  efie  minarem. 

Nam  fi  eft  vagula  bac  minor, quam  quadratum 
ex  BA , affigaecur  aliqua  quandtas  I , in  qua- 
dratam ex  diametro  vngulam  excedat . riatque 
ex  B*Elem.prop.id.rcAaagaIum  cx  diamettovAr  ii» 
nea  At  V.g.  quod  fit  «quaic  quadrato  I ; Ar  con* 
reottcoter  redangulum  eX  ab,At  At  critCBCefius* 
quo  quadratum  diametri  fuperficiaro  vnguic  ru- 
perat, exi  luqoc  pondo  excitetur  Qormrits  to* 

Ar  deiude  Infcribatur  aliquod  polygonum  regula- 
re circulo»  cotm  voum  lacua  aN  fit  minus  > qoam 
chorda  rubtendeos  arcum  ao*  Ar  deinde  voguls 
trapesia,  n In  pr«ced.  propoC  iofcrlbantur  * vt 

AHT,lrC«C. 

Cam  ergo  rcdangulom  cx  ai«  Ar  ab,  ft  a i».lr 


TRACTATVS  XXXI. 


DE  SVPERFTCIEBVS  COREORVM. 


A*  *i  ci  4.  propof  lib.s. 

IloB.  ftc  NftiogaJ  om  tx  aL,  41  fic  cqualc  n ef* 
ftdiooe  fuptrficici  1 <fti 
poaitor  qujdrattm  ex  ab 
diamctfi  raperarc  ?0{ulf 
fuperficiemi  erit  ieiquc 
refiduam  reftingulumei 
• 8e  |L  c^uale  fuperfi- 
cieivogulc;  IdeoqtMft- 
Aaoguium  AB  1 1(  BM  m*- 
iui  erit  vogulc  ruperfi» 
cte  • Ar  ctoc&  migit  rc> 
danguium  ei  ab>  flr  m : 
fed  re£kinfuiu<n  es  AA,ft 
B^r^icomnU  ttApeii» 
ia^ripueip’frcd.  Ergo 
omoia  trapetis  iafrripu 
«flent  maioia  fupcrficle 
VQgutB»quB  cj  ambit» 
oBod  eftabrurdum.  Non  crgO')MadracuiQ  «iab 
«taetro  fupcrat  vngubr  ropcrficicra  • 

COROLLARIVM. 

IDem  dieondum  de  parte  rcaanguloram  l«- 
fctiptorum  » ideft  rcdangiilit  atcVz»  8r  re- 
danguio  AB.  8c  At . Nam  redanguluro  fub  bn, 
A 4X  cU  «Guaic  ootnibui  pUmt  vngulae  infcriput 
4ZV,cdm  iincglainferipta  itienguUrl  fuperhcle 
4SV  oftcnfi  bot  fquilia  fiagutis  rcdangalit  ee 
fimib«}a.ar  cbordit  inter<ncdi)S  ex  ^r.prop.14.11. 
^oxcx  4.ltb  A.«quaotur  re&jogu.o  e*  iii»ap  Ax 
eam  ltntci«fdem  Aiotndiois  nb  ex  partibus  altc- 
rbt  latetis  ai  ; Vade  fiogula  pUnt  inferipta  At  V 
art)aabuoc  redangulumcx  AX*drNt  fada.  Ergo 
prcccd.  conftn»aionc.idcni  valebit  argumenum» 
d ofteodciur  Kedaog^u.ii  ex  ab»  & aX  ooaefle 
mAJut  {BperficievagulAri  axv  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVII. 

Omni*  fima  ('aguUm  vl  fuftd,  circMmut- 
fitmiA  fml  /Hjuthd  qiuitato  tx  ii*- 
miirotxteftis  vlumis  ixoiiif  iri*»iMlu. 


Arip.  (^uaretriangnlo  VXF.qootrtBetIum  iLc^ 
abundat  pro  triangulo  VIO.  quo  deflet  i redan> 
gulo  xsti  repoflto  rquaba  icur  inuterm  libo*  dr 
UXX»  > idem  dicas  de^l  ;«  irapetjt . 

Prt^r.  .1.  Deiadc  oflendendum  efl  redangn» 
InmxiLx  equiri  icdangulo  eics,  Ar  11.  Nam 
In  pr.t5  demonflracumm  vc»  vel  XLcfle  duplam 
xc»  flr  ideo  «quatit  erit  dopl«  cs  t ergo  redangu* 
Ium  ei  iL»  te  x^  «qutbitur  redangulo  ex  cs,  8e  IL. 

Progr.  J.  Rcdang^ilum  verb  hoc  ex  1 l * 6rct 
oftenlum  eft  prop.i  f h.rqoari  redangulo  ex  as* 
8;  AD  . Ergo  emrn  trapeaium  iobl  «quabitur  re* 
Aaagulo  ba,  AtaDi  Et  lic dicat  de  tedangnio 
LMB<^,  qtiodcquecur  reflangulo  ex  IM  SrrHjSr 
adeo  rcdangulocx  ab,  flr  dN;  flr  fle  de  alijs . 

Progr.  4.  Hec  autem  omnia  redsngult  ni  4. 
lib  t.  «t  Aifflr  oN,  fleut  • & ei  AB,  flr  ADxquantur 
quadrato  ex  at.  ItquiHem  habent  idetglatus  at, flr 
tlterom  funt  Tegmenta  ciufJem . Ergo  etiam  pia- 
nt circumTrripta  vngitle  xquanrur  quadrato  ab* 
flr  remanent  du* triangula,  vt  aio»  flr aitudapud 
fcqux  cum  nulla  reiSinguU  habeant  correfpoi». 
deocla»  qaiboa«qucmur»  abundant  Tuper  quidra- 
Com  ab. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XVIII, 

Q94tifitum0xii4mttro  iw*i  fftefl  gtSrmi- 
nusfuperfeit  vflgo/rf  cytmdriCit  pretdi~ 
fl-r. 

PRobatar-  Nam.  fi  poteft  dTcmlnut  lis  mia«t 
In  prcccd.  fig.  quaotitarc  a » totque  planA 
Tngulc  eircumreribanuir,doQec  triangula  Jater»- 
lia  fint  minora  quantitate  A t fi*juidem  id  tandem 
eoutinger,  cqm  multiplicatia  planit  elreumrcrip- 
tia  in  Infinitum  Temper  minora  eflieianuir . Jgttiu 
quadratum  At  vna  eum  duobus  tritogubs  erit  mi* 
nus  fuperfieic  vngulan » Ted  ai  quadratum  «qu». 
Wr  omnibui  planis  circumfcrIpcUeX  pr^ced  dm- 
ptU  criangulii  1 Ergo  etiam  illa  vni  cwncfiaiigu* 
Iit  erunt  minora  Tupcrficie  vngulari,  quam  cin- 
funt,  quod  eft  abfurdum.  Igitur  fiaperfictetvn- 
guUrit  Qon  erit  minor  quadrato  ab  . 


SItVngulaABB»cireu»aelUanique  eam  plana 
AIO» flr  toLB(flr  LMTQ^  flr  c«t.  rcdangola 
Ipfi  baTi  cir^uUri  vngut*.  que  fit  eiuf<^  altkudi- 
Bis  TB,AC  ditmeter  ab.  I>co  hfc  omnia  reftangn- 
laria  traprsia  «quiri  quadrato  diametri  ab  exeha- 
deodo  extrema  duo  triangula  apud  aA  »»»«  eoum 
ex  jpfiseii  AIO  . , . , 

Probatur,  te  Progt.  i.  Oftendeodo  plasum 
otLB  reAartgulo  ILXZ  c- 
quari;fi^dmettm  pians 
clrcumleripta  fint  cedan 

\ i ^ 

aAi  redos  angulos  conTe- 
gxquetttr»  vn«d  pundov 
medio  dnda  parallela  X» 
lateri  IL  figura  ILzJt  erit 
^ rediognlum,  fle  In  cnan- 
gulis  zov  ,&  vxB  erunt 
7*2!  redi»Sr  ad  rer- 

^ tkem  V «quales  j Vode, 
ArtntQgala  es  17.  lib*i. 
E]eat.CoroU.  «wuogiaA 
critmA  cq^u  Utera  ao» 


COROLLARIVM. 

Hinc  dedicet  Idem  Intel ligeodum de  parte  f». 

perficlei  vogularii  nVAm:  Nam  omma  plana 
drcumrcripca  vngutc  funt  «qualia  oftenTa  fingn> 
lafingulis  redangttiitex  eborda  V.g  cs,flr  late- 
re pol/gont  eireoinrcripti  iLj  h«c autem asjuant 
fiagttlaredaogttlarubAi,flr  legmencts  diametri* 
qu«  «qoant  ex  4*  iib.2.Elcm.  rcdangulum  ex  an* 
ideft  cx  omnibus  Tegmentis  ao, flr  oN  fiuiul  pro 
tdo  latere , flr  ab  pro  alio . Vnde  plana  rnculc 

parci  Am  ncircumTcripcafimnl  cquabuoc  raojii- 
guium  ex  u,  fle  AN  demoto  criangalo  AIO.  pim 

ergo*  rt  prcc.  piopoT.  docnimus.  flroRendeciar 
redangulum  ex  diametro* flr  Tegmento  am  non 
pofle  etfe  minus  Tupcrficie  vngnls  a m n eodem 
ttgumenco  * qi6  rfi  fumus  anceced.  propoT. 


m 
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THEOR.  Vn.  PROPOS.  XlX. 

Sitferficits  vn^ularis  pr^tdifla  atjUMt  tjua^ 
dratumdiarftem^O*  cias  tfffgnau  por~ 
tiones  iiijHantrc^i4tig$dumfuL  dtamttro^ 
0^  fegmento  dtamctrt , tiuoi  fttm  portio» 
nem  diHidcHte  intercipitur . 

PRobatar  prima  pars.  Nam  io  prop./5.  ofteiv 
fum  c(l  non  pofle  efle  raaiutiSr  prop.iS.huias 
non  poffe  e(Tr  minus  <]oadratum  diametri  ipfa  vn* 
gubrtfupcrficie.  Ergo  illam  z<}uabie. 

Pro  oftendenda  fecunda  parte  flt  aflignata  por* 
tio  rngulx  4 m n I quz  determinetur  In  prcced. 
ftg. a^ttunm.  Dico vivgular portionis  a m n ftt- 
perEciemefre  arqualem  redangulo  a*>&an  . 

Probator . Nam  n Coroll.prop.l|$.  non  poteft 
ciTc  mmus  predida  vngulx  fuperficie  a m n .Aeex 
pr:  iR  Cor.  non  potetiefle  maius:  Ergo  ci  erit 
squale  redangulucn  ex  as»  aN  , 

COR9LLARIVM  I. 

HJnc  vero  elHcitur  primo  redangoto  ex  as  , 
equaK  cifc  f«per6cietn  vngulartn 
Eo  quia  funei^cics  a o m fit  squalis  re* 
dangulo  AS,  AN»  8r  ideo  etiam  fuperficies  a t s ftc 
equalis  redangnio  fubASiSrAD;  Ablatis  ergo 
squalibus  fuper6cie  vnpuUri  Atii  fuperficie  vn* 
gortri  A bf  redangulum  fub  as  . A AOi  re* 
dvngulo  fab  as^AN  contento  refiduum  t m n x 
Tflgylire'trcilabic  squale  refiduo  redaoguiofub 
AS>  & DH  contento . 

COROLLARIVM  II. 

OMnia  pians  vogulam  ambientia  ioPLi&  CfC. 

triangulis  lateralibus  demptis  in  dg.  pr.i^* 
squari  fuperbdei  vnguliri.  Nam  illa  prop.iS. 
huius  oftenfa  funt  squelta quadrato  as  Unetrian* 
gulis  accepta : feci  etiam  vngularu  fuper  fides oI« 
tenfa  eft  squalis  quadrato  AB  ; Ergo  erunt  fupec* 
ficict  vngularu»  Bc  plana  ambientia  demptis  trian* 
golis  squalia . 

COROLLARIVM  lII. 

Et  idem  dicendum  dTe  etiam  de  partibus»cnm 
fuperficiei  Cplindrics»tum  planonam  con- 
tingentium V.  g.  planum  contingens  ilop  efle 
rquaie  fuperficiei  vnguUri,  quam  tangit  i e s x»8r 
pariter  LSiPti^squari  fuperficiei»  quam  cqotiogit 
t mx  n:  eo  quia  fuperficies  vngularis  V.  g.  tmxn 
oftcnfa  fit  squalis  rcdangulo  lub  as»  8e  oh  con- 
tento , Br  eidem  rcdangulo  oftenfum  fit  squale 
plaoum  contingens  cam  LMSq,»  quare  xquabun* 
tur  inuicem  fuperficies  tmXn  contida.dc pla- 
oum contingens 


■ *f<  ra 

PROBL.'  r.  rROPOS.  XX;  ^ 

yitgltlnrem  fuperficiem  prediatmfecimdim 
Jutam  ttltcncmptrliti.  ' 

Sit  data  vngularla  fopetiielei  aic  dlaidcnihre: 
eundum  datam  radooem  p ad  qj  fiat » vt  o ad 
1 1 ita  AC  ad  aliud  cT  ex  prop.  i lib  6.  Elem.^* 
caturquefinusTx»8r  perpendicularis  bafi  xip: 
dlcofuperfidem  vngulf  cxxdTc  ad  fuperfifelem 
Vngularem  totam  asc»  vc  p ad  q^.  ' 

Probatur.  F.idam eft <^dp» vt ACad rc» Ideo 
aarrrundo  erit  P ade^»  vt 
CT»ad  AC : fed  vtrv  ad  ac» 
Ita  cfl  re&angulum  fnb 
AC»  TC  ad  quadratum  AC 
es  I . lib.d.  Be  Ideo  squalia 
fuperficies  vngularu  CxX 
redangulo  cx  ac»  & ct 
erit  ad  fuperficiem  totam 
squalem  ex  ipd).  quadra- 
to AC»  vtpad  Q^x  ptopi 
itf.iib.5.  Elem.  a 

COROLLARIVM.  a 

. a>  . 

VNde  pater  fuperficlerum  vngularinm 

menta  elTe  ad  inuicem  lO  ea  proportione» 
qu^  diametri  btfeos  fegmenta»  cum  olleofam  fic 
TcefleadcA»ve(iiperfi^iet  vngularia  portio  xcx 
ad  totam  fuperficfeRijCr  cC  adcA»  vt  pomio  icxi 
fuperficiei  vagursri/sdtoraai»  Srideo  ac  diame- 
ter erit  ad  CL  ‘aaerrea^to ««;  tota  fu- 

perficiet  abc  ad  portKmem  fuperficiei  tcs^Mpia* 
re  ex  squo  rc  erir  ad  cL»  vt  fupcrficiri  pq*aocxx 
ad  portionem  isc. 

COROLLARIVM  Tt.‘ 

HIne  etiam  patet:  Vu^larecR  fn^rfiesoti 
cuius  alti^dq  fit  ^diameter  cam^ttpcre 
rationem  ad  fuperficiem  cylindri  eiufdem  aliitudi* 
nis»qnam  diameterrireull ad  p^rimetrnm. '' 

Nam  fuperficies  cylindrica  e(l  squalis  rc&aa- 
gulo  ea  diaroerroCX^It  pcripbena  iCiao»  at^ 
perficies  vngularis  efi  squalisquadrato  diameQ 
CA»  fed  duo  redangula  cum  finccinfdeni  alti- 
tudinis diametri  habrat  eandem  propotclom  n» 
quam  bafes  /Ergo  habent  eandem  pioportionem» 
quam  diameter  bafis  quadrati  cquantis  vnguls 
fuperficiem  ad  peilphcriam  bafim  redanguh  cy- 
lindricam fupeiRcieni  squannt . 

Infuper*  &r  perres  vngularis  fupei^‘lei  cyllo^ 
dries  eodem  arcu  couteots  V.g.  cxx  ad  cxoh  ha- 
bent eandem  proportionem  j quam  portio  dtame- 
iri  cr  ad  portionem  periphens  cx . Nam  Ita  eft 
fuperficiei  cxx  vngularis  ad  totam  vngularem  fo- 
petficiem»  vt  redangulnm  ex  rc » fr  ca,  cui  pari 
squaturex  didiiprop.ip.h.  tCoroU.adquadra- 
lum  AC»  cui  tota  sqoacur . 

Tota  verd  rngolaris  fuperficies  eft  ad  cylio- 
dricam  fuperficiem.  ve  quadratum  ac  ad  periphe* 
rls  daic»  diametrique Acrti^anguium:  Cylin- 
drica verb  fuperficiea  eft  ad  portionem  Cylindri- 
cam cxOHfVtperipberts»  diametriqoe  rc^ango- 
lumeftadrefianguium  exarcu  xc  , & diametro 
m»  vel  CA  I Quare  u iu  exit  fuperficies  xtc 


DE  SVPERFICtEBVS  CORPORVM.' 

aJ  portion:m  cylindricam  cxoa,  rt  redangolum 
. cz  AC.  8e  cr  ad  re^tngttlam  ez  arcu  cx,8e  dume- 
troCA.  que  cll  eadem  ob  eandem  re&jngulor  um 
alHcuJinem  I qjam  ac  regmetin  diamecraiis  ad 
arcum  cz»qoMuperfietcaa  cyliadricam,  deeoga. 
larem  fubteodic . 
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THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXI. 

Suiferjicies  vn^uUtis,  cuim  niiiludo  JU- 
mtttr  ni  (uperflcitm  vniuUrtm  qmm- 
cam^m  (^dunmoU  rtdjn^uU  tufi  cir- 
' cnl.it i)  tft  VI  aliiindo  ad  iUitadmem. 

DEturengulaAtc»  cuias  altirudn eadem» ac 
diametri  ca  rcAanguSa  baH  Sr  alia,qaeeum* 
que  adc  limiliter  rcdangula.dico  ak  ruperheiem 
clTe  adfuperlicid  aDC|,  et  altitudo aa  ad  alritudine 
ID : Quod  VI  oflendatur»  ducantur  ad  diametrum 
oormalcs  t.t,Sr  MT.8r  o^fie  cec  quibus  alir  nor* 
nilcf  per  fuperficiet  vngularcS  ducantur  ii.  & 
TC»drQc»4r  aizfi  placet,  lungamurque  pun* 
Aa  tl»  fic  MK,  & N| . Sicut  etiam  punAa  Lo  > & 
Mtr»  flr  XC  Erunt  itaque  omnia  triangula  Lis»  8e 
MVa» flr MQt  equiangula  inter  fe  ex  17.  I<b  urum 
anguli  apud  s»  r»  rcAiUnt.  8e  aogult  m.8c 
Mfint  ioclinatsotm  planorum  AlCyAic  cqualet  cx 
prop.ll.craA  .al.  Idem  dicas  de  triaogulia  lad» 
Be  mTv»  8r  ob  eandem 

L. ^ racioaem  . Quadcre.vt 

1 1 ad  Tt » fic  aL  ad  M T.  vc 
1 autem  il  ad  mt;  ita  e(l  id 
adrv.  Ergoobprop.itf. 
Iib.5.  ob  eandem  propor* 
riooem.  quam  dicunt  cl* 
dem  tertie  xi  erit  adrx» 
vt  ID  adrv.  Idcoq;  etiam 
planum  fubtendens  »£TX 
erit  ad  planum  ruperHcd 
/TVEDfubtendenitVi  load 
Diei  propoT.14.traA  19’ 
eum  Attrapcziumeiurdem 
’ zlclcudiois,  Ar  Hc  dicas  de 

offluibus  ah)t.  Quapropter  curo  fingula  piam 
maiora  inferipta  id  lingula  minora  fint  vt  ba(i« 
maior  ad  minorem  V.g.  vc  It^ad  XQ.»  que  ell  ea* 
dem,  ac  it  ad  di  ) etiam  omnia  maiora  ad  omnia 
minora  fioiul  ez  prop.iz.lib  5.eandem obtinebunt 
praportionem  . licet  multiplicentur  fecundum 
quamcumque  multiplicationem  poffibilem»  idcA 
ptoponiooe bilis  ii,  adDsbafim.fe  reTpiclent. 
At  illa  plana  ronliiplicataivc  vt  pofluac.  fuperli- 
cies  vDgulares  implent,  8r  equanc»ergo  etiam  fu- 
perficiet  vngularia  iab  erit  ad  vnguUrem  fup«6* 
ciem  MO,  n altitudo  it  ad  Di » 

COROLLARIVM. 

HOe  autem»  quod  dicitur  de  tota  eodem  argm 
mento  concludit  de  partibus ; eum  atk  par* 
ttvngulp  plana  omnia  Infcriptibilia  ad  parti  atv 
Infcriptibilia  plana  eandemiobtineant  proportio- 
0^  rt  &T  ad  T V ob  rationem  pnsdiAam » iddl » 
rtuad  DI. 


QH*lircnmqnt  [Hperfidcs  v/ijriiUris  aijualif 
efi  rel}MgnIo/iil>  Jiimein  tjfis  t-rcula- 
ris , (fi  ctm  fupcfiaa  aliitiidiiu  con- 
terno. 


O It  fuptrficiti  rngahrii  acp»  hibem  b.fim  cir. 
«X  culum  BCAK  . Dico  A.ni  cITezquilem  rc^Ao. 
gulo  cx  diamctjo  ia.  «t  iliiiudlne  cp . 

Fiat  enim  fupcrficici  ,„gaIjciiCAM>.  cuiot  al- 
titudo fit  eadem  ac  diam.,,, , ] olieorum  eH  ia 
prxced.  TupetlicWm  en* 
gtilarcm  CiHS  die  ad  Tu* 
perlicirpsvngularc  cPIa» 
vt  altitudo  HC  » ideft  dia*  ' 
meter  ba  ad  alcituJiarn 
PC  t Quare  etiam  quadra* 
tum  diametri  ba.  Teu  altU 
cudinis  HC  xquale  fuper* 
fidei  ACBH  erit  ad  fuper* 
^ ficiemvnguIaremi^AiVt 
. HC  altitudo  ad  pc  altitudi- 

nem ; Ted  vt  uc  ad  ac » ita  ell  quadratum  hc  ad 
reAangulumez**c.l^pcob  eandem  altitudioein 
ex  t lib.6.  Ergo  quadratum  HC  ad  fuperficiem 
vngularem  BPCA,&ad reAangulum  rubcP.firiA 
eandem  habet  rationem  altitu  iinii  hc  ad  altitudi- 
nem K : Ergo  ez  pnp.  9.  Iib*5.  xquintur  inai- 
cem  fuperficies  IPCA)&  reAangulum  Tub  cr  • & 
lA  contentum » 


H’ 


COROLLARI  V M. 

JInc  etiam  eft.  qubd  fi  detur  portio  vngularis 
fuperficlei  roa,  hxc  fit  x^alis  reAangulo 
quod  Tub  II  Tegmeoto  diametri*  & rc  altiiudine 
c6iioetar{ficiit  fuperficici  ak  xquatur  rcAangu. 
Io  Tub  cr  altitudine, 8c  totobafis  diametro  Ai.Nam 
pofita  ruperficie  voguix  xqualit  alriiudinis  » ac 
diametri, erit  fuperficies  f>c  xqualis  reAangulo 
fub  Aitfir  II  ez  propof.ip.  huiui  Cor.  i.hocitaqi 
reAangulum  ab,  & bb  erit  ad  fuperficiem  ro».ve 
fuperficies  ori  xqualis  illi  rcA.  ad  fjperficiein 
eandetn  roBj  ideft  cz  prxced.  huius  Coroll  vt  HC 
ad  CP,  vel  xqualis  ab  ad  CP  j nimirum,  vt  rcAan- 
gulum  bi»ab  ad  reAangulum  eiufdcm  altitudinis 
Tc,  K ; qux  ell  eadem,  ac  bafium  ai  vel  Hc  ad  pc, 
que  eft  eadem  ac  Tuperfiderum  gm  ad  OPBrRcAa* 
guium  itaque  idem  be,  8r  Ai  ad  reAangulum  pc»& 
as,  8r  ad  fuperficiem  pob  eadem  ratione  refere- 
tur, vt  HC  ad  4 Quare  ex  it.  lib.y«  Elem.  qu6d 
idem  ad  vtnimq^  eandem  rationem  dicat , quam 
HC  ad  Pc  fuperficies  vngularis  FOia&  reAangulum 
fub  BB,  flr  rc  erunt  xqualia . 


probl: 


5^0 


T K A C T A T V S XXXI. 


PROBL.  II.  PROPOS.  xxni. 

pjM  fuperjidevngdAri , <uim  (jl/ndri  ha^ 
fis  i Rt  orcu(uSj  altitudo  soiualisdia- 
metro,  data  tnca  aliqua  porttonetilli 
pottioni  aqualem  in  aha  ahqua  frper* 
ficte  vnguUri  tnucnire . 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXIV, 

Superficiei  conica  reSi  cani  circulurisy^quod 
femper  intelligitur)ftne  Rafihm,eB  aqua* 
lis  fedori  ctrcuh  » cutus  rad/us  fu  coni 
latus  iO-ateuSifit  aqualis  circumferen- 
tia haUs . 


Sit  Jati  vogala,  tt  tuU  propofiiio  abb  » & Ir  et 
rcgmcmuiBBlCi  /fe  oporteat  fuper  arcam  ah 
portionem  eflicercalicmua  fuperficiei  TOgatarla» 
qu«  Hatx  portioni  eic  arquetur . . 

Ex  allu  dato  ah,  8e  arcu  portionis  date  ii  due 
normales  hn,  io  ad  diametrum  te  agamur.  Fiat 
deinde  rcdaogul^m  ex  MN  squale  redangolocx 
EO,  TB  exprop^rlib.i.  Elem.  Si  alterum  latus 
cius  cuentat  m'.  Ducaturqoe  parallela  ip(i  ma, 
perque  punftum  D , Sc  diametrum  Te  agatur  pia. 
iium  exhibens  eltipfimDE.  Ex  h itaque  dedaca* 
cur  ML  parallela  ipfi  ao,  firAipccBciea  aoHi.  (qua- 
biturfuperBcIci  uc. 


Sit  CORUS  ABC,  cuiaabafiacti.  Dfeo&niixr  fu» 
ftrfidm  effe  jiiftialem  fiOori  cireuil  aci»  cnnis 
radiat  (it  ac  latuaconi,  firctrcumfcreariacii 
fit  cqualit  circumferenti»  bafis  conicp  CJcBC . 
Probatur.  Nam  circumferentia  cneA  equ»> 
^ ilBcxhypothdicireuaE 

fcrentieckBC,  fuot 
temtumrnlus»  tum  at 
terius  perpetuo  fada 
qualibet  diuifipae  pqaa> 
lia  latera  ac,  Se  Ag,  ciini 
ergo  latera  tum  coni 
faperficiem  diuidentia 
omni  diuifiooe  polltbil, 
tum  fedoria  , Se  ip(e 
Aibtear»  «quali  amne* 
to  dmifionum  aflTede  femper  fiat  «quales,  etiam 
omnia  plana  Infcripcibilia,  vel  circumrcrtptlbUia 
«qualia  erunt . Sed  hpc  adeo  mu^pHcata  noa 
exccdunt.aut.minus  luotruperficieconuexa  coni, 
vel  fuperficif  plana  TedonaAte  , alioquitt  adhuc 
multiplicari  poiTcoC;  Ergo  ipf»  rupertiCies  «qua* 
bunturinuicem. 


Probatuc.  Et  primo  , quod  redangulom  ex 
MN|ArAP«qoale  fit  fuperficiei  ADHt.  Superficies 
sqa**  cA  ad  fuperficiem  amdl  ex  prop  ai.h*  Cor. 
vt  AB  ad  AD,  hoccA  ob  eandem  altitudinem,  rt 
redangulum  ba.  Se  mN  ad  rcdangulum  ex  siNi  Se 
PM,  fcd  fiipcrficiea  bqha  cA  «qualis  rc&angulo 
ex  FA»&r  M M ex  i8.  Imius  Coroll.  Ergo  etiam  fu. 
perficies  ex  prop.ta.  Iib.).  Etcm.  OAHL«quatur 
reAanguIo  cx  mN,  Se  pm  . 

Progr.  B.  Ctim  ver6reAanguIumMN,Sr^MCX 
conArudione  Ruetur  refiangulo  Tf>&  0E,8r  boc 
exprop.18  huius  Coroll  fuperficiei  dat(  cifi;  fe» 
quitur,  qu6d  fuperficies  ahdl  (queeut  fupetficiei 

IIC. 

EXPENSIO  III. 

De  fuperfdebusconuexis^  qua  conum 
ambiunt  • 

C**  Oni  fuperficies  deferult  ad  Inueniendas  quo- 
j que  aliaa  ruperficirs,  vt  fpb«r«.  Se  Tph^rol- 
dis  Eiliptici,  Se  c(tera . Vndeoper;  pretium  erlc 
eas  diligcntids  inueAigare . 


COROLLARIVM  ; 

Hinc  educitur,  quod  fi  fiat  triangulum  rediit 
neumfedori  CAscqualeex  prop.4.  trad. 
nempe  quod  bafim  confequatur  dimidio  eir« 
cumfctcnti«CBK  «qualem,  &latcra  lateri  ACihoe 
erit  «quale  etiam  fuperficiei  conicx : Item  Ct  fiat 
redanguiom  dimidio  pertpheric  cs  fedorig  CAi» 
& altitudinis  AC  boc  item  erit  «qaale^fuperfic^I 
conic{ . Cum  «quale  fcdoh  Aca  cxiAac  cx  prep. 
4.  trad.J0. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXV. 


Superficies  conica  redi  coni  c/?  aqualis  fu- 
perfidei  refU  Cyltn^ri-,  qui  habeat  eandem 
altitudmem,ac  latus  coni,  O*  femidiame- 
trum  bafis  conica  pro  dtametro  fua  bafis* 


Sit  conus  ABC  redas, 8r  detur  Cylindrus  dbfb 
redus , qui  habeat  pro  diametro  Dc  femidla- 
metrum  oc*  Se  altitudinem  ef  «qualem  lateri  ca  . 
Dico  fuperficiem  coni  bac  elTe  aqualem  fiiperfictel 
cylindri  hfdb  . 

Probiiur . Nan  ex  Coroll.  >.  Cono.  reSot  In 
foirupcrlicieeS  zqaillf  reaaogulo  fido  e>  !.■ 
cere  rquiJi  dimidiat,  circumfcreatuc,  8e  altitodj- 
oe  «quali  lateri  ca  . Dimt 
"3\0  A diaia  vero  peripheria  circuli 

/\  siCBcAperipheria  fada  fii. 

^ \ per  diametrum  ob  , Se  altt. 

cudo  «qualis  lateri  CA  eA  sv 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVW: 

iciil  roVone  Ergo  faperficici  tonici  ic*  ' 

critiqml'»  «aingulo  fifto  « liwre  «quali  pc- 
tipici*  o«,  te  altitudine  «*  t fcd  huic  ex  prop.q. 
hui»  fupctficiei  cylindticf  Hf  D«  Jiquatur  , ergo 
iupcrlicics  cylindrici  cylindri  orcH  eft  cqualis 
conice  Aic.  t 


THEOR.  ni.  PROPOS.  XXVI. 

Sitperfcm  coni  ttHi  pne  bap  e!l  aquilis 
* etrculotCuius  JemidtAmeter  pt  medh$ 
pr^ortiondhs  inttr prnididrnctrum  bspu 
Cfeim  UtHS» 

PRobatur.  CjrllftJn  fuperficici  itTOl  Io  pr*c. 

eft  «qualia  circulo,  cuius  diameter  fit  me- 
dia propottionalii  luter  diametrum  Oi»  8f  altitu- 
dioem  f V cx  prop<8.  buioa  • Sed  altitudo  it  eft  «• 
qoaJia  luceri  ca  >8f  diameter  oi  ex  effefiiooe  eft 
«qualia  femidiametro  oc,  fuperficiea  rero 
dii  redi  dihi  eft  «qualU  fuperficiei  coni  red» 
lAC  • Ergo  circulus  cuius  diameter  fit  media  pro*» 
portionalrs  inter  HF»»el  oc  femidiametrum.  fir in- 
ter altitudinem  •a.  fcl  latus  CA  «qualis  fuperfij^ 
cylindri  erit  etiam  «qualis  fuperficiei  coni  t.  ^ 

COROLLARIVM . 

HIitc  patet  quomodo  fupetlicies  coni  refli  io 
circulum, 8f  foperficiem  cylindricam  trsnf- 
formetttff  »el  quomodo  circulus » rei  cylindrica 
fupcrlicies  in  fuperficiem  conicam  uatfundi  pof** 
fit . 

Nam  n fupctficies  coni  reai  fit  Io  circulum 
transerenda  media  proportionalis  iooenta  ex  pro* 
pof.ltf.  lib.d.  inter  radium , & latus  coni  i circuli 
q««fiti  diametrum  dabit . 

Si  Tcrb  io  cylindri  rupctficicm  Hc  muuoda  fu- 
perficlcs  «oni  femldiametro  oc  tamquam  dlame. 
tro  fiat  circulus,  & cylindrus  eiofdcm  altitudinis, 
sc  latus  coni  In  eo  circulo  pro  bafi  fitus  habebit 
fuperficiem  «qualem  fuperficiei  conic«  • 

Aticootrd  fiet,  fi  cylindri  fuperficies  in  coni 
•Tuperficiem  fit  muuoda  airimeado  femidiamecru 
pro  diametro  , 8c  axem  pro  latere*  qu6d,  8rln- 
telligiuir  de  obliquis  cum  oftenfiim  fit  equari  cy- 
lindris redis  eiu(d€mcirealii&  altitudinis  . 

Quod  fi  circulus  io  conicam,  vel  cylindricam 
fuperficiem  fit  trasferendut , tunc  femidiametro 
cius  duc  exir^m^  propertionales  inuenientur  ex 
pr^.itf.Trad.itf>8rex  ijs  fiat  altitudo,  8r  diame- 
ter cyliodri,  vel  altitudo,  8r  radius  coni»  8r  huius 
cyliodrij  fine  coni  fuperficies  eruat  circulo  ^qua- 
les * 

THEOU  IV.  PROPOS.  XXVII. 

’ C#»/  rtffi  circultris  fufierficies  <ti  fufnji- 
titm  cjlini>icem  teUtm,  cuiies  hdps  di»- 
meter  dequelwt  radio  bafeos  coni,e»m  con- 
feqniuir  proportionem , qutm  Utns  coni 
rtd  eims  axem , feu  altimdmem. 

Sltconm  AkCi*’cylln<iru  rs.ciilas  bilis  f1, 
uqai  iluiseccr  ,lCtdimUlui.<liiinetiI:c, 


- '"e-  fffi 

Dico  iuelTe  fup  cifictcm  coni  A»c  aj  rupcilicina 
cIccompoBtam  c yl.ndro  to,  vt  lotus  c*  ad  ait, tu- 
diocmu. 

Fiat  enim  fqualia  altitudo  cylindri  lateri  c* , 5r 
f“P*rfici«n 
tyllnJti  «eft.  »t  alti- 
tudo  Lc  ad  sleitudin^ 
*L,»t  colligirur  ex  lo. 
h.  fed  fuperficies  cy- 
lindri rSeft  canalis  ui- 
perficici  conicp  sa- 
HC  ex  didis  prop.ay  h. 
&r altitudo  iLex  cife- 
dione  pquatur  laseri 
. Ergo,  n eft 
altitudo  t«  cylmdct  ad  1 acur  cont  ca  . Sic  fuper*- 
fides  cylladrlca  ro  ad  conicam  Bahc  . 

T H E O R.  V.  P R O P.  XrViU. 

Superficies  coni  reSi  halumit  talus  eeqnale 
diametro , e!t  duplo  fut  hafis  aquale. 

Sit  conus  refiut  rcox  habens  latus  rO  yqusle 
diamttto  tD.  Dico  dn /ufnficiim  effe  dtplam 
/m  i*fu  . 

Probatur  fuperficies  coni  fcdx*  «4f{aalu  ex 
prop.ay.  huius  fuperfi- 
ciei cylindricp  CA  pqua- 
lis  altitudinis  AS,ac  latus 
rc,&  fuperbafim  radium 
NF  bafis  conicp  pro  dia- 
metro ci  habentem:  fed 
hpc  eft  odupla  fuf  bafis 
C09{  quia  cum  eadem  al- 
titudo, ac  femidiametrl 
K faciet  duplam  rx  dic- 
tis propor.9.h.  aititndo, 
totius  diametri  faciet  quadruplam  . V ode  sa  dia- 
metro coni  cqualis , de  dupla  sc  factet  oduplam: 
bafis  ver6  coni  fxd  eft  quadrupla  bafit  sc;  cum  fic 
in  duplicata  proportione  diametrorum  fo  adse: 
Ergo  erit  fubdupla  fuperficiei  cylindrice  ca  : Sed 
b;c  fuperficies  ex  propof.ay.h.  cquatur  lapcrficiel 
conlc;  cum  fit  fuper  dimidiam  oiametrt,8r  eandem 
altitudinem,  actiteris  coni  confequatur . Ergo 
etii  bafis  contcaFxoecic  fubdupla  fuperficiei  coni- 
ca Fcox,&  fic  fuperficies  conica  erit  ipfius  dupla. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXlX. 

Superpeies  pudifU  Coni  fe  habet  ad  fuam 
bapm  9 vt  latus  ad  radium  baps . 

*^Itlnfig.  prpe.  conus  oOf,  culus  latus cf 
O trianguli  v^r  axem  fit  equale  diametro  Dt 
cylindrufq;  AC,qui  habeat  lateri  cFalcicudtoeme- 
qualem,fic  ideo  diametro  df,  Srridiu  nf  bafis  co- 
niez  pro  diametro  bafis  fue  sc,eritque  fuperficies 
cylindrica  cooAf  qualis  fupsrfictciconi  oor  con* 
Qcxpexprop.xyA.  tllaque  conica  fuperficies  dcf 
habnit  proportionem  ad  duplum  bafis ryliodrl 
COI,  quam  altitudo  sa  cylindri  ad  radium^cylindrl 
■ L . Siquidem  fupra  ofteofutr  rjl  inCoroa'.  pro- 
pof.p.h.  Cylindri  fuperficiem , qu«  fiteiufilem 
oltitudioii»  ac  diameter  dicere  cana  proportionem 
£bbb  sd 


'TRACTA 

duplam  /u«  ‘^afit,qaani«Iticudo,reuaxis  ad 
Ttdium.  & ideoruperficies  conift^ualis  cylindri 
fuperliciei  eam  proponionem  dicec  ad  duplum 
bafis  cylindri»  qui  altitado  cylindn»feu  lacus  co* 
ni  ad  radiu,  fcd  radius  huius  tseft  ni  fctniradiut 
balisconi  cx  diAis,&baltt  ipTa  cylindri  cft  Tub- 
quadrupla  balis  coni  ex  prop.jy.  lib.  d.  Etepi. 
Jdcoque duplum  illius  bafls  cot  cd  arqualis  djmi> 
dis-b^scoai  Dxr . Quare  ica  erie  latus  cooi  k. 
diametro  Dr  zquale  ad.radium  bl  cylindri)  vel  Te* 
miradium  balii  coni  i r:  vc  fupcrfieies  coni  dc#  ad 
dimidiam  balim  DBF  Ip/tusconit  £tid«o  erie  la- 
tus cF  coni  ad  radium  nf»  vi  ruprcficies  coni  ciuf- 
dem  ad  coeam  bafim  Tuam  DxF  . 

THEOR.  Vi.  PROPOS.  XXX. 

* SMperfkifs  coni  refii  nd  fuum  circulum 
hubet  proportionem , tjuam  iatus  tpftus 
coni  ud  r^xditm  /ppus  circulr* 

Sit  conns  aBc,  8e  circulus  quicumque  iF. 

Dico»  quod  ica  fic  Tuperficies  conucxa  coi^ 
ab  circulum  ar,  vc  eft  latos  ac  ad  lE  radium . 

Probatur,  Habet  enim  fuperficics  coni  aac  ad 
circulum  fuz  baHs  toc  eam  proporetoncmj  quam 
latus  AC  ad  radium  ocfur  haHt  ex  pr.a5  h.  Quia 

radius,  quieE  media  proportionalis  Inter  la^s , 

& radium  ba^s  /oni  facit 
»— / X circulum  fuperficiei  coni  f* 
■/■VJiX  yale  cx  ad.  h.  ergo  cx  ai. 

^ifculu*  ;qualis 
Aipcilicieiicric  adcirculum 
bafis»  vrpote  ligur»  fimiles»  vt  ca  latus  ad  co  ra- 
dium fciin  duplicata  ratione  Tuorum  diamttroru . 

COROLL  ARIVM. 

Hlocq;  ell , quod  riiperficies  coni  cab  fit  ad 
quemcumque  circulum  fB)Vc  quad.  ex  me- 
dia inter  cA»8rco  ad  quadratum  diametri  rs, quod 
circulus  ex  media  zquans  fuperliciemconi  cab^ 
ica  Iit  ex  qi.  lib.  6,  ad  circuium  ri , ' ' 

THEOR  VII.  PROP.  XXXI. 

* Superfetes  frujh  conici  eam  h*lfet  propor^ 
ttontm  ai  annulum  planum^  cut  tnfiflitf 
quam  fegmentum  lateris  eam  menfurari- 
tis  ad  Jegmentum  annuit  tllum  menfu- 
rantts. 

Sit  fupcrEciesfrufti  coaiclAPBCiD.quz men- 
furetur  fegmento  lateris  ac  , «r  annolus,  cui 
ioHllit  titcEDOxi , & Tegmentum  diametri  illud 
meoTurantis  Iit  co : Dico  ita  elTe  in  proportione^ 
vc  CA  adeo,  ita  fuperficies  fnifti  conici  afbCbo 
adanoulum  planum  CBOoxi . 

• Progr.  I,  Probatur. 
Itacft  cft  totius  coni  fu- 
perficies  c i d i.  ad  to- 
tam Tuam  bafim  csD,vt  eft 
fuperficies  coni  aif»  fru- 
Tli  coni  ablata  ad  fuam  ba» 
fim  afb  ablatam  . Ergo 
^^&propof.asJib.  y.  reli- 
qua quoq;  fuperficicS  AIJ 


TVS  XXXI. 

CE  D erit  ad  reliquum  annulutn  cco.  OfZ,  rt  eoab 
ca  fuperficies  tota  lcd  aJ  totam  bafim  Cbih  vel  yc 
ALI  fuperficies  conica  ablata  ad  bafim  ablati  afi. 

ProgM.  Quod  rerb  fit  rota  fupeificks  conici 
cbld  ad  bafim  CEO,  vt  fuperficiei  comcsAlrt  sd 
bafim  APS . 

Probatur  , Qaia  ica  eft  latus  al  ad  rW 
dium  AN , vt  LC  latus  sb  radiu  CJX  . quz  eft  eadem 
proportio ob  parallelas  ex  5.  Iib  d.  proptereaehe 
.cx  id.  lib.  5.  eadem  propoitio  fuperficiei  ctLjp 
ad  bafim  a b D , quaip  fuperficiei  a L f 3 ,d 
bafim  AFB.cum  fit  e^dem  vni  tertie  proportioni 
Ai.  ad  AN » vel  CL  ad.Oi  yo.h. , 

Progr.  j.  Cum  itaque  tECO  fupcrficief  fit  aj 
CiobafimyVCcLadcMi&hzcfir»  vcax.  ad  an 
erit  etiam,  vt  reliquum  ca  cx  CLfiiblato  al  ad 
reliquum  CO  ex  cm  fubhto  an  . Verdm  iam  often. 
fum  eft  progr.i.  qubd.vt  lced  fuperficies  ad  ci» 
/uperfiaem;  ita  eft  refidua  frufti  coni  fuperfi- 
.ciesAFBCED  ad  annolumciDOxi.  Ergo  ex  id. 
lib.y . vc  fuperficlep  frufti  conici  AFac*D  ad  anne, 
lom  CEooxiicaeftcA  fegmemum  lateris  meafe- 
rantis  ad  co  fruftum  diametri  • 

THEOR.  yill.  PROPOS.  xxxiy. 

i\  perficies  conica  fruflt  coni  reHt  uqualif 
efl  circulo , cuius  fcmidtameier  fit  medtk 
proporttonalts  tnter {emidia  metros  haftutrf 
infimXyCs^fuprema tamquam  vnaltntOy 
^ latus^tuptcont , 

Sit  conus  ape  > i»  quobafis  infima  pi^  fupre* 
ma  CE  conftitaant  fruftum  coni  caso . Ex  11, 
&rHcradi;s  vna  linea  fiat»  &r  inter  Hias.  cb  me- 
dia proportionalis  fit  innenta  tl  , Dico , quod  fi 
hoc  radio  defcnbatur  circulus  pQ:hunc  e(Te  frufti 
fuperficiei  coniczcscB  zqualcm' . 


Probatur,  & Progr.  i.  Nam  fi  Inter  ac  latui, 
fle  HC  femidiametrum  media  proportionalis  ioue- 
nlaturNf  ex  bjsFN  veluc  lemidiametro  coofti- 
tutus  circulus  pk  ^quabit  fuperficiem  coni  bao cx 
prop.  I6.h. 

progr.  1.  Fiat  deinde  redangulumpx  EI, Stes, 
quod  fit  AY,  dr  alipd  ex  ch  , & >9  , qi^  fit  ■!,& 
tandem  aliudex  Ec,  dr  sf  ,qu^  fic  xo»  vel  CY.quod 
erit  fquale  complemento  rz  ex  propofA/.  lib.f. 
Elcra.  IdeoQue  tria  redaogula  at,  drEF,  &cx» 
ideft  YZ  yquabuoc  re^angulum  ap  coaftitutumcz 
aS  8e  CH , vc|  «quali  cf  . Ec  Gnomon  zfcet  c- 
quabttredanguluoi  FX  nimirum  duo  redangula 
Alterum  ex  ec,  dr  ch,  dr  alterum  ex  ic,  dr Sl » mod 
rcAangulum  ex  «quetur  tedangulo  at » ideft 
complemento  Yz . Progr. 


r. 


DE  SVPERFiaEBVS  CORPORVM.’ 

THEOR.  X.  PROPOS.  XXiflV. 


Pro|;r.  Idueniatarautc  media  proporciona* 
litineer z*!* • &ty  linea  rv}8e  (jaadratum  ex 
Tyc^uabi^ur  redaognlorz,  nciouenietur  me- 
dia proportionaiia  tL  incer  ro,  Sc  rx  nempe  inter 
latitt  tn»  8t  inter  duoi  radios  >1 » Sr  Hc » & <)aa* 
dratum  ex  tl  «quabie  redanguliun  f Xt  nempe  ex 
didis  progr.  x.  gnomonem  illi  rcdangulo  «qua- 
lem ef  YZ . ldco()ae  duo  quadrsu  tvA  Tx  «qua» 
buotquadratum  cx  ym  cquale redangulo  At  cx 
latere  coni  toto  aG>  8e  raJio  cH . Kacia  eil  i quia 
ilia  duo  quadrata  ex  rv,  8c  TLxquant  redangu* 
Ium  AF  quadratum  quidem  TV  rtdangulum  YA>  at 
quadratum  T L gnomonem  reliquum  ^ FYZ»  Sr qua- 
dratum FH  cll  aequale  redangulo  af  . 

Pregr.  4.  Cum  itaque  fueirculutadcirculumt 
et  qu^ratum  ad  qiudracum  cx  diamecria»  feuex 
femiiiamctris  ex  prop  4i.lib  S.  lUcm.  Ideo  A duo 
quadrata  TV,  & TL  xquant  quadratum  pN  , etiam 
circuli  ex  tll  >a  conilituti  t rl>  qualca  funt  px. 
It  PQ  , circuli  zquabuat  circulum  fn  » rei  pk  . 
Cum  ergo  circulus  ex  pk  occupet  toum  fuperA- 
ciera  coni  oas;  circulus  autem  ex  rupetficiem 
coni  CA*,  reliquus  quoque  circulus  Fq^qu^it 
reliquam  fuperAciem  frufti  conlcSBO  • Quando 
quidem  orculus  pa,  It  pqzquant,  rt  rupradidu..i 
eft  circulum  xF,qul  toum  rupetficiem  coni  foa 
planitie  cxcquat. 

THEOR.  IX.  PROP.  XXXIII. 

Stmiltuyt  conorum  rcBomm  'fu^erfeies  fine 
hsfilfus  funt  tn  dupheau  proportione  Alti- 
tudinumy  O*  pmphaiArumifeu  dUme^^ 
trorum , aut  radiorum  . 

PRobatur.  Nam  fimifes  coni  fune  Illi,  qui  z* 
qu  dibus  angulis  ad  rerricem  continentur, rt 
OPR.Itoxs.  Quare  cum  triangula  ad  axem  re- 
danguia  oiR,ltOTSfint  Hmitia,  erit  oi  ad  la,  rt 
OTad  oi  adOT,  vtiaaJTS,  6t 

Ideo  rt  oa  ad  os,autPa  ad  xs,Bt  pariter, rt  peripbe* 
riaex  ta  ad  perlpheriamcxTS  ex4|.l.d.  (ed  co- 
ni fopcrficiet  ^1^  redangulo  fub  vno  lare- 

rc,&  dimidia  circumferentia  cuprehenfodlt  reda* 
gula  fimiJia  funt  in  duplicata 
ratione  laterum  homologorum 
Ergo  etiam  eooicc  fuperficies 
erunt  In  duplicata  ratione  fe- 
micircumferendarum.  It  late- 
rum ifed  ita  eft  femicircumfe- 
^Kferentia  ad  femicircumferen- 
tiam,  rt  tota  ad  totam  , It  toca 
circumferentia  ad  totam  cir- 
cumferentiam, rt  diameter  ad  diametrum  ex  pro» 
pof.4}.lib.0.  &rt  femidiamecer  ad  femidiame. 
tmm,lt  perpendicularis  aiis  ad  axe  . Quare  dupli- 
cata proportio , feu  laterum , feu  axium , fcu  dia- 
metrorum, feu  radiorum,  feu  circumferentiarum 
cfttlla,quam  rmusconl  ftiperficies  habet adalii 
fupcificicm  alterius  coni  nmilis . 

COROLLARIVM. 

Hinc  eft  conos  squalium  bafium  referri,  rt 
altitodincs.qubd  cplindri  ^qiulcS  ipGt,qul 
habft  pro  altitudine  latos  coni, It  pio  «liametro  ra- 
dium, It  ideo  ^qualium  bafium  referantur,  rt  ie« 
dmguU  Ubi  fquataa,  ex  periphetia , It  altitudine 
iprotum,  idcR  cqpi  fint  ^qualis  pecipherif , Tt  al- 
ludi nca. 


Comet  fufnficits  toootum  rtHorim  fimitiam 
hobcn  f oporiionem  comjKtjittm  tx 
Itutriius , (y  ftoiipmphnia . 

PRobacfir . Quoniam  talem  proportionem  etiam 
cjrlindricz  zqualcseis  fupnrficies  inter  fe  ge- 
runt , nempe  compoficam,  tx  proportione  alutui) 
dinum,lt  pcripheriarum  ,*  altitudo  rerb  cylindri* 
cz  fuperficiel,  quzzquetconicameil  zqualis  la- 
teri coni,  ficut  peripheria  femiperiplieriz  ex  pro- 
pof.  14.  huius.  Quare  etiam  conicz  fuperficies 
habebunt  laterum  coni  , 8c  femiperipheriarum 
compofitam  proporciuuem  • 

THEOR.  XI,  PROPOS.  XXXV. 

Superficies  conorum  refotum  ttnJem  altu 
tudinem  htiemium  (e  habent  ad  inui- 
cem,  VI  petiphjtrit,aut  diametri. 

Sint  duo  coni  elnfdemalritndims  acd.  ItTBL , 
erit  triangulum  per  axem  cad  ad  triangulum 
per  axem  au.,  rt  bafis  a>  ad  bafim  Hl  , fed  bafis 
cudiameter  ad  bl  diametrum  c(t  re  femiperphe- 
ria  ex  cp  ad  femiperipheriam  ex  Hl,  It  ideo,  rt  la- 
tus zqual:  fcmiperipheriz  excD 
redangult,  cuius  alteru  latus. le 
altitudo  fit  Aoad  femiperipheri^ 
ex  zquate  latus  eius  redagu- 
li,  cuius  altitudo  L • eadem,  quz 
AD.  Sed re^angulum cx latero 
pquali  fcmiperiplieri;  CD  ad  re- 
dangulumcx  latere  equalifemi- 
pcripberiz  MLeiurdem  ait  tudi- 
nlt  efi,  Tt  bafis  adbafim,  iJefi  rt  femiperipheria 
ad  femiperipberiam  , vcl  vt  peripheria  ad  peri- 
pheriam,  rei  cx  4;.  lib.tf.  rt  radius  ad  radium  , rei 
diameter  ad  diametrum, ergo  erit  etiam  fuperficies 
coni  CAD  ad  fuperficiem  coni  hbl  eiuflcm  altitn- 
dmiSfVt  radius  ad  radium,  rei  vt  dtamfteraddia. 
metnim,rei  rt  peripheria  ad  pcripberiam  bafium, 
rei  rt  medietas  ad  ipfarum  medietatem . 

EXPENSIO  IV. 

Ve  fuperficie  Sphitroidh  Elliptici . 

QVamuii»quod  riderlm  apud  aatbores, nondum 
kzc  fuperficies  tetragonifmo  fubafta  fue* 
rit, enabimus  tamen  pro  noRris  viribus  eam  ad 
planam  fuperficiem  redigere . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXVI. 

* Sphieroidis  Elliptici  fuperficies  ad  fuper^ 
friem  fpherje  Ct  bak't , vt  (uperfiaes 
Ellipfis  ad  fuperficiem  Circuit » 

Q It  rpb^ra  abtX,  8e  circulus  maximus  in  ca,8t 


fibbb 


{ph£- 


5<4  t R.  A C T A 

fphfroldet  Ia  co  Arvt,qac » 8r  ei primat  EUipHin 
IflifroidemgencNacem.  01co,qnodrc  fuperfi- 
cicscIlip^R  AI  vzcft  Ad  fuperficieffl  circuli  ahvz; 
fic  fitrupcrficicA  fphf  roidic  ad  TupcrBcicm  fph^rp. 

Diuklator  arvx  circulot  in  Tph^ra  maximae 
In  parte  xqualct,  8e  tt&m  ducantur  normale» 
ad  diametrum  AV.ft  fint  Hi>Br  & 0M>qux  feca- 
buotelliplim  in  eruntque  appliratar  io 

ellipH  iL-  Q5i  & • Per  partn  ergo  circuli  hp» 

tc  cilipfi»  ducalRurrrd«t(]accxoflenitipro* 
pof«  Trad»  »4*  conueoient  io  T dlamttro 
nuiori  pcodudo . 


Sic  fi  ducantur  redr  ro,  & fcw  . conuement  m 
liametfum  produdum  maioif,  & tandem  OV,& 
'Jv  io  V . fic  dica»  de  alia  parte  . Itaque  omoia 
runi  triangula  «quicrura  HTx,&r  iT2«qutn»a  - 
itudinis  . ficut.  ac  pso.  «r  cf t.  qu?  fi  inteU 
Icamur  cifcumuolui  io  fphera,<l:  In  fpnproi« 
ofcr.bent  fegmenta  coitorum  In  fphpra  qui- 
lem  H»xpc,&  cxt.ln  fph^roide  »cri  idz*tA  eet. 

Probandu  Itaque  eft  in  primis  horum  fegmen- 

orurafpheroideiolcriptororo.&cft.fupeificicm 

Di^ir  efic  ad  foperficiem  conteoru  fegmentorum 
oferiptorum  fphfra  xiHPr.,  »t  fupcrficies  taZT  ad 
uperfieiem^HXc  fegmitorfi,  mi*  circulo.ellipfiqj 
afcrlpta  fuoi . Spatia  iQ>l  remielllpfii  fuot  ad 
»aUa  femicireoll  LQPH.ficuiiQUM  ad  ro»M,®r€ft. 
t fernldlameter  »Lad  femidiaroetrum  lh  ex  prop. 
4.Trad«a9>  Ideoque  dupla  Ipforum  i z».t  adaP» 
6 erunt»  xr  diameter  1 2 ad  diaroetrum  Hx.  Vt 
utem  diameter  i z ad  diametrum  *h;  fic  «ft  «ircu- 
U8I0Z  ad  circulum  xiHcxprop.^J  l«b.d.  Wcm. 
ta  circulas  cx  fct  ad  Pc  circulum  eum  radijap- 
liciucum  ellipfi  0«-,  Si  mm,8i  «t.  vt  prMof.72. 
aacm  cit.  conlc.  Cot  id  rtdioi  circuli  fioui  PQ. 
t OM  in  eadem  ptoporilone,  ac  rcmiaiii  1 1 ad  le- 
lidiametrum  LU . Vt  autem  clteulut  IM  adeir- 
ilam  Hm,  Gc  fft  toni  rufctficiu  elufdem  tltl- 


T V S XXXI. 

foifioii  iDZrad  coiil  ruperficlem  HCxr  db  eandeq 
altitudinem  ex  prop.|5.  h.  8e  re  circulus  cx  rt  ad 
circulufli  ex  pc»  fic  efi  ruperficie»  coni  ryt  ad  eo> 
ni  Tuper fidem  ^Tob  eandem  altitudinem » ergo 
Tt  ruperficies  ftT  coni  ad  fuperficictn  coni  orx . 
Ideoque  ablata  fuperficiei  coniRTT  erkad  fuper* 
ficicmcooiPTO  ablatam»  vt  luperficiea  cool  to* 
ciui  iTZad  totam  fuperficiem  coni  HTX»frideo 
etiam  reliquum  fuperfides  laozT  erit  ad  faperfi- 
ciem  hPXcCiTC  tota  ad  totam » ideoque  vt  rpatiom 
planum  tzYX  ad  Tpatium  planum  HXPc»cnmetiarti 
rpaiioram»rc  difiumefifie eadem  ratto»qu{  iz 
ad  nx . Idem  ofteode» » 8e  eodem  prorfus  arga« 
mento  de  Tegmenti»  RYNiffirPOFC»  quorum 
fuperfiefe»  circulares  erunt  In  ea  prbporttow» 
quodeonueniant  in  eundem  rcrticcm»  qua  bsies 
drcularessfr  ideotqua  diametri  circuloril.Sr  ideo» 
qua  fpatiadiametrl»  contenta  yb.no  ad  pcPO , &c. 
Cum  ergo  fiognlar  fcgmentorirm  conicoram 

fuperfides  rphfroidcinfcriptorom  t fiotadfingu* 
las  fuperficies  fegmeotorum  conicorum  Tph^ra 
inferiptorum»  re  fingul»  fupeificic»  planar  ellipfi  . 
geoeranti  figurp  Infcrlptat  adfingulas  fuperficiei 
figurp  inferiptf  dreulo,omnrtquoque  ex  propof. 

eruat  ad  omnes  in  eadem  proportione  fc« 
cooirar  ruperficies  fjAfroide  Infer ipt*  ad  onoeS 
fuperficies  conicas  fphqra  inferipeae,  rt  omnes 
plano  fuperficies  clHpfis  ad  omoea  plaoa»  fuper- 
ficici  circuli. 

<.^6  pofico  inferibantur  toc  fuperficies  coucf 
elrculoidc  i^phpro^c  ellmtica»  quod  pofiut  iafcribl 
raultiplicalis  lateribui  figor?,  * el  lipfi,ac  circula 
inferiptx»  qitoufque  pofluue  multiplicari»  lixc  io« 
frriptioomne  fpatium»  quod  inter  euroam, Ar  re- 
dam efi,  occupabit  alioquin  fi  adefict  locus, sdhoc 
ooua  infcrlptio  poffet  inftitoi  contra  hypothefimi 
Quamcibrcm  tura  omnis  poflibilis  multitudo  co- 
nicarum fuperficiefum  fph?ri,  fpbfroidcquc  io« 
fcriptirum  pqueoe  ipfam  fph?r*  fpb?toidifqae/ii- 
perficiem . Sicut, Arpoffibilismultitudolatecom 
in  moltilatcfo  circulo, ellipfiqueiofcriptoxqoint 
ipfos  circulnm,  arellipfim:  Ent  fpatium  dlipili 
Ipfa  ad  circulum,  vt  fuperfides  fph?roidU,fqBfJUi 
generat,  ad  fuperficiem  circuli  .*  quod  erat  ofiea' 

dendum  • 

THEORJ  n.  PR.OPOS.  XXXVII. 

* Superficies  fphdroidJt  Elltpttci 

IfS  fuperfictet  [phard , cums  t^dtus  mf- 
dU  proportiondlisfit  tnter  dXes  m4iorei»% 
O minorem . 

STt  fpberaACtD,*  fph?roide»  ellipticam  Afcf. 

Et  Inferibantur  in  co  corpora  cx  fegmeom 
conorum  conflata,  rt  In  anteced.  fadum^,*»' 
gura  folida  rpb?rolde  inferi pta  ad  figuram  folidani 
fphpra  ioferiptam » vt  diameter  «»  ad  diametfooi 
CD,  rdrt  fpailum  Ellipticum  acsb  ad  eifcolaea 
fpatium  CABD,  qujrad  fuperficiem  referitor* 

Rurfus  fupra  oflenfum  efleum  ageremus  « 
planU  fuperficiebua  ex  propoCiIstradvlO-»®* 
perficie  figuraE.circulo  Htxi  Infcriptf  *«* 
lem  figur?  taniundem  laterum  ElHpfi^^f* 
fcriptC  eo  quod  hi  diameter  fit  media  pro- 
portionalis inter  o » , * 
omoia  opoiicc  oftendere  » 


DE  SVPERFrClEBVS 

^0^1  e er  Tegmeato  conico  ntMN*l(rcvt.  qood 
coQuexum  intcIHgai  refertur  ad  c»or  Tegmen* 
ram  coQtcamirepote*  nuodeonuetum  intelligen* 
dum  fie.vt  HiMNTuperneieS  plana  ad  cooi^Taper* 
liciem  pl4nani>  & fic  de  liogulii  alijS . 

A 


■ Nam  habebit  proportionem  dupH- 

catam  ad  connm  CD^i^uoad  Tuperiieieai  fax  balit 
ambitus  m t ad  bafii  ambitum  co » fiquidem  fune 
coni  fimilrs  r<’di(  eo  quod  anguIuiHMn  xqualia 
aogulo  iftiL  ob  parallelas  Mn^flet^L  fit  equalit 
aegutoco  m.*i  iefl  ob  eandd  raitond  angulo  ct^» 
quod  fubteniit  Hrailem  arcum  H0i  8e  Cm  cum 
ergo  Tup^rficies  faciant  cum  axe  eundem  angulum 
apud  (^vt  apod  l erunt  fimiles  coni  cdu-i  8c  hiq^ 
Quod  cum  ita  iit  fuperficieteoni  cdr»0c  HfQf  rt> 
pote  in  duplicata  ex  propj).  huius  > ratione  fua* 
rum  circularium  bafium»dr  ideo  dlametroruffli  di* 
cent  ad  inuicem  eam  proportionem  i quam  c?» 
ad  CD,  Hquidem  ex  eifeAionc  «v»  fi  t » & co  fune 
tres  aontinux  proportionalesi  ideil  quam  Tpacium 
Ellipticum  cvsT  ^ fpaeium  circuli  cooP  t dr  ideo 
quam  fuperftcies  globofa  frufti  conici  gvst  ad 
ruperficiem  rotundam  frafti  conici  fph^ra  in* 
fcrtpti  COOP  ex  prxced.  propof.  $6. 

Coni  quoque  fuperficleS  MNoerit  ad  conioaii 
In  duplicata  ratione  chord;  n**  m chordam  or,qn^ 
efleademex  j^.lib  tf.atHi  diametri  adeo  diame- 
tfUm»  8g  ideo  habebit  proportionem»  quam  Gf  ad 
COyflr  qiumcum  Gt  eadem  ex  propof. 7t.traft«a4. 
trado'.  Cum  cfgoGt totus  conus  Btt^adto* 
tutncot,  vt  ablatus  mNq  ad  ablatum  Opt  quoad 
fupctGciem»  erit  etiam  rebduum  fruftum  conicum 
■I  MN  ad  fruftum  conicum  CDOt  In  fuperGcte.vc 
tota  H CQ.ad  totam  cdk  fuperGciem*dr  ideo  in  du* 
plicata  ratione  hi  ad  CO»  que  eft  ov  ad  co » 8r  qup 
n didum  cG  GiperGciei  rrufti  conict  ofst  ad 
fuperficlem  fruGi  conici  CDO' : £t  ita  argumen- 
taberis de  ali;i  {egmentis  coaicia»  n n multi- 
plicatis . 

' ‘ fruGorum  conicorum  fu- 


corporvm: 

perficies  fph^ra  tHxi  lnfcn>»rum  febabeaotad 
lingulas  fupe  fides  conorG  fphgra  ackd  Infcrip* 
torH,n  conice  fupficies  fph^roidi  iferiptp  ad  eaf* 
dem  conicas  luperfidet  fphxra  lofcrlpias  , etiam 
omiiesez  prop.  17 Itb  p.Eiem.  taliter  erqoc ad om* 
aes.  Qjamubrem  tota  Aipeifides  froGorum  eo* 
oleorum  fphaera  lhki  inferiptorum  fc  habebit  ad 
totam  fuperficiem  figurp  folid^  conorum  fegmen* 
tiscoDHatx  fph^ra  ACEolnfcHpte»  rt  fuperficles 
figurp  folidpex  IruGis  conicis  in  (pdieroide  Ellip. 
licainfcriprpadeaQdemfupcrficiem  figurp  CaltJg 
ACOS.  Quare  ex prop.t7«iib.p.  fupcrficies  figo- 
rp  fphpraLHii inicriptppquablcur  ligure in  fphp* 
roide  infcripttr  Acrct  cum  eidem  eanuemobti. 
aeat proportionem: quam cr  adeo,  rei quim  fu* 
perficiet  Elliptica  Aort  ad  circuli  feperficiem  ac* 
Ps . 


Qiipd  cum  ita  fit  modooGendendum  eG  fuper* 
ficiem quoque  fphprp  rril  eifeequalcm  fuperfi* 
cieifpheroidicp  Acir.  Id  autem  oGend  eur.  Non 
enim  rG'  maior,  aut  minor  fuperficies  fpprp  lhki 
fuperficie  fphproldati . Ergo  aquabitur  . Namq; 
fit  maior  fuperficies  lkhi  fphpre . Tunc  fuperfi. 
cies  LKHt  dicet  ad  fuperficiem  (ph^rf  ACiO  maio- 
rem proportionem , quam  fuperficiec  fph;roidit 
Elliptici  aofsj  fic  itaque  v fuperficies  illa»  In  qua 
dicte  maiorem  proportionem  { ita  quod  fi  ilia  i fu* 
perficiefphfr^  lhki  abfciaderrtur,- tunc  eandem 
proportionem  diceret  adfQperficiem  fphprp  acid 
qudm  fuperficies  fpheroidis  Eliiptict  Aocr  • In* 
feribaotur  itaque  tot  fegmenra  conica  ia  fohera 
LHKI ) donec  differentia , que  inter  fuperficiem 
Ipbprx  mediat , Ar  ioferipeam  figuram  fit  minor 

Suantitate  V < Igitur  figura  inferipta  fphpif  L||K1 
fcetmaiorf  proportionem  ad  fuperficiem  fph;* 
ricam  acso» quam  fuperficies  fph^roidts  elliptici 
ACBr,cum  ad  noc,  rt  diceret  cande  tota  diGcrencia 
vipfi  figur^inferiptp  fuperficiei debuifiec  defi- 
cere. Quare  tantb  maiorem  propo*tionem  dicet 
fuoerficiei  infcripcf  figurg  conice  ADCSi&tantb 
dicet  maiorem  proporrioncm»quain  figura  in- 
feripta  fplt^roidi,  que  fuperficie  fph^roldis  minor 
cG  . Sed  fupraoGeaium  cG  dicere  eandem . Ergo 
diceret  eandem  proport:onemidr  maiorem  a>l  ean- 
dem figur^ conice  mfeript^  ACtn  fuperfi- 
ciem*  quod  cG  abfurduoi . 

Quod 


-t5>- 
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fi  dicitar  ad  fph|prlcim  fuperficicm  AC|0  ft»  fi*  qmnrita* 

Tup^cieS  LRKl  tnioori  io  proportiooe»  quam 
fpb^roidalii  Tuperficies  aosf  fit  afiignata  dUFe> 
rencU  v»quefi  deficeret  fpheroldali  Tuperficiei» 
caoc  diceret  eaodem  proportionem . Infcribao» 
tur  Itaque  irt  fph^roide  tot  /egmenta  coaica»doDce 
difierentia  > qu{  iotermediat  inter  fphproldia  fu* 
perficiemt  Bc  fuperficiem  conicorum  regmento* 
rum  inferiptorum  fit  minor  fuperficie  t.  Igitur 
^ figura  Eiliptfcf  (pheroidi  inferipta  dicet  maiorem 
prop^tionem  ad  fuperficiem  fphfr^  acio  quim 
iuoetficici  fpfipt;  *-hki  » rum  et  diceret  eandem 
deberet  illi  deficere  tota  diiferentia  V . Ergo  muU 
tb  maiorem  dicet  ad  figurp  contcf  inferiptf  eidem 
(phxif  ACiDi  qup  minor  eU>  fr  multo  maiorerot 
qu^m  figur^  ex  fegmentis  conicis  confiatp  (pbprg 
LHXiinitriptp  fupeificiest  qu{  minor  ett  . Sed 
fupra  oftenfum  eft  t quod  dicebat  eandem  figura 
f('h$roidl  inferipta  ad  figurf  conlcf  fuperficiem 
inicriptp  fpbjra  acid  • quam  conicf  figurg  fuper- 
fic>ca  (pb^rp  lhxi  infrript; . £^o  diceret  ean> 
dem»  & maioremi  quod  efi  impolIUalle . 


Dico,  quod  eX  hac  iottCfilil 
pocerit  etiam  quantitas  eius  fuperficid  conuexac . 
Naro  planum  per  axem  ita  fe  habet  ad  fuperficiem 
connexam,  vt  diameter  ic  ad  peripberiamuco» 


X z 


COROLLARIVM. 


EXhoe  dodrinx  clar^  dcdncictir  Idemdiccn- 
de  fegmentis  fph{roidalibas  V.g.  defeg* 
mento  sTi,  nempe  quod  eius  rnperficies  fitxqua- 
lis  fegraemi  fphprkiNMx  fupcrficiei , cuius  (ub- 
tenfa  mN  fit  mecba  proportionalisinter  fabtcn^*ai 
fcu  applicatam  ST,  & chordam  OP : Eadem  enim 
prorfus  demonftratio  valet,  Tode  eam  non  repli* 
cabimuB.  Jgiturcognofces  femoris  (phproidalis 
fuperficiem  xsktx  » itquidea  ilU  conlUt  (operfi- 
cic  conica  sXT  ,Ar  fiiperficie  fegmcntt  fphproida- 
i's  STS.  nempe  «qualis  fuperficici  Tegmenti  mhk, 
fphxrar  * Hic  vero  etiam  deduces  fphrroidatcm  fu* 
pei  fictem  AOiF,efie quadruplam  circuli  lhis  uHs 
efi  euira  fupcrficics  IphprarUKlL,  cuisqtiatur  re(- 
pedu  fui  circuli  ,ceterafquefimiles  proportiones 
ex  tuo  ingemo  venaberis. 


EXPENSIO  V. 


Pe fuptrficie  cuiufcumrjue  cerporit  circularis 
ad  axim  fuum  rdli . 


C*'  Vm  multa  dentur  corpora, qu^  neque  conoi* 
j dem  parabolicum  aut  ellipticum  imitantur  > 
fed  videntur  omnino  irregularia,  videndum ta* 
men  cfi  an  illorum  aliquo  modo  area  ioueoiri  pof* 
fit,  loquor  autem  de  illis,  qui  axe  fuperfuamba- 
fimdtiedd,  oormalitcrquc  lofifiunt . 


THEOR,  I.  PROPOS.  XXXVIIL 


* Omne  corpus  ^^uod  ex  pUno  axem  circa 
ftium  cirumtiotuto  ftrmatHr^haifet  planum 
per  axem  ad  fuperficiem  conuexam  in  ea 
proportione  i i^ua  haps  diameter  ad  peri- 
phertam  Irafis  • * 


STteorpufex  parabola  eooftans  redum  ad  axd 
cnius  fuperficici  piaoi  per  axem  da- 


Nam  fic  fuperficles  bac  plana  non  efi  ad  coo- 
uexam  bacd,  vt  bc  diameter  ad  boc  perlpheiiam . 
Erit  ergo  V.  g.  foperficies  plana  bac  ad  conuexam 
BACO  in  maiori  proportione  quantitate  Zj  tali  m» 
do,  quod  fi  quantitas  Z i fuperficie  plana  bac  tol- 
leretur; tunc  ea  foperficks  plana  bac  efiet  ad  con* 
uexam  corporis  dati  bacd,  vt  ic  diameter  ad  peri- 
pheriamtDCt  Infcribaotur  itaque  tot  redangola 
donec  fupcrficies  eorum  minus  difierat  i fuperfi- 
cie plani  per  axem  ABC,  quam  quantitas  t ex  prop. 
i.Tr.30.  8r fit bxc minor dificrentia quantitas  z. 
Ergo  quia  redanguloru  eb,  8e  eh,  8e  cxt.  inferip- 
torum feriet  minus  difiert  i fuperficie  plani  per 
axem  bac,  habebunt  maiorem  proportionem  ad 
fuperficiem  conuexam  corporis  dati  bacd,  quim 
diameter oc ad  peripheriam  bpc:  Vcrum,vt  ic 
diameter  ad  periphena  bpc»  ita  efi  ro  diameter  id 
periphcriam  emo,  8e  ha  eft  redangutum  In- 
fcriptiini  cv  ad  fuperficiem  fiutti  cylinunci  omBB 
cum  fintfuperficieseiufdem  alrhudinis , at  ve  PO 
redangutum  ad  mopb  fuperficiem  cylindricam.iu 
eUHLreHangulumad  hLh  fuperficiem  cylin- 
dricam ex  prop.r.  Jib.d.  cum  litciuiJem  altitudi- 
nis rcdangulum  illi  fapcrficiei  equile  cx  pr.4. 
tr.b.  Quare  ex  prop. 17.  Iib<5.  tota  feries  redan- 
gulorum  ad  t^tam  fcriem  fuperficieram  canorum 
conucxameiit,  vt  diameter  aliquis  V.  g.  fO,  tcI 
BC  ad  periphcriam  aliquam  puta  fmO  » vel  BPC, 
Sed  redanguiornm  inferiptorum  omnium  fuper- 
ficies  ponitur  habere  maiorem  proportionem  s4 
(uperficiem  conuexam  corporis  dati  badc;  quan 
diameter  BC  ad  periphcriam  BBC.  £t  fuperficies 
eadem  redanguiorum  ^nfcrtptorum  habet  ean- 
dem proportionem  ad  fuperficiem  ipforura  cylio- 
droruffl  conuexam»  quam  BC  diameter  adiDC  pe- 
riphcriam, Ergo  cura  eadem  planorum  fiipeifi* 
ciea  redanguiorum  inferiptorum  ad  conuexam 
corporis  dati  badc  habebat  maiorem  proportio- 
aem  , qu,m  ad  cylindrorum  conuexam  fuprtfi- 
ciemex  la*  lib  5.  erit  maior  cylindrorum  faper- 
ficies » quam  continentis  corporU  badc,  quod  eft 
abfurdum . • 

Quod  fi  ponas  obtinere  fuperficid  per  axem  bac 
plan£  ad  fuperficiem  conuexam  corporis  dati  badc 
minorem  proportionem:  fit  differentia  quStitas  <» 
qu«  fi  adefiet,  addha  fupcrficiei  planar  t tunc  cflcc 
vt  diameter  BC  ad  periphcriam  boc;  Tunc  cir- 
cumferibantur  rcdangula  adeo  multiplicata , vc 
ditferencia X fitmtnor,qaim  z,quam  obtinenti 
faperficie  plana  bac  plani  per  axem  dudi , 6c  erh 
adhuc  minor  proportio  rcdaneulorum  ctrcuoi- 
feriptorum  ad  conueaam  fuperficiem  baDc  corpo- 
ris dati  1 quam  BC  sd  bco  : Fiantita,  vt  peius  fru- 
fta  cylindrica  circa  redangula.  Redaigslaque 

ad 
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adlUftrum  omnium  faperficiein  erunt  »vtK«d 
>Oc  . Cum  itaque  eadem  redsnguloruro  fuper/i« 
cies  ad  fuperficiem  cjrlindrorum  habeat  eandem 
proportionem  bc  ad  b dc*  & ad  Tupcrfictetn  iadc 
corporit  dati  minoremiquam  tc  ad  idc  erit  maior 
ez  u.Jib.d.  ruper6eiei  corporis  dati  baoc  licet 
inferipta  fuperficie  dreumferipta  redangulorum; 
quodeA  abiurdu  • Cu  ergo  fuperHciet  plani  per 
axe  dicat, aecmaiorf  proportionem, nec  minorem 
proportionem  ad  conuexam  fuperActem , quam 
diameter  ac  ad  peripberiam  locj  Dicet  itaque 
eandem  proportionem : quod  erat  oftendendum , 

COROLLARIYM' 

ITaqueeam  nota  fit  didis  pr.j^.Traft  |o.  fu* 
perficies  plani  dudi  per  axem  conoidis  para- 
boHci,  qu  eA  parabola , etiam  fupcrficiti  eius 
connexa  patebit  fine  bafieoQfiderata.  Namita  fe 
parabola  per  axem  duda  in  conoideparabolicofe 
habebit  ad  fnperficicm  connexam  ipfius  , vedia* 
meter j feu  appHcataaxi  ad  peripberiani  circuli  ^ 
queeofemidumeuo  deducitur. 

EXPENSIO  VI. 

Pe  fuferfeie  fplutrte  metifuranda , 

ARcbintedes  ,dum  follldltatem  fphcrp  per- 
quireret, hoc  nobis  indigne  prt^lema  re* 
liquit,  quo  rphcricamTuperficiem  fumma  facilita- 
te menlurare  piemus»  quod  cum  apud  ipfum  ob> 
fcord  omnin6 tradatur, nos  clariiis,  quam  fieri 
pofisc  explanare  curabimus. 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXXIX. 

Chord4 ffaralUU  coniun^entes  Uttra 
/>4  ^tchIo  $nfcrtpt4  parium  nth 

mero  laterum  , mnes  fimul  tamquam 
vna  ad  diametrum  eam  habent  prapor^ 
Uonem , chorda  vnum  latus  di4r 
metro  conmngens  ad  tpfum  Utut  • 


Sit pr.4e.  fig. duodecim  V. g„ laterum clrniln 
Inferipta.  Dieo,qu6d  chorde  BC,if»Hc,iT,Mi 
coruongentea  lacera,  Sr  parallele  eam  habent  pro- 
ponionem  ad  diametrum  ad,  accepte  tamquam 
oaa  linea,  quam  habet  chorda  cd  fubcenfa  omni- 
bus arcubus  iemicircnU  vno  dempto  ad  Ipfum 
latos  CA  fubtendens  arcum  reliquum  i quod  n 
oAendatur  ducantur  rede  dc  vna  ad  aliam  BC,Hr» 
io»dr  t(,que  erunt  parallele,  vtpote  equalia  Ia* 
tera  cooiuogeates,  & ideo  omnia  triangula  a oi , 
OCB  * Biq^qFA,  & ceu  eruqt  equianguta , rnde* 
ex £1.1.4.  prop.4t. Cor. habebunt  latera  clrcac- 
quales  angulos  'proportionalia , erteque  rt  no  ad 
OA»ficcoad  OP,  8r  ita  EQ^  ad  Qf , dc  fic  EqadQX. 
Sic  quoque  cs  ad  sN  ,Sc  ixad  iw,  fircet.  Quare 
ficuc  vna  ad  rnam , fic  omnes  ad  omnes  cx  prop. 
i7.lib.y.ldeoJiaeahr  omnibus  chordis  BC,tB,ea, 
TbMtcxtcnfa,ita  erit  ad  totam|dismctrum  ad,tc 
▼aaV>g.oB,rclocsdrnamoA|^d  vt  cft  oq9<| 


oa,  ict  eA  co  coniungent  latos  diametro  ad  ac  Ia. 
tus  ex  prop.  g.  Iib.4.  ob  redangulorum  fimilitn. 
mnem.  Ergo  quam  proportionem  omnes  cb,pi, 
ar  cft.  ennumerate  quinque , relut  vna  V.  g.  r h 
ad  diametrum,hanc  habet  co  chorda  predlda  ad 
latus  CA . 


COROLLARIVM. 

COlIIge  ita,  latus  ex  aliquibus  chordis 
cum  dimdia  comparum  V.  g,  CB  rs,  8e  di- 
midia hs  ad  diametrum  interceptum  as,  n co  ad 
CA  ratio  eA,  quia  dicunt  eandem  proportionem 


THEOR.  II.  PROPOS.  XL. 

Corporit  exporiionihis  conictuum  fuptrfcic- 
rum  conjiantis  in  f^tera  inferipti  fuper- 
.ficKs  itjunhs  efl  circulo  i cuiUs  fenidia^ 
tncierpolfii  ^tadraiiim  tctjuate  rcHangM- 
Io  > enim  vnum  laim  omnes  Jruflorim 
oomeorum  diametros  xjuet , 0-  alterum 
latus  ipforum , 

C '<  fig«rapr«M4.m.  W intelllgatjr  gloBot. 
* fit  tMD  apu  coni , cnius  circuJua  tafi,  ^ 
diametro  conAec  ; 
Sic  iLtm  fruAum 
coni  , cnius  bafis 
circulus  diametrum 
kt,po(Iideat,!^fe. 
dio,  item  clrcaJoe 
M L diametro  L M 
gaudeat, d ficeffare 
dc  alijs . 

Inueniantur  su.' 
tem  circuli  equaief 
fuperficiefaus  fru. 
Aorum  horum  cq. 
nlcorumiuxta  die- 
ta  propor.js.huiaS; 
fitque  proportione* 
lis  a binuenta  inter 
AB  IO ; Inter  ot  rur- 
fuS,  8e  Qi  tamquam 
Tna,dr  bs  media  pro 
portionalis  dc.  Sic 
in  9e  su  umque 
vna.SrSH  media  pro 
portionaiis  fg  reli* 
qup  quoque  tresio* 
ueniantur  propor* 
tionalesi  qux  erunt 
tribus  prpdidisc- 
quales,»  cut  ipfa  tria 
redanguia,  cx  qui* 
bus  prodeunt  erunt 
»qualU,nam,dn, 
& fp«  Redangula 
autem  ex  quibus 
fnedlc  proportionales  iancau,fi  io  rnum  radan^ 
gulno) 


/ 


$st 
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golam  cx  4>  Elcm^  eomponantor . Qai* 
primum  ex  os  clHciiiir  provno  latere  fecondum 
n oiendem><^fi^txniumez  eq  codem.l^SHipro 
dio  femper  ia  dercntieoec  cum  m:  Bi»  en,  8r cfc. 
ex  Thefi  z^uemur  femper,  ideo  dum  Goeuli  ti- 
nus replicantur  Unci  h jr  cx  omnibus  Gnubus  du* 
plicatis  exteofa  zquabitur  omnibus  chordis  K,Bt 
czc.  £t  ideo  omnia  redangula  fubeadd 
dtiiudine  lateris  ab  erunt  cqualia  redanguio 
ex  AB  pro  voo  latere , fr  quinque  llBels  chordifq; 

Bf,  fr  ir»  & czt.  tamqoam  alio  latere  compafto  » 
vt  eft  tY  ex  4.  lib.tf.  (i  ergo  Inueniatur  medis  pro> 
portionalis  inter  z h»  Ar  b 7,qoz  cft  1 h , hzc  qua- 
dratum conllitaet  squale  zi,8r  eonfequenter  om- 
•ibus  rcAangnlis  fex,  quorum  duo  funta  m duo 
dn,&  duo  f n,8rlJeoetia  quadratis  squalibus  quU 
bus  ex  de}ab,8rfg.  Quamobrem,fi ex  inuenu 
proportionali  h 1 tamquam  ridto  confUtuatur 
circulus , hic  circulas  erit  quoque  squalis  omni- 
bus fex  circulis  de  duobus  radijs  squalibus  duo- 
bus linee  a b duobus  ^nef  d e,&  duobus  lines  fg; 
fed  illi  fex  circuli  ex  pr.js.h.  fune  squales  Tuperfi- 
ciebus  frudoru  conicorutomniuqus  figura  ioU- 
dam  io  ff  hsra  Infcriptam  componunt : Ergo , 8e 
circulus  ex  Crmidiametro  h bcniui  quadrantd  c6- 
tioct  qu Atratum  h q illam  fapcrficiem  squabit . , 

COROLLARIVM. 

)Via  ex  Cor.pr.19.dlcD  td  CA,Yt  altquf  chor* 
^s  V.g.  cBiStEVcum  dimidia  Ht  ad  AS;  quia 
probatum  dl  in  Ipfa  ita  efle  prsdidas  auas 
cum  dimidia  aJ  aS  , rt  bo  ad  oa  , & ideo  re&an- 
gtilo  cX  BC,*E  r . 8(  dimidia  hS  tamquam  xno  latere 
fi  cx  AB  pro  alio  latere  quadratum  squale  habebis 
latus-quod  aHumpium  pro  diametro  deferibet  cir- 
culum squale  fuperficiei  corporis  conici  aho  io- 
feripei  portioni  alienius  fpbsrs* 

THEOR.  ni,  PROPOS.  XLlI, 

Suptrjlcies  foUdt  in  fphten  in/crip- 
U ep  mmor  ^mdwplo  circuli  maximi 
tmfdcm. 

Sit  figura  duodecim  laterum,  vel  talium  .que 
quaternario  numerentur  io  fpbrra  Aucnio- 
fcripttpdatufque  fit  circulus  eius  fuperficiei  aqua- 
lis deferiptus  diametro  Ih  ex  prsced.  fiquia  de- 
sionft ratum  dl  primo  pr.  Itaefieb  jr  compadaex 
•mnibus  quinque  cbordiscBFA,ficst.  ad  diame- 
trum, xt  cfi  CDcbordaad  CA latui;  Siconfiitua- 
tttt  ex  medijs  nimirum  ad,&  cd  redaogulum  hoc 
erit  squale  redangtiio  ex  extremis  conftituto  ac, 
& h 7 ex  propof.17.  lib.tf.  Elem.  vt  duod.  propoC 
huius  Cor.  idcoque.quadrstum  hq  ex  h 1 squale 
prsdido  redangulo  z r erit  etiam  squale  ceftao- 
galo  cx  AC,  fi  CD  coofiituto ; fed  hnc  dl  minus, 
quam  quadratum  ex  ad.  Ergo  quadratum  I h eft 
minus  quam  quadratum  diametri . Quare,  fi  qua- 
di^uplumex  h 1 quale  dl  quadratum  ambiens  cir- 
culo,eoius  radius  h l,quodsquatur  figurs  iofcrip- 
ts  folids  fuperficiei  ex  40. b erit  minus, qui  qua- 
druplum quadrati  ex  aP  i fed  ficut  fc  babet  qua- 
dratam ad  quadratum,  ita  circulus  ad  circulum, 
idcoq;  circulus  quoque , cuius  quadrans  In  h q s-4 
^uans  fupcrficid  figurs  fphsra  inferipts  minus 
•Iit  quadruplo  circuli  Duximi»  rduti  cft  amop* 


THEOR.  IV.  PROpSs.  XUL 

Figuu  foliJx  enc*  fphuram  dtfaipu 
pcTpcits  maior  fj!  , ^uum  quadnflm 
maximi  fpharx  circuli . 

Sit fp&zrt  AKO eitei  lojm  fit  ihadMa  litfr 

eum  clrtunifcripta  figura  folidi  e»  froIHito- 
notum,  .tpticeileni  Integrata  quamobieratf 
aiognluni  ea  cbotda  SD,  •■dlacnetto  confcflim 
xuuabitur  teaangolo  ea  Ei  latere. «r  linea iipi^ 
omnibus  quinque  chotdii  fimul,  quarum  ana  ra 
«f , cui,  St  iquaUa  quadrati  latut  tamquam  tidio 
facit  dtculuni  xqnalem  fuperficiei  figura  foll» 
fpherainfctlptpea4I.h.red  hoc  reaaoguluni». 
»•  cft  maiut,qui  quadratum  ea  diaro«ro  IpiBTr 
eoroprehenff  OH  in  fig.  conica;  quia  ba^l^ 
tus  «D  malus  ; litus  aerb  ED  eft  “*■ 

mecio OH. qubd  ob  parallelifmum  Dl,Pa«t»n* 
pium  radi)  M.  Ergo  reaaogulumeaDE»l^ 
paaum  erit  maius  quadrato  ea  diametro  IpW 

comprahcnfxoB  . Quaproptet.St  fi  fiatquad"» 

■quale  «aangulo  d DE,  «t  o,  lateribua  coo^ 
hcola  erit  quoque  mtlua,  quam  quadtaEinn^w 
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mttraofii  coafec|aentergDequadrapluni  eius  erii 
■iinn  iJtir  uplo quadrati  ex  diemeerooH  iphprc. 
CIrculufqie  Ia  eo  iorcripciis  circulo  quadruplo 
misifflt  circuli  fphxr»,  fed  ilJe  circulus  maior 
madnir^Io  maximi  fphxrat  circuli  ell  «quatis 
laperliciei  figura;  roltdr  fpfixra  circumrcrspts, 

Iu  maiori  iplutra  infcriptc*  quia  efi  «qualis 
qaana  eiuspars  rciS angulo  cx  Di  u»  quod  «qua- 
tur  red angulo  pro  eno  latere  cx  chordis  quinque 
cotnpado  I &r  pro  alio  ex  &i , cuius  quadrati  latus 


Pro  radio  efurpatum  circulum  facit  illius  figurs 
folidi  circumfcripti  fctherc  ruperficiei  «quale 
quale  latui  in  przced.  fii*.  efl  h I , quid  quadratu, 
quia  «quale  efi  re  Aangulo  cx  quinque  chordis  pro 
vno  latere»  & pro  alio  ex  li , quod  «quatur  oi»  Se 
n rcAanqulo  malus  quajraio  cx  Oh  diamecro,n 
quadruplicetur»  erit  quoque  n^aius  quadruplo 
quadrari  cx  oh  » Ar  ideo  circut  s in  eo  quadrato 
quadruplo  toaiort  inferipeus  , ent  quoque  maior 
circulo  quadruplo  maiori  >quam  circulus  ex  OH  • 
Vnde.^V  fiq.conicpcircumicHptp  (uperftcics  eft 
maior  quadruplo  maximi  fphp j c circuli  ex  oh  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  XLIII. 

QH^cHmejue  ff^hjer^  fupnfcies  ejudirupU 
sd  arcui  i , tjut  $n  ea  maximus  habetur» 

c It  circulus  1 1 V rpfirrc  maximo  circulo  ■ c c 
• / quadruplex.  nico»qund  is  circulus  eil^qualis 
fuperficiei  fph«r« . Nam  fi  talis  non  eft»  erlt»aut 
maior»  aut  minor,  fed  nec  maiori  nec  minor  efle 
poteQicrgo  «qualis. 

F 


Nsm  E eft  maior,  erit  aliquis  clrcuToS  alius  c. 
^lls  faperficiei  figurx  foliilz  circulo  circum* 
irnptc  , qui  rei  rquabit  prxdldum  circutu  • rei 
co  erlc  rainor:  fiquidem  fi  r la  aArmetur  maior  fu* 
perfide  (ph«i«,  Sf  Tuperficies  omnis  dreumferp* 
uTpherx  corporis  rolidi»fi<qtioquemiior;dabi* 
tur  aliquj  fuperiides  folidi  corporis  inter  infi.il* 
tas,  qu«  erit  quidem  maior  fuperfide  rpbzr«»red' 
minor  pr«di^ocirculolM,fi  enim  V.  g.  fuperfi* 
tiescor^Hiris  lolidiia.  lacerum  eft  nimia»  potcfl 
alTumt  14.  lacerum  » aut  48.  aut  9“^.  Se  lic  in  infi* 
tum  uonec  dccscicac  vfquequo  fi»  raiaorirel  $qua> 


CORPORVM.  jtfj, 

l's  rircalofra»cum  ergoquxlibet  firperfidescor* 
^ris  (olidi  fphxra  circumfcripti  fit  maior  ex  41. 
n.  qiudruplo  circuli  maximi , foret  etiam  maior 
circulo  prfdido  i rB,quod  effe  nequit, cum  rainor 
eicaa  ut . 

Sitrurfusfupecficicsfphxrx  m*nor»  f as  qua* 
oruplum  circuli  maximi  luc  ipfius  fphxrc.  Da- 
bitur Itaque  eodem  modo  circulus  maior»  quim 
)ara»quixquabit  aliquam  fupeificiem  corporis 
folidi  in  fpbxra  Infcripti » fiquidem  (i  maiorem 
non  dci  fig,  la,  hterum  poteft  aftumi  aq.  late- 
rum aut  48.  aut  pa.  8e  fic  infinitum  donec  fiat 
maior»  quim  circulus  i sr  minor  fupcrftcie 
rphrrx.  Sed  hic  circulus  eft  minor  quadruplo 
maximi  circuli  fphxrx  cx  4i.h.  ergo  eltcc  imior» 
Af  minor  circulo  siB,quod  eft  abfurdocn  cum  itiqj 
nec  niaio*,  nec  minor  rife  polii t»  erk  ci  xquatts,Sr 
ideo  fuperficics  fphxrc  quadruplacrit  circuli  ccs- 

THEOR.  VI.  PROP.  XLIV. 


Portionis  /igur^  eun-ct  fuperfeript^  fpharx 
fupetficm  eft  motor  ctrculoy  emus  radius 
fit  chorda  d 'urr//ff  portionis  ad  hafim 
ems  duH  1 . 

Sit  portio  fph«r*  0J4,  cuius  rertex  o bafis  j 4. 

chorda  i vertice  ad  balim  eduda  o)«circa  qua 
ponionem  fit  drlcripta  figura  folidacomea  «qui- 
lacera  AEii>c»Sr  circa  cam cuculus  abcp  . Deinde 
efto  drcalui»cuius  femt diameter  fit  latus  quadra- 
ti xqaale  redangulo  fub  latere  ao,  8c  omn-buS 
choidis  latera  figurx  coniuigcntibua , Se  dimidia 
baficonrento»  vteft  latosFc»  cuius  quadratum 
xquac  parallelogrammum  rH»HX.cuius  latus  ph  c- 
quat  EO  chordam  latera  figurx  coniungentem , Se 
Cl  femibafimiAr alterum  latus  FHxquat  aOfSeidco 
fupcrficiea  corporis  conici  infcripii  abioc  • 


Probandum  eft  ergo,  q,  .juaJraium  cx  tc  fit  ma- 
ius quadrato  Of.Se  coiilcquenter  circulus,  cui  pro 
radio  defcrult  maior  circulo,  cut  radius  eft  O}. 
Quia  ergo  ex  Cor.  propof.4t.h  roaftat,  quod  ph 
fit  ad  lb»Pd  ad  BO»ideo  redJgulum  fub  mediji  li» 
poeric  «quate  ei » quod  ab  exttemis  comprehen- 
ditur redagulo  PH,i*  lo.ideft  redangulum  cx  fh» 
BX.  KeAaflgulum  verh  hoc  LitPD  eft  maius  re- 
dangulo  ex  lo  02.  vt  demonftrabo.  cui  re£tan- 
giiioio.oa. quadratum  oq.  eft  «quale,  vt  pariter 
Infra  oftciidam,  cum  ergo  reiftangutum  ro  l» 
'«quale quadrato  OP,8riJeore^jgulocx  iir,Hsfit 
matus  recftigaloiO  oa.  fir  quadrato  o^patet  pro- 
pofitum»  nimirum  quod  citculus  ex  po  raJio  fa. 
&US  «qualis  fuperficiei  figurc  cucumferiptx  por- 
tionis fphxrx  exCoroll.  prop,  40.  h.  ent  maior» 
qua  circulus  ductus  ex  oj.  chorda  a vertice  o.  ai 
balim  aq,dedu:tj,Sriieo  circufcripta  fupci  finies . 

Duo  itaque  remanent  oftendeoda  primo  qua- 
Cccc  dracuui 
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^ritum  o|.  effe  «quale  red  aogolo  i o%  & 
flbu»  claofo;feeundd  reftaogulum  Bt»  >Defle  ma- 
lui rcAanguio  prf  dido  ex  10.  & es.  & coofeqa<n> 

ter  etiam  quadrato  OJ. 

Primum  fic  oftcndo  expr.35. 1.  J.  Quadratum 
B eft  «quale  rtdangulo  1 S.  te  SO.cui  fi  addai 
quadratum  ex  so.  ftet  totum  rcdangulom  lO.  01. 
«quale  duobus  quadratis  ex  20.  Sr  s|.  Ted  iftls  ell 
«quale  quadr.  o|<x.U-l.s.  ergo  hoc  quadr.  erit  «• 
q iile  eciim  rcdingulo  10.  te  oa  . 8f  ecce  primum. 

Secundum  rerb,quod  hoc  ttctaogulum  lo  01. 
fic  minui  redangulo  LB.poi  ficdemonftrolioea 
Lteft  maior,  quam  oa.  cum  triangula  »CL,af  oj|. 
lint  «quianguta  » te  minor  fit  sj. quam  Lc,8r  JO. 
quam  »c,&  ideo  etiam  oa.  minor  ene , quam  Lit 
alterum  trcro  Utut  pd  eft  «quale  10.  lateri . Qu»* 
enim  br  eft  mcdietai  line*  fO.af  Qi  mediefai  dia- 
metri II.  ideo  eriiBX  ad  BO.  »i  i^adBl,&  ideo 
etum  erii  ita  qji  ad  fd  : quare  pd  erit  etiam  dupla 
line*  Qit.qu»  eft  fcmidiametermiuori  fph«r«. 
te  Ideo  PD  eiu»  diameter,  te  «qualis  /o,  quare  rc- 
dangulum  PD,  BL«quale  In  Utere  FDmaiui  io  Ia- 
tere  Li,redangulo  10  oa.  erit  ipfo  ao  os.abfolute 
maius»  quod  eft  fecundum . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XLV. 
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Sic  ?cr6  demonflro  quadrstpm  ac  rne  mtiti 
rrdangulocxQ^firiAiateribuiexirudn.  Nan 
eft  «quale  redangulo  ex  qa»  Qr  ai  confedotScd 
boc  redangqlum  eft  metui  redangoIoQ4  la, 
quod  liabeac  Utut  malui  , qu^m  0^41  Ergo 
etiam  quadratum  cx  AC  redangulo  ill  i maiori 
AB  «quale  erit  maiut  redanguloQ^.  ac;  quod  as 
tem  quadtataln  ac  fit  redanguloQA.  At  «quale, 
patet . Nam  eft  «quate  ex  pr.it.l.a*, quadratu  sa, 
8r  tci  at  quadratum  sc  eft  «quate  rcAangsIo  qi. 
KAex4f.  lib  j.cui  fi  addas  quadratum  lAfieivni. 
cum  redanguluro  qa,  ab  ob  eandem  alucudinem 
I A «quale  duobus  quadratis  ex  eA.  te  ec,  & conft. 
queoter  quadrato  AC  ; Cum  ergo  quadratum  ac 
fit  «quale  redangulo  ex  qa  ai  ; erit  maius  redaS' 


gulo  q.4.  AB*8r  redangaloaiH,fr  quadraiuca 
Vnde  , & circulus  illo  radio  ac  dcfcpptui  erit 
maior  circulo  deferipto  cx  radio  No  t 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XLVI. 

Superficies  cHiufcumque  portionis fphjtrs  mu 
nor  drmidia  tfl  4e^uedn  crrcu/o,  lums 
radius  efl  ihorda  a verttee  pontonis  td 
h fim  dedu^a  . 


portionis  fguret  conioefoliddfphdr4infcrip' 
S4  fttpttfictes  efi  mtnoT  arculo^iu  tts  femt- 
dumner  fit  linea  k vertice  portionis  ad 
bifim  eius  deducia . 

Sit  fuperficiei  portioni»  fph«r«  bac  linea  i 
verticedudaad  bafim  ic  fic  ac:  corporis  eo* 
nici  infcripii  fine  «qualia  latera  B t.8r  aj.  1 a» 
9e  c»t.  qup  rtdis  coniungantur  »5  34.  Fiat  redin- 
gjlum  latere  conftansomnibua  chordi»,  6f  radio 
balis  xquale, nimirum  redis».  5.  I-4- 
pro  latere  habeat  a 4.  & fit  aiN , quibus  lateribus 
inueniatur  media  proportionalis,  te  fit  irocirtu- 
ius,itaque  radio  NO  ent  «qualis  toti  fuperficiei  il* 
lius  corporis  folidi  fph«ra  inferipti  ex  Cor.  prop. 
40.  huius  . Quia  vero  ex  propof.jo.  Cor.  eadem 
proportio  cRomnlum  chordarum  m portione  exi- 
flentium  cum  dimidia, vi  eft  pn  ad  |a  fegmentum 
diametri  interceptum,  quam  <^4.  ad  latus  4 A ideo 
rcdangulum  ex  medijs  (^4,  te  lA  erit  «quale  re* 
^angulo  MN  cx  extremis  ex  pr  17. 1 tf.  £1. nempe 
Aromilibus  chordis  cum  dimidia » qu«  Imea 
eft  XN , hoc  autem  redangulum  eft  minus  quadra* 
co  A^a  oftendam,ideoque  etiam  mn,8t  ideo  quo* 
qyf  quadratum  ex  No»  cum  bzc  tria  iouicem  fiat 


«qualia;  & ideo»  fi  ex  ac  fiat  circulat,  tamquam 
radio  erit  maior,  quam  dreuias  fadus  cx  radio 
lio.qul  aquatur  fuperficiei  fig.  cooic{  ioftfipcpex 
C0r.pr.40. 


Ic  eadem  fig.  qu«  fuperioris  propof.  iACq>ft  | 
portio  eius  BAC  minor  dimidia  fph«ra  . Sit^  I 
chorda  i vertice  fpher*  deduda  ac,  ex  qua  tam* 
quam  radio  fiat  circulus  . Dico  hunc  circtiliUB 
clTe  «qualem  fph«r«  portionis  BAcrupetfidei.  1 
Probatur . Nam  11  non  erit  {qualitiCrit  aut  ma-  | 
ior,aut  minor:  fed  nec  *num»nec  aliud  rlfepoteft. 
Erpoerit  ^qualis  circulus  ex  ab  fuperficiei  TpHcif 
Probatur,  quod  maior  rlTe  nequeat.  NinS 
maior  eft,  circumfcribacur  ipfi  portioni  roniev» 
corpus, vt  propor.44.  huius  fadumeft,aJ«o  mal* 
tiplicatis  lateribus,  vc  eius  fupcrficitt  fic  quidtm 
maior  fphpra,  vt  femper  eft  , fed  tamen  minor c>p 
culo  ex  AC, qui  maior  ea  fuperficie  fpbfricapreili* 
catur;  tuncq:  cii  culus  ac  defert  ptui  contra  oQ(B* 
fi  propofi44.hu iui  erit  maior  fuperfidc  cooid 
corporis  clrrumfcriptitquod  «flabfurdum.  > 

Probatur  quoque,  quod  non  poQit  cfie  minor; 
tunc  enim  potent  deferibi  in  fphpra  CQrpus  cooi* 
cum  adeo  lateribus  multiplieacis » vt  fit  minor 
quidem  cius  fuperficies  fuperficie  portiooii  fpb(* 
rp)  fed  maior  circulo  cx  AC»  qui  fuperficiepor* 
tionisfph«rp  minor  dicitur, dr  ita  fequetDrcoo*  j 
tra  oftenfa  in  pr«c,  propof  quod  fuperficieS  cir- 
culi AC  pofiic  clTe  minor,  quam  corporis  inferipti  1 
ponici  (upeificies,  quodabfurdum  itemeft.  'I 

Cura  ergo  circulus  ex  ac  radio,  nec  maior, iM  | 
minor  efte  pofllc  fuperficie  fegmentt  fpbptici 
|AC»  ipfi  erit  arqualis»  vt  alferit  propoficio . 

THEOR,  IX.  PROPOS.  XLVIL  | 

Superficies  cuiufcumque  portionis 

maior  dimidia  ep  ajxalis  cirenloyft’^  i 
radius  ep  chorda  k veruce  porttoras  td  j 

bafim  deduHa  • 

SIcfph9raABCD»eiui  potiio  nuiordiml^|^^ 
KD.  Ducatur  diamerer  ac  perpeo^t“'*^ 
fcd{oni  iDideinde  du«  chord(  ad»dc  . 
diametro  oa,  tamqui  femidiamctio  oiciUui 


4 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM. 


&ic  enim  erit  qajternuiop  circulo  maximo  Tph*. 
TX  darx*  qui  cll  aico  j quia  etiam  quadratum , in 
^#o  concjiiditor  cft  quadruplo  nuiuip  vt  patet  tn 
quadrato  Cm  t <um  habeat  proportionem  iateris 


H 0.  & ao  ad  ix^,  & ideo  *t  AH  ad  tertiam  Ho , mI  « 

ad  I Ita  ex  xl.lib.d.C  or.quadr.  ao  adquadr.  oo.w 
autd  quadr.  Aoadquadr.  D<li  (ic  circoluf  iof^ip. 
tui  ad  circulum  inrcripiomi  *t  autem  circulus  in. 
feriptus  io  quadrato  AD  ad  circulum  infctiptiim 
in  quadrato  dq_,  (ic  quadruplum  circuli  ad  ad 
quadruplum  ciKuU  OQ.I  Sed  quadrulum  circuli 
lofcriptiquiiatoADcBlqualia  r«per6ciei  por- 
tloirta  fphxriciiAD,  «rquidrupluia  ciriuli  c»p 
quadrato  inferipti  eft  equalia  fupcrficiei  portio- 
nia  fph*ric*  iqo  . Ergo  cx  i6.  Ilb  6.  vt  x ad  i.fic 
rphpnez  ponloms  fupcrficlea  uc  ad  fphirlc» 
portionis  xqg  ruperficiem , 

PROBL.  II.  PROPOS.  XLIX. 

* A fphxrt  fuferficie  porlioitm  akfcinitrt 
xcjualemf»pcr^ciei  circuli  diti , dnm- 
"•udofcmidiimacr  circuli  diameirofphit', 
rt  jit  minor . 

*Q  It  datui  in  (ig.  ptopof.  praccd.  femidiame- 
ter  circuli  & es  propof.  i.  Elem.  4. 
accommodetur  in  data  fpbarra  maximo  circulo 
BAOQ, dufio  priili  diametro  pundo  q.  «c 
^ • 8*  ducatUf  deinde  01  planum  normale 
effe  portionem  Tph^rx  , qu* 
Rabet  luperlicicm  cqualem  circulo  p cuiui  fcmi« 
diameter  Pft. . 

Probatur.  Quia  pa.  cffcaa  eft  chorda  <y>: 
chorda  rero  qd  »fur '>ata  pro  radio  ^eferibit  cic» 
culum  xqualem  circulo  ex  psp  quod  fit  ei  xqoa« 
Jlfpfif  Item  «qualem  rupetftciei  portionis  fphf. 
nr.DQBqium  fccae  sD  bafis , n fupnoftcarora 


duplicatam,  critque  fqualeduobua  circuli*  es  ad 
ndto.&  oc  radio  coqfcdis  . Nam  eft  quadratum 
CM  (quale  duobus  quadratis  ih  ,cp  : quare  8c 
circuli*  ex  centro  t.  9e  centro  x inferipti* Ia 
illia  ex  centro  V dcfcripcut  circulos  erit  squa- 
lis . Circulu»  autem  ih  eft  (qualis  Tuperficiei  por- 
ttoni*  fph(re  lAD,  Xtpote  chorda  ad  , tamquam 
iemiraiito  defcriptus  cum  1 1 fie  dupla  ao  ex  4 1 
ob  duplam  ciipfinscA.  Ergo  circolux  i cqua- 
lu.cumi.circttlo  alteri  T.&  IdeuiotI  fuperiiciel 
Ipberp , crit  pqualii  fcfolilm  reiiduf  fuperEciel 
portioni»  fph(re  icda  . 

FROBL.  J.  PROPOS.  XLVIII. 

* DiUm  fphtrum,  fic  ftetre  pUna  fuperfi- 
ae  , vt  portionum  (u^erficies  /imilcm 
tktcumque  portioni  d^u  rettntAnt  pro^ 
fortiowm^ 

O It  fphfra  data  aADq.  8e  remidiameter  aqj  fit- 
‘l^®pr«poniod»ta»quamrnamadduo  Crili- 

cet  X ad  1 . Inueniatur  duabus  x,  1 media  pro- 
poftionalli  v,  dluidaturque  diameter  Aocx  Cor. 
1.  prop.jj  Ilb  5.  Juxta  proportionem,  quam  habet 
ad  I,  & ducatur  i pun^o  diutfionis  m normalia 

c »*>•  Dico  Tpherc 

iupernciem  dTediuifam  io  proportiones  dataa , 


Probatur.  NamdadaAO1Qpesprceed.pr.4d.' 
8^47.  fuperficles  ponlonls  bad  eft  xqualisiclrcu- 
Jo  cuius  raaiua  eft  ao  : item  Aiperficiea  rpbatri* 
esportionis  BQpcftarqualit  circulo»  cuius  radiat 
eft  QD  . Quia  itaque  triangula  fune  (qaiangula 
aoh,  KOQ^em  AH  ad  ao,  vt  hd  ad  oq,»  8r  prrm»- 
Uada  erit  A>  in  proportione  ad  hd  » vt  AOad  dq^ 
vt  autem  ah  ad  Ho.  fic  eft  hd  ad  UQ  es  Cor.  prop. 
Itf.llb  6.  quare  erit  ah  ad  Hp , fic  x ad  V » quia 
etiam  v eft  media  proportionalia  inter  x»  8r  i»fi- 
cut  Hoeft  media  pcoportiooalis  loMr  ah»& 
qa(  cxcooftrudione  fuottn  eadem  proportione, 
vtxAdt,&ideo, vtXAd  VliacAS,fic  cric  Auad 


. ■ '5^ 
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TRAC* 


TRACTATVS  XXXII 


De  fuferjiciehus  corpQrum  in  planum  redigentis  , 


RoieiSlio  fupcifid««tn  twrporcarura  « qii^  in  planum  cx- 
tcndumur,  aliquibus  videbitur  forte  pon  omnind  Mathe- 
matica > cum  per  punfta , per  qux  habili  manu  line* 
flfxx  ducuntur  fupcrficics  ciuidera  rationis , 8C  quanti- 
tatis , ac  illa;  , qux  circumarabiunt  corpora  deferibantut  : Ve- 
rum fi  iftx  confideret , quod  & Ellipticx  , Parabolicx  , Hyperboli- 
exque  fuperficies  , ita  delineantur,  ficut,  6C  Quadrattices,  & Alynip- 
toticx  linex  fic  defetiptx  in  prxcedcntibus  furere;  non  infitiabitur  ri- 
gorofam  efle  hanc  fuperficierum  corporearum  in  planum  cxtenfiu- 
rcra  , maxime , quia  fiindatut  omnino  in  Orthographia  , qux  cer- 
te Maihematica  defetiptio  cft  . Verum  tamen  eft,  quod  lingulis  proie- 
aionibus  oftcnfiones  pon  adferemus  eum  cas  fupra  trad,  a 5.  latis 


preduxerimus  , 

expensio  I. 

Pt  pkpapcitbks  cylinirich  in  fUnim 
exiniendis , 

Pllcaffumo  taniqnam  euiden» , quo  magis  rouU 
ti|>licaotur  InfcripU  plana,  eorum  luperfi- 
ciem  magis  accedere  ad  ruper6ciem  corporis 
conuexitin  quo  iorcribontur}  Siquidem  in  Co* 
no  recioBsi  fi  fit  infc»iptum  triangulum  9aIi 
eius  fuperficies  erit  breuiffima  cx  def.7.traA  j. 
quz  Inter  eius  lineas  lerminatrices  ioteriaeeat » 
ergo  erit  brcoior,quam  BHf  fuperficies  coniifr 
idem  dl(as  de  alijs  ilqnalibut  inferiptit:  Siverb 
iofrgm^ro  rsAConi  ;duo  alia  triigula  inferiba» 
tur  SAH,&  ATH  hzc  fimul  «runt  maiora,  qua  iaF  • 
fiquidem  SH,8e  fU  triigoli  gf  a Utera  fuot  maiors 


fimul,  quam  bp,  rrisngula  rerb  sam  , 8e  Af  h funs 
maiora,  quam  iaF,  qudd  fiot  «qualia,8ctennlnene 
ia  maiorem  aleitudinf»  quam  lAf.  Quare  fimul 
dicent  maiorem  proportionem  ad  bhai  fupnifici^ 


coni, quam  triangulumsFAex8.l.f,0f  Idfmdlcai  | 

dcaliji  SAQ^,  ArjT.flf  c»t.  «qualibus  . Srdadhsc  | 
erunt  minora  fupcrficie  coni  cura  fuperficlestrl* 
angulares  infcriptje,  rtpote  plan«  fiot  bfcuilBm» 

Inter  lineas  BA,  itAQ^V  g-  non  antem  fooic*» 
globofir  inter  eafdem  lineas  bajAt  AQ^,fifaJia»  coo»  1 
clufie  • Quare  femperroagis  fit acceffbs ad »qw- 
}icatem,qu6  magis  multilaterum  inferiptum  fa- 
cies multiplicat»  cum  femper  maiorem  proporfio* 
nem  gtoboOr  (uperficiei  $ cui  Infcribicir  dicat  • . 

THEOR.  1.  PROP.  I.  1 

Si  fint  tot  pUns , qug 

nem  trapexiorum  cyltrdfo  infcrtptoua»  \ 

dt^nent , Utero  etnfdm  lon^nodio 
nis  ohtineontyquom  infcrtpto  eyUndro:hoc 
omntd  fimul  oquabunt  fupeTfkiemtiid^ 
tslaters  corporis  ej/lindro  tnferipti* 

PRobatar.  Name*propof.lJ.traR.l9.trape- 

sia  squalis  altitudinis » & bafium  cqualian 
fune  iouicem  «qualia  • Cum  itaque  iripctit  *>* 
ps,&czi.  infcripta  Cylindro  fiat  «qualis  alo*®* 
diniSf&bafisex  tbefi,  ac  MG)i.T,dr  cct*  trape* 
ala  plano  exteofa  . Confequcntcrfingal*  fi®?®" 
lia  erunt  arqualia . proptereaque  ex  iSJib.J»®** 
nia  fimul  trapesia  Cylindro  Infcripcatldcft 
ficies  multilatcri  io  AUfkU  «quabUcr  fupern* 
cici  exunfir  M^qp . 


PROBL. 


DE  SVPSRFICIEBVS 


PRORL.  I.  PROPOS.  II. 

Cylindri  concnni  *!>  </>o  rylindro  feBi  ri~ 
Sm^hU  fnperfictem  , pnrtefjHt  eins 
proyccrt  , V dtinit  rllan  in  plnium 
ixiendcrr  • 


Sit  datat  Cylindrus  coneauut.coioibaAs,  (bu 
anriuli  dimidiu  fit  C a • d r H fr^ut  a duabos 
foperficiebus  cjrliodricw.iju*  proiect»  cx  g.prop. 
tria.  t6.  fint  XMN.&  OPqiioterquai  Interceptus 
lilfeAloneASinfisura  lU  fidere  licet , cylio- 
drus  Intelligaiut . tt  pritnb  panes  cylindri  inter» 
«epti  fint  pioiclend*.  atque  adeotoea  eius  fuper- 
ficiet. Ducatur  circulus  m:dius,fir  ftcumq;  diuifo 
tliqoo eorum  V.g  io  part.tf.  ducantur  radij,  fea 
radiorum  portiones  fl A>t  t y,8r  i punais.in  quU 
ouibusarculos  fecanc»  demittantur  pcrpcndicu* 
Urcsadic»  quas  difiinfiionis  gratia  ab  extrla* 
feco  femicirrolo  profedas  Crahemui  continuaSi 
vt  3 4»  & a medio  puoSataa , ve  a y . ab  iateroa 
inietruptai  i d.  & ficab  alijspundis  quoqi  »o  ii. 
la.  8t  viterius  producemus  vfque  aJ  7-8.9. 

nempe  vfque  dum  receot  duos  circulos  shm»  & 
quibus  cylindri  fecantis  Infifiunt  fuperfi* 
cles/imer  quas, fupctficiei  cylindri  fedi  imerclu- 
dicur . Et  loNo^it  cylindri  funer licies  prole^t 
tum  quoad  lotomi  tura  quoad  fingulai  partea  • 
probatur . Nam  emN,  8e  opQjUint  cylindri  ad 
planum  ledi  fuperficies  proieftr.quonum  ex  pr. 
8.  trad.sb.  fuperficies  omnis  perpendicuUris  pla- 
no in  lineam  tranfit,  cum  fit  eadem»  ac  fuperHeiet 
proieatix  • 8r  ideo  in  plano  fit  (eaio  fuperficiel 
prolearieis.  Talis  eft  autem  fuperficies  cylindri 
(ecantis»  cdm  ponatur  orthogooalit  plano . V nde 
In  Uncam  tranfibit.  Sedio  veri  eius  eum  plano 
circulos  eft  aut  ellipfis  »•  ergoproleaio  eius  talis 
erit.  Rutfus  fi  in  cylindrica  fuperficie  feda  pu- 
tes Uncis  parallelis  axi  diftlnaj  iatelUgantor*eum 
alis  plano  onhographo  parallelus  fit  omnes 
erunt  paralie!*  ex  propof.  6,  9e  «quales  ex  5. 
pfop.traa-Sd.  diftanti*  veri  earum  ad  inuieem 

menrurcQtiir  arcu  normali » de  fiot  1 fsio  1» 

ar  c*t.  idcoque  diftanti*  eorum  proicd»  e»  pr*P» 
8.trad-  eron»  diametri  si  19.  drali*. 
Vnde  fM  d 9. 8r  ali^  erunt  partes  pfoieA*  quoad 
latitodini.  8t  diftamti  ab  louice  . Sed  cui  quoad 
IooBitu'i'oe*n  • 1^*"*  parallcl*  pUno  or- 

thographo  «quales  erunt  illts  t quas  xuN,& 
fecantes  cyliodricg  fuperficies  detrucant  d fuper- 
ficie cylindrica  originaria  feSa  ora*  Siquidem, ve 

diximus  xMK,8tOFQoroieAriciomfupemcicrum 

fedioocs  fuot . Vnae  d m P 9 erit  fapcrficies  cy- 
Undri  OFH  ptoieaa,8e  fic  de  alijS  partibus  oicas. 


CORPORVM  IN  PUNVM  REDIG. 

Tnd«4otos  p partes  ta It  modo  prol)cichir,C^  lam 
apparatas  erit  eomplecus  necelTarius  ad  fuperfi- 
ciemqozficam  inueniendam. 

<^are  feorfim ducatur  rr^a  XTifir  in (pfi cir- 
culi interni, ( fi  fuperficies  interna  dcOtderetiir  ) 
partibus  FI,  i to  & 10.  d partes  yquales  aftumSturt 
vel  cend  ipfa  linea  st  per  quadratricem,  vel  per 
computufflivt  fupradocuimus.  vel  praAicd  mini- 
mas partes  arcus  FI,  I IO  fif  lootrisfercndo.af 
deinde  io  tot  numero  partes,  quot  arcus  o,to.i  9, 
dioifuS  eft,diuidatur,  duranturque  perpendicula- 
res  ly  iy.i4  td.  n 17,  t 18.  deinde  aftumatur 
interuallum  19.  m.  8e  rransferatur  i linea  tr,  8e 
fic  T s|.  8r  aa  dt  fit  ly.  14.  fic  ay.  a8.  meofurec 
14.17.  fif  tandem  D 29.  diftantiam  donet  r ad. 
perque  h*c  punda  fieia  ducatur  id.  iy.  24.  ay. 

idem  fiat  de  ali/t  pontis  in  arcu  o<^  repertis  . 
Nam  afiumptiainteruallis  tp.  ^ transferaturin  f 
18.  fic  12.  9.  in  Iy.  ly.  ficquealia  interualh  ly. 
yo.  in  14.  id  8;  o }i.  io  R 17  perque  pun^a  re- 
peru  flexa  ducatur  17.  »6. 15. 18.  qu*  lerml  nabit 
fuperficieffl  internam  ad  ay.  17.  18.  quadrantia 
cylindri  d lo  1 1,  8r  idem  fi  it  de  fiiycrficie  externa 
airamendodiftanttasa  Jmcaacadarcum  XM,5ra4 
accum  e»,fed  in  lineis  continuis  i puoAts  extrin- 
(ecisAj  n proficirceotibua. 


PROBL.  II.  PROPOS.  III. 

Superfides  coniwi^iM4s  eiufdctn  Cylindri 
^rquirerc» 


SI  aniralus  folidoi  efl^t  dluerfis  fegmentis 
compofituS  • vc  folent  portarum  arcus  lapi- 
dei, qu*ritur,  qu*nam  efiet  fuperficies  ca  , qua 
coaiungereturlspis  ad  lapidem . 

Sit  igitur  exquirenda  fuperficies,  fecuntbim 
quam  Tegmentum  yi  fa,  feg-nento  y t is  lO. 
coniungitur , quia  ly-  ly.  pertinet  onginati- 
ud  ad  pundum  1.  Ideo  illi  Imcx  deberet  a>- 
plicari.  Nam  llladic  longitudinem dlms  inter- 
oamS4  15.  Ab  hac  ergo  linea  ly.  15  menfuretur 
Interuallum  I • a«  8r  fit  ly.  )7  b mtcruallam  a y. 
&fit|7  yd.ducanturque  perpendicutareiyy  yy. 
&yd  14- ad  lineam  RT.  Menfuretur  cXin-le  di- 
flantia  SI*  7*  4 punSo  17.  vfque  ad  y}.  8r  lO  4. 
i ponAo  yd  in  y a Sr  daca'ur  flexa  portio  EUipfis 
y2.yj.s4,  Rorfafque  accipiatur  interuiUum ai. 
8, 8rao.  7. 8r  transferatur  in  yy  yy.&yd  J4.  & 
per  puoAa  J4.  yy.  1 7.  flexa  ducatur,qu*  erit  por- 
tio Ellipfis,  8r  erit  fuperfieiesys.  14  J4*  17  que 
qupritur,  nempe  ea,  fecundilm  quam  fegmentum 
Ay  t F coniungitur  cum  Tegmento  y l laio. 

Probatur  ver6  primo  propofitio  antecedens . 
Nam  «Ititudo  ra  ex  etfedlone  efl  ^quilis  arcui 
normali  o 10.  1 F{  latitudo  verd  T 18.  9e 
raenfuratp  linea  t i8.8r  epteris  vfque  ad*  1 7.  eft 
cqualis  Iac>tudint«  19  p vfq;  ad  o yt.  erit  Cipcrfi- 
eietay.i8  ad.iy  aleitiiitne  quiJf  pqudis qua- 
drati latitudine  verb  fuperficiei  19  P D yi . Vn- 
de ex  pcop.t.h.  equabitur  multilaiero  Tuperficiei 
Cylindri  infcripti  Inter  fuperficies.alteram  cuius 
fe^iotip  alteram  culus  feSio  or  intrrrepti. 

Ita  dicas  de  fuperficie  rT  %6  ay.  Nd  altuuJi- 
oequtde  normali  equat quadratd  D oi  l F latitudi- 
ae  verd  lattcudinem  d S9  m 19.  Quare  aquabitur 
mulcflacerl  Tuperficiei  Inter  fapcrficies  planam 
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cutosfefiloD  i9.frconiimaiiu»rediofM  Qaa* 
rc  (i  hfcminor  RT  1).  a5.  fubtiucacur  ab  illa  a.  r 
I7. 18  remanebit  fupcrliciecinter  media z<)yali» 
fupcificiei  incermediZ  inter  fuperfirtes  cjliadri* 
caa,conueiai  mn(^  Keo  intercepte  multihtcri 
Cjliodro  inferipti : vnJe  iam  multilaterom  » It 
(it  adeo  multiplicatis  latet  ibus  infrriptum,  vt  fu* 
perficies  eius  fcnfibiiitcr  opn  d^^erat  i Tuperficie 
cylindri  etiam  (upcificirs  2tf.  17.  18.  i cylin- 
drica ruperficir»  fl  ditur  in  arcum  M ; con- 
tiuctur  veto  inter  rircutost  vel  inter  Tuperficiet» 
pcrpeniicuUiei  arcubus  orqj  Km2i1  , zcjua- 
Iii  ene . 

Secundo  idem  probatur  de  fupcrficteconianAi* 
ua  . Nam  altitudo  quidem  IJ.  jd.  c(l  eadem,  que 
X.  longitudoi  ver6  inter  arcus  kn»  9t  oe^^ cornu 
oeridebeeeoin  fitu  { quo  i>oa«  5.  8 ^(4.7.  per 
illa  punSa  tranfeuntes  intercipiuntur  lotrrprc* 
didos  arcusi  tales  rero  ruotexc(Fi^>OQe^4.3t. 

PROBL.  III.  PROPOS.  IV. 

Cylindri  coneam  /MperficUm  internnm  in- 
utnirt  A fnfrnpcit  angttltuftfcHi 

STt  idem»  qui  fuperids  Cylindrus  cooesuus»  fcu 
cylindri  quadrans  SArp,  diuifus  vt  fupra*  8e 
liuev  fimiliter  dud«  1 40  44.  & a 41  4;.  &cair, 
q.i^  i<eert  lineas  angulares  vPx,  &*  i r m,  fjper 
quis,ruperficles  erecle  intelltgantur perpeo iicu« 
lar  ter  ad  axem  «ylindri»  it  erit  portio  cytmdil 
prouda  prarced.  Etiam  apparatus  erit  sdoroacuSs 
vt  rx  ro  r X clio  fuperficiei  <y!tadrKZ.  que  inter- 
c^i'ur  incer latus  Vpx»  ZYmidrTup  rficiem  con- 
esui  qaadritit  cylinJii  d 1 10  s tcxitididuci  que  C. 

Sii  irnea  t.Ts  • qu«  exprimat  Tectionem  ic 
Sitque  portio  I r qualrantit  extenfa  Tuper  eam» 
& Iit  T ij.  ac  1.  lo.xquec  i|.  14.  &carc.  perpendi- 
cuLrefque  ad  as  t vc  (upentls  du^£  fine»  vt  |« 
46  40  fic  T 18.  fo.  & c»t. 

Deinde  fumatur  diRantia  tp.  P,  9c  fit  tr-  nflata 
in  T 18  rutfus  as.  40.  (le /|.  45.  Ita  27  31.  ^ 
aequet  14  47.  &’ tamlcin  d;x.  Sr  arquet  t 3*q>i- 
bus  pundis  rc|>crt<s  ducatur  flvxa  per  illa 
45  18.  Icicm  fiat  deal  js  intcruallit  alterius  angu« 
laris  linrz  2Ytn « nempe  de  loceruallo  19.  Y»  qui 
crit  T TO.  6c  as.  44.  Sr  erit  14.  49.  itaque  fi  per 
pundj)4. 48  49  $0.  ducatui  flexa»  erit  vndique 
terminata  lupeificies  tj.  18.  34*  30.  quz  ent  ea» 
qiiZcyhoun  quadrantem  intentis  texet  . 

P ubatur  vero  , vt  fupra.  Siquidem  altitudo 
cfl  rx.iquareflradcmcx(fFedionc»qu2  lincz cir- 
culans ri  10.  D »at  latitudo  fuocrficici  lt  18.53. 
ca4em,quzD  19.  P5V  Kurftiiq:  latitudo  RT  54« 
^o.  eade,quc  d 19.  t 95. ablata  itaque  pnma  Ion- 
girudioe»  ab  bac  pottrema  reman.bic  53. 18.  54. 
jo.  pqualis  longitudini  32  P 95  Y{  qu^  intercipitur 
inter  lineas  angulares»  cum  aui£  fupeificics  inter- 
na cyltodri  quailiantii  fit  latituiime  quidem  zqua. 
lis  51 P9J.  fuperfictciicum  tmer  fuptrficics  v^iZr 
cuiuis  mliflcncrs  inicrcipiatur.  longitudine  vei6 
quadranti  Po»enr  qno  iue  zqualit  longitudine  * 8e 
altitudine  fupcifi.tei  18.  3 j.  54  3 *. 

Atfiquis  vellet  fupcrficies  coniuodiuaS  eo* 
dcmfnouoopcrabitur»latitudineS  eoim erunt 
^ >3*  37*  3^*  * quibus  duccodap  paiallclz 
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37.  39. 8f  deinde  diftaotis  »r.  41  eranfportaadi 
In  37  3tf.  ficui,  8:10.41.  Io  36. 37.  «fdeindfcdii. 
cenda  eft  fcda  45.  36.  37.  Sic  tranfljtis  mtenial. 
Jis  »1 . 43-  <0  37.  * *«.  4f- »"  3^.  T9.  duccads 

eft  refia  39.  38.49  &fic  habebimus  fuperficicQ 
coniundioi  «947.4^.  49*  *qual  s fuperficiei^co- 
ius  sitiendo  3 a 1 » longitudo  verb  inter  paralldts 
40.44.  8:41.43. intercipitur.  Dequaeadeara. 
tio»  quz  fupernis  rotlrtat . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  V. 

Cylindri  circuUris  concaui  fupcrfciemin» 
ternam  inuentre  d fuptrficie  gemina  y. 
Imdrica  feHt  pUno pcrpcndiotUtitcun* 
fiflintiSi/cd  non  ad  axem  reCJt. 

Sit  fuperficiei  fedionls»  vt  fupra  cylindri  fedi 
BAVD  non  reSanguta  ad  axem  » ita  quod  axis 
AC  non  incurrat  in  axem  cylindri  iccaotis  . De- 
duces , vt  fupra  nnrm^leS  d dato  quadrante  eoar  i 
punAis  1 13.8: epteris » vt  fupra  dedudz»  vitri 
red^m  p q planp  fuperficiei  cylindrum  fe- 
cantis  ftueius  vcfttgiu» nempe  fedioois  lACiro» 
quam  feorfim  tn  Itnca  70  71.  extendes  cuq  fin- 
gutis  etuspsitibus  iv»quz  fit  73.71  & czt.se- 
ceptapoflmodum^iflantia  98. 61.  tramferci  iq 
71.&74  8r  Itcdecpietis  pa  t bus  oneinarjs  ab 
P 1,  1 lo.Hc  xo  carcui  rotflicics  &*hxc  icguU 
io  c(t(rii  omnibus  extendeudis  plams  fuprifi. 
clcbus»turo  lotcroa  circulari,  tum coniundiua 
feruabiCLr.vtex  ipfo  exemplo  potes  peicipcre, It 
nafupetficicm77.  78.  7,,  7«.  obtinebis j Ccut 
6i  comundiuas»  quarum  vna  eft  iupcrl.cks79, 
90.  5M.  92, 

PROBL.  V.  PROPOS.  VI. 

Cylindri  Elliptici  coneam  internam  fuptrp- 
citm  hmc  oblujui  i fHpetfidc  fUiuliSi 
inde  reBunguli  d eytindricaih  pUium 
proiccte . 

Sit  fcmicjlinilrn»  OujI!,,  feo  Elllpticu,  A.cn, 
cuius  oporteat  ruperficiem  in  planum  proi|* 
cerc»8rquia  cylindrus  fillipiicus  potefl  (cnri  l 
ians  fuperficic  tali  modo » vt  fcdio  fit  circulas, 
petalis  fit»  8c  circuli  interni  fit  datas  quadrans 
zu » 8r  externi  ab » remidiameterque  totus  ab  ex- 
terna fupetficie  pertingens  Dipquali  femidiane- 
croCL,  vel  ci.  Sit  vero  ab  alia  parte  detruncatus 
k fupetficie  cylindrica»  cuius  frdioficadaiem 
cylindri  perpendicularis»  vt  cfl  videre  frorfum  ia 
cylindro  ec,  qui  rupeificje  cylindrica  m n de- 
truncatur » ita  qu6d  axis  p q fit  ortiingonslit  axi 
ciusec;  rupeificies  veroelicet  rotunda  non  fit, 
tamen  ipfi  axi  e c ad  angulos  redos  cfl  • 

Oiuidatur  itaque  circulus»  fcu  exurior  pl,  fca 
interior  ih,&  trahaoturporciooes  radiorum iB 
I 2.  8c  cpi.  8e  ab  illis  pundis  l,  i.  it  i H,  ^alqi 
ducantur  parallclp  vfquc  aj  $%  parallelam  radia  ct 
VtfuntLX,!  3.  8c  alip  conti nup  ab  cxCtinfecoam- 
bitu»8c  pundis  eius  L%Se  1 ,8e  alip  parallet^  pddat( 
i pundis  iQUiofect ambitus • vt  fune  h 423. 

accft- 
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Cfc.  A rc^i  d:inle  dk  centro  i»  interujllo  ad  $ atiii  fqQale(«  vt  funt  »j  atf.  s6 
,K  duciiur  arcu«*qai  occqrrat  lioef  CD  altitudi-  » perque  Hngula  dimfionum  punSa  perpeod>co- 
. J ..i  «I I , nrl^i’  • « in  n.  Ar  t rshirtir 
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nijdnt  cjflinJci  elliptici  G n.  in  d,  «r  trahatar 
erit  f lutlia  iXirtpote  radi' at,  flt  ideo  radio 
10  5r  deinde  duratae  oe.S;  d ceteri;  puoaii  J 4 5. 
Seal  )SparaUel{ptfiiap  Deedocitur  rtfanteoB- 
tinu{}*-®"t'  &'pdnaatf4  7.8  y.Src.Srtan. 
demabiftis  punSit  ducantur  parallel;  Imepoc. 
Ttfuntd  9.7  10.11  8.  fcciterfiiJUf  erunt lincf 
io  fupcificie  coni  eiiftentct : fed  proieap  iupla. 
nu  CAD»,  * ideo  cylindru»  etit  proiedus , 
cuius  bafit  ad  airm  cedanguU  erit  i(.  la.  P 
0 ptoieSa  in  lineam  nm  ex  propof.  8.  Trad.id. 
at  obliqua  aiBH  ptoicaa  in  oa.Sr  cpllnilti  fecantia 
fuperfic. et  in  lineam  curuim  a il  c,  quia  om- 
nes iltf,*tiiote  normales  plano  orthographo  acoa 
in  lineat  traofcuot  ea  8.  ptop.  aut  1«.  ttad.  ad. 
propl.  Linef  veto  .que  in  fuperficte  eonica  dillin- 
guot  partes  llncii  parallelis  interceptis  eapt.men- 
lut.vt  ex  dcmonfttatloneptop.i.  colligere  potes, 
Tclead.  tfaa.ld.  . a 

Pollmodum  ducatur  co  perpendicularis  ad  Mtia 
vel  ut,  quf  erit  fcmldlaraetcr  maior  fit  confiltU' 
tus,8i  politut.Yt  iG.  vel  ct . 

Interuallo  Itaque  perpendiculari  Ha.  «e  II  lu- 

perdiameteum  oo  erigantur  perpendiculares  ix 
I4,8rt)  IJ , 8r cet.  qiip  dilleot  acH.  vtefldi- 
fiantia  perpendicuraris  h a.  vel  1 1 , Sr  fic  fiat  de 
ceteris  pundit  interni,  id  17.  8r  etiam  eatcrnit 
cottcfpondentibut.  «r  habebimus  femidismetrum 
maiorem  ellipfis  00  firaditer  truncatum,  «e  Jiui- 
fum, prout  eft  diuifut  tu  1 perpenJicular  bus.qua- 
nimrnacaiS  a.  Ttansferaotut  itaque  altitudl- 
todioetcatemgfupeificiei  Mn  in  c aa.  & u 19. 
in  II  ij.aeceiete.  tum  inrernj  M ao.  in  o aj. 

Cr  H al  in  11  I4.!tcetet?puiiaalit.«rpiralle- 
lis  inteteeptp  (uper  punaata.  ptr,.eo  licularet 
correfpondeotes  la  14-  * e«-  P«  ‘ 

14.  !e  Vetera  in  illis  oamentia  deducitur  f- 
uuab.li  manu  curua,  nam  bfc  erit  elliplis  interna, 
letviiodii  aal  reaangulaeft  : Deinde  per  pun- 
^eattema  in  lineis  eontinuis  reperta  vt  aa.  IJ. 
s,  cet.  duratur  tutflit  aiquabili  manu  linea  eur- 
oa. 'Nam  hec  ellipfis  eamnfeca  ent , qup  aal  cp- 
lindri  item  reaingula  ell , 

Quod  oftenditor,  aut  cX  pronol.  l|.  traa.». 
ouU  ibi  afletuimus  proieaionem  ellipfis  ellipfira 

.(Te,  vel  ex  ptopol.7*-  "‘S-  »4  <le  ■ N™ 

perpendieulatesfinus.vtl!  a.  Se  «teri  deueai 
inlineamsx  redadl  fuere  per  parallelas  ad  elux 
diuiConibus  firailitet  fcaum  minorem  fcmi. 
diametrum  siN  raternum.  M ao  intetnumj  Quare 
u al.  1 a 14.  interni , ficut, St eaterni  o a a.  Se 
cet.  quilibet  (05  portioni  in  MU  cortefpoodentt 
.quales  linee  erunt  fimilts  finubus  ongioarijs 
at  0 ipfi CH  vt  11.  iq.ipfii*  X.  Quate  iH* 
nus  ts.  14.  c xx-erunt  applicat*  ad  partes  eafdeni 
diametri  00 , vel  cp  t Sr  ideo  per  eorum  eatrraa 
tranfibit  ellipfis. cuiu  XJ.  minor  diameter  ell. 

Itaque  habemus  iam  . In  Cpliodro  Acxoambl- 
tu  Sai  orthogonalcm  1 tum  intrinfecum  a J.  14.  P 
tu  eatrlnfccum  ax.  tj.  o:  Quare  fi  per  minimas 
particulas  1»  lineam  redam  vtrumque  ambirum 
proiclamustita  vtqi.fi.t  ?qualis  Intrtofecf  X} 

14  p.Sttqs  fit  qqualis  linef  ax  ts  0 eatrioferj 
elliptire  habebimus  longitudinem  ambitus  ep- 
lindri  iiplanum  eatenfam,  falrera  quam  proximi, 
farlemulque  lingulas  partes  fi  .g  .liti  quam  proxi- 
me tquales  o^a  4 Ii  X{:d  I4.aerjtcrecfteris» 
ficut,  S:  0^x5.  fiea££lliptic£ix.  IJ.  Sialijvfqun 


5 perque  nngult  diuifionum  pundi  pcrpeodiciH 

hrei ducantur  18  R»9rc;cere'tmcrme- 

diftHcut,  &s  }i.  Q.JO.  «f  cpfcff  ioterpofitf; 
quji  flngula»  finguliacorrcrpondcntibuRincytin» 
dro  CDAi  faciemus  aquales  talimaJo.  QutaQfi 
efl  ambitus  a|  14  P»  cuius  diameter  m ao»  & qua- 
libet latitudo  eius,  vtas4  conerpondet  cuili- 
bet ambitost}  14  P V.  g portioni  14  lirwa 
quoque  i8  erit  ea»  que  fccundiUm  longitudi- 
nem tranlit  per  pundum  s).  quf  efl  ao  7.  tinea 
in cjlindro ACBO  . Vndeto  7*  longitudo  cranf- 
feretur  in  lineam  0,^18  i linea  qa  pundoque  q. 
vfque  adaS.  Sr  Hc  de  alia  pandata  fiar  »*  afTumpta 
enien  eius  longitudine  a 1 .8  transferatur  ii  24  )a 
&(ic  fucceffiuddeal  js.  i einde  longitudo  reH- 
dua  pundata  »0  lo  transferatur  ino^}).&  si. 
II.  in  14  J4-  8c  fic  dc  al»jt,  perqueestrema  pun- 
S8  )a.  & CfteHs  vfqu'  al  ducatur  ^quabiit 
manuficxa  a8  7«  «9  ficue»&rperpiindaj.r  94. 

6 aliavfquead  fi  xa  ducetur, A*  etit  ru^>e.fi.‘ies 
Interna  extenfa  x8  ip  j?.  Cylindri  prf didi 
CDA  ■ , cuius  ambitus  interior  aj  14  r radius 
maior  cr  minor  M »0.  axisaa»  pjtet  ecrb  qu&d 
«Ttera  pars  fcmiciltndri  eiufJcm  ab  hac » qu«  cft 
quarta  pars  non  didferet . 

Eodem  modo  fupeificies  externa  extendetur* 
Nam  Nd  transferetur  in  ?o.  at  tp  6.  in  aj  )8. 

& fic  de  alijs . Pariter  /9  9 in  39  8e  nc  ia 
17.  8e  fic  de  alijs  notatis  . Ergoomnibus  pun- 
dis  normalium>ttim  hinc, tum  inde  line^  qs  coo- 
iundis  flexa  }o  38  |i.  ficut  Be  alijs  7 49  ha- 
bebimus fupcrficiem  extrinfecapro  fui  parce  di- 
midia femkylindricDASscaius  fcdio  plana  cogni- 
ta ilHk  exprefla  per  lineam  01.  Sf  ad  altam  par- 
tem» cuius  fedio  eft  cylindrica  exprelTa  per  arcum 
AC,  8e  ambitur  exterior  plani  ad  axe  redi  at  15  o. 

probatur  rer6,quod  tatis  fit . Nameiufilem 
altitudinem»  ncm'>e  quartam  partrm  ambitus  per 
lineam  Qi  expreflimus » linef  flexf  longitudi- 
nem terminantes  V.g.30  ;8  31.  Se  P J^  prr 
datas  logitudinesduximui.ncpe  per  30  Q pqnal  a 
longitudini  No.fr  q^  37  f qualis  lougicuimi  19  9. 
fr  fic  dicas  de  altjt : quare  cx  oftenfis  prop.t.  de- 
dudis  d prop-l.  fuperficies  tS  tp  t}  31  fatuabi- 
tur fiiperficiei  cylindrice  interof  prf  Jidis  luper- 
ficiebus  interceptf , ficut  eeiam  fuperficies  30  31 
3^  37  erit  fqualis  exterae  prfdidis  fupecficie- 
bus  abfctff . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  VII. 

Superfetes  coninn^mas  eiufdem  femicylin^ 
drt  pUna  diflendere . 

O Via  Cylindrum  prf  dldumconcaaum  fingi- 
mus, diuerfifque  quafi  doliorum  aficribus 
Coagmentatum,ldeo  fiquisectam  Ipfarum  iundu- 
rarum  fuperficiem  vellet  agnofccrci  id  faciliter 

fiet . r I 

Nam  catum  fuperficierom  craffitudioeS,  fea  la- 
titudines habemus  exprefias  in  lineists  >3 • *4 
15.  fr  alijs, qu^vcrimque  cUiplim  intrinfecam,fr 
eXtrinfecam  conoedunt»  longitudinemque  tum 
Intrinfecam»  tum  extriofecara  in  fnperficiebus 
nuper  inueotis  u Sic  ergo  inuenicmla  fuperficies 
iundurf  14  if  • hfc  erit  longitudinis  extrinfecf 
18  39,  quarcdpaodoaftfuper  lioeamsQ,.*ee> 
Ius, 
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/ut.quam  Tolueris  ptreem  trantferet  interuallam 
14  ir.  quod  erit  40  t da<9aque  liaea  41  4«. 
habcbts  quoque  termiaum  cxtrialecum , oempe 
longitudinem »4  ji.relai  8.  quod imeruallum 
trantferet  1040  41.  ducefque|8  4s.frericter- 
minata  tb  hac  parte  Toperficies  qux/ita.  Rurfus 
tranifercs  «4  j4.  vel  «qualf  ai  11.  in  4041.  At 
quia  fuperricjet  illa  quatenus  terminat  in  rjrlindru 
CA  Du  faett  fcdion^  linea  rcdiildcotermious  hu« 
ius  fuper Aciei  coniun8tu«,qua  prfftare  volumus 
linea  refia  non  erit , ideoque  aliud  pundum  me- 
dium. per  quud  linea  11  xa  ducatur  iaocniendum 
trut  Ideo  d:utralinca  a I in  adueatur  paralle- 
laialiji  lineolis  continuata  a li . deinde  h I , dein- 
de 1 k : habebimulque  longitudinem  C x . Deinde 
diftantia  ^udi  a aa.a  linea  L6  alTumpta  trasfere- 
mut  a G m u , & duda  perpendiculari  u r dabit 
punaumr.diAamiam  ergo  illam  14  r transfe- 
remus in  H y,  dudaque  jr  f transferemus  dl- 
flaatiam  c x nuper  muencamioy  f»habebimuf- 
quetriapunaa  39  f 41.  per  quarduda  linea  cur- 
uj  terminabit  TuperAci^m  coniundiuam  38  41 
39  41.  EtGcagesinalijslimilibus. 

Ratio  vero  t fe  cuidcntia  operationis  ex  ratione 
prop.t.  buius  fatis  innotefciti  patet  vero  ex  prop. 
2S.trad.aT  lineaakcuruam39  f 41.  eilipfisnoa 
cfTc  pottiooctD.  • 

PROBL.  VII.  PROPOS.  VIII. 

SemUylindri  concaH/jCS^  rotundi  fuperfdcui 
htne  ohlttu  ^ i fupetpcie  pUno  fcHiy  mdc 
d Cylindro  item  4x1  oi^'t:juo , tn  planum 
extendere  y & repre(enure  y 

Sit  darns  Cylindros  Ascn.qui  fecetur.vi  oAen- 
ditur  feoi  fim , nempe  a fuper 6cie  plana  a b , 
& a cylindri  f e fupetficle , qux  ambf  obliqui  ad 
axem  c d fecent,  feu  cquldtllanter,  feu  non,  ver- 
ius tamen  eardem  partes , ita.  vt  linea  a b maximp 
dechnitionis  fuperficiei  plane  fit  in  eodem  plano 
acaxisfe.ft  detur  eius  ambitus  ad  axem  redut» 
rbgnitus  nempe  rircalus,  cnius  diameter  exterior 
fit  XE>  8r  interior  fit  xr. 

Diametro  itaque  xp  riat  circulus  lmh  « Ar  dia- 
metro loteriorl  xp  alius  eodem  centro  Giinfuper* 
que  addatur  alius  circulus  intermcdiusi  vt  placer» 
diuifoque  altero  eorom  in  quotlibct  legraenta, du- 
cantur radi;  M N,  j 1,  «rtlq,  pupdis,in 
qullaui  circulos  fccant  ducantur  parallcJ*,  turo 
^ametro  lu,  tum  diametro  cm.  d pandis  quidem 
imrlnfecl  gyn  propter  diflindionem  cominug, 
vtM  B Srs  10  i mediopundatx » vt  3 u.  4 
3.8^3  7*^  lineolis  cominoai»,  vt  I 13  • 

I 9*  ^ P^®*‘®caotur>quanii^m  fateft. 

in  plano  deinde  lhp^  ducatur  oR»  quat  rapre- 
femet  maximam  obliquitatem  plan«  fuperficiei  • 
cum  axe  os  » & ruilum  Bq  > qus  hem  raprefentet 
obliquitatem  lupet/iciei  cylindrica;  fecaatis.cuius 
cylindri  fcmidiameter  fit  ts. 

Dlltanii»  Itaque,  vt  14  la  intriofeea,  15  ft 
media. 16  10.  extriofeca  alTumaacur,  8r  foperpa- 
ralJelas  in  ijfdem  hoeu , quibus  oriuntur  line« 
alTumptarum  diAantiarum  uansfetanturt  nimi- 
rum 14  ta  in  lineolis  diiUndam  1 9 17,  i pudo 
9vfquc  ad  17.  di(lantiaJ5  11.  in  linearo  puoda- 
J 7 »?•  ipimdo7.  Tfquc  «diRftficitf  10. 


In  lineam  eontlnoamcxtrlnreesm  s d fo  Ipon- 
fto  € vfwead  19.  8c  ita  agatur  de  cptcrii}  qai. 
bus  omnibui  tranflitis  per  punda  in  fioguIU  pa- 
rallelis fignata.quf  intrinfeeo  fcmicireulo  oaftuii 
tur  duces  flexa  »0  n.  17  li.  qup  erit  dimidiata  cl- 
llpfis  : J>elnde  altam  per  punda  fignata  ia  parii. 
lelii  a medio  gy  ro  profedh  pundatls,  «r  tandeta 
omnibus  maiorem  db  as  per  punda  fignata  ia 
parallelis  3 gyro  extrinfeco  exortis,  que  erit  ex- 
trinfeca  Elliplis . Conlunges  deinde  tres  ejlipfes 
lineii  euruis  per  punda  tria  voum  io  lineolis  de- 
dudis  alterum  In  punditis  tertium  in  eoniinolf 
repertaiy  18  19*  inutabuarur,dr  flabunt  lo- 
co fegmenti  radi;  s 3 1.  Quod  autem  pr«d.d« 
circumferenti»  Hnt  ellipfes,  oatet  ex  tr.sy,  pr.a», 
vbifediooe  cylindri  obliquam  elUpfim  elT-ofle* 
dimui.arpr  i?.tr.S6.par,l.  Et  etiam,  qu&d  lon- 
gitudines itf  IO.  8fij  II.  ar  rxi.  tranllate  fint 
proport*onales  ob  earum  parallelifmum  in  trian- 
gnioLOHR  non  completo;  quare  vt  eft  hc  aJu 
M-  itaert  otad  14  (x  dedud\  diflaotia  itR  ab 
vtraque,  8e  fic  de  a!i;s,  vnde  ex  prop.71.  irad.14. 
Coroll.  deferipnerit  femicIJipfis , 8e  prolcdua 
fcmicirculus  LMfi;  ali/  interiores. 

Sed  modo  vertamus  opiii  ad  deferibendas  orbi- 
tas j quas  cum  cylindri  fuperfide  obiiqud  fcdi 
facit  femicyiindrus  propoficus  1 ScienJumque 
eft  qaafltbei  fuperficies  parallelas  axi  in  obliquo 
cylindro  ex  ts  rad.non  efficere  fcdiones  circdlos 
licet  cylindrus  fit  circularis.  fedelJipfesex  prop. 
SS.  trad.jy  Et  quia  omnes  eundem  angulum  fa- 
ciunt cum  axe  cyli  ndri  fceantit  omnes  erunt  ^qua- 
les  ex  eiurdem  prop,  Coroil.  ideoque  oportebit 
prius  dato  diametro  cylindri  feeaniis  inuenire  faJ- 
tem  quartam  cllipfis  , cuius  fcroiJiametcr  minor 
eft  Ts, vcItt,  nem^e  rem'diamcter  circuli,  qui 
cyhndro  rrcamibsfiseff , Witter  tV  , prout  tv 
parallela  axi  S.U  cylindri  fedi  tranfeundo  obliqui 
per  centrum  Taugefcit.  Qiu  eJIipfi  d'  . ripia  ex 
repertis  .ixibtisTs.  8c  tv  . Fiat  modulus  ex  papy- 
ro, feu  aliqua  alia  materh,vt  non  tibi  fiot  defert- 
bendr  tot  elljpres  rqtiales,  quot  opus  funt . De- 
inde «ITumpta  diftaniia  14  13.1- aH;i  lioearum  pa- 
rallelarum dedirdiruffl,  mmfureturab  Lverfut 
zfuperl  neaiz.arfiti  14.  Siec  s fit  t sy  ap- 
pllcatodeln  modulo  Tvy,  ita  vt  Imci  VTedgruat 
lineat  zl,  pundoin  V pundo  24.  deducatur  eJ- 
Jlpfis  x5  24.  fic  applicato  nirfils  modulo  fuper 
eandem  lineam  eoJem  modo , fed  ita , quod  pun- 
flumv  congruat  punfio  sy.  deducatur  r^artio  el- 
lipfissy  A|  Srha  fiatde  carceris  .St  vb1  nrorradat 
ellipfrs  fccant  parallelas  lineolis  dud' as  syir,  Sr 
s6  i,fit  ceteras  i femicircuto  iotrtn£tco  deuedat 
ea  punda  nocentur,  8e  per  ea  deducatur  orbin 
18  17  ad  ap,  Siefiat  de  lineis  pundatisJefa- 
mendo ihflantiastT  30.  fr  oS,Sr  cfceras,  at  tranf- 
ferendo  illas  ob  L verfusx,dt  deinoe  fingutlspun- 
dis  eodem  modulo  elliptico  applicato  alie  portio- 
nes ellipfiom  trahantur»  & per  punda  quibus  na- 
rsHelas  > vc  4 3 1.  flexa  ducatur ; Iterumque  idi.ni 
fiat  de  diflanti;s  in  (meis  continuis  defumptisya 
Itf.  quod  interuallum  cum  erteris  in  lincis  emf- 
dem  generis  defumptis  transferatur  abt  veriu'  z. 

Et  applicato  eodem  modo  modulo  t\‘T  porcmiid 
elliptice  ducantur,  &r  vbi  fccant  paralUI as  conti- 
nuas , vt  MA  per  ea  punda,vc  per  a orbita  duratur 
quy  erit  |3  a c . Et  tandem  ipl»  urbit»,tfr  punda 
per  qu»  deduda  funt  lineis,  vc  17  31  a , & atf 
51  5*»  S**?  etiam  flexe  erunt, coniungantur . 

Itaque  portiones  cilipfium,  vca4  atf.tfr  ali» 

«lice- 
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DE  SVPERFiaEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG. 


sf  . eiicm<}oe  l »4.fa 
plaaopapilMo  ni  i«  eo4c«ii  • qoi  ti(«  protedf 
eecurruai  lineis  l t6.  te  sli|s  • te  panAs  < (juibits 
ill{  t W.  St  flmiles  occorrant  fupcrficici  cflio* 
drie^  deeernunc . VndctSr  lonffiudiQcs  exhibent 
14  s).  nonquidem  io  plenos  (m  Io  fu  nsturiH 
deastione  ,qap  cftliorp  9 sd. 

]sm  eerb  omnis  sppiratai  conclaatus  ad  (bper* 
fciem»  tum  extrinfccara»  tum  iotriorecam  eXtea* 
dendam . 

Ducatur  linea  reda  40  41.  te  fin^lf  partet 
circuli  interni  per  eam  extendaatur»  et  in  fqua> 
Hs  lioff  4«  44  Cfierf  cfteris  partibus » & ab  ijs 
pundis  crisantur  perpeqdicoJarcs*  et  4s  )4<  4l 
15.  drali^.  Deinde  Aimatur  diftanclaa  linea  lk 
adqoodiibec  pundum  In  lineolis  parallelis  reper- 
tami  vt  9 17.  drinasrcratue  a pHndo44<  in|d. 
te  poodum  9 ad.  io  eadetn  lineolis  contexta  • te 
trans  feratur  fuper  eidf  44  ^7^^  (ic  fiat  de  omnl- 
biM  alija  pandis  In  ijifdf  partilelis  difcontlnub 
repenii.  Etiam  in  perpddiculari^i  44  |7«4* 
t^te^j  Sralijs  hinc*rqi  ad4d  ^S.tndevfqi 
*d45  i4»c6rcqucmur  pnndayperqDedtda  flexa 
4d  jtf  4f.  ar|p  }4  48. dabit  foperficiemconca. 
aiamiascrnam  cylindri  propofiti  46  4T  4^  19* 
Si  vero  iuperficies  externa  in  planum  proicien* 
sia  fit«ld  000  alio  modo  peragemm  •*  fed  panda  ia 
lincta  concinals  » que  proueoiunc  d remlcircuio 
cxtrioleco  quf  reoda  V.g,  in  linea  mA|TI  si*  6 19« 
9e  alijs  eiurdem  generis . 

Patet  varo  aflignatam  faper Aciem effe  intrlofe* 
cam  cjlindri,  quia  altitudlnesf  ve  43  44.  fbne  fe> 
aicirculi  lairjarcci  ta  partes  odo  fqnalcs  dbii* 
A » culus  vaapars.JN»a  perpendicularibiH  44 
97.&aii)s,in  quasdirtindaefi  fuper Acies prf- 
dida  : Loogitudiuea  verb  patet  efle  V«  g.  )lne( 
14  fed  ^um  addiiamenrn  9 quid  cl« 

lipcica  curoitas  cplindri  fecantis  Aiperaddtl  • H( 
curuitatcsclliptir^  abclKpAdedudf  V.  g.  cnnii- 
tas  X4  ad.  i pando  Ldiftans»vt  14  a x^.proneda 
vfq}ad  altlcadmf  ad.fuperaddil  aliquid»fic  At  Ion* 
d>or  linea  9 ad.  quam  34  a $ te  eonCeq/amet  9 
^m  i4  ag.  Idcoquedefimnea  longitudo a7  8t 
»sbit  loogiittdiaem  fiiperAcialem  »eo  in  pundn 
4t  j4.d  qui  detrad»  longitudo  41  m equalit 
loAgKudiQi  8 n relinquit  longitudinem  cfilndrl» 
cf  rupcrficiei  eo  ia  pundo  m 14.  fquaka  loogU 

«ndiai  a 8. Ar  Aede  tiifapnndU.  t>  * 

'isl' 

PROBL  Vni.,  PROPOS,  IX. 

Suptrficies  itntunSmjs  eiufdtm  femicyleit^ 
drs  plano  extendert . 

SIelondnrii*a.  f.  plano  exteodeada^qnia}# 
17.  ruperheiei  intrinfccf  extcnla  ad  eam  ex 
ordioe  pensneiihancruperficiem  cooiqndhum  cl 
tuemus;  Sumpto  itaque  tneeruallo  t )>Srp  a. 
transferacurtAr  eed<  mteruallo  parallelf  )d  97 
ducantur47  49. 649  70.  Dkinde  fumatur  In» 
tcfuallum  7 18.  itt  pundKa  , fr  19  6 in 
coottottaii  t transferarurqtaeip  d.  in  q 49.  Ar7 
j8.  Inr  47>  ducaturque  linea  »qu4  flexa  per  ersa 
ponda  cranreat  )d  4**  49.  Deinde  aflumpiis  ds- 
Aaniija  7 51  tranaferatur  in  9 48.&'d  5a.  In  q 
50.  Sr  per  tria  punda  ducatur  flexa  J7  48  $0. 
cricqueiunciura  |d  49  fj  pvqufpcr  i p S.  tran* 
At . Eodem  auceio  pado  peopoAuooflcndmir»ac 
(rgctilcns . 
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PROBt.  IX.  PROPOS.  X. 

Slftr^ciem  femicyliniri  iimtnirt,  data  ei»t 
amtim  ad  axtm  reflo , qui  fecttur  d fu- 
perficit  plana , nec  axi  > nec  plano  per 
axem,  (yper  diametrum  dufio  teflan- 
pula  t at  aha  autem  parte  couica  fuper- 
fete  ftttmr . cuiui  coni  axit  ipfiut  axi 
reflaiigulut  fit , 

PIffen  h«e  propolito  ab  antracrlenH.  Mam 
plana  ruperfleifs  fecans  erat  plano  per  axem 
cylindri  fecantis  ad  redos  angulos;at  verb  b^c  fu* 
perficies  plana  neqaaouamivc  efl  videre  feorfum  t 
nam  cylindrus  a ecdo  feeatur  1 cono  gac  f 1 te 
planum  fecans  cbd  plano  g b peratem  u m 
cylindri  tranfcuml  non  c/l  perpendiculare  9 
vt  efll  i Xt  quod  pr^fupponltur  cognitum  , nem* 
pe  efle  circulum  f poflet  verb,  Se  efle  elliplis » vt » 
te  In  prnced.  propof.  etiam  poterat  efle  elllpfis  ) 
Axia  tam€  coni  g fefl  ad  angulos  redos  axi  mu* 
Sic  ergo  circuli  cylindri  Interni  femidiameier  At* 
te  externi  AC»ei  qsiibui  IntcroullU  duo  circuli  du* 
cantur  xni,  te  ens  diametroexcriofeeo  ac  iiKrta* 
fcco  A*»  aiiufqnemedius. 

Diuiflfque» vc  fupra  Hila  ci rculii  xd«  , vc! our 
radijs  I X ) deducantur  perp^dicuiarcti  4 lineo, 
lis  1 7 pandis  6 3 continua  dedud*.  Daco 
verb  qu^  ad  alteram  pirtem  marcis  diftet  i xi 
reda  ad  Axesn  fuperfleieu  quintdmefl  mr  ad  poa* 
dum  K ducator  rqoalisiK.Sr  1 pttndii  4 f 4*Sf 
omnibus  alijs  i perpendicnlaribus  r 4.  te  nt,  no. 
ucis  In  diametro  xi  ducantur  paraUrla! , Arei 
normales  d 7.  7 8.  4 9 veatery  < Deinde  do* 
da  A>C  { ncumqve  Aat  angQhtiCAM^qoo  plaouro 
num  fiecana obliqui  am  declinata  pl ino C s fecao* 
te  axem  redd»  te  fadocentroin  x linn*  arcubus 
9 10.  8 IX.  7 II.  deduraniuradAkArapimdis 
quibus  feCMt  10  IX.  te  11.  Sr  aH|t  erigantur  p* 
railelcad  AM»  vtfunt  10  ly.  ix  14.  11  15. 

Aflumptis  verb  akitudimbus  t.4>Sr  sHjs  traof» 
ferantur  fuper  ac  ab  /i»te  1 4.flt  A s8.lt  5 x iflt  a 
17.  Sr  tf  y.  fit  A id.  tc  fic  agatur  de  otunibus  alifs 
altitodintbos » feu  fioubut » te  per  punda  Agnata 
parallclx  ducantur  17  16. 14  17.  Sr  i|  td.  fregte* 
ry  I occuritatcntm  primb  dudis  pandatar  pun* 
datisi  continue  coarinuis»  Sr  intcrrQpsjs  linitofca 
interruptis  s Per  punda  ii6foevbi  fe' cominus 
ieeant  ducatur  eliipfia  A 17  i»SrpCr  punda  vbi 
puodate  fe  tangu  Dt»  ducarur  eUipfit  xo  14  ts. 
Ir  per  punda  vbi  interrupte  fe  lecant  «kiaw»  mi> 
•orque  clltpfia  dacacur  19  ly  xik  Erunc  autem 
h(  flexe  dimidie  ellipfeaex  ax.  uad.S7<  t^uixpU* 
aum  fecans  obliqud  ad  axem  cylindrum  lacie  fc. 
dionem  ^IlipAm . Cooiungamuiqi tandem  pua> 
da  I}.  14.17.  Sr  fimiIia»S;  tam  erit  paratacon- 
ftrudio»  que  ad  fedionem  planam  fpedat . 

Sit  deinde  axia  coni  iv»  cuius  baflacircuhis'»8r 
fuperficiei  fecantis  vefligium  no:  A flnguiis  pun» 
disV.g.93.  aflumantur  rcdangul^  dillanttc  ab 
axe  iv»Sr  fado  centro  io  t>»  ducatur  arcus  aj 
»4.  ficqucAat  de  exterit  puodis  V.  g.  afliimpra 
puodi97.  diflamu  redanguU  ab  axe  iv  coni  No 
«odem  centro  7 ducatur  circuli  arcui  i6  17.  Vc. 
Puoda  vero  pert:ueocia  ad  idcm  geaua  Unoa. 

DdtJd  tum 
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ram  nefi«ntar  flnis,  vt  dada  rft  19  $7  «4  9^. 
nedantarqae  punAa  ^4.  50.  Aexa«9ue  portiones 
elMpnom  erane  ex  6,  cr«s}.  fi^atdem  luncpUns 
fecamia  cylindrum  per  u em  j.t.u  fecundam 
eam  fcAionem*  quam  (waodo  conum  ia  eius  fu* 
perficie  reliqauoe . lamque  eft  proiedui  cylin- 
drus in  kimz  %9  AtArponloconJiqucabiplofe- 
caturinaS  jo.  z So  29,  Ec  obliqua  fuperficies 
fecans  oblique  io  x ly.  A«  n ci  i>«  crsd.ty.  par.i. 
colligi  potefl . 

Hoc  apparatu  prcftito » iam  fuperficies  Interna 
eodem  modo  t ac  fBperiorio  planum  difteadicur. 
Io  Linea  feorfiin  duda  Qji  circuli  intrinfecl 
partei  crantfaraneuri  quarum  rna  e(l  ih  traol^ 
lata  in  |i  )8.Sr  per  punfia  dfuiftonom  redcper* 
pcndicularesducantur  yp  yy.  dccct. 
fumpta  deinde  diOantia  i Imea  ac  ad  qaodllbec 
puddum  perlinens  ad  iuperficlem  intriofecam  11« 
nearb  di^cootinuarum  vt  18  ly.  transferatur  in 
]8  17*  deinde  aifumpta  diftamia  18  4y.  transfe- 
ratur in  38  19.  & Gc  agatur  de  aliis  ad  elllpGm 
inirtnfecam  19  l|  fo » Ar  orbitam  alteram  tp. 

Habebimufqttepuoda40  39 
}}  24  4*>  ^ C7tera  , per  qu*  (flexa  «quabili 
manu  trahenda  j Gc  Sr  habebimus  ponda  41  Sf 
43.  &aIia»perqttrGmUiiter  flexa  duda  totam  fu- 
perflclemcxtrinfecam  cylindri  propoGci  exhibe- 
bit 40  41  qa  43.  £xtnnfeca  vcrb  eodem  pado 
Get  affumendo  pundaadextrioGxamorbicamiSr 
clIipGm  fpedancia. 

Sed  G quis  ipfam  fedionera  • ic  frmlellipGm  ; 
qua  planum  fecat cylindrum  danim  in  fua  naturali 
mago  tudine  exoptet  { idconfequecarhoc  modo  . 
Ad  ST  apundia  4. 4* 5*  Ar  crtcrii  perpendicu- 
lares ad  xa  ducatur»  nempe  4.  44«  y 4^.  4 4^ 
ATcttc.  ab  i Alt  vero  pundis  ad  fedionis  lineam 
s T perpendiculares  nirfds  ducantur»  vt  41  48. 
47.  49.  44  50.  Ar  quantum  fufieie  ad  aliquate- 
nus maioiem  alticudinem»  quam  AMraflbmpto 
deinde  interuallo  at  iraosieracur  In  sx  ad  eam 
partem  > qui  magia  fcdiotr  ac^tc  ad  xt,Ar 
ducatur  XT  . Deinde  altitudines  fo  13.  la  14. 

II  ly.  transferantur  qualibet  in  lineam  eiufdem 

generis»  & correrpondentis,  & GatqS  53.  49 
ys.  yo  yi.  Sicque  Gat  deall^.  Arperpunda  in 
lineis  ciufdcm  generis  cqutbili  manu  ellipfls  du- 
catur V.  g.  per  punda  perttocncia  ad  lineas  coa« 
tinuaa  ducatur  eilipGsz  33  r»  Arallsr  per  alis» 
vt  melius  vides » Ar  habebis  fupcrflckm  X 33  r 
34  yl  yy. ortam  i Cedioae  obliqua  cylindri,  te 
efl  ellipGa:  fcd  culus  diameter  xreA  ex  eoniun- 
gacisnoni  generatione » quod  aatem  talis  Gc» 
pater  quod  rr  partes  proportionales  xi  lines  par- 
iibus»^tineat,  Ar  applicatas  item  vtyoyt. etiam 
propottionales  ob  parallelas  ly  i4.  fc  ceteras» 
quibus  detruncatur,  Ar  rermioaiur » vnde  ex  prop, 
71 . Coroll . trad*  2 4.  eilipGs  erit,  quod , Ar  poteft 
ofleodi  ex  prop.as.  crad*sy. 

PROfiL.  X.  ‘PROPOS.  XI, 

Sypetfcifs  foniun^huat  eiufdtm  Cjflindri 
referire . 

HOc  Gc  eodem  modo»ae  fuperiori « Nam  do* 
cuncur  parallele  per  punda  y5.  57.  ad  in» 
teruallumd  iioea39  37.quecA  i.Ae  s.  rurfufque 
inter  a.  Ar  3. 


Sic  verb  terminabuntur  Interoailua  i4- 
if.tranrportabicurin  y4  yi.  8ri7  14.037  4t. 
Ar  p«rpund4  37. 4s.  4i,  dttcaturflexa  17  4«  44- 
Sicque  preAabtcur  ad  aliam  partemi  runa  iotemal- 
lura  i4  4o.  cranafemur  io  y8  s6.Gc«t|Ari7 
di.inyy  59.  Ar  per  crU  punda  flsxa  duecturjyp 
y8  39.  Ar  erit  fuperGoes  coniundioa  3I  39  37 
4l»  idemque  ages  in  ali|s . 

probl.  X.  PROPOS.  xn. 

Semicflindri  fuferficiem  i ferpendkiddri 
einfdem  rtthnis^  fed  Cyiindro  (eBi , 

(Ut A ftfliont  fUnA  dedinAMte  ^ O*  indh 
MAtAy  dio  rnodo  in  fUnum  froijetre, 

INpreced.pr,  Cylindri  ambicot  circularis  nl 
P”*^**??®***^*'**^  cognitos  \ hle  autem 
ipla  ledio  plana  prrropponitur  cognita » ac  vetb 
abitus  ^lindri , feu  femicyllndrt  conquirendas 
ci«»  Ar  poflec  quidem  eodem  modo  exquiri, ar  pre^ 
«deos  ,Gcuc,Af  prccedent  probi,  hoc  modo  is 
opus  deduci » fed  dodrioy  abundsHoris  gratii . 

oR^ta  fedio  conica  plana  circularis  Aoeerr» 
Ariociioatioadpianuoet  axemdudura  exprima- 
tur per  Jinearo  AuinclinatJad  ACidecltoatto  verb 
.il.c  ooncquMifUntnn . 

Per  puafia  1. 1.  qatbof  redi;  de  more  daeen- 
di  leeiK  tres  ctrciilos,  ( n in  alijt  Fianm)  d«- 
«nturpsrsllel*  id  diuseleu  «c,Tt  fant  04,7  ». 
J I.  . 8.  & ctter,  .Fq;  .d  a 4 Sr  r<ao  ceiitto  i« 
Iterum  dedocantur  arcubus  sd  ah,  Tt  lines  an 
reprefentani  fediooem  fle  eqmlis  fecondim  ntm 
oes  dtuiGooet  Ime*  a 4.«  ab  omnibus  pondit.in 
quibus  fecaturabarcabusprirdidii  pemendfca- 
iares,»tfunt continua  B 11.M4  la.nun^ita  13 
18.  Ar  lineolis  prodttdaitf  13  Ar  ali»  cadam*. 

Inducantur  nirfts  ab  Ijfdem  pundis  3.1,1; 
Ar  ali;s  Gmtlibur  perpendiculares  ad  ac,  q«v,  tt 
producantur  vlcerius  1 19  lo.  x xt.  | tl. 
Alforopta  verb  drAaocia  a 13.  incerropt*  perren- 
dicularit  i4  13.  4 puodo  A.cranskrarur  Ipundo 
19.  vfque  ad  »0.  Ar  «4.  vG^ie  ad  13.  fic  diAsntis 
A s8.  1bs7  Xl.AradaliafnpaRemqtloqa^Sr(n• 
Aant]aA  1 3.  in  13  11. Arflcdc  cereris  diAtmlfl 
hinc  inde  illas  transferendo»  vt  in  prima  fadam 
eA : Per  punda  verb  pertinentia  ad  ciofdem  gene, 
rii  lineas, vt  per  » 20.  »y  o , Ar  aIia,flexa»cof«e- 
tur,Ar  erit  proieda  cx  trad.aq.  pr.  yx.  vel  ex  i4« 
prop.i4»trad.i4.p«r,i«  fcmielllpGi,  Geut,  Ar  per 
cetera  punda  ali*  ellipfes  ducentur»  deindeqoe- 
libet  tria  punda,  vt  xo.  xi.  is.  nedancar  r«d«a . 

Ab  lAis  verb  pundis  omnibus  perpendleularet 
«d  rediooem  obliquam  derlbiantem  L*  ac»nn^^ 
Arprodueaturquanttim  fnlGcIt,  deinde  aPnmptx 
dlAaoeia  11  14.  originata  a pando  3 transferstur 
fuper  lineam  habentem  eandem  originem  i Ham 
0N,ArGei4  17.  Ar  Gc  ad  aliam  partem  34  31* 
Gc  altitudo  18  13.  prooeniens  4 x,  transferitor 
fuper  lineam  ai  x8.habeoccm eandem orkinem. 
ArGtxS  S9.1dem  flat  dealtinidine  13  i^.Artral*. 
feratur  in  31  30.  lineam originatam  ab  t.  Aridem 
Gat  ad  aliam  partem  qualis  eli  31  ff.tf  Gc  de  om- 
nibus alijs  Gat  eandem  diAaociam|hincindctnQr- 

ferendo»  perque  punda  pertinentia  ad  «dem 
nos  linearum  flex*  ducantur,  qu»,  te  erunt ellip* 
fes,  vt  confUc  cx  CorolLs.  propof.71.  uad.aq* 
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DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG.  f-r? 


quia  tum  vv  red«proportiona}h«r  eft»  vt  ac  ob 
parallelas  I ficutt  8e  altitudines  li  h,  drczrera; 
runcaltitudinibua  ich  8e  exteris  proportionales  t 
quare  erunt  deferiptf  tres  eiiipfeS,t|ux  expriment 
JBIlipreSaxi  redangulas  exiAcncei»  quod  requi- 
ritor » vt  Tuperliciet  expetita  In  planum  didendi 
poflic. 

DuAa  Itaque  Teorfim  linea  Of*  dt  fuperfklea 
interior  extendenda . Semlelliplis  |o 
^.cum  fuis  ninnibus  partibus  in  lineam  ipfam  or 
extendatur, quo  fido  per  punda  ad  Illam  perpen- 
diculares ducantur,  vc  J9  qo.  41  41  4?.  Suma- 
tur deiode  intcrualhim  m xo.  & transferatur  in 
4t  4X.  deinde  ioteruallum  m P , dr  transferatur 
in  41  4j.  8e  fic  liat  dc  exteris  omnibus  interual- 
lis  linearum  interruptarum»  qux  pertinent  ad  in> 
triofecum  circulum  vic»dr  ab  iliiQt  pundis  ori- 
ginem trahunt  iarerclufiS  inter  elllples  s.  ao. 

c.  8rkL,ltcut,A;inter  QPRcjrlindtum  prole- 
dum»6r  eandem  Lx»&  inuentes  perpendicularium 
41  41  4S.  & exterarum  longitudines.  Quam- 
obrem  per  punda  extrema  44  41  40  4T>  duda 
ftexa»  8c  alia  Amili  linea  per  punda  4^.  4}.  47« 

& extera,  iftf  dux  terminabunt  Taperficiem  r^- 
llndri  internam  44  4T  4^  47*  qux  exquiritur- 
De  fuperdeiebus  vero  coniundiuis  non  mul- 
ta dkenda  cum  latitudo  jo  27»rtcft4i  48.  al- 
titudo verbqat.  det  altitudinem  49-48.  Se  q 
^det  altiti^lnem  48  ^o.  Vnde  duda  per  pun* 
da  4S  49.ceda,&  Bexa  4)  5t  90.  dabit  feperb- 
ciem  eoniuodiuam  41  49  4J  jo. 

PROBL.  XI.  PROP.  XIIL 

Scmicyliniti  [upirficiem  h pUvum  proij- 
cert  , cuius  fcWo  pUiu  dictin-im,  t?* 
ittclsisiU*  notu  fil , fccctufque  Cyltndro 
td  *lUm  purttist  rcSuvguto  ad  axem . 

Sit  fcmicylmilri  not>  feSio  cfFc4>,qoi  fit 

circulus,  fcu  annuluf  planus  ACtcBf  • Sitque 
linea  declinationis  bh  » at  inclinationis  lx  » vel 
angulus  OLt . A portionibus  radiorum  i . | 8r 

exteris  ducantur  pcrpendicularesj  ab  extrinfeco 
quidem  circulo  continup,i  medio  pundatx  ab  in- 
timo interruptx.vfque  ad  At.vti  4.  » y.  J 6 Se 
k pundis.  in  qux  incidunt»  ducantur  pcrpcndicu  - 
lares  tinea  ah»  vt  fum  47.  5 8.  d 9.  & produ- 
citur vfquedumfufiicic.  Duda deUde parallela 

X¥»ipfi 

7 10.  ncut,8ry  *.  8f  collocetur  in  8 il.Sr* 
tranfportctur  In  9 i»  &f»<  fiat  de  exteris  alijs 
interuallis,  transferendoea  faper  illas  lineas, qof 
originem  ducunt  ab  i)«  pundis,  qux  lotenwlla 
transferenda  terminant,  vt  §d  Int  ij.  Perhxc 
autem  punda  , qux  ad  idem  kouS  linearum  per- 
tinent V.  g.  interruptarum  ducatur  oebiu  14  IJ 
10  7.  Se  fic  per  alia  punda  reperta  , tom  in  pun- 

datis;  tum  in  continuis,  vtextrinfeca  re  ti.  «j 

qux  erum  femlellipfes,  quod  ah  proportioniJiter 
diu.fafit,  VI  confta:  eX  Coroll.  4.  peopof,  7». 
conicorum  trad.»4«  . ■ . ■ 

Duda  vero  ho  perpendiculari  ad  lineam  incli- 
nationi,  LX  ad  illam  perpendiculare  ducamur  ab 
elliplibus,  iara  dcfcrIptU.at  a fingulia  earum  pun- 
aii  ab  ijt  qu«  m continuia  fune  continuf . le  ab 
ija.guiin  punaatiapunaitit,& tandem  ab  ilba. 


qux  In  Interruptis  funt  }ntermptx,qrialei  site  10 
19.  tl  18.  ta  /7.8r  producatur  quantum  fjt  etl. 

Deinde  ab  ijfdem  pundii  , quy  fune  io  diimo- 
tro  AB  pe^ndicuiares  ad  eu  producantur  6 to. 
y 11.  & 4 11.  &'  cetere  omnes , feruata  carum 
dUFercntia  ob  confulioncm  vitandam,  quy  tranii» 
bunt  per  arcum  Pte^c/iindrl  perpcndicuUriter 
eredi  ex  theli  fuper  lnx.  A pudit  igitur, per  que 
tranfibunt,  duces  perpendiculares  a l LX,  vc  fune 
i5  17.  vel  aS  37.  19  ji.  90  91.  dr  vbi  occur- 
runt lineis  parallelis  ad  tx, notentur  punda,protu 
quxlibct  lineam  eiufdem  generis  inuenit,  tta  |i . 
pundum  pertinet  ad  incerrupeat  9 ( 90.  Se  pun- 
dum  |a.  ad  pundatas  91  39  (icut,&  99 pertinet 
ad  continuas  99  38.  Per  punda  itaque,  que  m 
lineis eiurdem  fpeciei  inueniuutur  flexp  durantur 
orbitx,  qux  ellipfet  unn  erunt,  cum  non  fic  fc- 
cans  fuperficicS.cuir.s  ve rtigium  mQ.plana . 

Tandem  deducende  fune  cllipfes.qurrylindri 
axi  perpendiculares  tunc,  adquodin  o->uti{«Ju- 
c^dumduda  reda  sr  aHumasur  inccruiliu  94  94. 
8rficvT,ducaturqj  sv,nam  (i  ai  ptxiirur  onzan- 
talis,  vel  eius  vicaria  km  Itura  xii , cuius  loco 
Rae  svifecleuabit  magis  a plano  verniU  t.  quam 
verfiis  H,  quantum  cR  fpattum  vr  : a pundo  au- 
tem 94- verius  o aflumaotur  omnium  linearum 
parallelarum  interualla,  Se  transferantur  in  Imcae 
CQrrcfpondeoces  ab  ijrdcm  pundis  primuiui  ar- 
cus origitutai , cum  extrinfcci,  tum  medij . tum 
intimi.  SU  interualUim  74  o i o prouenieiuit 
p lineas  e o,Dc, transferatur  in  linea  ab  co<^  pun- 
doprofedam  D»fir(kmn.  S1C94  19  Iniineam 
aa  84.  prouenientem a 4-  fic94  i8in  lineamai 
|y.  profedan  i y.Srtandem  94  17.  ori:;injcami 
pundo  6.  In  tineam  ao  8d.  ab  eodem  pun* 
do  6.  ab  initio  propagatam»  IVilrm  agendam  do 
exteris»  & tandem  per  puda  ad  i Jtm  genus  tinei- 
rum  pertinentia  ducatur  Eilipfts  99  84  40^ 

8r  peralta  punda  extima  s Bd.  n v,l!eccrer4  cl- 
lipfli  extima  y 8d.  n.  v»dr  ita  fiat  in  ducenda  me- 
dia» deinde  tria  fingula  punda  redis  copulentur» 
vc  ytf  95  84.  eritque  totus  apparatus  ad  ruperit- 
ciem  extendendam  necelTarius  confedus  . 

Quod  autem  99  84  40.  drexterx  linc  eilipreS 
patet.  Na  diametro  99  40.  fiinc  appitcat«,cuiie  99 
40.  diameter  proportionaliter  fed  iv«ex  19.1.6.  ve 
AB  » Se  ipfx  altitudines,  (luc  quoque  proportiona- 
les altitu-dmibus  primitiuis» qualis vnaeR 7 to. 
xqu«lis4  I ob  parallelas  per  ho  dedudas  » vnde 
HO  feda  efl,  Vt  y»  in  triangulo  Hor  . 

Iftisltaquc  omnibus  prxparatis.  vt  fuperfiMes 
Internadati  cylindri  in  planum  dillcn  lacur, traha- 
tur linea  Zl»  Se  fuper  eam  quylibec  pars  femiellip- 
As99  84  40.  extendatur  » vel  pocius  fubten- 
fx  redx  ipfi  minime,  quam  fieri  po(Bt  99  84  Se 
excerf  exteris»  perque  punda  41  41.  & per  egte- 
ra  perpendiculares  ad  Zl  ducantur»  quo:um  tcr> 
miaac{ooes  exquirendx  fune  • Quia  ergo  pertinet 
ad  incrinfecam  fuperRciem  i Imca  ho  aiiumatac 
di{UnciAl9  I0w&  ftt  41  43.cranaua,  icerumq; 
J9  44.  &Ac  41  49.  Aeque  in  ah;s  Aat  diltan> 
ttas  d linea  HO  ad  cilipfim  mtrinfecam  ly  10  14. 
& ad  orbita  incrinfcca  44  91  pi-Sr  p puda  muco- 
ca  49. 49.  48.Sr  cet.  Aexy  ducantur  . Nam  cooRt- 
cuenc  fuperAciem  intnorecam  49  48  47  4$. 
Quod  oRenditur  eodem  argumento,  ac  prop.  t.h. 
ex  principiis  propof.l.  huius  . 

Si  ver6  (upcrficies  coniundiuis  exoptemus  dt- 
Ranctadtf  95.  Se  99  84.^  Iinea4y  49.  menCu- 
reiur,&Ac4a  yo.  & yo  yt.  pccque  punda  yo  yi 
Diiid  a per- 
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perpendicularci  dircantor  » quz  terminabantur 
transferendo  diftantiam  18  It.  in  \0  8e  17 
la.  in  Ti  53.  ducendoque  re&am  4|. 

Kurfufque  transferendo  interualla  18 
in  )0  94.8:17  17.  1051  9;.  dudaque  flexa  99 
54  49.  habebimus  exoptatam fuperfletem  9}  43 
J5  49. 

Nota>qu6d,  fl  cylindrus  cireutaris  fecans  fle 
iarens  non  perpendicuiaris  plano»  cui  inflflitda- 
rzfcdioncsV.  g.  x8  33.  erunt  red?»  quod  l?ia» 
tci:»&*  ciuscuruitas  Tedo  cylindro  obijeiatur  re^ 
cr^ngiild  erunt  circuli  xquates  a linea  Px  ducendi 
h fu  obli.^uus»  tunc  ellt|>rrs  cydem  omnes  ^quales 
tlucend?  funtrx  prop.t3.trad.s5.  quod  li  non  flc 
circularis»jt  cilipiicus  omnes  erunt  elJipfeS  cqua> 
Ics  cx  prop  is-  Coroil.  Trad.s9.  quod  fl  non  fle 
cylindrus : fed  comis  iacens»  tunc  circuli  omnes 
erunt  diucifl  ; at  fl  obliqui  •sccac»  tunc  omneS 
erunt  eUiprcs  diuerfy,red  lim  ies  ex  prop.4.trad« 
iy  Si  vero  conus  fle  perpendicularis  > vt  io  hac 
j>iupolicione  fuppofuimus  cylindrum»  tunc  fe* 
quenti  modo  agendum  eit . 

pROBL.  xri.  pROPOS.  xnii. 

CjiltitJri  fupcrfiatm , <jut  j cono,  cutus  axis 
fit  ad  aui  axem  normaliSyftcftur fufict- 
ficuius  mrinftCA  , mnnfcca  fiu* 
falUits  iKucnirc , 

Q Ir  conus,  cuius  errtr»  a » 9i  trianguli  per 
aXem  latus  aB.  cuius  bafls  circulus»  qui  (ecee 
crlindrum,  cuius  fefHoncm  planim  faciat  annuli 
quadrans  rsi t;  Coni  vcr6  ersflitudo  flt  c»  eadem; 
que  HV  circulorum  centro  x dumorum , radi;  sv» 
&'  XH  equalibus  m c»8^  m a.  Diulfo  itaque  tripi  t. 
ei  quadrante  la.Sr  (P.  ca-c  vt  in  alijs  fa^um  <11 
in  quaflibrt  partes  V.g.in  ties  ducantur  radi;  r 3« 

3. C7teri»ab  inifquc  punfiisparalletf  ducantur 
diametro  IID » ideft  1 4.  x 9.  8r  j 8.  & c«c. 
flcuc.  & alia  parallela:  radio  Kr  »quat  flnt  37-% 
»8.8*  1 p.8:  alias  ab  extimi  quidem  circuli  diui* 
flombus  contiitup  > a medio  pun Aara  ab  intimis 
interi  upip  diflindionts  gratia,  quarum  poflrema* 
rum  longtrudinca  i linea  a mafliimantur.vt  10  7. 
&:  interuallo  10  7 centro  xarcusducatur  13  6. 
vfque  dum  occurrat  linee  6 3.  qup  ab  eodem  pun* 
603.  natalia  ducit » ita  de  linea  li  8.  quoioier- 
ualio  centro  X ducatur  14  s.frcat. 

Perflogula  ergopun^a  , quibus flunt  imerfe** 
fcdiones  i Ix  arcuum  iflorum»  vt  1 3 6.  fr  paral- 
letatum  3 6.  qua  ab  eodem  arcu  ociginem  trahunt 
ficxadacatur  19  6 16  17.  8c erit  io  planum  fubia* 
cens,  & inbafim  ipramconi  proieda  » cxtrinfcca 
otbita,quam  cylindri  fuperfleies  occurrendo  fu* 
pcrflciciconicflicitilic  13  9 18.  erit  proieAa or- 
bita intermedia  > flexa  autrm  14  4 19.  orbita  in- 
tima ab  ambitu  r I l.ruperficici  cum  ruperflcle  co« 
nuaufaia.  Qua  regula  etiam  obiVrujoda  cUio 
proiciendo  gyro»  qui  in  ruperfleie  coni  interna 
itnpnmiiur » Tumendo  interualla  normalia  inter 
lineam  m a»&:  flnguia  punda  in  cL  rcperta»vt  fune 
10  »o.8t  centro  X ducendo  arcus  xl.&i». 

Pacet  autem  hac  pioicdio»  nam  circulus  Ille» 
qui  craolirct  per  10  7.  parallelus  bafi  cRt  quare 
cx  prop.9.  trad.16.  inclrculumcuius  arcus  1 j 6 
aqualem  proijcietur . UiAac  «cf6  i fcdioae  ip£» 


per  axem  coni  duda»&  cylindri  qusmnmeUXub* 
lenfa  10,  3.  vcldiflantia  ioter  axem  oh  » 8^ps. 
rallelam  36,  ergo  6.  critpundum3.  commane 
▼trique  fuperfictei  coni , 8r  cylindri  proicdum» 
qua  fc  in  arcum  031  curuai»  ica  fare  deal;i. 

Nunc  flt  proicieada  qooq;  fuperfleies  illa,  qua 
coni  intercipitur  inter  fuperficiem  extimam. 8e 
intimam  cylindri . Accipiatur  interuallum  ab.  k 
centro  m ducatur  arcus  ko  . Sic  interuallo  a 7. 
centro  H arcus  trahatur  »3  »4>  k flat  eiufucni 
longitudinis»  ac  arcus  13  6.  quod  poiefl  fieri  du' 
ceodo  parallelam  ad  eandem  dillantiamPM  a dia* 
metro  ao»qua  dufia  cfl  3 8.abrq;fcnflbiU  errore» 
fed  exadius  afllunfdo  flngulas  partes  13  6.  k trifl 
ferendo  illas  in  arcum  »3  »4  k idem  flat  de  om- 
nibus ali;s  pundiS  . Rurfufque  interuallo  a 8. 
a centro  m ducetur  arcus  >6  1 7.  k eadem  meniu- 
ra  determinabitur»  k ita  habebimus  flnguluram 
otbitarumconica  ruperflete  factarum  protreno* 
nem  » nempe  extime  quidem  03»  fupcfflcici 
proiectionem  P »4  o intermedie  »3  17  31. 
Intima  verh FI  proiectio  eiit  s8  39  30  kcoo* 
fequcnier  totius  Tuperfirtei conice  inter  rciamque 
(uperfleiem  cylindricam  Interccf  la  proiutiocrit 
fuperfldesp  o 30  aS, 

Probatur  ex  prop.a;.  cract.31.  Nam  arcus  i 
vertice  coni  ductus,  k eiufdero  longicudinis»ac 
arcus  bafls.,  vteR  arcus  23  34.  fubteodK  fuper*- 
fleirm  «qualem  fuperfleiei  coni , qui  arcu  bafls 
eiuCJem  menfure  3 6 determinatur . quare  cum 
arcus  13  6.  dreernatin  bafl  panctum  d.  pcoire- 
tum  decernet  etiam  in  fuperflcie  conica  puoe- 
tum»  24.  quod  circulus  d 3 e cylindri  femur* 
fecaodoeuni  circulo  coni»  cuius  diameter to  7. 
parallelo  bafls  imprimit  in  ipfo  cono.k  fic  dc  al  ;t: 
cum  ergo  habeamus  plurima  poacta  in  uprrficie 
coni  a cunicis  circulis  ctfecta»  dum  fecanc  circu- 
los est  imos  cylindri  naitfemper  vbicumquefttet 
cyliodrii.  flbi  tolis  zquales  ipfum  gyrum  impref- 
fum  in  fupcrflcle  coni  r 34  o delineare  poteri- 
mus,k lic  alios  quoque  intermedium, k incimum» 
iitii  ruperfleiem  illam  concludunt,  vnde  eam  hahe- 
bimus  in  planoextenfam  P O |o  38. 

Oporteat  poRea  delineare  fuperficiem  cylindri 
inter  ruperfides  conicas  eitimamA»,  loiimaia 
cL  interceptam . Ducatur  itaque  linea  qo« 
raprefencetreettonem  he  , in  ea  qu«  extendatur 
circulus  F II.  totimus.cuius  fuperficiem  delmea* 
re  voiumtis  intcrclufam  inter  ci,k  ia»  flnguliq; 
eius  arcus  pariter  tranrportctur  V.g.  11  inis 
ducatur  pdflea  i Angulis  punctis  33  3).kc<t. 
normales  33  37.k3;  38.  k ali«.  Inqueeai  i 
linea  QR  diflantip  transferantur  h 14  io3S<k35. 
k H 4».  io  eadem  in  |»  37.  lic  34  4.  tranfmigrec 
in  33  36,  k 34  40.  in  33.  38.  k flc  de  ait;i  . 
Deinde  punctai  flexa  14,4  ip.defumpta  fl»s  v o* 
ciat  39  39  4i.kaflexa43  40  49.  defumpu  pu* 
&a.aliacuruavniat4»  38  37.k habebimus fuper 
ficiem39  41  4»  43.  exteofAm»quam  exoptamus* 
Patet  probatio  ex  ceteris  modis, quos  fupra  de* 
clarauimu5»cu  eode  modoijprlus  operati  fuerimuL 
Si  tandem  fupeifictes  coniunctiuas  quis 
exoptet  » quarum  fcciio  cll  1.  3.3.  inter- 
ceptas inter  fuperfleiem  extimam»  k intimam  ro* 
ni  eodem  modo  operabitur . ac  in  czteris.Tranf* 
latis  .n.diflanels  I ».  k » 3 in  33  puacet  : rap* 
prefeocaciuo  in  4T*k  i 49.  in  4(S*  deducatur  nor* 
naalrs  49  jo.k  40  49. deinde  i punctis  41- 
47.  tranfeac  interuallum  91  9.  k 46.  11198.  m* 
tcrualium  9»  6.  rurfufque  ab  ijflicm  pnost>s4$ 

k 
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«4'*  tcjarportecuratiUncU  yi  «i.fic 

ftiii  4^  50. 8s  45  49.  puncts<]ue  flcins  ncctjmur 
^hibebimiiiruperfictemitf  48  49  |9.coniunc> 
iiujoi  pertinentem  ad  conimictioaem  1 & fic 

operare  ioaljt»omaer^ue  coafe<]Kcria . 


jSl 


THEOR.  II.  PROPOS.  XV, 

CylttUri  [uperfidem  inuenire , ^ui  H coni 
fcmtnA  fupcrfcie  non  paralteU  fecctur 
Ali  cius  axem  perpendiculari , O*  AXtt 
coni  axi  Cylindri  non  occurrat . 


Dllfert  hsc  propof.  1 prrced,  90(1  ibi  finge- 
batur aXem  coni  fuper  aiem  c^rtindri  tofi  - 
flere  normaliter:  bicsutemoe^ttaipiam  1 fed  extf* 
cadere  licet  normaliter  plaoo  per  axem  cylindri 
occurrat . 

Sit  lemiannuluscyHodri  amc  dif  »c)ui  coni  fc* 
cetur  gemina  Tupcrficie  exteroa  CL  interna  hk.cu- 
ius  bafis  circulacii»  diameter  iN<eel  Fc,8r  diflatio 
feciioQum  (iiperficierum  coni  in  bafi  n m : 8r  axiai 
cylindri  ms  axi  coni  fuper  m infiflcoil  laon  oe- 
corrae . 

Primo  prolclemui  rupeificiex  coni  i cylindro 
interceptaa ; Quod  et  cSciamut  iuxta  morem  di- 
nidemua  femicirculum  oar  in  pariei  libitas.Ar  do- 
cernua  nor matea  I 4.  x y.8r  ) 6.  diametro  AC*8r 
ei  parailclia  7 y.  8 a.  8r  r 9«  & alias  fimile* 
sb  al<]«  imerfcctiooum  punctis  . Diflantiar  rero 
finguleabaxe  bm  coniad  iupcrficti  Lc  accipiantur 
nempe  to  7.  8r  co  intemallo  ab  n centro  ducator 
arcus  i 6.  donec  occurrat  normalj  6 3.  ab  eodent 
puncta  y.inreruatlij  7 nafeeoti . Sic  interuallta 
t II.  dabit  arcam  14  S.  & 9 la.  inreruallumif 
4 Ijc  Mi  dabit  arcum  17.  8raS.  furnuatiasS. 
punctum  , jt'  fi  td  agatur  de  omnibus  alift  punctlf. 
obtintbifOUi  fingols  puncta  arcuum  dip>  8r  amc» 
Be  imermcdijA  Ipforum  proiecta.  perque  ducta 
flexa  ar  4 id.raprcrentabie  coni  {edionfeu  exti- 
ma cylindri  fuper ficie.cuins  Tectio  AMCtProiecta.* 
Sic  19  6 18.  elufiem  comear  fuperficiet  cum 
in  ter 8 cylindri»  caiuS  vefligium  dbp  . 8r  ao  T 
17.  eittf-iem  cum  media.  Eodem  modo»  quoque 
craflatif  iurentaJIis  It  SS.  A*  c»teria»  qua  inter 
ax<-m  iM»  Tuperficinuconi  Internam  inierci- 
piunriircencro  N deferibemus  ircum  sy  14.  do> 
occfcccr  normalem  1 Sf.  fe  dabit  punctum 'a4> 
arpquediflantir  eiurdem  rationis  parient  arcus 
al*os  pundorum  al.orum  indices,  quorum  qui 
pertinet  originattu^  ad  intimum  circulum  flexa 
irlociantur  S5  14  s5.  erit  tnterfeiftio  cylindri  fa- 
perfi^^ici  cum  intima  coni  proie^i . 

Libeat^itaque  nunc  exprimere  foperfieiem  eoni 
inter  geminas  fuperficiet  extimami.8r  intimam  cy- 
lindri interclufam . A vercieeconi,qut  vertexia 
lig.  erpHlfutoon  efl  ob  angafliam  pagane  fio- 
guU  imrrualla  accipiantur  elque  ad  lingula  pun- 
da  i '«ralirliS  y 7.  S 8.  Sralija  impridfa  qualia 
funt  7.8  9.  dcc^t,  ducemufq;  ijS  fingulta  inrcmal. 
Ita  ceo'ro  xprimb  arcum  ap  yo.  inqudtranliitus 
arcua  1''  x8  cxbibcbit  pondu  fumitatis . Iu  ar- 
cua ly  d cranfportcturin  arcum  yi  ya.  Be  14  y« 
in  arcum  )y  34.  fic  arcuaiy  4.ia,rcum|y  y6. 
8r  Cc  dc  al  js,  lubcbimor|ue  puada»per  qux  flex$ 
ducanturfiiempcper  camiQUorum  menfura:  fump- 
ufunt  ab  arcubus  iQcrialccis>vc  ly  4.  qux  fa- 


^l?**^^**^™**  4 ducatur  flexa  yy  ytf  i7.Be 
aliar  fles*  per  alia  correffiondentia  punAa  coofe- 
quetnur.fuperficicm  yy  yy  yp  40.  coni  intercla- 
lam  inter  fuperficies  cylindri  intimam  » ie  exti. 
mam  ) quod  prom  fiam  fuit . 

Sic  rurfus  exhibenda  fuperfleiea  illa  intima  cy- 
lindri» quxinterclufa  efl  Inter  fuperficiem  exti- 
mam et»  dr  intimam  hK,  cuius  femtambitus  efl 
DiF arcus.  Ducatur rcfta  xq^,  in  caqne circulus 
Dxr  extendatur  ita  quod  fingiil;r  partes  fingulis 
correfpondcjot  V.g.  a i parn  41  41.  &alix 
«quentur  ali/a,a  fingulifque  punflis  perpendicu- 
lares ducantur  41  4T.  4r4J  57  df  reliquas, inque 
fingulasa  linea  RQ^fingulz  intercapedines  iraof- 
ferantur,  quae  inter  ca  lineam,  dr  finguh  orbita- 
rumai  4 itf.  dr  aliarum  proieSa  puinfla  inicr- 
funt  V.g.  48  4.  tranfeat  in  41  46,  dr  i yi  in 
41  44*  ^ de  alii< , perque  pun^j  X 44  45 
Ja  df  alia  ducatur  flexa,  Itcm4*l.  14  irjufpor- 
tetur  in  41  47.  dr  per  tnuenta  punSa  onnia 
^4*  4?-  47* ' J*  extera  xtia  flexa  ducatur,dr  erit 
(ota  fuperficies  quxfita  X 54  ya  yy. 

Si  eerb  cupias  coniundiuas  fuperficies  V.  g. 
radq  xrM  ioterualla  bT»&  tm  transferes  iu  <jx» 
ferunt 41  55.  dt  55.  4y,  d qmbui  duces  norma- 
in,drficuct  yi  exhibet  dtflantum  41  44.  fic  x 
5^*  dabit  4y  57.  aliarque i fingulis  orbitis»  aliaa 
quibus  coniunAiuam  luperficiem  obtinebit  57 
4445  pcftlaeoccmadiuQdurainMi, 

expensio  II. 

De  fiiperficieim  conorum  diuerfimodi  (eSis 
in  planum  extendendis . 

EGimns  faus  de  Cylindri  fuperficiebus  none 
ad  Conorum  paulo  difficiliores  fuperficiea 
flyUis  conuertendut, 

THEOR,  I.  PROP.  XVI. 

Sijint  tot  triannula  plana  , qut  ahitn^ 
dinem  ttiangulotum  ijuocumque  cono  tn- 
fcriplorum  ittjuent  , (f  hafirn  eiu/dem 
longitudinis  confequantur  htte  omnia  <%- 
mnl  lequalmni  mullilaleiam  figuram  coi 
no  infiripiam, 

Sltconot  ABcl.inqua  fit  infcripli  P;nmlt 
mulciiMcn  I coiiu  laut.  fiat  ACb  Se  .co,  Sc 


,8.  T R A C T A T > 

A0«.  Dico»qtt<wJ  hac  figur*  mfcnpu  Aicoi  r- 
quabitur  figurf  pltoa  Him  fit  conflata  toc  triio- 
flulisiquoc  tOt  m Ipfa  figura  lofcripta  cono  Atcoi, 

& qof  fini  aquali»  altUudiniS.fc  bafi»,vel  habeant 
laierafingulafinRuli»  aqualia  . 

Patet:  Nam  fuiguU  fingulis  erunt  aqualia  eX 
C0r.pr.40.vcl  ex  u.l.i.*nde  «18.1.5. erui quoqj 

toca  ca  illi»  trianguli»  conflata  nempe  figura  pU- 
na  BMLici » 8c  a«co6 ioferipta  inuicem  aqualia  . 

THEOH.  I.  PROPOS.  XVI. 

Cw  (oncant  fuperfeiem  externAm , 0* 
ternam  inuentre^  cuius  hafis  data  re^an- 
gula  Axi^atqut  CircuUris  ft , 

S It  qoadran»  conii  fen  annuH  eiu»  ancD  data 
bafis,  Coni  verb  internu  triangulum  fitcfC, 
frextemamesp:  craUitudoque  eiu»  corpori»»  fc 
folidita»  Ct  K O«j  que  animo  concipiatur  Inuftere 
annuloABCDiOporteatque  foperficiem  internam} 
«ternanique  imieoirciquam  proximi » 

Diuidatur  arcu»  iO  in  quotcumque  parte»  V.g. 
ip  qumqjfr  ducantur  radijc  1 j.Src  la.c  D»8r  alij. 

imeruallo  FC»  fuper  lineam  1.  ».  ducatur  arcu» 

3.  4,fiatque  x j.rquall»  arcui  5 d.fieutiSr  a 4-  *- 
qualijarcuici.dueanturq.llncfi  .t.*l  4 
que  erit  foperficles  interna, qua*  radij»  continetur 
c d.Srqc» nimirum  q^ulnupars  fcmiconl.  Da- 
cia deinde  perpendiculari  c ?•  ad  latas  FC  > fuma- 
tur7  dA  tran»feraiur  in  * 8.  fum;jio  deinde  m- 
teiuailo  Dt  trinaferatur  ab  S inj.  & centro 9. 
ducator  portio  arcu»  lo.  r t.  qu*  flt  arqualis  arcui 
p IX  13.  ducanturquelinearp  ti.8f9  lo.  erit. 
queruperficle»9  ix  lO.  «trinfcea»8feaquf  con» 
linetur  radijs  s il.drcD}  nimirumqulnta para 
«tcinfec*  fuperficiei  femlconi»  vcl  decima  to- 
ru»  coni.  Superficie»  vero  coniun&io*  erunt 
omnes  ccdemFCDE»  at  verb  fedio  eadem,  qu* 
annulus  planus  a«od. 

Quod  ver6  rex  ita  proximi  fe  babeat,  demon- 
firabitur  de  fuperficie  externa  1.  3 . 4.  8r  eadem  ra« 
ue  erit  de  interna  • Nam  cum  conu»  fit  redus, 
«X  hypothefi,omne»  line*  duS*  ab  apice  ad  bafim 
crunt*quileslinc*FC»vt  funt  ex  efleftionc  13. 

I X.  I 4.  latitudo  veri  eft  cfiedaeadem,qtiam  ar- 
cuced.  ergo  cum  fuperficie»  dimidii  coni  fit  *• 
qualis  iedori  , qui  diametro  latere  FC  conficitur 
exprop.X4  trad.xi.Seareu  squali  licet  ex  maio- 
ri fcraidiamctro  fc  dudus  circumfereti*  a 6 
arcu»  3 4.  fit  fafiu»  «qualis  quint*  parti  feraicir* 
MiiiA  #c,  etiam  fuj*erficie»  i 3 4 erit  proximi 
aqualis  quim;  parti  fupetficiei  conice . 

PROBL.  H.  PROPOS.  XVII. 

Oato  dimidto  arcu  in  fu^rfeie  4U^«/<*ri 
data  altttudiniStConi  ad  Alum  termtnan^ 
t/s  fuperfiacm  inuenire» 

SIi  daualiituuw»  coni  ba  » mpfqi  femiiriangulu 
cBA,qui  fccetur  angulata  fuperficie  fuper  pia* 
numcDHAperpendkulariter  infiftenti»  in  lineis 
cx>|8rou  . Arcus  verbdatnsfit  cs»  feu  annulus 
cCFSifir oporteat  reperire  fupcificicmcoaUnU* 
Ium  arcum  c%  tccmiiuotii . 


/S  XXXII. 

Dloifo  annolo  GesF,  in  quot  libuerit  partei,8f 
dudt»  lineis  diuifionum  x.l.  dr  c»ter*  demittan- 
tur parallele  sdipconcinua  1 3**^  intrinfecrtcir* 
culoi&x  4.  punaauabextrinfeco}  demdeion- 
gaoturOA  A|.&A4.8r  cetera  qmnla  puoda  i 
perpendicuiaribu»  notata  iifdem  dlftlodionlbo» 
adhibiti»  itnearum  diuerfimodi  dufianjm  , 

Fado  deinde  centro  in  d ducatur  arcu»  a T.  ita 
pofito  pede  circini  in  3.  ab  eodem  ponfto  a duca- 
tur A 6.  fic  in  4.  pofito  circino  ducendus  arcu»  a 7 
&fic  de  citterit,  qu»puofta  coniuneeoda  fuor 
rurfu»  primis  fui»  pontis ; vode  prouda  fuert} 
fic  pundum  y.  pundo  b lungetur . at  6.  puofio 
*i  punfium  verb  7.punfto  X}  quod  fit  exorturp  i 

4'  puSoi  circulo extrinfecoproucnlfte,8r  fic  alia 
*t  eft  pundum  7.  rurfu»  ad  eiufdem  circuli  puo- 
Aum  eodem  ordine  reftituantur  . lamq;  pr*para» 
tum  erit,  id  quod  requiritur  ad  fupcrficiem  tc- 
qutfitam  conficiendam  • 

SeorfumergoducaturLM,  flf  in  ea  notetur  la» 
terpallom  5 B.  fit  Lm  : deinde  fumpto  interoaU 
lo  E r centro  »»  ducatur  arcu»  ; rurfofbue  futnpio 
interuallotfi.  centro  t dntatorarca»  ad  eafdem 
parte».  Nam  punctum  8.  In  quo  feintcrfccaat 
erit  illud,  per  quod  ducenda  eft  lineali 

Rurfu»  fumpto  internatio  1 9.  pofiioque  pede 
circini  in  8.  ducatur  arcu»  , deinde  fumpto  inter* 
uiHo  10  p.pofito  pede  circini  in  l ducatur  ad  eaf- 
dem panes  arcu» , 8:  vbi  fecat  ptxcedcotem  lo 
puncto  1 i.ducatur  L 11. 9e  Cc  de  ceteri»  fiat  vfqoe 
ad  C ia.qu*tran»fcrccor  In  s.  13.  eodem  modo, ac 
crter* . Deinde  per  h*c  puncta  M i li  I3< 
tur  parumper  flexa  fhxc  enim  tet minabit  fupern- 
ciemtM  13.  iniriofecam  coQi,qul  in  arcum  ct 
finit . 

Superficie»  veri  L 15. 14  «R  extrinfec*  eadem 
artedrlineata. 

Piobatur . Q^la  latitudinem  qulnt*  partlS  fu- 
perficiei  dat am  t e habet,  qu*  eft  m 8.  deinde  loo- 
gitudinem  confcquitur,qoam  Hypotenufa  bibe- 
ret in  fupei  ficic  coni  interna  deduda  ii  vertice  vf- 
que  ad  1 1 fiquidem  eft  ilU,  qu*  fubtendit,  ttitn  li- 
neam altitudinis  1 3»  tum  longitudini»  | a , qu*i 
li»  ex  elfe&ioae  eft  6 1 cquali»  L 8.  8r  ita  diras  de 
linea  5 e i Cum  ergo  x.  m 8 triangulum  habeat» 
fua  latera  eiufdemiongitudini»  veluc»  quam  triao* 
gulum  in  fuperficie  coni  interna  defcriptum,erit 
id  squale  quart*  parti  fuperficiei  ipfiu»  faltem 
proximd,&  Ideoex  prop.id.  h.  etiam  tqu  figura 
plana  l m i}.  squabitur  multilatero  coni  joferip-* 
to,  quod  fi  erit  «multiplicati»  lateribus  quan- 
tum fieri  poteft  conflatum  neq;  ad  fensu  d.fferet. 
Si  autem  aliqui»  exoptet  fuperficie»  coniunai- 
ua»;  i»  vniu» accipiat  «emplum,«qua  c*ter* 
iootefcent  : Sit  itaque  deferibenda  fuperfi.iea 
cooiunaiua,  qua» i 1 xconiungitur  cum  feg- 

mento  xS9f  Accipiatur  iotcruallumi  2.  &ceo- 
troSdefcribacurarcuajdeinde  accepw  longita* 
dine  7 x centro  t defcribamr  arcu»  Tcrfii»  eafdem 
parte»}  feque  imerfecabie  cura  prius  duftoio 
punao  1 6.  vbl  ereo  fe  Interfccat,  ducatur  1 pua- 
ao  8.  reda,  8r  rurfii»  ad  lineam  8 1 parallela  i6 17. 
Nam  h*c  deduda  vfquc  ad  L fnperficiem  comun 
diuam  dabit » eam  vei6  non  terminamus  pro?e 
pundum  L . Quia  non  admodum  deferuit,  8r  fa- 
cild  quifque  ex  fe  iaqcaire  potcrU « 


pROBL. 
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feratur  p particulas  afrqtnptos  arcui  to  m.  Sr  fit  la 
PROBL*  in>  PROPOS.  XVIII,  rorwfgur  arcus  n j per  mininu particnUt 

afliimpcas  erit  n }3,  8e  arcus  m 4.  Sr  fic  n 41. 8c 


Ctni  reSi  circiili»rii,iytimtri  /iiftffcie  con- 
CM*  ftHijfHptrfcimin  flamm  fnijctn, 

Sit  datus  conus rc^us,  vel  elue  femlcriangu. 

Ium  iatrinfecum  OBitcstriarccnm  ecr6  clco« 
<]uifit  circularia  bafisf  cuius  <)uadrani  10  inter* 
of>eitc.ra«  rerbcAi  feceturgue  ^lindrot  cuiui 
portio  circuli  Mi  f At  culus  fupcrncics  imaginan* 
dacft|)laaoiao  pcrpcndiculariter  infifierc  relut 
cbipf  iecat  a p c b io  6g.  fcorfim  fa^a . 

Oiuifo  ita<)ue  aonulo  ciao.  In  9uoe libuerit 
partes  ducantur»  i pundis»  quibus  portiones  ra- 
dioruia»  vc  lo.  la.  fecant  pcrpeoJirularet  adeo» 
ijntque  10  i !•  dircomioua,  a pundla  interni  cir- 
culi II  24-  pundau  i pundis  medij.  8r  u id  coo* 
tinua ad eiirinrecQ circulo» &vbi  (ecanc  oc,ad 
difeontinuasa  vctticeirttrinfccQ  s ad  puodataa 
1^  L»  ad  continuas  i Terticcconi  eatrinieco  i,dtto 
cantur  reda  ivt  fune  • i|.  1 14.  dr  c id, 

Produdii  itaoue  lineis  in  auadrante  AOC»quc 
d vertice  • proncircuntur  vi^edum  incidant  ia 
arcum  1 M a pund*s,  in  uux  cadunt  i.  a. erigan- 
tur perpendiculares  ipu  AO»  feu  parallele  linea 
co»  quc  Hnt  I 17.  t.  18.  I 19.  perque  punda 
17. 18. 19«  ducatur  Acaa » 9e  agatur  in  aliis  fi* 

8ulibus*Srbic  apparatus  eritfufiiciens  ad  fuper- 
ficiem  internam,  fuperficierquecoatufldiuasde* 
icribendaa  • 

Verum  ad  boc,  vt  etiam  roperficienteitrinfe* 
can  arcuataiClausS  duabus  fuperficiebos  CA»dr  lo 
faurinfeca»  Sr  eatrinfcca  eoni  facias*  A pundis 
9 s I parallelaOA  diaiortro  docende,  nos  duai* 
mos  folum  i pundis  ).Ar  4.<)uea  circoli  extrofe- 
ei  pundis  ociginem  ducunt » qua  parallela  fune 
9 ai.Ar  4 X}.  ficd  alie  quoque  a cateris  fimilibui 
pnndis  to  arcu  im  repertis  ducenda  fune » fi  vo* 
jomua.nc  dum  Ca,  fed  medium,  8r  intrinfecum  1 Oa 
arcus  delineare.  Quibus  coafedia  erit  adorna* 
totn  machinamentum  ad  Aipcrficies  extendendas. 

Intcruallo  itaque  ii  fuper  lineam  x |o.  feorfien 
dudam  defcribatiir  arcus  »4.  aj.  fuper  quem  4 
lifiea  x 90.  traniferantur  minima  partes  qua- 
drantis iD  V,g.  90  $4.  fit  aqualis  D /o*  cate» 
rfqua  cateris,  Ar  per  panda  td.  14.  27.  Br  aliaru* 
ducantur»  rt  eA  x }o.  Ar  R x4.  qua  termiov 
buntur  fumpto  intcruallo  1 8.  Ar  cranHato  lo  x n» 
dc  * 17.  Ar  tranilKo  in  1 27.  fie  fumato  inter- 
uallo  M 6.  Be  cranflato  in  x ap.  Ac  »1  in  x xf* 
Ar  eandem  duda  Aexa,N  %j  xp  xT.  erit  n x 25  fu* 
perficies  intemaquarta  parti  coni  datt  (qualis  , 
Ita  autem  inueniemus  fopcrficies  coniandioai 
ad  interaallum  10  ll.  Ar  ll  ta.  ducemus  redas 
91  }2.  Ac  ))  94.  aqui  Hifiantes  i linea  t5  k fum* 
pta  deinde  diftantia  n tS.  pofitopeJe  circini  inx 
ducatur  arcus » qui  fccet|i  |a  in  pundo  |t.  Ab 
rurfus  inceruallo  a ip.  pofitoceoero  in  x deferi* 
hatur  arcus  • qui  fecet  99  94.  lioesm  in  pando 
9 9 , Ac  per  punda  27. 91 . 99.  ducatur  AeXa : Rur* 
fua  ducatur  a pundo  x perpendicularis  x |p.  Ac  4 
t altera  a »Ar  fumpto  imcruailo  a pundo  |r. 
vfque  ad  x transferatur  in  99  94.  Ar  vbi  tcrmioac 
In  pundo  94.  ducatur  reda  x 94.  Ar  habebimul 
fuperficiemconiuoetiuam  27  k 99  94. 

At  ii  quis  exoptet babere  feccioaAtqui  facit  co- 
nos in  c/liadco  ipfo  • Super  linei  h 44 . ab  h irif- 


tandem  arcus  m lO.  Ar  fit  u 44*  i quibas  punctis 
cicitcncur  perpendiculares»  quales  funt 49  41. 
41  98.H  fo.Sumpu  vero  difiantia  ii.|}crisfcracur 
io  41  |8.Ar  429.  io  49.42«  perq;  ea  puncta  duca- 
tur fiexa  40  41  4x  44>qux  ooneritellipfiscuui 
pylindrt  fcctio  non  fit  plana»  fed  quoddammodo 
eam  imitabitur,  fic  diKCtur  media  4f . 4}.Ac  cxci- 
ma^  47.  vc  l^s  confiat  ex  Icbemate. 

PI^OBL.  IV.  PROPOS.  XIX. 

Suptrficiem  Coni'  eonenni  circularis  in  pta^ 
tum  progene  felh  jfnp.rkie  coim'\* 
Cylindrt  ad  axem  perpen  hcnlatis  t 

H«€c  propofitio , vt  prpcedeni  operi  confi- 
gnabirur,  nifi  quod  arcus  sti  coqtran^  mo* 
doeft  collocandus,  n arcus  iq^. 

PROBL.  V.  PROPOS,  XX. 

Cotu  m tcRam  terminaruis  psptr^itnt  i 
fupirfiae  cylindrica  gemina  fedamin 
planilicm  confignarc . 

HVac  conum  defcrtp.prop.S.tract.aT.rt  In 
ciusfig.  videri  pocefi  t probauimufqoe  ibi 
«JuS  fectioaes  bin,|rects  axf,  «quidiftantes  efie 
elliprcs»Ar  qualem  raprefeorat  conus  m r n c g x u 
feoifim  factus . 

Sit  ergo  talis  conus,  cnitttbafisfitc^reutus,  fcii 
ciui  vicarius  quadr  ms  PO,V  rrian‘'ulum  per  jxem 
Osx,  quem  raprefentjt  m n k tu  ligura  f;.irfi  n fa* 
da  { Diuifo  Itaque  quadrante  os  in  qii  iflibee  par- 
tes ducantur  radij.feu  portiones  radiorum  quarum 
vnaefti  9.  fr  4 pundis,  in qu-bus fecant  qua- 
draous  extriofecum  ac  intrinfecum  os,Ar  medium 
CY  parallele  1 14.  Ac  4 19.  Aecarc.  Ac  normales 
I 5.  X 7.  9 Ac  4 tf.  Ar  C(t.  ducaniir 
ipfi  Po,  que  norcnalet  incident  in  punda  5.  Ar  A. 
fedlonu  00  bafis  cum  trlaguloorx.  Abiisergo 
pundis  ad  verticem  coni  x rede  ducantur, & fine 
K 9.  Ar  A X.  A pundis  verb  7 8.  & ficuc  r»Y» 
Acalijs  fimilibus  percincncibui  ad  circulos  me* 
dium  , Ac  externum  preJidU  parallele  quales 
fune  7 10.  ipfi  5 K » A;  T tt  Ipfi  s K cum  aJ  pan- 
da X»  Ar  Z aflompta  tendanr,  vt  fecimus  in  prec:d* 
propof.  Ifie  itaque  fecabunt  arcum  MS,&r  nhcs- 
primentes  vcfiigium  fupcrficici  cylindrice  eouj.ii 
fecaotis.  lamqueomnu  apparatus  eric  comple- 
tus ad  rupecficies,  quaxvoiumuS»  tum  coni  ,cuin 
cylindri,  tum  cooiundiuas  delineandas  . 

■Seorfim  itaque  duda  linea  transferatur  in  ei 
per  minimas  panes  arcus  a 4 l*»Ar  fint  partes  o 1, 
de  I I4,A;  4 2 gquales  iribus  x 90.%  }o  91. Sc  91  q» 
Arceter(  , Cfictis  { fiadfint  . 1 uc^tut  deinde 
feorfum  Unca  ar  • que  exprimit  t u in  fig<cu- 
isi,A! ei  normalis  T t que  exprimat  gu,  in  etmq; 
iransferaoeur  omnes  finus  verfos  o 14.  Ar  ise 
T 19.  deinde  14  tj.  Ac  Gc  19  t5.  Ac  undem  00, 
Ar  fie  TS  . Adfumptouueem  intcruallo  9 x cen- 
tro pundo  If.  ducatur  aecus  verfus  s , Ac  inter- 
aailo  A }0.  ducatur  arcus  ccocro  •»  Ac  vbi  i'e  de* 
cuilauc 


,84  tractatvs  xxxii; 

nirTant  arcot,  ducator  rcAs t i8  ir. Rnrrut ia*  cedentibus»  vnde  tanfinoa adferemoi . 


teraallo  0 v centro  10  durator  arcus  *ft  inccr> 
oalio  }o  p centro  )8  docaiuralios  areor, Ic  vbi  fe 
deculTant  in  19.  r>ondo  ducatur  rcAa  10  19.  Idem 
que  fiat  intcruallo  Pi,  centro  s»  fr  rurfils  inter' 
oallo  centro  19.  fr  ducator  8 v»  perque 
pondia  intcrre^ioRBin  arcuum  * 18  19  V flexa 
cDructur»0t  tota  fupcrflcits  ivts  erit  ruperfleies 
com  prof^efitt»  qui  io  lineam  definit. 

Adoubd  ratione  ronfirmandfi;  feiendum  cfl » 
qubdr>mnct  linee  in  ruprrficie  huius  coni  c g i 
periphetia  balis  m t n r ad  lineam  g u » in  quem 
terminat  dudx  ftmtparallelar  plano»  ficut  eu  i 
vertice  du£ta  plano  m n i^parallela  eft»  vnde  pars 
in  ipfa  linea  coni  trrmmatriee  eft  finus  hpi 
e u erus  refiduum»  8r  ideo  e ^parallelai8r  inter 
parallelas  xquabitur  ipfi  finui  h/.  Et  qaod  t u 
du<3a  i vertice  coni,0r  fedio  redanguii  per  axem 
cfl  quoque  re^angula  linear  terminatrici  u g • 
Vnde  rupcificies  coni  quatenus  in  g u terminar» 
ericrcfiangula:  Ideo  ts  reprefentanatu  cfl  re> 
dtangula  liocr  Ts  reprefenranti  ug»  8r  finnlp 
partes  in  ea  funt  zquatea  fingulit  finubus  baus»vt 
15  s finui  5 I » vel  o 14  ca  tlfrdioae  . Et  quia 
h i^xquatur  ipfi  7 e , ideo  tf  18  fecitnasrqualcm 
redx  5 kt  quia  itaque  flexa  8 18  v arquatur  ar» 
cui  np » & angulus  T refios  efl»  vt  efl  angulus  u . 
Idcor  18  T is  rquabitnr  faperficiei  coni  stquali* 
builinfis  refiis  Tub^qtiali  angulo»  arcu  con- 
tenta faltcm  pTOxtmd . 

Medo  nedcfcribcDda  fiiperfleies  nia»qupiBter' 
ripittir  inter  duas  ruperfleies  mp  >&  kh  cjrliodri 
freantis  conum.  Accipiatur  imeroallum  ) 17» 
IV  tansfietator  fuptr  lineam  s8  15  i pondo  8 
vfqoe  ad  so.  fic  0 l8d  piindo  19  vfque  ad  94  fo- 
per  lineam  10  ip»  fic  MO  fuper  lineam  fi»  qoxflt 
% S7«  & per  punda  27.  so.  24  v flexa  ducatur . 
Rurfus  ioteruallu  MN  transferantur  in  84  26.  & 
17  13  io  20  s|.  fic  18  9 in  24  87.8rtand-m 
M.  io  V 28  ; pcrqoe  punda  s0.  23. 27. 8g  fleta 
ducatur  20  27  18.  8r  iatn  fiipcrficies  89  v 8S 
20  erit  iila»  qox  inter  duas  fupcrficics cylindri 
fccantis  intercipitor . 

Qnpd  patet . Nam  cum  linex  f x,  IV  alix  flnt 
parailclcjfrarqualesliaeia  18  if.  8rali)s.  fi  cogi' 
tentur  in  conoipro,  vt  y c parallela  ipfi  h fii- 
perflciefqne  nempe  bafis  coat»  8r  cylindri  fecantiB 
fint  redangulp  ad  planum  ocx  triangutr  per 
axem»  reprefeotati  per  triangulam  m n ^ inter- 
ceptz  qunque  portiones  > ty.  tc  18  6.  erunt  z- 
qoalcs  illis »quz  in  fonerfleie  coni  funt  in  er 
^fira  coniiAr  uiperficies  cylindri  inter(eptz»quod 
clt  dicendum  dcaljs  . Quaproptrr  8 IT*  8r  t8 
80.  eo  quod  illis  ; tjA  aliis  zqualei  (int,menrD-' 
rabunt  intercapedinem  «qualffniUi»  quz  inter 
balim  coni,  & Tuperficiem  cylindri  iotcrclodicur . 
Sic  8T  20»2O  syequales  17  13  fibi  parallelis  in- 
•ercapedioem » qup  inter  vtramque  ruperfleiem 
cylindrorum  rcpcriturmcofiirabunt  . 

Jam  fi  velimus  Ibperflcics  coniuodiuas  fump* 
tointeruallo  i 2.  8r  s 3 arcus  1>P » CT»  Ar  At  tra* 
hanturpatallclzi}fi|8  jjline;  38.  Bell  3}. 
acrrptovcrdttnteiuallo  7 34  transferetur  in  cue> 
icrpondentes  lineas  30  21.  Be  interua1lum8  39« 
in  22  37.  8r  ducatur  20  21  21  flexa  per  puoCta 
20.  21.82  fic  fpatiumy  Io  in|0  32.  BeZ  11  in 
|2  33.  perquepunda  23  38  33  flexa  ducatur;  Ar 
cm  {upciflcicsso  88  83  33  cooiundiua  in  ra- 
dios 3 . 

Kuiu  huius  opcrviooii  poteft  colligi  ex  pre- 


Tapdem  fuperfleies  cylindri»  qu|  inter  vtram. 
que  fijperflciem  coni  eft, ita  exprimetur  .Extenda- 
tur arcus  Nh  io  lineam  48  44 » Ar  fingulf  eiu 
partes  m 13.  13  9.  Ar  9 k extendantur  io  ta 

44  41.AT41  43-Ar  43  40.d i lingulis crigaaur 
perpendiculares  pqoaies  fingulls  finubus  41  94 
zqoetur  finui  9 /•  Ar  43  90  finui  0 4.  Ar  44  31 
finui  CD  t perque  punda  40. 90. 49. 91.  flexa  do- 
Citor»  Sr  erit  redioTuperficiei  coni  io  cyltodries 
fupcrflcle,  cuius  ambitos  mb  ; iea  docaoniralif 
TC  patet  in  figura»  fr  em  cou  fuperfleies  48  do 
91  40.  ea»quzquzritur» 

PROBL,  VI.  PROPOS.  m 

Coni  okliijut  munii  fu f et  fidem  itmeiilni 
Cjliniri  fupci ficte axem  neaperfiih 
iickUri  ftBt . 

Sit  d.r.  biflt  .nni  circulus  Aic.  coni  rtri 
erianiraltim  fealenum  adc.*  Arcus  veih  la- 
pcrficiet cylindrice  fecamis  sfc;  fuperqatmith 
tclligatur  cylindrica  ruperfleies  : '(cd  ioclioits» 
quantum  eft  linea  ml  i Jinea  perpcndicoUti  ix. 
Ad  vitandam  vero  obreuricatetn»  quaPinm  fieit 
poteft»loquemur  primb  de  apparatu  nectifatioid 
fuperfleiem  intriofecam  deferibeniiam  . 

Io  quadrante  itaque  K hAis»  vt  libct  diuifi» 
nibus  10  11  ducantur  perpendiculares  ts  ii  Ar 
10  13.  Ara  vertice  coniD  edacaneur  redtz  n is. 
Ben  i}. 81  oCtBeor, 

Deinde  feorfim  io  redangun.*  lineis  n t»fra<8 
altitudines  perpendicularium  transferantur, rei 
etiam  potefi  fleri  ad alteram  partem»  vna  trian- 
gulo x L M fccirouvproquadrante  finiflro  AS^qiii 
enim  conus  efl  rcalcnos»  ideoambt  partes  ina»> 
paratum  neeeflatid  aecerfeodz  fune  cum  lopeHi- 
ciet  quartz  partis  fit  dilFereos  ab  jlijs  quattarua 
fuperficiebus  Longitudo  itaque  m n fit  caden» 
quz  Df»Ar altitudo  m 19  eadem,  qos  {3  lo.ficst 
Arm  10.  eadem*  quz  I8  ii  .Ar  tandem  m t cadte» 
qup  Ft»fr  ducantur  ab  n redp  o i9.Ar  ceteff  .Doda 
deinde  «m»  quf  faciat  eundem  angulum»  Kcft 
angulus  MiH,crit  inclinatio eylindri»ducac8r  ac 
ilii  perpendicularis  ; deinde  fumptis  diftsfltiji 
pandorum  17. 18. 2 i linea  os»  fed  tedangolc  ad 
earum  diflantiam  ducamur  ptrallelz  3 t9.dr4 
vfque  dum  fecetqupiibet  fuam  corrrfpoodeoteDi 
lineam;  fic  linea 3 19.  qup  diflao  tantbin  ab  nl 
quantu pandata.  I;.  adlioeam  n 19  producenda 
tft»  quod  m 10  fit  eadem»  ae  altitudo  is  ii.  Areati 
Hoc  autem  confedo  afiumaotur  redanguU  dt> 
ftantippundonira,  vt  19»  Ar  aliorum  a iioea  iro, 
vt  u 10.  Af  transferatur  i Hoca  so  etiam  reda»-^ 
guld  ab  f verius  3,  deinde  diflaniia  %i 
transferatur  iterum  ab  § verius  3.  deinde  iaiexa  J- 
le  pr»quo  deferiptus  cfl  arcus  efc  inferias  poli» 
fuper  lineam  fp  dpundo  0apud  3.  ducatur  atcui» 
qui  fecec  lineam  o 12 .in  4.  Ar  rurfus  duiantuH 
81  eodem  modo  reperiatur  puodum  7.  fcdtrMl* 
laU  diflaniia  m x dabit  puodum  9:  Deinde  per 
punda  reperta  3.  4.7.  9.  in  plano  soo  ducatur 
flexa»  que  erit  id,  qu^  de  cono  ablumii  pende"' 
tia  ipfius  cyliodriiSiquidd omnes  8x1  mu  paralie^* 
in  cylindro  pendente,  fi  fine  zquales » pendent  f 
qualiter »Ac  (qualem  lineam  perpeodicularcs  a 
cieibus  cademcl  iotercipUioi  > qu(  ad  b*bn> 
normalia  fit»  ^ 


DE  SVPER.FICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG.  58; 

Hts  Ica  pertfitS  centro  D i pondo  4.  ducatur  i&  ab  iftit  pundatit  anumatorredanSut^  ad  e# 


arcus  4 aj.ftcutJ  i pundo7*>reut  7 ad.  dnun* 
do  j.  arcus  ) 17.  ad  partem  fimftram  > fir  ab  i(Uf 
pondU  s5.  af.  *7«  perpendiculares  ad  dc>  8c  Dt 
ciciceotur.  Deinde  Aimpta  alttiudiue  perpendi- 
culari u a8  transferatur  i tj  in  |i.  8e  ducatur  d 
j I.  ror/Ai  altitudo  19  t%.  transferatur  in  %S  30. 
ftdacaturD  }o.  tandem  altitudo  tV  ao  alTumpta 
perpendiculamer  cranfponctur in  %6  29  dedu- 
catur P ap.  qax  datp  p 4.  ?el  que  eadem  o af. 
8r  aiiitudinis  af  }0.  erunt  Flpp^eaufe » fr  lon- 
gitudines ruperficiei  conice  in  illo  fitu* 

Hoc  perado  fcoriim  duda  0 f»  transfemtar  fu- 
peteam  ambitus  1.4.dr  4.  7.7  9.  Tt  funt  e |a. 
^a  }}.8r ; J fiatq;  eredis  perpe^colar&us  e l»que 
fiteturdetnaltirudinia*  acmuifrja  347q<*alis 
linee  ) 19.  Iterumque  jy.  que  equetur4  ^ 
perpnndal  74  35  f curua  ducetur, que  imita- 
bitur fuperiiciem,quamioiproc7lindro  obliquo 
conus  fecans  eflicit . Sunoco  ve^interuallorx, 
frali|simerm4«  te  mxfimiitter  furaptii  tranf- 
feremui  in  f ^7.  te  alias  lineas  { duccmurqae  ar- 
cum e 37.  qu6  ob  pendeatsam  cylindri  minor  eft 
fuperficieslef . 

lam  verb  tempus  eft,  vt  ruperfteiem  Incernam  ' 
deferibamus  • Sit  linea  QRxqualis  linee  Djd  mi- 
nor, quam  do  , que  fecac  tircaium  cylindri  vc, 
alTamatur  deinde  Inceruallam  d tp.  & centro 
treus  portio  deferibatur,  rarfufque  inceruallam 
37.}$.  ex  orbita  1 f,  te  centro  r alia  portio  circuli 
ccculd  deferibatur,  vbi  ergo  (e  fecancin  pando 
4y.ducatuc  tinea  45  Q^Rarfiltaflumpto  interual* 
Ib  O yo.  centro  Q^circuli  portio  deferibatur,  de- 
nuoque  ab  orbita  I f tncernsllum  yo  alTuma- 
tur,8r  centro  pundo  4^  ciccplj  arcus  deferibatur, 
&rbi feCecanc in44  i obducatur  red«j  Iterum 
fumpto interuallo d yi ex Qcencro arens  fiat^een- 
tro  verb  44 alius  arcus  intetuillo  I y4  interfccec 
pundum43 : Per  extrema  itaque  harum  linearum 
ducetur  HtxaR4y  44  4).  Sccricquarcapars  co- 
nice fupetftciei  deferipea:  Kon  alio  verb  modo 
alterius  quaice  fuperftcies  deicribetur  adVimptis 
longioribus  intetuallis  redarum  d 46.P  40.&  dk 
ioceruallirqtcuruarum47  48.&4S  49.fc  49  50. 
quasfcorftmdefcrlpfimut  in  fig.  notata  n.  t, 

Siverb  fuperftcies  coniundiuas,quU  cupiat 
dignofeere,  is  alTumpto  interuallo  48  5<S  deleri* 
bat  portionem  gyri  centro 42. 8e  alTumpto  imer- 
UiHoDy/dcfcribat  aliam  portionem  circuli  cen« 
cro  qui  f<  iatcrfecabunt  in  pundo  5 y.  & idem 
fiat  de  interuallo  yy  ytf.  te  de  incemallo  d y8. 
qui  le  iocerlccabuotin  puudo  y a. per qux  reperta 
puoda  ducatur  flexa  ys  yy  41  & parallela  ya  di. 
fr  bec  erit  fuperftcics  contundiua  compreheofa 
nnmcrii4a  yi  di.que  verfusdi  cermioabuur , 
Tc  placet , te  fic  dicas  de  alijs . 

Scias  tamen  hunc  modum  non  efle  prccifum. 
Vnde  iogenijs  fcrapololls . Mmiiiforcd  proba- 
bitur, Itcct  quoad  rfum,auc  faltem,  vt  plurimum 
lofcofibUitec  differat  abexidiffimo  . Quiulis 
erit.  Sic  Conus  aci,  qui  fuperaxemsD  trian- 
guli fcaleni,  te  fuper planum  ctr  ad  redos  collo- 
catus fit  aogulos. 

Sicque  cylindri  fecantis  lacus  cc,  te  radius  o<^, 
quo  eius  perlpheria  oL  duda  eft,  te  ei  cc  redagu- 
U linea  cb,  que  bafim  cylindri  exprimet,  te  cadet 
iTerciceconi  normalis  ah  , que  eam  terminet, 
cransferacurque  ch,  fuper  oi , & fic  di  » & ab  hoc 
centro  redepundat^ducAntur  ad  puodum  IO.  te 

fioulia , quibus  perpendicuUres  cadunt  3 vc  10  u. 


nternallum  i pundo, quo  fceant  ldm  hoce  1 to. 
Sralie,  non  autem  ipundis  in  quibus  fceant  li- 
nee Io  E cetere,  ratio  eft,  quia  ille  non  funt 
in  plano , quo  ponitur  effe  linea  m?»  fej  funcin 
plano  AC;  planum  itaquecvf  exprimit  ba/im  cy- 
lindri, in  qubcft  hc  linei,  ac  reroCPEplimim  rri> 
angulare  coni,  in  quo  ac  axis , te  rertex  a . Hec 
vcrbinterualla  trans  ferantur  In  CH  V.g.  ficto  I 
rquatls  C4fir  s.  }.  xqualis  c is.  tota  verb  coq- 
ftrudio  u 11  c,  fiat vt  priOi . Dudis  poftmo- 
dum  parallelis  ad  cs  i pundis  4.  te  S}ijt  nuper 
gnatis , n 4.  i|.  affumatur  interuallutorcdaogu^ 
ldadcaBpundiaicB,quoderitsic,&rd  ^4  ty, 
quod  erit  d ly.  8r  7 14  pundi7  i lineats  ly; 
cransferanturque  V.g.  7 14  in  x 5-nempoioli- 
nesS  cranfeuotes  per  pundum  s perpendicularec 
ndcv,dr  fine  a y.  & interuallo  d(^  polito  pede 
rlrcioi  in  centro  Q^cyiiodri  Interuallo  Q y arcui 
dpeatur,  qui  pertingat  vfque  ad  lineam  E y.licq; 
arcus  5 8.  eritque  pundum  8 in  orbita  ly  8 id. 
quiacanttlm  rcmoueturl  linea  fuper  s-  perpeadi- 
calariter,vtl  y.  velquaotduieft  7 14.  vade  cir- 
culus cylindri , vei  faltem  portio  Ellipfii,  qup  pa- 
rumdifferecl  circulo  quaiiseft  ly  o ld.  tranfi- 
bieper  y.  & per  lineam  cs  in  8.  vndepnoduai 
8.canrdm  rcmouebicur  i Unea  cv,  qoancdm  rc- 
moaeeurpundumy.icipcrpendiculari.  Sivero 
aliquis  velit  edam  exadius  rem  profequi  noo  tra-, 
hec  arcum  y.  8.  fed  pundo  y.  applicabit  nor- 
mam fidam  iuxU  elUpfitn  if  o td.  ad  perpendi* 
cularem  o<^*  que  faciat  angulum  mixtUineum  ly 
D,  Q^fingatis  pundis  V.  g.  pando  y.  fr  vbl  ie- 
cAic  I a in  puodo  8 illud  pundum  8 erit  in  or- 
bita ly  8 td.  cetera  veto  omnia  exeeudoaimao* 
dabuntur,  veprius . 

P R O B.  V'II.  P R O P O S.  XXII. 

Dati  coni  conesut  [uperficic  pUn^yfed  axi 
non  perpenheuUrt  fc^tyfuperjiaem 
inuemrt , 

HAz  fuperficies  axi  non  redangula,  vel  po- 
tcft  pendere  verfits  apicem  coni, vel  in  auer- 
fam  partem:  fed  quo  quomodo  pendcat,eademed 
operatio  3 ita  conus  poteft  effe,  vet  cuius  bafit  fic 
circulus,  vel  cuius  fitellipfis ; fed  queeumque il- 
la fic  eadem  etiam  eft  praxis  . 

Sic  ergo  datus  conus  acD>cutuS  axis  ab  , fr  fe- 
mlbafis  CMD , fr  hin  , planum  vero  pendens  cm, 
vel  cp  lineis  exprimatur . Ducautur  radij,vel  eo- 
rum portiones  fs.fr  ceteri ; deinde  k pundo  c 
ducatur  perpendtcultris  ad  co  reda  cn  , ad  quam 
ducantur  perpendiculares  z y.  fr  1 d.  fr  ahx  fi- 
euc,fr  ad  lineam  cd  ducantur  perpendiculares  1 y. 
fr  s 4.  fr  alie  i vertice  vcr6  t diftsote  i c,  vt  b 
ide  vertex  diftat  ab  a per  paoda,ia  y,d,fr  alia,qu7 
ppddtcolares  cadunt  rede  ducautur,  fr  vitra  pro- 
ducantur quantum  fac  eft  V.  g.  ab  L ducatur  linea 
L y.fr  L 6.  fr  alie;  ficuc,fr  a I producatur  linea 
B y.  fr  B 4.  quantum  fat  eft. 

Linee  itaque  i pundo  l produde  fecdanne  cis 
plaou  pendens  in  oppofitu  apicis  L in  pandis  10 
fr  8.  horum  itaque  pandorum  affumecut  diftantia 
perpendicularis , vc  11  8 a tinea  o c,frcranf- 
feretur  fiipcr  lineam  corrcfpondentem  redangu- 
U,  fic  diftantia  redangula  pundi  19  k linea  cd 
figoaci  ia  linea  ■ 4 ly  erit  equalis  lianr  8 11,  fr 
Eecc  patw 


8tf  TRACTATVS  xxxh. 


pun<3i  14.  «JiOantu  rcd;in{*wia  A cd  erit 
diQaiuix  re^angula;  pundi  7.  i ii.SeQcdt  reli- 
quis, vtpoce  pundi  18  a CO  erit  rqualis  didsntiz 

9 30-  Se  pandi  19  i cd  diAanric  10  2.)<S:  cfc* 

Terh«c  at^em  pund)  ngciata  in  lineis,  qur  pro- 
cedunt i A ducantur  fl:xcc  1;  I6  &HI9.  ap, 
Arc  p i6  lA-itric  pofitio,feu  ntut»quem  in  plano 
ciD  defcribunc  circuli  pe  m ,&  cmo  ad  planum  pen- 
dens cf  produdi,  /icc  14  I B 18  17  Aetff 
portionefque cllipdum  erunt; quis  conus  femi- 
circulatis  ia  pUoo  producit  detruacatus  i plano 
CH . • 

ProduAi*  <atC(n  lineis  tu,  te  bd* adest  a pua* 
pcxdtdi*  g.  i|<  19-  Iralijs  eiufdam  gene- 
ris producaotor  perpendiculares  ipfi  i,  ab  cdlip» 
fibus,qaidemintcrnisa  t8  17. 8«  h io 
terminent  in  bn  produdam,  ab  elliplibus  v«r^ 
estrinfecisc  19  jd.  tec  14  ecrmiecat 

in  BDitcm  prodiidam,  Hc  pandum  19  produce- 
tur vfipje  ad  s).  pundumeerb  1 l.atquead  14.^09 
ArCiottl  poterunt  coniungi  iineaB|  14.  l|cuc«8c 
penda  19  i).  linea  item  coniungi  quibunt  >Tt 
punda  ortglnaria,d  quibus  prodeunt  1.  Ar  z*  coo- 
lunda  Tuoc  . Iftis  itaque  peradis  tam  omnis  ap- 
paratus sdapcatos  erit,  vt  cb  eo  erui  poQtnt  exop- 
ttfB  fnperficiet  . -.«! 

jSi  ergo  conus  (it  {catenas,  prini  1 oportebit 
deferibere  totam  clliplim,  at  (i  Roo,eUipfisqna* 
dcamcM  o zT  ^ tali  modo  . Ax»  aH  ■elliplit 
^49  Bs  in  lineam  redam  extendatur,  Ar  (at  op, 
6ngnlaqoe punda, vt  l9.u.Aralia  , qur  sn  ipfa 
fnnt  iu  linea  po  nocemar,Ar  pundum  »1  fie  V.g« 
pandam  P,  Arpuodum  19  (icsA.Arcct.  ab  idit 
vexo  pandis  perpendiculares  erigantur,  vc  >5  »5. 
cinrdemaltitudinli ; ac  pundum  lo.  i linea  CD> 
quod  interuallum  redanguld  fumatur}  Ac  fic  agzn 
tur  de  alijt  pundis , prout  originem  ducunt  i 
puodilcorrerpondcntibusin  arcu  HiB  , fic  dl- 
dantia  pundi  17  redaogula  i CD  erit  eadem , ac 
p^,Sr  dc  de  ali)S>quibus  peradis  per  punda  cxtrn* 
miO  25  Q,  alia  ducatur  dexa,qux  erit  portio 
ellipdi  :qup  expofcitur,  A*quam  conoS  datuspro- 
dudus  vique  ad  planum  cr  dgnat  |n  Ipfo : dqui* 
dem  latitudines  adiplfcimur  per  parteS  axis  st  19 
trandatasinop  $ frahitudinesperdidamiH  ppn« 
dorum  17.  Ar  10  Ar  cxt.  a Hnca  cd  trandatai  ia 
redas  t6.Sf.ArPQ,,Aralias. 

Hac  itaque  cliipd  ereda  , dc  deinde  fuperdeieB 
interna  extendetur  : Sic  linea  b b8- feorAm  fum-' 
pta  xqualis  linex  sn  atTumatur  interuallum  b 19. 
Ar  centro  B deferibarur  arcus  I rurfufque  internal* 

10  O |z  in  sicera  (tg.  z.  centro  pondo  s8.  in  li- 
nea B z8  arcus  deferibator,  Ar  quo  fe  decuflanc 
arcus  in  pundo  ducatur  reda  B ^t.  Re  fnmp- 
tointeruallo  b 70  deferibatur  arcus  centro  b.  Se 
rurfus  inceroallo  }s.  7|.dcfcribjcur  arcus  centro 
pundo  . Ar  qu&  fe  decufTant  in  pundo  jA.  dtica- 
torredai  76.  fic/iat  quoque  interuallo  b 71. V 
intcruaiio  77.  74  aduenandum  pundum  77.fr 
deintcniallo  B B|.  fr  74  75  ad  nancifccndum  pun- 
dum 78.  fr  fiede  ali;si?fqaead  pundum  k : perq; 
extrema  panda  b.  78. 77. 7<$.  fr  czt.  vfquead  s8 
flexa  ducatur , qux  fuperiiciem  dimidiam  dimidij 
coni  integrabit,  eritque  eodem  modo  altera  dimi- 
dia para  fandda  cu  bfc  pro  alto  dsroidio  coni  obli- 
qui deferuire  negueat,at  fi  conus  fit  redus  fufliciee 
hzcquarca  pars  cum  omnea quarte  fincxquales. 

Veriim  aduertendum  cfi  quoque  in  conis  redia 
alio  modo  abfque  ellipfi  o 35  q^pofle  defirribi 
fiipcrficiespiopofita . Sitcrgodefcnbcndafuper* 


ficies  exterior,  quam  ^ cono  trcdetrancat  pti- 
num  cxprciTum  Imca  CH . J-^tcrualio  bd  derai- 
baturarcusDa,  A'  ineeruaJlaM  t fr  alia  qu*dcan- 
cis  C st  cransfexantur  in  ps{  ficque  m t xqulii 
arcui  D 79-  fr  aiia  alijs;  ad  fioguiaque  punda 
docantur  redx  teluta  79.  vei  a 40.  freet.  De- 
inde lateruallu  B41  transferatur  fuper  liacam  1 
79.  & fit  a 4|.  ficuc  ,fr  interaaUum  a 43.fr(k 
B 44-fr  fic  de  alijs  vlquead  4$.  pcrqoe  pundx 
D 44*  ^ aJia,flcxa  trah juir,  qux  ter miaa- 

bjt  fupecficiem  extrtnfecam  dcflicienccm  a per» 
pendicularllcdione  B, D, 4p. 

Ac  fi  quU  fuperficicsconiuftdiuu ciopcec,fum- 
pto  inuruallo  1 4A  vrifua  47  centro  ipCt 
B ducatur  arcus  r (^>ad<  futnpio  ioterudlo48. 
43 ' cent£«^ 47,axcup  delcr ibslur , Ae  quofe  decuf- 
fiutin  puqdo  4$  re<^j  ducatur  b,  4A.fr  alis47. 
4d.  eiuque  fupcrficjes  0,44.47.  ea , qBcespo- 
fcitur . . , 

COROLLARIVM- 

OVodfi  Uocx9^,  velcFcflenrflexxjcodeiB 
modo  operandum  eflet  V.g.  {i  cflentfupcc- 
bdxtcyliodncir^qusrujn  axis  in  plano  iarcret, 
fi  conujellb  {c^us,  ac  fi  conus  cifeefca. 
lenas  eodem  {nodo , as  in  propofi^one  zi.  bulos 
ie  cono  fcalcao docujoias  ecit  ageuduui« 

PROBL.  VIM.  PROpOS.  Xxlir."  - 

Cqai  conc4m  qiMcimn/itc  fupn/idt  axi  fir- 
■ pehdictUri  fefU,  feu  conns  fit  refful,  ft» 
fcalenin , [ch  rotundus , ftu  Sllipuju 
fiftrjicum  tu  pLtmm  extendere . 

^ Ir  trianguhsnf  per  Sxem  coflune  exprimens  ak, 
fr  eiur  femibads  ADS,qui  quacumque  fupsrft- 
«le  fececuraf»  ipfi  plmo  triangulari  CRB,fraii 
cs  perpendieBl«ris  ;oporteatqueciut  faperficiem 
in  pltoam  prolfsere . 

Diutfseiusgralficie  tribns  clrcolts  defcrlpeain 
quoelibce  parres  ad  centrum  radij  ducantur  • ve  cfi 
I.  z.  7.  frebife  decoiTsntcum  circulis  intimo,ae- 
dio,Ar  extimo  ad  ab  perpendiculares  ducaoiar 
I,  4 B.  f 7.6.  deinde  i vertice  coni  c red*  ad 
panda  4. 5.  6,  ducantur,  quales  funt  c 4.  fr  c f 
&c  A.  qucfecabunc  (upcrfictem  rec  In  pundtS 
7.  8.  9>  cenrroergo  V.g.  4.  Interuallo  4 c dud» 
portione  cirenii  oeeuks  notetur  in  ab  pundum 
iB.fr  ducatur  7 11.  ^icque  centro  7.  interuallo 
c T notetur  pundum  li.  nec  non  eodem  modo 
In  centro  4.  intcruaiio  c 4 notetur  pundum  lo* 
fr  ducatur  1 iB.fr  1. 1 o.fr  idem  sgitnr  In  omnibus 
alijs pundis»ifl  quibus  radij, feu  portiones  radio- 
rum treS  femicirculos  fecant.  lamqne  apparatus 
ciic  adornatos  ad  fupcrficiem  in  planum  exten- 
dendam . 

Super  ergo  AC,  feu  (i  libeat  foper  aUtm  «qua- 
lem feorfien  dudam  centroc  interuaflo  14  17  du* 
citur  arcus  , rurfufque  centro  a IntzruaJIo  B i7- 
aliusarcus  defcribatnr;  fr  vbi  fe  incerfecant  la 
pundo  i4.  ducatur  linea  i4  c ; rurdtis  centro  c 
interualli  it  1 ducatur  arcus, fr  deinde  ceorros4. 
interuallo  17  1 alius  arcus  (igocior,  Ar  vbi  Icde- 
cuflant  in  pundo  17,  reda  ducatur  17  c,  fr  eo- 
dem modo  fumpto  ioiet oalio  17  « ducatur  reda 
18  Cj 
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Cf  tindcm  per  punda  I8.  17.  l6.  a ducatur 
< rxa,  qu*  in  cono  reSo,  8c  cirruUri , rt  in  hoc 
circuius  criitat  ea  erit  ia  aliji  ambitur  quicumque. 
Jtaquetfoni  luperficies  , qua;  a 16  j8  c contine- 
tur eil  illa  : quf  quartam  partrm  (onioperit. 

Superficie»  autem  comui^Siua  eoJem  modo 
lei,  nam  adhibitis  intcruallis  li.  » centro  c du- 
cetur arcus,  5r  I a a centro  17.  ducetur  arcus, 
qui  tciaterfccabunc  in  punSo  19.  8e  ducetur  re- 
cta c 19.  Itcrumqiie  adhibito  intcruallo  lo.  3 
aentrocarcus  ducetur, fr  s j imeruallo, centro 
s^.alius  arcu»  ducetur, qui  fc  intercipient  in  punc- 
to lO.  & deferibetur  recta  c »0.  deinde  pancta 
17. 19.  ao.  fleta  coniungentor,  8e  fuperfiele»  17 
90  c erit  coniunctiua  coni  integri . 

Modo  via  fubtractionia  inquirenda  eft  fuper. 
£cic»,qux  fecatur  a fuperficie  »£c,quod  vt  fiat  c6- 
cro  puncto  ai.  intcruallo  ai  ducetur  arcu», 
qui  fecet  ab  in  »j.  te  ex  eo  puncto  erigatur  per- 
pendicularis S)  24.  te  fiefiat  de  aiij»  puncti», 

2ttibu»  pcrpeudicuUres  1 4.  & t o,  aliatque  (i 
nt  plure»  iucidunt.  Se  ducti»  arcubu»,  vt7  itf. 
erigatur  i puueto  %6  perpeodicularis  »7.  & 
e«t. 

Deinde  intcruallum  14  94  tranaferanturi  c 
io  97*  ^uper  lineam  c id. squalem  liues  14  17.  & 
ioteruallum  19  97.  in  lineam  017.  ^qualeni  lines 
19  I.Sf  fite  iS,  te  fic  dealijs.perq;  puncta  ducatur 
flexa  99*  x8,  vj.r  ,Se  erit  fiiperfidei,  qu^fica  99, 
fc  detruueata  a cplindro  irregulari,  fcu  regulari, 
cuius  pofitio,  feu  fitus  eft  fkc  • 

Ncc  alio  modo  fuperficie»  c6iunctiua  inucnie-. 
cur . Nim  centro  facto  in  puncto,  quo  perpendi- 
culare» aliorum  circulorum  medi) , 8r  extimi  ca- 
dunt V,g.  in  7.  inceruallo  7 8 ducetur  arcus  ver- 
ius B A , Se  ex  eo  perpendiculares  erigentur  ad 
poceoufas  i).9.  te  10,3.  deinde  interualla  V*g. 
It.  Jo*  &10.  71.  transferentur  in  lineas  c 19.  te 
c zo  ; ootabunturque  puncta  c jz.  Se  c 33. 
perque  ca  ducetur  linea  s8  79  33.  erltque  fuper- 
firiesaS  c 77  coniunctij^,  qus  exquiritur* 

PROBL.  IX,  PROP.  XXIV. 


Duftis  radijis  , fcu  radiorum  portionibus  V.  g. 
• . Z«  7-^f*tentadccnmcircutor.imi  punAii, 
in  quibus  tres  circoln»  feeanc  iottmt,  extimi , Se 
m^edij,  quale»  funt  i.  j.  7,  perpendiculare»  »d 
demtttancur  pro  vt  funt  1 4.  & t 7.  fic  9 6.  Se 
3 7‘8e  cer. 

Deinde  interualla  in  arcum  loctransfcranMirt 
ita  vt  1 6.  fit  squali*  arcui  c S.  Sr  d 7 squali»  »r- 
cui  8 io.Srtf  4 S']u ilis  arcui  8 p.Secrc.  Exin- 
de i pando  a ad  finguia  pundiio.  8.  9.  Sresr.  in 
»Dc  rcftsducanturfiogulsfinguli»  perj^endreu- 
laribus  corrcfpondcntc»  , quarum  longitudin-» 
transferantur  qaplibee  ad  perpendicularem  fibi 
correfpondentem  , Sr  ab  ea  fuper  Pt  menfurecur  : 
fic  A 9 meoluretur  i pundo  4.  quo  cadit  I 4 or- 
chogonalis,  vt  fic  4 m squali»  reds  a 9.  du- 
catorque  li  I;  fic  a 8 transferatur  in  6 12.  ft 
ducatur  ii  9.Sr  tandem  i pundo7  menfurecur 
diftamiaio  A,qusfic7  17.  frducatur  reda  17  7. 
Se  fic  fiat  de  omnibus  ali)»  pundis , Se  iam  appara- 
tus fabricatus  eft  adfiiperficicm  exoptatam  repe- 
riendam  perquifituf  . 

Oudaergo  feorfOm  tinea  mo aqualis  xc  nafcca- 
ti  ex  AC  • i pundo  f in  x menfuratp, centro  M in- 
teruallo  ii  I deferibatur  arcus  occultus;  mr- 
fufqae  Intemallo  01  centro  o alius  arcu»  del^ri- 
bacur,&  vbi  fe deruiranc  in  pundo  14  ducatur 
reda  m 14.  ita  fiat  de  alijs  j donec  ad  vlcimani 
pcrucnias  m p { qus  erie  squali»  redp  Ax . Itaque 
fi  per  harum  linearum  extrema  puncta  flexa  du- 
catur P 17  14  Oerit  fupernciesqusficapMOco- 
nl,  cuius  bafii  globofa  sic  . 

$i  verd  requiras  fuperficie»  coniunettuas,  ea- 
dem arte  requiri  queunt.  Mcofurabicur  itaque 
linea  la  a.  Se  centro  m ducetur  portio  arcus; 
rurfufque  intcruallum  i 9.  & centro  14«  ducetur 
arcus,  qui  fe  interfccabunt  In  puncto  id.  ad  quod 
linea  producetur  i centro  M ; qus  fit  m id:  co- 
demque  moxio  ioceruillo  17  3 ccutro  m ducetur 
arcus» rurfufque  intcruallo  1 7 centro  14  arcus 
ducceur,qai  fc  intercipieoc  in  puncto  17.  duce- 
tur itaque  linea  m 17.  deinde  per  puncta  14  id 
17  flexai4  17. trabctur,&ecit  fupcrficirtqo;- 
fitaM,  1417. 


Su^erfeim  coni  concdui , cuius  hafis  lentU 
cularis , fcu  fmtlcnticularh  , feu  cu- 
iufcumejue  ahus  figura  ^fcfli  k fuperfi- 
cie cylindrica  in  pUnum  proijcere . 

Sic  angulus  ABC»  cui  iofiftac  conus  aliquis , 
qui  cylindri  fuperficie  fccecur  ad  illud  plsnum 
Ascperpeudiculari,  vt  bdc, oporteatque  Inueni- 
re  fuperficiem  illius  coni , qui  tamen  habeat  ba- 
fim  ad  libitum  electam  quamcumque.  Se  triangu- 
lum quodeemque , fed  tamen  tale  culus  per  axem 
aoguluS  aliquis  fic  bca  dacut , extendatur  arcus 
fiiper  rectam  sa,  ita  vt  squalet , aut  ferd  squalet 
fine  I P,  & Boc,  & i puueto  p erigatur  perpemlicu- 
laris  FC,fr  ad  quamlibet  longitudine  aperto  cir- 
cino a puncto  B ducatur  verius  c arcus,  qui  fccee 
tc,  eritque  rccca  eo  diameter  bafis  coni  ad  libi- 
tum electa,  (uper  qui  fiat  quadrans  cL  centro  h,8c 
centro  I fupereandem  lineam  alius  arcus  EL,erit- 
que  bafis  cuiufdam  cool  integrata  ex  diuerforuaa 
circulorum  portioolbut,ipfeque  conus  non  pro- 
prii coauS  i fed  potius  ex  portionibus  coooram 
c6padus ; hoioa  ergo  coni  iic  laueaUadx  fuper- 
ficica. 


PROBL.  X.  PROPOS.  XXV. 

Coni  cuiufcum^ue  irregularis^  CT*  d qua- 
cumque fuperficie  fcHi  ^thog')naliter 
plano  in ftfleme, [uper fidem  inuenire, 

M Odos,  quo  hoc  problema  in  opus  deman- 
datur idem  eft  1 ac  duorum  prsccdcnrium 
problematum.  Nam  prids  inucnicur  fuperficiei 
coni  IrrcgOlarit  vab  plano  infiftcntis  cdm  hac 
tomen  diiF.Tencia,  quod  cum  V A fit  recta  non  eft 
necefie  eam  extendere,  vt  luifimiH  in  arcu  prsce- 
det^propoficiouis  aoc;  fed  fufocr  ipfam  va  cri- 
genn perpendicularis  AB,ar  cstera  , deinde  om- 
nia excquenda,  vt  in  antecedenti  propofirionc ; 
quibus  omnibus  obferuacis  extenditur  fujterficica 
siR  ) Deinde  fingamus  hunc  conum  cfle  demin- 
catumd  fuperficie  cylindrica  angulari  Irregulari 
LMNO,qus  plano  vAtperpendicularitcr  inflftae: 
ad  hoc,  vt  fuperficiem  coni  .detruncatam  in  plani- 
tiem diliatemus,  eadem  obfcraabimus , qux  pro- 
pofitione  97.  huius  lard  defcripfimus  . Nant 
ceatro  1 iaceniaiJo  im  ducemus  arcum  m 9,  exque 
£cce  9 puncto 
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puncto  2 rvcltibimus  perpcndicahrem  » 
terminabitur  ioiineam^  7 zqoalem  linrc  b 7« 
AfTumpta  itrque  Iongitudtoe7  } 1 menfunbitur 
i punctos  ftipcr  tertam  E 5.  &cri(E  6'.  Puncta 
kaque  f.  d-  P>  alia  limili  ratione  inuenia  erunt 
eiiper  qux  tranlibuQC  recte  f 10.  & 10  ll.&alie» 
critque  fupeiAciea  urmiiiatafbPi  quatejcpofcU 
tur . 

Ita  etiam,  et  in  prop.  predicta  Tuperficies  con» 
iuncciur  prodibunt^  necefl  necefre  reo  vltcriut 
vctbis  prorequi,  curo  ipfa  figura  ratis>ruperque  Id, 
quod  proponitur,  dcmonfirec . 

Ratio  vero  harum  operationum , quas  in  ifiis 
iribai  problematibus  poOrcroU  docemus  confi* 
Ait  in  eo,  qu6d  teperiamut  ornaes  hypotenuGit 
procedentes  i «erticedaci  coni,8c  terminantes  iti 
faperficiem.  que  fingumur,vel  ponuntur  conum 
refeinVere:  Harum  vero  HfpotenufaruiA  latito* 
dines  adlpifcimur»  quod  io  datum  srcum,  8r  oebis 
cognitum  termiaem,  quorum  partes  ad  libitum 
diitinximus»  que  partes  carum  fiibcenCarum, 
Tcu  hypotenurarum  diftantiam  determinaoc  » Ic 
boc  fulbciatcuilibec  inerudito  iotelleccui . 

EXPENSIO  III. 

Pe  fuperfeie  ffheeric*  , e*ij»e  Muerfimoii 
(eUi  var^s  moJis  in  flnnumexundendi . 

FAciliotesextenfioaes  prius  venabimur  t ex* 
inde  difficiliores, ve  ordo  dodrinc  feruetur. 
Faciliores  Tunc  , in  quibus  fpbcra  per  psralleloS 
frestur,  quam  in  quibus  per  circuioS  maximos 
vnde  pnui  agemus  de  fuperficiebus  planis  equsa* 
Cibus  fuperficicmrpbzrx  in  parua  fedam 2 paral* 
Icliscirculis. 

PROBr..  I.  PROpOS.  XXVI. 

Sfhitricnm  fiiperfciem  in  annulares  fstper- 
petes  planas  dtdribmte . 

Sit  quadrans  Tpherx,  quod  fiifficic  ACB,  cuius 
Tuperficies  in  planum  proijclenJa  ficinao» 
nularrs  fuperficks  diAributa . 

Diuidsturcs quadrans  in  quotquot  parces  Ha- 
beat V.  g.  in  quatiAr,  It  prodiida  ab  perprimam 
diuifiontra  a. i pudoc  occurrat  diametro  produ* 
do  AB  verfuS  D reda  c s i>:  Sicque  fiat  depundis 
2 7 produda  per  cos  linea  2 ; e j ficque  de  pun* 
disj.^dudatedaj  4 F«  &fic  dcalijs>fisd* 
fint . 

Habebimurque  latera  conorum  redorum,quo* 
IU  axis  V.g.  coni  CAPcric  axis  AP,  bafisfemi' 
diameter  ACjvnde  fuperficies  erit  ca  25  ia  orbem 
flexa, que  circa  eum  vertitur  ad  sititudinem^V  • 
qo{  cA  eadem>sc  corporis  ex  annulJs  folidis  Xm* 
pacti  in  Tphera  inferipti , VI  eA  corpus  kj  cuius 
aonulus  iblidus  mmpqjA  idem,  ac  portio  ruper> 
Aciei  conice  npqm  coni  Nam  . 

Sic  dicasde  cono  52  E , cuiusfemidiameter  bs> 
fcoscAi  j.  I axis  7 t,  vertcx[  ■ latus  2 B . Vn« 
deruperficies5  2 7 6fi  incelligaturcircaconun 
gyrata  femidiamecro5  2 efficiet  Cupeificlcro  com* 
munem  tum  cono  )Sb, tum  corpori  fphfrcinrcrip* 
(0  ai}auiis  fiulidU  compado ; cuius  xoius  annuit 


T V S XXXIf. 

Tuperficies  operiat  pisnu  t < ! Patet  mi  et 

deroonAratis  Arrhlmed‘S  Tr.18.  prop.9.  qo.>4 
Aiperficies  tiecpsium  diiforit  il  TuperficieipSut 
fphere,rum.I^  muicilaterum  ipfi  circulo  infctip. 
tum  parum  ditfcrat  a circulo  maximi  fi  mukilate* 
rum  infcriptum  plurimis  lateribus  coaAei,vt  pro* 
pof.47.Trad.21. 

iatn  verb  notum  eA  ex  predemonAracia  fedo« 
rem  circuli , cuius  femidiameter  fit  larus  rooi,  k 
circumferentia  squaliscircumferemte  ipfiui  co- 
ni cAecqualetn  fupcrficiei  ipfius  coni  exclofaba* 
fe  ex  propof.24.  Tradatas7i.  ^are  etiam  por- 
tio annuli  piant  diametro codetn  deCeriprt  erit»- 
qualis  annulo  circi  conum  deferipto , dununodo 
habeat  eandem  altitudinem»  6c  eandem  circua-* 
ferentiam  quo  fuppofito . 

Ceocro2interaaJIo2  4 deferibatur  rrdori^l 
Itaque  perlplteria  4 8.  equalJs  bafis  qusdraoti  iA« 
critrqualis  (uperfieiei  conice  quarte  panicoal 
7 4 B . Sic  centro  b imeruallo  v 7 d^enhatur 
ruritis  circuli  fedor  7 p f • fit^ue  peripheria  79. 
equilis  quarte  purti  perpberre  ipfius  bafis  iAe 
fedor  ericequaiisroperfictei  coni  | 5 r;  lic,k 
fcdor4  10  p eademrationeeric  equalis  fuperfi* 
cici  eool47  fi ablatis crgoiAis  equdibusfoper- 
Aciebus  coni  47  r , Ar  4 f 10  Tcdoris  { bec  i fe- 
doris  ruperAcie  79  f,Ula  i coni  fupet  ficie  761  re* 
manebunt  Tuperficies  cooi  refidua  } 647.  &fc^ 
toris  7 410  9 equafes. 

Remanet  itaque  docendum,quomodo  fcdorii 
peripheria  fiat  eqoalis  peripherte  bafiali  coni  fe- 
snidiimetro  7 4.  vc  eA  a 7 fiat  circulus.ita  feni- 
diametro  d 7-vteA  a tf|iAique  csrcuti  dtuidaatiir 
in  qsodibuerii  ptrces.uuoad  fieri  polCc  ninimit» 
Tt  12  14.  & 17  1$.  illequB  transferamor  in  pe« 
ripnerias7-9  8r4.  lo,fitqveequalis  17  if  pard 
)II.&12  /4parti4  rtf.Ifefic  dc  sitjs, donec  fiat 
namcrocquales,  que  In  quadrante  19  17  6.8c  ia 
peripheria  17.  ti.9  trc,d  ille»  que  fune  io  ambita 
12  14  5.scqueio4  itf  lo.equabunturqipbifi* 
ce»&  fcofibiliter  peri^eria  17  17  »c  7 11  ^ 
pariqr  modo  quadrans  n 14  5.  ac  ambitus  4 id 
10.  Si  ergo  omnes  femiannuli  fuperficiales  circa 
conos  io  aoDuloru  plaaoram  portiones  proijciio 
cor  » que  ets  fini  equales  habebimus  quadrantes 
fphere  rupu’(ictei  10  annulos  planos , feu  com 
poicioncs  proicdamjVC  «rat  agcndeai . 

PROBL  II.  PROPOS.  XXVa 

Spharieam  Jiiperpeiem  i triangulari  fupetf’ 
cieftSamm  annulares  juperpem 
proijcere , 

DOceblnof  In  Tequentibus  caJein  relosc 
fubnixi  diuidere  fpheram  » Ikeain  ia  tsIrS 
annulares  planas  fuperficies  proijcere,  que  mrfas 
circumuolutp  ipfi  fpher(,&  in  formam  fpberkaoi 
redad;  emifpberium  eius  iu  triangulum  ifiaidam» 
V.g.  fi  fpbcra  crisoguisri  fupcrficie  plano  pcrpso* 
diculari  hdm  > Srbog,  drdfg  feceior-inueoire 
(uperfieiem  refiduam,d^  ab  ipfo  triangulo  fpbfri- 
cocomprehenfaxnh  d g mof.  Pado  circulo  ascoc 
diuifoque  in  quadrantes;  Ineo  infcribscurtrito* 
gulum  BDi  I & ab  aliquo  eius  angulo , vt  ab  t da* 
ds  reda  sx  vitra  circulum  quamfim  fat  eric.Diui* 
ditucque  quadrans  fc»  in  quot  libuerit  pareri* 
Ar  perpunda  termioaotU  r^ds  agama^  vts  I 
vcrAi 
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vrrfiis  1 i 

fii:4  c vT^aead  14.  hcC  5 rf(]uea(l7{  ncaipc  ad 
Itof^am  IIP  11.  Dtfind*  modo  rapcrtusdcfcripto 
fiincportioaeaarinulorumptanorum  V g.  I 4 tj 
alias^quc  fingulf  abr  Tfquead  1 termina* 
buocnr  modo  Tuperids  dcTcrtixot  vt  fatis  vides» 
eruiicq;  fijperficies>qiic  fpbrricu  fegmeatum  oif 
eicra  triangulum  soi  rrmanens  operiunt. 

Modo  aecedamus  ad  fuperficicm  inueftigan* 
dam  } qo»  intra  tertiam  partem  trianguli  Oii  re« 
mance.  Du^o  itaque  arcu  l 17.  Armeofuratore* 
midiametro  ao  1 fuperi  ip  erit  quadrans  ai  ip 
rircumfereatia  bafisconi  20  1 la:  quam  mini> 
mti  partibtts  aflumptam  mcafurabimus  fuper  1 17 
Ari  centro  la  trahemus  lineam  17  18.  Srpundo 
I eodem  centro  ducemus  arcum  d iS.&ciTctfi^ 
perfNtes  , qu«  aperiret  conum  as  7 la  quoad 
partem  as  ) 1 ao.  fed  volumus  folum  eam  par^ 
tem,  que  operiat  ai  a;  ao  1. 

An umpto  itaque  aa  } menfurabimus  fuper  k 
ST*  At  ducemus  quadrantem  15  p . Deinde  fu* 
per  eundem  xa  menfurabimus  lineam  n,  aj.Ar 
erit  K a4-  crahcmufqued  puodo 24 redam  14.}! 
pcrpeadiculaie  ad  Ai»quar  occurret  arcui  a^.  90  in 
pundo  jl.cricque  arcus  30  3i»quem  fubteodic  aa« 
•f.quem  meofurabimosi  puodoiS  vique  ad  pua« 
dum  J2.  8c  ducetur  reda  i |a.  eritqae  fuperli- 
cies  nigra  t |a  18  17.  qux  quarritur  operteos 
ibium  partem  aa  a;  1 ao. 

Rurfds  menfurabimus  18  fuper  arcum  9 9|. 
Arducemusc  9).  redam,  ericque  reliqua  fuperA- 
ciet  I aa  a?  planum  operiens. 

Patet  rerb»  qubd  rcliqu»  dup  partes  in  trian- 
gulo lol  funt  iAisarquales:  VnJs  replicatai  fu- 
perGciet  »9  Ar  1 ja  18  17.  fraffumptar 
feries  cotum  triangulum  irquabunc  in  fuper  Acie 
fphxrxi  triangularibus  fuperbeiebus  fecantibus 
rclidom.  Vndetum fuperDciem portionis  fph«- 
rc  Dir.  A;  reliquarum  lADjAf  ibi»  tum  trianguli 
SOI  rcmaueiuis  inuenimus. 

COROLLARl  V M. 

IDem  poterit  Aeri  etiam  fi  At  quadratum  > aut 
peocagonum»vcl  quxitbecalia  6gura.*qu^  ^be* 
tam  fecec»vt  pacet  in  Agora  M appoliu»  quae  aullia 
lucris  adornatur  • 

PROBL.  JII.  PROP.  XXVni. 

Suferfidem  ff>h/tr4  k ijUAtnorfuperfdelfUS  in 
quadrum  fofiiis  arcuto  maxtmo  perpen* 
4$cuUribui  ftHum  j miraque  eas  com* 
prcbenfnttf  muenire . 

Sit  Circulas  abcd»  exprimatque  fphsram*  in 
quo  Ac  quadratum  cifJem  literis  iofignitum  » 
quoddemonitrec  veiligia  fuperAcierum  plano.  Ar 
circulo  ABCo  incumbeatium  » Atque  repertendt 
fuperAciea  fpbgrica»  qu«  ab  ittU  fuperAciebus 
clauditur. 

. Super  latus  pb  Aat  femicirculus  di  b»  Ar  diuida* 
nuria  quotlibet  parces,  ducanturqueperpendicu- 
urei  i dmiAouibusfadis  L a.  Arex  illis  pundis 
Agnatu  in  laure  ao  ducantur  parallelf  addiago* 
oalcoi  ba  • vt  a 5 , vcl  9 6.  lic  9 7.  & P 8.  Af 
(oououcACur  vfque  ad  circuittoi  Iu  to.  11.  u.  i). 


Dcin^  alip  quoque  ad  iibitu<n  ducantur  prxdidis 
parallelar»  vt  tf  I7.A;|A  /8. 

Produda  deinde  altera  vitjgonali  CDvfq;  ad  n ad 
eam  perpundi  rrde  ducantur  V.g.  14  17  n» 
Ar  17  if  la  o*  Ar  czc.  deiiiJe  fuprr 

eandem  diagonalcmc  N , vcl  aliam  redam  licubl 
fado  centro  in  ointeruallo  n lO.  ducatur  arcus 
18  19.  Ar  a pundo  8 dudi  ad  3 P perpendiculari» 
occurrat  quadranti  10  ai  radio  i lodefcrHptii 
snunaturque arcus  a|  ai.Ar  menfureturl  linri 
DO  in  vtramqiie  partem  fuper  arcum  18  19.  po- 
fleaiffumpco  interustto  LD  tangentis  dl  in  pun- 
dofi  vbi  DB  cermiaat  vfquesdci  normilem 
ceorrol8  arcus  deducaiuriA*  rarfus  centro  oaJios 
arcus, Ar  vbi  roueniune  in  pudo  24  ducatur  arcus 
18  D,Aridf  Aac  ad  aliam  paric.diiccndo  arcu  19  d 
A:  erit  18  19  d portio  prima  fupcrAciei  quzAtx . 
Eodem  deinde  modocentroo  inccniallov  lode- 
frribatur  arcus  a(.fr  ad-  Aacque  zqualls  arcui  18 
19.  vcl  duplus  arcus  a j ai.rur/ufque  interuilfo 
V It  eodcmcencro arcus dcfcribatur  17  |8  Du- 
da deinde?  19  paraliclaad  ococcurrentA arcui 
90  }|  ex  femiradio  tl  inuundo  ap.  Ar  af« 
fumatur  arcus  19  91.  Sr  menfuretuc  a linea  00 
hinc,  A*  inde,  Ar  At  arcus  17  a S duplus  arcus  19 
91 . Deinde interualln LOtangentis  DLinpundo 
ofadoccacroioptindiS  17  ar  duo  arcus  ducan* 
tur,Ar  quo  fe  deculTanc  in  puqdo  91 : fido  cen- 
tro «ducatur  arcus  aT  17.  Ar  Ac  Aat  ad  alum  par- 
tem, eritque  fuperAcirs  fecunda  fpb^rlca  imi- 
ncnapUno7  4 S p»Ar  Ac  Aicde  ahjs;  donec 
peroeniasad  9 a;  vbi  cum  iam  non  amplius  cir- 
culo dLb  occurrant , fed  maximo,  Ideo  redis  po- 
terunt terminari . Verum  (i  aliquis  harum  fuper* 
Aderam  termlnaiiotiem  exadiorem  exiiptet»  po- 
terit tria  pundi  reperire»  vc  videre  eli  in  arcu 
94  95  99  poAta  fuperAcic  z iuxta  fuperAciem  x 
ad  boci  rc  totius  fuperlicTei  xa  Amul  tna  pun. 
da  habeamus,  eodem  enim  mod»,  quo  reperta  ed 
diAantia  97  ex  arcu  40.  41.  Ar  ]8.  9^.  sb 
arcu  42  43>3r59  99  ex  arcu  44  45  coJenvodo.Ar 
pundum  intermedium  inter  94  Ar  99./!^ alta 
quacumque  intermedia  punda  cutuAibet  alterius 
fupcrficiei  reperiencur. 

PR03  L.  IV,  PRO?OS.  XXlX. 

Superficiem  fph/erdd  quatuor  fuperficichus 
m quadratum  vhlor^um  pofuis  , 
plano  ctrculari  perpendicularibus  feilam 
tn  planum  proijiere . 

HJS.C  praxLs  parum  diefert  a przcedenti . Ta- 
lifqut  elK  FaAo  circulo,  Ac  diametm  fc  Jc- 
culTantlbus  ledo»  defcriptoqtie  In  eo  parallelo- 
grammoASCO,  fuper  vtrumque  Utus  femicircuti 
defcribancur  asb.  Ar  bfc,  i quorum  altero  » vt  i 
BFC  in  partes  squales  diuifo  demittantur  perpe  i* 
diculares  quales  funt  19.  a 9*  3c  4 ^ aiiz.  A; 

puadis.tn  quibus  fjcanc  6 9*9  deducantur  paral* 
ieiz  15.9 diametro  ac»  quibus» Ar  aliz  aJJagnir 
prolibito  10  ia.Ar  11  9.  Percentrum  autem  t 
ducatur  reda  perpendicularis  ipA 'hameiro  ac; 
quz  Ac  Vc  » ad  quam  per  bina  punda  in  arcu  a S • 
Agnata,  a lineis  nuper  ad  illum  imm.tAs  ducantur 
redf  1 1 1«  m.Ac  i 0 9 n Ac  9 ^ 8 7 o , Ac 

undem  719  r i quibus  iateruJlU  du;aiUur  arcua 
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fa^o  feorfsm  cemro  fupcr  lincamCQ^in  ^ V.g. 
interuallo  i 1p.  ducatur  arcuS  s?.  14.  ddndea^. 
tc  ktf  arens  interuallo  P » ip  hinc  arcus  27-  x8 
intcrtiiUo  p 7.  dc  dc  al  js  » vt  fecimus  In  ante* 
cedenti , vel  fetnpcr  codem  centro  t adhibito, rei 
n fpatium  dciiciat.rtlibet  fumpto . 

Ex  inde  in  HoguUi  chordas  funt  fcmictrculut 
fiiper  AC  erigitur  V.  g,  diametro  chorda  ti  14  fic 
10  1),  fic  9 i5.  &ficdea!ijs  vehit  tous  ex  ip(is 
cDcirculusip  30  ;t.  diametro  chorda  9 itfde> 
du^us  ; deinde  a lingulis  pungis,  in  quibus  prar> 
didar  chordr  latera  freant  S17.  d;  i p.  fteut,  St  ^ 
V,  & 17  V perpendiculares  ad  ac  excitentur  veluc 
fiint  6 V fic  I > lic  f I fic  17  ;4.  & 
cct. qustquarlibec  ad  Aium  circulum  terminent; 

?|ui  fuper  eam  cbordam,  a qua  difecdunt  liacc  cf- 
edi  funt, quibas  habitis . 

A pundo  $S  in  linea  iQ  menToretiir  arcus 
}5  J7,«rfit  24;  deinde  arctis  j8.&fic 
arcus  23  mcnfurctun  deinde  fuper  e 39  linea 
S{>nEQ^, normali  ab  E didu^a  diAantia  1 a faSo 
centro  in  punAo  t9>A'  cxmde  in  punfto  24.  tn* 
ceruallo  B T tangentis  in  pundo  b vbi  5 b tcrml* 
nat)fir centro  pundto  39.  duo  arcus  defetibamur» 

& quo  feinterfccant  in  pundo  40  fado  centro 
ducatur  arcus  24  39.  & fic  Aat  adaliam  partem  t 
fed  interuallo  adhibito  a x tangentis  in  pundo 
A 9 vbi  in  pun^o  50  arcus  fe  fecanti  arcus 
ducatur  23  24.  cricque  23  24  39  prima  l^uperfi- 
ciequsfita.  Eodem  verd  modo  prorfiis,  vt  srcus 
23  24  terminatus  eA,  terminabitur  quoque  arcus 
25  25.  Atarcus  27  28  terminos przbebit  arcus 
42  4i>cui  fubtenditur  reda  4 5,&  quia  linea  B(^ 
ilac  loco  linexCV  30  ; ideo  vt  arcus  42  41  cermi* 
nat  in  ipfam  30  c . Sic  & arcus  27. 28.  PoAmo* 
dnmducrnrur  arcus  25.28  interuallo  B Tffl^ar* 
CUS  27  2(  interuallo  A K » 6r  in  antecedenti  pri* 
ma  lupcrficie  fadum  cA»&  erit  27  23  25  28 
ruperficies  fecunda,  ita  quoque  efficiemus  faper< 
ficiem  44.  Sic&  ruperficiem43.  cuius  arcus  4$ 
49  zquabirur  arcui  33  30  34.  quem  linea  17  4 
fubtendit,  8c  hinc  Tuperfioics  refidux  45.  St  47  eo- 
dem quidem  modo  quoad  arcuum  longitudines 
determinabantur;  Icd  latera  V.  g. 50  31.  vel  rc* 
dis  terminabuntur,  vel  tribus  pundis  repertis: 
n ruperficies  Ula  fit  latior.  Verum prxfuppono 
iAas  fuperficics  adeo  cHeparux  latitudinis,  vtar* 
cttS  30  3ipcrcriapunda  repertus  vix  diffiefatl 
linea  reda . Vnde  fecuri  linea  reda  pro  euroa 
poffit  viurparl  abfque  feruputo  fenfibilis  erroris. 

PROBL.  V.  PROPOS,  XXX. 

Sufrcrficiem  fphttricam  j ejuatuor  fuptrficie- 
IfUS  in  quadratum  ^o^itts  plano  alicui 
arcuUrt  fph^r/t  orthogonaliLus  in  pia* 
r.um  proijcere  alio  modot  ac  m prdcedcn» 
tibusfaiiumejl. 

Slt  fphpra circulo  abdc  cxprelTa,  & Itecrx  qua- 
dratum quoque  notent,  at  Ab;  BD'  ucjcaIs- 
ura*fint  vefligii  rupcilicierum  fecantium fphx- 
ram  perpendicularium  ipfi  circulo  abcd  . In  qua- 
drato ali)  circuli  concentrici  infcribantur  V.g, 
CHFE,&  sii)  arcui  1k,&  Lt^quot  quot  placet  a qui- 
bus, vbi  fccanc  BCiducanturcidcm  scperpendicu- 
rcBvelutio  J.  2,5.  } 7i4  8) t>*9. & 1 to.per- 


V s XXX rr. 

que  panda,  in  qaibuS  fetant  arcum  >T>  docafitot 
rectx  ,qux  fecent productam  Aojfie  perpuncta 
Io.  p ducatur  recta  (O  9 11.  Sc  per  9 T.  reda 

9 5 is.fic  perpuncta  5 5 recta  3 6 ii  &rcxt.R: 

vt  fijrtri  fecimus  in  i5.pr.h.  reperiator  fnperficks 
fphxrlex,  qux  inter  circulos  coacemncosveluti 
CFEH  ,fr  2.  13. 14.  extcndannir  qualis  eft  foperfi* 
cies  3-5  l5  17.  8r  reperiantur  atix  »5r  ita  totum 
fpatium  circulo  CFEH  circamfceptom  fupcrficie* 
bus  fuis,  nempe  3 i5  17  5 5 11. 8r  7 7 ® 

fi  quater  fumantur  erit  opertum  . 

Ad  hor autem, TC  reperiarous  fupetficieS  la* 
gulo  BFii  Intcrclufas)  duda  feorfum  linea, elrdoqi 
In  ea  ficubi  pundo  N,  afiumacur  arcus  B 10. 

St  a pundo  n menfuretur,  8r  fic  no  , deinde  fum> 
pca  intercapedine  it  to  centro  m per  O arens 
22  23  arcui  19  tS  pquaH!»ftdoq;  centro  Ia  puB- 
d023.de  rurfusin  n ducantur  duo  arcus  intcrual- 

10  tangentis  cx  in  pandos  vfquead  x in  lineam 
normalem  Px,  St  quo  fc  deculTint  arcus  in  pundo 
24.fado  rurfus  cenrro  eodem  interuallo  ducanene 
23N,  5ridcm  fiit  ad  aliam  partem  dudo  arcu  22 
N,  erirque  fuperficics  22  23  N prima  anguli, que 
qitxntur.  1 >cinde  rurlTis  centro  m aliquo  in  linea 
mN  interuallo  11  10.  ducatur  arcus  25  i5  xqua- 
iis  eidem  22  23.  Se  rurfds  eodem  centro  is  j fed 
interuallo  11  9 ducatur  arcas  27  28.  Fiatque  x- 
qtfitis  arcui  21  20 ; ducantur  deinde  arcus  28.25. 

Se  27.2  3.  vt  dudus  eft  arcus  23  n,  St  eodem  inter- 
uallo.  Se  erit  fecunda  fuperficics,  qux  requiri- 
tur 27. 28. 23. 25,  Srfic  tertia  quoque  reperienda 
erit.  Spatia  autem  aIoc  implebuntur,  vcfupra 
fadum  io  pr*27.  h.  vc  facis  conftat  cx  figura  tpla|. 

pROBL.  VI.  PROPOS.  XXXI. 

sphericam  f«ptrfciem  «x^n/.r/iw  Aualia 
fHperficicIms  tmfdim  placo  arculttripir- 
pcniicularikiis  ftHam  in  planum  proij- 
cere . 

Sit  rph^rsexprclTapereirculnm  areo,  fintqoe 
vefttgia  angularium  fupcrficierumDE , 8rtc 
angulum  quemcumque  facientia  in  t ; fitqoe  pro- 
politum  reperire  fuperficiem  fphxricam,  qux  ab 
illis  fuperficiebus  concluditur  . 

Trahantur  redx  parallelx  ad  libiram  diftan* 
tiara, prout  commodius  fuerit  I 2.S:  3 4.8^53. 
vel  piures  vfque  ad  radium  ed  , Se  rorfhs  alix  sd 
eandcmdiftantiam  ab  £c,  qua  diftanc  ab  ed  piimo 
dudx,vt5  9 7 10.  8 n.  qux  pertingant  fal- 
tem  occultx  ad  fcmictrculos  iuper  priores  p*al- 
lelas  tradoe, nempe  8 li  ad  5 1 1 3 , fic  7 10  ad 
3 10  4.  fic  5 9 ad  I 9 2. 

Poftmodum  vc  fecimuS  fupraper  punda5  F 
ducatur  adECprodudam  reda  12  » 6.  Stcxt.ft 
ducantur  arcus  V.  g.  5 13  centro  : 2 interuallo 
12  5.Srali)  omnes  . fiat  autem  arcui 5 11. arcus 
5 13  xqual(s,& ducatur  F i3reda,qux  licet  in 
fphxra  curua  fit,  non  tamen  in  imiltilatcro,  in> 
feripto,  fr  erit  fuperficics  F 5 13  prima,  quz  que* 
ricur,qaf  opem  planum  r 5 14.  Eodem  auniB^ 
arcui  5 ti  , fiat  quoque  arcua  5 13.  &arcos3  A 
i5  arcui  3 10  ; ducaturquereda  13  i5  . Ltcii^ 
fecunda  fuperficics  13  |5  6 3,qu£imminecplaaa 
14  17  53:  Eidem  vero  arcui  3 10  Hac  xqualii 
orcas  3 l8.  atarcnli  19  arcui  1 9.  &*  ducatur  il 
1^* 
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DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG.  jjii 


/9. ericqus Tupcrficies  I | 18  I9»(]ux  la  fplif 
fiiD  flex4  opcri«(  pJmumao  17  1 3.  pars  vero 
rcliiua  ruperHciei  ao  »i  o ierit  ( cum prxruppo- 
jijiur  minima  circulartij  velati  fuperficieJ  cy- 
• lifldri  Jiamctrum  eo  habentis  . Vel  fiet  c<]ualis 
Irapccto  I a|  • CUIUS  Utus  p aj  «quatur  arcui 
»A>  8t  htus  D 1^4  arcui  4 9. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXU. 

Infueumque  corfforc  fph^rUoy  ElUpticOt 
ftn  elitm  ParMico , & fiyperlnlica 
(arpits  pUnif  fuperfrichm  canjltns  in- 
firtk  poitft. 

Shcorpof  aliquod»  aatrpbcrieiimi  aacEUipti* 
cusn*aat  Parabolicum*  feu  Hyperbolicum  • 
Pico »1  quod  corpus  in  ilio  multis  Aiperficiebua 
osofiiat  sofcribi  poceft : 5eceturio  fig.p^Jl^per 
aliquem  axem  molds  planis  AOHideiodc 

parallelis  caaiimo  ipfomfn  ttc  <.  8r  MecN » fir  catu 
do&is  tctb  febceofis  pc, 8c  Ui» pereas  agatur  pla- 
nro  pctM»  at  ka  fiat  de  omoibueallis  vadequaquc 
ttcaccorposinlcripcum  corpori  «bibito. 

Probatur.  Nam  tuae  dicitor  aliquod  corpus 
bilceiptom  aketii  alteri  corpofb«mt>®oy>‘»lf‘ii* 
logoliilbtadU  taagicca^us>caiUircrU>itiir>red 
omois  fuperficies  inferipta  tangit  corpus  circura* 
aiibiebs  (iris  angvUtiqaod  cr asTcac  per  r»o,0r  ft»H 
ts«pma,<}uf  In  (operficie  exhibiti  corporis  funu 
Bagtfttnta  omnis  angidua  (olidus  > qui  angulis 
•isiiseonftae  ia  (uperficie  corporis  dati  termlDa. 
bit  Vode  criK  ioferlpaiacoffpus  mattis  (uper- 
ficiebus  cooRans  in  corpore  connexo  exbibi»  . 

Qaod  autem  per  pa»8r  1«  (upeificies  dudp  fiat 
ptifir»conftateteo«qdodsa»  fifBH  font paralie» 
Ic  tX«o>qula  plana  parsilcla  Mrcift& iLC»aa£  cir> 
call  fine  In  (pbera,  aut ctU  ellipfcs,Tt  in  fpbf  rol- 
dsi&  conoide  omnes  verb  ellipres  parallelz  fimi» 
les  foot  ex  11.  traa.»y.8f  ex  prop.qo.lib.tf.omoea 
quoque^itculi . Quare  erit  applicau  oh  ad  ig,vc 
Oiadrt  ex  prop.yq.  Trad.»4*  **  pr0p.4j.lib. 
6.  quare  ex  4.  lib.  6.  cum  trlangola  ciri8f  hob 
fint  cqniangula»  etiam  Bc » & IH  erunt  parallele 
laterum,  proportionalium  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXIII. 

Si /it  atiejuod  corpus  fph/ericum , vtl  Ellip- 
tteum  i uut  etiam  Parahodeum , vel  //y- 
perholicum  > in  quo  inferipti  A teuius  cor^ 
poris  omnia  triangula  s qud  inter  plana 
pir  iJm  punHum  fecantia  continentur^ 
cofnofei  poffint  y etiam  tota  fuper^aes 
corporis  inferipti  ohiinetut  • 

Sit  corpus  fphzricum  asc  » & fecetur  dioer- 
fis circulis  (imelHge  verb  fi  fit  Ellipticumde 
Etiipfibus  per  idem  pundom  quomodocumque 
dudit,  at  fi  fie  Parabolicom  > Vel  Hyperbolicum 
de  pirabolis»(eu  HyperbollS  per  axem  dudis,  vt 
ex  Defio-  trad.x j.  confiat ) V.  g.  circulo  alb  • 
ACM  • Sr  cart.  inter  que  fit  inkriptumiliqaod 
corpus  polygomtoitquodpofle  fieri  (apra  demoo* 


ftrauimus:  habeacuro',j«  nola  normalis  at  fient 
To  arcum,  te  eius  (ubteofam,  te  deinde  A«,ar  ideo 
(ubtenTam  ipfius  : f,  eig*  foper  bafim  r e ipfi  Ta 
zqualem  faciamus  triangulumicuius  finguiaJa» 
tera  c t , &*  t r fi  nc  fijv}uaiia  triangulo  ato  * patet 
ex  prop.a  j.lib.i.  cfi<  crisagula  «qualia.  l>eindB 
fit  trapez  ii  pcsii.  Ducaturqi  piaoum  us  normale 
plaoo  it.ae  fedioquoq;iL  aoraulis  criuTunccu 
lam  habeamus  notam  tc,  .V  ch  cx  pr(ruppofico,fie 


aagulom  redam , fi  extendamus  r c » & fise  r 1 «• 
qaalis  ipfi  TLzquabitor  triangulam  t«L  triaogu» 
W>t  r 1 : duda  per  iroaginationem  (obteoCa  I c ex 
prop.St.Ub.i.  Quare  fi  data  lh  » teoH  (oper  It 
fiat  triangulum  In  r boc  erit  «qude  triangulo 
tGri,rode  trapezium  f I rn  «quabiturerapexlo 
TLHA  . Vndepateciquod  ctiamfi  nonducacur  Ic 
idem  tamen  poeefi  przfiarthabids  paadUi«8eB 
ia  plano,  qnc  fiot  1 , 8T  n . 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XXXIV: 

Sphericum  fupeifcitm  in  planas  [uperfitiis 
ptr  circulos  maximos  diuifam  txscndtre, 

HXc  ell  hoioi  e.jwi(ioni«  pirs  ferond.,  In 
qua  conabimur  (phpricam  (uperfieiemin 
planas  proijcere,  quzctmen  non  parallelis,  vt  ia 
pritM  parte  przfupponatur  diu|j(i,  (ed  circulis 
mailhiis. 

Sit  ergo  fpli^ra  AK,clrcuIis  maximis  feds,quq 
(edecaffem  In  cenrro  B,8r  quia  ex  propof.lj.traifiy 
99.  circuli  eleuati  i plano  ficum  confequuntur 
inipfo  plano,  qainonefi;  circulus;  (ed  ellip- 
fis,  culos  (emidiameter  maior  efi  ipfe  radius  , at 
minor  (ubteofa  arcui,  quo  diSus  circulus  ab  ipfo 
plauo  eleuatus  difiat  i vertice.  Ideo,  fi  aliquis 
arcus  difiet  i vertice  quantum  efi  arcus  si  forma- 
bitur In  plano  cilipfis  BP,cuius  femidiameter  nu» 
ior  efi  radius  BH,^cborda  2 i.fiibtendens  arcum 
■1  femidiameter  minor}  Sic  dicas  decirculo,  qui 
fit  eleuatus  a plano  quantum  efi  cc,  nam  fubteofa 
c } minor  femidi  ameter  erit  ellipfis  in  plano  eius 
fitum  exprimentis  r quare  erit  ellipfissG  . 

Ellipllbus  ergo  przdtAis  deferiptis  ex  irad.24 
propof.ay.  vel  infintmenco , vel  fattem  ellipfis 
quartam  partem  Bc,  qu«  fulficit,  fuper  fiogulos 
V.  g.  finus  1. 2 fiet  quadrans  circuli,  fic  fuper  4.5. 
Bes  J.8c  cet.  qui  erunt  t»6.  1 1.  8r  4.  9.  la.  3c  i, 
10.  i|.  i pundis  ver6;  quibus  finus  fccant  ellipfis 
ambitum  sr  V.  g.  d pundo  7 erigatur  parallela  aj 
radium  sh  , vfque  qtib  fecee  quadrantem  i 4 it 
fuper  finumipium  eredum  in  pundo  6.  fic  i 
pundoS  alia  parallelaS  padsH  ducatur, donec 
fecec  quadrantem  4 9 is  iapund09.8cczt.qui» 

buA 


TRACTATVS  X XXII, 


bu<  prxftitic  erit  pjriu'  c«nflrudioad fuperfi* 
cicm  cxtcnifrndani  . Fiat  ergo  «Itipfis  t t 
f-tAa  ex  aie  40  h , Ct  hb  • io  <}iu  punSa  fubteofa* 
rumareiu  18  17.  flr  14  1 Cfterai  <]uale  raum 
ex  ijsefi  pundum  40.CX  prve.reperiunrur.  tranf* 
fereodrriueefrcncparteB»  tn  quas  (ecatur  i radiji 
Y4i.&cct.  fedcum  feoflbiliter  iHeparcea  ooa 
differant  i quadrante  AT  a,  vel  c£B|  ideo  transfe’ 
raniur  illae  partes . 

Seorflm  igitur  agitur  linea  Ungulae  partes 
quadrantis  ac  transferantur  in  earo>nimlt'u  ai,& 
1 4.8;  4 i»areart.  qux  fint  km,  8e  nN^cct.jaqoc 
puoda  notata  k»  m.  m,o«  r>  ducantur  ad  irper- 
pendiculaces,  que  fiam  squales  hinc  I 8r  inde  fi* 
ncc kL diftaati;s  nbrmalibus»  qua;  interctplun** 
tur  inter  radium  b h»  & parallelas»  qur  funt  7.  6» 
8 9.  8r  caec.  kavt  c ao.  c aisquetur  linee 40 
18.  fie  MSB  squetur  interuallo  14  \^.  Itcut»fr 
eidem  M a.9  fie  «qualis  »!tnea  vero  n 14  (quabi* 
tur  Interuallo  10  1 3.  fir  pariter  tpfi  reda  n af.  8e 
Hc  de  exterit:  per  punda  verb  IO  li  14.  fir  alia 
vfque  ad  L ficut»Sr  per  punda  il  t)  15  vfque  ad 
L fiex«  duz  ducantar»&  habebimus  Tuperficif  so 
ai  f-»qu«  tritquintapara  dimidij  hemifphprij»8r 
planum  fienraque  hec»  exteraque  «qualia  operiet. 

id  Tcrb  ex  77«h.  fatis  euidenter  conflat . Nam 
latitudo  si.so  cquatur  Cnbteofi^  ar  cui  C£»loQgitu« 
do  verb  quadranti  CB»fiogaI«quoq;  partes»  vt  11 
a|iveli4  15  Tubteofit  arcubus  parailelorum»qul 
reprefcnunxnr»  in  quadrantibus  ■ M 1^.  aut  14 
If  ipfimiliter  «quantur;  qu«  partes  parallelo* 
rum  inter  circulos  maximos  intercipiuntur}  qno> 
rum  vnus  reprefematur  per  lineam  flexam  > & 
cjuacuinelliplu  b8  r»aiius  ver6  fubiateUigitur  ad 
aliam  partem  dudus . 

Si  vero  quis  cupiat  fuperficies  » quz  iunduraS 
contungunt,  fi  fph«ra  fit  alicuius  graflitiei»  iam 
per  fe  clarum  efl,anaulum  planum  > vel  ciui  quar* 
tam  partem  fqc  r eam  prxbere  . 

Poterit  etiam  alio  pado  fiiperncies  20.  ti.  l» 
Se  promptius  inueuiri : namdudis  perpendicula* 
tibus  T, ^7}  y»}3>  8e  alijs  ducantur  arcus  }} 
H ^ 35  3^  ^ * duobus  radi/s  a h»  & 

T H imerctpia^ur : Deinde  diuifa  linea  K,.la 
panes «qualrspartibutquadrantis  ba»  8e  du^)S» 
vefupra  lineis  EQ.  a I.& c«c.  fiat  II  IO  arcui  at« 
H.B7  9quaIitarcui|f.j4.  fici4  17  arcui  77 
95.  &<ct.  Nam  fer^  eadem  punda  habebimus»vc 
prtds»  Icd  modus  non  efl  adeo  perfedut»&  defleie 
i verjtat«i  licet  expeditior  . 

PROBL,  Via.  PROPOS.  XXXV. 

Sfhdiicam  fipeificiem  circulis  maximis  di- 
uifam  m planas  proijctrt  fuperficies , i 
sjlindrica  fuperficie  plano  eiiifJem  circu- 
lari perpendiculari  feclam . 

Sit  fpbfra  ABC}  oporteatque  reperiri  fuperfi* 
cies  eius  feda  i cflindrica  fupetficiciculut 
vcRigia  funi»  vel  conuexc  co»  vel  concauf  ecp  . 

Proieda  itaque  tn  planum  fuperficie  fph(r(»vc 
fuperiustcuiua  partesfim  40.44  4L&  41.45.4».  £e 
tandem  41.  4^.43.  qu^  circumoperlaot  fph^ram 
quantum  efl  arcus  G»  7 » ducantur  quoque  quartp 
ellipfium  » prout  requirit  rleuatio » cuiufcumque 
circuli  maxiini.fic  docentur  fingul;  cllipfcstld^ 
Ellipfis  A d pro  circulo  clettito  ab  horiiontc 


arcu  c 4»EllipfiiA  7pro  clrculoc  3.  tilipis 
A 8 pro  circulo  cleirato  arcu  c lt&tafl(k«A9 

fTO  arcu  c r » 8;  fipluresdiuifionesplacieaneri: 
n quadrante  ac  diflinguere  plurei  etiam  deferh 
bentur  cllipfcs  pro  vnlufcniufeumq;  circuli  ousi 
mi  per  illas  dluifiones  dudl  cicuatsonc»  Ikabiji 
pundiSf  quibas  pr^didf  ellipfA  fecaaturabarci 
e c r , vel  OD  ducantur  rede  parallcl^ad  di»,rif. 
cruac»quaies  funtfi  i}  1 1 f;  15  iO}|tf  i8jd^7  " 
Et  fi  cupimus  ctlaro  fuperficies  eooiuodiuas.fi 
rph^ra  fit  alicuius  graflitiei»  Ce  orbis » tunc  ctiia 
ducantur  etiipfes»qu9  fint  ttntailaoatlooemillni 
circuli » cuius  defidecaturea  fuperficies  coolo» 
dlua»  (ic  fi  defideretur  fiiperflciestqu^  coniuojk 
c B 4 T ru  c«  4 r.  Ad  cieuaciodC  per  pnodti  n 
circuli  trSfenntis  deferibatur  ellipfis  v ax^ellip- 
fisL  13  circuli  tranfeuntlsperpunduna  % T,‘ft 
i pundisl3.i4.  in  quibus  fecantur  ab  arcun» 
ducamur  parallcip  ^ db  : qup  fint  1 1 11  perti^ 
gens  ad  quadrantem  medium»  cuinsT  la  efleflip. 
flsi&i4  10  pertingens  ad  quadrantem  ilt»aiiai 
S3  i eliipfii  efl,  Se  iam  erit  omnis  «pparatiu  eoa. 
flradui  ad  fuperficies , tum  coniungeiua » taa 
obuoluentes  fohpram  ritd  cenn  ioandat. 

Etvtiiicipiainua  i cooianfiiata7  it.lo.fih 
caiurflcxa5»ii.  10.  ftr  erit  fuperficies  ai  7 in. 
qufqapHcnr;  liefiper  punda  18  M9.qBfpcot 
neniomabellipfibut  trium  arcuum  coouio^ 
nis  I ducatur  flexa  ts  P 19  erit  aL  i8  19  (t* 
pctficies  applicanda  loco»  Srfitui  i.&ficriib| 
expofeantur.  . -> 

Tranfeamusadfnperfictet  ipfiui  Qil^rpifircl^ 
bi.*  Accipiamus  Itaque  inicruallum  Ct  ■ ^ 
transferatur  8 linea  40. 43.  fuper  redam  47.44 
8e  fit  47  14  (ic  Mceruallum  c 7»  Arcraasferauc 
1041  171  Sice  ao. 8rtransfi;rattirin48  Idtfic 
c 18. 8r transferatur  1041  17.  fictinJcmc  »U 
flrcraofporteiur  in  49  aS.  frper  punda  figwi 
X4  07 » sd»’  27;  18  i 43*  flexa  dutarar» 414 tSN 
minabit  fuperficiet  »4  15  44.  & >7  47  !?• 
tandem  27  45  433  qu(  odiuiB  partem  fimul 
fpher^  eXfquaot . 

THEOR.  IX.  PROP.  XXXVI.  ' 

Superficiem  fphdtriam  circulis  mtxiwui  ^ 
uifim  inpUn4S  fuptrficies proijccrt  iju* 
perfide  cylittdricA  feHAm  > cmhs  *xn 
fphdtree  axi  fit  parallelus,  vel  J fuptrfcit 
pUna  Orienti  non  perpendtculart  • 

Sit  fphfra,  vel  femicirculus  eam repreleofiM 
LAB  : fleque  dkiifiii  quilibet  qaadraos iB qooc 
quot  partes  erit  voluntas»vt  in  partes  18.i7.id.17 
8e  fingularu  defcribcturcllipres  pundatf  vtpr.H- 
h.  Sit  vcfb  fuperficiei  c^lindrlcf  fecantisctfnwa* 
CE»vel  planp  pendemis  angulus  icc.ftccperpffi* 
cularis  . Dudisvcrbafiogulit partibus, famU* 
criofeci  ambitus  AB  parallcfis  ad  bl»  velati  19 
A»  18  10.17  II.  i6  II.  17  13.  Ar  fi  etiam  fx* 
perficies  coniundlup  exoptentur  a circulo  me* 
dio»  drextriofccolinef  eiurJem  rationis  prodo, 
cantur » de  eiiipCes  eorum  circulorum » vet  ^atq 
carum  exarentur»  qup  id  eam  coniondionciB 
pertinent. 

Igitur  aflumpto  inuruallo  14  19  nafeenteaba 
traoaferuori  te  fit  41  43.  fic  25  10  luper  ell>p' 
fis 
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/i.n  A 40  produ^im  pcrpendicuijritcr  ad  Li  in  4I 
(rjn>t.;r4tur,  &*  lic  40  41 » iJcm  fiat  dc  difianiu 
«7  »i»&*  iit  44  4^  & ftcdc  alija  *(V];  .td  l : Dcia  fc 
dgcjtui  n.xa  L 4$  41  43  i pertinet  ad  de» 
icfibendaiQ  rupcrficiem  Icnurphf tf  Lai  Tcdim  i 
cylindrica  ct  j <]Uod  fi  8r  coBiandiup  Cupci  ficiet 
caopteotur.  idem  erit  agendum  iHc  transferre* 
tura  & in  41  k»&  alia  punda reperiencurt & 
ducetur  Aexa  m k.Sic,&  3 1 ioccruallu  tranf* 
portabimus  in  41  oj  & alijs  eodem  modo  tranf* 
istis  ducemus  flexam  n{Oo. 

Si  verb  agatur  de  eadem  fphprica  fuperficie 
dcfcribeoda}  fcd  i fuperficie  plana  pendente  ad 
paries  ioternas»vt  cr}reotro  c internalla  quolibet 
pun^o  in  f«,  vt  c »4.  ducemus  arcus  24  18.  8c 
s$  >9.&  cpc. 'deinde  transferemus  intcruallutn 
normale  14  28.  in  41  6.  fic  i9  tf  h y 1 > fic 
S7  |o  in  8 j.8rc(t.  & ducemus  quartam  elUp* 
iistf  I y 4 5 B|  & ita  medias»  Oc  extrinfecM 
quoqj  pertinentes  ad  circulum  mediu»Sr  extimum 
dlipfeS  mdagabimus»quas  flexa  iungemus  4 34. 

Cilm  enim  cr  (it  fcdio  fphfrp.  fle  ideo  circulus 
pacet  exi|.tra&.a7  dius  proie^ionem  cllipflaa 
fore  in  qaacumque  fphjra»  feo  ambitus  maioris » 
fctt  minoria . 

H(c  rerbpunda»  per  qn^  pr^diAf  eUipret  du* 
&f  fune » reducemus  ad  quadrantem  aL  « vel 
AB»  prout  commoditas  poftulabit  redis  lineis 
ad  tf  parallelis } fle  reducemus  linea  5 lopuo* 
Aum  f inio.  flrpuodom4ta  II.  Sic  quoque  fa*. 
cieraus  de  punAis  in  flexa  l 4}  repertis»  prodv* 
Ais  tamen  quadrante  BA  in  4d.xyr 

In  48.rcAU  ad  lb  perpendlculatibusiducemufqua 
parallelas4t  4d.  41  47.  flf  cft.  Ommfqoeprppa. 
ratio  erit  adornata»  qui  rupcrficies  exoptat^  pof* 
fiatdeferibi. 

Quod  igitur  pertinet  ad  fuperficles  coniunAi- 
■as  ita  erit  agendum:  Sit  ergo  deferibenda  fu» 
fuperfleies  coniundiua  orbis  alicuius»  quf  a pla- 
no vc  fecetur  »&  ea  (it  id  iy,qacin  plano  ex- 
prifflimrlines  punAata  4 33  J4J  craollito  iuq; 
iotcmallo  elHpfls  t 33  in  ircum  n 14.  flr  35  }4 
ioM  u habebimus  tria  puncta  is  14.  il.pecqup 
flexa  duAa  IX  u erit  fuperficles  tx  II  h A>qae 
queritur coniunAloni  1)  Id  applicanda. 

Sic  (i  exoptetur  fuperficies  coniuaAiuaperti* 
oensadiunAuram  18.  ly.  fed  orbis  d cylindrica 
iuperficie  cb  fcAi  diftanti*  punAi  50.  flf  j 1 a linea 
La  normaliter  fumpte  transferantur  In  |y  jy.  fle 
c 49.  fr  per  tria  punAa  flexa  ducatur  47  33  4P. 
A erit  fuperficies»  que  defideraturA  u 57  49. 

Sed  iam  tran(eamus  ad  fupet  ficiem  ipfam  fphe  • 
re  in  fuperficies  planas  reducendam  . itaque  du* 
Ais  feor(im  lineis  VT,pq^>  A es  deferibantur  fu* 
petficiea  do  t di.  A do  Q^dx.A  6x  s dy  { tc 
iam  docuimus  propof.)|.  huius*  quibus  modo  erit 
lliud  addendum»  vel  fubirahendum , qood  fuper- 
ficiea  fecans»vel  cylindri»  vel  plani  requirit : Ica- 
que  pro  fuperficie  feAa  i plano  pendente  cv  { 
puoAum  dt  erit  punAum  l>  vc  interuallumv 
d4  erit  arcus  l 10.  A punAum  do.  dd  erit  arcus 
X ii.Acet.  per  qne  flexa  duAadt  d4  6d  d8  d8 
eaa  fuperficies  terniinabic»ad  quarta  panchemif- 
pbcrlj  i fuperficie  plana  pendente  feAi  fpeAites. 

Sie  (i  velimos  addere  id  quod  addit  fuperficies 
<7^indrica  fecans  CB»crit  punAum  diidem  quod 
puuAum  B»  at  interuallum  v df » idem  1 yx . A 
87  60idemincefuanumiquodB)|.  A cct.vfque 
ad  interualtufn  1 69  idem  quod  B 4d{Pcr  quat  pun* 
flexa  du  Aedi  6$  6y  69  70  d^  dabit  ftipcr- 
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ficiei  qua*ijpartf  n.K*r  cces  dl  r 07.*Vd7  0^70. 
A 70  s dp  hemiCdie'^!} ; cum  pirre  addits  eir* 
culo  aco.  hugonjii  ,tjinqu!m  fitffct  cylindrica 
fuperficirs  ccf  addita  fpherar . At  fi  vclimui  quod 
fic  (pll^  ‘ica  » eodem  modo  agemus » ac  10  fuper- 
fictedi  B.  d8  abliu  . Primb  enim  centro  c om* 
nia  interualla  in  hnca  cc  Inuenta,  vc  co»  A c }i. 
A c 14.  vd  e X|.  A alia  arcubus  in  ca  deduce* 
IDUI»  diflantiafque  14. 19.  i punAis»  in  quibos  ar* 
cus  fccanc  Cf  vfque  aiJ  cc  normalem»  fingulasjfed 
normaliter  aiTumemus  ; transferrmufque  norma* 
liter  in  ellipfes  V.  g.  a 40  41  prolungatas  i non 
per  lineas  rcAas » fcd  per  propriam  orbitam]  h^c* 
ouf  punAa  parallelis » vt  41  40  non  in  lineas  re* 
Aas  I 4d.  fcd  inareutproduAosAS,x  yy.  A ac» 
pundorumque  » in  qup  parallele  Incidunt  ab  mc 
Unca  normaliter  alTumpta  transferentur  norma- 
liter quoque  in  lineas  70  62.  A alias.  Sed  qua 
fine  curup»  vt  fune  do.dd.q.»  A (i  forcd  Incipiant 
feiungi,  vt  faciunt  dx  s»Ads  q eas  in  fingolis 
replicando»  ita  vc  diflancia  dx  70  fle  notata»  tuta 
indx  S ,cum  io  da  q^produAas . Interuatla  au- 
tem» qua*  in  BS»  A alias  rcAas  incidunt  foium  vnl- 
ca  notatione  contentae  erunt  V.g.  41  4)  notabi- 
tur in  udp.  44. 4510  p dp:  A fle  fuperficiemdl 
Bdp  fuperadditam  dimidio  hemifphprio,  quae  fit 
para  tlceriaa  hemifpbprij  confequemar. 

EXPENSIO  IV. 

Defi0erfcit  conoidit  fiyptrbolici  Pttrai»^ 
lici,  (y  ffihtroidi!  Elliptici , annuit 
tjuc  foti  li  in  pUnisfupcrji- 
cus  exicndcnda  . 

SPhfr»  fnhproides  fuccedic»  cuius  cum  fit  fre- 
quenti di  mus  vfus  vifuin  nobis  cfl  eius  fuper- 
fidei  eaienfioncm  non  dfc  prxtermiuendiua » 
maximi  quia  quafi  eodem  modo»  acfphxraeius 
fuperficies  in  planum  vrgetur » A conoidum  quo* 
que  Hyperboiicorum»  Paraboheorumque  fisper- 
fides  extendere  ex  eius  proieAione  addifcamus  • 

'PROBL.  I.  PROpas.  XXXVIL 

Superficiem  Spharotebsy  0*  F^yperlrolici  vel 
Paralfolici  conoiiiis  feHxm  arculis  cncu- 
Uri  pUno  per  axem  ^uHo  parallibs  sn 
pUmts  fuperficies  proijcere . 

Sit  Corpus  Ellipticum» » feu  Parabolicumifctt 
Hypetbulicum  asc:  diuidaturque  in  quodli- 
bec  partes  A X]  A x y.Acxt  A proiuAo  axe  xc 
In  D»  per  partes  prardiAss  rede  ducantur,  que 
fine  X 3 d»A  4 y B,Acet.  Centris  deinde  o»  A 
b»A  c(t.  ducamur  arcus  x yo  inieruaUoDX.A 
y.y  t inceruaJIo  d f.qui  terminentur  luxuprediAa 
defpbyricit  fuperficiebus  propof.x7*  Aericpre- 
fiitum»qaod  proponicir. 
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TRACTATVS  XXXII. 


PROBL.  Jl.  PROPOS.  XXXVIIL 

£ar,i<cm  lotfotmn  fuJiSoruin  ftipcrficitm 
Ia  pUans  fuptrjicics  diflendert /.  Bjm  [e- 
{antikus  mif.imis  Elhf^us , qiu  /» 
ipfiidcduci  pojfmt. 

Sit  idea  corput  quodeamque  ev  didit  aec, 
cuius  cirruUrii  pUni  ^aadrtnt  Iit  crc.coiut 
diameter  er  «quat  diametrum  minorem  ia  . Su* 
petBcieS  verd  diuidentes,8r  fectntet  ipGim  btHm 
Cfc  imprimant  redionesi  ie  earum  veOigia  rc*  8c 
f tf.fr  E 7.frc«t.  dittideoces  baitm  circularem 
Cte  in  partetxcjuaJet.  fr  conucniemet  inpundo 
rifr  fc  inuicem  veluti  faciunt  in  Tph^rj  circali 
maximi  io  axe  tc  fecantet  .*  Cum  autem  inter-. 
«j|Ja«4uatia  (intulTumantur  quoJlibct  intrrua(a 
lum>  n 6 itf’fr  erant  feratur  fu  per  ia  i & fit  hb  } 
fiati^ue  portio  ellipn^pTru  ijuarta  eiusBHCdatti 
diametru  BH.  fr  tc.  vel  (i  corpus  iit  patabolicu» 
fcu  hvperboiicu  dimidiata  H/pcrbola^ieu  parabo- 
la dehrribaiur  data  altitudine  sCifr  applicata  >H , 
quplltH  10  c.  Siquidem  Trad  stf.  prop.lf.fr 
j8.  probauimus  paraboliro  inclinatam, vel  h^per* 
bolam,  hjrperbold  nmiliterdcfcibcre,  vcl  parabo- 
lam foa  in  plano  fituationetDucjntur  deinde  I 
puodif»  in  quibus  fecat  perpendiculares  prpdida 
fituatio  u lO  C redx  parallele  axl  »c » que  line 
8 is.fr  9 tj.fr  lo  14.  freet.  centro  deinde  itf. 
fr  intcruallo  qualibet  perpendiculari  V.  g.  16  f 
ducaturarcus  ipis.j  (ic centro  i7loteruallo  4 
17  ducatur  arcus,  fr  litso  ij  4.  frczt.fr  lic  ap- 
parat^  ciunt  delineationes  f que  ad  Tupeificiem 
dcrrribendam  neceifarie  funt. 

Hii  itaq;  coparatis  ducatur  feorfum  linea 
fr  ei  perpendicularis  kL,  fuper  qua  partes  omnes 
circumferentip  ACtranslrrantotifr  Ht  r si  equa- 
lit  parti  A s.  Itc  ai.  sz  eqtulis  parti  s.  j.  fr  Cie 
jlie  alijs  Tfquead  l,  ita  vt  tota  KLzquct  totum 
ambitum  aC;  perque  (irgula  f unf^j  nimirum  si, 
31.  }j  14  durantur  parallele  ad  I . Aifuma- 
itirdc  tidc  arcui  19  is.  fr  transferatur  liinc  indei 
ficqueci  rqiulis  s4  sf.fr  24  s6 : Sic.arcui  so 
fiat  aqualis  Sj's8.  frsj  37.  llc  llJtdc  alijs; 
perque  pun^a  1.  stf.S7.  fr  alia  vfquc  ad Q. ducatur 
jlcx3»fr  rurfus  per  punaa  L 35  aS.vfquead  t| 
freric  lupcf6ctes  Q 1 L quinta  pars  ruperficiel, 
qu^cpcrit  fpheroidem  bac,  nempe  quararo  par- 
iem dimidie  fphproidiS)  vcl  totius  concidis  • 

PROBL.  UI.  PROPOS.  XXXIX. 

Corpus  Ellipticum  in  pUnum proijccre [tHum 
Ellipfihusfe  inuicem  fupcTahttbus , 

Sicut  corpus  Ellipticum  poteft  maximis  Ellip* 
libosfecarbfr  ideo  inuicem  equal.bus.  vt  in 
ptecedeiiti  propolitioae»  Dc»  & cllipilbus.  que  i 
maxima  cilipli  dc6ctat,fr  tao  icm  in  circulard  cius 
barcro  fc  conllrigant,  vtl  (i  maximus  ambitut»qul 
corpus  ipfum  circundct  lit  circulus  alie  ellipres 
pauiatim  in  minimam  ellipfim  decrcrcentf  fr  hoc 
cuenit  quando  ellipres  partientes  corpus  ellipti- 
cum 000  funt  if  fi  circuio  ciiipdci  corporis  per- 


pendiculares, fcd  maxlmp,  vel  minimpentpfi.que 
io  dido  corpore  deferibantur  . 

Sit  ergocllipticiia  corpus, vel  quod  fufEcit  elui 
dimidium  boc  { diuldaturqoe  quarta  eius  pars 
in  quot  partes  libuerit » fr  ducantur  i cen- 
troAred^A  lo.fra  si.  a i 9. fr cpc. dercriban* 
rurque  deinde elliplci  dato  diametro  minori  Ai,fr 
fucceffiu^  alio  maiori, fr  maiori,  vt  a sj  , deinde 
A ss.  freet.  Prima  itaque  ellipHi  eritcFH,  vd 
eius  quarta  pars  dato  diametro  minori  ai,  qui  fit 
rc,fr  maiori  a SJ.  que  fit  ho, fecunde  item  piis 
vo  daro  diametro  eodem  minori  Aseodem  k fc, 
fc  diametro  a s a eodem  ac  Fo;Tcrtie  quarta  pars 
erit  PM  dato  Jiameiro  maiori  il  a,  freode  femper 
minori,  fr  idem  agatur  de  diametro  so.  fr  defeti* 
betur  ciliplis  pM  Erumque  defcriptp  Ellipres, 
quz  corpus  Ellipticam  es  10.  Trad.sf.diuiduni. 
Super  AI  ver6  circulus  Dcxcfi,  fr  cllipfis  deferip* 
ra  fuper  oc  maiori  axe  ipfs  eil  cllipfis  primo  pro* 
pofica,  cuius  quarta  pars  efi  cs  . 

litta  omnibus  Elliplibus  deferiptis,  Ellipfes 
etiam  deferbendf  funt,  quf  oriuntur  i planis  £1* 
lipfiiim  paralleli  ipfi  i>ic  ellipfi  maxim;,  circulu, 
cuius  diameter  ac,  fecaotibus  A <u  partes  quales 
diuidentibus , fr  tranfeuntibus  per  fiant, fr  fe- 
dtionum  veHigis  et, fra  i.io  9. freet. 

Cum  itaque  iltf  ellipfes  fint  parallel^emmio* 
uicem  fimilrt  ex  11.  Trad.sf.  quare  poterontde- 
feribi,  vt  diximus  prop.  7S.  Trad.  14.  diuldendo 
PA,  A so.fr  A si.frc.  io  partes  propofclooalcsipfi 
pk,  quod  fafiumefi  duplando  ienaidiametrosfiiw 
golos  ASO.fr  A si.fr  aliox,vt  fiant  diametn^r ac- 
commodando illos  in  eriangulo  ocJC . Sic  meo* 
furata  dupla  so  a in  d S ducetur  arcus  8j,  & tr^ 
heturo  j ad  punSum  | io  quo  fccat  latas  ic^e 
dupla  A si  dabit  longitudinem  07.  fr  arcuseoio* 
rcniallo  dudof  )4  fignabitpundum4.  ad  quod 
ducetur  D 4 fr  fic  dealtjs  . Pono  triangulum 
PCX  habet  pro  duobus  latcnbus  diametiumoc 
Hllipfis  maximum  , fr  minimum  d K angulum  x 
redu  claudftibus.A  pattibus,itaq{diametri  circalt 
T s.fr  S9  frc.  parallelf  defeendat,  diuideotq;  o), 
fr  D 4 in  partes  proportionales  cx  piop  Ij.l.tf- 

Siugule  Itaque  partes  proportionales  in  fingo* 
ios  corrcfpodentes  femidiametroa  transferantur 
fic  pars  12  Y transferatur  iaA  ij.frp  if.ioAty. 
perq;  ponda  fingulis  In  diametris  imprefia  trao* 
icat  fiexa  , qtif  eonftituet  ellipfim  17.  sg.  id. 
&'  ita  agatur  de  alijs  . Tandem  io  elltp fibus  pnus 
fjdis  inueniantur  fediooesifiarum  pofiremarnm 
c]iipfiu,frqura  traafeuot  per fcdiones  T x,frl  s. 
frc.  ideo  partes  T s.frsf.frc.trartsferaturinfqea' 
Umdiametrum  FR,fr  fint  o jo  fr  jo  ji.frcec. 
ducatur  que  paraUelf  jo  ja.  & JJ  fr  Cft.  abfeto- 
dentque  ab  clhpfibus  portiones  Oibitarum  zqua- 
Ks  iliis,qup  intercipiumnr  ab  cllipfibus  parallelis 
17  S9  fr  alijs  limihbus  , fr  erit  confirudio 
prfparata  ad  fupcificica  elliptici  corpomte  pU* 
num  proijeiendas . 

Sit  itaque  extendenda  fnperficieitqiip  operit  SO 
A 19.  Srorfim  linea  duda  Q s • ab  aliquo  puo&o 
s,c!lipfii  FH  fada  fuper  diametrum  a Bi  cliipfiuffl 
Insqualium  extendatur*  iitqae  q$ «qualis ellipfi 
FH  , fingulcque  partes  fingulis  V.g.  e J4  p*rfi 
F }tf  frj4  jf  part}  Jtf  J7.  frept.  Poftea  accep* 
co  interualio  47  » ducatur  xrcuS  centro  Si  fic 
ij  stf  in  fig.  priori  ducatur  alius  arcus, frpno* 
dum  io  quofe  fccant  fit  jp.  fic  fiiroptoab  ellipfi 
MP  ioccruallop  49  ducatur  centro  s arcus,  rur* 
fnfque  ioterualio  stf  40  alms  Arcus,fr  pandum  m 
quo 
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^ofcarcutfnterfecant  (1142.  Pari  ordiae  fump' 


co  imerajtlo4tf  45  centro  19  arcus  ducatur*  fic 
imeruallossa  ^lcentro37a  ducatur  aiiuSatcus» 
Sf  pundum  incerrcdionis  fit  43.  PoHea  centro  41 
laceiuaiio  47  afS  arcus  ducatur  » 8r  mceruallo 
ap  17'tluis  arcus,  8r  pun^um,  quo  fe  fecanc»  crie 
44.  & fie  fuccciliui  ages  in  ali)s  > obdnebifque 
plurima, pqufduda  ftexa  S51.&  S roHcat» 
& per  puoSa  51  <^50  coacludcnc  fuperficlein 
quf  (ttam  5 1 s 70.  qu{  inter  duas  ellipres»  quarum 
radij  fune  aao  a 19  intercipitur,  fi  ergo  idem  agas 
de  c(ceris  I9  a aj  habebis  (uperfidem  quartf  par* 
cis  corporis  Elliptici  ia  planum  extenfam.  Hanc 
tamen  propolitioacm  quoad  planitiem  corporis 
rphecoide  (nferipti,  non  omnino  mathematicam 
efle  agaofcimust  q^uia  angulus  > quem  facit 
planum  per  fubtenus  elliplibus  parallelis  V.  g. 
ambitibus  17  ap  41.de  13  ad  40.&  cum  ptanis 
cilipliumi  culus  axes  funt  In^quales  V.  g.  eum  eU 
lipfi  tranfeante  per  Hn  axem  non  funt  redi , ve 
repofetturex  prop.34.  Verum  adeo  prpcifami  ve 
error  fenfibilis  muitiplicatia  diuUlonibus,quan* 
tum  fat  «eft  , contingere  non  polUc  * cum  mul* 
eipiicatis  cllipnbus  inequaltbul  paria  i redo  dif- 
ftrre  podiat  aorall  cffedl  a plano  elllplis  arcua 
cUipfioffl  paraUclarum  bifariam  dluidence  • 

PROBf^  IV.  PROPOS,  XL. 
Elliplicum  qHodcmqiie  corpui,  in  pltmu 
fnptrjlcits  extendere . • 

P Recedent  propoftrio  e(l  communis  omnibus 
corporibus  ne  dum  quorum  circulus  bafts  eft» 
led  etiam, quf  vndequaque  elliptica  funt,8r  quoad 
latitudinem, & quoad  altitudinem, imo,  8e  om* 
aibus  corporibus  , etiamit  per  axem  non  fedis 
etiam  ouatis,  8e  huiufmodi;proqua  re  hic  damut 
exemplum  corporis  elliptici  ASCiCed  per  axem  ou 
fcdi  origine  ducencis  ab  ellipE  ved,  que  (ic  p ax< 
minorem  m duda,quf  maxima  ellipHni  per  axem 
maiorem  Hc  obtioeai  KML  . Sic  itaque  deferiben- 
da  fnpcrEcies  * quf  operiat  portionem  hcc  . Dacis 
ergo  r«midiamccrii  ef  eliipEs  per  axem  minorem 
HI  dudf  I 0r  HC  deferibatur  clIipliiKLP , demde 
dato  eodem  diametro  SF,  8e  Nh  defcriqatur  cllip- 
fislcML  j Diutfo  autem  In  partes,  in  quas  fs  dl- 
Ditos  eft  diametro  kL  ducantur  ab  Ulorum  pun* 
dis  terminantibus  parallel^  ad  eorum  circumfe* 
reotias,  frfint  js  33.34  35.3^  37<ne  ad  aliaS 
cllipfcs  31  la.  34  13.  vel  31  30.&34  tf. 

Duda  itaque  Ceorum  reda  In  illam  tranf* 
feratur  ellipus  Lq  (quando partes  partibus,  vc  fit 
t %i  parti  L 48,  flc  ts  13  parti  48  49.  fic  «4  23 
parci  II  30. 8r  c(C . 

Poftmodum,  ve  in  procedenti  fecimus  fumpta 
diftancla  2 4 deferibatur  arcus  centro  2 2 pundo, 
deiodecenerosincerualto  l 39  deferibatur  rur* 
l^sarcus,&  vbi  fe  dcculTanc  in  at  70  pundum 
imprimatur.  Sic  centro  pundo  23  incerualto  6 
7 deferibatur  arcus  occultus , rurfufqi  incerualio 
39.37.edcro  pQdo  7o.aiius  arcus  occultus  ducatur 
Se  vbi  fe  fecat  Gc  pundu  71.  Sic  reperies  puda  no- 
tata fa.  73. 74.8;  per  Illa  flexa  curuabitur,&r  ita 
etiam  ducatur  flexa  77  t rumpclsiaceruallisd  par> 
cibus  L 40.  40  41.  cltipGsLp,8r  deentrit  79.78. 
57. 7$.  77.  pro  arcubus  ducentis . Et  proarcubus 
i centris  as.  13. 14.  17.  trahendis,  fumptU  in- 
tecuallist  3.6  7,9  8. 8rcgc.8r  tandem  per  pua- 


da  tria  7r  alia  ducatur  flexa,  erit  fuper- 
ficiv*  J4  s 77.  qu«  dcGJeraruf , cui  G flmtpro 
aliis  interuatlis  quatuor,  qux  remanent , Gmlliter 
ali(  fuperGcies  V.  g.  oro  parte  i.hc  , 8e  cft.  habe- 
bimus quiaque  fuperGcies,  que  corporis  aic  di- 
midiam fuperRciem  operieoc,  cui  (quales, flmiiei^ 
que  erunt,  qu(  aliud  dimidium  circundabont  • 

PROBL.  V.  PROPOS.  XLI. 

Cjflindfi  m Annutum  flfxi  fuperGcies  inue- 
nire  plAftas . 

Sit  huius  cylindri  planum  ahf  , ici,  femiclr* 
culus  autem  aoB  ; oponeatque  fuperGcies 
reperire  planas  cius  rotunde , & circumflex(  fu» 
perGciei  (quales 

Diuidaiur  femieireolus  ADt,  In  quot  Itbuerk 
partesV.  g.  (.perque  ponda  termlnatiaa  red* 
ducantur  vfque  ad  perpendicularem  cho,  vfque 
quo  necefle  erit,  extenfam ; Gtque  prima  • ac, 
fecudaa  3 lotertia.j  4 ai,quarta4  7 aa quin- 
ta 7 A t|«  Fado  autem  centro  pundo,  io  quo 
fccant,  vt  io  cinterualloct  ducatur  arcus  ^a4{ 
Se  rurfiis  eodem  centro  incerualio  c a ducatur  ar- 
cas a 27.  S;  Gc  Eat  de  aIi|s,pro  vc  fapra  docuimus, 
agentes  de  fpbpris  propof.i. 

Vc  autem  terminentur,  ducantur  perpendicu- 
isces  2 II ; 3 **■  ^ cfi*  ^ ^ centro  x ad  lingulas 
cxtenfo  circino  ducantur  arcus  s af.  Sr  11. 17. 

II  Id.3ri3  I7.8cc(t. vfqueadAa4.deindemea• 
furetur  arcus  s 27  fuper  arcum  e ad,  Gc  arcus 
11  17  fuper  arcum  a 27. 8r  ducatur  linea  ad  17 
«d  ceotrumGiomninoenim  per  centrum  c tran- 
nredebet.&ericfuperEcics  1.271  atf.  qu^  imi- 
nec  Geui  ii  17  s 27. 

Rurfus  arcui  it  17  ad(quabitur  arcas  a a8.  Se 
arcui  i5  u arcus  | sp.dudsqueredaaS  ipver- 
fiis  centium  20  cerrniiiabit  fuperGcicm  3 29  a 
a8.qu(  iminctGtui  id  u 11  iu  de  alijt, 
quibus  replicatis  quinquies  quantum  numerus 
partium  arcus  scfi  requirit,  erunt  tot, quot  femi- 
anrrali quadrantem  AHCiopericnc. 

Sed  G quis  optaret  hunc  annutum  concauum. 
Se  vellet  cognofccre  fuperGcies  coniund^as.que 
parces  fecundum  annali  cralGtudiocm  copula  lu  , 
id  pr(fliiimus  ad  alum  partem  Gniflram  . Dudo 
itaque  femicirculo  enf  alius  femictrculus  ducetur 
LMK , worum  Interuallum  mn  craflitu  iinem  an- 
oulioRcndetl  quibus  in  quinque  partcsdiuiGs 
per  earum  partium  punda  terminantia  ducentur 
redg-id  perpendicularem  cho  j tahs  cR  lex.  Se 
40  41  43.  atque  41  44  45.  «r  46  47  48.  Se  49 
50  at.  Fado  autem  centro  in  pundo  at  ducatur 
arcus  interuallo  49  21.  Se  rurfus  arcus  70  21  i Sic 
fadoeentro  in  pundo  48  arcus  ducetur  interual* 
Io  48  4S.  & rurfus  atiuS  48  47.  & Gc  de  c(tcrif 
qui  arcus  ita  terminabuntur. 

Ducentur  enim  perpendiculares  i pundts  , i 
quibus  cdudi  fanc,aempe  71  49*47  73.  &'ali|s 
adtk  i pundis}  in  qu(  cadunt  centro  a arcus 
dercribencur,vc  d 7.  b 71  72.  &7|  54«^  IS  5^* 
&c(C.  qui  arcus  trans  ferentur  in  arcus  prids  de- 
dudos,  Gc  arcus  <5. 7 zquabitur  arcui  70.  61,  Gc 
arcus  71  72  arcul49  62. 8e  duda redada.6t  ad 
centrum  at  dabit  fuperfieiem , qux  requiritur 
coaiundiuam  gralEtudiais  F K 79.70  eum  altera 
graBitiei  parte  49.  70,  4d.  47.  8;  Gc  agendum  in 
ffirr  I,  tlijs. 


5?ff  TRACTA 

jdijs,  ve  ex  delineatione  fatis,  fuperque  conftat. 

ilatio  veru  huius  propoiieioois  e6  eadem  ac 
expenf.  }.de  fuperneiebus  fphe rarum  in  pUnum 
redigendis  per  fuperficies  fegnieocoruffl  cgjitco* 
rum  : Hquidcin  c*  V.g.  circuisduda  fecuodum 
circulum  bcb  e/Eciet  conum  ex  defio.t.trafi. 
14.  ({uarcsi  erit  regmeocum  conicum  ivode,  & 
lupei6cies  inter  eiui  ambitus  a 27«  & > ad  ex 
prop.  s4.  trjA.11.  comprehenfa  erit  fuperficies 
frufti  conici : Siquidem  certum  eft  ex  prop.s4. 
traA,}i  fcAorero  diametro  ci  duAum,  cuius  pe> 
ripberis  portto  zquetur  circulo  ac  t aequari  fuper- 
iieiei  coni,&  fcAoris  illius  partes  partibus  fupcr> 
fidei  conicp;  ideo  etii  federis  portio  » sd  c ;qua* 
bitur  coni  portioni, cuius  ambitus  s SJ.&  latus  sc» 
& fic  dicas  de  fcAore  i c.  27.  quod  (quetur  fupcr> 
ficici  coni, cuius  latus  s c>&  ajnbhus  it  if,qno 
dempto  i fedoreBGSd  remanet  fupetfides  % • 

27  a<$  zqualis  refiduoconicz  fupcrficici , euiui 
arcus  inferior  fit  B 25.  fr  fuperior  il  i5.8caltitU' 
tk>  B s«  Id  autem  dteeodum  cfi  quoque  de  alqs. 

COROLLARIVM. 

Hinc  intclligi  poteft,  quod  fuperficies  annu* 
Ium  circuudlieotes  tanto  funt  maiores, quf 
Aint  vitra  xn  diametrum  perpendiculari  m Npa» 
ralielom,  quantb  minores  funCtquz  fune  dtra  dx, 
ve  in  figura  P:  Nam  fi  fumatur  dy  zqualis  arcus, 
& fignetur  in  XT,  8e  ducatur  xtn  erant  paralleJz 
jsr,  Aux  ex  ptopof.s7.Jib.|.Cor,r,  Quare  cum 
NMidr  xD  fint  parallela;, MD,  fir  XX  erunt  «quales, 
ex  Si  lib.l.Quare  my  fuperabit  nx  linea  OY  quan- 
tum NI  deficit  ab  hx  xijuali  lioca  rx  . 

Ducantur  vet6  a puoAls  medi;t  fubteafaram 
1 , & H linez  nm  normales  ip,  oH , Be  quia  fiiiit 
triangula zqulangula  dia,  8e  xhb,  vtpoteeifcAa 
aparaliclis  ex  prop.4.  lib.0.  eritol  adiA,vtHX 
ad  tiX , retura  ot  zquatur  lateri  hx,  ergo  ai  «qua- 
bitor  if  fi  BX.  igituf  OH  zqualii  ipfi  sB.  taotiln} 
f 
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deficiet  ab  rx  «qualis  ipfi  PAquantflnmrcrtictt 
ftiper  Pa.  Si  ergo  my  intdligatur  ctrcooMiolui,ar 
fieri  conus,  ficutNX,  cric  by  f€nudiaroecer,&BX, 
vt  DY.&  TX  altitudines  fruilorom  «qualiam 
perficirrum  cun(caru,&  ix,dr  ryano^orompl^ 
norum  altitudines,  & circuli  lb  duAi,  &pi  r^i} 
iotermedif  peripfaeri;  latitudind  plani  iooli  iiif» 
riam,  ftr  circojariter  diuidends  . He6a0|nla  a»  | 
tem  creAa  ezJatere  ipforom  mediorum  circolo**  i 
rum  «quali  ex  li.  triAjo.  8c  altitudioc/oat  aa-  I 
oulorum  planitiei  «qualia.  Quare  cum  ita  fiat 
circumferentiz,  vc  diametr  i,  8c  diametri  fe  fope- 
rent  ra  ratione,  vt  quanto  jLScftminor.quam&x, 
tantd  fit  iBJior  Pijctiam  reA^nguia  «qualis  altUa. 
dioisLX,  vcl  vy  aonnlorum,fed  circumfercoiia* 
rum,  quarum  voa  discitur  radio  jti  altera  Pi  iii 
fuperabunt  eodem  modo . NempefifiaircAao- 
gulumc  ex  J.x,&  ex  cireumfcrcocia  diifiaradi# 
B.x4r  rcAangulumt  exi.x,dreircumrereouad»« 
cacurradio  dh,&  rcAangulu  m ex  etreumiereo* 
eia  duAa  radio  pi,  8r  Lx,  vel  PY , cum  fe  referant, 
vt  altitudines  ob  «quales  bafes  ipfis  «Y,fti.x«ft 
ideo  inulcem,  ideA  rt  peripberiz,  nempe  vt  da- 
metri  ex  77.  lib.tf.  erit  maius  m » quire  e tantdov 
quantum  minus  eA  t,qudm  c;  quare, & annuli  pr» 
bati  f quale  prop.ix.triA.  jO.  illis  rcAangulis  ta- 
les erunt . 

Quare, & fegmenta  conorum,  qu«  conAituoti» 
cur  ex  jperipherijs  «qualibus  ex  x4.Tr.jl.  nem- 
pe fruilum  conicum  ex  circarofereotia  «quali 
circumf(renti«  duA{  radio  bt  extiowr,frex  ralo 
i>G  imime  , ficuc  , Afroftumex  tx  conAitaU 
tur  ex  pcnpheria «quali  ex  CH  tntim«»  &tx  radio 
A.xextimz,vnde  cxCoroli.  propoCu.  traA.Jf^ 
erunteiufdem  altitudinis  4C  rcAangula  N , Ar  I 
&;fquallsbafis  inuicem  tx,  vcl  dy  ; vn^e  refpe»  j 
Aum  rcAanguli  e , Se  ipfini  aicicudmis  OT  ua-  ' 
cum  decrefeee  frufium  ex  Xx  quatiam  augemur  fru- 
Aum  ex  dy  i^QuodAr  debes  fiiceri  de  fruAo  DXjru 
pote,  quod  fit  lacus  coui  «qualis  cono  mx« 
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TRACTATVS  XXXUI- 

De  infcripiione , circumfcripiione  SoliJorum  . 

INccquarn  ad  ipfbrum  corporum  muinandam  (oiidicatcm 
accedamus,  oponunutn  fuit  inlcripcionem  corporum  quin- 
que regularium  in  Iphxra , Sc  omnind  ncccHarium  quo- 
tumcuraque  corporum  in  globofis  deicriptioncm  attinge- 
re , vtpote  quod  talium  corporum  cubatio  maxime  ab  hac  inlcriptio- 
ne  dependeat ; Et  quia  limul  agitur  de  proportione  laterum  corporum 
inicriptorum  bene  procedit  foliditatis  cognitionem  ipfa  laterum  doftri- 
najcum  prius  Cc  fc  offerant  inrelledlui  latera  cognofeenda,  quam  ipla 
ab  eis  comptehenia  Ibliditas . 


EXPENSIO  I. 

De  frincipijs . 

PRtiifquiin  i pf^mi  rerupi  foliiffuecm  «ttiag«- 
mus  pri^s  definitiones  > qu«  jd  corporucn 
folldorum  coafiitutioneoi  faciuntioporcet  eipo> 
nere . 

DEFINITIO  1. 

SOiidnm  f longandiHtm,  Utiutdinm  > ^ 

hdhet  • 

DEFINITIO  II. 

StmiUtfcliid  fiat,  f$4  fMbu  pU»k 

definitio  III. 

2J7  Qntta  filiid 

fonniuMtur . 

DEFINITIO  IV. 

SOUdM  tngultis  eH  plurumt  tfum  inorum  pUno~ 
mm  Mf^ulorum  iit  »num  pui(iHm'.iMcliAtih . 

Sic  fupcrficierum  rii, & fn,8c9pc,8e  fcr 
In  pandum  ^inclinatio  vocatur  anguina  foUdua. 
vc  In  fig-  Def.  d. 

D E F I I T N I O V. 

PTram'/  efi  figura  fiUda  » ^ plauU  plufifuam 
iuekut  («n(M«air  ab  yM  phno  ad  unum  pua^ 
uaHUuta, 


Qtjare  n angulua  folidua  p habeat  fuperficlet 
Ams»  quibui  cUudicurab  aliquo  plano»  V.g,citpn 
locipieoces»&  in  pundutnp terminantes  pyramis 
dicecuri  quar » Sr  trium  planorum  > 9t  quatuor  * 9c 
quinque»  8r  fic  in  infioicum  fient»  flr  folidus  angu> 
lui  potefi  conflicul  . 

£c  bincefi»quodfi  folido  aiicut  angulo  Tub- 
llernatur  bafii  plana  » quoi  illa  fiipcrficiea  toe 
iateribuatcrmioatur«quot ptanic  angulua  conti- 
netur; cum  enim  faperficiesi  & plana  angolum 
concinentia  bafim  pUnam  et  fubtenfam  cermiode» 
tot  redas  tineas  habebit  terminantes»  quot  erunt 
ipibrum  planorQm  fedionesinbafifadai. 

DEFINITIO  VI. 

’ i^ura/Jiia  pianii /nperfit'ebts  toufltni  i» 

\ofa  xaferipta  dUitar  ram»  >e/  anguli  fupnjitif 
rum»  mifaliii  r«ajiiar  d/;er/a/ 
Juptrfidtm . 

Sic  figura  folida  pushc 
in  cono  Infcrlpta  dicicur»quia 
omnes  eius  anguli  tangunt 
conum,  nempe  anguli  folidi» 
vc  Si  FV»Ar  fuperficieru  V.  g« 
Tuperficiei  iri  fecundu  linei 
cdm  PPE.  Sufiicit  autem 
pro  diuerficite  corporum  cd« 
ueinrum  , vel  quod  anguli 
fuperficieram»  vd  quod  an- 
guli (olidi  tangant. 


EXP^. 
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EXPENSIO  I. 

Dc  /olido  m^hIo» 

ANtetjuam  folida  ipfa  pertrademuStde  folido 
angulo  eft  ageodum « cum  eoim  fimilitudo 
folidorumtiic  dujn  a propoctiooc  laterum . Sed  & 
ab  angulorum  folidotum  arqualitate  dependeat  fi 
non  cognorceremua  anguli  (olidi  naturam»  neque 
rolidorum  proporciooem  percipere  polTemut* 

THEOR.  I.  PROP.  I. 

Etiamyfi  /olidus  angulus  triltut  tantum  an-- 
gulis  pUnis  contineatur,  duo  t^miihet 
anguU  rchquo/unt  matores^ 

*pRobatur  . Mam  fi  aliquii  anguluc  planusia 
I angulo  folido  aico  cll  maior»vcl  aqualis  duo- 
bus reliquis.  AlEgnetar.df  fit  iAO,i  quo  dematur 
angulus  fAt  zquaiis  angulo  bac  ; remanetque  re* 
liquus  EAD,vel  inaior»qud  OACivel  zqualis.  Rema- 
neat primo  pqualis  angulo  CAD;Piat  latus  ea  laceri 
CAequale  { fubficrnaturq;  bjfis  plana  scniiSr  fiee 
exaa.primi  triangula  «qualia  { oimiru  SADtrian* 
gulo  ACO  ob  latus  idem 
ad»  dfzqualia  crura  BA»& 
AC»cu  (ine  anguli  dae,dac 
(HAi «quales.  Ac i£a tri- 
angulo iaC  ob  latus  idf  bA 
^ crura  EA.SfACzqoalia» 
E fum  fiflt  anguli  apud  a 

effedi  «quales  • Quare  bafis  quoque  ac  elTeC 
«qualis  bafi  BaE»  dr  bafis  id  bafi  cd  . Non  fieret 
ergo  triangulum  Bcd  bafis  anguli  folidt . Nam 
cx  ao.  primi  oportet  duo  crura  trianguli  reliquo 
ifle  maiora  omnifariam  fumpta»  &r  fic  pyramis 
triangularis  nondareiur«quc  bafim  triangularem 
habet,  8r  verticem  tribus  angulis  planis  conten- 
tam > 6r  hinc  neque  u)  maior  clTb  potefi  ac»  8r  ^ 
cruribus  cadrrn  ratione . Vndenec  angulus  sad 
potcll  efie  maior  angulis  iac»  St  cad  . 

THEOR.  11.  PROPOS.  II. 

Omnis  fclidns  .iti^ulus  fuh  mineritus,^n)m 
ijUituor  ritlis  tngnlts  cmunesm . 

* ^ It  angulus  foHdus  abcd  . Dico  angulos  eluS 
O planos  lADjoAc.df  sAC)VeI  Ii plurcs  finteffe 
minores  quatuor  rcRit.  QuoJ»vt  probetur{deter. 

minentur  omnia  latera 
ABi  Se  AD»8r  AC»  Se  fub- 
Aernatur  bafis  bdc»  In 
quam  i pundo  a in  fu  - 
blimi  cadat  ex  prop.  lO. 
Tr.  XX.  perpendicularis 
tA»  Se  ab  angulis  >»  d»  c 
ad  eius  conta&u  t duramur  si»  & ip»&iCieruntq,’ 
anguli  tres  oic» dr  Pi b. & b ic «quales  quatuor 
redis  in  plano  soc  perpendiculari  ad  ia  Gar.i.pr. 
la.  lib.  I.  Sed  ex  propof.  ai.  przcitacl  trad.  an- 
gulus oac  ab  obliquo  plano  elFcdas  eA  minor, 
quam  DtC)  dficBAominor»quamoti»dpartter 


TRACTATVS  XXXIII. 

•Ax  minor»  quam  Bic.  Ergo  cmoM  ihnal cntoi 
quatuor  redis  minores . 


THEOR.  IU.  PROPOS.  III. 

Si  fuerint  tres  anguli,  quorumduo,vth^f 
ajjutnpti  reliquo  fmt  maiores , potem  ex 
illis  angulus  /olidus  con/htm . 

^I^Robatur  adboc,  vt  conAiruatur  angulos  As 
I Udus  necefie  c A»vt  balis  plana  illi  angulo  pof. 
fic  fubAitui » quz  falcem  triangularis  fit : ^ fi 
anguli  x.  fint  maiores  reliquo, habebut  etisni  doit 
bales  maiores  reliqua:  Ergo  ex  tHis  tamquam  es 
lateribus  planum  triangulare  conAttui  poterit, 
quod  angulum  folidumTubAcinat. 

Quod  verb  duo  angoli  maiores  reliquo  fimid 
fumpti  habeant  etiam  bafei  fimul  fumpcasoiaio- 
res  reliqua  oAenditur . 

A41A 

Sint  anguli  tres  a»  b,  c»  quorum  duo  a» drtr^ 
liquo  c fini  maiores,  Dico  etiam  bafes  Di,8r  cf  6- 
raul  fumpeas  reliqua  ui  efie  maiores  . Nam  pri* 
mo  fi  vnus  ex  duobus  tpforu  e A maior»vel«qiu* 
lis  ipfi  ica  cooAat,  Se  bafim  fub  «qualibus  cruri- 
bus concentam»vcl  efie  «qualem  cX  XB.  primi,  vel 
efie  maiorem  cx  14.  eiufdem,&  ideo  addita  aiten 
bafi  ambas  reliqua  efic  maiores . 

At  fi  ambo  anguli  feorfim  fumpti  funt  minam 
angulo  rchquo  fadis  omnium  angulorum  «qua- 
libus cruribus,  8r  fais  bafibuS  dbhI*K 
dudis, in  triangulo  reliquo  HCt  detruncetoraa. 
guIusLCH  «qualis  angulo  a;  remanebit  angulus 
refiduos  ici  minor  altero  s»c»cum  duo  Aiduboc 
toto  Hci  przfupponantur  maiores  ex  Tbefi  • 
Bafis  ver6  u 1 bafi  de»&  Li  bafi  minor  erite^» 
qu6d  HL  fic  «qualis  DS  ex  prop.sx.prlmi  ob  latere 
«qualia  MC,  Se  CL  lateribus  OA,dr  ae,  Se  angulum 
comprehenTum  ab  ipfis  «qualem»  at  bafis  11  ex 
Bj.lib.i.  minor  bafi  rc  ob  angulum  minorem  Ut 
angulo  S£0  » & latera  «qualia  tc , & ci  Utenbvl 
M,drBO.  At  bafis  hi  cA  minor  cruribus  ut, 
Li  ex  20.  )ib.|.  Ergo  HI  erit  minor  bafibusMilt 
rc  fimui  fumptis.  Vodeex  illis  angulis  aoguiu 
folidus  coaAitui  poceiie , 

PROBL.  I.  PROPOS.  IV. 

Ex  trihus  angulis  planis,  quorum  duo  que* 

modocumque  a/Jumptt  reliquo  fni  m*ir 
res, /olidum angulum  conjltt neres  opouet 
autem  illos  tres  angulos  quatuor  refhs 
minores  e//e  • 

*Qloe  tres  anguli  In  fig.  a»b,  c minores  qoitoot 
i3  redis, d quorum  duo»  vtvt  «Abmpei  reli^i^ 
fint  maiores»  & fiant  ei  crura  «qualia  fubdudu 
bafibus  DE»FC,8r  h(.  Etedo  ver6  quolibet  trtsn- 
gulo»ad  eius  bafim  V.  g.  ab  bafim  pc  ia  triangulo 
pbC  ducatur  perpeadicularis  8T*Oe<ndctt 
bafibus 


DE  INSCRIPTIOME,  ET  ClilCVMSCRIPTIONS  SOLID.  59» 


Di9re,Ar  Hiconfli(u«tur  trlinguIamcMi,* 
KLi  vteflcqualis  bifliiFO  in  r,<iucatur 
xr  t fiatijue  triangulum  ntv  ei  p«rpcniiiculjri 
Ta  crure  Ga^At  baii  nt.  cuius  latus  tv  perpendi- 
^ulariter inliliar laceri  ki.f  8e  fececin  NTekprop. 
»r.  Trad.n.  DejndeiungMurxv. Ar  vl.  Dic® 
i)ubJ  Gc  fadus  angulus  roliduaconQans  tribus  an- 
gjits  planis  datis  a.  ■»  Sec . 

Pr<4iacur  • Nan»  (jubd  ex  tribus  baGbus  polGc 
triangulum  conGitaii  conilae  es  bjrpo:ltrG  » in 
qua  (upppnicur  duos  angulos  fuilTe  datos  maiores 
reliquo  j Quare.  8t  bares»  vc  prop*  anteced.  pro> 
batum  cft  ; Qubd  autem  es  tribus  quoq,-  nimiruui 
pcrpcadicufart  Ti  latere  s a,vel  quolibet  illi  «qua- 
li, 8c  Nr  polSt  tria«igulum  cocnponi* 


Probatur  . Nam  aut  nt  eft  maior,  quam  tl  • 
Tcl  tnlnor»veI  «qualis . Sit  primb  maior  Quia  er- 
go es  Tv,LV,fir  Lt  coponicur  lv  t trianguiu.i v,Ar 
LT  erunt  maiora  Utera, qua  VT.vnde  cantd  maiora 
erunt  tn  tnaiuaes  Hyp.  qua  TL,fieMV  pqualistpfi 
vLfc.ipG  Afiixel  fqualiiciiAutNTerit  minor, qui 
Tt,  at  Tv,  fir  Lv  lunt  maiora,  quam  tL,  ergo  tantb 
maiora  latera  eruat  ipfa  VT,  «qualis  ipGvt, 
reliquo  MT, Aut  erit  fqualii  nt,&lt,8c  ita  G Tl,Ar 
LV  eil maior ,qui  vr,etii  maior  critNreuipraM  V 
^alivL,quamTV,vndcex  ipGsuT.TV,  8e  hv 
poterit  componi  triangulum  Nvt  . Quod  vero  ita 
Aiper  MT  conQituendom  Ge,  vt  tv  cum  kl  factat 
aagulos  rodos  docuimus  prop.  si.  tr.ss.  inter- 
fcdionum. 

Quoi  tandem  omnes  anguli  ad  v nimlru  svl4t 
svN»ArMVt  GntpqualesiGnguIi  Gngulis  allignada 
C«t,A,  oftcndttur.  Nam  baGsxMcft  «qualis  ex 
conlUudioaebali  Hi,Br  crusMv  item  ex  coo- 
Onidionc  cruri  i*»At  ideo  «quali  hc  . Crus  quo- 
que alteru  cv  ell  aquale  iid  ceuri  r«.  Quod  onea- 
dicur.nam  TV  crus  perpendiculare  ex  coftrudto- 
ne  cG  «quale  peependlcnJarl  tb,  Ar  xt  cruri  st, 
Sc  anguli  apud  T comprebenH  i didis  cruribus 
f qaalibuB  cx  codrud-  arabo  redi;  Ergo  ex  pr.xt* 
Jib.I. balisIcvbaG  ra,  Br  «quali  icerit  «qualia, 
^nde  triangulum  «MVerlt «quale  triangulo  aci, 
Br  criangoluni  ktv triangulo  tbt,  Ar  altera  me- 
dictat  TVL  alteri  medietati  tk  , Ar  crus  lv  cruri 
esavel  «quali  xa  fecundi  trianguli.  Balis  verb 
L bafi  Dfi  cx  hypochcG  cft  cquatis,Ar  crus  nv  cru- 
ri flA,  vd  «quadi  oa  • Ergo  triangulum  cx  s|.l.t» 
N vt  triaagdo  das  «quale,  Sr  Gc  omnia  triangula 
ac  VN  8e  NVL,Ar  kvl  flnguU  Gngulis  alTignatis  erue 
qualia, quarCiAt anguli  ad  V Gngali  Angulis  X|A,c 
aequales  erant  • 


PROBL.  II.  PROPOS.  V. 


Ad  datam  redam  linram,einfjue puadum, 
angalum  fotidim  canfliinere  Jotido  an- 
gulo dato  aqualem , 


Sit  angulus  (olidus  A,culeo(Utuddos  At  qqualia 
angulusfqliduSBindacaUaeaK.  Ad  trian- 
gulum planum  ads  ab  aliquo  puado  Une;  ap  V-g. 


ab  f deJocatur  perpendtcularis  po,  &*  per  c pun- 
dum  traoTeae  reda  Dt . 

Ueinde  ex  ac  deti uncetur  br,  «qualis  as,  &'td 
pundu  aex  pra4  l.t.  confhtuacur  angulus  planas 
isH  «qualis  angulo  plano  oab{  Aant  ver6  «qua- 
les I a,fir  AO,  connedjturque  ih  ,Ar  in  bi  fuma- 
tur regmemum  «quale  Tegmento  cf  , quod  At  lh» 
ducaturq;  aL,ft  i pondo  L educatur  ptanorriagu- 


lo  ttH  perpendicularis  LK,«qttalit  iplicr*conne* 
daturquereda  bk  . Dreo  foticufn  9 tribus 


planis tontentumiuMt^  |bu,<^bhk^  t^naUm 
Aajjsdu  /a/iie  dato  a . 


Probator,  quia  angulus  leu  eft  «qualis  angulo 
Dai  , crufque  bm  emrt  as  , necnon,  Br  crus  is 
cruri  AD,  ex  prop.aa.lib.i.  baAs  tH  erit  «qualia 
bi  A D8 , totumque  triangulum  lan  toti  oax  «- 
quale.  Cumque  lH  » cGvdione  Ac  «quale  feg- 
memum  parci  oa,erltecianl  tn  ex  propof. eadem 
Sa.lib.i.  «quale  crus  cruri  OAtaft  lk  cft  «quale 
ex  conftrudione  cruri  cp,  8c  comprehenduuc  croa 
sL,  OrLX  angulum  redumex  def.  x.cr,tx.  loter- 
fedionum  • erit  quoque  ex  prop.xz.eadem  lib,r. 
baAsaibaA  aP  «qualis  { Acquia  crusiL»  vtpote 
rcA  Juum  ex  Ln  Ac  «quale  renduo  cruri  oo , & ir 
cruri  GP  ex  elfedione  equ  ilc{  angulufqt  coprfbeil- 
fusredus  At, erit  balis  ixbaA  up  «qualis  cxdlda 
propof. li.hb.l.  Ar  eadem  ratione  xa  baAsbaA  pst 
Cum  iuque  triangulum  ibk  habeat  latera  Angula 
Angulis  lateribus  trianguli  pad  «qualia,erunc  lac 
triangulum  DAP  triangulo,  Ar  Xa»  triangulo  Pab 
«quale  ex  propof.aj.lib.t.  fed  iam  oftenCana  eft 
triangulum  IBH  inangiilo  dae  «quale  ; Ergo 
omnes  anguli  plsm  conilttuti  ai  verticem  b An- 
guli Angulis  cunc  «quali  s anguHs  planis  apud  a, 
Ar  Gc  aqgulus  foliJus  a angulo  a foUdo  erit  «qua- 
lia- 


COROLLARIVM. 


Hinc  autem  non  erit  dilHcile  coaftlcuere.  At 
angulum  foli  ium  plunbuS  TuperAciebui  , 
quisi  tribus  concentum  . Quia  poteft  diuidi  in 
tot  angulos  tribus  fuperAciebus  cooftantes,  Ar  il- 
lis exhiberi  queunt  atij  anguli  (olidi  «qua- 
les, qui  deinde  GmuicompoGti  aqualem  angulum 
fol  idum  pluribus, quam  eribus  fuperftciebus  con- 
ftaocem  cBiciant . 


expensio  III. 


Pe  defcrfiione  Teiaedri  mfohara,  pro- 
portione laterum  ipiul  ad  diametrum  . 


TEuelr-jm  efl  pjrramii  cpixdam  qaacuor  fu> 
perAciebus  «qualibus  lAr  Gmilibus  conten- 
ta hafa«ns  quatuor  lolidos  angulos  tribus  angulis 
plaola  ctaufos , Ar  latera  fex  » de  qua  volumua  ex 
Euclide  docere,  quomodo  inferibatur  fptre,  Ar 
quxnara  At  proportio  laterum,  quibus  coacioetur 
■ddiamcuum  ipGui  fplMtre- 


PROBL. 


DE  INSCRIPTIONE,  ET  CIRCVMSCRIPTIONE  SOLID, 


PROBL.  I.  PROPOS.  VU. 


I 

expensio  V. 


OSaedrum  confitture , fib^era  comf>le^ 
demonftr4re  i fihdrd  di4* 
meter  pottiuta  fc  di^4  lateris  tfpHS 
OBaedrin 

SIe  AD^itcfpbsrf  diameter»  que  Ia  e pondo 
bifariam  fedas  fit  i eredaqoe  perpcadicaUrl 
Oifado  centro  io  c lemictrculut  delcribatur} 
coQiungatarqueAa»&r  db  redis»  eritque fadum 
feiQiqoadratii  AOI.  quod  fufficU  . Seorfim  aotcm 
•liod  qoidratum  fiaciBvo»  cuius  latera  EP»dfc, 
4H,&  Mc  lateri  ab  fine  equaliaf& diametri  bcStfii 
djametro  ad  equalia . A pundo  ver6  V excicetar 
pei^endicularit  rvl  » fi ntque  portiones  Px»Ar  vl 
cquales  ACiConncdancurque  eorum  extrema  odo 
redis  bl  » 8cpL  »&rK » drcet«  Dico  prim6  elTe 
cooftitutuiD  Odaedrum  • 


Quod  probator  oftendendo  omnfa  eius  lacen 
equalla  : quia  triangula  tum  iacemium  Taperiora» 
tum  inferiora  ad  centrum  V.g.  cVK»dLVp»8r  cpt. 
firntequalia  tda  arqnalia  crura  SV,8r  VH*  & Vt  ex 
cfirdiMe»dr  angulum  redam  ad  Vndcbafct 
erunt  cquates  az.»  8r  ip»  Be  care,  ficque  omnia  triao* 
gula  fuperficialia » vc  tip»  Sr  cart.  arqnalia  latera 
p^dent»fcilicet  barea  trianguloram  ad  centrum» 
ftldco  squales  aonlosexB}.  lib.i. 

Probatur  fecunt^ » qubd  fpbpra  compledatur  • 
Nam  radtj  a V»  Be  vo»  8c  Vl  fanc  fquales  redp  ac 
ti  ctfedione;  Ergocircumfereotiaqnslibet  io- 
uroallo  Vc  centro  v per  eorum  extrema  tranfibit» 
Probatur  tertib » qnbd  das  lateri  fit  duplus  in 
potentis  diameter  Bc » quia  eXIi.Iib.a.  fquac  in 
tic  redangulocx  i8.  lib.}.  quadratum  bafis  eo 
quadrata  laterum  squalium  a^»  8r  lG  , mde  qua- 
dratam Bo  erh  duplum  quadrati  laterii  LG , 

corollarivm; 

Hinc  edacuur;qnod  fi  in  eadem  fp{ra  deferip» 
tum  fit  OdaMrum>&  Tetraedrum  latus  Te- 
tiaedri  fua  potentia  comprehendere  lateris  odae- 
dri  potcatiam»  ideft  quadratum » quod  poteft  effi  • 
ccreTOtvice  cum  tertia  parte»nam  quadratum  la« 
ceris  pyramidis  eft  4.  qualium  tf.cR  quadratum 
dUmetrI»  8e  odsedei  laceris  quadratum  talium 
partiam),  pyramidis  lateris  quadrati  crit4.ea> 
nudem  panium»  odaedri  vero  lactris  quadratam 
^ nempe  Pyramidis  iatus  comprebeodet  Ueus 
odaedri  poecmia  £emeJ|  8f  inCnptt  -f 
tiiodKdci* 


De  Cubi  in  deferiptione , CP*  eius 

Utem  md  dtametrum  rutsone . 

CVbus  dl  figura  folida  lex  fuperfictebus  qua- 
dratis squalibus conftaDS, habens  angulos 
lolldos  odo  tnbusplani^  angulis  rediS  coAlu- 
lOS , fit  lacera  duodecim . 


PROBL.  I.  PROPOS.  vnr. 

Cukum  confUuure,  (y  fplurA  compleSi, 
(y  dtmonftrarc,  ^uid  fplw^t  dumeltr 
potentis  Jit  tripU  Uteris  tpfius  cubi . 

Sit  rphersdiameter  quicumque  abj  diuldatorqr 
Intres  partes, fit  fit  tertia  parsso,8rd  pundo 
extremo  8 exdmur  perpeodicoUris,  quam  ab- 
icindac  in  c remicircutus  fuper  Aa»conaedaniarq; 


Seorfum  verb  in  aliquo  plano  fiacquadracnn 
KFHi»  cuiua  lacera  fint  squalia  redp  ca  Be  ab  an- 
gulis cius  excitentur  perpendiculares  ipfis  lateri- 
bus equsIcs,quoru  ciprema  l»m,k>N  redit  conne- 
xa emetent  cubum  eHml  de  quo  loquitur  prep. 

Nam » quod  fit  cubus  patet . Etenim  ex  efie- 
dione  babet  omnia  latera  qualia»  cum  enim  ere- 
d^»  n xr  fine  perpendiculares  plano»  erunt  quoq; 
parallelf»  vnde,  8r  angulos  redos  efficient  cum  la- 
teribus In  plano  extenfis  ri,fitc.ex  prop.y.Trad. 
tt.  Quia  ver6  fune  (quales  latera  quoque  fupre- 
ma  M X erunt  parallcla»fir(qualia  lauribus  BF»  fi; 
perpendiculares  lateribus  eredis  » vc  fk  : quare 
cdm  omnia  latera  fine  (qualia»  para|]elaque»&  om- 
nes anguli  redi  cubus  confticucus  efi. 

* Prob.reeundb,  qubdfpbsra  copledi  poflit.Qi^ 
dimidia  omnium  diagonalium,  vc  asH  Tunc  (qualia, 
cnm  ipf(  diagonales  fine  (quales.  Vnde  fado 
centro  io  communi  eorum  pundo  medio  v pote- 
rit ad  interualium  vH  deicribi  circulas  . Qui 
tranfibit  per  extremos  angulos  V.  g.  per  s,  &r  s, 
&C(t  ita  etiam  alius  pei  l»  i»fi;c(t« 

Probatur  tertia  pars . Nam  diameter  rpb(re 
MH  continet  in  Cuo  quadrato  duo  quadrata  lateris 
8M  (quali  quadrato  lateris  fibi  (qualis  BF » fi;  dia- 
gonalis BH : diagonalis  ver6  iH  continet  quadra- 
ta lateris  sr  » 8;  fh  ex  1 1 . lib.v  ob  angulum  re- 
dnm  BFH . Ergo  quadratum  diametri  coocioct 
tria  quadrata  trium  laterum  (qualium  ME,fic  bh» 
Bc  BF»quare  voi  eorum  triplum  cR . 

fSggg  Eft 


TRACTATVS  XXXII. 


Eft  sutem  MRfquiUs  ai  dumetro . Quia  qua- 
adquidraium  Ci»  eft  quoque  triplum. 
Siquidem  eft  ad  quadratum  ex  ci . ideft  Mt » ve  ai 
ad  DI  prima  ad  tertiare  propoxvonalem  ex  Coroll. 
prop  IJ  • lib  quf  ai  trij^la  eft  ad  » d . Quare 
cfie  quadratum  ai  triplurequadraci  ci»  8r  ideo  p* 
quale  diarectro  mh.  onus  qiadrarum  triplum  dl 
quoque  quadrati  li  » ideft  ci  equalia  iiticp. 

COKOLL  AK.JVM.  ‘ 

Hinc  aurem  habetur  di  j«ietrurecttbi«reo  fpbf* 
polTe  eSicere  quadratum  pqualc  quaJra> 
co  lateris  cubt.2r  quadrato  latcfia  pyramidis.  Nam 
cAm  { quadrature  diametri  fph; cturdem  conti- 
flcai  pyramidis  quadratum  ?na  vice^d^  dimidia  erit 
VI  9.  idd»  dr  cum  idem  coatincat  lateris  cubi  qua* 
dracum  tribus  vici^useric,  rt  9.  ad  }.  Quare  cotn> 
polita  h^c  duo  quadrata  partium  6.  & partium  |. 

c&cieflt  quadrarum  partium  9.  quale  efl  quadra- 
tum Tpbpr^.  1'eucubt : Vade  ac  erit  latus  Fyrwi- 
dis » dr  CI  cubi)  cuiui  diameter  fit  ai  » 

EXPENSIO  VI. 

Dl  infaipliavt  JtJecatiri  in  tini 

Uterum  »d  dumtirum  frofmlune . 

DOdecaedrGcA  corpus  duodecim  peotagonis 
(qualibus  fquilateris  a & (quiangulis  coq. 
ftans»  Itmuique  angulos  folidos  20  coroprehearoi 
iQgulil  planis  tribusa  6e  latera  jo.coalequirvr. 

PRORL.  I.  PR.OP  OS.  IX. 

VoilccstArum  confli/Hcrf,  O*  fpb^acom- 
pltHi , d(mon'harc , tju^d  dodecae- 
drt  Uiut  irrMtonAlts  cti  lintd  , qn.t  w- 
' CAtHf  Apotome . 

CVm  dodecaedrum  duodecim  factes  habeata  tc 
, cubus  II.  lacera  hinceft  , quodconllrualur 
delineando  fuper  vnum  quodque  latus, dodccaedri 
al'quam  (upetficiem  Fiaiitaqtquadratum  b y bafis 
elcd(  ad  placitum  rubi»  circa  quem  dodecaedrum 
cooA^tuendum  efi  » feceturque  eius  fcmilatus' r o 
fecundum  cxtemami&  mediam  rationem  in  pun- 
do  Q . ducaturque  linea  a mca^r  ut  perpendi* 
culares» abrciiidacur  nm  1 8egt  fqualis  maiori 
ft  gmeoto  n o > deinde  coniungatur  t r » 9r  eiteii> 
datur . Nam  dico  pro.  |.  progrefi*.  quod  impia> 
eU  in  purAum  ro  . 

* Probatur.  Nam  quia  femtlatui  or  efi  fefium 
cstrema»dr  medta  rationciita  efi  r Oivcl  r g id  t g, 
maius  extremum, vt  niti  idem  maius  extremum  ad 
minus  r n ; fed  talia  quoque  erunt  Uteta  triangu- 
lorum t g r a & a r m,  quia  erit  ob  aogulu  re^m 
apud  n.&  g»&^  angulos  ad  rercicem  apud  rj&  m 
cqualr$»ita  r g ad  t g.vt  o m a d D r . £rgo  t r de- 
bebit traolire  per  pundum  m . Namfi  trinltrct 
aliundc»non  haberet  eandem  proportionem, quam 
hibet  r g ad  t g Gquide  fi  trdnret  fupra,vel  iofra, 
clTct  maius,  aut  miiuit  illud  crus  trianguli  r n m» 
quj  n m.&  ideo  linea  a m,'iccc  maior, aut  minor» 
qui  n m eidem  r n eandem  proportionem  diceret» 
quam  r g ad  t g,  quode^e  nequit  ex  7.  Ub.  5» 


ProgrtlT.  I.  Dico  t m in  r efie  lineani  fedjm 
fccundi^m  mcdiaiq»  &;extrrmam  ratioocm»  quod 
pari  modooficnJiiur.Quia  eadrin  proporttoaere- 
feruntur  c r ad  m r»  qua  t g maius  rcgmeniuin  ad 
fi  r»  vd  e g mioot . l^fo  contp«bt>^,  rc  c r id 
tr  cumror,  fc.  tm:  fic  t g ad  tg  cum  eg,  idrfi 
c e • vel  xqualis  n e tota  Imca  extrema^^  media  t>- 
tiooefeda,fc.  e g^qua;  elt.vc  m r ad  rt,cuii 
fit»vc  n r ad  g tjqiare  cu  a;nus  extrema  m r fe  ha- 
beat ad  maius  t r,  vc  maius  ad  totam  e m.  Quadra- 
tum maioris  fcgmenTt  ex  prop.ii.lib.d.ci  it  «qua- 
le re&angulo minoris  ftgrecnn  ,,V  lotiua»  xads 
extrema.  6e  mcAa  ratiooe  feda  erit . 

Dico  Progrefif.  i • Quod  fi  dudta  h m ex  ea » % 
em  fiat  triangulum  re^angulum  uix  » qood 
bafiiui  equaJis  erit  lateri  quadrati  rbj  quod 
4ic  probo.  Nam  efi  equale  ciuS  quadratum  ei 
47.  lib.  I.  quadrans  crurum  a u , driKibxc 
verb  duo  quadrata  funt  equaiii  quadrato  late- 
ris r b ,*  Ergo  quadrata  lateris  r b»  dt  cruris  0 1 c- 
qualia  fuat»decoQfequeatcr  ipfa  laceri  aqualia. 

Probatur  mirxar,  nempe  quadrata  liuearuoi  a x, 
& a u cfie  equalia  quadrato  lateris  rb«  Nam 
quadratam  u a efi  equale  quadrato  n b p d cum 
dn»0cem»  ex  confir.  fine  equalei  { Quadra 
tem  rerb  cx  a4>  quadrato  ex  m b » qunO  (quale 
efi  quadratis  ex  mq»frqh{  Quadratuorrerb  a 
q Rx  efi  equali  quadrpto  C r o o » quadratum 
qhkquat  qe  uh  , qu.r  uint  (qualia  gnonool 
rdf»  fiquidem ex  bypntheii  quadrata  duocquii 
«qualia  exifiunt  reaigulis  duobusy  i.fri  f.quod 
fine  quadrata  maioris  fcgmrnti  n o . Redangulu 
eerbqoefi  aqoale  r^dangulo  dg,  vcpatcc.fr 
repagulum  r c efi  pars  quadrari  r u.  Vnde  to- 
tus gnomon  rdf  fecundum  fingulas  partes  (quat 
quadratum  ru  habens  lacus  u o,  vel  q m»  fr  qua- 
dratum lateris  q h ; que  duo  quadrata  cquaot  qu> 
dratum  bafis  m h • vel  a d.)  ^ h«c  cum  qqadrito 
ua»  vel  «qualis  b nxquant  quadratum  bafis 
8e  ideo  eaic  atquabs  latqri  r b . 

Dico  Pcogcefi.4.  fi  ^x  toto  latrre  rb» 
flrmaJorieiusfegmeQWOz  . Fiatuiaugulomilb- 
fcellcsf  I } » ik  iapuncio  4.  Sc  8 fcceotureint 
latera  extrema » & media  catioue»  idefi  fiaot  4 f» 
S aquales  bafi  t ducaturqoepcrpeflditi* 


liris  8r  ei  perpendicularis  per  punfta  medif 
fcdiools4  8 aqualis  hinc  iude  4 pundoV  medie- 
tati lateris  f j,  quod  fecabltur  in  poofto  4»**^** 
ma  1 8c  media  ratione  • mmufque  fegmeotuin  frit 
X 4.  Nam  dudii  fb, parallela  perpendicolAf* 
fr  b J bafi  f I parallela . Erit  primo  v S dimidium 
fegmencum  malus  tvtpote  aquale  dimidio  f ^ 
deinde  proboy  4 dfi  aliud  dimidiam 
fegmentt  4|.&  ideo  duplum  ipfonim  'P® 
vcl  1 6.  In  criangolo  b j f » ita  f J e«  * 4 ^ * 
bafis  b }.  ad  parallelam  f4.fedniouf  j 
Itti  fegmcadDni  f 4 iu  cft  f 4 mai  **• 
id  minus  4|  ■ ergo  rt  efi  f 4 maius  fcl»****^ 
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4|i  mtoui  it«  eft  b }.  bafii  ad  5 4 fibl  parallelttii  t 
Mh  j eftfqujlii  femibafif(^,ldeft  maiorit 
' tnentl  f 4 mediceati,  ergo  f 4 erk  moiUi  medie* 
uci  minoris  femend  4},rnde  eum,dupla4r  fiet 
tou  linea  fqaafts  lateri  4}.  Be  cu  dapla  vs  xgoa* 
]i  4f  tota  xd^qaalit  Uteri  quadrari  r bin  ■•Hg* 
'Pro^refl.  Et  bine  patet»  quod  poffit  Eerl 
•emagonum  f qtulaceniirf » frteqtilangniam  eX  If» 
llb.  4*  qnia  f j a trian^lameft  quale  repofeit 
prop«io«  Itb.4,  cuius  f ft  fit  fegmetitum  ma- 

ius Uteris  S|*  extrema»  8r  media  ratione  feAi . 
Narti  quia  4^  ^quat  f 3 paralleli»  Arf  a»  nqoatf4 
'erit  46  f a parallelogrammum  ^quilaternm . Vn- 
de  diagonali  i fianguluS  4f  oberit  dioirus  biUriam 
'fir  ha  erunt  tres  anguli  pquales  f ja.)  f tf . & 8 d f 
9e  ha  fare  in  parrilelogrammo  x 8 f a • Vode 
omnes  anguli  erunt  «quales»  cum  oftcndencur  4* 
Aries  angulo  f ;a . jLateraquoqne^qnabuntnr. 
Quonii  lam  tria  a f.&  f x»8r  ad  in  parallelogram- 
mis  agfxifcdd  a ffuper eandem  bafimexlRenti* 
bus  ohenfafnntfqualia  . Vnde  remanet  de  duo* 
bnsx|.fr}d.  <2,uod patet» nam  fegmentum}8. 
firdlftts  progr.  4.  {Quat  Tegmentum  8d.  Vade»8r 
agolid  }8.  tt  TAcenfi  ex  prop.t4.IIb.t. 
cquabuntur»  pquaies  autem  Tunt  f|i»  8e  Sdfex 
didit . Ergo  toti  anguli  4)d » 8r  }df  fquales 
«rune»  fed  innicem  } f d (quat  f | a . Ei^  rell* 
qui  srqualea  trianguli  3 t d reliquia  inulcem  f- 
Mrilbus  trianguli  f 3 a»  quare  erit  4qttUngnlu»8r 
MTcelles  i Tcd^eA  idem  tnivoque  trian^o. 
Irgo  ex  AyJlb.d,  f d qquat  j a.  8rf  d Utua  ft.9e 
«i£m  d£a  de  triangulo  j x a. 

Dko  progr.  d.  Quod  & ducatur  m n b^c  erit 
equpns  io  prsdido  qumhatoTemidlemecro  eubf» 
culos  latus  fit  r b • Nam  erit  eius  quadratum  tri- 
plo malus,  quam  quadratum  Temiheeris  cubi‘r  o ; 

quadratum  diametri  cubi  fit  triplo  maiua» 
qibm  msadraaum  lauri»-  «x  p«op,io.  h.  Cofoll. 
eridm  femidiametri  erit  triplo  maius , quim  du» 
femilateris;  Vnde  um  tripla  potentli  r opquabit 
femidiametrum cubi»  cuius  femilatuseft  ro. 

Qu^autdfic  triplo  mainsumbafisquadratu» 
qum  femilaterii  o r oaendltut . Nam  eft  qqaa- 
l^adr^to  ttx  m » TCl  fquall  n d,  ft  quadrato  es 
cttVaftbin  redangulo  triangulo  rocn»  h«c  wb 
Jttoqw<*r«»  fimuffant  ttlplo  mtioft,quS  quadft- 
t&  tuex  {emllatere  ro,*quonia  primbnbeft  lam  »- 
quale  quadrato  u r feoradb  fi  rilam  partem  aed- 
Jumurdd,'cnm  occupet  idem  fpatinm  quaduto 
e b quidratl  r n»  8e  redigolo  b n erh  idem  quadra- 
to u rjac  eum  4 i quadratum  «quetur  teftigulo  e r 
etiam  para ilelogrammnin  d p «quabftur  quadrato 

3 »» 


';'Teftio  upcftacquricrefttngaln 

damui  quadratum  alterius  eforis  e uaspalc 

moredangulor  c quadrati  prjdidi  ru  fieequa- 
iiomnlspern  quadrato «fti6 •aequalis . lan 
tuter  ad«qoaaimttS  duobus  quadratis  ea  crUri- 

itemi  Jk  enquadrammr  ufadhimw  femllato- 

r o.  Vnde,*  quadratam  a m iftis  dnobua  ea  ra  «» 


Ar  tu  «quale  erit  triplo  maiat»qu3  quadratfi  ex  r o; 
Vnde  erit  femidiameter  4ubi»cotos  fcmilarns  r o.' 

Iftis  prcTuppofiris  fiat  cubas  Aact>»fec«niurq( 
cius  fingul«ftiperficies  bifariam  planit»fca  refiit 
«H»  8e  C9t.  qu«  plana  excedant  plana  cobi  excefiia 
nm  » rei  quantdm  eft  feemencum  no;  quod 
inceruallunotetar»qsioq;41hie3  Brerfdsr*8r  fit 
IT  . Sic  fiat  rtrlnqu4  omnibus  fuperficiebus  I pG- 
do»  In  quo  Te  decuffant  V.  g.  ab  a In  » ab  m in  o» 
abn  in  t»&  B»  Srcce.  Deinde  coniungantur  pun- 
dacB»  fr  LN,  frMr  »dr  tx» eritque  fadum pen- 
tagonum»  fie  fi  idem  fiat  fingatis  duodecim  taceri- 
bos  cubi,n  faAum  eft  In  tacere  na  . Dico  fadutn 
cfie  dodecaedrum . 

Prosreft*.?*  Quodrtoftendatur  mnltafinga- 
lacim  kme  demo^raode»  Srprimb»quod  pema- 
goflumTNBLC  fic  in  eodem  plano.  Namfienoo 
efiec  eadem  figuca»cGm  noo^ecin  eadem  fuperfi* 
cie.  Nam duftaHT » qu« traofeacper Q^definec 
tu  Tffxprogr.l.  Ergoeriein  eodf  plano  cfi  latere 
cubi  ex  pr.Xt  tr.ai.  vtpote»  quia » cum  «o  in  d Te 
fccatt  linea rerb  lk  lateri  «i  parallela  eft  ea  efe- 
dione»  propteraque  erit  In  eodem  plano  cum  illa  • 

Quare»  Be  latera  TW,Gr  m L»8r  c«c.  pr«dtdas  coo- 
iungentes  erunt  In  eodem  plano»  totumque  pent*- 
gonum  LNTSB  in  eodem  plano  erh  exVr.a.T.a». 

Progreir.8.  Probatur  quod  fit  pentagonum  «- 
qulangulum , Be  «qailateram . Nam»  fi  ducantur 
Tt»6r  TK,  8rNi  fuut  Inuiccm  «quales» & fe  inui-: 
eem  fecam  eatreo»»  * media  f Itione . Vndefunt 


liae4(quiangali»fir«qa{lacer{  criangali  Utcrlbos« 
angriii^e  (ubtenfie . 


Dcmooftroque  primo  tl  efie  «qualem  nb. 
Namdufta  tb  perpendiculari  plano  » dufta- 
que  bj.^4c  erit  «qualis  Hne«  h m,  vri  a'a»  cum  fic 
baOi  trianguli  UllL  «qualis  triangulo  b q m 
ob  L U pqualem  b q » & n H ipfi  q m « At  fcT 
iine{  u a ex  conftrudiooe  »•  aoguluTque  amid  r re- 
ftus  . Quare»  &bafisTL  erit  «qualhbafis  na 
rei  r b»  8r  conrequcnter  lateri  cubi  nb  ex  3 . pn>g. 

eadem  probwoeft  dclinaa^x:  P..ode 
probatur , quod  fe  fecant  excrema»  9e  media  ratio- 
ne in  i . Nam  ex  a.prog.  ra  »rel  mc»fic  cu  latere 
NBrefecat  in  d*  Ergo  etiam  tl»  cum  enim  nb 
fit  parallela  lateri  it  ita  erit  th  ad  r<^  »t  tl  ad  ti, 
fed  Tdcft  minus  Tegmentum  ex  pradi^o  pr^r. 
Ergoetlam^Cj&rconTequenter  IL  maius.  Cum 
ergoN»  lu  «qualis  linea  Tt»fle  diuiTabifanam  d^ 
paralielaque  laceri  I>Xi  ipTa  quoque  Tccabitur  fe- 
cundum mediam»  Be  extremam  rationem  » mluaTq; 
Tegmeotu  erit  Ni  ex  4.progr.Quare  ex  ^.pentago- 
num«quilatcrum»&  «quungulom  eonfthuctur. 
Qaodu  ccplicetacfingttlahi  iisefibas  eubi»cum 
inoouiib«t^captctcas»cbtifthueACttr  duodeciui 
Cggg  u peotaj 


TRACTATVS  XXXIH. 


pcatagMM  cooficieiuJj  Ooticcaednini . 

Ptogtdf.9*  Probttur*  Quod  fphsrapoffic  am- 
plexi. Nempci^ttod  omoium  borura  peacago' 
aorum  anguli  tangane  fph^ram  amplcdcoton  . 
Nam  fupra  ofteofum  cft  progr.  <$.  o a c0c  c^ual^ 
femidiamecro»  qu$  oeAit  puod  um  m cum  cencro 
cubiu.  QjJodpuodumdi&attCumaba»  cum  ab 
n fccuodum  Uceroallum  matorU  regmeocii  calla 
astem  eft  linea  n,  cft.  qof  aoguloa  peo* 

ugooi  cum  ceocro  oeduoc»  nam  P>  fr  T cX  coo> 
flrudiooc  diftaoe  i medio  ■»cum  d fuptrficie 
cubi  ^uantdm  eft  maius  regmentum  dimidii  late* 
,rij  extrema»  Se  media  racionc  redi»  8r  fic  dicas  de 
omoibui  ali  ji»  rc  confiderare  cA«quod  etiam  reri- 
isc^lcur  de  anguiia,  qui  cubi  aogulU  coiocidunc 
cum»  Se  cubi  Itt  femidiaiBccer . 

Probatur  quartOf  quod  latus  horum  pentago« 
notum  fic  Apocome»oani  0>her(  diameter  cum  la« 
cere  cobi  efi  rMlonalis  linea  loldra  potentia»rc  fit* 
pra  otUnfiim  eft  > cum  triplum  naius  quadratum» 
quam  latus  poffic  efticcte»&  Ideo  cl  fit»  vc  oome> 
riu  ad  oumenim . Cum  ergo  latui  cubi  ratiooalU 
linea  fit  maius  fcgnwnium  xl  latos  ex  prapofi47* 
lib>P«  cric  Apocome»  rt  ibi  ofteafum  eft . 

COROLLARIVM  X. 


ieptum  fit . Ad  boc  ergo»  vt  Icnfaedrum  eoftftb 
coamus  »■  detur  diameter  alicuius  (pbnm»  qui  Il- 
lud volumus  ampledi  • Se  fit  ab,  Se  diuidatur  io  f, 
panes»  voaqae  ex  ipfis  ficen»  d quopuodo  c etl* 
gacur  perpeoiirularis»  qux  cermioec  io  cifcnbui 
in  o { Ducaoturque  ao»  Se  db  . 

Nam  dico  AB  polTe  quiotoplum  nugis» quiit 
Dt.  Ratio  eft  I quia  quadratam  totius  aB  efttr» 
partium  quarum  vna  eft  quadraturo  ex  CB  CidaaB 
Verum  ex  quadratis  planis»  qwe  fint  meorors  qua* 
drati  abjcx  cb  linea  quadratum  folum5.  poiBdet . 
Siquldem»cum  ita  fit  ac  crus  maius  ad  cu  criu  mi- 
nus Io  maiori  triangulo  aoc  » vc  idem  crusen 
maiua  Io  minori  ad  cb  minus  ex  Coroll.  prop.id, 
lib.tf.  erit  co  media  proportionalis»  8;  fic  clui 
quadratum  eris  nqusle  rcdaogulo  ex  ac » &cb 
qustuor  partium»  rode  vna  cum  quadrato  cB  fii- 
ctetf.  quadrata  : Iftis  ver6  duobus  quadracisc- 
quale  eft  quadratum  ex  os  es  1 1*  lib>B<  Ergobec 
quadratum  erit  9.  partium  rerpedu^adratiur 
ciusAB  a9.  partium  quadraurum  : Vade  am 
duo  haruro  Uoearum  quadrata  £e  babeam  tam- 
quam numerus  ad  Aumcrum  ipfar  linere  ab  » 8t  ib 
erunt  ractooBlef  pocentiAtaiutim  coauDenTunU* 
iti. 


H|ncelllcltnr»qt^  fi  latui  Cubi  coniunga- 
lur  eum  maiori  fegmeaco  ex  propof^7.l«b. 
^ eleraent.  cfficlccur  minus  fi^meocum»  Se  latoa 
cubiafiumet  fibi  vices  maioris  > vade  fit»  quod  fi 
aliqua  linea  fececnr  fecundum  mediam»  8r  estte- 
maoi  rationem  maius  fegmentum  poterit  deferui- 
re  pro  latere  rubi,  fcgoieatam  aucem  mlnua  pro 
latere  dodecaedri  • 

COROtLARlVM  II. 

SEcundo  ellicimr » qubd  Jlnea  cooiongena  fex 
oppofica  latera  parallela,  qualis  bt»  & MO»fic 
LKaJceri  apndcificqubd  eft  sptsd  v -iteri  apud/» 
*t^  linea  cm>  vel  i m • fefia  fit  fecaodum  extre* 
mam»  Sr  mediam  rationem  cum  contineat  ex  con- 
.ftruft.  lieus  cubi»  Se  maius  regmeotfi  nfpe  medie- 
ratem  bioc  mcdictatd  lade»vccftri,qua  cubum  cx- 
ccillc» 

EXPENSIO  VIL 

Uofuirua  ffhtrt  ii^ml>tre,fim»lqiu  om- 
nium corporum  rtfulorium  fropoitiomt 
exponat , nnmaum  torum  Jmon- 
flrurc, 

ICoTiciltam  vi»lnti  iriagoli,  plmi,  eoftat  (ipt- 
libtt, , Be  6aiilibus  obciaeni  aaguloi  fobd«H 
I, . gaiii^i  ugulii  pluis  coonsaus,  tt  Istcra )0. 

PROBL.  I.  PROPOS.  X. 

Uofodrumcor^Uuat,  C5-  fpher*  tompUat, 
(f  ofitndert  , quod  Icofiedri  itius 
irtuiionolu  lintu  ft . 

FAriJipreaiiw  propofiiia.q^n  pnrmlaat 
liate  narpw  pIutRiai  fapctHciebiu  ciicum- 


fiippofito  fic  conficitur  IcofiedriMB . Se- 
midiamerrorm»  fiac  circulus  ibdc»  In  coqne  fijt 
pentagonfistquUstcrum  iSrarqujsagulu  OCJLI  ex 
diftia  lib.4,prop.li.  diuilaqae  circumrereotla  rB 
bifariam  io  c ducitur  ad  planom  cirenii  faftiper- 
peadlcuIarcaoH*LA»&Mu»  fr  c^  nqiMles' ipfi 
OB  prio»  figuro » vel  c A radio  il||  Aqoali . & 
bsm vertices  iungaoturN»o»(^H  redii»  Flstqj 
triangulum  nC'U  parallelum  plano  circuli  lam  fa* 
dia»  extendaturque  eius  pianum»  Sr  triangolls  d- 
ipfi  HLH  atqualibus  icentro  u addicit  compleatur 
pencagonum  Nopqh  ^uale  pcoiagooo  inferiori» 
cum  triingulum  Ntu  fic  atqusle  triangulo  mac»8t 
coafequeocer  {quali  triangulo  BAspentagooi  pri- 
mo conftituci , quibus  pnrititis  luogsmur  anguli», 
Se  punda  pentagoni  fuperioHt  cum  macrioris  sa- 
gulis ra,  Ar  fn.  Bt  aNfr  hb»&  cnt.  Habebiraufq; 
10.  triangula  srquianuU » & cquilatera . Decem 
quidem,  quia  decem  latera  duorum  peotagoontm 
atqualium  perhibeant  bafes;oqu}iagula  ver6»qoia 
rquilaura  ob  baoc  rationem » qua  de  voo  ^o* 
£s  pro  omnibus  ob  paritatem  loferniet . 

Prnbacur  verb  ex  eo»  quod  fingula  omoiuro  la- 
tera fine  {qualia  lateri  Ft . Namvc  diximus  pm* 
poC  4.  Trudat.  sOb  buiua  latus  peotagqoi 
V.  g.  PB»  vel  ciiccrq  quadrstum  aquale  qua- 
dticodecagooi  f<«»  BrtxagoobMmpcfeiiiidiaroc* 

trt 
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tri  tk  i Sfd  cnu  iif  poeeft«£eere  quadratum  c* 
quate  quadratis  rot  &ch  «qualis  radio  »a»c« 
coaftrud.  rt  docet  prop.il*  lib.a.  ob  angulum  re- 
«tum apudc,  cri^ifts  linee  sH»fir  Pi,qu« «qua- 
liter pckruoeieruQt ; qualesiSr  ide  valet  de  cf  terit. 

lAis  iam  io.  triangulis  roallitutii  prolungetur 
AL  in  vtramq:  partem  tn  n»  8e  $|Vt  pars  addita  lS, 
hmct&  AB.  inde  fint  «quales  lateri  decagooi  fc  ; 
Vertexque  earum  t.,dr  I conlungatur  eu  angulis 
ruppollcoruni  pentagonorum  • 8c  erunt  quinque 
irMUgula»  *t  Nhs»  2re«t.  Cupraiquinquc  infra,  n 
f at,  aut  DCB»  dr  cat.  (imulquc  decem.  qu«  hebe- 
bunt omnia  latera  prasJi&is  «qualia»  dt  ideo  Uli« 
omatn*«qualu  erunt  ex  propof.  aj.  l»b.i« 


Probaturtandem.qtsnd  iaci<X  Icofaedri  fii  linea 
Irrationalis,  quod  fulcit  feire  ne  frullra  labore- 
mus  ex  nota  ditmetro  in  inquirendo  longitudine 
illius  aJamuiGmiCum  id  Geri  nequeat,  qu^  Gtifc 
potentia , 8e  longirudioe  lacommcnfurabilis . 

N j ?i  probani  pr.  i p.cr.aO.Lacus  pentagoni  eft 
Incommeofurabile  diametro,  tdm  longicudiiie» 
tum  poteotiii  f fed  diameter  rpb«r«  «.$  ctt  pocen> 
tlseotnmrnrurabiUsdiameiro  aB  circuli , in  quo 
Infcriptum  eG  pctagooum.vt  djxi»ergo  latus  pen- 
tagoni ra  erh ioeommeorurabile quoque  nedum 
dtimecro  ab  circtslii  fed  etiam  fphgrp  sa.tum  Ion* 
gitttdinfitum  poccotiaex  prop.7.  Ub.io.  Elcaa. 

COROLLARIVM  J. 


s 


Probatur  oh  eft  ex  cooGra^ooe  «qualis  tioee 

CA,  ftr ideo Uaec LUI verfisudir Alt  lioecdecA- 
|oai  scsAOgulttS  verb  apud  Ltsut  a rcdus>vtagu- 
lutspadc.  Ergo  triangula  Lsn,8t  A^fi',drruG 
«qaaltaetuni.  Quare  ^fes  quoque  ccuot  «qua- 
lesfn,dr  AB»  drrH»&fic  dicas  de  aliis.  Cumer- 
goomnia  Utera  omnium  triaugulorum  fine  fqua* 
liaerit  conftitucum  Icofaedrum. 

Probatur  modo*  quod  Tph^ia  poGlt  araptedi* 
qBodconCequcmur.G  probauetimuB  UaeasXs,8t 
TB4f  egterasd  pundo^  bifariam  la  partifte  pro- 
cedentes ad  angulos  IcoUedrl,  cGe  «quales  « 
Nam  inne  fph«ra omnes  angulos  continget. 

Portio  AL  eft  Utus  Exagooi,  quU  radio  ex  ab  «• 
qaalis  , 8r  ls  deragoni  ex  cooftrudione . ** 

prop.ifTrad.BO.  de  circulo  infcripeis.eritdiaifa 
tota  fA  catrema,  & media  ratione  , fc^minui 
fcgmentum,8r  medietas  maioris  tt  • Ac  expr.lJ, 
lib.d.  EucL  minua  fegmentum  cum  dimidio  ma- 
ioris poteftcfiicerequadratum  quintoplo  maius, 
mtn  dimidium  maioris  • Linea  »er6  TBcfteiuf- 
oem  proprietatis.  Nam  quadratu  Ai.vtpote,quod 
fit  dimidio  AT  linea  maior»  vtpote «qualis ipG 

ai  eft  qosdmplex  ad  quadratum  line«  at  • Vode 
TBbafis  redanguli  tab  poteriie/fi^ere  qtudratum 
«quale  quinque  qitsdracis,quatuor  cruria  ab,  dr 
?as  crohiAT  . Quare  poterit  qolntuplo  magis, 
qaimAT.  Vode  cumTS,  «f  TB  poffini  «qualia 
quadrata,  nempe  quincuplo  maiora»  quim  quadra- 
tam linee  aT,  ioiiicem  erunt  cqualea . 

Probatur  deinde,  quod  tota  A4  «qu^t  diame- 
trum primz  fig.  AB,  fif  circuli  adb  , Nam  illa  po- 
teft,  Tt  in  notabili  quintuplo  magia»  quam  dbj  ta- 
lis rer6  condlciofliseft  st»  Nam  vt  didum  eft 
eius  medietas  poteft  quintoplo  magis  , quam 
meiGetai  tS«r  ideo  tota  it  quintopld  poterit  ma- 
gis,qoam  totaLA«qualU  exconftfod.lpu  oa,  dr 
Ideo  eorum  quadtBU  «WM  «q^ali»»  lpl« 


Hfoc  educitqr  fpbtnrcircomrcnbcntis  leo- 
faedrum  diametrum  cGe  potentia  qointu- 
pium  diametri  circuli  pemagonum  ambientis  es 
cnitts  Uteribus  Icofaedrum  eft  confticucum . 

COROLLARIVM  II. 

Item  colligitur  fph«r«  Icofaedrum  ambientia 
diametrum  circcoo^GtiKn  ex  exagoni41r  dc> 
cagool  duobus  lateribus  circulo  iofcriptil  eoden^ 
cum  ALfitlacns  exagoni,  at  l s,ftAi.  lateradeca* 
gooi. 

PROBL.  II.  PROP.  XI. 

Omnmm  Utera  ecrporum  regitiariiim 
dem  fph^ra  defcrtjft/Ulmm  ex^nerey 
mmeem  cemparste . 

DEtur  diameter  rph*nt  ab,  8r femiclrcuhia 
«irea  illum  deferiptus  acb  i diuidaiarqoe 
Aalacrespartes»8t  dt  terdapars  AO,ex  qua  duda 
ad  diametrum  per  pendiculari,  «a » ducatur  a s,  Ar 
•a.  Nam  . Dico  prmi»  a a iaiw  tfyt  pyrtmuUf 
fpboT»  ieferipuk  Htt  cuius  diAroicr  ab  * 


Probatur.  Quia  fit  eadem  conftradto»  qu« 
prop.6b.8r  fig.i.confequenccr  la  iinep  quadaa- 
cum  erit  refquialcerum  ad  quadratum  ad  * vc  tX 
prt^i.  tertie  partis  Illius  propof.  ronllar. 

Secando  ducatur  a centro  r perpendicularis  rc, 
Inducatur  AC, quam  AicQeQcUtus  OSMdriinfrrlp* 
tih  lii  cadrm  J'pl>4ra,cmiir  rtdm/  fc  • 

Probatur . Quia  cius  quadratum  fubdupluoieft 
ad  diamccrum.&’  quadratum  diametri  duplus  ei  eft, 
VI IL  propof»  lib.  a.  diximus  . Ergo  eft  laiua 
o^aedri , vt  ex  probat,  ceriix  panis  propof.7.  b. 
(onftat . 

Tertio  dica  a>  effe  c«N  Utus  twfi<mfpb4r4  la- 
^iptibllis  . Probator  . Qgia  potcatU  diameter 
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cft  iHqujdratum  AijCikraeniin  iu  (itba* 
fis  A»  ad  Usa*  minui  ab»  srvipfa  ab  bafii  ad  faiui 
minui  AD«b  fimilitsdinenrtriMguIoru  ex  prop. 
Itf.ex  ai.lib.d.  erit  quadratum  djametrt  ab  td  qua- 
dratum Utem  AB»rt  ab  ipfa  diamecer  ad  Ao;  Eft 
autem  diameter  ab  criplui  ad  portionem  AO;qua- 
re  quadratum  quoq;  diametri  triplum  erit  ad  qua- 
dratam AB  t quare  ab  erit  latui  cabi , oii  eripluB 
eft  diameter  fpbara  cirruinrcTibciK!i , rt  coaftat 
cx  prop«8.  progr.;.  huiui . 

Quirto  fecetur  iitai  ab  extrema » & media  rt- 
tione  in  H,eritq;  maiai  fegmeiKum  latui  Alt  dodc> 
«aedri»  vt  ez  dedir  prop.9.  haiai  confiat . 
Tandem  qutati  diuidaeur  ab  io  quinque  parteS>fir 
fit  quinta  pars  ac>  dr  i puodd  o ducatur  ad  dia- 
metrum oormalls  ct » nedatarqucAt»  8r  1 b»  aflu- 
maturque  latui  deeagoni»  Se  el  lateri  decago^  1^ 
cquaMi  ti , fir  ducatur  al  » difo  ejjd  Ut 
tns  icofatiri  eadem  fyhttra  Inferihemdi  . QuU 
coim  ex  Coroll.  propof.  4.  iib.  6,  Al>«fiiDe« 
dia  proportionalis  inter  ab,  Se  ca,  quod  ita 
fit  bafii  ABad  latui  mlous  At  » ve  ipfutn  Jatui,  Se 
balis  Al  ad  latui  minui  AG,erit  quoque  quadratum 

f>rimv,  Se  diametri  ab  ad  quadratum  methx  Ar,vt 
pfe  diameter  cfi  quintupla  iioex  acj  £rgo^  qua- 
dr.diametriABad  quadr  iaterii  Al  qutntupll.  Va- 
de Al  erit  diameter  ckeult,ln  quo  pentagbmicn  dc- 
fcribere  oportet  necdTinum  ad  Icofacdrum  eoii* 
fUtuendumio  fphxra,euiua  diameter  ab,  ve  ez 
Coroll.  pTQpoC.f,  b«ut  cooftaq»  Se  quia  latui  Ico- 
itedri  ex  xquaUt  quadrati  potem;  tiim quadrato 
prxdidi  diametri  ai,  culus  circulos  debet  ambi- 
Mrc  peotigonum,  tdn  quadrata  deeagoni»  eouiil- 
quenter  balii  al.Io  rcdaugutoAU.)  potens  ,8e 
quadratu  cx  ai,&  quadracG  il  erit  latus  Icofaedrl. 

Quod  verb  aternerad  comparationem, non  pof- 
fumus  comparare ; nifi  trium  figuraram  lacera  ad 
diametrum  cum  leofaedri^Do^aedri  iMcr^V 
omninb  irrationalia  « quare  polita  diametro  pa^ 
tlum  6.in  potdcia,idefi  eiut  «fnadratuni  parthon  4, 
Tecacdri  latas  eriv  parttum  4«  item  io  potcatla; 

lateris  quadneum  partium  }.  Cubt  veib 
lateris  quadratum  parriumt. que  ex  prxcedcati- 
bus  fatjj  confiant  . Ideoque  pofita  diametro  ra- 
tionali » extera  quoque  Utera  trium  pr;didorum 
corporum  erunrrattonaJia;  fed  quia  eorum  qua- 
drata non  adipifcuutur  eam  proportiooem»  quam 
quadratus  numerus  baber  ad  numerum  quadra- 
tum, cum  refpefiu  numeri  4.  nec 4.  nec}.  neca, 
fit  numerus  quadratus,  ideo  omnia  erunt  longi- 
tudine incommenrurabilia,  nlminim  latus  Tctae- 
dri,  C&aedri,dr  Cubi;  cpterorum.rcrb  corMrum 
litera  irrationalia. 

THEOR.  I.  PROP,  XU;  ' 

Pr^ler  pt^ia*  ijUlwqiu  corptru  non  folffi 
aliud  corpus  sn  fphara  infcrik,  quod 
ctn/let  fupafaehm  icqutliumi  tum  asi- 
gdorum , sum  laserum  , 

PRobilnrid  fotidi  anguli  conaitutionnn,  trei 
falttoi  anguli  plani  mpiininiur,  9« taman 
fimul  mInoKi  (ini  quatuor  refiii  , r(  propoT.  1. 
hniUf . Jlli  argo  anguli,  qui  ad  angulum  rolidum 
aUauiui  figurar  circulo  iuferipu  cooftieuandum 
concurrunt,  rei  funt  triangularia  fuparfiefei , ycl 
titeriui  ruperficlci  V.g.  qualtacc,pencagon«u 
fivagonc  0 


Si  funt  triangolafiijvel  trei  anguli  coocqmmt, 
Se  triangulum  habent  pro  bafi,&  fic  Pyramis, 
Triangula  vero  equilatera,  Se  eqqiangoU  angu- 
los habent  , qai  func-f-  vniut  re&i , cX  pf.lyXi. 
Cor.rnde  treicompdltti»vt  inTctraedro  fitciont 
, idefi  duos  rrontaude  angulu  roitdum  conlU- 
ruere poffunCicri  linr minores,  quaquatuor  redL 
Si  quatuor  fiot  erum  -f- , ideit  duo  redi  cum  ~ » 
vt  in  odaedro;  Si  quinque  cruoc » idefi  tres 
redi  cum  volui  red>,vt  in  icofaedro  erunt  mi- 
nores adhoctquatuor  redis  , vndcad  anguli  folifi 
confiitutionem  poterunt  deieruirc»  at  fiUncfex 
triangula  equilatera  » S;  xquiungula  efi^ 
anguli  omnes  In  vnom  foiiduazcoiiBcnientciCMi 
fine  fex,  Se  finguli  xquant  vntus  redi,  vndefi- 
mui  erunt  nimirum  quatuor  redos  xqoa- 
bunc»  vnde  foltdum  augalum  non  confiituent  im. 
plii^t,  Se  tanto  minAt  fi  fint  feptem,  vel  odo  . 

At  fi  fiat  anguli  alterius  figurxeum  mmus, 
quam  tres  plaai  cfie  nequeant,  qui  foltdum  com- 
ponant » oportebit  videre  an  anguli  Illi  fimo)  fiot 
minores  quatuor  redis  angulis , ergo  redui  qua- 
drati poterit  der<rairc,vtincabopro  angulo  loli- 
do,  quia  tres  anguli  redi  non  equAOt  quatuor  re- 
dor . Sic  trei  anguli  p€tagoni,quia  illi  no  funt  ex 
n.1,4.  rfifi  — vniui  cedi, vnde  umultres  edpofiti 
facient  'J~^,ntm}ram  cces  redos  1 ncegros,tr  4*  *t 
/i  plores  horum  angulorum , quai^trci  velleflws 
componere  arquarent , vel  excederent  quatuor 
redoSgVt  in  penragonlaagulis/efienc  eceoloi  qoa. 
tuor  anguli nioifrum  quatuor  itdi»VBdo 
anguium  folidum  non  confiituerent . 

Atangulifk  fexagoni  eripiet  aoopoetfteooeQ^ 
rere  ad  angulnm  Adum  confiituen^m,  ncqoc  al- 
terius figurebabemii  phiri  latera,  qnam  quioqoe 
quia  angaids  O^agoni  «quae  vnnm  redam  cum 
Y,  vnde  tres  cempofit  i quatuor  redos  arq tureae, 
angulus  verb  heptagooi  canto  cfi  obeufios » vade 
cantb  mindt  trei  cius  anguli  folidum  angaioBi 
confiituent 

Quare  poterant  quidem  tUa  corpmn  fphqn 
infcribi, fed  dnierfis  fuperfiekboaconfiamu  V.g. 
quadratis,  Se  trf anguNi  - T riaugdis»  d pentago- 
nis,degt.  de  quibas  fuo  loco  cum  pr^didfMom 
corporum  confiitotionefundeocir,  non  videtur 
blc  locus  de  ijjs  ageodi  fed  fiogitlad  cradatm. 

EXPENSIO  vm; 

Pe  corpore  mulsarum  fjcserum  iu  fpbtri 
ss^ersbenda  . 

Ad  cubandam  fphfram  EueUditoo  modo 
oportet  ofiendere » quod  fic  pofllbile  cor- 
pus inferibcrefpherf , quod  nofi  tangat  lacimc 
fpbf  rx  fdperficieni*  quod  alio  pado , ac  Euclides 
prxftabimui,  fimulqueoftendeoius  (^mentoroffl 
Infcriptionen » quod  videtur  pr(fuppoiiBca.Ac« 
cbimedep  fph(rx  cubatio. 


PKOBC; 


DE  INSCRIPTIONE,  ET  CIRCVMSCRIPTIONE  SOLID.  sai 


PROBL.  L PROPOS.  XIII. 

lnfctil>ere  in  fphtern  conorum  fcgmentn,  it- 
init  uU  m-thiUttrum  pUms  [npirpcic- 
ins  conjlons , vt  fotum  langsm  , fatum 
iuxia  dli^uas  fupcrficus  rdurim  ffhtt* 
conctuf^fuferpciem , 

•q  P*rj  fxhtbcitar  Aivcp  <^u«  conclodat  «lUm 
O fpbflrram  tHr  , & oporttit  in  «a  dcfcribete 
corput  planis  fitperAciebtis  opertum.  <|tKnl  tangat 
ebeiuiar  KiHf  fopetficiccn.  Diuidatur  iUad 
Ratium  in  duas  partes  quarcumifiei  te  deferibatar 
ovln  intermedia  fplif  ra  radio  maiorl.qulm  M*»de» 
inde  In  hafintermedu  fpheraovtN.fcgmenta  lan- 
eentia  intima  fphf  ram  conoru  deferibantur  j Hoc 
autem  facild  fiet  | fi  dueanus  mp  radium  ad  inti- 
miorem fphf  ri  KPH.&  ei  erigamus  unfjmiJ  tv,ar 
i pondis  v,&Lduvamqt  quorcoimjae  parallelo» 
O V,  te  tI-  Inuiccm  inf]uilci.®f  per  centrum  fphf- 
n,  eorumnue  polos  er  prop.d.Tr.ai.p.l  tranfeac 
axis  M 0^.  N »m  cum  rnus  parallelorum  fit  maior 
alter  minor  t40gcns  vL  ad  axem  eoru  inclinabit.dc 
tum  illo  coibit  in  <ucu  non  poifit  ipfi  pirallellcfle 
ob  parallelorum.  Se  Ideo  radiorum  ipforum  inf- 
qualitatem  . Si  ergo  a pundo  Q^tanquam  rertic» 
linea  QJ  intelligatur  circumucrttcirea  parallelos 
VO,  SeLT . ex  dcf.  i.  traA.  »4.  deferibet  conum, 
cuiuS  ftuAum  erit  fph^ra  media  owlN  inter- 
ceptum. te  tangst  io  circulo  tF  parallelo  Iph^ram 
intimiorcmi  rcofiendam. 

Sic  fiat  de  cfteris  fpher?  partibus  ducendo  9- 
qualcs  ipfi  VL,  rt  tft  tN , fc  deferibantur  per  ex- 
crema  t,Sr  n pararaileli  pr^diAis  tt,  »el  vo,  & 
cetera  fiant,  ri  prii*  . Et  fic  agatur  de  reliqui» 

rpatijs  donec  1.V  acc6modarif»otell  in  feiwircu- 

Io  RvLMabaxe  Jiuifoiquod  fi  fpatium  refilaum  fit 
minus , tunc  duretur  o-ifcumque  V.  g*  R Vi  Sue 
conii  pariter  deferibet, fed  non  contingenti  fph?* 
rtiotimiorUluperficitin.  vtpoie.quod  v»tmnor 
pooacurHjutmLV.quc  tangit. 

Iftii  pi^ftitls  lotelligantur  fingulorum  leg» 
meocuram  conicorum  bafet»  & paralleli  vo.lt, 8c 
c^.  extenti  fecare 
quoq;  fuperficlem 
fph^rc  exterioris» 
te  deiertbere  eam 
fecanlocxpropor. 
j.Tr.al.p  I.  pa- 
rallelo» maiore» 
Dsc.de  »TA.DefcrU 
batur  ergo  circa 
tjuodiibet  frufium 
coni  moltilaterum 
cotingens , faltem 
quoad  plores  fu* 
perficiet, quod  ex- 
timf  fpbf  Ff  Inclu- 
datur fupcrficie  ta- 
li modo . 

Ducatur  MI  ra- 
dius adfpti^rpme- 


tangentes  erunt  parallel^.vtpote normale»  eidem 
plano  circuli  niaximi  »Jx  cx  7-traA  Quare 
per  illas  planum  as  tranfire  poterit . Dodis  Ita- 
u«  fimiiiter  alijs  planis  per  tangentes  cptera» 
bi  pquales  . rei  minores , quando  squalet  capere 
nequeunt  in  circulis  paralleli»  nngulis, donec  in 
omnibus  fine  dud{  . erit  corpus  circa  quodUb^c 
fruflam  conicum  circumfcrlptum . Quod  dico 
tM^ereed  fnmmkmjpf>4ra  intiwimii  kihf  fhferfi* 
eiem . 

Probatur.  Conicum  frufium  ovtl tangit  a^ 
fuamdmfph^f  intimioris  fuperfidJ  xetif.  Nam 
Vt  fruftu  reda  eircumduda  formatur.qup  circe 
parallelos  vo.  frTt  gyratae»  fed  illa  tangit  ia 
pundoi.  Ergo  etiam  epeetf  omnes  aquales  tn* 
terceptf  inter  parallelos cireoios  ov»StTt  fimili. 
Certangenr.cilm  yquiltcer  diftent  j centro  m enttf 
lib.J.omnium  maximirum  circulorum.  Sr  ideo 
iplius  fph^rq . Qaoi  qi^eo detur  alio  mado . Nam 
per  contidum  i du  So  panllelb  fe  ex  axe  qm  de  - 
feripto  , hic  erit  tn  ruperficie  conica,  que  y |uali- 
eer  dUlat  interualio  xe  radq  a centro  e»  te  axe  fuo 
mQ.  Sc  in  fuperficic  fphvr?  * quj  , Sc  co.iem  radio 
sedifiat  ab  axe  fuo  zm  . Qusrc  erit  parallelus»» 
in  contadu  coatey  fuperficici  etiam  intimiori» 
fph^  ( K.r«a  . Non  potcU  autem  tangere  aii- 
bi  .quia  Conica  fuperficiei  ex  Jef.i.Trjd.a4.re- 
daVccifCUmgyratatonTcxiMr.  que  tangit  rph«- 
ram  folum  in  pando  f ex  eifcdiMe . 

Cum  itaque  fuperficies  plana  circumfcripca 
Conici»  Tegmeneis  ex  t1.Trad.s4.  non  tangat 
ooffl.oifipfoes  lineamxi.qux  ceodit  d Q^vef^ 
tice.  Se  ungit  fpbsram  intimam  tantnm  ex  tffe* 
dione  in  pun-do  f fequitar.qood  planvm  t a c6- 
tingat  fphxramimtmiorem  xfMt  tantdai  sti  fun- 
do t,quod  de  alijs  plani»  rqualibns  fatenduaneft». 
Alia  aatem  plana  conttf^cacla  minora  fruf^a  co- 
nica. quf  non  coociogunt  fplixram  loiimamino- 
que ipfa contingent.  Sr  untb  minua,  fi  eapiana, 
ocqueconcingtnc  ipfa  PrufU  conica,  quelphar- 
ram  intimam,  aut  tanidm  contingunt,  aut  nulla- 
tenus COUMOgUOt  . 

CO  ROL  L ARI VM . 

Colligitur • quod  eodem  artificio  poterunt 
fphcrg  circumferibi  cum  conorum  fegmen- 
ta,  tum  corpus  quodlibet  planis  fuperficiebus 
confiant , quod  non  tangat  alterius  fphxre  cir- 
cumambientis  fuperfictem . Nam  fpbrra  rHs  efi 
talibus  fnperl^iebus  circumdata,  vnde  fi  inter 
fphxram  eamcircumdantem  dup  fphxrz  zbpc.  & 
1.^x0  intercipi  ince!liganeur.&  eadem  operatio 
preftetur  corpus  circumfcripium  non  tanget  am- 
plexantis fphxrp  maioris*  Mam  zdc  Tuperficiem 
cum  illam untum  ungat.  Corpus  verb  conicum 
circumfcribacur  eodem  maJo  » ac  in  propof. 
te  fi  debeant  fegmenta  conica  adeo  multiplicari , 
•vt  relinquant  quantitatem  quai  ihcc  data  minorem 
id  efficietur,  vt  fcquemi  propof. 


Ji.  & d t.ng«»  cs  . P«  con..aum 

X*  »rm  «.  dacator  iTuxiiiiu.  c.rculul  n 
I».  Tt.a.,}.«r  I.  & .B'  f«'«  pirdlclam  vo  la 
1 erigatur  «Iteri  pundo  i altera  ungen»  TA.qug 


expen- 


tot 


TRACTA 


EXPENSIO  IX. 


Pt  m/iri^ioiu , &•  ctrcumfcriftime  Cfin- 
irorim,  vtt  ^lurumciimijiu  ulianm  car- 
fmim;  dante  reUm^uant  qnaiuiutm  oiu- 
m dnu  minorem  . 


CYltn^roram*  vtl  Panllelepidorum  corpori. 

bas  globofit  Tolidit  eirennferiptio»  vel  in> 
Ceripeto  necdTiriaeflad  eabanda  molu  corpofa 
talia  ratiooU  .*  quare  boc  loco  lUdl  fumua  oportu- 
nam  oceafiooem  hanc  dodrisam  tradaudiio  quo 
Micur  de  loTcriptioae  corporoaa  regularium  io 
(p^ra . 


THEOILL  PROPOS.  XIV. 


Cuienmqut  ffurd  folidd  emmlintu , vel 
mixtilintit  tot folidn inferihi  fo[JiM,vel 
encHmferiii,  vt  relinquant  (olidas  portet 
omni  ajfignat*  foliditate  minores  , ji 
tamen  eoncedatur  illam  foliditalem  ai 
ad  quamenmqut  tofim  redigi  poffe . 


SIi  figura  loliila  curuilloca  ak>  . Dico  illi  loc 
paralleiepipeda  pofle  circttfnferUHp  vel  ioferU 
bi  donec  relinquant  qnaaticaeem  omni  data  mfnb* 
Sic  data  quanticaa  X*  qu<  fit  eiufdea  bafif . 


ac  Mgecl  ad  eam  redigi  polfic,&  dluidatur  altitudo 
X*  ^ corporia  kai  io  »t  partea  dooec  paralie- 
leplpedu  oadna  omnibua  t v fit  mious  Quicitacc  z» 
<^od  facUc  fiet  fi  ildtodo  ax  fobdiuidatur  Ia  tot 


T V S XXXIII. 

partra  donec  remaneat  altitudo  folid!  ir » minor 
quam  altitudo  quantitatia  data;  z*  quai  conceditur 
eiurdem  bafiSp  vel  ad  eandem  bafim  redada  fit»  ac 
bafiaet . Quadereeritminoa  parallepipedum  EV> 
quam  quantiua  data  z . Sed  omoia  TolidaparaUc- 
pi pedit  cdftantia»quf  imut  vacua  runt,8r  ambiun- 
tur etreumferiptia  fiiperficicbua  cP»  &cv»Secz 
Infcripcic  HDtftHo»  8e  circumdant  parcim  intra 
parti  ectra  corpui  folidum  datum  aboo»  vt  BHVg 
cuiuc  bafis  EB,  6r  hb»  1*tk»&  qth  ex  eonftru- 
^ione  cquant  b v folidum  primum  » fiquidem  vbt 
definit  primum  folidum  maiorii  ambitut  incipit 
fieenndi  ambitua  minor»  dr  voum  intra  aliud  adap- 
tari pqteft»  Efgo omnia Iblida talia  fuotininora 
quanticate  z . Quamobrem  unto  erunt  minon 
quantitate  z folida  , quz  camum  circumam- 
biuot » vel  incut  lofcrlpta  funt  • & corpori  dato 
globofiazAca  eitra  remanent  > vt  eztrlnfeca  ciV 
BPO,  vel  OHOEBoincrinfeca  : queproximd  dimi- 
dio minora>qnam  tota  GBiTiDLpo  QuodInceJii- 
cureclam  fi  corpora  folida  cireumferipu  annuUe 
cylindricif  confient , aut  alterius  cuiafcuaque 
figurffVtcz  ce  videre  poterii. 


i 


TRAC- 


. . H - 


TRACTATVS  XXXIV;- 

DE  SOLIDIS  PARS  PRIMA. 


De  /olidis  fUnis  fuperficietus  consensis. 

Ilis  corporum  fuperficiebus,  & eonim  in(criptibilitace,mo- 
do  ad  ipfam  corporum  Ibliditatem  eft  accedendum  , Or- 
dinique dodtrin*  confcntancum  fuit,  vt  prius  lineas  , fu- 
perficies  , fingulafque  exteriores  corporum  figuras  , quae 
oculis  (latim  obijeiumur,  animaduerlioni  quoque  primx  occurrerent, 
quam  corpora  , qux  irtis  inuolucris  contefta  fo!*  menti  peruios  finus 
admittunt,  de  quibus  agit  Euciid.  ii.tc  i a. cuius  prxcipuasj  SCne- 
cclTatias  propoliciones  hoc  Traflatu  exponemus. 


EXPENSIO  l 

De  Pdroltelepipeiis. 

PRfma  tnter  figbra*  rolidct*  8r  mag^t  obala  eft 
panllcl«pipedam;qood  obtineiopfKiftMM  aa» 
pilos  »<)uaJec»ArpUaa  oppofita  aqualia»  eft<|iie 
nluii  frunum  trabis  paraJleits  feftranibaa  abrd* 
rim . Cbm  ergo  i aocioribut  omoia  cogaitio  b>> 
ripUci  per  boiua  Tolidi  eogaitionon  ad  alionim 
corporum  Ibiidkaccsbaurieadas  acecflu*  ctic . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

SifoliJim  pdTdllelis pitmii  eemimetmr^ed- 
unfd  illim  pluod  ftrdlltlofrdmmd 
fuat  equdlid  , cy  fimitid . 

Shplaaom  folidun  conteotum  paraltel!i  frx 
ptaata»oempc  wacuor  planis  i«»rOa  ftc»Sr 
01«  ArfQperfieie  lupeciori  aw  infeiioriqueci» 
Dico  primo  smaie  ptumt  { ftHiu  Ambjar  tffc  po> 
rai/f/a . 

Probatur.  Terminaator etenim  evtbrfi planis 
parallelis  fuperbciebiis « ideoqtie  Tediones  ipfc 
eruat  paralleif  es  pr^i^.i^  Trad  at.  SiepU' 
mm  Gf  cermioatur  parallclia  planif  At,  ftet  t 
arcooB.  fir  parallelis  plaoli  ak»  fir  t citm  ergo 
Ctftioaeiiftctermtaeot  rooerficies  foldum  am* 
blemcsipiacs  def.)j.Tr«|  erum  parallclogrima. 

Dieot.  ^6(1  erone  xqoaluptrallelogramma 
sdoerra.  <^uo<ipatctt  NameumAduerfi plana. vc 
•i»8r  AD  parallelis  fecomart  8r  termlaeatur«  9c 
paraUelograaaa  fiat»  opom  nurguiet  iourc^ 


tes  HO*  flr  CA|  fimt»  Ir  et»  to  elle  rqnales  ex  proo' 
94.  Elem  I.  necnon  eadem  ratione cv»  8r  ailicoc* 
fr  es  ftitfrcD  t font  autem  qaoqiic  eiuCleni  alti- 
tudinis.* quod  fi  tt  inter  parallelas  xquales  He>Rr 
CA  • ergo  es  propor.|7.1ib.i  «raoc  paralldograa* 
macqi^ia. 


DIeo}.  Efleqooqoc fimilia . Qutaenfmlamt 
cH  eft  xquale  lateri  to,  8r  hc  lateri  et : Ergo  n 
CHadHc.lic  Dt  adet  proportiotisium  erit;  An- 
guhis  autem  Hsquacnr  angulo  Nam  duftis 
•e,  te  rp  diagonalibus  dtiiidem  bifariam  paralie* 
logramma  xqualisoc»  fr  fp»  ex  ^4.  bb.  l.  quare 
dtagonain  oc*  ftr  CD  erunccqualea.  Quapropter 
triangula  cr.H»&  eeo  erunc  «qualia  * cum  latera » 
te  bafea*ideft  diagonales  obtincit  ^qusles  • (dcoq; 
angulos  ■ pMabitur  angulo  t.  Proptercaqne  ipfa 
plana  aducria  V.g.  aH  » 8r  tt  enint  fimiiia  »cam 
confequancttr  latera  circa  cqualta  angulos  pro* 
pordooalia. 

THEOR.  II.  PROPOS.  IL 

Si pdrdUetepipeiun  pt*no  fecetm  per  itd- 
goitios  dinerfnHH  pUmnin  iiftrum 
Jecdhitlir  follium  ot  ipfo  pUno  . 

Sit  falidnm  u.  caiai  duo  aiuetta  pUna.  n .c, 
8;  f»  plaooeo  fecuodAn  kncaa  dia»ailca  cc. 

HUih  «t 


TRACTATVS  XXXIV. 


&for«A4  Hac.  Diro birAriun illud  parallclepU 
pedum  re&UB  cite  • . 

Probatur*  Duo  prifmata 'of  AD  Aipn-iu»  * 6e 
CACO  inferius  habent  plaua  magnitudine» 

Ik  outldtudioe  ^ualie  • Ergo  cx  def.  ^ 
eroot  imiicem  c^oalJa  . 


Patet  autem^irmata  obtinere  plana  nmilia* 
Quia  eriagula^i huius, ArHce  alterius  fuittc- 
<]ua]ia,  & limilia,  8e  aha  duo  triangula  Fto»  8r  ViD 
oppofita  Iimilitcrar9aaiia,(iiniliaqueruat  ex  pr. 
14.  primi,vtpote»9UX  in  duo  diuidane  parallelo* 
gramma  llmtiia,  8e  cqualia,  ? t fopra  oftcnCum  eft. 
Kcliqua  verh  plana  aduerfa  iam  oflcafa  Aint  zqoa* 
lia,  Bc  limiiia  oe  plano  AO,8r  af  plano  cij  planum 
verb  FDCC  cft  comunes  Ergo  priunata  erunt  pqua< 
lia,  & firntlla  cMD,dlr  cecD^cumconflenc  planis 
equilibus,  9e  Emiiibut . 


vt  EO  ad  £H  ita  proportionatar  as  ad  ai  argrnaen* 
UMocxtffhu  ii^^oqucjK:  propjvtioaen, 
.adEH,vtASadAt  . Quaeeetlam  bpp  pljuun  yc 
<ru ifimiic  plano  ib,*  lic  dicia  dep)«nocH,qtrad 
^adeiar«ciODeai7imilatorptano»i . ^ropfrf  h^ 
Br  renoda  plana  aduerfa  it^t  irqnaUa , ^ finrhf>x 
prOpof  6.  huius  ia  paralldepipedo  ronilm^o 
«luni 

THEol  Jlf.  fROlJcrs.^Yv. 

StliiUptatilUtefifiitfiiper  mdem  htiemh 
llituia,Cf  eadem  allitHiine  prtdita , cjm. 
tum  mfifliites  Imett  in  eajdcm  reSti  li- 
neat leimioentyfunt  inter  fe  tiijUatU . 

EXibeancur  duo  parilleleplprdi  atcv,8e  ifc^ 
quoru  balis  fit  ead^  cp  » Sr  1 nfift-aces  in  bafi 
lroe«cE,&CA»pB,firpr,drc.in  eandem  rcdli» 
termin^c:  Dico  hxc  parallctepipedAdrc  nqnyii. 


PROBL.  I.  PROPOS.  III. 

A Hat*  reStu  linea  dato  fohdo  paraltelepi-^ 
pedo  fimile,  fimiliier^ue  pofilum  paraile- 
lepipedum  de  ferihere . 

DEbutddxiliiK.  Aidofcriii  panlleUpipc- 
dum  dato  parallelepipcdoco  fimile,  firaili* 
eerquepofitum. 

fiat  ad  punfium  a angulus  folldus  ex  f .Tr  }}. 
nquale  folido  angulo  i,  itave  tres  plani  anguli 
apud  A fine  arquales  tribus  angulis  planis  apud  s ; 
deiodeex  la.  Iib4*  fiat,  rt  ciadEC  ita  fit 

In  proportione  ad  itiaol  quI^Av  lacus  AB;fiacq$ 
Jincnv  zquale  latusFA.*  deinde  fi4C,nE0adEH; 
ita  proportionacum  fit  latas  af  ad  aliam  quanda  x 
cui  fili  xquale  AI,  faabcbjtque  exedas  ai  eam  pro* 
purt^nem  cum  ai, quam  eh  cum  ec  .Reliqua  vero 
lacera  aduerla  ifiis  fiant  nquaiia , 6e  parallela  dr 
compleatur  parailelcpipedum  ; Quod  dico  efie 
(IcmleparalUlepjpcdoDC,& Cmiiim  ei  poficuiQ. 


J» 

4^. 


Probatur»  Quia fingola plana  parallelogram* 
mi  fingulis  funt  fimilia  ob  zqualitatetn  angulo* 
rom,  de  laterum  proportionem  eandem,  fic  angu* 
Ina  cEC  eR  aequale  angu  Io  sabA  latus  nc  eluCiem 
proportionis  e(l  lateri  sc , ac  latus  ab  lateri  »a  » 
quare  es  def.i.lib.d.eruot  hfcduo  paraIJelograre* 
ma^c.&FB  fimilia , 5r  idem  argumeninia  cftde 
paratlelogrammo  uc,  8t  I»  ob  angulos  cqualceex 
'cooftruf^ne  bec,  8e  ih%Jk  latera  pmpoitlona* 
lia  f quia  eoim  ec  eft  ad  ec,  rc  ab  refertur  ad  af,& 
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Probatur.  Nam ei sfJtb.l. Eletnent.parailc*  ^ 
logramma  «atb  , 8e  scPf  funt  nqualia.crunt  abla*  ^ 
to  communi  trapexio  aoT»  «qualia  triangula  caa  ^ 
8f  rFi.quar  de  funt  «qualia  Criangulia  aduerfit  nix, 
de  LCH,  vtpote  refidua  «qualis  trapetii  Mico  A ^ 
^qualibus  parailetogiMimis  adaerfisf  fic  > 

le  HI  cfi  ablata  rcdiangulo  ( a c6mnni.Qua(ecu,  | 
&planum  dpbk  fi  t «quale  plano  ca  AU,t^pl*o<>>‘* 

Gicnpiaaooptf  prifmau»x,ae  cucnocIttOdi*  . 

^planis erunt  «qualia  «1  defin.  addatur  ergo  ^ 

vtrifq:  commone  fohdumtrapez  |s  clauforr.  *K0» 
critqtparallelepipcduai  ADCB,  aequale  parallele*  ^ 

pipedoCDEF.  ^ 

COROLLARIV^M. 

Hinc  onergic  modus,qoo  faciid  aliqtod  pani* 
iciepipedum  «quale  io  bafi.de  io  aititudioe, 
fed  dilEmilis  pofitionts  ob  in«qualcs  angbfbs  al>  ' 

terius  anguli  ad  eandem  pofitionem  reducas  oi* 
mirum  faciendo  eofdem  angulos  foper  eadem  bi* 
fim  Intra  eidem  alricudioem,fic  parallelepipedua  ^ 

UKOO  rcdacetur  ad  parallriepipcdum  biad; 
fi  pro  angulo  anr  fiat  angu  Ius  tcF,  de  pro  aagulo 
AOC  fiat  Bcc  angulus . 

Quod  fi  detur  paraltelepipedum  fqtulis  quidem 
fed  dilBmtlis  bafia  ob  angulos  parallelcptpedo  In* 
«quales » fed  omnino  eiufdem  alcitadinisieodcm 
modoadfimilembafim  rcduceturt  Nemptintre 
cafdem  parallelas  it  , de  «pmuiaodo  angolos* 
SicparallelepipediAKcD  bafis  Ratuatur  ucokB' 
qualis  bafi  lcd(  { fed  diffimtliaai  angulorum» ad 
boc»  vt  fiat  fimilii  bali  LCOl  » ^porMbit  trahere 
lacera  nc>  de  ed  ) Iu  qyod  cum  co  fapiaat  cordrns 
igulos  bocqj  modo  cotum  parallclepipcdum  «qai' 
lelam  alteri  quaoritatx,  eciaa  Ull  «quale  1* 
Aflgulie.  • 

THEOR.  ' 


de  solidis  planis  SVPERFICIEBVS  contentis,  en 


P R O B.  IV.  P R O P O S.  V. 

SoitJj  jurMtpipeJU  f»ptr  etiiJtm 
cmjliluid , O-  in  tadem  ahiluiint,quo- 
nm  infifltnies  ImCit  nm  m ijfdtm  nilo- 
eanmr  rtHis  lineis  > inier  ft  funi  ^qnd- 
Iu. 

Sint  duo  parallckpipc*^* 

rum  bafi  eirkm  pUo»  tv  ioliftant  lacera  aA.flr 
ID,  ie  cMt,  licet  in  diuerTac  parallehi  a»  , 8f  oc 
cerminene . Dico  adhuc  AiWpdr  vfitihsc  tffe  Um- 
tem  ^tpn-lu. 


Probator.  Quia frodudif  parallelis,  Itanfe 
Ittteireccnt  in  r.v,  o.qpunAis,  firdudis  laceri* 
bus  puodJtts  fiet  aliud  parallclepipedum  OVTp 
per  Infifieotes  reA  i$  |>onSat4t,  quod  erit  cquale 
parallelcpipcdo  Ak  if  ex  pr^cej.  quod  hzc  duo  fii* 
pe>  eandem  bafimir  tnfifiaac . & eorum  latera 
vt  rv.fir  M,  &cfc  in  eafiiem  paralletasierminenc 
nempe  in  »s,  fic  xT,  6t  kL  terminat  In >a . Rur- 
fut  boc  parallclepipedum  modo  fjdum.enc  (qua- 
ieexbibitoalieri  oce  r . quod  quoque  cios  latera 
ponftati»vt  rv,5r  xT  eijrdcro  parallelis  tC  infi- 
fiant  vc  facium  ki4 , firrcpflr  fic  de  al  ;s>  Ergo 
duo  parallelepipeda  exhibita  paraHelepipcdo  elTe> 
Ao  eidem  OVTP  erunt  arqualia,  8r  conTequcnccr 
tou-ccai^  Quod  verb  puo6au  latera  faciant  pa> 
calielepipedum.  patet»  quia  in  parallelarum  eom- 
Bonem  intcrfediooem  termioem,  rc  fttu  exfe 
quilibet  compre^ndere  poteft . 

THEOR.  V.  PROPOS.  VI. 

Soliia  pdrtIUIepipedd  fsipcr  dijiidles  idfts 
(oniUtutd,  0-  dqudlts  dUitudtnis  nqud- 
hd  funi  muicem . 

BAfes  cqaalei,  qo*  eelbentur,  »el  funt  dluer- 
f(^  quidem  figurat,8e  In^qualium  anulorum, 
Tci  fune  omoin^  emCdem,  rei  funt  dioerln  figurz, 
(cdxquaiium  angulorum.  Si  funt  omnino  fimi- 
lis,  B(  arqualia  figurx  > Id  iam  patet  ex  propof.  4. 
ir^.  idem  enim  ell,  quod  fic  cqualis  omnino  ,fir 
fimiiis*  fc  quod  eadem  . Qunftio  ergo  eft  diflfe- 
rentia  figut(,quf  fi  e(l,8r  iu^qualium  angulorum, 
?t  fonc  «Pk>»frAtTfMi  reducetur  ad  eofddangulol 
ex  Cor  pr  4.*top,fir  fupereamfi.i  paralielepi  pe- 
dum eiufdem  aUuttJinia,  vt  eHA»OQ.  paralielepi- 
peduffi,quo«i  ent  nqoaie  cxbtbico  tuXta  ibi  tradita. 
Colloccncuv  ergo  bares  ca,  8r  se  squales , ic  lam 
fioKilmin  angulorum  tait  modo,  vc  in  angulo 
• fe tangant, fr  lacera  cD,ari>n  in  vaam  refiam 
coaneoMat»  0r  Eaos  Nam*  & ia  eidem 


re^m  eonuenient  lacera  id  * fir  ot  ob  angulos 
squales  COI,  9t  socexll.  hb.i.  com^learurqoe 
parallelogrammum  aHip,  qubi  piKcric  fieri  ex 
prop.if  lib.5.  cumbifes  mgre  fiic , 8r  pquales, 
te  fimites  quoqoe  ob  squales  angulos:  Deinde 
fuper  eas  compleatur  totum  parallclepipedum,  rt 
vides,  ducatu rque  planum  VHiLper  diagonios,  te 
ex  propa  .h.  eric  diuifum  totum  paral!elepipeda(n 
in  doo  ptifmata  ^quatiavAt.Sr  vplt  fic  etiam  vc  ex 
pr.eadem  colligi  potefi  prirmaca  veo , te  vto 
funt  squalia,ob;qualia  triagula  VMO,vqc,quibuS 
funt , planaque  hivm  fqaalt  plailb  qpCD,  Se  q.vca 
squale  plano  ODEM;  planumque  VHuQ  commune 
vtnrqueprifmatibus . 


Idem  dicas  de  prirmace  OH,  Sr  oGl,  qus  ice« 
funtsquilia;  Si  ergo  i prifmatibus  migoit  vai* 
ITVEL  fquafbus  auferas  primo  duo  prifmata  s* 
qualia  minora  veo  • 8cveo  tllud  ab  illo  alterum 
■b  altero,  8r  rurfiis  duo  ilia  prTmata  reliqua,  qup 
item  (Uot  ^qualia  oiL,8r  Oct  hoc  ab  ifio.  aliud 
ab  alio,  reliquaabiatispqualibus  remanebunt  f- 
qualia,  nefant  prifii,  te  fic  parallclepipedum 
AI  remanet  ^ualeparallelepipedlo  Ocmx  fuper 
quales  bifei.  led  diaerff  figurp.  & fub  eadem  alti» 
luiineconfiiruta.licetfqualiuin  angulorum.  Sed 
parallclepipedum  OQ^eelifquale  parJlcIepipedo 
A imn,  CUIUS  balitell  inpquaiiam  angulorum 
bafioErciuxta  Coroll.  prop.9.  Ergo  paralielepi* 
peda  habentia  bafesfquales,  licei  i^qualtum  an- 
gulorum, 8c  diC-rcntis  fi  jurf  .Valdcudiocs  ^qua- 
)eS|funt  quovjueinuiccm  cqualia. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  VIL 

Si  fo'tdum  piTdlMepiptdn<n  pUno  fecem 
dddeifiiplams  pdidllelo  1'iUjufmtdmo. 
dunt  bd^s  dd  bdjinti  itd  ftUdn/n  dlfolidn. 

VSque  modo  egimus  primo  de  proprletitlbas 
paralleleplpcdofumicx  io  Jc  de  illorum  ere* 
aione.ar  conftruA  onc,& tandem  dc  eorum  f qua- 
litate.  Se  inequjitate,  moJo  dc  eorum  proportio- 
ne agimus. 

Sit  itaque  folidum  parallelepin^um  ACiD.quod 
plano  ME  fecccur  parallelo  aducflis  planis  CA,  Se 
DI.  Dico,  quod  ficut  bafis  uc  aJ  baljm  uo, 
ica  folidum  fuper  primam  bafi.n  conditacum  AI- 
CM,ad  fotidam  fuper  alteram  bafi  n creAam  s‘»ia 
Probatur.  Qaiaitaeft  prima  quantitas  ad  fe- 
cundam, vt  tertia  ad  quartam  in  pruportiorfe  ex 
9 dcf.  cr.p.elem.  cum  pe  mg  drtcrtif  eqo^  mul- 
tiplKU  a fecundf . te  qua«  tf  fqui  multiplic.bus  io 
qualicumque  multiplicatione,  vel  voa  deficium» 
vel  vnafqualia  funt,  vel  vna  excedunt . 

Sic  ergo  prima  magnicudu  bafis  ic  fecundi 
ilcera  bafis  mo  tertia  parallclepipedum  aecm 
uumaparAllciepipcduffl  HMD;  muUipliccaufq) 

^ ^ Hhhb  i pri- 


aii  TRACTAT 

nempe  b«/im  cv  in bifef 

Ijli,i4i»iv  f9uaIcS»fr  racumgirupercii  eiurdcm 

«ItitudlnU  pjrjllricptpedj»  9UC  ipquatu  erunt  pi> 
xalJclcpipcjlo  AECM  ex  prapof,\f.  i:  f»  b.  Sic  fe* 
can^jffl migaicudinem» nempe  baHm  mo  mui' 
tipiicemus,  fAeiamuf^ae  cl*|>4res  {^Uilct  j. 


K X 


£A 


|lr  rupere»  parxIIelepipeJa  eiofdem xlcitudinlt# 
nimirum  ircjualia  quarte  magniruiiini , & piralle» 
lepipedo  abMo  . Cum  e^  fint  equales  bafei 
I.  II.  iir.  IV.  /toguje  ba/i  CNi  & fingu- 

Je  ba^NMpo^  u iu  multjpjicentur»  et  omnes 
bafesi.  ii.fM.iv.  cumcM,  idefl  ^Hcundan|e  e. 
quales  b*4bus  !.».}.  cum  mo  bafi  acceptis» 
iiert  |N  parallctogrammum  . Etiam  parallelepipe- 
da  I.  Ii.  iif.  IV.  cs  tertia  magnitudo  equ^ » acpri* 
ma  magnitudo banumfuanim  l.  li.  lii.  i v.  mul- 
tiplicata, Ideft  paralleieplpedam  Hi  rquatur  pa* 
fjllelepipedis  l.  j.  j.  md  quarta  magnitudo  equ^, 
ac  fecuuda  ba/ium  i . t.f.  muItipltfaui»ldeA  p«ral> 
lelepipedo  sm  ejt  prop.4.&5.h,cum  paralldepipe- 
dum  us  fiteqoaiii  balis  MNbaTtN^,atequalis  al* 
xitiidinis  paraUeiepipedi  mx  , 

£ccc  quomadb  (i  eqquales  flnt  magoicudinct 
«qualis  quoque  cU  multiplex  prime,  & tertie»  ac 
fecunde,  Se  quartf  . Verum  fi  minor  fit  bafis  prl- 
ID*  muiciple*  HH.quam  bafis  NLfccund*  magni- 
tudinis multiplex,  lalis  qooque  erit  tertia  relpc* 
du  quartf , nempe  patalielepjpedorum . Sic  muU 
tiplicata  prima  bafis  producit  bafim  i.  ».  m.  | y, 
minorem,quambifis  i.  >.  9.4.^  perallejepipcduni 
quoque  EH  nempe  tertia  quantitas  ABCM  , n pri- 
ma bafii  multiplicata  , producet  parallelepipe- 
dum  minus,  quam  parailclepipedum  Xl  ex  multi- 
plicatione quartf  magnitudinis  parallelepipcdl 
p.BMp  confuigens  . 

£t  ecce quomodo  multiplex  prime, nempe  ba- 
fes  fimol  Tumpt*  nu  vaa  cum  parallclepipedis 
fimul  fumpiit  EH  multiplici  teni*  fimul  ^defi- 
ciunt, bifes  njmirumi  bafibus  mnhjplieibus  fe- 
cunde Nl»  & paralldepjpeda  i parallelepipcdi. 
bos  MK  multiplicibus  quarte  magnitudinis  . Ee 
idem  dicas  de  augmento . Quapropter  eandem 
dicent  proportionem  bafis  c N bafi  mo  » ficuc 
parailclepipedum  ascm  confiitutum  fuper  pri- 
mam bafimCN  parallclepipcdp  ibmd  conftitutp 
fuper  fi^undam  bafim  mo, 

THEOR.  VII.  PROPOS.  Vllt 

Paralhlepipcda  fui  etdtm  aliiludine  cmflh 
IKU  fm  inter  fe,  vthjfes, 

Sit  ToIUum  niiut  bt|iiA,&  roliiliiiii,  dio, 
b.£.i.,quzrajij]  Am  «ufilan iltinidiiiii . 
Djco,  miIcm  praitrihm  a ai  hafm  m, 

*• /Man. /apir  a ai  /aHikmfaftm, 

Quod  rt  ptobnut  fuptr  rcaam  «t « 4,.l|b,i. 
bjAi  AO  RKutiuriiu  anguUu,  n buAi  ■>,& 
zquilii  bifi  A , ciigaturque  fuptr  cun  piiujlclc. 
fipedum  RT  <>>ifdtBaluiuduiif,ac|ntiUeIcpipc. 


VS  XXXIV. 

dum  fuptr  as  . vtl  quTtd  talem  fuptr  a.  8r  uts 
ta  prtttdtna.d.  ptopoC  patci , quod  parilltlepi. 
ptduni  fuptr  baAm  RO  cR  acqualt  prrrlltlepi. 
padoAipcrbuAm  A . Vnde 


Ofiendkur  propofitio  . Jtafe  habet  parallele- 
pipedum  K r ad  parailelepipedum  «x  ipfi  annesutn» 
& faciens  vnum  parailclepipedum  tntegfumsx 
cum  ipfo,  ac  bafis  no  ipfius  i.t  ad  bafim  an 
ex  precedenti  pre^of.  paraUclepipedooi  rt 
«fi  equale  parallelcpipedo  a » ficut , ic  bafis  ko 
bafi  ipfius  A . Ergo  ita  cfi  parailclepipedum  a ad 
paralleiepipedumxit,vc bafis  a ipfius adbifimn 
|uralletepipcdi  AX. 

THEOR  Via.  PROP.  IX. 

S/milU  /olida  parallelepipeda  inftp/efmt 
in  tnpltCAta  rauonc  homologorum 
lattrum . 

STntfimilix  parallHcpipcdaruPNcx  defx.Tr. 

ss.  planis  fimlltbus  coaclnfa  » Idcoqqe  etiam 
bafes  Xc  huius,  Sr  TH  alterius  fimiles  fint,frhi* 
beant  homologa  Utera,  ficque  Krradtn^  vt  nk  id 
Hc.  Tico  fs  bahere  preportienem  Ufniim  KTid 
NK,  velNixad  No  Iri^/ica/jiR.  quam  explicaul- 
mus  expenf.f.trad.p.pan.i. 

Parallelepipcdl  fc  tangant  in  angulo  N,lta  nU 
vnam  redam  conueniant  latera  mh,  & hq.  fr  la- 
tera HM,  8r  Nc,  quod  ob  fimilituJincm  bafium  ex 
contextu  prop. to.  tib.tf.  cueniet,fi<widemar)gBtl 
ad  verticem  m eruotrqnalts:  Deinde  complcaixe 
bafis  BN.&  fuper  bafimfic  parailclepipedum  eiaf- 
demaltitudinls  XI,  ac  ti»&  idem  fiat  fuperba- 
fim  nigram  XciEntmquequatuor  parailHcpipeda, 
nempe  ifiud  eredum  fuper  bafimTH  aliud  fuptr 
bafim  NBftertium,  fr  quartum  habentia  bafin  cx« 
quorum  quodlibet  fuo  collaterali  erit,  vt  bafis  ad 
bafim»  cum  fini  ciofdem  «Itiiudiois,  9c  bafim  ha- 
beam continuatam » & ideo  $ rt  Utns  ad  latus  ba- 
fium *qu^  alurum. 


Prob.  Exeas  Nn'obfimiHtndiaenbafiam^t 
proportio  aem  adNir,  quam  mx  adNo,  Idcoque 

ftmMUMdo 
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permutandovM  erit  ad  >i'Mad  nc.Ace* 
qaam  propo/tinnem  dicit  JacusijN  *d  latui  nk  il« 
lim  dicit  paralielogrammuini  fca  bafi»  ^ ad  alii 
wa>  8t  (]U3m  laiuiif ^ ad  Nc  iatus^eam  dicit  Ni  ba- 
(ii  ad  «K  aignm  bafitn . Verum  e*  7-  ^ quam  di» 

cit  HT  baliiadhailmNa  eam  dicit  parallelepipe- 
dum  1 1 fuper  ht  ad  parallelepipedu  ai  fupet 
quam  dicitbalii  Nb  ad  bafimnigramCKiearomcit 
parallelepipedum  xl  fuper  N»  ad  parallelepipe- 
dum  Nx  fuper  KCi  firquamdlcjc  parallelepipedum 
XI  fuPeriN  ad  aliud  Nx  fupefflx*eam  JicitHMal- 
terabaltselufdemad  nigram  cMeX7*  bu‘»oi*  8c 
quam  dicit  HMbalis  ad  cm  nigram,  eam  ipfam  di- 
cit HKad  No,  areonfequcnter  latus  mN  adNq.la- 
tus  • CK  hjrpothefi  . Quare  & eamdctn  dicit 
baliinigra  un  ad  badm  nigram  qcA  confenuen- 
ter  parallelepipedum  NX  fuper  CM  ad  parallclepl* 
pedum  NP  fuper  cCL: 

Igkur  parallelepipedum  xi  fuper  T«  dicit  eam 
proportionem  ad  par^lcpipedumwpfuperbaSm 
ex,  quam  latui  tTTadKX  latus { fed  non  Im- 
mediatam,red  triplicati,  nempe  ter  repetita.  Nam 
paraileleptpedumT^  (uperHr:  dicit  ipfam  propor- 
tionem ad  aliud  XI  fuper  NB,  fit  ccce  prima  repeti* 
tio,6r  hoc  ad  aliud  sx  fuper °x,  euiuS  altera  balis 
eftoM,  fc  cccefecun  Ia,  i hoc  tandem  fuper  mo  ad 
parallelepipedu  Np  fuper  bafim  q°, cuius  altera  eft 
CK,&  ecce  tertia  repetitio.  Ergo  parallelepipe- 
da  habent  laterumTN  ad Nk  triplicatam  rationem, 
Icr  ter  continue  repetitj,quod  erat  oUeadeodum , 

COROLLARIVM, 

EX  hoc  fit  fnanifcf(am,quod  fi  fuerint  qua- 
tuor  rc^  itnee  proportionales,  vt  eft  prima 
ad  quartam,  ita  effe  fotidum  fuper  primam  ad  fo- 
Jidum  fuper  fecundam  limile,  fimiliterq,  politumi 
QttiaprimaJinea  ad  quartam  habet  rationem  tri- 
plicaumex  dcf.io.lib.5.vr  folidum  habet  ad  fo- 
Udum,fir  bine  etiam  eft,  quod  obtineant  duplica- 
tam rationem  bafium,cum  bafetlint,  et  prima 
ad  tertiam . 

THEOR.  IX.  PROP.  X. 

%/£qt$aimm  p4r4lltltpi^dor$tm  bdfcs  » O* 
dltitud/Hcs  rcciprocMt$$r  t Et  tf$iornm 
/olidorum  porMlepipedorum  hafeStO* 
dlntudifus  reciprocAntur  itlu  funt  rf» 
ijUdliat 

Solida,  qop  exhibentur  «qualia,  fi  non  funt  «• 
qniangula , reducantur  priua  luxca  Cdroll. 
prapof.p.  ad  xquales  angulos , Ar  tunc  exhibean- 


fia  ot  elteri  bafi  Ci  eam  proportionem,  quam  al- 
titudo DO  altituklini  oc  exi.iib.6.  Ergo  ita  erit 
quoque  parallelepipedum  eue^ius  cH  parallelepU 
pedo  HC  { eelut  altitudo  cD  altitudini  oc . 


\z 

\ 

Progr.  B.  fed  n folidum  ad  folidum.  Ira  efl  ex 
propofS.  huius  bafii  ad  bafim,  fifolida  fub  eadem 
altitudine  exifianc . Ergo  ita  erit  bafis  ae  ad  ba- 
fim DH,  vt  parallelepipedum  ab  fuper  ae  ad  paral- 
lelepipcdum  fuper  oa  eiufdcm  altitudinis»  quil 
eftcH.  Sed  vt  dixi  in  principio  prohationii  oa- 
ralleiepipedi  av  fuper  ab  ad  parallelepipedum 
depcelEuscH  fuper  DH  ratio  eft  illa  ipfa,  quaio 
parallelepipedi  euefiiorls  ch  fuper  i>Had  idem 
depreifius  folidum  Cm  » Ergo  eft  illa  ipfa,  quam 
habet  altitudo  oo  altitudini  DC»vel  «quali  ex  con» 
ftrudione  altitudini  fs,  vt  probaui  in  primo  pro- 
gredu.  Ideoque  reciproci  As  bafis  erit  ad  bh  ba- 
fim, vt  r.D  huius  altitndo  ad  uf  altitudinem  alee» 
riui , 

Progr.  I.  fecunda  pars  . Namtlato  parallele» 
pipedo  fuper  bafim  AB,  qu«  fit  ad  bafim  alterius 
nigram  dh,  vt  altitudo  OD  huius  ad  altitudinem  fb 
alterius,  8r  altitaiinei  fine  in;quajes.abfcladatur 
altitudo  cq  in  c,  8e  fiat  ^qualis  oc  altitudini  ir. 

Prob  pr.  ita  eft  aliitudoccad  oc,  vel  pqualc  IF, 
vi  bafis  ea  ad  bafim  dh  ci  Thcfi.  Vj  verd  propor- 
tione refertur  bafii  BA  ad  bafim  dm,  ita  folidum 
fuper  AB  ad  folidum  u c fuper  bafim  db  cum  (qua- 
Us  fiocefFeStxIcituJiais. 

Proer.  s.  Ex  alU  autem  parte , ve  eft  altitudo 
CD  ad  altitudinem  t>c,  ita  eft  bafis  esad  bafim  cn 
ex  1.  lib  6.  Elem.  8e  vt  bafis  cs  ad  bafim  ci,  ita  fo» 
lidum  CH  fuper  ci  bafim  ad  folidum  fuper  cb  b1- 
teram  bafim  ex  7.  huius),  quia  funt  eiufdem  al- 
titudinis ; Ideoque  iam  eidem  paralielepiKdo  ca 
fuper  OM  bafim  duo  parat  leleplpeda  eandem  di- 
cunt proportionem  ae  bafis  ad  ou  bafim,  paralie- 
lepipedum  af  fupecbafim  ab  ex  1. progr. Se  paral- 
lelepipedum Ch  fuper  dm  ex  s.  progrclT  Ideoque 
cx  7.  Iib.5.  inter  fe  erunt  equaJia . 

THEOR.  X.  PROPOS.  XI. 


tur. 

Sint  iuque  duo  paralletepipeda  equalia,  nempe 
vaoa  fuper  bafim  At, alterum  fuper  Mfim  nigram 
DB  Bquiigula,que  fint  in^alis  altitudinis . De- 
matur altiori  oc  altitudo  co  equilis  minori  alti- 
tudini BF,  Ar  fiat  parallclepipe^m  daprcOIus  fupra 
bafim  oigiam  dN  dudc 

ProgrclT.  1.  Probatur  aflumpeum . Parallele- 
pipcdBm  fnper  bafim  ab  eft  (quale  alciort  paralie- 
Icpipedo  OH  fuper  bafim  Bh  • Ergo  ex  7.  lib.f. 
eodem  modo  Jn  proportione  fe  gerunt  eidem 
parallelcpipedo  depreffiori  cU.  Sed  parallelepipe- 
ducB  eoeaiuadiciteam  proponlond deprelEori 
ca,qtuni  bafis  ob  bali  C»  ex  8.  huius  prop.Ar  ba- 


Si  tres  re^jt  proportionales  fuerint  i rjuod  ex 
his  tubus  fit  folidum  pArallelepipedum 
difUdleell  deferipto  i medis  Irnea  pJfaU 
lelepipedoyjuod  dijutUterum  (juiJem  fu 
in  fty  djuiangulum  verb  pradiBo . 

SIntdatp  tres  refip  a,  b,  c,  Ar  ex  iftis  compo- 
nantur paraJIeJepipedum  m d,  la  quo  media  n 
(qualis  fic  No.  Ex  qua  huic  (quiangulum  aliud  pa- 
caileiepipedum  conftituatur  bh,  cuius  omnia 
latera 


tfi4  TR.ACTATVS 

Utera  liat  X}\t^o*oihotV^aU 

UUfl fidum  tfi  ulttri  no  ex  mbv  iatit  pms 

touQruSp  • 
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THEOR.  XII.  PROPOS.  xm. 


Probatur  ex  eo*qu6d  habeant  ballm  vx  bali  Oo 
f qualem  ex  14  Iib.tf.qu6d  vx  baltt  contineatur 
fub  media  Uf  ac  00  Tub  extremtx  c ex  clFcc- 
€i  oae.  Er  etiam  ex  eo  quod  habeat  a]ticudinc,qae 
menfuratur  pun^aca  vl  ad  angulos  redoa  ab  V 
cadente  In  L altUudinl  alceriut  perpendlcutari  ox 
pondaca  ia  X angulos  redos  ciEcieate  dimecitx 
rquiltm.  Qwdenim  perpendiculares  pandate 
ffSrofint  squales  patet  ex  ttf.lib.i.  quoniam  ao> 
giitusNed  squalis  ex  effedione  angulo  K»8r 

t redii  balis  rer6  ex  hypotbcli  vs  balt  No  eft  se- 
qualisiquareeriangala  xoN^vsl  fqualla,  firideo 
bafes  Ko»  flr  vl  . 

Cum  ergo  hsc  parallelepipeda  habeant  bares>flr 
altitudines  squales  ex  ti.  kaius  erunt  squalia  • 

THEOR.  XI.  PROPOS.  XII. 

Sifini^uamr  linen  continui  proportionales 
patilleUpipeium  fub  ^uoAtato  votus  ex- 
trentit,  (T  altitudine  alterius  <fl  sexuale 
cubo  medix  proportionalis , <jux  exiremx 
babmfuhflerneosipropsiujuior  rj? . 

Slatqoatuor  continui  profKmionales  evprop. 

X.  Tr.iy.  A|  XyCtO.  Oicoparallelepipedum 
■ ■ Tcilicet  ex  tf,  quadrato  eX  Ai  fr  altitudioe  o 
cITe xquile cubo  AO ex  V.  Velli  maius  parallele- 
pipedum  ea  quadrato  Dflr  altitudine  a lioe(  squa- 
le efleCiU>o  ex  quadrato  lioesc. 


Probxtur . Quoniam  quadratu»  sr,  ex  aeft  ad 
quadratum  oLex  B,  rt  a adc  ex  21.lib.tf.ob  fimi* 
litudincm  eorum,  idell  ex  1 1 . trad-  itf . vc  t ad  d, 
fciio^qualis  ipd  I ad  Hr,  erjit  illis  duobus  rolidis 
bales  aititudibus  reciproci  proportionales . Vn- 
deex  ipfts  A quadrato*  firDalcitadioeconflitutum 
parailelcpipedum  erit  squale  ao  cubo  credo  ex  a 
exto.  huius. 


* Si  fint  efuimfHC  line/t  continui  proportit. 
uales  parnlleleptpedum  treflum  ex  ijiu- 
drato  vmus  extrema  tnmqujm  l?dft , cp* 
dltitudine  ulttrius  dtijudiur.  Purdlltie^ 
pipfdo  erefio  ex  ^undrAio  fecundet , O* 
altitudine  tertiet . 

Slot  quinq;  eontinud  proportionales  a*i*CiD,x« 
&*  ex  A qnadrKo  eleuetur  parallelepipe^  ad 
alneudioem  X*  tfrex  ■ quadrato*  fraltitndiflec 
aliud  cooniruatur.  DicoeaelTesqualU . 

Pr.  Balis  Aeli adbafim  s,rtpote,quod Hotquadr». 
ta,  & ideo  Emilia  plana » rt  a ade  ceniam  propor- 
tionalem* vc  autem  a ad  c fic  e(l  c altitudo  huiu* 
cuius balii  xad  x altitudinem  eius  «cuius  balis  a* 
ergo.  Bafrs,8r altitudines  reciprocamur . 
exprop.lO.b.  erum  parallelepipeda  squslia. 

corollarivm. 

Hinc  autem  edam  ell  * quod*  & fi  parallelepi- 
peda son  obtineant  bafes  cx  A»&  aquadrt- 
tas»  ledex  quocumque  alio  redangu!o,duciuno* 
do  fint  redaognla  fimllia»  & fimllitcr  pofita  idem 
reqnetur*quis  etiam  bafis  a ad  bafim  tex  prop-SI* 
lib.tf . erit  rt  a ad  c»  ve  autem  a ad  c*  fic  ^ c aici^ 
tudo*  culus  bafis  t ad  altitudinem,  eius  cuius  ba- 
lis a*  vade  cum  reeiproes  liat  bales*  ie  altito- 
diaet  erone  squalia  parallelepipeda  * 

THEOR.  XIII.  PROPOS.  XlV. 


Si  tjuatum  riHx  Imex  proporsionales fise- 
rini , foUda  parallelepipeda,  ejux  ab 
ipfts  fimiltter  , <>•  fimilia  Jefctibuntut 
proportionalia  erunt,  (yfi  djla  Paralle- 
lepipeda proportionalia  fint  fimilia , <f 
fimiltter  lUfcripta,  cs>  ipfit  telU  lixta 
proportionales  erunt . 

Sint  quatnor  refiz  propottioules  e, d> 
conllituanturque  fuper  A.  8r  sduo  parallele- 
pipeda A * fir  ■ I fimilia  * fimilitcrque  defcrtpca  t 
Item  fuper  c»&D  duo  alia  fimilia  inuicem  * &fi- 
militer  pofita  licet  i primis  A*dr  1 fimUitudioedif- 
crepeac ; Dico  iia  tffefUieUm  a ad  Jiylidnm  a , W 
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/HHnm  c trf/o  »^4^  o . 

Probatur.  Qsiij profwiJo wMiaontm 

fX  14.  homieft  MI  (ri,'licati  ratiofte  TaoruiTi  Ut^ 
fun»,  ciunenim  Ij<u»  a «d  tacui  *>fic»  »t  latmc»* 
Ikm  p«iamtr»piic^a  hieri»  a »4  cripUeaum  U* 
uri*  •»  «rlt,  vt  triplicata  UceriiC  ad  triplicatam 
laccrii  Di  qu»  proportio tfipiicatatft  folidorunji 
^u<  fupcr  latera  dicentia  proponionein  fimpli» 
cemquollibecereAnmefl  . 

Pr^aturfecuniapari . Ponitur  folidum  A ex 
bjrpothcli  dicere  eam  proportione»  ad  folidum  a. 
<)uam  c folidum  ad  o folidum  { fed  folida  fuoruoi 
laterum  habent  iriplicataip  propdrtionem,  jJeft 
ter  repetitam»  ergo  latui  folidi  Aid  latu)  foltii  a 
dicet  proportionem  limplicem  eandenit  guam  di- 
cit latus  c ad  latus  0»  <)uoderat  oHendendmn  . 

COROLLARIVM . 

A Modo,  quo  pracedcQi  propolit.  oftenfa  eft» 
ne  dum  conuenic  parallelcpipedis>  fedom* 
fil generi  fol  dorum  (tmilium . NamAr  ipfa  dicunt 
triplicata  diametrorum  aut  laterum  proportionem 
oam  V.  g.  Piifma  cll  dimidium  parallelepiped:: 
quare»  i^  faerjut  in  triplicata  ratione  fuorum 
late  um  , rt;  o*  dimidia  prifmatum  » vc  infrj« 
iic»  & i'yrsmidrs»  rrpoce  quod  qurl.bet  fic  urcla 
partptifmms.  bicooinc corpus  ei  quinque  re- 
gularibus, It  n l)bus»  rumcqual  bui  pyramidibus 
cooilet,  quA  funt  in  triplicata  ratione  fuo  um  La- 
terum. vn  Jci  flr  omnes  py  amidei  vniuS  corporis 
(aiilrlt  j i omnes  ^rtrius  erunt  tmriplicata  ratione 
latens  valui  pyramidis  ad  latus  alterius. 

EXPENSIO  II. 

Dt  PtifniMibus. 

BReu^s  de  Prifmatibus  Etpenlio  erit » cum  es 
C'cr^  omnia.quA  paraiUlepipedis  comseniuni 
«Ciam  pnlmatibus  applicari  »&  de  tpfis  venficari 
po&ac»  vtpoceqooafiacipfurua dtmidmoi. 

definitio  i. 

PUlfma  tfl  eoalMcfarr  • 

& dtfMSlU  ptrjim 
ti/igrA«niJ  » >CT0 epp^fitj , C‘finUU 
irMugWs»  fta 

THEOR.  I.  PROPOS.  XV. 

Prifmau  trUnguUrts  kiientei  hxftt  > O* 
tJipdcm  alfttudmtm  inter  Je  funt  vt 
hjfiS . 

Sint  duoprifotau  vee.UrfsotHangularrs  fit- 
per  bafei  ac«,  R diViSc  euifiem  alttuimis . 
Diro  effe  uuiiieni.  yekjjit  * \ 

Probatur  . Nsm  talia  lunc  paralleiepipeda  • 
quorum  inedimites  funt  { fed  prifmita  fune  dimi- 
dium parailelepipedoru» » iicut>  8r  bafes  triangu- 
lares funt  dimidip  balium  parallelogrammarum» 
fed  vt  cocum  ad  cocum»  ita  ell  dimidium  ad  dimi- 
dium . Ergo  dimidiatf  eam  dicent  proponioncrot 
quam  paralletepipedum  ad  parallclepipedum . Si- 


cut» Sr  dimidium  parallrlepipcdorum  ad  dimidium 
eorundem.  E'go  eadem  qiopte  erit  proponto 
dimidiatf  balis  asc  ad  dimiuiatam  bafi.a  «soddeft 
tri«ngularU>quam  dimidiati  parallclcpipeJi  acsv 
si  dimidium  parailelepipedam  tfDo>nctspepnf- 
matif  ad  prilms . 

COROLLARIVM. 

VNde  prirnata  eiufdem  altitudinis  fitper ean- 
dem» vel  uqjales  bafes  funt  rqutiia . Sicut 
8r  prifmatj  Aqualia  fuper  Aquilet  bjfes  cmfdeni 
funt  altitudinis » tandemque  Prifmata  squalis 
«qualis  alcitu  linis»  «quales  quoque  polii ienL  ba  • 
fet . Quia,  8r  paralleiepipeda  pnfmatum  eorum 
dupla»  tales  obtineat  proptietatci . 

THEOR.  U.  PROPOS.  XVI. 

Si  finint  duo  frif/ntia  4<jUdlis  xltftu* 
dinis  f (ed  r'Ui  /«per  <^Wr4n^N/««i 
hnfm  aliud  [uprr  trtan^uUmy  O* 
dr tubula  /it  dupli  trUn^ntirtt  lufisi  d* 
quilu  rriMai  prtfmata  . - 

Sit  pr  fma  aaco  qui  Irangutam  habent  bam  oc» 
fir  aliuiAirut  ungulam  habena  balioi  icOt 
qu«litme<lietasb<ljtcO  • D eo  elTc  «ijualia ipu 
prifmata  G fint  «qualia  altitudinis  . 


Ex  prifmatibui  compleantur  paralleiepipeda» 
quf  dieo  efle  «qualiaex  prop.  4.  huius . Quia  ba- 
fet  erunt»  vt  odsndam  aquales»  8e  altitudo  «qua- 
lis ex  hypothell  B ifes  aucem  erunt  «qu  iles»quia 
completo  parailHeoipedo  balts  irlangultrii  c(<^ 
EetqudrangulaOv.Se  fic  duplicabitur . Vn.le  eric 
«qualis  bafico»  que  erit  ex  hypocheit  dupla  trian- 
guUristCumcrgoparallelepipcda  line  dupla  prif- 
ma.um  fuorum  inqi«  diuiduntur»  ipfa  pnfmata 
Ateo»  dr  iiv  V quoque  erunt  «qualia  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XVII. 

Siuiilu  prifmita , <fud  tritn^uUres  fucent 
hifes  tn  triplicata  funt  humologoeurn 
laterum  rattoue . 

Sint  (imilisprifmiet  AaC.dr  Dfu  habentia  trian. 

gutarea  bafes  ICL » 8r  Ori . O.co  ■ tuu 
pr:Jm0i4  fknnn  inpLcjta  fa  ir.  iia /«rer»»  varie  e. 

Nam  fi  compleantur  Paraflricpipcia  auiCi^Ar 
»aee  fune  in  tnpiieata  fuorum  literd  hom  itornm 
Xacioac  1 fe J prifoau  faot  «orans  dimidia . Ergo 
cx  prop. 


<»«  TRACTATVS  XXXIV. 

cxprop.8.  llb.y.  Erge,&ipr«  ruat  la  tripitcau  «liud(Tmpfexc<x5ii;erltQuo(|Tfees 
faoriim  Ixtcruoi  ratione . ^ .. 


...uu ..mp.wwv»ieric9uoqwe*  ^eoacompo- 
fiu  barts  HIC  ad (impitcem  ei Q.vt  priAna cwxmZ 
utumVAdH  C(mpontcbafiioaixom,«dBnraa 
^^*c(^6mplki  ioalxon  . Quare «tfmpoRcK/o 
fOt  cota  biAt  en  tribas  um  compofiu  pcntagoiM 
«rit  ad  voam  ba/im  n prUma  peotatoaiia 
ad  prifina  finplcx  c^inc  • ^ 


Cam  autem  prifma  acm«  ad  prifma  orei  confe* 
^uatur  proportionem  triplicatam  lateris  Lt  ad  U* 
tus  tr, -etiam  eonfequetur  criplieatam  dia^nalts  LC 
ad  diagonalem  ic,quia  obiimilhadinemtriaag»* 
Iorum  Lca»8riFoi  itacft  diagonalis  Lcaddiago- 
nalem  rt  lacus  l>  ad  latus  i r . 

THEOR.  IV.  PROP.  XVIII. 

t/€/jHaliHm  prifmstum  reciprocantur  hafisy 
O*  altiiudmest  quorum  prtfmatum 
rtapToantur  h^es , &•  JiiimJmis  iIU 
{unt  itjiialid . 

PRobaiar  ci  diaii , Quia  bafn , & altiradinca 
paiallelepiprdorumfqoorum  font  medleutes 
rcciprocaouir»  & lu  efi  bafia  aad  bafira  s»  nbf  e 


folidi  ahiiodola  bafi  • ad  Iblidi  altitudinem  in 
bafi  A}feditaeft  totam  ad  tocQ,vt  dimidium  ad 
dimidium  f ergo,  ir  dimidia bafis  a erit  ad  dimi- 
diam baAm  t quales  funt  bafes  prirmatum , Acue 
altitudo  idlidix  ad  ahicudiocra  Tolidi  TuperA. 
Pars  ddara  t.  prop.  patet  eadetn  ratione . 

THEOR,  V.  PROPOS.  XIX. 

OmnU , aiu  it  Prifmdiihs  trimf^ts 
ijfts'h*l>enul>¥s  oHcnia  /uni  itU,(yic 
C4ivii  venficantm* 

V*  dicuntur  de  prirmatibos  triangularibos* 
dicuntur  etiam  de  prirmatibos  multilatc- 
ribua  V.  g,  pentagonis  odagonis , 8r  c«t.  Quia 
ea  omnia  diuidl  poITunc  in  criangulataprifmatafde 
quibus  Angulis  ep Jcm  propoAtionet  militabuoc . 
V nde  t Sr  tou  ijfdcin  rationibus  erunt  obnoxia  t 
irt  patet . 

Sk  priAnata  AiH»droHT  peetagonaiAngularc- 
(blui  pofTune  in  cria  prirmatatrangularia^quoruai 
vnum  cU  ICAI»  aut  iroDfqup  In  eadem  propor* 
lione  erunt  t qua  bafes  > ita  rt  licuc  fe  habet  ba. 
fis  ad  baAm,  Ac  fe  habet  quodiibet  prifma  fuper 
ka  bafim,ad  aliud  fuper  alteri  baAm.  Na  V.g.  bsAt 
HIB  efi  ad  baAm  nic , vr  prtfma  hisv  «d  priftiu 
BlCA. Quare»  iSJ.f.A componantur AmuUuCs 
cum  bafi , dr  fi  at  bafis  u i tc  hfc  erit  ad  CI  s fimpll- 

cem»  ncompoAtum  prifma  ex  duobua  Hvac  ad 
fimpleXBtCA  :dr  quia  bafis  AmplexciacR  ad  a1. 
ieram  Amplicem  i C(^  f t prifiaa  fimplex  iica  ad 


Progr.i.  EtideroAIofofandomde  altero prif. 
mace  pentagono  tmd»  quod  nempe  fit  pentagoaa 
baAs  ad  Amplicem  aliquam  t ir » rt  prifma pen^ 
gonam  ad  Amplex  Trio. 

Progr.  lam  habemus  baAm  pcocagonamad 
fimplicem  triangularem  compr^enfam  Qicdice» 
re  cam  proportionem»  quampene-igonum  prilma 
ad  triangulare  camprehenfum  ctjjn  . Sed  baAs 
Q^c  ad  baAm  alterius  prifmatis  triangularis  tu  , 
ita  prifma  In  ipfa  innixtm  iCQX  ad  prifma  ia  hae 
Atum  n ft  i Et  rt  h*c  baAs  fimplex  ad  pencago- 
nam;  qua  clauditur.  Ita  hoc  prifma  fimplex  ad pen* 
tagonum  tmd»  cuius  eft  pars  , cx  (ccuodo  progr. 
Quare  ex  atfpo  Uaerit  pentagona  bafis  mu  ad 
pentagonambaAm  tmi  . Vt  pentagonumpriiou 
AMQ^ad  pcntagoaumprifma  dth. 

COROLLARIVM. 

HInceR.  Qood  A daretur  prifma  MQtago* 
oum,drtlittd  triangulare  idem  eOi-t  argv 
mentum  . Nam  oRenfum  cft  Pencagoaam  bjlw 
MiQ^elTe  ad  Amplicem  iqg,  rtprilma  peotago- 
nu  AH<i.ad  fimplex  triangulare  icq»,  8e  efle  biAn 
firoplicc  QIC  triangulard  ad  baAm  ii  . m ttiangub- 
rem  Ti  p,  prifma  In  ea  Atum  Ci  qji  aJ  prilms  'n 
hac  Collocaturo  sriF»  quare  ex  ha  erit  pen- 
tagona bafis  M<^  ad  tiisnguiarcm  tlF|  vt  prtlna 
pentagoonm  arq  io  pentagona  bafi  poAtum  ad 
hoc  pnfma  idtb  in  tritngularl  Atum, quod  A prif. 
ma  triaogalare  ad  aJIod  obtineat  tripheatam  pro- 
portionem  etiam  muliilatemm  ad  aliud  multHa* 
terum  , quoram  funcpartesobt:ncbuottripIica. 
tam  proportionem»  vt  cRinfig. 


eXPEN. 


DE  SOLIDIS  PLANIS  -SVPTOPICrcSVS  CONTrNTIS . «vt 


THfcOH.  VI.  PROPOS.  XX. 

Pr»/»»  »i  prifmt  te^ualis  IhJu  f(h»kttf  vt 
slliluioai  alliiudmtm. 

DEtur  prifffla  aoht  E bifii  Ho  noa  cll  norma- 
lisptalii  (iac  ct  Cor.  & «Iteriai  DCri 

O ba(icDir»n  noo  eft  (imiliaba* 

n aoh  ficnilis  ditf  8e  cum  e« 

<• K ThcC  fit  «quilis  el  erit  oj  ■ 

qujliu  lacemm  Ipfi  aOH  . Eruntqoe  prifmita  eiuf- 
dem  altitudinis  Ho»  vel  . Quare  builcem  fe- 
ferenturt  ve  barcsex  pr.i5.h.  Ai.  6e  dc«  Sed  Ai 
tdoc  eft  »t  latus  jfi  ad  BC  ob  «qualem  altitudb 
Dem  Ti.  Ergo  pr.fma  AOUrUtioicT  erita  vc  Hi 
iUieudoadiC  tltitudiflcm . 


EXPENSIO 

De  Pprttmiiiilxis , 


IU. 


COItrlifayp]rran>>>Inm  parim  eaprn  lUfiiciIior* 
fol  qu*  rlam  llernit  ad  fphxra:  corporuoqoe 
fpbxrolcorum  folldicatcm  inueoicndam. 

THfOR.  l.ifROPOS.  XXI. 

Omnis  [yrtmis  trunfuh>h  Jiuitlitui  in 
. ^iJUas  pyranudes  srtangistnres  itijnntiS:^  CP* 
f miles  inter  feiiy  eiitm  ii>ri’fimiles,0^n 
. idiso  pnfnau  leijurdi*  per  iif^riitionem 
emnium  Uterum . Prifmatdfunt  uijnuli* 
^UKjHt  pnfmiuius  edt^nus  {yrimidis tn 
a 4^ujli  knf,ijHi)adare»m,'efvnum  littus, 
ijuie  fit  endemtUitudinepireiiU. 

SIc  pyramis  • AO . Dico  diuidi  in  duas  pyrtroi» 
des  «quales  inulcem  ; fluiileS  » tum  inter 
fe»  tum  toti  t quod  Ii'  diuidendo  fingula  Utera 
tncfUtK  bifariam, 5f  bsfis  crura  io  •»&  e,fie  enim 
dudis  lateribus  puoda  connedentHrus  erunt  fa» 
a«  du«  pyramides  ckWA*  & niF, quaerunt  fqua* 
leS)fc  limilei  inter  fe. 


Probatur»  Qi^i  fine  compofitvet  cruribus 
parallelis  cruribus  prloir  pyramidis,  9e  idcOqUoJ 
^ufdm  angulis  polleant  ex  propoC  )0.  Hb.  l. 
arsquatibus  cruribus  fltc  cru«  ha  eft  cqusie  cru* 
liiK,  qnod  fit  «quale  cruri  HC^toquod  fit  iiccr 
parallelas  Hx,  & sc,quod.crus  iic.  vtpocemedie> 
laseft  «quale  cruri  AH.  SlcOH  eft  «quale  cruri 
n t eb  qubd  Ita  fit  aH  ad  R i.  vc  ac  adci,  & quia 
AH  eft  dnnidiom  cruris  AC»eciam  CH  em  dimidium 
cruris  sc,  8e  tale  quoque  erit  sf  eodem  argumen<* 
to.  quod  fit  if  adr*,  vt  teades,  ac  ir  eft  ex  eife- 
ftlone  medietas  cruris  tc  ergo  etiam  sr  cruris  tc« 
Eific  argumentare  de  alijs  fir  idem  potes  phi- 
lofiiphari  de  angulis  j Sic  angulus  axh  eft  «qualis 
aogulo  XI V ex  propn}0*lib.i.  Elein»  ob  bafes  pa>> 
nlkUsCHKa&«ic,&ltcdeiliis,  Vadepyrarab 


des  er«M  «q«alcs)ft  fianlerit»«icem,4bcut*4»*, 
Atfimiles  ijfdem  argumentis . 

Prob. etiam.  Quoddiuidaturlndcio  prifiiMCA* 
Naro  diulfo  latere  sc  in  9 , dr  duda  hp,  tr  so,  d«p 

Kifmata  erone  completa»  nempe  cu|  sofl 
per  befera  triangularem  naOtSr  prifoM  xir  hpc 
(aper  barem  quadrangulacd  sCDc.que  cXMb  eft  dur* 
pU  btfis  MO » & idM  eum  fit  eiol^m  alttuidi- 
ais  ex  propoT.  19  b.prirma  triangulam  bafis  erit 
«squale  frifmati  quadrangalarisbifis. 

Dico  tandem  hzc  quoque  prifmacasiDcKR  $ St 
•DPCxu  efiepqualia  prl(maeibusNPosur,drpoQ^ 
HvT  alceruis  pyramidis  ^qualis  bafiitquoad  arcam 
N«Mare«sic»  AtUmSnm  Uteri  sc,&  ciufietnal* 
citudinis  siz,ac  CY»  fimilUec  dtuifx  • . 

Probatur . Nam  triangula  Bic  Sr  «mn  io  pyra» 
mtdibui  dilEmiliba^quacumapiccs  A»  iunc 
neccftarfb  Inter  par^elas,  cum  ex  hypothcfi  fiat 
«qualia  ex  pr.jp.l.l.  Cor.  8e  hibeantfqualcm  ba* 
(•n  » .<^uare  fi  ditidancur  latera  «m^8i-|<o 
bifariam  ia«,QjC  o linea  Pt^erit  «qualis  iine«  ip 
ex  ratione  przcedrhti»  eo  quod  oc.  df  om  finex- 
qualcs , vtpotc  dlm»di«  «qualium  sc,®?  mis,  Bf, 
& p^finteitfquales.vipoie  Inter  parallelas  so» 
SePciarcoon^drloteroip»  dr«<^«  Quaceca^. 
Trad.sp.  trapetium  opqm  tcii  «quiUc  ttapesio 
BDFC : quare  erunt  eiurdtm  ticitudiois . Qgapro» 
pcer  trianguiarea  quoque  bsfet  «po  »8r  SBii  eruiu 
ciurdem  altltudiois;  bafis  v^b  to  «quatus  bs^ 
«•  «qualium BC*  fe  Msadimidue»  Quaaob^em 
funtquoqaepquahAtrniAgala  npomo  . Altitudo 

quoque pfirouiumcft eodem <d>tHaogula  OMfi.fe 

mTMqequaliaob  «quales  bafes  oc*fe  o«-.dr«qui- 
lem  ^euattonem»  rtpoteekuatlonit  dimtJi»  Py- 
ramidum «que  altarum . brgo  PrirmaiiptRAAO» 
fesviNTo»  aecnpo>fe«ocFHX»fe  POQjtvi  euac 
inuicem  «qual»  ex  prop.  huius  • 

THEORi  J4  PROPOS.  XXl.,- " 
PyrModes  trsais^«/«rci  dtjitili  Ir.^  pr4^ 
Jtt£  vt prtks^-0*  in  tnitm  altimdincm 
eliHoufum  SMttr  fc  4^h»Us  . 

Inc  dux  pyramides»ln  pfxced.  fig.  quaruni 
^ vertices  «qualis  perpendicularis  altiiudipu 
Itnc  A*  fe  L { bafes  verb  «quales»  fe  triangulares 
ctiamfi  dilEmilcs  utc»fe«NM*  Dieopyramidcs 
cflequoque  «quales . 

* Pr^atur.  Nam  fi  dlfterunt  hzc  grit  maior 
altera. Minor  al&gnctur»fe  At  a minor  pyramide  t 
quantitate  V.g.  x.  AbUcscabea  prtfmacibusduai» 
bus»  fe  ab  L etiam  peifmatibus  fuU.prxJiftis  ;qu^ 
libus  remanebunt  du«  pyramides  AOXH.fex&lP 
In  A «quales inuicem»  fim^lefque  toti  a duspyrs- 
mides  int  Gmilei  toti',  fe  item  «quales ‘inuicem 
LSVTife  vx'(^.  Ab  eis  ergo  prifmata  f qualia  qua- 
tuor  hi(K  • pyramidibus  tn  a*  fe  quatuor  'indrd 
pyramidibus  in  Ldcmantuciqu^ob  eandem  r.tio* 
nem  pr«c.  prop.  erum  «qiialialnuicem  : Et  refi* 
duxerunt  Pyramides  eiuldem  fpedci*B< priores  d 
quibus  (quatiaitem  prifmata  poterunt  rcfecari . 

Id  ergo  fi  tc  demendo  ifiagoliS  «quis  vicibuss 
donec  in  mloorc^  rcoaoeant  adeo  paroz  pyra- 
mides» vc  omnes  fimul  fintproxtmd  mmsres  dif- 
ferentia z.ita  quod  rcfiJuumin  L.quod  (iemper  eft 
Btiius  ccfiduoisA.nblatii  verique  xqualibas  fit» 
Sttcmaiiu.auexottaicddferetttix  x.  QuoUsabla- 
tiaomniamprilautuo  ab  omnibus  pyramidibus 
dTet  nimia  ab  mi»  sut  duabus  pyramidibus*,  uim 

refiduis  pycAttidif  a»  um  rtfiduts  P/ ram/  ^ 

1 i 1 i u Jiao- 


< 


tractatvs  XXX-IV. 


tnkamar»  Mtprirmfi  vel  Amidlum  t vd  tHca* 
prifinitis  vtrintjae . Ab  Iftii  kaqae  pjrramidibus 
ineioributd  ffrencia  s relMpuprifiDau  aufrna* 
fur.  <h>nec  pririmtj  tot  fint  > rt  c<)ucnt  d fferen- 
tiam  X»  vel  fuperrflt . Id  enim  fieri  potefi.cum  bf 
pyram  dee  in  L refi  ius  fuerint  maiorea»vel  e<]M* 
icadilfereaciarx.  Quia  leaqoei  pyrataidn  mino* 
lia  A refiduiapyraraidibiutoc  prtfmaca  prvdldlla 
pyramidta  L fqualia  prifmatibus  auferri  pofianc 
ex  prfc.  demantur  toc  vicibuaquot  i rcfiduri  pjr* 
ramidiboi  pyramldii  maioris  l ablatum  cft.  Ee 
tone  i pyramidibua  minoiibus  • quam  quantitas  x 
Auferereturiaut  iDagia»quim  qaaniiua  x.aut  quid 
ei  arquale,  quod  cfi  abfurdum , noa  erit  ergo 
Bor  pyramidis  a pyramide  LiCtd  equalil . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXII. 

Omni  PrifmA  trUngHUri  inmxmn 
diuiditur  in  tres pjramidet  dqnnles  trinn- 
gnlaritus  hafibus  fulu  • 

priHnacBBf  triangularei  poffidena  bafet 
ASOidf  KO:  cuiui  parallelogramma  amblen* 
da  tribui  diasiecrla  ir,  Ar  ci , 8e  di  fecentur  . Ui> 
eo  In  trea  pyramides  efie  diaifom  aicv  i 8e  lorc» 
•DCSv'  qnas  dko  squala  cife  inuteem. 

Probatur.  Qua  Ppramli  aiic  habet  squalem 
bafefflAiftbafi  Bin  pyra- 
midis f icD  ex  jq.  Ub.  i . £1* 
ob  diagonalem  it>  «qqslem 
vero  aTcnadincm»  quod  ter^ 
mineat  in  eandem  paralleli 
pc  bafi  CB . Ergo  erunt  ex 
prpe.iaaicem  y quales* 
Progr.  a.  Pyramis  verb 
CpVB  habet  quoque  vertl- 
cem  io  eodem  pun^o  SfQoo 
altera preJiAa  rBcC.Sr  la- 
bet bafem  em  ^tlioi  b >li  *cD  ob  diagoualem  id  ex 
g4.  Ilb.l.  sqnefem  : Ergo.  8e  iftsfunt  «quales  ni- 
mfromfBDc.  arcPBO  i Ted  »»d:  erat  «qualis  pri- 
mo propofite  CB  A • Ergo  o*»oes  funt  cquaka* 

CORO  L LARIVM  . 

Hinc  cnafeitur  qaaml  tbet  pyramidi  efle  tertii 
partem  prtrmatis.qood  easdem  cum  ea  ha- 
beat bafim,  tr  altitudinem,  fen  prirma  tale  Pf ra* 
fludts  In  illo  eonccnur  triplum  efie . 

THEOR  IV.  PROPOS.  XXliI. 

SimiUt  pyrnmtdes » hn* 

hem  h ifes  in  trtpUcntsfunt  homologormn 
lnt0um  raitone . 

Inc  pyramida  iCA<^.  Se  rLiac  fimiiesifit«  io 
^ baltbut  triangularibua  Bct^  { Se  tH-^.  Dico 

Cr^^amidesipfas  e(Tc  io  triplicata  bomologonun 
temm  B(^.  dr  |0  ratione  . 

Fiaaccxiliiaprirmau  maN  Bcq^  droLVtHct 
quy  ob  pyramida  fimilrt  erunt  *dr  Ipfafimiiu. 
Nam  planum  bmac  . Stlovh  faciet  cum  Bq$;»  vel 
VDH  plano  eundem  anguium  »vt  faciebat  pridi» 
eda  erat  criaogttlare  i Ir  idem  dicas  de  altjt  | 


quare  (ioMlJa  emnlnb  erunt  prlGoia  BcM.f^  kH» 
propter  oppolitoa  anguloi  «quales  oppoficU  ob 
laterum  yqualttatem.dr  paraHelifmuiiideou6  dZ 
dorum  priiis  dudit  Uteribui . 


Probatur  propof.  prifmara  fuot  ex  dldk  m tr|, 
plicata  fuorum  Uterum  ratiooe.  cdm  fine  fimiib. 
fed  pyramidea  in  eadem  proporuone  fuot,  em» 
prifmatum  tertia  para  fint  ex  proPof.iS.lib.f.  £C 
ErgoefOOt.dripfipdatripUcaaruoraffl  boaioU. 
gorum  laterum  ratione . 

THEOR.  V.  PROP.  XXim. 

Suh  edJem  nttitudtne  exigentes  pftdm» 
deSfO*  trUngHUri^us  prxiiu 
inuteem funti^t  hxfes» 

*pRob.Nl  Sut  ter^a  pars  prifniatisyOttod  fepec 
1 aru  bafim  iofcriberecurpro  c^N.habtM  ve- 
rb  eandem  altttudinem.dr  eandem  bafim,  n iu  py- 
ramide AVOc^.ar  epHi.  paret . Quare  cum  tertia  pati 
•dtertUm  partem  habeat  eaoJem  proportiaoem, 
quam  totum  ad  totum  ex  piop.i8.lib.5.  que  fuut 
prifmata  fubcadem  altitudine  eorum  bifilMt  in- 
nixa NCQ^Se  dsp  , & prlfmatu  iouiccm  fintci 
prop.iy  h.  vtbafcii  Pycamidcs  quoque  caadm 
proportioni » quam  bafca  coorequentor  ex  tSlp 


THEOR.  VI,  PROPOS.  XXV. 

,y£iji4*lmm  fyrMiidum  , O-  trhngiJt/ti 
hifts  hikentmm  retifrtcAnmt^ts, 
O"  tllitudiius . 

*C  •>“  <l“*  pjrriBiidt»  .icoiar  hjbai* 

«3bafes  triangulares  CBD.fl^  oh>.  Dico  eard  ba- 
fes.  8r  altirudioa  reciprocari.  Nam  polfideoi 
eandem  altitudioem,  dr  bofim»  quam  prirmaae^- 
vt»drcDAi.  Sed  prifmatum  propol.  tS.h*  vtdl* 
dumell  bafeS.Ar  altitudines  reciprocantur  • Er* 
go  pyramidum  quoque,  qu«  funt  tertia  pars  prif* 
itMtis  Cx  u.b.  bma,  dr  altitudines  rcriprocabuB* 
uiri  dr  Ita  erit  bafis  cio  ad  bafim  eHl«  vt  aki»do 
ir  ad  aliitttdlacm  oa  • 


GO- 


rrrrrrra T““ — TT“~mrrp 


trucum  tjU4dnngul4  pyrsmiiis  p4r4llei/s 
hd&bks  ^yfafumt  eft  djiule  pkt^UUpi^ 
pedo  bafm  halrens  {omprthenfim  duobus 
luteribus^  qu£  finguid  conlient  ex  losere 
mmorn  bjfisy  if  jemidiffereutu  homplo- 
gorum  Uterum^  O*  trienti  pdtdlleltptpedt 
sn  bif  pii  d femtdtffereutid  eorundem  Id» 
terumeomprehenfd  ^ qux  omnid  fint  eiuf~ 
dem  dltitudmis* 


*Qlt  fraRom  p^rtm^dlt  Aifnitai  bafet 

gulx  femibafi*  fupcrlor  AT*forerior»  Ktdif- 
fereoHa  homologi  Uterii  AS  «b  homologo  Utera 
cs  fit  sH,  8r  tota  Iit  cw  com  hs  : $ic  remid  lFerer)* 
tia  bomojogi  lateris  iT  ab  homologo  latere  hn  fie 
KUtflrtocalic  kaeam  mn. 

Dico  Igitur . Quod  parallelepipedum  ex  bali 
Y t » ex  vno  latere  ■ k , Br  w s ; alio  N K i kH » 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERFICIFBVS  CONTENTIS.’  tfi> 


COROLLARIVM. 

Hinc  elirttur  nempe  I tota  expeaC  paffim 
qubd  idem  dieendum  Itr  de  pjrramidibui , 
^arum  hafes  plura  Utera  numero  fqualia  po£> 
^ant.quim  trU . Nam  ea  refolui  polfune  in  tot 
f jramidei  triigularei  V.g.  pjrramU  Texagona  re- 
Ibi  ut  poteR  io  fexp/ramidcsi  qop  erue  tertia  pars 
lirarum  prirmatum ; Quirc  pyramis  ad  pjrraraidem 
«qualis  altitudinis  eam  ha^bir  proportionem» 
quam  balis  ad  baGm»  8c  fi  bafit  erit  (qualU » & «• 


qualis  altitudo  pyramides  quoque  erunt  «qualesi 
at  fi  lint  inzquales  bafi  fotum.  clTent  *t  barea»  fi 
altitudine  taotOm.crunt  ve  altitudines  fi  prorlbs 
)nequj|es»n  fimilcs  Ia  tripiieata  firarfi  homoUgtv 
rum  Uterum  ratione.  At  pqujlcs.fi  altitudines  ,$e 
baUs  reeiproerntur . Quod  vcr6  omnet  pyramU 
des  refolui  pofiint  in  {'yramideS  trUnguUreS  pa* 
tet.quia  bales  poAunt  diu  dl  in  triagula  V g.  v^» 
ILX»  8rin  trianguli  Tqa,  8r  rxo>  8e  per  lineaa  re- 
Aat,  ermaque  trtanguhirum  <xttdr  oy.  vel  xf»  Br 
XOi  pt r V rtices  a.Br  a pUna  agi  queunt  .que 
vtique  ( yramides  triaoguUteaclhcicmqjrfA  xx- 
or»kr  rcliquaa. 


P.  XXV. 


8r  atiitndine  k s pyramidis  confiant  vnl  coni 
triente  parallclepipedi  in  bafi  m b fiti  ,8r  etuf* 
dem  ahitudiOis  efi  rqualr  Trufio  py*aiyi'<iik  s.^. 
Cadant  igitur  rupcifictea  a m • 8r  xA.Br  ali^  nor- 
males ipfi  tu  pUnum  ca»  fe  factant  parallelepipe- 
dum  MA.tnccIliganturqucextenfir.vt  recentfo- 
perficiesfrufii  pyramidis. & fint  HtTN^dr  iiao» 
8t  C(t.  Igttur  dmident  frufium  pyramidis  in  paral» 
Ulepipeduro  am  exifiens  in  medio.  8c  duo  prifina* 
ta  «qualia  XA,Br  Nx.qux  fimul  vntta  confiituent 
parallelepipedum  bafis  kf » 8e  altitudinis  yx  . fir 
duo  itA  YAcqualiatuiDuicf.tumprpdidiSiquod 
fint  fii  per  bales  «quales  at  I ipfi  x«»  vtpocecom. 

r dementa  circa  diametrum.  Br  yo  ipfiTN.  vndeft 
pfa  vnita  CQnfiitueoc  parallelepipedum  «quaJt 
priori bafis Mi.Br  altitudinis  Yi. Tandem  roufii- 
tuent  quatuor  pyramidea.  vt  MNk  r»  Sr  altas  ex  ao- 
gul  It  confiitucas.  quaru  fingul«  efient  duo  tctdteS 
prirmatis.  ex  bafi  ati  io  altitudine  mt  confurgen- 
tis  ex  Cor.propof  sa.'p.t  'fit  ideo  triens  parallele- 
pipedi  ea<K  bali  ms  fici  eandd  altitudinem  haben- 
da . Itaqne  tres  pyramides  faciene  paralleleplpc^ 
dum  HS  io  aicitudind  xi.vd  Yxt  Duo  prifinju  tv) 
8c  NX  efficient  paralIJepipedb  ex  bafi  xp.6r.a  litu- 
dioeis  . Duo  autem  prifmataokyBc  mi  ^oftU 
tuent  parallelepipedum  ex  bifiacf»  Br  sititu  line 
■Y  Ideoqueeum  paralUlepipclomedio  vsconfi- 
cient  totum  para'ieleplpedum  BAfitum  fuperba- 
fimparallcIogrammiTSiqu^eftcx  Utere  PH  vni 
eum  fcmidii‘rreoeUHS  pro  vno  Utere  »Br  pro  alio 
MR  eum  femidiff.rentiakH  proalio  latere.cui  Ii 
addas  pyramidem  Mir.idcfi  iiiens  paralleiepipeii 
fuperbafimMtaltitudiois  MTerit  frufium  pyra* 
midis  parallelis  bafibns  conftamis  «quale  illt  pa» 
rjllclepipedocx  bafiYs  ad  aititudmemis  euedo 
vna  eum  triente  parallelepipedi  bafis  ms  ad  aitito* 
diocm  eandem  as  ^ eleuaco,quoJ  erat  probaadua« 

CO  ROLL  ARIVM  • 


Y^*'"**I‘*  trUnguUrts  friiftuin  eft  xquilt 
1 prifmatl  tnangulatiibalU  V.g  femibafiasy» 
qo«  eonftituatur  ex  latere  pH  minori.  8c  femidif* 
Arentia  tH  pro  vno  latere»  Sr  pro  alio  cx  alto  mi- 
nori Mk , arfemidifFcrcntU  ka.Sr  triente  pnfou- 
tiaex  bafi.  eui  feroidifferentip  prj  lia?  kh.  Br  mt 
Utera  pifftent  w Quia  frufium  illod  Pyramidis 
erit  dimidium  frnftlbafi  quadrata  fub  ijfdeni  la- 
teribus Br  angulocompftbenfi . licut  prifmabafi 
triangulari  fitum  eft  dimidium  parallelepipedi  b^ 
fii  quadrat^  fub  eodem  angulo»  9c  lateribus  com- 
prcbenfz»  dummodo  oamia  u 
nem  fiotelcuau. 


TRAC: 


TRACTATVS  XXXIV,- 


PARSSECVNDA. 

De  folidit4te  corporum  curuorum . 

Xpedita  folidicate  corporum  planis  fupcrficicbus  conten- 
coruna  rcftar,  vt  cuiu:s  planis  contcnca  corpora  videamus 
illa  vero  fune  in  triplici  ditlercncia  alia  , qua:  continen- 
tur, curuis  quidem  , fcd  rtdlilincam  habent  baltm  , vt 
fornices  quadrati , alia  quae  curuis  fuperficiebus  , (ed  rotundam  , 6£ 
planam  balim  rontirent , vt  coni , Se  cylindri , alia  funt,  quaefiipcr- 
Heie  omnino  curtia  abique  vlla  admixtione  planitiei  confequuntur , 
vt  fphxix,  & fphxtoides. 


EXPENSIO  I. 

Pt  Cylindris,  Conis, 

POft  corpora*  que  planis  faperfieieboi  comi* 
nentur.  (urer«lunt  mita.  qu»  fuperficie  euc> 
ba  altera,  aut  du-ibus  planis  conftant*  inter  que 
prfcipua  funt  eoas  fr  cylindri*  Je  quibas»  8r  foll' 
duaust  fe  loliditatoiB  proportiooea  funt  iadagao* 
d< . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Sicut  fe  hstti  hnfs  trUnguUris  infai^U 
feffort  tn  proporisone  *i  ftdortm , tus 
prtfma  rcCli  tn  isfi  collocatum  ai  cor- 
pus follium  i*  feffut  normaliter  exi- 
gent, canitmijut  cum  prifmate  allitu- 
dmem  pofftiens . 

erliognlarl.  kml  intcripti  fcAorl 
^ X M t fuper  quaai  Hc  prifma  xLM<^*  fe&orqt 
XML.  fuper  quem  ad  eandem  altitudinem  corpus 
fit  triaogularc  vclut  prirma/ed  roi&da  fuperficiei 
S.MKQ.  quod  apellabimus  fedorem  fonduoi.  Dico» 
qubiiicut  eA  balis  triangularis  lmr  adCedoretn 
planum  LMX*  ita  eA  prifraa  tKMQjn  baliprxdiSa 
ad  fcd  orem  foiidumLMKQ^ 

* Probatur.  Nam.li  fuman- 
tur {que  multiplices  bafis*  vt 
J.MN*  NoL  t 8r  feSoru  item 
L NO,  L M M » fuperque  ba- 
frs  6ant  prirmaufua*dr  fu- 
per  rcAorel  planos  fedorei 
iblidi  fub  eadem  altitudine  . 
Prirmata  erunt  «qualia  loui* 
^ S ^ , cem  es  pr.iT.cor.par.i  h.nec 
'X  / non.dr  fedores  folidi  mnLq» 

MOLQ^.  il.M<^;quia*  vt  pacet» 
coatioeniur  • cum  prirma» 


lantccm»  tum  fedores  folidi  inuteem  fuperActe» 
but  {qualibus»  8t  fimiUbus  planitie»  8e  numero  ex 
def.  Trad.jl. 

Si  crgocreCcant  bafes  triangulares  prima  quao- 
citasmagis,  quam fdoret  plani  fecunda,  etcrcec 
&certia*  nempe crefeent  phfmaumagis*  quam 
fcdores  folidi  quarta  quantitas  . Si  verb  vtli- 
bet  multiplicentur  bafes  triangulares  nrtmaquan* 
citas  .*&  cquet  fecundam  quantitatem  fedoces{ 
prifmata  quoque  tertia  quantitas  , nempe  ve— 
lut  bafes  bafibus*  repenentur  «quales  qnirts 
quantitati , nempe  fedoribus  folidis,  quod  (i  prU 
ma  quantitas  muiiiplicata  fit  mmor  nempe  bafes* 
quam  Hnt  fedores  plani  fecunda  quantitav.vc  ve 
multiplicari, eruQ<  quoq;  arqne,ac  bafes  fu{  mulci- 
plicata  prirmata  tertia  quantitas  maiora, qui  ledo- 
res  folidi  qu  arca  quatitas  mu}tiplicatj*vt  fedores. 

Crefcentibui  itaque  balibus  crcfeuQC  pfifmata 
decrefcenttbus  decr.rcuQCi  8r  cum  equales  fune 
aquantur  IIU  cum  fcdoribus  planis.  h{c  cum  fe-  . 
doribus  foltdis » vnde  ex  9.  def.  Tr  9.  inuicem 
dicent  proportionem  * 8e  ita  erit  bafis  triangula* 
ris  ad  fcdortm  plaoum*  vt  prifouadfcdorcm  Io* 
lidum* 

THEOR.  II.  PROP.  II. 

Sicut  fc  haket  hjfis  triangularis  ai  fe- 
8ortm planum,  ila  fe  haiit  pyramis  irt 
haft  fila  ai  partionem  coni  in  /rflere 
conflilulam  i iummoio  aqualem  pofi- 
iiani  alliiniinem,  &■  coni  pni  rcBi . 

* t T ific  propoHtio  oAeodltur  , vc  antecedens  • 
1 1 Nam  fapponto  cono  redo  portiones  om* 
net  eoni*  qu{  fuper  fedarem  pisnum  fiunt , fune 
fioiiles,^  «quales  V.g.  imk^.  OiN^,6rc. 

quod  ex  def.  fuperficiebus  limilibus»  srqualibufq; 
8e  numcroeqnaji  eontineantun  ficque  pyramides 
qjMX.MiNQ^NioQ.&cfc.fadc  fuper  bales  trian- 
gulares in  fcdoribus  infcnptas  Inuicem  eiunc  ae- 
quales es  pcop.ao.Tr.h.pa.i.quare  fi  bafes  mulci- 
pUccacur » ica  quod  fupereat  fedores , pyranudet 
quoque 


DE  SOLrDITATE  CORPORVM  CVRVORVM. 

^ttO(|Qe  Ic3  <rt(ctnti  Tapercoc  portiones  cono» 
rum  X Siirer6  bsfu  trunguiaret  ita  mukiplicen- 


tur»  ?t  minus  linti  quin» 
/Adores » eruat  quoque 
pyramides » minus  quin» 
portiones  congrum : Si 
tandem  ita  augeantur 
multiplices  bares»n 
acuent  fedoreljpyra* 
cnides  quoque  zquabuac 
portiones  coni : quare  n 
eft  bafi»  pyramidis  ad  fe- 
torem planum » ita  py» 
ramis  ipfa  ad  portionem 
coni  redi  fuper  {cdorem 
cicoatam  Io  «qualem  alcitudiuem. 

COROLLARIVM. 

*|**f  Inc  emitur  ita  dfe  circulum  a*!  mulcilacerfi 
1 1 nbi  infcriptUi  (Icut  conus  in  ipfo  locatum 
ad  pyramUera  in  mulcilatero  conllicueam  • nam 
cum  diuifo  drculo  in  tot  fedores  Inuicem  pquales 
in  quot  triiguU  «qualia  bafts  mulciUteri  inferi pc{ 
diuifaefttita  erit  quodiibet  triangulum  imk  ad 
quemlibet  fedorem  circuli  > Tiquphbet  pyramis 
colocata  in  triangulo  ad  quemlibet  fedore  coni  » 
cum  «que  f ac  pyram>dcS  eteuatum  . Ergo  etiam 
omnes  ita  fe  habtbiint  ad  omnes  ex  17.  lib  7.  9e 
omnia  transuis  muitilateri  * idrft  multilatcrum 
Ipfum  ita  fe  habebit  al  omneS  fcd'>res  numero  g- 

J|uales,n  pyramI  lesin  triangulis  litas  ad  fcdores 
i>l  dos  conicos  m fed  >rtbus  plan<s  locatos. 

£s  idem  dicen  Ium  eft  de  prirmacibuSt  qua  fine 
ad  cyiio  Iros,  quibus  inferipra  fint,  vi  bafes  trian* 
gtt  ares  (•rifmatum  in  fedortbus  infcriptp  ad  cir- 
culum ni  bafis  cylindri  efif  vt  es  pr;c.  piopoC 
eodem  argumento  coiilg  tur. 

THEOa.  III.  PROPOS.  111. 


inferiprO  prifnsa  Aohl»  vc  cylindros  dpi  MONsd 
prifmalibi  inferiptum  smou  • Quare  r««vn:rei|. 
de  ita  erit  cylindrus  tAC  cHL  ad  ryliodrum  Ofi 
MON  , vt  prifma  inferiptum  acili.  ad  pnfmain* 
feripeum  imoH;  Cedprifmau  febabenc  adinui- 
cem»  vt  bafeS  exprop.sj.  pari.b.  Ergo  etiam 
cylindn . 

Et  fic  quoque  erit  conus  i^aL  ad  pyramideni 
tttfcriptamfibi  icKL.vt  coqussitom  aJ  ioferip- 
pum  fibi  pyramidem  tMon  . 'Quare  pari  modo 
ceaaermde  ita  erit  conus  icHL  ad  conum  mton» 
vt  ioferipta  pyramis  tcML  ad  inferipU  pyramidem 
tNomi  fed  lofcriptppyrjmidcsruot  inuicem.  n 
bafes  ex  prop.s).p.i.h.  Ergo  etiam  cool  fb  habe- 
bunt ad  tooiecm»  et  bafes . 

COROLLARIVM. 

* r T Inc  eft . Quod  fi  Conus, 8r  Cylindrus  fit  py. 

11  ramtdl.Ar  prifinati  «qualis  bafts,&  ciufdem 
altitudinis  fic  ei  pqualif.  Quod  patet  exCor.p.a.b. 
NS  ica  el>  cylindrus, S* conus  ad  prifma»&  pyramU 
de  fibi  iafcriptl.sc  bafis  cooi.xei  cylindri  ad  bafim 
prifmatiS)  vel  pyramidis  ioferiptp,  fi  fine  ^qualis 
altitudinis;  fed  ptifmit  vel  pyramis  infcrlpta  ad 
prifau  aliud,  vel  pyramidf  Zeiofdem  aldtadinit» 
dr  «qualis  bafisoUlt  circulo, qui  bafis  eft  coni,  vel 
cylindri,  eft  et  bafis  fua  infcnpta  circulo  cooi,vel 
cjlindr)  ad  bafim  Opquale circulo  qui  eftbafii  cy- 
lindri,?cl  conis.  Bafis  autem inferipta  ad bafina 
coni, ?el  cylindri,/^  ad  bafim  o huic  «quale  eandfi 
vepoteadequales  dicit  proportionem  Ergo  etiam 
prifma  inferiptum  cyRndro,  vel  pyramis  cono  io* 
feripea  ad  conum.rei  cylindrum  fuum,  fe  ad  prif* 
ma,pjrramidcmq;  s cqualiu  bafiu  eandf  proportio* 
nem  dicet ; quare  cx  7.  lib.f . erunt  prifma,vel  cy- 
lindrus «qualium  bafium,  8r  eiufdcm  altitudinis « 
ficuc etiam  pyramis,  de  conus  «qualia . 

TMEOR.  IV.  PROPOS,  IV. 


Coni  ttHtyfcu  Cylinifi  dufdem  dltitndtnis^ 
CP*  diui  rfjt  Ifjfis  fant  inutem^vt  hafes . 

Sint  Coni  6iLH.deMp)4r,vel  cylindri  bacohi, 
drofiMON  redi  fub  eadem  alcitu^ne,  fed 
dtocrfp  bafis  cHi,^  dtMON.  Dico  elte  ad  Inuicem 
in  proportione»  vt  bafes.  de  Ita  referri  conus 
ad  conum  mTcn.  vel  eyliodrus  lac^Hl  ad  cyiio. 
drum  osimoN  , n bafis  chl  ad  bafim  mo^  . 

* Probatur.  Namex  propof.  40.dt  41.  lib.d. 
ita  eft  circulus  eut  td  circulum  moN  , ve 
T X mulciUterum  cHi  ad 

multilaterum  uoN, 
ideoque  eonnertenio 
ciccului  OHLcric  ad 
multilaterum  cHi,vt 
_ circulus  MONad  mul* 
* tiUteru  MO^,  fed  ve 
circulus  CM**  eft  ad 
muItiiairfcHL.ficcy. 
lindiuscAaLHO,  leu 
conus  rHo  ad  prif* 
^ JlT*^**^  ma  AcHL»fco  pyra- 

midd  i<^Hi.ex  t.  b.  de 
vt  bafis  circulus  mon  ad  mohilateru  moN,  fic  Cy. 
Hodrus  Dvs  sioN,  feu  conus  tomn  ad  priima  a 
MON  , vel  pyramidem  infcriptsm  tomn  x Ergo  eX 
p(opoCidUab.y«  iu  ctic  cylUsdsw  *ac  ^hL  aifibi 


Coni  iftu  refli  > fru  fcalcni , fcut , O*  cy* 
hndri  m h eekiem  bdfi  lon* 

CiitMit  O*  e*nUm  eAmuiint  funt 
4jH4la . 

*Clotconi»rca  cylindri  fuper  eandem  bafem  ro. 
ptJ  tundam  c n , quorum  vertices  A , de  L,  bos 
dico  efTe  «qualestquod  fi  quis  neget;  altcru  ma|or£ 
altero  necefTe  eft  eire,alTigoec  conum,  vcl  cylindru 
maiorem  • dr  fit  l, ideoque  a conus,  feu  cylindrus 
minor  erit  V.g.  quantitate  «.'Auferantur  ab 
vtrifque  pyramides  quadratp  «quales,  feu  prifma- 
taob  eandem  altitudinem,  ^eandembifimcx  Tr. 
h,propof.i.drS9.  nbcol,  dr  a tcoN,  de  remane- 
bunt fegmenta  canorum,  vel  cylindro  umqua- 
iuor,quaha  funccDiLidrcDt  a,  a quibus  Tegmen- 
tis auferantur,  rurfus  pyramides  truoguiar.sCI- 
OL , dr  ciDA  «quales,  aut  prtimaia  «qualia  ob 
eandem  altitudinem,  dr  «qualem  bifim,  de  refi Jua 
erunt  fegmrati  conorum  CUL  CKiA,decfteta,vel 
cylindrorum,  fi  pro  conis  cylmd.i  affumpti  fuc- 
hoc  i principio : bed  ad  vitandam  coofufi.mcni 
loquamur  dc falis  conis,  quod,  de  «Jc  cylindris  m- 
iclilgetur , i qu  bus  ablatis  rurfus  py  amidibus 
cuangula(ibusiKCL,dr  iKca  «qualibus  remane- 
buot  adhuc  fcAaOiUiconofUffl  minores.  Id  ergo 
(oties 


TRACTATVr  XXXIV. 


toti<iA«ri^ccreman«4iit  fejtnenta  coaonim 
ficnui  in  cono  mmon  a atnera  quaoitute,Sr 

Tcntij  X fKoiim^  ^«itfcreado»  vclomAUcoruffl» 

qu<  fimul  «ufcrrnda  funi,  vel  iliqaa»  Ted  fcmpcr 
«quo  numero  ab  vtraque  pjrrjmide.  ideoqoe  fs* 
genta  conorum  rclidua  in  pyramide  maiori  ^ erunt 
miiorai  vel  «qualia  diATcrettar  s»  line  ergo  cquaiU 
prim6(  8ri  ceno  ‘auferaocne  totpjrramidescni* 
gularea»  Jonec  eiequcnt  fegcncnia  coootutn  mi» 
nora  quantitate  x refidua  coni  A f aut  proximi  ra- 
perent . Nam  cum  deinde  • 8c  i regmentit  ipftt 
coni  A tot  pyramides  «quales  auferri  polEnciauc 
nihil  remaneret  regmenti  con  ei,  qu&dcft  ab(ur* 
dumt  eum  pyramis  fic  minor  Tegmento  conico» 
quod  eam  continet»  aut  i minori  auferetur  maius» 
Icilircc  aliquod  ^quale  di^ereotic  x)qno4  item  ab 
Turdum  cA. 


Qiiod  a linr  maiora  h«c  Tegmenta  eoo!  L»qa3m 
dlT  rcotiaX.  Auferantur  d cono  ipfo  L tot  py- 
ramides «quales  triangulares  ; donec  Ipf^  pyrami- 
des ablitp  exequent»  vcl  proximi  Tupereot  diffe* 
rentiam  x , & eodem  modo  cum»  9e  i Tegmentis 
coni  A reltduis  «quales  tot  pyramides  auferri  po& 
fint,  auferrerttura  minoribus  conicis  Tegmentis 
d iferentia  x»  aliquid, aut  «quale,  aut  maius  OUTe- 
rentia  x } quod  itera  cft  abfurdum  . 

COROLL  ARI  VM. 

Hlne  ellieitur  Idem  dicendam  elTcde  Tegmen- 
tis cooorum , Ar  cylindrorum  • Siquidem 
idem  trgumTtnm  valet  etiam  de  fegmemis  cidl* 
fr  ct  DA . Nam  auferatur  primo  ab  viriTuuc  pyra- 
mis triangularis  CDi  a , 8r  CiDt . Deinde  trian- 
gularis cxi<'  • Ar  ckiA  > Ar  fic  confequeotert  donec 
reflans  Tegmentu  8 Ci  DA  minoris  coni  remaneat 
minus  dilTcrentja  o proximi  » qua  dififert  minus  i 
maiori, ddode  a refiduo  maioris  deducentur  toc 
partes  Tolid«,  doner  Tuperent  ablat«  d fFcrenctam 
•t^.&  aufererentur  etiam  tot  pyramides  i refiduis 
Tegmenti  conici  minoris»  quod  cA  abfurdum. 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

5hI>  esdem  shttudsnf  exiflentts  Cy* 

Itndrt  tuuicem  funt  i vt  bafes. 

STt‘comis , vel  ^liadrus  eluTdem  sltlnidiois 
A.  Ar  alius  a,  fiue  obliqot  fint » fiue  rcAi  » 
dico,  quod  ad  inuieem  fune,  vt  bafes . 

* Probatur  Namcumobliquifintyqnalcsre* 
Aisexpf(ced.  Ar  rcAi  fine  ad  inuieem,  vt  bafes  ex 
prop.|.h.dummodo  in  camdem perpendicularem 
aUttudincm  extollantnr  » etiam  obliqoi  eiuAten 
alikudiois  cruot  iniiicci%  vc  btfts  • 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VI. 

Cwtii  t^Cyhndri  M^ui  tu  refiruntur 'ad 
‘ pyrAtndts  mfcrtptaSyVti  prtfma/a  mfcrtjt^ 
tat  V'  orcutus , tn  tfyo  funt , refert ar  ad 
multtlateram  hafis  pyramtdts , vcl  prtf- 
snatts  [ea  rcBd  y fu  fmt  Mt^nafi^urd 
fMa. 

Sle  conus, fen  cylindrus  ciov,  in  qao  ixTcTibai 
tor  pyramis , vel  priTma  Acc  ln  Tuper  b^fim 
multilateram  1>an.  Dico,quod,vc  eU  circulus  luP 
ad  multilateram  bafis  ailh  t fic  conus,  Teu  tylM* 
drus  Loct  ad  pyramidem,  Tcu  ptifina  AiLnc  • 


Preb.Ntm  fi  fit conni.feu  cylindrus  re^ns  (a- 
pfrbafim  circulum  Lov  erit  «qualis  ohitquo  «• 
u^alto  cx  pr«ced.  4.  fic  Ti  Tuper  irulrilareiu,  bo* 
nque  lNas  fit  pyramis,  Teo  rrifma  «Li^c  eruat 
«qualia  refium reliquo (quealte es  prop.il.Cor« 
Arexai.par.i.b.fed conus, Tcu  ty.indrus  rcduscft 
ad  pyramidem,  vel  prifma  inTcrtptum  ru'  n-rtr«tfo 
pr.i  .h.Ar  s .Cor.  vt  bafis  circulus  Lop  ao  mulrtia- 
teram  amsL.  Ergo  etiam  obliquos  conuS  • feti 
cylindrus  LcOP  refertur  adpyramtdcm, feupriT- 
roaiuTcriptum,  vt  bafis  circulus  lop  rcTcnuc  ad 
aiLnc  mulcilatcrum.  bafimque  anu.  * 

THEOR  VJl.  PROP.  VII. 

Omnit  conus  tfl  lertit  l>trsCy'indri  ttuiJcm 
cum  ipfo  hijim  htteniis,  vnUitudtucm 
uijUdlcm . 

-pRobaiar.  Nimlt.  prirou  cft  >d  cyliadram 
i ficut  bafis  multllatera  prifinatis  cA  ad  cir- 
culum circumferiptum,  qui  cylindri  cR  bafis , 8e 
ita  quoque  cft  pyramis  io  et  bafi  multiUrertad 
• conum,,  qui  in  circulo  eodem  collocatus  e A cx 
pryced,  (edex  II.  Iib.5.  qup  etdem  rationi  Tunc 
egdem  rationes  , Ar  inter  fe  lunt  cf  dem  ratiooet. 
E^o  ita  erit  prifma  ad  cylindrum,  vt  pyramis  ad 
coofi:  Ergo  permatado  ita  erit  PriTma  ad  pyramidd 
quantitates  eiuTdem  generis»  vccyliodrui  ad  co- 
num einfdem  itera  generis  . Sed  prifmacompre- 
fceodh  ter  pyramidem,  illiufque  eA  triplum,  dum- 
modo eadem  bafi  fita,  ad  eademque  altitudinem  fic 
cleoata : Ergo  ica  quoque  erit  cylmdrul  reTpcda 
coni,&€oottrauc  coaciacbi^quAd  eratoAendcA* 
dua. 


THEOR. 


4 


DE  SOLIDITATE  CORPOR.VM  CVRVOHVM;  <ri, 

di  n 41  J.tfdlametri  circuli  L «d  lUtlilctmai  circo*' 
La.  .. 

COROLLARIVM^ 


TiaoR.  vm.  PROPOS.  viu. 


fmttmmctm^vtPyrtmii 
/ PTifuut*  in  itiii infiriplts. 


QVtre  picct»  quod  ctlun  eruoc  io  duplloic 
racioQc  bjfiuQi  Guran  • 


It  cjliodroSufen  comit  viicViSr  «Hoc  om» 
■ MCQ^t  iofcribaotar^ue  eonit  pyramideiiAr 
cylindrit  prifoiMi  Gmiliubalifi.ricoiucfleoiu 
MKQ,cytiQdnii»  fca  cooosad  fiscr  cylmdrfi»fca 
eoaunhvt  prifau  t feu  pyrimif  ialcripu  om* 
MiQ  adpriGnaiTcl  pyumiaeoi  iaCtriptam  riacr* 


Pr,  Itt  eft  tx  b.  oNMf feu  co- 
cos ad  prifaa»  feu  Pyramidem  (ibi  ioGriptam^  n 
drcului  L bifit  ad  bafi<n  muttilaterl  omrn.vi  aa- 
tem  circttloi  L ad  oNmc  baGminfcr^pta  (ibi;  ^«r> 
«mf propoficjoaem  40. 8e  41.  lib  6.  ica  clreo- 
iuf  altera  baGa  a ad  balim  multilateri  infcrtptam 
fibi  n*Ct*i  autem  eirculua  a ad  multi  latera  bafim 
ViicfibiinlcripiaRi»  itacft  eyliadrui.feu  conui 
nacfin  circulo  a (tcu«  ad  prifoia»  feu  pyrami- 
dcmiaaiic  muUilaterofitam.  Brgocxprop.lio 
lib.t.  Iu  erit  cylindros » (eu  coqui  oNMcQ_ad 
prifaa»rcu  pyramidf  Cbi  inrcrlptam»vclu(  cTlm* 
druit  feu  conus  ssicP  adpcifina.  ?cl  pycamideoi 
fibiinfcnpum»  n edam  dixi  prop.;.h.  Quare 
permutsn^»  iueHt cyiindruiyfeu  conut  oNwkq^ 
od  cylindrum  , feu  conum  fSicf » et  prifma  » vel 
pyramii  infcripta  OMMKt^cyirirt»vel  coni  ad  prlf* 
ma»  vd  pycaroiderncyliodrot  fctt  cono  fSKp  Io- 
Icripum. 

THEOR.  IX.  PROP.  IX, 

SimiUs  Cm  , (y  Cylindri  in  triflicdU 
TtUtone  funt  diametrornm,  qui  m 
hiUhns , , 

Sint  dno  Ioni,  8r  cylindri  flmiles , rjttonmi  il- 
Qcadioei  q,  & p » warum  bafea  OMNCtde  M* 
K . ttlcohos  conos»  feu  cylindros  effe  Imaleeai 
io  triplicata  ratione  diametroeum  . Infcriban- 
tur  U cylindris  prifmaca.  In  conis  pyramides 
oaotlibet  laterum  c<]ualium  V,  g.  quadrangule 
fcd fimilin  bafium» vt  in fig.pryc, propof.  Pnfma 
oNMKQ^fcu  pyramis  ad  prilmi»feu  pyrami- 
dcaPkscp  habet  proportionem  triplicatam  late- 
ris au  ad  latus  ac  ex  prop.14. 8e  sy.Sr  Cor.  prop. 
ntf.  Sedvtexprop.am.  p.l.  -Itaeft  pyraniii»  feu 
prifma  Q Iniaiptum  ad  pyramidem » ieu  prifou  f 
inferiptato » vt  cU  conus  » feu  cylindros  <^!r- 
eumfcnbciu  ad  cylindrum»  feu  conum  rcircum- 
{crib€ten»ergocylindrtts»fea  cornu  erit  adeonu» 
^ cytii^am  p m triplieau  ratione  Xm  ad  pc  ea* 


THEOR.  X.  PROPOS.  X,  . 

Si  Cyliniiritt  f/lano  ftettut  sduer^  plditiis 
p4f4dlelonit  , CyUndms AiCylitUrumt 

vt  4Xts  sd  4xem  • 

Sit  Cylindrus  ai  feAot  plano  »ua  parallelo 
pianupHf,vdiiU  aduerlb.  Di<o  ita  cylin- 
drum fufwr  axem  ac  effe  ad  cjrtlndrum  faperasem 
ct»  »c  axis  AC  ad  axem  ca . 

* Oiuidatuf  circulus  ba£tl*Hep  in  partes  tt- 
qualei » 8r  par  eas  partea  , |r  per  axem  dudis  pla- 
nis» Srper  (ubteofas  ph»  8t  us*  me  condi- 
tuantur priffflau  infcripta  PHACtXroMca»  firent. 
vfque  dum  inferibant  totum  cylindrum.  Qun  io 
cylindro  ac  erunt  omnia  «qualia  altitudinis»  ficot 
8c  omnia»  quo  inferibant  cylindrum  ci , 8e  cqua- 
liumbaGum  AHa»Srcj|i . Et  ideo  erunt  inuicemi 
vt  altitudines,  nempe  quz  funtio  cylindro  ac  ad 
ea»quz,funt  In  cylinJroca»  vt  altitudo  aC ad 
altitudmca  C»ei  aopar.t.b. 


Rnrfus  inferlSantur  alla»nfont  aofc  aoHC» 
& eyt.dimidiatia  arcubus  priorum  in  cylmJro  ae* 
dlrcaxs^^l^cxMain  cylindro  ci»  9e  harc  etiam  fe- 
cund6  infcripta  in  cylindro  ac  ad  ea,qupinfcrip- 
ta  fune  fecundi  Io  cylindro  ci  enant , vt  altitudo 
ac  ad  aleicudinein  CP»  vtpote»  qnod  omnia  Hoc  «• 
qualium  bafium  acp,  9c  cu,ficue  aou,  8c  cmk,  de 
ept.  ex  rlfediofle. 

Rurfifq}  idem  replicetur  toties»  donec  Infcrip^ 
ta  prtfmata  adeo  multiplicentur  » vt  omne  fpa- 
tium  abfumant » qubd  poffibileedabfumi  rema- 
nens inter  fuperficiem  rotundam  cylindri»  Srfub- 
tenfat  planas  prifmatum  fuperficies.  Satis  enica 
Condat  fine  odenfione  particulari»  qubiqoantb 
magis  prifmata  multiplicantur . tancb  minus  fpa- 
tium  remanet  inter  fuperdeiem  gtobofam  cylin- 
dri, 8e  prifmatu  fuperfictem  planam . Quia  ergo 
omnefpatium»  quodabrumi  potedl  pnrmatibua 
lnfcriptis,dcqaantum  Heri  poced  mulnplicatic 
abfumptum  cd . Ergo  illa  prifauta  zquabunc  cy- 
lindros AC»  & ct,&  ea  quiiKm»  qu(  infcripta  faut 
in  cylindro  AC  ipfum  xquabunt,ficuequz  mlcrip- 
ca  funt  in  ct  cylindro  ipfum  (quabunc  quoque. 
Siquidem  fi  non  eqnarent, remaneret  aliquis  locus 
nosy  iofcriptloot  contra  prefuppofitum . Veiilm 
ca  omnia  prifmata  in  ac  funtfemper  ob;  iqalct 
bafet»  in  quibus  fune»  ad  ea  omnia»  qufmcs,vt 
altitudo  AC  ad  aititoJiaemci  ex  xi.  b.  p.(.  Ergo 
etiam  eydndrut  ac  erit  ad  cylindrum  c ■ » alti- 
tudo AC  ad  aiticudiocm  c> . 

THEOR, 


{ 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERFICIEBVS  COVTFNTfS.  'tfir  f 


•*  Qs^nitnnbsGmiLc^octurbafiiitA.  Pr. 
ft  QTaiametrradtA  diam«trttm«  ira  eft  alcitado 
yXadaicitniioc  zx  ia  tria^oliiper  aifxquuo* 
gvlu  RAX  QjtT.red  vt  rx  ad  alutudinem  zi.fic  cft 
iV  altitudo  ad  gV  aieitudift6,qaod  Hoc  <i]uales.  Vt 
ametnsvadev,  6c  cftcvadMVob  fimiluudi* 
triangulorum  avc»dr  mVc}  vt  autem  cv  ad  vit^fic 
«C  aJ  XM  ob  fimiittudioc  criasguloru  Nve  tVM. 
£rgocxitf.l.5*vtQTad  VA',  Tic  Nc  ad  Mt fed 
qj»&nC  funt  aquales:  Ergoexia.lib.f.BAAi** 
emm «quales.  Rurfils  eodem  arg.cx  4a.l  tf.peri- 
pberiaQDTeft  ad  peripherjam  rka  » vc  dumeter 
ad  diametrum  ra;  lara  ver&  ofienrum  eft  qt 
cOe  ad  tA»  vt  Nc  ad  im,  nempe  vt  c V ad  uv»  fir  ia 
triangulis  Hmilibai  CBV,fr  hIv,  vt  ci  ad  mL: 
Qaarccx  prop.id.  iib.f.  ob  limiHcudinem  ratto* 
numQor  peripheriaeric ad  Aaa.petiphefii*vtca 
cras  ad  hl,  fed  qpT  peripberia*  8e  ca  crus  ex  eiTe« 
dtone  Tunt  «qualia.  £rgoexia.I«b.f.ABXpcri* 
pberia»df  Ml  crus  erunt  «qualia . Proptefeaque 
ez  }.  T rad.fo.  ba£s  rml  «quabieur  circulo  a.i a 
ob  KM  «quale  diametro  Aa.  fir  Ml  «quale  crus  pc- 
ripberip  esa  . Igtur  pp'  amts  XMLV.dr  conus  ac> 
Ax  f qoabuncur  ob  bafes  > 8r  altitudiocs  «qualn  cx 
prop.  I h.Coroll. 

. & ergo  i cono^Tx»  6e  pyramide  nc  avet 
dFrd  «qualibus  auferatur  bioc  pyramis  k«tLV  , 
imde  conus  AiBX«quf  «qualia  oftenfa  funti  refta* 
bit  fi  uSum  coni  eaqtd  equile  fruOo  pyramidis 
NCESML  { (ed  frulium  pyramidis  kmk  Nct  «quae 
prirma>cuius  ba/is  duo  Utera  iint  coofthuiEvnum 
«X  diametro  xai  minori,  8e  fcmidilferentia.vt  idem 
Uiuij  alterum  cx  crure  Ml  pcnpberlam. minorem 
cquante,fr  fcmid iTcrentia  eorundem,  fir  lofu- 
per  irieott  piifinaeia,  coiuS  baQs  crura  efticiane 
trnom  femidiiTcreatia  diametrorum  Ncab  MK  , fir 
aheriiro  femniiiFcrcotia  ca  ab  ML.qny  eH  periphe- 
rianim  ex  Cor.  prop.  p.i.h.  trgo  eriamilll 
«quale  prirmaci  erit  fruOlim  conicum  qotea  . 

N S I O IL 


joltitute  Annulorum  1 Rhom^oruiH 
foliiotnm » 

CVm  quandoque  annuit  folidicas  perquiri 
.oporteat, bine  cOrpos  annulare  inter  cycera 
corpora  rotanda  cetragonirmo  Aipponimus  maxi* 
ad.*  qala  ad  fphyry  folidiuceffl  perfcrutaadam 
apprhnd  deieroiat  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  IX. 

0«.  Coni  Ifafctl»  i cnins  vnns  hibtoi  bd. 
ftmfuptrficiti  alterius  nqualim-,  (y  altu 
. Utdini  allerim  Imen  iulldorthofonaliter 
• itenira  bafis  ad  latus  coni  primi,  erunt 
inuiecmfoliditateatjnalest 

Sle  coBuiAlc.  inqdo  i centro  balTs  firduda 
Rl  perpendiculari^  ad  latus  ac,  firhuicline^ 
fic  pqaalis  aldrudo  db  eoni%:^s : 'fieut  fuperSries 
cnraa  coni  a«c  bafi  circuli  xerx  fit  y qualis  • 
Dico  h*t  diifti  tonof  effr  iniriceMi  . 

Quia  foperfieies  nAcxquacur  bafi  xfG,  frx- 
quUa  ad  Idem  relata  eandeoi  habeoe  proportiond 


fiet.vt  fieut  kvcbafii  efiadb^fimme;  fta  ^uper* 
fides  lAC  ad  bafim  eandem  fuam  aCM  / vt  vero  fu- 
perficies  aac  ad  bafim  tCM , ita  vt  ofiendimus  ir. 
Ii.propof  10.  AC  ad  CH.  fir  fieut  AC  ad  cu,  ita  a« 
ad  aL  ob  triangulorum  fimilitadinem,  qfle  eft  *• 


quahs  d«, igitur  fieut  bafis  xo?  ad  bifim  aucj  iu 
AliitodoiiA  ad  altitudinem  hL,  vd  mj  Quare 
reciprocam  bafeS  altbudinibas  habene  proportio* 
nem;  vnde ex  prop.is.Tr.b. cooicAB,rax  ermit 
«qualfs . 

THEOR.  II.  PRQPOS.  XV. 

Si  ex  duobus  conis  Ifofcelibm  Rkambm  feli- 
dus componatur,  a.jualur  cono  itli,  qui 
bafim  habet  aqnalem  haft  compofuorum 
conorum , gf- altitudinem  tqualem  alti- 
tudini vitiufque . 

Sit  Rhombus  ex  duobus  conis  int^ratus  aoho; 

Sitque  alter  conos,  cuius  bafis  ckn  bafi  olo 
«quetor,  fir  altitudo  «a  fit  eadem  . Dico  ^bai». 
hm,  ^ canam  ^ ^^tules . 

Probatur.  Sicut  ah  ad  am{  fic  Rhombus  foti- 
dus  OADH  ad  cooum  OAD,quia  coni  compofitl  eao« 
dem  habent  bafim,  quare  luoe  ionicem,  ve  alcicii- 
dines,  vt  autem  ah  ad  aM,  Ua  quoque  ob  «quali» 
tatembafiom  exN,  OLOcfl  conus  agn  ad  conum 
OAD.  Ergo  cum  eidem  cono  OAO  eandem  dicant 
proportionem  ionicem  funcyquales  RhombiuoA 
OH,fir conus  GNA . QuodintelJigltorctumlteo* 
ai  OAO,  OMoiQukem  noa  fine  «quateJ  • 


Kixs’ 


THEOR. 
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T R A C T A T V S XXXIV. 


THEOR.  nl.  PROPOS.  XVI. 

Si  /<«  Rhomhm  , vi  fuptrius,  (f  fit  co- 
nus ulterius  conorum  Rhombi  fuperfi- 
CIII  bafem  poffukns  u^uutim  ,0-  ultitu- 
iinm  ittjuulem  lineu  2 vertice  coni 
Rhombum  componentium  perpeniicuU- 
riter  in  lutus  produRum  cudenti,  tonus 
■ iHe  prudiUo  Rhombo  fotido  uqtuuur . 

Sit  Rbombus  «OADeoQlcat»&*  i vertice  H Ia 
latui  *c  produdum  » (i  oportet  cadat  perp6 
dicularie  HC>  8e  fiat  conai  altitudioem  rp«- 
ottilem  perpendiculari  hc.  8r  bafim  «qualem 
nioerficiei 0*0 coni  poflidcni*  Dico 
DCADbs^c  cono  tjje *^Maiem  . 

Probatur  . Qui*  fuperficiea  cool  oad  c^ua* 
nirbalt  erit  iuperficicioAD  ad  proprii  ba(1«i 
ctO.Rcbaftt^  ad  biGmccMpOLobaii  qualem  . 
Sed  vt  rupetftsrlet  aod  ad  propriam  bifimotOI 
ite  aO  ad  DM  ex  dlftii  prop.  ;o.  Tradat,  cum 
eifculai  c^ualii  ruperftetei  eooicp  (It  ex  radio 
7<t. media  proponionali  inter  latos,  dr  diametrum 
ba(is.  dr  deut  ad  ad  d m ; fic  ob  Gmilltudinem  iri  • 
an((ulorum  ad  hc  } Ideoque  etiam  bi(i«  ad 
baUm  r.iw^flc  AH  ad  KC  > idel)  altitudo  aH  ad  al- 
titudinem ^ ; qas  «traalii  line;  HC  e(I  clFeda  . 
Cum  ergofia^ancbaiei  conutCAN.  drqpR  alti- 
ludiniboi  reciproed  proportionalea  ex  prop.  it« 
Trad-  h.eruot  inutcem  (quales  coni  cAN.drQpt. 
Quare  etiam  Rhombus  oadm»  qui  probatus  cft 
aot.  prop.  atqualii  cono  oaNcono  APt^^quabitur. 

THEOR,  IV,  PROPOS.  XVIL 

Si  i Cono  f(homhs  inferiptus  onferntia^  rc- 
fiduo  conus  liU  ^(lUal^scfif  ctuusaltttu^ 
do  perpendiculari  d vetiice  oppopta 
Rhombi  ad  latus  deduBd  > cuius 
fuperfetes  refdudt  conueXdt  fuptrfoiei 
xquetur, 

Sit  conus  f A s > cnl  inferiptus  Rhombus  akd, 
qui  Gtiiiret  verticen  in  centrum  o deiigac,  fr 
linea  ao  i vertice  Dcadenaperpendicula^erin 
latus  EA  feratur . Fiatque  coous.cuius  altitudo  os 
baiis  irer6  Kmn;  Ruetur  fuper(iciei,qn( ambit 
icfidoum  coni  i 9cr,  vt  cx  propoT.ja.Trad.j  x .cf« 


Relpoteft.  DicobiEC  ceuni 
r^/SiiMiBocr/M^lore  «««•  KO, 

Fiasc  duo  «Ii/  cofii  prlmoa  maior, oumbafit 
O^q^coni  A&r  toct  fuper6ciei  conim  »q«et«r, 
6e  DL  6t  attoodOiMi  ex  didis  (quabitor  cooo#a«. 
Deinde  alccrcoodltoaotr^coiaS  baRs  asx  {qiM 


Tuperficiem  sac  coni  conuexam  . te  ahlnidiacai 
Di,  i(le  qooque  conut  arqoabitur  Rhombr»  tACo: 
Bafit  ve^  opq  cquatur  bsfibut  kmn»  & SRT, 
qubd  cquetor  toti  fuper6ciei  conoex»  kav,  cd 
quoque  du(baTcs  XMN.8rK.sr  xquannir  cx  ros- 
Arudione,  cum  quptres  ifliconi  LKr;xLN.Ie 
OLt^vtpote  alclcudioe  equali  prpditi  fe  habeant  id 
inuicem,  vt  bafes  ex  prop.  (.  Trad»  b.  Sequine 
qood  oL<i conus  baiis  ctlm  ad  ambas  balci 
(Imul  KMM,  tsT  dicat  pr^ortionem  (qualitani, 

Sod etiam  ad  conoa  XNttArRLT  eadem  relioooe 
'atur,8r  eoS  (qnet.8r  idoo  conus  SAl  duos  coflos 
xquabic  xIN.fr  klt.  Vnde  Tublatis xqualtbw 
conoKtT.fr  Rhombo  lACO/elidua  conus  KlMdb 
■HKS  refiduusannulus  triangularis ertlt^qualia. 

corollarivmi. 

»r  T IncelUcitur  fruftura  coni  iteeo  mb4I' 
1 1 r(fe  duobus  conis  primo,  cu:us  bafia  nt  p* 
qualis  TuperGciei  fniHi  conici,  quam  inuenicstx 
propof-  }i.tTad.|i.fr  altitudo  to.aiccromcBias 
altitudo  iz,  & fupcrficiea  bafia  ipfius  cootcfs 
fuperficici  (qualia . ^ 

COROLLARIVM  II. 

*rTlocelllciies,quodfifiat  conus  oL^aqntti 
toti  cono  tAr4rTLKV.g.cono*AC.peds* 
Rateonus,  cuius  bafis  circulus  rquee  rrfiiufiifta^ 
nuium  fubiata  bafi  rst  i bafl  opq,  vtex  iS.  trad, 
|o/potescificere,  frfuper  hunc  circulum  enga- 
cur  conus  yLX  alUmdiois  ot  lAe  cqoabit  Iroftoa 
coni KBcr . 

Probatur.  Nam  cum  coni  (Int  omnes  ciBfdeB 
aUitudinlt.icaerk  comia  sxTad  cosum 
balit  KsT  ad  bafim  OPq^»  ficque  conos  siy  ad  co> 
ftom  oL<^,  vt  bafis  XT  «d  bafim  orq,{  Ergo  t% 
propoE  sf . lib.y.  prima  quantitas  ikt  conaSdO 
quinta,  nempe  cum  cono xty  erit  ad  recunda* 
OLQ^i  vt  tertia  balla  k $ T cum  Icxta  bafi  rs  ad 
quartam  OSQ,  bafim  ; fed  bafiiKsT,fr /z  ruet 
squales  conic(  bafi  £rgo  etiam  conus  rLx, 

& i«T  (uot  (quaiea  cono  ou^.  fed  ^Kltquat  co- 
num SAC  partem  jr  oLQ.^quac  totum  conum  sai, 
ergo  refiduua  conus  v/^gquabic  f<  aftamconiftlb 
quumciKl*. 


THEOR. 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERPICIEBVS  CONTENTIS. 
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THEOR.  V.  PROPOS.  XVIII. 

Sii  I(homia  Hhomhus  tuferatur infcriptm, 
llfiiuoconMSlllittjHjii  efi,  cHiHS  alli- 
tuio  dijHeiur  poftudicultri  i vertict 
epfofu*JRhombor»m  dedttblt  di  ldt»s,<f 
fdpeifcitsrefiiije  coimexti  fdperficiei. 

SIeRh<»mbos  a«iiCi  m eocjue  iofcriptns  »lter 
Rhombus  iaci  > 8e  Un«al  vertice  conuMol 
conorum  que  He  tL>  Sic]aeei.hal« 

tituJinis  ilf  flr  bai^m  efh  habeat  fapcrficieicoA' 
oeic,quf  ambit  <^iCHp  ren:iue  Rho«nborum  baci 
&AOIH  ablato  cono  >ac  zqualcm . Oicohonc 
conum  c th  aqualem  eife  fotidiuti  refi^iue  Rhom- 
i>orum  fi  alter  avci  ab  altero  aci  h Rhombo  au* 
€araiur,  Fiat  Uaqaecoaos»coiua  balla  ft^LT^que* 


ter  »AC  eooi  roperficiet  c6ucx««fr  altitudo  oL  fit 
iLiRe  conus  erit  «qualis  Rhombo  baci  exid. 
oropoT.b.  item  fit  t l m > cuius  bafit  c n m cquee 
fuperficicin  conuexira  coni  oau  |Sr  altitudo  ea> 
4mi  oi  I erttqueex  pr^abitis  probof  ifi.  conuS 
Me  t Lm  fqoalta  Rhombo  c(  ah. £c  quia  tota  iio> 
Ms  bafis  xquat  Tuperficiem  totius  coni  cAH»8r 
feperficiemcoaaexam  coni  tAc;  Sr  e rh.fuperfi- 
fiHem  refidoSKHC  eritbafis  c n m balibua  c f 
UT  «qualisf  Sr  ahitodlnel  da  erunt  xqnalca.cum 
cixo  eooi  pqtulium  altitudinum  ex  prop.t.  Tr.h. 
le^beant  adinuicem»  vt  barei,  ertteonus  t l m 
xqualis  canis  cLb»8r  eXn#  8c  item  cx  didis 
KhomboeAiH ; fed  conus  xqualiS  cd  Rho* 
^ tACi  t Ablatia  ieaqoe  iftit  «qoalibus  erunt  re* 
fidoa  cquiliacLb  conos  i & toiCH  refidnum 
Kbombi. 

^THEOR.  VI.  PROPOS.  21X.  ■ 

AmuJiit  fdiim,  cHiushdftqiuiTdtd,itijHa- 
lis  tp  psrjlttLpipeio  ,c»ius  vimn  Ums 
fit  dfidle  dimtli  dlmulim,  ifhdfis  d- 
(fMdlit  dnnulo  eiufdemptMo . 

SltAnoulos  folldos  Atexet . Dico  hanccire 
«malem  parallelepipedo  ceiuf  vniex 
luperneiei  xquccvr  Tupcrfictes  annali  h t x 
ICO»  8r  altitudo  m'  attkudloi  Ix , 

$R  prifauNx  quadrigaI(bsfisA xqualis  bafis 
Mo  bafi  bafl  cylindri  avAnxifr  pordo  parallelepi- 
pc£«  ^ pnfaacb  «qualit  bafi  ^indri  in- 


terni cAfXB  bafi  n^aa.dreorfi  omnium  fit  «qualis 
altitudo  KPcylittdcOnim  iprorom  pqealis  altitudl* 
nt  11 . Ifti  cyllndras » te  priTma  erone  equal»  cx 
prop^j.  Cor.  p.t.  h.  quis  habent  bares  cyliodro- 
nim  bafibus  xqnalcs.  8e  fune  «qualis  quoque  altK 
tudinit,  Icilicec  crimdrna  aAHiK  prifmati  mr,  fr 
cylindros  internus  i aoi  prifnaati  Ablato  ita- 
queiADt  cylindro  iouroo  d cylindro  maiorliAMiv 


fient,  Rrprirma  NQ^X(|i]3itf  cylindrum  a prifnutc 
MLcefidua  nimirum  prifini  fr  atinulus  fbll- 
dus  riACR  remanebant  xqu*liat  coius  bafis  oq 
plana  xquabit  annutum  planom  XLHbol  »vtpote» 
quod  fit  quoque  relidua  xquilis  bafis  ipcircuio 
BAtL  ablata  plana  bafi  P'qjxquaaee  iacl  bafiii . 

tHEOR-  VII.  PROPOS.  XX. 

AmmUs  fohdm  rotumlm 

cuim  per  etxem  ft 

nwmlopUnOiqui ptr iiiimetrum  Ueififitt 
<r  ctrcnlns  hajis  etqHt  tur  eituuili  circulo . 

Ole  annulus  rolldus  cirealarls  quoad  raoerfidem 
O AtCDCf*  dtcyltiKlnia, culus  redanguiumpet 
avem  srqv  fit  m ulis  «anulo  plino  Aiai  KO,8t  lex 
circutua  circulo  bafia  t^r.  Oico  bone  Annulum 
ciTe  arqnalem  cylindro  aVRo. 


Probatur . Nam  InferibKur  primo  in  eviiadra 
Prifina  qoHn bafis  quadrat^.fr  fimiliterinan- 
onio  prifma  «quale,  Br  eiuCd^  bafis  ecnHAieX 
pr^c.crunt  «qnalia  . Inferibintur  rurfus  conlcx 
ruperfieici  Tegmenta  phna  sxrpEo  , Sc  rv*t^o  ^ 
8r  ciaHav,Sr  dMcamu  mannulo  Tolidoom  ilaerdt 
«qualia  inutcemob  «quilesb  iTes  pNotl^sx^.dre. 
fit  x^alis  altitudinis,  ac  circulus  gcH  : fiqai  f*m 
ex  prop  41.  Coroll.  Trad.fl.  qiianrtim  au^cTck 
extima quclibet,  vt  oncmII,  tantum  decrefeie  inti- 
ma eorrefpondcns  Tuperficies.fi:  Tumpra  in  xqujfl 
remotione  a punds o , vel  H^qu^re  rupplcntl- 
bos  illis  , qux  augefeunt  defedum  Tapet^cic- 
rom  deficieniium,omncs  erunt  pqualis  aliituiiols 
ac  longitudo,  quam  prxbec  circulus  cch.  Qua- 
propter fi  in  cylindro  q^s  figura  Tolida  tot  late- 
rum xquiiiiim  ioreribatur,  cuius  latera  xquentur 
infcrilHanim  sonolo  Tolhlo  Tuperficierum  re^ 
hterlbust  vt<V^ipfi  sila  ali|a  erunt  omnet 
Krkc  S 
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fuperfidei  totiUc  Agurz  ej^lla^ro  Infcriptx  rtuf- 
dcaaltituJiiuii  «cquria  annalo  Toisdo  mfcrlpt» 
ftierc . Stqqidff  <vl<«dri  aUlcudo  ponitur  ex  Thc(i 
(tfuaii*  aqnuUdrcttlo  ocMiCuiui  aJtitudinfqiuiii^ 
fe  Aipplendo  inutfcm  fi^Bam  fuperficiet  iaolo  ia* 
feripK»  ideo^iiw  plaQcfttperficies  aanuloiarerip- 
t(  erant  cianem  almadisiaae  iUar.qtiarin  cylto- 
dro  tocre  ioferipet  • S«nc  autem  etiam  bares  «* 
qoAleStVtpoteeriaasulorunicMotSc  Q]ro  c<)uv 
tiam  ex  thefi  • Q^dere  ooinia  G>lida  pnfmata  an> 
Quiaria  inCcripta  annuio  folt  do  eruQC  (4ualia  ptt£‘ 
natibus  ioferiptie  ia  cylindro  V.g.  Cni>camh 
prirmaiauIareprifoaU  redotvTqvQ  czprop.19 
Trad.  h.  quia  (ciUcet  fuauiardtinMiU  KyAd* 
titadinii  %.v » 

Si  ergo  in  annuio  ToUdo  tot  prirmata  inmilaria 
lorcribantur*  quot  poOuMinC:rU>i«  fimiliterque 
Incyliodro  tot  quot  poiTunt  iorcribUoraoe  fpa> 
tium  annuti  prirmata  ipC  inrcriptaA  cylindri  cy« 
Jiodroinicripta  aiequabunt  1 ted  fada  ^ualibpc 
multiplicaiiooe  femper  perreueraot  (qualia:  Ergo 
{oliJlcas  cylindri  ,tc  foltdita#  ynaiili^quaS  nquaot^ 
erunt  nqual(i  • 

COROLLARIVM. 

HFnc  autem  eft  ruperficies  globofat  tam  apno* 
liitnm  ryliadri  ^ eq<jaks,quia omnia  plana 
annploinfcriptibiJia>qu(  iigura  eiusauantu  poteft 
mtlilpiicata  «qoaot , omnia  6 umul  foman* 
tMii^pietuibus  iacremeatiscxcrcfccntiumdefe* 
dibus  delicientium  equalia  omnibus  planis  figu< 
t«  cylindri  «quali  onmero  Uterum  fimilicer  Io* 
fcript( » vt  patet  ex  oftennooe  prxe.  ptopof. 


lindrai  qnoque  eft  f n } id  a .^d  6t , rt  sitito» 
dotA  sd  alcitalinem  ca.  Quare  epUndiras  1 1,  flt  I 
Hc  crnnt «qnales  ee  p.  I.f.  ablato  itaque  comanei 
cylindro  pv  remanebunt  «quales  cyhndras  rc£- 
daNa  innulus  ichpT,  8e  lic  de  cartem  t 

COROLLARIVM. 

Hinc  eoltigss  omnes  fapeificies  OfixootaUf 
horum  aomilorum  (quari  c^iodHcis  V.g. 

1 M c V » vel  p r * Ratio  cik , quia  bares  dicent 
candm  propoitionem  ac  cylindri . Vode  h n. 
lindri  erercunt  per  augmenta  «qaalU  etiam  balci 
ennuUrca  eodem  modo  ere fccnt  • 

EXPENSIO  III. 

Pt  fHoriimcMm^ue  cafinimfoltJiutt,^ 
rumfelUotus  bafi  fMtlUtd  fim  fmilai 
aiu  ttquilts . 


PftOBL.  I.  PROPOS.XXL 

Annulis  [olidos  'cjflindrss  vet 

froportionalcs  rtper/re, 

HfcribKnr  Parsbolletnn  connides  iac  > 8e 
circa  cum  cylindri  dercribantut  srqualtt  al» 
titudials  oPpb  iT  mrcnbaturqaoq;  eirdem  (qn^- 
altus  DV.  Dico  rellduum  ablato  »v  d T|  cylindro 
cfleannuUim  rplidum  xquaU  rolido  cylindro  ne* 

Probitur.  Quia  annuli  folidi  refidni  ablatis 
cylindris  inrcrlptis  i circumr<riptis  omnes  fant 
remanentibns  ad  altitudinem  axis  tcnduieucAii 
8r  eircumreriptis  cylindris  equales . 

Qood  de  ofteodo  in  Parilia  ai  c ell  t A‘ad  c a 
cx  propor.f.  erad,S4.  vt  quadratum  1 1 ad  qua<~ 
drstum  eo/ed  t a cA  dupla  t e ex  cffcAione . £r- 
go  etiam  quadratum  1 1 dupiuni  erit  quadrati  o e ; 
quare  etiam  circulus  ex  1 1 ftmidiametro  duplas 
erit  circuli  cs  e o radio,  8e  ideo  etiam  cylindrus 
IT  duplus  erit  cylindri  os  ex  prop. y.traft.  h, 
fed  etiam  Np  duplus  cA  cylindri  vo»  Ergocy* 
lindrui  IT,  & Nr  ruat  «quales»  ablato  itaque  cy« 
liodro  VD  communi  annulus  reiiduui  rolidusiT 
remanebit  rolido  cylindro  op  «qualis  . 

Eadem  ratio»  a^ue  oftenlio  erit  de  eylindrii 
Miburcumque  inrcnptis,  8c  circumrcripcis » aliae . 
SictAeAadcAex  prop.f.Trad  14  vt  qua^» 
tum  1 1 ad  quadratum  ^ e » d(  iu  circulus  c 1 radio» 
& cylindrus  IT  ad  circulum  ex  ^ e»  ^cylindtmn 
Pc  • Ted  ta  ad  e A eA,y 1 1 . ad  ».  Ergo  ctMm  cylin. 
dros  I T ad  rylindru  P0»rc  |.ad  >.  em/ed  huic  Kc 


CVm  aliquando  corpora  r^perUntor»  qon  b» 
regulans  quidem  iigorr  fuot»  (t4 
cubationem  non  rerpuunt;  binede  illis  agerto. 
fonee;  quorum  mulu  actulit  Ambrolius  aSan. 
do  Viocentio  agens  dc  Oudibus  { Ted  oosah  lyit 

non  nili  rnicumcscmplamcxcerpcmas. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIL 

Si  dentur  tru  pUnu  communem  hsheuHi 
ultituisnem  i tn  0u$hus  duB4 
pantes  parolUUfni  conttnui  pro^mk 
nolet , &•  ex  illis  plsnit  corpwu 
mentur,e4  corpou  erum  4^uJta  • 

T^Etur  pq«io  rircnli  scpc.fr  iac  ex  quibas  To* 
X.J  per&iebus  redanguld  to  linea  cs  voitit  in* 
telligaturcorpua  eredum  • quod  cx  **'*pfcm  parci* 
bua  Tupcrficle  globora  eorudem  arcuu  iPc  carus* 
ta»  vel  lAC  comprehendetur  n alii  pane  veth 
fupe  rficiebal  planis  iFcCtCuius  vnicum  Istos  c■^ 
ua  terminatur  p?o  alterum  verd  plano  sac  . Pico 
hoc  corpus  elTe  «quale  corpori » quod  ex  donbnS 
rcmicireutis  ave  quadratd  rnlda  exoritur . 

lofcribaotur  liagulit  planis  (qualia  altltodi» 
nb  redangula,  rtT(^  8e  v<^.  $c  CLf.,Ce  Cfters  Cn* 
gul«  Une(  in  plano  soc  dudx  fiofulis  io  plani 
1^  cxifitocibus  c(dem  nnt»&  ex  illis  componat* 
tur  redangula  uf  reda  ognU  valeo Jo»ilia  cnioi 
«qoalia  quadratis  ex  liofis  in  esc  conAitatb* 
<}ui<kO(xpMp.iy.lib.|,  »0»« 

Qa 


r 


THEOR.  II.  PROf.  Xxm. 


DE  SOLIDIS  PLAMIS  SVPERFICIEBVS  CONTENTIS. 

M «^ale  eft  quadrato  qi , fed  arquatur  vq^, 

Ideoque  quadratum  ^'^«quabiuir  re^gulo  ex 
8r qa . Sfe  ei  eadem  prop.^r Jib.}.  rcAangu* 

Id  n kN,  & NM  «Quaror  rc^oguto  ex  in,  te  Nc, 
qnod  «qtiatur  quadrato  N«  ax  eadem  propof.  rod« 
redangutum  IN,  «quale erit  quadrato  hi» 
ficdkai  de  alijs.Si  ergo  ex  illii  baHbuf  parallele* 
pipcda  loteiligarercreda  «qualia  alctni^nitom* 
olaeruoe  «qualia  iliit  exprpp.<p.Trad.a|.qu« 

^idratii  balibus  «qualia  dtiti^nls  eriguntur 
V.g.  parallelepipedum  rq^lupcr  redanguiumex 
ercdtuuerit  «quaJe  parailcltpipedo  er 
. Vt^«uadracoirQdoiailcludtiumea«dciRPm,& 
fixdicai^algi» 

,ot- 


6x0 


Dm0  corfor4  fttdfcumifiit  haffmes  ff4fes  in 
enniem  tUttmdmem  fuhueBn  pjirdlleto 
dn^Hbdps^$nmcm  ermUfVtiff£^Mfis. 

Ad perfeftaffl corporum cubattouera  ptf ter 
conoaiftqrliNdroi  videtur  etiam  oectira- 
rium  nofcere  om^a  ea  corpora , quf  rpllndrj  ua* 
curam  fapiuoc,  fir  funt  ea » qup  parallelia  laceri- 
bitafoaicemdqiueiMiqa«b^,rea  elliptici,  f«i 
cuiurcumque  ioeerte  figurf  in  altam  eleueutur, 
iiue  obhqu^tliue  rede>dummod6  ia  alteram^fqoa- 
lem»dnmiJembaliai(crmineQt:  eaverd  cjrlia* 
dracea  dicem  ua . 


Si  efgo  bf c duo  corpora  altera  ex  aroc  fuper- 
iicicbus,Sri4CtaIeeraiD  ex  remiCirculo  »vc  dicaa* 
g^tfqoaiia.  Dirarur  V«-g.<of^f  ex  IPC  co«* 
«itueum  maiiiquamitatee*  £e  iniceibantur  tot 
puralleicripeda  io  vtroque  modo  prqdido,  vt  es 
P^  <7*7rad.a|.  ben  pol&oftcndlmua  d<»rc 
Mida  hi  viroque  iorerlpu  rcIinqiMnc  misorem- 
qMmitatem » quam  e,  tunc  rtdangola  ioUda  14 
corporecxiemirircoliaavc»quoddicitur  maiol 
coaAiruca  , eflent  lobuc  «qualia  Ulia  * qu«  in 
(Corpoic  mtoori  ex  planii  imc,  8e  iac  confUtuto 
Ulicripca  Tant,  bpe  itaque  cifent  maiora  corporc,ia 
quoiurcrip^  ruQc . Siquidem  ruperardedifleren* 
tlam  e,quf  inter  corpus»&  corpua  ioocaitur,qQod 
•moiobabfurdum  eft. 

COaOLLARlVM. 

ERitiutem  eidem eSenfio etiam  Qivcnoa  iit 
Imktrcuiaa,  ftd  portio  circuli . Quamob- 
nai  geuerilicer  quando  dantur  irli , aut  quatuor 
piana , in  quibua  dudq  Angulp  • aut  fioi  trea  con  - 
iM«f  pfopornooalea,aut  quatuorprpporcioaalca, 
ex  qwbui  nimirum  midiji  fiant  redangula  (qua- 
lia «xtremiatiilaplana  rudanguld  compo(ica,&  fe 
conddm  alia  lacera  rupetficieboa  redanguid  iii 
coniungemibua , fen  eumia»  Tau  redis  clrcumue* 
ftica  prout  Utera  euroa  fum,red  reda  conilicueoc 
cocp^a  fqnaiia  iUii,  qep  fupecficUbua  operiun- 
tur • quorum  paraUeir  «qud  diuifp  iofcripcf  (qud 
pofliinc , fic  propof.  jo.  Trad.  14.  femicltpfie 
vtic  cum  eltcff  ciuldem  portione  rcdaoguld 
vnita,  Arnpernciebui  fibiinolcem  iuridncibua 
vcAica  rou Aituent  corpus  (quale  triangulo  femi- 
paraRelogramroi  pg  ii  Kcuudum  diametrum  Fc  ce- 
dai^U  vniatur  , 8e  fimiliter  redanguMi  fibi  M- 
uicem  fupcrfidelMt  icrmlncimiil  idem  afleres  de 
prop,49.  einfdem  Tcad.  d fic  dc  cfteria  . 


Sint  duo  corpora  Abn.,d DXftqoorumbeita 
fint^c,  dot  altera  quidem  qufcumquc  tac  V.^ 
curoit 4i,dK,  altera verbquadrata DI  . Diro, 
quodficmBAced  adoicita  corpus  iacl  fitper 
primam  bafim  ad  corpus  Mf  fi  fint  cquealti 
lofcribantur  cot  redinguia  in  baQ  aic  ex  nro* 
poT.i.Tr.jO.  donec  minui  euadit  Tpatium,  qudd 
inter curuas  ai,  d ac  intercipitur,  d redavuU 
inferiptatomni data polObih  quantitate,  dtepar 
illa  paralleJogramma*  vten  erigaarur  pa^c- 
lepipeda  , cqu^  elcdata , ac  fotidum  osi  «b 
eandem  altitudinem  datorum  {olidorum  AKL,d 
•if,  qii(  omne  quoque  rpatifi  po^bile  inter  cii  i 
curuam  fuperficiem,  druperficiea  folidorum  In- 
feripeorum  occupabunt:  Quare  parallciepipeda 
inrcripta  ipfa  tandem  akl  roiioitacem  adpqua- 


>%qua- 

buntt  Nam  fi  non  (quarcoc,  no«(  lareripcioni 
paralielepipedorum,didc«  ruarum  bafium  (Ure- 
tur loena  in  bafi  ak  , d fie  contra  Tbefim  omni 
polSbilf  quantitate  mtnua  fpatium  non  renuofif- 
let*  Verum  parallciepipeda  fingula  infaiptatve 
cMi  funt  ad  (olidum  ciafdem  aUicudIois  DiP , vt 
bafea  V.  g.  otti  ad  or » vt  balia  ad bafim  di  , d 

fiede  aliji. 

^are  es  prepof.  17.  Itb  (.  omnia  quoque  fiali- 
diinicripcain  Aici  eruntadfoIiJum  tfiP,vt  bafea 
omnes  parjIldogrammgiCH,  d cft.  infcript;  in 
Aicbafi  aJ  bafim  p&  t fcJiIl(equinc  Aicbalim 
folidlAict,  (ieut  d parlleiepipeda  ioreri|>ta  Iri- 
dum AiCLt  *c  diai  a ergo  folidum  Aict  erit  ad 
folidlm  OKI  ci  7.  prgp.  tib.).  vt  bafia  «tC  adba* 
firnot. 

&t  deinde  aliud  rerpus  mvT  fqu(altam,vc  akLi 
Dieo  iterum;  quod  corpus  A»ci>crit  ad  mtv  cor- 
pus,nbalti  AIC  ad  bafim  mT.  QuoniI  aicl  cor- 
pus cA  ad  DfcF  corpua  cA,vcaic  bafia  aJ  oabifim, 
dob  eandem  rationem  cMnrriesdoqarDiFcorpua 
mTv  corpui,rcQaadMlcrit  cx«  wAKLCotpw 
adHVcorpu&iVtAacbafiaadM'!^  bafim. 


«3« 


TRACTATVS  XXXIV. 


COROLI.ARIVK 

H!*c  pateti  H h^c  folida  f^alea  Itabae- 
riot  bafcfi  AraitttudtAesp^alia  fine»  qaU 
eom  referaotur»  vt  bafea.  & bafea  rcferaocar  pro* 
porcionearqaalitatia.  reqoicuri  vt  etiaai  ipfacor* 
poraeadenp^aalitada  raeioae  ionicem  refpoa* 
deaoc. 

THEOH.  UI,  PROBOS.  XXIV.' 

'Si  eorfart  tylindrteta  t^iujiiim  f milium, 
C^fimdiier  pojlurum  iaHum  fiut  iiuer- 
f4  ultiiudiim  inuicem  corrtfptudtiuiu, 
fra(oruont,i>t  utiaudincs. 

* O Int  corpora  cpUadracea  a ict » i DFC»<Rir  ob^ 
O doeant  bafea  oipaioo  «qaalei  quoao  latera 
aream , 8c  pofitioiMB . Dico  ea  efle  iouicem»  vc 
aldtudiQca  . 


Probatur.  Kam tum bafec ponantur  omnmb 
ftmilcii  fi  dlofdantur  parallelis  In  partes  «quales 
emnr  omnia  re^^aof^heircamfcripta  bjfibus«> 
qnalia  V.  g.  aqj.  dasgulo  do  » 8r  alia  fingula  ia 
»AC  fingulis  in  oiv.  Qdare*  dr  pardlelcpipeda 
lopcr  eae  bafea  ereda  folida  ipfa  tircumferibentia 
erunt  oi  lnu*cfiVt  tltitudlncs  V.g.acr  folidfterit 
ad  pa  V fotidbivc  aleitndo  qt  ad  altitudini  ov  . Sic 
cedangulu  folidum  nrl  ad  folidu  MPy  ob  «quales 
bafea  Nr.St  mPcOi  ve  altitudo  At  ad  altitudine 
ideft  vr  folidomarad  rTfoHdumifc  Ita  dicas  de 
omnfiiut  alijt . Quare  e«  prop.17.  lib.5 . ita  eruat 
omnia  folida  vcTidr  nilydrept.  parallelepipcda 
lo  corpore  folido  bcai  circumfcrlpia  ad  omoia  ft>. 
bdaparallelcpipedapsv,MP7»frcpt.  in  corpore 
prao  clrcoflifcripta»  vtaltitu^r^r  adov.  Ergo 
fttpfa  corpora  talia  erunt  I eum  omnis  polEbilis 
clrcumfcripiieiaodcm  ipfi  folida  expquety  vc  to* 
eies  diXiBua . 

COROLLARIVM  . 

*T  T lae  autem  colligitor»  quod  etiam  fi  bafet 
L .1  fimiles»  idem  tamen  fcqui . Nam 

detur  folidum  KtjCuius  bafistaon  fitfimilitbafi 
CAt; fedeameo  pqaalls»&  ideobafi (SD»ntqfeIeua* 
tam  fuper  illam  cplindraceum»  quoddam  corpus 
ad  eandem  eleuationero  eptindracei  ofe  e«  ptpc* 
Coroll.frunt  pqaaliacjrlindraeeum  dcso»& fuper 
iifedcAiicplindracefi  refertur  ad  rDic.vtaltita- 
do  Ai  ad  altitudinem  . Ergo  etiam  ad  corpus  in 
z locatura  zoutie  ipfi  pdsg  referetur » vt  At  ad 
EG , idcll  Vt  M ad  «qualem  xH  altitudinem  cor- 
poris z» 


THEOR.  IV.  PROP.  XXV. 

C^initMt»  Cotfor»,  quorum  raiprocoittm 
taf<S,  tf  oltiluJiues  funt  uqutli*,  0> 
dtquolium  {yliodroceorum  rmprotanim 
bafes , O-  uliitudhc! . 

It  corpus  evllndraeeum  ASCDySraKudtsioI 
O Sitoaebant  AteadbaOm  Pii»vtaItltu^io* 
ad  alcitudinero  co  . Dico  h^c  corpora  efle  pqua- 
lia.  Quod  oftenditur  eodem  modo»  acprop.ii, 
Trad.  b.  fiant  enim  olmN  eiufdem  altitudinia 


Oii»ac  cD,eritqiwrrpr«ced.iK>  folidnoicyliadrb 
ceum  ad  nolm  corpua  eiufdem  bafis»  vt  aloruda 
10 ad  altitudinem  OM*fed  vt  so  adoNes  bppotbo 
fi » Ita  eft  bafis  aIc  ajbafim  ti  • vel  otu  * *t  m- 
temAiC  adbafimoias»  Itaefi  e«  prop-pnced. 
folidam  a tep  ad  folidum  •:  m»i  . Ergo  eidem  Ib- 
lldooiMN  folidum  tiso»  SrAiCD  eadem dienat 
proportionem  altitadmit  eo  ad  oN altitudinem. 
QuadereeX  7.  lib.7.  erunt  bec  folida  cpliodracea 
Inuicem  «qualia.  SeOanda  quoque  pars  codeo 
modo  probatur  ac  prop.  1 s Ji. 

COROLLARIVM. 

Hlncenafciiar  omnes  cplindros  EllipCtces  b(- 
miruoi  quorum  bafis  Ellipfis  eft  c^e  {quales 
/i  obtineant»  vel  bafas»  8e  alcicudincs  «qualciifd 
bafes  altitudinibns  rcdprocd  proporctonalel  : 
Item  efle  ad  iouicera  in  ea  proportione  qui  bafa 
fi  fuerint  tantum  «quales  altitudine » quod  fi  fue- 
rint «qualea  bafibui  tiotdm  fe  inuicem  rcfertCitt 
altitudines.  Quibus  potefi  addi  quod  fi  fuctiat 
fimiles  habesnt  triplicatam  fuorum  diantetroCMi» 
feu  axium  proportionem.  Quii  omnes  portiOMi 
axis  ad  applicatas  ad  diametrum  eandem  propec- 
tiemem  dicunt  ex  def.cUipfium  fimiliumptop.fi. 
TraR.24.  Ideoque  omnia  pcifmaca»feu  pariUcI^ 
da  in  eis  inferipeafimilia  • Vndcy&c. 

t 

EXPENSIO  IV.  . 

De  Cetris  Ellipticis , aiqise  coitis  inlimicu 
reffam  setmiiumsihts. 

SVot  coni  diuerfr  rationis  ob  diuerCun  bafitUi 
quod  fit  elliptica»  velb/perbelkatdeqxi- 
bus  foUdius  prftereunds  non  cfl»Tnde  fit . 


THEOR. 


DE  SOUDK  PLANfIS  SVPERPICIEBVS  COMTEOTIS. 


THEOR.  L PROPOS.  XXVI. 

* Cmm  h ff^4m  tincam  terminans  eH  nd 
conum  in punHumtermitMntem  eii^dm 
hdjisi  0‘nlMudinis^  vr  5.  «i  r. 

*Qlteon»AKO.^em4ercri{»fiaiai  pr.S»*tf.t^ 
^ kilioean  redam  tcrmiiuas*  Dico»^iiodad 
eotntn  mt«  eiofian  bafitiSr  «tdcudims  fe  h^act» 

It 


Probitar  . Iofer(btntttr  eofm  in  cono  Ia  H* 
•eam  lermiainte  prirman  hoc  modo.  Oucatar 
perfubteofamrR.Sr  or*>araileliS  planum 
Ratfar«|{  perfTjHo  parafl'lu  plana 
pnlma  (juadrau!  rK  roip»  fiac  ver6  m bali 
^ali»  & fitniltcsThrficoni  mk<2  eadem  operatio 
conUuaeoioruper  «qualem  bifim»  dr  rimilem  qv 
$j  pyramidem  , quZ  erit  pquaht  altitudiaif  . 
Gom  luqae  prifma«drpyramia  fine  «qualis  tIU> 
eadioiSfdrbafiseruiicaJ  inuiccm»  n prlTma  ad 
nramtdem  . At  rero  prifoia  bafis  quadratp  fe  ba* 
b«  ad  pyramidem  elardem  bafis » rc  ).  ad  1. . SI 
erpincoQo  lo  redam  terminante  ioreribaotur 
talia  pnrmaca»quo  vfqoe  defcribl  polBnti  8e  In  co- 
no Item  acuto  «qualis  numerus  pyrafflidum  fuper 
«qualem  fimldq;  bafem^omoe  Tpatium  tum  buius» 
t«m  tllittS  coni  abrotbebltur,  k oecapabicur,qua* 
re  c«m  femper  omnis  infcrlptibllis  multitudo 
priGnatam  io  cono  In  redam  cermioameidr  in  eo- 
no  to  pandum  finiente  fe  babeaoci  n ad  a,  oi> 
miram»  Tt  prilma  qaadratp  bafis  •dpTramidcm> 
ctic  ipfe  conus  io  redam  cermioans  ad  conum  in 
puodum  finlencemin  |.ad  a. 

Onod  vcr6  prifmaqnadrii;  bafis  fit  ad  pyramidi 
duMam  balis  «dr  aJtl(udiaiS|?t  oomerus  ad  nn- 
merum  a.  patet  . Nam  prilma  > quod  femper 
obunet  quadratam  bafim  cfi  triplum  pyramidis 
triangularem  bafim  habentis  ex  pr.aa«p.i.  h.  ac  re* 
ro  pyramidis  qualratp  bafis  ex  prop.  par.i.  h« 
ell  dupla  pyramidis  triangularis  bafis.  vode  prif- 
tta  ad  talem  quadratp  bafis  pyramidem  fe  habtbtt» 
vc  |•adl• 


exhibuimus  prop  «4.  trad.fo.  erant  fpatia  eltip» 
tica  PiqD  pqualia fpactjs  drenljr.bus  xrOH*  n 
ibi  oficrtditur . St  c^o  fuper  hpc  fpatia  l>yramidrt 
eletientur»  cum  In  eandem  cleuationcm  cxtollan- 
tur»  erunt  pqualeij  quamobrem»&  ipfi  coni  erunt 
pqaalest  Si  enim  coni  eflent  {npquaies  fequere* 
tur  illud  idem  abfardumtquod  in  pprami  Jibus  af* 
fignauimus  pr.al.p.i.h.  nempe  fi  circularis  V.  g. 
edet  minor  quantitate  z { quod  ab  eo  rot  pyrami» 
des  infcripcp  auferri  polTenttdonee  remaneret  ait- 
quid  minus  quantitate  z proXim^»  fe  tunc  fida  c- 
quali  numero  ablatione  Pyramidum  inferiptarnm 
continui  eqnalium  quantitate  pyramidibus  i co* 
00  circulari  minori abiatis»remaneret  aliquid  ma* 
ius  in  cono  elliptico  iaC,  vtpore  maloriiquani 
refiduum  coni  circularis  nmii.  Si  ergo  auferatur 
adhucabhoe  cono  elhptico  iac aliquid ^uale» 
Tei  maius  proximi  differeotip  z»  cumdra  cono 
cirentari  mNr  idem  numeras  pyramidum  f qua- 
lium deduci  pofiec » aufereretur  aliquid  maius  dif* 
ferentia  z i cefiduo  coni  mmk  minore , quam  dif- 
ferentia Z|  quod  eifcc  abfurdum  , 


THEOR.  II.  PROPOS.  XXVII. 

Conus  Elliptica  Ms , O*  einftem  normdis 
aUitudmis , feu  fcHus » feu  obltquus  rff 
djUdlts  cono  emfdem  normalis  eUuatto^ 
nis  circularis  \ tjna  tamen  (it  aqua^ 

In  Ehtpfi  cono  Elliptico  bj^ 
nenti, 

*pRobat«r . Nam  fi  afinsintor  Io  btfi  cont 
1 cirenlaris  panes  pqoales  peripherlp  circuli 
«TOifubtendantarq;  red«.  vt  xr.8r  ab  ijfdd  pun- 
dis  perpendiculares  ad  diametrum  ducatur  xo*l^ 
TM»&  cpt. Deinde  avt  elliptico Ci  bafis  coni  ellip- 
cki  8AC  eircufcribttur  circulus  afc»  cnl  diuHb  til 
«quales  numero  panes  , tc  circulus  uro  eo- 
d6  modo  redp  fubcrahantur  iFifirlegmentii  peri- 
pherlpabijfdemqocpundisinaxcm  ■coormalea 
feramur»  Tt  io,&  riidrducaturfubtenfa  ambitui 
•'fiitptorlns  eadem  operatio» quam 


Sji. 


T R A C T A 


COROLLARIVM  I. 

Tlac  primo  enafchur  conos  cilipticoitff  fint 
XA  qualium  baiium  y Ar  quilis  aiticudtni* 
cfle  luuicem  f^uales  i ^oia  tertid  circularia  bafia 
(quabuotur. 

COROLLARIVM  II. 

Vod  fj  habeant  hafes  altitudinibus  reciproci 
proporilooalcs , quod  liat  equalct . Nam 
nc  coni  altitudo  ia  ad  altidudinem  coni  K» 
Iwfii  coni  I ad  bafim  coni  kac»  fiique  coni  < ellip* 
tici  fqu^ia  bafli  coni  Qualia  altitudo, A Ideo 

conus  circularis  o.cono  K elliptico  xqueturjficuc 
eonui  Nmr  circularis , aqualia  bafi , & altitudine 
rqoatue  cono  iac  t £nint  ergo  ifti  coni  circulares 
®^^***^  e*  prop>ia.b.  equales  > quod  6e  rccl* 
Mocentur  halet,  A altitudines , quod  (int  squalet 
Wfisconic  ipG  bafi  coni  it,Aaltitudoalmodini 
ucut , A cqualis  bafia  coqimma  baG  coni  tAC,  A 
altituJo  altitudini . 

Qaare  Geut  111^  reciprocantur  , fic  A ift^* 
critqjbaGs  coni  Nmr  ad  baGmeoni  c,Aalcitodo 
coni  c ad  altitudinem  coni  mNi.  • Ideo  coni  Niia 
A c cqujbuntur  ex  h.  Proptereaque  bac  qquaiia 
cono  Hml,  a k conus  cono  c fquaUsy  mulcem 
(quales  erunt. 

COROLLARIVM  III, 

D Educitur  quoque  conos  Ellipticos  cqualis 
bjGs,A  diuerl(  altitudinis  elTe  ad  iauicem, 
xt  altitudines ; quia  conus  circulatis  nmr  (qualis 
altitudine,  A baU,  A foliditate  cono  lAC.V.g,  eft 
ad  conum  c»  tri  altitudo  ad  altitudinem,  qui  conus 
cono  X foliditate  bsG,  A altitudine  Gt  cqualis 
quare  elliptici  CA»,  A X ad  iouicem  referentur, 
?t  altitudines , A idem  dicendum  de  baGbus  ine- 
quai;bu$,G  altitudines  fuerint  (quales . 

THEOR,  UI.  PROPOS.  XXVUL 

Ouo  corpordconiformU  fluorum  omnia  pld- 
ipfotupdrdUtUfimsUd 
Htctm  pidtid  huius  planis  alteriuSf  erunt 
dd  ituueent , vt  hafes dummodo  in  4i^ud~ 
tem  ditttudinem  ajlu  rgant  • 

Q 1«  duo  coreora  ad»c,  A tror  j que  In  eati. 

OQ.normalem  cleuen. 
lar,  io  qoibus  G ducantur  plana  equidiftantia,  ea 
inueniantnr  Gmilia  mulcem.  A baG , cui  parallela 
lunt , A etiam  eque  eleuatls  fecanttbus  planis  io 
alio  corpore  dudis,  ita  et  ne  dum  iN  V.  e. 
planum  ipG  AC.  A NO ipG  in.  ecl  ac  ; fed  etiam  ac 
bsG,  hums  ADc  Gt  ad  Rc  baGra  alterius, n pianum 
lecans  ni  ad  fecaot<m  lm,  A N©  ad  pT.  Oico, 
^uod  eaifcm  profoitione  «ferremur, « befci . 


T V S XXXIV. 

Probarur.  Nam  G 'ntcingantorelitiimfcfiat, 
ejrliodrMca  corpora  cquealta : tum  iaukem  tM 
A cyliodraceis  corporibus  alterius  ,'truot  bic^ 
inuicem,  w bafes  ex  prop  huius  . SI eruo lue 
corpora  card.Aricv  afferantur oon*sdS 
uicem  referri,  « bafes, Gt mmorproponlo as. 
CD  corporis  ad  tvof  corpus , quam  AscbafiiaJ 
■ 'cbsGm.Gceamfnof  quantitates.  Itaque  tot 
cylindricea  corpora circumfcribanturdoo^  djf. 
ft^ila,qu*  Inter  Apoc  corpus, A ipla  Gt  x miser 
d tfcrentia,quam  X,A  tunc  omnia  ifia  cyliodraca 
corpora  corpori  adc*  clrcumfcnpea  diceut  nisu, 
rem  proportionem  ad  tvnr,  quam  baGs  asc  ad 
baGmsFO.qab  contra  oGenfa  eft  . Siqvi|n| 
cam  Gngula  referatur  in  Ateoad  Gngula  ius?;s, 
▼c  bafes  Gngulx  Gngulis.  Singule  vero  bafes obei* 
neant  ex  tbcGgam  proMrtionem , que  ac  sdic{ 
etiam  omnia  parallelepipeda  referentur, n Aicba* 
Gs  ad  icbaGm,  Atamen  minorem  dleerent  eum 
enim  conlforme  corpos  ascd  efTet  a4  s v«f  m mi* 
non  propoAiooe  quantiute  « • A circumferipta 
corpora  cyliodracea  n6  addant  quantitatem  icor* 
pori  AOCB,  fed  folftm  qaaocitatem  mlnorf , vtiquc 
dicent  ad  Bv^r  minorem  proponioaein  baGs  abc 
ad  baGm  bvc  • 

Qubd  A dicas,  G akd  corpus  alTerarur  nulut 
In  proportione,  nam  tunciver  mmui  crjt,qua 
ifcad  AKbaGm  , vnde  eodem  argumento  vup». 
terisj  ctim  itaque  arco  ad  bvfg  non  poGit  obtuse» 
re,  neque  maiorem , neque  mmorem  pcopottiu* 
ocm  baGs  ak  ad  baGm  fcs  confequetur  Tiidni 

COROLLARIVM  I. 

* rrioc  enafeitur  i qub-I.G  hre corpora fueriac 
■1.  A squalium  baGum,qubd  rcrcfcfcnt,  n d* 
titttdines  : quia  piatu  quoque  hiaius  aJ  pUoafe* 
eaotia  alterius  in  carjem  numero  panes  rruntc« 
qualia  : Quare,  A cylindracea  corpora  buiccir* 
cumferipta  ad  cylindracea  alteri  etrcumfcnpu 
erunt,  vt  altitudines  huius  ad  altitudioes  slceniu, 
A ctrt.  vt  eodem  argumento  per  Audere  ubi  po* 
terit. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  nirfus  eft, quod  GntsqualiaUilsQt  (qM* 
les,  (um  altitudines, tum  bafes  . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXIT. 

So/idd  corpora  , iduorum  omnes  hsfei  hf 
paraileU  fimites  Jiuty  althudmet  oL 

tineant  bsphus  reaproi^  propottionok 
4^Udltd  funt  • 

SIc  ABC  conus  qisoddam  i euiai  altitudo  oo^ 
malis  Hc  (e  habeat  ad  altitudinem  alterios 
Mrporit  ct;  vt  baGs  oys  ad  baGn.  atb  recipnic^» 
Omnes  verb  fediones  , quar  parillel*  baG  fiunt, 
Hot  Gmiles  ipfi  baG  , Dico  bzc  corpora  efle  (•!#*' 
lia  . 

Probatur  . Nam  circumfetibantur  vtrinqne 
follda  cylindracea  eodem  numero  multiplici* 
ta  . Diuidantque  altitudines  in  paaet  proportii^ 
oaJea  ex  l8.1ib.j.A  in  fiogulis  corporibus  V.  g.U 
ACiT  inuicem  cquealta, fteut, A in  cofy.vodeerit 
altitudo  CMadaiticudiaemLo,  vt  nc  ad  GL , ideft 
**TheR,  vtbaGs  oy»  ad  baGm  atb.  Vodeex 
pr(C. 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERFICIEBVS  CONTENTIS  (Tj? 


cytindrKC*  AT>K|8r  rjf  <xh>beant 
^i%Uncs  bafibns  reciproci  piopor^oualcs  erut 


rcripM>csrouhii  ryiiadnt  c<>f»ftin*etur4em  «W» 

tn^bax*  Qnalctinfcripii  fant  si*  iG, 
eirranifcripti  la»  kh»  «deoqoe  m(i|t  phcemur 
cx  pr^f.  i4.(raS  ^ rt  figura  circum  eripia  fu- 
perinicriptam  minus  addat  I qium  conoidea  fil* 
per  conum  z . Fiattpie  Cm  cylindrus  cx  fruUia  cy^ 
iindium • s*c  J. 8r  C2t.  cooilans  «tpialis»  tum 
altitodima,  vt  priores,  fir  arqualis  bafis  . Quta  er* 
go  circuferipti  cyliudn  minus  excedunt  Infcrip* 
co<»(piam  conniilfs conum  Z»9t  lute  circumfcripta 
eyllndrorummiiititudoefi  maiort^uam  conoides 
«ianc*cciam  infcripti  cyliodn  maiores  cono  2 . 


rqalla.  Idem  afrereadumderjrlindraccoMSiilrt 
POQ^«  namaUicudo  idefl  aqualis  pn  adoS» 
autx.)U4leroOL»*iUifispOi^ad  balimNlM  rec»> 
proc^ •erit oooquc  folidum  msnx  (olido  po<iL 
^le.  8e  idem  alTcrat  de  omnibus  aitjscircom> 
uriptibilibui . Quapropter  cum  omnh  cylindra- 
cra  foltdo  ACIT  circumrcripcibilia  fint  xqtiaira  (b« 
fidis  cyhoJraceis  folidocory  circumUripCibiti* 
bus tucmuUipUceoturquamdm multiplicari 
pofiunt,occupabut  cx  pr  14 Tr.|).oma^qnantjta* 
itmpoffibilcm«  qua  laterfolida  exhibita»  fr  cy* 
Uodracea  circamicripca  intercipi  queat . Vnde 
■ulla  quanmau  polTibili  illa  cxecde:»quare  etiam 
feta  corpora, quoru  omnia  plaoa  ba(i  parallela  fine 
IfflUia»  8r  habeant  alcitudioei  b.^bus  reciproci 
pra^ttioa^csiaoiccaeruntrequaiu.. 

«•EXPENSIO.  V. 

D{  Coittiiiint  f^irriclkU  '. 

COnoides  Hy.>erbolicum  efficimr  ab  hyocr* 
bola  circa  luum  axem  verfaca . Qjire  fi  fe« 
•etur  i plano  rcdaogulo  aJ  axem  UU  ie^lo  erit 
idrtulus. 

it  ii  a pUnoadaxcmobijiirto»  (cAtoeriteUip- 

rupiaoAcQdlmusTrad.x)*Expejif.5. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXX. 

Xomts  infatptm  A^qitodliytt  Hy^holtcum 
Connidtm  eam  frotnrftonem  h thfitjuam 
*'  djamftercum  irAHfjicrfd  di4metr0 
sd  eltam.-trunty  CP’ -d/Aoietrum  tfanfucr’ 
funcHm  dimidto  ein(JUiH% 

It^wndliber  Conoldet»  feu  re^angatS  » fen 

omi^rediumAtcDicocoaumiorcriptUfn 
Itcfn  Aochabereeafn  proportioncm'ad  conoidem» 
qurmdiametersAcum  diametro  tranfuerra  ap> 
'CosainquamiDex  ifiU  compada  habet  adduis  , 
■nimirain  diametruoiattcum  dtainetro  iraorucrfa 
HD » fr  huiui  dimidiO  rn»  iJcfi  tr . 

ProgrefT  I.  Sic iuqoe conus cui conou^C 
.habear  eam  proportionem  I qua  kd  refptci^T&  . 
Drcohaiecoflo  conoidem  hjp^rbolicuqfi 
.qualcj  qnod  l!  tale  non  cft » c.it  aut  maius  co> 
«oi^s»  aut  minus,  fed  neutrum  cfle  poteft;  Ergo 
«mcqaale. 

Piogr.  a Nam  malos  fit,  fi  id  cfle  potefl»  Irin* 
ficribatiir  la  conoldc  figura  lofc(lpea»'8f  circum* 


Progr.  Et  qu^  rt*  diximus  fopra  pronoQ  7* 
traS.  h.  Cylindrus  Mca-i  conitm  Ascinfcriptiim 
hibtr  proportionem»  eripiam  habebit  eam « quasi 
tripla  DE.vtSutline(  i(ladoE,Sr  vt  rcad  rv.quia 
T.r^teitia  pars  diametri  At  »8rAV  tertia  pa>t 
totius  At . Quia  itaque  cylindrus  cm  cft  adeo, 
nam  mferiptum  sac.tt  1 u ad  oi.tt  comit  Infcrip* 
tus  lAC  ad  conum  z habet  eam  pro  mrtionem  ,quarn 
im  id  ex  cylindrus  c ai  a J conum  z cric  » 
uttftad  fx  . Verum  tllctil  lioexh.d>ent  eam 
proportionem  ad  ot,quam  st  ad  rr,vt  dixi.  Er* 
go  permarande  DI  ad  VT  eam  habtbit  proportio* 
nem»  quam  lif  lines  ad  ts»  lilcllqu  m cylindrus 
Mcsd  conum  2 , idefl  oa  ad  Va  » iJefl  x.  ad  i.  & 
iAsdAr»  idefl  t.adt.  quoniam  DAy&XACom* 
p.nunten : at  Ar,  8r  aT  componunt  vt  . 

Progr.  4 Cylindrus  itaqne  primus  1 1 pars  m> 
gni  cylmdrt, CUIUS  altitudo  m*  a<)  pnmum  inferip* 
coram  iK  eiurdcmslcitudlniscFhabic  proportio, 
nem»  quam  bafes  eirculit  fir  cireuii»  quam  qu  adr':* 
11  eorum,  d; quadrata,  quam  quirra  pars  qdx  taft« 
dem  pro  latere  habent  applicatas  BE,Srr.K»itaqoe 
cyhndiua  1 1 ad  cpltndmm  sx  habet  cam  propor* 
tionem,quam  a(>pitcat.e  quadratum  S|»  qu^  etiam 
ndiusclt  a 1 quadratum  applicacz  kg  mn* 

oeribut  (ungentis  \ Qitdratum  vero  ce  aJq-aa* 
dratum  cx  habet  eam  proporrionem.quam  rectan* 
gulum  cx  Ds,  XAqualc  cfl  10. 11.  ai  rcdangulain 
DC»  OA  quale  efl  iz.  ty.ex  5.  Trad.14  Propte* 
reaque  eyiindrus  s t.  ad  XK  cyliodrum  erit  • n 
refiaogulum  11.  >o.  ex  de»  8r  ia  ad  reSangoIum 
IX.  I|-  ex  AD»  8e  ^a  lateribus.  Eodem  argumco- 
eo  vieris  ad  oflendendom  cylindrum  c.y.  tcl  quoJ 
iddA  2.  ad cyliaUrucL habere  proportiond,quam 
redanguluex  os  ia,  fc.ioit.  ad  re^agulu  ex  un» 
■ A*quod  efl  14. 15.81  fic  de  aiijs;Quarc  omnes  V.g. 
ex  19.  Fr.iy.quatuor  cylmdrt  squales  1 2.0  3.R4. 
P5.ad6nes  V g.cyltndros  infcripioi  ek.cl,Hl,PO 
h^tbat  ei  proportioni, qua  qoatuor  rediangula 
qsnlia  tt.to.adqtt3toor  12  I).t5  14.1^  lyaS  ip. 
Dixi  «lite  qaacuor  V.g-toc  »o.  cnint  quot  cyltni^l 
Llil  inlcripti 


TRACTAT 

hUiipti»it  tot  inrrrftcntar»  qoee oportet. 

Pfo(rr-f*  Dadi  itMM  11.9,  intenaiJo  tf  tt 
cA  Ai  li«bc(>lmat  fertea  iiuadrKonin 
rfccritecouum  S.  i o,  Ik  %$•  1 1.  8c  c^c.  vG]ae  ad 
•»  l8.Arr»dAa^ortuiiitcmdccrerceiuiuinll.if 
ad  21  demreottt:  rcAangulaqu* 

dea  vaicodccreaetitoambmccico  quoad  latfrn* 
diaca»ae  ^uadnti  doplict  decreaeoto  ariUtraeti* 
eofecandum  ftnmque  larat  loo^itodincm»  lati* 
tadiaem^  Quareciii.trad-i7.eruDtiaegrart- 
dUogula  V . g.  qoacoor  ad  debdeotU  ciofdcffi 
■wti»irakicudmiadttpla,  rc  etiam  potet  videre* 
Nam  defieicntla  n 24.  if  H'>7  *i*ip  tb>a- 
elDdantdecea  parta  redangoli  qoaic  eft  tp.tt* 
At  qaatoer  «qaalia  primo  11  maiori  tvigiiid 
ptrteaioclodAc*  Vn^  Grerifqueaddacorreaan* 
fttlmn  II  , Sf  erit  proportio  quioqoe  gqoalinmid 
qQioqoc  dcercTceatei  aUes^  qoam  dupla  • 


Sic  MuUi  quadrata  V.  g.  qoaraor  cqualia  eom* 
parma  ^ qtiadratia  decrci^cihas  Ioqc  tu^ , 
qoam  tripla*  ve  c<  prop^i^.  Trad«t7.  vt  8c  cciaa 
cicalculocolitgcreiicec,  aim  quatuor  quadra* 
U «qiulia  ad  decrerceotca  Te  habea»n  aoo.  ad  jo* 
Ac  tt  vtrinque  addat  idem  quadratam  luat 
quam  tripla  eua  fe  habeant^  vc  it$.  ad  5 

Vode  fimuJ  quadrara  squalla  cum  rcdaagnJit 
fqaalibai  ad  quadrata  decreCcciuia  cum  rediii* 
golis  decrefccntibua  habeboot  proponioocm  t, 
ad  t.  Br  magta  * qoam  |.  ad  1.  quo  propordooet 
rraA.  17.  fuue,  vt  it.  ad  7.  A 
ideo  habebunt  proportlooem  nugia*qaam  ta.  ad  ). 
Vel  plurquam  diametri  01  ad  partem  ciua  VT.qoo 
ex  progr.  ett*  vc  t.  ad  i.  Icilicet  oa  ad  a V,  8c  $, 
•d  1*  Idefi  AI  ad  at, fi  tamen  ab  vtrifque  quadratii, 
rtdaaj^lirquc  oqualibui.  A quadratu*  rcAangu- 
Urque  ioarqualibus  dccrcrceoubua  excludas  mMi* 

mum.  At  fi  includas  lam  quadrata*  rcAaagolaqi 
Integra*  fr  maxima  eruat  rclpcAnquadratorom 
decrefccatiuffl.oilntts  9aam1.ad1.8r  quam  ad 
I*  /cilicet  minus  * quam  ia«  ad  f . vel  01  ad  Vt* 
Progr.  6.  Propter  boccylioHri  quoque  oqaa* 
Ici*  fi  compares  V.g.  quatunr  pquos  qoatuor  de* 
micentibus  ciciuijs  nuximia  V.  g.  ■ a.  0 j.  n * 
Tf>ipfisisoL  HN  To  qualiscomparacio  eft  iu. 
feriptorum  cm  eorum  xqnaliumproponioadder 
creucmes  ialcriptos  pids  > quam  i s.  ad  f.  yn 
w ad  ?r.  At  fi  compares  muititadmem  cylt^o* 
ram*  xquaUmequaJlam  numero  c/liadns  decre. 
fccatlbut*  Ted  ioclufis  auximii  V.g.y.qui  faciunt 
cjrlmdium  eu  ad  quiaque  t • kh  ir  oa  velati 
comparaatar  quales  cum  circomTcriptis  * eo> 
ram  pcoportio  cft  mtaoiiqum  adf*  id^ 


vs  xxxrv. 

mioat*quam  di  ad  vt.  Eb  qab»  itfrnmar, 
its  cylindri  m c ad  cyliadroe  iBfcrtpcot  eo, 
Boidi,  A drcumfcnptos  decrefeemes,  vt  rcAsa* 
gula  rqualia  reAaagalo  10.  u . rerpietaot  redan. 
gula  decrefeeerra  * duimnodo  arquidia  aomero  fa* 
snantar,  vc  progr.  4.  oftetifiim  «fi . 

Prog.  7.  Cumcrgocyliadri  aa*dc«c.  Ideft 
totui  Mcadfigaram  cyliodrorum  laicrlptam  ma* 
iorem  babeaoc  rroponioncm*qoamoi  ad  VTba* 
bebitquoque  maiorem  prouortiooem  ad  Illam  m. 
feriptorum  cylindrorum  figuram*  quam  ad  <oe| 
» t Siquidem  progf.j.  ad  coaum  z ofienraiaei 
eyll^ros  siC  babere  proportionem , quam  otad 
VT.  tdeft  quam  1 a.  ad  f*  fi  caim  quaroor  cylindri 

a • J*fir  cxLquatoordrerefctiuibuscompeni. 

ri  miaoribos  Ulis  Xt.CL,  hm.  9e  czt.  dlcnae  ma* 
ierem  proportionem*  quam  oa  advr*  qoamb  ma» 
gii.  fi  omnes*  quibus  confiat  cylindrus  cm*  com. 
parentur  omoioos  loieripci«,qui  femper  mioorct 
numero  fune*  nempe  rna  voicace  minus  com  vkl* 
muscylindrus  io  eoooide  in  fertbi  nequeat  * <mI 
habeat  altitudinem  VA.  ^ 

••  Hiacaotem  Icqoinir  conma  z figart 
ioTcrlpu  eflemau»rem,eam  micytindnistocm 
MCtqoia  figura  iofcrlpca  «lieit  maiorem  prooor* 
tionem  > qnbd  eam  fecondilm  plurts  cius  putam 
«ootiacar*^m  ad  eoni  zi  boe  autera  effe  nequit* 

eam  oAenfumficprogr.a.  figuram  cytiadra«M 

latcripcam  eouo  1 effe  maiorem  , 

, Peogr,  p.  Si  verb  fit  conoidea  mlaos  conos 
«ireumfcribator,  8r  infcrlbatur  talis  figura  dolida 
«malti^irstis  cyliodfis.vecircumfcripra  ud* 
datlapcriBrcrlpc^qiuacicatem  ulem.quo  fit 
minor  qusotieate  illa*  qua  conoidea  d conoz,  in 
qautiute deficit.  Itaque  clrcumfcripcaevilodrl» 
ea  figura  rritmiaaseono  z,  quia  ealmcoooddrn 
cono  zrft  ramus, 8r  inferipet  cj^adri  miooa  ^w* 
quMconoides,  d mlaos  drcumicripci  eyllndii 
exetdnnt  Inferiptos.quam  conos*  eonoidem,vtim 
conos  elreumfenpclscyllodrie  maior  erit.  »i2l 

ernat  Ulo  minos  . ^ 

Progr.  a.  Deiade  eaotnala  eonfidereotur*nut 

pwf*  J‘4*  J-didafnnt. 

Progr.  ».  Com  «tg.  omoei  cjrli.dil  .muJm 
«omponfot.1  id  ooioOM 
cjrliiidrai  drcumrcriptoi  mioorn.  hitmoc  pi,. 
porcio«m.9o.mD».dvr,  «.juidrai  mob.nm 
cft  progr.*.  reainguli  mjadi.  o.alc  cft  priaom 
IO.  I I.  «d  rrSioguI»  dccrcrccfuia  it  ig. 
rem  bibere  proponionem,  <pnm  tri>.la , dopU 
icilicct  p.  id  II.  nimirom  ipiim  oi  id  Yj  fi  renfii 
addutur  iiiuirao  <|oilc  lo.  II.  ft  ideo  crllodri 

q«o.)oe,.pul,.cjrllodr.mc.  eomponeo. J, . mfi 
e.  progr.  ).t,|,ndr«  decrercentibV.  eadem  p?m 
porimoem  diruor  qo.m  rcfiangola  p*udi,  deere. 
fceouboa,  fi  .tril^oe  addantur  nuah.1 , n b-e  f* 
eare  oportet , sujaptlmui  t a cjilindri  CM  e{>  ctid 
elteurafcriptoi.  diceoi  ptoponioocm  minorem  al 
ejllodroi  dttrcrccoteai  i]aam  oc  ad  t.  , 

Et  Une  ctt  quodepimdri  tircumfcriptifim.li 

fompu  eruor  nuiorti.coooi,  ad  ijucm  rplinda.* 

KC  dicit  Modem  proportiouem . quam  ad  t. 
ea  prurciT.}.  Seder  ptogrcii;  p.  oiaior  couu 
z>  prdatiu  rf.guim  cjlioiiri  ciitumleripti  fim.l 
ei»  efltt  nuior,  Sr  miuor,  ^ood  cfl  abOirdiim 

«“«IfcCOIKd. 

*aeruul»ijnalia,1dco*nc  ^o«m  prepornooem 

^cateonuj  «fcriptu.  lacadeoonmrmlpdini 

adciHMidemi  fed  ad  coaum  z digu  pappor  time» 


DE  SOLIDITATE  CORPORVM  CVRVORVM. 


\ 


fumnitdM.  ErgocoDOt  iafcriptas  iac  dicet 
^coooidem  Hyperbolicum  eam  proportioaem » 
fum  ^ ad  an  / nimirum  qaam  diaractcr  ea  > 8e 
uanfuerfa  diameter  ad  habet  ad  diametrum  eta* 
dem fA^drtraafaeraa diametrum Aocum  dimidio 
««rdem  cxaufocrfx  diamecn>QimIrvra  or . 

i 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXI. 

Q^umifue  rtBit  ducuntur  iu  conoide 
■ pcrbotico  rc&an^uUadptunumhyperbo* 
U gemeranttS'  yf^ue  ud  amhitum  coni 
Jfymptotict  funt  ^e^uulcs  tnuiccm  . 

Sit  conus  Aic redlus,  Afymptotieus reAut pU* 
oo  per  aiem  exhibente  fefiiooem  hfperboli* 
caa  dbv»  conoidem  generet » 8e  fint  Affm> 
puti  ciufdcm  Ae.flr  ac  i fiant  Cedioaes  cun  redp 
ad  axem  iA»qup  per  verticem  hjrperbollcom  crao* 
iai»  draiic»  ve  •ic>qu«ei  «quidtftent»  dr  i puo- 
Ao* » quo  fccjt  Hyperbolam  generantem  norma* 
JeaadAXerigantur»  vt  ir.  Dico  tf»  alio  fi» 
bUcs  fi  adfint  efie  fiogul;  pqualca  lioep  tUifr  ideo 
iMken. 


conoidic  . Dico  fpatlum  MCti  finifium  foli- 
dum  alymptocici  conb  cingens  conoidera  cylin- 
drodefcriptoSkcHN efie  «qualem. 

Prob.  Solidi  cylindri  cylindrum  Kc  dioldenies» 
& frufio  xNot  anouli  circurcripii squalis  altitu* 
diois  fctnper  erunt  oquaieS  ex  prop.s}Ji.Cor«vt 
barca . Quamobrcm  ex  propoi.  Sl.  Trafi.  b.  8e 
corpora  etiam  Ipfa  erunt  «qualia* 

Quod  autem  bafes  fine  «quales  pftendltur.Nf 
annolus  quicumqueCtSDE  bafiscor^ris  cingen- 
tis «quae  Nh«  qulcumqoe  bafim  cylindri ; eo  quia 
ex  pr«c.ti  «quet  Nf . Ex  prop.  verd  l8.  irad.|o. 
xe  II  circulu «quat annuIusciiDir  fiquidem cir* 
ex  II  radioi  8r  circulus  ex  il  radio  «quanexix 
clreulumiideft  ex  Ck.r  ablato  itaque  ex  si.  circulo 
refiant  circulus  ex  ii,  feuex  fn  ex  prcced.  pqua- 
Ics  lme(,  8e  annulut  ciioi  bafis  corporis  eos- 
dem ciogemit  «quales. 

Idem  vcr6  dicas  de  quolibet  alio  fpatlo>  fiuc 
maiori, fiue  minoriiVt  de  Tpaclo  iNvmneooi» 
qui  eadem  ratione  «quatur  cylindro  m«. 

T H E O R.  IV.  P R O P.  XXXllL 

Cmoidtf  Hyftrholkim  ijfdtmp^tis 
tuT  fptih , tjiud  Cylmdrwn  pudiHit» 
{irciuacingit . 

PKobanr.  FrafIiunc(ralAc..irJnqnaMa.ii 
det, «quatur fiufio coni  xssLiis»  inquacy* 
liodrosexhypoth.Sr  fpatiu  faG?^c»  cylindro 
t»Ni.«quaturpex|a.h.  Aufer ergoi  fi^o co- 
ni iKSMiLcylindrfi  KfiiN,8r  d fruftoconioAicHo 

fpstiu  circumcingens  conoidem aquale  cylindro» 
rem anebitque  conoidea  sv^cquale  fpatio  foiUo 
circumcingenti  cylindrum  fismhil. 


Pro^tur.  Nam  reasogula  n.  * ic  fiopli 
funt  «qualia  quadrato  SN,vi  ex  prop.4d.Trao.14. 
de  conicis*  Ud  etiam  quadrata  ex  sii&  tc  runt 
iqualia quadrato  »1  . E^oquadratoro  ei 
funt  «qualia  1 Vade  8f  Utera  eorum  ji  • fc  M 
Vuot  «qualia . 

THEOR..  III-  PROPOS.  XXXII. 

Sitium fmfiu>H4{ympli>tici  emi  cmoiim 
■HjptrMiCHm  cingens  <e^»sx  lylindrmm 
anus  axis  axem  fijjntboU  gene- 
ramis  I ty  raitsis  ha{is  aqutt  lineam 
tangentem  eius  verticem,  ty  m amhitum 
• jjympsolici  coni  terminantem  . 

Sle  .t  fijpt.  conui  Afjrmptotlcut  *ac  clagCTt 
coaoidem  bypcrbolicum  Of  • • fitqae  cylin- 
dnt,  ,»cH» , ciiiDS  b.£i.  «mN  habut  pro  radio 
,N  .cnicon  hypcrbolf  geiKCinui  t.ogcntem  , k 
iBcoouin  JpBptoticum  «e  tcrnuruinf . AIU- 
!n+....i.,fa^fit*»i<ton,9uj  «uoneftuii 


COROLLARIVM. 

Vere  colligitor,  ipod  hibii.  cognitione  A- 
t / femptotw  conoiJii  hypcrbolid , » bifi. 

, freiW  deocniemuf  In  cognirionem 
ctui  folhUt.tii . Arymptoto.  «mtm  rcpecemo» 
ci  propof.47.  Tna  14.  dc  tonicii  fcaiooibu.. 
Habita  antem  diametro  en  babebimos  quoque  es 

propof.ia.Ttaft. ay.  bafim  co«  datiaTctd  afym- 

ptotil  loliditatem  quoque  coni  .enabimur  e» 
prop  T.h.  loquirendo  foliditatcm  cylindri  illam 
ionom  comprehendit  .euloa  eonut  cdhi  eft  ter- 
tia para.  Pariter  id  efficiemus  de  eooo  aici  lublau 
aldtodine  conoldia.k  ablato  boc  cononicab 
Hio  0DH«  erit  froftum  Ate  “dh  n qoo  .oferemua 
cylindrum  M«»i» . * rtfidunia  ei  pticed.  erit 
felldlu.Hyp«bote.  ^ 


6^6  TRACTATVS  XXXIV, 

EXPENSIO  VI. 


J)(  Concidis  Parclfolici  fn^opcuicnt^ns  * 

SOlHam  Parabolicame/Hcitur,!  pariboltcir* 
ca  Cuum  aiem  verfaca  vf^ue  duo  ad  termlnnn 
vnde  difcefltc  rcdeatjvadiximuiTr  aT*in  def.Ex. 

Quare  li  fececur  plano  rc^aogulo  ad  axem  II* 
UTcdio  erit  cirruluc,A  fececur  plano  obi  quo  ilia 
fedioerit  Eliipfii,  vt  probauimus  TraA-  tS*  £s* 
pdf.f»  fcd  modo  de  eoium  folidtute  ageoduo  cft. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXIV. 

ConoifUle  Pcrclfolicum  tjuomodocumifue  ft» 
Hum  I ftH  , f<n  ohtujui  haitt  j>ro^ 
portionem  ad  conum  /«• 

feripmm. 

PSto  coaoidale  parabolicaro  AOC»ln  eoque  ki* 
fcriptoi  conui  item  Afc  i Atque  fupcrEciei 
fecantii  diameter  ac.  In  qua  tuo  coouS . tum  co- 
noidea exIAat . Axia  rcr6  Ao.  9<  a erit  vertex . 
tum  trianguli, tum  eonoidalia : Circa  vero  <oaoi* 
dem  cylindrus  Atelurdem  alcitadiois . ac  conoi- 
destcoaurque  iuTcriptusbabcns  latera  M.firac 
parallela  axi  aoj  bafim  rerb  >c,  cono»  coaoidique 
commuoeai . 


Sitque  cornu  x felqaialter  cooo  axe . Hule  ey- 
!«'ndfui  erit  duplus ,qtiia  eft  triplus  coni  infcrlptl, 
eft  Arut  numerat  ex  y.b  felquialter  numero  x. 
(cd  triplo  numen  %.  nempe  6.  eft  fubdttploa , nu- 
mrrufq;  ipfe  d.  doplui  numeri 
Diro  itaque  hanc  conum  z ferquialterum  coAO 
•ACefle  squalem  conoidiprxdi^o. 

Progr.4 . Quod  A uKi  non  eft^rit  conaaz»  aut 
maior,  aut  mioorcoaoidr,  fcd  nec  nutor, nec  mi- 
nor ede  poieA  t -Ergo  lequaJe  erit  cono  ipA  co. 
nc>idesnamAeft  maiui,At  nuiui  quantitate 
Ec  Probabitur.  Quod  non  polAc  cAe  malua  co- 
noidei cono  z Aoe  implicantia  , ic  abAirdo  . 
Circomrcribaturiraqj&tiorcribsturcoooidi  Agn- 
raei  fruftis  cylindrorum  conftani,iu  vt  quodJU 
bet  fruftum  habeat  bsAm  aliquam  ex  applicatia 
orJioatim  ad  axem  ao,  fr  Aoe  oqualis  altitudioiai 
vt  eft  cylindrus  lO  infcripiuiiLX  clrcumrcriptua» 
habeas  pro  diametro  bxAs  fux  circularia  applica- 
tam I k i Tot  ver6infcribatur,8r  circamfcribaa- 
tar : doaec  Tpatium*  qao  figura  circomCctipu  fa- 


perac  iorcriptamex  prop.i4Traft  $f.aiwn Ik, 
qoi  m quantitas  ea,  qua  cenotdes  fuperat  conam^ft 
nc  Agura  interipea  erit  maior  conoz  cummioss 
diftcracd  quantitate  maiori  conoide,  quam  conas 
z a conoideiiuiori,quam  conus  X. 

Progr.  a.  Tunc,  quia  cylinsn  fune  omnes  c*  A 
qualis  altitudinis  ea  a 1 >nuicem  proportioae  gio-  * 
debuat,qua  eiu-Jenc  bafes  ex  prop.5.Tr«dLb.Pro- ; * 
portio  vero  oaAura  • qup  l^unt  circuli  eadem  cftA  ■ 
quae  quadratorum  cx  prop.40.ltb.tf.  quarum  f-mj-a. 
latera  Amc  applicato  ao,  Sr  x 1 : quadrata  verti  ap*^'- 
plicatarum  ex  prop-S*  traA.  14.  cam  babent  pr»*^-  ■ 
portionem,  quam  tnccrcepts  diametri  poruoaes:  I 
Itaque  ita  eft  cylindrus  o a ad  cylindrum  to,  n . > 
baAs,  teu  circulas,  cuius  diameter  »d;  fcmilaial  ^ 
quadrati  ambientis  ao  ad  circulum  Amilis  ratio»  . 
nis  I X I feJ  rt  circulus  ad  circulum,  ita  quadratas 
ad  quadratum, 8r  ex  18.  I.  .qoana  eius  pars, quale 
eft  quadratum, cuius  latus  eft  »0  ad  quadratura,  11,  i 

tc  Hs  interrita  portio  diametri  ao  longitudiae  | 
adAkexciur.f.Trad.S4  8r  ita  etiam  ob  paralio* 
lifmnm  linearam  in  triangaio  oao  lioea  » k,  wl 
xo^td  XX.  Quare  ex  itf.l.y.axcyiUdrui  adcylio* 
e f erit,  vt  x X ad  XX  . Idem  autem  dicendam  dt 
alqs  ryt'ndrit . Nam  ita  eft  cylindrue  | x ad  cy. 
Itodrum  X r vt  quadratam  } c>  rei  ao  ad  quadratum 
V6,ar  ita  eft  Aosd  ffi^Se  ao  ad  xc.Sc  nico  eaitf  I4. 
eft  cylindrus  xj  ad  cyltndru  iorcriptum  x v,vt  ao* 
vel srqualem  | c ad fit  caJem  ratione cyiladml 
o4ad cylindrum  OQ,vclo.vel  H^ad  rH,lj<.qoede 
ali/s  vfq.ad  mn  vbi  nullo*  eft  cylinorus  lolcriptos. 

Progr. Siergoomnes  Imcf  in  vnim  colli- 
gantor longicoJioepqualcs»qua|ia  vna  ca  ipAsiO 

ii  comparentur  cum  lineis  omnibus  ab  axe  oaad 
coni  latus  dedudis, quarum  vna  eft  xK  habebant 
proportionem  duplam  ; quia  ea  diagonaJiS  freat 
omnes  Amul  fumptas  per  mcdium,ita  vt  nmmMi 
linearum  Amul  media  pars  Ac  intra  bao  alu  rxtra;. 

Cum  ergo  lincp  quales  qualis  so  habeant  ad  quin- 
que in  cono  dedudas  quatis  xxcft  vna.propoiuo. 
nem  duplam,  etiam  cylindri  Amat  omnes  quiaqac 
squales  diametris  balium  »0r  alciiuStnc  aU quin- 
que cylindros  in  eonoideiofcriptos  coulcqueucur 
propprtionem  duplam « 

Nam  vt  01  eft  ad  o s Ac  KX  ad0B,&  vt  XX  ads,ft 
Ac  cx  ad  OSiCrgo  ex  pr.i5.l.f.vtO|.&  gvadoadk 
ideoadduplfl  0 } Ac  xx.Srsz  Amulnd  os,  dideo  \ 
ad  eius  duplam  oi,n  8r  Ac  dicas  de  alijsgradat»  1 
procedendo. 

Progr.  4.  Quare  totns  cylindrus  illis  cooftiai, 

& Infuper  cyl  indro  i>N  ,*  nempe  cylindros  »c  bi- 
bebit  ad  infcHptos  quinque  proportionem  pluT* 
quam  duplam  t Idem  vero  cylindros  erat  cootx 
duplus,  vt  fupra  didom  eft , quia  fadus  eft  coni  ' 
SAC  ferquialter.  figura  igitur  inrcriptacXcyUa- 
dris  minor  eftconoz;quod  eft  ab /ardum  ,cua 
poneretur  maior, eo  quia  circumfcripta  Agura  ou- 
oua  adderet  Tuper  iolcripum,  quam  conoidei  Ai- 
per  conum  Z,  & ideo  cum  Agura  circumfcripta  Ac 
maior  conoide  etiam  inferipta  erit  maior  coso  Z, 
eum  tamen  probata  At  minor . 

Progr.  y.  Ac  A aliquia  aAVrae  coiM}  Z e/Te  mlnuS 
coQoidcs.  Hgura  iterum  eodem  mo^  inferibatar 
& circumfcripta  fuperee  Infcriptam  tali  quantitate 
que  At  minor,  ea  qua  conoidei  deAcit  i cooo  Z, 
eritque  Agurs  circumfcripta  minor  cono  Z,  Aq®*" 
dem  figura  inferipta  eft  minor  conoide,qu*  & *** 
ceditur  i circumfcripta  minos  eo, quo  cooo*  exce- 
dit coooidero,fr  ideo  nceeflarib  conus  Z «ft 
ipia  figura  circumfcripta . | 

Progr. 
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Progr.  6-  Sit  iM()ue  prirnof  cjritndrut  figtirc 
cVeuarcripcf  o fecunidui  si,  tcrcmsCTi  fccft. 
(iui^ue  frodj  cylindrorum  KtjoAitttai  toc  nome* 
IO  o e , K ^1  & o & cyt.  Itaijiie  • ve  cfl  frudum 
o I adcyliodru  oa,n  prinus  cireuferiptor.  Sic 
bafis clrcolsrist catus rsdiut  IO»  ve  frudi cyliu* 
drifCx  IO  ai  eunid  cireulu.irc  bilis  cylindri  circfi« 
feripti  vtque  circulus  adcirculu.trt  quadratum  ed 
quadratum  y&dc  quarta  pars  ^adratlf  cutut  la* 
(ttS  cd  radius  »0  ad  quarti  partem  ciuidem  quadra» 
ti  ct  l8.1ib.T.  vtpnus.  cd  eutm  eadem  lub  duplici 
coolideracione ) vade  bibet  proportionem  arqui» 
liutis.  Non  dc  verb  epeera  fruda  cylia  Jroru  com* 
perara  eum  cylindris  circumfcribencibus  . Nam 
ita  ed  c|.  cylindroa  ad  ki.  cylindram.ve  circulus 
coittt  radius  a a>  Ided  ao  ad  circulum  iKifir  vc  cir* 
culus  adcirculuoH  ita  quadratos  ad  quadratum»& 
dut  quarta  parst  cuius  lacus  ac  ad  alterius  quar- 
um partemi  cuius  latus  Ic » re  aurem  quadratum 
t ksd  quadratum  ik«1u  ed  aosd  aI,  $rlaebpa* 
ralldas  R s.vel  lOadsr»  Settalo  quibofcomqui 
•rgueudum  .*  quare  omnia  fiofta  eyliodroroms* 
qt^um  luter  Bo  adomnes  cylindros  eircumferip* 
mseam  obeinebnat  proportionem  • quam  latera 
■qualia  omnia  qualia  so  s c ipforom  cylindro* 
rum  radii  ad  du&s  so»  kc»  nG»  8c  cyt.  ab  aic  ad 
latos  com  lalcnpcirc  fupra  pr.y  es  prop.sr.l.y. 

Progr.  7.  Linet  rer6  cqoales  a i ittciufiud 
tfque  ^ 6.  fune  dupiar  ad  alias  ab  z rfque  ad  N d 
finul  Io  rnam  longitudinem  redigantur»  ve  dJxU 
Si  vcroaddainos  nrifqttc  »0  propter  cylindrum 
peimum  bk  * qui  vnus  es  circumrcriptlt  cd» 
ftvnosct  «qualibus  cylindri  oc»crunt  omnes d ■ 
ftNosfqjad  ^.fcx  Imep  fes  ImeiaimrrsN  minus 
quam  duple , cum  hp  poftremai  non  dimidio  cref- 
«nt  per  additionem  so » fed  «qualiter . Qotdere 
cylindri  quoque  «quales  frada  cylindri  oc  ad  cy- 
lindros circomfcripcos  eruat  minus»  quam  dupli . 

Progr.  8.  Sed  cylindraa  oc  es  illis  fes  cylin- 
dris «qualibus  condans  ed  duplos  con>  z » ergo  es 
prop.7.  hb  q.  dgurs  circutnreripca  cd  maior  couo 
St  euro  cylindrus  maior  eoad  figuram  circum- 
(criptam  dicat  fflinorf  proportionemtqunded  cA* 
tn  id»  quod  fupra  didum  cd  prog.  y.  conum  z 
cfanuiofcmipfa  figuricireomrcripM.  Comer* 
{OconatSi  nec  maior*  nec  minor  fit  coooideerie 
tqoalii  ipficnnoidi^.  Quare  cum  fit  triangulo  in- 
(crlpto  SAC  ferqulalcer , eclara  conoldcs  cono  In- 
fcrlptocrlc  fcrquUlteraai . 

THEOK.  II.  PROPOS.  XXXV. 

* Comiieiftrsboliamttrfmiidiifnusif- 
(us  tqUMiuT  pftibtis  coni  prifmoiici 
tiuiJim  nltitndiiKn  , O-  tumltm  k*^ 

(Attmintis . 

IcfeniparsbolaAiCi  que  fufficlt  ad  demon- 
O ftrationd»dr  intelligatur  cdbrmarc  corpus  pa» 
tabolicom  a»ci>»  culus  partes  fine  asm»  8rr  ah  » 
deinde  fit  pri0naTNt4»ts  rcdangulo  cabi»  8etx 
triangulo  >ACi  In  quo  fit  conus  pnfmaticus  ex  pr. 
sdJi.KsoTg . Dicoiipod  & cotum  abco  pquaeur 
prifmatico  cono  » fr  fingulz  eius  partes  sate 
partibus  PQUZ  inicrcipieocibus  eandem  alcitudi- 
oem. 

Pr.Nam  es  pr.yp.tr.s4.  Applicata  tsi  fH,gf  sit 
kqupcuq;  «Ua  dds  pQda  inyirabols  M»n  ed  media 


jpporclon alis  luter  Xi,8r  tv  intcr»8r  rc»rri^ideo 
ex  pr.ip.l.tf.redangulumxs»  lcv«quat  quadratd 
iM,ar  ita  dicas  de  redmg-jlo  FO.Sr  PY,q«o.i  equae 
SH  quadratum»8r  de  quocumqi  alio . Omnia  verb 
rerSAngulaes  «l»  «r  sv,ar  st*  pc.%  cqt.  iJc.d  pa- 
rallelepipeda  «queilta  fuper  ea»  bafes  creda  ex 
propof.  8.  Traa.  n.  «quanrur  parallclepipedis  «- 
qupalcis  ex  quadratis  h S.  mx  finguli  fiogulis,!^ 
ita  quartpclltpfium  in  ilIls  infcrlpcc  quartis  elr- 
cttlocum  in  quadratis  infcripcls  ex  prop.td.tr.jo» 


frideorolidp  qnirt«  cyliodromm  folidit  quartis 
ellipGum«quabuntur>fingul«  fingulis  «qupal- 
tis  ex  propof.j7.  Cor.  tr.h.  Ucoqueex  prop.ip. 
l.y-quadnns  cylindriex  quadrante  xm  aquabitur 
quart«  cvlindri  8f  ceteris  c*ieri,  quia  «que* 

alci  extolluntur  fuper  «quales  bafes  quadrante» 
nimirum  es  radio  xM,&:quadrante  eliipfis  deferip- 
t«  in  redaogulo  v^.quia  fcilicet  dicunt  eandem 
proportione  tu  bal«,  tu  folida  fuper  sm  , 9e 
baMaereda.quati»  qnairatum  es  sm»  redaogu- 
lumespx,  Idedxv.&Fq,  idedZLequalia. 

Cum  itaque  omnia  folmacquealta  infcripta»vel 
circumfcrlpta  auart*  parti  conoldis  ACBD«qaene 
omniafolidaiolcriptata  prifmieieo  cono  ZJTi, 
8r  hyc  fi  omni  poGibili  numerofitace  raultipliceo* 
tur undem  sccedura  fine  ad  «qualitatem  quadran- 
tu  quidem  folidt  qoartx  parti  conoldii.  Parallelc* 
pipaila  TerAesquardf  ellipfiumpnfmatico  cono 
x.son  fequitur»rt  edam  quarta  pars  conoidis  am- 
cno»lr  prifafueictts  conus  zsoti  fint  (qoatia.  Vn- 
defi»arprtfnuelcus  conus  quadruplicetur  fuper 
quacuor  quadranres  Tot  eliipfis  intcgr« » vel  cir- 
culi imegri  defcrlbendo.Sr  fic  guoq^  parabollcum 
conoidei . Etiam  quadruplicatum  conoidet  Pa* 
rabolicum  • 8r prifmicicus  conus  «quabuntur  ex 
prop.18.  lib.y. 

(^d,  Kde  fingulis  parribus  intelligitur.cum 
«ateac idem argomencum quocumque  loco«qu^« 
alto  carnea,  ducantur  plana  fccantia,  cum  conum 
prifiiiacicump  cum  conoides  parabolicum . Pofle- 
raos  hanc  propoC  reducere  ad  impoGibtle.  SeJ 
hce  fufticict  ne  hoc  argumentum  redudionisad 
impoGibile  continua  iteratione  replicetur. 

EXPENSIO  va. 

De  JpluroiiikHl. 

Vfus  fph«roicorum  corporfl  frequentior  elV  lo 
comercqihumanisfideoeius  cubicacioma* 
gis  quoque  vrgens  elk , tabs  rerb  eU  ex  nollro  in- 
genio» lumine  tamen  defnmpto  i Luca  Valerio» 
quod  idem  aliter  preriaat. 


THEOR. 


tfjS  ‘ TRACTATVS  xxxrv. 


THEOR.  I.  PROP.  XXXVL 

Stmifphdrotde  fi  fit  cohms  infcriptHS  tiitfdem 
IfAftSttc  circulat  fcmidxe  fpfj^roidtt  da^ 
nUituio  fivc^c  4C  alterms  fmt-> 
dxitihtcconut  ertt  ajualts  refiduo  cylh’ 
dft  tiufdm  hafis  > 4c  altitudinis  dcdu^ 
Ho  tpfof^harotdc, 

Sit fp(i«ro{des  abcti 8r fit eiut dimidio  cptin- 
fcripcttt  conuSKfCjCuiot  bafis  CKi*ex  diametro 
«xls  V.  g.  minorlf»  at  alcitado»  vt  or  aiceriut  fe* 
miaxis  maioria  ( quod,  8f  d contra  eflV  poceft  ba- 
fis  ex  axe maioriffic altitudo  fcmiaxis  minoris) 
Sic  deinde  cylindrus  mb  eiurdem  bafis  cxt|8r  ciur* 
dem  altitudinis  po  ] i quo  fit  ablatum*  femirphs- 
roides  ciFOB  1 8e  remaneat  (caphium  ct  f OImN  . 
Dico  conamcPBcfie  {qualem  refiduo  fcapUo  cs* 
FOBMN . 


5T T uc 


ProdarartftProgr.i.  loEliipfi  redangolam 
HX»  LB  cft  srquaie  quadrato  Li  ex  prop.i 9 (ib.tf* 
co  qubd  Llfic  ex  prop.6o.Trafi.X4.media  propor- 
tionalis inter  LM.dr  tfc  • Sed  ls  cquacur  ipfi  qp» 
8r  refiiuum  refiiao  { fiqoidem  tota  HL> 
ve(  10  uquatur  toti  ^rx>b  parallelas  cn»8r  pB*6e 
CMtSrBN:  Ergoredlaagulum<^.  cquatur 
quadrato  l 1 1 V n*le  etiam  qnatuor  quamta  cx  iCa 
&rquatttor  re<2angula  tq*  fr  oy  {quabuntar.Fiat 
Itaque  quadratam  )8.  cxdiamctrocB»fintqueifl 
eoqaatuor  rcdangolaex  TO,fi;qp  cuiltbet  laCerl 
applicata  fircoaddm  Utus  maius  qpUctlicec  x s r> 
ftabit  tf . «quale  frufium  lateri  z s«  idefi  qT*  qua* 
re  fi  aliud  re&angulumei  ;s«  applicetur  fecun» 
(lam larus  Qrxquabicut  ipfi  ix.vndc  latus  maius 
occupabit  logitudinem  J4.  idefi  qv , fir  remanebie 
portio  {qualis  ipfi  c^»&  fic  ages  de  omnibus  qua* 
tuor  re^angaiis.relioquentqi  quadratu  af  69.  cu- 
ius lanistfz  equabitur  linep  bq^a  qua  ad  adpquan* 
dum  PT  {qualem  ) x*  duc  longitudines  ablate  fune 
{quales  Inuicem  &TQr  nimirum  tz,Se  6^, 
ab  X quare  refiduabitur  dz  {qualis  liiie{  b^. 
Defcribacurrurlus quadrata  quatuorex  LI»  idefi 
quadratum  totum  Oi  ex  6 l.z*  vt  remaneant  redi* 
gula  «qualia  etreumquaq:  nempe  quatuor  redan* 
guUcx  PI.& IT  qoalw  funt  rcdaogulum  J7.dr 
fr  8|.  8r  exter.  Quia  itaque  quatuor  quaarata 
7 e quatuor  redangulis  {quantur  14.  x z * ft 
cct.  fi  h{c»&iiUinteiligaatur  auferri  i quadra* 
cocoto|x8f  fdtabuat  {qualia  quadratum  ^9.  fr 


telarluro  ciicumqoaque  nempe  qtmoor  amblen 
rla  redangula  17.* 78.  & 88.  «r  8j  Et  Idem  ren! 
per  fequetur  quoquo  pnndo  trabas  pariftelam  ar. 

Progr.  ».  Cumiuqueex^i.lib  tf  FucKittCi 
^dratum  ex  }X  ad  quadratum  09.  neircoloiiu. 
icriptus  quidrato  9 x, Idefi  bafis  com  cptad  eire».  • 
Ium  ipfcnptum  quadrato  69.  idefi  fefiioni  1«  J 
coni  I Ita  dijtitfcjirfo  erit  quadratam  ex  | x ad  qauJ 
tuor  redangalaj  d.  8rc.  refiJoa , fc  eiroilui 

quadrato  9 x iofcriptua*ideficxB  ad  annuluoiiM. 
«duum*  cuius iaritadiois menfura efi n m»  vel  ua' 
vel Tt^quicircumambit conum.  Vt  autem qiS^ 
draium  ex  9 x ad  celarinm  * vel  quadratam  auBi*\ 
Ium  m n,  vel  T<^,haeftqaadratumeX9x  Idenid  ,V 
qnatuor qoadrau ex qualia  fantSc.ob  eoronm  ‘ 
lupra  oficnraa  {qualitatem»  8r  vt  qasdratum  ; X ff* 
ad  quatuor  quadrau  ex  M : Ita  circulos  inferpeox  ' ' 

in  quadrato  ex  9 xudeft  bafis  coni  CKB  ad  drcttlun  , 

ex  diametro  c c»  ideft  u»  4r  d/aidenA»  erit  qoidn*  « 
tum  ex  9 X ad  celarium  irfidufi  ex  quatuor  redam  J 
gulis  97. 89. 8r  c{t.  vt  eireulus  inferiprus  lo  9 x ^ 
adaaonlom  refidmun»  cnias  latitudo  t ra,  vel  I*l>  ^ 
qui  ciccumambit  rpbproMen . Quadratooi  suten 
cx  9 Xad  quadratum  d 9.  dicit  eandem  propoma* 
oem»ac  adcellartum  et  quatuor  redangulis  fii 
t^8rc{t.ob  eorum  {qualitatem  fnpraoficafiaii  ' 
£tgo  etiam  circulus  ioCertpcus  In  quadrato  eS  91  ' 

•d  circulum  inferipeum  in  6 9.  dicet  canden  pr^  ^ 
portionem  ac  ad  anuulom»  cuius  latitudo  cn»vd  * 
iP . Quapropter  ex  7.  Iib.{.  equabuninr  an^m  ^ 
pUnnscm.St  circulus  in  ^9  iofcripcusddeftdr*  ! 
culus  Qfi»qui  efi  redio  coni  bafipar3llda»idc«{M  ' 
abluU  «qualibus  6 9.  & annulut  • cuius  lackudB  ! 
cm  remanebunt  «qualia  circulus  radioec»  velli»  ! 
te  annutus , cuius  latitudo  n m » vel  b p*  fient  c*  ' 
quantur  aonulus  ip  citcumambicns  fph{rDidca  ’ 
ac  circulus  bafis  coui,  ve)  fedio»  qurcumqne  etm  * 
QS  qnx  per  idem  planum  fecans  rph{roideiBi  <»•  ' 

num»  Oe  ciliodrum  fit  fada . * 

Progr.  9.  Cogitentur  itaque  cylindruBiCOMn  ’ 
Se  fpbcroides  fedi  planis  ^r{qindilliacibkis*qs{ 
dsuidaoc  cylindrum  io  rcgoieuta  equaJis  aicitudi* 
oiSf  & io  cylindros ctrcomambicnccs  {qucaicosit 
eadem  numerofiuie.  Quia  icaqiae»  vt  circulus  si 
circulum,  ica  cylmdru»  einfdcm  dtitudiois  adep*  * 

liodrum» qui  in  iliis  lioc  collocati  expropofis* 
h.  tircuius  PT  ad  circulum  Qp  enc»  vt  cyllodios 
Mf  sd  cylindrum  Qp . Quare  dm^enJo  eiitclrcn* 

Ius  ad  anoulum  refiduum  planam  ex  ^aai* 
bientem  conum,  cuius  latiiu^  tP,  ?el  tq,  V|  cy*  | 
lindrut  vcTB  adanonlu  refiduum{qucalt6ljau'  . 
liter  ambientem  conu  tPcToai  fed  cireulus  rr  kr  } 
bet  eandem  proportionem  adaonnlum  planum  i|» 

QT»  quam  ad  circulum  10  ex  applicata  ti  tanqwM 
radio,  quia  Cupra  progr.  s.  oftenfi  funt  {qaslmta* 

Iis  circulus  cs  10 » 8r  annulut  cs  b^»  oy  ambkfls 
conum.  Ergo  etiam  cylindrus  Pnad  innolua 
folidom  Fscotr  I fir  ad  ^lindrum  iv  ex  bafi  i9 
esmdcmdiccoc  proportionem.  Ergo  annuIssCo*  > 
UdusDBPTt^i&cyUndrusiVesbafi  (oexyXf  L 
equabuntur.  Ablatis  tcaque  ifiis  {qualibus  cyll^  ^ 
drus  I V ex  bafi  10»  Seannalus  Colidus  sPDSQ^  ^ 
qualia  reiUbuoc  cyliodrus  {quealtus  Qp  iuptf  1 
bafim  Qb  circumCcripcus  cono  msD » ft  auoalss  | 
iPVTorcfiduus  a c/lndro  ivo. 

Progr.  4.  Semper  igitur  perCeueraoc  {^uaki  T 
qnlcumque  cyliodri  cncumfcr^dcoao»  frq^i*  t 
cumque  etreumferipti  annali  uapbico  refidoo  « 
fpfa{nndis  Ic.  Qp  cylindius»  Se  annulut  rofidiu  > 
/pb{roidcm  arcumciogens  psovt  • piat  ita^ioy  ^ 
cylindri 


DE  SOLfDIS  KANIS  SVPERnOEBVS  CONTENTIS 

drcBsfcHpd  TplifroMiylt 


. , RfqvoM,, 

rp«tm«  poSbile,  leter  coaum 
^■Ulcm*  tt  fkiaMni  coreei  faMrficlcm  npIceMj 
M eood  QnUinn  rpechini  poffieiie  reeuecat  ierer 
Ov  feperfideei  eeoali  »8r  rphfrotdi»  roa  fupexi^ 
eieai(  (Icut  eec  ioeer  feperlSetea  cylla4rii  cwciiie* 
icriptii4rconi ; lam  «9uabicur  multicedocplia- 
^rotficenoeicciMeCeriptecu  ipfi,  Ikfpkxroidiae* 
talorum  Tphp  reiiirm  atnbieaeiumi  rom  enim  om* 
■t  Ipattum  polfiblle  remaneas  >ater  tpfos  t Af  cw* 
^a  • Me  veOhitt,  abolitam  fic,  iam  Ipfa  a^ta- 
kuni  t Qaare  cum  muUirudo  cjlindroram  omnia 
■olEbiljs  ctpieiur  mulrMadMi  aanolonm*  eOni 
iati  quacoraque  mulciplicatiMe  perfciieTent  ^ 
qaalia»etUm  eoaus  sic»l^  inuolucram  lolidA  cm« 
M)si  fp heroidem  rircameiagens  vqaabootiir. 

ofleodetnr  redigendo  ofientenem  ad 
ImpolEhiic.  Nam  fi  conos  criAleaphiamcMe- 
teii  Aiot  ioe^alia.fii  tnaor  conos  crt.flr  de« 
Ccribatur  circaiphim  talis  multitudo  cpiindrorom 
donecdtfcrrntiaa  toccr  Ipfoo»  8r  coaam  fit  ml> 
•or»qaaatdifftr«aeia  inter  rcaphium«dr  conam« 
qaar  fit  ^ . Itaqoc  figura  coao  circ&rcrlpea  minor 
cria  fitaphlo  «mu  tor  i cum  minos  differat  i cama 
mtMsIvqnam  firtf  hiom  ( Ergo  etiam  minor »quam 
ejUadrI  folidiai  vot  fcaphto  eircumCcriptt^qata 
■dnua  diffcn  i quantitate  minori  ■ quod  contra 
fcaecdcnten  dcauinftr.  eff » la  qua  cTUndri  rolldi 
<enis9r  anoaJi  folidl  firachij  oQenfi  funt  xqualca  • 
Atii  aliquisaffccac  TcapUom  conoefle  m nua.  Ifif 
lolcribat  tM  (olidos  aanol  js  in  rcaphio»toc  ejrlin» 
diot  in  cono  donec  differentia  t inter  ipfi>i«dr 
(tcrom  fit  mmoTi  quam  inter  conum.dc  rcaphiom. 
Tnnctqoia  maior  eft  <onns»dr  cylindri  coni  io* 
Icttpci  mtmit  differunt  ab  eo,  quam  ipfe  l Tcaphin 
emne  maiores*  quam  fcipbimn.  Ergo  multd 
maioTca  erunt  Ipu  figura  cyllntiromm  leaphio 
toicnpca»qafil  probatum  efi  Aipra  impollUaile» 
drgo  conus  ess  fcaphio  CMN*cfl»  neque  crii 
mai5f>aeqneent  minor  • 

THEOR  II.  PROP.  XXXVIL 

SmicylmdrMs  femtftthdroiie  chcamfcri^lus 
ft  htha  dd fimifphdrotdem , uf  5 . a/  x. 
dd  conum  vcfi  tnfctrptumyVt  x«  ad  i, 

PRobatur*  Nam  remieUimlna  im  fe  habet  ad 
conum  cf».  ng.  ad  1.  cs  propof.  7.  Tr.  h. 
Quare  ad  refidou  ablato  cono  fe  hifa^ic»vt  | ad  S* 
(edinoolucrom  rpharroidisfolidumcMMiotl  eft 
«fmle  cono  casea  didis ) Ergo  erit  ad  ipfumcy* 
Undrus  • rt  ad  1.  ficut  eff  ad  conum  * quire  ad 
reliqu(>m»fciJieetrph*rotdem  ablato  Tcaphicofe 
babebit,  rt  }.  ada.  Sedicasde  alia  medietate 
iphzroidisidrCTiindri  eam  circumfcribentisi  qua* 
rc  ^ prop.18.  lib.T.  erit  doplui  cylindrus  ilm  ad 
^ihfroadm  totam  tesa,  n |>  ad  a.  Q^uifiropccr 
ad  conom  inrcriptum,  qui  cft  1 rerpedu  cylindri 
fe  babebit*  rts.adi.|es  propof.sp  ftgo.  rr.17. 

COROLLARIVM  I. 

Hloc  eff iqnod  idpoieris  afferere  etiam  fi  Infc* 
dionestnon  fiot  per  aaea»  dcrlindrus 
ot>liquustAr  conus  fcafennsA  bafes  eilipfes.Nam 
erunt  eUipres  fimiici,  rtrote.quia  funt  panllctu* 
i«nqo9  fiQntacoQo»  tumqun  fiunt  d cyiinito* 


tnm  qnr  Tunc  fedloacf  fplurroitfit  cupraporf. 
at  Jl•flrna.Trad.*g.  Vn^eodemprocAitaiyo* 
mento  poteris  concludere  cum  fit,n  redangoium 
ad  rcdaonlum  es  axibus  ellipfium«ua  cllipfis  ad 
ellipfimtruficit inauific.  Td cstuo  iogeslo  s^ 
gomentomfi  placet,dirpooe  « 

COROLLARIVM  IL 

HInepstet,  qiix  dida  funt  dc  rpbgroidetda 
fphyra  quoque  reriffcart  1 fiquidem  ol  efe 
etiam  in  circulo  media  proponioaalia  lacer  UTa 
tcINa*  dt  7 A com  Om  uquetur  ipfi  po  ob  redan* 
gulum  «qutcrorum  nop*  fic 
HA  rcfidtto  on  • dr  OA  ra- 
dio ps^  d ob  parAllelai  Ft» 
dsx»  littcc  lut  Redan- 
golum  ver6»Oi  doaaa 
qoacur  quadraro  oi  ez  pro- 
poLge.  Ilb.|.  Quare  m prm 
por.tpJ<(.oi;relnprop.lff.  erit  mcdn  propor* 
tionalii  inter  ryjBt  ATiqulaomquat  No*rel  OP» 
fient  AO  ^at  *»«rciltcet  tota  at  totnm  on*rcl  m» 
qualem  oxiqns  edam  ob  fuaa  partes  fqualea  llaef 
exlpCimcquac  fient oa  refiJunm tnfidmimTT. 

COROLLARIVM  IIT. 

* f T Ine  etiam  feqaitur,idem  diceodnm  dc  fphf* 
ro^dtbu^qtt«  obtineant  fedionei  per  axem 
rtrafque  cilipfim  | quod  fcillcrt  fit  cono  • as- 
ina bafis  fit  ipfs  alltpfisi  oo»  per  axem  cranfit  i at 
alter  asu  alticado  f pfius,dapla . Nam  omnes  ellip- 
fes*  repoee  parallelf  in  ipfo  Tph^roidc  erunt  fimi* 
les  $ ac  ideo  redangula  Ipfam  cir* 
cumambirntis  fimil>a,  ficot  in  cL 
lipl!  circulari  fune  quadrata.  Vo* 
de  id  quod  enncl u titur  de  (irco* 
lil  cirmio  maximo  parallellaco^ 
dem  nado  concludetur  de  ellipfi* 
btts  ellipfi  maximy  parallelis  tran- 
fcttoti  per  axem . Omnes  aocem 
cilipfea  btfi  parallelf  fimdes  erfir, 
quia  cale  corpua  ellipticum  mao* 
Nc  iocclJigitar  formari  ellipfiban 
tdpsralIelU,stAZo  A Tuoambltu  per  ambitilal* 
tcrins  eltipfia  per  axem  dndg  ckp  tranfoincibas. 
Sltcrgotaiiteillpfisosis«dt(lliplis  ail  parallela 
Aitto*lr  in  i^o  cllipfis  rat  parallele  alteri  ellipfi 
peraxemecc.  Oicobanc  icp cilipfim efie fimi* 
lem  cxsciiipfi.  Quodofiroditur.  Namourc* 
dangulum  eftad  dca  redangulumazpropoCff* 
Tra^sq,  vt  ik  qnidracuni  ad  cn  quadratum  iit  el* 
lipfi  Dca*  fed  et MArcdaogulum  ad  MA  tedan* 
giUuffl*  itacficiF  rcdangulam  ad  nun  redingn* 
lumes  prop  qS.Tra^aq.  Ergo  ci  r rodaoguluaa 
eftad  ane  rcdangulam »niN  quadracani  aJo^ 
qoadrattun.  Vadc»kriprAlaccraeruncproporeio* 
naiia  enraquAdrau»  d redangula  fintfimiUa- 
Vade  cspra.y.  de  fimilicodioe  redionumcou; 
Trad.14.  lo  prcfaciooc  Elilples  ez'»  at  aai  cr  aat 
fimiies* 


^S2I 


AM 


TMioa. 


€40  TRACTA 

THEOR.  m.  PROPOS.  xxxvm. 

Frudum  fphdroidis  djuut  duas  urttus partes 
lylindrt  fruUum  deiuRa  por- 

tione cont  eiu/dem  altttudtms  fritflt  fphd- 
rotdts  eodeoKjue plano  refcHif  qiti  tamen 
conus  integer  h^eat  pro  Ifa/i  fcHtonem 
/phdroidts  per  axentyCr  altitudinem  aU 
terum  axem. 

S]t  fraAuiQrplucnMt^iiABC»  cuius c^ntrnm 
8e  fi  uftum  cjrlmdri  eiur<fcm  aUituciiius  MI  Hc 
dcirahacur ei  ftuOum  conisTlc  ciuGicni 
•Uitudinii  Mii  qui  C7tiodrui,&  conus  coofequao- 
cureaodem  bsfimciccutunj  quidudus  Ht  radio 

lemiaxe  ot  A pro  alutudine  (eouaxcm  alterum  it 
coofequaiur . Dico,  quod  Ci  fruflum  coni  htig 
dedocaturifcuAocjrliodn  kv  remanfurum  coa- 
CMum  louolocrum  quoddamtcui  {»onio  aic  Tpb;- 
rgidis  cqualia»  eric* 


Probatur  . Nam  n pr6pof.f6.h.  reliquum  fo- 
Udi  FH  dedudo  frufto  (ph^roidii  aic  cft  trqoaU 
irufto  HTLc  I Ideo  fpb^roidts  fruAum  aic  rcma« 
uens  ab  eodem  coi^or*  fh  quibit  tnhlcf  con> 
eaoam  foliditatemcfliadri»  dedudo  tprofrufto 
eoai  NTtG . 

COROLLARIVM. 

Hinc  dato  frufte  rpharroidlsminoii  verf^vtr* 
ticemCRA  poterit  eint  quantitas  inueniri 
fi  data  fit  eins  fedio  elliptica  per  axem  , nam  po« 
tflett  tauenirt  axis  minor » Ar  maior.  & ilc  haberi 
bafiieyliodri.Ar  coni, ex  bis  tnuenta  folidiiaie 
coni  Hr.c,  ab  ea  demes  foUditatttn  coni  Tel  » 8e 
refidiiuum  htlc  demet  ab  Inuenta  foliditate  cj- 
HbdriSHA  refidttum  hntlfo  cqoabic  portionem 
rpb^coidisesA  . 

Si  fcrb  detur  pars  f>)bproidis  verius  centrum 
lACPq^ demes  folidiutem  frufil  conici  tlb  a Toil* 
idOOfcjrlindri.fc reliquum  Not  TtLQr  folidum 
eric  squate  fpbptoidis  rrufioADc^. 
c Si  vero  detur  caiaa  osQ  demes  a cylindro  ho 
conum  OEH  A rcliduumcric  aquale  fph^roldl  <iU 
mid'f  : fi  vcr6  detur  frudum  centrum  includens 
'nczirsiaucntatiblidicaccsconorumxis  •&  til 
fubducci  i cjliodrl  fruftoNVvAc  quod  remanet 


T V S XXXIV. 

erit  squale  frudo  fphsroHis  aZTC  • 

Qupetum  pedent  fieri*  quatnuls  fedUnon 
(fieiredangula  ad  aiero ; fi  tamen  cononia*  It 
cylindroram  baf;s»qtis  cuoc  edent cIlipfcSitfftiR 
ooes»  &*  ideo  etiam  alto  modo  ftoftorum  fpbjroL 
cotum  foliditatcm  venabimur . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXIX. 

Hemifphittcidet  duplam  efi  coni  infer/pti, 

Sle  dimidium  fidif  roidis  ak  plano  ic  per  cen. 

trum  tranfi  untc.ieu  normale  axitfen  non  re> 
ieAt  . Dico  , quod  efi  duplum  coni  ioferipd 

lAC. 

Prsadumpt.  Didum  efi  propof.14.  Trad-it» 
quadrata  duplici  arithmetico  decremt  nto  miaitu 
ocluro  vtnque  malimo  admaiimai  8e  integri 
ciurdem  numeri  tde  minus , quam  i.  adg.  Qqmc 
Gnomones,  qui  ipfis  tucceffioi  suferuntur.erBat 
ad  integra  eturdero  numeri  magis»  quam  t.  ad  j. 
quoniam»  fi  ea  adedent  iam  decrefccfltia  ei  Tbefi 
mxx*mil  edent  squalia  • Quare  maxiras  quadrata 
ad  illos  gnomones  cxclafo  vtrinque  maximo  eroK 
minus  quim  j.ad  a.  Ar  fi  vtrioque  addas  mailmun» 
cum  fit  augumentum  squalitatis  qnadrsti 
iJ  gnomones  fucrediud  ablatos  erunt  muhbou* 
ous,quam  g.  ad  a.  cum  minus  comprt hcodaii 
maxima  de  gnomonibus,  qulm  qoodpriils  q«an> 
d6  non  erant  addita  maxima.  Atfi  fol^mquadn* 
tit  maximis  vnicum  addas  quadratum  maximuM  » 
tunc  maxima  ad  gnomones  crune  magis  «quam 
td  I.  Ratio  dcfinmcur  ex  ptop.  14.  Trad.aS.  Of» 
mrdium  enim  redlartgutom  iP  iti  fig.  ifliot  prof, 
deficit  ad  Iioc  erdlcrcfcontia  quadrata  sqoent  A 
integrorum  / Quare  gnomones  racccdiud  ablad 
erunt  magil.  quam  f inrrgrorum»  reiiangblo^ 
midio  eodem.  Redlangulum  autem  illudrieft 
miQust  quam  dimidium  quadrati  max'mi  et  pfopb 
If  contextu  Tr.d.aS.  quare  dimidium  cina  eric 
minus»  quam  7 vnius  inirgri . Ad  boc » vc  erg» 
fc  habeant  integra  ad  gnomenes  remanentes » vt 
j.ad  I.  edet  aut  auferendum  dimidium  redai* 
gulam  ip.tdefi  minus,  quam  ^ integri  .aut  addet* 
duintegria  ipfum redangulidimidium  drtniaper 
dimidiu  diiiudij»vet'x  tottuS.idcfi'^  illius  rcdigip 
li,  ideil  minbs,  quam  dimidium  integri.  Addiccr 
autrm  maximis  maximum  vnicum  totum.  £rg« 
Integra  vnico  maximo  adauda  ad  gnomoecs  rcfi> 
duos  erunt  magis,  quam  ad  i.  hts  notatu  • 


/ 


DE  SOLIDIS  CVRVIS  SVPERFICtEBVS  COMTENTIS. 


Prohjtur  Pro(^.  I.  Sre  en!mconut  sdoplmn 
**  ront  infcripti  ■«c.Dico  hun<  coaum  Tpheroi^  dl> 

I «tdie  rlTe  »f)D4l«m,  ^od  Ct  oon  eft  «^ujIu  At  mi- 
Mpr  conus  Z.fi  >d  eocmrc  poteft.dr  tunc(  rt  Tupra 
^ fcdmus  ) jiifcfibstur  t frcircumfcnhitur  multi- 
«io  rjiindrorum  «qualem  jltkudtocm  hibcn- 
t thtffluii5ii«r  id.  inquo  eircninrcrtpta  figura  to- 
icriptsm  excedit  fit  minut  ro,  ^ub  rpheroidet  dt« 
/•idnunczccdtcconurazi  Comer^iigunifoli- 
L4  circumferipti  fic  maiot  fpherotd  s Jimidio  iac> 

} I Itminus  excedit  infcriptami  ^uam  Tphproides  co>. 

nm  z»ericmator  liguraJnrcrifits  ipfoconoz* 

: ' Cflindrus  jdtem  cDconftit  rs  tot  numero  cy- 
liOdtiS)  ^liot  fiint  c/ecoraCcfipti»  cAque  ad  conum 
^ «icrtf»rutn  bac.  v(  ).td  I.  auare  ad  conum  Zf^ui 
• (fi  cuplut  coni  lolcripti  le  habebit  > vt  l.  ad  t. 
U'  fr  cylindrus  eo  dicet  minorem  proportionem  ad 
't  figuram  inrcTipcam.cjuamad  conum  eaminordz. 
v'  '<pro^r.s  Itaq;  cyitn  Irus  primos  aaad  cylindru 
H fMBuro  infcriptoruin  of  habet  proportionem  » 
V ^uambafesi  comfincarfjaaJtsaiiitudinisezprop. 
i;V  f.TradI  14.  <)ut  funt  rirculit<|uorom  radms  ms- 
Iv  btisett  •o,mmoriierc  11  • Circuli  autem  habent 
cmproponionemi^oamqiiadraucirrumfcripta 
a csprop  40Jib.d.8ri)iMdrats  eam  I a m quarte 

3 caruni  partesexprop.18  lib.T^ncmpcquadracumf 

0 caitts  latus  eft  bo  ad  quadratttmiculus  Utui  cft  tt. 
s Qaidratttm  autem  BO  ad  quadratum  ezfti  eam 

■ p^Jet  proportionem;  quam  red<u)gulumcz  oa» 
s OA  id  redangttlum  «XffA  iAnd«Tfk»4*|dem 
s qum^adratomoradgoomoaem  .0.  MK  il.fi* 

■ ^detnio.K  i|.additorcAangulo  il.ty.eiardcm 

t ducttdinis  IL  14^  i| . K xquit  rcftanguiu  cx  U» 

} ftlAiCum  lacosij  14.  cul«tcresi  locquctlatua 

1 M|lr  Ig  1 1 »qocc  lioci  lA  , Itaq;  ablato^  quadrato 

t 11.  M 10. i quadrato  toto  cx  o*  efficitur  gnomon  il. 

i at  la  «quans  re^ogulum  rC|  |A  . 

I : lu  quoque  dicendum  dc  afijs  . ( ylindrus  enim 
>,  I )>  CH  ad  iolcriptum  £••  eadem  ratione  et  circn* 

I lates  bsles.  & hko  vt  quadrata  bafium  1 & ideo*  et 
qtarte  parteStoempe  vi  quadratum  a a*a J quadra- 
f t«icxH<*,aridcoexd.Tr  >4vr  re^angulumro,OA 
•drcdangalum  fBi  HA.SHdeo  xc quadratum  ex 
t.  crad  gnomonem  14  Nkid.qoi  Iit  ablato  quadra-. 

I to  colo  ex  OH.  Siquidem  gnomon  prpdi^ut  eft 
I uqtialis  redanguiosHtSr  HA.  quia  latus  U.xefl 

I,  cquilefcgmcniuHA.  dr  if.iS.  additolb.14  latere 
patallelogr4fmni  eiulilem  altitudinis  ib>  18  efl  f - 
( qaalelaccrirtt.cumlatui  i8il4.i|c  cquale  it%- 
mento  oH,ftita  Jircarecde  atib . 

Uauite  tot  cylindri  aqxMies  tot  cylindris  dccre* 
frencibus  comparati  circumfcrlpcis..veHofcriptiX 
esmbabeot  p(oportionen»quam  quadrata  ciuf- 
demoumericqualta, quotum  vnum  cftor  gnomo* 
nibut  deorelMQCtbul  • fed  oumero  «quia  qualia 
fune  V.g.tainquibuB  M.NtO.;Piitcrc(uoc. 

Progr. ).  Npar  xidcadum . quim  proportio- 
nem quadrat*  fqualia,  dicant  dcrr<rcenubus  goo* 
mooious.  Etiam  ex  prsafT. notum cft.  quadrata 
' maxima  ad  deerrreentes  gnomones.  fimaximSflr 
pqoalia  (lapercot  tantum  gnomones  vnico  maximo 
ftfibf  nquali  quadrato  .dieere  malorcmpropor- 
ciooetD.  qudm).ada.  Cum  itaque  quadrata  quin- 
qoe.maxiina  sd  dccrerccntci  goomooes  quatuor 
ba  beant  maiorem  p roportioncm.quim  | . 
adt.  Cylindrus  quoque  magnuS  habent  eandem 
ptoporuonem  iuxti  omnes  quinque  fuos  cyim- 
dros  «quales  inuicem  aJ  cylindros  quatuor  dimi- 
dio Tphproidl  Infcripcos»  quam  quadrata  quinque 
squalin  souiocm  ad  decr^Cceaies  gnomones  dieec 


ad  illos  maiorem  proportionem»  quam  }.  ad  s.  Et 
ideo  cum  ille  cylindrus  magnus  ad  conum  Z ex 
Thrfi  /ir»  vt  y.  a I s.  E<  it  minor  figura  infcrlpta 
in  fpbproid«  cono  z es  pron.7.  Iib.y.  quod  efl 
contra  demonilrata progr.i. oflendimus  enim  fi- 
guram Infcriptam  cono  z HTe  maiorem . 

Progr.  4.  Si  vero  aliquis  contendat  dimidium 
rphproiiem  Cono  zeflemiaus.Ra^rdsesdem  In- 
fcnptto»  fircircumferiptio  cylindrorumfiat  adeo 
mulciplteatis  cylindris)  n In» In  quo  figura  in- 
fcrlpta  excediiuriclrcumfcripta  fie  minus. quam 
idinquo  rpba-roiiei  dimidiil  exceditur  I cono» 
Ideft  minor  diTercocia  ea » in  qua  rpheroides  ipru 
cono  minus  efi»  tunc  quia  figura  tnferipta  mi- 
nor efi  ipfo  rphcroide»<juod  cono  minus  cfi  » dt 
circumferipu  minus  sddit  fuper  infcr.ptam»  quam 
fuper  rphpreudem  eonasz,ectam  eircomfcripta 
minor  erit  cono  z»  fic  cylindrus  co  dicet  maio- 
rem proportiouem  ad  circumfcriptam  figuram» 
quam  ad  conum  z. 

ProgtefT.  Confideretur  rorfilt  cylindrus 
magoni  co,  eodemque  modo  probecar»ita  cfTe  cy- 
I moram  primum  o a f n IpTo  > cui  us  f.  midiameter 
OB  ad  cylindrom  circumfcripcom  ci  arqualem  o a» 
rt  bafis  ad  hafius  oempe.n  quadratum,  ad  quadra- 
tum « 8r  rt  quarta  pars  ad  quartam  partem  > nempe 
quadratum  oiad  idem  quadratum  OB.fir  rt  qua- 
dratam ad  iprum  quadratum . Ita  re&angulum  es 
v<>OA»ncmpe  quadratum  es  os  ad  illuJ  iprum  re- 
dangulum  ex  so»  Oa  » ideft  squale  qmdratum  ex 
or.  bic  quoque  comparentur  alij  cylindri  sqoa- 
Ics  portiones  cylindn  magni  ad  cylindros  circum- 
fcriptoi ; eriiqoe  B } . idefi  o i ad  sn.  rt  tedan- 
gulure  ex  F o , dr  OA  ^ redangulum  cx  r 1 • & a A» 
driic  dicas  de  altqs. 

Keftaagulam  ver6  cx  f o.  8r  oa  efi  quadratum» 
acex  ra.BArcdingalum  dt  gnomuo  M.dr  ex  fh>% 
ba  eil  gnomon  n»  fio  de  ali/sj  vi  lupra explica- 
tu  progr.  1. 

Et  idco  omnes  cylindri»  qulln  toto  cylindro 
co  exifiunc  ad  omnes  cylindros  circumfcriptos 
habebunt  eam  proporuonem»  quam  quadrata  um- 
nu  ad  omnes  gnomones  m-xioio  cuam  quadrato 
addito  . 

ProgrrlT.  6.  Quadrata  autem  omnia  maxima 
induro  rtnnque  maximo  ad  decrefccnces  squali 
numero  gnomones/efiduot  cx  pr^alTumpto  dicunt 
minorem  proporcioni.qui  fefqulalteram.iddV  qufi 
I adaquare  cylindrus  quoque  maximus  f qualibus 
conflans  cylindris  ad  cylmJros  decrcrccnccs  cir- 
cumicf iptnt.eiufiem  numeri  babet  minorem  pro* 
portionem,  quam  ferquialreri.  Quare  maior  ent 
mulcitodo  cyiiodrorficircQrcriptorO  cspr  y.l.y» 
conoZ)  «om  eylioirui  co  ai  conum  z dicat 
maiorem  proportionem. nempe  eam.qutm  y.ad  s. 
quim  ad  circumrcripcam  cylindrorum  multitudi- 
nem. Hoc  aurem  Cirensquic  cum  Iiec  multitudo 
progr.  4.  oficnra  fit  mmor  cono  z . 

Nota  rerb»  quodidfi  re<n,>er  i‘:q  jitur  fi  a?  fpIlT- 
roidesper  centrum  detruncaiu.fir»  fiue  redtangu- 
U per  stem,  fi  ic  aonivndenon  fnot  multiplicao- 
da  argumenta. 

Cu  ergo  rph^rotdes  cxa  cono  z.  non  fit  maiu«» 
neque  mmus  crk  squale  » 8c  contequemer  erit 
duplum  coni  jnfcnpti  BAC.prout  etiam  conum 
duplum  ejecimus»  Tcl  Cupporuiouisfidam  . 


Mmmni  CO. 


I 


<41.  TRACTATVS  XXXIV. 


COROLLARIVM. 

Hlne  emaost » <|tio<i  rph*raididet  llc  rc|iialt 
conot^ui  hab*Acbifim»  cuiut  «Uametcr  fic 
duplo*  diam<tribifi«  «oai  inferi  pti  .IteiufJem  ai* 
tftodiaic,  hiccnim  erit^Mdioploteoni  iofertpti» 
& ideo  dupltu  Iiemifpli«roidtf  ideosqualii  t|da 
(jpbcroidi . 

THEOR.  VI.  PROP.  XL. 

CHmfcHmqiu  fphinidts  fmflumfm  rnuut, 
fine  minm  htiet  udem  proporttomtm  *i 
coitum  iiifcripiiim , qium  4Xis  iimiimm 
CMmfegmnto  altet  tus  axn  portionis  ai 
fegmmmm  remanentis  illtut  alurins  por- 
thmi, tjue  efi  in  frnffo  relictio . 

Sltfegmentum  Tpheroidif  qnodeuratfoeUcv  «d 
reAiimf  bue  noo  arc»  A«i«  At,ccntruai  ■ 
froftom*  feu  le^mennim  deerhi*  poruooit  pf  • 
OiHndeadum  cR  fpliffoidi*  ^tcem  iac  adeo* 
nam  inferiptom  tAC  eam  dicere  propertkMein  # 
fPi  rH»feu  xquatem  ofj  »d  tp. 

Sit  conus  ita(}uez,  qui  habeat  eam  proportio- 
nem ad  conum  CAB » quamrot  FHt  dcR  j f d al 
fdt  Dteo  huic  fore  squalem  loliditatem  p^iooii 
ipfiua  fphsroidii . al 

Progr.i.  Quod  H non  fit  squatUeriiiaat  mahar» 
aut  minor  Tph^roidia  pocdo  couox.fic  ieaque  bid 
effe  poteft  primo  (pbxroidia  portio  maior  cono  Z. 

Pfog'.  a.  inlcribatur»  cireumfrribacuequepr. 
14-Trad  J|.  portioni  fphfrotdia  mulcicudo  Cy 
lindforam  squalem  aititudtacm  habeotiuhiiadeo- 
que  multiplicentur » tt  a circumlcnpta  cyhnJro  • 
drorum  muhita  hne  InCeripta  nunoadUferat.qui 
conos, qui  pofiius  eil  m’nor  fpeeoidis  portione  ab 
ipfa  dilf«rt,cum  autem  Circutnfcnptt  cylindri  bne 
nntorca  ipfo  fphsroide » & tpfuai  naaius  cono  z» 
erit  etiam  ioferipta  conorum  multitudo  maior 
co«o  s. 


ProgrelTi.  Secetor  deinde  da  Io  treapartef  * R; 
Gt  tertia  pm  wa*  quUyiA  cft  iripIaSAf  & oa 
Iplius  ia:  G auferatur  tota  da  abyfA > & AA 
ab  UA  reliquum  yiD  Ad  reliquum  da  erit  re  cotum 
yiAad  tocuiuHA. 

Quoatam  vt  cU  yPA  adHA»iu  da  ad  AA,cr|o  n 


Ajr  adoA  servHMidedta  RAtdAAinlmlru  vt^TA 
toium  ad  04  «^artent. ‘.ea  ma  tutum  adojt  partem  • 
Quare  8r  reirquum  yr?ad  rebquo-n  ha  fe  bibe« 
bic,*t  yrA  rotum  ad  cocturo  ha  nempe  io  propor* 
tione  tripla. 

T ret  jucm  li  aes  g squalet  ipG  ro  dicent  Ad  t» 
proportionem  triplam  • quam  fn>  ad  ■ At  Quare 
pcriHMrjade  tretlmes  ad  yro  erunt  io  eadem  pro* 
portione, qoa  ro  ad  Hli  at  cyliodru*  circumfcrip* 
tua  CT  ad  lorcriprfl  conum  ca  > e(l , vi  tres  Itoef* 
td  ro . Omni  verbcAteft  ad  coanm  z mmrtemd» 
vt  f o ad  yro,  6t  id«o  ex  ufuo  cylindrus  ad  conos 
Z erit,  «X  tret  lines  sqoj  et  ipG  ro  ad  rro , cum 
ergo  tres  Iine(prC'Jift{  alyroGnt,nrD  ad  HA4 
etiam  cylindrus  eircumienptu*  ad  conom  1 
erit»  vt  Foad  ma.  • 

ProgrefT.  4 Sint  ergo  perallelogramma  aequa- 
lia content4  fubvo,  da»  quorum  primus  Lt  tot» 
quot  fuue  in  Ggura  circumferipti  cylindri » fitqat 
oN  duplat^,  ideR  oa  , Ar  remanebuAi  DA»  arSf 
Idro  coolbruent  quadratum  rcliqoamN4>  Poft* 
modum  a Gngalis  escepto  primo  aoferator  gao* 
moo  latitudinem  habent  aA  quale cft  k 74»  Aea 
fequente  gnomon  laricuJIaem  babens  ae  . rt  eft 
<^4  6. 8e  (ic  t|  alij  adGnt , eritque  totut  gnoanoA 
0^4  d.  squalis  redangolore»AraA»  quod  q,4CH 
96  squeoc  longitudinem  M «ft  «mm  Q^.squ^is 
lateri  Pojdrmp  hucs  ac,  Gc  cotiu  gnomon  r 874 
sqUalia  rettiognlo  fub  •* » t.r  contento } nam 
redigules  k n efi  74  sqtiat  longicndioem  Ar  1 eft 
enim  r o 4 1 |uilis  lateriritSry  n lateri  aa*  8e 
Gc  dicas  dc  <lijs  gAomonibui,  G a JGnt. 

Progr-5.  Cytindri  antem  Sq«itcttVtci,eAqai« 
bvs  eomport.tureylmdrua  cT  magnus  altitaduMm 
eandem  habentes » ac  regmentum  alia  portiook 
rpbsroidills , Ar  biGs  > cuius  radiiu  os»  itaeG  ad 
Vc  primum  cylindrum  infcripioru  , vtbaGs  ocm* 
pe  circulus , cuius  radius  m ad  circulum » cuiuS 
radius  «V,  tdcoex  .^r  f.h.  qui  quadratu circu* 
feriptu  circulo  numn  ci  rad<0 so ^ qoadratfi  chr* 
cumferiptum  circulo  minori  es  rad«oev>R;  quasi 
quitta  horum  qujdrator«m>a  s aJ  quartam  par- 
tem y & idrn  qoam  quad.acum  10  ad  quadratam 
ov » 8r  ideo  quam  rcdangulum  ro»  8e  da  ad  rt* 
Sangulu  rGrOA  ea prop.4. cr  sf.  nimird  qui  re* 
Aangulum  041  ad  gnomonem  0^44.  Ar  sa  dicas 
dc  altjsfqualibascybrMiris  rerpediu  'ylindrornni 
decrefccntiiam  a V.  g.  cvHndrni  iD  cclt  ad  cy* 
lindrumov » vc  rcdaagulum  s 4.  td  gnooioaeai 
E 74.  nimirum  se,  8r  ea  » Ik  ka  G alij  adGnt . 

Progr.  d,  Uodo  sidendum  eft » quam  propor* 
tlooem  obtioeanc  reftanguta  sqoalia  en  ro»  Ib  Oa 
ad  gnomones  decrefccQces.  Et  prlmb  ccftnia  nft 
cs  pr.is.tr.tl.quodrcAangula  Integra  Mtaddc** 
crricentiasnicodecremenco  Aritb.  e 9 fuoc»sts« 
aJ  I.  fed  addito  maximo  taordm  maximit,lb  a^qon* 
Jibos  fune  magis » qnam  s.  ad  f.  Qoadraea  serb 
maxima  8 inuicem  sqoalia  ad dccrcrccHtio'7- 

e,8rpN  quadrau duplici  decremento  aritbme* 
cieo lUiSooactosquaNa fune  magis»  quamg.  nd 
adi.  QnareadgooaMnesrefidans874  firefCt» 
erunt  auaui » quara|.  ad  a*  quia  gnomones  cnra 
quadratis  IncluGssTOant  muima,at  G addai  bice* 
gris  maximum  quadratum  ex  prsalT  prop.y^.  b» 
erunt  magts»  quam  ).  ads.  I^oquc  redanguU 
tria  SM  squalla  ad  decrefceaUa  V.  g.  duo  n e » Ot 
Qe  erunt  msgts»  quam  s.  ad  1.  Rrquadraca  ieeui 
tria  maximaS  i adguomooes  8 74.Arc9d  decre* 
fcentes  dnplki  decremento  magis»  quam  ad  s, 
Ideoquc  Gmul  cx  prop.s9.Trad.s7*  ctuoc  augis» 
quam 


DE  SOLIDIS  CVRVIS  SVPERFICIEBVS  CONTEVTIS  SAi 


ad  K.  oemfe<)aam  oN  squalit  ipfi  id  ad 
dinidura  , dr  m tf.  idtft  da  ad  db  t nimtram 
qojm  toca  o 6«  vel  arqojiif  pd  ad  totam  ut*  qux 
cft  illa, quam  poflideccylindrui  circumrcriptuaad 
coimm  a»  vt  rt  tertio  pro^.  cooftac : qoare  cy- 
Jiadraiad  multitudinem  conorum  infcriptamh|^ 
bebit  propnrtionetn  maioremi  quam  la  cylio» 
f dnia  circaml«.riptu<  ad  conum  z,  8e  Ideo  multitu* 
do  eooorum  inlcripta  erit  minor  cono  z.8r  tamea 
pci^.  a • hzc  multitudo  cono  z oftcnfa  e(l  maior. 

Quod  Gaiiquia  afferat  effe  fnharroidem  minui 
Coeo  z . Eodem  modo  infcnhatur « 8e  clr- 
comfcribatur  multitudo  cylindrurnm  xqoalem 
liabcntium  altltodiaem  ex  p rop.  1 4.Trad.iy  .ita  ve 
drcomfcrti-ra  multitudo  cylindrorum  ramus  dif> 
ferat  ab  inlcripta, quam  fnhxroides  differti  cono 
Z.Quia  ergoinfcripti  cylmdri  font  minoret  ipfo 
ceooide,fr  ipfum  mmus  cono  z,  etiam  ctrcum- 
fcripta  figura  erir  minor  cono  x . 

ProgrelT.  7.  Dirponantar  deinde  , extera  nf. 
d[  4.  progr.  faAom  eft,  8c  eodem  modo  argumea- 
uadivtemur.  Qaia  ergoex  5.  progr.  cyiiadroi 
xqualiumprtmusin  rylmdroCT  eziftentium  bi- 
bet eam  proportionem  ad  cylindrum  ID  eandem 
circumfcripcum , quam  quadratum  eX  01  ad  qua. 
dutum  ex  Da  idem  erit  , vt  redangulura  fd» 
DA, vel  xquaie  kl  ad  rcAangulum  idem»  ve{ 
«quale  Kl  . Sic  cylindrua  , cuius  bafis  radius  oi 
adev  eambabet  proportionem»  quam  quadratum 
Czm  ad  quadratam  ex  cv  ob  rationem  allatam 
progr  5 (nperioris  partii  huiua.  8t  ideo  ex  expen» 
i.Conic*quam  FD»8roA  reftangu  umadrcAan* 
golum  Fc,<r  CA,ft  ideo  quam  rcSaogulam  o 4.  ad 
goomonem  <141  diAo  rcdan^ulo  «quale  ex  4. 
progr.  przced.  ftr  ita  effare  dc  alijs : quare  omnea 
cyiiodri  «quales  ad  dccrcrcentcs  cylindros  cir- 
curofcripios  eam  habebunt  proportionem , quam 
omnia  rcAangula  «qualia  aJ  omnrt  gnomones  io* 
duro  maximo  rcAanguIo, nimirum»  quam  kl»  14» 
0 4-  adiLi  k 74- 8r  <144* 

P'ogr.  8.  Cenumeff  ex  prxSabitis  prop.ta. 
TraA.38.  qu6d  reAanguta  aqu.illa  x e.  eo  ad  re 
Aaogula  f e.&  Q n habent  proportioacm  duplam» 
fr  ideo  ad  rcGJua  reAangula,  Sc  portiones  gno* 
nonum  x8&e  duplam quoquc.qu^busGvtrin- 
qoe  addas  maximum  cum  ’>d,  quoJ  additur  non  Gt 
Tt  s.  ad  . . fed  «qualitatis  htbebiint  maXima  tria 
ad  tria  drcrtfccntiayincluro  maximo  pro{>orcto- 
oem  minus,  quam  ouplam.  Sic  qttijrata  tmerga 
4 8.  &cd.ad  decrcrceotia  rentfrrrr»depropor.i4. 
Tr.aS.  habent  proportionem  magis,  quam  ).  ad  1. 
8r  taoio  msgis  inclufo  maximo.  Quare  ablatis  e 
.Sn<9.  ad  rcGdiios  gnomones  874.  fr  cq  if.  8e 
LtUui  Gioul  cum  qtiailratif»qu(  includunt, ^quanc 
quadrata  yqualia  emrdem  numeri  non  decrelcentia 
t erunt  minus»  quam |.  ad  a quarexL»K4.40*  trta 
redangula  «qualia  ex  pt^JidiS  integrata  ad  x l» 
ad  gnomones  rcGduos  ci  gnomonibus  prqdiAit 
coofcAos  obtinebunt  proportionem  minorem  • 
quam  ex  dupla»  & ferquiaicera  coaGttucam»quf  eft 
6«  ad  y.ncmpe»quam  cN  aJ  dimidiam  oN»reI  (qua* 
Id  OHtSr  m5.  Idefl  DAad  duas  tertias  partes  ox 
qium  toti  ro  «qualis  lateri  o d ad  totam  nx , qu« 
cft  ex  !•  progr  przcc>l.  quam  cylindrus  circum* 
feriptus  habet  ad  conum  z.  Quare  cylindrus 
circumfcripius  ad  cylindrorum  infcriptorum 
multitudinem  decrefcencem  habet  minorem  pro- 
pofa'odem,quam  ad  conum  z » & ideo  erit  maior 
ca  cylindrorum  multitudo  cono  z»  cum  tamea 
WUndetimus  minorcffi»  quam  conus  z • 


Cum  itaqur,  ncc  maioreffe  pollit » nec  minor 
conus  z fplixroide»  ipG  erit  equalis  t fed  conus  Z 
ad  conum  infcnptum  Aaccft,vt  yroadroex  ef« 
fcAionei  Ergo fph(ro<iesal  conum  inferiptum 
habebit  eam  proportionem  yFaadfD»niminsnia 
quamdimidia  diameter  esui  rpaiori  regmeoto,  ad 
iprura  malus  diametri  Tegmentum  • 

EXPENSIO  VIII. 

De  Sphierie. 

Soliditatis  fpbxry  cognitio  ,•  cum  Gt  vGbos  bt^ 
manis  omnino  necefTsrla  pr^tcreunda  non  cft» 
ftr  pr«tcr  ca » qu«  diximua  in  pryced*  qufft.  blc 
principaliter  modua  Archimedis  magia  dillucidd 
tradendus  eft  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XLI. 

FtgW4  folii*  fffh^r*  inferipUy  eju4  corneis 
fupeffetehm  contmetus  $lli  co- 

no ^cfsulis  hofim  obunet  circulum 
dquzUm  fuperfeiei  figurd  mjcrtptd , O* 
dltituiinem  normolt  di  dlifuoJ  Idtus 
perpcnitculsriter  iemijjd  • 

STt  figura  Tollda»  qu«  folidis  conorum  conti- 
neatur regmemjs  V g.  conoBAC;fieoppoGco 
nc  iCfrcaquehanc  conum  drcumuolutum  intel*. 
ligatur  corpus  ^SECF;  itavtLicp  TuperGcies  an- 
nulus  intcHIgatur  planus  Tpbyra  inTcriptus  . Sic 
afferas  de  corpore  lcshf»  frc«t.  I cIndeGt  co- 
nus reAusz,  cuius  baGs  circulus  «quet  fuapla« 
nitiefubtf  fu  planities  omnium  corporum  fph^rx 
inTcriptoru,Ar  alritu  Jo  Gt  radius.  Dico  hunc  conu 
Z effe  (qualem  infcripto  corpori  Tph(ra  oabd. 


Probatur  ex  prop.id.  huius  * Rhombus  coni- 
cus xac  a ex  duobus  conia  sduerGs  fuper  eandem 
baGmes  (quaiurconox  altitudinem  ei  obtioctl» 
que  eft  linea  i vertice  conilo  latus normalltet 
demifi»  fir  etiam  baGmMfuperficiei  coniBAC(* 
qualem,  iicm  conus  vcritxquaiiSconoconcauo 
LBECF  altitudinem  habens  Imesm  Exnormiiem 
ad  latus  ciusLi  i vertice  dedudam»&b.Gra  o Tu* 

fierGcici  lscp  annuli  plani  ex  prop  t8. huius  (qua. 
em»  undem  idem  dicas  de  cono  concaoo  lcef h » 
quod  habeat  «qualem  conum  y eiufdcm  alcimdi- 
Mmmm  t * nis 


( 

1 
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ac  1 jo«a  M9  aorHiallter  i ?erclee  i In  cIm  lahia 
dcm;fnt,&bal1a  w «qwK  roperficici  pUiue»ui» 
fpbftf  fuperficiei  fub«cnfptx  rp.h.  Et  eadcor  afl*e> 
ren^  dcfthoo^  ftBD5»ft  concaaitQikiTs>&cft> 
QTU»  Aint  vtpMccu  (laguli  (hic  fiaguUspr^idta 
f^ualet/Ertt  ighor  V.g.rrx  cooMoox  ^o/  duo 


v.qaf  totam  foHditatm  corporis  inrcripei  c^a« 
btsnt.  AAbafiseooixeftahjualUomoibus  rMDul 
bafibus  horum  conorum  i quia  bafii  cius  equae» 
<1  bypotbefi  fuperficiem  cotiui  corpOTis  iofcriptl» 
quam»  fr  bafef  omnium  conorum  fotUier aequant 
alt.tudoverbeft atqnilia eorum  altitudini*  Ergo 
cum  conut  z ad  omoea  illos  conos»  vt  bafis  adba* 
lim  referatur  exf  .h.cumbafisipfiusadoniQeS  ba* 
fesproparrionefqualiCBtis  r«fefjcur»ctUm  coous 
2COOU  fex  eriexqoalis  . Q^re>8t  corpori  Calido 
Ipbera  ioferipto  equabkur » 

COROLLARIVM  I. 

TDcm  etiam  dicendum  de  iedlore  aliquo  folido 
V.  g.  tASV  , quod  fcilicet  iic  f^us  ex  Kb6- 
tN>  corneo  lACc»  SCreCduD  LMCS  . Nam  H detur 
comis  aliquis  a»  qui  fuperfieiei  illius  LtAcsfua 
baCaquetijr»  8f  habeat  alticudiocm  k&»  ille  equa* 
biturpredido  fcdort : Siquidem  habebit  bafem 
qualem  bafibui  m»  8T»o  conorum  XtV  eiufdem  al- 
titudinis; quam  SKi  quia  bafia  M equae  fuperC- 
ciem  lAC»  & bafis  O fupcrficlem  lacf  bas  duas 
fuperficicseqntt  coni  bafisn»  quare  coni  bafis 
equabit  bafim  m»  Sro»  quare  cum  fit  eiufdem  alti* 
tudinta  coous  n equabit  etiam  conos  X|Ary»  vade» 
Brfedorcm  laVI* 

THEOR.  Jl  PROPOS.  XLIt 

Cerptri  cx  conicii  fegmentis  fphxrx  mfcriptt 
tonus  tt^Holis,  cjl  minor  uHo  cono , cnms 
bojis  fnpirpciem  fphnrx  exn^nti , ifnl- 
ittudinem  oiiinut  radmm  ; Cornu 
nusem  Xjitnlis  eidim  corpori,  fed  fphx- 
irt  circmtifcripto  tfi  mom  tUo  cono  rtSo, 
cuius  bxTis  xtjuctfupctficicm  fphnu,  (f 
tdttutdo  jit  rodsus . 

PRob.N2  conuf  f<}iMlIi  coffori  Tphere  tarcHp» 
to habet  altitudinem  IX  miooremiquam dia* 
meter SA.fr  baHm  vtpote  equaotem  fupcrficlem 
corporis  pfcriptl  obunet  miooreiBj  quambafta» 


quarequst  foperfietenvfpberf»  vtpotd»  qnod-  fu-^  | 
perficies  tnirripci  corporn  minor  fic  Uqmcfieis 
fphere  ci  rcumatnbieaeis 
fiodemque  ffiodoProb.  s.  pars*qttlrtlicconaS» 

SI  ^quac  corpol  ctrcumfcriptum  fua  bafi  equae 
_Mr^icm  maiorem  corporis  dreomfcribeodsr 
fuperficte  fphere  » alntudo  efi  x v eqaalU. 
radio  tA  I bafis  rcx6  equanl  fuperficiem  rphcvf#i  L | 
drsItiiudoradiuBBAronum  minorem  conlhcuso  ' 
cono,qui  equalts  fit  bafis  corporis  ffdiqraia  ectw> 
cumfetibeutis  fuferficiei  »ifeaJcicodiaU  elufileew 

COROLLARIVM  1.  ?l  ' 

EUicicaretiam  • Quodfidcturconasbabeos 
pro  bafi  circulum  pqualcm  fuperficici  fcAo> . 

Ha  fpherp  Lap»  8r  jIius  habens  pro  bafi  circulum 
eqoakm  frdoris.  corporis  ctrcumfcriptl  eidem 
fupci  ficici  t ‘luod  item  conus  bie  pofierloff  maior  ' 
efi  primo;  fi  habcanecaodem  alcitudinem  aaiqnla 
ftfprificies  circurafc  ilptafeftori  eft  maior  fitper* 
ficte  ipfins  fedoris  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLUL  i 

Qiulthtt  ffhter»  ep  ^tjudits  cano  hoitnti  ^ 
pm  jMptfpctciffhdefdtdejitdicmi  o*attU^ 
tndmcm  rodto  • 

DEcarfpberaAona»  fir  conus  m>  colos  bufis 
equeeur  fnperficiet  fphenr  AooHpdr  alcira* 
do  radio  SA  i Dico  fpberam  > fir  ennum  equaUs- 
cSc  quantitates  • 


Prob.  Ksm  fph^rt  non  erit,  aut  maiori  aoe  oiS» 
flor  ipfo  cono  m : Ergo  iilf  equabitur . 

Si  ver6  aliquis  aficrat  rife  fpheram  cono  oulo* 
rem»  fic  ofiendetur  id  efle  impoiSbile . 

ProgrelT,  i.  lttfcribacurcnim,SrcirctrmrcTtb»* 
tur  figura  expropof.14.Trad.Si.  adcomaJtipIf. 
daris  lateribus , vt  fpauum»quod  lottrfperamidr 
figuram  inferipeam  intercluditor  fit  minutiqudm 
differentia  illa  V.  g.  h > que  Inrcr  conum  m>  dr 
fpheram  reperitur:  Itaque  hee  conica  figura  fo* 
lidii  vt  IRP»&  cet.  erit  maior  conom  ;qula  ma- 
gis accedit  ad  fphxrami  que  ponitur  maior»qutm 
conut  m»  cura  minor  fi  dilffrcntia  inter  Iphe-, 
ram  I Oe  iofetiptam  conicam  figuram»  quam  Inter 
conum . 

ProgrelT.  s.  coofidercrnrdcinde  conus aflqtfs 
Ziqutcxprec.  obtineat  bifim  rquriem  fujirw 
ficiel  corporis  conici  iofcripiii  atciudioemq;  tv  ^ 
ifle  coaus  Vtique  ex  pteced  equabit  fua  folUltt* 

te 
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eecorpds  coalenm  infcriptvn:  Ven&m  iftccoats 
ex  CoroU.  pr«p.prac.  minor  efi  coao  m ergo  eor* 
ptu  ^oi)ae  conicom  Tpheri  infcriptum  prog.i* 
cooo  n minuS  ericfed  o/lenram  cf)  melus  igitor» 
oiiiKii » qood  cft  (mpodibiie  • 
Progrc(r.|»  Dicet  deinde  aii<]oi«  rphprem  cono 
BieiTeaiBoremi  8e  circnmrctibacttr  jliipu  coqicx 
fig.ex  pr.i|..Tr.}).qg»«deoconftet  mukiplicxcit 
latcnbus.vc  dtfferdtia  Tolida  e,qiM  rft  inter  fplip» 
nmpAfe  (it  miooriqoamd  fferenci«»quf  efl  inter 
cosim  m.fr  fc-hcram , Se  iam  fig.  eo  nica  circum» 
fcHpu  minor  erit  cono  cm  fi^uidcm  minori 
Itntia  i minori  Tphcra  differt  • qiiaxi  conuc  m 
pnidifio». 

Sic  deinde  eonn»  z , qoi  conAcc  altitodioe  ■ q» 
ftobtiocac  bafim  Tuperficiei  conici  corporic  cli> 
cnmfcripti  xqu^cmj  vt  prop.41.  h.  Hic  itaque 
eodui  «qaiabmr  corpori  conico  circomfcripto 
i^orqtieefit»qaim  connsm  ex  prooor.4a.  cum 
foaio  bafim  confequatur  maiorem.  Irgoctian  fi- 
gvra  conica  drefiilcriptifquc  ei  xquiuur  maior  cft 
cooo  m * Ted  fupraoffenfa  eliminor : Ideoqueab* 
for<U  ciTet  maior i8r  minor.quod  cffc  nequit.  Com 
Itaque  conus  obttnenabafim  fuperficiei  rpbcr« 
squalem  dr  aititudiocm  cadio  non  pollit  ^eauc 
■uior,  aiu  minor  ip{a  iphsra  > iJli  omniob  gqua* 
him. 

COROLLARIVM. 

Hinc  cft  quod  cum  foperffciei  fpbcrg  ex 
o(lenffOneprop.4J.T-a^  ii  Iit  quadrupla 
maximi  circuli  it  fp^ra  infciipti : quod  etiam 
cooua  ifte  «qualia  rpbfrc  habeat  balim  huic  circtt» 
Jo  quadruplo  maximi  drculi (qualcm.fr  Idcocon* 
feqnetur  banm.obtiocatcm  diametrum  duplo  ma* 
lorem.  quam  diameter  fphxrx : nam  fic  arca  cir- 
culi ex  prop.|d  lib  6.  Se  6,  lib.i.  erit  quadrupla 
OKuii  maximi  ta  fpb(ra  inUripti.  Vnde  etiam 
petet.  Quod  fph(ra  ell  ad  conum  Oah  libi  inferip- 
tam»Tt  conuSqui  confequatur  diametrum  cB.pro 
radio  futbalia»fraltituiinem  raJiu  ba  cumeuim 
Ifte  cooua  zquet  fpheram.  ad  eundem  conum  re» 
fitretur  eadem  proportione^  ac  ipfa  fpbfra  • 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  cft  fphxram  elTe  ad  conum  libl  in» 
icripam*  vt  circulus  ex  radio  cu  ad  circu- 
lum cii  radio  Hi:aam  conus  ex  radio  CH  ad  conum 
«31  radio BU habentium  eandem  aliituiinem  ea  ita 
rcfcruorur»vtbAfes*  conus  autem  cx  diameuo 
fr  ducudioe  BA  arquaiux  fphxr9  • 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLIV. 

WMfcunqucfiHoris  [phjrr£  foliditdtt  stqus* 
r tmr  ilU  co»us  ^ qut  obttneat* 
iem  fwperfiati  porttoms Jph4r4 
^ SititdtHem  dquMem  radto, 

Sit  ftftor  IBACDEB  • Se  conus  reperiatur  aliquis 
o»qui  baliin  confequatur  «qutlem  fupcrficiei 
MACr  portionis  fpher(»ncmpecx  pcop.45.Tr.jl. 
duclam  cadio  fabienfa  arcui  fA  • fr  alticudioe  ti. 
Dkobaoc  cooitmeffe  squalem  folidiuti  fedoris 
l.»AC*** 

Probatur.  Nam  fcRnr  fotidiu  nec 


maior  em» nec miuerpifdhffo coao  Rrgocl 
fquabirur. 

Quod  rerb  ceno  fefior  non  ffe  maior»  ofteodl* 
tar-i  fi  enim  Cedior  conomaior  eft  figuracoolcB 
feAorirphere  inferibatur»  adeo  mulcipIieatU  ta* 
teribus»  vc  diftercocia  h*  qux  inter  ipfam  eft  fph(* 
rc  fedbircm  mediat  fit  mionr.quam  <lla»  qux  beer 
conum  n»  fr  (e^rem  reperitor  r Itaque  illa  figu* 
ra  cono  n miioreric  cum  magis  io  quantitate 
ad  rpb(f(  reftorem  maioremipfo  enno  accedat  ob 
minorem  dllT^ remiam  inter  Te » fr  fph(ram . 

Prog.  %.  Fiat  deinde  conus  idlqoU  squalU  folL 
«ficatl corporis  Conici  In  fph^ra  inrcripti.ifteco» 
iMN  «ric  minor  cono  ■ { cum  conftet  bafi  minori 
npote  quod  xquetur  roperftcixi  corporis  fcRori 
lnrcnpti;coni  veron  bafis  fuperffciei  porcionit 
fpbfrg  maioris  t babeac  quoque  altitndinem  m{» 
oorem  Bn»quam  conus  noMiMOs  altitudinem  el) 
Quamobrecn  cnm  tfte  comis  fit  minor  cono  n» 
ceUm  figura  eonlet  inferipta  ^ori  ipft 
cooofquaiis  «ritminorcono  a.  Icaqoe  ellet  fi- 
gura oonica  inleripta  fe^H  maior  quidem  ex 
primo  prqgr.  minor  ex  fecttodo  cooo  D » quod  eft 
abfurdum  • 

Progr.  At  fi  aliquis  putet  fph^ram  cono  efle 

minorem;  Tunc  dreumferibatur  feftori  lau 
> figura  conica»  adeo  mnlcipticac  s lateribus»  vt  fic 
diffcrcacia  e inter  lpfam»fr  fpheram  minortquaoi 
ca»  que  cft  inter  conum  n»  fr  ipfacn  fh(ram.  fr 
iam  iftj  figura  conica  cono  0 minor  eru;  cum  mi- 
nor differentia  lotcrponator  imer  (pb(tam  mino- 
rem cooo  n » fr  feipram . 

Progr.  f . Ac  fiat  conus  alter  gqualis  figurp 
cooU'(  orcnmfcripeppfte  conus  maior  vtique  erit 
cooo  o : fiqutdem  confiat  ex  altitudine  (quali  iq» 
fr  bafi  maiori»  quf  cfi  (quaiis  fuperfidei  fi^urg 
cooic(circumfcript(feCtoci*fr  ideo  miior  fuper» 
ficie  (AT  fph(r(,cuiequaturexth  lib»fis  con( 
D»  & ideo  cum  confiet  conus  hic  equalis  loliditati 
fpltfr(  conic(  circumferiptf  fcfiori  bafi  maiori, 
codemque  altitudine»  maior  erit.  Cum  itaque  fie 
maior  co-jus  ific  cooo  0»  etiam  figura  conies  huic 
(LjUahs  fpbjrp  feSori  circumfcrTpta  cono  a ma- 
ior erit;  fcd progr. |.  oficofa  cfi  minor:  Ergo 
d1'ct  maior  figura  conica  circumferipti  fcfiorl 
cono  0,  fr  fimul  minor » quod  effe  nequit  • Cum 
iuque  ime  abfurdo  fefior  lafe  » nec  maior » oec 
minor eile pollit  cono  n»  ipfi  (quobitur  • 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  patet  quomodo  potEc  cognofei  quan- 
titas t AFB  lefiof  is  fpb(r(  data  fidione  Lp,fr 
fubccnfa  ar  » nam  cdm  iam  cognofeamus  bafiio 
coni  n cx  prop.46.  Tr.ji.  qu(  ducitur  raJio  fub- 
teofi  Ai$  Se  altitudine  ae  fi  confiituamai  coium» 
cx  hac  bafi  radio  AF , fr  altitudine  au  tfiius  coni 
cogo  11«  folidius,quc  cfi  pars  tertia  cylindri  eiuf- 
dem  aliitudinis»fr  bafis  cx  prop.7.h.  etiam fefio- 
ris  fph(r(  quantitas  moccfcet. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  quoque  exeret  quantitas  portionisfphx- 
rc.  Nam  cum  habeamus  notum  diatnetrij 
Lf » etum  obciocm  us  bafim  eius  diametro  dufiam 
cx  prop.J.  tract.JO.  datur  quoque  altitudo  coni 
linea  m fl  terimnins  eduda  a centro  e ; vnde 
conus  confiiiunur  tertia  fc.  pars  cylindri  eiuf- 
dem  bafis » fr  altitudinis  f Si  ergo  hunc  conum  i 
fedo* 


i 


e4t  TRACTA 

feftoK  LAN  r«b^anitU(  crk  nota  rlcf  por* 
eionii  LAf  folidicat  { cz  cjua  ctiim  renabimur  fo* 
liditatf  refi  iui  LCHr>6lr  C\  fic  frgmentum  RL*s  fulv 
duAiiduabuiportiooibas  La»>  fr  u>s  idem  cott* 
fe^ueimir . 
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THEOR.  IV.  PROPOS.  XlV. 


pro  bafi  tertiam  partem  e 
ticndJne  femidiamettum  • 


T £, 


• * 

THEOR.  V.  PROPOS.  XLVI.  ' 


Sph^r*  ijiuLtit  jKjUalil  efl  [oUio  ttSa~ 
gulo  comptehtofo  fuhfcmiiumrttolpht- 
rrf,  V ttnu  p4tie  amhnm  fpham. 


Ornat  corpus  ehe*  fphnram  cheumferipti- 
hdc  stsjutlc  eff  Parjllclrpsptslo  , citius 
ulsnudo  fit  fcmitliameier , ialis  vtri  (t 
difutlit  tertie  purtt  /i^rficiei  ipfius f gu- 
re emumferipte . 


^ It  fphpra  ABCDifr  folidom  redaogulum  Utmi* 
• » » «uuis  b * 


Sic  fphfra  fnAtceiei({aee!reur(ribaeitreorpaf 
qaoddam  V.  g.  criangularibua  raperficiebut 
cooftani  * rc  fune  circamfctipur  eiut  medtetaci 
quf  faqt  cor,  SeQoPt  &cqHt  Sr  cct.  Dico, 


^ttbd  boc  cft  ^uale  parallelepipcdot  qnod  babeac 
rtem  eius  mperficieij  Ar  proal* 


> cuuis  b^Hz  LKO>  .^i}oec  tertiam  partem  fnpe» 
fieiri  Tj^bfre  propofir^ > jlcitudinem  rerb  iNocik 
forn  eius  radiuf  cy  . Dico  qu6i  fphfra  propofi*. 
ta eft  p'^oalla  refiangiilo  folidoLVMH  . 

Probatur.  Namtft  non  cftp<}ualis  rpherafoUdo^ 
eric»aut  maiuc  illud  Tolidumiaut  minua  ipsi  fphp* 
ri  t fed  nec  malut » nec  mtnut  effe  poteft  • &|o 
e^uale  folidum  erit  ipli  fphprp . 

Nam  (1  maius  efl»  erit  er^  p()tule  alieut  almi 
fpbptp  maiori  ea  propolita  iacd*  vcI  It  coitcndai 
«qualem  alEgnarl  non  polTe  p aOignabitur  faUat 
aliqua  maior  proponcapquc  nec  Cnidum  omniab 


Ii 

probatur.  Nam  cnrrut  clreumfcrlptiblle  Tpbf 
r«  eft  Illud, qu6d  habet  ruperbciea  tangdeea  fphe- 
ram;l  pundo  verb  coniadus  ad  centrum  fpb^^p 
Hoea  duda  cR  radRis.Btci  nr.a.rr.a|.eft  pcrpddieu* 
laris  IIU  fuoerP^i  p *nde  fi  ab  angulis  alicuius 
fopcrliciei  illius  comoris  V.  g.c.HO  ducatur  redp 
ad  centru  fpherp  Q^fiet  pyramis  coHQ,  culat  altl- 
todo  erit  femfdiameter  iq,.  Omnis  rerb  pyramis 
eft  tertia  pars  prirmatit  cz  didis  ad  ea  altitudine 
te  In  eadi  bafi  : Quare  fi  tertia  pars  bafis  cho  affu- 
matur,8;  adcadialtltodinf  qi  fiacprifina  mvTilx 
bec  erie  *qua!c’totl  pyramidi  tmnXp  quam 
rupponofqualcmp8r  fimilem  pyramidi  oohc^.  At 
(f  bafes  omnes,  et  tr*  redigantur  ad  » nam  bafim 
f qualem  quadrangulam  ez  ptop.i8»Trad.i9.  quf 
lantiertif  partes  bafium  pyramidalium  p erit  Illa 
bafis  aqualis  certi;  quadrangul;  parti  bafium 
nlum  urnul  p qu;  fubtendunc  omnes  pyramides 
polygoni  clrcumrcribentit  fphjram  »8f  Ii  coofti* 
tuatur  fuper  eam  bafira  parallclogrammam  Pa* 
ralleleplp^um  adeteuarloncm  prifmatis  rRXVM 
erit  omnibus  prifoiitlbus  quale  eft  rnumez  ipfis 
TRVMXqu;  fingatas  pyramides  fquint  ez  pr.  %%• 
parc.i.h.;qualc,&  confequencer  erit  f quale  omni> 
bus  pyramtdibBS.  Vnde  etiam  ipfi  polygono  circi 
rphiramdefcrlpcop  quare  parallelepipedum, culos 
bafis  equet  tertiam  partem  fuperficiei  polygonip 
dcfcmidiamecer  cius  alcicudioem  mcniurecpcric 
yqualc  Ipfi  polygonopquod  eratofieoiendun  • 


ezpquet  p fed  mteT  Ytramque  magoitodltieiD  fo»^' 
fiRat:  Sit  ergo  hare  fpbcra  hffOp  qinrltallqw 
fiiperct  fuhrram  propofitam  lAD^pIlr  Ideo  ambiet 
il]am>  te  umenfit  minorfnlidp  lkmn  . Quopo' 
fito  circumicribatur  f'h7rz  minori  PolygonunH 
quod  Tpharram  maiorem  nod  ezcedat  i Id  cflia 
pofie  fieri  fupra  ofiendimus  propof.iy.TradJIp 
fiatque  folidum  redungolum  li;q,s  > cnius  bafis 
LZP<)^.  fit  atqitalig  teror  parti  fuperficiei  illius  po* 
Iygoni,&' altitudinem  eius  mcniuret  fph*r«  ra- 
dius. quod  cz  prarmida  erit  arqaale  ipfi  poliygem. 

Parallelepipedum  itaque  «quate  polygo- 
no, habebit  bafim  maiorem  Lzpq^»  quam  Lioi 
bafis  illius  folidi.quod  nos  dicimus  fpbfr;  «qask 
Ctt  illa  fit  «qualis  terriar  parci  polygoni;  hsctertiv  . 
parti  rph«r«  in  polygono  cztRenos,  vnde  cutn  fit 
malus  concinens,  qui  contentu  erte  etii  maior  f«- 
perficies  ool  gonl  concinentis, quam  fpbarr;  ardc 
c6:ent;,  irediequeeer  maior  erit  tenta  pars  fuper^ 
ficiei  p^ygon;, qui  fuperficiei  globofie  fphzrztft 
bafis  LKPt^zqualiS  cerclz  parti  polygonx  fuRer- 
ficiei  maior  erit,  quam  bafis  Lzoi  teccue  parci  fu- 
perficiei giubofz  s juiI  s • & tandem  folidum  fob 
eadem  altitudine  Sz  fuperbafcm  maiorem  t Rpq_ 
maius  erit,  quam  folidum  zm  lz  fuper  bafemmi' 
norem  lzci,  fed  hoc  folidum  dicebatur  »badue^ 
fariis  aut  maius,  aut  «quale  fph«r«  maiori  titOY, 
Ergo  fpb;ra  maior  erit  minor,  qu5  foltdum  Lziq, 
refiangulum  fuperbafcm  maiorem  LZPt^r  fedboe 
ez  conftruAione  eft  «quiie  polygono  contento  iu 
fpbxra maiori,  crgodlcc  fpb«ra continens mtot* 
rooceDto  ^lfgo&o,  qRodeftabfarduin . ^ r ' 
Pro- 
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Probatar  quoque  tqood  fntnutefTe  nequeat  fo« 
lidumpfcdiftumlKMN  fphsra propofiu  ABC». 
Ctrca  idem  ccotrum  y defcribacur  fphxrt  , 
aut  squali^  aut  non  minor  ipfo  Tolido  LKMMifiee 
maior fpb«ra  propofiu  »ac»  * W inter  vtramqt 
magQUodinem  conftUeosidr  fitTvxz  peraduerfa. 
rios.  Huicque  Tph^rz  affigiucp  xvxz  circum* 
fcribatur  rurfda  polygonum  non  excedent  Tphar* 
nm  primo  propofitam  baco  exCor  pr.lJ.  ir.Jli 
fiatquedeinden  pizced.  bafis  «quatit  terti»  par- 
ti fopetficlelpofygon»  » qo*  fit  & fupor 

eam  ad  altitadlnem  rad*/  TC  parallelepl^dum  !.«• 

S • Cum  ergo  ruoerSciet  polygoni  huius  fit  mU 
aer»quam  riiprrfi%'iet  fphxr»  cootioemli  abco# 
etiam  eius  tertia  para  erit  minor.qoam  tertia  part 
elufdcm  fpb«ne  etmilnemii  i fir  Weo  erit  quoqot 
miooriKBQ^arqoaliS terti»  paftifuperficiei 
goD«(  qoatnb-fis  LBOI,  qg»  «qualit  ex  hjrpochefi 
efi  terrU  parti  fuperficiei  conuex*  fphere  cab» 
rode  parallelepidum  iis  licet  maius  eflct,  re  «- 
quant  mjiorem»qoam  e(Tet  minat  ut- 
raJIelepipedoiBUN  fuper  illam  bafim  ad  eandem 
thttudiocra  ercdo»  quod  in  Illo  continecar»  <iu« 
omnia  abfurda  funr,  cum  ergo  parUlelcpIpcdum 
LfMS»  nec  minat  cflepoflie,  nec  matni  TphcraBA- 
CB  ilii  erit  «quale  . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XLVU. 

* Sphdrd  (unt  tnUT  -fe  tn  tnpOcaU  rgti9* 
ne  diMsetrorumt  fndiotwn,  0* 
penpherMum . 

INfpiciantut  do*  foh*r*  AatH.&l-vi.  Dico 
eat  ad  muieem  referri  io  triplicata  ratione  dia- 
metri AH  adai»rcl  radi;»rel  peripbeh»  amh,iv|( 
fiant  cis  paralieiepipeda  «qoalia  Ci  9e  i>  { quorum 
latera  oP.firQM  fnnt  «qualia  femidiametris  Aa.Lt. 
Certum  ell  b«c  cfie  timilla  ob  bafium  rcdangola 
trienti  rupcrficieruoi 
fphciicaiu  «qsaliant 
46.  h.  fc«  circul  I ex 
diairrtriS4lt»  dr  LN 
tamquim  raJijtuB4|. 
tr.}i.  dridto  cxtr.fY. 
]N.e  prop  iritngoha  ex 

II  ambituA  radio  eorum 

I : n I I®  AH,«r  ti»  fe.  compre. 

Vc\L.  henfai  fextanteambi- 

^ tuum  evradi)<HA,& 

it  du^oruffl  fc.  trienti  hma»  & tvt  ptripheria- 
ru«t  qux  fune  dimidium  ambituum  duftoeum  ra« 
d.J«HA  «Licx4y.l1b.tf.  t^areexeaiem4}  &18. 
lib.f . or.  cx,  xD  erunt  proportionalia  laterlbut 
QN.Q,T»TD»vtpote  radtj  diametri  aHiLI.At  trieatet 
perif^ertarom  AMHjLvt . Ergoei  def.y.tr.}4.pa- 
rallclepipeda  erunt  fimilia.idvo  ex  14.  p.l-b.in  iri- 
plicau  ratione  laterum, ideR  ra.ii;  m ad  radiii  qN, 
rei  trientis  peripherty  ox  ad  or,  Br  ideo  peripbe- 
rictum  ex  iS.l.f  .vel  diemetri  CX  ad  diametrum  TO* 
Quare  etiam  fpbprp  cqualea  parailelepipcdit  hma» 
^LVi  erunt  in  triplicata  ratione  pcripberiantm 
ex  y.J.y-.xel  radiorum»  rei  diamettocum . 

expensio  XI- 

De  fplitr^,vcl  fphxrotdinjHtdriformiitiy 
■vng»ld  Cyliniricit  fiUdiuie . 

SFIijnq  uadrifiormitefi  figura  follJa»  qux  for- 
nitar  a plano  qaadrato»  rei  rtAaogulo : Ind 


deltidc  omnia  pitAa.qu»  parallela  liceri » debafia 
perpcudicularu  ipfi  plano  per  corpus  illud  Jacun- 
tor»  aut  circuli  funt»  aut  Elbpfes  . V.  g fuper 
quadratum  Aioi»fit  formatum  tale  corpu  - Aioao» 
cuius  fedio  X dl  nocmills  bafi  Aioa»  Br  paraiieU 
Uteri  AB  fit  circulus»  vel  ellipfis>illudcorptia  erit 
^ibxraqaadriformis»  6 fedlloncs  fiat  circuli»  ral 
lpb«roideiqnaJrirormc»fi  fediofit  cllip&iidt 
quo  corpore  Iblidtcu  cubica  quxreodaeft* 

THEOR  1.  PROP.  XLVIII. 

* Sph^rt  iit  tfi  td  fphdrtitt  <j»idrifor~ 
mtm  , vit  fphtraidet  td  fphieraidm 
ji$4drijwme,vl  chcdtSaliqmitVtl  tllip- 
tdijutdrtIHi»  , vel  nBttgiiliim  tm- 
kiens  tafei  ipfortm  torporum . 

Sit  fphprot  lea  quadribrme  Aloo«,rcl  clnt  me- 
dietas fupra  defcripta»cuiusbafis  reAanguU 
AloB»iHnea  Imifpberiam  klcd»  cuius  bafis 
circulus  kOl.  Dico»qoodrpbxraxOLO»icaeftad 
^xram  qaadnformcm  aiobd»  ncircnlua  aci. 
ad  quadratum  aiob  . 


m 1 

/iril  jC— 

Probatur . Infcribantur  enim  tum  in  hemif- 
pbxrio  tum  iobemifpbjra  quadriformi  tabic  pa- 
railelepinedainHIa  cylindri  equaliilnuicem  alri- 
tudimt  V.  g-  parallcicpipcdum  iiNy»flr cylindrus 
hbpx  ner  continuam  fuodiuifiooem  radij  oq^rerlt- 
qaequicumqne  eircolus  ad  ciccumfcriptum  fibi 
quadratum  io  eadem  proportione  V.g.  circulus 
KcLtricadquadratfi  AO»  Yt  circulus  HfP  ad  qua- 
dratu MN|k  fic  dieaa  de  omnibus  tlijs  quibufcom- 
quCfCum omnis  eircutui  ad  alium  cireulum»vc  cx 
propor.49.  lIb.i.con(Iac»V.g.  circulus  xcL  fic  ad 
circulum  quemcumqucHrr»  rt  quadratum  ao  ex 
diametro  hl  ad  quadratfi  mncx  diametro  HPiQuod 
eft  etiam  dicendum  de  Eliipnbos  ex  propol.ay* 
Tra&.IO.  rA  irp<^aNrta»da  faqimur»  quod  fic  cir- 
culus soL  ad  quadratum  AOirt  circulus  ner  aJ  qu» 
dratam  mm«  vel  ^lipfis  vet  ad  redaugulumam* 
bicos  AO»  vc  Eliipfis  HSP  ad  redtoguium  fe  cir- 
cunddt  M N»  Br  cxt.  Cum  ergo  cvllndrt  fipcr ctr» 
Cttioa.vel  Tuper  Ellipfes  credi  fiiit  «qu^^lis  alci* 
cudints ; ac  pariUclepipeda  fu^er  quadrau»  vel  re- 
dauqula  ex  diireceris  es  Tbefi  dicanr  eam  propor* 
ctonem»  quBo»  bifes  { ideoqtM  omnrs  cylindri»  qui 
fpbpra»  v(l  fphxroide  inferiptibUes  funt  ad  om- 
nia patalitlepipedafphpra»  vai  fphxroidc  quadri- 
formt  iofcrtptibilia  dicent  c4d«m  propoitionem  • 
quam  circulus  »B;  bafis»  CUi  cylindri  inicuncur» 
dicit  aJbjfes  rcdangulas  parallelepipedorum  ex 
prop.t .b.  Omni  luque  inferipeione  poffibili  ^um 
Paralieiepipeda  io  fpbxra  » rcl  fpbxroide  quadri- 
ibrmi»tum  cylindri  in  fph«ra»vri  fpbxroide  mul- 
tiplicentur» ncceflecft.  vc  adaquent  parallejepi. 
peda*  qindra  rphxrain»rel  rpbproidem  quadrifor- 
mrm 


t4i  TRACTAT 

WC;  Cjlindri  aut  j TphYram»  val  fphvrotdC  alio* 
^oiOi  u (ion  omnin6  implereattnoua.fir  minacior 
{nfcripriopolTcc  ioftitul  concra  hjpotheflmycpii 
pofctmius»  omnia  efisinfcripta  >^in  potuerunt 
Infcrib?  • Cum  ergoomnei  cylindri  rrh*r3m»vel 
fphflrroidrin  »qucnt>  onintaquc  paraliriepipedo 
fphpram»vel  f; -heroidem  ^uadntormem»ft  omoea 
ey  indrt  infcripci  fint  ad  omaia  parajlrlepipcda 
inlcripca  » «c  bafea  ctrcularea  ad  barca  redaoga^ 
laiflllcquc  circulares  habeant  aJ  rcAanguIas  eam 
proportionem»  quam  aliquis  circulus  ad  altquod 
quadratu  ambiens»  *d  aliqua  ellipfit  aJ  redaogia» 
Ium  circnmfcripium . Erit  ettam  proportio  fphe* 
re»  vel  Tpheroidia  ad  tpheram » vel  rphermdrm 
quadri  formem  repagula  bafi  ficamiqup  maximam 
circulum»  val  maximam  elliplim  fph^roidis  am- 
biat > vt  ipfecirculut»  vel  elhpfit»  ad  quadratum» 
rei  redangutum  ambiens  • 

COROLLARl VM . 

* ^ Llicitar . Quod  cum  ex  pr.4|.Cor.h.eonaS» 
r qui  fit  Ciufdem  altitudints.se  radius.Ar  ha- 
beat diametrum  Tphera;  pro  radio  cquet  ipfam 
fphxrsmt  Quod  etiam  Pyramis  ciufdem  alcUndt* 
nis»ac  radius  fphzr^.qu^  habeat  balim»  culus  la- 
tus fit  duplus  diam^ut  crit  ^qualis  fph^rp  quadri- 
formi . N5  cs  tf  h.conus  quadruplus  coni  fphera 
infcripci  ascoerit  adpyramidem  Hfs  eTufdera  aU 
cltudinis  m bafi  Hf  circulum  aoc ambient i»rc  cir- 
culus ADC  ad  quadratum  Hf;fed  rt  aoc  circulus  ad 
quadratam  hf»  iiaeft  ol  circulus  ad  quadratum 
iofcrlntu  oteX4o.l.d.  fr  itaefl  fpb^rsin  circulo 
ficxad  fphfram  quadriformem  in  quadrato  s>l  6» 
lam  rx  pr«e.  Ergo  conua  Aocserit  adpyramt- 
dem Hir»  vc fpfarra  iocirculooi  fica  adfj^^ram 
ooadriformd  In  quadrato  Ol  collocatam  ex  lf5.LT. 
Verum cooua  ADCa fquat  fplutraa)»cuuiscirculus 
maximus  oi » ergo  ex  ix.  lib«5*etiam  pyramis  ura 
Hqoabic  fpb;ram  quadriformtm  moi  fitam^ 


B 
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Idem  dicendum  de  fphMoidc » fie  de  fphf  rolde 
quadriformi ; Nam  ficut  (phfroidcaHquat  conum 
cuius  bafis  quadrimium  fit  bafis  coni  Infcrlptil  & 
eadem  altitudo ; lie.  8r  fpheroides  quadriforme 
fquat  caiem  pyramidem . Quod  etiam  tntclligen- 
dum  eR  (i  fie  balia  ellipticf , 8e  ideo  fohzrotdia 
quadri  formis  balis  oon  fit  quadratum»  fed  redan- 
gulum  i ft  quilibet  per  fe  poterit  arguere  cum 
«Renderimus  auodlibct  fphfroidcm  c^e  expro- 
pef.yy.  Trad.L  Cor  x.  'f  juale  cono  » cuiut  ba- 
fiafitquadrupia  bjfisfup»  & eadem  altitudo . * 


V S XXXIV. 

THEOR  I.  PROPOS.  XLHC. 

* ynfuU  Cylmiiric*  tji  oHmu  pat  fpht- 

r£ , vH  /phuroidis  qiuirifirmis . 

VNgula  Cylindrica  eR  portio  cylindri  abfoTa 
femicirculo  femjcllif/fi»firportiooe  fiipcf' 
fidet  cylindricf  contenta  . Sit  icaquebemlfj^g- 
riumquadriforme  A 1 PcAdiuidatur  a^o  pertxfi 
diagonaidq;  CT  plaoo,iam  illud  plaoum  erit  clltp- 
fis  AcDT  ex  prop  i).  trad.X5.  cum  fuperficiea  ai* 
oc  perpendiculares  fiat  Circuit  plano  aad  i Er- 
go fruUu  fpbcre  qaadnformis  acidh  concinebi- 
turab  ellipfi  c^o portione  cylmdricacAOE»&clr» 
CttioAio:  Ergo  erit  vnguia  cylindrica/  ER  au- 
tem CASO  cylindri  fuperficiea t quia  cft  normallc 
«iicuiari  plmo  aso:  Ergo  (oltdteas  vogulf  c- 

2uabit  odiusm  partem  iphfrf  quadnformis : 
quidem  triangulum  sac,  luptr  qp^  toititur  ca- 
BDH  corpus  rogulare  cR  odaua  pars  toiius  bafis» 
Se  maximi  fphf/f  quadrlformis  quadrati  TC  » Sc 
lingula  catera  pareea  iulida  » qua  tciiquit 


triangulis  colloeaip  fuot»  hibeana  omoea  fuperfi» 
ciei  nmiiei i8r  f qualea  buic.vt  ex  definirione  fpbf-> 
ra  quadrlformis  fatis  apparet . Q^  AoRt  nditut 
nam  ex  pfop.sS«Trafi.  huius  corpora  conjformta 
aqualis  alti-udinis  inuicem  funt » vt  bales»  fed  ba- 
fethte  iutttaquales  Rec.hfc*  dr  cpt.  A altitudo- 
omoium  a-juaiis  ha»ho»  er^  it  corporg  con  ifor- 
mia  erunt  aqualia  . Sed  funt  oRo  In  qua  fohara 
quadr  formis  dioiditur » vt  funt  oQo  triangula  ra 
quatuor  quadratis  HCtHC»firrat.  confurgentia 
bifariam  diuifa.  Ergo quudlibet corpus  vnguiare 
erit  ofitaua  pars  fphara  quadnfotmis»  quod  ,&  po- 
terit aRercre  proportiooaliter  de  vngu]a  aJicuiuf 
cylindri»  cjoi  bafim  confequatur  cllipucam.&  ip* 
^us  vngula  altitudo  lic , aut  maior » aut  mioor» 
qnam  dlamctn : nam  eodem  paAo  ericodaua  pars 
^barotdis  quadrlformis  talem  bafim»  & aldanU* 
oem  obtinentis  > 

COROLLARlVM* 

•fl  Ine  ellidtorvngulam  cylindricam  dTe  oe* 
tanam  partem  pyramidis  q«adraagiti«»cn- 
ius  aititudu  fit  eadcm.ac  r.idfus»  6e  latera  cofcqiu- 
tur  dupla  bafis  ff>bf  rp  quadriformis»cuius  para  cft» 
ideoque  ac  aDh  vngulam  c(fe  squalem  pyramidi» 
cuius  altitudo  SA>  Abafis  Tcc : nam  balisToc 
trligularis  cRfubJupla  bafis  requadrdg-ils»  qux 
cR  (ubquadrur  1 1 bafis  tUiut,Cuius  Utut  fit  duplus 
lateris cc  > 8r alius  duplos  latens  TO  &)Jco  ccT 
erit  fubodu;>la  bafis  UliuS  pyrami  fit » qux  Iphar* 
ram  quadr tf  rincm  equit  j i-icoquc»  cdm  . 8e  hre 
pyramis  incer  bafi  lica.fr  altitudinis  \t.if(tyi^  ra* 
giUa  cylindrica  acdeu  ipli  fpbpip  qaadilfornH, 
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ddetDi.n  >.  id8.h«c  pyrimU  b«C*  cgtiI* 
ii(udini<HA;&  vagula  cyliodcica  CAftoH 
Ihiturcv  7.  lib  f. 

THEOR.  IU.  PROPOS.  L. 

* Sfh^rJ  ejuadnformis  medietas  4^uat  fa^ 
ralleitptpedum  etufdem  altitudinis , &* 
eiufdem  ijHadfMd  hafis  > cui  dempta  fit 
pyramts  etufltm  ^afis^  O*  altituiinis . 

COgiu  Ia  bafi  civo  quacumque  redangoU 
fphxrf  quadriforfflit  DCf OS  mcdietaccm» 
cutut  alcitu  io  Iit  DA  io  paratleiepipedo  ca  exi> 
Sentem  . Ei  prae,  eom  tota  cqaet  pjramidemi 
euiuf  bafia  Er  quadrupla  ipfiut  bali  crsD  , & altU 
tudo  OA  idcii  quadruplum  pyramidis  lAiiti.»  di- 
aidfa  cquabit  py  amidem  i cuma  bafis  fit  dupla 
btficvfO':  & almudo  eadem  { nam  h(c  item  erit 


dimidia  quadruplf  pyramidi*  ea  I4.par.l  b.8r  ideo 
dapium  pyramidi*  tNiAt  Cubus  verb»vefparal- 
lei^ipedum  vacuatum  pyramide  i*AHi  eS  duplfi 
pyramidi*  ipliu*  LHBAt*qula  paralleleplpedaraell 
dapium  prilVnam  eiurdem  bafisiSr  altitudini*»  fir 
pnfma  tale  efi  triplu  bafis  triangulari*»  8e  Ideo  vt 
J.  *d  a.  vel  refquialter  pyramidi  duple»  que  habet 
qoadrangulam  bafim»*  vnde  paraiulepip^ti  (.sio 
duplam  prirmatif»  erit  ad  py:amidem  1*aHi  » vt 
tf.sd  s.  ablara  ergo  ipfa  nyramde»queeft  a -erit 
rdiquum  ad  iprum  s.  vt  4.  ad  t.  nempe  duplum, 
(^art  ex  7.  l.y.  cubus»  8r  fpb^ra  equabuntut  cum 
cidem  pyramidi  liHai  fiot»  vt  s.  ad  I. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  U. 

* luMolacritm  (emifphjene^vet  femifpharoidis 
quadri  formis  efl  aequale  pyramidi  qua- 
dratum eius  maximum  pro  bafi  ha  henti  > 
O*  altitudinem  eandem  • 

fcmifpb^roidl*  qutdrlfot- 
3 mia  inuoJucrum  AiicMQiau  , quod  nafeitur 
dempta  ipfa  rpbera»  vel  fpheroidc  qua  irtformi  i 
paratleiepipedo  circum  fer  bente  c(^iK>8r  pyra> 
mis  quadrata  oMqkfi»  fuper  maximam  bafim  Q71» 


8r  altitudinem  eandem  Ic  D>co  bane  pyramtdem 
inuolucro  pr^d  do  cfiV  equalcm  . 

Probatur.  Nlamharcpj^amiiMQJtKu  efiadeu* 
bum  > vcl  parallalr^ipe^ltr  C4QH  » *c  i ad  f.  es 
prop.a*.  hulus»'camfitdupla'pyram'dit  trian^> 
'lartai  que  efl  priraiaii»  nempe  dimidiato  paralie* 
lepipedo»  vt  I.  ad  y.fr  ideo  p^rallcleplpedo » vt  i. 
add.  Sphera  verbtvel  fpheroides  quadriformeell 
ad  lianr  pyrarnldem  ex  ofiertfi^.  vt  4.  iJ  1 cum  fit 
vc  pyramtdta  ^quealca  fuocr  btfim  quadruplo  ma* 
iorem,  idefipyrami*  qoadroplo  maior  ad  i^m 
pyramidem  infcrlpum  Sr  bine  bemt^bg^ 

riomquadriformetvel  hemilpbfroideteric  dq* 
XMH»  vt  a.ad  I.  rtpote  dtmidiam  corpori*  integri. 

Ideoq;  ex  ».pr,tr.  17  parallelcplpedo.mi  inferip. 
tum  cft  rubrerq>i'alterum»rc«ve  s.aJ  |.Si  igicur  Ipfa 
hemirpher3»vet  bemir«bcroide*»  que  e(l»  ve  li  ad 
9.  ad  ipuim  paraJIelepipedum  auKracar»  remaao>- 
bit  parallelepipedum  -p  nempe  corputquoJdam  p- 
quaie  pyramidi  kmq5«  bafim  babmti*  in  bafi 
maxima  hemlfpbprij»  dr  alcitudinepieandem  >qup 
Br  ipfa pirallelcpipedi  eiurdem  amsb  cft  . 

COROLLARIVM  I.  • 

* rrloc  cft  quartam  parte  irluolucrt  hemirpbp* 
l i tx.vel  hemifpliproidjs  ctMPTt  efie  equa* 
lem  quartp  parti  pyramidi*  qmkho,  nempe  pyra- 
midi mI^IC  pquart.Ed  boccLMpri  etiam  inuolu. 
erum  vnguJ^  cyliadnceifiquid  m m *Lceft  di^mi- 
diiim  iniiolucrum  . Qnbdiciou^fit  dimiJia  va- 
gula cyltairic4i8r  ex  dids  condat.  quxrotu  re- 
lulcaret  addito  jIiohe'mif'hptio>  quta  continetur 
quarti*  circuli  (L  Tapcrficiei  i^yliairicp  iLc»ft 
Eltipfis  lOc . 

Cum  ergo  pyrjmidis  par*  WMicfic  quart^i  par* 
pyramidi*  MqjxH  tinuolucripart  quarta  C(,MifT 
fit  tottu*  inuolucaequalis  toti  pyramid>»*inuolu. 
eram  predidum,  & pyramis  VMriccqujbantur. 

COROLLARIVM  II 

E LHc^tur  quoque  Refiiuam  vn,;ufe  hinc. 

Paeiliter  '»o/Tc  cognofci  fi  cylmJro  in  quo  eft 
fit  equale prifma  p quidem  habens  bafim  triangula»  , 
Br eandem  altitu  Unem, fi  ab  bocprirmatls  dimidio 
auferatur  foliditas  vngutx  nempe  pyramis  ex  di- 
midio bafis  rpb^requinfoniiseiunembafis.S; 
aleitudinifiremancoit  fohdtcasrefi  lui  vngul^. Igi- 
tur fi  detur  cyiindrus  daiihc»  8r  ab  eius  dimidio 
da*mL  auferatur  folldltai  vngul^  da(.s  remanebit 
reflduum  vngular  acihb»  hoc  autem  fit  prxdifto 
modo  vtendo  corporibus  xqu.Jibat  ipfis  vice 
rum . 

PROBL.  L PROPOS.  LII. 

* Soliiildlcm  Xjmulvum,  & imulucri 
iplariM  repente. 

T7Xpr((fiSit  facili  foliditas  duorum  corporum» 
JQ  quf  in  fornicibus  maximd  in  vAirn  vcniunc» 
reperitiir.nempe  Lunuiy»  8e  e:us  inuolucti»  eft  au* 
tem  Lunula » loltdum  corpus  quod  lam  m acutum 
defioeus  cx  ablatione  duarum  icm  ungularum  ex 
dimidio  cono  per  axem  cnafccnsific  corpus  abuC 
ablatis  duabus  femiungulit  moac  » 6r  OAsLeric 
corpus  quodJam  In  communi  vfu  loquendi  a;>ud 
Italo*  ArchiceAaS  Lanulaappellatum»Sr  cft  ma- 
ximi In  vfismcoacameracionibut  cubiculorum* 
Nnaa  Huius 


Hfias  IptarrorporiiroIMitu  Eieilitcr 
alctorex  pne.  Cor.  Nim  rerakniaJri  lamwc 
Itraeniatur  ex  prop  l.  h.  Coroli.  & «b  ea 

auferatur  vngula  {augra»  Ideft  do^ 
j.oia;8roMcA  auferendo  pyramide  cx  pr.4P‘Cor. 
ft^aJem^refidua  eric  folidicaa  luouly  bacr  • 


TRACTATVS  XXXIV. 

redlnucrfo  acumine  c»  vta>enlitt€  cc  planona 
fuperloris  figurc  cylindrica  fuperlicie  eflcc  frAfi» 
«juf  incideret  m etliplim  >q..  Vade  orculua 
e(l»guicum  cUipS  facit  lacera  corna  huiua 
corporis  qca>  8e  Qca,  iriangolia  mutilinciscoa. 
tcntumitrtaogaio  rc^lmeo  CAC|  8c  ruperficiecjr* 


inooiucrain  lutcra  lunnif  ett  Illa  Ioll4itsst()oa 
eoarcitur  ablata  lunula  dprifmate  eaclrcundan- 
ce,  fic  fi  imetligaror  remicillndras  caoQfi*8r  clr* 
ca  illud  parallelepipcdum  Coro,  & agantur  duo 
plana  per  lAifr  ri  alterum»  aiterom  perxA»8rcq^ 
limol  duc  femiongulc  aii;,  8t  Ata  forma* 
buntor»Ar  lunula  opnaex  f^lone  cylindri » ex 
feftione  verb  parallclepipedi  tria  pnfmata  cabcq» 
&BAeQjP>»  fir  BAprs » quorum  duorom  duocom* 
prebendent  ▼ngulas;  f«.f  a*cq^  9e  ■ad»  /mc* 
dium  verbyquale  illis  duobos  lunolam  contine- 
bit teiufque  Inuoluctum  erit  . Igitur  fi  ab  boc 
pnfnace  ci^baif  aufera{  lunula  ASQfi  erit  loud* 
ta  inoolttcri  vngulp  fdllditaS » eritq:  corpus  coo- 
tentum  femicirculot  vel  femiellipfi  qpi»  8r  fuper* 
ficte  cylindrica  ex  Ipfa  confurgente , fe  planis  fu- 
pcrficicbus  •Qi>sri  triangulis  mixti|tncis,CcncSr 
eqy»  Prs^fr  tandem  triangulo  «ip  . Si  ergo  prlfma 
comprehendens  innolucrum  vngulc  aAiqFc  fit 
politum  fuper  dimidiam  bafim  sc^o  parallelepi- 
pedi  cylindrum  ambientil»  dreiulMm  alticudiaia 
Pk)  cflt  dimidium  dlmidij  ex  pr.».crad.  14.  Idell 
quarta  psrs  totius  . Quare  i quarta  parte  paral- 
lclepipedi cylindrum  ambientis  i cuius  fcdione 
sngula  ensfeitur,  suferstur  lunula  isiqa  refi- 
duum  crH  innolucrum  lonulc  , quod  exquiri* 


COROLLARIVM  I. 

ELlicltur.quod  fi  dooex  iAisfcml-inuoIucrls 
ponantur  auerfts  prifmatum  acuminibus  if* 
formabitur  quarta  pari  inuolucri  fornicis  cruci- 
formis » qustuor  lunulis  in  centrum  conuenteoet* 
bos  confiantis » vteR  In  fig.  hic  appofira » inqua 
A iocq^efi  lunule  tnuolurrruquo  c6ponttur  femi-- 
jnuolucru  AtCq»  redaoerfis  acuminibus  c»a  prif- 
miiu  ambiennum»  jtd  vt  scumen  huius  repetiatur 
vbibafis  alterius»  namque  dac  cotrcfiiondet  pla- 
no sPe  ruperioris  fignraroDefi  quarta  circuli 
br  qA  cfi  quaruelltpfii  sq^.fic  acs  refcit  planO  rss 


tindrica  Asqt  Cr  ita  dicas  de  alia  portione  Nolrto 
fi  itaque  quatuorex  Iftis  QpAsecomponantor»  tca 
etioenam  bifim  conoenianc»  cuius  quarta  pars 
fit  DACtQ^cruciformts  fornix  erit  comnofitat  in 
acomii^ut  qustuor»quale  elTct  acumen  q>iniiiNB. 


corollarivm  n. 

* r_T  I"c  etiam  patet,  quod  fi  quatuor  corpon  in- 
JL  1 volucri  DABCQCompoaanturjtu  vtqiuaoor 
quadraty  ruperfictes  bafim  llernanc , vt  pci  M » dtf 
BCPi,0ec(t  Arcontungaoturin  idem  acumeno, 
8r  pf  nes  quadrantes  op»  ot»os,oi  ^ales  » t cl  y* 
quales  , 8r  fimikt  panes  quanas  eliipfium  Ia 
rnuttre  vides  io  fig.pf.teq.  cdpoaantur,cfibriDibl- 
tor  corpus  acuminatum  aho,cx  ruperfieiebus  c4- 
fattisconfurgeassoH»  xoa  curviuteglobofkln- 
tus  vergente,  ar  fi  cofte  OS,  oh,  od,  oa  inteifi* 

f;aatur  ablatg.fir  redadu  In  figuram,  vcl  o^anga- 
am*  vel  quicuroque  aliam  • vel  etiam  ad  figuram 
prorlils  circularem  eff^ormabitur  corpus  foliduiib 
Quod  poterit  apellari  pyra  mis,  fi  redi  iinca  fit  bi- 
lis, vel  conus mfiexit  conftaas  fupet ficibus, fi fic 
circularis. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  LVI. 

*PtifnuL  ^iiadrdHiiuU  htfs  ft  h^iet  ai  ca~ 
nam  circaLris  bjfis , qaa  in]itxi$[uper- 
ficieha!  vepunlHT , cf  cuius  Utus  di*- 
sntno  iafis  cani  aquate  fit,  (f  fuftr- 
feies  fint  fi-nih  , o-  tcijutli  curuiutt 
fiixa , cy  ad  CMJcm  aliiiuimcm  Uu, 
VI  qatdraium  tafis  fri/matis  ad  circa- 
Ium  hifis  coni , * 

Sit  prifiiu  fupr.  ciplitiium  Cor.  1.  Aao,  n|loi 
illiludo  co  eijuali,  altitudini  IH).lita.  a ,,.cl 
ir  fijuale  diametro  MLfquetur  tcuruitatTcri  pia- 
nl  ol,  ptraacm  laterum,  et  o.,  & to,  dudi  (it 
fijualitf  ft  (jmilif.  nempe  dcfuniptatib  eadem  lig. 


DE  SOLIDIS  CVRVrS  SVPERFJCIEBVS  CONTENTIS.  Ctt 


V.p  circsiof  feu  cIMpftttc  cttrultis  Tcl 
qTl  plani  MQL  per  axem  du£ti»ita  qaod  NMQt  cor« 
pus  intelMgatur  lofcriptibile  tn  corpore  aoH,  & 
(iagala  plina  circularia , vt  xr  iofcripeibiiia,  in 
qoibuflibee  quadratis  «qaiattiSfVr  lo . Dico*  quod 
corpus  AOB  erit  ad  corpus  NM<^L*Tt  quadratum  \H 
ad  circulum  mnl. 


Probatur  autem  prorrut  eodem  argumento » 
quod  adduxi  adoQendcndam  proportionem  fpbq- 
R circutarjs  ad  fpb«ram  quadriformem , nem^ 
eam*  quam  habet  balts  quadratum  cirrondana 
td  circulum>nempe  eadem  efle  proportionem  om« 
lium  quadratorum  ad  omnes  circulos  iofcriptosi 
quam  nulusquadrati*  ad  hunc  circulum  inferip» 
tum  , ideoque  clTe  quadra^m  balit  SH  ad  rircu* 
Ium  balis  inferintar » vel  Inlcriptibilti  lnm*  rt 
xc  quadratum  adorculum  ht  fibl  Incrlptum*  ael 
infcriptib  le  ex  prcp.41.  l’b.d.  fr  lic  de  quocumq: 
slioy  6e  ideo  rqueatea  ptrallelepipeda  in  quadratis* 
•dequealtos  cylindros  m circulis  Infcnptis  ficos 
R propof  as.  h*  obtinere  esndem  pronofirionem  * 
quam  bafit  quadratum  ab  ad  circulum  bifii  lm; 
Quare*  ?t  ibi  conclu|imus*etiam  Ipff  figurx  foii- 
oemne  AOB  ad  MNQL  eandem  proportionem 
dtcMquam  au  bafis  quadratum  ad  mh1>  circulum. 

CORO  LLARIVM  I. 

Hinc  eft  I quod  fi  bis  acelolatur  roliditas  Lu- 
nulx  * 8c  auferatur  a duplici  ptifmate 
erafdcm  alcitudinil,  Sr  bafis  reRanenlXi  qux  am« 
biat fcmictrculum  bafim  1 unuly  enarcecur  geminu 
looolucruiquod prxc.Cor.i.adnotauimus.  Vmle 
tttsffi  eoafcccur  cx  2.  Cor.  pyramis  flexis  con- 
flans* qua  babita  poterit  srguere  a quadrato  bafis 
BA  ad  circulum  lafcrlptumiNU*  ItaTolidicas  py* 
ramidiiflexis  conflans  adaliud*8c  luueoictur  co- 
nus prxdidus  ciccuUrisLQ,MN. 

COROLLARIVM  IL 

ELlidctir  etlat»!  quod  dicitur  de  tota  pyramide 
idem  dicendum  efTc  de  fingulia  Tegmentis  fo* 
lidiscquealtiii  quod  nimirum  nt  sd  inuicempy* 
ramis  ad  ioferiptum  conum*  tc  quadratum  bafis 
sd  circulum  iafcrlptnm . Quod*  Ar  vcrificatur  fi 
comparetur  quadrangularis  ad  pyramides  cuiuf- 
cnmquc  al  vttua  figurx  ioferipus . 

COROLLARIVM  III. 

QVod  fi  prifma  flexis  contentum  non  obd- 
neat  pro  bafi  circulucn»fed  figuram  aliquam 
rx  rrgttlanbus  eodem  argumento  » ex  atf.  lib.d. 
coacIuicscireprirmaHexii  comemom  ad  conum 
ixbafi  polygona  flexit  contentum  > vt  quadratum 
ad  polyccoum . Et  idem  erit  fi  u a Ist  redangu- 
l«m>8r2>iaa  clhpGs  v 


THEOR.  VIL  PROP.  Ll7. 

Sphdtra  qHAdrtfirmis  efl  dd  mct4m  t^uadri^ 
formem  ijuidratam » vt  hafts  tjMadrstA 
[fd}4r4  ad  hafm  (juidratam  met 4 . P4- 
ntn^ifphrera  ad  metam  circularem  ,vt 
fph4i4  hafis  circulus  ad  mci4  hafim  circu- 
lum. 

MEtacft  corpus  quoddamiTelt^adrstum*  eel 
rotundum»  nempe  Tuperbilim  quadratum* 
aut  circulum  ereftum  • quod  cs  duobus  Tegmentis 
circuli  per  axem  bafi  normalem  duAi  formaturiSc 
dicitur  meta, eo  quod  antiquitds  metx  ad  quas.qui 
primi  perueaiebanc  curfu  ridoria  potiebantur  > 
illa  figura  conflabant . Huius  corporis  figura  cfl 
ADfCul  modulum  prxbei  duplex  Tegmentum  bac 
circuli  SACep,qu(  fimul  rnita  p^nes  TubcenTam  sc 
rei  AD  Taclunc  Tuperficiem  asoi  * qax  fefta  bafi 
io»&  abeius  fingulis  lateribus  dudis  Tuperficle- 
bdS  quituOr  curuatis  luxta  ambitam  acp  Torma. 
tiK.  Diximus  crgo»quod  fi  ex  circulo  asLcTieere- 
da  TpheraquadriTormis*  quod  hxcTe  habebit  ad 
met jm  quadraram  , vc  quadrata  bafis  fphxix  ad 
quadratam  bafim  metx  . 


Sit  Igitur  fegmencum  b ac  dimidium  rlani  me- 
tam formantis,  Hrb>fis  qutdracr  quarte  parti  fit 
latos  t^A,8r  sve  circulus  Tphere  t]oidrirormis  fm>« 
duluSi  cu':ut  quadrate  bafis  quatee  paici  fic  latus 
v<^»& sipec  circulus  refiduusex  Tegmen co  8 ac 
metx  genitore  , in  quibus  plurimx  Imex  paralle> 
Ixducaotur.^  ioutcrm  xipldiflanres  ,2^rB-'er 
fingulas  r'’daogula  Inlcripta  xqu^eleuata  ; Quia 
itaque  ex  as.prop.  huius  refting<ilam  cfl 

xquilc quadrato oy*Af  Kn.  * nm  quadrat^  NR  .dr 
cetera  crtctisieriirtdangolumpQ^rx.'  *d  reiflin* 
gutum  xN,  siM  , rt  qua  Iratum  qv  ad  quadratum 
tN  j 6e  Ita  erit  tu,  Se  n»x  reiflang-jlum  ad  fjr , yr 
redangulum,  rc  quadratum  sN  ad  -{ua-lricum  xjr* 
& tu  <Ie  omnibus  ali;s . Sci  quadrata  omnia  Tunc 
inuicem  fimiliai  Ergo  etiam  rcAinguia.  Qu»r« 
ex  afi  lib./f.r9^entadxN*  vt  vq^aJ  en  Ittcta.dc 
QAad  NMi  ficcft-  fcdqA  quadratum  sd  nm  quadra- 
tumcfl*rc  reAanguIum  ad  rectangulum 

kN  NM  jquiacum  finteturdem  alticuJims  (e  re- 
terunt, rt  bafes  'o.ad  xn  : Ergo  ex  pr.ad.l.tf.  qua- 
dratu VQ^eric  ad  quadratam  am,vc  quadratum  <^a 
ad  quadratum  nh,&  eadem  ratione  fn  quadratum 
ad  xy  quadratum.et  quadratu  nm  ad  quadratu  yT: 
ideoque  p«rrr<s/jndocric  quadratum  Vt^ad  quadra- 
tum QA|  vc  quadratum  eN  ad  quadrMum  n m * 
xy  quadratumadyr  quadratum  t Quareex  ly.!*). 
omnia  quadrata  qA*  MM^yr  erunt,  rt  vnum  an- 
tecedens VQ  ad  vnum  conlcquent  qji:  Tcd  h;c  qua- 
drata Vq.EN.Xy  Tunc  ad  quadrata  i^\,MM,yr  ex  f. 
huius,  vc  Parallelcpipcda  cleoata  aliitodinibus 
xqualtbas  ext.  Ergo  omnis  h(c  paialle- 

Nnan  i lepi* 


gjt  TRACTA 

Icpii>c44  f N,  17  8r  c(C.«d  omnia  mq^.nt  erane  > vc 
bafes  omnes  qua4fatar  ex  v^.en  ad  omnes  ex  qk, 
2^Nm,  nempe»  vt  balls  Vq,cx  did  sad  bafim  Qj  . 

^rd  omnia  hzc  parsllelep;pcita  fi  muluplicen- 
tui  viqucdum  muttiplieari  »iofph(ra  quadrifor- 
mi  queone  infi:ripu  «rqoanc  ipfam  Tphcr^  quadii- 
fonni»  qaartampani,  Atqa  mcM  quarti  patcem  . 

A|ioquip»fi  omnerpatiom  tmer  iprai&corpo* 
ra,in  qutbus  infcributur  non  implerent»  nou^  iq* 
fcriptioni  daretur  locus:  Ergoquatta  pars  fphcrc 
uadriformis » & ideo  riui  qoidruplu  Tphaera  qua» 
riformis  erit  ad  quart|  panem  metar»&  ideo  inte> 
gra  metam»  n quana  pars  quadrati  bafia  fpbxra; 
ad  quartam  partem  quadrati  mew;&  ideo  vt  bafti 
fjphzrx  adbadm  metf . 

Quod  Ii  bafis  fit  ctrcului  eodem  argumentoi  ac 
io  prate.  faftum  cft » concludci  cfTe  metam  quadra* 
tam  ad  circularem»  rt  quadrata  balis  ad  circulum» 
8e  ideo  ex  aqao  cfTe  circulum  bafli  Tph^r;  ad  circu* 
Ium  bafis  mets»  rt  fph^ra  ad  metam . 

COROLI.ARI  VM  I. 

* r T Inc  confiat  idem  dicendum  cfTe  de  parttbua 
1 1 zquealtls,  cum  idem  valeat  argmneocum 
V.  g.  de  corpore  formato  ex  xnm  fegmeaco  met^» 
t(  iMBrcgtneoto  rpbatr«» 

COROLLARJVM  II. 

Vod  fi  bafis  metzoon  fit  circulus;  Cedali- 
quodpolygonum  regulare  idem  coocludea 
ef!e  fphzram  quadriformem  adioe(am>  nbafif 
quadrata  ad  polygonam  meuc . 

THfiOR.  VII.  PROPOS.  tV* 

'Conoides  furMiciim  ^Hdduformc  nquutur 
jnifttutt  eandem  dllilildincm  > (f  iafim 
hdkenti  , /Incnlie^ue  penes  jingsdis  te- 
^neal/is  pMiibm . 

PRobatar  . I^im  rtpetiu  figura  prop.jf.h. 

ppc  eadem  demondratione  propoficum 
often demus . Quootam  omnes  duRz  pardlclz  ad 
baf|m»&  applicatz,  vt  XM  efformanteS  parabolam 
generantem  conoidem  quadr*foimem»  habeat  fua 
quadratapqualU  reCtangufisex  xclioeis»  quz  ad 
eand£  altitudine  incriauguloJCA.drex  xV»  qupin 
redagqjo  11  traHiitur»  qu{  TapcrficieS  quadrate  fi* 
mul  lundzcdiciatpnrma  TO&)*x.s»gr  ideoomnix 
tedangula , vt  rax  ex  illis  xt.>dr  xv  conflantia  ia 
eadem  altitudine  bafes  fune  parallclepipedorumi 


qup  foliditatem  prifmaiis  TO^Nxt  eirciimfcribuo^ 

Jiuzzqueaica  fune » vt  parallclepipeda  zquealta 
upetbafcS  qoadratas  c»  xai  applicatis  , qux  ctr« 


T V S XXXIV. 

cumferibunt  fniiditacem  ptrabollci  corporU.Qtra* 
re  .cum  omnia  foltda  redaoguia  prifmati  circum-* 
fer-pra  omnibus  foIidU  re^angniis  conoidi  cir- 
runifcr>ptiSzqucntnr»reqiuturex  prop.aa.b.  vc 
prifma  fit  zqualc  conoidi  parsbniico ; fiaguipqoe 
prifinatii  partes  fingolu  partibus  cius  cquealtll  • 

COROLLARIVM, 

* TT  Incque  fie  cuidens  conoidem  paraboHem 
JL  i quacriforble  cfTe  fubduplum  parallelepipe- ' 
di  eandem  altitudinem  obeinemU  » dr  rupereaii* 
dembafi  collocati : fiagulvque  eins  parteS  paral- 
lelis abreifas»  Cngulis  cius  zqttcalui  partibuo 
fubduplas  cfTe quia  tale  pacallelepinedum  efl  du» 
pium  prirmatis  eadem  baii  * flr  aititadioe  gaudca« 
lil. 

THEOR.  Vni.  PROPOS.  J.VI, 

'^Conoides  ffypfrhlicum  tjtijdrtfomejttjtuit 
frufum  fyrdmtdis  4fjufaltufn  > jc  conoi^ 
dfS  y cutfrufio  dtfiaat  pardUtUffifedim 
fidpcr  baftm  tangentem  verticem  eonoi- 
dis  , 0*  eiufdem  Jtiiitdints  ereHym  i 
Pyramis  ver^  tot  a eadtm  ^ta  m 
Altitudinem  tranfmfde  a^ts  affurgi/  ^ 

SIe  concides  Hypeibollcum  quadrifi>rme»ideR 
quadrate  quideiO  bifis  tvx;  fed  cui  prebest  fa- 
peificicruma  bafieleaatarum  curuttateor  Hyper* 
Dola  st  Z normalis  bjfi » vt  rapr^lVotat 'eorpog 
tale  f)g*cExemD  . Pyiamidis  aul^m  latos  pcr» 
lingens  ad  verticem  ax>auanfqirlz  fic  an.  que  Rc 
fuper  bafimDX}Sr  frulium  efuS»vH  Idnftdio  frufU 
6tcmccx:  vt  perfecimus  ad  IzuamAmc.  Dico 
icaq;  in  primis  antequam  demonfltem  nrodid^ibf 
nem;  quartam  parum  corporis  hyperbolidqua- 
driformisrireXqualemprirmatiQ^rfV  ; culus  al- 
titudo ST  zquet  conoidii  altitudinem  yx  ; bafif 
verbTit  redmguIaMS  et  k'k  tangente  verticis  8e 
ry  'atere  bifis, & pyramidi  zquealtz  RQy  » cnlut 
bafis  Vh  fit  difeteotiavM  iotcr  i.i,vel  qt,^  MX, 
veiDCflu  quod  <^p  trapezium  zqurcur  itrape* 
zio  plano  yexsg&r  triangalomirx  uUogoIoia 
iUodeferipro  yxe . 


Probatur»  Nam  es  prop.tp.traft  sq.  ?i  ap- 
plicata quziibet  arquat  fuo  quadrato  rrftangulua. 
cx  i.'»  Be  snabeo-iem  pundo  f nafeentibus»  S 
proteads»  altera  quidem  tn  fuperficic  syc»  vel  r • 
quali  TFK  ex  ciTediooe»  altera  vcr6  io  fiiperfi* 
cieixysildifl  tt^r.  Cum  ergo  fingula  quadrata 
fingulia  rcdigulis>illa>quf  delcribuntor  io  conot* 
dvbyperpolico  quadriformi  siPhcciqu*  in  prif- 
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m«e  qTmp,  Sr^ru  pyramfde,  8c  fint  quoque 
(qualia  es  l8  b.fquealta  parallelepipedi  io  illii  ba> 
bbusfiu.  Es  prop.ss.tr.h.  ipfa  corpora, io  qui* 
< bui  dercribumur  erunc  «qualia,  nempe  quarta 
^ pari  corporii  byperbolicf  quaHrirormia,fr  prifma 
* MQtT.pyranifque  Vhq:  qu« pyramis, Brprirma: 
fi  quadruplicentur  erunc  «qualia  toti  conoidi 
quadriforml,  fimuique conficient  frufium  pyra* 
niJiltCui  parallelepipedutn  ipfi  fru Ilo  «questum 
conftiuitu  fupcr  minorem  baiitu,demptum  fueiii. 

COROLLARIVM  I. 

* r*!  Iqc  fidere  potes  ioaolucnim  hu!ui  corpo* 
ria,cttittSmedictas iAcmX,ceius TcAlo st* 
fiE  ablata  hyperbola  iiz  , «qeari  paraltelepipe- 
de»colut  bafis  fit  quadratu  ex  Rf,8r  altitudo  ys;Ni 
fidemanturi  frufio pyramidis quatuor  prirmaca, 
quatttorque  pvramidcs  ^qualcS  conoidi , q^iod  co- 
ooides,  Se  auferatur  ab  eodem  corpore  frufio  py- 
raa)idis,remaacbic  inuolucrum  corporis  huius, 
parallelepipcdum  illu  J pquale  • 

COROLLARIVM  II. 

*p  X ferle quoque ofieniionii  ruldcns  fit, quod 
X.  conoidisquadriformit  finpulp  afiignatp  par* 
tes  bafi  parallelis  planis  refedf  ev|uatur  prifinatis, 
Sr  pyramidis  portioni  ad  eandem  altitudinem  1 
plano  bafi  parallelo  refecat^ } Quia  rcilicec  omnU 
plana  parallela  bafi  ad  eandem  eleuaiionem,  hinc 
io  Tpheroide,  hinc  in  prifmate,  A pyramide  du&a 
fune  Inoiccm  «qual>ai  Vnde  eodem  argumento 
rx  prop.ns.  huius  idem  de  portionibus  conclude* 
repoterit)  £thiacexG>roIi.i.  eadem  de  iuuo* 
tocro  poruonis  coocludes  ,Srde  parsllelepipedo 
in  minori  bafi  ad  eandem  altitudinem  porttoonm 
coooidit  byperbolici  credo.  Quod  nempe  tum 
partit  iauolucruin,(uai  hoc  parallelcpipodum  liat 
«qialin» 

EXPENSIO  IX. 

r>f  Corfnikm  jpiralilms . 

VIdiraui  Trsd>  yo.  prop.T|.  Sr  requeor.  fu’ 
perficies  fpirales  ; fpiralia  corport 

foper  Ipras  eleutta  breuiter  oportet  attingere , 8r 
eorum  mentaras  aperire : Sunt  autem  fpiralia 
corpora  io  quadruplici  d.ficrcntii ; Alia,  qu«  ob* 

' tineat  bafim  circulum,  8r  clcuantur  paxallcllsfu. 

I perficiebusi  bafi,  fed  fpiralitcr  afiendunt  per  In* 

* crementa  ambitui  circuli  proportionalia»  altior* 
qneefigyrus  infine,quamiu  iniiioj  Aliarunc, 
qu«  foper  bafem  fpiralcm  funt  confiituta : fed  io 
«qualem  cleuationem  terminant,  !n  bafimquefpJ* 
rq,iqoa  clcuantur,  «qualem  ,&  limilcm  . Alia 
(uoi,quf  fupcr  bafem  Ipirajcm  fuut  collocata  . 
Sed ettamCcciraddos, quod  crefeuot  fpatio  bilis 
fici8r  altitudine  clcuantur:  Alia  undem  ^con* 

I trs|  Namiau>fafpir4Ub4iicollocata,fecundd(n 

I qnoibafis  cccleit  amplitudine,  ilia  aiUtudinedq* 

cre/cuoc  • 


COrpni  fpiraU  efl  /7/«d,  q»ed  in  aliMin  /e  elett4%do 
ttt  pjrtet  abjimlt  a/iif«drni/ , tptat  periple* 
rU  circuli  ip/t$m  embUatU , ab  eaim  crxrra  tfc* 
firtoti» 

Soliditates  foirales  in  altitudinem  clcuantur 
proportionalitcr  aHcirculuni,fccuiiddm  quod  fe* 
nintur  in  orbem,*  ita  quod, quot  partes  abfumie 
circuli  in  orbem  fe  gyrando,  cot  altitudinis alfe- 
quatur  in  fe  cleuando ; Sicut  enim  linea  fpiralis, 
iu  decrefeie , vtquot  partes  abfumic  circuli  gcnc> 
rantisttot  partibus  diminuatur,  fic  fptra  abcd  , fi 
ex  fex  partibus  circuli  aspo  eodem  centro  du^i 
cfiicit  AE  f nicam,eciim  vnica  par:c  Bx  elcuatur  ex 
fex,  in  quaS  altitudo  aX  diuifs  fic,  fi  duas  ambitus 
AE  , fir  xr,  etiam  duas  tC:  altitudinis  occupat, Ii 
crea  aeeg  , etiam  tres  aictiudiots  abfumie  oo,  6ic. 

THEOR,  I.  PROPOS.  LVII. 

Corpus  fpirate  [uper  cheufum  fptrJUer  in 
ullum  afctndenf , efl  dimidtum  eyitndu 
fuper  eandem  bafem  eollocati , ^ tn  wn- 
dem  altttuimem  cUuutt  • 

Slcfpiraie  corpus  primi  generis. quod  fpiralitcr 
tanidm  in  ajciiudincm  procedat  fuper  baCrm 
circularem  asbiiz»  fpiri  ascolox.  Dico, quod 
hoc  eitxd  cylindrum  AoC^ifC  i,ad  a. 


Probatur.  Nam  fnirali  coroori  Asc^  toXAO 
circdfcribicur  fcdores  folidi  PabI  Ve4r  OE^emr, 
8r  soxcnv,<r  c«c.  equalinmbafium.  eritque  fe^or 
folidus  PB  %E  ve  ad  Ur^nrc  (bii  Iu  xx\ef  i,  vtalri* 
tudoax  ad  altitodindax  ex  ly  h qitod*fiic  fuper 
ed-lem bafim  VAX.Siefe^cKfoUdus  EVPxmceyic 
adfedoremfolidum  e xivataudefl «qualem  XfXA* 
Bf  ivc  altitudo  Fc  ad  alttcudincm  Fif,idelf  Ek:  ergo 
cx  prop  xt.lib.s.  prima quanritax  lAsevercHaris 
foUdt  cumquinei  iVrCmn  fcAoris  item  al(e*ius 
Midi  erit  ad  fecundam  ABXVrit.dr  Ideo  ad 'lupiam 
ex  (6.1.7.  xiMAVr , vc tertia  st  altiuilocu  ftxU 
Fcaltitudincad  iXatchuiindifir  id:o  ad  dupli  e», 
8e  EX.  Cti  ergo  fine  duo  fciilores  foli  (TAXasVe  , 8e 
EFXCVm  ad  AXi  kve  fedorf  foltdfi,  rt  dup al^cu* 
(!iaesca,rcad  altitudtod  xk.8rred«arquoqif>Iidus 
crefcensfSc  oVn  fit  xdfolidu  VFc>iiQ^iictl«qiia. 
I2  KXACVi,TtcOaltiniJo  aj«t^i  IcU  «q  tale  ke  cx 
eadem  prop.  17. prima  quantitas  cum  q^unca,ncm« 
pe  duo  fedores  folidi  AFVm;c  cum  fcdore  Mi* ' 
dossFvnno  erit  ad  fecun  J«ni^a Ititat nn  ax'^Vxi, 
8t  ideo  ad  utplam  xkmq  aEFO  cx  l6.I;b.5.  vt  fema 
tiup  altitudines  be,  rc  cum  fexta 'cDadvpi artam 
EK,  & ideo  ad  triplam  iic,ArM,&  fie  pio* 
fequere  vfque  ad  complementum  totius  fidi  li  fpi* 
raiis,&  totius  cylindris  8e  tuue  erunt  omnes  fe* 
dores 


<ff4  TRACTA 

Aoret  fotidi  f«  augemet  ad  omnes  TeAores  foli- 
dos  cquaJes  invicc  m.  t't  omnea  altitudines  fe  ao. 
gemes  iv,sc,  r.p  ad  omnes  altitudines  «quales  t 
^d  altitudines  fe  augentes  funt  dimidium  alcitudi* 
nom  «qual.um  • Siuu^dem  accrercont  proportio* 
ttoneartihmetiea  ^ia  ver6refiangulaeiurdem 
alti'udinis  ex  ;ropofia.  trad.s?  decrercentia, 
Teu  creA.enr?a  arithmcciee  dimidia  funt  integro. 
rum>etiam  barrsimegi  qu«  funt  ia  eadem  propor* 
cione»8c  rrdanguia  «queateaex  i.  tib.d.  erunt  di- 
midium bafium  integraram : Cum  crgoaltiiudl* 
aes  fe  augentes  sE»rc»co,fir  cet  fiot  dimidium  in- 
teerariimaitinidinum  f.k»  cart.  arquait 

nomero  multiplicatarum;  btiam  feAores  folidi 
crefeeotes  SA^EVC|iVEfcm>&  c(t.eruoc  *d  inte- 
gros CcAoret  aii  V,  XFtv»Mci  V,  8e  cfterot  eadem 
nnmerontaie  altitudinum  fumptoS  t xti.adx.it 
autem  Hc  feAotes  circumferibeates  intelligantur 
multiplicati  omni  numeroiitate  poillbili  iuxta  vii- 
Catum  modum  arguendi  adxquabuae  corpus  fpi* 
rale  ABcoLoxAEFo.  Ergo  boc  corpus  ad  cjlin- 
drum  ex  fcAoribus  xqualibus  integratum  eritf  ?t 
I . ad  X.  dimidiumque  eius  adaquabit . 

COROLLARIVMI. 

Vod  dicitor  de  toto  cjriindro»  frdefplrali 
• J[^rporc,idem  dicendum  de  rorum  partibus 
V .g.AitPcv  reAortm  eflie  duplam  corporis  afccn* 
dencu  AXE  ve  . 

Quia  /i  redangoh  illi  portioni»  vt  toti  circum* 
fcribanturieodemargamento  poterit oftendt  (in. 
golos  fedores  crefeemes  e(Tc  ad  fingnlos  arqualct» 
vt  altitudines  crercentes  aJ  altitudines  «quaiet»fr 
quia  crefcences  funt  dimidium  altitudinum  «qua* 
lium,  cum  arithmeticf  crefeaot»etiam  crercentes 
fcAores  clTe  dimidium  fcAocis  integri . 

COROLLARiVbf  II. 

Hlnceft,qaod  hibluprim!  fpiralis  corporis 
in  altum  afccn dentis  quantitate»fqcecorum 
corporum  fpiris  arcenJentibns  comprebenfontm 
quantitates  habeantur.  Nam  in* 
MCA  fpirale  corpus  cft  dimidium 
cylio^i  BUi.  SNM  ,8e  aluds  fpi* 
rale  corpus  cil  dimidium  cylindri 
k aImtxi  : fed  hic  funt  yqualci  cy* 
b».  tt  iiodri  • cum  eorum  fit  «qualis  ha* 

fisi8r  altitudo ob  feiram  eandem; 
quf  afcendic  d % vique  ad  a»  & ab 
AvfqueadE.  Ergoeorpus  ioter- 
poiitum  inter  duas  fpiras  cil«. 
quale  duobus  dimidijs  cylindro* 
rum  (qualium  ; Juo  vero  dimidia 
(qualium  vnum  integrum  confi* 
cinnt  . Vnde  corpus  fpirale  locer  duas  fpiras  k* 
ade  conclufum  (quae  cylindium  »NSiAi.H,vet  ey- 
Hndruro  (qualem  AiUTXE . 


'id-' 


TV5  XXXIV. 

THEOR.  U.  PROP.  LVIII. 

SpirsUcoTpHS  in  dqtuUm  altitudinem  f/r- 
ttatum : fid  fuper  fpirslem  hafm  co//o- 
cetttm  efl  tertia  pars  eyltndri  aqualis 
elcMionis  fuper  ctrculum  f^tram  gene* 
rantem  tnfidentts . 

C R fpirale  corpus  ahibscgdfzl  fuper  bafim 
kj  fpiralcm  cdszl»  8e  circulus  complcAcnt 
fit  r.cQ^i  cylindrufq;  fuper  hunc  circolumtleus- 
tut  aUcQ^.  Dico  fpirale  corpus  AHtiEcofZLeir« 
tertiam  partem  cylindri  ocqaqz. 


Probatur  ez  eodem  principio  »8r  ferdeodea 
argumento  » vt  oftenfa  eft  prnpoficio  prgee» 
dens.  Quoniam  tor  bafit » fedorqne  deficiens 
eft  ad  ctx  feAorcm»rt  fedor  deficies  folidus  to- 
lNhc  infcripius  ad  fcAorem  folidum  integrum 
^®^o**-**  *?•  prop.h.  Atvt  PLS  deficiens  iMor 
bsfis  ad  bafim  feAorem  kLh  , feilieet  «qualem 
OLx»  ita  eft  folidus  deficiens  sipvlc  ad  fcAorem 
folidum  fuper  XLM  In  altitudinem  fi  eredum,  leu 
«qualem  acLcxo:  Quapropeerex  prop.x5.Hb.(. 

9'^***if**  tdi  fedor  fnferiptut  piaous 
deficientium  primus  cum  quinta  quantitate  PtP» 
fedore  plano  j obtinebit  ad  fecundum  gr 
Ideo  ad  duplum  eiusex  pmpof.t8.lib.;.  otM»  ve 
tertia  quantitas  ledor  folidus  deficiens  «ne* 
TOL « Cum  fexta  Ptfsic  ad  fedorcni  ioiidum  inte* 
gruffl  ICAGxo  ; 4?  Ideo  ad  duplum  eius  oim  Tbafi 
eredum  «queaJtum . lam  ergo  fi  fumantur  Tot, 
SrPiF  fiinul  fcdores  plani  erunt  sd  ntit  fcdorem 
plsnuivtfedor (olidus TDCLVESt  ad  fcdorem  fo> 
JiduCAKOiCfgrLyz  fefibr  planus  ad  GrdorC  planfi 
MtQ^  idcftcLx»vt  deficiens  frdor  folidus  LTZivc 
adfcdorerofoliduintffirum  fuper  LM<%.zqoatem 
cACCJU.fedori.  Qusderc  fimiliter  inndis  fcdo* 
rea  LyZad CLK  fednrem  iotcgrum,& 

ideoadtriplom  eius,  vt  tres  fcdores  folidi  defi- 
cientes IHisbafibus  locati  nhclot»  svci.jp,  vac* 
Lzyad  fcdorem  fnlidun»  imegrum  aoc  OKt,4e 
ideo  ad  triplum  eius  (quealtum  bafi  tripla  eaiiat. 
collocalum,& fic  de  alijs. 

Cum  itaqucomncsiofcripti  fcdores  plaiil  fiot 
ad  integros  piaaos,  vt  omnes  foluJi  infcriptl  defi- 
cientes ad  folidos  integros  (c^res,erit  etiam  Ip. 
fum  fpaeium  fpirale  omnes  fcdores  folidqs  tan- 
dem adfquans  hixta  vfir.)tumargumcntsm  lauiti* 
j>lic.tiooiJ  tilii.i|uf  omnem  poflibilc  ^ifFcrenoS 
inter  inictiptos  fedorci,  8; corpus  Ijprtale  tollat , 
& sbfumat  ad  cylindium  ex  fedonbits  folidis  t.on 
denclentibus  cotnpofirum.  vt  tota  bafiom  multi- 
tudo, idefi  ipfum  fpifile  planum  ad  circulum  ge- 
octanica 
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serantem  :fcd  fpirilerpatfum  ad  clrcalumgeAc’' 
rancem  cft>ni.ad}.  ex propoC^^. Tr.jo. Ergo 
cstamrpiralecorpos  ahiucodpzl  ad  cyliodram 
ttobiencem  cmq^oa  erit,Tt  lad^. 

COROLLAIUVM  I. 

* rjr  Ine  cttam  eutdens  cfl : id  <]ttod  dicitor  dc 
1.  X cotofoHdoponcoftenditdcfinguIis  par- 
tibus folUiSincmpci  quod  fe  habeant  ad  inuirem» 
vc  portio  biGi  ipiralia  ad  circolum  generantis 
porcionem  rerpondentem . Portio  vero  plani  ba> 
fiicft  adfedoreffliVt  redangulum  eX  lineis  eam 
terminantibus  curo  triente  quadrati  diffrrentlp  ad 
euadratum  radij  fedoriiexprop.ffo.tr.jo.  ideoq; 
(piralia  folidt  frudum  AHCcDt  eritad  cylindri  par- 
cero  aoCcsL  ambientem, VI  folidum  parillcleplpe 
dam  fuper  Illud  reAangulum  linearum  lDiLc  ter> 
ninanttum,  6r  triens  alius  parallclepipedi  in  qua- 
drato dilTcrentiz  dx  locati  > qoz  In  parem  cleua- 
ciooem  fablenata  fint  ad  parallelepipcdum  zque- 
«ltBtn«cx  qoadrato  cL  radij  bads  fedoris  adurges* 

COROLLARIVM  II, 

*rr  loc  etiam  patet,  qood  Idem  veridcacur  de 
corpore  Htuato  tn  fecunda,  8e  tertia  fpira, 
& epteris  de  quibus  locuti  fumus  prop.5<^  & 

8c  traft.jo.  Quod  fcillect  fit  ad  corpus  cylin- 
dricum comprehendens,  vt  Ipfa  fpira  plana  adclr- 
culum  eam  claudentem*  Nam  idem  argumentum, 
qood  attolimos  io  oHeolione  propofitionis,  etiam 
hic  valet  abfque eo , quod  replicetur:  cum  etiam 
iederes  foiidi  deficientes  ad  primum  feiSorem,8r 
alios  maximos  xquales  folidos  , vt  fedores  plani 
deficientes  tllorum  bafes  ad  primum  feSorem 
planum,  8r  alios  squales  ob  eandem  altitudinem 
ex  s}.  h.  fine  in  cadra  proportione . 

THEOR.  II.  PROPOS.  LIX. 

’ Corpus  fpirdie  M fpirali  inixum,  & quo- 
ad alliludiatm  fpiralilir  de/icicns  tp  ad 
corpus  fpitilt  eiu/dtm  altitudinis  jupir- 
fpiralcm  hafim  politum,  vtf.ad  e. 

Sit  fpirale corpus  aii fuper bafim  Tcr  fpiralcm 
ioixum  deficiens  fpiralicer, quoad  altitudioera 
AT  Dico,quodhoccorpaSeRad  fpirale  corpus 
ciufdem  altitudinis  fuper  fpiram  Tci  collocatam, 
vts.ad  d. 

Ofteofio,  quz  oodraed  fkat  etiam  totius  h. 
fxpeofionit  d multU  dependet , quz  prids  decla- 
randa funi  • 


£e  primo  progreff.  Obfenianditra  efl  (/uraie 
corpus  squalis  aiciradioie , de  quo  przced.  prop. 
y8.  locuti  fumus  pofTe  clrcumumiri  portionibus 
anauiorumeiufdemaititudinis  ^a,8c  latitudinis 
Te,quid  diametron, vbt  fpira bafis  fumit initium 
dedudi  In  ipfim  fpiram  terminent,  vt  funt  ft^e- 
VAS,)K£J>,&  alip,  vt  vides  in  fig.  Quia  enim  ex 
pr.p.  traft.18. 8e  (s.trad.Jl.  femidiameter  di> 
uit^tur  Io  partes  squales,  fecunddm  quas  quilibet 
feAorarithmeticd,idelI  zqualiter  quoad  dtametru 
decrefeit ; qui  fpirp,  aut  inlcribacur,  aut  circum- 
fcribatur,n  omnes  illi  fedorum  arcus,  vfqne  ad 
fpiram  d diametro  deducamur, patet  rcinuicem 

fuperare  annutorum  (quealtis  portionibus,  vt  funt 
sLB,ftyEX,&  vyN,&cfC.  Nam  omnes  n»  &»y, 
vy  cralEtudinem  menfurantes  squales  funt . 

Oiuidatur  Itaque  ir  radius  ( vc  huius  rei  demus 
exemptum  J in  odo  partes  squales,  d quibus  Hn- 
guli  arcus  ducantur ,vt  TF,BK,yN,  8cc,  Certum  cft 
es  prpaff.  £xpenr.7.trad.jl.  decrcreere  fineulos 
arcus  radijs  Interceptos  Tr,&r  RK,yN,firc.  arithme- 
ticd  ppnes  diuifioaem  diametri;  ita  quod, vt  le  de- 
ficit d 1 T odaua parte , ficarcusLLdXp  deficiat 
odaua  parte»  & ficutyr  deficit  abri  duabus  oda- 
uis  partibus, fic  ytl^ab  tp  duabus  odauis  partibus 
decrcreat;  itaque  fi  annnius  sL  duplicatur, deficiet 
duabus  odauis  partibus  t fi  anuulus  yQ  triplica* 
tur, deficiet  trUaus  odauis  partibus  ab  Ls,  ept. 

Prt^reiT.  t.  Itaque  fedoruro  arcus  arithmeticd 
decrefeene  d fe  inulcem  squali  arcu  deficiendo, 
nempe  femper  odaui  parte  earum,in  quas  primus 
arcus  TP  diuifus  cfi . luque  In  fedore  ipt  erit  ar- 
cuti,fir  ideo  portionu  Snulartfi  feries  arithmetica, 
quorum  primus  annuJasl-EST,  fecundus  LQpy,^; 
c(t.  Infecundo  verb  fedore  iXLerU  adhuc  alia 
fcries  arcuuro,fir  ideo  portionum  anuuloru,  quorfi 
primus  KL,  qui  deficiunt,ve  illi,  qui  fune  irt  fedo- 
reiTTifed  incipiendo  ab  arcu  minori  lk  vnica 
odaua parte.  In  fedore  ver6  Hix  erit  alia  feries 
sccuom*  & ideo  portionum  annulorom  eodem 
decremento  arithmetico  deficiens , fcd  incipiens 
sbarcu  minori  duabus  partibusab  PT,fed  vnica 
ab  XL . Ita  vt  etiam  ipff  feries  arithmeticd  decref- 
cant  vfqne  ad  finem,  cotque  fiot  Ibries,  quot  arcus 
in  ipr  (raore  , vel  quot  decrementa  arithmetica, 
qus  in  fingulii  deficiunt , vcl  quot  panct  in  arcu 
maximo  f T fedoris  maximi  ipT,  vcl  partes  in  ra- 
dio IT.  Qus  tamen  omnes  feries  fimul  fumpts 
componunt  foliditatem  totius  corporis  fpiralis 
bafis ; fed  squalis  altitudinis  . 

Progr.  Quod  autem  annulares  portiones,  ve 

arcus  aritbmericd  deficiant, patet,  quia  omnes  an- 
nulares portiones  iflis  arcubus  coroprehenfs  fune 
squealcs,  vepotededuds  ob  squalibus  partibus 
BT,&Ey,8ryVdiametrlT|  erunt  ad  iauicem,vc 
bsfes, nempe  vc  ipfi  arcus.  Siquidem  expropof. 
i4.Trid.i0.  squaucur  redangults  ex  portioni- 
bus intermedijs  inter  arcum  maiorem, 8r  minorem 
marginalem  Ipfius  portionis  annularis  plani,  fc. 
arcu  intermedio  inccrLi,!^  FT,qut  in  figura  ex* 
preflus  non efi,  ne  generaret  coofufionem . IfU 
verb  arcus  iutcrmedij  crefeuot  ad  inulcem  etiam 
arithmetici,  vc  ipfi  arcus  marginales  cum  femi- 
differeotia  inter  maiorem,  Se  minorem , vel  a ma* 
lori  defictunt,vei  fuper  minorem  accrcfcDac  V.g. 
arcus  inter  rr,  Se  tt  erit  maior,  quam  le  femidif- 
fereutiainter  ft,&  le,  ac  arcus  intermedius  inter 
(^y , & EL  erit  minor, quam  bl  femidTffereocia  in- 
ceroy,8r  le,  qus  dus  fcmidiilercntis  squalium 
differearisruDi , quibus  decrefeunt  arcus  ft, 

<17 


tfjff  TRACTATVS  XXXIV. 

47  addi»  firaol  facient  differentiam  eandem  ar> 


cus  Li  ab  f'>’>  .rei  <^y  ab  x.i . Exemplum  eft  in 
^oattaor  Itocis  m feornm  dudit  arithmetici  defi« 
cientibus  tantum  enim  de/icic  fecunda  d qoarta 
quantum  prima  a tertia.  Cum  ergo  reSangulo- 
rum  bafea  intermediis  arcubus  cqoalei  aritbmcti* 
decrercant  • etiam  ipfa  redaogula  arlthmeticd 
deficient»  rc  ipfc  bafes»rtpote  «quealcaidr  Jdeo 
ipfx  quoque  porrionet  annulares  LEFT»&QytL 
reSangulis «quales  exi4-  Trad.jo.  arithmetico 
defefiu  extenuabuntur » & fi  fuper  illas  bafei  por* 
(lones  folid»  annulares  inteJiigantur  eleuatx  ad 
eandem  altitudinem  at»  quz  funt  ille  folidltsces» 
qu«  integrant  fpirate  corpus  quoadbafim  folum* 
modoTLKCMoi  bafiiafima,&  Aa|4J  d 7 g bafi 
fuprema  locatam,  etiam  ipfir  folldltates  comfint 
Inuicrm»  rt  bafes  ex  aj.  prop.Trad.34.  par.a. 
decremento  arithmetico  eodem  femper  «quali  de> 
crefeent : ideoque  ledor folidus  fit  ap a eritdi- 
uifus  In  portiones  annulares  foiidas  decrefeentet 
arithraeticd » vi  ipff  bafes»  idell  !n  feriem  (olidam 
arithmeticam»  V.g.FTLiAPS.cricj>rima  foliditaa, 
&eL  <^7  P Pa. fecunda  foliditatj&  fic  dicas  de  alijt 
vfqae  ad  axem « 

Eodemqne  modo  fedor  folidos  i k l a 7 diuide» 
tur  In  feriem  arithmeticam  folldiiatum » pro  ut  dc* 
crefeunt  ex  I.  progr.  ipf«  bafes » entque  feries  $ 
cuius  maximus  terminus  x L q a } erit  minor»qua 
maximus LXPTPAa  rnica differentia  arithmetica» 
8e  fic  effaredeali]!  feriebus»  ita  qubd  vnnfqoifquc 
fedor  folidus  feriem  In  fe  contineat  proportiona- 
li um  arkhmeticarom  folidi  tatuin  anonl arium  • 


PcogrelT.  4.  Confiderandum  itaque  efl»quod 
fpiralis  fuperficies  corporis  bafi»  altitudineque 
deficientis  » b«c  omia  foltda  zquealta  feCataoA 
defeendendo  fpiraliter  per  a p 1 1 •>  Sr  rart.  vfquc 
ad  centrum  l,Sr  arithmetico  defedu  lingulas  alti- 
tudines detruncat . vt  ex  def.  confiat  . Ideoque 
debent  intelligi  fpirali  fuperficiei  defeendenti 
circumferiptf  ledorum  foUdorom  annulares  por- 
tiones TF  a aFxi,  8e  ti,&  nk  1 1 ai,  Sr  cxt. 
qox  finguix  i femidiametro  AfP»  Src^t  defeen- 
daot  arithmetici  deficiendo  tamquam  quidam  gra- 
dus altitudine  aT  in  tot  partes  diuifa»  vt  radius 
Ti, quos  omnes  fpiralis  luperficies  Ap  iiaitaogae 
tn  A in  pio  II.  in  at  ini  io  41.  8e  cxt.  Ita  quod 
fingulorum bafes  fint  primo  ikft  » fecuodasxyi 
tertia  yvN,  quarta  Vr.c«  fircxt. 

Progrclf.  %.  Quia  itaque  ifix  omnes  foliditates 
in  figura fintconfulione exprimi  nequeunt»  ideo 
fcornmcaomniaexprellimusinredagulo  1 i|e» 
Tt  eorum  ordo  » 0c  defedus  meltiis  capiantur»  In 
quo  13 1- fuperficies  nigra  exprimit  grallltadi- 


n;eT  fiogalsrubafium»ifrc.  qu«  femper  cfaf- 
fitudo  In  omnibus  cfi  «quilis.  At  redangnlum 
e ya-exprimit  primam  portionem  annularem  fnli- 
dam  LCFraAP  non  dercendeacem:fecaadamn.4i. 

7a  o»ln  quo  partes  decrefeant  i ?a  o.vtdefcendic 
F|tKE»perTnugraduisin9.3  fumma  ahitudltw 
7X.  vel  Ar»  quod  rcdaogulum  folidnmcquetduas 
gquealt*s annularium  foIiditatQ  poniooes  Lipa.ar 
ijKL»  quz  primo  decremento  arithmetico,  eo- 
dem dtficiuntj  Tertium  fit  41.48  0.40,10  quo  ta- 
men partes  ab  eadtm  altitudine  041.  defecndant» 
vc  facit  ipfa  portio  vyw  anouli  rolidi»cui  cqeitar» 
qozdefceoditaPinalper  duos  grados  a.  acii. 
quod  redangulum  folidum  equetur  tribus  anoula- 
ribus  portionibus  «qualibus  inuicem  locatis  In 
bsfibus EQ»  KQ»&KN»&ficde ali/s : 2taqne7ae 
exprimit»  1^  «quat  foliditatem  in  ieft  bafi  Joca- 
tam 7a8anoxquat  eam  gradatam  » qu^  in  ayjr, 
fic4i9a4on»qugin  vyN,(cd  4x3040  di.  qux  In 
VcC»at  13  31 42  aa  eam  que  In  ove  lita  efi:redai>- 
gula  41  50  83  41  gradatam  ioliditatero,  qag  C»ucM  0 
bafi  fiat  { redaegula  y 4<  4^  7^  qug  in  H s m o 
fundatur}  & tandem  redangulum  gradatum  43  6% 
t gradationem»qox  in  sxzi  locata  efi»  qux  accep- 
ta»TCcqueaIca  fquSt  quoque  annularea  portiones 
«qutalcas  ijfdcm  bafibus  locatas. 

Progrcfi.tf.  Itaque  fioguli  fedores  folidi  veiu- 
ti  10  TKP»  frLxi»  & i&cxt.  bafibus  locati 
deficiemes  arithmetici  ab  inuiccm  in  lingulia  re- 
dangulis  przdidis  habent  fuam  partem  correfpfi- 
dentem»  ita  quod  prima  pars  omnium  redaogulo- 
rum  V.  g.  prima,  & vnica  m 72.  c»  pnma  duarum 
in  ya.n  prima  trium  io  41*40.  Ar  fic  omnes  prinsf 
pirtes  in  quolibet  refiangulo  folido  xquentor 
partibus  fedoris  folidi  Io  bafi  lucath  dc  illz^ 
omnes  primg  fintxquales  portionibus  annutorum 
quz  fucccffiugdecrcrcuoijnl-FiI'» 
bus  decrefccntibus  . fiic  quoque  concipies  de  fe- 
cundis partibus  in  vno  quoque  rcdangulo  folido» 
ita  quod  fecunda  pari  duarum  in  71*0  fecunda 
pars  trium  in  41 40.  fecunda  pars  quatuor  partium 
in  4 a d I,  cpc.  portiones  foiidas  ledoris  x|L 
bafi  liusadzqucnt » 8e  fic  dicaideterttjs  m 41 40/ 
4adi;t}  41 . dc cft qux «quant  portiones  fuiidu 
MX  fedore  locatas  . 

Progreff.  8.  Adhocvtergoinclpiimusoftcn- 
dere»  quam  proportionem  babeanc  hx  omnes  fo- 
Itditaccs  limul  acceptx  ad  totumi3  c,  idell»  quam 
fpira  folida  alticudide , bafique  deficiens  habeat  ad 
folidam  fpiram  bafi  cantum  deficientem:  Acci- 
piamus in  primis  minimss  fiagularum  gradaconu 
altitudiocS»0ccoDfidcrcmus»quodb«  finguix  m.- 
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alB{  «lumdinct,  & Wcimz  at»  & l 9.  k 1 1 . Ar 
V lA*  Ar  CBf  8e  cf u jn  vna<]tuqtie  penioue  annuli 
4(crcfcaat  aritnKticd  vfque  ad  1 } fuotque  in  rc* 
portiones  illis  Snulti  «quales  e7f>Sa  o, 
^10)040,  vfque  ad  nihiiC} 

^«defictuot  Ariilimetisf  etiam  quoad  altitudi- 
oemi  nquidem  ex  def.  vt  fpira  appropinquat  ad 
ecnttum  per  paitcs  «quales  ladij  decrefceadoi  ita 
sb  altitudine  per  partes  f quiles  altitudinis  deficit, 
itaque  io  annulo  ColidoLiF^  a a nulla  eft  degrada 
uo?  redaltitudoTAf  vel  e c«  ac  In  annulo  (olido 
7IQL  iam  eftptimos  defeofus  pfi  voius  gradus.TC 
ia  rrdangulif  folidis  n Sa.A;  fic  fucceOIue  in  alijt 
viex  redangulis  folidts  melius  pcrcipiesiin  qdl> 
boi  vt  diximus  prt^r.tf  omnes  prime  partes  per- 
nnent  ad  fedorem  (olidum  in  tPi  locatum»  quo- 
rem  minime»  Af  rlcJmz  altitu  J ines  fune»  Ar  71  o» 

0 Ss»  40  9».  30  Ai»  as  41»  34  41  »43  7s  vfque  ad  ui* 
lui  in  t graduaeim,  Ar  anthmeticf  deficientes: 
Qsod  autem  dicitur  de  partibus  primi  feftoris  fo- 
liJi  eottfidcrati  luxea  minimas  altitudines ; hoc 
item  dlctttdum  eil  de  partibus  fedoris  folidi  uc 
locati  inxta  minimas  altitudines  accepti  t In(in> 
gflJis  enim  rcdangulis  folidli  roinimx  altitudines 
partibus  omnibus  redigulorum  communes  funt» 
deffignantor  per  lineas7at»7a  8s»9i9t»9s 
30,&ccc.  Itaque  iftarpoitionei  (olidorum  feSo- 
niB»  & re&angulorum  folidorum  illis  «qualium 
dapU<:|  decremento  aritbatetico  dectefeunt  quoad 
lititodinem»(]utdem  fimul  cum  balibut  decrcfcen- 
tibos  ex  progr.l.  Ar  a.  At  etiam  quoad  minimas  > At 
vlclmas  alcicudioestideoq;  rettanguloru  (queal- 
torum  V.  g.  primorum  in  vnoquoque  re&angulo 
(olido  in  ya  e in  41  o»  At  c«t.  erunt  vrpote  fqoe* 
crafa,  dno  triemes  vt  ipfp  bafes  plan;  ex  contex- 
ta propof.  14. 15.  a<S  17.  Tr4d.a8«  £t  quia  vc  di- 
dam eft  prog.A.  prima  omnia  In  vnoquoi];  pedi- 
galo  cquant  fedoris  primi  T 1 r portiones 
annulares  folidas  ; Ideo  illp  portiones  acceptz» 
Ar  confidente  iuxta  vlnroas»Ar  mininus  aicicudi* 
oes  erunt  duo  trientes  fedoris  ista  s eiuCJem 
«q9ealti,&  gra(S»quod deficit  quoadfingulas  par- 
tes vnico  decremento  arithmetico » vc  didum  e(l 
progr.a.  At  3.  Si  afieras  de  omnibus  partibus  fe- 
cundis redanguiotum  folidorum » qu«  pertinent 
ad  foiiduiobafi  ii.Rlocatu>At  fic  dicas  dc  omnibus 
alijs  » Ideoq;  in  lingulis  ptogrcfllooibus  aritbme- 
ucisborum  fedorum  vnico  decremento  aritbme- 
ticodefielentlumfolu  longitudine  habemus  por< 
tiones  folidas  deficiencet  lecundum  minimas  alti- 
tudines arithmetici»  quare  in  vnoquoque  feriet 
deficientium  partium  folkiarum  duplici  aritliruci 
co  decremento  ad  feriem  earum  foldm  vnico  de- 
fcdu  deficientium  fc  habebunt»  vc  duo  ad  tria. 
Idcoquc  etiam  omnes  fimul  ex  prop.i7.1ib.3.  cum 
•dfingul  as  taliter  (int,  erunt»vcduo  ad  tria,  At  ita 
omnia  minimx  altitudinis  redsoguia  V.  g.  71 
e»  8s  o»  92  n»3O40,  41  ai»a3  42» 4 1 4rvfq»- 
ad  t erunt  totius  redaoguli  (olidi  13  c»  duo  trien- 
tes cum  in  vnaquaqifene  V.g. primarum  partium 
de/icieactum  altitudine»  At  lattcudine  fiot  ^qucil- 
tarum  latitudine  deficientium  duo  irieotes»  At  (ic 
inferie  fccundirumpaitium»Atc;t. 

progrcd.S.  Nunc  quid  gradationes  Ipfx  aufe- 
rant ab  rno  quoque  rcotangulo  folido»  confide- 
raodum  ell . Ad  quodaduencre  oportet  (ingulat 
partes  finguloruin  redangulorum  vnica  in  ya  t , 
duas  ia  4l7i»tres  1042  8a»A;,c-.*.efi'e  muicem  «• 
quales»  vtpoteiii;»  quarum  latitudines  «quantus 
arcubus  eodem  decrcmeoco  ab  eodem  maximo  db 


minutis  V.  g.  vnica  in  72  e arcui  pt  do«in4i  o 
arcubus  Le»At  ix  eodem  decremento  primo  sb  ar- 
cu fT  maximo  deficientibus . Ttes  in  41  n tnbns 
arcubus  y<l»AtQK>ArxN,qaI  duplici  decremen- 
to arithmetico  eodem  deficiunt  ab  er  maximo  eo- 
dem . Altitudines  vero  omnes  «quales  fune  41 8s» 
vel  42  92»vtpote  pertinentes  ad  (piram  folida  alti- 
tudine non  deficienteoi . At  quatenus  terminant 
in  fpirale  corpus  dccrcfcens  altitudine  quoque»  Ac 
cius  fpiram  dcfcendentemiln  fingolis  i lumma  al- 
titudine » vc  dixi  progr.5.  defeendunt  vfque  ad 
minimam  altitudinem  arichmecicd . 

ProgrelT.  9.  Cum  itaque  gradata  folida  refian- 
gula  In  vnoquoque  redangulo  accepto  d fumma 
vfque  ad  minima  aleitudincmV.g.t72;72  82  41  92. 
42  30.  /3  22. 50  23.  ti  43. 6i  tin  fingulis  rcAtn- 
gulis»  quorum  partes  «quelatz  coofiituanc  pro* 
grelEones  arithmeticas  vnico  decremento  arith- 
metico quoad  aicimJmcm  deficientes  erunt  fin- 
gulorum  redangulorum  7282. Arcet,  dimidium 
cxprop.12.Trad.s7.  vtpote  quod  eadem  ratiofie 
folidorum»quorum  graifitudo  eadem  In  omnibus, 
vtdlxiprop.T.  acba(ium»Ar  redangulorum  pla- 
norum: Cum  ergo  fingula  deficientia  fint  ad  fua 
integra » ve  i.  ad  s.  etiam  omnia  ex  prop.t^.  lib.3. 
erunt  ad  omnia  Aia  Integra»  vc  t.  ad  s. 

Prog.lo.  Ponatur  itaq;  quod  rcdangulum  13  e 
cotum  toti  folidieati  fpiralis,bafis  «quile  tancu»(ic 
partium  1$.  quia.ofiendimus  progr.7.  rcdangula 
minimarum»A^  vitlmamm  altitudinum  72  c»  82  o> 
920« 33  40.  $e  c«t.  efle  totius  i3eroIiditatts  duo 
trientes  fe  habebunt  ad  rcdangulum  totum  »rc 
quaiuoradfihc  . Vnde  refiduum  incegr«  folidita- 
tis  ablatis  illis  minimaru  altitudinum  redangutis 
remanebit  duo . Ac  quia  huius  refidui»nepe  reda- 
gulorumT72.  7SSs,41  92»4230Ac«*  grada- 
tiones folide  fune  dimidium»  Arideo»  vt  1 ad  fex 
adtocumex  prop.39.Tf.  17-  Ideo  cu  quantitas 
miidmarum  altitudinum  pofita  fit,  vt  quatuor » At 
h«c  ponatur  vt  l.  ad  fex  cefpcdu  totius  ex  eaJem 
propof.39.  Trad.17.  erunt  omnes  quintuatei  rc- 
dangulorum  folld«,  qu«  «quant  ledorum  foH- 
daS  portiones  deficientes  ob  fpiram  bafi,altitudi* 
ncqne  deficientem,  cui  clrcumfcrlbutur  ad  omnta 
redanguia  folida  »qu«  «quant  fedorum  folidas 
portiones  fptrali  corporis  bafi  tantum  circum- 
fcriptasi  vt  quinque  ad  fex . 

Hoc  autem  totum  intelltgiiurcx  prop.17.irad. 
27.  fi  h*c  redan^’a  fubdiuidantor  omiu  polfi- 
bili  fubdiuifionc  fubdupla»licot  nempe  Ipfi  annu- 
li,  feu  portiones  annulorum  corpori  fpirall  c|r- 
cumicripue,  vcl  Infcripcc,  qnibiis  redanguia  hfc 
«quaturofflui  pofEbili  numero  multiplicate  fimi- 
literintclligi debent.  Vndeetiam  Ipfum corpus 
fpirale  deficiens,  quoad  hafira»  At  altitudinem  illis 
rcdai^ulls  infcripcis»vel  circumferlptis.quf  om- 
ni poffiblli  multiplicaiioae  fubdubla  numerofa 
tandem  Ipfum  «quant  ad  fpirale  corpus  foliim  pj- 
nes  bafim deficiens  annutis  przdidis,  AHimiliter 
multiplicatis  infcripcum»vel  circumfcriptum  erit, 
vt  3.  ad  6.  quod  hxcedanguta  inferipta » veleir- 
cumferipu  illud  tandem  arquent.  alioquin  nou« 
infcriptloni»  vel  circumfetiptioni  daretur  locns 
cx  14.  Trad.33.qux  minorem  ea,  qua  prior  in«- 
quatur»  molem  relinqueret . » 

COROLLA  RIVMI.  * 

* rj  Inc  enafeienr»  quod  fit  ad  cylindrum  ea 

XX  i^Uj-er circulum  et  ciufdero  altitudinis* 
Oooo  Tt 
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Tt  5.  ad  It.  fiquidcm  fptrale  corpat  deficiens » 
quoad  altitudinem  > 8e  bafim  efl  ad  fpirale  cor- 
pus deficiens  tantam  quoad  bafim  , vc  s»  *d 
0.  Ted  corpus  fpirale  deficieal  unrom  quo- 
ad bafim  ad  cylindrum  rta  efl  cx  preced-  vt  i* 
ady.  idefl«  vt  6.  ad  18.  Ergo  ex  «faa  erit  fpi- 
rale  corpus  vtrinque  de/icieas  ad  cylindrum 
STA»vty.  ad  18. 

C O R O L L A R I V M IT. 

T Jnc  quoque  fiCi  quod  reliduumbuioa  foi- 
ralis  corporis  , quod  fcilicet  derrefeit 
altitudine  $ ddm  Ipiralis  bafis  crefeit  latitudine  * 
eftque  corpus  aPp  p Biiy4y078.  quartum  ge- 
nas fpirarum*  erit  ad  eorpus  fpirale  non  defi- 
gens altitudine  > vt  t.  ad  0.  quia  compars  fpirale» 
nempe  corpus  ATLpicf  efl  elufdem  corporis 
altitut^ne  non  deficientia  f.  ex  partibus  cius  0. 
▼nde  refiduum  erit  1. 8;  ad  pr^Aam  comparcem 
febabebic,  vti.ady. 

THEOR.  III.  PROPOS.  LX. 

* SecMfjJd  fp/ralia  corf>ord^  Cp*  haft^  0* 
altitudine  fptraltter  dtpaentta  funt  ad 
fpiralta  cotp^ta  fecunda  hafim  fptralem 
tantum  hahenuayVt  z-j-  ad 

PRzrer  primas  fpiras  afilgnauimwTra&.yo. 

prop.97.  ^ ^ 59-  fpiras  fequentea  > & fe- 

cundos» ccrtiofque  ambitos  poft  primum  efficien- 
tes. Si  ergointelligantur  fuper  oas  bafesco^- 
n elcuari » alterum  » quod  fpiraliter  deficiat» 
etiam  quoad  altitudinem»  vt  efl  A 9 s iT  fuper 
bafim  coLVT  fpiralem  fecundae  fpir{:  alterum 
fuper  eandem  bafim  collocatum  C0LVT»fedin 
fimilem  »& parallelam  bafim  terminet»  que  in- 
cipiant ab  eodem  pundo  a»  illud  corpus  defi- 
ciens fpfraliier  bafi » Se  altitudine  erit  ad  hoc 

ba/i  tantiiin  deficiens»  vc  s -f  I-  vel  7.  ad  p. 


Progr.  s.  Ideo  erprogr.s.  tn  fingulis  fedor!» 
bos  CQOfOqL  circumfcribentlbus  erit  innittftn 
feries  arcuum  arithnKtrco  dccrcmcnco  deficien- 
tium » Se  ideo  ponionum  annutorum  pUnarnm 
pquealtarumPCOiSecpt.  vfq;adv infeSorecqp» 
8c  pari  ratione  in  alio  fedorc  tQO»Se  fic  ia  omni- 
bus alifs»qup  fingulp  feries  concioup  inripianti. 
primo  arithmeticd  dcficienee»  V.  g.  prima  CQp 
abareu  integro  8.  paRtum»  fecunda  LOQ^ab  arcu 
feptem  partturo»  Srficdealijs.  Sed  cum  hacdlf- 
ferentia  i progreflionibus  prfced  prop.  nam  illf 
deficiebant  vfque  ad  centrum»  vfque  ad  vlrimutn 
fuij  bp  ver6  deficiunt  vfque  ad  circulum  tU  di- 
miSium  circuli  xc»  vrpote  ex  dimidio  radio  » 
vnde  ctUm  arcus  quatuor » in  quibus  diulfus  efl » 
vt  eft  diuifus circulus  xcexprop.jp.  Iib.0.  dimU 
dium  erunt  quatuor  arcuu  circuli  xc  V.  g.  arent 
oc : qoare arcus  tantu  pro  dimidio  fui  deficient» 
Se  aliud  dimidiom  ipforum  Integrum  reroanebit  ki 
fingults  progreffionibusiin  quibus  fedorct  diftri- 
buti  fjQt . £x  J.  ver6  progr.  talea,  Se  etiam  erant 
portiones  annulorum  pIanorum,quos  pmdidt  ar- 
cus ambiuntySe  idem  dicendum  defolidis  portio- 
nibus annularibus  aeque-eleuaiis  ex  eodem  progr» 
8r  ex  X}.  prop,  Trad  p.s. 

Progrrf).  y.  Spirali-  autem  corpori  etiam 
quoad  altitudinem  deficienti  iotcliigantur  elr- 
cumfcrlpti  anouli»  vt  prpdidi  fuper  bafea  annula- 
rca  planas  co»txV»Srcet.  qup  fint  coyay  noa 
defeendeas»  Se  fXt  11  y ab  y primo  gradu  9 y.  de* 
fccndenSi  Sr  xHv  lO.  ab  y per  duos  gradus  yp.a  11. 
defeendens:  $ic  yHTM  ir.  per  tres  gradus  y 9.» 

II.  I lo.deficiens»  Se  tandem  7 TMT  vfquead  vj- 
timum  gradum  In  la  Tpoll  omnes  gradus  atloa 
perueniens,  fcd  femperiocipienccai  fumnu  alti- 
tudine ayyy  7. 

In  iftis  verb  aonnlaribui  folldia  portionibus 
primo confideraode  fune  minime  aUitudioeaoj. 

I II.  VIO.  Tis.  vc  diximus  progr.  7.  que  deb- 
ciuoc  arithmetied  in  vnaquaqj  portione  annulari 
V.  g.  minima  altitudo  o 7 foltde  potcionia  annu* 
li  in  oc  bafi  l0catp07.Se eius»  qup  io  tota  lv  an- 
nulari bafi  efl  L ii.ac  eius  . qup  in  %iv  anouUri 
bafi  fituata  efl  v lO.  altitudo  minima  . 


ProgrefT.  t.  Quod  oftendetur  eodem  artificio» 
quoprccedeAs.  NamCT  femiradius,  fi  ponatur 
Tt^akera  pars»  Se  radius  ad  primum  circulum  per- 
tioens  diuifus  In  quatuor  partes  squalet»*  etiam 
ipfe  in  quatuor  partes  diuidemr  ex  15.  Traa.70. 
vnde  erunt  oSo»8e  Ita  arcus  deficient  fingoli  o^a- 
ua parte»  vnde  anouli  plani  erunt  cqucalti » qui 
fpiram  bafeos » vel  ambiant»  vel  Ipfa  ambiantur» 
dccrercuntque  vt  arcua  feSorum  arithmetiedex 
progr,  I,  propoC  ameced.  fioguii  o&aua  parte» 
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ProgrefT.  y.  Sed  vt  fecimus  progr.  y.  Sr  0.  me- 
lius percipies  in  rcdangults  41.8.  8 i0.  Se  est. 
quoru  8 4i.cquare  prefupponatur  prima  portioni 
in  oc  locatam  latitudine»  vc  arcus  ipfe»  Se  bafia 
Ipfa  non  dcficieutero:  fcd  nec  altitudine  cum  fic 
prtmuomniu.  Ac  redanguiaduo  8 i0.quf  pri- 
ma diminutione  deficiunt  iaiitadlneiporttoatfo* 
iidp  arqualta  iudicentur  firg  in  . At  14. 17.  tria 
rcdagula  putentur  portioni  folidx  fita;  ia  lav  c* 
qualia»  qux  fecunda  dimiaucioae  deficiunt,  Se  cpe. 
Vnde  io  fingulis  rcdaogutis  prim«patcea  in  Ic- 
dorecOQ nixiaielligaotar»  fcUieetS  41.  071. 
Kitf»  KI7.  iccundae  14  c»  Se  ali^  fecuodx  la 
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«lijt  rcdangalii  ia  eoiiocaui , intelilgends 
Taoc  { ten«r  vt  60.  in  olQv  . In  iiagali)  vero 
medietas  alba  redagdli  841.  integra  latitudine, 8r 
tt  altitudine  perfeuerat»  vt  diximus  pr.a.  perfeue- 
rare  integri  oedietatd  arcuum, quu  latitudiof  eo> 
rummfnfurant.  At  altera  medietas  8 31. dz  bh 
fecu  'u  roasqoatuor  partes  arithmettcd  deficit  in 
flogulis  dimtautioaibus  vna  partem  deperdendo : 
ritameahzc  reSangula  cogitentur  zqaalia  iliis 
portionibus  fo)idis,quc  fpirale  corpus  altirudine 
non  deficiens  ambiunt  Toirali  tanidm  bafi  fittim . 

PeogrefT.  6,  At  fi  velimus  zqiiari  folidis' 
partibus  ambientibus  fpirale  corpus  &ahitudi- 
neA  latitudine : tuncfinguIareAanguIa  deficient 
aiithmecic^  quoad  altitudinem,  vt  dia^imus  progr. 
4.  deficere  poniones  folidas  corpus  fptrale  am> 
bientes,  itaque  8 4l.non  deficiet:  at  1893. deficiet 
primo  gradu:  19  itf.fecundo  gradu:  xo  t7*tertio. 
te  ept.  Ii  plura  fint,  fi  fumatur  fecundam  minimas 
altitudines  893.  t8  i(S.  19  Ij.iOXX-  gradus,  per 
quos  perueniunc  ad  illas  minimas  altitudines  non 
confiderando,  in  iMtfque pars  alba  vniro  decre- 
mcncotamum  deficiet,  nempe  quoad  altitudinem, 
ad  partes  nigre  quoad  altitudinem,  8:  etiam,  vt 
diximus  quoad  latitudinem . Vndein  vno^juoque 
rcdangulo  prime  partes  8 41. 4J  a,  43  |5.  44 17. 
tnftituent  voam  prngrefiionem  anthmericam  re* 
dangularum  quoal  medietatem  albam  altitudi* 
le  tantiim  deficientium,qunad  alteram  etiam  iaci* 
tudioe:  Sic  quoque  fecundf  partes  18  o,  4}  do, 
fre^t.  aliam  progreiSooem  fimilem  infiituent» 
fed  minoris  numeri  quoad  terminos  , nam  primi 
fnotquacuor,  fecundi  funt  treiA  fic  dicas  de  tcr« 
tijSfVt  fnnt  tn  fedore  coq^uatuor  annulares  par* 
tei,in  L(lO  tres,  & cft. 

Progr.  7.  Cum  eigo  ifix  fingulp  progrefCones 
qnoad  medietatem  amam  redanguiorum,  ve  dixi- 
mus  progr.  3.  auitcnut  cquealtp  nimirum  qua- 
tenus «rquant  folidas  portiones  corpori  fpiralis 
bafia  tantum  etreumfetipus  nullo  modo  deficiant; 
fed  lategr^  perfcaerenc,fiatuantur  tf.part.  Ver^m 
vtsquanciacircumfcrtpcaa  folidas  portiones  an- 
ouiorum  fpirali  corpori  ettam  altitudine  deficien- 
ci  quoad  minimas  altitudines,  vt  dixi  progrefl.d. 
deticient  vnlco  decremento  arithmetico . Vade 
erunt  ad  noo  deficientes  vllo  modo  vt  3.  ad  6.  ex 
pro^).li.  Trad.s7.  Altera  vcr6  medietas  t partium 
tn  redaogulis  8 41. 8 |tf.  14 17. 8e  aeu  deficit  pri- 
mo quoadlatitudinem , fumpta  fc«  vt  squalis  am- 
bientibus portionibus  annulorum  corpus  fpirale 
baOfoitim  deficiens.  Ideoque  «queafta erunt aJ 
integrat  partes , n |.ad  tf,  ex  prop.li.  Tr.a7,fcd 
vt  deficientes  etiam  quoad  minimas  altitudides 
erum,ex  pr.14.vt ».  ad  6.  Coponantur  ergo  fimu! 
j.tet.  redangulorum  partes  nempe  itle,  qus 
ouMo  d^edo , &iltz,quz  lantdm  latitudinis , & 
erunt 9.  Ponscur  etiam  ftmul  ills,qoz  cantiim 
viucoaltitudiDis*  firquj duplici  altitudinis, Bria* 
citodiois,Bf  erunt  3.  Idcoquc  hf  ad  illas  ex  prop, 
19.  Tiad.l7.  erunt,  vt  3.  ad  9.  Et  quia  hoc  con- 
tingit io  fiogulis  primis  partibus  ,qus  quatuor 
funt,  fif  idem  io  fecundis,  qux  funt  tres , Se  idem 
intertijs,qu*  du*  fuot.Bf  catvt  diximus  progr.tf. 
redigulorum  8 4« • 8-  »4 *7-  & «?«•  4«? 

funt  qujdamferiei  Aiitbmctice,fedfemper  nu- 
mero lermioorum  minoret  j ideo  ex  17.  lib.3.  ita 
omnes  progtefliones  erunt  ad  omnes , vt  voi  ex 
jpIi8,tdvnam,&ficomoU  r^angula  deficieo- 
Cecundum  nunimat  aliiiudines,&  etiam  latitu- 
dine pro  fui  dimidio, fc.  8 4^**8  9S>  ^9  10  I7' 


erunt  ad  omnia  latitudine  tantum  defi:ientia  84r. 
Itf  8.14  17. 13  st.vt  quinque  ad  non?.  Vade  refiduti 
redangula  8 18. 14  19. 13  so.  erunt , vtq.adfuu 
totum . Verum  itlsoh  gradationes  i fumma  alti- 
tudine ad  infimam  defeendentes  pro  medietate  de* 
ficiunt,  vt  prop.f.  prse.  prop.  cum  in  fingulis  re- 
danguhs  V.g.in  188.  dux  fint  p^uelatf.  Se  ^4ue- 
altz  in  14 1 9.  tres,  in  13  xo.  quatuor  in  quuaus 
fingulis  gradata  reiSangula  inliiurunt  lingulas 
progrelEones  arithmeticas  vhieo  cantDm  decre- 
mento in  altitudine  deficientes  : ideogradau  rc- 
dangula  fingulorum  zquelatorum  , A'  altorum 
erant  medietas,  ex  ix.  Trad  X7.  Quamobrem  ex 
17.  lib.3.  omnes  quoque  feries  gradatz  ad  ooa 
gradatas  nutio  m^o  deficientes  erunt  duo  ad 
quatoor,  quz  Hmul  cuna  rcftangulis  mtoimarum 
altitudinum  eXxp.Trad  17. erunt, vt  feptem  ad 
nouem,veI  vt  2 -J-xd  j.ad  omnia  reSan^uta  i»xf. 
fe.ad  totil.  Se  idem  diceJum  de  aonnlis  (olidis  cor- 
pori fpirali  altitudine,  Se  bafi  io  fpiram  fc  fieden. 
tis.quorugraduatum  defc&am  re^anguUex  effe* 
Aton«imitatur,vtpore,quod  fini  innteem  eiufdem 
latitudinis;  fimilicerque.  Se  per  eofdem  arithmeti- 
cos gradus  deficiant  refpeSn  annulorum  zqueal* 
torum  corporis  fpirabafcoS  cao'ii.ia  dcficieotis, 
vode  multiplicata  quantdm  multiplicari  pofTunc 
ncutipfum  corpus  fpiraic  non  excedent; alioquin 
nouz  inferipeioni,  vel  clrcumfcriptioni  daretur 
locus  ex  14.  Trad.3  } . quz  minorem  ea, qux  prior 
iozquaretur»  molem  relinqueret;  fic, A cu  femper 
fintinuicem  In  eadem  ratione  7.  ad  9.  ipfum 
fpirale  corpus, nempe  quoad  altitudinem,  8t  balini 
ad  fpirale  corpus  tantiim  quoad  bafim  erit  vt  2 
ad|.vel  vt  7*  ad  9. 

COROLLA  RIVM. 

Hinc  faciliter  quit  videbit . quam  proportio- 
nem dicat  hoC  fpiraiccorpus  ad  cylindrum 
ambientem , cum  enim  bxfit  fpiralis  ad  circulum 
ambientem  fit  7.  ad  ix.  fi  fuper  hinc  bsfim  ficum 
fic  corpus  zqucaltum  fpirale  quoaibafim  tantiim 
ex  x3.Trad.34  etiiad  rylindrum  comprehen- 
dentem, vt  7. ad  IX.  vel  vc<<3  adio3-  nempe  vt 
ipff  bafes,  At  ad  hoc  corpus  fpirale  fe  habet  cor- 
pus altitudine  quoque  fpirale,  n 7.  ad  9.  I Jcfi,  ve 
49.ad  43.  ergoexrffso  erit  corpus  fpirale  ad  cy- 
lindrnm  ambientem , vt  49.  ad  io3.  fciltcec  vt  7. 
adi5.T* 

COROLLARIVM  II. 

INtelliges  quoque,quid  dicendum  fit  de  tert'js 
f^iralibus  corporibus,  nam  tircumferiptf  fo* 
Hd(  aonuUrea  portiones  non  deficient  pro  7- , 
&pro-J-  deficient  latitudine  , vt  ambientes  fpl- 
rile  corpus  bafi  tantum,  ideoq;finon  deficientes 
ponantur  fimul  lx.iftz  deficientes  erunt  3.8?  ideo 
fimui  13.  Si  verh  intelligantur  ambire  corpus  Ipi* 
rale  altitudine  quoque, qjz  z-|uelatz  perfeuerant , 
deficient  tamen  altitudlue . Vnde  illarum  iot^ 
grarum,  quz  pofitx  funt  Ix.  iftf  deficientes  alti- 
tudine erunt  tf.at  illarum, que  laiitodioc  deficiunt, 
te  pofiiz  funt  3.  Ift?;  qof  quoque  altitudine  defi- 
ciant, erunt  -f  ; Ueoque  cum  illii , quz  funt  tf. 
deficientibus  almudinc  erunt  8,  quKC  fubJuttx 
ab  ijs  relinquent  7.  quarum  gradationes  medie* 
tatemoccupaQt,nemp€3  J-* 

quis  erunt  il  v ad  15*  («i*  H*  I®»  Sumcjtmdi- 
cafle , eflei  nimis  prolixum  de  fingulis  velle  age^ 
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De  Corporum  comparAtwne . 


Eftat  vitimus  hic  labor  dc  Corporum  comparatione 
Traftatus  , in  quo,  & corpora  iccarc  , pariterque 
augere,  minuere,  traducere  in  figuras  alias,  & tandem 
mcnfiirare  docemus  , cftque  quafi  fruflus  anteceden-, 
tium  Traftatuum,  qui  dc  Corporum  Ibliditate  dif^ 
currunt,  & complementum  omnium , qua?  dc  punflis , lineis,  1 
figuris,  planiticbus , & foliditatibus  di£la  fiint . 
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EXPENSIO  I. 

De  fimilitudine  Corporum. 

AVgmeneampIurlam  corporuafa  raooiez 
eo  maiime  drpeadec , qnM  dercribatar 
corpus  fimile  alteri, fr  Ucet  id  fupra  cctigerlimiSa 
cum  de  panlleiepipcdo  cglmoi . ea  taraeo  Aie 
titJj  particularis,  qu«  Tolidi  redaoguli  non  exce- 
deret cognitionem;  Nos  autem  hic  imeodimaa 
tradere  ootitiam  geoeraleni  iimilium  corporum 
deferibendi , vt  nedum  feiamos  corpora  fimilit 
cogoorccre,  ted  etiam  fabrlcaxe  * 

D E F I I T N I O I. 

X tn^Mibut  defer.puhtJu  tx  ordimt  trianiuls  4h 

4j^pH4ic  punBo  truf.t  fmilia . 

Hxe  Definitio  tmitatar  definitionem  Tedionu 
conicaru  fimilijj,&  TiJetur  potiori  iure  vcrificari, 
fi  enim  applicat»  fub  eodem  angulo  ad  portiones 
Jarattfi  proportione  fimili  gaudentes  ofiendune 
legiones  fimites.  quanto  magtt  triangula, que  A- 
eum  eebunt  laterum  proportionem, 8r  angulorum 
»qualitatcm.&  multiplicata  Quantum  oput  cfi,to- 
tara  figuram  «quare  queunt, falcem  quoad  feofum» 
planicicrutn  quorumcumq;  fimilitndinem  exbibe- 
bunc.  ^e  fi  Euclides  circulum  dcfiaic.  io  quo  om- 
nes dude  i centro  erunt  «quales,  finiilitcr»l^  nos 
definimus  fimiliiadiaem  planitlerom,  io  quibus 
omnes  dudf  ab  afEgnato  pondo  fune  fimiles.  Po- 
teli  qui  i;  clfc.quod  in  plaaiciebus  fimilibus  triao- 
gula  diffimilia  dcfcribaniur.fi  tamen  omnia  cnioc 
fimiJiaexor<linerumpta,rempcr  quoque  fimiles 
planities  erunt,  quod  definitio  loteodit  • 

DEFINITIO  II. 
y*f»m<iuefixkr4  fimtUierp4/it4  iudUghitwr  , 

, ree/rmwrarr,/i  pa  sormaUai,  C- 

bafimp-iy  4xen  iuBum  phni  tri^w/a  rffifUt  ftmUUo 
MmiVs  4um  ctii  ditttMrpfi/upeffiaebiu  fimtlibMt 
CMlIer  • 


Cum  folidc  figorc  globofie  fuperficiet  , re 
plarimum  angulos  non  confequantor , ideo  noa 
poterunt  iudicari  eodem  modo  poliis,  nifi  ab 
axe;  fi  ergo  in  plano  i ru  Judo  ner  normalem 
PM,  dr  axem  Pl , 8r  bafim  sx,  es  iftls  tnbos. 


nempe  Tedlone  bafit;Mrnormaii  Mr  ab  axia  rerti- 
ec  duA«,&  axe  ipfo  tP  fiat  triangulum  cqatangii- 
Ium  triangulo  QpH  ex  ijrdemeonftitutodicecor 
folidQ  Gmilicer  conflitutfi.rt  ftr>qnnd,fr  rerifica- 
bitar  de  parallclepipedis,  fiue  axem  io  Ipfis  «hjcai^ 
fiue  latus  proaxelumat.  Similitado  rer6  fuper* 
ficienim,  quibus  refli0n(nr,obtloebitar,  fi  du- 
plicatam , aut  latemm » aut  diametrorum , aut 
axium  proportionem  coorequantuc . Namifir  cir- 
euli , qni  dunlicatan  diametrorum  propottioaem 
obtincoc,  fimiles  funt  rupcrficica  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  I. 

*Smtlem  qu:tmcumqHe  fttpetfiaem  i data 
punfio  alteri  defer tlrere . 

Sit  data  fiipcrficies  AUCD  mixtilinea , rei  redN- 
linea,  vel  curuilinea,qu«cumque,dr  oporteat 
ei  firotiem  delineare . Eligatur  ijuoJeumq;  pundfi 
in  ca  1 , dc  ab  I ad  margines  plaahiel  ducantur 
plurims  lioe^  , & 1|  habeat  angulos  prpeipud  ad 
illol  iil«  rergant  , $e  producantur  rlqucdum 
oportet, aut  placet, dr inter  illas  aliqua  peruenlac 
ad  datum  puodum  L,  deinde  fiat,  rt  isadu,  fic 
isadalludexprop.ij.lib.d.  & iouenietur  IT ) fic 
iterum  fiat,  rtiAadiL,fic  icad  ic  ,S:iDaJ  iH  , 
&fic  agatur  io  omaibus:  Deinde  per  omnia  illa 
punda  multiplicata  quantilm  fac  cfi  , ducatur , rei 
fiexa,rel  plurime  flcx«,rel  reap.lecuoddfn.ggrad 
ngura  exhibita  imitanda  redis,  rei  Oesu,  rei  ati. 

gulis 


( 


i- 


DE  CORPORVM  COMPARATIONE:  66 1 


gtljt » vcl  uoti^m  cariM  cooAit,  8e  erit  fjdum  id» 
^pod  dcfidcf^tur . Nam  figara  deferipu  per  Of»> 
dU  Ula  panda  ltoH,  de  alu  plariou  cric  fimilis 
fidiirs  «riiibiui  aaCo . 


probator*  Nam  omoU  erian^fa  io  iig.  apcd 
fiacfimilia  triangulii  in  6s(ur«iToH  < citn  ob<i* 
•eant  latera  arobitaiUcTiadem  angulum  apud  1 
proportionalia » <dm  etfecermea , *r  i a V.  g.  ad 
Ii»  fir  I •»  8r  I r»8r  care.  Vnde  fu^udii  ba/ibua 
Ai.dr  LT  triaagaiaipfa  erunt  (imlliaex  5 I 6ic(it 
de  ilija:  cum  ergo  omnia  triangula  io  planitie 
AKofim  Omiiia  triangulis  in  planitie  LTcdi  de 
(c^ibilibos  ex  dcf.  ipif  plaaities  erunt  lioulcs  • 

COROLLARIVM. 

^ LIkitar  <]uod  latera  <]uf  cumque  illa  nne«eruni 
D *ptoportionalia«  Qttoniamenim  tTadat>vt 
trad  *»,dT«  ad  ce,  ex  4 lib.d.vt  eiad  ci»d  Gl 
adct»vtcH  aJcDerit  irad  Ai.veTcadK>drcH  ad 
pc,  vnde  cx  pr.  17.  i*f  • 8t  oamii  Cmut  anceceden- 
tiaiT»  dr  Tq » dr  CH  ad  omma  conrequcntta  ai  ic, 
kcii  eadem  proportione  gio.lcbunti  rt  eoum  an* 
recedens  LT  ad  aliud  con (eluens  ab,  qu«  eft  ea- 
dem, quar  ti  ad  ai  . Quare  etiam  latera  quzeum* 
q«c  fbraentur  ex  lita  badum  muJtittidine»vt  vt  U> 
bctauliiplicau  (emper  erunt  proportiooalM » 8s 
cmnirodaA»  AcLToa  ed  aacd» 

THEOR.  I.  PROPOS.  II. 

* M fiferficiem  cmufcumffue  corporis  fjlo- 
hofi  , f«/»f  omnes  fcBtonrs  pxralUU  od 
oxtm  fsni  fmiUs « eom  ohtinct  propor- 
ntm  pUnum  per  nxis  ht^umy  ey*  cor- 
poris duBum^  tiuom  axis  hsfs  f di  cir- 
ctsmfertntidm  hdfis  • 

*Qlt  ruperlicieaglobofii  eorporlseonoldalisali* 
^ cuius  BACD,  dr  ruper6ciei  plana  duda  per 
txemcebalisidr  AMcorporis  fit  Air.  Dico, quod 
nefl  AK  planum  ad  AiDciaper6eiemglobnr4m» 
fic  axis  IC  ad  ambitum  aoc  corporis  diidt,reu  re- 
Ai,  feu  obliqui,  cuius  omnes  tediones  bafi  paral- 
Iclat  fiat  fimilea  V.  g.  Ellipres  firoiles . 


loferibiiKiir  portloaefcplindrsceorom  eorpo- 
rambrihB^LMitfA^cpt-v^tMaltora.  Singulatea- 
ram  fiipccfiocs  ex  propof.4.  crad.|i.  qus  de  qua- 


cumque orbita  intelligitur  • n confiat  rx  de- 
monfirjtione , inint  Aqualet'  redAO|(oIo  ex  cir* 
• cumferentia  omi  » dr  altitudine  m » i leoque  rar 
daogulum  oc  pcraica  dictc  ad  iaperficlrm  eptip^ 
dracei  ori  eam  proportioni » quam  ad  redaogutu 
illud  ex  ambita  OMi  ellipfis*  8raltiiod>ae  if»  uleR 
axit  c*  ad  cllipfim  loc ; dr  tea  dicaa  de  faperfieie 
cplmdracei  INR  > cui  hl  redagolu  dicit  ei  jppoeo 
tiooem,qutm  LM  diametefad  ambuu  ltn.  Ora* 
nes  vcr6  Ellipreaeoc»  Lm  ex  tbefifimiJet  faaer 
QMrertoi  refiangulumad  oe*iM  fuperficicsa 
cylindracil,  fic  or  axia  omf  ambitum,  rt  autem 
or  aita  adoMi  ambitu.  CcLn  axis  ad  iTs  ambiti ob 
fimilituHinc  eilipfiu}vt  auce  LM  ad  LTN,fic  cx  4.tr. 
pi.redigulu  LHadtrNg  rupcrfieiccpliodraceti 
Ergo  ex  id.  Iib.$.  rt  01  redangulum  ad  oeriM 
fuperficiem  cylindracci » fic  lq  rcdangulumad 
L^MB  fuperficiem  cylindmei  1 tdefi  reoi  axitA^ 
our  ambitum»  dc  ita  ilifcurrAS  de  alijs.  £r^<)ex 
17.  Itb.7.  ita  erunt  omnia  reRangola  01, 6 cot.  ad 
omnes fuperficieacyliiidraceas  ioMri,drean  rt 
roum  ee^ngulumolAd  foam  Tuperficiem  cyfin- 
draceamsoMii  . Quo pofico . Aflero quod  etiam 
AK  planum  ad  acoi  ruperfidem  efi,vt  sc  ad  bdC 
ambitum.  Namfi  nondicit»eandem  proponio- 
nem  fit  maius  planum  per  axem  aic  » quam  quod 
requirat  racio  ac  ad  eoe  quantitate  x 1 t(A.rt 
fi  quant)cat  x abefiet  ab  ipro,tnnc  abc  planum  per 
axem  elTet  ad  gioboTam  lupeifidem  acdb  , re  ag 
aSh  ad  ambitum  BOC,vel  or  ad  our  es  thefi» 
Inferibantur  itaque  ioteyiiodracea;doaacfa*< 
perficrri  ipfonMn  r^angolorum  i globofa  fbner- 
fieie  differat  miadatquim  quanticaa  x Ergo,  quia 
redangvla  lafcripu  mmda  ditferunti  CAipUoo 
qui  l/britfi  illa  difTerfCia  qui  lotalttar abbtacAi 
planum  ad  globofam  fuucrficicm  acoi  dicerec 
cande  proportioncm»«tciad  coai  ctijm  reRan- 
guUiofcripti  ort ; Lwh»  8r  cat. dicent  muo;cm 
proportionem  ad  ^lobofaui  fiapcrficicqi  quam  ci 
axisadcDtambiMm.  Oicunc  aurem  ad  (uoerfi. 
clera  fuam  curualn  ean.lcm  pro-iomonem  • E^go 
cum  eadem  reRangulo  umfiiperficiea  ad  eonue* 
xamCAiD  corporia  exhibiti  naiiorem  proportio- 
nem dicat  quam adeyliniracearam  fuuerfidem 
cx  10.  lib.t . erit  maior  eyimdraceor  um  iofen icto- 
rum fuperficieS  »quam  globofa  Giperficics 
Aioc  i quo.1  cfi  abrurdum»  ciun  Jebeat  cife  maior, 
vc  pote  Continens . 

Quodfidicai)CAi  Planum  ad  CDIa  giobofam 
fuperficiem  dicere  minorem  proportionem,  quam 
CB  ad  COI.  OefiaacUlIs  quantitas X» cum  qui 
eandem  diceret  prooortionem,quaCBadct>ATuc 
autem  circumferibantur  tot  reRiogula;  donec 
eorum  fupcrficict  differat  d plano  cab  minori 
quaoiclcace,  quamx.  Quia  ergo  tota  quaiktkasx 
deberet  addi  ; reRangula  rerb  oon  fuperane^ 
CAiquantttate  x » fed  mlodiiideo  etiam  ipfa  ad 
giobofam  foperfWiem  CABodicetic  minorem  pro* 
porcioocm  , quam  ci  diameter  ad  oaa  circum- 
feiemiam  , dicunt  autem  ad  cyiiadraceorom  clr» 
cnmfcripcocum  fiiperficiem, illam  proporcionemr^ 
«^mciadcuBi  Ergoad  fuperficiein  glabofam 
dicunt  minorem  proportionem*  quam  ad  fuperfi- 
ciem cyiindraceorum,  quare  ex  10.  l,b.).  erit  ma> 
ior  fuperficieS  corporis  caso»  quam  circomfcrip* 
lorumcylindraceorum,  quod  efi  abfurdum»«nm> 
ergo  non  poffit  planum  CAAadfuperfictcm  glnbo- 
iim  dicere  maiorem»  aut  minorem  proportionem» 
qoam  CB  sd  CDB|dieec eandem  . 


CO- 


m TRACTATVS  XXXV; 


COROLLARIVM  . 

• 

* YT IiKmo^sobthmort^a^  «moiumCono* 

ram  etiam  fcalenonim  foperficict  inuenil* 
tur»  Nam  cognito  ellipfit  ac^ta»  vel  circuli 
peripberia»  & aie»  8c  triangulo  per  axem;  etUm 
•orum  globofa  rupcrAeieaobnnecarj  eumlufitt 
•t  axii  ad  ambitum  cllifll^i » eel  fi  conui  fit  circa* 
Uris»  Tt  diameter  ad  peripheriamtfic  triangulam 
per  axem  ad  globoTara  cins  ruperficiem » <)us  co* 
goitio  deficit  cri^ciii  ]i.  expeol.|.  ftdiic  apufis 
poaicar  . 

PROBL.  in.  PROPOS.  m. 

S«nn*ltm  tUitudinem  emfarum  pirfcru- 
uri , CS"  fuptrficierum  iiuks  latentium, 
quorum  latera  i»  fiiptifae  appareant, 
net  non,  <y  pandum,  in  fooel  i vertice 
cadit  normalis  inuemrt. 

* A D corpora  fioiilla  coininenila  io  primla 
,z\  cfi  neeefTaria  normalis  corporam  al* 

litudo  ( quam  hoc  modo  obtinebimus  » ooo 
obftanu  eorum  rolidicace  . Sic  datum  corpoa 
Mvo»  cuius  altitudo  eclic  inueairi  • Excenda^r 
bafis  M V»  & fit  MX » vel  foppoUto  alio  plaoo  • vel 
alia  rjtiooe»e>9oe  plaoo  aliud  planum  ocsa  paral- 
lelum fiat»  eledo^ue  puodo  m ex  ii.  uad.n»  eri- 
gatur oormalia  am,  dr  aric  alucodoi  90«  ceqoiri- 
tur* 


Probator.  NamdadoperaiA  plano AOMt per 
IftieUedum.  dr  per  punfium  o»  cum  plana  fiat  pa- 
paralleli) eX  14.  Trahax,  etiam  fedionea eruac 
paraMrU  ao«  9e  ml»  oormalia  quoque  OL  corporis 
dati  BO  ov«$r  MA  eidd  plano  mx  exteqfo  normalea 
fune»  iieoquc  parallele  ex  7.  Trad.  as.  ideoMO 
crieparallelogrammuffl)  qaare  ex  prop.j).  Ub.1» 
MA»  Ar  LO  erunt  «quales. 

Sicdeiodeqpt  incus  latentis  ruperfictei  repe- 
rieada  normalis » que  debeat  cadere  in  lacus  l cx- 
tcodatur  latus  Qi  in  N»drper  N<^qo»dacatar  pla- 
num,qood  Creet  AOi»io  TO  ia  plano  itaque  tmoq^ 
ic^ioni  NQducacar  noriiulJaNT)flrpqaabitar  nor. 
maii  Lo:  Patet  cx  eadem  ratione . Nam  to»&  ml 
funt  parallele  ob  plana  parallela  BOa»dr  xm'. 

Sunt  quoque  paralleU  lO»  Sr  tn  cx  prop.sS. 
lUi.i.  qooi  in  eodem  plano  tl  fint  Uteri  ml  nor. 
malea  altera  cx  runpofitiona  altera  ex  ctire^iooe  • 
quare  inuicem  erunt  «quales  • 

Si  tandem  debeat  reperirl  pandam  > in  qood 
caldc  aormalu  ab  o iabtfinHV>oeaoblUacefi»li- 


dicace  corporis  Hro  { Dndls  rt  prlds  ptadi  Ato» 
8r  MX  paralleiis»dr  plano  aimS  per  am  oormalemj 
cricqaoque)8ripram  planum  ex  ltf.trad.as.  ooc* 
male  ipfit  planis  aso>&  mx. 

Sedtooerque  parallele  At » mp  ex  14.  trad.ss* 
eoniungatur  deinde  xo»8rAO|d  fompea  «qoall 
ipfi  AS  io  MP  fcdioae  ab  M,fiat  triangulam  mpL  cx 
pr.24.lib.  I»  «quale  triangulo  Ato»&  verteX  L crk 
pandum»  in  quod  cadit  normalis . 

Probatur.  Nam  fi  duoplanaconciplantardoc^ 
per  BO,BP  planum  PO»&’perAO,dAM  planum  MO 
erant  normalia  plaoo  Mxob  normalem  MAffir*- 
quidifiamem  Pt  ob  «quales  At»  &mp»  & ideo  nor- 
malem ex  1 5.  trad.st.  quare  ( 6r  exitf.  ciofdaa 
fedlo  iprorum  ol  normalU  erit } & ideo  paraUelt 
lpfiav»lrAM  normalibqs.  Vnde  10» d occ 
non»frML»Sr«ocront  «qaalca  cx  prop.|}Jib.l» 
eora  etiam  fint  parallele  ex  14.  Trad.st  X^oAti 
triangula  plm  pquabitur  triangulo  soa»  8e  cx  ttf» 
lib.  i.d  erit  triangulum  lam  fadum  lopee  PMt 
fed  triangulum  ab  Ittis  fcdionibot  fadum  loeidU 
to  communem  planorum  fedionem  normAlemOt 
8r  ideo  in  L pnndam  planl»in  quo  elti  ergo  euafli 
triangulum  cfiedum  pml»  qood efi idem»  fircolus 
omnia  latera  io  eundem  ficum  Inciduoc* 

P R O B.  IV.  P R O P O S.  XV. 

* Cylindrum  fuper  dutam  pmilem^ 
O*  fnulitcr  Mims  ddtus 

ddtfcdte . 

Q It  cylindros  datos  tk»  qui  fit  imitandas  Cylia- 
dro  faper  sx  eredo;  Ducator  axis  qp»  tfralp 
extremo  q, demittatur  normalis  h<^»  pcrqaciaor- 
malem.  & axem»qu«  funt  io  eodem  plano  cx  pr^ 
s.trad.as.  ducator  planum ra»  iacaaa  bafimt 
deinde  i centro  1 ducatur  ip,  que  faciat  euoden 
tngalum  cum  fcdione  » acOQ^cua  fediooe 
ox»  deinde  fiat»vt  ox  ad  oq^»  fic  ix  ad  alio4»ft 
iouenietur  IP  longitudo » compleatur  itaque  pa> 
ratIclogramiDum  sv  per  axem»  fimileque  eriepa. 
rallelogrammo  tl  t Vndefiate  iP»8r  bafi  tgfiat 
cylindrus  sir  duda  per  pv  altera  baJS»  erit  fioulia 
cylindrus  SVeylindro  TA»  d fimUkcr  poficos»  Tt 
Ipfecft* 


Probatur.  Nam pofituxqotdero  eft  sY  eyflo- 
dsas»vtcyiiadrus  ob  axem  iP  coociudeatem 
*com  IX  angulum  1 cquaUmangolo o ex d8r.a.Ac 
parallelogrammum  per  axem  sv  eft  fimile  paralio- 
Jogrammo  per  axem  Ta  t vnde  fopcrficca  cyllti. 
drogamblentet  erunt  fimiles*fiqoidemex  lLtr.|x. 
dicunt  proportionem  doplicaum  peripheriarbm  9 
fed  ex  ti.dqo.l.tf  J>afas  quoq, -circuli  dicunt  dopli- 
cacam  proportionem  peripheriarum  ; Quare  ceu 
bafis  ax  ad  bafimMR»vtcurua  cylladci  ixMV  foper- 
fictcSAdconumNAHTcylindri  fuperficiem» eam 
ergo 


DE  CORPORM  COMPARATIONE. 


fiiperfiaes  fine  fimllct  ex  def.  x. 

OTJun  c/liadri  fimilet  eru  oc  - 

PROBL.  V.  PROPOS.  V. 

• Z>4/4  f^h4T4  fphsertude  P*Tdholico  > Hy- 
fyerhohcoyvel  Elhpttco  reHoai  dxem  fi^ 
mtle  almd  corpus  componere  • 

F Adiit  efi  conditario  rph«ne*cain  omnea  fplie* 
Txfint  fimilcti  mm  pofietonc»  cum  roUditace« 
CDoa  fint  tn  tripi  tcau  ratione  diameiroruoitdupli* 
CMt  maximorum  circaloromt  qaibua  femper  eo* 
detn  modo  fune  collocate . Sed  vc  alia  corpora  de* 
feribantur.  Super  diametrum  dane  bafit  clrcalarU 
fimilitelltpfiaellipfidudx  per  axem  fpheroidit 
inlundi,  & fimilis  pofitioaia»  vel  H/pcrbola,  vel 
ptrabola  fiic»  quod  eficiecarex  prop.  ys.  Tr.14. 
fi  fiat  loqnendode  eIlipfi»firhrperbola(  nam  om> 
0etparacKabrex51.Tr.i4.  fune  fimilet)  radiati 
ie  applicata  aI  ad  ad  axem»  tu  oc  radiat  bafis  da* 
cs  ad  aliud»  8r  loueaiaiur  at  axit,cui  applicetur  tc 
rc&aflgul^,  vc  ed  ac  axi  aQ  * deinde dudit  pluri- 
a:t  alijt.  fiat  vt  Moad  mN.  fic  p&ad  pq^3c  c«c.  Si 
ergo hfcredteinccnigatur  circum  Tuuaiem  rei^ 
mdefcribetur  Tpheroidet.  fi  fic  Eliipfiti  Cendiddt 
Hjrperbolicam  fi  lic  Hypcrbolai  Paraboiicumli 
fit  Parabola  ex  dcfini&trad.^f.  Dico  iuque  quod 
Tphcroidet  cixy  fimile  fit»fitfiauliter  pofiium»4c 
fpfacxttdet  01  BXi 


Probator  quod  fie  fimtie.  Nam  vt  efi  xd1«  pia* 
ham ClTipticum ad  ruperficiem  Tpheroidit  ixoh» 
expr.jS  trad.|i.ita  ed  diameter  xi  adperipbe* 
rii  XAi  bafit  j>centru»fed  rt  xi, diameter  ad  peri* 
pheriam  xai»  fic  yc  diameter  ad  peripheriam  yte 
ex  lib.d  pr.4».  vc  autem  yc  diameter  ad  periphe* 
Aam  ytc » iu  ed  Ellipfii  ytcT  ex  pr.58.  cra^lf* 
ad  rupcrficiem  rphf'oid>t  yecT.  Ergo  ex  a?-'»  vc 
ed  xoiH  planu  td  Olipfim  yucT»{ta  ed  foperficiff 
XoiH  rphyroidti  ad  ruperfieie  lpTieroid;i  iicr;  fed 
ellipfit  xotH  ed  fimilit  ex  elFcftione  fuperficiei 
yf cTj  ergo  etiam  fuDcrficict  xoifl  Tphcroidit  fn* 
perfieiel  iphyroidis  yicrt  fed  etiam  xac  ed  bifit 
fimilit  ytc»quod  fint  ex  ciTedtone  circuli»&  ideo 
fimilet;  Ergoex  def.  t.trad  a),  follda erunt  fi* 
miliaca  circomuediStur  dmitibus  (uperficiebuf* 
Pofitio  ver6  eadem  ed  ob  eorom  reditadinem . 

COROLLARIVM. 

T Inced  conot  fimilet  re^oi  faciliter  poflii 
eonditui.fi  fecerimus  triangulam  per  axf 
deferibendt  coni  fimilem  triangulo  per  axem  coni 
'imiraaJi,  Nam  eX  prxecdenci  argumento  dedu- 
do  ex  prcp.yfi*  tnd  it.  cond^bic  illot  conos  fi* 
imlet  qui  fupeificict  circumuolutat  habeant 
fimilet»  vc  iuac  inoicem  fimilit  crungula  per  ai{» 
ftideor  diceodum  de  coait  ellipticis»  dummodo 
bafet  ellipcics  fimilet  line . 


'PROBL.  VI.  PROPOS.  vr 

* Cylindractum  corpus  diteri  fimile 
conffiiMtreddddtam  dltttudinem  • 

SlcCylindraceum  qaoddam  eorpu$At»  quod 
imitari  oporteat.  Demittatur  i latere  ac» 
quod  tf  ner  re^iHneu  ed(illo  uice  axit  vrede)  nor* 
malis  co  * 8r  per  ac  > co  ducatur  planum  acd  » 
quod  fecet  btfim  produdam.fir  fcdio  fic  ad  . Elt- 
gaturque  in  ea  feftione  qnodlibec  punRum  f » 9e 
ia  attero  plano  duQa»  vtcumque  hn»  & eleda  ale!* 
tudine  cylindracei  deferibendi  iiT  j fiat  vc  Dc  ad 
DAyfic  ur  ad  hl>  8t p pandu  i ad  t ducatur  latuS 
LT . Deinde  fiat»  vt  ad  ad  ro»  fie  La  ad  aliod  » 8c 
reperiatur  HN  ; Tuper  kcat  itaque  ln  defcribatur 
bafit fimilis  bafi  Xm  Et  tb  ea  eleuentur  late* 
ra  (%R»  8e  czt.  pqaalia  iaaicem»&  parallela  ipfi  lt; 
moltiplicandoillaioxca  exigentiam»  vel  angulo- 
rum» vel  curuonim  laceram » per  qax  ruperficies» 
vel  planz»vcl  curuz  dQeancur.quz  fecreur  t V p*> 
rallelo  plano  ipfi  plano  qo  par  T » 8r  erit  condito* 
tnm  cyimdraccum  corpat  fimile , fimihterqoe 
politum  ac  ax  . 


Quod  fie fimiliter  pofitnm  patet.  Nam  def. 
criangulum  tTB*8tACD  fune  triangula  fimi- 
lia  ea  rff  d’one . Qjo-I  ver6  fit  etiam  fimiliboa 
foperficiebutcireunJanim  ; patet  eo  quod  bafiai 
O^fimiiem  bafi  Xm  effecerimus»  mde  bafitvT 
faperficiebut  a^piedidantibut  ex  definitione  cor* 
potis  cylindracei  circandataiSrideozqualia»  &r 
fimilit  bafioQ/imilisbifi  mk  > Aeca»  vt  tutem  io 
bafibus  fimilibut  quibulcumqi  ex  prop.i.b.Cor.Ar 
adLN  fic  quodeumque  latus  ak  ad  io»ed  autem 
APad  LN,  vc  ACadLT  ; Ergo  vc  latus  ak  ad  Utus 
LO»  fic  ed  AC  ad  Lr.Se  fic  dicas  de  ali;s  zquilibuti 
vade  etiam  rupcrfieies  OT»  8r  aliz  fimilet  erunt  fo* 
perficiebus  xc»Arali;t.  itaque eylindraccumcoc- 
pot  LV  erit  fimile cyllodracco corpori  At, 

PROBL.  VIL  PROPOS.  VII. 

* Pyromidem  Conum  ^fc»  corpus  pyrami* 
dem, vel  conum  referens  ultert  ftmile^ 
& fimiltta  poftum ponere  ad  dMam  dU 
tttudinem . 

COrput  pyramidale  mlxtilineam  appllamut 
illud.quoJ  Tuperficiet  rcRilincat  in  acumeo 
tendentes  habeant, quy  non  fint  pianz,fed  curuz» 
Sei  bafi»cuiui  lacera cutua  fint  eleuacz.  Sit  icaq; 
conus»  vcl  pyrMsilpvel cctam  pyramidalcaliqood 
corpus  TCLb»  quodoporceac  imitari . Inueniatur 
ex  prop.j.h.  pundum  L,in  quod  cadit  normalis  • 
Deinde  duRa  aliqua  tc»quz  cadat  in  lacus  bafit 

cL  i pundo  X fiat  vc  xr  ad  xc  fic  vv  data  altitudo 
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fimilleer  Juftfk  »lijt  iL*  4re«t.  fiat»  rt 
tcad  AL»fie  vq,mI  vsi8r  fic  flat  de  rcll<)iaiS|Critq{ 
ex  4Hfno  t a ad  Rt,»  vt  pv  ad  VX,  <^re  batci  crunc 
fimilei  ex  prop.i.fi.Ar  ftc  reocloJes  de  omnibas 
•Itjt  tfimulooe  triingulaomota  crx*  t rl  eruat 
fimilia  ^odiibet  fuo  correfpoadenti;  triangulis 
oy p t St  fVx : Sic^uidem  angulo  rrfio  gaudenti  vc 
pote  a oormali  Vp»Tel  ri  cffedo  ex  def.x.Tr  at* 


8t  latera  circa  «<{iialet  angulos  ipportionalia  sQtt 
Erit  iciQ;  TC  ad  CR.f  vt  qf  ad  qv»ac  c&.  eft  ad  Ri» 
Tt  QV  ai  Vx  ex  rflTcdtoiieiSrRi.  ad  lt  ob  (imilita- 
dinein  irlaRgulorum  tr.l  « & \>x  »vt  vx  ad  XP» 
Ergo  ex  af  lo,  vt  tc  ad  it»  fle  <^p  ad  xp » £11  au* 
tecn  ad  CRob  fimilitudinem  triangulorum  o> 
nenfaru»  T(  qPadQv»  firob  rimilitudiocm  bifium 
fapra ollenramcR ad ct  litus  reSum  » vel  fl  fic 
curuum  rubtcnram  cL.vt  oy  bafis  ad  qx  latus  re> 
dum.  leo  fi  fit  curuii  ad  Cuam  fubtenrjni>quare  cx 
tf^  -acTcnt  ad  CL  latus  rcdum»  fiue  rubtenraco» 
vcQPadqv.  Ideo triaagula omnia  Cri triangulis 
Qpx  erunt  fimilia»  drajta  omnibus  slijs.  C^re 
fuperficics  omnes  pjrramidu»  vel  coni»  edcocpo* 
ru  pyramidi  fimilit  erunt  fimiies  cum  omnes  fla* 
ac  (upcrfkics  infcrtptibilcs » rei  circomfcripti- 
biles  iliis  corporibus  limiJes  fiiu : Bufes  autcia 
funt  fimiies  ex  eflcdione*  drideoeU  idem  nome« 
rus  inbafibus  laterum  quapropter»  8r  fupcrficie« 
rum  circuamb:encium  . bigo  duo  corpora  CLCT» 
yqao  fimilia  /uot . 

COROLLA  RIVM. 

ELIichor  aotem  hinc  t quod  fi  corpus  aliqiwd 
cx  predidia  plano  parallelo  bafi  Iccctur  V.g. 
ANM  corpus  plano  DH.  qood  conus  reliquus»  vel 
pyramidale  cornui  oaaerit  fimite  toti  corpori 
OAH  . Ratio  efi  ommno  eadem»  que  propofitio- 
Bcpoficacft.quia  triangulum  RcT cit  iimilecrian* 
gulorVq.fcd  one  cius>vq^plaoi  oq^um  normali 
VTi&literc  Tq^cB‘cdoin  fig.sTc,quiaea  TedioVq^ 
parallela  rcHiooi  ^cedex  14.trad.aa.  8e  xq  pa. 
ralicla  lc»  deczterc  ceteris » vode  ex  ptopol.  4. 
hb.d.omoia  triangula  erunt  fimilia»  fioe  io  bafi. 
bus,  fiue  in  luperhrtrbut  ad  apicem  tendentibus 
cfFeda.  IdcoqueipCi corpora  fimilia. 


eoo 


THEOR.  I.  PROPOS.  VIU. 

Omae  corpus  rtguart  mfphat*  iefcriptMm 
tB  alseri  fnute^  fl  tiafdtm  gtatris . 

ID  faciliter  offenditur « Qolacbtiaetoronn 
rupetficirs  fimilct  font  enim  t aut  trianguU 
*quilatera,fr  rqufangola  inuirem»qttr  fune  in 
dato  corpore.  Se  ideo  fimUra  illis» qac  fuocln  rUs 
corporcine  dii  tooicefflf<}aalia  ,fed&  fqulaagstla 
triangulis  primi  corpom*  aut  quadraUf^ant  pen- 
tagoni» que  funt  quoqnc  fi ^unc  Gmiles  i 

Imo  etiam  corpora  omntain  fpbcra  infcrlptibL 
lia»  fed  figuris  lO  fe  dioerfis  conflantia  eUirdem 
genens , fune  quoque  figurc  fimiles  t quod  fine 
aut  triangoiacquUaiera»  flr  quadrata}  aut  peuta- 
gofit»8r  triangula  rquilacera»drrct.  ideo  enim 
eiufdem  generis  fune  » quia  fimilibua  fupcrficio> 
boa  licet  duarum  fpccientm  tummutt»tisaixlco* 
rumcorpM  conftet. 

COROLLARIVM. 

Ibc  patet  qoomodocorpot  regttlare  fioUic 
alceri  deferibas  • in  data  Tphara»  aut  nd  dc* 
tam  altitudioem  | Safiicir  enim  pyraaaidcm  Tuper 
datam  b<fim»aat  id datam  altHodinrn  alteri  fimi* 
lem  cxiollcre»  queVepentur  in  corpore  imuandoi 
8r  tUi  confimere  tot  pyramides  «qoaUs  • qae  Ott- 
mer um  pyramidum  In  corrare  protorypo  exiAeo* 
tium  excqnent  1 Nam  lilc  circa  eundem  vcrci« 
ccrapoficc  conficient  corpus  exoptatum;  quod 
patet  cx  trad.^l.  dc  mfcrtj>tiooe  edrporam  re- 
gularium in  fphera » N^m  emola  cohAanc  pyra* 
midibusbafim  habentibus  io  fuperficiem  fphere 
& vertice  in  centro,  lu  data  aucdlphpradcfcribe- 
mus  iuxta  ea  * qux  d.ximus  Tr.  eo  d^fer  diCAdo 
corpus  ciurJcin  generis»ac  propofitum»qood 
taoduffl  propunuar . 

THEOR.  ir.  PROPOS.  IX, 

’ Omnes  arjnjt/i  ro/unJf  t vfl  fi^ururtum  te* 
fHUnum  fitnt  fimitet  - 

Sit  Annulus  rotundus  ux.  Se  alius  quicomqnc 
•p » quorum  fefiiones  mvm.  Se  a.*i  fioc  cir- 
culi. Dico  cot  clfc  fimiles  . Nam  dt«do  per  ccA- 
trafcdiooumcirculartum  pJsnoLT  .Srk}Lduca> 
turei  per  fimiles  .arcus  » plana  rquidifiancia  mx» 
Se  6%  etuotque  circuli  ob  anauli  figuram  »erc- 
diTque  normalibus  abeoism  centris  o»&  a ab  M 
ducatur  intercipiens  arcum  fuuilrm  v<ui  iq» 
quem  intercipit  x h»  cruq»  triaiigulu  u orfimilc 
tnangulo  Sah  cum  fit  rediguloAanguln.  m obti. 
neat  aquale  angulo  ■ adcinufcicntia.  Se  fic  diras 
dctrungulis  v^q.drssH:  Vade  fi  circdacieantuc 
cfFormabum  conos  fimiies  Cor.pr.b.  idcoqucTa' 
perficies  coni  mtx  erit  ad  vtp  coni  ruperfto^  vt 
fuperficics  airr  cooi  ad  rupcificicm  coni  sHt.At 
ideo  d.«.di«cs  Mix  fupeificses  coeiem  adrefi. 


H 
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«hium  imnttlcitn  mv»x  , vt  Mf  coni  faptrficin  ad 
Mfidoomannaloa  bsvvj  Com  ergo  idem  arga> 
meotum*deoDiiiboi  ruperfieieboi  in  inaulo  ia« 
fcriptit  fieri  polfit  etiam  rocuadz  fopcrficie>,qi^ 
{ernperfimilibaspUaii  fant  infcriptibiles  fimi- 
les eraot t idco^ttc  ipfa  corpora  voica  Taperficie 
I cooceoM.  SiauiUefonc. 

COROLLARIVM. 

Mora  qootpe  tnoaloicoiufcoreque  figarc 
Xi/  circulo  Imcriptibilireflefimile*;  dummo» 
do  ip(«  figurp  Infcripr»  fimile»  Gnt,  patet  ev 
prcceJ.  cum  quamcumquc  fuperficicm  circulo  iq> 
fieripobtiemrandem  nomemm  graduum  fubten* 
deocem  fiaiilcm  alteri  fimiem  ircum  fubtcndcoej 
demooflrauerimoi  t Vodcififioc  plurci  fimjlct 
fuperftcies»  (cdfctnperzqoali  numero,  <^uz  ilmU 
Jct  ircoi  rubtcodant  lo  hoc  annulo.vc  aliz  In  alio 
fioilta  etiam  erone  figurf  Infcript; . Quod»  8e 
coadodettir  de  anno  lis»  quorum  fcRiones  limiiu 
quidem  fiuQ  fed  tamen  circulo  oon  iofcripcibi* 
lea  { quia  IIIx  figurc  > redioaefquc  per  centrum 
petcToacdiuldi  in  triangula:  quae  femper  io  cir- 
culia  lafcripclbUia  fnnt  ex  prop.  v Itb.4.  elem* 
f qporum  latera  eundem  nomerum  graloum  fub- 
tHidBatctunpoiufiturfigor»'fimilci;  drideotri- 
lytl^tngug  difpartln  queont , ab  voo  angulo* 
nm  ad  aliquem  alium  ^o&xt  hneia»fimilia« 

’ PROBL.  VUl  PROPOS.  X. 

• coHirtm,  vtl  jyr*miium  pUnis 

■ fdrdllelnexciforumiiiitnioiciim^itrfiiii. 

Ii*  4 c&e  y*/W  dusaffi  If4fin  (if/ttUm 
h4  com.  Jm/» 

datum  ftnfiuffl  cooieuia  aUcd  cornplettuN 

^ JBe  fit  UiCi  fit  deinde  databaSiGi  fioailisbau 
K faper  cam  enganir  condt»  eei  pytamii*  eel 
(oavpa  refercoa  conum  $ »ei  pyramt«lem » prout 
bulit  dau  repoicjt  • limile  cono  a»c<  l>c»»dc  (iac 
•IritudoTSadaltieudinemTQj  fic  vHadviApet 
X agatur  f Unum  bafiparalidoin  a ctitqne  ULMf 
falftiM  fimUffirafto  xaoc. 


.\v  ]. 


PROBL.  IX.  PROPOS.  XL 

PrifmdfVtl  PnfmMtttum  conum-,  vtlc6rfws 
cmufcumt^-,  bufis  eu  curatu  referens  fimi» 
le  duto  exhibere  • 

COrpua  rerereni  prifmt»  vel  prifmtflctmi 
num  cR  corpue  i quacumque  bafi  ia  lineam 
redam  terminant  parilielambafi  cleuarofn. 

Sit  itaque  coniiiiuendum  aliquod  ex  diftiicor* 
porlbus  V.  g.  XKD  fimile»  8e  fimilitcr  pofitum»  ac 
corput  prifma  referens  trre  . 

lauentatur  pnodum  q.in  quod  »b  aliquo  poa* 
fiOTcadit  normalia.  Deinde p tmel terminantd 
Tc  ab  eiutr  extremo  dudo  plano  tc.  quod  factat 
feRiooem  inbafi  ar,8r  JuAit  plurim*i  linei»  qp» 
9c  cuu  ( G fit  Qccefle»  quod  baGa  non  fit  circulul » 
aut  Ggura  regularis,  vel  faitem  reftilinca  .)  Flat 
vV  normalia  tx»!  Qf » 8r  qualibet  cx  ipfia  oo*  vel 
X*>Gc  ixnormalieer  ereftafupcrpiaoura  eoad 
libitum  afitimpuad  lOjAr  quilibet  aliam  IL»  flr  ic« 
corde  igulos  claudcces  drp  excrema  c»L»o  Imca  do* 
cator.  Itd  Gat.vt  oy  normalia  ad  Tc,fic  1 x ad  xa»  Gr 
vCQpadTHyfic  txadXA)  Ducantur  itaque  funer- 
ficiea  i bafi  CLo » qur  terminfe  in  linei  xa»  Gr  erie 
eoepua  prifmaactt  exao  Gnuie  corpori  dato  roT  1 > 


^ I 


VtohtpeeV  fiipcrfieicfeofporii  imhaodi^ 
•d  fapet Gelem  jmitantii  corporis  cHr»  vt  axO  fu- 
pfrfieieaadfiiptrficil  lM*  eX|»r.7  RCor.  Si  er- 
go auferantur  AIO,  Gf  Lhm  dmidrtdo  erit  aic  fu- 
perGoet  ad  reliquam  fuperGcicm  iaoc»  vt  cHf  ad 
rei  quam  fapeificicm  «tMF,  fed  »tc.  Gf  ch»  fuot 
fiailf  s,  ergo  «ciam  uoc,Be  omr  foperGelei  fimi- 
les  erunt  j fune  autem, Gfbafe»  fiiuilea  tc.  fccr  ex 
etf  dione,*  AD,&  LM.qood  Aio.GftB»i  finteo- 
Qt  liailca  t ergo  fruft»  cemoiua  mdc  » Gf  cimv 
ertifu  GaUia. 


Prob.  Et  primo  oftendemut,  qubd  balet  fioc 
fimiiet : Siquidem  omnet  dudz  i pundo  Gr  i 
propottionaleifunt.  Nam  fecimutT<^j»d  Qf , vt 
iXadro:  Ideoque  'aifrffffld»q*  ad  tq  , vc  10  aJ 
n:fcd  etiam  cXcfFedione  r<^4lqO,vc  IX  ad  IL. 
Quare  cx  47*0 q*  ad  qo,  vt  10  ad  iL,  8e  Gc  dicaa 
de  alljt . 

Probatur  qpoque  quod  fuperGcieS  cireumam- 
bteate»  Goifimilea  exeo  quod  in  ei»  tot  phme 
foperGciet  fimileainfcribi  polfint , fiquldem  pO' 
terit  vtrumque  corput  id  Gmilet  pyramidei  parti- 
ri. 'Namdodno,  Gr  To.ficcL,  8r  ix.  bm  erit 
pvramit  soq5  fimllif  pyramidi  clxi  , efi  enim  cx 
Medione  qj  ad  xqi  ▼(  ad  ct,  Gr  aoguU  ad  q^  Gs 

I redi  femperi  vode  triangalp  iqT,  8c  cix  erunt 

fimilia,  Gf  ita  argue  de  triangulo  oqr ; quod  Gc  ft- 
milis  triangulo  lix  . Vode  ex  7.  h.  pyraml» 
■qro  erit  fimilb  pyramidi  CLXi  fcric  enimeon- 
fcquencer  to  ad  if  vel  OT,vt  cl  ad  cx,vel  ir.  Sic 
dicaa.  quod  oquT  fimilit  Gc  pyramidi  lxvi  f Py- 
ramis autem  rqMH  alfimilabitur pyramidi  xvia 
ob  eandem  rationem,  quod  triangula  rqu,  Seroti 
fine  fimilia  trianguli»  Xiy,  Gf  xai  ; eum  th  *que- 
turiQjGe  xa  ipu  cl  ob  parallelifmum  linearum 
ou,  Ar  IT  • oac  non  , 8f  xe , 8r  Ai  • Quo  oftenio  » 
CUM»  qHNp  coRabic  fimilia  pyramidi  iVAT.Gffie 
dealija*  Omnet  itaque  pyramide»  io  iTcr  erunt 
fimiiet  pyramidibut  10  exao . Vode,  & habebunt 
fupcffioct  fimtiet,  qux  fuot  in  iTci,  Tuperficie. 
but  pyramidum  in  exao,  quarum  extime  funt 
inferip»!  vtfuQtiOT,  Gf  OHTi  »T«»i,vcl  inalio 
Pppp  corporq 
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torfon  eixi  8e  i vx  t fr  cxe.  te  Cve  omoet  fup«rfi> 
etes  iorccip««  io  Garr  corpore  cruoc  fimileS  fa* 
pcrfictef)Oi  iafcriptis  in  czid  corpore  namero 
v^tuMbus  . Qaimobrein  ipfa  corpora  ex  <kf. 
emat  finulia . Non  poraiaaa  aotem  ncceCe  oAen* 
^repyramideiln  iftis  corporibui  4efcriptibtlet 
clTeiVeccaliimqaoBormilii  extra  cadit  replicato 
argumento  oftfdere,ocq;o(leniton£  fubtnttka  pro* 
ponere  da  finalis  laicrtbua  cttturcgq;  pyramidis 
proportioncsfiimieiidraogulotcqualea  dctnon* 
firido.  EHec  enira  difcorroa  prolixatiqsi  alioquin 
patet  ex  dircurfu  ancecrd.  vel  qoiltbet  cx  C:  »dr 
cafiim  Sogercf  8r  argumeotum  texere  poteil  • 

PROBL.  X.  PROPOS.  XII. 

D*u  ifiKxumijue  cctfort  Cuuidtli  ,fcK  fil 
coHoidfS  ohluptum,  feu  reffkm,fmpenh 
earum , feu  ijuadcumijue  atiud  carfm  i 
dummodo  ad  frropottioualei  axis  panes 
f lanis  fimititus  ficati  po/pi , jimili  cor- 
pore irmtarijO-fimilt  pojitione . 

Sit  corpuiallijuoil  iaCiChIw  pUnom  per  nem 
efaidunipSr  Mr  normalem  bafi  j fen  fit  coooi* 
4e«  obliquum»  feu  rcAum»  aut  fpbcroidea » fea 
^Dodcunnine  aliud  corp»  ex  fegmentit  cjrculo- 
mm»  vel  etiam  aoUaituum  cooftaaa,  8r  oporteat 
ei  fimile  corpua  ponere, Bjc  cx  prop.i.h.DFc  fimi* 
]e  planum  bac  plano  per  axem  ha»  per  noraa> 
lcAX»in  quo  plano  Dfc  fitnormaliaSFtfraxiyNf, 
que  cum  ocfiffljie  faciat  triangulu  ipfitn  A»quam 
normalem  docuimus  repcrireprop.j.b  perque  i>g 
normaliter  altitudini  tr  , dncacur  planum  dto  , 
ficut  alticadiniRA  dudomefl  planum  roc  : fece* 
imque  corpus  Imitandum  In  partes  planis 
8e  alijs»  que  erunt  fimilia  bafi  loc  ex  tbefi  . 
inde  ad  partes  NB  axia  fimiles  partibus  axis  Hk 
ducantur  parallela  plana  xl,  te  c*t.  fimiiia  pUuia 
PQ.«r  cet . Circa  rerb  plana  fimilia  rupctficiet 
curu»  circumretibantur:  fi  enim  plana  fint  pluri* 
ma  fuperficicB  dode  circa  &alia  plana  eruat 
omnpiib  fimiles  raprrficiebuB  corporis  Imitaodi 
9AC,  te  fic  cx  dcf.  ipfa  corpora  erunt  fimlUa  • 


Pfobatur,  Nam  cum  e«  prop.  s.fiaiaa.  Sic 
»*c  foperficies  plana  ad  glob^am  fuperficiem 
DO  corporia  exbibiti  »vc  ac  diameter  ad  aoc  amb|> 
eutn  : Sic  verbex  cfi‘ediooeae  ad  aoCiveno  <Ua- 
meterad  DTR  ambitum  . Ac  do  ad  dto, fic,  rt 
DFO  plana  fuperficies  ex  prop.  x.  h.  ad  dpot  gio* 
bofam  fuperficiem  corporis  confticuti  ex  ecji 
BAC  planum  ad  pre  planota,  rc  boca  globoia  in* 
pci^iea  ad  dfct  globofam  fnpcrfieiem . Sed  bac» 
te  DSC  fnoi  cx  ctfcAiooe  fix^Iia  plana  • £cgo 
etiam globofe  fupcrficiea  fimiles  erunt*  Itaque 
cx  crad*|4.  def.s.corporaeninc.fimilia  cum  fu* 
ptrficKbuafimiliboa  vefiiantur  • Pofitioverb  fi- 
inilUco,quodiriAOgaiumNsr,cx  uca  fle  aotauli» 


& feSiooe  bafis  fic  fimile  trlat^nlo  cs  txc 
normali,  A fcAtooe  bafis  fimiUccr.eficdo«Tt 
quiric  dcf.  s*  h.  * 

EXPENSIO  IL 


De  Transfirmatione  Corporum - 

De  TriflsrormulancCaiporanJaAfiuo 
difiis  faciid  emitur,  caai'colfli  Cor* 
porum  etiam  diuerff  fpeciei  fquaittacemtnucoe* 
rimas»  te  proportiooesafiignauerimaetCS  iUia  at* 
ctiui  argumentatione  etiam  corpornm  naQsfi>r^ 
matio  deriuat. 

PROBt.  I.  PROPOS.  XXtU 

Ddto  PsTMlLl^^ipeiottUM  dbit$tdmh»fmi 
ie  fttrJUltpipedkm  conjlranf» 

Sic datnn aliquod  Paralleleplpedoni  If  ■ enln 
bafit  At»Bralticiido N’»dacx^fie  lineeqof» 
dam  OT  creda  perpen^tcnlaricer  fuper  tllqno^ 
planum,  dr  oporteat  circa  caui  paralicl^ptdiim 
dato  iBnqualecooftitttere. 

Fiat  iuque»  xt  altira  lo  To  ad  alritudloera  Ne, 
ita  bafis  Ai  ad  aliud  icUicet  ad  tedaagtiliun  es  M . 


Qood  obcloebifiras  rxSB  Bb.dl.  CbMil.  fWlea» 
do  fcilieer,  n TO  ad hb»  tta en  sU  y deindedooo* 
ntendo  inter  Ni » dr  y mediam  proportlooutda  fli 
deoufiitoendo fuper  eam  cxprop.ay.  tib.dk  rt« 
AangulumfimsUffimiliterquc  pofitomiVt  redaiii 
gulum  SAtdluidacurqaein  qoatoor  redat^nlei^ 
qualia»  quorum  vol  ab  t fm  rqbafe-  rtdingdttoi 
TC.  doplicfcnrquc  fiogdta  laeen  ac  tuiiipliam» 
redangulumcH  » Se  erigantur  cv  , aLparatlets 
to , 6e  efficiatur  parallelepipedum  cL  . Dico  £s> 
dum  cfl*c,quoii  expofcebaturiS<parallclapipcdum 
CL  elTe  squate  parallclepipedq  sp . 

Probatarexprop3|o.Tr.|4.p.i.Ntm  illa  fnoc 
parallelepipeda  squtlia,  que  habent  bafea  alt^. 
disibut  recipro)^  fed  ei  e^* 

dione  To  airitodoellad  Np  aluti^io2,?tbafiS  as 
ad  bafim  cu  , £rgo  paralle^p^da  eruat  «• 
quatis  . 

PROBL.  Iir^ROP;*XJY.; 

Dato  PatMl^ipedo  citrum 

COflfitttifft  m , r " 

SIi  paraUdepipadumsu,  qqpd  «onieqoatar  b*. 

fim  t»  quadratum  ( quod  fi  uUm  non  coofp* 
quacur»6aibaiis  qtMdtata  squalislpl^B,dr  fiipee 
eam  engatut  paraUciepIpedum  arquealumiM, 
qood  erit  squale  dacoparaUelepidcda.es  pfOp.fi. 

Trad. 


DE  CORPORVM  COMPARATIONE. 


Trtft*  34*  Hole  Igitor  coftfticaeaduf  fie  cubos 
cqoalit:  locer  boc  eft  a latus  befisibci  pa« 
ptrsllclepipedi»  acaitteudioem  m,  Ceiticec  d dup 
oedic  proponionales  reperUocur  »,&  c et  prop. 

Ar  ex  • fiat  quadratum » fuper  quod 
erigaior  cidaos  erie  cubat  «qualis  ipfi  para!- 
Idepipcdo  iM . 


lllli 


N 


Redigatur  itaque  cx  4.  prop.  traft.xp.  bjfis  rt 
adeaodem  altitadioem xv plaoipv , acbafisHt» 
babebumq;  bafet  pUnx  caudem  propoittonem^ae 
bales  iprarum  linee  xy  ad  Ht . Idcoq;  et  7.l.f  .Qf 
eritad  ra»  vcxyadffH»  Inter  duas  itaqj  xy » fr  p« 
inuentancur  dox  medie  proporiiorulcs  x.  Ar  msiAt 
fiat  fuper  Mt  ex  propof.  trad.  14.  part.  i« 
parallclepipedum  uN  fimtie  t ritniiiterque  pofi* 
tum»  ac  paralleleptpedum  a $ eritq;  fioc  parallela 
pipedom  cqoale  etiam  cuboT* 


Frob>^  propof.ia.p.i.Tr  14- quoniam  cobua 
ereAus  ex  media  proximiori  ei » qux  confiituie 
bafim  parailclepipedi  >vteft  tsrquatur  parallele, 
plp^  ipn  ex  bafi  quadrata  a»  & altitudine  d. 

(^od  fi  forte  eueoiac  exhibitum  paralielepipe- 
domobeinere  crei  dimcntionet  continue  propor- 
^nalesi  erit  cobos  ex  media  eonftitutus  «qualia 

ipfipxraileiepipedoexprop.lL  craA.J4. 

FROBL.  IIL  PROfI  XVI. 

DstonkdpiAUlitrdlUUfiptdMmctHfitMe- 
ti  mdaitim  jiimdmtm , vit  fuftr 
Jdttm  kjifim- 

SIc  lo  prpeed.figura  datos  cubos  in*  8t  data  al*  * 
e]CodoHr,8r oporteat  eleuare  folidum,  qu«« 
firom  in  alcitudinjfH . Duabus  mFiAt  to  Inuenia. 
tarcertia  proportionalis  sT,fr  10  fi-t  «^ale  latus 
TPi  Ar  IT  tertia  cnnftituat  aliud  latus  bans  sr.  ele« 
■etarqueio  altitudinem  datam  hff  8r  affero  boe 
parallelepidum  cubo  ln  cfTc  cqualepquod  pacet  ex 
propof  II.  rraA.J4. 

quis  velit  psrallelepipedum  «quate  da- 
to cw>o  fuper  datam  balim  fabricaii:  fic  baftS  exi* 
bita  Pi;  qu{i(i  non  efl  parallelogramm-*  reuoeetur 
•i^tquale  paraIlelogramm& : Deinde  fiat.vi  bafis 
vtadbafim  Lo.italatus  loadfH.Srconfticoatur 
fuper  II  parallclepipedum  «qualis  altitudinis  ipfi 
SMtArboc  erit  «qttale  cubo  dato*  Pacet  quooiim 
font  bafei  aiiicodinibus  rectprocd  propor 
CiOflalef  . Vade  ex  prop. lO.craA  H erun  yqua- 
Ita  boe  duo  folida . Inoenietur  autem  bafis  riad 
bafimLO» velatus  10  ad  r« : & duabuaTi  ,fcl;c 
tertia  proportionalia  inueniacuri  deinde  fiat  1 ve 
rx  ad  tertiam  proportionale  repertam : fic  to  ad 
fn;  tunc  enim  quia  eft  vi  adhafim  iO|VtTt  ad 
tertiam  proportionalem  rtpertamexCor.prop*aa. 
lib.4.  Ati  ad  tertiam  proportionalem  repertam» 
cft  ve  load  fU  > erit  etiam  ex  lO.  Iib.f . ri  ad  ba* 
fln  LO>vt  1 o ad  f u altitudo  ad  alutudinem . 

PROBL*  IV.  PROPOS.  XVI. 

* Ptile  ptralltItpipiJd  Hmilt  pintUtrpi- 
ftdMm  tfficert , fcd  dtjitJe  dheri  d*u. 

Sle  parallclepipedum  A>ciii  fimile  oporteat  fa- 
cere parallclepipedum  aliquod, fed  «quale cu- 
bo T,  fiatquodcumqueparallelcplpedum  cxuuale 
cubo^F  fedaititudinitxqoaliaparallclepipedo  A{ 
babebuntque  parallelepipcda  eaodcmproportlo- 
•cmiquambaiea  exS.  craA.14. 


Probatut.Nam  Parallel‘p!pedura  «Nad  Praral. 
lelcpipedum  a fibi  fimile  babet  proportionen 
triplicata  laterum  SM  ad  hf  homologorum  el  p. 
trad.|4.  ideoque  erit  vt  XV  adHp,  cuius  propor*^ 
do  efi  triplicata  line;  im  aqHrj  fiqaidem  cfi  xy  ad 
S vt  X ad  SM»  & K ad  ^M»  ve  sM  aci  hf  . fed  rt  xy  ad 
Rf  » Ita  eft  bafis  eiufdem  sltitudlnis  yvadfuA 
Tt  Vy  ad  PH»  ita  eft  pi  ad  P«xum  fint  «quales  vy» 
ArflexconftruA.  fed  vtsiadrH  bifet»itapa. 
rallelepipcdum  ceinfdrffl  slcieudin  aad  paralleie- 
leplpedom  a • Ergo  vt  xy  ad  NP,Ui  paralielepipe. 
dume  ad  parallclepipedum  a . Ergo  c ad  a erit  io 
triplicata  proportione  |m  ad  HP,ideft  n mm  paral. 
leplpedum  fimile  ad  a:  Cum  itaque  eid  m p ralle, 
lepedo  A eandem  dicat  proportionem  paraJI  -Icpi. 
p^&  c»  8r  NM  parallclepipedum . Ergo  ex  P.l.b  f. 
erunt  «qualia » Ar  eamen  m h fimile  ipfi  a factum 
efl»  9c  idM  cubus  t ipfi  c»  Ar  ideo  « m inneoca  «. 
quabitur. 

COROLLARIVM. 

Hinc  poterit  quia  rfformare  nc  dum  [>arallele* 
leplpedum»  fed  etiam  prifma»Ar  'yramidem 
imbtfr  conum»  Ar cylindrum» Area  omnta  corpo- 
ra» qu«  ad  eandem  cleuacioiKm  eidtceu fia  extol- 
li pMuat»  Ar  quorum  bafet»  in  bafes  «qualis  alti- 
ciidinis  ct&iliocas  conuerti . 

PROBL.  V.  PROPOS.  XVIL 

Prt/mati  ParsU(lfpfpe(li$m4^uAle  co«/?r4r- 
rty  vtl  i conlr*  Prifmi  dqndt  partUtle- 
fipedo . Sic  pyrtmidem  pirttlelepipcdo 
iijiitltm , &■  vicifflm  pturdllciepipidun 
pyrtmiditqHtle  flttHtre. 

HOc  Cicillter  cScict.r  n pr.i.Tr.19  Ff.r  pt- 
rallelogrammts  eiufdem  altitu(finis»red  fu* 
per  dimidiam  lineam  bifim  criiguH»quod  prifmatl 
bafim  planam  fobfternic»hoc  «quale  erit  triangulo 
bafisJQuadere,fi  parallelepipedo «qualis  ' rifmati 
alticadiois  hoc  parallelogrammfl  pro  bafi  fubfter. 
natur»  parallelapipeduro  erit  «quale  ipfiprifmatl 
Quod  fj  fiat  triangulu  aquale  paralielogramoopc* 
randod  c&trs»prjnna  fuper  illud ctiangulucrcAu 
aequabitur  parallelepipcpo.  Fiat  deinde  Pyramis 
fuper  bafim  parailelcpipedi  fextuplo  maiorem  ex 
prop.s7.Trad.s9.Ar  erigatur  ad  eandem  eleuatlo- 
oemjAr  exit  pyramis  «qualis  paraJlelepipedo . 

Pppp  a Ecoa. 


ssi  TRACTA 

Econtn  vcro^fnml^cbafic  r<rtn  ptrt  «fTu* 
macer,  Se  faper  illam  rrifpitor  paralklepipedom 
edeandcmcl«uatlonefn«Arerit  rtpialr  Pjrimidi. 

Prob.peri  l.  Nam  pr*fn'a  «ft  dtmidium  paralie^ 
lepirrdi  c^alic  altitedinic  relleeaci  foert  ean- 
d^baGmMfrop.t.Trj4  p.t.^are  G Gacpe» 
nlickpipcdum  aliud  fuper  dimidiam  bafim  , cum 
penilcirpipcda  ct)uealci  Hac  > vt  bafca  inuicem 
cTitdimtd  um  parallcitpipcdi  iaccgr^bafif . Qua» 
re  cilm  ad  prirma  fuper  ecpialem  baGm , fir  ad  pt- 
rallelepipcdum  fuper  dimidiam  balim,  parallele- 
pipedum  fupereaodem  bafim  integram  le  habeat, 
vt  t ad  1.  erunt  prifma,Cr  paraltelepipedum  almd 
dimidifbafis  rqualia  cx  pt<>P'9*  lib.5. 

Pater  puo^oe  fecunda  para  eodem  alimento  . 
Tertia, tjuarta  par$  patet,  Mia  Pjrramit  tri- 
angularia bafit  eft  tenia  pan  prtlmatis  ex  prop.l», 
Tr.|4.p.t.  Se  Ideo  fexta  parallelcpipedl  duplu  prif- 
matis  faner  eandem  bafim  erefti  ad  eandem  elcua- 
iioncm,8r  ideo  fi  fiat  paratlelepipedum  «quealtum 
fuper  partem  ftxtam  bafia  prxdidc  boc  paul 
leicplpedom  ad  illud  erit, et  bafia  ad  bafera  nempe, 
Ttt^.ad  i.Vnde  adpyramldem  Muealtam  fuper  eani 
bafim  ad  parallclepipcdum  loper  fextam  parum 
bafis  rquealcam  eandem  habebit  prooortionem  . 

Qnaie  arquabuntur  ex  pr  9«  l>b.  t.  Pyramlt 
ciufdembaMt  ,6rparalleltpipedum  fuper  fitxtam 
partem  eredum  ad  eandem  cleuatlooem . 

PR08L.  VI.  PROPOS.  XXVIIL 

Prifmsti  cuieumejue  4^i$diem  cyltnSmm 
(ohpitiufe , ty  vtctfftm  (yUndro  etijusle 
fnifm*  ponere  i Stentt^  pyrsmtdem 
no)  tf"  conum  pyramidi  erigere  • 

Flat  bafi  prifmatU  arqualti  clrealQa,ex prop.l|.' 

trad  jO.  Arfuoer  hunc  eircp  um erigatur  a; 
qualia  elcuationia  cy hndrus,  Se  hce  erunt  «qua- 
lia . 

ha  quoque  fiet  ad  inuenlendum  prifma  «qifale 
cylindro.  I fiieictur enim  triangulum  clreufop- 
quate  ex  pr.14.Tr.jO.  8r  i.Tr.sp  & fuper  hoc  Prtf. ! 
ma  «qiialic  altitudinis  extollatur  . 

&IC  quoque  Conus  Pyramidi  arqoalls fabricabi- 
tur, Se  Pyram  a cooo  confl>tueodo  fuppr  «quales 
bifes  aqualis  alciiudiQis  Fy.amidcmcooo,  ve/co- 
oum  Pyramidi  • 

Ha’c  amem  omnia  ofienduntur  Coroll.  prop.^ 
p.a.Jtad  14.  fi  autem  requipatur»quod  Prrfipa, 
vel , yramis  fit  bafis  fimilis  alteri  data  balj  t bce 
fient  cx  prop.  st  l.d.  redigendo  triangulum  (qua* 
le  circulo  m figuram  dat^  figur«  finidem  • 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XIX. 

D*to  CyhnJro  n<juiltm  emum  ctnlhiunt, 
(y  vnijim  tti/iulem  cono  cjlinJmin 
ixhitire.  Sicut,  ty  Juto  Pulmaii  t- 
^*lcn  Fyi*miitmtxiiitcrc,€9  iconui 
duut  Pyramidi  Prifm» dqualc erigere. 

Cylindri  bafis  triplketurex  19.  tra&.yo.  Se 
. lupiream  conftituanircooHS  ciufdcmalti* 
codlois,  8r  crii  eonuirylindronqualis . 

Ecootri  bafia  dati  coni  10  cret  partes  diifid»» 


TVS  XXXV. 

tur  ex  pron.19.  trad.p.  te  tertife  paeet  fiat  ciren* 
Ius  «qustisj  Ik  exinde  fuper  eam  ad  tati  Jmn  altitit* 
diiirmcleuctur  cylindrus  erit  cylindrus  dato 
cono  «qualis . 

Probatur  ex  pr.y.  Tr.?4.p.l.  Nam  Cylindrus 
. fe  habet  ad  conum  luper  eandem  bafim  ercdam,ec 
3 adi.  fed  etiam  Conus  ad  eandem  slcitudineoi 
fuper  triplicatam  bafim  ereduseftid  Ulfi  conum 
in  bafi  cylindri  firum,  vt  ).  a-i  t.  erfo  cx  prop^S. 
Iib.$-  funt  rqualit  cy'indrus,&conus}cbmdwm 
cono  fito  in  fubtripla  bafi  conheaJf  que  cylindro 
delciuit.eandem  nicai  proporttoncm,qtfam  3.adi. 

Si  xerb  agatur  de  prifmate  pyramidi  «quando 
idem  ages  t Nam  triplicata  bafis  Prifmatii  dabit 
pyramulrm,  quy  in  eiO'Jcm  altitudioeoi  ereda  cric 
«.juahs  pnimau,’  Sicut  8r  bafii  pyramidis  lenin 
parte  ficum  prifma  altum,  vc  cfi  pyramis  , ip^m 

py'amidemcx«quabic  folidttace. 

Ratio  Ul  cariem , qu6«i  Pyramis  fit  tectis  psfs 
prifnatis  m eadem  bafi  fiu  cx  prop.as*Trsft.J4. 
p.t.  Vnde  valebit  idem  argumentum. 

PROBL.  VIII.  PROPOS,  XX. 

in  tyhndrnm  dotam  pyramiJem » ^ in  pf* 
ramidem  cylmnrnm  transfundere  . hd 
Conum  exihiium  tn  p^tfma^  O*  prifms 
in  conum  deductrt . 

F iat  Pyramidi  dat«  «qqalis  conus  ex  pr.  s8.  h. 

Breoflo  inudto cylindrus  «qualis  coolliuator 
cxanteccd.  Vel  i contra  fiatcylmdrus  «qualis 
conn,huuquc  cono  inuento  «qualis  pyramis • 
hiare  erit  cciao  «qualis  cylipdro,  vc  patet.  Sic  co- 
oo dato  «qualis  pyramis  fiat  ex  ,*  rqpivS.K.S^  py  ti- 
midi jnuenu  pcilma  «quale  confiruatuc  tX  ptap» 
anteced, 

£ contra  autem  fijt  PcirnitiJato  «qualis  pj»^ 
ramis.  Se  pyeainidi  ipuenc«  «qualis  conus , te'  cod 
• ntu  P/ilaaii  «qualis  eilc . ^ 

PROB.  IX.  P R O.P,  O S.  XXI. 

epanm  tttafmiiurt  in  fartlUUfipedum,'. 
' ey  vKt^  pMttlkliJnpednm  m conum,, 
hem  Cytiqdiun  in  pofolMcpipedum,  ejn 
i controrti  fmniltlefifidi  ut  cjltmlrium, 
permmare. 

COnn5  In  Pyrioiiwm  trinrmlgrn  c> propoCil 
iS. huius,  Se  pytsmis  creda  io  parallelupl^ 
pedum  tranfeat  es  profjSy.  h.  ita  Parallclcpipo» 
dem  in  Pyramidem  tratt^lunnctur<»  ^^.ly  b. 
Ar  Pyramis  rx  propof.  aS.b.  in  conum  cransfun- 
datur, ecit  cifcdum  id,qnod  paisi.  propof.  po* 
ftulat . 

Altera  rer6  paneodem  modo  io  opus  deman- 
dabitur . Si  namqre  cylindro  dato  fiat  «quale 
pnirea  cx  pr.  b.  s8.  Brhu;c^riGoati  cqu^ile  pacsl- 
IcIepIpcJu»  cs  prop.ay.  b.  Aut  parai|.  Icpipcdo 
«quale  prifau  cxp.ii.  ay.d:  priimsd  «qusliscy- 
lindrns  exb.  «B.  pr.  iQteatuo  «Obicqucmuy. 


PROBL, 


DE  CORPOR.VM 

PROBL  X.  PROpOS.  XXH. 

Corfm  rirnUrt  juajcgmijue  in  PyramHtiit 
jltjtsleni  luJiKm , & micijjim  Pyra- 
midtm  in  corfm  nlKjiioiuguUrttwf. 
mniort . 


OMaibus  n.bifibai  eorpoHs  V.  ^.do4cc«e<M 
ptaeagonii  fiar  quadratum  squale  tranC» 
fornaadopndaln  redangolum  aliquam extpfia 
cvf.prop.Tr.ap.firia.  ex  etivnlcndo.ar  hoc  re. 
Aaugulum  ex  1 1,  pentagonis  conj)  irum  reducen> 
do  ad  quadratum  exp.ciufJcm.d^demd'  fuper  hic 
balim  rxcroaturpyramia  altitudinis  erofdcm»  ac 
normalis  a centro  foper  quamlibet  dodecaedri  pia. 
• aambafim  dedudz:  rc.altUodinis  vnius  pyraml. 
^s  , in  quas  diuiditur  plan  s d centro  deducis 
corpus  d^ecaedrt.  Eritque  bec  pyramis  zqua. 
Iit  omoibus  pyramidibus  corpons  doJecuedri 
in  eeocrum  vertice  fuo  terminantibus . 

Probatur  Ita  Pyramis  quadrilatcra  modoereda 
advnaro  PyrainidcmJn  centro  urminantcm  do- 
decaedri cftpvt  balts  quadrata  huius  ad  balim  iliius, 
eum  fint  eiufdem  altitudiius  ex  ctTedio-^r,  Ideft  re 
duodecim  pentagoni  dodecaedri,  quibus  zqualii 
efl  bafts  quadrata  ad  vnum  pcotagonumipliul . 

Et  cum  omnes  Pyramides  dodecaedri  ad  vnam 
Ipfarum jitafinc,rtpot^ eiufdetn  alttiudinis,  re 
omneabafes  duodecim  ad  vtiam  ipfarumj  Tequitur 
vt.Pyramts  quaJrilatera,  & Pyramides  omoes  do- 
decaedri ad  vnam  pyrami  ietn  dicant  eandem  pro- 
poniooem, quam  is.  adi  rciliccttquam  omnra 
baCetad  vnam^  Voden  p.  lib.y.  erunt  cqnaio 
omnes  pyrami  <ei  dodecadri,2r  pyramisquadrila- 
tera  nodo  ere  Aa.'  * 

E cootri  verb  data  pyramide  ita  fabricabitur 
cbrpoa  regulare  aJiquod  ci  gquale . 


Sit  data  pyramis. eius  latut  A.cui  frt  conftrud- 
dum  arquale  dodccaedrum  . Piat  quodeumque 
dodecaedrum, cuius  alicuius  b^/is  p,  magonz  htus 
fit  li  Sr  fiat  huic  doiecaedro  ex  • , ex  parte  prima 
prop.b.  cqualis  pyramis , 8e  biuc  alia  xquaiia  qui* 
dem,  fed  fimiiis pyramidi  a,ex  Corolbprop  itf. 
huius,  cuius  latus  c : Fiat  autem , y tc  ad  *<cr« 
pjlramidum,  fica  latus  dodecaedri  ad  aiiud  o,  8e 
«Mecaedrum  ex  latere  o fabricetur,  eritque  do.ie- 
caednim  fabricatum  fuper  bafiai  d «quale  pyra* 
midi  A. 

Probatur  * ita  eft  pyramis  ex  lAiere  « ad  Pyra* 
inidciD  ex  latere <b*t  dodecaedru  cx  latere  i ad  do- 
dccacdrum  ex  latere  D ex  prop.  14.  Tr*]4  Cor. 
ied  pyramis  ex  Utere  Cvcif  aquatis  dodcceedto  n. 
Ergo  etiam  Pyramis  A erit  «qualis  dodecaedioo 
cxpfop.ia.lib.f.fi  ve'6quis  copiae  datum  corpus 
aliquod  ex  quinque  regularibus  «quale , aut  cubi>« 
aut  parallcleieplpedo,  aut  eulcumquc alteri  Bgurc 
is  pyramidem  quadnlateram  in  «qualem  • aut  cu- 
bum, aut  paralirlepipedum  traoshindert  poterit , 

At  h quis  exoptet  cubo  conllituerejvcl  parajle* 
lepipedo  srquale  corpus  regulare  V.  g.  Te* 


COMPARATIONE:  ecv 

taedrd.  cuius  latus  i.  Prim^ex  r.part.prop.prpe. 
fsciat  cubQ  pqaald>vel  parallcicpipedum  pqu*lr  il* 
•eri  dato  corpori  regulari  eius  fpeclci,qn«  defCde- 
ratur,QempeTetardrocx  s.cuius  latos  fir  A,-  De- 
inde conftituai  cubum»  vel  faciat  parallelepiotdd 
exc  fatere  fimile  iilt parallelepipedo  a,  vt  oftenf. 
pr.6.h.  PoHea  faciativt  a ad  c.ita  » ad  aliud  d,  8e 
conflruat  Tetaedrum  ex  illi  linea  Inuenca  d, 
tanquam  latere  faciendo  ex  Jlla  quatoor  irixngiiU 
«qualia,  8t  «quilatera  , St  fimuJ  viuendoi  grerit 
«quale  cubo»  vel  parallcieptpedodaio  c . 

PRORL.  XI,  PROPOS.  XXIII. 

Sphdtra  cubum  ponere. 

C**  vllndrox,  cuius  altftndo  diameter  fphyrc.cti* 
j iut  bjfis  circuliu  maximus  in  (phf ra  fir,  ha- 
bet pronorcionl  ad  fphrram  ex  itr.jy.  Cor.i.  f^|, 
Tr.24.qua  y.ad  a. ideo  6 quis  buc  rylindru  in  treo 
partes  fccet  planis  xd  aXem  reSif  It  ex  t iboi  hu* 
ius  partibus  duas  accipiar ; erunt  hf  due  partes 
equaies  fphf  r;  foliditati;  Quii  eidem  cyliudro  fui 
met  parti»  quy  cf)  x.  Ar  fphf  y hsber  ean  Jem  pro* 
portionem,  quim  y,  ad  t.  Sic  quia  rphers  quadris 
pia  efl coni  riQfJ^m  aitituiints,  ac  raJij  fphprf,Ae 
eiufdem  bafis  se  circulus  maximus  in  f hfra,  vc 
pr.4i.C0r.  Tr.i4.p. a.  (Je»  diametro  f/hyry  tan* 
qu  im  radio  engatur  conus  etufdefn  altitudinis»  ac 
radios  rphy'eerlt  «qualis  fphpre  fofiditari. 

Si  ver6  huic  cylin  iro.vricono.aut  cubus  coi>- 
nitoatu'  (qualis,  vel  Pa 'allelcpioedum,  aut  pyra- ‘ 
mit»aut  aliquod  corpus  ex  regi»l»r  but , lain  illud 
quodeumque  corpus  fphcry  fijuabicur  • 

PROBL.  XII. 'PROPOS.  XXIV. 

* Anmdo  [olido  qu^idrota 

bojis  tnutnirt . 

QVonlam  ex  prop.19.Tf.y4  p.i.  annulas  foJi- 
dus  quadratus  equae  parallclepipeduni,ntiiif 
altituloyqueturaniiuli  folifi airitu dinl . fabalis 
annulo  plano,  cui  inefl: » Fiat  ex^roo.  18.  t'.|o. 
aonulo  plano, qui  pro bafi annulo  folidofubUcr* 
nitur  circulus  yqu^is , flr  huic  circulo  (quale  qua* 
dratum  » vei  rcAangulumexpr  ay.trai.^  jq  fuf^r 
• quoderigatur  parailelepipedumfqualiSaituadiois 
&eritft(^iim  id,  quod  eXpofcicur. 

Patet  autem  hfc  operatio  cx  prop.tp.  trad-74, 
quoniam  hoc  par  itlciepipedum,  vt  ibi  olfendicuc 
cil  (quale  annulo  folido  quadrato. 

Sivero  fit  antTuItitrotuodui,fiatcylindms,cu- 
ius  altitudo  fic  penpherta  pereentrum  foliditicis 
annuit  trandensj&  bafis  fsK  circulus  eius  fccfi6, 

Sr  cylindrus  ifle  (quabitur  annulo  folido  rotudo » 
vt  conflat  cx  to.  pix>p.  Tra5.f4.  Quod  fiannuH 
fcdio  non  fic  rotunda,  fed  polygooa,  fiet  prirma» 
cui  fubdatbafim  ilfa  pplygonaaouuli  fci^o;  lei^ 
peri(  heriapr(diAafit.aiCiudo  • A illud  piifou 
polygono  (quabitur . , 
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PROBL.  XIU.  PROpOS.  XXV. 

Cylinimm  conum , vel  fyfumidm  > O* 
prtfma  in  hailfus  iUtiscoll^curc  • 


Sit  V. g.  Cylindrot  ti , n\ fjdcni*  fit  b«fii 
{^alis  bafi  oi>ita  tamen  vt  foliditateifr  mote 
]ieperreueret>fiat(Ttoibafii»tDbanm  ad  fiealti* 
tndoDi  ad  alind»  rcperiendo  fciUcet  duabua  oa. 
8e  ID  tertiam  proportionalem  N.eritqueex  aiJ.0* 
vt  oi  ad  LD  bafea  fic  oi  ad  m . PoRea  fiat»n  oa  ad 


TRACTATVS  XXXV. 

TtbaHsXKAad  bafim  MNfieztarctt  Etgo  dW- 
deffdo  Ita  ef>  conua  aozadrefidoamaoxiiiideiBp* 
toconoMOM»  irt  bafiiAKX  ad  refidnun  aanninm 
mNxka  dempta  bafi  mh  t fed  vt  akz  bafia  ad 
amKxn  anoulum  iu  eft  ead:m  bafii  AkXadTlK 
bafim  ex  7.  Iib.y.  vtpote  ad  xqoaliat  Atrt  asX 
bafia  ad  bafim  tlh  ; ita  eR  coaoi  aox  ob  eandem 
altitudinem  ex  pr.  7.crad»}4.p.>>  ex  cfFeA*  ad  co- 
num TfH : Conus  A0;t  ad  foiiditacem  refi* 

duameuacuacam  aox  mn  » fradeonam  tphl  di* 
cit  eandem  proportionem  bafit  akz  ad  tLH  • fitie 
adannotum  akXNM.  Ergo  cmot  ae<|ualia  coooa 
UFit.  1 8e  foliditu  eanixPAKM. 


He  Df  ad  aliad,&  reperietor  altitndo  th  . Fiat 
Itaque  Cylindros  (opeT  bafim  oa  altUadinii  BTifr 
srquabitur  cylindro  il:  ciimbafet  clFecerimuS  al- 
titudinibus recipmri  proportionales » & fit  OB  . 
idedTi  ad Loexetfed.n pi aduT^vode ex  pr.ix. 
pratc.irad.  asquabuttiur  II»  flr  IH  cylindri . Ea- 
dem ages  de  cono  Pyramide»&  prifoitce»  9e  parai- 
lelepipcdo  quoque . 

PROBL.  XIV.  PROPOS.  XXVI. 

* Pyrdmidem , vel  Conum^  Cylindrum , cP* 
Ptrfnutn  uUitudiutm  eUtam  euebere. 

Stc  Conus  CAX»fir  oporteattn  altimdind  10  illfi 
_ extollerctita  qnbd  fit  conus  idg  «qualis  cono 
CAS.  Fiat  vt  altitudo  10  dau  ad  altitudinem  oa  dati 
coni  cABffic  bafii  ic  ad 
bafim  ao.  Id  autem  exc- 
quetur  fi  fiatloadOA»fic 
ac  ad  aliud  T»dr  inter  ca» 
^ media  proportio- 
nalis loueniatur  cc.  ei 
qua  fiat  circalus»qui  ba- 
fia eft  coni.  Nanftxai  Co'.l.6.  entea  circulus  ad 
iGcirculum»  vccB  diameter  ad  tertiam  propor- 
tionalem T»idell  iDadoA  ex  efied.  Be  ideo  expr. 
U.Tr.)4.p.i.  erunt  «quales  coni  gab  > SrosG» 
cum  'ibtlneant  bafes  almadiaibai  reciprocd  pro- 
ponionales»  8r  idem  ditas  de  pyramide»  cylin- 
dro «drprifmate. 

PROBL.  XV.  PROPOS.  XXVn. 

* Conum  d^dUm  foliditdti  coni  intus 
cudcudU  conjlruere  • 

CAfus  I.  Sic  Conos  Aox  ;qoi  vacans  fit  locos 
cauitaceconi  eiafdem  alt/tudiniSi  fed  mino- 
ri» bafis  capaci  mdw  f operteatque  conftituere  co 
oumequairm  foliditati  aPxmn  . 

Fiat  circulus  thl  «qualia  annulo  akxmn  ex  pr. 
18.  CfaA  Ir  fupvr  illum  erigatur  conus  (qua- 
lis altitudtu.»»*  ac  conus  ADx  f Et  affero  huncet^ 
nuTiH  foliditati coocauate  cooiAbxefie  (quale. 
Piob.  ita  cfi  conus  aox  ad  conum  mom»£  adeffet} 


Cafos  Quod  fi  conus  fir  vacutu  fpatlo»qMd 

Impleatur  ^ roaoeiufdem  bafis.Sr  minoris  altitu- 
dinis fiat , vt  altitui^o  Jv  ad  altitudinem  or»  tta 
bafis  qy  ad  aliud»  Brinueniatur  bafis  tLh  operan- 
do eodem  modo»  acprnp  if.b.  fuperquam  reftut 
conus  HisTconflituatur  eiufdem  altitudinis  1 V»ft 
erit  «qualis  foliditati  coni  ablato  cooo 
Probatur  . Mamvtalrhudo  vi  ad  Oi  » fic  eo> 
ous  pvq.adconuPOq  ex  pr.n.Tr.94.p.a.  ideoq»* 
ceaarrread»  » vt  Tl  tota  ad  compartrm  oV  , ie 
vvr^cotut  conus  ad  compartem  pove^refidoaa 
ablato  cono  poq^.  Sed  vt  IV  ad  ov.  fic  pzq.  bafis 
ad  T^B  bafim  8r  lUconuspVQ^cuofi  tp«  t Er- 
go pv(^ad  conum  rra  ad»&  refiduum  povQjdlcct 
eandem  proportionem  « Quare  erunt  «quales 
foliditas  POVQ»  & conus  TrHt. 

Cafus  |.  Si  verb  detur  aliquis  conus  colus  v«- 
cnam,cono  in  quo  en»ficetiamdiifimile»nmalq; 
minoris  bafis»  minoris  aliitodioia  illud  vscvfi 
tamquam  fi  eflet  conus  redigatur  ad  eandem  bsfinir 
vel  altitudinem » vt  docuimus  prop.i5.8r  17.  blft 
pofiea  perficiatur  opus»  vr  t.  vel  s.  Cafu . 

COROLLARIV  M . 

Hlneeoafcitur  idem  efie  dicendum  de  Pym^ 
mide  > fi  aut  vacuum  pyramidis  pyramide 
bafis  minoris»  fed eiufdem  altitudinisca.iaxcsU 
Aatt  au5mindris  altitudinis, eiufdem  bafis  . £c* 
idem  diceodu  e(l  etiam  de  paralielepipedoiveJ 
lindro  fi  vacuo  bafis  minoris.  8e  eiiHdem  altitum- 
nis  capax  dignofeatur.  Si  vrrb  vacuum  non  im- 
picat totum  cylindrum  t vel  parallclcpipedaBi  in 
duo  partiemus  in  vacsatum»8r  in  plenum»  8r  poft. 
quam  reperimus  cylindrum»  vel  parallelcpipcdum 
vacuato  «quale  ad  eandem  bafim  redigemus»  81 
coojungcmua  cum  cylindro»  vel  paralieleptpedn 
nonexcauato.  ' 


PAOBL. 


DE  CORPORVM  COMPARATIONE.’  d<r. 


riiOBL.  xm.  PROPOs.  xxvm. 

" Dm»  cma  vacto  ctifact  firnihs  coni, 
eoiutm  imiifire.  ■ 

* Q Ic  conos  ABC  1 coiui  vscuum  fic  cap»  coni 
xquilU  cooo  tP£f  i]ui  efl  fimilU  cono  exfii« 
bito  AK  • Et  oporteat  «qualem  conum  eius  foli- 
ditan  inueoire . Reperiaotar  duabus  pi , ctdux 
proportionales  in  contioua  proportione  tertia* 
Srqturta»  8c  hcc quarta  Ht  oh;  ciTccque  conus 
Mfi  A dVet  foiidui  ad  conum  cab  • A eHet 
folidos  totus  * ve  p t ad  o h i fcillcet  in  tripH- 
cau  cacloae  diametrorum, eo qood  vacuum,  do 
£>iidam  ponantur  coni  Amiles  , vt  ex  propof» 
fi,  Tn&.j4*  conilae . Auferatur  i ^ ab  o h lU 
oea  , & Ac  rcAduum  , &eric  rfiuideNde  IPS 
adiAcTublato  Ipfo  pti,  enno,  (cilicet  cab  pil 
(nlidicatem*  vc  »l  ad  oH  Tublata  ipfa  Pi  , fci* 
Ikct  qH  . later  igitur  IP,  8e  q^H  duz  medix 
proportionales  Interponantur,  ita  vt  Pi  ,t,  x, 
Sr  q^  Ane  quatuor  cootinud  proportionales  cx 
Tra^lJ.  fiatque  conus  ex  diametro  t immedia» 
tipoilPl  Anulis  cono  CAi. 


Igitur  ex  propof.  9.  traA.24.  ipi  coqus  erit 
ad  conum  t,  n Pi  ad  : fed  vc  1 P ad  mq*  iic  cft 
|P|  conus  vacuus  ad  cab  pei  folidicacem  r^duam* 
vcoAcodi.  ErgohuicreAduocABPEi , & cooo 
tfidemconutPBi  dicit  eandem proportidnempi 
adqjr*  fcilicec  triplicatam Piad  r diametrorum* 
ergo  erunt  ex  propof.p.  lib.5.  xqualia  cab  tPi 
{aildiias*  drebnus  T • 

COROLLARIVM. 

• 

IDcm  dicendum  eft  de  pyramide  excauata,A  va* 
cuoincios  Amilis  pyramidis  At  capax, Ar  eodem 
modo  eius  folidicaci  pyramis  xquaUslouenietur. 

PROBL.  XlV.  PROPOS.  XXIX. 

* (^lindrum  vtuu,!»"  coio , ciu  cylindr» 

4^Mtiifit,rtptrire . 

CAfus  primus . Si  conus  pco  Ac  eiufdem  ba> 
At  ,8r  xqoaiis  altitudinis  cylindri  PA.  Piae 
circulus  ex  propof.ip.  TraA.jo.  qui  At  rz  duz 
tertix  partes  circuli  *'ci  qui  ImAi  eil  coni»  vel  cy- 
lindri,  & fuper  hanc  erigatur  cylindrus  z P,8r  erit 
xqualis  folidittti  cylindri  ablato  przdiftu  cono . 
Patre.  Nam  eft  conus  cop  cercia  pars  cylindri* 
vude  reliquum  erit  -f  cylindri ; Quare  A erigatur 
*foper  baAm,  qux  -*•  At  baAsca*  cylindrus  ZP  x- 
qnalit  alticudinia  altitudini  ca  erit»  vt  cb  baAs  ad 
baAs  duo  trteaecs  iP»  ita  cylindrus  a>’  ad  eylin- 
drum  zr  fuper  eam  ereftum.  Vnde  erit --  cy^ 
lindri  AF,«r.8rldcoxqualit  folidiuti  Apvacua- 
conocoP» 


CaTius.  At  A At  coni  oacuum  Tio  eiurdem 
alcicttdiuis,8e baAs  minoris  io  eyllAdroBAu>,£ae 
baAtxquslisannoloDiitT  vos  cumdaobus  ter- 
tija  circuli  it,  Ar  At  mm,  & fuper  eam  erigatur  cy- 
lindrus Ms  eiufdem  aitiendinis » ac  1 v * & dico  su 
cylindrum  xqualem  efle  foU^cati  cylindri  ia 
ablato  cono  lOT  • 


Probatur,  lim  A Aat  cylindrus  ex  baCstqualis 
duabus  tertijs  it  , baAs . & eleuetur  ad  altitu- 
dinem Ip  erit  xqualis  foliditati  coni  iT  ablatu 
conoiOr»  Item  A Aat  baAs  «qualis  anoulo  desit 
8e  fuper  eam  eleuetur  cylindrus  «quaJis  altieudl- 
nit»  ac  DA  «quabitur  ipA  ^lindro  ea  ablato  cy- 
lindro tp  ex  Coroll.  propof.  a7-  btiius.  Ergo  es 
propof.  19.  Tnft.17.  Si  componamur  iftiduo 
cylindri  erit  totum  ea  ad  duos  cyHodros  «• 
quaotes  fuum  folldum  dempto  cono  lor,  vt  ad 
8N  cylindrum,  qui  ambos  Amul  amplcdiiur,qon- 
re  cylindrus  sN  prxdido  folido  «quabitur . 

Pro  cafu  }.  CooAdewiur  Ag.  prop.if.  par.i. 
Tra&.J4.  inqoaprobauimus  fruftum  pyramidis 
■A«quatiparaUtlepipcdoexbaA  y*  ad  eleutfio- 

ne  UT»  9e  trienti  paralielepipcdi  ex  baA  im  ad  ele- 
tMcloocm  eandem  cuedo,  ideoque  ad  adzquan- 
dumparalleleplpedumtxbaA  sctou  in  eandem 
altitudinem  elcuatum  dcAeient  duo  parallelcpipe- 
da  cx  baAbus  h y,  8f  y o . 8r  duo  ex  p o ,8t  y ba  Abus* 

& duo  trientes  ex  au  baA  paralielepipcdi  ad  ean- 
dem  clcuaAonen  extrudi.  BaAiverb  Po,  y, & 

' SM  «quales  fnnt,  Aeuc  & complementa  uy , 8r  yo 
«qualia . Quare  A elTet  froftum  triangulare  de- 
dudum  ex  prifmate  normalium  laterum  fuper 
acdimldUmbaAm  i diagonali  bipartitum  eredo 
adeandem  cicuatiooem  . eiTecreAJuom  etui  di- 
oaidium  vnicum  parallelepipeduraeX  Ny»  ycl  yo, 

8r  vnicum  parallelcplpedum  >M»  fc^triens  ciafdem 
nempe  dimidium  lupradidi  rcAdli . Eft  autem 
cx  pfop.1j.Trad.34.  p.i.tale  frufturn  coni  tipc 
cqualc  pyramidis  ffuft6»ealu5  baAs  inferior  ^quet 
-periphcriam,«r  femidiaroeteu  inferioris  baAs eo^il 
fuis  lateribus, quibus  fephur,  bafis  cmrdcm  fu- 
perior  circuli  fuperiorls  frufti  coni  ?quet  ni  fuis 
lateribus  perlpherlam,*  femldiametrnra . At  cy- 
lindrus BDkvc  fquablieX  Cor.  prop.13.  Trad  34» 
par.B«prlfma  eque eleuatum, cuius  baAs  triangu- 
laris x periphenf»fcmidiamttroqi  lateribus  ?qua- 
UbttsftlpetucexCor.pr.3.Tr.34.p.a. 

Siquidem  ex  propof.|.ttad.Jo.h*c  bafis  trian- 
cularis  ci  Utere  «quante  peripheriam , & aUo  «- 
quante  femidlameirum  circulo  eorudem  periphe- 

ri*,k  dlameirixquatof  :Ergo  rcAduum  Idc  tep 
«quabit^arallelepipedum, cuius  baAs  ex  iD  lemt- 

differeotiz  diametrorum  xqualt  Utere , & alio  «* 
quali  periphcri«exn  conllet,*  parallclepixda 
ex  biA  femidifferentia  id  diametrorum,  8:  feml- 
difFcreotia  peripheriarum  conftiiuto,  8e  trienti 
buius  ipAns  paralielepipcdi,  qu*  omnia  parallele- 
pipeda  ad  eandem  eleuatlonem  extollantur^  Mis 
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coimNylnfig'.prop.i5*Tradj4.  ptito.  ex  la* 
tere  oiinorlt  & fcinidifrereotia  alterias  mioorli  i 
maiori  bomoJogo  coaflituitur,  Ar  xm  ex  femidtiFe* 
rcottjs  homologonun  laterum  : Ideoqoe  (i  mioo' 


ri  peftjpheriezquahspoiuturpro  latereitliuderit 
Utu*  KmidifferctuU  iotcr  diametros  minorem 


& maiorem  t at  fi  femtdiameter  minor  pooacur 
pro  Utere  I almd  erjt  latus  femldi/ferentia  peri'' 
pberiarum » cdm  hxe  duo  re&aogula  ^quentur  . 
JEtcnimtCum  fit  pcrlpheria  ad  peripheriamt  vt 
diameter  ad  diametrum » 8r  vt  radius  ad  radiu  ex 
4».  lib.d.  erit  d;«;drado  pertpherta  mioor  ad  diife- 
reotiafuaa  maloriiYt  diameter  minor  addi6Ter^if 
fuam  i maiori » 8e  ideoad  earum  dimidium  «qua» 
re  redangulum  ex  medljs  xquabitur  redangulo 
ex  extremis  ex  prop.i8.1ib.6«'  Siergoiut  re&an- 


PROBL.  XV.  PROPOS.  XXX. 

* SohditdtifrMfiiconi  cjlindro  vaoMtd 
conum  4jUdlcm  pontre» 


i bafi  eleoato  ea  minoribus  bafis  TuperiorU  lateri' 
buS)8r  duobus  paralleleplpedia»  ex  minori  Utere» 
& fcmidilFerentia  alterius  minoris  ab  homologo 
fibi  latere  maiori , 8e  Infuper  parallelepipedo  ex 
femidifFerenrijs  homologorum  laterum  bafis  Ai* 
premx , 8e  iofimx  » 8r  eius  trienti  omnir  zqualU 
cleuationis  HI . Ideo  fruftum  pyramidis  in  hae 
fig.  quod  cquet  Trufium  conirum  Ti^c  cquabl* 
tur  horum  dimidio  nempe  prifmati  4 bafi  ex  Tct 
peripberUt&rIo'  radioiqoM  xquatexCor.prop. 

Tra£bj4>par.x,  xqueattum  cylindrum  ob  ba« 
fim  Txi  ex  |.T  ra&.ao.  xqtialera»parallelepipedoq; 
xnicoex  radio  »&  lemidifferencia  peripheriarum 
migorli  i maiorli  fir  parallepipedo  dimidio  cX  fe« 
midiCcreottjs  diametrorum,  peripbcrUru  mi- 
norum i maioribus  , 8;  iofuper  dimidio  tricati 
eiufdcm,  qux  duo  faciunt  quatuor  fextintes  di* 
dti  paraltclepipcdi  ex  femidifi^ereotljs . Subdudo 
itaque  prifmate  «quante  cylindrum  xi  ex  peri. 
pbcriaTK(>8r  radio  01  bafi  Inixo  remanebune 
przdidia  parallclepipeda,  nempe  ex  radio  ot» 
fi  femid  ferentia  peripheriarum  bafi  dieuata  , Sr 
quatuor  fuumum  parallelepipedi  ex  bafi  ex  femi* 


V S XXXV. 

diflrerentijs  .{iametronm  > frperipberUnmcoa^ 
furgentii . Ig^iur  fi  bafis  conftituatar  cx  ol  rx- 
dio  , Oe  remidilTcrentU  periphecixmm  • Ac  d 
addantur  quatuor  rextantex  bafis  ex  fcmldlfe- 
renci/sprxaidisdiamctronimTi»  Arrc,ftpcri> 
pberixeX  Tiabi^c  ,8rfuper  ipfam  Io  altitudiof 
iri  eleuctor  parallelcpipcdum : hoc  erit  fqaxlefo* 
Jidicaci  Mx  Micfrufitconi  tirc  vacuati  cylindro 
TixH.  Hoc  vero  parallelepipcdura  coaus  fiat» 
ex  pr.ao.b.  Ae  vctificabitar  aflumptum. 


PROBL.  XVI  PROPOS.  XXXI. 


gulum,  culus  VRum  latus  «quecperipberiam  mi- 
norem ex  Ti  aliud  femidilTereonam  diametrorum. 


vel  cx  dimidia  diametro  uunori  ir,fr  femidilUff' 
tU  peripheriarum, Ar  huic  addatur  ex  pr.x8.Trac. 
ap.redaagulom  ex  femidiff‘erteijs  dlamcctorum, 
Ar  peripheriarum»  Ar  huic  iterum  addatur  ui^aa 
huius  ipfius  redanguli,  Ar  fuper  hoc  redanguium 
parallelepipcdum  erigatur;  ertc  «quale  folidiuti 
iDc^tv cyliodrl  edsc,  coni  fruftumTiPC am- 
bientis* cui  parblleiepipedo  cylindrus  (qualis  (ve 
poceft  fieri  ex  prop.xh.b.  ^ aiquabitur  folidiuci 
przdi&a;  loc  ttp . 


ScHormt  O*  pmionm  fph^rd  iticoami 
4jU»Um  commutare. 

OVqniam  fcdor  fphxrx  AtiD  folidos  (quat 
conum. cuiui  altitudo  fit  radfut  BO>|Arofaci* 
neat  pro  bafis  radio  rubtenfam  ab  ex  Cor.s»prM|4- 
Tr.J4.  fi  fiat  circulos  radio  ab« 
&'•  fuper  Illum  extollatur  conux 
25  V.  1^.'^ habens  proaltitudloe  radiu  fpRp» 
ry  01 : hic  eonui  cquabit  folldi- 
tatd  fphyry  fcdorM  xbad.SI  verb 
fiat  conus, culus  balis  ca  radio  duca»r,Ar  altitudo 
fic  CD  rcfidui  radij  db  fphyra;  ablata  faglcu  porri  0« 
nis(|lhzr«BC,qui  fit  eao*&  hic  conus  dab  aufe- 
ratur ab  lUo,  qui  «quet  fe&orem  rpbzfy,  reliqua 
erit  folidiui»  quz  redada  in  conum  yqua^k  foli- 
dieatem  portionis  fphery  exac  . 


PROBL.  XVII.  PROPOS.  XXIL 


Sit  frufium  coni  in  pryc.  fig.  Ti»c>qttod  Intel- 
ligatur  vacuatum  cono  TixMiAr  fit  reperiei»- 
Jus  conus  «qualia  folldstatl  fx^  i hc  . Quoniam 
prop0f.ty.Trad.y4.  ps«(vt  in  ilia  fig.  intueri 
licet ) fruflumcooi  BATQzquatfrufium pyrami- 
dis SLlr  NCM,  Ar  hoc  frufium  cx  Cor.prop  xy.  p.i. 
rft  dimidium  frulH  pyramidb  bafis  quadrst(,quod 
ex  contextu  eius  propof;  «quacur  parallelepipedo 


Sphdrotdi  conum  aquaUm  cxhAart  * 


HOc  faciliter  fit  faeieodo  contus » qol  habeat 
pro  radio  axem  alterum , atteruui  pro  alti« 
tudtoe..  Vel  cum  ex  pr .xA.  Tr.y4.onenderiasa  (e-* 
raipheBoidem  efle  duplum  cominfcripti,cuhiaba- 
fis  circulus  ducitur  cx  femuxe  tamquam  radie,  Ae 
alium  fem>axem  habeat  pro  alcitudinc;fic  coflfieix- 
mus  conum  duplum  faciendo  etua  duplam  bafim 
f quodficifi  iQcer  totum  axem,  Ar  dimidium  media, 
proportionalis  inueniator.Ar  adhibeatur  pro  radio 
cx  prop.19.trad.x9.)  Ar  eandem  altitudinem  aiee- 
^ rlut  feroiaxiaconfernaodo,  evit  duplum  huiua,ft 
‘ ideo  «quabit  hcmifph«reid«m,fi  verb  duos  conos 
fimilet  in  R^ombu  folidu  c6ponaraus,vc  eR  achd 
in  illapr.iA.  Tr.przc.  p.x.  Huic  Rhombo  ent  c- 
qualis  ille  conus,qui  habeat  eaodem  conorum  c6- 
pofitorum  cIeuationem,&  bafim  eaodem  ex  eadem 
prop.vcefUbi  can:  Quare  conus  habens  toifi  al- 
terum axem  pro  radia  eum  hutus»tum  altcrioa  co- 
norum compoficArum  «quanttum  duo  hcmifph«« 
roides,  Ar  bafim  piydida  erit  equalls  RhomlM  cx 
duobus  Ijfdc  conis  conflato, Ar  ideo  toti  fphyroidi. 


PROBL.  XVIII.  PROPOS  XXXIIL 


Ffufio  fphjeroidis  i itel  fpharjc  aqttAlem 
conurt  exhibere» 


FRuRumfphyroidis,  vel  Tphyrg, quod  datur  Is 
fc  eoncludit  centrum  , vel  cerpiinac  in  ceo^ 
tmra,  vel  eft  cocum  extra  ccotrum,Ar  »i  de  fiugu*  * 
lis  dcKeamuS  modum  ei  reducendi  io  conot  yquB* 
les . Sit  primo  datum  fegmemom  abc,  quod  om- 
nio6  fic  extra  centrum . Qooniam  ex  propof.yS. 
froftum  fplurroidisABC  cqoac  cylindnim  imhc 
dedudo  frufto  coni  htlo  , fi  fiu  ex  pr*29.  huius 
fruflo 


I 


DE  CORPORVM 

TcuRo  cyiiihln  ■TMLcr,  ve  io  fig.  prjS.  Tr.|4. 
p.}.  reauQcmit  prirma  pqoale  habebimas  intenQ. 

Sic  deinde  diu  fe^io  fplurroidif , vel  fphzrz» 
(Biuf  portio  terminet  (o  centrum  , vt  acdq^  quia 
lircex  prop.38.Tfad.j4.rqmtur  (jrlindro  Nor<^ 
dcduda  portione  coni,  fcn  cono ‘itr, fiat  huic 
«Tliadro  es  par.  i . ocop.ap.  h.  Conus  «qialH,roii* 
iLtrfti cxcjaaccdedudocono  obtinebimot 
letcntum . 

Quod  (j  fit  regmentum , qood  ccncfu  compre* 
faendae,  ve  CAizvicre  eo  umquamllduocncnt, 
qu*  cennioarent  io  centrum  , ninuriim  At)CQ-  ^ 
WQ.y»  duos  conos  Cransformentur,qaz^' 
tu  Jr  in  vnum  poterant  conglobari, cx  doc.prop.t5- 
Trad.)4.p.a«V€le<  dicendis . 

PROBL.  XIX.  PROPOS.  XXXIV. 

Hypcrbolicum  cono/dem  in  conum  ^e.ju^lcm 
trdnsformare  d*u  dumciro^ 

tTMtfuerU . 

OVoniam  ex  prop.|o.traft.)4.H/perbo!icum 
conoidei  ad  conam  infcrlpcum  cam  confe- 
qnuur  proponioncm,  quam  diameter  cum  diamc» 
irotranfucrfa  huius  dimtJio,  nempe  io  illa 
Bg.  AE  diameter  cum  A o eranAierfiiar  ad  trartf* 
■crff  dimidio, Qood  c(l  orad  diametru,*  trinfuer- 
iam  Ot . Ideo  u dux  medix  pro;'ortlonates  iaciao>' 
Wf  inter  ir  diametrum  tranrocrfam,  8e  cius  dlmi- 
diam,vc^vnam  lineam  XF,dr  inter  de  diametrum. 
Conus  limilis  cono  *ac  ex  minori,  Si  viciniori 
!p/i  DS  ereAus  eritaJ  coou  cas.vc  if  aJ  oi , quia 
ficati »«  ad  ds  lial^et  proportione  triplicati  eius, 
9»?  eft  iooeni?  linep  proxhmori  ipfi  ob  ad  ipii  de; 

! Sicquoqoc  conus firailis,  fimilitcrque  pofitus*  vc 
BAC  fuper  illani  erefius  proximiorem  ipfi  os  di- 
cit proportionem  triplicatam  ex  Cor.  prop.  14. 
Trad  i4  Vnde  eidem  coqo  bac  dicet  eandem 
proportionem,  quam  sr  ad  ds,  nempe  quam  Hy* 
pctbolicum  eonoides  ad  conum  infcrlpcum,  vnde 
emne  xqoalia  ex  9.  Jib.T. 

Idcmq^ue  obtinebimus, fi  fiat  prifma  euuans 
i aaoalumroliducn.quod  cnafciiur  ablato  cylindro 
eiurdetn  altitudinis , ac  eonoides  hyperbolicum,i 
ronoarymptotico  ipfius  conoldis,vt  prop.ij.Tr. 

1 54.  collegimui . 

I PROBL.  XX.  PROPOS.  XKXV. 

Coaoiii  ParMteo  conum  u^uolem 
txhihcre, 

SIr  conos  in  fig,  prnp.j4.  Traa.j4  p.i.  iac, 
banfque  circulus  ac  cx  prop.  Ip.  Trafi.  jo. 
iai  maior  addita  ei  fui  ipfios  me<&cate;  ita  vt  cir- 
catof  innemus  fc  habeat  a J bafim  coni  bac,  vc 
ad  B.&  fuper  hunc  circulum  erigatur  conus  eiuf- 
dem  ahitudiois,ac  bac  parabolico  conoidi  inferi- 
tus,  eritque  xquat  js  ifte  coout  coQoidt . 

Proaacur . Quia  conus  Inuentus  ad  conum  In- 
feriptum  oblinet  cam  proportionem»  quam  bafis 
Illi  fubftrata  ad  bafim  coni  bac  infcripii ; fcd  hec 
fefquialtcra ea  fctilcet proportione  gaudet,  qui 
habet  eonoides  parabolieum  cono  fibi  inlcnpto : 
Ergo  cidem  cono  inferipeo  eandem  proportionem 
tlirtincodnua  inuentus,  ^ conoidei  parabolieum . 
et  p.lib.5. Quadere  erum x^ualia  , 


comparatione:  «7, 

* Hoc  quoq;  operi  dcmadabitnrraritndo  conum 
prifmatieum  elufdcm  bafis , fc  altltudioi*  hunc 
enim  conum  parabolico  corpori  cquari  oilcodi* 
mos  prop. trad.}4. 

' COROLLA  RIVM. 

Ofica  ver6  quod  bxc  corpora  in  conum  tranf. 
I lata  fune , poterunt  in  quolibet  aliud  traull 
fundi,  fiiuxta  prxfaabitacogus  Ipfe  cui  xquacur» 
tranlmutetur  in  aliam qiiamcumquefolidam  figu- 
ram . 

PROBL.  XXI.  PROPOS.  XXXVI, 
*Sph£rAm  qitadnformfmtCr  corpora  qu4tx 
ea  n^cumur  in  corpora  jtqualta 
transfundere . 

SPhXrx  quadriformi  corpus  xquale  critduplu 
A H » s parailelepipedum  rircumfcrlptum 
ipfius  Heinif^phxriooBCDt  t fed  cui  demptum 
fiterte  triens  ipfius, nfpegemina  Pyramis  blaHi« 
qux  vc  ibi  oftenditur  e(l  mens  bI^fs  parailelepi- 
pedi,fc  ideo  gemmata  erit  triens  ipfius  dupli:  Hoc 
autem  parailelepipedum  debet  habere  ca>idem 
quadratam  bafim, fc  eandem  ahtiudinem  totius 
(pherx  quadnformts,  vc  fit  duplum  bhps  paraile- 
iepipedi  ex  prnp.ao.p.i.Tra&.}4  Quare  fi  fi  jc  ba- 
fis,quf  obtineat  duo  trientes  bafis  fphxrx  quadrl- 
formis  exhibitx,  fc  fuper  hanc  eleuetur  parallele- 
pipedum  dupix  altitudinis  10 : hoc  erit  ad  paraile- 
lepipedum PS  bafi  ficum  in  duplam  altitu  Jinem  10 
vc  s.  ad  j.  Sed  etiam  duplum  parailelepipedum 
bsfH  vacuatum  tamen  dupU  pyramide  bahLi  efl 
xquale  fphfroidiquadrifomaiefi  ad  idem  duplum 
integrum,  vt  a.  adj.  Ergoxquantur  cx  9.lib.f.fc 
Ideo  f{dicra  quadrifarm>t  xqusns  patsB-tfc/ipcdu 
duplum  tUpt  vacuum  dupla  pyramide  AStHi  paral* 
Ulepipcdo,cuma  bafis  ipfius  asvl  duo  ciienecs 
fc  eadem  cieuatlo  fit.xquabttur . 

Inuolucro  vero  fphxrx  quidriformis  inuenien- 
tur  pyramis  xqaaiis  . 

Si  fiat  fuper  asui.  pyramis  dupht  altitudtnii» 
quam,.fic  Of  . .^am  fictfC 
Xj  asLhi  pyramis  xquatfe- 
. mi  inu^ucfum  fph*(rx  4 
fi  fit  pyramis  dupt^  al> 
ritnilnis»  fc  ciufdem  ba- 
fis, fc.  duula  pyramidis 
ABLHt  xqiubic  totam  In- 
uoiucrumcxpr.51.tr.g4. 

Vngulx  cylinJricx  x* 
qu  jlii  py  ramis  iu  uentecur, 
fi  fiat  pyramis  fuper  ba- 
fim eius  quater  maiorem» 
quam  fit  triangulum,  in  quo  inexiilie  Vngula, 
fc  eiofdem  alcitudmis  , ac  elui  femidumeter, 
vc  confiat  cx  prop.49.  Trai^.)4.  dimidiu  coim  ba- 
fis fphxrx  qoadriformis,  cu'us  tfi  oAaoa  pars,  efi 
quater  maius,  quam  triangulum,  cui  inexifiit  vn- 
gula  * quod  cA  odaua  pars  bafis  eiurjem  fphxrx  : 


<^39S 


Ideoque 


TRACTATVS  XXXV. 


I(ko<|ttr  dite  ryilndfo  ftRAci;  G et  bifi  A»et  eiut 
tcdionc  erigarur  pyramif  aiioi  eric  arqualic  vn* 
gulf  DicE  t nquidefn  bant  Atct  rA  quadrttpla  tri* 
■oguli  BKCi  cui  inAAit  vogula . 8e  altitudo  eft  iH 
diimctn  FDvngulpdimtdion. 

J,unuIyTcr6  pyramti  uqualts  Inuenieturt  SI 
fiatf>rtrmaKMOt,  cuius  batia  Nuo  «quet  circu* 
lom  ADEEjSc.ci  prop.).TnA.|o  NMlatutbaAi 
triangularis  ftc  sh  rynidiameter . 8r  mo  cquec 
pcripbcriam  adbi  t Altitudo  verd  n'  (it  cadenti 
ac  CBCTiindri:  Inhoc  vcr6  prlTmate  (it  wo  dia- 
metri duo  trientes. ci  quo  fiat  paraltelograinmum 
cquale  duobus  trientibus  plani  fedi  per 
axem  ABcl  cylindri»  8e  fuper  ipfum  erigatur  prlf* 
ma^MQ^tf » quod  erit  zqualepyramidi  assci 
quaotl  rngulam  . Namque  erit  eiufdem  al- 
titudinis eK:  vndefebabebit  adprifma  aieom  , 
ucs.ad|.  rcilieetfc  bafis  reSangulum  MQfS  ad 
badmASclex  propof.iT>Tradl.|4.p.i-  fed  etiam 
pyramis  aieGi  eA  ad  Idem  prifma  aIicM>  vt  t.ad 
cum  fit  (uper  bifim  quadrangulam  ex  prop.as. 
Crgo^quabuturcx  9 lib.5.  r Fiat  rurlus  prifma 
XQNPszeinfdem  bafis  zq.neA  MSi&eiufdero  alci- 
tudims  equabie  duas  pyramides  AEBCl,fir  ideo  duas 
ungulas  PEAit  8e  edbc  . Quare  refiduum  eric  du^ 
bus  Lunuhs  yqoale  cesnir,  Oiuidatnr  kaqoe 
parallclogrammu  xk  medloratdr  fiat  prifnulOkr» 
6e  eric  «quale  vnicg  lunulp  lesaGs . 


Inueliicro  vngulf  pyramis  {qualis  eric . SI  fiaC 
pyramis  fufcr  quartam  partem  Pitm  bafis  fpbe* 
r{  quidriformis  in  alticudinem  o|»  vt  conAat  ex 
prop.{i.  Cor.i.  Trad.ff.  p.x.qu^  quarta  parseA 
fcmtrrdanrniu  arvi  per  3x(  aAd  asio  cylindri . 

At  vcctttfi  quis  cupia'  ptifma  {quale  inuolucro 
I unul{*is  transformet  fig.x.^^Pyoprifmatiscqua« 
iis  lunul{  bsGm  ypx  obliquam  in  redangulum» 
cuiu^  latus  fit  radius  Rp»dr  yt  aliud  latus»  & fuper 
hnc  cicuct  prifma  ad  altitudinem  Pw:  Quod  ex 
l{.  rrad  34  part  |.  {quabitur  pnfmati  yOfN  lu- 
nule  ^quah  { deferibatque  boc  pr  jfma  io  prifmacp 


PF  H * ® 

lunulam  continfte  mlhita  (poterit  enim  defcrl- 
bi  : fiqu  dcm  bafis  bibet  latus  ^i..,idem  quod 
lituS  IH  radio {quale»0rjrk  miflori  tacere» quam 
HA»  Sr  altitudo  eadem  PO» quae  prifmatisPi;  ) Sic 


Hioe  quoque » ftr  fomirtt  erueiformii  tmcu 
quantitatem  confeqoemur  de  qaoprop.  Cor. 

i.Traa.i4.loCtteti* 

fum  I ConAac  enim 
hoc  corpus  ex  qua- 
luorpryJi^iS  corpo* 
ribui  lunulam  iouo- 
lucnubusex  Cor.  i* 
9e  a.  prop.  {x.  com- 
poni. Et  vc  bqius  id 
demus  cxcmplu  ITC 
erit  inuoiucrfi  tunul{»frqoartA  p*t*  A®** 

drtformU.rui  iam  docuimus  iouenire  {quale  prlf- 
roa-  Qtiafc»  fi  quatuor  prifmaCa  {qualia  cApoaiisr 
obcinebimus  totufornief  rr  VMOC,8e  ita  dicasdo 
pyramide  Aexis  conAanec»  veimecaconcaaa. 

COROLLARIVM  t 

Hinc  patet  Vogulam  cylindri»  lo  quo  eS  » C 
ponatur  ipfius  cylindri  tota  fcNiditat  xx. 
efie  4.  partcs»&  7 totius  (blUitaUi*  ft  doaS  vogu- 
lasefiep.  partes»  & ideo  Lunulas  effctTC  II. 
& -7  vepote  refidua  cx  Vngulis»  &fingulas  efie 
5. -7  totius  cylindri . Ratio  cA;  quia»(t  (^.xJaCttS 
MO  ponatur  a 2.  vt  cA  peripberia  ref^du  diaae- 
criex  pr.j.Trad.iS.  latus  M^eric  totius  M04-7 
vtpote  -f-diamctrt»qui  c A 7.  part.  Ac  n mo  ad 
latera  fic  rcdangula  xquealta  mk  ad  ms,  qoc  fuiK 
bafct»&  vc  bafes  iu  xquealta  prifmata  mokmPx. 
ad  MC^UN?:ergo  etiam  priima  MOKt(^»adMQLSNP 
erit.vc  xs.  ad4~  . Ergo  ex  pr.19.Traft.17.  prif. 
ma  Moxx-Np  adduoarqiialia  NMXZPterit»vtxx.  ad 
duplicatos  numeros  9 . Quare  cuasierrearfe  Nm-^ 

OE&  P totum  ad  reJiquuxoizPN»cric»  *t  xx.  adrt- 
iiquuffl  II-  8r  7 ^ quare  ad  dunidiu  yxON*  crit>  vt 
sx.addimidm  prydifti  numeri  fc.y.  Sc  -7  proidad. 

COROLLARIVM  II. 
OUigiturquoq;  iuuolucruni  Vngol*  clTeex 
V.V  x8.  partibus  cylindtu  ambientis  parallele- • 
pipedi  4 -7»ft  louotucfum  lunuix  ex  i)sx8.fi>lan 
«quare  ~ Fiat  prifma  sacce  y in  fig  4.cuius  ba- 
fislcycriigularitxquct  bafim  cylmdru  ambien- 
tis parallclepipedi  V.g.  fit  dubia  bafis  tmai»  qo« 
(emicircuium  bafis  cylindri  ambit»  critqoe  ex  pr. 
{.traft.sp  yi  latus  «quale  quatuor  lateribus  xur 
Quare  prifma  CABo^y  crrftum  tn  eandem  alcitn- 
dinem  parallelepipcUt  cylindrum  ambientia  fpfi 
arqoabicur.  Igitur  ponatur  ac  quatuor  diametros 
«quans  a8.  partru  tribuendo  finguln  paites  fepid» 
Arcffe  inferiptum  prifma  badksc  fig.  B.  eiuldem 
altitudinis  AS  (Itum  fuper  bafim  cai^e  rcftangu- 
lam  >*  Item  eturdrm  alticudinisiA,  quz  cA  cylio. 
dri»  qux  longitudine  lateris  ad  habeat  parcea  xx. 
fc.  lineam  {quantem  peripberiam»ideA  diametros 
tres  cum  feptima  parte»  remauebie  prifma  cdbi yo 
cuius  bafis  Dy  babebie  oc  partium  0.»drqnta  adb- 
KE^xquac  cyhndrum,  reliquum  oocykc  {quabic 
iauolucrum  cylindri . 

luuolucrum  autem  vngulp  cA  {qualeexpr.yi. 
CoM.pyramidiSHvGa  fig  t.  ( liquidem  reft^ogu- 
Ium  H8  Vr.  eA  quarta  pars  totius  bafis  fpbfrp  qua- 
dnformb,quf  vngulit  oftoconAit » &tdco  cuoi 
quodlibeircctaogulu  Juas  vbgolas  ferat  sepB 
xsncD  debebit  quadruplicari ; ve  ofto  fogulas 


»cr&  prifma  inferiptum  lunulp  {quale  AtTOLN 

remaocbti  reliquum  prifma  HfiolM  {quale  iouo-  ... 

lucto  1uo'jI{  . Quod  patet»  abAuI.mus  enim  cor-  • prpAct ) Kd  lam  diftum  cil  j quod  pyramta  a»Gj 

pus  {quale  lunu!e:ipfumqur  fotum  prifma  {]u«  - u....  l.i...  ..... 

liioul-m  & 1'iuolucrom  . Frgo  ablato  corpore 
rOTAlMpquU-  lunul{  folum  ipfi  inuolucro  rc^ 
manet  corpus»  & pnfma  aquale  Hf  1 OLM  • 


cquat  prirtna'itMq^PX.s*  cuius  bafis babet  lat^s 
MQ^4  T }crgofeH>vauimiifiuin  pyramidis  abiiu 
habebit  latus  x -7  manente  in  bafi  eadem  altiiudi- 
nC)  ficuc  ft  in  prifouie  : Quate  duo  louolucia 


Oe  corporvm 

f^U  erunt  prlToutl  dxk vci  ftg.4.eu{as  Utox  dx 
bafis  stjutaltpiM  pynaii'i(s»  fic  4 -f . Remaoebic 
ergo  pro  iouoliicrU  duobus  !anulp  prifiiu  xcv> 
jci|  cotai  bafis  eric  Xcvjr,qup  erit  parcis  raitts,& 
•^1  quare  fiogula  iouolucra  erum  . 

Igicur  folidlus  inuolucrt  voguix  ^ans  dimt- 
diotn  prirmacis  xcvyxc  erit  ad  coram fohditacrm 
-phfmacis  lACio/i  vc  ^ ad  i8.  ejula  cnimJimi- 
dium  redtlgulom  vxcy  cR  ad  redangulum  aeve» 
vc  dimidium  zc  ad  AC»  repote  quod  fine  etufiem 
•UiCttiUnls»cric  etiam  prirmarti  dimidiunvxcvYvo 
adprifma  ■Accvy»vcpoce  ciardem  alticudiats,vt 
dimidium  XC  aJ  ca,  fcilicec»  vt  f ad  »8.  vcl  4.  ad 
idB.  vel  vc  i.ad  4«. 

PROBL.  XIV,  PROPOS.  XXXVH. 
Pyramtdem  aquati  pTmid$  ftexts  fuper- 
faehus  confiAnli  , CP*  conum  aqualem 
etufdcm  freneris  cono  conflitufre  . 

Sit fig.  prop.4;.  R'  detur  pyramis  flezis  con- 
fians  HOA  » cui  xejualis  tedis  ruperficitbus 
reAa  faeieadafic.  FiacreAangutumcxprop.jp. 
Tra&.ap.  (]uod  fe  babeat  ad  redangulsm  HA  » vc 
»4. ad 4S.  rei  4.  ad  7. 9t  fuper  ilM  erigatur  pyra- 
mis,Qup  appeliecurzjqucelcuataid^^c  pyramis  X 
c^uaoicnr pyraflUdt  flezia  coodanci  HOA  > 


Probatur*  Nam  fie  pyramis  quadrata  hoa  fie* 
xis confiam. hsc  ez  craA.l4.quatuor  Uuolu> 

eris  tuflulx  xquabitur.  £ritq{  parallele  pimdum» 
CX  quo  ablacta  lQOulis,8r  vagulis  duabusdlr  harum 
iouolucria  duobus  formatur  conclurom  lateribus 
U alcicudine  cyUadri»Bi  »&  dupla  co  diametris 
eiafdem  cylindri  ab  eocompreheafi  ez  Coroll, 
prop.j^l.  Traft.J4.  &acso  eric  dimidiate  lunule 
Uooluccum.  culus  vertex  s » & areo  aliud  dirai« 
dium,  ez  Cor.l  prop,  5».  Ideoque  fi  balli  allqiu 
parallelepipedi  V.  g.  que  continetur  lateribus  ar» 
& fl  ln|4a. partes  diutdatar»parallelepipeJum  fu<> 
pff — ^ eteuatum  io  altitudinem  duplx  CO*ex  Cor* 
i.  przced.  rquablc  lunulz  inuolucrum  totum  Vc> 
liOi  & quadruplum  pyramidem  flexis 

confiantem.vtpote  quatuor  inuolucris  lunularum 
eonfeaam.  Sedhoc  parallelepipedum  fiat  Pyra- 
mis ciufdem  clcuationis  dupl?  co,«r  occupabit  tri- 
plum maioris  bafis  ex  prop.iy.T ta&.h.7  ^ turiuf 
diainuacur  vfque  ad  dimidium  elcuationis.  que 

«ft  coAeric « prop.x5.rr.j4-"!  r»  4 
pe  fiet  dupl*  bafis,  ideoque  pyramis  x «quam  py- 
ramidem  fleiis  conflantem  erit  fituata  fuper  y 
bafis,  & eleuata  vfque  ad  clcuaiioncro  eandem  co . 

Si  vetb  quis  cupiat  extruere  conum  «qualem 

eooofoperficiecuruaconftaoil  fiit circu- 

lus ez  i9.Tt.J0.quifcbabeac  ad  circulum  tsu,  vt 
4.ad  7 qui  dicatur  z,Sf  fuper  illum  erigatur  conus 
z cicuatuseade  altuudioc'nj&  ille  conus  zzqua- 

biturcoooiQMji, 

Probatur . Nam  Pyramis  hOa  eft  ad  conum 
LQMK»  qwx  flexis  conflant  fuperficiebus  ex  prop. 
y|/Tte^-34*  n bafis  ah  reflAnguium  ad  batim 
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LMN  circulum,  vcl  ellipfim.  Sed  veredingnlna 
HA  adxHu  circulum,  vel  elliofim  , tca  efi  reftao- 
guli  4 ad  circuli,  vel  cllipfis  4 » St  ita  eft  pyramis 
tuper-f  bafisHAere^aadconum  faper^ circuli 
lNm  eredum  ad  eandem  eleuationem.  Ergo  ex 
b(J,5*  vt  pyramis  Koa  ad  conum  Lqa|N , flexis 
coaflaaeia,fic  pyramis  fuper  bafis  ha  ad  pyrami- 
dd  fuper-y  circuli  lnm  : fed  pyramides  ex  bafi  hOa 
Hexis  conflans , & pyramis  ex  eius  4 «quantur. 
Ergo  etiam  conus  lQmn  flexis  conllana » fir  conas 
ez  4 circuli  lNsi  yqoabaarar. 

PROBL.  XV.  PROPOS.  XXVIII. 
*Meu  qu^driJormiaquiUm  ponere  pyramU 
dem  , o*  etUm  meu  circuluri  dqu4^ 
lem  conum . 

SVper  quadruplum  redangulum  bafis  metar 
dificctur  pyramis  eiufdem  altitudinis;  ac  me- 
t«  femiaxisqi . Et  hanc  pyramidem  dico  cifes* 
qualem  metx  quadrlformi . Si  verb  quis  cupiat 
metam  circularem»  fuper  circulum  bafim  met« 
quadruplum  expr.19.  Trad.)0.  p.x.  erigatur  ad 
prpdidi  eleuationem  conus, 5r  erit»  qnod  expeti- 
tur operi  demandatum  * 

Prob.  Namexprop.54.Trad.y4.p.x,  ita  eft 
fphyra  quadrifonnis 
ad  metam  , vc  bafis 
fphzry  quadratum  ad 
bafim  metz  quadra* 
(um.&  ita  baies  qua- 
drurlo,  quam  fphprx 
bafis  maior  ad  bafim 
quadruplo  maiorem» 
quam  bafis  meue;  8e  itaexpr.aS.Tr.j4.p.z.  pyra- 
mis ad  eleuationem  0*  fuper  bafim  (juadruplim» 
quam  fphzrc  ad  pyramidem  fuper  balim  quadru- 
plam, quam  bafis  mer«  ad  eandem  elcuatiouem 
■Q.  Ideo  exitf.  lib.f.  vt  ell  fphzra  ad  metam» 
ita  pyramis  fuper  bafim  quadrupijm  bafis  fph«- 
r«  ad  pyramidem  fuper  bafim  quadruplam  bafis 
metz  in  eandem  altitudinem  eucdas.*Sed  lila 
fuper  bafim  quadruplaro  fph^rp  zquac  fphpramez 
pf.43.  0»f.  Tr.jq.  Ergo  etiam  ex  prop.i  x.lib.f. 
pyramis  hpcquadruplz  bafis  ad  cleuacioocmQn 
zquabic  meram  * 

Eodem  argumento  idem  oflendes  de  cono,quod 
Zquetur  metz  circulari  . 

Idem  concludes.*  fi  fpKzra  quadriformis , & 
metababeant  bafesfimilcs  . Nam  ob  paralleiif- 
roum  omnia  plana  fetantia  erunt  fimilia.  Vnis 
ex  prop.s8.Tr.j4  p.a.  idem  concludes  de  meta»& 
fphzraquadrifbrml . Ecicaetlam  fi  fint  elliptice 
bafes;  fedfimiles»qnz  fciUcet  pofitnccircurofcri* 
bi  reftangultS  fimilibus : nam  cum  omnia  re<ftan. 
gula  parallela  bafi  fine  fimilia;  ecum  omnes ellip. 
fes  ex  propof.xy.  Trad.jo.  fimiles  eraDC,ar  ideo 
ex  Trad.  J4.  ipfa  corpora  erunt  in  proportio- 
ne bafis  ad  bafim . 

PROBL.  XVI.  PROPOS.  XXXIX. 

* CorpoTthus  fptrultbus  cylindros  aquales 
exhthere^O*  [uperfuiebus  tpforum  norma* 
It^qsfuperficiei  aquales . 

NAmfir  corpus  fpirale  primi  generis  de  quo 
prop. 57.  locuti  fumus  a circulo  io  altitudi* 
nem  fpiraliter  dudum.Cylindriiin  quo  eft  medie- 
tas ipfum  zquabit,  licut,  At  cuiufcumquecius  par- 
tit foUdiutem  feAom  cylindrici  folidi  medietas 
Qqqq  % adz- 
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•Jfqubft.  Patet  et  tU(  cum  Ibi 

eQtn^atur  corpua  ule  fpirale  cdTe  dioudttiffl 
liodri  comprchendeatU . . 

Si  vcrb  /it  corpus  fpirale  fectiadi  geacrls  k ba/i 
fpirali  ereduqi  cqaealcom.  Diuidetur  altitudo 
cjrltndri  eoprcbddeacis  ia  tres  parces»fir  certla  pari 
aquabitur  corpori  fpirali  fuper  fptrald  bafem  io 
aquald  eteuatioDeprodudifVC  pr.$8.  ofteodinsos» 
Si  rerb/ioc  corpora  fpiralia  fecuodffptrz»  cum 
/tat,  vt  bafes  fpirales  ad  circulos  iocladeocei  »8r 
ili;  liat,  rt7*  ad  i a.  (i diaidatur altitudo  cyliniri 
ia  IS.  partes rx  illis  alTumantury.  ille  cylindrut 
aquabit  corpus  fplraIe*Ec  Ita  dicat  de  aliis  lertiji, 
Arquanis  fpiris,diu!fus  eoim  cyliadrus  fccuntldm 
eam  proporcioaem>Quam  habet  bafisad  drculom» 
cj^iiodrum  zqnalem  (pirali  corpori  exhibebit . 

Hinc  fupcr/icicsglobofa  fuper  balim  fpiralem 
normaliter  ereda  corporis  fpiralis  fuper  fpirim 
iaixi  , Se  squalis  eleuuioms  patebit  . Siqui- 
dem fuper/icies  fedorum  folidorum  circumfetip* 
ts  de/iciene  latitudiae  tantum  i qusadfedorum 
squalium  fuperficies  i ouicem squales  /e  habebur, 
vt 6. adis,  ex pr.ii.Tr.sy.QuareA  vlicatoargtt- 
mento  talis  proponioois  Ipfa  fpiralis  fupcriiciei 
giobofa  oftendi  poterit  ad  fuperHciem  cyliodri» 
nempe,  quod  fit,  vt  d.  ad  is. 

St  vero  fit  corpus  fpirale  tertij  generis  d baft 
fpirali  in  fpiralem eleuatioaem  euedi{Dioidatur 
altitudo  cylindri  comprehendeotis  ia  i8.  parces, 
8r  quinque  parteS  sqiubuntur  prsdido  corpori . 
Nam  tale  corpus  bufis,&eleuationis  fpiralis  eft 
ad  corpus  fpiralis  bafis,  /ed  squalis  elcuaclonis, 
vc;.  ad  6.  cx  pr0p.yp.Trad.j4.  at  vero  fpirale 
corpus  ad  cyliodum  ambieotem  e/l,  vt  tf.ad  i8. 
veivt  I.  adj.  Ergo  ex  s}>  lib.).  fpirale  corpus 
quoad  baCm » St  alcicadiocre  erit  ad  eyliadrum 
comprehendeotem,  vt  5.  ai  18.  fed etiam  quioque 
paries  ex  ig.  cylindri  eiufdemcftadipfum,vt  y. 
ad  td.  Ergoc^uantur  fpirale  corpus  alticudioe,dc 
bifi.dr  quinque  partes  cylindri  comprehendentis 
exprop.  p.lib.y.  Euclidis . 

verb  fit  corpus  quanl  generis  bafi  fpirali, 
dscrcfcendo  cicuatum;  tunc  diuidetur  cylindrus 
comprehendens  in  parces  iS.ft  voa  pars  erit  equa- 
Jis  tali  corpoii. 

Ptobatur  . Quia  corpns  fpirale  dcerefcental- 
litudine,fcd  crefccnsba/i  eft  ad  corpus  fpiralis 
bjfis  tantum,  vt  1.  ad  6.  fed  hoe  corpus  eftad 
cyimdrfi  comprehendentf,  vt  tf.  sd  18.  ergo  etiam 
corpus  fpirale  decrefeens  altitudine  dum  bafi  cre- 
frit, erit  ad  cylindrum  comprehendente  vt  lad  48. 
Vnde4  cylindri  ipfius  illi  corpori  squabitur. 

Si  vero  /int  fecunda  fpirslia  corpora  bafi.  Se  al- 
titudine decrcfccocia  iam  oftendimus  fe  habere  ad 
corpus  fpiralis  bafis,fed  ciufdcro  altitudinis  17. ad 
qs.vcl  iip.ad  394.fed  Corpus  fpiralis  bafis,&eiuf 
d£  altitoiiiois  fc  habet  ex  57.  Trad.JO.  vt  7.  ad  IS. 
ideit,  vt  sp4«ad  yoq.ideoqueex  dfto  fpirale  cor- 
pus deficiens  etiam  altitudine  fe  habebit  ad  cylio* 
iirum  comprehendentem}  vt  iip. ad yo4.  ideo  fi 
# diuidas  cylindrum  comprehendente  In  partes  704. 

Se  cx  cis  aiiumas  isp.  Ille  cylindrus  partiu  119. 
quibitur  corpori  in  fpira  fici  altitudine  deficidtis. 

Hmc  cft  fu.)erficiem  flexam  corporis  fpiralis 
facile  polle  inueniri . Nam  illi  imaginentur  cir- 
cumfcitpu  fupcrficics  lats,vt  ipfi  arcus  deficieo- 
ics,quf  deficiant  altitudine  arithmcticc»ift;  etont 
ad  riuldcm  latitudinis  fupcrficics  corporla  bafi  i 
fed  no  aicitudine  deficientis,  vt  4«  ad  d.  ex  pr.14. 
TraCt.sy.  contextu } idcoque  toties  tcpiica* 
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eo  argomeaco  poterit  argui,  quodfis^/ielet  IpCs 
fpiralis  flexa  deficiens  aiticudiae  K babeac  ad 
fpiralem  alticudiiie  non  dtficieattin*  fed  qos 
fiot  balt  fpirati  ioixs  , vt  4.  ad  Ac  fupta 
fpiralis  fuper/lciet  noa  deficiens  eft  ad  cyltudri 
fuperficiemtvt  6-adia.  nempe  vt  ipfafptra  ad  cir- 
culum; Ergoex  xyae  ad  ftiperficicre  cylindneam 
fpiralis  fupcrficics  aUitudine  dcficicu , 8e  ifirftie 
baftt  erit,  ve  4.  ad  IV 

EXPENSIO  IIL 

De  corporum  proportionuli  dsui/Une  • 

X 7lfa  transformat/eae  eorpomm  la  alUcorpo» 
V ra  diucrfs  fpetiei , modo  de  eorum  diuifio- 
nc  proportionali  agendum  cft  noaobferuau  cadd 
figura,  fed  tautu  per  plana  parallela  vni  laceri  { In- 
fra autem  agemus  de  eodem  augmento,  fcu  diioL 
outiooe  : fed  ea  m eadem  figura  coofenia&do  • 

P ROBL.  I.  PROPOS.  XL. 

Ddtum  ctdfum^  vel  purdUelepipedum  fe» 
cundiem  proportionem  dotamficore, 

DIuiJatur  latus  yL  In  f fccnnddm  proportio- 
nem datam, &bafes  Nh,&or,  vtpote  eiof- 
1^,«  dem  altitudiaii  ei  r.  L4. 

I obtinebunt  propordood 

1 I I laterum  feftorum  fectm- 

V..M  ^ dum  datam  rationem, l^ed, 

T Se  hanc  habent  parallele- 
pipeda  yqualla  altitudlais 
Hi,  SrPR,  vtpote  quod  eS 

obtineant  proportionem,  qus  bailum  ex  prop. 

8.Trad.J4  p.i.  Ergo,  & ipfa  parallclcpfpeoa  fe* 
da  funt  fecundum  datam  rationem . 

COROLLARIVM. 

EAdem  dicas  de  prifmate,  Ar  de  eviiadre,  fl  al- 
ejeudo  eorum  In  datas  rationes  fecetur,Cr  per 
fedionem  agatur  planum  bafibus  in  prtfmace  ttl* 
angulitincylindrocircullsparaileium . Nam  ea- 
dem ratione  fccabuncur,  tum  phfma,  tum  cylin- 
drus in  datam  rationem . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XLL 

CoKo,vet  Pyramidi  alffcindere partem 
datam . 

^Qlc  ADOC  Pyramis,  vel  coausaquo  oportett 
«3  abfeindere  partem  verfus  acumen , ad  qspi 
fe  habeat  refiduun,  vt  j.  adi.  Dmidatur  altitiadi^ 
coni  AP  ioH  tali  modo,  vc  ap  fit  ad  ah,  VC4.  adv 
eritquedwidrade  HPaduA,vt  J.ad  1.  Intcrqj  am| 
& AP  dus  medie  proportionales  ax,&  aI  ex  y.Tr, 
sy.  inueoiantur, quarum  maior  fit  ai, per  pan- 
dum 1 planum  paraJielum  bafi  coni^feindee  co- 
num Tax  (imile  cono  odac:  Erit  Iraque  conop 
DACO  *d  conum  TAX  cum  expr.y.b.  fiat  fimiles,vc 
FAprimaadHAquaitam  proportionalem  nempe 
exeffed.vt  4.  ad  1 Cum  ergofitconuaoocAad 
conomTAK,vt4.adi.  ent  etiam  diWraea  td;  Xc 
refiduuu  ablato  cono  Tax  adipfum  conum  tas, 
vt  4*  ad  I.  aliato  1»  fcilicet  J,  ad  iplva  1 . 
erat  proportio  requifita  fecundum  quam  conus 
debebat  diuidi  • £c 
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DE  CORPOR.VM  COMPARATIONE. 

£t  ha  diuidetur  etiam 
fi  fjrramit  > vel  conuc 
fit  ^liquus  » Sr  fuper 
Ellipfiin.  Nam  frropcr 
coDua  I fir  pjrramis  <)ur  • 
eomque  parallelo  pUoo 
j^bafi  aUrcifa  fimiha  crh 
toti.  Omnci  enim  ba- 
feSiquc  ducantur  bafi 


parallela*  fine  fimilee.  Ex»  traa.a4.  quia  funt 
circuli  • 8r  ci  I.  & 4«  Trad>)^>  fi  fint  ciliprri . 
Triangula  eoam  <|uxcamq}  per  axem  fimilia  funt 
vc  ci  prop.a.  *4-  tib.tf.  cum  fine  anguitobpa. 
rallcIadnconotrATt&cAODcqaalcai  8c  latera 
prMortionalia  , Vnde  etiam  fuperficiet  contear 
■bicffi  TAkt&  totius  ADcfimilcierune  cum  eof> 
dem  angulos  vbiquc»8r  circumquaquecilmbafi  ef- 
iiciant>vc  cx  7.  h.  Cor.  colligere  Hcct : cum  ergo 
coni  •bfcifusTAKyflr  cocus  aoc  contineantur 
perficiebut  fimtlibuX)fimlles  erunt . Quod  & ex- 
tendes ad  corpora  coniformia  redis  in  centrum 
tendentibus  aid  modum  coni  conflantia, vt  cit.Cor. 
patet. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLII. 

* PrrfiriM  trUtt^ulare  pjrallelo  duBn  haji 
quddrsu  m partes  datas  (ecate  . 

Slcprtfma  asqod  pcrdudnoi  parallelum  bafi 
quadrate  fecandum  , ideo  pars  erit  in  acutam 
j>  defiorna  n td,  habebam  verb  zqoalem  ateitudi- 
oem  f a.  toiii  Asopoifir  pars  iiTD,bafimq;  fimilem 
aiop,  & RHO  ob  parallelum  planum  AhtIi&  pa- 
rallelam fedionem  ich>  quare  ex  a.  Itb.tf.cric  ad 
ad  u»,  rt  op  ad  H o>  & anguli  squales  ex  x.  lib.d. 
saa,  OAO,&  OHKtOOA.  Vnde  ex  def.erOt  fimiles. 
ideoque  obtinebunt  proportionem  laterum  diiplil 
cacam,  cricque  ADOadoHR  inpro^tiionedupii. 
caca  00  ad  OH  . Ecquia  Prirmata  lupcr  eas  ereda 
obtiococ  eandem  bafium  proportionem,  ericitaq; 

prifma  aroo  ad  prthna  XTotodu. 
plicaca  ratione  lateris  DO  ad  ou  . 
Sic  ergo  data  proportio»  fccuuium 
quam  Pfifmaabrcindenduro  cfl  4.ad 
I.  diuidaturque  do  in  quatuor|iar- 
ies,inteiqt>e  prima  pane  oc,  & toti 
quatuor  partiu  inaeniatur  media 
proportionalis  dh  ; agicurque  per 
DH  planum  rhT,&*  erit  iidu » quod 
imperatum  fuerat  • 

Probatur.  Nam  po  ad  dc habet  proportio- 
oem  duplicatam  do  , fit  dh  l ideoqueex  a i.hb.rf. 
Cor.  bafis  doa  adbafim  oHik  habebit  proportio- 
aero>qoaroDOad  oc:  fcd  Prlfma  otoao  babec 
esodem  proportionem , quam  bafii  ad  bafim  ad 
prifma partiale  tihbd:  Ergq  prifma  A»oQperic 
ad  prtfinaTtHtD  vt  do  ad  oc. 


fit  fit  TX  Ia  tA  oormali  adbafim  id»  perqueT 
agatur  planum  H I»  parallelam 
® 

' ' * ‘ ‘ ' ouf  laro  fe  habebit  ad  comna 
HSis,  Vt  Alt  adxo, nempe, Vt  ).  ad 
i_  1.  vnde  co.Mpari  ihso  fc  babcbic 
adeompartem»  vt  s.ad  I. 

I£  Probator.  Nam  omnia  prifina- 
ta  io  cono  raao  iofcriptibilia  eruae 
ex  prsc,  tali  m<»do  truncata»  vt  co- 


tum  fiogulontm  lic  ad  fuam  partem»  vtj.adi. 
cumque  bfcomni  polHbiii  multiplicatiooeauda» 
fit  ffluleipitcata  atqnenc  tpfum  conum  . Eciaci 
ipfe  conus  prifmuicgs  sisoeric  ad  fuam  partem 
HSar»  vc  j.adf. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XLIV. 

* Conoidgm  paraholtcum  circuUre  > vel 
quadrifirme  in  partes  dcffinatas  pa* 
ralle/o  ditHa  hafi  fecare, 

CVm  conoidea  parabolicum  quadriformes. 

quecarprifmatieiurdem  bafis, quod  prifma 
ficeleuacunad  eandem  altitudinem  ac  conoidea , 
coooides  quoque  parabolicum  circulare  ex  prop. 
|T*Trad.}4.par.a.  fic squale  cono  prifinatico, 
cuius  bafis  circularis  fit  aequalis  circulari  bafi  co- 
noidis,8t  altitudo  altitudini»  fiogulp  quoque  pir« 
cesprirmacis  finguils  partibus  coooidis  quadri* 
formis  parallelo  bafi  plano  decruncatit»fit  fic  par* 
tet  parallelo  dudu  bafi  pariter  detruncate  conoi* 
dis  circularis»8t  coni  prifinatici  squentur.  Htnc 
efl,  quod  dato  V»  g.  conoide  circulari  cmasd  » fi 
/laicoqusprirmaticusofcTss  eiufdcm  bafis^fit  al- 
titiidioisi&r  diuldatur  luxu  prscedemc  plaiio  xqv» 
fit  ad  cande  eleuationem  fiat  diuiHo  jn  conoide 
parabolico  a.uckd  parallela  bafi  cao»  quod  co. 
ooides  AMCBD  eric  diuifum  iuxta  proportionem 
datam  . 


probatur  rspq;  portio  coni  prirmici  efl  ad  r5* 
osT  totum  in  proportione  data»  fcd  rx  didis  max 
portio conoidii squat portionem  coni  prifmatici 
Bsvqx»  fit  conoides  totum  amcsd  cotum  pnfma 
AiOAT,  ergo  etiam  mak  portio  conoidis  erit  ad 
totum  AMCRo  io  proportione  data . 

PROBL.  V.  PROP.  XLV. 


THKOR.  I.  PROPOS.  XLHI. 

* Conum  prifmatickm  tuxta  datam  propor- 
ttonemper  parallelum  planum  ba(t 
refecare  • 

DEbeat  refeeari  conus  prlfmatlcus  xpeo  In 
parces  iuxuilatam  proportionem  ra  adcR  ; 
Ita  vc  fit  totos  ad  fuam  partem»  nempe»  vt  j.ad  i. 
lottciuacnr  media  proportionalis  inter  sa  » fit  cr  , 


*Pyramtdem  dtutdmciuadr  ansulam  proximi 
plano  fuperfictti  lateralt  patallelo 
fecundum  datam  rationem . 

H^c  diuifio  difficultatem  fpecialem obtinet, 
co  quia  diuifio  non  fiac  in  panes  fimiles  to- 
ti : Sit  ergo  Pyramis  akdb  diuidenda  per  dudum 
HI  parallelum fuperfieiei  ISA  . lam  euidenstft 
partem  dsmmc»  non  efle  fimilem  pyramidi : Nam 
conflabit  ex  iMTcqpyramide  fimilicoti»&ex  prif- 
mace 


1 


«7«  TRACTA 

ance  Dqi^i  eiufdem  alcirudmis  ac  pjrramif 
MQi  I quod  diuifum  |>lano  IHd  conllttact  pyrami* 
demHQTDl  riurjem  akitudiais»  qup  pyramides 
inuiecm  fc  habebunt  ex  prop,«4«Tr.i4.p.l.ve  ba* 
Tet  M^ad  HQ^,‘  bafes  autem  fe  habent  inuicemex 
prop.  1.  libtf.  ctim  Hat  eiurdem  almudinls  cm 
Tt  latera  CQ^ad  qd  ided  CM  ad  mb  ob  ba(tum  (imi* 
]itudinera»vt  colli^  turea  prop. at. 1.6.  Ideoque  (! 
addatur  ei  pyramidi  os  t u quantitas  illa  osu  i >qua 
excedieprirma  i o ipfam  pyramidem  ohiqt.  qux 
cfl  (cum  (it  pyramis  quadrata  dupla  tmngularis) 

~ cx  prop.s4.Trad.14.  ideoque  mqi  pyramis  h»> 
iUbit  proportionem  ad  prifnu  st  i d.  quam  cq  ad 
Qp  t vel  CM  ad  Mt»  & ad  amplius  ex  propof  ap. 
Trad.17.  V.g.  6 (it  pyramis  ad  pyramidem»  vt  s. 
ad  j.  erit  pyramidis  proportio  ad  prirma»  vt  s.  ad 
4.7 « vtl.  ad  a.  erhadpritmt  ?t  s.  sdy. 
&c$t. 


f- 


Sit  ergo  data  racio»taxta  quan  oporteat  ptnmi- 
dem  lACDEdiuldere  plano  alicui  ptaniiiel  latera* 
lium  paialiclo» V.g.  planitiei  ip6  ka  plano  paral- 
lelosiHMi  ita  vt  pars  maior  abs  sihm  fit  Ii.  mi- 
nor (it  5.  Addantur  S-  Be  1I.&  fincid.  nempe  ratio 
)d.sd5.  totius  pyramidis  ad  partem  abuinden- 
dam  . Accipiatur  deinde  tinea  v t5.  yqualis  linep 
BCi  qux  ponatur  itf.  &L  (it  y.  Eligatur  deinde 
fortuitb  linea  minor  » quam  L»  quxcumquei>i  in- 
terque  f»  8e  16.  dup  medix  prnporctonales  inue- 
nianturN*Sr  x,ex  prop.j.Tra^.  15.  Sicque  n {me- 
diata, 8r  fecunda  proportionalis  poft  16.  v«  Fiat 
deinde  ex  prop.iy.ltb.O.  »N  ad  cxcriTum  ov  linee 
V 16.  Sic  p ad  aliud » 6r  inucniatur  x , cui  deinde 
addantur  dimidium  ziphus  x,  & videatur,  (t  om- 
nes (imul  p»  X»  z tamquam  vna  xquent  lineam  Ly. 
(i  arquanc  bend  res  fe  habet,  (i  non  xquic  ; (ed  fu- 
perenc  linea  f accipienda  erit  minor  adhuc,&tte. 
randa  operatio » donec  tres  p,  x,  z pquenc  L 5.  fal- 
cem proximi»  & tunc  dico»  quod  (t  longitudo  N 
transferatur  in  sc»  &ficMC'»d^  perpundumM 
agatur  planum  m$  tBparallelum  plano  BiA»hoc 
planum  abfcindcrc  portionem  msio;  nempe  pyra- 
midem, Se  prifma  tale»  quod  fe  habeat  ad  pyrami- 
midem  totam  bacdb»  vc  5.  ad  1 6.  & compartem» 
y.ad  tu 

* Probatur . Pyramis  tota  sacob  eH  ad  fuam  par> 
tem pyramidem fimilem  miqtc  in  proportione 
homologorum  laterum  triplicata  tc  ad  mc  ex  pr. 
3}.Trad.|4.pr^ced.  fed  proportio  criplicau  ic  ad 
MC  e(l  Imcx  10*  V xqualis  cx  hypocheit  ipfi  sc 
ad  P Equidem  eft  io  triplicata  1 0.  V ad  N ex  eSie- 
tftionc . Ergo  pyramis  maior  bacox  ad  partem 
fuam  pyramidem  hbi  EmUem  eil»  vc  |0.  v»  vel  bc 
ad  ? . bft  autem  p ad  1»  vc  n ad  ov,  fc.  mc  ad  mb 
cx  ctfcdione , vel  CQ^ad  qp  cx  propof  sy.  lib.  0. 
ideft  cx  diftif > n Mi  (ipyraqut  gd  pyramidem  Tlp 
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qur  eft  ~ prifoatis , & ideo  ad  priftna,  vt  P ad  x» 
& ad  z dimidium  ipEus  (trut  pyramis  MlQ.e&  «d 
pyramidem  rio»8rad  rcEJuumex  prifmace,quod 
xquac  dimidium  py  ramidis . Itaque  das  tota  pyra- 
mis c(l  ad  pyraroiiiem  qim  partem,  Vt  V 10. ad  P 
Pyramis  verd  <^i  m pars  e(l  ad  compartem  qH  1 , vc 
QC  ad  q.0,  ideoque,  ve  cm  ad  mi,  & vt  p ad  i;  ergo 
cx  jf^na  OA  B tota  py>  ainis  erit  ad  pyramidem  par- 
tem qHi,vt  Id.  V adx , ideoque  Matrici» x ad  I0- 
V,  vrqjH  pyramis  compars  ad  totam  pyramidem 
BDA,  itaque  QHt  adosA  dl,  vexadi6*  V,  0r  QMl 
pyramis  eft  aJ  pyramidem  eandem  Dia,  ve  pad  10 
V.  Hrgocx  1$.  propof.  I.y.  prima  quantitast^t 
cum  quinta  qj4i  pyramides  partiales  erit  ad  fe- 
cundam dab  f>yramidem  cotjm  • vt  tertia  xcum 
fexu  p ad  quarum  16.  v.  Kurfus  pyratnis  QjM 
ad  Q.H  t , eft  vc  p ad  X , ergo  OMpuaeade  q^i  cum 
QHi  ad  qHi,vt  peum  x adxi&  qt  ad  ouxtelt,vc  x 
ad z,quare  cx  xyxp pyramides Q»ii,Se  Q^t  ad  oRiS 
pyramidemerunc  p, 01  xad  z. 

Sunt  autem  dux  pyramides  oiMxdtoum  daBs 
vtx,pad  10.V,  ideo  ruswrieadooAB  erit  ad  pm, 
vt  1 0.  V ad  X,  Sr  p,  st  di  m dux  pyramides  foitt  ad 
pyramidem  os  ( H , vc  x,p  ad  Z,  ergo  ex  «yua  tota 
DAsadoiSH  pyramidem  partialem  erit,vt  10.  V 
ad  Z • ideo  .aarrirada  pyramis  01  sh  ad  cotu  OAl, 
vtzad  10.  V Ac  01 M dux  pyramidea  funt  ad 
totam  OAS,vcx,padv  I0.crgoexay.  1-0.  Miu 
cum  DIM  prima  cum  quinta  erunt  ad  fccuadam 
OAB toum  pyiamidem,ve  p,x certiacum z fexta 
ad  quartam  id.  V , fed  hx  tres  p,  X,  z xquaocy  L, 
ergo  tres  pyramides  dhsi,qii(,&^qh(  » idefl  tota 
quantius  dmsi  erit  ad  toum  pyrsmidem»  vt  y A ad 
10.  V,  ideft,  vty.  ad  I0.  quare  duadexoo  erte  pars 
PsiM  ad  compartem  SIMM tiA,  vc  y.adii.vcl 
CMxme/.doy.an  11»  vc  simsii>  a a ad  dum  . 
COROLLAKIVM  L 

* rj  Inc  colligas  quomodo  cubum  victtattiai 
1 1 pyramide  proximd , Se  tenundo  diuidaa 

per  planum  bali  parallelum,  cui  incidic  verttvpy- 
ramidis  IO  partes  delideracas  . 

V.g.  fit  cubus  AALHtoc,  cui  defiat  pyramis 
^nr  - ' ■ AitHi . |sqi  «rjJea  coB- 

. flare  quatuor  pyramiifi- 
Abus  «qualibus,  vc  LUSC4 
vel  AHDis,8rcxc.quxpcr 
planum  tm  parallelon 
lacen  plaoo  sicdiuiileo- 
dx  runt,liogoly  verh  pla- 
no MoH^alijs  pareJalibut 
xquaie,  Cumergo ficeta 
dem  proportio  partion 
qux  multiplicium  cx  propof.iS.lib.y.  fi  aJiqua  ex 
illis  diuidacur  E.  g.  LHisc<uxea  procedentem  do- 
dtinam  diuidendo  larus  tc  In  m.  Se  per  pno^n 
M agendo  planum  TMomnesquatuor  xquales»fi- 
milcfque  pyramides  fub  eadem  proportione  cnioK 
diuifx . 

COROLLARIVM  If. 

* |Tenr  colligitur  quomodo  diuidacur  cylindros 
^ BcDELM  vacuatus  cono  siMc  per  pianu  ht;C6 

enim  ulis  cylindrus  scoLb 
polfic  diuidi  per  pUoicles  dn- 
^s  ad  centrum  t in  pyranu- 
des  oquales,&  fimiies  inuicem 
omni  pofltbili  Dumerofitate 
multiplicatas , vc  efl  MCLii 
qiudrangttlarium  bafium  la* 
MC»feqoitur»vc  quxlibec  no- 
do przditto  plano  diuidi 
folEc 
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poffit  rceoodom  rariodem  exoputam : Quare» 
oaaea  eruor  nniiieerdioifc  per  ar»  cum  pars  io 
Qualibet  cqoaiia  alteri  pjrramiiiis  parci  debeat 
nabere  eandem  rationem  ad  totum  vquale  alteri 
toti  cx  i7.lib.]r.  Eiein.  Quare  etiam  cotui  cylin- 
dros acOLS  vacuus  coaoaicfimihcer  ent  diuifus. 

PROBU  VI.  PROPOS.  XLVL 

* Sfhjtrdm  yfphjtreidenitjut  etUm  fi 
drtjlnms  proximi  fxltrm  sn  parifs 
dtfinutdS  fecdre, 

Sic  remifptHcra»  vel  remifphxroldes  aAre>fr  UU 
ciicumfcriptus  lic  cylindrus  otarc » cui  fue. 
ril  ablatus  conus  Doa . lam  certum  eft  ei  prop. 
J9.crad.j4.pan.  a.  totum  femifphrcoidem  » vel 
hrmirphenum  cquari  cylindro  oate»  cui  ablatus 
iit  conus*  iODi  fiogulafq;  partes  hxmifphfr^HAi» 
vcl  hemirphfroidiS  plano  xr 
ilecniQcaCas  V.g.  fau  aquari 

Silngolia  eiuCdd  cylindri  (eg> 
mentis  vacuatis  regmeniis 
ijfdem  coni , tcilicec  portio* 
nibus  » 7 1 y X D . Si  etgo 
i cylindro  oacf  auferatur 
pars  DT  fecundum  propor- 
tionem datam  agendo  pianti 
xr  per  t puodum  paralielu 
F balicr»exprop.4J.pr{c.ob. 

tinebimus  partes  «quales  iftis  cylindricis  parti- 
bus bxmifplurrr » vel  hemlfpbxroidis . Quare 
dicent  ad  inuicem  eandem  proporticMiero»  & ad 
totum , emque  «’"tyxo  cyliodrl  concaui  ppnio 
sdlD»Ccylindrnm*veiad  comparcem  ixrosir^j 
qalos  «qualis  portio  hemilphxr*»  vel  faxmifpb*- 
toldis  BAi  ad  totum  hemifphfrmro, vel  hcmitpbp- 

roldem  cAi  «qualem  toti  cylwdro  aperso»  vcl  ad 
compartem  i«ic  «qualem  compartl  cylindri  eic 
cwati  TMCoyxs. 

Eadem  erit  oftenfiode  hemirphera»  vehemi- 
fpberoide  quadriformi»  cum  idem  de  ea  oileafum 
U prop«r.Jo.  Trad.  antcced. 

theor.  II.  PROP.  XLvn. 

• Prifnt  Pyratmdem  iitmeor- 

piis  tfficitnua  m p.nlcs  daias  tcnianda 
ahjanierc  ptrAlUloduSuipfiitfi. 

Sit  ACsoMB prTma»ar pyramis Oiuso «quealta. 

ipfiarque  protenlts  fuperbeiebus  Ac»Ai»sr 
operta*  qup  duo  corpora»  vepote  vnum  conEcien> 
tiaparalltioduduOQbali  in  panes  datas  Hntle* 
canda  : Hoc  quidem  potcA  Eerii  fed  centaudo  ob 
diuerfjm  proponiooem » quam  toti  dicunt  pyra- 
midis  frutlum»  6c  frufluro  prifmatiti  hoc  enim 
dicit  ad  fuum  totum  laterum  proportionem  dupli* 
catam  »*  Pyramis  verb  partialis  ad  totam  triplica- 
tam . dit  ergo  data  proponio  m ad  n»  luxta  quam 
Icacorpux  totum  ADanltt  adiuam  partem 
vt  M a i N confiituendum . 

AiTumacur  aliqDaminor»quImN»8r  ilcv.interqt 
T,dr  M dtt«  medi^  interponantur  v»ar  s,  fir  videa- 
tur ao  s cum  linea  y ; faciii  qoantiraicm  «qualem 
datx  quantitati  facit  lousntumem » quod 


queritur  ad  fc^ionem  effieiendamiat  fi  non  «qoa- 
liSiaccipiatur  adhuc  alia  > vcl  minor  • vcl  «sator  , 
prout  deficere  ab  Nivclexcrercerefoper  « inueoca 
fuerit, donec  Et  s*  8e  Tffaltem  proxiend  ipfi  n f qa*> 
lis. Fiat  deinde  ex  prop.t  J.l.d.vtsi  ad  7»  Ec  At,ad 
Aqj  vel  dh  «qualis ad  10»  fir  per  q^Jucaturpla* 
oum  bafj  «quididans»  dr  detruncabitur  A»q^  cor- 
pus» CUI  er»  io  proponiooc  tocum  aobs  » vt  la 
adN. 


Modo  ofteodo  corpus  av  efTe  Tedum  luxta  pro- 
portionem datam . Nam  prifma  adkHc  propor- 
tione duplicata  laterit  ai  ad  IsruS  At^rcfptcit  prif- 
ma aQpLXi  fedM  ad  S eft  proportio  duplicata  la 
ad  V»  dr  M ad  V eft  eadem  cx  elFcAione  proponio- 
oia  laceris  ai  ad  aq_.  Ergo  prifma  aoiHC» 
babet  eam  proponioncra  ad  pHfma  aoqlx»  quam 
Mads. 

Deinde  pyramis  OHorx  obtinet  proponiooem 
triplicatam  lateris  hd  ad  lacus  LOadpyramidem 
dLxo  : fed  M ad  T obtinet  proportionem  tripft- 
catam  dIS  ad  ol  eandem»  qux  aB  ad  aq  r Ergo  py- 
ramis DHOf  I ad  pyr  smidf  m Loox  obeiaet  propor- 
tionem M linex  aid  t.  Quadere  E coniungaorar 
fimul  ex  19.  prop.  1 rad  17.  prifma  totum»  8t  py- 
ramia  cocalif  D»Vid  fix  tocd  AOsr>habebuc  ad  al- 
tera ea  partibus  fadiiV.g.prifma  paniale  Atxoct 
eandem  propprtioncoiide  c«a»c/Sc«’d’>  ALXix^ad 
Aioi  prifma*  dr  oec  pyramidem  caniem  propor- 
tionem» quam  dicei^t  prids  ad  ilUs  feparatas 
quantitates  : Quare  cum  lam  adpbco  fit  quid  to- 
tum ad  illud  tx^Aix  prtfnia  » droLO  pyramidem 
paniales  quatitites  vnitas  dicent  eatidera  propor  • 
tiooem  cx  prop«i9.T rad-ay.  quam  pnus  difiuodp 
dicebant  fc.  cam*quam  M ad  s adv;(cilicec  eam» 
qu«  M jJ  N » qu;  xquat  quantitates  s » dr  r fimul 
iumpeas . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLVIII. 

* A conoidefly^erholico  partem  dJrfcindere 
experiendo  iuxta  pro^mionem  datam. 

ADblbeatur  fig.prop.jd.prfc.Trad.Didom 
enim  efttprifma  xq^  dr  pyramidem  vh<^«* 
quari  quartf  parti  quadriformis  conoidis  hyperbo- 
lici.fr  fingulas  parces  pnfmatit.fr  pyramidis  fque» 
alus  lingulis  partibus  «quealc  s conoidis  bvper- 
bolici  per  piini  bafi  parallelo  dudo  abfeifas  . 
Si  CTgoadeandemaluiuJincmE»,&  TVabCcinda- 
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tor  portio  f»i  k conoi^  fiyperboHco  cquabimr 
pirti  pnlmaciiA  pyramidi»  «^ealte . iCtjuaUom 
Ttr6  en  eadem  proportio  . Quadere  ita  erit  qrrv 
corrui  pyramide  I priffflateq;coanaos  ad  partem 
fuam  »TL  prilmaie  minori  pariter  connans»atque 
pyramide,  idcft  in  proportione  duplicata  quoad 
prifma»tripliC3Taqur  quoad  pyramidem  lateris  ft» 
vel  yi  squalis  alludo  ad  tp>  vel  ivsqualia  fcg- 
menta  altitudiaum  > ac  conoidea  bypetbolicutn 
isyadfui  partem  Pii*  Quare  diuifa  altitudine 
ys  iustaprpe.  in  P dabit  eodem  modo  partem  in 
data  proportione.  Cumq;  eadem  proportio  cxiftat 
vnius partii  ad  vnam«quam  quatuora^quatuorpa- 
tet«it  lotum  conoideii^xtenfo  plano  eodem  pado 
fecari,  cuius  quam  pars  tali  modo  fecatur . 

COROLLARIVM. 
^TDefflaQtcaiTcresde  Conoide  byperboHco  dr* 
cuUri  es  propof.  enim  9j.Trad.j4.  squacur 
frulto  coni » cui  dkmpcus  fuerit  cylindrus  yqueal- 
tusi  fr  fiognix  eius  conoidis  partes  Itngalii  par* 
tibus  huius  fruAi  per  planum  baR  parallelQ  in  s> 
qualieleuatione  abfdfls  r Frutliim  verb  cafe  coni- 
cum squatur  fruAo  pyramidumi  ptlfmatumque 
ex  contex.  prap.l9  Trad.|4.p.i.  squalem  bafimt 
8e  squalem  elcuationem  obtinentium»  ac  fruAom 
coni  cylindro  vacui»  8e  Anguis  illtui  partes  sqne* 
alts  Angulis  partibus  illius  fimiliter  bafes  paral* 
Idas  baA  habentes»  vt  facUlter  ab  ea  propoAcio* 
ne  deduci  poceA»  cum  probaotnmus  in  ea  omnes 
bafes  baA  parallelas  in  fruAo  pyramidis  circulo 
coni  ad  eandem  eleuatlonem  fecantl  squarir  Qua* 
dere eadem praxi  vtcmur,cum  ctiamin conoide 
hyperbolico  circulari  narces  sqnemur  partibus 
itulU  pyramidum»  prifautaroqac»ac  ia  quadri* 
formi:  fuAicit  tnuilTe » 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XLIX. 

A Conotae  hjf>eM$cOt  [cu  pardltolico , feu 
IphdnQuU  partem  auferre  i 

dato  pun^o  alteri  in  ecdem  corpore 
quahm . 

DossfruAura  conoidis  parabolici.vd  hy* 
perboliet » feu  etiam  fpbsroidis  roosc* 
Sttque  deuuncandum  i dato  pundo  B » aliud  ftit- 
Aum  huic  squale . 

Secetur  corvoides»  feu  fphsroMei  plano  bd» 
quod  datum  pundum  1 coanedat  cum  extremo 
diametricliipAsrecancis  dcf»&  ducatur  plaou  per 
centum  l eiijpAs  dcf;  quod  At  kcra  parallelu  IpA 
plano  oa.  Agaturque  aliud  planum  cf  huic  pamer 
parallelum  per  aliud  dtametei  extremam  r»crunc* 
que  tria  plaua  squali  iotcruallo  dii&ta»  cdm  Anc 
pqualia  Dt»ftr  LF,vtpote  femiaxes.  Deinde  ducatur 
per  pundum  x » & per  axem  ot  planum  voo  8C» 
quod  exprimet  fedionem  ex  gciteratiooe»  8c  huic 
planoper  pundum  x»  arc»vbi  fe  fecac  cum  plano 
Di»&  Fcin  puodte  B,  Are  in  foperficie conoidis 
ducatur  planum  BHCplanoFOosc  normale.  Nam 
hoc  crii  ElhpAs  exprop.10.  14.19.  Trad.ST.  in 
quocumque  corpore  ex  frdiontbus  conicis  dedu- 
do»&cxhibebic  bHca squale  fegroento  dcFk  • 
Probatur  Progr.  i.  Quoniam  In  fcgmcnco  ca- 
bi, li  qupeumque  ducaocur  plana  parallela  baA  A- 
miles  cllipies  ium»aciplabafis  ex  It.  Ij.&Cor. 
prop.  18.  Trad.  ap.  S«and&  fcgmcnca  hsc  fc- 
BD»  te  cHas  bafes  confequoatur  alcitudinlbus  re- 
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ciprocd  proportionales . Ergo  bic  verihcablmr 
prop.sp.  part.».Trad.  prsced.  & iou»c«i 
harefegmenu  erunt  rqualia . Quod  amem  bufes 
in  lAts  fegmencls  altitudinibus  reciproci  Aat 
proportiones»  Ac  oAeodiror . 


Triangulum  MC»  8e  ner,  qus  infcribunwr  in 
fegmentit  fuot «qualia  • Ergo,  bafes  obtinebant 
altitudinibus  rrciprocd  proportionales»  vt  poAea 
oftendam . Altitudo  autem  at  ad  altituditicm  vb 
Caormales  fc.  fuper  ro,  ac  bafes  ab  b caden- 
tes» )cA  vt  baAs  Load  baAm  1 ^fedbaAs  Luadba- 
Am  1 s planorum  triangulorum  dvEiScbac  cll » vt 
baAs  DOF  fegmentorum  folidorum  ad  baAm  aac» 
vt  dicam}  Ergo  hzc  fegmeota  obtinent  bafes 
DOf  ad  nic»  vt  altitudo  at  ad  altitudinem  sv  re* 

. ciproc^  . Quare  regmenca  defc  , 8r  bacb  folida 
habentia  omnes  bafes  aXi  parallelas  Amties  erum 
sqnalia  ex  prsc.  prop. 99.  Trad  94« 

Prog.  s.  Duo  itaque  remanent  oftendends 
triangula  squaiia  obAinere  bafes  alticadioibas 
rectprocd  proportioaales»Sr  quod  At  baAs  u>  li- 
nea ad  lineam  st » vt  baAs  plana  dcv  ad  baAai 
piSium  Bhc  . 

Probatur  illud  quod  cA  primo  propoAtun  de 
uiaogulis. 

Sint  triangnia  in  Agura  feorAm  exbihita  mok» 
SrOB.yzqualis  altitudinis»  vtpoce  inter  parallcbs 
TN»  AyM.&baAsoy»  &OM,  ideoinuUem  «qua- 
lia ex  pr.4o.l.i.Cor.  OucamurparalleUe  Ty»&  or 
vni  laterum  ox»  8e  alteri  mk.  Parallclogramma 
TxyO  » tc  pONM  fune  dupla  irtanguiorum  fuorum  ' 
fuper  quorum  bafes  fuotyOB»8r  omn,  Srideo 
inuicem «qualia : Produdis  demde  oi  iox,  fr 
MN  in  X,  8e  dudis  normalibus  Tx^yF,  neenoo,  tc 
alio  triangulo  PK,  & 01  erunt  redangulu  tyxFp- 
quale  parailelograromo  yrao.fr  reos  parallcio- 
grammo  b»)Om  ex  prop.49.lib.!.  cum  6nt  inter 
cafdem  parallelas  ry,& xo,  vel  po»  mk,  8r  fuper 
eandem  baAmTV,  dr  • Quia  ergo  hsc  rc^ngtl- 
la  Tx)*f  » te  pObx  obtinent  angulos  rcAot , te 
idco«quaiesA  Ainc  inuic£equj|ia»cum  Antpqua- 
liasqualtbuS  parallelogranusisex  10.  lib.d.pTop* 
ter  hoc  habebunt  lacera  reciproci  proportioitaUs* 
IdcoqueTy  critadi*o,  vt  oiad  sy,  fed  hsclatcn 
po,S:  Ti  pquani  B^Otdr  nM  ex  prop.j9.l.i.bares»ft 
altitudines  triangulorum  ikyo,  te  nom  fuot  ys»ft 
os,  ergo  reciprocabuntur»  dr  em  ry»  vel  laibaAs 
adro,vel  nm  baAm»vt  altitiuJo  os  huius  ad  altitu- 
dinem yp  alcenot. 

Progreff.  9.  Remanet  deinde  oAendendum» 
bafes  nempe  EUipfes  ugt»&  bhc  dicere  eaodem 
proportioosm  I quam  dl  linea  baAs  trianguli  »i 
baAm 


DE  CORPORVM  COMPARATI  ONE 

(»/im  » «Icttlu  i Ex  pr,siJ2  4}.Tr.|o.  oftcof; 

(botsqoxlcf  At1SruAc1pr.10.14.18.tr.t5*  pU' 

BVBitcHAtrlficaspcraf  lAoftearaincQ  ellip* 
fist  Quare  eitf.(r»t4*  cric  reAaagulua  Ai»lr 
it  aS  rcSaagoium  At ,Sr  ti  j f e qui^ratum  hi  aS 
^adratfi  io»quia  Te.  ioellipii  ahci  reperiuntur» 
qap  traafie  pcraxemiA  A facit  io  eUipflbus  nor* 
nulibui  fibl  reftianeiLCtSr^r  ad  fuperiictcm 
coooidli,  cttios  fcdio  eftj  V ideo  adcioi  ambitam 
pcrtiogemef  • 

Cum  iuqoe  rcAangulum  Alt  & 1 1 cquetur  re* 
ftangulo  aL,  fr  1 1 ob  xqualla  latera  ai  ipfi  tit  8r 
aL  ipfi  1 1 . Etiam  quadrua  ex  l a>8r  to  rellabuot 
{qaalia*  Qu^imobrem  etiam  Utera  HltSric  erunt 
xqualia . Cum  ergo  (it  ex  prop.td  trad.|o.eUip<* 
fis  oct  ad  cUipfim  ai«c*n  redangulum  ex  ai  tlH; 
ad  re^angutu  tD»Lo:reAangula  ?er6  iftafint  eiut* 
drm  altitudinis  1 h A to  ex  oftdfis A ideo  fiot  in* 

■icenitvc  dl  linea  ad  ai  lineam  requitur»vteuam 
cUipfii  Dcr  fit  ad  clUpfioi  atiCiTC  Uqca  dl  ad  linea 
•t,qoareft  eadem  ob  erUnguia  bai>  Sr  oal*  xquA 
ba  reciprocdaltieudiouTAad  alcicudinem  ev. 

Ideo^e  r^menu  conicoram  corporum  ha- 
bentia bafesaleitudiaibas  recipcocd  proportio- 
sale*  cruot  xqualia . 


^79 

FROBL.  lU  PROPOS.  Ll.  1 

Addtrt  Otho  ultim  cnhum , 1/4  ijHoi  cultus 
remsneat , 

NOn  a|iterih(c  propof.  operi  configoabitur» 
ac  anteccdeni  . Extruatur  itaque  fuper 
babm  UTCubl  t V paralieleplpedu  pqualcdatocobo 
A,  & cubus  erit  adaufiotquaatitacecubl  X , & re- 
daRui  in  paraileltpipeJum  lv  . Piat  itaque  huic 
parailelepipedo cubus  zqualis  cxpr.t4.o.Sriam 
coofequeanir  cubum  duobus  cubis  xqualem  cubo 
V^tSr  cubo  X . Pacet  prop.  ex  prpe.  oitenfione  • 

COROLLARIVM. 

D Educitur  quoque  ex  hac  prop.  quod  (i  quod- 
cumque  corpus  datum  in  cubum  transfor- 
metur ex  prcccdenci  expenfione  t 8r  buic  cnbo 
qoxcuroque  data  quantitas  addatur»  8c  deinde  ite- 
rum iopriftinam  (ieuram  reformetur» corpus  re- 
flltueum  Egura  quidem  priori  potietur»  at  magni- 
tqdmc  auRids  erit»  8r  maiori  mole  conlUbic . 


EXPENSIO  IV. 

De  corporssm  proportionub  st aufhrmMione  • 

MOdo  deeransformatione  ioiiRa.  cum  aug* 
mento»  Tcl  diminoctone  corporum  agen- 
dam eft»  8e  docere  modfi  quo  aliquid  dato  corpori 
deirabacur»aae  addatur»  ftcameti  eadem  figura 
Beaxacj  ficntArefidvumquaincuiiiq{  figuramin* 
disttta 

FROBL.  I.  PROPOS.  L. 

Ex  msiori  cu^  detrahere  miuwem  > refi^ 
inum^ut  cah»m  txhihat . 

Q Vpet  bafim  NT  malorU  cubi  vt  extraamr  pa- 
rallelepipcdum  iTcXprop.i4.h.  cubo  X mi- 
neri tquaJe  • Ec  ex  latere  eubt  maioris  ibrcinda- 
ter  portio  NHarqualis  altUadini  Nl  paralleleplpc* 
di  eonftruAI : perque  punfium  h ducaur  planum 
Hp,  9c  crlc  rcfiduum  ve  parallelepipcdum»  quod  ia 
cubum eranaformabitur  cxpr0p.t4.b- 

Piobicur  operatio  • 
Oi^  . ■ K •&  Nam  cum  parallelepl- 


PROBL.  III.  PROP.  LII. 

• DuoSt  aut  plures  conos  reflos  in  vnictim 
conum  reuocare . ^Hicumijuc  conum 
t»  pimcs  conos  dtlirthucre, 

Slot  plores  coni  aoi  »s»&  Cjqui  debeam  Io  toI- 
cum  componi . Redigatur  ex  ud.h.  1 ad  eaodfi 
bafimeoni  dai»&  fit  ovi»*  componantorq!  coni  Ia 
Rhombum coaicu  adih:  del^e  fiat  codusLtx 
opinent  bafim  tyx  compodtorum  di»  & altitudi- 
nem jrT  ipforQ  H A»fir  ifte  «quabitur  ex  l|.  Tr.|4. 
Rhombo  oaih.  Deinde  redigatur  conus  c ad 
eadem  hafim  OVl,vel  xyi»  8^  vt  iam  fecimui»iteru 
fiat  Rhombus  folidos  trxo . Poftea  conus  xqna- 
lil altitudinis»  dtbafu  Rhombo  lJko  extolletur» 
illeque  conus  tribus  conis  Iam  eritxqualia.  Nam 
cXprop.15*  xquac  Rhombum  atKq)  ille  vecbx- 
quae  parte  quiJem  loK  conum  c>  parte  verb 
L^x  Rhombum  DAiH  { nempo  dai  * & • • 


V K.*p  ^ 

^1=  pedum  K»,  fic  xquale 




parailelepipedo  1 r ob 
VjJjj — ^ I xqua1embal)m»dralci- 
^ I tudiocra  I ex  prop.40. 


h.TriR.  A cubo  TV 
detradus  erit  euboa 
cxhi>ieas  x mediante  ablatione  pacallelcpipedl  np. 
Vnde  reliduum  redadnm  in  cubum  intentum  pr^- 
ftabU. 

GOROLLARIVM. 

IDtm  ralee  de  quKutnque  alia  figura»  fi  rediga- 
tur io  parallelcpipcdumtdrei  detrahatur  paral- 
Ulepipedum  dato  corpori  squale»  vel  quxpari 
magis  placuerit  • Nam  refidoum  Iterum  per  ea» 
qof  dUirous  Io  ExpeoC  ani.  In  figuram  propofi* 
tam  redadum»  in  priorem  formam  reftitutum 
cthRtcbic^uAoiUbct  bguram  propofita  dialnotf. 


Contrario  rerb  modo  fiet  fi  de  ablatione  agarof. 
Nara  conus  V.g*  I-tX  Io  duos  conos  reuocabi- 
tur,  faciendo  conum  ■>  qui  auferendus  cft  xqua- 
liabafis  bafi  tx  coni  LtK  A almudoquf  V.g.erit 
VH  auferatur  altltadlne  jrT » Oc  relinquetur 
VA,  fiat  itaque  conus  dai  altitudinis  V a,  & bsfia 
ik.ideft  «qualia  Dl.arctlt  conus  dai  rcUJuusi 
COQO  ltx  wiato  cono  1 • 

corollarivm. 

EAdem  verb»  qu«  fiunt  de  conis  pofliiot  fieri 
de  pyramidibus  redii*  «f  quia  licet  prop.ij. 
Traft.}4*  non  loquatur  de  pyramidibus;  ratio^ 
men  poteft  ad  Illas  etwndl , eadem  enim  prorldl 
eft  Arificaciter  eodem  p«Ao  coooiacit..  Si  ve* 
Rrrr 


6So  TRACTATVS  XXXV. 


dcBtnr  pyrtml^Si  tcI  coni  non  rcAi  ad  redos 
redtgemarcqualet>li  fiiot  «iafdem  althadlaii  cx 
prop.4.Trad.;4,p.a. 

PROBL-  IV.  PROPOS.  LIII. 

Cylindro  i vel  f^4ralleleifipedo  > W prifmau 
cylindros  ^drdllelepipeda , vel  prifmntn 
minora  addere^  vel  auferre . 

Ad  iftam  prepof.  operi  demaadaodam  fnfiicic 
cedigere  paialielepipedum  t»  vel  cjliiidrQ» 


qoi  tofereodut  cft>Tcl  addendos  adeaodcmba* 
fimNT  cxprop.a^.b.Sr  deinde»  vel  alteri  PV>eui 
facienda  eft additio  conlongere  tu  • vel  aafcrre 
MHrwalemaltitodinem  iouenci  cylindri  alticu* 
dini  ab  eo  cylindro»  vel  parallelepipcdo,  cui  aufe* 
rendum  eR»  vel  addendum»  8e  voil  e rit  eotnm  ex 
additione  refultans  fi  fa&a  eft  addiUo»qood  fi  fa* 
€t*  foerit  fubdafi:o.HVor  eft  refiduu  paraltelq)!. 
pedum  ex  V nto  dedudo  parallelepipcdo  Hr  fina- 
li datox. 

PROBL  V.  PROPOS.  LIV. 

Plures  fphdras  in  vnam  /pharam  collibere  > 
Vil  vnicam  tn  plures  diuidere  ».  Idem 
ijuotjue  praflare  de  fpharoide^  dequeco» 
noide  elltpneOf  feu  parabotico . 

CVm  oftenderimus  fuprd , cjolbiis  conia  ifta 
corpora xquentof  t de  rph(ra<}uidem  pr»4;. 
de  fpfifroide  pr  jd.  de  coooide  paraboMcopr.yf, 
Trad  14.  Si  exhibitom  quodlilm  cx  iflia  co^> 
ribus  fpharricls.vel  conoidiJibus  in  conos  r^alea 
rcdigamot » ficut»  9c  corpora  fphxriciivel  conoi» 
dalta,<}u^  aofcrfda  raat,vcladdenda»drex  pr.^a.h. 
conico  rorf>orii  cui  facienda  eft  additio»  addamot 
alios  conos  rquales  illis  corporibus» ^ua;  addenda 
dafunt.  8r  deinde  conum  ficadaudum  in  fplue- 
ram>vel  Tph^roidem»  velconoidem»  prout  pnds 
reftituamus ; habebimos  Intentum  ■ Et  idem  de 
ablatione  ptxftandum  erit . 

COROLLARI  VM. 

Hinc  facild  addifees  ctid  alia  adaugere  » etiam 
fi,  8c  intus exeauata  iiot>* dummodo  aliqna 
regularitate  potiantur»  vt  ea  dc  outbus  fupra  egi* 
mus.  Nam  autadeonoS»  auc  ad  pyramides » tcu 
pnrmaearcd/gerepocenmu5)Sr  cx  prop.fs.h.ita 
ansere»  vcl  minuere»  te  poftea  io  primum  ftatum 
rcfticuere  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  LV. 

Omnia  corpora  fimtita  triphcatam  habent 
laterum^  feu  diametrorum  proportionem 
fi'ut  duplicatam  bdftum . 

PRobatur  . Namomia  corpora  fimilia  cylin- 
dris fifflUlbtts»  vcl  pyramidiboa»vel  priimati- 


bns  iDCcribi  polTont»qos  tripUratam  laterum  pro* 
portionem  dicant  ex  propofinoolbus  palfim  pofi* 
de,vc  pr.9.cr.y4.p.i.dc  17.&  a)&ex  prop.9.p.f. 
h.  8r  etiam  ex  i.ExpcoCvbt  corpora  multa  fimilia 
defcripfimus»  fimites  bafes  deteribendo»  fuper 
qnas  cylindracei  fimilia  erigi  polGnc . Ergo  etiam 
Ipfa  corpora  quzcomquc  cx  deferiptis  triplicatam 
t^Uoebnnt  liteniroi  vel  diametrorum»vei  aximn» 
vel  ambituum  proportionem  . te  eodem  modo 
probabitur»  qu^  duplicatam  bafium  cooreqdxn* 
cur  proponiooem . 

COROLLARI VM. 

* ‘p  X pr*c.  eolllgltar  rpbrroldem»  conoU 
C demque  byperbolieum . S:  parabolicooi » 

tdmbafis circularis»  qodm  ellifxicr»tam  etiam 
quadratat.reu  reSanguIc  dumodofint'fimUia  eoo- 
poraefle  In  triplicata  ratione  diametrorfi;  nedum 
ob  rationem  vniuerfalem  tn  propof,  ta&am » fcd 
etiam»  quia  omnia  ifta  genera  corporum  conia  io- 
feriptis  I qoc  eorum  bafibus  inixi  erant » te  eun* 
dem  diametrom  pro  diametro  fu»  bafis  obtine* 
bancidr  eandf  allitudiof » eia  oftenfa  funt  cqnilia» 
ve  prop.4).)4;|d.  TraA.|4.  illa  verb  triplicatam 
diametrorum » fea  altitt^num»  cum  fine  fimilia, 
proportionem  obtinent . Q^re  etiam  coi^ra 
conoidalia»  quzeis  funtcqualia.  Idemdebeinus 
fateri  dc  conia  prirroaticit  fimilibus»  quia  coni 
eiurdem  altitudinis  » te  bafis  fcrquialter  oftenfos 
eft:  fiede  conis  ellipticam  balim  c^tlncncibas 
fimilibus»cum  fine  pquales  conis  eandem  alcitodi^ 
nem»&r  «qualem  balim  obtinentibus.  Vnde  eruat 
in  triplicata  proportione  altitudinum  • vt  coni  jp. 
fis  trqnalef;  tc  ita  doRrina»veJ  generalem» vtl  fpc* 
cialem  applic^ts  cnicumque  corpori  fimili)  quod 
fit  ad  aliud  fimile  in  triplicata  ratione  lacer«m» 
aut  fritem  io  duplicata  bafium . 

PROBL.  VL  PROPOS.  LVL 

* Datum  corpus  eorum  9 qttie  triplieatam 
laterum  > vel  axium  ^ aut  dumetrcrmu% 
vel  altitudinum  propertionem  oblinent 
iuxu  daum  proportionem  tinearum  m 
altud pmtlc  corpus  augere . 

Sit  datum  aliquod  corpui»  eulua dirmeter»  vri 
axis,  vrl  latus*  vel  althudo  a»  te  debeat  altad 
corput  conftitui»8r  detur  linea  a»  & vtAad 
itafic  firicdu  corpus  aliquod  fimile  corpon  ex  n; 
Inter  a»  & 0 dux  medi*  pn^rttooales  proleian- 
tur  c»  te  o»ve  fint  in  continua  proportione  a ade» 
&cadoi&oaJaex  prop.j.  Trad.i>. &cx Unca 
c fiat  cx  didis  ex  Expenltone  I.  corpus  fifliiie 
alteri  dato  8r»fimilitcr  poftrQ  vteodo  illa  eodem 
munere » quo  fungitur  linea  a$te  erit  corpotex 
linea  c dcicriptum»  vt  a ad  n . 

Probatur . Nam  a ad  atriplicatjmobtinetpro* 
portionem  eiustquicnconfeqaicur  a ad  c»fed cor- 
pus eredum  fuper  c ex  pr«ccd.  confcqultnr  pro- 
portionem triplicatam  eius»  qua  refpieit  a lineam 
c . Ergo»  vt  A ad  0 > fic  corpus  ex  a deferiptum 
ad  corpui  fimilCidr  fimiUter  pofirum  ex  c deferip* 
tum* 


PROBL. 


DE  CORPORVM  COMPARATIONE. 
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>ROBL.  m PR.OPOS.  tVII. 

* Vttim  corpus  eorum,  ouieduplicaum 
proportionem  btfium  conjtquuntur,iuxtit 
iutum  proportione  bojis  ad  bapm  aiau- 
gere . 

Slc<UtAba(i«A,&corpoi faper  illam  eredum» 
8r  faperfkicf  tt  Sic^ue  faciendum  corpus 
aliud»^  fe  habcae  ad  ACorpus»n  a ad  i.  Ex  pr.  ||. 
ind.Ep*  incerbafei  A,& ■ balis  rcperiatur  me* 
dia  ^porciooalia  c,  & fuper  Iliam  erigatur  corpus 
limUe»  Amiliterque  poAtum»  ac  corpus  datum» 
& erit  operi  demandatum»  qood  pr^cipicur . 

Friatur.  Quia  corpora  fimUu  duplicaum 
habent  baAum  proportionem  es  prop^H.h.fed 
balssAadscft  duplicata  proportio  cius»  <]uc 
eft  A ad  c . Ergo  n bsGs  a ad  bafim  i,  fic  ed  cor^ 
pos  ex  A ad  corpus  ea  c zdi  ficatum  • 

pro6l.  vui.  propos.  Lvm. 

* Duobm  J4/M  coTjfori^MS  tertium  propor^ 
nonale  tnuenire  • 

DEotnrdooeorporai  qux  fi  non  fint  fimitu 
in  fimilem  figuram  redigantur  V.  g.  paral* 
Iclepipeda  » rt  docuirnoa  : quorum  diame- 
tri» rcl  ases»  vel  latera»  vel  altitudines  fine  a»  St  i» 
ft  duabus  A»  & u tertia  proportionalis  reperiatur 
c»&  liia  eo^m  munere  fungatur » 8e  coofticuac 
utiquod  corpus  pr^dtdis  fimile  » dico»  quod  duo* 
bosA»&i  efi  tertium  corpus  proportionale  c» 
quod  fi  hoc  c'alterlus  fi^ne  defilderctur  per  ea» 
qu(  diximus  Expcnf.a.  n*  ad  aliam  figuram  reuo- 
cah  poterit. 

Probatur . Nam  corpora  fimllia  funt  io  tripli* 
•ata  ratione  Uterum  fuorum : Quare  eum  fit  a ad 
B»vcaadc  ex  ctfc^ione.  Etiam  erie  trlplicau 
proportio  lateris  a ad  triplicatam  rationem  lateris 
n trlplicau  ratio  lateris  B ad  triplicati  ratontm 
lateris  c : TripUesur  verb  radonestque  continui 
procedunt  ex  prop.ST-iunt  corporum  ex  a»s»  & c 
confirudlorumfimilium  • 

PROBL.  IX.  PROPOS.  LtX. 

* Duelfus  datis  emparf^us  corpus  medium 
proportionale  inuenire  • 

Sic  dacnm  corpus  ex  a»  & corpus  ex  s»  quorum 
latera»  ve!  axes»  vel  diametri}»  altitudines 
fiatA»&a*&  Inter  eat  media  inucniatnrD»dr 
ex  ea  eodem  munere  fungeoce  fiat  corpus»  Iimile 
exhibitis  duobus  fimilibusjquod  dico  efie  medium 
proportionale  inter  corpora  exhibita  . 

St  verd  corpora  non  clfent  limilia  oportet  ea 
redigere  ad  eandem  Gmilitudinem  cduertendo  am- 
bo data  in  parallelepipeda»  aut  aliam  fimile  figuti. 

Probatur  eadem  ratione . Nam  corporum  ell 
triplicata  proportio  lacerum»  auc  axium » aut  dia* 
metrorum»  auc  altitudinum»  cumque  fit  a ad  c 
v<  c ad  o » eciim  triplicata  ratio  a ad  c cnc 
eadem»  quz  triplicata  ratio  Cado»  quxcUUIs 
artio»  quam  tauiccm  corpora  contequuntur . 


BROBL.  X.  PROPOS.  UB 

* Tribus  corporibus  datis  quartum  corpus 
proportionale  reperire. 

Sit  datum  corpus  A.  dr  corpus  •»ftc»&opor- 
teac  reperire  corpus  o»  ita  rt  fit  a sd  b^tc  c 
«d  D . Rcperiatur  lateribus  corporis  a»  & ■»  & c» 
vel  ilibus»  auc  altitudinibus»  vel  diametris;  quar- 
ta propontonalit  o»  fe  fuper  eam  pro  eodem  olfi. 
cio  deferulente  axis»  aut  isceris » 8e  cet.  zdificetur 
corpus  fimile  corpori c»fc  obtinebimus  inteo- 
tom. 

Rscloeft  eadem  przced.  propof.8r  requiritur 
eaatdra»  vt  diximus  de fiipcrficiebas»  qu6d duo 
corpora  a»8t  b fini  inoieem  fiiuHia  licet  dillimilia 
cum  tertio  c»  quod  umen  afllmtlabiriir,  cum  late- 
ribus» Cum  pofitlone  quarto  repcrleodo  o , 

PROBV-  XV.  PROPOS.  LXI. 

* Seriem  continuam  proporttonabum  corpo~ 
rum  fimilium  > dijjimibum  inuenire 
iuxta  datam  proportionenio 

Sit  data  proportio  a ad  d»  8r  oporteat  reperire 
cootinaam  feriem  corporum  io  ea  prt^mtio- 
oc»  quz  efi  A ad  o . Inter  o duz  medie  pro- 
portionales incerferaotur  b»  8e  c»  ita  quod  a»b»c» 
o fint  continui  proportionales  »drfiat  continua 
progrelBo  linearum  a ad  b iuxcadidapr.s.Tr.i). 
fuperqne  illas  lineas  vtendo  illis  prout  corpora 
c^lcueJa  reporceutivel  diametriSivcl  axibus»vel 
alcitudinibuitvel  lateribus  corpora  fimilia  edific^- 
cur»dr  fimllicer  pofica»dr  alTeio  illam  Cenem  corpo- 
rum obtloere  proportionem  coQtimiaro»quzeft 
Asd  D. 

probatur . Corpus  a ad  corpus  s proportionem 
obtinet  triplicati  eius»quz  efl  a ad  •:  fed  Aid  d 
profNsrtio  eft  triplicata  ipfius  a ad  • . Ergo»  vt  a 
•d  o»  fic  eft  corpus  a ad  corpus  b , fed  corpus  t ad 
corpus  c obtinet  proportionem  triplicatam  lace- 
ris lad  latus  c»*  Latus  verb  ■ ade  eft»vt  Aad  s : 
latus  sutem  Aad  s eft  triplicata  cius  proportionis» 
quam  habet  a ad  d . Ergo  etiam  corpus  s ad  cor- 
pus c proponloaem  (^cinec»  quam  a ad  » dr  fic 
de  slijs . 

Quod»  fi  libeat  feriem  i dato  corpore  Incipe- 
re» cuius  axis  «Tcu  latus  »feu  altitudo  t vel  dU- 
raetn  notus  fit » repertis  inter  a»  dr  o duabuS 
proportionalibus  B»  & c fiat  a ad  s»0c  latus  V.  g. 
Ldad  corporis»  ad  aliud»  drreperutorx  : fiatque 
feries  contiuus  linearum  l ad  x»  fuper  quas  cor- 
ora  fimilia  conftruantur  vtendo  illis  pro  laterl- 
ui»pro  vt  ponitur  linea  primo  corpori  deferuies. 
Quod  fi  requirantur  corpora  non  fimilia  qupeom* 
ue  elegeris  io  alia  corpora  zqualia  quidem;  fed 
ii&milia  poteris  permutare » dr  fic  obtinebis  fe- 
riero  proportionalium  corporum  cootinaam ; fed 
diilimilem. 
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PROBL. 


m . TRACTATVS  XXXV. 


PHOBL.  XIL  PROP.  LXII. 

Seriei  ceirporumcontinudffrofcrtionefroce^ 
iemtum  corpus  dtfuule  irmenire  > dutis 
duobus  Utertbus  cotpotum  duorum  pri- 
morum 9 

DEncur  Ltten*  feu  etiiai  ttet)  tot  dUo>etri| 
tottlticwUnctdnoraniVorporufn  prioM>> 
rum  ia  ferit  illt»coi  rtptriendum  fit  eorpot 
Itifiotq;  hpclitera  a»>&  k.  Rtperiaiurq.tU  <)aar' 
ta  proponioaaiU  Li  contlnos»  vel  ei  CQuaiU  ai« 
fiatquevt  Af  difierentiaad  ai;  fic  AI  adal(od>& 
reperieturHA . Extruaturigiror  foper  ah  paral- 
Iclepipcdutn  artjualii  aiihodioia  primi  termini , fi 
primot  cerrafaua  fic  paraUclcpipedam » vel  cale 
corpus  > quod  fe  hibeac  ad  primom  ccrroioam  > 
vt  latus  AH  ipfius  ad  ai  : hocqoe  corpus  erit  fe- 
riei  infinitorum  terminorum  rqoale. 


T 
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a 

X 
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Probator  • Nam  linea  ha  cft  cqoalis»  eX  prop. 
Itf.trad.id  totiferiei  bafiom  imparium  proce* 
deottom  in  triplicata  proportione  ai  ad  ic  { fdti* 
cetfttiei  procedentis  io  ea  proportione  >qotr  cft 
AI  ad  Li.*  te  ideo  finguli  termini  Ullos  ferlel  pro* 
aeedentis  in  proportione  Aiad  il»  fune  n foUdum 
AM  adrolidum  |N;  Qaare  feries  tota  AX  foUdo. 
rum  fimilium  ad  aM  primum  corpos  efi  1 vt  feriea 
in  ratione  Aiadii  ad  primam  terminum  ai  caro 
Hneuli  termini  Hot  in  eadem  proportione  $ qoare 
ex  Coroll.l.  propof.tp.  lib.f.  omnia  vniut  feriei 
erunt  ad  fuom  prtmum>vc  omnia  alterius  ad  fuum 
primum ; corpus  verb  aT  ad  corpus  am  ex  cftc> 
Qioneeft»  vt  loul  ah  ad  latus  ai/  Latus  verbk 
AH  ad  latus  Aicft»vt  feriea  infinita  linearum  ad 
Uncam  Aii  cum  toti  feriei  ia  ratione  ai  ad  li  fic 
(qoalis  linea  ex  ciTeft.  Ideoque  erit  in  eadem  pro* 
portione  corpos  AT  ad  corpus  am  } qua  Infioita 
feries  corporum  firoiilum  ax  in  ratione  ai  ad  li 
ad  corpus  am;  cum  ergo  at  corpos  corpori  am,& 
infioita  feries  corporum  eidem  coqmri  am  eadem 
dicant  proportionem  ah  lateris  ad  ai  erunt  inui- 
cem  «qualia  ex  prop.p.l.).  quoderac  probandum  » 

PROBL.  XIH.  PROPOS.  LXIII. 

* Ddium  corpus  in  infnttem  feriem  cercu- 
rum dtprtbssere  > ^uod  d duto  corpore 

rr.ctpitit» 

Sic  datum  aliquod  corpos  I qood  redtgacor  fa* 
cilitatii  gratia  in  cubom  AM  datum  cor* 
pus  t quod  (Mec  dlfiriboi  matus  illo»  redigatur  in 
paraHclcpipedum  eiufdem  altitudinis  at|»  eiufquc 


bafis  fic  etiam  dofdem  ildtadiais , le  bafis  lM  ex 
propof.i^h. 

^iode  fiat»vc  ah  ad  Aijfic  Avad  aliudifir  looe- 
Biatur  At  i aflumacur  itaque  differentia  il  j 8r  in* 
ter  II  differenti|>0r  ABduf  medix  propomoM* 
les  lnterponaotur>  que  fintQ»K;  te  deindeinUi* 
tuatur  feries  continua  proportionalium  !n  ratio* 
ne  Ai  ade^,  que  fic  ax»  8r  es  iliis  cdificeotur  cor- 
pora fimiUa . fir  fimilttcr  pofiu , vt  au  cubus » 9t 
erit  feriei  cuborum  aqualis  paratlciepipedo  aT  4 

Probator.  Fecimus  ab  ad  Aiivt  ai  idAl, 
Jgtcnr  differentia  ti  linee  ai«  ab  ai  erit  fecundm 
terminos  aticuiui  fcrci»  cui  fic  eqoalis  ah  : Coos- 
dem  tunc  eft  osoarreod*  ai  differenui  n fe- 
condi  termini  i primo  A|,  ( fi  1 1 » *c  fecondut  ter- 
minos faimnir ) ad  primum  terminum  ai  » ve  ai 
adAHt  Quarcexifi.Traftitf.  HA^quabicomaei 
lineas  procedentes  In  proportione  AI  idiis  fiA 
in  ratione  as  ad  il>  fic  proceduoc  corpora  am  » te 
|N  { quia  fctlkee  corpos  |N  adificatoro  ex  t^hsbet 
triplicatam  proportionem  lusca  q^ad  ai, Sr  Idea 
quamline^  iiad  as  • Quare  omnes  termini  linea* 
rum  ad  primum  fuum  tcnnlnom  erunt» tc  omnet 
termini  corporom  ad  primum  corpus  «x  Cor.s. 
propip.  Iib.5. 

Quapropter  etiam  ah  aqualis  toti  ferid  Unca* 
rom  in  ratione  ai  ad  it  peocedenttom  «Ti«  «d  *» 
vttou  feriei  corporum  AM  | |N  ex  qt  ft  c«.  ad 
corpus  AM,  vt  autem  ah  ad  ai»  fic  eft  corpos 
ex  effeftione  ad  am»  ergo  erit  corpus  at  ad  corpos 
AM , rt  feries  corporom  fuper  Ai,df  q.  fcilicec  am, 
IN,  Areat,  ad  idem  corpus  am:  Eruoccrgocw- 
pora  aqualia  at»  te  Infioita  feries  corporum  «di* 
ficatorum  foper  a 1 , Ar  Qj  fcilicet  am  » Ac  Wt 
Ar  cat.  vfqoe  ad  x termlaum  . 

EXPENSIO  VLTIMA. 

De  corporum  adsHlttiotu , 

BReutter  nos  ab  hac  trsftatlooe  exp^ieoMM» 
fiquidcffl  eft  potius  CoroU.  nr»iiftoratt> 
quam  quod  bir  fit  aliquid oAcndendumtCalcnU* 
re  itaque  aliquod  corpus  eft  corpore  quoSdaa  oo* 
ca  tneafura  illud  comparare,  Ar  vidcte,quam  pro* 
portionem  numeris  expiimibilcm  ilU obtineat. 
Verdm»quia  non  omnia  corpora  corporibus  fe 
accommodant,  vt  menfora  menfuratofe  aecora* 
modare  debet » nifi  foldm  cabus , vel  parallelcpt* 
peduin  cubo , vcl  parallclepipcdo » alia{verb  foli* 
ditates  etiam  eiufdem  rationis  omnia  fpatU  foli* 
dorum  matorum  Implere  nequeunt»  bine  cft  quod 
parallelepipeduio»  vel  cubua  ille  fit,  quibus  cor* 
pora  menfur^  polfunc  . V nde  labor  exortui  om- 
nia corpora  in  parallelepipeda»  vel  cobos  ccsauef* 
tendi » vt  menfuris  fubijcMncur  t Hincque  eft 
quod  corpora  omnia  non  in  propria  fotmi » fed 
incubis,  vel  partIleUlepipemt,  quibusaqoioa* 
lent  dimctiaotor , Ac  i;s  rcftangulis , vt  facUiot 
menfura  fit  • 


PROBL. 


DECORPOR.VM  COMPARATIONE:  (f*i 


?&OBL.  I.  PROPOS.  LXIV. 

Cnima  , vtl  p4rilleltpil>tjMm  numeris 
meitfurMe . 

DVq  latera  baHr  cnW  menfurentur  t fc  lint 
V«  g>  atcerum  . vDciarumi  alterum  8e 
ex  inde  {ncofucctur  ahitudop  Ht  40.  V nciarum. 
Quh  tratjue  rcAanguU  eam  obtinent  proportio- 
net  <}ux  ex  propotttone  laterum  componitur  ex 
propelle  lib  6.  quadratum  xnUs  rntix  ad  rcdiu* 
goloffl  bibens  latera  alterum  aT>  alterum 
ciacum  erit  compoAta  ex  proportione  i.  ad  »T*  & 
l.ati|i«  Itaque  adbibenda  etrec  regula  * quam 
uadidimua  propof.  9.  Trad.  9>  pare.  |.  ftr  mul- 
tiplicandum edet  I.  per  1.  6r 
tkinde  3J.  per  »f.  »c  exirec  iV 
ptoportio  compoAta  redangu- 
U voms  f oci*  ad  redangulum  y/\. 

laterum  >5.  8c  iJ.  vnciarum,  ty 
leu quia I. facili,  ideo  remanet 
lUa  muitipUcatio  laterum  3|.  inulcem,  qt» 
fiuooc  di}.  vnciaa  i Ideoque  proportio  Tntua 
quadrau  voius  xaci2  eA  ad  redangulum  datorum 
laterum  ai.  & 33.  vt  1.  ad  Atd  qnia  paralie* 
Jcptpcda  lub  eadem  alciiuJine  conAicuta  funtin* 
tticcmt  Ttba(fiex  prop.  Trad.  34.  ideo  cobui 
cutua  alutudo  c A Tncia»5e  baAi  vncia  erit  ad  paral* 
Idepipedum*  culua  item  alcUudo  vncia  cA»  fed 
baludt5.  vt  baAi  i-  tepenaad  baAm  SiT*  fnper 
qaanicooiliiutumeA»  ideoque  habebimus  paral* 
lelepipedum  conllant  815.  vnciarum.  Verum* 
qiua  paraUelcpipeda  eiofil^  baAt  fune  iniitccm 
vcalutudioes  ex  ao.  propoC  Ttad-iq.  ideo  Aali- 
dnm  voius  vocis  almudiois , fed  baAs  redanguU 
115.  vnciarum  eA  ad  (olidum  eiuCdem  baAt  8lf* 
vactaruro;  (cd40.  altitudinis,  vc  aicitodo  1.  ad^o. 
Igitor  regula  ptoportionum  potent  queri:  fi  alti* 
cudo  vaius  vacte  dat  vocias  815.  foliditads*  IdeA 
folidom  cooAans  vneiis  8x5»  quid  dabit  altitudo 
4fO*quadere  0p01cebUmulttpl1care8s5.per40.vc 
proOcat  lolidomi  cuius  altitudo  eA  vnciarum  40. 
He  fada  miUtiphcaiione  erit  folidom  vnciarum 
1^900.  nec  hic  opus  cA  primum  diuidere  : quia 
waxuS  duudeos  reddit  eundem  numerum . 


Ar  aliicttdiniSt  8e  quia  Quceumqte  parallelepipeda 
cqualis  baAs»  8c  alcitodinis  fune  xqnalla  ex  prop. 
4.  T.Srd.  trad.34.  p.i.  ideo  ^lamA  parallelepl* 
^um  cAec  fuper  baAm  obliqn^  conAltutum  eric 
squald  alteri  eiufdem  baAtifr  altitudinis  red£ 
c6Aituto>&  ideo  buic  redangulo  paralielepipedo. 
Detur  itaque  paratlelepTpedom  > cuius  baAs  Ac 
Rhombus»  8c  meafuretur  vaumlatus,  Arfit  13. 
vnciarum » deinde  altitudo  baAt»  nempe  norma» 
lis.  que  fuper  latus  menfuratum  cadit  * fir  erit  st. 
vnciatum  • 6r  Amul  multiplicemur»dr  baAt  ei  eric 
s85.  PoAea  alticudp  ipAut  paralielepipedi  obliqui 
fcUicec  linea»  qua;  iuper  Rhombum  baAt  norma- 
liter cadat.at  Ac  1 s.  fir  Amni  cum  baA  ffiuliiplice- 
tur  eodem  modo  hac  elTct  psrallclepipedumre» 
fium  dabit  34}s.eritque  parallelepipedum  squale 
paraUclepipedo  obliquo . 

PROBL.  ni.  PROPOS.  LXTI. 

Ptifniii  iriagiiUris  ktfis  minfuris  numeri 
cis  fisk^cere, 

PRifoM  tri.Qgal.ti.  bafii.  (ea  reduiHi  fcu  obii* 
quuoiicR  dimidium  p.rillcl.pipcdiex  prop.». 
Tnd-}4.  p.l.  eiuCdcm  iliicadinis  . ideoque  meo- 
f.raualtitudiae  triaagull  bali.  ll.  vftciarumiSe 
Iitere.  Tuperquod  normili.  cadit  14.  Tociarum 
fiec  ccaangulum  ex  18.  te  I»,  traft  af  duplum 
trianguli  bafii  vnciarum  IT4'quad  multiplicatum 
In  altitudin{  7.  vndarum  faciet  patallelcpipedum 
reSum  vnciatum  1078.  duplam  ptifmatl. , fient 
ipfabalil  eft  elut  dupla,  quod  eritiquaje  coi- 
cumque  obliquo  prirmati  i^ualis  altitudini. . 8r 
bafii  • te  ideo  duplo  cinulcumque  prirmatii 
elofilcm  bafii  Item,  te  iltitudlnis.  Vnde  dimi- 
diam f jp.  vDcUrum  folldum  etit  cqual  e eibibU 
to  ptlfmati.  poteft  etiam  affumi  bafii  77.  nempe 
non  bafii  dupla:  ledarqualii  bafi  ptifmatit , nam 
maltiplicau  per  altitudinem  Id  ptxftabit . 

pROBL.  IV.  PROPOS.  LXVII. 

Prifmn  feljl^tiitt  hafis  numeris 
dimelsri. 


pROBL.  IL  PROP.  LXV. 

PuruUelepipeiu  Miqru  qineeumqite 
menfurtire . 

Via  parallelepipeda  quienmque  bafii  qni- 
C J draneul»  funt  ad  imiicem.  vt  bafel.fi  fine 
Kquaraaluiudinii.fiuccafint  «mialium  angu- 
lorum . fiue  innqualium , line  bafci  fint  fimilev, 
(iuc  dillimilei,  dummodo  lior  «qualei  capaciwe  : 
Cupacitate  verd  ill{  bafes  equales  funt  ei  qd.lib  1. 
nu»  babeot  latui  iquale  alteli.  etiam  fi  Rbombi, 
liuc  Rhomboidei, «r  iltitudo  eadem,  hinc  cK.quod 
debeant  latua  meofurari  . St  notmalii  altitu- 
do cadens  fuper  latui  menfutatum  . Multiplica- 
u enim  longitudo  lateris  elui , fuper  quod  ca- 
dit ooimalii  illa,  cum  ipfa  faciet  e.  pracedentl 
balim  ttaaogulam  iqualem  bafi  dati,  etlarafi 
noa  rcaangulz , quia  feilicct  eft  elufdem  bafii, 


CVra  ptifmi  polvgoni  bifii  fit  »•  prifma 
ttiaogulirii.vt bafis  ad  bafim  es  prop.fp. 
Traa.i4.quodinteUigituf  fifit  eiufdcm  altitu- 
diuii.  Ideo,  fi  diuidatur  bafii  pulpguna  in  fua 
criangula.vt  propof.io.  St  il.Trad.ip.  dotuiroui. 
Se  numetui  bafis  triaoguliiii  ducatur  per  alti, 
tudioem  ptifmatli  eonfequemur  prifma  ttiangu- 
late  ei  pfopof.dd.h.  vtcrgoBaliiiriingulatii  ad 
polygonam  bafim  , fic  etit  prifma  triangu- 
lare ad  prifma  polygonam  ei  propof.IJ.Traa. 
J4.  patt.l . Si  ergo  bafii  rriaogulitit  fit  17.  8:  alli- 
tu^ fit  4.  prifma  triaogulare  erit  60.  Sit  yctb 
nota  ei  ptopof.».  clt.  balit  polygona  45.partium, 
te  adhibeatur  regula  aurea  dicendo  t fi  17 . dant  47. 
quid  do.  Sr  dabit  iBo.  ptifma  polygonum : Quod, 
te  obtineblmui  mulciplicaodo  totam  bafim  io 
voum  collcaam  per  iltitudinem . 


PROBL. 


«$4 


TRACTA 


PROBt.  V.  PROPOS.  LXVUL 

PyrMiidtm,  vel  polygonie , vel  tritngnln- 
rh  bojis  eolculo  fssbigere . 

QVoohm  oranis  pyrainU  cqualu  altleadU 
fcaleoa  , & Mliqu^  Hta  eft  arqualit 
rrof  TqtiiJis  bafii » 8e  aUltadinis  ex  si.  propoT. 
T rid.}4*  pire.i . & ex  sa . omnis  criangulsrii  pp* 
ranit  eft  tertU  pars  prifmatis  , quod  cft  dimt* 
dium  parallelepipedi  redaogali  calufeumqiquf 
omnia  cum  pyramide  flat  eiurdembafli*  8c  al. 
citudlnisi  Ideo  omnis  pyramis  >feu  rcAsj  iea 
fcalcna  triangularia  erit  Texta  pars  paralleiepU 
pedi . MeoTuretnr  itaque  latas  rnum  pyramidis, 
8t  flt  fj.  xociarum,  & altitudo  ipflus  bafla  8e  fit 
y,8e  fiat  redangulum  aumericum»vt  prop.ip.Tr. 
«9.  multiplicando  inuiecm,  vc  fiant  loy.  pro 
bafi  redangnlaj  mcnTuretur  poflea  normalis 
cleuaclo  ipfius  , & fit  as.  xnclarum  , qui  nu* 
merus  multiplicetur  cum  bafi  , 8e  fiat  paralie- 
lepipedunL3|io.  cuius  numeri  Texta  pars  p8y.  eft 
Toiidicas  pyramidis  . At  fi  pyramis  fic  poly- 
gona t cura  componatur  ex  Coroll.  propoT.  ay. 
ei  pyramidibus  triangularibus  in  Tua  triangula 
diTpercita  bafisiSrmenfuratSf  vc  Tuprstdabit  To- 
lidltatem  fingalarum  pyramidum , quas  fimul  ag- 
gregate pyramidem  loulem  conOituenc . 


P R O B.  VI.  PROPOS.  LXVI. 

Fruflo  pyramidis  numericos  menfnros  ad- 
hibere , fi  tamen  confies  bafbus 
parallelis . 


QVoniam  frnftura pyramidis  cuinsbafisqua- 
^drata  ex  propoT.sy.pait.i.  Traft.j4.pqua- 
tur  paraileicpipedo,  cuius  latera  Tmt  Toperioria 
fruflibafis  lacera>&  Temidifieremia  homologorum 
lateru,cum  triente  parallelepipedi  ex  Temidilfeii. 
ci)s,&omnia  eluTdem  altitudinis . Hoc  autem  eft 
Cquodcumque  liludfic)  pqnale  parallelepipedo  re- 
ftangulo  eluTdem  bafit , 8e  altitudinis : Hinc  eft, 
quoddebeat  meoTurari  lacus  rnciarum  Tupre- 
preme  bafit,  & altitudo  18.  eius  {ficut  latus  infi- 
mum botnologumaS.  8e  altitudo  eiuTdf  bafis  25. 
Tubducatur  poftea  altitudo  tS.  ab  altitudine  t6.8e 
reflabunt  S.cuiui  medietas  4.  deinde  latus  id.  i 
latere  i8.  Bc  reflabunt  ia.culua  medietas  alti- 
tudo ipTa  TruflI  pyrilnidia  fit  jj. 

Co^ungaturdificrencia  altitudinum  4.ipTanim 
bafiumcum  min6naitUudine,ftfit  aa.  ftdifl^e- 
rentia  laterum  5.  cum  minori  latere  Id.  8e  fie 
item  as.  qui  muUipliceatnr  Inuicem,  & 530:484. 
pro  bafi  parallelepipedi,  qui  numerus  multiplica- 
tus in  altitudini  JJ,  dabic  iyp7S<  Deinde  feml- 
dlfletencia*  4. 8r  d.  inuicem  muiciplicentur4r  fine 
24.  deinde  per  atniudincm  jj.  8e  fient  791. 
Tolidum  reftangulum  Temldifficrcnciarum  ; cu- 
lus trieni  efl  344.  quod  triens  comunftum 
cum  numero  ijpya.  dat  itfaj5.  Parallclepipedum 
'ex  lateribus  minoribus  cum  Temidifl'ereati;a , 


T V S XXXV. 

Se  triens  parallelepipedi  TemidiffercntlantiAUgduo 
cqoant  TruflMm  pyramidis . Quod  fi  fitTnifluni 
triangulare  accipica  ex  Coroll.  propoT.  ay.  prx- 
difti  numeri  dira  idiunu  Quod  fi  fit  muUtlaterum 
tfiuides  baTes  in  frolU  Tm  tcuoguUria,  te  cal- 
culabis, TC  TupVa • 


PROBL.  VII.  PROPOS.  UeVU. 

Cylindrum  , & Conum  acutum  , vel  prif- 
maticum  , reflum,  feu  obliquum  jilum 
fupet  bafim circularem, pu  Ellipticam, 
feu  Parabolicam , feu  fupa  quamcumq-, 
eorum  partem , aut  quamcumqut  nm- 
furMem  figuram  menfurare. 

EX  Coroll.  propoC,-  cooft.t  cyllndroni  cf- 
Te  (qualem  priTmaei  eiuTdem  bafis , te  alci- 
cudiois,  itaque  circulum  bafis  in  rcftiognlaa 
rediges  ex  j.  vel  7.  rei  ex  9.  propoT.  traft.JO.  te 
Tupee  illud  reftangulum  parallclepipedum  elsT- 
dem  bafis;  & altitudiola  conflitues  V.  g.  fie  nocua 
dtaraeier  Circuit  1 y.  vnelamm,  quonlani  ex  prof. 
41.  lib.d.Eucltd.  omnes  circuli  funtla  eadem  pr^ 
portioue,  ac  radij,  ideo  dicator  fi  7.  dant  aa.  cir- 
cumTerentix  in  aliquo  circulo  ex  5.Traft.l8.qaid 
It . In  .hoc  circolo , te  exlet  ouraems  47.  k ^ • 
Multiplicabimus  Itame  hos  numeros  fimul,  kex 
ptop.y.  Traft.JO.  emetetur  reftangulum  quadru- 
plum are»  circuli  707.  t qoartt  pari 

erit  170.47  are(  clr^i  zquale  reftangulum, 
quod  duftum  in  altitudinem  cylindriap.  V.g. 
vnciatom  expromet  numerum  folidicads  cylindri 
S 1 10.  44  hoc  autem  incelligicur , Teu  redas  fie 
cyiipdrus , Teu  Tcalenut,  quU  Tunt  «quales  dum-, 
modo  llc  eadem  bafis.k  altitudo  ex  pcop.4«  rr.J4* 
Acquii  conus  omnis,  leu  reftut , TeuTcal^ 
mit  tn  punftum  defiuens  eft  tertia  pars  cylindri 
ex  propoT.  7>  Traft.J4.  ideo  fi  detur  conuS,^ 
pro  diametro  obtineat  it.  vncus.  fif  pro  almudioe 
ap*  cylindri  ems  tripli  Toliditas  erit  y i *0-4t 
fignau  vnciarum  cubarum,  culuStcnu  pars  co- 
num prxftabit  tyoS. -|4  • 

At  quia  conus  priimatlcus  ex  prop.a7.p2tt.*. 
Traft.  J4.  eft  4 coni  acuti,  ideofi  detur  talis  co- 
nus , CUIUS  diameter  fic  II»  tnciarum  , te  altitodo 
ap.  eius  Toliditas  erit  maior  numero  874.4 
dem  1708.74  numeri  medietate,  nempe  aj0j. 

* At  fi  cylindrus  fit  ellipticas,  te  maior  diameter 
illius cilipfis,  que  bafim  Tubflernic  cylindro,  fic 
1).  minor  la.  tunc  cUipfia  ad  rcftanguluai  redi- 
getur, kquia  ex  prop.  14.  Traft,jo»  eflcIrcolBS 
maiori  axe  dcTcriptus  ad  planum  ellipctcura»  vt 
axis  maior  ad  minorem  dices  regula  aurea ; fi  ly* 
axiadat  la.axem,  quid  Area  circuli  i764t<^ 
fert  j 41. 4-;  i , ideft  4 , Ted  quia  omne  cor- 
pus cylindraceum,  vccft  cylindrus  cllipticua  eft 
ad  aliud,  vt  altitudo  ad  altitudinem  fi  habeant ba- 
fca squales,  licctnon  fimilcs  . Ergo  cylindrus» 
cuiusbafia  erit  141.4*  ellipfia  ad  cyliadram 
eiuTdcm  balla , te  altituJiuii  vnciarum  ap.  cticc* 
qualia . 

Quadere  fi  multiplicemus  in  altitudinem  ay* 
vnciarum  prydiftum  numerum  141  & dabit 

Tolidi- 


DE  CORPORVM  COMPARATIONE. 

foliditatem  cylindri  elliptici  4110.  QaoJii 

detur  coont  clltpcicai,  ifte  ex  prop.37.  Trad.?4« 
parc.l.  zqoxbicar circulari  tiu(<iem  8e  alti» 

luJiniS}  at  circularia  eiuCdeai  bafii , 8e  altitodinii 
z.ju  jtur  tertie  parti  cylindri  elardena  ba(is>St  ele* 
uationia . Quare  erit  tertia  para  roliditatis  inuen* 


. 

Hic  verb  recandui,  8r  tcrtlaS  tnodat  poterit  adhl^ 
bcrietljm<)uacuinqaepyramide>  fecundo  quidem 
fit  feSa  planis  non  parallelis , tertid  (i  pluis  pa- 
rallelis fit  Teda . 


(xcylindricz  conus  ellipticus» nempei)^?.  r 
Id  ectam » Brzquo  pado  concludit  de  cytindra» 
ccis  corporibus  quamcomque  bafim  habemibut, 
quorum  muUlpiicau  planities  bafis  cognite  in  al> 
titud>nem  normalem  foliditatd  prefiabit;  Quade- 
re  fi  fit  aliquis  cyllndrustqui  obtineat  bafim  para- 
bolam »eums  area  prop.jy.trad.yo,  ad  triangu. 
Ium,  Xr  ideo  ad  reSangulum  reducatur, vel  queeu- 
que  cius  eognitz  partes  ex  cadens  prop.  yd.  ficut 
4r  portiones  eUipfium,  queeognofeipoduntex 
at.  aut  etiam  circulorum  ,que  indagamur  ex  4« 
TraA^o.  que  fe  rubfieruant  pro  bafibus  alicuius 
corporis  cyliodracei  ex  Coeoll.  propof.4.  fit  H- 
Trzd-y4-  eodem  modo  laenfurabhur » 8e  cius  fo» 
bdicas  oou  coadee . 


PRORL.  Vm.  PROPOS.  LXlX. 

Frafl4  CoaoTHft  qHoru'n:H’H^4C  numths 
fubtgerc . 


PRimo  menturabicur  eodem  modo,qoo  frufium 
pyramidis, vt  coni  circularis  trudi  foliditas  io. 
ocnlaturex ij-  Trad  J4. pirt.a.  Veriim prolate- 
tibus  duobus  maioribus  adblbetar  radias  , 8c 
peripheria  bafis  maiom  inferioris»  8e  pro  minori- 
bisbafisfuperionst^sninorU  radius,  Uem»& 
peripheria,qaIbos  vniu  femiditrerentia  diametro- 
rum, 8e  pefJpherlarumaiorisbafis  i minori  codi- 
tuit  duo  latera  prirmatie  equcalu  trudo  conico 
eqnali  cum  triente  prirmatisi  cui  feraid  fferen- 
de  eydem  condituunt  latera  bafis  triangularis . 

Secundo  mluerraliter . Duo  con!  ad  calculum 
redige QCur,  vc  prec.prop.  quorum  conus  fit  fitus 
fuper  bafim  frudi  maiorf  alius  fitus  fuper  bafim 
frudi  minorem, dr  inuenta  eorum  folidit^e  minor 
a maiore  eximetur,  8f  redablt  cognkum  frudum, 
quoJcunique:  qui  modus  poterit  adhiberi,  cum 
Mfes  non  funt  parallele . 

Tertio, quia  ex  prop  y.b.coni  bafibus  parallelis 
diuidnotur  io  conos  fimiles,  quiex  pr.Tf.b.  funt 
Io  triplicata  ambituu  ratione,  feu  diametroru.feu 
tlticudinumr  bineed, quod  fi  coni, catus  fegmen- 
tum  queritur , condet  diametro  bafis  maioris , 8e 
minoris  potet  it  triplicari  eorum  proportio,  fit  ex 
ooca  foliditate  minoris  per  regulam  auream  eo- 
gnofeere  foliditatem  maioris . Sit  ergo prf  cedens 
conus  , cuius  bafis  diam : ter  ed  1$  fit  conus 
prolungatus  ioielligaiur,  iuguod  bafis  illius  ita 
proluagatific  )0.  triplicetur  hec  proportio  ij. 
ad  30.  dabit  foliditatem  maioria  coni  . Tripli- 
cetur itaque  dicendo  fi  15.  dant  30.  qotd  30.  fit  da- 
bunt do.  iterumque  dices  fi  30.  dant  fio.  quid  fio. 
&dab«nt  iso.  fit  erit  15.  ad  lao.  triplicata  propor. 
tio  IJ.  ad go  Qud  aequifita  dices  fi  ij  dant  ^i*®, 
quid  dabit  foliditas  minoris  coni 
6r  exhibebit  foliditatem  maioris  lydyl-  -,"Tvr 
ideft  -j-f » i foliditate  dcJuAa  minor  fo- 
liditas minoris  coni  verfts  acumen  iyo8 
dabit,  frudum  conicum  ltp6l  -|  y. 


PROBL.  IX.  PROPOS.  UCXIL 

Rhombum  conicum  menfurs  numerica  depro- 
mere , o*  refUuum  frufi  coni , vel 
Rhombi  ablaio  cono  inuerfo, 

QVoniam  foliditas  Rhombi  conici  equatur 
^ono  illi,  qui  habeat  altitudinem  conorum 
compofitorum  altitudini  eqnalcm,  tc  bafembafi 
corapofiiorum  eorundem  cx  If.  traS.  34,  fufi- 
"Ciet  hunc  conum  computare,  n fupra . 

Quod  fi  i eoni  aliquo  frudo  intelligator  abla- 
tus conus  tnuentus  adhuc  hoc  refidmun  calcula- 
bimus ex  prop.17.  tra&.|4.  Sit  V.  g.  conus , cutua 
trianguli  per  axem  latus  fittj.vnclarum  i bafia 
▼erbiupreme  radius  la.  alter  infime,  & maioris 
so.  latus  frudi  conici  fit  1 J.  primo  reperienda  eft 
coni  fuperficies  «x  31.  trad.3t*  fic 
Addantur  fimulliffirto.  fit  fiant  31.  deinde  inter 
3a.8rlj.feperiattiraumerut  medius  propoctio- 
oaliiex  al.craft.13.  parc.x.  fir  erit  proxime  aa. 
fit  litc  erte  radius t hoc  itaque  numerosa,  tam- 
quam diametro  exquiratur  peripheria  circuli  ex  $• 
traft.fo.  dicendo  (1  diametri  7.  dant  aa.  Periphe- 
rie in  aliquo  circulo,  quid  44.  diametri , fit  inue- 
nictur  peripheria  134. -f-,  deinde  multiplicabU 
muf  44tfiti34«xfimul,  fit  podeaprodufti  acci- 
piemus quartam  partem,  aut  dimidiam  periphe* 
rii74.  » fit  radium  aa*  inuicem  muletplicabi- 
mua , fit  erit  arca  1631.  frudi  conici  cx  la. 
trxft.  1 1 . Menfurau  autem  normali  d cencro  ma- 
ioris bafis  cadente  in  ruperficlem  coni  iuxta  di- 
fta  pr.i3.h.  fit  vt  cxpofcic  pr.3s.  cit.  fit  9 -r  - 
- Itaque calculttor conus,  cuius  altitudo  ficp  -f, 
& bafis  ifi3i-7»8eeric  ea  foliditas  frudi  coni  abla- 
to cono  inuerfo , idcd  fuper  balem  eiua  minorena 
condicuto  • 

Eodem  modo  exquiretur  foliditas  frudi  Rhom- 
bi ablato  Rhombo  • quoi  corpusfiguraexpreili- 
muslS.  traft.34.  parc.a.  Que  condat  ex  frudo 
coni, fit  ex  cono  fuper  maiorem  bafim  condituco, 
dedufto  cono  fuper  minorem  bafim  . Nam  Inue- 
nietur  fuperficiei  frudi  conici  circulus  equalis,8t 
conos  eiufdem  bafis, ‘icaUicudinis  normalis  i ver- 
tice coni  in  fupcrficiem  oppoficftn  produftam  ca- 
dente. 


PROBL, 


st« 


PROBI..  X.  PROPOS.  LXXIII 


'Andi  fUia  foliditaiem  numtrh 
fxfrimtte, 

S|c  qoid«in  «nop|o«  qotdratt  mole  Ia  gf  min  fe 
fleScntc  cofiftanipquem  exlbulmasprop.i^» 
tr*^*x4.part«t.  fr  circuli  maiori*  Jiamecer  oo(u« 
(It  15.  vnciaroro»  mlooris  vero  5.  Ita  qaod  eiua 
aanuli  plani  latitudo  (It  io<  racianun»  tk  circum- 
Arentia  fcrlS  ^1.  ex  prop.  itaque  t«.  tr,^.  nui- 
tiplicatif  iftla  numeria  lo.af  fimol  produ^fi 
eeit  redSgulu  xqualc  plano  annulo  |i  r Exfcibea- 
e«r  tttb  altitudo  normalli  Annuli»  qu;  Ut  V iit 

vnc.  qui  muItlpUcatua  In  jtf.  exhibebit  folldi- 
Cate  «anuli  ;4<^.Quodli  Iit  rotuduipvcl  cuiufdtqs 
datx  rieurci  (ied  duf  Tcdlo  exhibeat  dtevIuiDpaoc 
aliquoupolygootttn  regulacerrepeno  circulo  me* 
lUo  inter  maiorem » 8r  minorem  circulum  fecno- 
dumqooicuruatur  p pmdidomodopqui  fit  une. 
d|.  deinde  fe^Ionl*  illtua  reperlctur  Inpcrficlca, 
culus  diameter  notoaeft  10.  partlomfflr  ldeopefb 
phetia  Jl.  T0dtr«n»8f-fp&  hic  Ipfc circuli dif- 
ciiTociarum  78. -r*  SIerjo  per  prxdifti  cir- 
culi d|.  ambitum  ranltlpltccnir  b«c  faperfidet 
n proP'  Illa  9o>Trad.9^  pirt.t.  conftAH  Iblldi* 
m «Bouli  rotuodi  Vadji  cubicdp;». 


TRACTATVS  XXXV. 

Quod  autem  dldtorde  dreuloeic  ca  uOipro^- 
Trad.jq  (Aft ».  valet  de  quocumque  annulo  p^ 
Jjgono  dummodo  eius  Cedionia  area  conftet.  qaf 
/.vel  to.  prop.Tra^*p.pet<cnicari  poteft : fiin 
figurc  regularia. 


THEOR.  I.  PROPOS.  tXXiV. 

OrnnUcerport^<imt  conos  y 

vel  porolUUptpeiU  , vel  cylah 
elros  o^tmentt  taMditoni  fnhiiere, 

aVb  fupra  dioerfia  propofitloaibua  Traft. 

^14.  multa  corpora  cubaaimaa  redigeeda 
ea»aut  ad  cyiIndrot»aut  parallcleptpeda,  autpy* 
ranidea* aut conoai  vel  omomofolidot,  velati- 
quo  alio  corpore  vaemtoa  ex  prrdlAIapideo  fidi- 
det  bic  moaoKre  ea  corpora  meofurareA  nune- 
rla  fupponere  calculanm  corport  tilia  arqpafia. 
Confideretnr  itaque quxnam  corpora  UlUnotX* 
qaalia»8rca  numeria  traAcnmrifcfimttl  corpora  1 
qubna  (quantur#  mcuiurata  erunt  • 


Gratias,  Gratias  Deo,  & B.  V.  & c«t. 
infinitas , imtnenfas:  hic  quies . 


i 


AMICE  LECTOR. 

Errores  aliqui , qui  in  charaderibus  Egorarum  inJicibiis 
runt  cx  imprimentium  fatalitate  hic  notantur, 
quos  benignius  corriges. 
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I VM  iamlog9mhm{Mi,tabq4f  ei^fX»^C|Oone^a^^tr}anguIorara  rcaeaboUtrtifi* 
cialium  Herioci  6rl|^  ; pheblt  nobii  ipfot  Neperiaoos  Iog»> 

I rithmoi  varietatis gntia  exhibere  » 9U1  ab  tpfo  Nepero  toneotore  eorum  cooidid fuere» 
^ caiui  tabeU  yjftjt  uj»  eft.  1 j ».  ; . ' ' \ >:’i 

Arcu(i&  sngq|us  fi^|»ren4us  nt,vcJ  non  eeeear^radum  ^r»  vel  ruperabletHnoo  eecedat^uxteo- 
^us  cft  in  prima  columna  finiftra  reperiencfo  gradum  iftf  fronte  tminuudcfeeadendo  per  iplam  colam» 
Oam.  SI  verbruperenC:(Ut^^c«dutfirralnuta  Gr.*4s.  qu«f(pdi  fuotgrf^tttie  calcenoos  colitojuft 
minuta arceodeado.  ^cipieocm autem Snus coreefpoRdenfes  pfocedeodo  direddper  eandem  tcllvam 
i liniftra  ad  deitram  infectinda  cojumna  fipiOr*il<  gcadMvnvnores  4uam.4f. JnueocI  foctint,  atfi 
maiores  io  oAaua  columna  procedendo  per  etoJem  teflVram  a dextra  In  Uniflram  versds  mediora  acec 
Logarithlbi  vero  Cltuom  In  tertia  colurna  J Tergentes  tn.^fearta»  Sr  festa  , de  togarUb? 

mi  tangentium  ia  media  quintjque  columna  inuenientur»  ;]ul  deferuitcic  pro  tangeotibaa  graduuag 
noa  eccedemium  gr<4)<  defcendendoi  ac  verb  afcendf  i^pro  rangeotibiA  graduum  maiorum  t tjuaa  . 
gradus  4).  diucclimodi  tamen.  Nam  (kfcendcDdo.^  fVovf  defirru  unt  taa^nubuS  finlAcia  • Ul  i«  vto* 
raurfecunddm  rtgulamV.g.fi  6t  adhibfda  rubcra^ipAfub^/dtcmu.sfi  additio»addcmus.At  fi  dcferaiaoc  ^ 
tAigentibus  dextris»  St  afeeodeodo  repens  fuerint»  cum  rubtr^heodum  cfi»tuad«ddemuf  «cumeddett* 
Jbm  eft » fubduremus»  vcdixicsp.6.  crad  .4 

Sinus  fi  cogoofeamoi » * valimus  cogoorcere  angulum»  vel  arcum  repcriemus  eot  In  fecoatUa^Y^  ^ 
nAsua  columna  4t  d regione  iO  eademCclTera  ictiiaitepiatatcuno.vel  angulum correfpendem;Lc^* 
tkhmos  verb  firmum  la  certis  St  lepcima;  Taogeatciiin  ^uarta»8t  fesci|  LogariciuDoe  verb  tiogentUm 
Yn  media.  . . ..  .%c  .t  t 

Qui  lirovl  IIUs  dtemordererutenvGradibaxfiiiaoobai'^.  4}  Se  eordm  tangentibus  ia xre  regnlmi 
•dbibitl » cootH  vkrb!(cgulam  diferaieot  tangeoiibub  Aaiocibas  9uam gr.  ^j.  Ar  gradibu»  rnrrrfpnO' 
dentibus.  .S  A .p  I • 

Si  verb^rjttllcuplarGra  luum  mlnntnraVn  ,4rdiiko  f^nioeiMfiaus  » tabula  ooilpooancac 
Mr  regulam  auream  intentum  cSOrifmar  MoimptceDfinaarcas.St  mlhdcorjnaJheretMllum«itful^ 
weatur  s finiS  fftoxraicmarort»  St  obtinebitur  difcrcrmlb  ;J!>icet  ergo  r^efa  triunu  fi  fecunda  gO.diAt 


Sat.^ft.finudi4H47a4id:Aircmiia  eft  xl^7S.  Di^AarpNfiiSodaac  10  quid sH/d. diffcn 
dibit.  promrtionaiis  coog  uens  ptS.  <)ix  iddUa  fi-iui  minoris  arcus  doaYlhnStTfinum 
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l4t49o^6.K-M  )aJl  io.£odcm<)u»cnodoioganib  J[)uopi»taageSiei>  Dgaritbmof];  ipfetuOI  vf^c^l 
fecunda  Graduum  obeioen  potcrunc.  . q 11 A t 01  J ^ 

SfVerbdAn^nisti  r|iid4od(epe%idr  in  iabM»«8t.gBU  Cfipiai  cog«4r)fhere  quot  QdaJut  MiduU  St 
fe^oda  illi  #crpeoddaSi))ceeAdecid  ^olim  aid^aa  id^oiirqquapoccridiha.  Nam  rdf  Atolkid  fSrSsi* 
iSS*  , miner*  a aMiOrrdard  fubdufio  refirblU  dJfiefpdtip^i  iterumque  ^em  lub  iudo  i maiori 

Mi^e  finA%t|4tcoiocAlislif  reftabit  aliad.fferentia  maior;  D eeSita^iuc  diilCi^iAalbliordie 

Jilammioorem  »quid  dabunt  fecuida  5o.  SeobeiiiebtaJfcdunda  cu«  u.iRTefatlAfdom^Omtli^w^ 
d proxliiii  itimoiei  v/^^tur  finus  4484810«  4lbtC;/'  /wMl.''.  .»  4 

C^ainoo  repentur  in  tabula  finuiSn^  <ed  prbiami  miaor.  eft  1%S}84A  ^ui  fubduAQ  dAblirtdato 
44^49ia<retloqult  AShrenliam  96a>f«biudu$vef6  icc^om  jpfcrlfcperrus  finuii48j8^.  a maiori  pro* 
Xim^  repenoin  tabulis  i48d;24.roftfd}uic  d>tfcreiati4ciqti£atci4b87d  dAbItSqiU  d4*(r<I^Aa^i7d. 
dl^diffcreotisnl  pSs  quMdabuni  fecunda  4o.  SilibftifQedHfC..X&  & ^Hsendum  eiS  U catgemdA 
vd  logarithrois  ia  tabula  aon  repertis;  fiquis  fcrupulofom  computuM bt^tet.  Verum  curSfctSper 
V(Aeritacetpr‘pit»ds(ofiMplftxlm^  minbn>.fidobAdedJbxldarequiMcW fupputa»»;  ' ; 

^ Sidus  verius  r^erftmifcaliinfraCr  90.  fi  accolatur  dati  arcus  complemeari /lnus»^8r  fubJucutor 
4 ftnu  toto.Netn  refilioiii'^ic  A IUI  derfui  tlliuaildit,aci  {uperesG.^k^ccceirum  fiip.Qfipd  stUdS» 
que qusre  finumiadditus  enim  finus  finui  toti  conftkfliec  fioura  verluii' flKds  arcus. 

^ il^erbquisoipiacalieulds Sati fiiMS verfi  arcumloSenlredemSt i fioa  coto  » fi  iplbdiia4r*fit  etf 
4i^j^ersi  fi  fit  maiorSr  rtfiJufiouediatur  arcus  *^4'’^demptus'i  quairifttdia  priori cafufdliqiasctflies 
finurverfi  arcum»  Scio pAfteriori  eafu additus quadramHdem  prxftdi.  ' .1 

pandem  fi  quzraturcompl^cncumdlikiirsajireul  ferendus  eft  ia  efcdtad  regioot  tradaum»frAik 
ficorum  columna. 'Vfg.  fi  fit  querendum  complementum  G.  8.  M.  )0.  cdlishinx  prime  fiAifirc  comple* 
.tpe^tonrVrliiD  extrdmddetrfeG.8i.Mjo.  8M»ldd#ctCe  Et  tirmuireras  de nnubut»taogencibus:  atque 
Ib^rMhmie IproTumi  qoorum  complementa  ImAJo  columna  correrpoodente:  fob  cbT^c/j»(Aideoci« 
jkos  arcuum  eompi^eocH.  - . ^ .1 

^ ita  filius  complemencl  arcus  G.io.M.lf «ecic Aaoeercas,qui  illum  copide  G.7p.M«4f.qai  eft  $440407 
ficutt  fipus  cod]|plemetui  arcus.  G 79  M.41  eft  finue  arctsG'.io.  M.l7.oitiirum  fiaue  17794(4.  ' 
Deoiqoe  fi qois  di^dcret  logarithmbs  fecjnciumfts  potem  a Ibibere  logarlthmos  fimium)  frdfiidipfT 
utendo  ipfiscomra  regiam»  vt  diiltreA.ts.  propoT.xf.  Cuiuuimut  autem  bas  tabulas omaioo  ab  erro» 
t^ua  abfol»6d^brtASi%»-q4ibus  tuto  vt!  polli^  H cxadiAmi  profticimuib 
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10317717 

1 J22445 

20231031 

756175*4 

86086 

9913688 

28 

33 

1313914 

20295746 

1325405 

20208675 

7544*716 

«7071 

9913306 

27 

34 

131679* 

20273822 

. 131*365 

101*6365 

75J*05«6 

«7457 

9912923 

26 

35 

1319681 

20251947 

1331325 

20164103 

751131*9 

«7*44 

9911540 

25 

36 

1322564 

2O23OI2C 

13341*5 

10141*8* 

74946511 

88232 

9912156 

24 

37 

1325447 

20208341 

1337146 

20119720 

747*0577 

»611 

9911771 

23 

3> 

131*330 

20186611 

1340107 

20097600 

74615354 

8901 1 

9911385 

a: 

39 

1331213 

20164931 

1342168 

20075530 

74450*47 

»9401 

991099* 

21 

40 

1334096 

20143301 

1346119 

20053509 

742*7051 

»979* 

99IO6IO 

20 

41 

1336979 

20121717 

1349*91 

20031533 

74113964 

901*4 

9910221 

19 

42 

1339*61 

20100180 

1352453 

16009603 

73961579 

90577 

9909*32 

It 

43 

1342744 

20078689 

1355015 

199*77'* 

73799S92 

90971 

9909442 

17 

44 

1345627 

20057245 

1357977 

19965880 

73638898 

91565 

9999051 

16 

45 

134*509 

10035*46 

1 360940 

199440*6 

7347*593 

9I76C 

990*659 

15 

46 

1351392 

20014494 

1363903 

19922338 

7131*971 

91156 

990*166 

14 

47 

1354274 

199931*9 

1366866 

19900036 

73160031 

92553 

9907874 

1 5 

♦« 

1157156 

39971931 

• 1 369*  30 

19878980 

73001766 

92951 

9907479 

12 

44 

1 160038 

«9950718 

1372793 

19*5736* 

71*44173 

93350 

99070*4 

11 

50 

1362920 

19929552 

1375757 

19*19*51 

71687147 

93750 

9906688 

10 

51 

I365IO2 

1990*431 

137*711 

198 14281 

715309*3 

94151 

9906191 

9 

52 

1168683 

19**7357 

1381686 

19791*05 

71375576 

94551 

9905*93 

53 

1?71564 

19866327 

13*4650 

19771573 

72220422 

94954 

9905494 

7 

54 

1374446 

19845341 

13*7615 

197499*4 

72066117 

95357 

9905095 

6 

5$ 

1377327 

I9»244CC 

13905*0 

1971*639 

7I9I2459 

95761 

990469^ 

5 

56 

15*oicS 

19*03504 

1303545 

19707338 

71759440 

96166 

9904294 

4 

57 

13*20*9 

151782652 

1396510 

I9686O8Q 

71607058 

96572 

9901*92 

3 

5« 

13*5970 

19761844 

1599476 

19664865 

71455313 

96979 

99054*9 

12. 

1388I5I 

I974IOI1 

1402442 

19643694 

7130419» 

973*7 

9903S»4 

1 

6o 

1391731 

1972036; 

140540* 

19622566 

71153707 

97796| 

9902681 

0 

M. 

(Contra  fCRuI 

2m  adhibeodii 

G.*i 

Tm  * 


luxta  Rc^ilam  aclhibcndiJ 

M. 

Shms. 

Lo^urithmi 

Stmium, 

Taifttttes 

Oiffertmu 
&•  Logtni. 
Tuifini. 

Tu/gmes 

Lngtrubm 

Simum, 

Sium. 

0 

1391/31 

19720362 

1405408 

19622566 

71153706 

97796 

9902681 

60 

l 

U946I2 

196996*7 

1408374 

19601483 

71003833 

9820; 

9902271 

59 

z 

1397493 

19679054 

1411341 

19580439 

70854576 

9*615 

9901*70 

}» 

i 

1400373 

1965 >464 

I4I4308 

194594!» 

70705933 

99026 

9901463 

57 

19637917 

I4I7375 

19538479 

70557898 

994!« 

9901055 

56 

5 

I4O6I33 

19617413 

1420242 

19517562 

70410470 

99*  51 

9900646 

55 

6 

1409013 

19596952 

14232101  19496687 

70263645 

100265 

9900237 

H 

7 

14llt91 

19576535 

14261^ 

19475756 

70117419 

100679 

9899*27 

53 

8 

1414773 

I9556I6O 

1429146 

19455066 

69971789 

101094 

9899416 

S3 

19535827 

1433115 

19434317 

6982675! 

101510 

9899001 

51 

10 

1430531 

I951553S 

1435084 

. 19413611 

69682302 

101927 

989*591 

50 

11 

1423410 

19495390 

1438053 

19391945 

69538439 

102341 

9*9*177 

49 

TT 

1436289 

194750*4 

14410211  19372320 

6939515» 

102764, 

.9897762;  4* 

1 ) 

1945491* 

14429925  >9351734 

69252455 

1031*4 

98973471  47 

14 

1432047 

19434794 

19414711 

1446961 

19331190 

69110326 

10360^ 

9896931'  46 

15 

14J4«:6 

1419951 

I93IO684I 

68968768 

104025 

9*965 M 

45 

19334669 

1453901 

1925K>322 

68827777 

>04447 

9896096 

44 

17 

1440684 

1937466* 

1455871 

19269798 

68687250 

104*  7Cf 

9S95677J  43 

18 

1441562 

19354708 

1458842 

19249414 

68547438 

105394 

9895257 

42 

19 

1446441 

193347*0 

1461I1 3 

19329068 

68408173 

105719 

9894*37 

41 

1449319 

19314908 

I4647»4| 

19208765 

68269416 

106145 

9»9«(6 

40 

19295053 

1467755 

19188501 

68131209 

106071 

9*93994 

25 

22 

1455075 

19375275 

1470737 

19168277 

67993549 

9*93571 

1) 

23 

I4579M 

- 39255517 

147 1699 

1914*091 

67856423 

107426 

9893147 

24 

14608}! 

19135798 

14/6671 

19127943 

67719855 

107*55 

9892723 

1463708 

19216118 

1479644 

19107*33 

67583815 

108285 

9892298 

35 

i6 

1466786 

19196477 

1482617 

190S7761 

67448309 

108716 

9891*73 

M 

i? 

1409463 

19176875 

1485590 

19067727 

67313334 

109148 

9*91445 

M 

1472340 

19157313 

1488563 

19047733 

67I7S887 

109581 

9891017 

3> 

39 

14752 I/ 

19137793 

1491536 

19037777 

67044965 

110015 

989O5S8 

31 

30 

31 

1478094 

19118310 

(494510 

19007861 

66911564 

110449 

9*901 59 

3C 

14*0971 

19098865 

1497484 

18987981 

66778681 

1 10884 

9**9729 

29 

14*}*4> 

19079459 

1500458 

1*968139 

66646313 

111320 

988929* 

28 

1486724 

I9O6OO9I 

1503433 

18908334 

66514457 

111757 

9888866 

27 

14*9601 

19040761 

1506408 

18928566 

66383110 

II2195 

9*8*43! 

26 

IL 

1493477 

19021469 

1509183 

18908835 

66252268 

112634 

9*87999 

25 

1495351 

19002215 

1511358 

18889141 

66121928 

113074 

9887564 

*4 

149*229 

199I2999 

1515334 

18869485 

65992087 

113514 

9887128 

23 

]S 

1501 tos 

18963822 

1518310 

18849867 

65862743 

11J955 

9886692 

22 

39_ 

I50J98I 

1*^446*2 

1521286 

18830285 

65733894 

114397 

98862«« 

21 

1506*57 

1*92>)5I 

1524362 

18810741 

65605537 

114*40 

9885817 

2C 

1509733 

18906517 

1537339 

1*79123! 

65477660 

1152*4 

9885378 

19 

1512608 

18887489 

1530316 

18771760 

65350287 

1157»9 

9884938 

18 

41 

15 154*4 

1*86*49* 

1533193 

18752323 

65223388 

116175 

98?449» 

17 

44 

151*159 

1**4954! 

1536170 

1S732921 

65096969 

116622 

9884057 

16 

45 

1521234 

18830625 

1539148 

1*713556 

64971028 

117069 

9883615 

15 

46 

1534109 

18*11744 

1542126 

18694227 

64*45563 

II7517 

9883172 

14 

47 

15269*4 

1*792*99 

1545104 

1867493! 

64720571 

117966 

98S2728 

13 

4« 

1529859 

1*774090 

1548082 

18655674 

64596049 

11*416 

9882283 

49 

1533734 

1*755318 

I55IO6I 

18636451 

64471994 

11*867 

98*1838 

11 

50 

15)5601 

18736581 

1554040 

I86I726I 

6434*404 

119319 

9M1392 

10 

51 

I5»*4*2 

18717882 

1557019 

18598111 

64225276 

1 19771 

9880945 

9 

53 

1541356 

18699218 

1559999 

18578994 

64102607 

120224 

9**0497 

53 

»5443 30 

II68O589 

1561979 

1*559911 

639*0394 

120678 

9880048 

54 

J547JC4 

18661995 

1565959 

18340862 

63*58635 

UII33 

9879598 

6 

55 

124997* 

I8643437 

1568939 

I852I84S 

63737327 

121589 

987914* 

5 

56' 

M>4755 

18624913 

I57193C 

18502869 

63616468 

122046 

9*7*697 

4 

57 

1555725 

18606428 

1574901 

18483924 

63496056 

121504 

9*7*245 

5« 

155»599| 

1858797' 

1577*82 

18465013 

63376089 

122962 

9*77792 

59 

1S6U73 

1(56955' 

158086: 

1*446136 

63256564 

123421 

9*77!!» 

1 

60 

1564545 

i»55itM 

15*3*44 

1*427293 

61137478 

«2!8*i 

9*7618  3 

9 

M. 

iUHUra  fcftulam  adhibendi  .f 

C.ll 

[Imita  Reguftmadhibcniilll' 


t -c  ajsjijs 

Sims. 

1544345 

I547iiS 

1570091 

1571944 

UfiBum* 

T6»|0Iffl 

Oijftrciuiie 
a- Logtr  II. 
Tangent 

TtHgtlttO 

Logtrahmj 

StMMHm, 

SaMS 

>*55>»74! 

1*531*26 

»«5145»» 

1849623» 

15*3*44 

1586826 

1589808 

159279* 

»427293 

18408484 

18389707 

18370964 

63137478 

63018829 

62900615 

62782833 

123*81 

124342 

124*04 

»25267 

9*76*8  3 

9*76427 

9*7597» 

9*75514 

60 

59 

5« 

57 

k 

1575«37 

1*4779*4 

1595774 

»352253 

6266548 1 

125731 

9875056 

56 

5 

1571709 

1*459772 

159*757 

»335575 

61548556 

126196 

9*74597 

55 

6 

I5S148I 

»*44»594 

160174C 

18314933 

62432056 

X26661 

9*74137 

54 

35«445! 

1*42345» 

15047U 

18296324 

523 15579 

I27127 

9*73677 

53 

• 

»5*7315 

1*405341 

1607707 

»277747 

62200323 

127594 

9*73216 

52 

9 

1590197 

»* 3*7205 

I6IO69I 

18259203 

62085085 

128062 

9*72754 

5» 

lO 

1593009 

>8309223 

16I3675 

1824^92 

61970263 

»1*53» 

9S72291 

50 

Xl 

159'941 

1*351214 

1615660 

i9222213 

61855854 

129001 

9»7»*27 

49 

12 

1(98812 

1*333237 

1619645 

»103755 

61741856 

129472 

9871362 

+* 

1) 

I40I4*4 

1*315294 

I6226JO 

181*5351 

61628267 

129943 

9870897 

47 

14 

1604555 

182973*4 

1625615 

18166969 

61515085 

13041$ 

9*7043» 

46 

M 

1607426 

1*279507 

162*501 

18148619 

61402307 

130888 

9869964 

45 

16 

»410297 

1*251663 

15315*7 

18130301 

61289930 

131362 

9869496 

44 

17 

1613X68 

»243*51 

1634573 

18112014 

61177958 

»3>»37 

9*69027 

43 

18 

I6I6O3X 

18226071 

1637550 

»093758 

61066370 

13231 3 

9*6*557 

42 

19 

1618909 

1*20*323 

1640547 

»075553 

60955184 

132790 

9S68O87 

41 

20 

1621779 

18190606 

1645534 

»057338 

60S44392 

133268 

9867616 

40 

21 

1624629 

18172624 

1646522 

18039177 

6073399» 

133747 

9*67144 

39 

22 

i4175»5 

1*155273 

1649510 

1802  1047 

6062398 I 

134226 

9866671 

38 

23 

»6303*9 

1*137555 

1652499 

18002948 

605I43<2 

134706 

9866197 

37 

24 

1633259 

18120067 

1655488 

179*4*85 

6040511. 

»351*7 

9865722 

36 

25 

1636129 

18102511 

1658477 

17966*42 

60296268 

135669 

9865246 

35 

26 

»63*999 

1808498; 

166 1466 

17948*35 

60187796 

136152 

9*6«770 

34 

27 

1806749' 

1664456 

17930859 

6007970» 

136636 

986+293 

33 

2$ 

16447J8 

1 80500 

1667446 

179*2913 

599719*7 

137121 

9863815 

32 

29 

1647607 

i8o?26o. 

1670436 

17894997 

59*6464« 

137607 

9863336 

31 

JO 

1650474 

1801520* 

1673426 

17877114 

5975767* 

13*093 

9862856 

SC 

|1 

»453345 

»7997*39 

1676417 

17859259 

59651081 

1 3858C 

9862376 

29 

32 

1656114 

1798050» 

1679408 

17*41435 

59544852 

139068 

9661895 

■ 28 

53 

»6590*1 

17953 »9* 

1682399 

17823541 

5943*989 

139557 

9*61+13 

27 

34 

I66I95I 

17945922 

1685390 

17*05875 

5933349C 

140047 

9860930 

26 

ii_ 

1664819 

»792*677 

1688382 

17788139 

5912*353 

14053S 

9860+46 

25 

36 

1667687 

I79II463 

1691374 

17770433 

59123576 

141030 

9*59961 

24 

37 

1670555 

»7894281 

1694366 

17752759 

59019157 

141522 

9*59+75 

25 

It 

»673413 

»7877128 

169735» 

17735113 

58915095 

142015 

9858989 

22 

1’ 

1676291 

17860006 

1700351 

17717497 

58811388 

142509 

0858<02 

21 

1579159!  *7*429I5 

170334+ 

17699911 

58708035 

14300+ 

9858014 

20 

4i 

1682027 

17825852 

1706337 

17682352 

58605034 

143500 

9*57525 

19 

42 

>684894 

178088201 

1709331 

17664823 

5*501385 

143997 

9*57035 

18 

4i 

16*776» 

17791817 

1712J2J 

17647322 

58400087 

144495 

9*565+4 

17 

44 

1690628 

17774S45 

1715319 

17619*49 

58298138 

144994 

9*56053 

16 

45 

1693495 

i 17757*99 

I7»3»3 

I76124O6 

5*194536 

145495 

9355561 

15 

44 

I696362I  17740085 

1721108 

17594992 

58095279 

1+5993 

985 5068 

14 

47 

1699229 

17724100 

I7243O4J 

17577606 

<»994366 

9*5+574 

t3 

4* 

1702095 

17707244 

>727300 

17550248 

57*93795 

146996 

9854079 

12 

49 

>704962 

17690418 

1730296 

17542919 

57793564 

147499 

■ 9*535*3 

II 

50 

>707*2* 

17673622 

1753292 

17525619 

57693670 

9853087 

10 

51 

»710694 

17656856 

17361*7 

17508349 

<7594111 

9 

52 

1713560 

176401 18 

17592*4 

17491106 

57494*85 

149012 

V»  52092 

8 

53 

1716426 

17623408 

17422*1 

17473890 

57395990 

149518 

9S5I593 

7 

54 

1719292 

17606726 

>74527* 

17456701 

57297425 

150025 

9851093 

6 

55 

1722157 

17<9007? 

174*275 

1743954C 

57199188 

»50533 

9*50593 

$ 

56 

1725022 

17573448 

1751273 

17422406 

57101277 

15IC42 

9850092 

4 

57 

»727*87 

17556851 

1754271 

17405299 

570^5690 

151552 

9849390 

3 

58 

1730752 

173402*3 

175727C 

I738822C 

56906425 

»52063 

9*+90«7 

2 

jp 

1733617 

17<23744 

1760269 

!7*71 165 

<6809480 

152575 

9848  Jj8j 

1 

Oo 

»735482 

17507254 

1755268 

17354146 

56712854) 

I53lb88 

984*078 

0 

M. 

Ct>nna  rcguhm  aahibtndil 


o.  »Q 


r:.ioi  llmtakcguiamadhibitHli. 


Vf 

o” 

1 

2 

s 

5 

6 
7 

Sinus. 

SinUMmu 

Tungentes 

i/i^trcHisn 
(T  Lcgast. 
Tntiftnl. 

Tnngtntts 

Lo^vttbmi 

Ssnsmm, 

Sinm. 

1730442 

1739347 

1742211 

1745075 

175072341 

17490751 

17474296 

17457860 

1763268 

1766268 

1769268 

1772268 

17354146 

17337X50 

17320181 

17303239 

567US(4 

(66l6(4( 

(6(20((0 

(641486S 

(6139498 

561(4439 

(6139689 

(604(147 

i 5(088 

1(^601 

154115 

154630 

9S48078 

9*4757» 

9S47066 

9*46(59 

60 

59 

5* 

57 

56 

55 

54 

J3 

5» 

50 

49 

I7+79J9 

17JO»OJ 

S7ii6i7 

175653' 

174414/0 

17425098 

17408754 

17392438 

1775269 
1778170 
• 17*1171 
17*4272 

17286324 

17269435 

17252573 

17235738 

155146 

155663 

i(6i8i 

156700 

9*460(1 

9*45542 

9*450(2 

9*44521 

t 

9 

10 

11 

175'9394 

1762258 

1765111 

1767984 

1770847 

1773710 

1776573 

1779435 

17376149 

17359887 

17343651 

17327444 

1787274 

1790276 

1793178 

17962*1 

17218929 

17202147 

17185391 

17168661 

5(9(1111 

((857283 

55763759 

55670539 

157220 

157740 

158261 

158783 

9844010 

9843498 

9841985 

9842471 

12 

l) 

14 

15 

17311263 

17295109 

17278982 

17262882 

1799284 

1802287 

1805291 

1808295 

17151957 

17135279 

17118627 

17182001 

55577622 

554*5007 

55392691 

55(00676 

I593O6  9841956 
IS983OJ  9841440 
160355'  9840924 
I6088I'  0840407 

4* 

47 

46 

.4$ 

44 

43 

42 

41 

40 

39 

3f 

37 

16 

17 

18 

19 

20 
21 
22 
*J- 

14 

15 
26 
^7 
28 

19 

30 

31 
?2 

33 

34 

35 

36 

37 

38 

39 

40 

41 

42 

43 

1782298 

1785160 

1788022 

1790884 

17246*09 

17230762 

1^214742 

17198749 

1811299 

1814303 

1817308 

1820313 

170854OJ 

17068827 

17052279 
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^ 29975751 
299-H754 

29915765 

29**6*47 

29*)797* 

29*29160 

29(00592 

29771674 

297430O6 

5*0907 

51U71 

Si»*36 

S*5>0a 

3156491 

315925» 

3162011 

3164770 

81675*9 

8170288 

3178047 

8175805 

1178568 

3181821 

8184079 

8186887 

11531240 
11522500 
1x51376* 
II 595045 
11496330 
114*7624 
1147*926 
11470237 

11461556 

114S»**3 

11444219 

11435563 

55*6558 

3529789 

3333020 

3336252 

3359485 

3342719 

3345953 

n 49188 

3352423 

3355659 

3358896 

3562133 

11006471 

10996765 

10987062 

_I0977369 

109676*1 

1095*004 

1094*35^ 

IO93I669 
109290 15 
10919564 
10909725 
10900090 

514769 

515757 
5 14706 
S17676 
51*647 
5*96>C 

55059* 

551561 

5I»54- 

533519 

534496 

3189594 
8 19235'! 

3195107 
3 197864 

11426915 

1141*275 

11409644 

1 14010X1 

1365371 

3568610 

3371*50 

3375090 

10*9046^ 

10*80*4 

10871234 

IO86IO5C 

297143*8 

296*5*22 

29657301 

29628*51 

29600411 

29572041 

29543719 

29515446 

53645» 

537430 

53*410 

53939» 

3200620 

3203374 

3206140 

3208**5 

II3924O6 

II3838OC 

1137520; 

11366612 

11358030 

1134945« 

1134089 

11332334 

«78331 

3381572 

33*4*14 

33**057 

10852035 

108+2444 

10852802 

1082^2*7 

540J73 

54*356 

542340 

543325 

9473967 

9473035 

947210' 

947II7C 

9470236 

9469301 

9468166 

946743C 

9466495 

»465555 

9464616 

9465677 

946*737 

»461796 
9460*54 
9+5991 1 

945*96* 

945*0*4 

9457079 

32I164C 

J8I4395 

I21715C 

3219904 

1391100 

1394544 

11977** 

1401055 

10*15*19 

10*0415] 

10795605 

107*5059 

294*7221 

29459043 

29430913 

29402*31 

54431» 

545*9* 

5462*6 

547*75 

$4«»65 
5491 56 
550249 

55J»4» 

55*236 

553*31 

554226 

555212 

322265* 

32254IC 

322*164 

3230917 

113237*5 

II315244 

11306711 

1129*1*6 

3404279 

1407524 

1410771 

3414029 

10775520 

IO76598S 

10756462 

1C^46944 

a9374*07 

>9546811 

1931887] 

1919098* 

3*33671 

313641* 

3*89'74 

32419*6 

11289670 
IT281162 
1 1272662 
11264170 

3417267 

3420516 

1423766 

3427016 

10757434 

10727951 

1071*456 

1070*948 

29265139 

»9135543 

29107595 
i 29179*95 

56 

57 
5« 
<9 
60 

3244678 

52474*:9 

32501*0 

3252932 

■1255686 
I 1247210 

11238742 

11230282 

3430266 

343351« 

3436770 

3440023 

ID699467 

106*9993 

106*0524 

10671066 

i 29152241 
29124658 
1 290970*0 

29069x69 

556219 

557»i; 

55*216 

559216 

3155682 

I122I8J0|  3443276 

10661625 

] 19<H2105 

j 560»17j  94s'{18* 

L-i 

M 

fLootnltcaidhma^h.h^-^^r^  1 

■1 


Iluxta  Regulam  adhibendi. 


M> 

Simu- 

Log4rttbm$ 

StHMum. 

rut^auts. 

Diffittmu 
er  L'>gtrit. 
Ttngni, 

Ttmgmtts 

Lofaruhm 

SinKnm. 

Sinui- 

0 

nsftii 

11121830 

3443176 

10661613 

29042109 

560117 

94551*6 

-d: 

s 

3av<43a 

111133*6 

3446530 

10651167 

29014688 

561219 

9454239 

59 

2 

3a6iita 

11204950 

34497*5 

10641718 

1*9*731* 

561111 

9453291 

5* 

3 

!S6595> 

11196522 

3453040 

10633196 

1*9599** 

563126 

9452342 

57 

326668 I 

itiSSioz 

3456196 

10623871 

1*951707 

564131 

9451392 

56 

5 

}a69^o 

11179690 

3459553 

1061+433 

1*905+71 

5*5137 

9450441 

b 

3272179 

MI71286 

3461*10 

10605042 

:**7*ll3 

5661+4 

9449490 

54 

5» 

3274927 

11162889 

3466068 

10395637 

28851139 

567152 

9+4*5  3* 

53 

8 

3a77675 

11154500 

3469316 

10516239 

1**140+0 

568291 

9+475*5 

$2 

« 

3i»04a3 

111^119 

34715*5 

10576I49 

2*7969*7 

569170 

9+46631 

ii 

xo 

3a»3i7« 

11137746 

3475*45 

1*567466 

1*769979 

■ 576280 

9445676 

$P 

XI 

3a>59i( 

111191*1 

3479105 

1055*090 

1*743015 

$71291 

9444720 

49 

12 

3266665 

11121024 

34*1366 

1054*71! 

2*716096 

>72303 

9443764 

+* 

X3 

3291412 

11111675 

3485628 

10519359 

28689222 

573316 

9+42*07 

47 

14 

3294X59 

11104334 

3488891 

IQ5 30004 

28662393 

574330 

9+41  *+9 

46 

S5 

}X9t90t 

H096000 

3491154 

10510655 

1»63J6oS 

575345 

94+0*90 

45 

t6 

3S99«5a 

1 10*7674 

349541* 

10511313 

28608868 

575361 

943993  1 

44 

,17 

330139* 

11079356 

349*6*3 

10501997 

28582172 

$77370 

9+3*97 1 

43 

3305144 

11071046 

3501949 

1049164* 

**555520) 

57*39« 

9+3*010 

42 

»9 

3307**0 

1 1062744] 

3505215 

104*3316 

2S5289I3 

579418 

94}  ^04» 

41 

20 

3310634 

1 1054449 

350*4*1 

10474010 

28502350 

5*0+39 

9+360*5 

'40 

21 

3313379 

11046162 

3511749 

10464702 

1*475*32 

581460 

94.55I22 

39 

22 

3316113 

11037883 

3515017 

10455401 

1*4+9357 

582482 

94:4158 

38 

23 

331**67 

11C29612 

351S286 

10446107 

28422926 

5*3505 

94} 3 193 

37 

24 

3311611 

■IQjl34* 

3511555 

10436819 

1*396539 

5*4519 

9432227 

36 

25 

3324355 

IIOIIO92 

3514*15 

1041753* 

2I37O195 

5*5554 

9431260 

'35 

26 

351709* 

11004*41 

351*096 

XO5I8263 

1*343*95 

586580 

9430293 

34 

27 

3319*41 

10996602 

353136* 

■040*995 

1*31763* 

587607 

9429325 

33 

ZS 

33315*5 

10988368 

3534640 

10399733 

28291424 

5**635 

9+1*356 

32 

29 

3335327 

10980142 

35379U 

10390479 

1*265153 

5*9663 

9+271*6 

31 

30 

333*06! 

1097192» 

35411*6 

IO3I1131 

28239125 

59069: 

942641 S 

3C 

31 

3340*11 

1096371:. 

3544460 

10571990 

28213040 

593722 

9425444 

29 

32 

3343553 

10955509 

3547735 

10361756 

28II6998 

$92753 

9424472 

28 

33 

3346:94 

1094731? 

3551010 

10353528 

28160999 

5937*5 

94:3499 

27 

34 

3349055 

10939125 

35541*6 

10344507 

2*1350+3 

594*1» 

9422525 

26 

35 

3351776 

10930944 

3557563 

10335092 

28109129 

595*52 

94ii<)C 

25 

36 

3354516 

10922771 

35601+0 

10325884 

28OS3258 

596887 

9420)75 

24 

37 

3357156 

10914606 

356+11* 

10316682 

1*057+29 

597924 

9419599 

23 

s* 

3359996 

1090644* 

3567397 

103074*6 

28031642 

59*96: 

9418622 

22 

39 

3161736 

1089X298 

3570676 

1019*397 

28005898 

600001 

9+176+4 

21 

40 

3365475 

10*90156 

5571956 

10289115 

27980196 

601041 

9+I66&5 

20 

41 

336*115 

JOI82O2I 

3577237 

10279940 

27954536 

60208 1 

9+156*5 

IS 

42 

3370953 

10873894 

35*0519 

10270772 

2791*917 

603122 

9414705 

I* 

43 

3373691 

10*65774 

35*3*01 

10261610 

27903339 

604264 

94*^724 

17 

44 

3376419 

10857661 

35*70*4 

10252454 

17*77*03 

605207 

‘ 9412742 

♦s 

3379167 

10*49555 

3590367 

10243304 

27S523O8 

606251 

941176C 

15 

+« 

33*1905 

10*41457 

3593651 

10234161 

17*16*55 

607296 

9410777 

14 

47 

33*4642 

10S33366 

3596936 

10225024 

178014+5 

608342 

9409793 

13 

4S 

33*7379 

10825282 

3600221 

10215^93 

17776072 

609389 

9408808 

12 

4« 

3390116 

10817206 

3603307 

10206770 

27750742 

610+56 

9+07*12 

11 

50 

3391*51 

10809137 

360679+ 

10197653 

27725453 

6ll+»+ 

9406836 

10 

51 

33955** 

10801075 

3610082 

10188542 

27700204 

6I2533I 

9405  *+9 

9 

52 

339*314 

10793021 

36 13570 

1017943* 

1767+995 

6135*3) 

1 9+0+S61 

8 . 

53 

34OIO6O 

107*4974 

3616659 

10170340 

276+9*17 

614634 

' .9+03*7: 

7 

54 

3403795 

10776934 

3619949 

1016114S 

176:4699 

6156*6, 

< 9402881 

6 

55 

3406510 

10768902 

3613139 

* 10152162 

275996lJi 

616740. 

9+0!f9I 

5 

56 

340926) 

10740*77 

3616530 

. 101+30*1 

1757+565 

617795 

9+00900 

4 

57 

. 3411999 

10752860 

3629822 

' 10134009 

^7549559 

618851 

939990* 

3 , 

5» 

3414733 

10744*50 

3633115 

10124942 

27524592 

6I99OS 

939*915 

2 

3417467 

107 36847 

3676408 

1 10115881 

27499691 

^20966. 

939792 1 

I 

60 

3420201 

1071**5: 

5639701 

10106827 

27474777I 

6:ioi5| 

9396916 

0 

|G>nnatMalama<lhihrn(H  O.70 


{C.21 


ffomR<SU^madhibcndi4 


10 

1 1 
12 
li 
14 

16 

17 

18 
1^ 
20 
21 


ti 

24 

*5 

26 

28 

29 

JO 

II 

jV 

u 

54 

55 

56 

57 

58 

59 

40 

41 
4i 
45 


45 

4^ 


50 

Sl_ 

52 

55 

54 

55 

56 

P* 

1^ 

iSo' 


Siius. 

358651)5 
35891 10 
5591821 

Lofisnhmi 

Uiffneiun 
V La^trit 
Tiiftm. 

Tingentis 

Ltogunbm 

SjnnHm, 

Sinus 

60 

59 

51 

57 

10261946 

10254)72 

10246804 

I02)9Z4> 

>138540 

3841978 

3845315 

3848655 

9574664 

6565973 

95572*7 

9548607 

26050893 
2602826.1 
2600566) 
2198  lOOO 

687282 

688)99 

689517 

6906)6 

■9335804 

9334761 

9333717 

5H267» 

3594540 

102)1688 

3851995 

95399)2 

25960569 

691756 

9331628 

■S6 

5597254 

10224140 

3855536 

955126) 

25938073 

692877 

9.3  30582 

55 

3S99968 

10216598 

5158678 

9522599 

25915610 

693999 

93*9)35 

54 

J60268a 

10209065 

5862020 

9511941 

2589)181 

691122 

' 9128488 

51 

3603393 

1020155^ 

3865365 

9505288 

258707861 

696246 

9327440 

T1 

3601  lOI 

10194012 

5868707 

9496642 

2584842^ 

697370 

91*6)91 

51 

5610821 

10186496 

3872052 

9488001 

25826096 

698495 

91*5341 

50 

3613533 

10178987 

3875397 

9479366 

25*03801 

^99621 

93*4*90 

49 

361624$ 

10171484 

3*7874! 

9470736 

2S78i'$40 

700748 

9323238 

4« 

3618957 

1016)988 

3882090 

9462 1 I 1 

25759312 

701877 

93**186 

47 

3611669 

10156498 

388543« 

9453491 

25737118 

703007 

9321133 

46 

>624380 

10149015 

5888787 

9444877' 

25714957 

704138 

9)20079 

6S 

3627091 

101415)^ 

3892135 

94)6268 

25692830 

• 7052701 

93 19024 

5629802 

101)4^7 

3*95486 

9427664 

25670736 

706403 

9317969 

<S 

3632512 

10126605 

389*837 

9419066 

25648675 

707.537 

9316913 

4* 

3635212 

101 19145 

)902188 

9410473 

25626647 

708672 

9115856 

■H 

3637931 

101 t 1694 

J9O554O 

9401816 

25604051 

709808 

9U  479* 

40 

3640641 

10104249 

3908893 

939.1305 

. 25582688 

710944 

931)739 

39 

364335' 

10096811 

3912247 

9384730 

25560758 

712081 

9)  12680 

n 

3646060 

10089379I 

1915601 

9176160 

25538860 

713,219 

9)11620 

37 

364I768 

10081955 

3918956 

9367595 

25516995 

714358 

9.U05V9 

J6 

5651476 

10074555 

8922)12 

95590)5 

25495162 

72549« 

9W9497 

h 

36541*4 

10067 12O1 

3925669 

9350481 

25473362 

716639 

9308434 

U 

1656*92 

10019713 

3929027 

93419)1 

25451594 

7I7782 

9307371 

33 

365959^ 

IOO52312 

3932385 

6333386 

25429858 

.71*926 

9306307 

■»* 

5662)06 

10044918 

3935744 

9324847 

»5408154 

■ .JWP7» 

. 9105242 

5665012 

10037550 

. 3939104 

9316313 

25386482 

71^17 

930^176 

56677  l«I  10050148 

394246$ 

9307784 

25364841 

7i»l64 

9404109 

i9. 

3670424 

10022771 

3945826 

9299261 

25343231 

»7*3112 

9302O2 

2^i 

3673130 

10015404 

394918* 

9190744 

25321655 

; 724660 

9W0974 

2>: 

3675835 

10008041 

3952551 

9282232 

25)00110 

72)809 

9299905 

46 

367*541 

1000068 5 

3915915 

9275726 

25278597 

726959 

9298836 

25 

5681246 

9991555 

3950280 

9265215 

252  57lf6 

72tl 10 

9W766 

24. 

3685951 

99*5991 

39626.16 

925672^ 

25235666 

729262 

9296695 

2) 

56I6655 

9978653 

396601 ’ 

924*238 

25214248 

• ■2.3  CHI  5 

9295623 

22 

5689X9 

9971)22 

3960379 

«23975.8 

25192861 

, . 73 1.569 

92941)0 

41 

5692062 

996  5997 

5972746 

9231273 

1517256«) 

..  Tf»7’24 

9*93476 

3694755 

995567« 

3976114 

9222798 

25150183 

7,1*880 

9293401 

19  ^ 

369746* 

9949366 

3979483 

9214326 

25128891 

73»0J7 

9291.126 

18 

5700170 

9942060 

3982853 

9205865 

25107629 

736195 

92<X>2)C 

17 

3701871 

991476C 

3086224 

9197406 

2508639* 

..  737.514 

9289173 

16 

5705574 

9927466 

3989596 

9188952 

25065 198 

•?34)I4 

926^96 

; 

370*276 

9920178 

3992969 

9180503 

15044029 

• 7*967 5 

9287018 

14! 

5710977 

9912896 

3996342 

9172059 

25021890 

. ..  740*57 

92*5939 

13 

I7f)678 

9905620 

3999716 

. 9J6362C 

2500178: 

. 742O'J0 

92*4859 

12 

5716379 

6898350 

4OO3OSK 

9115186 

24980705 

74*164 

9285778 

*i 

3719080 

9891086 

4006465 

9146757 

24959659 

7443*9 

9282697 

10 

5721780 

9883828 

4009841 

9138332 

249)8644 

74149) 

9*81611 

9 

5724480 

9*76577 

401)217 

9129915 

24917659 

74^6: 

92805)2 

.8 

5717179 

9859332 

4016594 

9111502 

24896704 

747830 

9179448 

7 

»729878 

9862091 

401997: 

9113094 

24875780 

74*999 

9278363 

6 

1752577 

9854*50 

4023)51 

9104601 

24S54887 

7)0169 

9277278 

5 

573SC75 

9847653 

4026731 

909629- 

24S 34024 

751340 

9270192 

4 

5717971 

9840412 

403011: 

9O879OC 

24813191 

75*512 

9*75105 

9 

3740671 

9853192 

403  349-^ 

9079512 

24792387 

733685 

9274017 

2 

374*369 

9825988 

4036177 

9671 12<i 

■ 24771^11 

754859) 

92*2928 

1 

3746056 

9818785 

4040262 

9062752 

24750869) 

75*033 

927U39 

0 

tCoruTA  xcgulaai  aotUDcndij , 

xi»r 


Simu. 


3746066 

374*76} 

3751460 

3754156 


tag4iulimi 

Siiimim. 

9Sli7>5 
$811539 
9804399 

97974 l< 


3756851 

175954* 

3761143 

176493« 


3767633 

3770317 

3773011 

3775715 


9790036 

9781863 

9775696 

9768333 

97613*0 

9754131 

974708* 

9739930 


Differenti* 

Taigemes  <r  Logtrit.  Tnngeniei 
Tnnffnt- 
""906^751 
90543* 

90^015 
5^37654 

^19196 

9010943 
9011595 
9004151 


[jigjuithtii 

Simum 


4040161 

4043647 
404703 I 
4030416  , 


4033*01 
40571*9 
4060577 
4063966  _ 


4067356 
4070747 
4074139 
4077531  . 


377*40» 

37*1101 

37*3794 

37*64*6 

37*917*  ' 
3791*70 

5794561 

3797153 


9731*1* 

9715693 

971*574 

9711461 

9704354  ’ 

9*97353 

969015I 

468  3069 


9*759*6 

966*90* 

9661*36 

9654770 


9647709 

9640*34 

9V3605 

9616561 


956l436f 

9556451 
9549471 
9541498 
9535550  ■ 
951*567 

9511610 

9514659 


4161596 

416600$ 

41*9413 

4171*3*  . 
4176155 
4179671 
4183090 
41*6509  . 


89193*8 

S91I196 

8911809 

«904517 

8896159 

88*7977 

8*79709 

««71446 

8863U7 

8*54933 

8846683 

8*3*43* 

8*30198 

8*21963 

8*1373: 
8*05506 
87971* 5 
8789069 
8780S59 

«771653  . 
8764451 

8756156 

874*065 

«739*7* 

8731696 

871351« 

8715345 

8707177 


14750*69 
14730154 
14709469 
2^*14  _ 

1466*1*9  ~ 

24647594 
24627018 
14606492  _ 

245*59*6  " 

24565509 

24545061 

14314642  _ 

24504152 

24483*91 

24463559 

24443256 

244219*1 

24401735 
143*151* 
24361319 
24341169  ‘ 
24311037 
24301937 
14181860 
14161815 ' 

2424179* 

14121*09 

14101849 

24181917  ■' 

14161013 

24141137 

141221*9 


9S077I3 
9500373 
9493*39 
94*691 1 


75603} 

75710S 

^595^» 
760740 
76I92C 
76SIOI 
764^81 
" 765466 
766650 
767*35 
769011 

rfov* 

77159« 

7715*5 

773775 

77496« 

776157 

777549 

77*54:» 

”77973« 

7*093 

7*1117 

7*3314 
7*45 »1 
7*572 

7*6922 

7**124 

7*9317 

790551 

791736 

792942t- 


Sinus. 


9167474 

91663*1 

91651*7 

9164191 


9163096 

9168000 

9260903 

9259*05 


9158706 

9257606 

9256506 

9255^5 


9254303 

9*53200 

9252097 

925099} 


91498*8 

91487*2 

9147676 

jil40j^ 


45 


9145461 

9144352 

9143241 

9242131 

9141010 

913990* 

913*795 

91376» 

913656« 


913545  3 
9234337 
9133220 


794149 

795357 
796565 
797774. 

*boi9i^ 

«01407 

° 912*746 


23944*95 ■ 
23925310 
23905773 

2}»86i}4 
>69901 3|  23*66761 
>690*54  »3*47297 

«6*2700  23*27*59 

23*0*44* 


801610  . 


92176I5 

9126504 

92153*1 

9124259 


3*85880 

3888560 

3891240 

3893919 

3896591 

3899277 

3901955 

3904635 


94799** 

9475071 

9466 160 
9419254 _ 
9452354  ' 

944 5460 

943*571 

943168* 


4117311 

411073« 

4124165 

411759.’ 

4131021 

4254411 

4157**1 

»414131 


»674551 

8666405 

8658264 

8650328 

_»64I996 

8633*70 

8625749 

8617631 


912JU5 
»099 19^  9»»iO>o 
^ 9110884 

9219758 


23789064  - 
23769706 

»3750375 
23731071 

13711795  ■ 

23692541 
1367331* 
86095101  23654111 
8601413  13934950  “ 

8593509  23615805 

8585110  23596687 

8577116  21577595 


911*631 

9217504 

9216376 

9215247 


818484 

819711 

»20939 

»1116» 

81339* 

124619 

815*61 

«27094 


3907311  -9397354  424474*  «569016  2355*529 81I328  91O5049I 


9114117 

911Z9S6 

9211855 

9110713 

9109590 

9108456 

9107313 

9106185 


h3  ' 


tTi 

aaibenoL^ 

joffmtibmt 

Difjrnwt 

Snui. 

Snrnurn. 

7*  Logtrit. 

TtngtiUfs. 

Simutm. 

SiMU- 

M. 

3907311 

9397354 

4*4474* 

(569016 

1355*519 

*1*!I 

9205045  4« 

19099*9 

9390504 

4*4*1»* 

856^41 

1I5j94*9 

»19543 

9201912  54 

}9ti466 

95(]44c 

4*51417 

1552261 

2)5204/5 

»30799 

9201774  5« 

1 

19t5S4J 

9376221 

4255052 

* 5447*5 

23501486 

»31034 

920 169  > 57 

1^1^20 

93699** 

4*5*4** 

»536714 

134*1513 

»331/4 

9100496  56 

i9a0694 

9343166 

4*419*5 

»51*647 

134635*6 

»34513 

9199*56  55 

s 

3923372 

9356137 

4*45343 

»5105*4 

»3444474 

*!S783 

9 '9*1 15  84 

)9a4o4* 

934952G 

414**01 

<51*5*5 

134157** 

* 34998 

9»9^3  53 

191*743 

934170* 

4272240 

(504470 

23400927 

132232 

9195931  51 

393139* 

9335902 

41754*0 

(4964*0 

23322092 

*394«1 

91947«*  81 

391497* 

9329101 

4279121 

*4««374 

133694*1 

»40717 

9198444  80 

It 

1934744 

91»|0< 

41*1543 

*4*0385 

1335049* 

»4197! 

..  9192499  _49 

1939420 

9315516 

41*4004 

(472196 

2333I74OI 

<4 '120 

9>9>38!  4* 

930*731 

41*9450 

(464163 

I33I3OI2 

*4446«' 

9190207  4; 

19447M 

9301952 

419**95 

(456156 

2)294)02 

*4S7I6| 

91*9040  46 

15 

3947439 

919517* 

4*96340 

»44*113 

23275621 

»44965 

91*79**  4) 

i6 

3950112 

91**410 

4*997*4 

»440195 

2325696$ 

»4*115 

91*6763  M 

17 

3952714' 

91*1647 

430)133 

»4311*1 

1313*335 

849466 

91*8614,  4i 

tl 

3955434 

9174*96 

43066*1 

»414171 

2)2197)0 

»5071* 

91  »4444  4i 

19 

39Siiati 

9162132 

4310130 

S4I6I67 

23101151 

»51971 

91*3313  4 

1 

20 

3940799* 

9161391 

43135*0 

1402167 

131*1597 

»53115 

91*1161  4< 

i 

21 

5963470 

9*54651 

4317031 

»400171 

1316406* 

»544*0 

91*1009  3' 

9 

22 

5944160 

9247915 

43*04*1 

»391179 

»314856! 

»55736 

9179*86  3 

8 

21 

596(110 

91411*5 

4323934 

»3*4191 

131*70*6 

856993 

917*701  3 

7 

u 

19714*0 

9234460y 

43*73*7 

»376109 

1310*63*1 

»5*131 

9177547)  3 

6 

25 

3974149 

9227741 

4330*41 

»36*131 

23O9O2O3I 

»59510 

9176391  I 

5 

26 

5974*1* 

9221027 

4334194 

»360157 

1307179* 

»60770 

9I75135I  8 

4 

27 

39794*7 

9214119 

433775» 

$352228 

130534«* 

*6lO|I 

917407'  3 

J 

a« 

39I2I55]  9207616 

4541209 

* 54481* 

13035061 

»63194' 

f 172920  3 

12 

29 

59(4(15 

910091* 

434446« 

»339360 

13014731 

»6455» 

9171761  1 

11 

lo 

1 39(7491 

9194226 

434*1*4 

*3*»403 

1199*414 

»65*13 

9170601  3 

10 

ii 

5990159,  91(7539 

43513*3 

»3*0450 

II9S0141 

»670*9 

9169440  j 

32 

1 399a(>4'  9<>0(57 

4355045 

(311501 

11941**3 

»4*354 

916827$  ^ 

18 

13 

3995493 

91741*1 

435*504 

»50455* 

11943650 

S69623 

9167117  1 

17 

14 

199(159 

916751« 

4361944 

»196616 

22925441 

»70*91 

9145988  1 

16 

35 

4000225 

! 9160244 

45654*9 

I2I8684 

11907156 

872160 

9164791  • 

15 

5T 

4003491 

91541*3 

436X91 

»1*0753 

11**9096 

«73430 

9163628 

24 

17 

4004154 

9>475**1 

4J72357 

»171*17 

»1*70960 

»74701 

9162463 

23 

)* 

400M1I 

9140*71 

4375**1 

»164905 

21252242 

•7897! 

9161297 

22 

39 

401 14(4 

9234233 

4379**« 

»?j4j*7 

11*3476« 

»7714« 

9160131 _ 

£1 

40 

4014150 

912759^ 

43**755 

»14907! 

11*1649< 

»7*51« 

915*964 

20 

41 

4014(14 

9120952^ 

43S6225 

»141164 

1179*656 

»7979 

9157796 

19 

42 

401947* 

9114336 

43*9691 

»13315! 

117*043! 

88107 

9156627 

18 

43 

4022141 

9107704 

419316: 

»11535« 

1174144« 

*«»!4 

9155457  _ 

iZ 

44 

4014*04 

91010*7 

439665 

»11744 

H74447( 

\ 88362 

91541*6 

16 

45 

4017447 

9094471 

44OOIO) 

82O956I 

117147  3< 

**490 

J 9153115 

15 

44 

40301 3€ 

90*7*45 

440557* 

»101675 

1170**0 

1 S86I8 

9151943 

14 

47 

4032791 

9021261 

44070S 

»19379' 

11690905 

**744 

91 80770 

_13 

42 

403545^ 

9074441 

3 441052 

(1*591 

1167303' 

***75 

1 9149597 

12 

49 

403*115 

906*07 

, 44X400( 

8i7803< 

'>  2265512 

»900! 

9141413 

u 

50 

4040771 

90614* 

1 441747 

5 817016 

1163735 

»9131' 

914714* 

10 

12^ 

404343; 

905490 

1 442095 

816229 

1141955 

89260 

6 9146O72 

9 

52 

40440»; 

904*3*4 

► 442443 

»15443 

1 2260177 

*9!*9 

) 9144895 

8 

53 

404*75' 

r 9041751 

i 44279 J 

»14457 

115*401 

*95'» 

1 9«457i8 

7 

54 

405 14K 

90351* 

4431)9' 

»13*71 

115441* 

»9*47 

0 9142540 

6 

ii 

445407 

901*4* 

4434«7 

l 813086 

1154*57 

1 »9776 

0 9141361 

5 

5* 

405473^ 

5 902206< 

i 443*35 

2 812301 

5 2253021 

5 «9905 

I 91401*1 

4 

57 

405939; 

t 901551^ 

5 4441*3 

4 211517 

2 2151322 

2 900)4 

1 9139001 

3 

5l 

406205« 

3 900*961 

* 444531 

7 21073) 

4 224955« 

2 90163 

4 9137*1« 

2 

J9 

406470 

2 900242 

7 444**0 

1 SC99SC 

< 2247792 

►5  90293 

7 913663« 

I 

40 

1 4067344|  2995*9 

i|  445*1« 

16  *C9I6; 

q 22460); 

'rt  9042llj  91354551 

0 

liComraieftiUamaAibcndq 

c 

□56 

'XxM  a 


' V 


Siiui. 


U>^4HthMII  U^MUtMtU 

Sstmm.  TtigonettfO)garu.  TMgmn  Sumuit. 

Pmjku. 

~ 114«oj7i 

is44iSoC 

intini 
lzW7li 


41iU:6 
4154172 
4*57.1 1» 
416016! 
’ <ri6alo$ 
416545! 
416I997 
4I7CV41 
■41755*5 


4i*}955 
, 41*6^97 

-,4>*92!9 
e 4I9J»«0 
4194521 
4197562 
■»4'W02 

I,  42pa642 

I 42O5OS I 
4207720 


42IJ6J5  ' 
42I«27! 
4220910 
422!5(57 


»9*9797 

»96!2S6 

»9567>0 

$950180 


8O6OJS9 

»05257» 
»044771 
»056969  . 

8029171 

»021577 

»OI|5»7 

»oo5»oi 


»892005 
»»»5555 
»8791 10 
»872670 , 
8866255 
»«59804 
»»5!379 
»»46959 _ 


»»14934 

»8d«!44 

88(52  1 59 
«795779  . 

»7»9404 

*7»3053 

»776667 

»770306  _ 
-»763959 
»757599 
»75125) 

«744912  . 
»73«S'75 

»71224! 

SI25916 

_»7«9594, 

«713277 
»706965 
»700657 
»«94354  . 


4494177 

4497674 

4501172 

_450467I 

4501171 ' 
4511672 
4515173 
451»675 


4536200 

45397OS 

4543217 

4546727 
455023»  ' 
45SI7SO 
455726+ 
456077» 
•4564293  ■ 
4567>09 
4571326 
4574»43 


86K056 

8681763 

»6*5475 

8669192 

8662913 

8656639 

8650370 

8644106 

'8637»46 

8631591 

8625341 

8619096 


4606541 

4610068 

46IJ596 

4617125 


7966931 

7959169 

7951411 

7943657 

7935908 

7928161 

7920419 

7912681 

7904947 

7897217 
7»»049I 
7««i769  . 
7»74051 

7866337 

7858627 

_7»5092i 

7843219 

7836520 

7*27825 

7»20i3+ 

7812+56 

710+76+ 

7797085 

77»9405< 

77*t73« 

7774067 

7766+02 

77^8014 
77+3+3 J 
77357*2 
77»»13tI 


22390223 

22372742 

22355284 

22337«4» 

22320+35 

223030++ 

122*567$ 

22z6»32» 
222  5'1004 
2223370} 
22216+24 

22 19916» 
22181935 

22164725 

22147537 

22150372 


90+221 

905516 

906812 

5K)8i09 


'•SnMs 


925074 

^26386 

927699 

929013 


4226183/  8612856' 


4634780 
4658314 
4641  »49 
46453«$ 
4648922  ' 

46$24«0 
4655999 
_4659S40 
466JO8 1 


7689970 
7682347 
7674281 
7667113 
7659501 
7651893 
7644289 
7656689 
762^3  “ 


221 13229 
22096109 
2207901 
22061934 
2204+8^ 
220278+6 
220108 3+ 
_319938+s 

2197687+ 
»1959926 
21943000 
_2I926094 
2I9092 1(1 

2189234! 
2187550! 
21«<»689 
21 »41892 
21825116 
21808362 
21791625 
2/7^+918 
21758228 
21741559 
21724911 

2170*283 

21691676 

21675090 

21658525 

21641981 

21615+58 

2160(956 

21592+75 

21576015  “ 

«1559575  . 

215+3155 

21526756 
215)0377  “ 
21+94019  ■'  • 

21+776*1 ’ 

21+6116+ 
21+45067  ■" 


940«»3 

' 9I0102<1 

94i207 

^lOOSls 

9+35J2 

9099615 

. W»58 

9t^*406 

946185 

^>9719^ 

947513 

' 969599'! 

9488+2 

9094781 

950172 

90955.72 

"951503 

' ^9091562 

958835 

9091151 

954168 

96*9939 

95? 503 

' 90*8726 

956839 

■ 9087512 

9S*I76| 

90*6297 

9595M 

9083082 

966853 

90»)866 

94X19; 

~^^o*46+9 

'9«J534 

'96*7+32 

964*75 

90*021+ 

‘ 966217 

■ ' 9678993 

'967560 

■9677775 

96*90+ 

•9076555 

9702+9 

9675334 

9789+3 

1974292 

'9756+2 
__97«9^ 
’ 97*345 
979698 
9»t052 
988407 
9»J7«3 


Kxintr»  itiodaiii  xlhilieiiili 


9»74U2 
9i7$««9 

, 907I665 
‘9674441 
9066215 

906J989*" 

9066763 

90«{$35 
_90«4307 

^^io7S'~5 , 


C.Zi 


M. 


♦s 


Smut. 

~4iisni 

4i2*<19 
413 1+55 
4134090 


Ijaftrithmi 
Sumim.  Ttngntei 


4063081 

4666613 

4670166 

4673710 


4236715 

4139360 

4241994 

4244618 

4147202 

4249*9! 

4251528 

4255161 

4257793 ■ 

^260425 

426J056 

4165687 

4168518  ' 

4170949 

4173579 

4176109 


*53*339 

>$32160 

8525985 

8519815  . 

»513650 

8507489 

«501333 

«4951*1 


4677255 

4680801 

468434* 

_46«7«96 

“4691444 

4694993 

4698543 

4702094 

4705646 

4709199 

4711753 
4716308 
4719864 
4723412 
472698 1 
4730541 


417<83> 

4281467 

4184096 

4186714 


8489034 

8481891 

8476754 

8470611 


4734101 

4737664 

4741117 

4744790 


4189352 

4291979 

4294606 

4197133 

4199859' 

4301485 

4305111 

4307736 

4310361|' 

1(311986 

4315610: 

. 4318134 
431085« 

43134*1 

4326104 

4128726 


14644931 

«458369; 

8451150, 


«446135*. 
84400251 
«433919, 
S4278IS 
JI4M722I, 
*4I56io 

«409543 

«405560 

8591308. 

*385259* 

8379174! 

.83751 T4*. 


474*354 

4751919 

47554*5 

4759052 

4762620 

4766189 

4769759 

4773350 


UltftuntiM 
tS'  Lo^ATit 
'fAnfent. 


7629093 

7621500 

7615611 

7606126 


759*74) 

7591167 

75*3593 

7576021 


Tjnitntt 


2144506/ 

2142*790 

21412534 

21196:98 


2i3*OOdl 

215658S8 

21547713 

21331558 


75684^9 

7560893 

7553333 

7545776 


7508051 

7500517 

749f9«7 

_2485460, 

7477937 

747O418 

7462902 

7455389 


21315423 
21299 308 
21283213 
21267138 


4776902 

47*0475 

4784049 

4787624 

4791200 

4794777 

4798355 

4801954 


7447880 

7440374 

7432872 

7425373. 

741787« 

7420386 

7402898 

7195414 


21251083 

21253048 

21219032 

21205036 

21187059 

21171102 

21155164 

2IM9246 

21123347 

21107468 

21091609 

210757^9 

2I059V4V 

21044148 

21028367 

21012605 

20996863 

20981140 

20965436 

20949752 


983765 

985120 

986478 

987837 


9*919 

99055* 

991920 

991283 


Siniu 


9063078 

9061848 

9060618 

9059187 


905*155 

9056922; 

9055688 

90M454 


9946+7 

996012 

997379 

998747 


1000116 

IOO1486 

1002836 

_2®?4227 

10(55599 

TO06972 

100S546 

1009721 

1011097 

1012474 

1013852 

1015232 


9053219 
905 ►9* 3 

905«746 

904950* 


904$270 

9049051 

904579« 

9044ii 


73*7933 

7380456 

73729*2 

7365512 

7358045  ' 

73505*2 

7343122 

7335665 


20934086 
20918439 
209028 1 I 
20887202 
20871612 
20856040 
20840487 
20824953 


«3670)9 

8 36 1008 
»554»6l 
*.U8i520 


«5«8«S 

8356850 

8350822 

832479« 


43523J2 

4J549"31 

4357549, 

4'i6m67 


ft2 94744 
8288747 

8282754 

8276765 


4362785 
^ 4365402 
45680']  9 

43706^  •: 

•437325 » 

4^74867 

.43784*2 

4;Aio97 

' 14^1+9^2  *246<89 


4*05515 

4*09096 

4*12678 

4*16261 


4*19*45 

4*23430 

4827016 

4830603 


#7328212 

7320762 

7313316 

7305*73 


20809438 

20793941 

20778463 

20763004 


7298454 

729099* 

7283566 

7276138 


20747564 

20732142 

20716739 

20701155 


4834191 

4837780 

4841371 

4844962 


4848554 

4852147 

4855741 

^4859336 

4862932 

4866529 

4870127 

4873726 

4*77 >28 


7268713 

7261291 

7253874 

7246459 


206859*9 

20670642 

20655313 

2064(X)05 


7239O47 

7231639 

7224234 

7216832 


2(^24711 

2O609437 

20594182 

20578945 

20563726 

20548526 

20553344 

20518180 


10^6613 
10*7995 
TO19578 
t020762 
1022147 
1023J33 
1024920 
IO26JO8 


90433  ic 
9043068 
9040825 
9039582 
9038338 
9O37093 
^35«47 
9014600 
903T353 
903^^05 
9030856 
9029606 


9028356 
9027105 
9025853 
90  24600 


1027697 
1029087 
1030478 
103 ll70 ^ 
1033263 

IO34A57 

163^052 
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164454« 

1646)62 


8498927 

«497394 

8495860 

«4943261 

84927911 

8491255 

8+89718 

8+8818O 


8+866+ir 
8+85  lOlI 
8+83562] 
8+8:022] 


iConira  regulam  aiiruben^ 


16OO33+7I  I6+«179|  «+8O+81 


Y)7y 


*.nl 

oxtafleipiUm  adhibendU 

M. 

SlUMS. 

jtgMnhuu 

Simum, 

TMgiutes 

Diffirtiuut 

cyLogirii. 

TMgtm. 

TAngcuits 

Logtriihim 

SiMim. 

Stnus 

0 

1 

» 

3 

5299192 

5301659 

5504125 

5506591 

6I5O5O5 

6345652 

6341002 

6336354 

624*693 
625273» 
62567*5 
6260*  34 

4702126 

4695655 

46*91*6 

46*2717 

16003547 

15992994 

159*2651 

15972315 

1642179 

1649997 

1651816 

1653637 

.480411 1 
*47»»39 
»477397 
•475*54 

60 

5« 

•51 

57 

> 

1 

9 

10 
11 
IZ 

13 

14 
15’ 
16 

17 

18 
19 

5309056 

5311521 

5313985 

5316449 

03U/O9 

6327O67 

6322428 

6317/92 

6264**4 

626*935 

62729** 

6277042 

4676240 

46697*5 

4663322 

4656(61 

159^1992 

1595X676 

1594x170 

159J1073 

1655459 

16572*1 

1659106 

I660931 

«474310 

«47*765 

>471219 

»469673 

56 

55 

54 

51 

5318913 

5321376 

5323839 

5326301 

6ai3i>9 

6308529 

6303902 

62992/8 

62I109I 

62*5155 
62S9214 
6293*74 
^ 6297336 
6301399 
6305464 
6309550 

4^50402 

4643944 

46374« 

4631034 

15920785 

15910507 

15900238 

15889979 

1662757 

166458$ 

I6664I4 

1668244 

*4«t 126 
»466579 
»46503 1 
>4634*  i 

52 

51 
50 
49 

48 

47 

46 

45 

44 

41 

42 
_4l 

40 

19 

18 

17 

16 

15 
M 

Ji 

52 

11 
JO 

29 

2t 

27 

26 

25 

24 

23 

22 

21 

20 

19 

18 

17 

16 
1$ 
14 
11 

12 
11 
10 

$ 

8 

7 

6 

5 

4 

1 

a 

l 

c 

M, 

5U»763 

SJ31214 

SJ3368S 

5336145 

6294657 

6190039 

6285424 

6280812 

4624582 

46I8I3I 

4611682 

4605235 

15*79729 

15*694*9 

15*59259 

15*4903» 

15*3**27 

15828625 

15818433 

I580S251 

1670075 

167190* 

1673742 

1675577 

8461932 

*4603*1 

845**30 

«45727» 

«455725 

«45417* 

8452618 

845*064 

«449509 

«447955 

»44639« 

*444«3» 

>443**0 

84417*1 

<440161 

>43*6ca 

8437039 

«455477 

»433915 

«4>*35* 

533*605 

5341065 

S3435I4 

53459*3 

6276203 

6271597 

6266994 

6262394 

6313598 

6317667 

6321738 

6325SIO 

459*790 

459*347 

45*5906 

4579467 

1677413 

1679250 

16I10** 

16*2927 

so 

21 

22 

23 

24 

25 

26 
27 
2$ 
29 
10 
31 

5 34*441 
5350*9* 
5353355 
5355*11 

6257797 

6253203 

624S6I2 

6244024 

6329883 

6335958 

6538034 

6342112 

4573030 

4566594 

456O160 

455372* 

1579*07* 

157*7915 

15777761 

15767616 

15757480 

15747353 

15737235 

15727127 

1684767 

1686609 

1688452 

1690296 

535*26» 

5360724 

5363179 

53656(4 

6239439 

6234857 

6230278 

6225702 

6J46191 

6350272 

6354355 

655*439 

4547*9* 

4540*59 

4534442 

452*017 

1692141 

1693688 

1695836 

1697685 

5368088 

.5370542 

5372996 

5375449 

6221 129 
6216559 
6211992 
6207427 

6362525 

63666.3 

6370702 

6374792 

4521594 

4515172 

4508752 

4J02333 

4495916 

4489501 

4483088 

4476676 

• 15717028 
15706938 
15696*57 
15686786 

5699535 

1701387 

1703240 

I7OSO94 

32 

33 

34 
3$ 

36 

37 
58 
39 

5377902 

53*0354 

53*2*06 

53*525» 

6202865 

619*306 

61937SC 

61*919; 

6378884 

6382977 

6387071 

6391169 

15676724 

1 566667 I 
15656627 
15646592 

IS6'36566 

15626549 

ij6i6S41 

15606542 

1706949 

170880$ 

I7IO662 

1712521 

17145*1 

1716242 

171*104 

1719967 

*4}07« 

8429223 

>42765* 

»429092 

«424525 

«422957 

«4213*9 

<419**0 

841*250 

8416679 

S41510* 

8413536 

8411963 

8410390 

8408*16 

S407241 

53*7709 

5390159 

53»6o9 

539505* 

61*4647 

61*0IOC 

.6175556 

6171015 

63^5^67 

6399366 

6403467 

6^7569 

4470266 

4463*5* 

44574” 

«5104S 

40 

41 

42 

43 

5397507 
5399855 
■ 5402403 
5404851 

6166477 

61615142 

6IS74OQ 

6152879 

6411^/  1 
641577« 
6419886 

642399.5 

4444646 

443*245 

4431*45 

4425447 

15596552 

155*6571 

15576599 

15566636 

1721831 

1723697 

1715564 

1727432 

44 

45 

46 

47 

540729« 

5409745 

54X2191 

5414637 

614*332 

6143*21 

6139507 

61347*9 

642*10; 

6432216 

6436529 

64'(0444 

4419051 

4412656 

4406263 

4399*72 

155566*2 

1554673» 

15536803 

15526*77 

1729301 

1751172 

1735044 

I7349I7 

1736791 

1738666 

1740542 

1742420 

1744299 

1746179 

1748060 

1749942 

1751826 

1753711 

«755597 

1757484 

48 

49 

50 

51 

54X7082 

5419527 

5421972 

5424416 

6130274 

6125762 

6121253 

6116747 

6444560 

644*67* 

645*79* 

6456919 

43934*3 

43*7096 

43*0711 

4374327 

15516960 

15507052 

15497153 

15487263 

&4O5666 

84O4O9G 

«402513 

»400935 

52 

53 

54 

55 

5426859 

5429^02 

5431743 

5434L86 

6112244 

^107744 

6103246 

6098751 

f 6461042 
6465166 
6469292 

6475419 

4367945 

4361565 

43551*6 

434**09 

354773*2 

15467510 

15457646 

15447^1 

15437945 

1542*10* 

1541*2*0 

15408461 

«399357 

«39777* 

»396199 

«394619 

«39503« 

8391456 

«3«9«73 

838829C 

56 

57 

58 
IL 

6o 

5436629 

5439070 

5441510 

54439SO 

6094259 

6089770 

6085284 

6080800 

6477548 

6481678 

6^5809 

6489942 

4342433 

4336059 

4329687 

4323316 

4316947 

5446390 

6076319 

6494076 

1539*651 

1759372 

8386706 

iConrraicaui«upadhibcndii  G.57 
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$.  3} 


IluitaR^tilam  acfiul)cndi. 


M. 

Sinut. 

LofAtuhmi 

SiHU*m. 

Tmgmtts 

O"  Logmt 
Tanftm. 

TMgtms 

Lofamhm 

Suuitm, 

Suus 

0 

1 

a 

5446590 

544«*>9 

5451:6» 

5453707 

6076319 

6071841 

6067366 

6062894 

6494076 

649*212 

6502350 

65064*9 

4316947 

4510579 

4304213 

4297849 

15398651 

15388850 

15379057 

15369273 

1759372 

1761262 

1763153 

176)04) 

8386700 

8385121 

8383536 

83*1950 

60 

59 

58 

57 

5 

5 . 

54S*I4$ 

S45»5»5 

^546IO«0 

5^J4?6 

605*42) 

605395* 

6049494 

6045033 

6510630 

6514773 

651*917 

6523063 

42914*7 

42*5126 

427*766 

427240* 

15359497 

•15349730 

15339972 

15330222 

176693 8 
17^8*32 

177072* 

177*62) 

»3*0163 
* 37*776 

83771** 

*375599 

56 

55 

54 

ji 

h 

9 

10 

5465)592. 
546! 32» 
547076S 
547319» 

6040573 

6036120 
603166S 
. 602721* 

6527210 

6531359 

6535510 

6539662 

42660)2 

42)9698 

42)3346 

4246994 

153204S1 

15310748 

15301024 

15291309 

1774)13 

1776422 

177*322 

17*0224 

«374009 

»372419 

8370828 
8 3692 36 

52 

51 

50 

_4? 

iz 

13 

14 

5475632 

5471066 

54*0499 

54»2932 

6022771 

6O1I327 

6013**6 

600944* 

6543816 

6547971 

6552128 

6556287 

4240644 

4234296 

4227950 

4221605 

15281603 

15271905 

15262216 

15252555 

17*2127 

17*4031 

17*5936 

17*7*43 

8367644 

83(56051 

8364457 

8362862 

48 

47 

46 

45 

16 

*7 

l8 

54*5364 

34«7796 

549022» 

5492659 

6005013 

6OOO5IG 

5996150 

5991723 

6560447 

6564609 

6568772 

6572937 

421)262 

420*920 

4202)10 

4196241 

15242863 

15233200 

15225545 

15213899 

1789751 

I79I66O 

1793570 

1795482 

>361266 
* 3 59670 
835*073 
83)6476 

44 

4) 

42 

41 

10 

11 
zz 

5495090 

5497520 

5499950 

5502379 

59*7499 

59*2*7* 

597*460 

5974044 

6577103 

65*1271 

65*5440 

6589611 

4189904 

4183569 

4177230 

4170904 

15204261 

15194632 

15185011 

15175398 

1797395 

1799309 

1801224 

1803140 

»3)4*7* 

«357279 

8351680 

8350080 

40 

39 

38 

JZ 

24 

25 

26 

5 504*0* 
5507236 
5509664 
55ll09> 

5969631 

5965221 

5960*14 

5956409 

65937*4 

6)9795* 

6602134 

6606312 

4164)73 

41)6244 

41)1917 

414)591 

15165794 

15156199 

15146612 

15137034 

1805058 

1806977 

1808897 

1810818 

* 34*479 
»346*77 
8345274 

* 343671 

36 

35 

34 

33 

28 

29 

30 

31 

32 

33 

34 

55»451« 

5516944 

5519370 

5952007 

5947608 

5943212 

5938829 

6610491 

6614672 

6618855 

6623059 

4139267 

4132944 

4126623 

4120314 

15127464 

15x17903 

15108351 

15098807 

1*  12740 
1814664 
1*165*9 

i*i*)i5 

»342067 

»340463 

*33>*)* 
t-3  37252 

32 

31 

30 

29 

5524220 

5526645 

5529069 

5531493 

593443* 

5930050 

5925665 

S92W73 

6627225 

6631413 

6635603 

6639792 

4113996 

4107680 

4101366 

4095043 

15089271 

15079744 

15070225 

15060714 

1820442 

1822370 

1824299 

1826230 

8335646 

8334039 

8332431 

8330822 

2l 

27 

26 

25 

36 

37 

38 

39 

40 

41 

42 

5553936 

«33633* 

553*760 

>»t4«9j'  66439*4 
5912516;  0o^.,8 
390«I4c!  665237; 
S903771I  6656570 

408*731 
40*2421 
»076113 
i 406V— = 

15051211 

15041717 

15032231 

15022753 

1828162 

1830095 

1832029 

IS33964 

« 8329212 

8327602 
8325991 

8;24380 

24 

23 

22 

2> 

5543603 

5546024 

554*444 

5550864 

5899402 

5895036 

5*90673 

5**6313 

6660768 

6664^8 

6669170 

6673373 

4063501 

4057197 

4050895 

4044594 

J50»>*83 

15003821 

14994368 

14984923 

1*35901 

1*37*39 

1*1977* 

1*41719 

8322768 

»3211)5 

8319541 
* 3 17927 

20 

19 

18 

17 

±L 

4» 

45 

46 

47 
41 

49 

50 

55532«» 

SS5S702 

5S5»12C 

5**1955 

SI7760C 

5*7324« 

5*6**95 

667757! 

66817*) 

66*5994 

6690204 

4038294 

4031996 

4025700 

4019405 

14975486 

14966058 

14956638 

14947226 

1843661 

1*4)604 

1*41)4* 

1849494 

8316312 

8314696 

8513079 

8311462 

16 

15 

»4 

13 

5562956 

556537 

SS6779C 

5*64551 

5*6020! 

5*55*67 

5*51525 

669441« 

669863< 

670284 
1 670706 

4013111 
3 4OO6S19 

4000529 

3994241 

14937*22 

1492*426 

1491903* 

14909659 

18)1441 

18)33*9 

1*5)33* 

I*S72** 

8J69844 

8308226 

8306607 

8304987 

12 
1 ! 
10 
9 

52 

53 

54 

557262: 

5575037 

557745 

5*4719 

5*42*6 

5*3*53 

5*3420 

67112» 

671550 

671972 

672394 

39*795! 

39*1667 

39753* 

» 396910 

1490028! 

14*9092 

14**1571 

14*7222 

l»5924C 
1861 193 

186314? 

i865ro: 

8303367 

8301746 

8300124 

829*<01 

8 

7 

6 

5 

56 

57 

58 

558128 

558469 

55*710 

55*95' 

5*29*7 
5*2555 
5*2123 
\ 581692 

672*17 

673239 

673662 

0 6740*5 

3962*1) 
7 395653) 
5 39)026 
♦ 39439*' 

14*6288' 

14*535'5 

14*44211 

14*3491 

^ 186705 

186901 
; 187097 

5 l»7293< 

»290 *7 

«2952) 

^9)62 

»29200 

4 

3 ! 

8 3 
2 I 

60 

\ 559192 

9 58 1260 

6 674508 

5 3937701 

) 148256101  i874»9 

«29037 

«Contra  rcguiam  atihiUcn^*] 


I 

utaRetcoIim  adhibcodil 

0 

l 

i 

3 

Smm. 

LtgM$ihmi 

Smmm. 

Tmgentes 

1}  liratu 
O"  Logtril. 
nl. 

Tdngnus: 

Logtnetm 

Simum. 

Sinus. 

5 $91929 

J 59+3+0 

5594751 

5599161 

5812606 

5808295 

5*039*7 

57996*1 

6745085 

6749318 

6735553 

6757789 

3937709 

393143$ 

3925163 

391**92 

8+«i56io 

11^16312 

14807021 

1+797740 

i»74«97' 

il7«t6o 

1878824 

1880789 

S290376 

*i8*79+ 

8187111 

«185491 

"Jc 

$9 

5* 

57 

5 

6 
7 

5601571 
560398 > 
5606390 
$60<79> 

5795378 

5791078 

5786780 

5781485 

6761027 

6766267 

6770508 

677+751 

3912623 

3906355 

3900088 

389382} 

1+711+«« 

1+779200 

1+7699+1 

1+760690 

18*1755 

I884713 

1886691 

1888661 

82*3»04 

8282234 

82S0603 

827*972 

56 

55 

54 

_$3 

52 

51 

$0 

49 

1 

? 

10 

11 

^6 11206 
5613614 
5616021 
5618417 

5778191 

5773901 

5769615 

5765330 

6778996 

6783143 

6787491 

67917+1 

3887559 

3881197 

387503« 

38«l77« 

1+75 1++7 

1+7+2112 

1+732985 

14723765 

i«90633 

1891605 

189+579 

1*9655+ 

*177S40 

«»75708 

8»7+07S 

«17»++1 

12 

13 

14 

15 

16 

17 
tS 
19, 
20 
ii 
22 
23 

5620833 

5613139 

56156++ 

5628049 

5761048 

5756769 

5752+93 

57+8219 

6795993 

6800246 

6804501 

6808758 

3*6251* 

3S5626I 

3*50006 

3*43752 

1+71+553 

1+705349 

1+696153 

14686965 

1*9*530 

190050* 

19014*7 

190++67 

8270806 
1 8169170 

*2«7534 

«165897 

4* 

47 

46 

49 

49 

4» 

42 

40 

39 

3* 

37 

5630453 

5632857 

5635260 

5637663 

574394* 

5739680 

57354M 

5731151 

6813016 

6817276 

6821538 

6825801 

3837500 

38312+9 

382+999 

3818751 

1+677785 

1+668613 

1+659+49 

1+650293 

190644* 
190I+3I 
1910+15 
191*400 

8164159 

8262611 

8160981 

* »59341 

8157703 
* 156061 
«15441I 

8152779 

56400&6 

56+1468 

56+4869 

56+7170 

5726891 

572263+ 

5718379 

5714127 

6830066 

6834333 

6838602 

6841872 

3*12505 

3806261 

3800017 

3793775 

146+1  146< 

1<^32007 

1+612875 

14613750 

191+3*6 

«916373 

191*361 

1910351 

24 

25 

26 
27 

5649670 

5651070 

5654+69 

5656868 

570987« 

5705631 

5701387 

5697143 

6847144 

6851417 

6855692 

«859969 

378753« 

3781296 

3775059 

3768822 

I46O4633 

1459552) 

14586421 

14577327 

1922348 

1924335 

1926328 

1928323 

8151136 

«149491 

*l+7*47 

>146101 

36 

35 

34 

3) 

2t 

29 

30 

31 

5659266 

5661665 

5664062 

5666459 

5692906 

5688670 

56*4436 

56*0205 

6864247 

6868527 

6872809 

6877096 

3762587 

375635+ 

3750111 

37+3891 

145682+1 

1+559161 

1+550091 

14541018 

1936319 

1932316 

19343x4 

1936314 

«144556 

8141909 

8141161 

8139614 

32 

31 

30 

29 

aS 

27 

26 

25 

24 

23 

22 

2t 

32 

33 

34 

35 

5668856 

5671252 

5671648 

5676043 

5675976 

5671750 

5667517 

5663306 

6881379 

6885666 

6889955 

6894146 

37376611  I+53I972 

3731+53  8+522924 

3725206  8+513883 

3718980'  8+50+850 

193*31$ 

1940317 

1942321 

,1944326 

*aJ796$ 

8236316 

8234664 

8233015 

36 

37 
3< 
3?^ 

40 

41 

42 

43 

44 

45 
. 46 

47 

567*43? 

5680832 

5683226 

5685619 

5659088 

5654871 

5650659 

5646449 

6898539 

6902833 

«907129 

69iiA^‘>' 

3712756 

3694090 

14495825 

14477797 

14468794 

1940332 

1948340 

1950349 

1952359 

8231363 

8229711 

8228058 

S226405 

5688011 

5690404 

5691796 

5695187 

5641141 

5538036 

3655»34 

5619635 

“^915725 

6920026 

6924329 

69286)4 

3687871 

3681653 

3675437 

3669223 

14459799 

1++50812 

1+++1>33 

14+31861 

195+370 
1956383 
1958398 
196041 1 
1961428 
.I964445 
1966464 
1968484 

«214751 

<113096 

8113440 

8219784 

20 

19 

1* 

27 

x6 

X5 

14 

13 

5697578 

5699968 

5701358 

57<H747 

5615438 

5611144 

4517051 

5611863 
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etiam  cuiufcumquc  Ggur(  Coroll. 

Cylindri  in  annulum  Gexi  (uperGctes  planas  Inue* 
oirepr.41. 

Quomodo  (uperGciet  ilU  Imucem  crefeant  Co- 
roll. 

Apotonae  • 

A potome  guynam  pr.  i) . , 19* 

Apotomarum  feX  Ipccies  inuenluntof  pr.a.  ,19* 
Apotomirnm  fei  fpecies  pr.;-}. 

Apo(omemedi(  comncoIurablUs  linea  spotome 
media  eft  |u.5}.  105 

Apocome  inedia  prima  pr.ja  ■ pag.  ipn 
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fecunda  **  ' 

Apotorae  eotnmeorurabilis  Unea  apotomeqtt. 
pr. 

Media, fi  extrema  ratione  liarp  fcd(  (egmeota 
(unt  apoiome  00 

Applicata  (patii  • 

Parallclogrammum  applicare  alieni  ilnc(  cum  de- 
fedu  pag. 
idem  agere  eum  cxctflu 

Applicare  paraltetogrammumcnm  exceOMMlil 
defedu  alicui  lin«5  pr.  & 

Parslltlogrlmum  maximumappllcatoniiaq4 
nam  Gt  ■ - 1*  f 

AppUcat(  lioepqnadratricl  • 

Applicata  qoadrairicls  _ 

Applicata, cum  cft  radias  eft  BBOfiapropome 
Inter  (agUum,fi  quadrantem Cor.l.lf 
Applicata  io  quadrairict,  cui  arcui  Gt  (qoalii  Co- 
|£0l^ 

Sedionum  Conicarum  Applieatp . 

Qoadrata  applicatarum  In  ellipG , fi  bip 
(unt,vt  redangula  ex  (egmfntis  diametrd 
extenditur  doc.  inCor. 

Applicatas  reperire  io  (edionibus  conicis  J 

Q^drau applicatarum  in  parabola  funt  iuiiceai, 
xt  interceptf  diametri  portiones  pr.y.  r. 
Quadrata  applicatarum  (qualia  quibas  redangu- 
lls  In  parabola?  pr 

lpellipG,fi  hypeCboIii  quibus  rcdaagidif  Gnt 

(qnalla  quadrata  appllcaurnm . 

Applicatarum  in  Afymptotnm  tersnisWium  re- 
dangula,qu(|ficuiBam  quadrauq  fios  (qualia 

Applicatas  Inuenire  In  ellipG  Cor.  ij. . 

Vide  diameter. 

Ar.ea. 

Aream  cuiuflibet  regutiris  In  (quait  ptraU 
leiogrammum  redigere  pr.^^  904 

Cui  redangulo  circuli  arca (quettir  r.?.  ■■  . 

Aream  circuli  cx  data  diametro,  fip^pheria 
proximd  inuenire  pr.^  y.  > 

Area  circuli  <(l  ad  quadratum  diametri  rtiiral 
14  proxime  pr.g.  ) .9 

V^c  circulus. 

Ex  diametronoco  aream  circuli  proximd  inoenU 
re  pr-7.  pag.  u9.  fi  alio  modo  ; 

Area  ifopcrimct^Gguratum.Vide  Ifopertmeirp. 
Area  annuli  vide  annulus. 

Area  cuiuflibet  trianguli  reperire 
Arcam  cuiunibct  6gur(  reguUcMifipmrc  pro- 
pof.ao.  i5o-y 

Aream  Ggure  irregularis  inuenire pr.ai. 

8r  etiam  Geometrici  pr.aa. 

Vide  nomen  figur(  cuiui  aream  cupis . 

Arcus. 

Arcum  detruncare  (qualem  alteri  pr.l.  360 
Arcum  circuli  deferibere,  cuius  centrum  haberi 
nequeat  pr.r. 

Arcua  (quali  diminacionedecrefccotes  Gmuk  di- 
midiu  integroru  (quant  exclufo  voo  pr.co.  spe 
Arcus  tertius  proportionalis  duabus  redis  pr.ao. 
fiat.  Cof.j. 

arcus  Ucua  ggualis  : r aa . fi  14. . -9/: 

Maiot 
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Maior  ireoi  liditt  maiori  proportionem  ad  mioo> 
rem»^uam  ciiorcU  malo^  m chordam  oioorit 
pr.j.  pae.loZ 

Arras  fimilb  clrcoli  ad  arram  fimllem  en  $ vr 
chorda  ad  chordam»  8c  d eootra  pr.^^.  i 
Arcoa»  ac  rcAorct  proportiooalta  faot  ioctreu» 
lis  «qualibuB  pr.jp.  t 

Areos  lB6Armeafibi«aarrcAos»aatrcAisdoobas 
angoioi  finales  factant  pr.4.  jdl 

Arcua  rade  ttla^ali  Tphar^a  * 

Ar^fimeou  Mathematica. 

Modi  ai^mentaodl 

Alccraa  louerCi  ExtquallEnumeratlotColleftlo» 

' Refiduarie»  Rrphcaiki»  l>ctn6io»  OlnlfiOf 
Compofitlo»  Coauertio,  qox  vide  fols  locit . 
Modi  arfoendi  in  proportionibus  ?r  fiK}. 

Argumeta  mathcM^  ettremot  maiori*i]aiobrt 
. nedioKrmlnocoo(laatpr.i3t  itf 

Arithmetica . 

Arithmcdea  eft  fdemla  ofteofioa»  llr  dm  oMe* 

> Aumaffignatnr  pr«T.  H 

Aridiiacdcarcriet.  ' 

Arithmetio  proportloois  pr^letacel  * *)7 
io  exordio  expeof. 

Arithmetica  linearam  proportlOpr.t4.  xf5 
Arithmeticum  namenim  in  partes  arithnNtkt.1 
diftribuerc  pr.lf.  ' 'M* 

ScricmfimHemferieiarlthmetlc*  ioaeobopeo* 
pof.tp.  *4^ 

AHchmetictumultipIiearai  per  numerum  Incer- 
oalloramiqoemnumerauig^ott  ia  arkbmc.^ 
tica  ferie  pr.^.  6t  Ctor. 

NnmeA  Arichmened  proecdcmn  •9Halieer  ab 
ab  extremis  diffiii»vtfint«(piaks  pr  A.  930 
Arithmeticam  feriem  in  fnmtnam  colligere  pip* 
pof.p.  ajp 

Arfthmcticam  feriem  propordooallum  extendere 
'T.r.io,  »4® 

Arithmeticum  ce  rtidtn.  St  vidmum  reperlre  prop^ 
iin.  ert).  »4® 

Vide  fnouna»  interoallum»  medium , 

# Arithmeticorum  rpariornm feries: 
keAenguIs  Arithmecied  decrefccntla  funt  dimi* 

' dinmiutegroramvnociclufopr./a.  499 
ReAangnU  duplici  arithmetico  |dccremeiito^> 
hriemla  ad  integra  fune  maiora  fnia  refidnU 
propofi).  498 

Sontque  ad  integra  exclnfo  vno  minus»  quanr  1 * 
adj.pr.i4.  jod 

Amsgia  lociaromaxiflDOvtriaqnepr  15. 

Sed  femper  qu6  in  diAis  redagulis  dupliel  sritb* 
aMticodecremenco  dehcieniibos  ett  minmioC 
dtuifio  fit  aecclTua  sd  proportionem  lod).  pro< 
pof.id.  5or 

Si  fit  Infinita  fobdioifioAAorum  rcAanguloram 
(e  habent  ad  integra»  vt  I.  ad  |.  pr.16.  901 

Qood  finoQ accedant  vfqtic  advicimam  dimfnu* 
tionem»  quam  propoitloocm  (erucae  pr.  18.  fir 
ip.  SOI 

CuircAangulo  ea  feriet  refiangaloramdnplici 
arithmetico  decremento  minucoram  «querar^ 
Coroli.  5oa 

Aiyaptotoe. 

Afympcotos  inuciurcpr.47.  4^ 

Aiyraptotos  Uneac 
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Afympwi  HTnerhbl»  Ineofloide  hyperboHeo 
deferiptv  qum4iH.nr.s0.  4^ 

Afvmptotaqu  amam  feAio  oftendatur  circa  hpoer« 
holam  pr.44  41  j- 

Quadratam  ungentis  verticem  (n  Affoiptotam 
ixrminantft»  cui  cqaeturpr.4t.  qipr 

In  Afpopncico  cono»  qu«  line*  tangemis  pqua* 

• lea  prjt.  • tJjp 

prudum  Arjrm^otiri  conuqud  epiindram  fq  let? 
pr.ja. 

Af/mpeorire  feries  planisleccm , $e  corporum  » 
ride  feries. 

Qncparxlieir  Afymptoris  hfperbolicia  ioeln» 
dantfpariizqnallapr.47.  941^ 

Asds. 

Axia  eoni  de£}«  pim.jps.  flr  eiot  feAIooam  Af  f.‘ 
AxttdnoincoaolraeaoCor.pr.a.  c.;.  4^7 
AxeelneUjpnimieairepr.}|.  414 

Axem  principalem  in  nyperboU  Inuenlre  pro« 
’pof.|t.  411 

Axcm  inuenlre  in  parabola  pr.^d.  417 

Axis  ^dratricla  def  }.  np| 

Axii  ^hent  quid  def.|.  ' 954 

AxUfpharroidiadcf.s»  4jp 

B 

BaEt. 

BABsAnifa  bifariam  in  triangulo  f quot  t»: 
gniot  efitiac  maiores  pr- 1*  fno 

Triangulum»  veiparaUclogrammum  ad  maioreae 
.^briem»  feu  alritudineotfetnau  nqnalltjce  eedl*' 
gerepr.d.  *■'  964 

Maior  peoportio  laeertt  ad  lasna  » quim  bifie  ad’ 
bafim»  quos  faelac  angulos  mamrasPc.9*  9®> 
Maior  proportiatxtcrix  ad  latus  • qovm  aafia  ad 
bafim  angulum  verticalem  facte.matoreni»  Ac. 
ptA.pagjot.  Apr-i‘f.pig.|ij. 
l>norum  triangulorum  z^uianguiorantbafes  ma 
linea  fiunt  compofitCi  fi  rellqna  crnra  fiat  pii:* 
rilielapr.p.  tJS 

Carpus aliqoodjVtcvIindram»  conum»  pycaml» 

, dem»  prifma  in  bafibus  datis  locare  pc.ll.  tfdS 
Bides  birmonieat  qtxoam  def.  |.  a#7 

Bmomiuro. 

Binooiium  I quibus  lineii  nafcatnr  pr.io.  189 
Binomlnm  primum  pr.17.psg.1po.  fecuodum  pr. 

18.  tertium  pr.tp.  pa^ipt.  quartum  pcop.ao. 
quintum  XI.  fextumpr.a.  psg.ips.  ' 

Binomlo  medio  coramcnfurriailis  lines  blnomium 
medium  eft  pr.fx.  X05 

Binomio  commenAmbilis  linea  binomima  sfl 
pr.fO.  « xof 

Bmomium  mediam  primum  pr.|i«pag.ipd.fecoa- 
dum  pr.;|.  pag.ipd. 

Bina  media  pouai»v^6acpr.4A.  xoj 

C 

Centrum . 

C Efitivm  harmonicum  quodam  def.l*  Mj 
Centrum  circuli  reperire  pr.i.  <4 

Quoromcircoiornm  fit  idem  centrum  pr.x*  64 
pr./.  ^S 

10  qna  Hnea  fit  eeotnim  Cor.  d4 

Lincf  plores  zqoales  in  idem  punAum  confpl* 
rantes  in  cirtulo  ofteodunt  centrum  pr*4*  ^ 
A centro  Linearum  nquidiftaaria  det4.  6$ 
Centrum  fcAionoiii  eonicaram  qoadnam  dJj.  JPI 
Centrum  hyperbol»  inuenire  pr.jo,  4**. 

a % Ceo- 
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Ctmnm  Ut  «ItVfi  hwenire  ClBroH.*^  41  a 

Spbtrcccairuffliancoirepr.^  )5^ 

Cbocda. 

Cbor<Uq«idfit4ef*i* 

Cborda  » tineiqoe  io  dreulo  tonlao|eiii  d»© 
pona»  ptriphcric  cft  lotn  eirniaoi  pr.it.  ^ 
Qtt*  chordf  «qoal'itfr,nuRifuediftent  a centro* 
fcttntnat  prop  i4.  pag  df» dr  p>  00.17. ? - 
Qq«  cqualcSpr.j}.  . 

RedaogulamatcofltlsKente^ar  cborda cireoU* 
cui  r«a aogulo  «Quetur  pr.t?.  f 

Cborda  ad  cbordam  fiittlii  aK9t,  n dhmctcr  «1 
tfametrum  PM4 

Cbordc  parallelf  io  circulo  f5mo!,adaimetrain* 
quam  habeant  rationem  PM^ 
l>t/Fe9reoiif  rbordaram  i ctr^i  fextante  pinrcr 
remotarum*  cnffioui  «qoeocor  pr.t}.  3 

Qgcmuimx  lloec  * qu*  minime*,'  qoe  OMloree 
io  circulo  ab  aiimo  pon&o  * at  noo  centro  ad 
peripheriam  duas  pr. 

Arcua  tertie  partii  chora  dota  laucntcc  cbordaia 
totius  arcua  pr.to.  Jtp 

&adiuin  Te  habeat  ad  cfaocdamqnadraoceiD  fiipe- 
raoecmpr.tl.  i io 

Per  auream  regulam  cbordu  loucflire  Coroll. 

pf.ti.  ii® 

TretTuBtenfp  arcui , *doplo,‘ar  triplo  fuqttrea 
conditu  i proportlonalea  pr.  tj_.  . j fo 

Coiufcamqac  arcot  cHpli,qu8dr«pl(,  teeqniotti» 
pliebordn  imacRirepr.|t.C6r.  3io 

Choedaa  inucnkeCor.  7.J  pag. ftt.  dr Cor.  }tp* 

. Sinum  inucoirepr.t*  |tt 

Ei  finua  duomm  arctnia  cbordam  at^ormn  ia« 
■enirc,  ftfionmpr.il.  |lt 

^adraturo  chorde  duorem  arcuom,  qoibBSqoa»  . 

drafia «quctur  pr.il  fc  ’ 1.  ?t ? 

Cborda vn>u< gradua  fcofibilicer  eoo  ditfertaS 
arcu  fuo  Coe.  pr.t5«  ’ 17?^ 

Cbordam  veiua  gtidof  inuenire  Cor.»,  pag.  dq. 

ft  finum  minutorum  K.Cor.?. 

Chottba  fine  cxtndiooe  radkra  quadrate  inucoi* 
re  exqeiToa  arcua  fuper  alium,  ud  fumme  duo- 
rum arcoum  Cor,  i.ft  >.  pag.|l7-  rd  tripli 
▼niu»  arcus,  eel  i contra  CorTj.ft  4.pag«3i8 
ftquintupli  Cof.y.  “ 

Chorde  vide  rdbuale . 


H 
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CyeUct  linet* 

Cydkam  defciberc  pr.to.  UQg- 

Circomreriptio* 

Circumfcriptlo  quenato  def.  u 
Rcdllinel  circulo  def.  ^ 

Circuli  reAilioeo  dtf  6. 

Trianguli  circa  circulum  pr./. 

Circuli  circa  triangulam  pr.y« 

Quadrati  circulo  pr.7« 

Circuli  quadrato  pr.9.  . e/ 

peotigoniclrcuiopr.it*  TJL 

Gtcomicripuo  figure  fimilUiftrcripuictmiio* 
Cor.  8ft 

pemagooi  circa  circulum  pr.l4* 

Cuicumque  figanccaratllnee,  mlitilineeqocro* 
aangulitot  circumfcribipoiraot, donec  rdin- 
quauc  quantitatem  qualibet  dau  minorem  pro- 
pof.r.  117 

figura  omnia  circulo  circumCcripucft  emioria 
a«buua,iaicripca  BdoorU  pc.a.  51I 
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Cireuloi:  ' f ' 

Clrcdlqumamfqoaleadefj.  _ 

Clrculua  dada  cr^ua  pundis  dtictibiotr  ' 1 

Ptg«  •£'..< 

Circulos  alium  oon  fecat , oifi  in  duobui  pnnait 

in  rphfra * ' *■ 

Vide  taAui , tangens , decaos  > fegaentim^^ 
Circuli  arcf  equale  quadratum  pooesn  f|l^ 

Vide  arca.  * ■ g" 

Circulos  proporiiooillur  augere , fd  «intere  ^ * 

CircoIaa,ioqnoconuenlatcuaelUpfi  * ft 

bola  _ ' . iF  * 

CirculoVam  per  puodon  intra  circulum  * ft  ona 
per  polum  dadoromi  qui  arcua  fiat  «aio mia 

f]^era,ftcpc. !*• 

Vide  Tafl«s»«trtmus,fubtenff . 

Circuit  dde  Inores  arcua, fcgmentnAoguU  fgp?-. 
rlet,  chor J5,  fccimes * fuDtcnCc»  ungente*, 
radios, diameter* 

QreoU  inter  fe  fune  • n quadriu  diaaieiMraa  4 
pr.41.  ' £ * * 

CircttIuI  In  quot  partes  diuidatur 
Circuli  proledlio  ride  ortbograpbia , ftcreogra* 
pbia.  • 

CTrcmfirremla . '*i' 

CIrcamfercnria  euhiflibee  circuli  dlamcunm  ' 
«ontinet  ter,ftmaglf,quimdii  odaoaa  par- 
tem;  * 

Proportio perlpber te  ad  diametrum,  intecqeai 
rationes  confifttt  Cor.  ' — 

Circumferende  interftfuac , « diametri 

Deferiptio  cireumfeftetieft  *®*al**^*  lW’ft 
Cnhiillbct  d«eii  pe  ripberti  ttt  triple  dumatri.ft 

p«tefeparaapeuibmiaar^rjM : ^ 

r 

Coiivftio»  1 :a-  < 

Celleftio  ratioius  dcf.ao* 

Codeftio  ofteodhurCof ■ t*  ‘ 

Coinmenfueibtlit « • 

CommenTurabilium  maximam  communem  «Ta- 
furamlnueoirepT.uft^  . ' ft  1°4 

Quf  deas  maguitudlnei  metitur  commenem  qno> 

quemuimam  «cnforamdmietitur  Cor.ps»i* 

^ Coe.  pr. I.  i 

CowBcnfurabiaam  rado  eft,  que  numeri  ed  eu- 
«erum,  ft  IncommecfurabHuiia  eequaqoam 
. pr.j.  — - 

Commcnrurabilium  quadrata,  ooracrlcofom  qua- 
dratorum proportieecni  babei*  • ft  d contra 
pr.i^ 

lonemreredM,  quorum  quadrata  fc  babcaat,  n 
numcnitadnuincrumpr.il* 

Cemmcnturabilca  inucnice  Cor.  pr.ii. 
Commeofurabilea  magoiuidinea  compofitf  rpexrl* 
buacowmeofurabtlaa  pt-9- 
Vtd*  IncocnnrafunbUeS* 

Que  tieee  coauncofurabilei  loegUudiae  , que 
potentia  Coroll.  ■ !^  , 

Commcafurabiiea magnitudine* , que ? ■ '» > 

Lacera  cxcdTuum  qusdratoram  fegmeatomui 
quando  fuot  eommeorurabilU  pc-3'=’> ; 

Compefiti©  rerum. 

petit  pluribus  redUinddeebi  roicsm  conglo- 
han  pc.sl*  ' Ili 

Com- 


*»» 
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Compofirt  anmerl » ar  latir  fc  compofid 

il.frtf.  W 

I>0Msaoc  piares  caoot  ia  vftoa  coadoaarepro' 
pof.fa*  ^9 

Vuk  atidcrc. 

CoffMfitio  rMwaum . 

proponio  eomponu  geoiti  ei  miaatijl  pr.lf.a  O 
Cospoliuo  retioDts  dcf.iy.  ^<7 

Propottiootni coropofiumagaofcere pr.io*  *i* 
Rjiioex  rniooibuscorapofitatkf.s?. 

CoapoAbo  ratioaii  io  proporcionalitaubot  pto* 
pof.iv  »79 

OmpomiorniottUpr^i. 

CotBpofium  proporcioncni  in  liaeis  agaofcere 
prop.5«  »7® 

Compoficar»tioOuineric**qu*?  dcC^.  ^ H4 

Uncam  compotitam  pfopottioOem  ad  aliam  ha- 
bentem repcrlrepr^«  M9 

Plani  namcri  laCto  coropofiu  fr.tO. 

Compoficio  raiioaia  in  noaurU  pr*M» 

OmchllU  • 

CoBcjtilem  ckfcriberc  pc.a4.  8e  a8« 

Eft  Afymptotoi  pr.*7. 

Dittl^c  erdariam  angulum  pr.lo. 

CoBifbroM  eorpQi* 

Conlfonaia  «orpora  ar^al»  font  Itolcem , « 
bafeapr.sS.  ^7» 

<^od  fi  fiot  »<)«allam  bnGam  1«  referuot , ?t  al* 
tiiodiaea  pr.aS.  Cor. 

Et  reciprocat  altitudioeibalibuS  habeotla»«c)aa- 
liapr.ap. 

Coaam  cono  fleilt  coaftaod  j^uare  pr.71.  07} 

. Conoldet  • 

CoaofdefbTpirboIkoBi  «juWtit?  def.i.  49« 
Conoidei  hypetbolicum,  quam  habeat  proportio- 
nem ad  conum  ittfcriptampr.io. 

Conoidei  hyperbobeamquadriforma  ««^Mtfru- 

ftum  pyramidif,  flr  e«,  pr.56.  ^5» 

InconoiM  Hypcxbollcoqu*aamfewo  fit  para- 
bola? pr.  17«  pag-  441  qu*nam  h*  hyperbola 
pr.iP' (juzaam  eiiipfiipr.tS.  44» 

Conoidei  coi  fpatio  afymptotici  cool  B^oetur 
pr.jp 

Vt  facili  foUdItaa  ipfioi  colligitur  In  Cor. 
Conoidei  paraboiicum  (juadrifoFme,  cui  (blidita- 
ti  uquetuf  pr.55. 

cui (oliditati eiuS  partci?  C0r.pr.5y.  ibid. 
Conoidei  paribolteam  quid  ? def.i.  440 

CocMidii  parabolici  fedio  parallela  bafi  circulo 
clrcalui  pr.ia»  44® 

Qaodeumque  corpui  conoldale  alteri  dato  etiam 
obliquo  alEmUarepr.tv 

Cootlnnatlo . 

Continuatio  feriemm  propocuooaliom  . Vide 
ferie» . 

Coatiooaclo  rttiootim  • w|.  fle  ftq. 

Coni  ruperfidei . 

Snperficiet  coni  redi  • cnl  reftori  equetari  8r  cui 
triangulo  ia  Coroll.  pr.s4.  y4o 

Cui  fuperficici  cylindrice  pr.2|«  5^0 

Cuicirculouqaeturpr.sti.  )ds 

Conicam  fuper&ciem  coni  rcdtl  cranfrautare  Co- 
toll. 

Saperda  ceot  rtdl  ad  fnpcrficKS  redU  cyth»t 
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drii  qoam  habeat  rationem?  pr.sy.  5fl| 

Superficies  coni  redi»quf ?fle  ciiua  duplo cquetur? 
pr.sS.  ydt 

Videconui . 

Superficies  coni  redi  fe  habet  ad  fuum  circulum* 
It  latui  ad  radium  pr.yo*  5^3 

Similium  redorum  coaorvm  ropcrficiei  > ut  fioc 
ad  iaakem? fir.ij.  quam  proportionem  com- 
pofitim  habeant  * pr.  74.  y^a 

Superficiei  redorum  cnoorua  cquealcomm» 
fint  ad  Inaicem  pr.  >5.  5^) 

Vidcfiiperficiri. 

Superficieaconorum  rcalcoorim,8r  quorumcum- 

?ine  corporum  obliquorum  (upcracleni  globo- 
am  inuefiigare  Cor.pr.a.  4tfi 

portionis  figufc  conicae  fapcrficiet  fph«m  cir- 
cumferipept  qua  circuli  fit  maior  pr.  44.  pag. 
ytip.  8r  infcrlprc  minor  pr.4y.  yyb 

Omnii  parabolici, flr  hypetboUci  conoldit  fiipcr- 
ficiesi  n fc  habeat  ad  pbnumper  asetn*  flr  qup- 
cnmqueulii  fignrapc.jSflrCor.  ydti 

Coni  fuperficiem  redanguU  inoenira  ySa 

Superficiem  coni  ad  daum  bafim  terminantis  in- 
uenirepr.iy.  y®* 

Coni  fuper  Acie  conraiu  ledi  faperficiem  extende 
repr.18,  s8; 

Coni  prifmatid  fupcrliclefn  In  planam  dedocere 


pr.  so. 

Coni  obliqui  fupcrficlqn  inuenlrc  i cylindro  Cr» 
di  pr.ai.  f®4 

Coni  fcdi  a foperficie  plana  ax!  non  normali  ia 
planum  extendere  pr.ia . y8y 

Coni  fen  obliqui»  Ira  dllptici  rupetficiciB  plano 
eoo  lanare  pr.s7*  f8d 

Coni  lenticularia  bafii  faperficiem  extendere  pro» 

pof.H-  . . 

Q»ni  ciufcomqoe  irrregularia  fuperficiem  Inue» 
•ite  pr.»f  * Ihii 

Coni  foliditas . 

Cooua  prifoiaticut  ad  coonra  eft,  n a»  ad  p pro- 
Dofiad.  dyi 

Cmui  Elliptice  bafis»  quem  equee  conum  uque- 
altum  pr.sy. 

,£qaalii  bafii.  flraltitudiait  uqoaoturpr.ay.Co» 
^oU.I.  «i» 

£c  (i  habeant  bafes  altitudinibat  redprocd  pro- 
portionales Cor.a.  ibid. 

Sunt  «qualis  bafis  iouieem»  vt  altitudines  Co- 

‘ 

Conus  quid  fit  dcf.l.  pag.  790.  flr  oppoliu  quinam 
def.y.  reduSffcaleaus  dcf.4.  )9i 

Cono. vel  pyramidi  abfeindere  partem  datam  pio. 

pof.41.  ^7 

Conum  pyramidi  «qualem  efficere  pr.19.  06S 

Conofqualemcyliadrom  ponere  pr.ip.  ibid. 
Conum  «qualem  (oliditati  coni  intus  vacuati  po- 
nere pr.*7*  - 

Edam  cura  eft  vacuus  fimili  fbiido  pr.  w.  ibid. 
Conica  corpora  vide  corpora . 

Coni  iforcelles  quinam  «quales  pr.9.  ^ I y 

Conus  eft  triens  eyllnanpr.7.  4m 

Conum  dlnldcre  vide  diuidere . 

Vtfejdloulcemreferantpr.8.  6n 

Similes  in  triplicau  rabone  font  diametrornm 
pr.p. 

VldeCylindrue.. 

Conum  mutare  in  parallelepIpedumpr.M.  666 
Conum  Inprlfma  mutare  pt.eo.  660 

Conirediopef _ 3^* 
Co- 


Ibtd» 
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Conoidei  l 

Conoidee  byperbciicum  vide  hfperbolkom  > 
Ptr^licom  vide  paraboiicum. 

CoDoerfio* 

ConucrSo  fe>iooit<icf.»7.  *J2. 

Conoerfa  retio  in  prop<mioaal  itat  8>ot  pf.17.179 
O}nuer£o  racionie  Cor.i.  1 - • - 

Coimettioracionll  oAdditor  in  oumcrilp.is.ltf» 

Co  Bucf  fio  radonie  in  numeris  pr.i  5 « * 

Corpore . 

Corporibne  fplralibus  coioretunqne  generis  cy* 
lindros  squalet  erigere  rr.39-  <^74 

Corporis  eonlc)  Tphere  ioKiiptI  omnes  fnpCTR* 
cieii  cui  circulo squemurpr.4?.  T 

Omnia  corpors»  quibus  cooc^vti  pyramidcsi 
paraUelcpipcda  squalis  exhiberi  poffioc  oum^ 
ris  examinare  |'r.v 

£x  proportionallbas  iSmenfionlbat  corporsclfc* 
^•qnesquentur  pr.ia. 

Crus* 

Crus  refiangulieft  medium  proportionale  inter 
totam  baiim>  & regmentum  fibi  valtum  Cor.i* 

P*B-.  ii* 

Crus  vide  latera>reAp»trlaoga!ay  9t  /imilis* 

Ex  notis  cruribus  rc&soguU  dnobus  urdua  in- 
uenire  pr.i  7-  gn? 

Cubos* 

Dato  cubo  squale  paraileleplpedum  conllracn 
ad  datam  altitudinem  • rd  (tiper  dium  biltm 
pr.iy.  tfdj 

Datum  cubum,  vel  patalielepipedom  iuxtsdaum 
proportionem  fecare  pr.4Q^  475 

Cuburo*parallelcpipedumq;  vacuatam  pyramide 
dioidere  pf,4t-  Coroll.l.  ^77 

Cubum  eooflituere,dr  rpbpn  compiedi,Sr  de  dia* 
metri  adeiut  latut  ratione  ’r.S  - . , 

Cubum,  vel  Parallclrpipcdum  calculaMpol  fubU 
l^etepr.n.4;. 

Cubd  io  corpus  regulare  transfundere  pr.ss* 

Cu  bi  numeri  definiti»  def.4. 

Cubos  Qumerui  cubu,dudusin  fe  facit  r^-P»  *79 
8r  etiam  multiplicans  alium  cubum  • ibtm 
Et  iouciccodo  fi  factat  cubum,  ipfit  cft  cubus 
pr.i*  Ibid. 

Cuborum  triplicata  ratio  pr.19.  r .174 

CnmiUtioDaU  linea  * 

Cum  rationali  mediam  totum  efficiens , n fise 
. pr.48-  . ^ 

Cum  medio  medium  totum  efficiens  , vt 
pr.49. 

Cylindros . 

Cylindros  ad  cyliodrum,vtaxlS  ad  txem,  qutnra^ 
proa  4: 3 

aqualium  bafium  fbot  ioulccm,  vt  altitudines 
pf  11.  Ili 

iCquahum  reciprocantur  bafes  , & sltltudlnes 
pr.is.  ibi^ 

Coni,  te  cylindri  squcalci  fnnt  Inuictm,  vt  bafet 

Quinam  fint  squales  pyran>ldi,firpri(matlpr.|. 

CorolU  ibid* 

Quinam  fiot  inuicem  squales pr*4.drqosnam  par- 
tesipfoittmin  Cor.  ffiW. 
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iC  mealei  fe  referunt  n bsfes  1 
Cylindrus  fplifroide  circom(cripttts,vtfebi. 
ad  rphproidempr.t?' 

Etiam  n EllipticpTeiSfonist 
Cylindrum  io  parallelcpipedum  eri* 

Cylindri  rillpcid squales  qui  ?| 

Cylindrum  alteri  fimilem  ponefe|__ 

C^indro  squale  facere  prlTma]^ 

Cylindro  pquilem  cooom  coomtuen  ~ 

Cylindrum  vacuam,  cono,  cui  cylindro  sq 
reperirc}  ..jy.  ♦ -i  i 

Coni  cylindro  vacuati  squalem  conom~ 

Cylindtum  io  pyrimidem  muurepe.~ 

Cylindrum  vacuatinn  pyramide  iuxu  c 

tionem  diuiderc , « 

Cylindrum,  feu  eomun  et&m  prdoudCMaq 
cumquecalcuUs  examinare^ 

Cylindri  faperfieies  • 

Cylindri  fupcritcSes,  cui  squeenr 
Quomodo  extendatur. 

Vide  fuper  fides»  , 

Cyllndraceum corpus» 

Cylindracea  corpors  squealu  fiint  !cnlcem« 
bafes  pra^.  _ 

Et  n altitad7nei,fi  fint  squalis  bafis.r-r.: 
aCqualia  quonam  inlprocc  bafes»  fit~altiAdlMf 
pr.xt.  ' Ibid» 

Cjlindraceom  corpus  alteri  fimlle  ponere 
pag.  . . ' T, 

D ; . 

DefeAus.  ,r^  v . -> 

^ X maiori  cubo  detrahere  ralnoftm  lefi* 
X!.  duo  cubo  maneme.p:  ■ c;. 

Detrahere  d quacumque  tigura  folids  pr«SO, 
roll. 

Deficere  parallelogrammi  quid  ? def*5* 

V idt  parti  re,fegmcnturo,pars.  diuiderc 
Datam  proportionem  minorem  i maiori  dcdcCcre 

DetradOo  rationis  ofieoditurpr.d.  pag;  1.^ 
fcCoroll.  ^11? 

Detradlo rationis  quid?  def.X}*' 

Definitio»^ 

Defittitlonei  quid  fiat? 

Denominator « 

Depominator  proportlonla  continus,  vt  habes* 
turpr.io.  3?^ 

Diucrfa  genera  Denominatorum  Cor* 

Vide  |soportioBeS, feries,  Geomecrlca.Mufi^ 
Denominatorct  proportionum  rauficarum  in  qua* 
libet  proportione  crefeuot  ab  voitate  p.14. 2j  4 
Minutiam  ad  minorem  denominatloneoaTeducife 
pr.io.  JIO 

Proponio  numeratoris  ad  denomioatoren,  quid 
exprimat.  Cor* 

Deferiptio . 

DefcribcYc  figuras  in  ctlipiffiuifimilef  ilUs»qos 
funt  in  ciicttlo  quoad  pioportioncm  ad  totum 
Cor.  )-i''p.»9*  y?7 

Super  datam  dtametrom  dcfcHbere  cilipfim  ctr* 
culo  squalem  pr.jo.  &:  fingula  eius  iegmenta  Co* 
roll.  ; 

Defitribcre  parabolas  squalep  Cor. 3, 

Trisa. 


filf 
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Ttt4HguIttm  «gtule  pif»bol{  pr»!?.  U>I<5. 

Vide  e*i  cupit  defcrlbeR"^ 

'Vide  ioCcriptio  I leu  clrcurafcriptro.' 

^ Diameter . 

Circuli  io  fpb?ra  diametrum  ioueojre  pr.9.  ‘ ji7 
Diameter  fph^rf,  & circuli  bafim  tmbientirid 
Ijjera  Tetaedri » 8e  normalem  comparatur  pr. 

8e  Coroll.  l.  8r  _ pag. 

Diametri  0>^t(  mcoforam  inueoire  pr. 

Diameter  leAiooum  cootcaram>8c  diameter  tranC- 
uerfi  «joroam  ? dcf.  il.  & i _ 39* 

TiiaoKtri fecundari*  fuotaaea^jr.i.pr.:?.  Jio 
parabola  diametrum  ducere  ~ 30 
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Diametrum  cooiugatam  in  parabola  iouenirc ^ 
pa». 

Dianitro*  conlugata»  ioaenire  ia  Hyperbota 

diamerforom  quamlibet  coniogationem 
ioueoire  ~ iL* 

Coniugttas'3iamewo»*qoale$ln  Ellipfi  inoeniro 

pr  H-  . ^ 

Qoadrataapplicatafam  ad  diametro*  cootogacaa 
Mualii  funercAanguliae*  diametri  portiom* 
bonrT.n» 

Diameter  paralUIogramm»  ouid  ? 'il 

Diameter  parallelogramml  bifariam  ttlud  tecat 

pf  H' 

irgod  poteft»  ac  latera  Cor.l.  flfli'  59 

Dtfferemi*. 

Dilferentl*,8f  yrmlol  In  progreiEooe  Geometri- 
«i  lineartimiVt  le  habeant  pr-4-  7 

erpr.i^  li* 

Vide  termini. 

Ex  differeoti/a  trea  proportIonaiM  fuu  lOaenIre 

.-^r  7 & ^ 

DtfftfentieTiarmonicyqoaodo  fint  Incommenfo- 

,rabile*,&  irrationalea  pr.17* 

DitTereoti*  funt  in  eadem  proportione,  «ipfi 
propottionalca  pr.8. 

Differenti*  coaccruatg  in  numero  radicali  fa- 
ciunt vUimum  pr  9. 

Differenti*  in  progr^ffione  geometrica  Unearu^ 
(e  refpicioat»  n tamini  pr.i. 

D ffereoti*  proportiooalea  terminos  proportio- 
nales habent  pr.».  1^1^' 

Differenti*  muficf  pofluot  omni  data  quantitate 

fieri  minores  >21® 

Quf cumque  tafiolerdiffcreotiarntn  fenea  »quat 
primum  termioom  pf-*?-  Ihid. 

Diiferetuiaq^  jugefeic  logariihmua  i finu  toto, 
fi  progreuo  incipit  i o.eft  ipfe  logarithmus 
pr.i^  iil 

Diifcfenti*Geometrlcorum,rtfint  innicem  in  fe- 
fieicui  Logarithmi  applicandi  pr.i-^  r;.  3)4 
Differentiam  arithmeticam  Inuenire  prjjr  ^ 

Diuidere . 

Dinidere  Ilneaa,fupcrficlcs,  corpora  . Videhxc 
Diuidere  angulos  diuerlit  modis . V ide  angulus 
Cboncbilii . ^ . 

Diuidere  numerorum  quid  fit  4 def.id*  ^ 

Numerus  omnis  maior  per  numeramalium  dioidi 

poteft,  at  fi  fit  minor  pr.i8.  _ lOO 

Mmor  per  maiorem  poteft  dratdi  pr.19,  1 00 

fempet  fupcreft  aliquid pr.al.  w* 

Et  eft  para  numeri  diuldentu~pr.»a. 

Minor  fumptua  ia  nuoori  ptoporunoe  dtuidl po- 
teft pr.^ 


E X 

Vt  numerus  dacni  diuidatur  pr.S4* 

Diuifio  rationis.' 

Dlnifio  rationis  def.i^ 

Diuifio  rationis  offenditur  pr.  ao.  1 12 

Diuifio  rationis  in  numeris  ofteoditnr  rr  >?♦  ido 
Diuifio  rationis  in  proporcionalieatibos  pr.  ^ 
pag. 

Rationem  partiri  io  datas  rationes  pr.^  »0» 
Vide  proportio  Geometrica . ‘ 

Da*am  rationem  diuidere  pr.jg. 

Diuifio  rerum. 

Diuifio  line* proportionalU  docetur  p.  la^  » 4^ 
Secare,  vt  alia  fedi  eftpr.i_v  Ibid. 

8e  fecundum  propoctioaem  quicuroque  datm 
in  Cor,  ibid. 

Vntci^  rcdilioeum  in  plora  partiri  manente 
eadem  figura  in  partibospr.  »9  fr  Cor.  • 1»^ 
Vnicum  conum  jo  plures  diftrlbucre  pr.;». 
Datam  elllpfim  diuidere  nr.ag.  Tg 

Lineam  Ita  fccare » vt  lin^*  partes  proponi^ 
nemmuficaa(lenKnepr.i.  ..lii 

Diuidere  Uncam  Io  panes  locommeofurabilea 
pf.jg.  i5i 

MinutUm  per  minoriim  diuidere  pr.ap.' 

Vide  ea,  qu«  dtiudtnda  funt , vide  'Mtreaia,  A 
media  ratio . 

■ u 

Dodecaedfom . 

Dodecaedroacotiffirnere , 9e  fph«ra  compledi , 
AoAeoditQrtattMins  linea  irrationalis  p.»9- 


pag.  — = 

Latus  dodeeaedri  eoniparatar'c®n>  Utere  cubi 
'Coroll.i.  ^ 

. > « 

DopHeaea  proportio.  ' 

jEquianguU  parallelogramma  lubent  proportio- 
nem laterum  dopllcatam  tnanguloCor. 

r.8r>.  . Ili 

DoPllcata , tripHeaeiquc  ratWln  numemqo*- 

. ,.  ^ *'** 
DupUeau  ratio  imerfimiHa  tHao^ula  .Apolygo 


Wo» 


lAi 


napr.20.gf»«.  . , 

PUol  Wplaoum  eft  laterum  ratio  duplicata 

pr*»*- 

t . 

Elementa* 

Tp  Lementa  quid  fint.  > 

n Elementa  alternata,  «f  aitee nantia  ^ ^ 
Elementorum  ordo , t.-j. 

Authores . 


Ikid. 

ibid. 


. Ellipfis. 

Eilipftsquid  def.p..  ' , , , . ^ ^t, 

DluWio  EllipIisTn  parte.  TubJnp  aS  p”’' ^ 
Diameter  ad  diametrum  eS,  Yt  ellipfi»  »1 

maiori  diametro  dcfcnptumpr.s4. 

Quinam  circoloi fnualii i ' n y»^ 
EU?^d  elllpfim,  qiiam  confe^uatut 

nem  i'T. j7.  &t*Coc. : . * 

DefcriKefTeinjifiarwiuale»  eWlpfi  >7-  Co- 

roll  5}^ 

Omni»  fcalo  fphiroidi»  ad  axem  tca»  cltcul^ 

tft  in  ,1.  at  axi  obliqua  elllpTl»  ■ 
EtUplelpatallel*  In  cono  fimiles  pt.4* 


2il 

ili 


* f N D 

Qmrflam  • Tfu  fcyperbol»  CmiJtipf-5>-^ 

frCor.  Ef  54  & CorolliHjt . 4>t 

In  omni  cT’ln  IroToicircoIari » fea  elllprieo  6nes 

(cAionea aii obll(}uc font cIKpret  p.at.  4-*?- 

txi  oblii]<u  ia  coBoidale  Pan^lico  cJIipfi* 
pr.14. 

Dato  cittolo  ellipfim  df  fcribcre  pr.*7.  pag.4l»-^ 
4;».pr.7}.  I<em  paraboJam,  pr.74«  4 U 

Hyperbotjmpr.?^.  ioU 

tflipfimd<fcrU>ctcpr.g7.rag.4i$>.ftp 

Enameracio « 

Enumerttlo  rjtlonom  dcF.ip#  il^ 

Enomentio  rationis  mbdiu  jrg)^eii<fl  ofteodltor 
Io  numeris  ^lLlUj  II® 

Eottoaerstio  cJtiooitpr.i7.  1*^ 

E0entia  • 

QoaAtlcatIsc0etuUqocfit?pr.i.  I 

Ei^nvoi* 

Esjgoai  larus  cqaatfemidUiDftnmiCbr«L  9^ 
Exsgonidcferipcio»  rldc  loTcripoo* 

EcedTus. 

EsedTum  rstioBum  inuenifcrf^o- 
Excedne  pstallelogrammi 

Ex  «quali  Ratio.  . 

Ex  «quali  ratio dcf.  18;  ^ . ” ti£. 

Ex  «qualitate  rado  in  numeris  pf.l4« 

Ex  «qualitate  ratio  oftep4iturpr-3.^^-»P»  8f  P^» 
^«4  pag  tjo  gfpr.a;.  - HE 

Ex  «^aliute  i«(jo  pertuibau  ia  numeris  olten* 
dteur  pf.ai. 

Extrema  Ratio . 

Lineam  diuifam  exicema»&  media  ratione  fecare 
pr.aj* 

Aggregatum  extremarum  In  fnaa  extrema»,  di- 
Uloguerepr  w liii 

partire  oumeium  ia  extrema  propoitiooalu  daco 
nunaero; 

V Ide  Radotfecarr»  diuldcre  » 

F 

Figura  • 

Figura  quid def^ 

F-gof«  reailine«dtf«  p.  ^ ^ 

Xriline«  def.ao.  QuadriUoep  def.li.  Multllatcr; 
'^dcf.aa. 

Vide  Multilaterum » Poljrgooam  1 Rcfiilineum» 
TrlangttJum»&  e«teras  rpecies  figurarum . 
pc  anguiit  ggutarum  redlhnearum  5 5 tv-  fcq. 
Quot  angulos  coocloeac  figura  rcAUiKa  pr.i; . 

P*g-  i£i 

<^uot  angulis  aoguU  figura  redllloec  «quemur 
pr.  ibid. 

ExteraT^aruor  refios  «qttant.prJ7.  Jbid. 

Figura  follda. 

Figura  conica  Tpherf  ioferipea»  coi  cono  «querar 
pr*  4'»^4J  8c  feftor  cui  fedori . £t  quo  cono 
minor  ^44 

A quacumq»  figura  folida  detrahere  partem  ma- 
«ente  refiduofigarato>Tt  priils  r.yo.  Cor. 6 9 
Vide  MultUatcraiB»Reguiaru,diuMcre  «ddesc. 

Fioituffl . 

FiaiUadiafiaitiimaulU  propottiopr». 
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FomiT^^Sr  V 

Foralclf  cradfortiiis  Colidicatf  qua  Cor  J 
FradUoJ 

Fradloquidfit^der.i. 

Minutia  quid  fit^def.l. 

Minucia  ad  fuum  Integrum  1 vt  rcfer«tarp.l.iao8 
Minutia»  qu«  «quales^pr.». 

Minutie  quando  proportione  totorum  eadeni)iam^ 
deant  pr.?.  fr  quando  proportioae  oumero- 
rum  integrorum  •_ 

Minutias  rtducercyr  - * Ihi^JJS. 

Vidcminuiia.  ' 

Fnifinm . 

Frafium  eoo!»  cui  cono  «quetur  pe. 

Frufia  conorum  quacumque  numerit  mci 

Fr^un  conicum»  cui  «quetur  fiaTi  ^ 

Fruftum  conorum»  ecl  pyramidttaTSailiidficm 
pr.  10. 

Segmentorum  rphproidiconimruperficie»»qaib5 
(quenturCoroU. 

Fruflo  rphftoidis  pqualem  conum  exhibert 
pag. 

Sph«roidisfironam»qoam  proportionem  bibiqri 
ad  conum  ioferiptum 

Superficies  frofti  coniitdt»  ad  tmmanmilum 
planum  , quam  proportionem  baocat 
Supeificies  fruRi  coni  redi » cui  circulo  cietur 
pf.ti.  / S^t 

Fraflum  rpbcr9idia»qoaa  parteiaqoetcyftndrf 

^id^ fpb«rotdes  . _ 

FruAum  pyr^^midis»  culaquerar ^ r.ty 
FruRum  pyramidis  calculare  ' r.Oy 
FruRi  cylindrici  acuu  roper^ficJMi  cui  pquerar  % 

Vat  regmeotum  » & nomiaa  cerum»  quonm 
fruRa  oofcere  cupis* 

G 

Genitus  numerus. 

G Enitui  ex  multiplicatione  duorum  attmcro> 
rum  planuacR def.u  l.. 

Vlde  numerus»  multiplicatio* 

Geometria* 

Geometria  eft  feientia  oRcofiua  pr.y. 

8r  eios  obiedum  aiEgnatur  • ^Id* 

Geometriea  ProgreiEo » Proportio  • 

Geometrica  ptogreffioguid  def.a.  

Proportionis  geometrice  contino^  proprietates» 
drCpccics  y incxordioexpenfioaU. 

Nod  omnes  numeri  continuari  io  proportioae 
pofiunt  pr.l. 

Vt  Te  producant  numeri  continui  proportionales 
pf.». , 

medii  proportionales  lour  crea  cadant 
pag.  M* 

Medijs  Intermiifis  tot  numero»  crea  numeri  io 
continua  proportione  eandem  racionitn  dicusu 

pf-4*  ^ 

Quadratum  medii  rcfiangulo  extremorum  «qua*. 

tut  J|t 

Et  refiangulom  mediorum  duorum  redangulo 

duorumextremorum  ^ t 

Ia  maiori  numero  plurei  > fr  mloutiorea  propor* 
tioaa 


V 


I N D 

tioa  ei  re^riuBtor  p ibid. 

Ve  famma  n^iei  numerorasi  GcomccrieontmiB' 
uroiatof  pr.l  ._psig.i^_Jfc pr.r,  . 

Vc  feries  Geometrieoruoi  prooortlooaltam  ex- 
teaditorio  nomefispr.t 
addeadop:.-.  Se  aofcfendo  p . > c.  arati 
frCor  !•  Ibid. 

Vide  Differemic»  Tcrtaini,  Maximos . 
Proportionales  inocnlre,  quorum  fummam  cqaa- 
lisfitnomcrovaiusia  uterum  procreato  Cor. 

»• 

loter  dooi  aomeros  conitituere  geometrici  pro> 
pordooalem  y 

later  duos  numeros  plures  propordoaales  iater- 


poaere|_i^ 


ibM. 


Numerum  datum  ia  parces  proportionales  dtftri- 
boerc|L_^  iMd, 

Masimam  numerum*  8e  extremum  medijs  latcr* 
mii&s  multis  depromerei  : ibld. 

Geoneericaprogreffio  linearum.  Vide  feries. 

Geometrica  progreilio  planitierum . 
OamUiquc  de  pro^relfione  Geometrica  verifi» 
esntur  ia  lineis  etiam  de  fuperfieiebus  eera  eoa- 
doBtpr.i.  pag..^^  tamde  fpatljs  fimltibua» 
(pam  de  i iffimilibus  Cor.i. 

Progreffio  infinita  geometrica  raperfieleram‘pro* 
docic  determinatam»  Brfialum  fuperfieiem» 

Coaror 

Omnia  fpatia  antecedenda  fune  ad  confequentia » 
Ttraumaoteeedens  ad  vautDConfequeos  C<h 
roll^.  ibid* 

Differentia  primi  fpatl|  i fccuodo  Inprogreffio- 
ne  gometrica  primum  fpatlom  * 8c  feries  infi- 
nita fnae  in  continua  proportione  Coroll.a^ 
pagina  42^ 

Si  feries  du*  procedant  per  eandem  analogyam » 
Ita  efi  tota  feries  ad  totam  fetitm*vt  primua  ter- 
minos volua  ad  primum  alterius  jililj  ibid. 
planitiem  «qualem  fertei  proportionalium  geo* 
metricar  inuenire  pf.?«  ibid. 

*"lteperire  planam  contiaud.proportlonalinu  ur- 
miooram.^1-^  42l 

Daris  primis  bafibut  reperirc  planornm  feriet  c- 
^a'-em  fuperfieiem*  Or  etiam  quadratum  pr-5^ 

Seriem  infinitam  iDuenire»qa;  i dato  qeadraco  In- 
cipiat * Be  tota  dato  reftaoCTlo  «quetur  pr.g» 
p«y.  qp7. 8e  etiam  »qug  d ugmento  incipiat 
pr.j.  etiam  alteri  argualempr  8.  4o3 

Seriem  planorum  alten  datam  proponionem  ha- 
beotcm»quc  incipiat  i dato  quadrato  pr.p.ibld. 


Geometrica  progreifio  corporum  • 
Vldc  feciei  corporum  • 

Gnomon  quldjkfii* 
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Harmonica  proportio  nameromni  • 

PRoprietaces  proportlonia  Harmonic*  Cor.l. 

Tres  harmonicos  iouemre  pr.l.  Ibld» 

Tertium  Harmonicorum  inuenire  pr.i*  ibi  J. 
Non  femper  harmonicus  tertios  inueoiri  poteft 
Cofoll.  4±4 

Dopicxmoius  caminuandi  Harmonicam  feriem 

inetord. 

Condiioare  proportionem  Hafmonicatr  pr  l.>44 
• ^pr.4«gr  y. 

Quinain  io  ferie  Hatmoaica  fiat  Arithmetici  Co- 


E X 

roll.  244 

Quinam  fintmintitipCoroll.  . .f^ 

Inter  duos  medium  Harmonicum  Inuenire  pr  . 
pag. 

Numerum  In  proportionem  Harmonicam  difi(‘i^ 
buere  pr.7.  »4'^ 

ArlcbmraeiTn  Harmonicos  producant  Cor.lbiX~ 

Harmonica  proportio  linearum  • 

Plurimas  lineas  io  infinitum  muenire*quf  propor- 
tione mufica  crefcaot*  vcl  decrefeant  pr.a.  atf^ 
Linea  barmonled  diuifa  * efi  dluifa  in  partes  fuc- 
ce(Eu4  denominationis  pr.  $ . ibid. 

Lineam  Harmooicd  fim  itter  lecare  pr.4.  s<$4 

Quy  fertes  Harmonkd  proportioncm^leriiper  ea9^ 
dtm feruent  pr -t . . 

Similem  atteri  feriem  harmonicam  propagare 
pr6. 

OmacT  harmonicp  proportiones  fuoc  in  eadean 
Geometrica  proportione  pr.?.  ibid. 

Series  Harmonicas  date  dcnominatiools  reperire 
pr.S.a^d.  dr  etiam  ia  pluribus  |ioeiapr  p.Vide 
Termini  ditfereotie  Trianguli  • 
lo  qualibet  data  linea  abfque  fine  progrefOo  har- 
monica escendi  poteft  pr.ip. 

Ioharmooica  ferie  a(&gnM  qualibet  minon*  ad* 
huc  ad  mioorem  poteft  perueoiri  pr.ao.  ftid.^ 
Nulla  proqrcfio  harmonica  extremum  coofequt 
poteft  ;»r.i8.  Ibid. 

Omnes  propoficiones»  que  de  lineis  muficla  veri- 
ficantur  etiam  de  plaoiticbui  vera  fuot  G>- 
roll.  49?: 

Superficies  Muficas  augere  * & ralnucte  fecudiim 
datam  rationem  nr.4S 

Supcrficiea  harmonicas  iusta  datam  ratione oTfe^ 
Incipientes  mmul ponere pr.49. 

Helix. 

Helicis»  quadratricls  eomparaclo . 

Radius  beliris*ir  appUeau  quadracrlela  qoan3o 
eqoales  pr.a*.  ^97, 

Radij  helicis»  quibus  arcubus  cquales  p£^*ibld^ 
Helicis  lineam deferibere  pr.ay»  ■»  ^ Ibid. 

Hemifpheroidet. 

Hemifphproides duplum  eft coni  infcriptipr.jpt 
pag.  <540»  Vide  rphproidea  • 

Homologum . 

Hosnologe  quantiuus  quenam  def.tj.  .nq 

Hypcrbola » 8c  Hyperbolicunconoidei  * . 
Hypcrbolam  «kferibere  f.d4.-  4^7 

Daca  Afymptoto,  8e  pr.e;»  4^^^ 

Eamdem  refarcire  * 8e  prodocere  pr.d^.  4^ 
Hypcrbola  quid*  dcf.io.  i?* 

Hypariiole  parallele  in  cono  fimiles  pr.<^  4 jS 

Quenam  fiot  Hyperbole,  fle  Ellipfca  equalea  pr. 

feaioeoni,Coooi*r. 
A conoide  hyperboHco,feu  paraboUco  imperatam 
partem  auferre  pr  49. 

Hypetbolicum  coodldm  iuxta  datam  rationem 
diuiderc  pr.48.  4? 

Hyperboltcum  cpnoldtm  la  conum  «quriem  traf- 
formare pr.34.  ^7 1 

Hypotcaufa . 

Hypoteoofa  crure,  fle  angulo  datla  qoibuflibet  per 
logariihmot  teetiom  repet  ire  pt.ifl.  4^* 
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Datlf  ertire»  & angulo  duobus  quibuHIbet  loga- 
gkhaicd  tcreinm  rcpcrir  c pr. » 9»  • 

I r", 

IcorMdrom  • 

ICofaednim  ponere,  fr  fphera  complefil » cu* 
lot  larasoAeoditur  irrationale  diametro  Iph^ 
rc  pr.io.  ^0^ 

Inclinatio  • 

l^erj  anguli  ioclinacionit  normalis  orooibat 
«llit  lineis  normalis  ; r 4.  ^4^, 

Triiguluro  incUastionb  plams  incliiutls  norma-  ' 
le  eft  Cor.  %,  > V- 

Parallela  in  plano  ineUoato  aUerbeft  etiam  paral- 
lela fedioni  Cor.}-  ibid» 

Quinam  anguliinter  inclinata  plana  fia  maiores' 
pMo.pag.  ^y>.acpr,as.  ffi 

Anguins  ioclinatronii  planorum  Idem»  vbl^ne  in 
ipfis  fdll 

Redf  ad  planum  inclinatio  qtutnim?  def.j.  347'- 
&cqualisinclioatiodef.T- 
Plani  ad  planum  iocUnatio  gunnam  dcf-4»  ?47; 

d^«<]ttatit  incHnaclodef  t. 

Inclinata  ad  vmbelienm  i roniifio  cqoallt  eft 
•asisportioniiotetelura inter  rerticem.Sf  »ra* 
belicum  pr.aff.  pag.  407-  Vide  Vmbelicua . 
loeilnatio  ctreulorUfD»  ip3a?lcf.tf.pag.354-^  4"* 
Mmilit'dcf.7.  .rt 

■ ;T 

^ IneomraenrurabilcS  linev  •- 
Incommenfurabiles  linee  def^  iSa 

Vide  eommenfortbilef  . 

Magnitudines  proponlone  retare  commenfurabl* 
litate  ( rei  incomcneorurabilUate»  etiam  refe- 
runtur pr^  |8$ 

Qua  eidem  magnitudini  funt  ineommeofurabHn 
etiam  inter  fe  cr .tf»  • • iStf 

Qo«  magnitudines  incommenfurabiles  pr.7.ar^. 


pag. 

Magnitudo  incommenCarabitis  compofits  facit 
totum  partibus  inenmmenfarabUc  pr.io. 
Incommenfutabiles  longitudine  tsnti^m.  flr  etitm 
potentia  iouenire  pr.ta.  & etiam  plures  Co- 
roll.  iM 

Inoenire  tatiohales  potentia , vt  difFeremis  -<]ua- 
drata  habrat  latus  mtlori  commenriirtbile  pr. 
22^ pag.  188.  ie  etiam  incommenfurabile  pr.i4. 
pag. 

Proportionalium  laterum  quadratorum  eacefl^ 
quando  fitcommcnfurabile,  fige  non  pr.i5.l89 
Se^io  in  partes  InequaleS  cura  faciat  lioeaa  m. 
commenfufabilesi  fctt  non  Pf.37»  connenitur 
Coroll.  ^ ifiS 

Iftcommedfttrabnium  longitudine  ^adrata,rjuam 
^ropo  rtionem  habeant  pr.  4«  ' 

Incommenfurabilia  Utera . 
Incommenfurabiiitas  laretum  figurarum  regula- 
rium. J!0.arfeq. 

Xatus  quadrati  diametro  circuli  i io  quo  eft  in- 
fcriptumcfttincommenforabile  or.?.  Jio 
Jtem  trianguli  latos  pr  ? latus  decagoni*  8f  peiw 
tagoni  diametro»  flr  longitudine»  8r  potentia 
Inf Qmmcnfarabilit  I lOea eft  pr.g-  * 

Latus  odogoni  diametro  iacomenenfuiabilepro- 
pof.io. 

Iouenire  duas  linest  pottmlalncommenfurabilei» 
quarum  qnadratorum  cocnpdttom  fit  ratio- 
nale» at  tefisnguloto  esipfti  fit  medium  pr.41. 


Igg 


EX  * 

pag.sol.  vei  etiam  quadratorum  cofR|N^Jom 
tnediura  . at  rcdaneulom  rationale  I 
j etiam  vtrumque  medium 

Tndiuifibllia . 

Pars  fltiraa  iodiuifibills  oee  eft»  nec  cfTe  poceft  fi- 
ne alijs  partibus  pr.io.  I ^ 

Non  funt  maiheiiucicpoblefinmpr.  .^1 

Indinidujtio . * 0 

lu^idoatio  eft  unitas  numeriea  pr.l 

eft  idem  cum  rebus  iodiuiduatis  '*■ 

Irifiniras , 

Linearum  proportionem  propagare  Io  bifiaicom 
otvjjpa-  Vide  feries  Geometrica.HariaottlfiW 
InnnmM  infinitum  oolU  proportio  pr.f • J g 
In  aHqua  fioiu  qoamittte»  ve  partes  roulcipilcur 
poffincioinfioitaffl.  pr.tt»&  Cor.iA  s;*%^ 

Infcrif^io. 

lofcrlprio  refitiincorum  qofnsmdcf.i.?»: 

Rrdilinei  io  circulo  qus?  dcf.f. 

Circuli  in  redilloroquc?  <Ief.  _■ 
lofcriptio  trianguli  In  eircnlo  pc.s» 

Circuliin  triangulo- 
Quadrati  in  circulo  " 

GrciUi  io  quadrato  . 

Pentagoni  in  circulo  pr.d. 

Circuli  in  pentagono  pr't_. 

Eiagoni  io  circulo  pr.lT.  '*•'  ^ ^ 

Trianguli  zqaiJateri,8(  zqoUnguIi  lofcriptio  pr. 

‘iL  - J 

QaIndecagonI  ifi  circulo  ^ i^J  J 

Aliarum  figursroiliinfirculoCor. 

Idfcribi  poteft  corpus  planis  fuperficlcbos  con- 
ftans  Io  quocumque  corpore  elliptico,  ParAo- 
Tico»hTpefi>olico  t js.  ' ^ JP* 

Qoaodo  htperficies  bce  iolcHpcl  corporis 
ftlpoffitpr.ti. 

Inferiptio  folidnh  folido^qaz 
Sunt  minus»  qosm  quidreplum  maxlmreir^i 
Mrra  infctiptl  coniez  fiipcrfieies  fpktra  lo- 
fcriptzpr.4^  ' ‘ 

At  eircumferipl*  malna  41:  ^ 

Paraboiffflasimum  inferibere  triangulum  - 
Q«fofcr!ptttrianguIa'lii  parabolafii«  leqn^ 

vnnmexis  fit  maximum  etism  alind 

CoroU. 

Inferibere  in  fpb^ra  eoooromfcgmrntst*ngcoti« 

- tantum  fphzram  aliam-  onclodcn1fgr.1j.4J07* 

8c  etiam  circumferibere  Cor. 

Ittfctibi<looqj  tot  folidacorpori  globofoj^unr, 
ft  reliquant  quantitatem  omni  data  minorem 
pf.14.  111 

Mulraom  triangulum  Hyperbole  Inferibere  pr» 
40.  541.  Vide»  que  Inferibere  cupis . 

Intercepta  • 

Linea  intercepta  harmonica  qupnam  def.n. 
Imerclpicmes  equates  arcus  paiallelz  Coc. 

Quf  io  circulo  bifariam  fccetur  Ooc.  '79 

Inceruallum. 

Intcruallorum  numerus  multiplicatas  cum  fe- 
cundo numero  feriecqueturpr^  

Iiiteruallotum  numerus  ad  numerum  Inccroalln* 
rura»  quam  proportionem  dicat  ia  A rfcbaietict 
pro- 


E X 

jgol>riuaipf.y. 
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proportione  < fj9 

XaurotUorom  aufneddkuat  Itoken  eam  pro- 
pORiooein>4)ium  JffKrcotigpf.?. , 

Numerum  laeeruallomm  Arfthmetieoram  idue*  Lemma  quid  fit 

nlfc] 041. 

iBwrculliim  ride  Arittuoetiea  ncio  . 


«o'T 


loterfcftio.  , 

Plaoorum  ioterCeAio  eft  linea  rcAa : 4^i 

ImerfeAiooet  plaoomm  frfeg. 

JotcrfoAiocirettlorominfpb^ra . VidectraUo*. 


louerra  ratio  . 
lottcrfa  tmIo  quid  fitMcf,- 

Icmeru  ratio  ofieoiitor Coeoil . ^ 

iQuerCa  ratio  lO  proi>ottioo«limlbua  .74 


lltf 


louolaenim. 

IflQoiucrum  fpherp  quadrifbrmis  i ctA  pjrramidi 

«quecur 649*. 

Iocwltfenjmragu]a;«flrluonlr»  qox  pirtfit 
liodrit  Sr  paraltelepipedl  cooclodeotls»  es  qoU 
hoi mfeuotur  ■ __  <^7? 


loaolueri  quadrati  eonoTdii  hjpcrboliei  fi>Udl* 
uaque)  Cot.i. 

Xouoluerum  ragulae  cyUadriec  > cui  pyramidi  a!' 

queturCor.i.  vtcognorcaturCor.Cur.a.  1^49 
Irraiionaie  quadratum  <r  10. 

Compofitii  liaeia  irrationalibui  commcafinfi- 
lea  iiint  quoque  irratiooalcs  compofite  pr.y^ 

Irw&oalesquae.  deT2_&U.l8|.^£^  ipj 


Ifoperimetrc. 

IfoperiiAtre  figoroqucoamHef.i.  yal 

Area  jfopertmctra  quid^f.a ■ tbid. 

Figuram  regularem  alteri  iloperimetram  ponere 

.pr.^Q.  _ ^ 

Scaleno  triaogulum  cquicrurnm  Ifopcrimetrum 
facere  pr»?i.  i»a 

Dato  triangulo  parallelogrammum»  nqualcilf. 

ifoperimeerum  fabneare  pr.yi.  ibid. 

Figurarum  Ifoperimctrarom  ea  cft  capaeior*  qun 
plores  conimec  augulos  , . '‘■7-  , iii 

iroperimetraruBtqua;  iit  figura  maeiuMpr^S  <51$ 
Circuluioraoibua  figunt  iroperimeciU  capaoor 
pr.d9  pag.ya-,.  c(i  etiam  maior  Cor.uSr  etiam 
fobpra  taliit  eoodmooiteftCof.a.  \%6 

Kcwaogalum  noo  reAaoguloTpqttire*  & lloperi* 
metrum  poflcre  pr.r?.  saa 

Redilioeo  pqualc,&iioperimetrom  reAaogulum 
cooUttucre  pr.54.  izi 

Kcctangulum  fac^e  squale » Se  Uoperimetria  (e* 
tnicKculopt  ibid. 

libperimeua  ttiaugula  quando  minora  prop.  yo» 
pag,  t ij.  ifolcclluoi  quando  cft  minus  alto  Cb^ 
ro)l.  , VJ4 

Eadem  proportione  in  figaris  Hbperimetris  late* 
ra.  Se  anguli  diatiouuntuc  pr.;y.  pag* 

Se  etiam  differeocU  lateris»  Se  anguli  Cor* 


Ifofcelea  dcf.as» 


Iforcellei  • 


Linea. 

Linea  eftqnidrcale  lodlailHtilercdaplieatiadpr. 


Z 

la. 

ibtd. 

•ii 

»7 

ibid. 


L 

Latua. 

LAtcra  decagonl,  Se  hciagoni  inoefligarc  pry. 
pjg.tOQ.  Item  trianguli  Cor. I.  jo^.  qua- 
drati Con».  Item  quiodecagoni  C^or.  yio 
loucoiuotur«Acomparantur lacera  figurarum  re* 


Inadcquatd  aeeiptinr  pr.iL 
Etvtoegatlopr.ta. 

Quid  fic?def.a. 

Quinam  etoa  termini  i def.4.-. 

ReAa qunnaro  fit  ? dcf.T. 

Parallela  n<le  parallela;  * 

Lincz  «qualem  lineam  ponere  pr.^,. 

Illi  detrahere  partem  daum  pr.^ 

Bifariam  fecate  pr.7. 

Normalem  excitare  i.  punAo  In  eapr.8, 

SI  extra  eam  puoAum  detur  pr  y.  ■ 

Qdoi  anguloa  lo  fiftena  alteri  faciat  pr40< 

Q^  fint  m dircAum  pr.  1 1. 

Ad  verticem  fe  fecantium  anguli  «quales 
oe  dum  inuicem»  fed  Se  quatuor  reAii  • Cor» 
iCquipoteotet  vide«quipoccntta . ' 

Lioc«ciUQl«  pUoo  nulla  pua  Io  fiiblimipr.i. 

Lioep  fe  fecaoccsiSccritngula  In  eodem  plano 
pr.t.  iUd. 

Linee  ad  fuperficiem  nulla  proportio  pr»4«  10^ 
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J5 

ibia: 

5^ 

Ibid^ 

tbld. 

ibid. 


Logariihmoa . 

SjmlHter  proportionatorum  pqoales  logarkbml 
Cor.a^pjR?  atf-dfpf.il.  gy 


De  iecle  tacal^  geomeciieoram  reperieada » enl 
arithmetica»  8f  logarithmica  dcrerolac  prop.R. 
pag.  g»tfVfc?>7 

Esenpla  tabnlarum  geometrieomm  contiM? 

proportionalium  cum  logaridimia  ya7.Areq* 
In  progrclfione  logarithmica  principium  ad  Ubt- 
tum  p:-!,/.  JJt 

Tabulia  Gcomecrieiai  fcricbarqoe  eorum  loga» 
fithmoaiofcribefepf.io.  SeCor,  3^4 
Quomodo  reperiatur  Oeometrioia  quilibet  ^ 
continuandam  feriem  Coroll.  pr.ii.  )|y.' 
SrCoroII.  pr.ijj  334 

Quomodo  reperiantur  logaritbmi  ad  continuan* 
das  tabulas  logarichmofumpr.ia.A  Cor.  333 
df  Cof.i.dg  a.pr.  13. 

Logariihmoa  concinnare  Cbr.pr.afACorrdl*  pr. 

lii**  lll 

VcGcometrkl  in  Infinitum  in  eadem  proportio- 
ne decrefeatu;  in  ferit  logarithmiea  pofiti  pro«« 
pof.  333 

In  It^arlthmicla  tabulia  componendU  firaAionet 
non  fune  fperoend»  pr.itf.  Cor.  3 fS 

LogarithoMS  taboIU  fiouum  appUeare  pr.  1 7 . 

Coc.i.dri^  'ibid. 

Quomodo  finus  gc«^.  logarlthmot  reperiatur 
Cor.  j;7 

Lt^arithraM  finubua  arcuum  minoribus»  qadia 
gr.^  applicare  pr.i9«  Se  Coroll.  33  3 

De  caMIs  logarith micis  finuum  ordiiMadisV A 
. logatichmis  tangentium  addendis  .33S  & f«^ 
Proprietates  cabulp  logarichmis  inftruAp  finuum» 
.atque  uogencium  j>  y vfque  ad  pag.  J40 

Tsbul«  logariihmicp  abfolute»  vc  condantur  340 
Arfcqucocib.  Vide  difierentic. 
Aggregatum  ex  logarithmis  anguli » 8f  cruris  c- 
quatur  logarithmo  anguli»  Se  emns  oppofiti  In 
qbUquangnUa  tilangiUla  pr.sg.  47b 

b j In 
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f#«b!iqoiagulU  logaritbmot  aggfcfsil  crurum 

eque  fubdu&ntiquldr<llnuuat?p.j0.8rji  ^ . 
Logarithmui  numeroMmfiuHcodtirali  m3B* 
plicttoraroqaifufli?  pr.S7>  34> 

Numerorum  ab  l.  rf^ue  ed  lo.  logoritbmo»  repe- 
rlrc  ? pf.37.  _ SJ± 

Numerorum  I qui  es  moltipllcacioue  finipiieiOA 
prodeunt  logarithmos  reperire  '-f  1^.  3^5 

Aliot  logirithmocquofctunqt  sltra  deaariinMlD* 
Moirepr.|2i  i4T* 

2d  ferie  proportionali  datologirlthmoenioies- 
quirere  logarithaMim  alceriue  proponiiMUlia 

Nectis  qoibufcumque  duobm  dat|f»8c  logaricb- 
mo  vnius  exquirere  logarithmum  atecriut  pro* 

L^vitbcnue  erurii  Io  redangulo  cqaatur  loga* 
nthmo  anguli»  & befia  pf»/^ 
liem  loganthmus  crvrla  in  reftingulo  rquacur 
loganduao  tangeoiis  oppofitat  $ 8c  reliqui  cru« 
iltpr.12:  ibid. 

Cur  ambmetici  nuncrl  proportioatlet  vniamur 
geomecridr.  J*4-  ^ 

Q^dlogarithrai^  Inexord.  3*4 

Symbolis  ac»  geomatrlcomm  nuroeroraffl»  8f  Io- 
ganthfflorum  pr.i,  U4  8c  pr.  j. 

Qttsnam  progreffio  aritbmcUca  fic  tpplleaada 
ftoometricp  i.  ^ i ^4 

Ssedudio  logaruhcnorofMr  additio  in  omnlbua 
operationibus  aritbmctieia  deferuic  muUipIl'* 
cationi » 8e  diuifioni  geometricorum  pr.i . ^ 

U± 

Vfi  tcperlatur  terminua  datorum  cootinud  pro« 
porriooalium  mulclplicantff  foldm  logaricb- 
rooxpr.}!,  34* 

Quotorum  numeros  eft  rectprocd  proportiooalis 
numero  logarithmortam  ia  ferie  aatnrali  logi* 
ritbmica  CwN.  ibidi 

Lunula  plana»  8e  follda . 

Triangulum  luouie  planp  pquale  facere  pr.i7.;3y 
jLooulam»  fr  ioaolocrum  eius  io  pynoildf  irqua- 
lem  transfundere  pi  jd,  <71, 

Soliditas  laouUrumioiidaruaqu»?  pr.yx.  <49-' 
dreiusinuolucrt^  ibld* 

M 

Magnitudo  • 

PrOpolitis  duabus  magnitudinibus  InsqaaHbot 
reperire  aliam  mcdiamalicui  ditx  conuncafu* 
rabilempr.34.  387 

^lagohudotnagoitodimeft»  et  partes  proportio* 
luiea  eadem  proportione  acceptp  ad  partet  pro* 
portiooalca  eodem  ordine  acceptat  pr.j  7.' 
proportio  maions  inzqoaJitatis  conc^m^ 
proportionem  maiorem  omni  data  magnlcudi* 
acpr.i|.  ‘260 

Msior  irrationalis»  Tt  6at,  que  Cc  pr-44.  aoi 

Matbematiea» 

Mathematica  habee  pro  obicAo  ena  quantum  > 
vtmenfunbilepr.i  =1 

Obiedum  pr«eis^»&  abAradd  confiderae  pr.i*  es 
Eft  icientia  oftenfiua  pr.j.  ti 

In  |fci  parCCT  diuidteor  pr.4.  aj 

ioirod^tio  ad ipfam . ••  ' • Ii 

]pli  incumbentes  qui?  ll£ 

Maximus  Namtrua . 

Maximos  oumenu  in  Urie  proportionali  multi* 


E-  X 

plici»  ^condnest  reliquos  minores  pr.  1 1. 
Maziraos  numens.  n eontiaett  reliquos  in  pro* 
portione  fuper  poiticnUri , fle  foper  partUnce 


pr.is. 


Maximus  detmdo  primo  id  fammam  rcliquoruin» 
quam  rationem  ^cat  pr. 

MaximonCtr  colus. 

Maximi  circuli  tranfitus  perpoloimntatte  pfo- 

359 

SeAio  mutua  maximorum  diOat  qoadcattfL^*, , 
culo»  io  quo  polos  babenc  Cor.  pr.  .^^9^  , 

Circulum  maximum  io  fpbitra  deferUaeee 
pag.j5p.  8r  etiam  per  duo  punda 
Maximi  circuli  quitum?  qui  nuiorca»vdauno%  ^ 
res?>pr.ll.  , t ’ 

Maximi  io  fpbzra  bi£utam  nece0xrib  fe  leeam  * 
pr._  acdconttipr..j  . J58 

Maxtmut  fecac  alium  ooraiaUter  fccat»8e  bl£i* 
riam»  & per  polos  p..  & d contra  Cor.  ibld. 

Per  polos  etreoionim  auximuSduAos  per  coou* 
dum  circulorum  cranfit  pr.s.dc  ii  per  polum»  Se 
conudum  cuam  per  alterum  polumpr.  27| 

Maximus  minorem  circulum  tangens»  Sraltcrnm 

tangitparallelumpr.  Sfdcootfi  Btpa* 

raUeioa  quoque  maximo»  cui  obliquus  eft 

peg>  ^74 

Si  maximus  maximum  fccct»  (edio  diameter  f^p. 
rat  ^«fccirculi  374 

A fi  minorem  lecetleffiocbordaeft 375 

Qui  circuli  maximi  per  «quales  arcua  dudi  iu- 

qualet  de  altero  drcttio  maxlam  intercipiant 
aicus  pr  .:S.&  29  pag.  384.  & de  nuxiino  pa* 
rallelo  pr.23.  ^ i*7 

Maxima  Harmonia . 

Maxima»  minorq,*  barmooiaqu«nt«3  *a4W 

, rcrepcrlaturpr.ti. 


Media  proportionalia  • 

Mediam  proportiooalem  duabus  Oaria  Uoets  ieu* 

nltcpr.£^  

Media»  & extrema  ratioat  lineam fecarCt...  . 
psg. 

Mcdiaf»  6r  extremas  proportioaalea  lioeaa  repe- 
rire pr.i.  '24^ 

locer  duas  lineas  duu  mediss  proportioaalea  eoo* 
iiccre  rr  S.apo.Sg  i’:  j.  ^ 

Duabus  datia  bnas  me£^»  aut  cxcremam  pro- 
portionalem acquirere  pr.x5 . 25?, 

Medip  irrationales» 

Media  irrationalis  qupoam?  .'u.itf.  r 9*j. 

Mcdic  quadrato  «quale  redaogulnm  quodnamlfr 
tus  habeat,  fi  alterum  fit  rationale  pr.  2 .■ 
Medias  inueoire»  qop  cationale  rpacium  cocumant 
pr. 2 9.  i 94.  Sf  qup  irrauonale  pr.jo. 

noanw  ■ 

MediaRatio. 

Mediam  rasionem  inter  ilnaa  rationes  inueoire 

Eidi* 

Medij  numeri . 

Mediu  inter  duos  arithmeticos  inuenire  pf.i<.24t, 
fle  etiam  plurcs  medios  . ■ r , ^ '* 
Datis  duobus  oumeru  medium  proporiionalcsu 
inueoire  pf.24.  xi^ 

Medium  fparitun»  flir  corpus . 

Mediom  fpaimm  non  fuperac  aliod  Ijpado  rati» 

tuli 


1 N O 

Qtli  Cor.  -197 

Duobus  datis  rtfiiUoela  nrdiiug  proportionale 
inuenire 

Eciaa  fi  dot  circuli  Cor. 


E X 


Daoboi  datis  corporibus  corpus  roedluni  propac* 
itiMuIe  inuenire 


Menrura . 

MiuttHaram  maximam  communem  menfuram  in* 
ocnlrc  ■>.,  «lO 

Meofara  communis  duorum  numerum  nou  pri« 

OMtum I fcirlom etiam  , j-  i 

Mioutiapen^uam  minutiam  menfareturab  atia 

mtnutiapri  Fitid  per  ^cafi*atam  mul- 

ciplicatioucmT^r. 


ibid. 


Meta. 

Mees  rolidicaStVtficad  Tphprim  «josdriformem 
< 54  i.iEqualem el hccrcpyramidero;’-^- 
»074.  etiam  ctrcolarl.  B>id. 


Minimus  numerus* 

Reperire  numerum  tniniomm  duos  metientem  pr. 

^ Vide  primos. 

Mininos  m <uu  ratione  reperire  ;'--.>4.  *itf4 
Minimus  menruratus  i di^us  menfurat  Ulam 
oomerum*  <|uam  duo  meofarantfT.t  }•  , 165* 

Tribui  numeris  datis  minimum  numerum*  quem 
meofurantioocoirt  ibid. 

Meufuratua  numerus  bsb^  partes  a nenfuraote 
deooodoius  ; ibid* 

Numerum  partes  habentem  mecirur  numerus  i 
parce  denominatus  y.^Q.  ifid 

Numerum  minimum  b^rentera  parces  datas  iottc* 
oire  pr.4u  ibid. 

Minimos  reperirepr.t.  8r  3.  .i58 

Non  femper  continui  pr^rtionc  reperiuncur 
pr.4.  cdp 

£c  (puado?pr.5.  flr  quomodo  Id  dlgnofcitur^r.tf, 
109.  Of  pr.7.  170 

Minimi  |»^ortloaales  numeri  pr.i.  ^ 


Minor  circulus . 

Qnsnsm  fcAio  Bsaximorum  cum  minoribus  fa* 
eiat  arcus  instqusiea  pr.ao.  8e  non  fimlles  p 1 1. 


pag. 


ilTT 


At  fi  minor  fccet  doos maximos  fibi  normales  fi  - 
nus  fiunt  pr.9.  s75.Vi(ie  regmeots  circulorum. 
Vide  mslimus. 


Minorhamonis . 

Minor  harmonia,  rtrepcriacurpr.il.  fleii.  »47. 
Vide  Harmonia. 


Minor  linea . 

Minor  Irrsclottslis  lines,  rt  fist  pr.4.= 


Mhiucias  eflimare  pr  7.dr  Cor.  1. 8c  %. 
Etiam  wunddtn  siiss  partes  pi.8, 


Modi  arpcnifl . 
Modi  srgoendi  pag. 


siy  ftfcq. 


Muhilstenim. 

figuram  regularem  io  defiinacas  partes 
per  parailelam  rni  iateri pi.,t4.  5 1 4 

Diuldere  quoqae  per  iiaeas  naili  laceri  paralJdai 
ied alteri  extrinfcc*  pr.j^. 

A multilatero  auferre  «innuam  partem  perpa* 
rallelam  rni  taceri  pr  ^ 51^ 

Vide  diuidcre,ad^fe. 

Figura  reguUriitSr  est.  rcdaogulum  criangoium 
■paraiielograminum,  6c  esc. 


Multiplex  • 

Numerus  multiplex  quinam  ? dcf.y. 

Multiplex  proportio  fiipcrpartlcnt  pr.7.  109 

firruperpartieularis . - ' 


lii 


Multiplicatio  racionnm . 

Datam  rationem  per  aliam  multiplicare  pr-?4.  s8l 
Datis  rationum dcsioosbumibnieiimoIS^ca* 
re  prj5.  2il_ 

Rationem  per  rationem  mnlciplkarc  pr.jd*  ibid* 


. . Maitiplicatlooumeronim  • 
Multiplicatio  quid  dcT^  *9i 

Qui  numerus  i^cjplicaittl  fuperet  decimam  pr, 

lo.arili'  .98 

Mniciplicaatea  fii  duo  numeri  eundem  cfiiduat  pr. 

^ 112 

Mtnutias  inuictm  maitipiicarc \>r.  14 . ait 

Minutiam  per  integrum muitipilicara  pr.id.  aia 
Nomerom  intngru  asm  integro  minutis 'adnexo 
inuicipitcatepr.i7.A  etiam  min  otiis  tamdmia 
Cor.  ibid* 


Mutatio . 

Ad  re6tlinti  Itms  squale  ei  criangoium  facere 
pr.7,  8t  etiam  fimultHaterumr^  5of 

Mmado  Tuperficiei  io  aliam,irei  corporis  in  cor- 
pus . Vide  corpora,  vd  corporum  ruperficieS 
qoas  defideras  mutatas* 


Minutis . 

Plarcs,qaamdttss  minutias  ad  eandem  reducere 

rr.«*  i2£ 

ibi^ 


Fradlooes  fradionum  in  frattiones  reuocare 
pr.ai.  i*4 

Minutias  infererepr.at  Sr^  lU 

Ad  minutiam  integros  redigere  pt.lt.  070 

Vide  multiplicatio,  raeorura,  fradlo. 


N 

Normalis  . 

NOrmalis  enica  duci  poceft  ad  aliam  Cor. 

pag.  ^ et  ducatur  pr  8.8f  9. 

Cadit  ad  partes  aruti  aogoii  Cor.i  J.  i2 

Eilbreuilfima  inter  lineas  ab  eodem  pundodu- 
das  Cor.  4* 

Normalis  In  figuris  ifoperimctrts  maior,  quo  re- 
dUioeum  plnres  habet  angulos  lii.* 

Normalis  m rcdangulo  eft  media  proportionalis 
inter  fegmencabafit  Cor.  1.  ^ ,lil 

Qus  llncf  m circulo  fe  recent  bifariam , ®r  nor- 
maliter pr.y_-&^' 

In  coiadum  linee  a^otro  duda  ei  oormaiispn^ 
por:  . 7» 

In  ebbcada  eius  normalis  in  ie  habet  centrum 
pi.ir.  ibid. 

CsToiii  normalis  io  crlangnits  inoeoirc  prop.15. 
tex^ 

Pandum  eafas  normalis  in  corporibus  loaelUE^ 
re  pr.;.  , 

A centro  (pbfrp  ad  centrum  circuli  duda  circulo 
normalis  pr^&icoacri  Coroll.  J5^ 

A ceocro  fpbfr^  circulo  normalis  in  polos  eius  ca» 
dic  pr  .d.  & deontrs,  ft  etiam  in  alterum  polum 
pr.7. 

PoV^trumfpksrs,  & circuli  Id  normali  alicui 
drcnlo  pr.8.  CoroU*  '317 

Nor- 


n 
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NoroulUtfeas . 

ooriMlis  areat  intra  trliogttliun  fphf ricam 
ca^ac  [■'.  ^ I . 

Ia  cuioitrIwfaliTpb(rIci  bafimdao  areat  nor* 
matet  non  cadant  pr-j».  tt Ibld. 

Sormalit  linea  plano,  rei  pUna  inuicem . 
Normalis  tribiu  fi  fit,b(  in  eodem  plano  fune  pro- 
pof.f. 

Qux  linee  ambe  necriTati^  planorum  mAimI 
orthogonaletpri6. 

Que  linee  ambe  necefiarib  plano  nonnalei  pr.8,. 

pag.  ii* 

Qm  plaoU  oormalet  etiam  parallele  pr-»  34? 
Que  fine  normalia  pltoapr.i).  UT 

Que  fediooet  planoru  plano  normalet  pr.itf.  Jfti, 
A panfio  in  fiiblirai  plano  normali  docere  pr.  lo.’ 
pag.  m. 

A pando  in  plano  normalem  excfurepr.il  .3SO 
Crut  trianguli  ruper  pUoompofitl  oormaleafi^ 
fcdioni  ponere  pr.ai.r  iiS 

Normalem  altitadio^cotporum  perreratari » & 
fupcrficicromintoaUtentiuaipr.f.  ^ 

Nou. 

Qopt  fant  ndte  In  vnoquoque  malclplicatore, 
tot  erunt  in  frado  » te  aliquando  ?»a  minat 
pr.30.  lil 

Numerum  potaram  itt  vnaqoaque  motipUeanoOn 
obtinere  faciliter  pr.?4. 

Notarum  numerum  mutis  intcnalifia propoctio^ 
tulibua  inucotrc  pr.j|. 

Numerat . 

Nomerutqgid  def.».  9* 

K umerot  non  diftingultar  i rt  rmltterpf.y.iS^ 
Sed  addit  ipfi  mciapnyfic^ atiqiridrpr.d..  \ ib^ 
Idem,  ac  xaiut  obiedioa  pr.i ; . ‘ - J ' ‘ij. 

Non  datur  conceptui  commonia  numeri' pray.  17 
Non  poteft  dari  iofinitui  pr.if..  ■' 

Non  poffidci  cflVntiamiVC  numerat  eft  pr.i?»  »0 
Sed.vt  cticit  quantitati!  partes  numerataTpr.id  >0 
Et  in  ordine  ad  opeta  noftri  iotellcdat  pr.ip.ibidT 
NuAaerar  metieot  duot  numeroa  ^lam  cocum 

communem  menfuram  meuiur  Cor.  an 

Numeras  culus  proportlonit  alium  moUlpU- 
cant  generet  ^ pr.l^  i® 

Genitus  comprcbeodTegenerantitim  partes  ^p.i3- 
pag.  •'Sl® 

Numeii  per  eundem  faciunt  genitot  in  eadem  tt~ 
tiont  generantium ...  ilfi2 
Rtdeontri  idem  duos muuipllcana  : ibid. 

Namerarc,  & legere  nometoa  pt.a. 

Numeri  continuantor  per  proportionem  decu- 
plam pr.i.  . „ ^ 

Numeri  ordine  naturali  progredientes  10  ailqua 
magoa  feriepofluntefle  contiuiiproportioiu- 
leijcel  proximi  344 

Maior  numerus, qiumppf  6^  dluidendaquali- 

bet  nequit  capere  ff. 10.  40o 

Ablato  a qusJibetigrnam.  ^id  remaneat  pc. 
34.  dr  ST.  Cor. 

Vide  fiinplex>miautU>fra^n . 

O 

Obliquaogolum , Triangulum  rpbfricora . 

IN  omni  inangulo  obllqusoguio  finus  comple* 
mcoti  anguh  ma  oxis  apud  bafim  ad  fioum 

complemcou  anguli  minotu  eft»Tt  finus  angoU 


E X 

ininoHsad  fioum  maioris  > in  quo»  dlmdltur 
arcus  i normali 

Data  fumma  duorum  arcuum , & eorum  propor- 
tione reperirecafum  normalis  494 

Tr-bo!  cforibus  daris  in  obliquangulo 

perire *®*7: 

Sinui  fecundiTreoum  in  obllqusoguio  i oormaJI 
dioifit  bafii  fant  inoidem» Vi  fiout  complcya- 
torum  crurum 

Tangente!  fecundflatcrum  funt  Inuicem, 

fecundi  isierum  angulorum,  in  qnoi  i oom?*  ^ 

dioiditurobllqoaogulomfpbnricum  _ _ 

Io  obliquingnlo  finui  fegmeniorumbalis  •■on». 
mali  fsfion^  funt,  vttsngeote!  eoroplcrae*^ 
torum  sngulotum 

Tangens  dimidinbalJTaftaiigcntcmdtmidij  Igry 
gregati  crurum  in  obliquangulo  fpbprlc^^  ^ 
tangeoi  dimidip  difierentix  crurum  ad  poriSL 
pem  bafit,  qux  extra  circulum  re(lat  ^ - 

Duobus  cruribus, fr  angulo obliquangolisogo- 

ium  rcbquum  reperire 

ter-'' 

Duo^f  angatis,  Ar crure  iouenirecruiobliqaaa* 

guli  fphfrici  ^r  y . ^flfpr  _ 

Duobus  cruribus, Ir  angulo  io  fphf  rico  trisngulo 
datis  inucnirc  bafim  te  ^ 

Duobus  sngults,&  crure  loocnlrebiafia 

. flf  Tr.7S. 

Duobus  cruribus,  te  sagulo  angulum  rertkalem 
pr.fS  4l8-de  pr-  - ■ - 

Duobus  angulis,  te  crure  oppoCto  inuenire  angu- 
lum f ertiealem  pr.jp. te  49* 

Angulo  eertiesHiSf  duobus  cruribus  bafim 

49»  & angulos  inuenire  7?  49-  ‘‘  

Dato  crure  Interiacente,  te  tfuobus  ao^li»  arign- 
Tum  eertlcalem  r'r,di.  48.  ®f  j 

Dotabafitfr  angulis  ad  beiani  crura  patefacere  pr. 

. -rd».  pr.  9.  . . 

Datis  trtbua  lateribus  obitquanguli  ijpbfrici  itloq 
addoo  rcdangula  reducere 
Datis  tribus  Isteribus  angulos,  quolUbet  ia  ob^ 
Quanguijs  reperire  ibid. 

Ex  duobus  cruribus  qutbuTcumqne , te  sagulo  io 
obliquangulo  compreheofo  angulos  paufscera 

PMI-  . ^ 

E*  duobus  angulis,*  crure  reperire  quartum,  len 
cras»  fcu  sogulmnpr.ja. . »biA 

• f 

Obliquangulum  redilioeum.  . ^ 

^liquanguium  sd  duo  rcAaoguU  reducere  p>34* 
P*g* 

Datis  angulis,  * crure  iQueairtaliodaatba^ 


DatiTdubbuslaterlbus,  & ingulo  angulos  repe- 
rirei'..i4.  4^9^ 

Duobus  craribos»  * angulo  verticali  alios  aogo- 
los  inuenire  pr.s;.  4 

Triangulum  fcaieoum  sd  duo  redangula  reduce- 
rc£i_^ 

Trisngali  icaleal  datis  cruribus  angulos  inuemre ' 
pf.ad.  - ibid. 

Data  ba(i,*  crure  io  ilofccllibus  triangulis  angu- 
los inuenire  pr.iS.,  ibid» 

OSaedrum. 

Odaedrum  facere,  & ffligra  comp  ledU,ik  de  dia- 
metri proportione  adcius  Utuspr.47^^  dol 

Orthogonalis . 

Ortbogonalis  linea  plano  quid  fit  dcEt. 
yUc  normaiis , 

Ortho- 


^ul 
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Cf  tliograf»}i{«  • 

OrtIiOjNpHU» i 900  narcator  ? pr.;.  ■ j 

Un«f I 90U  Hqcss  proIjcUotur  ordiognpliic^ 

pf  Bt -1^ 

Aogulu»la~()aem  angulum  oithograpfilc^  pro<j« 
ciatur  ibld. 

Superficiefln  qald  proleda  ortbographlcd  ma* 
««tor;  _ 447 

Parcel  louenlre  uiperficiel  oonnalis  ortho|rapbi*>  ■ 
c2  proied«pr.io.  ibid. 

Superficiei  ortaographic^pcofjecrc  pr.ti,  ibtd. 

«fpr.l  A4t^ 

Prolcdot^rcoloi  Ellipfisln  orthe^raphiapri^/ 

. AtellipCMtttctfculoi,aac eliipfis  :.r4 

Proiedioparabede  parabola  cftpr.t|t  , ibid» 
ProiedioHfperboIf  Hyperboli «ft  pr^  4^0 
Vc  eireolai,  «llipfict  paraboU.  byperSoIar  & c^c. 

ortbograpfiicc  proi/datur.  ibid. 

Sedio  diametri  circaii  proloiigau  quxnam  ia  or* 
diae  ad  orthographiam  drculi  rr-i?.  ■ 40 
Dato  fitu  diametri)  &Puodo  peripberip  clre^ 
protedtonem  timeaire  onbographicampr.:^. 
4CI  flg  duoboi  diametrii  datii  pf.t9^4a.7ig 
etiam  tantiim  puodo io  peripheria  ju.io.  441 
Proiedz  linez  orthographici»vt  iauicem  fitoen* 
torpr.iT..  ^ 

'*  Ordinata  ratio . 

Ordfuta  proportio  90;  (it  114 

Otialii. 

Lineam  oaalcm  trfbrmare  pr.7.  apo 

Par  t impar. 

QVId  par*  impar.  8r  pariter  par*  8r  pariter  Im* 
par*  & impariter  impar  def.7.8,Q.io.  9} 

Parabola. 

Parabola  9oid  i der.8.'  )9f 

Parabola cft  refqaiicrtU  iriangall laferlpti  j-r.};. 

pa«- 

'Ia  parabola  diametro  parallela  per  Cadum  dada 
omnei  taogeotea  parallelas  bifariam  fccat  p.»7« 
pag.408.  flf  habet  rationem  diametri . 4'  9 

Parabole  aream «d  9aamcnfn9ue  figuram  ledigo- 
repr.4a.  J4» 

Offlnei  parabole  fuac  iouicem  fimlles  pr.5i.4ao 
Parabolam  deferibere  p.di.’4ad.df  etbmctrca  da- 
tam triangulum  pr.di,  eam  prodocere»  frre- 
fareire  1*2 

Parabola  ad  parabolam»  8r  fegmeocum  ad  frgmea* 
tum,  9uara  rationem  habeant  propof.?6-  ^40« 
Sunt  inuicera^  habeant  C9ualei  hafes,  vc  aid. 
eudines  Coroll. 

Quenara  fim  parabole equalcipr.jS.  4tf 
Vide  eliipfis»  hyperbola,  fimo  conica»  irian* 
fttluffl»  regmentum . 

Parabolicum  Conoidea . 

Perabolicom  conoidei  cft  ad  conum  inrcriptum, 
vt }.  ad  X.  pr.j4«  lil 

v£quatur  9ao9ue  cono  prifmactco»  & fiogule  par» 
tei  fiBgoli5  fuis  partibus  pr.j5.  ' . tfjy 

Oonoidcmpar.vbollcumcircliTIT^vel  9ttadrife?: 
me  in  partes  deftinaus  parallelo  duda  bafta  £0 
care  pr.4?.  .drl 

Parabolico  conoidi  conum  e9uaJc  facere  p.M«d7i 
Parallele.  ' 

parallclp  lincf  qusoam  Ppf.a8.pg.4Y.8f  p.»Mi> 
paraUelequofiMm  cum  locidcntc  fadaat  asgur 
lospr.^o.  ■-  *4l 


D E X 

Vc  ducantur  ? pr.|t.  ^ 

Couiparatp  vaiteftic.  ve  fint  inulcem  pc.?t.  ibid. 
Coniungemes  parallalaa»  8r  iKpiaies  parallele  pf. 

f|.  ibid. 

Que  lioep  non  Io  eodem  plano  fiat  parallele  yvr.p. 

Parallele  fediones  In  cono  pquales  effe  oe9ueant 
Pf  7-  -4?^ 

1 Parallela  emri  in  triangulo  aufert  criangohim  to- 
ti fimile  Cor.  1. diutdieur9ueabeaJem  II- 
I oeai  eertice  cadtocc  in  parces  parcibut  bifif 
■'  proportionales  Cor.:.  «ii 

Parallele  in  triangulo  bafi*  fccanc  lacera  propor* 
tioaaliter  pr.a,  <14 

Parallelarum  ad  djamrtrutn  redtoois  conice  pro> 
prictatcspf.41.8r  41.,  tty 

Parallfli  circuli. 

Paralleleii  circuli  circa  eoCdsm  poloS  funt  pr.ip. 

pag  }Y 9. 8f  d contra  pr.so.  )4o 

Dm drculi  in  fphcrauiKdmfuoc  paralleli»  de. 

9uates  it.ii.  ibid. 

Quf  parallele  auferant  i mammo  circulo  alteri  tn> 
cUnato  In^quales  arcua  pr  3 j 8c  |i . 

PMalleli  ioe9ualea  auferunt  ctceemfereniiM  lop* 
quales  I maximo , In  quo  poioa  habent  $ 8r  que 
maiores?  pr.atf.  }8s; 

Arcus  obliqui  clrenli»fr  maximi  parallelorum  non 
funt  fioiilcs  fedi  k maximit  a polo  paralJdo» 

ruoi  dudis  pr.^Y* 

Parallela^plana: 

Parallela  plana  concinentia  folidum  aliquod  funt 
eqoaUa»  8r  firaitia  pe.1. 

PafaiJela  axi  parabola  eft  in  conoide  paraboli to 
tpx.i?.  , 440 

Hype^oilco  iu  coaolde»  deono,  que  fiicunr  fe« ; 
Mones  fimiles.  4^7.  dfeq. 

■j1  ' ' 

Parallelogrammum  * 

Purailelogramma  circa  ^ametrum  funt  quadrata ; 

CQf-*»  ■ i 

laxralld^rammpmdef  7^.  ^ .io\ 

Biui  partes  circa  diamccrom  def.17.  * 
dcomplementa . 

Parallelogrammo»  fi  vnoi  aogoltts  redas  omnes 
redipr.i* 

Btiueo  paraJIelx  faciant  paralIelogramma»fab 
quibua  contineaturdd‘.l.  ibid.j 

Pocailelogramma  equealtu  fe  ftfwaoiiir^lMrd 
pr.l.  Ili 

Etufdem  bafis»  etoltittiditflaCor. 
Parailelogrammi  anguli  aduerfi  jp  'eo  eqpyl^e^ 
pr.j4-  ' '-Itf-i.i.-  •.  471 

Complementa equalia pt  jt-  «m  4^' 

Eofi  eadem » d inter  paraH^s  et/daiu  equanapr* 
• ■ ■ , 

Et  etiam  fuper  bafes  equalmpr.17.  ^ 

paralitJogeammism  aft  duplum  arianguli  eAdqm,' 
banconllituti,  d fispex  cafdeui  patoilclasp.  74. 

i«e-  ^ ' li 

Eiiaei  fi  fit  fuper equale» bafim  Pf-4-- 
£c  ooouertuocur  pnapofifione#  / 

.Aquale  Triaiieulofaccre  psraliel0g.pr.4i . 50 
d pf.4?.  pag.yi.detiaetffdftl^pf-44-  :;7T 
In  parailciograouno»  que  parces  fiat  fimilcapro» 
pofaY.  ' 1^1 

Ex  parallelogramiBO  parabolam  cCformare  p.  69. 

item  hyperbobun^  d gllipfim  propofrj. 
■ pas.  ^ 

SimUla 


I N 

Sknilia  piraltelopamau  drr«  tdera  diametrum 
funtpr.aS,  I47 

'.Cqailattri  paralidoeramoit  qoatuor»  vt  fe  rtfe- 
rant  ad  iDuicem  fi  duo  fiat»  8c  xguiangula  pro- 
ror.-.  ?94' 

Dato  quadrilatero  pqualc  parallelogrammara  coa- 
ftlcuere  pr  sof 

Dato  parallelogranmo  cquale  parallelogram» 
roum  poocre  pr.4.  $04' 

Paraildcpipedoffl^  ' ^ 

Parallelepipedum  perdiagootos  io  cqualei  panes 
Tecaturpr.a.  609 

Parailelepipeda  cqualts  baits  1 & altImdioU  tone 
«qualia  pr.?  Bc  s.  ^10 

Aquatis  bafia,  & altltndigis  «qualia  pr.4.  4ii 
Parallelis  planis  fedi  paralleiepipedi  partci  fuot 
inuicem»  vt  bafespr.';>  ibid. 

Obclocot  «qud  eieuata  eandem  proponionem* 
qoam  bafeS  pr.S.  tfii 

Similia  funt  in  triplicata  ratione  laterum  homo» 
logorum  pr.9-  tbid. 

Si  fimlnt  p^iia  Tunt  alticodines  balibus  reeipro» 
proportionales  pr.io.  6^ 

£x  tribus  daris  continojTproportionalibus  eom- 
politum  conatur  cubo  medie  pr.ii.  6t| 
Ex  quatuor  fadum  cquaturcubo  ftcundppro> 
pof.ia.  414 

Ex  quinque  cdificatum  «quitor  parallelepipedo 
ea  fecunda»  8e  tertia  pr.i^  ibld. 

Obtuor  parailelepipeda  fimilia  lacerum  propor« 
tionem  obtinent  pr.^- 

Dato  parallelepipedo  c^alc  cbftmere  pr.U.  6S4 ' 
Dato  paralleiepipedo  cobam  «qualem  ponere  pr. 

66i 
pr.tf4.  6Sj 

niteri  datopr.i^  6^ 

Ec  etiam  qnodeuroque  aliud  corpuS  regulare 
Coroll.  elufdem . 

Parallelepipedum  erigere  In  tfliadrum  pr.st.  666 
Parallelepipedum  in  corfi  transRindere  p.M.  ibkl. 
Parallelepipedo  eoo ficerr  «quale  prifmap.17.ddf 
Parallelepipedo  «qualem  pyramidem  facere pr.i7. 

p*5.  «a: 

ParamcMr. 

Contigua  vcnicis  appellatur  parameter  Cor»  ^94 
&Cwoll.  -ll-  'l|d' 

Conice  fedionis  cuiufcumquc  parametrum  inse> 
nirepf.y.jpd.dTpr  lo.t.  J22. 

Paiv. 

Parsqpilddef.  r»  lod 

Multiplex»  l^«qaemaltlplex  quid  dcfa.8c£.  lod 
Pan  numeri  guld  fit  def.|.  ' 2^' 

Partes  qnIddfF  4.  'v-' 

Pars»  vel  panes  eil  quilibet  numerus  cuhinil^t 
dati  numeri  p.-.i  }.  lyd 

Pars»  Sr  pars  e^em  duorum  compofitf  funt,  fc 
pars componioruro eadem  pr.?.  «157 

Pats  numerus  numeri » vc  ablatus  ablati  ctf^ 
Alatus  ablat»  eadem  para  efit  pr.y.  ibid. 
6c  idem  afrereodom  It  partes  ijt  Ibid. 

Para  numeri » dr  pars  alterius  viciifim  cD  pars  par* 

* 'lis » yel  panes,  vt  numerus  oumerl- alterius 

• pr.9.  *■  ^ 

Siderit  panes»idem  dicendum  pr.io.  ibid. 


I*ee4phrfi«:v 
Psnpberip » qup  «quales  pr.fa» 


Pa^clepipeda  quacumque  calculare  pr.d4.  6% 
Dato  paraiielepidedo  6miie  cooftroereA  cqoT' 


D E X 

PeripheriambifarUmrecare  ibid. 

Vide  elrculas  » triaoguluripbtclcnm  » ar* 
ens . 

Perturbata  proportio  • 

Pertarbatiproponioqucoamdef.t  114  *l 

Permutata  ratio  ia  proportiooibas  propof.  a|.  * 
P“B- 

Pentagonom . 

Pentagoni  angnli  qucium  partes  fiat  refiomtiQ 
Oor.l» 

Vide  lofcriptio. 

Plaanm . 

Pliai  namerl  fimilei  inulcem  dnAI  eilicina 
draeum  i r.d«pa(».i'  . Ar  iaoerteodo  fi  cfi 
qtudracnm  fimlki  eruot 
Planum  ad plamun  redum quodnam?  def.a. 

Qu*  fediones  planorum  fioc  parallela  ptj  ' j 
Qu«  plana  fiat  parallela  pr. . 8e  : “ 

~ ” iiia 

Planus  oumems» 

PJaoorura  numerorum  ratio , quenaa?  pr.  ^ 
Plaai  numeri  defioitlodef.l. 

Poli» 

Poli  fphfiq  *]u{naa?def.  ? . 

Polum  circuli  mueaire  J59 

Poli  circuli  maximi  ib  eo  quadrante  diftantCor.i. 
Ar^  contra. 

Per  polos  duSa  per  circuli  • & fpfafrf  ccfltrum 
tranfit  pr.8.  jjy 

Viic  circulus  maximus « 

Polygonum .‘ 

Polygona  in  circulis,  vc  quadrau  ex  circulis  Ia- 

uicem  fuot.pr  40.  

Similia  polygona  funt , vt  prima  ad  tertiam  coo> 
tinnd  prDporciooalem  Cor.  pr.a. 

Similia  p^ygona  in  duplicata  ratlooc  boamlngo- 

rum  laterum  pr.ay.  

Simile  re^Hneum  d^exibere  pt4S|.  1 f 

Arxquale  altcridatopr.iv.  

Simile  eidem  reSilineo,  (um  etiam  ficnllia  inerr 
fepr.t4.1j1.  Vide  reditMMum»rcdUogU«aoii8e 
ooffijoa  polygonorum. 


Poftulauquldl 


PoAulau. 


Poteotia  lineatum» 


_z? 


Re&anguli  cciaogaU  baGs  potefl  quafcocn^qae  fi- 
guras fimiles  lacerum  pr.ja.  

Quenam magis  poiHc  linearum  pr.jj.  

Lines  fedz  fecundom  etcremam»  firmedlam  ra- 
tionem maius  fegmeneum  rum  dimidio  tmius 
quidpoiTic  pr.;-f.  tbtd. 

Minus  cum  dimute  maioris  fegmenti  pr.  35. 

Tota,  Af  minos  fegmentum  feorfim  pr.jt»,.  iblX 
Tou  cum  maiori  fegmento  pr  tbid. 

Toca,Ar  minos  fegmentum,  vtvaapr.J7  ibid. 

Potentia  laterum  figurarum  rcgulariuin^ 3^^  dr 
feq. 

Lateris  triangoli  potentia  pr.a. 

Lateris  quadrati  potentia  pr.a.  Aid. 

Lateris  decagoai»  & exagooi  potentia  pr.^.. 
Lateris  peotagooi  poteotia  prrf.  ibid^ 

^u^ro» 


E X 


30 
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Qamdeea^ni  latcrii  potentia  pr.tf.  ;»9 

De  potemijs  lacerum  triaogulof  um  }o4. 8e 
Quadrata  laterum  criaoguli  fimul»  ^aibua  qvadra' 
citVi}aeatar  pr.i^  1^4 

Vide  cquipotentia. 

Primi  numeri  • 

Primiia  sumeru!  qoi  (1tdcf<  II*  91 

Primi iRuicem quinam^  def*!*. 
Priminomcfi«}Uinam>pr.i. 

Pnmi  poterunt  inueniri  inioffnirem  pr4** 
Meduf  tcpericodi  otimerot  primoi  Cor.  lotf 
Pfirel  numeri  10  propoftiooc  ea  minimi  pr.»^. 

P*g*  *'** 

Minimi  io  proportione  Tunt  primi  pr.*7.  • 

Primoa  Inter  fe  oumefoJ  metieoaenum  * alsum 
non  metitur  pr.aS. 

primi  numeri  arque  maiores  menfurant  pr.tp.  16} 
Genitus  ex  primis  primus  cft  illi  oumero>  cui  ge» 

nerantesiuntprimipr.jO.  ibld. 

£t  etiam  duobnt  pr.J  !• 

Genici  ea  multiplicatione  primortun  In  fe  primi 
inoicerafuncpr.ja.  ibid. 

Aliquem  compofitum  numerum  aliquis  nomerus 
metitur  pr.j|.  1^4 

Omnis  numerus»  f el  eft  ptiimu>TeI  metitor  a pri. 
mopr.}4.  • ibid. 

Principia 

Principia  qdd^ 

Principia  quadam  pr*t*  freat* 

Prirma. 

'^rirma  quid  fit  def.s.  TSO 

Prlfmata  aque*eieuata  funt  iaulcem  > ?t  bafes 
pf.lt.  di5 

X^uadrata  bafi  dupla  triangularis  fitum  prifma  a- 
quaturprirmati  bafis  triangularia pr  id  Ibld. 

Similia  funt  in  triplicata  ratione  bomologo'um 
laterum  pr.  18.  ditf 

Omnia  verificantur  de  prifmarlbus  quibufeumq; 
qucdccriaogutaicm  bafim  habentibus  pr.  I9. 
ie  Cor.  ibid. 

Prifma  ad  prifma  aqualis  bafis  fe  habet»  vtaltitu 
do  ad  altiiuHtnem  pr  ao.  d 1 7 

Prifma  triangularis  b»fia  oumericd  menfurare 
pr.dd. 

Prifma » tcJ  prlfmaiicum  conum  alteri  fimilrm 
exhibere  pr.iL 

Prifmati  Cylindrum  aqualem  facere  pr.io.  66S 
Prifma  triangulare  parallelo  dudu  bafis  fecare 
pr.4s.  47d 

Prifmatis,  8r  coni  eoncaui  fuperficitbut  roofiami 
foliditas»  quf  pr.yd. 

prifma  fimul»&  pyraroidemlo  partes  datas  fecare 
1 1 4'  d77 

Prifma  poljgon;  bafis  calculis  fubi;cere 
Prifmaci  paralleiepipcdum  aquale  conAcuere  pr. 

17.  * 

Prifmatis  fiiperfictes  nofcere  pr.l.  55® 

Prifmati  aqualem  Pyramidem  facerepr.19.  ddtf 
Prifma  io  conum  mutare  pr  ao.  ddd 

Vide  paralleiepipcdum»  Cylindrum* 

prifmaticus  conos . 

Prifffliclcum  conum  ituia  datam  proportionem 
diuiderepr.4|.  ^7^ 

Coni  prifmailct  feftio  parallela  bait  clliplis  cA 
pr.8.  43* 

Vide  conus* 


Probati. 

Probatio  operationum  arithmeticarum  auferendo 
p.  quoties  fieri  poteO  pr.ad.  pag.ioj  Se  pr.ty.f 
t$  sp.  8r  |0.  10^ 

Cniofeumque  regula  operationem  per  aliam  exa* 
mioarepr.il.  10 

Problema . 

Pr<A)]effiata  quid  fini  ^ 

Proiedio. 

ProieAloquid  fic  def  1 . 444 

DurIeaO  thog'a|>hia,8r  Strreographia pr.l. Ibid. 

drqutdfintdcf.a.  Srj,  44^ 

Proiedorumi  fr  originalium  fuperficicrum  pro- 
portsonei  pr.45.  pag.t  19. 8r  * 47.  jso 
Qua  proieAionem  mucent  pr.4.  445 

Lmca  pioir^nccs  qutd  Jef.5.  4^ 

Planum  prolffior  uiQ  quid  d(f.d.  ibid. 

Vide  OnbugraphujStcreographia . 

Progreflio. 

ProgreAio  rroportionum  vtde  progreffioGeome* 
trica  Ari>limctica»Hartnonica»viiie  Scries»Lo- 
gambmas . 

Propoficio. 

Propofitio  quid?  ay 

Proportio. 

Proportio  quid  fit  ? def  4.  I07 

Proportionem  quando  quantitates  habeant  def.  5. 

&*  d.  107 

Proportio  angulorum.  Vide  angulus* 

Propo  eio  cumertea  quanam  def.18.  pag.94.  8e 
dcf.l.  >54 

Propoitiodiuiditur  in  duas  pr  y.  109 

Proportio inaqualiiatis  induit  pr.6. 
Proporiiomultiplex  fuperpactiena faperpartlea-* 
laris. multiplex  fuperpartiens  ,Ar  multiplex  fu« 
perpanicularis.  xel  fubmuUiplex  fupcrpartlni* 
laris. 2^C(t.pf.7-  mp 

Propoitiooem  duorum  numerorum  loueniec  pro- 
pof.S.  <10 

Rat^Dcs,&  proportiones  exprimere  anmeris  Co- 

Proportio  replicata  quid  def. 7.  Ut 

Proponio  cempofita  quid  def.  8.  Ibid* 

Vtquatuor  numerorum  proportio  tribus  expri- 
matur pr.9.  tts 

Quomodo  proportiones  Arithmetica»  Mufica  , 
Geometrica  dilferanc  pr-9.  & <0.  S4f 

Vide  Mufica»  Geometrica»  Arithmetica . 

Si  dentur  quatuor  numeri  continui  proportiona- 
les» vc  quadrata  primi  > & fecundi  fe  referant 


pr.s9- 


as8 


Qujtuor  numeri  concinud  proportionales  fotidus 
primi  in  fe»  8r  extremam  dudicA  aqualis  cubo 
fecundi  pr.yo.  ibid. 

Inter  duos  numeros  datoS  duot  medios  propor- 
ctonales  inuenire  pr.y  1 • ibid* 

Proportionales  faciunt  ex  extremic  gfirum  nume- 
rum planum  aqu alem  genito  ci  me  ii)S»  fiue  ex 
medio  pr.  1 9.  Se  19. 

Pfopag-ifc  proportiones  fecundilm  daum  ratio- 
nem pr.44.  184 

Proportionalium  trium  numerorum  primus  qua- 
dritusbabettertiuroquadratum  pr.ao.  IJJ 

Vide  feries»  ratio»  logartthmui  • 

C PJ®*! 
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Fropohionillum  qaatoor  numerorom  primos  cti> 
Iwi  hibcc  quartufflcnkum 
Proportioailei  oumrri  t rt  inter  eos  cadant  mc9J 

propoftionalci : r.8.  pag  n > tc, ^ 171 

Proportio  rationum  fompomtur  ex  proportione 
terminorum  inuersd  famptorom  pr.li* 

Et  ctumdircdd.&’inuersd  pr.is.  ibid* 
Du»  ra(iooctcompofirf,quamprodocaDt  .1; 
pag. 

Duf  proportiones  ab  altjsduabosablat;  yt{aam 
proportionem  relinquam  pr.i^ 

Modus  arguendi  in  compontione  rationum  Co- 
roll.  ibid. 

Componere  proportiones  pr.15. 

Ratio  duda  Io  «qualitatis  rationem  fe  prodat 
rri6.  Ibid. 

Esb  ibere  proportionem  rationum  compofitamm 

Quantitates  inoicem  dodf  qnonam  modo  eandem 
producunt  rationem?  pr.i^^. 

Ratio  in  fe  conuerHi  terminis  dnSa  prodacit  ra- 
tionem «qualitatis  pmo.  nf 

Jnuerfis  terminis  inuerrat  rationes  eandem  pro- 
portionem dicunt  pr.so.  ibidt 

Tciminii  pcrmutatim  fumptis  rationes  e^dem 
perfeuerant  pr.ao  377»  Sic  fi  inueruntur*  8r 
permntentar  termini  pr  ai.  ;7a 

Proportionalicas  quid  ? deF.!.  ! a?t 

Rationum  denominatorcs  vocantor  quantitates 
def.s.  ibid. 

In  quo  cofiftat  fimilitodo  proportionum  dcf.?.»7i' 
Q»«  flmiicspfoportiones der.4-  ibid. 

Proportiones  ciufdem  termioiivt  referantur  pro- 
pof.l.  ^ 

Si  Habeant  commune  confequens  pr.x.  «7» 

Si  babeant  eadem  antecedentia  pr.3.  172 

Rationum  denomioatores  reperire  m-4.  >7? 

Vt  reducantur  ad  idem  confeqoeos  Cor.  Ibi^ 

Rationes  proportionales  reperire  pr  Ibid. 

Duas  rationes  datam  habentes  rationem  iouenire 
\ f ibid. 

Doas  rationes  eiufdem  denominationis  duabus 
aliis  proportionales  imienire  -r.7.  273 

A flignare  proportionem  fimilcm  datj«  8e  c^.pro- 
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Afligoaie  rationem»  qu«  fit  ad  aliam  ratjoumivc 
ftint  dcnom.natores  mulcem  pr  *ibid. 
Vtcomi  onaniur  pioportionei  pr  IO.  17^ 

Proportio  duplicata.  Vide  duplicata  . VidemuU 
tiplicatio  rationum.  Vide  Radonei . 

Punda . 

Pundum  accipitur  inadequatd  I maibemailcis»& 
vt  negatio  pt.n.  & n, 

Quid  fit?  def.i.  ■ ■ ' ■ iiS 

Terminat  lineam dcf.?.  2.J 

Punda  adpunda  proportionem  non  babene  pr.|. 

pag.  10« 

Nec  ponfla  ad  lineat  pr,4.  lop 

Punda  in  quantitate  mathemaUcd  noooftendnn- 
lurprj.  j 

Immo  cXploduntPf  pr  4.  £ 

Infinita  nequeunt  admitti  pr.y.  j 

Quid  fit  pundum pbyficum» 8r  reale  pr.?.  g 
Partes  Habet  deOignabilcs  non  fadibilea.  ibid. 
Et  cfl  quid  realc  iodiuilibile  reduplicatiiadp.0.9 
Viuc  indiuifibilia. 


F.  X 

Pyramides»  vt  dtui  dantnr  pr,._ 

Quitis  bafis  rumxqnaJes 
Sun»  tnenj  prifmatis  pr 
Simiirt  in  trt;  licaia  ratione  fime  laterum  hbmolo- 
gorum  Ibh 

Sancinuvcemarqnd-eieuary.Ttbares  ibi4 

^qaaliQ  ruiprocancur  balcl»&elcoationcsj  \ 
pag.  C8D. 

Q^oJ  dicitor  de  pyramidibus  triaogabdht 
dicendum  de  pofygonjs 
Pyramidi  erigere  rquale  prllma  < 

Pyramidem  cooo  «qnalem  erigere  propofic., 
pag. 

Vc  baiit  triangula  ad  circulum  $ lea  pyral£^i' 
conum  pr.  . Cor.  pr.  *■ 

Pyramidem  in  cbrpds  ex  qnlnque  regularibus* 
tare 

Pyramide  pyramidi  vacug  gqoalc  ponert 
Cor.  etiam  li  fit  vacuum  fimile  toei 
Pyramidem  numeria  fubljcere 


Ty  tamis  quid  fit?  dei 


^ramla. 


no 


Pyramidem  diuidere  plano  Uteri  parallelo 
datam  rationem  pr. 

Pyramidem  ponere  pqdalem  parallelcpipedo  p*i7« 

Pyramidem  in  cylindrum  mutare 

Pyramidis  fuperficies  nofcere  priisr* 
Pyramidcm»conom.  (Se  coolforme  corpus  alsrl 
mile  ftaturre  _ 

Etiam  rolafe&lmM  Cor. 

Pyramidem  «qualem  pyramidi  flexis  conllaoti 
ponere  pr.jy. 

Q 

Qnadracrix . 

QVadratrix  linea  quxnam  ? def.  r> 

Quadratricemdmriberepr. pr. 

Axis  qu3drarricis»eentmm»  8r  r«t.  ibid. 

Perpendiculares  In  quadratnee  ad  axem  » vt  fiut 
ad  diametrum  propQftiunaty  ;8J 
Arcus  ab  extremo  applicate  duftut  in  quadratnee 
cfl  ad  applicatam»  vt  radius  ipfius  ad  fagutam 

pr.^  

Qyadratrix  eft  linea  afymptota 

Dluidie  quadratrix  angulum  in  parUS  datas  

p.g.  ^ 

Quadratas  numerus . 

Qi^drati  numeri  definitio  Jct.?.  Jy 

Quadrati  duo  (nulcem  dufti  quadratum  fadoBC 
pr-7.  i~~. Cor4. 9e d contra  Cor. a . 

Qnadratos  duos  inucnirc»qui  compoCti  quadra. 

tom  faciant  pr.i  j.  y . j 

Si  ratio  fit  quadratorum » & primus  fit  quadratus 
alter  talis  erit  pr.aa.  . J7T 

Si  ratio  fit  cubotim^ primus  fit  cubus.alier  erit 
cubus  f r.a^.  _ »17?» 

Numerus  quadratostCum  quo  aUus  numerus  qua* 
drirum  efficiat  inueoicur  Cor.l.  ^ 

sas.&*qui  demptus  quadratum  relinquat  

£t  qui  fubdudus  relinquat  quoque  quadratum 
C^adratos  inueoire  quorum  cxccflus  oon  fit 
quadratus  Pf.i?,  ^180 

Q^dratos  inueoire » qui  compofid  000  faciant 
quadratum  :'r,|g.  ibid. 

Non  quadratos  Inueoire»  qui  faciaot compofid 
quadratam  pr  {2; 

Numerus  inueoitur  non  bibens  proportionem, 
qusm  quadratum  ad  duos  alioSpr.l_ 

Duos  oumfroa  inueoire  000  quadratos»  quotum 
compo- 


— IN 

^ Mopofiemn  oon  fft  qdtilrxaiiij  gfc.  pr.1 9^181 

Quadneoitt  ^ h h, 

Qudfatumqoid  _ 

Qmdrangttli  alMra  p«fte  loogtorls  ^er. : *a.;i 

C^adratamdercribercpr.  ' 

Duobot  qaadratU  doo  cqaalU  ioueoire, 

&ineerrepMO. 

Qaadritum  in  circulum  tmufuBdcre  u. 
VidcArea. 

<^dracum  dlametrorura  quadranguli  ia  circulo, 
quibat  quadratis 


, rphft,  non  tft , rt  ptripfcerl.  iJ  peripherhn 

duobofCiKul/i  intercep«<m,*c»t.  rr  j.  ]8g 

Kidioi  »t  refertur  ad  finum  bafir.fic  feenircoml 
Plemeniicrurieadfenintenungatlpr.jg.  m 
Rediui  eft  ad  (inum  crurla . ri  tangeni  rnmple- 
mentl  cruria  ad  tangentem  eomplemeotj  angu- 
li oppoliti . “ g 

Radius  ad  (inum  eomplememi  crurla , yt  fec^ 
bafit  ad  recantem  relidi  cruria  pr.jo.  479 
Radios  eft  ad  fecantem  crurla,  yt  TkIm  altefJn» 
ad  fccintcm  bafit  pr.ji. 

Radias  eft  ad  finum  aoji^ , n fecani  alecriutaj 


Qoai 
mlspr. 

Quadratum  circumferentia;  fe  habet,  tc 

ad  aream  circuli 

Qoadratorum  duplicata  eft  ratio  ' >^e- 
Quadratummadroplum  quadraCtTcuT  latu  ftb» 
duplumC^r.i. 

Quadriforrolt  fphpra. 

Sphf ram  quadrifonnem  in  pyramidem  cqualem 
facere  ' 

Qudnfotmis  fphxra  , fphxram  proportio- 
ne refpiciat  ^4; 

Quadriformi  fpbxrr,  que  pyramla  fit  cquali«?pn 
Cor.  648 

Qnadrlfbrmit  fphf  ra  quodnam  *quct  parallelepi- 
rpcdum?pr~D.  ihid. 

Quantitas . 

Quatnam rpetiet  quantitatis  , ..a.  % 

Verdm  confteces  punfiis  ex  vTllIadonii  Matbe- 
maticjciir.?.  ; 

OAenduntar  punda  in  quantitate  argumeotla 
mathematicit  pr.4.  ^ 

Ia  ea  Infinita  puofta  nequeunt  effe  pr.y.  f 
panes  femper  concipi  queunt  In  ea  pr.6.  6. 

Diuifioquaoti  non  perfeuerat  femper pr. 7.  7 

JEft  fundamentum  vnitatis  numeralis  pFTjr 
Quxnam  quantitates  proportionem  obti^St  d^ 
9.  II? 

Qu«nam  maiorem  rationem  habere  dicantur  def. 

tt.  ibid. 

Quantitates,  que  obtinesnt  rsiioaem  def.y.  ibid. 
& que  maiorem  rationem  def.ll.  ibid. 

Quartapropordonalis . 

Qoartam  proportionalem  lineam  excerpere  pr.  15. 

P«g-  Ili 

Tribus  datis  redilineis  quartum  proportionale 
inuenirepr  ?a, 

Tribus  datis  rationibns  quartsm  proportionaTcm 
loaenire  pr.4},.  >84 

Tribus  corfwribus  dadi  quartum  proportioni 
reperire  pr.do.  <18/ 

Quotlens  Quoti . 

Quotiens  eft  aliquando  maior  minutia  dluifa  p.xo 
paf.  ^ 

Qwti  genitos,  n excedant  In  fcrle  geometrica 
ntturali,  Sr  n aiquentur  pr.aS.  }ql 

>lameri  diuifi  pet  to.  quoti  rot  funt,  quot  Ipfe 
figurc  yoa  dempta  pr.ap.  ibid. 


fecantem cruria  oppofiti  pr.j4; 

I,  n fecaos  complemeoet 


Quidr«umliouirtW,c.lqu«qritoMuctur;..i7.  

— „ , ■'!!?  R«diusadfccanscmcruric,.,..„„,so™,j„ 

Quadratum  cj  media  cquat  quadratum  oi  t«rc-  .ngull  ad  fecautem  anguli  alterius  rr.  |g.  4*1 

Radius  ad  fimim  complementi  cruris , re  Ittans 
anguli  obliqui  ad  fecantem  anguli  alterius  obll* 

mipr^ 

Radius  ad  Iccaotcm  complementi  bafii,  ytfecjoa 
comp.  ang.  oppofiti  ad  feeanrcm  compl.  cruris 
EMI.  ^ 

Radix. 

Radices  proportionis  namerlc«qu«  def.?.  1^4. 
Quare  in  radice  quadrata  eruenda  oumurus  alt^ 
nus  relinquatur  In  exord.  m 

Quadratam  radicem  emere  pr.aa. 

Edudkmem  radicis  quadrare  examinare  pr.ai.a35 
A oumeris  quadratis  radicem  quadratam  proxime 
educere  nr.aa. 

& i miouti/l  quadratis,  8e  non  quadratis  pf.32. 

33L2L 

Cubica  radice  io  deduj^oda  cur  dao  numeri  inter- 
mittantur in  exord.  2iiS 

Radicem  cubicam  excerpere  pr.i5.  aaj 

Radicis  cubice  excradionera  examinare  pr.a7.u8 
Radicem  cubicam  proximiorem  i oon  c^ico  nu- 
mero deducere  pr.aS.  ibid. 

8e  i mloutiji  cobicls,  4r  oon  cubicla pr.?i.  Se 

iii  . , 1*9 

Extradio  radicis  quadrate  , 8e  cublcf.  Aurea  re- 
gula, fubdudioac,  additione  per  logaritbmoa 

exerrernr  pr.A,  >15.  Ar Cor.  ,,<5 

A fradiooibot  quadratis,  & cubicis  radieem  qua- 
dratam excerpere  pr.?a.aa9,  ftetiam  i non 
cubicis,  nec  quadratis  pr.??. 

Rationale . 

Rationale  eft  mediam  potens  p-4y. 

Rationales  lineggu^fdcf.tf. 

Rad<^ 

Ratio  qui  fit  ^ def.?. 

Rationem  extendere , vide  feriet . 

Ratio  es  equo  Io  proportlonalitatibas  pr.aS.  aSo 
etiam  fi  perturbata  Coroll. 

Vide  multiplicatio,  diuifio,  proportio . 

Ratio  partium  ad  quantitatem,  fi  componantur, 
quxnam  ficad  eandem^pr. 29.  x8o 

Dc  ratione  multiplici . 

Que  eidem  rationi  fnnt  e^dem  rationet , 8r  inter 
Te  funt  cpdem  rationes  pr.  16. 

Redx  plania  parallelis  fedg  Us  eafdem  rationca 
fecantur  pr.iy.  ?y? 

Datas  rationes  ad  eundem  aatecedcncem,  vel  con- 
fequentem  reducere  pr.?i.  aSQ 

Rationale  quadratum  quodnam  def.8.  i8j 

V ide  proportio, feries  Geometrica, nudia,  quarta, 
tertia,  termini, diftereatif . 


101 

181 


107 


R 


R 

Radij . 

Adij  harmonici  quinam  def.4.  ad? 

Radus  maximi  ad  radium  minorli  clrcuITin 


Re- 


1 N 

Rcc^raccfigaiie. 

JUc^prbCKfi(Brc^ftuiB^(kf.s.  ili 

Rcdprocacninia  trianguHs»am*aQgoIo9ae«- 
^ailibusqnc?  pr.tl.  - ' ■' 

Reciproca  lacara  in  parallelogrammii  «(juab^jT 
Areat  & vnlco  angulo  pr.io.  Ibid* 

Rrftattgoium. 
Rcftaogulumquid  def.6. 

ReAanguloc<iuale  quadrafum  ponere  pr.^  'jf* 
Breciata  reftaogulam  pr.tii  « '•-» 

Rc&aogutuincs  medijs  equae  {ilodex  eicreait 
crucibus  proportionalibus  £M|;  14> 

Vide  figura»  fedio . Addere,  arca . 

ReAangulom  triangntum  rpbfrtcctm  T 
Triangjta  fpnprici  redangula  habentHaun  cm^ 
risadfinnmbaits  in  ca^ra  ratione  ed  prop.f« 
pr.s.  pag.  42» 

Sinus  totus  ad  Hnum  anguli  rpb^rlcoruns  triangu» 
lorum  eft,  nfinusbafis  ad  finure cruris oppo- 
fili  Cori  pr.i.  ibld. 

In  fph  (ricis  rcdaogniii  fiout  totus  eft  ad  fimim 
baCs,  TC  finus  anguli  obliqui  ad  linum  cnirit 
pag.  cad» 

Crus  oppofitum , tSe  adiKens  in  triangulis  Tpherl- 
cis  inoenire  prj.  471.  fepr.it,  flr  jj.  475  fc 
pr.19,  476.  fcpr.jt.  Brpr  » 481 

Sinustoeus  in  fphfricii  criangutiTeft  ad  fiaum 
anguli  obliqui,  Ttlinus  complementi  slcerins 
cruris  ad  finum  complementi  anguli  reliqui 
pr,4  47» 

Angulumln  redangniis  trianguUs  inoenire  pr  ^ 
4^j  8e  pr.iy.gf  17. 47^-^  » Y»  47^»^  pr.S9.479 
it  pr . 3 y.  4^0?»  pr.j».  ft4t . 

Sinus  torus  ad  boum  complementi  cruris  in 
ricis  redanguiU  ed»  rt  finus  complementi  reli* 
qui  cruris  ad  linum complemeQcibafii  pr.i.47j 
Baiim  in  triangulis  fpb(ricis  redanguiii  inoenire 
££7.424.  it  rr^ 

«ELiZ:  1?T 

Tangens  primi  arcus  ed  ad  ungentem  comple* 
mcott  fecundi,  vt  tangent  buius  ad  eaogenteni 
complementi  altcnuapr.8.  474. 8c  finus  totos 
ad  finum,  vc,  8c  c(t.  pr.9. 

Sinus  cruris  cd  ad  tangentem  cruris  alterius,  vt 
radias,  ad  rangentem  anguli  pr»to.  474 

Radias  ad  finum  complementi  anguli , vt  tangent 
bafis  ad  tangentem  cruris  pr.ia.  477 

Radius  ad  tangentem  uguli,vtliDas  complemen* 
ci  bafis  ad  tangeti^m  complementi  anguli  in 
fphgricisrcdaagulit  pr.i4.  475 

Radius  ad  tangentem  crarU,  Vt  tangens  comf^ 
menti  bafis  ad  finum  compl.anguii  pr.i5. 

Radius  cd  sd  ungentem  complementi*  anguli  • vt 
tangens  cruris  ad  finum  cruris  pr.i3.  42£ 
Radius  ed  ad  fiuum  complementi  anguli « vt  tan- 
gens complementi  cruris  ad  ungentem  com- 
plementi bifis  pr.ao.  477 

RmIoi  cA  ad  tangentem  anguli  ^liqui,  vt  un- 
gens complementi  reliqui  obitui  ad  finum 
cofflptenMoti  bafis  pr.is.  477 

Refiaugulum  planum  • 

In  omni  triangulo  redauguiofi  bafis  ed  radius 
duo  crura  iunt  finus  arcua  , 8e  finui  comple- 
meoti  pr.i.  46^ 

Lacus  rettilioci  fcRaoguU  reperire  pr.3. 4. 8.  Ite 


» E X _ 

Angulum  lorcdbagbSbreperfft  iT' 

pag.  ^ 

Bafim  In  redangularcpcrlrr  p» 

Br  _ 

ac  fi  crus  fit  finus  totul  bafis  ed  fiicaiiMltcnni 


cras  tangens  pr.t«  B>ld« 

Rfflttio; 

Reflecioratloflnraqaiddef.  Afeq.  IIS 

ReflniooAcodicnr  1 

Reflesio  rationis  [ | 

Reguttre  corpus 

Omne  coipos  regulare  fpiutra  defcripcitm  eft  al- 
teri fimile,  fi  ifceiordctngeaerb  ' 

Alteri  fimile  delcribere  Corall. 

Corpus  ex  quinque  regolaribut  in  pjraaifiM** 
qualem  transfundere 

Prrter  quinque  corpora  dlnS  corpus  regulare  non 
poted  fphpia  iofcribl  pr  It. 

Omnium  corporum  regularium  oofctrn  fuperfi- 
cies, 

Regula  aurea 

Regula  aurea  proportlooale  quartum  datis  tribas 
inoenire  pr.t.  2 10.  Etiam 

fi  primo  adhereat  minutia  - Diam  Ii 

fecundo  numero ^ 

Etiam  fi  tertio  nr  _ ti7«  cclam  fi  pruno , & fe- 
cundo pr.7.  vellMaodo,  Brtertio  ^ pri- 
mo, Br  tertio  ££7  vel  omnibus  ut 

Prtdiatio  auree  regule  Cor. 

Regula  trium  Inuerfa  ad  redam  redocitur 
Regula  aurea  compofiucfi  aurea  regula  biaifil- 
blupr.i4-  UO 

Rcda,<rcompofita  pK  15.  Udd. 

Inuerfa,  Breoropofim  pr.i^.*  Ibld. 

Compofiu  ioacrfii,  Be  r •SUpr.t7t 

Relique . 

Reliquis  cotuuenrurabUcs  Rellqof  quoque  fune 
pf-sy.  totf 

Replicatio'  ■ 

Replicatio  rationis  dcf.ts. 

Replicatio  rationis  oftenddur  inqoandcatcmid* 
dpilcipr.i.  119.  A pr.i8.  ts^ 

Refiduatlo . ' 

Refiduado  radonU  def.tr*  ng 

Refidoatio  rationis  oftenditur  pr.f,  i so.Bf  pr.it. 
pag.  11» 

Refidoom  • 

Vt  fiat  'refidunm  omni  dau  gnaudutc  miuut  tn 
lineis  pM4*  ttfc 

RbombusC 

Rbombos  quid^  def  |ir  ^ 

Rbomboidu  quid  i dcf.ji.  }o 

RiMMnbas  folidns,  cnlcono  equeeur  pr.io.  617 
Apr.ii.  6iS 

Uboodms  folidns  vaeuns,cnl  cooopqnetnr  pr.it* 

6i6.  fcpr.i},  tfiv 

Rbofubumcnaicnrn  meafuris  aumccicis  etamiM- 
repc.7S«  ' 


Sagitta 


I N D 
s 

Sagitu. 

SAg!tr*9«»}ratHcia<]er.  iit 

Sagittc,  fr  sppHcn»<p*^tncTt  arcam  tcr> 
mnm  proporoonaJem  iaueaire  - ^ 

Sccaatcf . 

Qoc  (ccanHum  rcAangula  xqualU  Cor.l. 
VIdeTaoaeores,  Triangula*  Sphxriea , Radlw* 
Slnai,  Rcdangalam.  . 

Sacaot  addita  tangenti» quam  tangentem cmcia? 

Vide  Rc&ang.  Tangeoa.  Radios . 
Secant quaatangeatcszqaecpf.aS* 

Scfiio . 

$edlontrema>8rmedia  rationequx? 

Omnis  fefiio  fplixrx  elrcului  eft  '^13 

Sefiio  fpiralii  fpaclj,  ?t  fit  ad  feaorem  foum  pf. 

-o;. 

Secare  angulum*  vide  angulus . 

Datum  redilioeum  in  daiai  partes  feeare  per  re- 
das ab  Toopuado  in  Utere*  vel  angulo  pro- 
pof.  Vj- 

|qgarara~i  dato  In  medio  pando  iti  datas  partes 
Tecafc  il2 

Figuram  In^^rres  defUoatas  fecare»nec  per  paral- 
lelas > nec  per  lineas  in  puudum  coofpirantea 
pr»^i  ^ tS 

Datum  triangulum  1 dato  extra  Iprum  pundo^ 
datas  partes  feeare  ; -4>- 
Dacnmredilineum  In  partes  datat  feeare  per  li- 
neas i pundo  extra  ipfum  fumptopr.4|.  Jap* 
«retiam  in  piares  aliquando  Cor. 

Conicllii^iei  iedio  paralleli  bafi  ellipfis  eft  pr.l. 

■Htf  ac  quandoque  circulus  pf.|.  42 

Etira  6 non  parallela,  8r  qu^.f. 

Coni  circolaria  nafi  fabconiratia  fcdio  circulus 
pr.«. 

Sediones  eontee 

Similes  coniear  fcdionesqa*  ) def.H-  ?9* 

iCqualet  fedloncs  coolex  quxnam  i del.ff^  jpa 
Sedio  per  axem  coni  triangulum  eft  pr.l.  jpa 
Omnis  fedio  coni  parallela  bafi  circulus  eft  pr.s , 

P«g*  • 

Dataquacumque  coni  fedione  diametrum  inue- 

nire  pf  j.  , , r 

Sediones  conicx  omnes  databau  angulo, «dia- 
metro pr.5^. 

Item  data  diametro*  9c  parametro  pr.ytf.  »»<*- 

Datis  »robelielt,& rerticc  pr.:7.4iy  >'V P 
Circa  datum  tnangulum  lediooes  ucictibere  pr. 

50.415  Vide  paraboUibyperboU»cllipus. 

Sfdio  conorum  parabolicorom » St  hypcfboJico- 
rumqu*ntm?Cor.a.  ^ iXJt 

E*  ens  icdiooe  conica  alteram  erueie  pr.76.4jj. 

flf  i.r.77  7S*79  ^ 

lofcfiiwoSaasreSxiTfcomqucduAxie  loterlc- 
cant,vc  in  redaogula  proportionalia  pr. 40-419 
«rnr_4^8f50.Cor.  l.«f  a.  ^ 

Quzybct  iedto  m aliquo  alio  cono  iccomodiri 
poceftpr  29.  r « 

Vt  conos  tn  quo  aptetur  quxlibct  fedio  conica  in- 
ueniatarCor.a* 


Sedor. 

Sedor  circuli  ou!ntm?del,3. 


E X 

TrUngula  bafia,  Tt  eft  ad  fedorem » Ita  prifina  ad 
fedorem  r/Itodti  folidum  pr.l.  il2 

Sedorum  Inxqualium  plana,  quando  circulis  iu- 

tercipientibusfinc  miousobliquj  

Qui  fedores elliptici xquales  pr.a-:*.  >^4 

Sedor!  xquale  redingulum  facere  pr.i5. 

Sedorem  zqualem  redangulo  i circulo  eximere 
Pf-K.  U1 

Sedores • ac  arcus,  & anguli  proportiooatei  in 
circulis  pr.j9.  1T2 

Sedorem  (olidam,  8e  portionem  fphxrgin  conum 
{qualem  commutare  pr  .7 1 . 570 

Cui  redangulo  fedor  circuli  fit  »qoalispr.4.ja8 
Sedorisareaminuenire  prlo.  MO 

Sedor  fpherat  cui  cono  xqttctarpf.44u  547 
Sedores  infcrlbene  fpirx , d multipliearedoorc 
relinquant  quantitatem  omni  data  minorem 
fpr.5i. 

SedoreS cifcmnGr ripil  primar fpirx*  rt  fini adle- 
dores  circuli  rr,5j.  »bld, 

Sedores  inferipti  fpirx  fccundx,  vc  fiat  ad  fedo- 
res  primi  circuli  pr.5?« 

& vt  ad  fuum circulum  Coroll,  .14? 

Sedores  inferipti  tertix  (pirx  * n fint  ad  primam 
drcttlompr.57.547.&:ad  fuom  quoque  in  Cor. 

Segmentum  Circuli . 

Qrcoll  (egmenium  qiiodnam?def.y.  ^ 

Angulus  fcgmcotI,«f  io  fegmento  defl4-«f  5.  ibid* 
Quxnam  fegmenta  circulorum  fe  fecantiuiB  inul- 
cem  fint  xqualia  in  fpbxrapr.io.  ^ «r 
«r  1^15. 15.  «17.  . .^7 

Queoaral^menaa  circulorum  fe  fecaatiom  inui- 
cem  fint fimiUa p.is.gf  ij.;;6.^r-7-f^°r.?78 
Segmenta  cireulorum  dno  lapcr  eandem  Uoeam 
xqualia  effe  nequeunt  pr.p.  5y 

Si  xquales  redp  xqualia  Icgmenta  fimilii  p.10.  6y 
Dato  fegtnento  iouenire  circulum  pr.ll.  ibi37 
Segmentum  deferibere  capiens  angulum  datum 
redlllneum  pr-P-  22 

Et  abfeiodere  lognluoi  datum  pr.?i. 
Segmeoutrcaum.de  arcus  feeare  >vluc  arcus. 
Segmenta  circulorum  dcf.t.  ^ 

qttxfimUiafegtnentXTtrrolorumdef-9i  ^4 
Segmentum  circuli  »rt  fc  referat  adfegroentum 

clUpGspr  ^ 

Segmenta  linearum.  . 

Segmentoproportionall  lineam  augcrediucrfimo- 

ddpr.9. a5t.8rpr.lo.  luScu  p«j].ijs.8fpr 

— 

In  I^menu  proportionalia  lineam  diftribuere  di- 
uerfis  proportionibus  aJ  diuerfa  prediu  pr.i5 
a5a.ftpr.17. 18. 8r  t9-  a5?  arpc.ao.  »3 
Secare  redam, «legmcnuEot  rccipscc  propor- 
tionalia [ir.zi.  ^ 

Auferre  i duobus  lineis  fegnieou  duo,?trefi-* 

dui  remaneant  proportionalia  pr . a a - 254 

Segmenta  planorum. 

Segmenu  concaua  hyperbolica*  qux  arqualu  pro* 
pol..jfi  A‘49.  . ^ 

Sedatam  laKypcrbola  alteri  xqualcficcre  ^ 
70.  etiam  fi  concauum  }'c-5U  idz 

Qux  {cgmenueUlpfiumxqualiapr^a^ 

Segmenta  in  continua  proportionc-citrcentiaa 
parabola  abfeiodere  pr.41.  _ -Ii. 

Qux  fegmenta  Hypeibotarfiot  xqualia  InuiifWS 

P^*45-  ,. 

Segmenta  parabolica,  qux  fioc  xqualu 
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^afttrt  >b  ea  regmestum  alteri  eqtulepr.38.)40, 

9e  etiam  proportionale  54> 

Et  etiajn  rtgmento  aUcriuI  parabole  pr.40,  Ibid» 
Segmeocl  circoJi  aream  rcpertrepr.ii. 

Qm  regmenia  triaogulomm  rgualla  pr.i^i  fOt 

Seemenca  corporum  • 

Corpora  4iuerfa  diuerfimod^  fecaotar  p-40.tf7P» 

& fe^.  Vide  fecare  • 

Serica. 

Seriei  progreSiooii  Georoetrlcd  ^idfitHeri. 
pag. 

Serica  ad  feriem  habet  proportionem  ex  terminis 
coneatamdummodo  finte<)ualca  numero pro- 

pofp.  .1*^^ 

Doas  feries  fimilium  proportionalium  cxwbere* 
pr.9.  ‘*»*‘*‘ 

Series  ex  terminis  ab  aliqua  feric  alterni  fubla- 
tii>  quam  proportionem  ad  illam  <^uneatipro« 
pof.ll.  , r • * /-. 

Datur  quantitas  squalis  ioBnitc  fenei  Geome* 
tric5llnearumpr.il  adi.  n inueniatur  pr.id, 
etiam  alio  modo  Cor.  l.  Xidr  |* 

Seriem  linearum  in  pundum  deftioalum  finlen- 
tcffl  ordinare  pr.l  7. 

Quantiutero  pluribus  feriebas  Ceometrlcli  ^oa* 

Icminuenlre  in  lineis  pr. 18.  ibid. 

Datam  quantitatem  ita  fecare*  TtdapUcIiferlel 
idem  Dt  terminus  pc.19.  ibid. 

Series  harmonica»  eide  logarithmus* 

Series  corporum  proportionalium  • 

Seriem  eootinuim  proportionalium  corporum 
edam  diffimilium  inucnire  pr.di.  d8l 

Seriei  corporum  proportionaliiiffl  corpus  squale 
ponere  pr.6t.  i 

Datum  corpus  lainSnium  feriem  corporum 
ftrlbnerc  pr.dj.  ibid. 

Series  numerorum  • 

In  ferie continua  proportionalium  * qui  quadrati 
lui  cubi  numeri  pt.S4. 17t.8r  pf.a5«  17^ 

Vide  numerus»  Proportio Oconateica»  Atithme- 
ttea»  Harmonica . DilFetentia»  Media»  Excre- 
ma» Tertia,  Quarta,  Katio. 

Similitudo. 

Simies  figurc  quenam  I def.r.  l}X 

Quae  fuperricies  pians  nonicAUinec  fimlles  def» 
t.  ddo.  Vide  fbpcriicics . 

Similem  alteri  coicumque  fuperficiei  fupcrficlcm 
ponere  pr.i. 

Similia  triangula  In  propottione  duplicata  cru- 
rum homologorum  pr.ao.  l||. 

Dato  ecdilineo  conftitucre  rcdilioeum  fimile 
maius » aut  minus  luxu  datam  proponionem 
pr.ap. 

Quc  corpora  non  planis  contenta  nmilla,  8c  limi- 
lis  politionis  def.a.  ^^o 

Cuculi, qui  arcus  parallelorum  limtlet  auferunt 
quinam  fmt  ? pr.t7.  J7®*  ^ 57P 

Inredanguloa  normali  fada  triangula  toti » fir 
Inuicera  fune  fimiUa  pr.8.  l j8 

Quzeumque  qnatuor  coepota  limilia  funt,  vt  late- 
ra ad  inuicem  pr.14.C0r.  815 

Omnia  corpora  limtiia  tnpHcaiam  habent  late- 
rum » feu  diametrorum  rationem » fed  duplica- 
tam balium  pr.55.  d8o 

Joi-onelde  byperboHco  ones  h/perbolcparallclp 
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fune  Smiles  pr.iCHJ.  fr44t.  CorolLetIaa 
ellipres . 

At  parabole  axi  parallelp  fiiyUeSfdr  squales  io  pi. 

rabolicopritf.  441 

Eliipfes  parallcl^  In  conoide  parabottoo  fuot  fimi- 
les  pr.19.  Urid. 

Omnes  fediones  parallele  fuot  fimlles  cUipret 
io  f(4isrolde  pr.  1 1.  47p 

Similes  oomeri  plani. 

Plani  qui  fimlles  pr.t}.  17} 

Solidi  qui  fimiles  pr.i4*  Ibid. 

Plani  nmiles  non  fune  Inter  cpios  medius  propor- 
tionalis non  cadat  Cor.i.  174.  nec  fi  ab  vniuce 
alter  menfuretur  Cor.a. 

Nec  quorum  vnoscfi  quadratus  alter  non  Cor.f. 
Jnuentio  non  fimillum  numerorum  Cor^.  174 
Joaentio  GmlUum  numerorum  planorfi  p.C7.i74 

Simplex . 

Numerus  Gmplex  non  fimplleem  mulclpUcans, 
quem  numerum  generet  PpM4«  pt 

Non  fimplex  verb  muUiplicaas  aoo  fimpliceob 
quid  generet? pr.19.  99 

Simplicium  muleipticatiopr.16.  Q»id. 

Non  fimplicium  multiplicatio  pr.  17.  ibid. 

Sinus. 

sinas  in  tabulis  non  repertos  emendare  pr.14.4^ 
Sinus  complementi  primi  ad  fecundi  recamcm,vt 
linas  complementi  holus  ad  fecantem  primi 
pr.sd.  478 

Ir  inuertd  in  Cor.t.  & permutati  Cor.a. 

Vt  Inucoiantttr  finus  addendo,  & lubduceodopr. 
i^.Cor.i.t.Ar7. 

Sinus  quidl  dcf.  a.  }07«  complementi»  totus  « 
quinam  1 ibid. 

Verfus  finus  def.|.  907 

Redus  finus  def.a.  Ibid. 

Sinus  arcuum  io  tabulis  non  repertorom  proalad 
dare  pr.  15.  4^9 

Quadrata  finus  complemcodtSrljaus  redi  cquan* 
lor quadrato radij  pr.it.  |fa 

Quomodo  inueniatur  fiuus complementi Cbc.l. 

dr  finus  verfus  . jia 

Redangulum  ex  duobus  finuboa.  vt  vnoccure,Se 
chorda  intercepu»  cul  xquetur  pr.14,  9 

Sinum  verfum  fine  exuadione  radicis  quadratp 
inucnire  Cor.pr.17.  )|8 

Dimidium  finus  totius  fe  habet  ad  fiuam  arcus  di- 
midium, ita  finus  complementi  ipfius  ad  finoni 
arcus  pr.iS.  |ig 

Sinum  dupUeia  arcus  fine  extradione  radicis  qua- 
drate inucnire»  vel  c contra  Cor.i.  dc  a.  jtg 
Sinus  ex  chordis  exquirere  pr  a t.  Cor.  | ao 
Perfolam  adJuionem,&  lubdudionem  aliquot 
finusiouenire  iti.te  leq. 

Smus  minutorum  rcperire  pr.i6.Cor.|.  914 
Sinus  Gr.49.efi  medium  proportionale  inter  fi- 
num  totum.  & dimidium  cius  pr.18.  J|7 

Vide  Kcdaogutum,  Triangulum  fphcricnm 
fecans,  tangcni,logarith.chorda. 

Solidi  numeri . 

Solidi  numeri  definitio  def.a.  1^7 

Compoficus  numerum  aliquem  multiplicans^olu 
dum  facit pr.d.  *>:8 

Solidi  numeri  ratio  laterum  ctlplicaia  pr.ia.  i7x 
Solidorum  ratio cft»qu<  alUuiuacubiad  cubum 
pr.ld.  174 

Solidum 


index 
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Sdlidam 

Solidom  qndfit  Jcf.l.  ^97 

Siaules(bli()«figiir«9iu;aaai  Nef.t.  SP7 
iE9«iicsqu«ium?  <kf  3. 
ShBibsrolidi«8fpUfddef.f.  tfij 

Sp«tlet. 

Spedci6giUtfiitncontc*nim9ut?Cor>*  396 
Sphxra. 

Sphcra  qaU  (tt  dcf.i.  te  eiut  centrum  def.t*  3^4 
Sphxrtm.fphxroidcmque  etiam  quadriforme  in 

parte*  datJi  feeare  pr.4^«  ^77 

Sphtr»  Iphrroidi  corppr»  parabnilco,  »el  hjrper- 
bolico  leao  aliud  Gmile  corpo*  fabricare  pr.f . 

pjg. 

Srbrr*  cui  conoxqnetor?  pr.43;  , ^ ,«44 

Conai  *qoali»fph*rp  «n«imi  Tphere  circuli  ha 
bet  quadruplam  balim  Cor.  pr.43»  ^4f 

Vide  frudum. 

Sphxra  cui  reaangttlofolido*quetur?pf. 45.^46 
Sphrrx  funtad  Inulcem  io  triplicata  ratione  dia- 
mttrorum,  radiorum  ,&peripheriamm  pr.47* 
pag. 

pjures  fphfrai  Io  f nam  fphxram  colligere  pr.74* 
pag. 

Spherx  cubumxqnilemponeTepr.»3*  66y 
Sphxrx  fuperficlc* . 

Qupenmqtte  fphxrx  fupetficiei  quadrupla  eft  cir. 

euli»qui  in  eama*!m«s  fitpr.43- 
Sphericam  foperficiem  In  plana*  foperfieiea  per 
circulos  djuifam  in  planum  eatenJere  p>34-59^ 
Sphxricam  fuperficiem  eandem  cylindrica  foper- 
ficle  feSim  etteodere  pr.jT.  59» 

Vel  d plano  non  pendicularl  ericonti  p.|tf.  791 
Sphxricam  fuperficiem  In  annulare*  plana*  fuper- 

fines  diftribuercpr.ad,  588 

Etiam  fi  i triangulari  fupctficiefcAa  fit  pr.»7. 

Etiam  i quatuor  furerficiebn*  in  qmdricum 
pofitispr.aS.  589.  8(  etiam  oblongum  pr.ao. 
dr  etiam  alio  modo  pr.jo.  S9® 

Ellam  fi  anguiarlbu»  fuperficiebu*  fefta  fit  pro- 
pofji. 

Sphxre  fupecfidem  proportionaliter  lecare  pro- 

por.48.  57* 

A fphjrc  fuperficle  abfeindere  portionem  5901 . 

lem  iupetficiel  dati  circuli  pr  49*  57* 

Superficies  fphfrx  minor  dimidio  portioni*  > cui 
circulo  {quetnrpr.4d  JTO.atfi  fit  maior»  cui 
pariterxqoecur  pr.47.  Ihid. 

Sphxrx  circum  fcrlptum  corpus  » cui  parallele 
pipedo  xquetur  pr.45> 

Spbxroidcs . 

5phfroide»quid?def.i.  4?9 

Sphxroidi  Conum  xqualem  eiMberepr.y.  670 
Qoxde  fphxroide dicuntur»  venficaiurde  fph^- 
raCor.a. 

SphxroldiS  » rcl  conoidla  fuperficiem  in  planum 
exundere  pr  37.  J9J  ^ pf*4o*  595 

Sedum  cH*pfibus  xqualibu»  pr.58.  59+ 

arvtiaminxqualibuspr-39.  ibid. 

Sphxroid.*  Elliptici  fuperficles » »t  fe  habeat  ad 

fujjcrficicm  ipherf  pr.3d.  5<5| 

Cuifupcifiriei  Iph^ucf  rquctorpr.n*  5d4 
Al|>h^oidc»rcI  coooi<ic  imperatam  partem  aufer- 
realten  lo  eo  xquuinn  pr.49- 
Sphiroid«i»ConoIdei.iue  habent  triplicatam  ra- 
tonem  dlarociromm  dummodo  fiftt  fimilia  cor* 
pota  pr.55»  Cor. 


Sphgrica  triangula. 

Sphfrica  triangula » uide  triangula»  ui^eoccirre* 
cantes»  finos»  arcus»  logarithmui . 

Quatoor  roodamenta  reguix  facilllnut  ad  fialneo» 
da  fphpriea  prxcipud  per  Jogarithmos  primum 
pr  .44. 481.  fecundum  pr.47. 483 . terriumpro- 
pof.45.  quartum  pr.  47.  434 

Regulz  raciliim;  ad  folucnda  redangula  fpbxrica 
per  logarithmos  breuilEtnd  per  fious»  te  tan- 
gentes pr.4  Cor.  484 

Videanguiui»  fphprrci  anguli  • 

Spiralis  tinea»  rpatlnm  corpus.  ■ 

Spiralis  linea  quxuamdef.l.  O90 

Lineam  rpiratem  ducere  pr.9.  Ibid. 

Spiralis  linea  xqoat  femlcirculom  pr.i  1 A I3*t9» 
£ft  linea  Infinitis  circulorum fegmcmls  confisu 
pr.it.  Ibid» 

Spatium  primam  fpirale  «fi  ad  circulum  fuum»  K 
t.ad3.pr.74'  545 

Circulus  (Wundx  fpir;  fe  habet  ad  ipram.n  la.ad 
7.  pr.Jd.  54*^ 

Splr^  terti;  rpacium  et»n  19» ad  ad  drcnlum 
fuumpr.78.  548 

Spir?  prlmf,  fecundf,  terti;  fpatla,  n fint  ad  In- 
uicempr.79.  ibid. 

Spirarum  aliarum iouenJ re  proportiones  Cor.548 
iDfpiralibusfpatiis»  et  fcdores  fe  habeant  cir- 
cumferintl.  rei  lofcrifw  in  euord.  744 

Spirale  corpus  quodcumqne  mutare  In  cyliodruni 

pr.34.  ^74 

Corpus  fpiralls  altitodinU,  cnl  cylindro  ;qu^ur 

Etiam^2  in  ploret  fplria  torqueantur  pr.37.  Co, 
roll.  <^54 

Spiralis  bafis  corpus,  cnl  cylindro pquetur  pr.W. 
054.  & fiogul;  p3Ttes,etiam  fi  fecund;»  tc  terti; 
rpir;imxum  CoroH.s.  & a. 

Corpos  fpirale  bafi»  te  altitudine  crefeeoa,  cui 
parti  cylindri  cquetur  pr.;9«  ^5  5 

Corpus  eiufdem  ratloni*  » fcd  decrefccas  0yy. 

Coroll.  ^ «57 

Secunda  fpiralia  corpora  bafi,  te  altltodme , quam 
cylindri  p>nem  fquent  pr.6o.  4)8 

Superficies  bafi  oormiles  fplralium  corporum* 
quam  qroportloocm  ad  cylindri  fupcTficiem  di- 
ctat pr.39.  ^74 

Stcrcographia . 

Circulus  ftereographici  proieSus  linea  fit  pr.4. 
474.  et  proliciatur  pr.y.  panes  eius  proiedas 
inuenire  pr.d.quam  proportionem  fetuent  p 7. 
Circulas  parallelus  plano  proiedus  llercognphi* 
c^fic  maior  pr.8. 454.  te  fubcontrarius , item 
fit  cii  culus  pr.9* 

Circulum  proijcere » polum  eius,  6r  ceotrum  pr. 
10.476.  Eius  partes  inuenire  quatoor  moiis 
pr.il.47tf.««  pe*!?  I4-A'*y.  4»7 

Parte*  pfoiefti  circuli,  que  m«ore*  pr.  1 0.  478 

Unca  Stereogfiphicd,n  proijciatur  pr.i.  473 
te  qu;nam  ptoiedrices  dei. a* 

Pandum  ftercographic;  proicdionisquid^ dcf.i. 
P»6- 

Planum  ftercografhumqttid?def.3.  ibW. 

Linee  io  quas  lineas  Ucrcogriphici  proiedt  tean- 
fcanr  pr.a.  44J.  panes,  vi  augeantur  pr  3. 
Superficiem  fcdangulam  proijccte  ftereognphi- 
c^pr.18.  459 

Stcrcographia  Inuerfa,  8f  refta  pr.i0.  ib»d. 

Line;  Ueieogcapliicc  psoicd;  mufici  ikctefcint 

Cot.  ^ 

Qu) 
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QuI  cIlcDli  ptolcAi  flereogtiphici  in  dJlpres 

abetot  pr.ic. 

OUculuffl  quencumqiie  proi|e«re  C0M.461.8c 
qaamtibcc  ctiim  figuram  Cor.s.&j.  8c  parcet 
circuli  Cof.4  8f 

Daco  diamctroTireuU  (Ir  diametro  ellipfii  pro> 
iede  ftercographicd  alterum  diametrum  con* 
iungatam  Iruenirc  pr.  ^ 

Steieographia i quooafcaiurpr.i.  ' 44^^ 

SubduSio  . ‘ • ’ 

Subdtifiiot  rt  fiat  pr.-.  ^ gj  » 

Qui  numeri  pofiiot^  fiat  fubducendi  p.tf.fc?. 
Minutias  fubducere  pr.ij.  ' 

Sobftitutio  laterum . 

Dato  triangulo  obeufo  pro  illo  Kutum  affomtre 

pr  4^- 

Tdanguli  rpbprici  anguli  in  lacerande  lacera  io  an* 
guloa  permutare  [ r.^y.  4^6 

Datia  latcribua  repente  aoguloe>  & datis  angulis 
latera  pr.50.  4^^ 

Sinua  loco  pricoo  Tublliruere  radium  !a  regula  ao- 
rea  pr.yi-  . 

Loco  primo  Tecantia  fiibiUtuere  radium  >n 

aurea  pr.y».  injd. 

Loco  primo  tangentis  radium  ponere  pr.t?.  ibtd. 

Subtcttfie. 

Portionei  diametri  Tubunfx  squalibol  arcubus 
iou<)ualea  pr,S4.  1®* 

& fubtendentea  arcua  p<^ales  H alios  arcuS  fub> 
tendant»  illi  arcua eruot inargualca pr.a y . gSs. 
etiam  fi  proporcionaliter  diniiouantQi  in  Cor. 

Summa. 

Summa  mediorum  <]uatuor  Arithmeticorum  eft 
«qualia  fumm«  extremorum  pr.  i.  «j7 

At  trium  duplum  medij  arquat  itimmam  extremo^ 
rum  pr.s.  s?8 

Superficies. 

Superficies  eft  quid  rraU  lodiuifibile  reduplicati* 

ui  pr.g.  9 

Inadcquat^  accipitur  i mathematiclapr.ir  10 
£t  re  negatio  pr.ia.  ibid. 

Definitio  ciut  def.j.  16 

Termini  eius  dci.d.  , n 

Qaroam  plana  fierdef  7.  ibid. 

Superficies  planas  corporum  augere» rei  minuere 
P'.^.Cor.  tTi.  Vide  conus»  pyramis, Srepe. 
Quorum  corporum  ruperficies  fit»  vc  axis  balis 
ac  circumferentiam bafis  pi.i.  (Ifil 

Superficiei  ad  corpus  nulla  c(i  ratio  pr.4.  lop 

SuperpatticularU* 

Soperpartieniaris  proportio  pr.y.  lo? 

Superpartiens  proportio  pr.7.  ibid« 

T 

Tabuic  • 

TAbulas  logatithroicas  condere,  ride  loga- 
ntlimus . 

Tabulam  finuum  ordinate  pr.ltf.  314 

facilius  Cor.l. 

TabuJ«  tangentium  conftrnftioCorprsy.  jax 
Sinus  complcmenci  radius  »8r  fccans  arcus  tres 
iunc  continud  proportionales  pr.atf.  ibid. 
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Tidus  eircnlomm  • 

Circoli  in  ipb^ra  quando  fe  tangam  profof.i. 

P*S-  , J7I 

Maximus cangeni  minorem  (nrphen,8r  leeans 
ci  parallelum  huius  tangentibus  maxiouscircu» 
lia  obliquus  cft»&  quibua  magis  obliquus  pro* 

. j8i 

Qu(  cedat  linea  in  contadum  circulorum  inccnu* 

tangentium . O 

At  fi  exterius  contingam 

Circulus  tangit  alium  in  vno  punfifli  j ibid. 

Taftui  liocf  • circuli  quinam?  dcf.i. 

Circutorum  quinam?  ibtd. 

Spb«ra  enico  puofio  p Unum  tangit  pr.l.  95  5 
A centro  ad  cootadum  rpbxr«  duda  tangenti 
plano  normalis  pr.i.  8r  d contia  in  Cor. 
Segmentum  arcus  duos  eirculoS  tangens  ductic 

Ta^os  circulorum  In  fphpra  qalntm  ? ^9, 

Tangent. 

Tangentes  per  folam  aditionem  Jg; 

perire  pr.  Cor. 

Tangcntet»  8e  fecaotes  mulur  additione  reperlui>' 
lur,  ?el  fabduAione  .ab  ■ * ibid. 

Qaf  tangentium  i dato pnoA^t maior, 8firu - 

nor  maxima  minima, rei  gqualis 7* 

Quf  fint  ungentibus  parallele 

Tangentis  quadracumi  cui  rc^ogofii  pquetur  pr. 

. 

Qo$  fqualcs»8rquot?Cor.a  • 

Qu{taO|^at?pr.37.  ‘bid. 

SinosVedoi  elTad  finum  complcmeiui#  vt  fious 

totus  ad  tangentem  t : r 

Tangens,  rt  reperiatnr : : 34.  Cor.  Ihld, 

Taugens  arcus,  radius,  frfiout  complemendrunt 
tres  continui  proportionales  i^r. 

Taugentis  quadraturo,  cui  re&angulo  fecantla 
gquetuf  pr.jtf. 

Tangentes  qof  ad  reitlcem  diametri  dudf . 

P*g«  -L! 

Tangentem  ducere  i dato  pundo  pr.i  9. 

Quinam  circuli  ungentes  fqualiur  fine  inclini 
Fr.lS.  J77 

Circuli  tangens  def-s. 

Tangentes  fedionum  Conic. 

Portionei  diametri  interceptf  inter  rcrticla  tao. 
gentem, 8r  applicatam  inhypcrbola,  flrellipfi 
rerpoodene  proportione  j r.ij.  $9 

Lineas  tangentes  in  fedionibus  conicis  ducere 
yt.iy  qoo 

A ungentibus  rerticc  applicatis , centroque  por- 
tiones diametri,  quf  redangula  cfiiciant,  8rn 
inter  fe  yqualia  tn  parabola  pr.  ^ ibtd. 

Et  in£Uipfi»&  hyperbola , : ■ 1 401 . 8r pr 

i9.8rao.  -401.  df  pf.ai.  d£i 

Qii^  planum  tangat  conum  p^nes  icdam  lineam 
Quod  diametrum  rcAionu  iecctpc  ti.  9*^ 
Tangens  conum  in  fediooc  plani  paralleli  fed»o- 
nl  fecatHypcrbolamto  centropf  f. 

In  Hyperboli,  vel  Ellipfi  ii  centro  p«r  conu&om 
duda  bifariam  diuidit  paralleUa  ungenti  pr^ 
pof.sS.  4*^'^ 

dudp  per  concavus  habent  naturam  diametri 
Cor. 1.409.  quod  de  circurofcteocb  circub  ve* 
tihcacurCoroU.a. 

Qur  liQca  dicatur  tangentpr.it.  j 

A ungente,  8e  applicat^  ad  contsftum  , 8c  vertice 
parces dUmetri  imcrccttccqusles pr.ts,  ibid. 

Termfiiu. 


i 


Teimidu? 

Tornliiai 

Terminat  progrefioaii  gtometricf  ^ 
pag 


la 


. - 11^ 

Aggregata,  fr  termioit  ?t  fe  Ii  abeant ^ 

Series  dup  proportioaakt  ad  eandem  terni  nam 

perueoienteii  rt  proportione  fe  habeant ^ 

8c  ab  eodem  termiao  iocipieotespr.?.  ^59 
Oa^  proportionis  termini  per  eundem  nume- 
rum multiplicati  faciant  numeros  in  eadem 
proportione  .jfS 

Terminos  harmonicos  interTerere  in  lineis  pro* 
pof.u. 

Terminus  primus  Harmonicas,  rc  fit  ad  fummsm  . 

differentiarum i 

Terminus  minor,  rt  fit  ad  fommam  differentia- 
rum harmoDicamm ibid. 

Termini  barnriottici,^aa  proportione  inoicem  gaa* 
deantpr.  Ibid. 

Termini  Harmonici  <]aaado,fint  Irruiooales  pr. 

j 2'  ■ . fide  Harmonica . 

Proportio  (]uot  requirat  terminos  def.la.  iij. 
Termini  Harmonici  vitra  omnem  affignatam  qua* 
titatem  diminui  poffunt  jr.24. 

Tertium  proportionale  • 

Tertiam  proportionalem  repericc  datis  dnabui  H- 
oeispr.  ' 141 

Tertiam  rationem  prt^ortionalem  duabus  datis 
rationibus inocoire:  -4».  aSj 

Duobus  datis  redUincit  tertium  proportloi^ 
inuenire  rropoi.^t . 

Daobas  datis  coeptans  tertium  proportionale 
inuenire  1 68  r 

Doobus  nomerle  tertiam  proportionale  inuenire 
pr.Jj.  ^ 

Tetaedrum , 

Teuedrom  eonftltuere,  Arfph^racomplc&I,  & 
cjt,  pf.g.  690 

Theorema . 

Theoremata  quid?  ^ 

Totum  • 

Si  totum  ad  totum,  vt  ablatas  ad  ablatam»  & relU 
liquus  ad  reliquam  tale  eft  pr.iu  ijs 

V idc  fegmentuffl»  pars  Tecare  • 

Trspesinm. 

Trapecli  qoid  ? def.?|«  30 

Trapeaia  proportionalia  qug  ? pr.i^J 
Trapesia  inter  Mrallclas,  6r  faper  caTdem, 
quales  bafes  fiint  cqualla  pr.ii.  5^ 

Trapeaia  {quaotar  inter  peralielas»  8e  faper  ba(es 
pqualespr.f.Cor. 

Trapeaia  infcrlpu  cylindro»  quibus  ttapeiiji  pia* 
ois(quencurpr.i.  57» 

Trapeaia  trlaogalis  (qoaiia  pr.ji.  ^ 

Trapeaia  barmonlds  lineis  loterccpca  habent 

proportioaemdupUcitambafiiadbafimpr.it. 

pag.  ^ 

Triangulum . 

Triangalumconftituere  {quilatcrampr.l.  |) 
Ei  eribus  datis  pr  .s.  ^ 

Soper  eandem  bsfim  pr.^«  Ihim 

Dioiderc  pr.6.  ihW* 

Trianguli  psrtes,qup  {qaalcs?  pr.lj.  37 

Ubfcclium  infra » 8e  fupra  bafim  anguli  pquafn 
Pf«4- 


INDEX 

At  fi  fit  redas  reiticalli  cqaa/es  U/i  femiredl 
•Cor.?.  . ^ 

.Aqoilatenim  habet  omnes  angolot ^8,  CoroII.fr 
-p  votus  redi  s?.Cor.T.  ' ^40 

Crura  in  aliud  pun^um  conaenire  nequeunt  pf^ 
pof.^  ^ 

Tres  interni  anguli  duobus  redis  pqatntur 
39.  fr  ideo  duo  minores  Cor.6.  40 

Et  eitemas  internis  duobas  oppoficis  pr.i  7.  ^ 
fr  ideo  volco  maior  eft  Coroli.  40 

Triangula  habent  omnes  angulos  omnibus  (Qua- 
les Cor.  Ij.  Ibid« 

Si  vnus  reduS»  reliqui  acuti  Cof,9.  49 

Crus  maius  maiorem  angulum  espofcItpr.iS.  ^ 
fr  ^ contra  pr.ij.  ^ 

I>uo  maiora  reliquo  pr.to.  ^ 

Dud(  ab  extremis  bafis  intra,  eraribus  minores 

1» 

Qug  tritognla(qaailapf.»7.45.  frpr.it. s?,  ^ 
Ea  efficere  pr-^4»  4? 

Qa(  bafim  babe^c  altero  maiorem  pr.i(.  ibl£ 
QueanguIuraverticalemnuiorempr.a6. 
Trianguli  reetaoguli  per  vertices  circulus  tran- 
fit  ex  dimidio  eius  bafis » vt  centro  Cor.  77 
Trianguli  in  circulo  quiosro  fint  inguli  acu^ 
Crura  circa  circulum  >vc  fe  Coperenc  CorolJ.  r. 

S^%±  ^ 

Triangulum iforceiles eonftltuere»  cuius  anguli 
ad  bafim  dupli  fint  reliquo  pr.i«  ^ 

Triangula  (quealta  fe  refemne  • vt  bafes  p.l.  133 
At  eiofdembafistvt  altitudines  Cor.  ^ 

Trianguiorum,  (quiangulorum  latera  proportio- 
nalia» qu(»  frqup  homologa  ^ 

In  triangulo  quocumque  crura  (e  refenioti  vt^ 
Duspr.  »0.  467 

lo  omni  triangulo  fumma  duorum  finuum  adolf- 
ferentipmedieutem»  ita  ungens  fummp  me- 
dietatis angulorum  ad  differcnci(  dimidip  un- 
gentem pr^^i*  468 

In  omni  trlao^lo  fegmentum  cruris  ad  fcg.  ba- 
fiSfiu  bafis  ip(a  ad  aggregatu  crurum  pr.t7.468 

Triangulum  fpherirtim 

Tflangn  Ium  ipbencum  modnam?  def.i*  )60 
Cuiufcumqoe  trianguli  fpb(rict  tres  angulis  duo* 
bos  redis  maiores  n.5.  361 

Angulus  qulcumque  iphpricus  (qualis  angulo  io« 
cUntoonis  planorum  pr.^.  |6i 

Atiguli  arcuum  (quantur  angulis  fubtenCirum  in 
fe  augendo»  (quando, minuendo  pr.7.  fr  i con- 
tra In  Cor.  361 

In  omni  triangulo  fphprlco  arcus  quicnmque  mi- 
nor fcmlcirculOj  r.8.  )6x 

In  omni  triangulo  (pbprlco  duo  arcus  tertio  ma- 
iores funt  pr.6.  363 

Et  tria  latera  circulo  funt  minora  pr.io.  363 

Qoptrlaogttla  bafim bafi  (qualem  habeant  pr.ii. 

que  maiorem  pr.u*  363 

Qunabeant  angulum  verticalem  maiorem  pro- 
pof.l.  3^4 

In  omni  triangulo  fphierico  redangulo  finus  an- 
gulorum funt  in  eadem  ratione»  ac  finus  oppo- 
Storum  crurum  pr.63.  4^ 

Que  omnes  snguloi  «quales  habeant  pf.^ 

Que  Utera  «qualia  pr.  1 5 . ibid. 

Anguli  xquiles  arcus  (iTBtenfbs  habent  pr.l6.364 
fr  i contra 

Anguli  maiores  fiibteofom  arcum  maiorem  requi- 
runt 3^5 

* Ibid.  Qut  anguli  «quales  pr.ly< 


IN 

^ata^0rar<  trUn^Ioram  fpli«rleonim  fcmi- 
circfllam  arqaeoc,  raperem» vel  miaus  fine  pro* 
por.to.  fSs 

Qjtc  criangaU  xqaiingule  habeeotifr  latera  cor* 
refpondmcia  »qaaIU  pr.»l.  Ibtd. 

Triangula  Tphcrka  foluere  per  logarith.  ViJe 
Logaritb. 

Qoje  triangula  aequalia  pr.it.  )6S 

grpr.a},  »4.fti5.  557 

Qu(  la  triangulo  (^erko  cognita  fecurd  ad  co- 
gnitionem totiui  trianguli  inducant  nr.  1 a . 

Be  pr.a;.  i.<  8f  ay.  ^ 

Duo  anguli  l^cHcTad  bafim  duobus  redis  zcjua* 
ies«  vei  maiores,  vel  minores  talia  faciunt  cru- 
ra refpcdu  femicircullpr.ig  j6Z,8ei  contra 
pr.  ih  S^9 

Duo  crura  quadranti  zqualia  in  angulo  verticali 
bafis  polum  habent  pr.itf.  7^9 

In  rcdangulo  fpliarrico quinam  anguli  fint  acuti, 
quz  crura  quadrante  minor.i?pr.i  570 

Correfpondentia  angulorum>flr  lacerum  in  trian- 
gulo rpbzrico  redangulo  770.  Cor»  1.  ^ 7.  ^ 

• fecundum  diuerfos  refpedus  ,quos~ha* 
EencTnuicem . 

In  irofcele  fphzrico  quando  anguli  ad  bafim  fine 
acuti,  velobtufi,  vel  redi/pr.ap.  771 

In  triangulo  quocumque  fpheHro  quando  anguH 
fint  obiufi  omnetivel  omnes  acuti?  Cor.  1 . fr  a. 
pag.  75J.  Vide  Tangens,  radius,fecans,  linus, 
redangulum.obliquang. 

T riangula  Infcrlpti  conicis . 

Triangula  cono  infcrlpca , quibus  triangulis  pla- 
nis gquenturpr.ir»,  j:8i 

Triangulum  maalmum  ellipfi  infcribere  ;mo,  577 
Qaz  triangula  in  ellipfi  fint  «qualia  pr.iu  577' 
Quorum  (i  rnum  maximam  aliud  quoq;  Cor.ibid* 
Triangulum  extra  parabolam  tangentibus  fa* 
dumeftfVt^adT.  ad  figuram  totam  conea- 
uam  pr  ^4.  579 

gf  idcolubduplam  parabole  Cor.  5^9 

Io  Hyperboia  quznam  triangula  «qualia?  pro* 

Triangula  harmonicis  Uncis  ctteaa  Tum  «quolu 

Seda  ab  incidente  diulduncur  crura  in  altitudi- 
nes, ieu  partes  harmonicas  pr.ll.  767 

Que  triangula  maxima  fint  (qualia  in  hyperbola 

Triangulum  quoad  arcam  • 

Triangulo,  cui  deficiat  vertex  perparallelam  roi 
Uteri  partem  defiinatam  fubducere  pr.34  510 
Triangulum  iuxta  proportionem  datam  diiiidere 
pec  Tincas  a dato  pundo  In  eius  latere  p.i  s • f II 
Per  parallelas  cruri  triangulum  in  partes  di^n^* 
tas  fecarepr.atf.  ibid. 

Triangulum  in  partes  muficas  fecarepr.io. 

Arcam  cuiuflib^  trianguli  in  paralieiogram^ 
aream  iraniforoiare  pr.i.  yc? 

etiam  fi  paralielogramrai , quod  & habeat  an- 
gulum datum»  & lacus  datum.  Videarea. 
Inuenire  lineas  propocuonalesioeodem  ordine, 
ac  rattone»  vt  triangula,  in  que  figura  diuiU  fit 
ft-38.  517 

V 

Vertex  • 

VErtex  conldcf.7.  790 

Vertex  fcdlooum  coni  def.ii»  79^ 


D E X 

Vmbcllettii 
Parabole  trmbelleom  afiignarc 
Ellipfis,&  hype^olg  vmbcliefi  affigoarc 
Incuoatc  ad  vmbetkos  angulos  cum  eo^bgeo- 
te  faciant  «quales  _ ; , 

Inclinatis  ad  vmbelieos  pariUlela  i centro  ad  con- 
tingentem «quatur  dimidio  tranfuerC  axis  pr6* 

loeliostead  vmhelicos  I cootada  In  clllpfim^ 
bc  «quales  axi  cranfoerfo;  in  hpperbola  cran& 
nerfo  axe  maior  minorem  fuperat  ? 

Vngula. 

Plana  mferipu  vagule  cylindrice»  cui  pqueotu  r? 

Pf._ 

Quadratum  ex  diametro  balis»  cnl  vaguurcylio* 
drice  non  Ce  maius?pr.  Ibid, 

8r  rcdangulam  ex  pactlbas » quibus  pirtibas 

ciufdem?  Cor. nec  poteft  efle  minos 

' & idem  de  partibas  in  Cor. 

Plana  circumfcrlpta  vogule,  coi  

Superficies  vogule  equat  qoadratu~ni~dIameCKi 
]■■■•.>■  --.&partesredangaliicxdiimccro»fit 
clos  pbr^onibus  cius  Cor.i. 

Omnia  plana  vngutam  ambientia  cicmlt  trian* 
gulis  laceraliboi  ei  (quantor,&  fiogula  fiogulls 
partibus  Cor.s,  8r 

Superficies  vogule»  eniui  altitudo dlaoKter  »ve 
fit  ad  altas  rnguic  : -^(rficiei?pr,xt. 

Queeumque  raperficTervo^lc»  eal  redaogulo 

eqvictuf'pr.a».v'  eius  portio  In  Cor.s.  ^ 

Portionem  cqualem  pordoni  fupcrficiei  vagulartt 

abfeinere  pr.;;.  

Vogularcm  iaperficlem  fecundbm  datam  ratio- 
nem partiri  pr.so.j^  Vidoruperficiet. 
Segmenta  fupcrficiei  vogule  io  qua  proportiona 

fint  ad  inuicerapr.so.  Cor.i.  

Superficies  voguI(,  vc  fit  ad  fuperficiem  cylindri? 

pr.so.Cor.s.  ibid. 

V^gaTamTfiTTnuolucrum  eius  In  cqualem  pyra* 
midemtransfundere ■ ai 
Vngula  foIida,que  pars  fit  cylindri»  ex  qua  nalH* 
tur?CoM.  t^7j 

Vngula  qu(  pars  fie  cyliodri»io  quocfi?Cof.i.?^ 
Vngula  cylindrica  eft  odaua  pars  lph(r(  » vd 


fpheroidis  qusdrifocmispr»^. 
Vide  Inuolucmm. 


64^ 


Vnius.' 

Vnltas  quid  ? £3 

Vnitasnumerlca eadem»  ac indiuJdtulis pr.t. 
Quid  fit  ? pr.2.  14 

Fundatur  in  quantitate  continua  pr.  7.  Ibi£ 

In  quantitate  iateoeioais  i'r. 4.  Ibid. 

In  quantitate  fucceffiua  pr.y.  Ibid. 

Non  difiinguitur  i re  voa  reallter  pr.if,  ibiiL 
Sed  ei  addit  methaphyficd  aliquid pr.8» 

Noilam  impofut  dlflcrendam  pr.9. 

Sed  per  dificreotiam  dlgnofcitur  pr4i.  ibid. 
Idem  ac  numerus  obic&ud  pr.ia.  1 7 

Non  prefeindit  ab  ea  natura  pi.itf.  sb{£^ 

Dacar  conceptas  coaunuoia  cto  pi.iy*  ibid. 


' Ecemaqaidfit^ 


Z 

Zetonar 
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INDEX  TRIGONOMETRICVS 

Triangula  plana  reainguu . Trii croca  Anguli  omoopr.i?.  ^ 

■ 47C 

Ouu,  Quff"U‘  '“T”””  — 

Latus oppofiium  aogulo da-  Ninil  rolHgitur  in  resili- 

eo  4(<4  TrcsAoguli,  neis  cum  omnia  data  fiae 

%ans»  AoruIus  Latus  adlaceus  aagulo  da-  eiufJfm  rationis  , 

aliituis exacutis.  lo  ibid.  • ’ • ■ ^ -• 

^ AuguTusUter  Ibid.  obliquangulum  ad  duo  rcdangula  reducere  pr. 

^ adapa^r4<59.8f  r.jq.  47« 

Angulus  oppofitus  alteri  da-  * " ' — — — ■ ■ 

to ^ 4^4 

Bafis  & Latos  ali'  AngoluS  adiacens  lateri  da*  TrianguU  fphzrica  rct^dngula  . 
quod . to  . 

^ Latus  alterum  — ^ Ibld,  J)m4»  Qjufis. 

■ I Crus  opofitum  angulo  dato 

LniitTDom.&  An-  Ctuialtcrampr.il.  lil  |T.?.  pjp-17-  «r  logariih- 

Buloiidiicena.  Bafii  ^ Bilii  : Angulus  njicTpr.^d  caf  i.pag.4«l. 

° ~=-  oblic|uai  adiictns  gfrr  .fl.pag.  48a 

Latui  »num,gc  An.  Cruialterompt.il.  4«J  bifi  quadrante  Crua  adiacens  angulo  dato  « 

nluaoppoCiul.  Bafiipt.io.  4^  mlooticapt.i;.  pr.la.icli;.  pag.fnt.gc 

o — ■ pag.368.  logaruhmicdi  pr.47-  ca« 

Lalcraduo.  Bafi.  pr-li-  4«I  ful.gf^pag. 

Angulus  quilibet  acatorum  Angulus  obliquas  alter  bau 

pr.n.  adiacens  ex  pr.ri.  vel iT, 

^ pag.  47V  gf  logahthmicd 

• .rr-t~c»<'“IaPJg.  484 

Triangula  plana  obliquangula . ■ — — — — 

° * Angulus  oppontus  ex  Cor. 

Qmfu:  prj.  ; 47»  & pr.i'.'.  8c 

AnRulus  oppolitus  alter  re^  pag.479  * loganth- 

liquodito  lateri,  qui  debet  . P- 

elTe  prius  fpecie  cognitas  Bsfis.  Crus  toum»  Aogulusadi^ceos  larerlda- 
cx  pr.  7- pag.  SJ7'  qu*  non  debent  to  1 df  conformis  datis  ex 

4da.acpr-3*»  4Z2  excedere qaadran-  prai617.pag.47d. Se  loga- 

Latera  duo  Anga-  quo  remanet  notus . tem  ex  367  nthmiceexpr.4d.  cafu  ^ 

lusoppofitus.  Angulus  vertica  is,  qui  eft 

complementum  duorum  Crus  altcrons  ei  pr  ?.  Cor, 

iam  cognitorum, quo,  8e  pag.  474  &pr.|0.\rel^ 

alio  aneulo  ex  cognitis  p3g»4  fr  loganrhmice 

■angulis  r expr4<  cafu  I.  pag.  487. 

Bjfim  p«r<nHrCT  C«  p.lj,  4<8  -.wmrmt-  - — ^ 

^ — Crus  alterum  conforme  da- 

Alter  angulorum  ad  baHm  cis  cX  i-T-tS.af  19  475  8r 

Latcta  duo  Ango-  pr.lj.4«9- * P'-«-  47«  Lttm  rnum  minus  logarithmicc  ea  |'r.4<S.ei. 

lui  reiliealli . c51(Btrpilqoiritor . quadrante.  fui.  pag.  4?i. 

Biflseipr.il.  4^  Angului  oppofltoi  Angului adiieeniliteriditi» 

, obliquus.  8e el fpecle coforrots  pr.4. 

Crus  alterum  oppoGtumex  Balis  ver6  debet  efle  9c  5.pag.47S-Cof .&•  pr .40 
Pf.xi.408.agp.31.  47^  nota  fpccic  qua-  pag.  4«i.  gg  logarithmice 

Babs  ex  i/rdem,  nam  ex  duo-  drante  minor  ex  {^.44.  cafu  x. 

Dno  Anguli . Crus  bus  angulis  tertius  eorum  pr.>?P*g»  368  Bafis  pf.;  ar  37.  pag  4to 

oppofitum  alteri  complementum  conofei-  Bc  Cor,  pr.?.  pag .471.  te 

eorum.  tur  ex  quobafis  nempe  al-  loganth^  cafu 

alterum  crus  oppofitum  ,3  P*g'4®3' 

datorum  angulorum  com*  *'  . . "T^ 

plemento . Crus  alterum  fpecic  coofor- 

r - - Latus  rnum  minos  medatis  ex  pr.io  pa{M74_ 

Angulus  verticalis  ex  pf.17.  quadrante.  ac  logarithmicc  ptop.y. 

Cor.9.p3i:  4 cumfiteo-  Angulus  adiaccni  psg.  4*4 

rumcompiraenram.  obliquus.  Angulus  alter  pr.^&5. 

Duo  anguli  Bafis . Crus oppolitum  alteri  angu-  Bafis  debet  efle  nota  pag.  47>-  * F-i°-  * 

lorum, quod  elegeris,  nam  fpccie  quadrante  pag.  42ii  loganthmicd 

cx  (lunbu*  angulis  tertius  minor  ex  pr,  aj^  pr.44.cafo  a» 

eorum  complcmetum  no-  pag.  3^^*  Babscxxc  ^pr#xi.p»g.477* 

tum  eua  1 1 1 rui  opponitur  * logimhmic^  4y.calux^ 

Bafis  »ode  eructuc  cx  pr-»!-  P^*  4^4* 

‘ Latera 


Ddii  Quiifiu,  • 

Angulus  opponcus.culais  la- 
terum ex  p<^op.  >4  vcl 
p:g.  478.  8f  10.  Coroit* 

Latera  duo»  quc  (tnt  474.  ve)  logarithmtcd  pr« 
quadrante  minora  47.  cafu  j.  psg,  4^4 
pr.a4.pag.i57.  Bafis  ex  pr  ja.«r  ?J*pag  4®<* 
&pr.5.  pag47J.  & loga- 
rtihmicdprop.47.  cafu4. 
pag.  4J*4- 

Latus  oppoHrum  alteri  eo- 
rum ex  pr.j4  arjf.pag. 
4So.ACoroil  pr.T.  pag. 

AoguK  duo  acati»  vc  47^.  8e  log.ir>(limtcd  io- 
crura  fint  mioora  uerteoJo  cafum  a.  pr.4;. 
quadrante  ex  pro-  pag*4)'}. 
pof.a8>pag.370.  Balis  ex  pr  ta  pag.  477-  & 
logarithmic^  pr.  45.  cafia 
j.pag.  484.  

Cognofcitar  veri  balis  quadrante  minor  expr» 
a8. 8e  CoroII.  pag.)70. 


Triangjla rphxrica  obi  q uagula. 

Dm14  . Qiujlt4 . 

Oaocrura>  8e  An-  Anguluso.  poitcus  alter! pr« 
gulusoppofitui  74«  pag  487  ^ ^5*  p*g  49^ 
Toi  qua-traote  BaHspr.^5  pag  488.^pr.7J. 
ninora»fi  anguli  pag>4pa. 
reliqui  ftmfpecie  Angulus  vcrtieaJiip.^S.pag» 
cogniti»  ex  prop»  ^i.8tpe.y6.  pag.491. 

H-m- 

puo  crura  Alteruter  anguiorum  ad  ba- 

Aogului  verticalis  fim  pr.5o.  031.489.  &pr« 
•cucos  fi  quadrante»  7T*pag49a 
£agula  crura  Bafis  pr.do.  pag.489.5rpt« 
fint  miuora^n  ex  7X.  pag.  49}« 
pr.lj.pag.757. 


Z>4r«. 

Dao  Anguli  acuti»  Angulus  vertlcjflf  prop.  7p« 
ve)  vnut  faltem^  pag.497.8r  5|.  pag.4P9. 
Biifll  minor  qua-  Alterutrum  crurum  pr.  79. 
drance . pag  49?.  8r  6u  pag.489. 


Duo  Anguli . 

Crus  aircri  corii 
oppofitu  n teit- 
q^ua  crura  nota 
irntCpecieex  pr. 
aa.pag  $66.a(p9 
aut  maiora»  aut 
minora  quadran- 
te. 

Crus  afeerum  oppofitum  pr. 
pag  48o«  ftprop.55. 
F«g  490« 

Angulus  verticalis  pr.  70. 

pag.491  8rpr.59paRHi8 

BaUs*  fi  alterum  crus  bt  l'p«- 
cie  notum  pr.)7«  p-g.488. 
&pt.7».pjg.4»j. 

Anguli  omnes»  tamquam  fi 

Crura  crU. 

eaenc  verticales  prop.Sa. 

P'B-494- 

Crura.tamquam  fi  cfieocba- 

Tres  Anguli  • 

fc.  pr.«p.  pig.4pi. 

Reducere  obliquangulum  ad  duo  rcdangula . 
datis  tribus  lateribus  obliquanguli  rpbsrlci 

pr.8i.pag. 494-  * pr44P*g-4*4- 

Cc^mutare  angulos  10  Utcra»Sf  lateraio  angulos 
pr.49.p1g.485.  S^r.50.  ibidem . 

Dato  triangulo  obtnorubnicuere  acutum  trian- 
gulum pr.^.  pag.485» 

Vice  linus  primo  loco  ponere  Radium  propoC;!» 
pig.487. 

Vice  fecantir  primo  loco  ponere  Radium  prop.5t. 
pag.  eadem  • 

Vice  tangentis  ponere  peimo  loco  Radium pr.^ 
pag.  eadem  • 
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